«M  r«  H ^ ^ 'rf  Mb 

Ax  tikriM 

LUIGI  FIRPO 


/(2.9.9-  ■ 

* 


P'  ‘ 

, ■ : - • • ; 

■1  ^ 


Digitized  by  Coogle 


{ . :•  • • ^ . ; :•  < •-  • . r-/-  i..  ','W^SiiL^  J K 


E V C L I D E S 

‘ A D A V C T V S> 

ET  METHODICVSi 
D GVARINI  GVARINU 
C.  R.  T H •£  ATINI. 


Typii  Banbolomzi  Zapatz  Bibliopolz  S.  R.  C 


Superiorum  permijfu^ 


EVCLIDES  ADAVCTVS 


A 


ET  METHODICVS 

M ATHEMATICAQi  VNIVERSALIS 


CAROLO  EMANVELI  IL  > 


SABAVDIAE  DVCI  PEDEMONTIVM  PRINCIPI 
REGI  CYPRI,cS:c. 

dicata. 


Quse  nc  dum  propofitionum  dependentiam  , fcd  & rerum  ordinem 
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REGALIS  CELSITVDO- 


' ^ OLI  A htc  , efut  Vniuerfalis  Mathematica 

limpidifsimas  demonflrationes  candidis  finuhus 
concepere  , injoluiili  oili^attone  dcuinffa  , 
mole  officiorum  coa^a  , fub  auguflifsimo  no- 
;:  mirte  K.C.V.  in  /cenam  Ut  er  artam  prodire  glifeunt . Illi  enim  glcn 
riojff^simo  fua  magnitudinis  iuhare  obfcura  huius  voluminis  incunabula 
irradiare  iuuabit , ^uod  ab  ea  facultate  deriuet,  epua  nobslis  inter  alias 
.^agnorum  Principum  limina  familiari  tent  incejfu  , & modo  ad 
pedes  R.C.V.  fe  obfeejuiofa prouoluit  in  tributum  profufa  illius mae- 
Piatis  , qua  omnigena  virtutis  , 0*  ingenua , ne  dum  in  Jolidifsimunt 
columen  , €?*  Itberalifsimum  Afacenatem  fe  fe  magnanimo  offert  fub- 
ffdio  : fed  tn/uper  Thaumaiurga  Mathematicorum  miraculorum  injignif 
vereque  Regali  archit edura  corufeat  : Talem  etenim  illam  plaudenti 
conclamant  a/pedu  Fenaria  amants  indruda  viridarqs  tfubjlruchoni^ 
l/nfcfue  fuperbis  turrita  regius  voluptatum  , deliciarumque  thronus  t 
augujitfstma  Palatia  , j£des  fumptuoftfsima , aditus  triumphales  ma- 
gnarum vrbium  , aliaque  permulta  fua  admirabili  protoplaftice  ex^ 
cogitata , (St  ad  artem  vlitmam  folis  nutibus , afpeduque  direda  . 

^ t 


• .< 


'^^Exeipiat  itatjue  R.  V.  C„  fscdto  vultH , ftrehaijue  elementi*  illdm*: 
toties  in  concipiendis  fuhlimibus  ,idets  vafto  jngenij  fiti  fmm 

^ ▼ii, 


^«/>  mdibefim , 0“  in  en  adomands  exanihlatos  Inboris  mei  cona- 
ius\  qut  fimul  opportunitdtem  mibi  aperiunt , 0“  me  f&  totius  volun- 
tatis mea  dicatifsimas  vires  in  hofliam  obfetjuif  , deuotique  cultus 
confecrandi . Dum  ad  terram  demifo  vultu  profwtdifsimum  in  fie-_ 
xum  deciduus  regales  vefiros  poplites  humillimus  adoro. 
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BENEVOLO  LECTORI 

V M inter  illos,  qui  in  elementa  Euclidis  defudarunt , nul- 
lum intuear, vnico  confarcinare  volumine,  quz  ad  quantita- 
tem fub  genere  inuedigandam  laciunt  , lecutus  T^culi  ge. 
niuffi  , quod  centuriat , vt  plurimum  , 6c  flunlegia  condit , 
putaui  nequaquam  me  frugem  perdercifi  huic  muneri  vniuer- 
faliiu  inferuirem,  & Mathematica  terum  exordia  ex  omni 
parte  rotunda,  & contornata  exiberem.  Siquidem  ex  meo 
labore  didici,  cuius  pretij,  cuius  vtilitacis  id  operis  emergat  i quod  ea  omnia, 
ua:  Mathematicas  luces , & euidentias  io  voicum  lucis  fontem , adeoqi  folem  ne 
am  tumultuaria  colledfione  aglomeret : fed  etiam  ordinato  agmine  difponat, 
in  reriefq:  foas  naturali  conlecutiooedidinguatpra;cipueillis,qui  nullo  Mercurio 
tramitis  indice , aut  duce  audent  fe  huic  Audio  conligoare,  & admodum  dihci- 
lem  prouinciam  in  fuam  farcinam  traducere  . Pone  enim  me  tibi  offerre  pulcher» ' 
rimam,  eamq;  vtiliillmam  dcmonArationcm,  qua;  tamen,  aut  Pergati,  aut  Ar- 
chimedis , aut  Pappi  rarifliiDOs  libros  ad  fui  euidentiam  eipofcat  , quos , aut 
nunquam  perluAraueris , aut  ne  quidem  confcqui  tepoAe  Adas:  quam  hauries  Iu? 
cem,aut  quam  fcientiam  adipilcetisf  aut  potius  quibus  tenebris,  qua  caligine 
non  coofudeiis  ? Ideoqi  cum  tota  Mathematica  iit  alligata  in  vnumq.-  corpus 
naturali  lege  deuin£la : quod  diuidi  non  patiatur  fine  totius  detrimento  , fi  quit 
totum  non  colligat,  nihil  colligit , &ftugiperda  nixu  monArum  nulla  euidentia 
animatum  io  mali  dcAuiatos trahit  amplexus. 

' Scio  quidem  Hetigonium  Pacifijs,  &Schotum  in  Belgio  curfus  Mathemati- 
cos eniditiflimos  cudifle:  fedhicoAenfiones  fxpius  fohs  operibus  occupatus  ex 
induAtia ptxtetit , lUe multis  libris diuerfoqi  tempore editis,vc  rarus  lic  ille,  qui 
in  fuum  commodum  congerere  poflic , inliituium  profequutuseA.  Quamobrem 
cum  nullus  in  Italia  huic locubracioni  fe  dederit,  flcexceri,  aucnullacenus  obtineri  ; 
aut  non  fine  magno  pretio  negotioq,  a fuoc^loin  noAras  regiones  peregrinari  co- 
gantur i non  ingratum  reipublic;  litetari;  fore  fufpicatus  fum  i (i  illud  laboris , 
quod  meis  priuatis  profeilibus  defudaram,  publici  iuris  facerem : Maxime  quia  in 
illud,  quod  omnes  buius  rei  feriptotes  poAhabuerunt , pr^cipue  animum  Axiivt 
propofitiones  ne  dum  in  fetiero,  quoad  earum,  vt  a Ablet,deriuacionem  ,.fed  etiam 
quoad  dodftinz  dignitatem,  rerumqi  naturalem fedem  digererem ; & a fuperfluis, 
& qux  nullius  vtilitacis  erant  expiarem  : nullas  aduenas  rogarem  aAerciones  in 
veneatis  vadimonium  i do^cinam  in  fe  fe  redeuntem,  Gbiq,  ipfi  famulam  ab  omni 
alieno  iure  abfoluercro,  vtqui  legit  nihil  aliud  ad  petfe^m  captum  delidetec, 
qux  omnia  non  fjoe  cludUroento  obtinui . Odop;ium  me  prxAiti  i nullifqi  par. 
cens  veibis,aut  figuris,  amfradus,  alioquin  fenticofos , pecricofofqi  ab  omni 
offendiculo  immunes  in  vias  veluti  confulares  aperui : Et  ne  aliquis  fubroArariqs 
xx>  ibi  obtnurmuret,in  faAidiumqiverfus  torcularibus  incaflum  defatigatis  mifcrca- 
r u r i non  omnia  ex  p(nu  rutido  antiquitatis  prolata  i lapidem , Sc  nos  protulimus, 
Sc  antiquos  Machefis  limites  aliquantum  (iibmouimus.  Herculeos  enim  terminos 
prxterlabenii  ingenio  nouz  doffrinatum regiones,  ill^qi  feraces,  & vtiles dcteiA; 
A^ult(  oAenfiones,  aut  quod  null;  extabant , aut  quhd  proniores  exoptacencuc 
inflru(A;i  quidam  tradatus  denuo  magna  ex  parte  adornati  , aliqui  exiniegro 
conditi , paucis  non  additum . omnia  aAeriftnis  prenotaui,  aut  falcem  plu- 
fima  ( ia  paucis  emm  ex  incuria  prfftetmiAuin ) Scilicet  ne  videar  aliems  penois 

amici- 


t 


«rotciri  roaU  ominata  cornix , ic  Se  c?ter6,  vtnoftracawiua  excipiantur , tan- 
quam  nulla  audloritate  (ufFuIta,  8c  fi  alicjuiJ  erratura  fuerit,  aut  in  tnelnis  itliciori 
ingenio  teftituacur , aut  faitem  ab  humanitate  ledorum  me?  imbecillitati  condo- 
netur. Noui  hominum  non  vnam  elTe  indolem-,  cuicunq;  ueeeiTe  ell  fuos  ante  fe 
cernere  antiflomos,  fuos  audire  antifthrofos.Vatefqi  mihi  fumeos,  qui  omne  en- 
Cfnifmum  (lomacamur  vindices  annoiitatis  qu?lituro»  in  fcirpo  nodum , vt  quid 
culpent,  nanciicantur  . Sed  faciant  per  me  j licet.  Talibus  infortunijs  aiTueui. 
Meus  , etenim  liber , quem  infcripli  PltciU  Philofo^a , & Parifijs  cuiioni  dedi  an- 
no t66f.  iam  pridem  in  hoc  detrimentum  , & quideroaiimine  incefpitauit.  An- 
no enim  1^67;  loannes  Bonifacius  Bigarta,  quondam  meus  auditor  Curfum  Phi- 
lofoficum  edidit,  qui  ne  dum  philoiohntium  moie  multa  in  qu?ftiooem  pro- 
thrait ; fed  videtur  maiori  nixu  me  periequi . Omnia  veteiat . Audlorcs  plurimi 
faitem  aliqui  anonymi  iam  fentcnrias  omnes  meas  propofuere  , dicant , vel  faltetn 
accinant , vel  etiam  pamiiiis  non  alludant, verum  (emper  eft  idem  iam  proiuliile.  la 
meas  aliquas  rationes  inuehitur  non  tamen  in  omnes  ferocefeit : fed  nec  quidem 
catum  meminit , vt  fcilicct  credatur  funditus  omnia  proffrauifle . Sententias  non 
femcl  meas  amplcffitut  1 Srd  quafi  m occulto  easdiuerfis  verbis  perfonatas  pro- 
ponens , quafi  piaculum  foret , roc  aperto  vultu  fequi , & aliquando  in  verba  Ma- 
giftri  iuraiJe.  Sed  quod  diihmulare  nequeo , me  vocat  in  memetipfum,  & cogit 
contra  fas  in  me , & iniufte  quidem , pugnare . Et  ne  videar  in  ventos  fari  1 hoc 
(iue  aliud  exemplum  in  fpedfaculum  producam.  Ipfeenim  Sec.  t,  de  prard.  p 77. 
0.14.  inrefp.  vbi  tamiim  aliqua  mea  argumenta  oftendentia  Modum  pr?dica- 
menti  dignitate  non  potiri  fubuertere  nititur,  dicit.  Demdt  [tcHidum  communem 
femeniiam  , ^uam , ^ tpfe  Guunnus  Jullimt  oBto , (r  pajjio  (uni  diueffaprtiicomenu , 0“ 
I4me*.  Ac  czr.  Intuere  an  asionem,  Ac  pafGonem  in  diuerfa  pi?dicamenta  fecerni, 
cum  communi  fatear  ,&lege  meam  difput.  la.  Exp.  a.  Iir.  B.  pag.  10  j-  probat,  a. 
vbi  exeo  quod  uluju*  ex  fraiicamentii  non  diflm^wtntur  inuicem,  vtuflio,  (y 
arguo . Diuifionem  entis  in  itetm  pnedicemtmie  potms  per  modum  exempls  th  Ariftoiete 
fiujje  irudiiam  i tjuam  quod  exiHtmtuent  etm  ejje  bonum  , (y  odxquitiam  . Et  ibidem 
conc.  a.  aflero.  Quietieii,(y  cer.iprtdicemento  oppetUntut  funt  fubjl*nltd,iyuccidens. 

Si  iraq.  duo  tantum  prardicamenta  (fatuo  rubllantiam , & accidens , qui  fuftineo 
adfionem  , 6c  padionem  pratdicaroenta  quoq;  multiplicare  ? Vidilf  1 ne  ; vt  fua 
confirmet , quam  me  verianiem  efficiat  ? Sed  Ac  patere  aliud  huius  rei  fpecimen 
adhuc  proponi . Cooclufionem  (latuit  diC  a.  fcc.  a.  in  1 L.  phiiic.  pag.  54.  conc.  a. 
n.  II.  Formam  mtltriulem  fuhliamsolem  non  tfft  eniilaiem  dijhnSami  materia  ( ftd  ejfe 
aSuaUm  terminumfubdasuiaUm intrinfecum  ciuidem materiet, d quo  materia laliier  mcdi~ 
ficata , iy  affeSa , ty  terminata  conditmlur  tn  determinata  phifica  fpecie . ) Fitq:  potent  ai 
eonfetuanda  ea  omnia , qua  ad  totalem  eonferuatronem  compofiti  fptdant . Deinde  fubin- 
fert  . eam  etiam  ahquo  pallo  defindit  Guarinut  ajferendotam  tjie  puram  potentiam.  Sed 
heus  fequere  i ne  qu?fo  roancha  proferat  e(fata,  quid  pono  di(.  j.  phificz  conc.  i. 
pag-  » 19?  Non  ne  hic  affirmo  i formam  de  fe  non  habere  vllara  entitatem : fed 
e(Te  putam  potentiam?  quod  deinde  declaro  pag.  aoo.  i.  D,  conc.  a.  Dicimus , in 
cpiteta,  formam  cfje  putam  potemiimt  quia  apens  naturale  per  fuat  opertuonet  nihil  aliud 
facit  t mfi  imprimere  quondam  poitntiam  in  materia  per  quam  tfficHur  fihi  principium  fuo- 
rum  accidentium  conferuattuum , (y  repar  anuum , ty  etiam  omnium  aliarum  operationum . 
Tolle  ergo  a tua  Thefi  verba  qux  pareotheii  clauduntur , veluti  ea  , qux  ex  eo 
quod  forma  dicatur,  naturali  lege  fequantur , Ac  ipiiffimam  defendam  opinio- 
pero:  npn  aliquo  paflo  iomabor : Sed  quid  dciude  in  mea  argumenu  buccinas  ? ad 

quid 


<}aid  immerito  me  cogis  ? vt  libi  vidcirjyefficaciifitrum  intne  vibraflear^oitieip 
tum  inquis  . Si  dgem  naturale  non  habent  virtutem  producendi  ex  nihilo , Hoc  enim,  ad 
confirraandam  pcopoGlionem  alliimpii  . r.e^ue  formas  aeadentales  pofjet  producere , 
^uod  tamen  nec  tpfe  Guarinus  afjerere potefl , Sed  cur  accidentia  ab  agente  non  produci 
adirmare  nequeo  l Non  ne  difp.  1 4.  logica;  cxp.  5.  pag.  1 1 7.  accidens  ab  aiijs  acci- 
dentibus edi  per  nioditicationem  diuerfam  probaui  > Non  ne  eadem  difp.  cxp.  4. 
& pbifirz  exp;  10.  conc.  (.pag.  12.4.  aiHrmaui  accidentia  de  Tubie^  in 

tubie^um  peregtinan  , Se  per  communicationem  produci.  Non  ne  difp.  5.  de 
gener,  fie  corrupt.  exp.4.  conc.  i.  efferum  formalem  ab  eibeiente  diltinxi,  & polTe 
jm.qidens  10  fubiedo  commorari  abfque  eo, quod  vllum  fui  inditium  pr^beret  in 
mouendo  fubie^o'.  igitur,  & (i  aliqua caula  denudata  accidente  videatur.  VG. 
aqua  feruida  frigore ; tngus  tamen  latens  in  fe,  vel  in  minimo  gradu  tuetur  quo- 
ad entitatem  , quamuis  non  prodeat  in  frigefaffionem  i quod  remota  caufa  eiH- 
catiori  calorem  extraneum  de  fe  euanelcentem  vt  dico  dilp.  eadem  exp.  t-  in  refp. 
idatg.  X.  facile  delijcic,&ia  ptillina  fetellituit.  Sempet  itaqi  exerct  accidens, 
ex  aliquo  gradu  fui  I cum  nunquam  a materia  elliminctur.  Vbi  elf  ergo  cx  meis 
|inncipijs  fbrmarum  accidentabum  cxuihilo  prolatio  buc  in  compoliti  proprios 
linus,  fiue  io  alienos  ? 

Hzc  autem  non  dixerim;  quod  virum  in  crimen  vocem  , quali  ex  inilituto  , 
Sc  arte  fubdola  hzc  mihi  inulTcriti  ncqi  enim  candidos  eius  mores  ea  fufpicione 
fzdarefas , & honellum  permittit:  Sed  quod  aut  t.xdio  vi^us,  vel  agendorum 
machina  predus , non  potuerit  totum  volumen  pctludrare . vel  quod  Icriptorum 
meorum , quos  exteroporaneos  , & fubledos  eccepit  aliqua  fort^  politione  dclufus 
iudicauit  eamet  typis  raaodade  . Quid  quid  cauf;  id  ruerit  non  potuit  in  adeo 
religiolo  viro  ; quod  in  me  adtum  ell , non  nili  ab  honellatis  amore,  lludioq; 
veriutis  excludi . 

Debui  tamen  meis  non  deede;  beneuoloq;  le£lori  dementum,  improuidamq; 
allucinationem  aperire,  ne  quis  putaret  mea  tela  mihi  inimica,  &inmeaptzci- 

!)itia  zdibca/le.  Contineat  ergo  fidem  fuam  quis  quiszquus  iudex  in  illum  Cuc- 
um Philolbficum  iocideriti  donec,  & nodra  euoluat.  Se  quod  mihi  tribuitur, 
meum  elTe  dignofcat:  auritus  vtrinqi  Iit,  nec  reum  damnet,donec  in  ius  compellat, 
&denunciaios  laplus  iplare  intueatur. 

Interim  hunc  Librum  eccipe,  in  quo  non  multz  opiniones : omnia  folidillimis 
dcmonftiationtbus  ilfuUrata  , ex  qu6  facili  dignolces  an  in  Placitis  Philofophi- 
cis adeo inconlhinti  voce  vibrillare  potuerim,  ^alternatione  tam  continuata  lu- 
dere . interim  dum  rerum  menfuras , Sc  Symbolizationes  dupendas  eccipis  Di- 
uinam  artem  admirati  non  intermittas : qui  omnia  trutina  examinauir,  laaccq; 
(uz  omnipotentiz , vc  femper  admirabilis  dignolccreciu  appendi^ ^ 
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LIB  R V M hiint, en!  titului  EaeJiJ»  «It  lauii  «t  tnethodicut  i doailliitto  Patre  D.  Onariao  Gaa< 
nno  eonrcriptum  vidi  luini  ReuerendiOinii  P.  Magiftri  Thomi  Cimotti  Generillf  loqHifitorf» 
Ttnrinen.  m tofi  nihil , quod orthodo»  religionij  vel  bnni»  morlbiu  iduerretur,  deprehendi  i quinimo' 
prfclarnm  ho<  opus  omnibus  mathefeos  fiudioGs  vtiliflimum  ■ le  publica  luce  dignilliinura  ceofeo. 
Datam  In  Colleggio  Societatis  lefu  die  ji.  Marti)  1571. 

-I  frmteiJiiu«UMdlitntSceitt4tithJm 

in  Tnnrinenf  fin^ttrnm  PrMfeSiu  • 

t infrafcriptus  Ssrrz  Theologis;  Ledor  de  mandato  ReuerendlOirat Patris  F.  Thoms  Csmottl 
1^  Inquiliions  Taurini  diligenter  periegi  opus  , cui  titulat  ell,  Euclides  adaufiut.  fr  methodicus  ab 
Adoi  Reuerrndo  Patre  D.  Guarioo  Cuarinio  Ordinis  Clericorum  Regularium  conlcriptom  , 
fc  elaboratam , fc  nihil  in  eo  animaduerti  Sande  fidei , aut  bonis  moribus  aduerlum  | Imo  omnia  in  eo 
mtcoca  perutilia  fore  Keipublicae  litcrariz  , *r  Mathematicarum  artium  profeflocibus  . In  quorum 
fidem  ,dtc.  Datum  in  Coaueotu S. Dominici  de  Taurino  die  so. Marti),  itji, 

F.  PnrMs  Mdr^  Snitu  Ord.  Prai 

F.  IHOMAS  CAMOTTVS  OrJ.  Pr^<ncitoruni  laquilitorTaurlnt , 


■JP  Vclidem  Methodicam  Adm.  Reu.  P.  GuarinI  Cuarini  fedulb  euolui  . Euclides  Ipfe  eft  C apo* 
p,  dexion  puritatem  , aeuraen,  neruos  eRiratuero  i nec ipfe  tamen,  fi  doRrin*  ordinem,  eopiam\ 
iurunditatem  . Tam  multa  , noua , pulcherrima  accefiere,  vt  fiol  admoddm  blandiri  queat  Euclides 
*c  falebroCum.  iam  tandem  acuratillimj  vici,  verd  viri  induliril  ida- 
folntilEmd  , reformatum  . Promus  condus  ipfe  eft  Maihematic;  va‘uerfz  , touqj  exhauritur  Geo- 
metria: de  numeris  numerofilCmd , deij;  dimenliombus  fupra  humani  meofuram  ingenii . Nec  modb 
latet  in  eoquicquam  Patrijs  legibus  onerofum:  Quin  Cotum  tantum  opus  eft;  rnde  muimum  liat  babi- 
eurz  , Sr  liieraria  , * Politica  Refpublica  incrementum  . Ergo  ne  quafo  pubbea  liaudetur  luce 
purgaiiflimia  luminibus  telumen  micans  . Ita  fentio,  Taurini  4.  Aprilis . iSji. 

Snrtknjonimu  Tcrintu  'Mdi  de  mnntUet  iUnflriJi, 

Cd"  BxcelUntifi.  D,  Mn^ni  Cnncellnrj . 


P erminitnr  interimi , a . 

BVSCHETTVS. 


IVffu  A.  R.  P.  D.  Petri Paiili  NobllionI  Przp.  Generalis  noftrc Religionis  Euclidem  Adaudum.t 
Meihodicuma  R P.  O.  Guarino  Guarbio  eompoGlum  diligenter  perfpeximus , 8;  cnm  nihil  in  eis 
deprehenderimus  . quod  catholicp  Religioni , aut  bonis  moribus  aduerfetur  t imb  pocids  tanta  dilizcmi% 
ac  ingenio  elaboratum  vt  nihil  ad  perfcRiooem  fumpti  argumenti  deillderari  videatur.  Jdeo  vt  typis 
exculTuiin  publicam  lucem  prodeat  non  folum  digniuimum  putamus,  renlm,  8r  oeceflarium , tam  pro 
Maibemaiiearuin  arcium  profefibcumvtiiitate  aipiam  vcabijfdem  collatus  eameiufdemauRarit  Philo- 
fona  tam  imprefia  ipfius  ingeni)  fetuoditaa  ucumeo  , Ic  profunditas  agnofeatur  . Datum  Tauiini  ia 
domo  S.  Lauianii)die}.  Aprilis  /071. 

D.  Anudetu  Kaugumu  C.  S. 

DrCnnliieSAliuiiciuC.Ki 

^ -3'i 


D.  Gnetnntti  Ctrmktrtni  Prefe/iiiu  Generdjis  Clericmm  Pe^nJnrimn , 


'"*^”P**®E“l‘des  adauRusa  D.  Guarino  Guarioo  noftrz  Religionis  Theologo 
A I Sacerdou  compofitum , te  iuita  przfixam  alTertionem  patrum , quibus  id  commifimas  approba- 
tum, vt  typis  mandetur,  quoad  nos  fpeRat,faeulut*m  concedimus.  Datum  Romxdie  jo.  luni)  itfyi. 

V.  Gtunenus  CaruisWrliu  Prnfeftm  Genernlii  Cl.  Py. 

Locat  t Sigilli . 

O,  Atumiu  Mnrin  JUmmiu  Stem. 


T R A C T A T V V M 


TRACTATVS  XXVIII. 

De  ftegttfjiont  frferficierum. 

^ ^ Xpeofio»  Dc  fcric  proportioait  geometrU 

XI  cf  fttp«rfideram  ( iacxor.  1.  Ambro* 
fiuslege  Gregoriut»  &r  vbicuo<{ac  r<pcrcrii* 

s D«  pUnorum  progrcilioae  mufica . 

S Deprogreffione  fpasioru  arithmccica.Prop. 

tp*  Cofoll.  adde  haoc  confidcradonem  ScH* 
cm  redangolorumdeficieotium  qooad  ?Rum 
latu»  vfqoe  ad  vicloium,  pro  al  lo  noo  vf^ue  ad 
vitiatum  rc  feries  P A ede  xqualecn  dimidio 
redtao  gulo  P A,  & trienti  re^anguli  1 0« 

TRACTATVS  XXIX. 

Geoddfia  reSiliKorum  pUnorum . 

l T?  Xpealio»  oe  planarum  figurarum  tranf* 
JC  feimationcinre^uale»  fuperficiec. 

a Dc  cafu  normalia  ia  rcdtUncis  figuris  > de 
eloa  quantitate . 

j De  are/5  rriangu/omm  $ aiiarumque  figura* 

rum  meofurandit  • 

4 De  augmento  8c  partitione  trianguli . 

5 De  quocuoque  redillneo  augendoivcl  par* 
tiendo  in  plana  rediltnea  fimilia  . 

6 De  redilineo  partiendo  etiam  io  partea 
nonfimiies  per  parallelas  vol  lateri . 

7 De  figuris  planis  re^ilineis  io  parte»  dif* 
fimiles  Uciodis  i dato  pundo  in  ipfis  . 

8 Oe  redilincis  per  lineas  vuuoque  duda» 
partiendis  • 

9 De  planis  i puadocxtrinfeco  partiendis* 

10  L>c  planiticbttStQttficit. 

11  De  propnctatibua  figurarum  Ifoperjme* 
tranimfpr.  f figura  debet  efreprop.50.dcp, 

Exigoai  lege  pentagoni . 

TRACTATVS  XXX 

Ve  transformatione  CurutltneoTMm . 

1 Xpenfio . Oe  quadratione  circuli  ( pr.f« 
r.  1. 8.  squalis  adde  duplo  dcl.  ult.  circuli 
adde  dupla . 

% De  quadratione  circuli  geometrica . 

} De  ellipfium  tum  inutcem  • cum  In  alia» 

figuras  tranrmutatione . 

4 Dc  areis  parabolarum  quadraodisfpr.j}.!, 
41.  adde  in  fine  1 N. 

5 De  partitione  H7perboIp  . Pr.  5.  lln.  6, 
£A  lege  EB  8e  lin.  ii,  AF  dele  F. 

0 De  Ipirahbus  fpatijs  (pr.  54.l.7.mlnus  lege 
maius  pr.55.l-  5*  vt  legeplurquam&  1.  5.  co- 
rol.  redaogula  circumferipta  lege  fedoret 
circomlcripci  pr.  56. 1.  jtf.vbi  cft  is.  lege  clr« 

* culum.  EcProp. 0o.  l.j.cum  quadrato  kge 

eum  trleore  quadrati , 

TRACTATVS  XXXI. 

De  transformatione  fuperpetetum 
torpora  circHniantium , 

1 ^ Xpenfio  # De  transformatione  fuperfi* 
XI  cicrum  corporum  planis  concencorom 
^def.  1.  lege  a.  cctmioauU  l.c^minuc&iut 


a De  fuperfide  Cylindrica  [prop.*  4.  8e  T-  In* 
telUgendaefi  oe  dum  de  cylindris  pro  bifi 
circulum  habeotibus{  fed  etiam  de  cylindris  9 
qns  pro  bafi  habent  ellipfim  uel  quamcunque 
aliam  figuram  curuam  } feu  etiam  femicur* 
uara»  ut  rontat  ex  demonfiracione,  qui  appel- 
lantur pofiea  i nobis  cyliodraceif pr.  8. 1.  »0. 
cuius  adde  dimidia. 

j De  quadratione  foperficlet  ungule  cylln* 
driep . 

4 De  fuperficiebus  conuexis  , qup  conum 
an^iunt.  Prop.  jo.  I.  y.l£  lege  CO. 

5 De fuperficie  fphproidis  Elliptici. 

6 De  fuperficie  cuiufcunque  corporis  ad 
axem  fuum  reAi  Prop.  jo.falfa  eft  uei  ad  fum- 
mum  intelbglcur  dc  fuperficie  cooica  quacun^ 
que  vt  Trac.  35.  Prop.  a. 

7 De  fuperficie  fpbcrp meDrurandaf’pr.40. 1. 
41 . bus  dele . Prop.  4. 1.4.  & 14.  & »6.  os 

TRACTATVS  XXXII. 

De  fitperlicietus  corporum  in 
planum  redigendis . 

I Xpenfio  . De  fuperficiebus  cylindricis 
Jt3  uarid  feAis  plano  confignandit  • 

% De  fuperficiebus  conorum  diuetfimod^  fe- 
Aoium  in  (lanum  extendendis. 

g De  fuperficie  fphctlca  multimodi  feAa  Ia 
planum  extendenda  • 

4 De  fuperficie  conoidis  hyperbollci » psra- 
bolici»A  fph^roidis  elliptici»  anoulique  foUdi 
in  planas  f upcrficici  extendenda  , 

TRACTATVS  XXXIII.’ 
Deinfcriptione,et  circumferiptione  foUdoium. 


I T*  Xpenfio.  De pri ncipijt , 

» E-i 


De  folido  angulo. 

y Dc  deferiptione  Tcraedri  In  fpbpra  8r  pro- 
pnrtione  laterum  elui  ad  diametrum  . 

4 Dc  deferiptionenfiaedri  in  fphpra  > 8r  emi 
laterum  ad  diametrum  proportione . 
j Dc  cubi  in  fphfta  lnfcriptlonc,8r  eiua  lato- 
rit  ad  diametrum  ratione  . 

6 De  deferiptione  Dodecaedri  in  fphxra  > &: 
eius  laterum  ad  diametrum  ratione . 

7 icofaedru  fphf  ra  inferibere.  fimulque  om* 
nlum  corporum  regularium  proportiones  ex- 
ponere & numerum  «orumdemonflrarc  (pf. 
la.  1.  4».  reAum  lege  folldum  . 

8 De  corpore  multarum  facicfum  in  fph{r* 

Infcribendo.  ^ ^ . 

9 De  deferiptione»  Br  circumferiptione  Cy- 
lindorum  » uel  quoromeuoque  aliorum  cor- 
porum > donec  relinquant  quantitatem  omn^ 
data  minorem  • 

TRACTATVS  XXXIV. 

Pms  i.  De  folidis  pUnis  fupetpciebut 
Contentis . 

1 Xpenfio  • Dc  paraliepipedis.  Prop.  '9* 
£»  IO  figura  ubi  eft  T pone  H 8e  ubi  H req 
pone  T & ubicunque  reperles  L legel. 

%.  DePrifmaclbosPcopof.lp.  cAinuUtgeOj 

z ■ 


INDEX  TK  i 

- da  dumodo  prlfmata  fine  ciurdem  aUltudinit 
vnde  figura  pr^rupponcndacft  talis  • 

3 De  Pyramidibus  • 

P*TS.  1.  De  folidis  cutuisfuperficie‘ 
hus  contentis . 

* 'CXpenfio,  M C ylindris&coniifpr.  5.1, 
X..  vic.  A B N 1,  Cdeie.  Propof,  li.i.jj, 
* te  rbicuaque  repcrcrU  diamet.  Itge  fe- 
mi  diam  . 

a pcColidiuteAnnalarum,  &K.hombaruin 

lofidorum. 

} De  cjuaniincunque  corporam  foliditate 

quorum  fedion»  bifi  parillelx  fine  fimilet 
Se  squales . 

4 De  conis  Ellipticisi  atque  conis  In  lineam 
urmioaoiibus . Prop.  17.  poteft  intelligi  vni- 
ocriaiiiis  de  quoconque  corpore  in  pundu  de- 
finente  collocato  fuper  quamcunque  bafim 
Vg  patabolicam . 

y De  conoidlbus  Hyperbolicls  (pr.30. 1.idui 

vbij.  adia.lege  la.ad  J.&pr.3i.I.ij,qua. 
drata  lege  quadrangula  . 

6 De  conoidis  Parabollcl  proportionibus 
l pr.  44-  l.7r-  * Irge  O at  1.  134.  N O dele 
8t  lege  m fine  B N.  8t  NT  O.  minus  . 

7 De  Tphproldibus  8t  frullls  eorum  (pr.40. 1. 
105.  Se  1, 108.  conorum  lege  Cylindorum . 

8 De  fphira.  Propof.  47.  lin.  10.  L H.  lege 


C T A T V V M : 

A H.  8r  lin,  ao.  X D.  lege  XC&  Un.  27.OX. 
legeCX. 

9 Derph^rf,  fph^roldifqne  quadriformls  » 
8r  vngulg  Cyliadrlcc  foHditatc  , cono  ficxls 
conflante,  de  meta,  & conoide  paraboHco  & 
hyperbolico  quadriformio  Prop.  fd.  ver* 

demonftratur  vfque  ad  illad  verbum  St~ 
ia  linea  3 f,  vnde  nec  CoroU.  i*  verifi- 

catur  • 

10  De  corporibus  rpirallbni . 

TRACTATVS  XXXV. 

De  corporum  eomp tuitione . 

I I^Xpcnfio.  Oc  fimilicudine  corpomiB  1 
d XZr  De  trdsformationc  pquall  eorporum  ( prl 
39. 1.  5o.  17.  ad  41,  lege  7-ad  g.te  vbicunque 
reperis  II  p.lege  49.  Se  vbi  S44.lege  53.8csbf 
304. lege  108.  Prop.is.  I.31.  Sej6.  Se  41. 
A lege  C 8t  lio.  40.  C lege  A Prop.  ay.  Iln. 
aj.OV.IegelV.OI.IegeOV.  Prop.  }o: 
lin.31.PD.lege  PO.  Iln.  37.EXD.  lege 
P V C.  & Ilo.  38.  D C.  lege  HI.  Iln.  40. 
FTC.IegeCIH. 

3 De  corporum  proportionali  diuifione  1 

4 De  corpotum  proportionali  transfotina^ 
tlone . 

y De  corporum  calculatione  j 


lin®\wmr^A  o ie«  p ’ o ^ ^ ‘'B'  A L,  lima,.  (5  D.  lege  G B.  Pag!  aya. 

ir  a t iTn  « «Off  O F.  Scribe  T.  Pag  297, 

1 1»  Aiie«AR  *H„  P~p  7s 
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INDEX 

. Tra6^a!uum  & ExpcnHonum  totius  operis 

Vi  id , in  ijuo  erratum  fit  fingulis  cia£Uiibus,expenfioDibufc]uc  pateret , faciliot- 
que  cuaderet  cotredio  i hic  errores  aliquos,  quos  in  relegendo  potui 
aduerterc,  emendaui ; alios , qui  forti  me  prztetieruot,  tux 
humanitati,  & bencuolentiz relinquo. 


TRACTATVS  I. 

-D»  fUillriiMI» 

XpeofioJo  qoo  confiftat  coocfptaS 

JjiiAOtiutis  In  genere  8e  in  <{aot 
pccie*  ieceroatur. 

An  aJi^uod  argamencum  Mathe> 
rnadeum  oAcn^t  quancitacem  ex 
pao  AU  conftare. 

I An  aliquod  argumentum  Mathematicum 
ofteBdatqtundtaccm  expunAia  non  conAare» 
^ punAa  infinita  in  quantitate  an  aAnitti 
debeant. 

3  InqaantitateparteaiofiotCf  capacieatiSTir- 
tnallt  fen  racnulU  capacea  Tuor. 

6  An  partes  ^aottraeia  Phyficaas  dluifionem 
in  iafiohum  /mire  pofiint. 

7 Quid  fit  pun  Aum  Pliyficum  8e  reale. 

8 Qttx  fiat  Mathematica  indinifibiija. 

9 . An  datis  indiuifibiiibua»ilJapoifiate(reob> 
icAum  Mathematiez.  i 

tkactatvs  il 

Os  pMMuaM 

1 T7XpeD/ib.  Qoid  Gt  r a/cas  nutnerica. 
s XIAo  saitas^numeru/quediiUnguantur  rca> 
Uter  d re  in  qua  /ont. 

) An  ratio  iodiulduationis  confidat  ia  diffe- 

rttuia  aiiijuatper  quam  plurificetnr. 

4 Aa  TOttas  numerum  enndituat. 

5 Aa  roiras»  oumeru/que  pre/etndant  perfie* 

A^  i Daturis  numeratia. 

6 An  poilic  dari  numerus  infinitus. 

7 An  oamerut  efieoclam  cooicquatur. 

TRACTATVS  I I I. 

Os  MMkfwmtHS  A*  ««•/  0ff$(hmtius . 

1 'pXpenfio.  oe  ^leAo  Mathcraatiat)  eiuf- 
XI  queabdraAione. 

% De  Mathematica. 

I Dethulis  Maihematicta. 

4 De  Matbemaeica  inftruAione. 

5 De  tUiis  qui  ftudiis  MaihematicU  operam 

oanaut, 

6’  De  Principias  rbi  def.  8. 1.  4®*  ab^delcflf 

1.  sp.  vdos  lege  duos. 

TRACTATVS  IV. 

im  pfmam  hhmm  tltmtmfrnm, 

I ^Xpenfio  de  triangulis  coafiitaendis. 

» HDc  iioeis  fccandis. 


3 De  linearum  Te  tangentium  fitu. 

4 De  proprietatibus  trianguiotum 

5 De  comparatione  triangulorum  ad  inutc^. 

6 De  fitu  lineammyocc  f«  iecaQjtiam,nec  /e 
tangentium. 

7 De  parajlelogrammis  Sr  trapcaiit. 

8 De  triangulorum  cum  paralleiogranunis 
trapcaiifque  parallelis  confiancibus  com- 
paratione. 

TRACTATVS  V. 

ttkrn  EmUitt , d$  Ummum 

1 T^Xpenfio.  dc  Prtnclpiis  huic  libro  Infer* 
C/  uientibos 

a De  poteadis  linearum  diuerfimodd  feAa* 
ruffl  aJ  arquanda  fuorum  Tegmentorum  re* 
Aangula. 

I De  potentia  laterum  triangulorum. 

4 Dc  reperiendls  «quepocentibus  lineis. 


TRACTATVS  VI. 

!n  htrmm  f fas/idr/  ds  rsrrWf/. 


•pXpenfio.Dc  Principijs. 


.sDepuoAU  centri  fr  contaAuum. 

De  Tegmeoiit  circulorum. 

De  lineis  intra  circulum  duAis. 

De  lineis  circulum  tangentibus  eneridt 
De  angulis  io  circulb  cxifieocibus. 

De  Peripherici. 

DereAis  circulo  Infcriptis  tAcircumferf* 
peis  quoad  potentiam  ipfanim. 

TRACTATVS  VIL 

/■  W.  4.  •Itmnnrim  & tkumftri. 

ftuufigurtnm  in  tmh. 

I C Xpcnflo.M  principi),, 

» CDc  muiu,  circuli  Sc  quadrati  Inferiptlo. 

ne  Srcircumrcriptionc.  ^ 

i Dc  mutua  circuli  te  quadrati  inferiptione 
8c  circumferiptione. 

4 De  pentagoni  8t  circuli  mutua  iarcripaione 

St  ciicumrcripilone. 

J Dc  «agoni , Ce  quiodccagoni  in  circulo 
jnicriptione. 

TRACTATVS  VlII, 

Df  AruhmuHtfmflm  «aifrtnm  mmarm». 

1 Xpcnlio  oe  priocipqi. 

3 numeratione. 

i Dc  integrorum  colleAione. 


4 D« 


4 

J 

6 

7 


I N 

De  rubJaaionetniefjrnnim. 

De  numtroru  integro-  iim  ntultiplteatione 

De  integrorum  nuroexoruai4iuifioae* 

De  probationibnr.  -t 


D n X 


TRACTATVS  IX. 

Pmi.ny  Em.  I$t, 


n.,  M I 9 

t [- 

■-  T 


De  (|a  jdratii  arcubit(in  Ipfa  prj.  J.&rurfui 
1 9 duplicata  pi  lege  triplicatam  (p.lj.l.p.abi 


R/ACTATVS  XII. 


EXpcnHo.  Qoid  fit  ritio. 
In  . 


X-'cnfio.  Dtf^priocigljf. 


quaocicate  ^uznam  fine  proportionlf 
noUoncs? 

Quznam  qaantitatet  proportionem  con-  $ 

fcijuantgt  (pr.c.i;.inultipllealiam /ege ioipeb.  ' 

pcrcionactira.  ' . 10 

X)c  diuilione  raeionump 
De  rationum  compoficiooe. 

Q«*  quantitates  proportionem  confe- 
quamnr  &’ quam  ^kineant? 

De  modia  acuendi  ia  pnsportioottsaS.  * 


.Pdft  1.  fftftnwuk,  m gmtrt» 


E’ 


4" 

7 

8' 

9 


^ Xpcnfioi  oe  fiouJjtudine  ntiltipliciuni 
quantitatum 

Dc  proportione  ad  rnicam  mundutem 
rtiata* 

3 Deplurinm  quantitatum, ad |p!ures  dilC- 
miiicnmparaticqe.  V ' ' 

^ . De  modia  arguendi  in  fimiJicudioe  pzo- 
portiooum. 

TR.ACTATVS  X.  \ 

in6.ltk.But.  Dt  entiuuu, 

I Xpenfio.  De  princippa  huic  tcadatni  iih 
1 . 4cruicotibua,  ^ 

De  proportione  laterum  trianguUeum.  ^ 
Dc  reciprocatione  laterum  in  Hgurta. 

De  (tneii  propoftinoalicer  iccaikUs. 

De  1 quipotentu  Uncatum. 

Dc  pioportjonc  duplicata  & compofita  fiy 
gurafutn  relpe^ulatcium  homoiog  irulp. 

Dc  fim-hii  figurarum  notione  &cd-Vct<one^ 

* Dc  (i-utiiuui  figurarum  addiuonc  & lubr 
du^iunc. 

9 De  lacerum  figurarum  proportionali  po« 
tentia. 

10  Pe  pcoporcionibua  circuli  dr  partium  eius.. 

tractatvs  Xr. 

JuyJti.Eu(.  Pu's\,  Dt  frfmumimi mumtrtTKm 
$u  graarr.  .. ' 

I ^ Xpenfio.  DC  principija. 

) parcibua  numerorum  alterum  Ipen^ 

{urintium  ( pr.io.1.1  f.dupnarioalcge terna* 
rioi. 

pe  propoHooe  numerorum^'  vbicunque  re*, 
peries  Vicificm  lege  ricifiim.  laipi‘ap.17. 
multipiicantea  Irgc  multiplicati. 

4 De  minimis  > priimlquc  numeris. 

Fuu  a.  Dfjp«iutituumtT»fimFf*furii9m» 

1 ^ Xpenfio.  pe  pnncipija» 

a XI  Dc  mioimorum  numerorum  proportio- 
Qtbus. 

j De  proportionibus  numerorum  non  pri* 

morunu . 

4 Dc  raimn  ia  phiutsi&rolidia. 


. 6e  cothmcaTurAbUlia!^  quaiidtacibna* 
De  comparatione  linearum  ratloiulium  & 
irrationalium. 

DeiDorpiioaelincyram  raciocuiia^M 
Dp  Blnon^ja  iineia.^  _ 

Dc  Irnela' AJsbtorhJa.  ' V 

Oe  irroelo]^ibua.inediii(p,ntf.l,ia.  qua* 
pirata  lege  quadrangula. 
i)e  Irrationallbiiafquc  nareunturi  medija» 
De  line  ia  in  partes  commenrurabllea&  io- 
comrpcnriifabi]^  /Irofuilnbiicatioaalesle- 

10  De  IrratTonafibua /impliciter* 

ff'  Oe  imtlonaUboa>qiicezl/r4^iuliu  fim^ 
^ pltciceraddirlpne»ve2  Adadudionerefultaoc. 
IS  DecOmeorurabilibnaadliaeaairratioaalea* 

TRACTATVS  iPfil. 

, D$mmmtru  prtptttiwuUkmf ‘ - 

r V^Xpenfio.  pe  minuttarnia  proportionibus, 
t CDcfcactioaumralore. 

3 De  ffddorum  numerorum  addldooc.  ‘ 

4 De  minutbram  iubdudione*'  ^ 

7 De  fradoruim  otolciplicadoon. 

5 Deminuti}!  ditttdeodtt-  ->tj 

7 De  mlnuci}s  mimnianofli.  ' 

DimmnuprfpwtimkUikutimmnkudif». 

I T^Xpenfio  oe  InueoiendodaHa  tdbuaqiiar- 
Xlt  tp proportipnal.(pr.|.exempiumerratu* 
a De  probatione  r^ule  aurea;* 

j Dc  regula  trium  inuerra('ia  pxordiol.  ad. 

vbi(eeund«  iegepr^mz.  i'  ; h- 

4'  Dc  reguli  aurea  compofita* 

5 Dc  numeris  zqu^  potencibua. 

d'  * De  radice  quadrata  perquirenda  8e  medim 

proportionali  tercioque  perreernundo  datia 
duobus  ^pr.»a. I.w*vbi  r deo.  lege  a a do. 

7 Dcradicccubtca.daoburquenumcrssme* 

diji  proporcionaiibua* 

TRACTATVS  XIV> 

D*  prfptrtumiuj  aumiricis  taatutms» 

1 -p  Xpenfio.  DC  proprietatibus propoftionls 
JG*  (acometricx  continua;. 

a Dei^ummandis  Geomecricisproponfona* 

libus  continuis.  > 

} De  proportione  Geomecrieapropaganda. 

4 l>ffrroportioaaliboaioCeom«rica  pro. 

poktioiic  lotcrlcxcodia. 

Furti.  Dipr0pmtuuu/irithmuii:M(0uu»mu, 

I pXpcoGo  Mpropri.ut.bus  Aritbmetic* 
proportionis  cominua;. 

s De  proportion.libus  Arithmctic»  pro- 

portionis 10  rium  ioouDsio  tolligendis 
J De  proportione  Ariibmctics  propsgsnds. 

4 f4*f*t<b>ac  Atitbmeucainurlercds» 


Pm  }. 


J 


^ ff*m0nu4  €0Mti$m4. 

1 ^Xpinfio  D«  proportione  Harmonica  In- 
£2«  uenienda^  aMcjaibus  eius  proprictatlb. 

I Dc  proportione  Harmocuctcootinaanda. 
j De  proportione  Harmonica  incerfercnda. 

4 De  comparatione  proportionum. 

5 De  maxima  & minori  Harmonia. 

TRACTATVS  XV. 

D0imtMnm»/tgm€ntor$tmfm€ 

EExpcnfro  De  Uncarum  proportionali  in- 
uentione  in  proportione  Geometrica. 

} De  proportionali  lineaftlch  additione. 

3  De  linearum  diuifione. 

4 De  propoftionc  linearum  Arichmeciea* 

; De  proportione  linearum  mutica. 

TRACTATVS  XVI. 

Dt  Immum  G€mttrieB.  P»t  u 

i ^Xpentioj.Oeprlncipijs. 

i £Deprogre0ionttmUrminisiauicemcd« 
pjntla»  8e  ditiTerentils. 

I De  ferte  lanearum  proportionalium  ioui* 
etm  comparatarum  ( pr.  j.  t a.  quadrata  lege 
redanguia. 

4 De  progiciConja  termino. 

a.  D»  /inMf  H^nm^nus. 

I ‘i^Xpeotio.  De  ptogrelEonir  Harmonice 
rr.  contiauatione. 

s De  comparatione  vnius  feriei  harmonice 
ad  aliam. 

3 De  inteipbtitione  Harmonicorum  termi* 
noiom. 

4 De  term*m\t  innicem  comparatis  > fir  dif* 

ferenti/S. 

5 Dc  progtctBoais  Harmonice  extremo 

fProp.l|.l.l.  Nam/r^a  non. 

TRACTATVS  XVII. 

S>tfr$pfrtHHMl$tMtkiu  RMianum, 

1 TjXpenfio.  De  principljs  def.J  l-H-  a*>  l«g« 

A.  6. 

% De  proportionibusiad  denominatores 

Jatis>dr  ad  terminos. 
g Ocpropotttonumcompoticlone. 

4 Dc  proportionum  timiJitudine  commuta.  ^ 

tis  lermtnit. 

S De  proportionum  dialedica. 

De  proportionum  algorithmo. 

7 Dc  proportionum  timpliclurn  continua- 

tione. 

TRACTATVS  XVIU. 

M T^Xpenfio.  r>e  circuli  deferiptione  atque 

t meofura  (Pr.  J.  1.5  5 Ifgc 

aj0490&l.«d.vbi  & 1. 14x131490 

9 Dc  Circuit  fegmeous  in  figuram  flexam 

accomoiandis. 

3 Dc  linea  fpirall. 

4 De  Unca  quadratrice  (t»r.l9.I.l8.radi|  dele. 

S Dc  Hncj  Ellipti  ( Pr.  »J-  *•  «I*  adde  O. 
^ Delinea  Coucbilt. 


T R A C TAT  V V M. 

7 De  lincf  Ctcllce  deferiptione. 


TRACTATVS  XIX. 

Di  jlMgulit, 

I 'jnxpenfio.ncbaii  triaogulorum.atque  late- 
F.  ribui  invaicam  rerticeni  ronfpiranti* 
bus  ( Pr.l.  1.25.  apud  A adde  Oe  1«  albo. 

t De  triangulis  quoad  angulos  fecundum 

rationem  datam  cooibeuendis. 

I De  angulis  quoad  latera  fecundum  ratio- 

nem datam  conttroendii. 

4 Deanguiisin  figncisreAilincis. 

TRACTATVS  XX. 

Df  rirrW*  rirr«aap#y?/f>. 

i .^Xpentio.  oe  principiis. 

% X2iDe  irneis, quz  lateraalicuius  tigurs  n- 
gularisintcxuncfpr.l.  corol.  1. 1.  t jtas  acidei 
quadraius.&pr.7.coroll.l.l.Zirris  addequa- 
^es.  pr4.l»54.  Be  48.  albus  lege  niger. 

I De  pcoportiooe  lacerum  figurarum  circulo 

iofcriptarumcum  diamscro. 

4 De  circulo  infcrtpfis , qux  figura  non  con* 
iUuiunc. 

$ De  finubus , chordifqoe  inueniendit  tine 
exttaftione  radicis  ouadraex. 

4 De  lepericndts  uoubns  altquibns  fine  di- 

oitione. 

7 Dc  tangentibus , 8e  fecatitibiis. 


TRACTATVS 

Dfl*g«rithmu, 


XXI. 


I ^pXpentio.  Cur  arithmetici  proportionales 
X2i  geometricis  vniantur. 
t Dc  ferie  facili  grometricorum  reperienda, 

T cui  Amiimetica  deferuiat. 

3 De  arithmeticis  proportionalibus  repere^ 
Geometricoru  feriei  copulandis  { pr.ld.Cor. 
I.)d.47«i.  )8  vbi  lOOop.  Icgc  looepo. 

4 De  loganthmis  in  tabulas  finuum  triusfe. 
rendis  fpr.  17.L  ao  vbi34i50a4.aJic4p. 

4 Dc  tabulis  otdioaodia»&  logarithmis  tan* 
gentium  addendis. 

7 Dc  logarithmif  numerorum  abfulutorum. 

TRACTATVS  XXII. 

Dt  fUimum, 

I X7  Xpentio.  DC  priacipijs. 

a Uc  linearum  cum  planis  habitodioe. 

3 De  planarum  interfedionibuS,  cuius  pf. 

lS.pouU  ioiclligide  qoocuoque  angula 

TRACTATVS  XXIII. 

Di  fpbff*  ftUwnknt  iisg«Mre«P4r/ 1. 

I r Xpentio  de  principjis. 

a De  fpb^re  titu. 

3 Dcpoli,4xe,iiamecrist  ceniroque  fpbprs. 

4 De  circulis  maximis  & minoribus. 

3 De  tircnlis  minoribos  parallelis. 

p4fi  2.  Di  irJtfftSU»mAmi  wu»m$r9m  rir- 
mlvruas  m4  tfmiam, 

1 rXpeofioi.  De  prlncipijf. 

2 I- De  angulis  triangulorum  fpbnricorura. 

i De 
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f De  erur*bn9  Iprorum»  8e eornm  Tubtenfit. 

4 De  jngulorum  cruiURicjue  mutue  depen- 
dentia 8c  icliiiooe  gencrica. 

) De  angulorum  tt  laterum  fpeeifica depen- 
dentia. 

4 De  rpecie  laicram  9e  angulorum  cogncK  i 
fernda.  ( Jnlpfa  pr.ad.  duo  lege  fi  duofrl. 
dele  fi  Coroll.iXd.uniualege  enuidrlo.  U-  % 

mul  Ugcfcoisim.  j 

7 Dc  cafu  normalia  ia  triangulis  fpharricia. 

4 

pMn  ?.  D*  mdxm0r»m  mradarau»  & mmnm  5 
M tiMdOiimj  ^ ai^rAaaa^.  4 


t '^Xpenfio.  pe  coota6ibua  minorum  circo- 
r.  iorum. 

2 De  circulorum  maximorum  8r  rainomm 
interrtdtooibu»  proporiionalibua  & a^oa- 
iibul. 


I De  circulorum  maximorum  Se  minorum  t 

iocetrcdionibut  Inaquaiibui  Se  diflinul>buf  t 
(pr.  ip  i.if.  Z1  V Z P V fr  Z <^V.  lege  J 

X A ^ X 6 S dr  X C S 6r  pr.  jx.  1. 14.  dr  4 

per  lege  fcd  qui  per.  5 

4 1>€  partibui  qur  ab  imerrefiionibua  ma»  # 

ximoium  circulorum  fiunt  nulli  proportio- 
oem  diccnt4bua  nec  inuicero  nec  cum  dtame- 
cria  iprorum  circuloium(in  ipfa  pr.J4*  ?iri« 


^ue  lege  alicui  Se  pr.  1.  )p.  maiua  lege 
minuadr  m pr.ipfal*  j.  plana  lege  plani. 

TRACTATVS  XXIV. 

D*  fiiiMmimt  aaaraca/. 

I 'pXpenfio.  De  principi;!. 

X ^DcDametro. 

^ De  Paramciro. 

4 De  rangcmibua. 

j De  inte  reeptis  diametri  portiooibua  Inter 

contingentem  & alia puodla  in ipfo  imprefla. 

g De  Vmbclicia. 

>j  D*rcd.s  inclinatiad  contadibua  ad  vm* 

belteos. 

8 Diametris  fecundia. 

9 De  Icdionum  «qualitate. 

10  Dc^arilicUa  ad  diametrum  redionit. 

II  De  Affioptoto  Hypecbalarum{p.4|.1.77* 
alterno  V A L Irce  externo  P A R. 

1«  De  lioeia  Io  icaiombua  vt cumque  dudiC 

applicata!  fcu  parailtlaa  fccaotibui. 

tj  DeOmilitudioe  figu  arum^pr.t4. 1 |3.  fe- 

miparameirum  adde  J 4-vt  ftoiidiamccer  C A 
•d  fcmiparameirum. 

14  De  deferiptione  vniucrrali  firdionum, 

1;  De  circumrcriptioae  figurarum  conica* 

rum. 

16  De  paraboli!  fpecialitcr  deferibendis  (pr. 

da.  1.  iotra  lege  luita.  | 

17  De  H/peiboIarum  pat  licuiari  deferiptione  4 

^p(.d4-l  y proportionalia  aJdc,A  fiat  vt  K ad 
illam  mediamifie  A D adA  lio.8. portio  lege 
proportio.  5 

18  De  deferipeione  particulari  cllipfiam  (pr. 

dS.  8r conuerrendo  lege  permutando.  6 

19  Sedionea  omnea  delcrbcre  ope  parallelo- 

grammi.  7 

to  De  tranflumtione  fignrarufflconicanuni 

circulo. 

»1  De  muctu  figttrarom  ccaQfluopiiooe. 
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TRACTATVS  XXV. 

DtJiOmfhxi  e$r^tm  etwinrim  ftf 
ftsxdt  /nperfem, 

pXpcofio.De  fedione  coni  colurcumqueper 
^ planat  lupcrficies. 

DcconTedionibua  In  lineam  defioemis. 
De  fcdiooc  Tpheroidis  per  plaoaa  fnper- 
ficiea. 

De  rediombui  conoidU  parabollcl. 
Defediooibuf  coooidia  Hyperbolicl. 

Dc  rediombui  Cyllodronum  per  plaou 
fnpcrfi^iea. 

TRACTATVS  XXVI. 

Di  PrMtOienihu  Pxn  1.  Zh  Orthgr^kis, 

P Xpenfio  Quid  Se  quotuplex  fit  prenedio. 
De  Orthographia  partium  fiiperficiei. 

Dc  proicdione  Tuperficienim  tn  genere» 
Deruperficiebus  rediiioeit  proiKieodll. 
De  proiedione  fupcrficierum  circularium 
De  rpcciali  proiedura  circuli  in  ordine 
*d  f;hf  ram  dcCrribcodam. 

Di  Sttragrifitis  Pmt  U 

* ^ Xpenfio.  De  proiedura  lioep. 
t ^De  proiedura  circuli  (pr.  u.  l.tf.  partem 
adde  femiclrculi. 

I De  proiedura  ruperfidei  cylualibet  iode- 

pendeoier  i rpbjtra(pr.ltf.  1. 11.  Aereographo 
plano  H K Q lege  originario  plano  S 1 V Q. 

TRACTATVS  XXVIL 

TdgMpametne  Pxu  1.  Dt  triddiulu 
fUrAi  fiitundu, 

I p Xpenfio.Dc  triangulorum  planorum  redo- 
^ rum  (bllutiooe  perfinut  • vel  taogentea. 
t Dc  triangulorum  rcdangulorgm  follutio- 

oe  adbibius  iogarithmia(to  ipfa  pr.i8.in  ern* 
ria  Irge  crure  & coruil.  1. 1.  crurum  lege  an* 
guJorum. 

PdT/  2.  Dt  mdxgultt ffhdrititjilxniu, 

1 pXpenfio.Deredangulisrpbprlcii  fotuendia 
^ perfinua  f pr  4. 1.17.  dele  arcuJque  PD 
ertt  rom;  Irmcntum  arcua  crurifque  8 A. 

% Dc  tangentibus  ad  idem  prcAandum  ^pr» 
16.1.17.  i ad  J O tangentem  lege  1 B tan- 
gens ati } O finum»  Se  m ipfa  pr.lp.  1«  f.  com- 
plementi dele. 

De  ferantibua  ad  idem  prfAandiim. 

Regule  breu.ilimc*  d facillimx  pro  r«- 
dangulta  adhsbcndu  prpdpud  in  logarithmia 
(pr  47  dop^nuirruslcgc  angulus. 

De  lubituaiiooe  figurarumA  iacerum(pr. 
49J.41.at, irge  AT. 

Oc  triangulis  obtiquaogulis  roliieodii  re- 
ducendo ad  rcdaoguia. 

De  obliquanguiorum  toJlutione  per  doas 
tantum  opctaiiunci. 
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tractatvs  i. 


PR^LIMINARIS. 

ejSentia  Qmntitdtu  contim* . 

N T E QVA  M agamus  cum  Euclide  de  proportionibus  Ma- 
thematicis quaotiutis,  necefluium  videtur,  eilratiam  <]uan- 
titatis jplius, ptoptietatefqueMetaphylicascognouifle.  De- 
finitiones enim  primas  vix  independenter  ab  edentia  quan- 
titatis poteR  haurire  cognitio  .*  Qiurum  notitia  obfcurius 
percepta , ca»era  oiqn|a  ,c]u*  ab  ipfis  dependent  in  apertum 
prodire  nequaquam.pofllint . Verum  quidem  eRrquod  nec 
ipla  quantitatis  e/Tentia  probe  clignofcitur ; niifi  dependenter  a multis  propofitio- 
nibus,quz  deindefuntoRendendz:  Vade  nos  tanquam  Pbilofophos  geren- 
tes, quibus  anticipare  non  infuetum,&prz(upoaereooaiadecens,earum  proba- 
tionibus , aut  princi pijs  ad  oportuna  loca  feruatis , qu*  ad  quantitatis  notionem 
faciunt Theoremau  hic  vfurpabimus , ta^uam  nota,  ficoftenla,  vtfolum, 
quaotum  neceilitas  repoiat,  percipi  polIie  ipfius  quanti  cooRitutio . 

EXPENSIO  I.  CONCLVS.  LPROPOS.  I. 


fufUCMji^al  c9nctflMt  flMtit4tis  i»  gt^ 
»tr(,  &"  in  ijMot^tcin  fteemttur. 

HAnc  qafSloaem  dtiTuRAi  «gluui  Ia  no^ 
Rrii  plidcii  philofophicit  diC  s;.  pig.  Iiy» 
tx  (bffmutlooe  llccit  altaua , quz  magis  ad 
Mutienurim  faciunt , hic  ucllhare  i n dein- 
de euidnuiut  ipfa  ^ancicacis  cflentla  feCe  in 
apenan  prodat. 

PRiEASSVMPTYM. 

COnunnnis  homlnam  conceptus  In  Id  eoo- 
I^rat ) Tt  quantitatis  Bomioe  notet  , tum 
continuam  qnandam  retnm  foccclfioncm  , aut 
mohitndincm  , cum  enios  rei  estenfam  molem . 
Etqoamuis  Virtntnm,  potenilarom,  acctdcn- 
thai^ne  inteofionem,  i sim  operaiioammn. 
titstis  menfttris  fubigant : an  tamen  eete  foh 
T“"ti«atls  deGnitlone  veniant  , Incettam  , 
apod  Philofophes  cootrotseffom.  Motos  quoqnc 
^ temporis  lncerta,Sc  anceps  quaneitsshu  dano 
minatio , & licet  menfutentur  , non  proocerea 
certum  eft  , quantitatis  foh  genere  contineri . 
Quamobrem , Tt  omnino  pateat  qnznam  imtt 
^sotitates  enumeranda  fiot , peius  Qwntita^ 
quz  apud  nutlos  eft  controoerfa , Tt  eft  futtef. 
nua , continua  ■ St  difeteta , eonceptna  , tc  d^. 
Ultio  elt  Inquirenda . 


ElJtwti*  quanthatii  ia  gtnere  eo  eonfiPit  t 
vt  pt  capdcitds  ^ludtm  eniiimis  *d 
fmes  hthendas , vel  a£lu , vel 
potentia,  vel  (altem  per  in- 
tellcdus  defignacionem. 

X 1^  Robuur . Quia  K«c  defioiclo  omnibns 

1 quaatii  etiam  Q>irkiialibusapu{uf.Naai» 

8r  qtuatitasmoliasfiriQtenfioaisg  A;  TucceiSo- 
nis  numeri » ArcempurU»  & loci » exten* 
fiooia » 9c  omne  «liuA  geaos  quaotitatii  fine  par- 
bkot  concipi  ocqvit » fiue  iJlc  aAa  itac»  fiue  po- 
tentiii  Hue  deligoatioiie  concipiantur  • Sic  in 
numero  aiirnnt  parcet  afto  • in  quantitate  molit 
fieri  qoeunc  • in  Calo||  fi  eflec  iocorrupcibile  * 
laicem  cooclpi . 

« Probatur.  Quia h«e  capacitas  ad  obtineo- 
das  ptrees » omnium  aliarum  proprietacum  \ qu« 
de  quacumque  quan^^te  dicantur » fons  eft  • Ac 
origoo  Prima  eftapudVarq.Tmj.ini.par.dif. 
^e.c.|.So  IT*>  QnAd  det  aliquam  diftin&ionum 
materie  « Nsm  fi  partes  fine  cealeiidat  diftindio* 
nem  realem  s fi  faAibUes  $ vel  coucepeibiles 
diftiodioiiem*  aut  victualem»  auc  per  intelle- 
gam. Secunda* quod meofuret  » autmenuire- 
tur  t Nam  fi  capacitate  ad  partes  conicqucnaat 
•oticar  i ergo  erit  inter  parus» 
qu«  ctuquet  » aut  ab  alia  quincltiite^n^t  • 
Tertia  eft  numerari  f nam  partes*  vd  ‘««J» 
veldefiftgaacspluresraot : Quaffl»rem  nume- 
ratioai  ekaoxic  erunt-  Quarta  eft  proportio  - 
Eceoim 


> 
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Etenlni|  tt»l  foat  partei  datur  nuiut*  minarque> 

Se  rbi  ditor  maJiu , aot  minut » datur  maior  quo- 
que ,>el  mioor  continenda , tcI  tocloa , vel  ali- 
quiroin  partium  eius » & ideo  maior » aut  minor 
proportio  , quz  in  hac  continentia  connilie: 
Quinta  cft  rit  quaedam  occupatius  loci  . Quo» 
niam»quodpartei  habet  exceofas»  fecunddm  eam 
(xtcofionem  loco  correfpoadere  potefi  • Sexta* 
Qu6d  obtineat  partet  !o  remecipra  ordinatas , 8e 
fe  inuicem  excludentes  ; Wam  vbi  diuiiio  e(l>vel 
concepcibilts»  vel  aSualis»  rrei  poHibilU ; ibi  ne- 
cclTe^efi»  vnam  partem  excludere  alhm ; alioquin 
(i  hzc  aliam  fui  ipfi  encltate  inuoluefet  • noa 
poflet  » nec  quidem  intelledut  concipere  cum 
fundamento  partes;  quia  rei  conceptus  forma* 
Iis  earum  excluderet  multlplicititcm . 

Dicet  fort^  aliquis  ex  Metaphylicis*  Ratio» 
perquam  eiTentia  alicuius  rei  fccerniturt  debet 
effe  omnibus  aiijs  pratdicatis  e/fentialibus  prior  j .. 
fed  exteniio  eil  prior  capacitate  partium  ; ergo 
extendo  erit  ratio  condjtutiua  quantitatis . 

Sed  refpond.  Idoptimd  fe  hi^re,  cumplurea 
proprietates  adfunt  eadem  vnhierralicaie  pollen* 
CCS»  que  rem  aliquam  conRituanc.  TunceOim 
Inter  multas  rationes  eodem  modo  diftindluas  ^ 
n&m eadem»  8e  equi  fpetie  fe  diffundant»  illa 
debet  fetigi»  que  radix  aliarum  Gt»  Ar  alijs  prior» 
&*preeminens  habeatur.,  Acin  contrarium  res 
eft ; Si  quidem  excenGo  licet  in  quantitatejmolU 
fit  ratio  prior  » & per  quam  illa  partibus  frua* 
tor»  rt  aduerfarijs  morem  geramus  » non  tamen 
adeo  lat^  pacet ; cum  nec  quantitas  difcreta » ncc 
oinucis,  nec  temporis  extenfionepatefcat.  Ve* 
rikm  » nec  equidem  concedo.  Extendoneo  in- 
quantitate  cotinua  efle  partium  habitudineprio* 
rem»  cum  imb  entitas  partium  exiftes  dt  nU»que 
fxtendonem  caufat  ; cum  voa  extra  aliam  ed: 
Quoniam  d penetrentur  extendo  oon  maoct»  fr 
tamen  elTentia  quantitatis  adhuc  ed » 8c  corpora 
diuina  rirtute  penetrata  quantitatis  edentia  non 
expoliamur.  > 

a Dices.  Dioldece  aliam  quantitatem » eden- 
tia quantitatis  no  ed;  ergo  neque  diuldi.  Verdm» 
nec  diuidere  » nec  diuidiefTcquantitatis  condi* 
tuit : Neque  enim  io  hac  feotentia  fumus . Sed 
idaderimol ; «x  eo  quantitatem  conditu! : qObd 
fitentitas  tal  is»  cuius  Tna  pars  o6  dc omnis  pan» 
&to^ad2quetar«  SI  detur  itaque aliquodens» 
cuius  hxc  entitas  dcdgaata  non  fit  alta  fimplici* 
ter » Bc  fine  reduplicatione  intelledhia  $ hoc  eric 
ens  quantum  > & hoc  eft  coofequi  capacitaten 
partium  falcem  dclEgnibUeffl. 

CONCLVS.  II.  PROPOS.  II. 
Sfecits  ijiumiutis  ftx  funt . QuaniittU 
Molis,  Numeri,  T emporis.  Mo- 
tus*, Virtutis,.Po'nderis. 

PRob.  Kam  qnantum , aot  efl  riibfiaDtiale,ant 
accidentale . Si  l^bdantiale  ed»auc  confide* 
r^tufivr  extenfum  loco, vel  v(  h;ibcas  ptures  par- 
tes in  eodem  loco.  Si  condderatur»  vtloco  fub* 
.dantl;i  exeenfa  > ram  quantitas  molis  ed  » quae 
trinam  dimenfionem  ^nfequtturaiticudinisjoii* 
gitudmiSflaticudinis . Siverb  eius  partcf  'voa 
intra  aliam  latent  » & eundem  locum  occu* 
pene ; tunc  ed  quuntitas  ponderis . At  d quan* 
tum  ed  accidentale ; ruQc»auc  coufideracur  acci- 
dens in  fobiedo  exteufum , & tunc  cum  fc  aceo^ 


A T V S I. 

modet  fubicAo  eandem  condituic  cum  co  mqlls 
qtuifitiutem : liret  proprii  excenfionis  vocetut. 
Si  vero  in  eadem  parte  fubiedt  fe  colligat;  cane 
ed  quantitas  virtutis , (eu  incenfionts.  Qiibdfi 
fubdancia»  feu  accidens  intrlligantur  moueri » 
tuoc  quantitas  rftouis  enafeitur  »Sr  ftpeffcucrec 
in  motu  » quantitas  durationis  » feu  temporis 
emergit.  Tandem  fi^fubdantijiy  auc<,«ccidens 
moctis  »firdurapo  inceUigancur  dtoifa»&  In  plu* 
respartes  fetunida » difcteta  quantitas  ed » & vo- 
catur » quantitas  numeri . 

COROELARIVM. 

Hinc  euenlt»  qubd»  cdm  quantitas  molis » 
8e  numeri  fine»  tum  fubdantis  » tum  acci- 
dentium» in  fuhdantia exceoforum » ^bd  ecian^ 
ab  illa  dependeat  quantitas » 8r  ponderis»  8e  mo- 
tus »fr  temporis  »Sr  virtutis.  Echine  quod  d< 
illis  primodifcurreadumdt » vtpocd  » qu6d  vni- 
uerfale  pra;bcac  fundamentum  ad  alias  quantita- 
tes penicids  eondderandas. 

'Coodst  autem  hoc  de  quantitate  ponderis  s 
nam  i magnitudine  rei  pondus  dependet;  cbm 
pro  fui  quanciuce  leue  pondus  in  fpecie  polfic 
fequare  maius  » ratione  fuperaddicar  molis . £c 
ita  quantitas  motus » Sc  temporis  a mulcitodine  » 
magnicudineque partium  pertranfeuncium  depu- 
det : Sic  quanciui  virtutis  i moU » feu  magnitu- 
dine agentis  » feu  i numeromouentium » feoi' 
magnitudine  figuraque  rerum  motarum  exerit  • 
Quapropter  in  hoc  libro  agendum  dc  ^anfitafe 
Bi/ireta$  &CoMt!mMa}  vtpoteinquores  mache* 
matlee  vnluerlalic^r  tradantur;  Ideoque  de  il- 
llt  tanqoam  vniuerfaliflimis  quantis  agendum » 
quorum  cognitio  omnem  aliarum  quantitatum 
cognitionem  fubalternat  , & ab  illa  euidentia 
principia  mercantur.  Subeft  & iofuper  alia  ratio* 
Nempe  omnia  alia  genera  quantitatum  fub  ra- 
tione quantitatis  difcrctar  , ieo  continuar  confi- 
derari » vc  patebit  ( fi  Deo  dante  ) ai  illarum  ac- 
tingen^s  cradatns  deueniamus. 

expensio  II. 

yifi  Ji^uod  drgumentum  mathematicum 
emdenter  ojiendat  quantitatem  » tx 
punHu  non  coKpare  • 

QVamuis  harc  quarfiio  requireret  legentem 
^mathematici  Imbutum : Cbm  tamen  fit 
quoque  philoibphicaidc  Pbilofophi»licct  Mathefi 
non  exornati  illam  percurrant » & rencilent  pne- 
fuppooendo  ea » quz  i Macbetnatica  dependent » 
vel  lumine  natune  cognita , vel  ab  e&  demonftra- 
ta  I hinc  eft » qubd  bic  eam  collocandam  duxeri  - 
mus » unquam  ad  extera » qun  deinde  coofide- 
rancur  pernecefrariam . 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  III. 

mathematicum  argumentum  y ex 
pm^is  indimfihtlthus  quantitatem 
tnolis  conflare , oflendit  • 

HJC.C  conclufio  eft  negatio^  oftendenda; 

nempe  argumentorum  eam  impugnantium 
cuidenti  folutione  i Primo  Jtaqiie  aliqui  cre- 
dunt I ex  puodis  conftace  quaotiutem  ex  illa 
propof* 


DE  QVANTITaTE  continva:  , , 

MpoLEucU.f.p,t|»ia  probae  drcalfi  «lia  (icfubJuplutpiKlraioradi/  A r»  tfut 

arcolii  oon  caogere  ia  ploribiu  pon^t  • quam 

via , ft  boc  adducit  fiagata  ia  lib.  £K.|.d^de 
^tonoutc,  uaqoam  valeam  > iaeateabUe  ar- 
gvnniram  ad  poa6a  ladiatfibilia  Ia  qaantitacc 
meiifirJa»a?  citae  &llaciccr  Eac.Ub.  i .propof.fd. 

Sed  ReTpood.  i.  Eoclidem  probart  ctrculum 
M taogere  pUaom  * »«1  { 90^  rpecialiter  ipfe 
frcMC)circatamlatriarcm  la  pluriboipun- 
Ak,  qaam  voa  feiifibilicer  «ficlt  • aoa  aatom 
|■Kdiaefs . t,  Ofteadcrctnoo  eaogere  ia  phirt* 
hapan^f»  quam  vao ; fed  daaifibili ; fiquidem 
aoaofteadkUludpundum  coatadus»  aae  cfle 
dlwA»ile  I aoc  iadiuifibilc  • 

Tcr^  dices  • Licet  id  ip(c  aoa  ofteodat  ex 
ties  ttaea  demonftraeioae  colllgitar:  Nam  fi 
taagant  fe  la  duobos  poadU  I eaagaot  (e  Ia  i fir 
»1  Ua  n bec  duo  paoAa  fine  la  vcriurqae  perU 
piKria  • tum  maioris » eam  aaiooris  clr^i.  Cer- 
tomeftquod  ia  omni  criaaralo duo  latera  fimol 
Laetenio  maiora  ex  propoT.io.  Ub.i*  Elcsfieoc. 

At  Ii  • pundum  iocireumfiereatia  vtriufqoeclr* 

<ali  efii  triaog^i  Mac  duo  latera  a e » d e ac 
cfmc  tertio  aequalia  ; quod  cfi  abfardam,Ae  coo- 
mciucam  propoCto,  Id  satem  patet  1 nam  • m, 
repete  radius  maioris  circuli  «quatur  lines 
Vi;  cui  etiam  sqoaotor  duo  crura  m c»  Ar  e * 1 
Quoaiam  »4  o efteius  pars , celiqus  verb  parti 
c » crus  1 c eft  squale  , vtpotc  radius  minoris  i 
eeottocsd  eius pcripbcriam pertingens. 

* Hxceftdefaoaftradoeaideos  ilia  quidem» fi 
anmasdcdttobus  puadis  diftantibus  t noo  w- 
mcaiaunedistis.  Namprimb.veJ agimus dclir 
aeii.qusfintiadittifibiles»  rei qus  fioe dJuifi- 
bUes . 5i  fint  iadiulfibiles . Certum  cfi » qu6d 
maior  eft  Ittitado  » d»  quam  o c t Si  ergo  1 d 
fimdaopoafta  immediatd  Te  tangentia  > multO 
magis  Ce  ungent  duo  panda  c » d o|  rei  ergo 
etUtn  ip(a  etuns  duo  panda  immediata » Sf  fio 
malos  Ipadum  noa  erit  • o » quam  o c { rei 
emat  aious  immediata » die  penetrabunt  pua« 
daotdctqnapropccr  imc  aoa  erit  triangu- 
lam; ouia  aalla  diftaatia  intericictar  inter  c«  d o 
pnoda iaulcem  penetrata.  Si  rerb lines  une 
dhiifibiles  { lam  l^ltudo  rnlos  oecnpabic  aliam 
lao.efC,  licet  in  i»dD  differant  ^arioxVndc 
rursAs  imc  non  etic  ttUagutum  • 

* s Certum  eft  . 


Lineolam  o c effe 
maiorem  Illa  por- 
tioae » qoa  txcrc- 
fenat  Utera  « c » 

■r  M c rupra  ter* 
tiom  croaiH.  Quo* 
niam » rt  potes  rU 
dere  in  triangulo 
OJix  Unea  sv»  d 
w T»q«a  ezereTcunt 
intera  Q.X|d  S X 
ffoper  btfim  qjn;rt 

▼na  eft  minor  per-  ^ . 

pendicuUrl  ▼ x ; quia  fnnt  doo  finos  rerfi  > qui 
niimquam  In  trlanguUs  obtuCtogulU.quor^  re- 
Uqui  anguli  fine  minores  G.  4f*  fiousrealni^ 
dietatd  square  poffune.Qaia,  rtTh.  s.  exp 
.fin.Qttadtarik  linas  redi  eft  qoadraplfi  redscuU 
«xtcnUradioidfiou  rerfo:  S«ln  j.fig.  femlra- 
ffbs  (aperat  dimidii  Onus  redi  6.4V>  ** 
cini^nuadritfi  >fit  quadrato  fui  dlmidi)  qoadrtmiu 
XX  p«A  Laiemiradii  rerb  dupUi}  ciba  9 ^r|U«f«A. 


fubquadruplu  ex  S.l.a.  Ergo  flnus  reiTut  x n ffli* 
nor  erit  dimidio  fi nus  redi  i t.  AHoquin  cum  fe- 
sniradio  maiori  faceret  quadratum  maius  * quam 
fubquadruplum  quadrato  finos  redt»  cui  qua.^ 
dratom  fui  dimidij  fobquadraplam  eft  i Cum  er* 
ga  Unus  verfi  angulorum  minorum.quam  Gr.49* 
vt  fune  anguli  q.  X oosrqocnt  femiradium  erunt 
nrinoresiqua  rx.  Quod  licet  ex  defcdu  princi- 
piorum roodb  fitobfcurum  » d ineompertumi 
pfsfuponendum  tamen  eft»  rt  eerciifimum»  d 
coideni  apud  eos»  qui  Matbefi  inftradi  fune . 

Quamobrem  n c in  Fig.  1.  maior  erit  ea  por- 
tione » qui  excrefituat  lacera  ■ C » d c M fuper 
bafimi  cum  anguli  ad  Mtds  fine  acutilEml)  eo 
quod  angulos  apade  feimcirculo  f excepto  rnU 
co  pundo  inter  s o ^ meofurecur . Ponamus 
ica^  Ulim  perpcodicatarem  c o lineam  efie 
rnins  pandi  t Ergo  lacera » nec  quidem  rnico 
pundo  fuper  bafim  excreCecnc : Quare  bafi  eo  in 
cafu»  nec  pundo qatdeaindiaifibUi  erunt 
lora.  5cd  minor  eft  o c»  quam  o s;  Ergo  noa 
excrercencibas  lateribus, nec  qnidem  voico  pun- 
do  iadiaifibili  fnper  bafim » d ideo  squalibus 
ipfi  bafi  { eront  tamen  Ineri  apud  verticem  c 
diftaflcia  • a bafi  loc  » d dillabunc  falcem  pun- 
do» d taotb  magis diftabuac  tn  ■»  dat  quare 
D I d • erunt  dao  puada , d s m c criaagulami 
d latera  nc»  dcM  baCnu  maiora  non  erone» 
* I Stot  doo  circuli  A o » d d t * eoruaique 
centra  non  nugis  » quim  pundo  diftenc  io  c » d 
MjiUiqne  fint  petfedi»  n nbadnerfirijscon- 
ce^ntnr.  Ambitus  itaque  eorum  io  ■ » d l noa 
diftabunt  magU » qnim  duobaa  pandis : !o  c a 
raico  pundo  1 Ergo  In  reliquo  Ipscio  vfque  ad  d 
sainus»  quim  pundo  diftareot } 6c  qof  pandum 
la  oMltaa  »muica£qoe  partes  diuiderecur » 

4 Aut  contadns  eft  phjrficns » d reslla  f aut 
aoa.  Si  pbpficus  t certum  eft»  qubd  quilibet 
cicculiu  in  duo  poteft  fecari  per  imaginacionefa 
faltcmi  ita  vt  nihil  imcgrittci  femiclrcuU  defi- 
ciat. Oiuidscur  iuque,  ddiuifio  in  puadum 
coatadus  cadat » vel  punduni  illud  abfumet»  d 
tone  aliquid»  fcmlcirculi  partibus  1 vel  vcrilqoe» 
vel  alteri  deficiet  I vel  uoufd  fie  Indoofecabic 
lUud  pundum . 

Eerpondere  verb  ( vt  refpondet  quidam  ) clr- 
colum  in  duas  sQuales  partes  nequsqusm  pofie 
fccsri  » aucqubdnon  polEc  diuidi  mente  r ntfi 
aliquod  cx  co  deperditum  imaginemur  , eft 
conus  matbemackos»  pugiure»  ^ ideuidencer 
probant » d cuidens  probatio  fo^As  euiocic  de 
dioifione  mente  concepti  » quim  de  diuilione 
applicata  materis . 

ObiK<x*  ^ Peliccario  apud  Clanium.  Om- 
nis quantitas  fi  augeatur  in  iofinicu  poteft  qua- 
cumque datam  foperare , Ced  sognius  cootadus 
circnli  gmn  plano  > licet  audus  in  infinitum» 
ounquom  poteft  angulum  redUioeum  n » 
ctfi  minimum  fuperarej  Efgo  angulus  acutus 
contsdus  x L o quantitas  noa  eft  » d fiemuitb 
oaiods  ipie  comabis  quantitas  erit . 

Hujc  argum.  Fusd  refpondet  Claulus  , Nee 
lUt  lefpoademtts»  quauous  nititur  probare pun- 
dfi  cootadus  IndittifibUe  cfleJUp.iuqoe.Qa^^ 
Tcl  angulus  concadat  fiunitur  » vt  ioclinsclo 
duarum  linearum»  prout  Euel.  defio.  $.  Ui^i*  ^ri 

pro  fpttio  teter  lineas  Inclinataicoeent^  Si  pri- 
mo modo  accipiatur  verum  tft  a qubd  aagulox 
aoocft  quiatdaaslodMC  angulos  rc- 

a a ' «“t 
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Aof  • VcrAoi  qaWiBl  modm  quantitati*.; 
▼nde  ia  quantitatis  noneft  faacnda  <oin- 

paratio  » feJ  Inelinatioo***  Cum  autem  line*  ra- 

curua  differant  gcoerc»  Kinccft»quodlo- 
ciioatio  curox  adrefiamlnclifiatione  redf  lem- 
per  miadat  maior#  8r  corna  nagi*  iocUnetad  pia» 
num  # quim  reda  . Licet  deiade  fa&i  compar^ 
tiooe  inter  Uueas  hiclioteas  ciurdem  geaeriStpur 
ta  peripheriarum  polEt  daft  mitior  , minorque 
ia  iafioitumf  prout  fecireuH  augebunt  < Sieet 
rb  Angulus  accipiatur  prout  dicit  fpatium 
prcIienCum  Inter  lioea* » tunc  quidem  quantitat 
eft;  fcd  culus  ingnotamenfara  fk*  Nam  an^- 
luf  qaidem  re^us  arcu  circulari  menfuratairtnu 
ur  crura  coraprehenn  : fcd  »qnx  nam  lit  mtnfir- 
la  anguli  curuillnel  , Incompertum  eft  ; quve 
omni  aesto  re&ilineo  mioor  quidem  efl  in  prm^ 
cipio  fui  • ea  demonflratione  Enelldia.  Sedeuni 
ooo  feruet  Cemper  eandem  incltaaciofMm  > 8rei 
neceden*  ad  quadrantem  rerTiUc^  maior  ftar » 
an  abfolnt^  diceodns  fic  minorfte*  in  dubio  eft» 

& quo  feofo  minor  dicendo*  At  > magiaanceps. 

* £c  hxc  quulem  ^ angulo.  Verdm  viclfnt 
coofequcntta  nullo  pa^o  coKigltur;nempeqttdd 
ContaAus  ipfe  aon  fit  quantitas  quia  angtslus 
concingentix  onifil  iciKb^roakiicBeo  maior  fir; 
imb^  contra  potidrTideturdtdaci  s Quh  c4m 
cunsa  omni  rc^b  indinancf  alteri  redmneogia 
incltoet.^  magia  etiam' fe  1111  adaptae  t Vnde 
contaAotipfc  Itnexredxeumourob  itoior^rlt, 
cbffl maior  Ac  incitattio  » qoam  rc^r  eum  reAb. 
l>acis  polm  duaboB  Jln(iS''inatcrlallbuefAralis- 
^unli  UtttDdtiraipoUenribtOv-comaSoo^eaeam 
maior  efi  iofliautanulof  fitl  8e  Ideo  dciadi 
•ctnia  # 9e  refla  fenANlis  fe  ienicem  tangencdlm 
gMrqui^.quxlibtt  xedka  tangat  redam  omol* 
modi  uicllnatioae.^ac&cfedpunda  licet  iodiui^ 
dbiba  io  contifigetido«psrtcs  babenr  etlmnlgK* 
taraduerfanos  f nquidem  tangitur  enkmn  pan- 
dum i pluribus  pandis  ) Qnare  pandum  cbn* 
tidui  potent  efie  rceuodum  plures  pmea4rpatt- 
xiorea  contadus  pocerte  efle  maior  #<»tut  mU 

Bor;Quamobrem>  cdm  non  AtlpdluliibflU Otrt* 
Jiur»  hcct  pnndoruaitidimfibHinm»  cootadtu» 
miconoapocedtt  dcdiscxquanticatts  jpAoi  indi- 
uifibilius*  Quandoquidem  dato  edam  $ qobd 
pundum  pUm  i circulo. tangcreCQri*nibUOhii> 
inn  leciiodum  plura  pnnda  pcrlphenx  lU^ 
'rpnodnm  plani  pofTeteoodagere. 

E X P E N 5 I O IlL 

♦ ■ ■■  'T  . 

^Jn  tiiqHoiiriihnenlUmmalhemtuc^^-^ 
r Jkt^MUUlemrtx  piutfhf  non  confitre. 

r^T  l^nsus  punda  indiuifibflia  In  qoencktte 
t ' V nultdcmcaei  retkmc  machematKl  eoAa* 
. 1« : Modb ridendum  eft  ;nirAealique‘ratiotria- 
tihcmatka  ,q«x  Illa  explodat; 

CONCLVS.  liPROPOS.  IVj 
' Argumenta  f>lltrfma  moihmaticA  ofdpiunt 
ptpi(ia  tudmtfitlUin  t^uanntmemn 


* .qifoii  non 
fouccn  pun^oruq»  in 
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dium  io  duo  eflet  fecanduni  • 
n Quod  datis  duobus  pundit  eonrentrtelt  tot 
repcriceotur  punda  in  maiori  * quot  in  minoii ; 
cumdoditicentrglmeisad  omnia  panda  dr- 
conferenti»  circuli  maioris » Illa  neceffarlb  trto- 
Acent  pexcotnlia  punds  circuli  minoris  t Quafd 
io  rtroquepar  numerua  pnndornm  lateret* 

1 Quod  Dtegoaa^s  inquadrato  effettoc  pnO« 
dorum  q«ot>lacM  ^cbm  dudit  i pundis  omnk  * 
bna  laceram  parilteKs  » per  onmia^dlagorTalls 

punda  ctauArenc.it 

. Q^tbni  arforoenci*.  geminam  opponunt  ad- 
aerranj  refponfioacm . Prtma  cft  uegaodo  li- 
neam illam  in  duo  fecarl  % rei  duci  lincaa  per  om- 
nia punda > rei  laterum  » rei  circulorum  . Sed 
fioc  gracis  negator  » cum  iucer  conaeflionea  de 
pando  ad  pandum  lineam  poffeduei  # Tt  omni- 
no eonccdibUeexporeat  Xnciides  > arfinetquo 
MatHemacica  noneonftarec . £t  quoad  iedto- 
Acra  linex  bifariam»  dcmonflracm  Eucl.  propof. 
ro.tonuincicfiilrem  de  Icdionemeocali,  ArMe- 
thaphyftci  ,'uc  euidenscft»  oecfralet  cuiurdam 
rerp.omittoo  futilis  > quod  lineam  demonftraue- 
ric  Eoclidet  omnino  lu  duo  partibilem » es  fup- 
pofitione  ArrftoceUcx  fencentix  . Qusfi  qubd 
demonAratloncs  matbenuticx  folam  probaoUi- 
tatem  conkquerenrur  > & prxcipnb  illa  ex  fup- 
poAtioos  probabili  procederet»  qux  coci  Matbe- 
miticx  eoldentu  fundamenta  prxbec  • 

Secund#  «fl  GaJiifi  dialog  p.  at.; qui  exUU- 
inac  punda  Indiuifibiliaio  quaoticate  elTe  infini- 
ta ; Ar  ideo  non  pofle  pundum  in  duo  fecarU  ral 
^ pando  ad  pandum  > per  alta  punda  certa » 9e 
determinata;  linea  dncl  t Cum  nec  duo  > nec  de. 
cem » n«c  aliquis  numerus dccecminitus  puodo- 
rum  iAqutbcicacereperiacnr;  fed  Indermlnatus. 
At  huic  fua  erk  refponfio ; cum  ofteodemus  non 
poffe  inAoka  punda»  feu  indeterminata  in  quan- 
titate reperlri . 

* 2 Sic  probo  fpctialibs  poGtam  renteutiam* 
*Slt  Cylindrus  a a c o cxeaaatus  concavitate 
(pb^rica  a « s Sicque  io  lUodeferipeus  conus 
ocD.  Dico;  qubd  G pundum  illud  extremam 
o IndluiGbile  elt » Quod  etiam  tota  circumferen- 
tia A a IndluiGbilis  cR  • 

Bt&UUcircumfeTencla  diuiGbllis  cG  ; qubd 
etiam  pundum  o extremum,  quodeiique  lUud  Cih 
diolGbileeG*  IdrerbconGabit,  qulacircum- 
fercQtla  ^ tpundaca  » k pundum  oprobabun- 
rariquallacx  Luca  Valicrio  lib.  a. propof.  14. 
de  pene,  grauit.  Qa^adracum  o 1 ob  ai^ulum  ca- 
dum E cH  47.«letncn.  Etnoblsp.il.  lib.  a.  ed 
j^ualednobus  quadratis  ex  lloeagn  i&exiioea 
i'p  Linegrerb  01  » cG  xqualis  linea  sp»  dc 
oK  linea  e b:  Quare  quadratum  » ex  linea  pe 
cG  cqaale  duobus  quadratis  ez  i e»  & £ 11  lineis» 

. & quadrutilam  cius  quadmplp  - Quadrtmen 
rerb  ex  P eft  qua- 
druplum qusdrato  ex 
p E » k \ V quadrur- 
pUm  quadrati  1 e:Ec 
u E quadruplum  qua- 
diaclH£»Sr  tu  etiam 
erunt  circuli  quadra- 
tis Infcriptl.  Quare  circulus  »cuiqa  diameter 
dcculis|Vt&  u i;  Ab- 
lato Itaque  i circulo  p qij  circulo  iv  » redr 
duusanoulus»  cuius  latitudo  px»  Ar  vq.»  erit 
aqualis  circulo  u L.  Ec  G Uncam  p <l  clcties 
rlquq  vlUffiM poodum  o»  femper  vaiebu 

Idem 


DE  QVANTITATE  CONTINVA. 


— ^uodcumqa^ 

accipiaair,  ,H«c  autem  deitoonftrario  deferuiac 
pro  Ij* } qui  iarn  Matliemttka  Amt  ioArodi  • fi- 
cutSr  Irquefitet. 

* J Sk  ofttDdltur  ex  propoT.  i.  Eipenf.  4. 
0^  Agentes  de  Afjrraptotodeinoaftrabioia^ 

hppcrbole  femper  «J  xfpmptoto.  aece- 
, * numquira  illoi  uagie , «1  fccac , & fi  po.‘ 
M»rqu*libetmlniiMquaatltaa  iacar  iproi.ft 
Ajrperbolcm,  difiantla  tandem  etiam  ilU  minU 
mS  sointltaiedaii  minor euadee.  Sint  Afvpto. 
tl  »A  A:  AC,  feSio  bypetbola  «ibh,  Ollen- 
rumeft  ,nancicmpcr  , 4^ti(^e  prolungantuc 

latera  «La 
k N 1 a 
accedere 
propius 
sd  Afyai* 
ptotos  ▲ 
l6r  A c ; 

(ed  nam> 
qumiUos 
uegere  • 

Deurita* 
que  pua- 
dam  sil- 

qood.  Ctmioauli  dsu -qusoeUset  tandem  Tpa- 
thim  iacerceptam  inter  Arjrmpeotos  ac  te  by 
pcrbolitnQ^H  euarurtrm  fitnuBUs;  euadetml» 
vttsdsto  pundo  { cum  tamen  aduerfarij  nolint 
OUQU  pondo  in  quantitate  pofie  dari. 

* Et  idem  erit  arguoKntu  es  Inferiptlone  Hf> 
pcrboUrwn  dedudi.'  Nam  ofteadlt  Vinceo.  Vi* 
•Unus  tsfignU  Geometra  de  n)axjro.  & mlntm. 
Ub.  t.  pae.  . HypeiMas  perdIueHos  rertices 
ftmu\dc(atpua > tenim»  quarum  ctdem fic  ro- 
gaU»  Ctmptiiotticemaccewre  i nunquam  tan- 
gere. Qurc  Idem  quoqne  iegumentum  sdor> 
nari  poterit. 

* 4 Prob.  Quoniam  omnia  cedangula  > vt  do- 
euimusde  Aiperficfe  conici  agentes  inter  Af/m- 
ototoi  1 9e  Hjrperbolem  Gda,  inter  fe  funt  equa* 
lia  { &ie  ledaogulum  Cadum  cx  lineis  lp  8e 
M L » eft  cqoaie  psrailelograramis  interceptis » 
dquiborcomque  ali)s  quorom  rnum  latns  lm 
fit  rni  Apmtoto  parUlclu>alterum  p l ad  tdem  pfi- 
dum  Hyperbole  incipiens  fit  alteri  Af/mptoio 
pacaileiara>8e  in  primum  afjrmptocorum  ac  de- 
fioat  a Sit  ergo  pondum  quantitas  aliqua  prd- 
pofita « ad  qoam  bjrperb^a  Cemper  accedendo  ad 
alteram  aTymptoios»  iam  peruenerit . Quare  re* 
dangnli  buius  pudi  iocerpofiti  imer  byperbo- 
Iam » dr  affmptotos  latitudo  erit  itnea>pt^e  ab 
eo  pondo  deduda»quo  difiat  hlptrbola  ab  afyRi- 
ptoto } quod  cfi  ab  furdom.  flr  linea  squabitur  pa* 
rallelogrammisomnibos  alijt  Intcrpofitis  V.g. 
ponUetogrammo  f lm  a*  quod  Item  abfurdum 
cft , cum  linea  foluoi  longltiadlne  fit  diuifibllis, 
fic  ptrallclogrammum  etiam  latitudine  • 

Contra  VC16  hoc  argumenta  ea  rcfponiio  va- 
leret , qobd  punda  funt  ioboiu  » & ideo , qabd 
aec  in  coho  vlcimum  pandum  atCgoari  poteft , 
aec  io  hyperbola  ea  diftantia  , qo*  pundum 
cquate queat»  Quamobrem  ft  cuidentiam  bce 
•acgnmcoea  fbrciaatur  i b*c  qncftiocft  ttfol- 


E X p E N S IO  iVl  , 

, -•  .-m*  i.  ^ 

P«ri^4  infniU  r«  anmiutt » <t« 
ddcant\ 

POffet  hncqiurfHo  agitari  do  fmndlt»  qne 
ada  (lotio  quantitate  diftiodis  fecundam. 
ruumclTe»  atque  numerabilibus.  PolTct><eiam 
ioccUigi  de  pandis » qmr  in  quantitate  adn  no« 
dlftioguannir;  fed  mentaliter,vei  per  dioiaonrni 
fucceuuam  fepar^iha  • SI  hoc  fecundo  modo 
intelllgatur  • colocidit  cilm  opinione  Ariftoee- 
lica » quod  partes  fint  In  Infinitam  multiplicabi- 
les abfqueeo « qubd  earnm  vltima  poflic  attingi. 
Nam , neque  hoc  pado  pundum  rlcimum » ne£ 
quidem  Intelledu  affeqoi  poflemui;  cum  infini- 
tum exbauribile  non  nt » & fi  vltimum  afiigna- 
retur » Iam  Infinitum  efiet  cxanflom.  De  pnndin 
Itaque  adu  difiindis  . 8e  ado  oumerabUibns 
fetmo  eft:  dequibusficaficro* 

CONCL  VS.  J,  PROPOS.  V. 

Punfia  infiniu  in  ^uantitaie  afin  difiin- 
nequeunt  admitti . 

I l^Rob.  Quoniam  mumerus  infinitus  dar} 

1 nequit , ergo  neque  inquantitate  puudn 
Infidita . Namnumerasnnmeracus»fubicduiil* 
qile  numeri  eft  mulctcudo  ipfa*  Q^refi  multi- 
tudo Infinita  pundomm  daretur»  ectam  infini- 
tus numerus  daretur . Infinitos  autem  numerus 
dari  nequit ; quia  innfimerabilit  dTet*  Quare  in- 
finitus nomericus  per  ezclofionemefrcntix  nu- 
meri coafticuereeur. 

a Vel  punda  illa  fimul  addita  confiltuunt  ma- 
lus»vel  non»  fi  noo{  ergo  quantitatem  non  exten- 
dunt » vel  maius  coimituunt , 8e  fic  ciim  eorum 
multitudo  fit  infiuita » & eorum  quodlibet  mains 
tjirid  addac»magQitodinem  infinitam  confticueqc. 
Sunt  enim  infinita  fimul  addiu»  quorum  quo4- 
libec  estenfionis  aliquid  facit  : Ergolfiudquld 
ext||fionis  multiplicatur  loinfintcumiErgoex- 
tento  erit  infinita  . 

* 3 Omne  infinitum  nqusie  eft;  alioqOin  vbl 
conciperetur  alterum  maius  , ibi  minus  eflet 
exbaufium » 8e  finitum  . Ergo » cum  in  qualibet 
quantitate  punda  fint  Infinita»  quelibet  quanti- 
tas afli gnata  maior  a » minor  • punda  infinita  in 
fe  concludet  »dr  ideo  squalia  mollitudine.  Sed 
Indioifibilia  magaiciidine  fune  eti2  omnbi  «q«a- 
ila;  quiaindiuifibllialunt:  Ergo exibebum ex- 
tenfionem  squalem . Propeerea  quantitas  maior 
A extenfione  arquali  pateret » ac  quantitas  midoc 
a ; quod elTe  nequit » 8r  omnes  quantitates  etTeoe 
aquales  > quod  item  abfurdum  cR . 

Dices  cxGalilroDialog.pag.sy.  Qu6d  ne-  « 
que  fint  Infinita»  nec  finiti)  fed  tot,  vt  cuilibet 
aiiignaco  numero  reipoodeant  • 

Nam » vc!  hxc  aCEgaatlopoteft  fieri  finita  ia 
Infinitum»  Srfic  idemeR»  ac  admittere  punda 
finita  in  infinitam  in  quantitate; quod  ipCtooii 
vult,  vel  finita  tantiim , & fic  iam » nec  panda  ia 
qoantitate  funt  infinita,  vtpote  correfpondenu  a 
finitis  numeris.  Deinde  quxro  de  omolb®» 
dis»  An  omoia  finito  alicui  numero  wrre- 
fpondeant)  Sr  hocnrgat.  Igitur  alicui  mnmtoj 
M hoc  TOO  datur  ; “ 


g , T R A C T 

iliteradut»  • cotIeAk>  puo6onam  In- 

certa efti  4r  indeiefmiiuta  t Ar  ideo  »4ta  non  erlc 
diftindUt  S iqnidem oaoe»  quodeftadu»  deter- 
mtnecum  etiam  cft^ftceniiraieaicatetptegatt- 
8e  fingalaritate;  qui  polfit  volueJbiu  no- 
Bierleii  eorrerponden. 

4 De  entii  • qaod  alfignatar  qiiancitatit » ilM 
li^mioiimim»  queritur  an  correrpondeat  cul- 
ea moae  numero  a(Egnato«fiue  non  : fi  corre- 
ipondett  ciim  omoli  quantlui  maior  aliquatenua 
illi  , eandem  prorfua  eorrerpondentlam  conle- 

rtar , erit  eqoalit  minori  • Et  fi  dicai  corre- 
idere  quidem  In  maltlcadine  pandorum  non 
auton  In  eztenfione  • 

Contra  eft.  Nam  omne  pandum  i cilm  non 
fit  cdm  alio  Mnetratnm » 8e  per  aduerfariot  om- 
nia fittt  eiuldem  ratlonia  » 8e  fabilantie  omnia 
equo  modo  rubftantiam  extendunt . Ergociimi 
flrqnantltatis  magne  punda » Sc  quantitatis  par« 
ne  omni  affignato  noiqero  correfpondeant  ; 
squaiieerextenfioncm  pre/labunc. 

S Cum  omni  munero  indeterminato  correrpon- 
t lam  » te  lp(a  punda  erant  maltitudine 
Indeterminata  t Sed  multitudo  eorum  excenfio- 
flemdat : Ergo  ed  etiam  indeterminata  exteafio{ 
qood  eft  abfurdom . 

S Deua  V' det  omnia  illa  pandas  Imbdrecer* 
aere  , te  fepare  poted . Separet  itaque,  rei  re, 
vel  cognitione.  Tnnc^auc  Illa  puda  funt  infinita 
vel  finita  • SI  Infinita ; nulli  numero  correrpon- 
4Ait  I dm  numerus  infinitos  dari  nequeat.  Si  fi  * 
Ditasergo  non  omni  tifignato  numero  s fed  alieni 
finito  correrpondcrcdcbeot  • 

EXPENSIO  V. 

/if  fuuuitMt  pAtut  ir^u  CApAcitAtis 
vsruulit , feu  nuntAlis  CApACts  funt, 

LIe«T  acInCsriniu  puaAiInfintca  (nqaiii- 
titate,8(liid«ermiiuta.qucaAn  fii»;naa 
tamca  quandam  InBnitam  c»acitacem  partium 
aci  ufimui,  quam  hac,  tc  (equend  cxpcniioDc 
in  animo  eft  declarare  . 


CONCLVS.  l propos.  vl 

Ii»  quAMtitAtt  pATtes  in  mfmittM  concipi 
poffunt,  dummodo  qunmittu  concipintur. 

PRobatnr . Nam  cflentia  quantiurla  in  par* 
tium  capacitate  eonfiftit : Ergo  fi  quantitas 
eoneiplaturp  capacitas  partiam  concipienda  eft  • 
* I Mathematied.  Docet  Euclides  lib.  to. 
clefflen  propof.  fa*reperirc  lineas  longitudine 
alteri  linee  incommenfurabiles»  quarum  natu- 
ra talis  eft  ; n fada  qualibet  io  eis  diuifione  , 
quamuis  minimiidr  quacunque  adbibiti  psrtium 
multiplicatione,  nulla  tamen  para  pol&t  deTeruI* 
re  pro  communi  meofuri  illarum  s fed  femper 
inuieem  pars  vnlus  , parti  alterius  comparata 
loequalis  Inucoiatur.  V.g.  bec  diuidatur  in  lo, 
vel  ioo,f  (I  aoo,  partes,  Illa  Io  7,  aut  15,  aut  1)8, 
aut  quoquo  modo  in  partes  aliquotas : numquam 
tamen  riw,  alteri  conunenlprabitur  ; femperque 
panes  dilEdcbaot , quoufque  erunt  partes.  Hinc 
«tem  deducitur  , quid  erunt  in  infinitum  dlnl- 
. nnuce  • AJioquin,  fi  un^m  ad  minima,  deueo* 
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tnm  eflet  s lam , cdm  nmnfamfnfmafioe  «quila, 
panes  fadp  «quarentur , contra  euldentliB  de- 
mooftrationis  . 

* a Docet  Euclides  propoT.4p.  Itb.  10.  elem. 
d medii , que  eft  IrraHonalis  linea , infinitas  ir- 
rationales facere  s que  nulli  aacecedeotium  irra»' 
tioaalium  parti  fint  in  aliqua  fui  parte  eqnatea  , 
ideft  omnibus  irrationales  ; Erjgo  eadem  quanti» 
tas  poterit  habere  partes  infinitas  faltem  coneep- 
cat  intelJedu  ; cum  nequeat  Inucnlri  pars  adeo 
minima  , que  alteram  expquet.  Alloqoin  tan» 
dem  aliqua  reperiretur  eadem  cum  aliqua  ex  an- 
tecedeocibui , rei  tota  , rei  in  aliqua  fui  parte  t 
Si  enimpundisconftaret  • Innumeris  capunAa 
numerantibus  proporticMies  illarum  exprimi  po(^ 

. feot ; te  ita  ficut  omnis  numeru  alieni  nnmerb 
eft  proporctonatnsi  fie  reperiretur  irrationalis 
alicui  irrationali  eooreatiens , culus  proportio 
in  numeris  exprimi  poflec.  Quare  irrationaiis 
non  eifet : Ea  enim  eft  irrationalium  Incommen- 
furabilitas  j que  nullia  numeris  efFarl  polfit . 

* i Probatur.  Oodlt  paralleJis  a H,firsc,ar 
perpendicularibus  a a , dr  c L,  tec.  Ducamur  ab 
A pundoreAe  ad,&a  e,A af,  ^ ac,  Ac.  in 
infinitum.  Dico  quod  c i.  diuiditnrin  partes  mi- 
nores , te  minores  in  lofioitum : dr  tamen  oum- 
quam  finiri  poceft . 

Nam  primo  in  x bifariam;  deinde  per  i in  tres 
partes  t deinde  per  a f in  quacuor,  in  quinque  per 
Ao*  in  fintperAoz,itan  o l fit fexta pars  to- 
(iui  ct:dt  Icaper  lines  inferids,dr  Inferida 
diuident  In 
partem  ml- 
Dorem,  he- 
ramque  mi- 
norem , dr 
ofiquam  ad 
puoAum  L 

pemenient , quia  a z , aut  qnsllbet  alia  Ion* 
gids  In  infinitam duda,  femper  magis  diftabic  in 
o ; quam  in  a i iiora  a m ; cdm  faeiac  angulum 
AOL«  Allo^in  fi  eoooenlrecino,ooneflet  re> 
aaivtpreinponitHr.  Sic  linee cx 
s E femper  bretuores  erunt  in  Infinitum  t Quia 
as  ominor  cHe  x c»Ai  s minor  ,quim  m o»  dt 
V f,  quimE  1,  xt  oftendemus  dante  Deo  iocra* 
Aato  perfpec.  fir  quilibet  ex  fe  poteft  concipere. 
Qs^ropter  Ille  linee  potcninc  diminui  In  infi- 
nitum 1 df  femper  fnpcrerit , quid  auferatur  • 
Probator  4«Trac.  de  annniJs  Iblidis  demon* 
nramus . AonnJos  folidos  p per  quorum  foUdi- 
tatem  eoooidts  parabolici  fu^rficlea  cranfit,  ellt 
inter  fc  equalet  ;dr  eorum  fuperfides  borison- 
taies  Inuieem  quoque  equaJes.  Sic  eraStudo 
va  in  annulum  ixn  folidnm  circa  conoldem 
» A c flexa , A per  culus  folidicatcm  per  e , & v 
eonoidis  fuperfides  tranfiti  ille  inquam  anno- 
Ins  eft  equalls  anoulo  p i gralfitiei  maioris  i fed 
minoris  ambitos , dr  etiam  aanulo  1 o,  fr  eandem 
DF  Cylindro.  Hi  *crbaoouii,dtiapcrficiea  eo* 
rnmorisontaleeidum  dUlataocur  gyro , reftrin- 
guotur  foliditace,faparfieieque  io  infinitum. Vel 
ergo  femper  raperitur  foUdltM , te  foliditas  / f». 
perfides , dr  fuperfides ; que  minor  fit  ia  iofinh 
tum, &lo  infinitum,  vel  non  : SI  non;  ergo  de* 
ueolemus  ad  vUimom  iodluifibiie  lo  foperfidc 
Annnlarl ; que  erit  circumferentia , flr  io  anno* 
lo  folido  ad  vltimum  imUnifibile  IbUdiutJt» 
qrood eritfnpcrfides  vkima,  io  quam  defijt  fi^ 
Ud^  t Midittd  Cg4nd^  dv  «qtuUe 

ems 
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•ritj  qooj^fl  tbCttt- 


wm  » ctkn  Afperfi- 
ciciadcfrrpnt.  fi- 
nes ad  fbperficiem 
nnlli  fit  proportio  I 
^uit  Tooe  in  «ttoerfo 
geocrr,  8e  pnmo^> 

Utatit.  Deindetttnc 
ptnboii  A r M de  p 
uigalo  ed  alteruat 
Aiigofom  B more  dfa- 
mulis  non  crtnfTreC}  cttm  nalla  eflet^ralHtlef  s 
icd  paralleis  p f congrueret  { quod  contra  nata- 
rim parabof^eftt  cum  nan<]uarn  parallela  diame- 
tro linea  parabolicaelTepolEe.  Qaod  fi  grafli. 
ticf  ? B numqaam  ad  plttmuai  fa(  effe  perueoiee  • 
Ergo  roliditaf  cA  dtuifibilia  in  infinitum.  Ea- 
demque  ratione  fi  ruperfictcs  le  numquam  ad 
vlcimom  fui  efie  pcruenit . Ergo  diaidieur  in  ia- 
fiflitom. 

* ) Docet  Archlraedet  • fir  aot  de  Colldit  t 8e 
defpitfra»  & fphsrs  fuperficle . Corpus  firg- 
nfodsconomm  fpfurrs  infcriptamefierualbli- 
ditate  minus  aquam  quadruplum  Tuperficiei  cir^ 
tali  miximi  fphsra  infcriptl.  Ee  femper  crefcea- 
tibui , multiplicatis  lateribus  quocumque  nu- 
meroquidroplo  « accedere  quidem  'femper  magU 
ad  «qualitatem,  tum  Ibltditate  quadrupli  coni  to- 
fcripti , tum  fuperficle  quadrupli  circuli  maxi- 
mi : fed  nuqoam  adeam  peruenlre  crdTence  fem- 
per figuiB  conica  in  foli^tate  • 8e  fiiperficle  j fed 
femper  minoribus,  mtnoribufque  incrementis  in 
Sofinicuro.  Ergo  quantitas  illa>qu&  deficit  figu- 
ra conicis  tegmemis  conftans  fp^rs  infcrtpta  • 
tum  (iiperfieie  accedendo  ad  quadruplum  ma- 
ximi drcuU  I tum  foliditate  ad  quadruplam  co- 
ni Infctiptl,  tcciplet  Infinita  angmenta  in  infini- 
tum ablque  eo,  qoodseqnetlpfom  quadruplum  :• 

«are  qoandeas  Illa  per  quam  fit  accdfus  ad  qua- 
rnplu  circuli,  rei  cool  erit  d>uffibtlis  in  infini- 
tum; rdm  additiooe minoris, 4t minoris  «quanti, 
oumqsamad  quadruplum  deuenirepoflit . 
fi  I^obatar.  Nam  licac  a&gulus  contadus  fit 
minoromni  tcoco  angulo.  Ille  tamen  angulus 
potefi  dluldl  in  fiaius  qaidem  partci;led  in  infi- 
oitom.  Pofiitnt  enim  fieri  circuli  centris  i li- 
fua>  qaam  tangit,  perpetub  remotionbus  : Sic 
poterit  fieri  elrculus  femidiametro  digiti  rnlat, 
fcmrdigtti , & fic  in  infinitum  • Sed  illi  circuli 
lemper  faciant  angulum  conta^os  In  infinitam 
tninorem,  Ergoaogulat  lUe  in  Infinltuni  diaidl 
poteft. 

* Probatur 
«Itimb  ex  li- 
nea quadratri- 
ce  c A.  Eqal* 
demt  etiJ  fi  vl- 
thna  pars  qua- 
drantisc  r dl^ 
ludatur  , 8e 
iabdiuidatnr 
In  infinitam; 
fieat  , dr  v|. 
tnaipirs  pro- 
pdftlonalis  fe« 
mlditttetri  o 
B;dr  i partibus 
fubdtulfis  circumferenti*  , ad  centrum  re A*»vt 
%v  ducantur.  Sicut  8e  i partibus  eittffitm.rati^ 

nis  femidiantotri  • pprpendlcuUtas » Tt  oxj,!# 


matttls  occurfibus , ^ liiterfc^tonibus  X pun-^ 
Aa  quadratricii  femper  , femoerque  appro- 
ximantia magis  ipfiusbafiexibebunt;  fcdnum- 
quam  ad  tpfim  bafim  a r pcnienientia . Qua- 
re f^adratrx  per  ea  punda  continuata  ,.num-. 
quwrdofequeturfuim bafim,  aut  ad  eam  con- 
luogetur  , rt  nflendemus  coroil.  s expe*. 
trac.  dc  lineis  fictu  in  fine . Vnde  partes  , 
imer  bafim  . 8e  dataro  partem  vltima  quadratri- 
clt repcriuntur • vcrx,emac in  infinitum, di- 
■ifibiles.  Multa  fuot  In  idem  confpirantia  ar- 
gamenta  nhtlofophica , fed , qu* , vt  extera  coa- 
lalcb  rctiaquimus » cum  iatis  fuperque1i*c  con- 
uiocarc  rideantur* 

EXPENSIO  VI. 

An  f artes  ifuantitaiis  phfficam  dimftonem 
in  tnfimtHm  fkhtre  . 

Hi£c  qusfiiophiloropblcd  foluenda  efi,  ci&m 
boc  , non  ab  rpfa  quaneitace  dependeat  j 
fed  i rerum  natura  t Licet  ei)Jm  res  donec  con- 
cipuntor quame  femper  vjeerlus  dJuifibiles  con- 
cipi debeant.  Nihilominus  potefi  efie ; quod  res 
determinatamquBiKiucem  adfui  exifientiam  re- 
pofiranc,  fic  ipsi  eamm  natari  pofcente : 8e  ideo' 
qitbd  licet  rlceriDs,nquaac*  dinifibiles  fine, fi 
tamen  dioidantur , pereant , cum  iam  ei  quanti- 
tate noa  potiantur , qu*  ad  ipfarum  cbafticutio- 1 
nem  requirtenr . 

CONCLVl  T.  PROPOS.  VII. 

Proiahle  ep  in  diuifwne  tfUdntitancUme/fe 
necfffarsi  ^utefccndsun . 

1 ^Robatur*.  Qualitatis  per  grados  augmenta- 
A b.ltsprfmus  gradus  i Deo  , rei  produci 
poeefl;  rei  non.  Si  potefi : Ergo  Ille  efl  indlui- 
libills  t Neque  enim  fub  minori  qoaatitate  m- 
teafionis,  qualitas  iUa  prot^clbtlfk  efi  ex  fap- 
pofito  , alioqnin  alB^natus  ille  gradus  peimus 
noneiret.  $i  eer6  dicas.  Nequaquam  Id  pofTc 
facere  Deum.  IJla  igitur  qualitas  primum  gra- 
dum non  habet , h quo  produci  incipiat , fir  quo- 
modo habebit  fecundum , 0c tertium? 

B Efficiat  Deus  primam  parrem  rei,  quam  po- 
teft  facere . Seiiaoo  repugnat,  quod  faciat  I^us 
id  » qaod  po£eft  • £c  idim  non  repugnabit  corife- 
quencer,quod primam  partem  rci  pr^acat.  Qua* 
re  neqne  repugnabit , quo^ltimam  reUoquat  i 
^ Multa  fune  • qu*  xidentur  per  folam  diuifio^ 
nem  proprias  fiarraas  deperdere,  & alias  canfe- 
ai.  Ergo  ethm  erone  aliqua,qu*  diutfa  fc  fuis^ 
ucent , Ce  in  nihilum  abibunt . Nam  dilficulter 
poteft  ofiendi  inaduilione  ligni, qabd  forma  no- 
na cinernm  ab  igne  introducatur . Cdmignis 
focmam  cinerum , vaporum,  carbonum , fpuroa- 
rom  , feoriarum , &um  diuerfarum  rerum, Is 
qu* lignum,  &r  alia fimiila  ia  fe  adurendo con- 
-ttcciuntor,  non  contineat.  Quod  finoua forma 
roon  cllab  igne ; i quo  em?  nifi  i foll  fegrega- 
tione , qoam  przllat  ignis  , tanquam  i cauta  de- 
ftracnmconncxioaeni  fub  qut  lo  efie  perfedio* 
ti , & fub  forma  alctoris  ordinis  detinebantur  • 
Qt^deilrudafobie^madal^ud,  tJ  quod  erae 
in  potentia,  faceUis.  Si  ergo  res  per  folam  dl- 

uifio- 


t T R A C T 

ulfion/peffunt  etil  |o  nibilfi  raJIfL 

4 VineotU  determinatos  linlteaptftiitat{««ft 
flUgnitudinisfecogDoTcDlitltB  «TtdaUvniaia* 
luf^ue  (pcciei  Tub  minore  qiuackate  produri  ae- 
qaeanc  • Ita  ergo  non  improbabiliter  potcrfe  de 
quacom^ue  re  inaoimati  eonctsdi  t licet  tamen 
repugnantiam  | cur  fub  minori  qoantknte  cflc 
nequeant , eoidemer  non  cogooTcaaiaa  • 
f Dena  ridet  omnes  partes  fafilblles  Ia  ^tan- 
to» drqa«nmoI » Bequcfucceffiii^  fieri  «pminti 
Ergoprpter  tUas  diaUiooet»  quas  ridet » Deus 
fiullai  alias  agooTcit.  Ergo  partu  font  adrki> 
muffi  Tui  efle  redadar  s AlioquIa  • fi  adime  cfim 
capacitas  ptitinm  « non  efTcntomacs  p*^f  *f- 
cepte  i quu  videret  Dota . 

6 Deus  quoque  agnorcit  eatreao  fignato  A , 
que  pars  immediata  fuccedat ; Qu«  crie  lndluifi> 
bitis j*  Siquidem»  fi  mulus  partes  concluderet • 
Jam  non  cHet  pars  immediata . 

Obijetes  fi  in  quanto  partes  Ia  fnfioltsm  eoa* 
eipipoirunt.  Ergo  edam  fieri. 

Refpoodttur  dkerram  efle  rationefn . Nam 
eoDcipi  quidem  poflimt;  quU  fuppoaimr  id  quod 
partes  eirentialiter  recipit:  At  fi  per  abltdoaem 
iTubledi  tollatur  » 8r  quantitas  ; tunc  fient  quaa- 
titas  non  efi » fic  nccdiuifiblHtaf  amplids  coe- 
eipipoteft  . Nos  autem  dicimus»  qubdfabftafi« 
tU.«*etni»Datos  limites  parultatls  ^tloeot » Ite 
qubd»  cflmad  illud  vltlaium  deuentum  fiserk » 
peteat » 8c  deficiat.  Vade  neque  perdiuiaaai 
potentiam  poflit  ia  minutiores  partu  difdadi  s 
nili  ^reat : Eo  qubd  eflentitlitet  ka  poicat  efle  » 
nec  Ittb  minori  parulute  coartari  poflit . 

Dices  nulla  cfl  ratio  aOigaabllls  | cor  dato 
quolibet  minimo  quanto » mlous  etiam  dari  non 
pofit  i Ergo  quantum  eft  diuifiblle  in  infinitam. 

R^poodetur  eandem  rationem  efle  de  multis 
slijs  io  aatoraczificQtibos  » ia  qnibus»  licet  nul- 
lam poflimus  reddere  rationem  t cur  non  potue- 
rint aliter  ^e  | adhuc  tamen  ita  qeccflarib  fune « 
Scimus  enim  repugnare  mundum  non  oiRsre 
io  aliqua  capedine  1 8t  rcimus  Item  io  l{Mtijs1tps- 
gioarijs  infinitas  capedines  reperiri.  Sed  non 
poffutnuscognofcere.  Quare  Deus  potids  ele- 
gerit hanc  capedinem»  quJm Illam . Sic  non  eft 
niaior  ratio  »<^uod  notus  diurnus  tendat  in  Oe* 
cidemem  potius  »quim  io  Orientem  i 8e  tsmen 
illa  tendentia » fioe  in  bane » fine  In  aliam  partem 
neceflaria  eft  . Itaque  fic  pbilofbpbandom  de 

3oanto  : QuamuU  enim  non  repugnet  rlterlils 
iuidi } non  tamen  Inde  aflercndnm  f qubd  pofit 
femper  dioidt  • Licet  enim  repugnahtia  ei  par- 
te quantitatis  non  eifet : pofist  tamen  i fobftan- 
tia » fctt  qualibet  rerum  corporearum  fpccie*  re* 
pugnantia  fuborlrl . 

Dices  inter  ebs » ft  nihil  eft  lofiaita  dlfiantUt 
Ergo  • antequam  deueniatur  ad  nil|il » Infioiu 
diraioutio  fieri  poterit , 

Refpoo.  Semper  fafta  qualibet  diuifione»efle 
camdem diftantiam reji Oibilo.  Vnde«cdmpcr 
diuifionem  non  procedamus  ad  oibil » diftaotia 
infinita  oon  erit  tn  canCa  i cor  infinitus  proceT- 
fus  ia  dioidendo  fieri  queat . Quare  concludi- 
mus  generaliter  non  efle  partes  in  infinitum  fa- 
dibileS  in  re  quanta  ; nec  quidem  in  ipCi  quan- 
titate ; oifi  ex  ruppofitloue » qubd  maneat  quan- 
titas : Sed  quu  dinidendo  io  iofinioim  om- 
ne robie Aum  corporeum  j petit  etiam  quantitas 
ipCa.  Vode  iotaaita;  diuifibiikatii»  CraUinfi* 
nkum  tendentia  capax  Bon  eft  • 


A T V s I.' 

7 Probatur  etiam  conelufio.  Agent  midrale 
V.  g.  IguU  jcdagit  omnes  partes  iubiefti  dlT* 
gregindo » eftm  tn  omnibus  fit  calor . Vd  ergo 
omnes  partes  fsAftnlcsdirgs^at » &Um  paitet 
io  infinitum  «itftinguibiies  non  h;d»croQs  »*  fed 
» omnes  tandem  dirgr^srl » 8c  feiungi  pofi. 
fint.  Quod  fi  aliquas  • Tunc  non  eft  maior  ra- 
tio de  rna » quam  de  alia  t cfim  calor  fit  ia  qua- 
cumque parve  itibiefti  » «qualiter  iuteofus  j fir 
fic  ruDie^mfecoodiiffl  omnes  fuas  partesadn- 
ftum»  noneflet  dilatatum»  cdmaliqun  trtnfircoe 
lamunes  ab  cficacia  caloris  • 

EXPENSIO  VIL 

ph/fcMm^  O*  retdel 

coNCLVs.  I.  pRopos.  vm. 
FunQumfhificump^tesh^etnoHl>o0Hlt$^ 
veiftStlfiteStfed  dtffignMes  i 
deJpgn4tiUs  quidem  effenui  fud  fte 
pofcente  i won  fARthilei  uuiem  ptr 
accidens  • 

EX  diftiiEncconclufio,  quarpuofti  phifici 
efleodam  explicat  eruta  eft . Si  qoldsm  » 
cbm  probuuerimus  puofta  perfcindiaifibUiaod 
rtpeHri  io  quantitate  { rcftat » dflm  etiam  exclu- 
dimui  progrefliun  in  infinhnm ; qubd  tandem  «d 
uUqood  puodnm  Mr  eccideoa  f^tcoi  iodiolfibi* 
le  deucniendnm  uc  i quod  quidem  partes  eonfe- 
matur » que  carneo  dhiMi  nequeant  t non  qaW 
UUcotitasratiooequaatkacia  capax  non  fit  na- 
Soris » ft  rlteriorla  diuifioois  t qoU  oon  eft 
capax  ratione  fiibAantln»  9e  fpccici  I qunfub  nl* 
aori  quantitate  conferuari  nequit . 

Dices.  Si  ergo  panes  ioptaofto  cooeepcibllet 
fime  I ergo  edam  s cfimfubfic  qneotitasipfalm* 
ius  dcfigoabUkmis  capax  i In  iUa»  rt  corrcTpoo- 
deat  Doltris  conceptibus  Io  infinitum  progre* 
dientibas » partu  minoru » 9e  minom  ia  iofini- 
tura  iaueoleour . 

Rerpoodetur.  Non  coolequi  partet  deffigna- 
biles  t oifi  ex  fuppofitiooe » qu6d  fic  qoantkas  • 
Et  Tada  hac  ruppofitlooc  poCe  intcllsdora  ia 
infinkum  procedere  io  fubdiuidendo ; quiaCei- 
licet  ratloaem  formalem  iatoetur»*  ob  quam  rl- 
teriorem  diuifionem  concipere  poceft.  Verfim 
abfolucd  nequaquam  i neque  enim  io  illo  puoAo 
talis  fubeft  quantitas » qusc  illarum  diuifioeona 
fic  capax.  Quoniam  Uia  quantitas  eft  quantitas 
fiibi^i  i quod  refpuit  vlceriorem  diuifionem,  fir 
fi  fiat  perit  rubicftun.  Repericur  itaque  io  puo* 
Ao  ratio  formelltvlcertoris  diuifioois  I oonro- 
rb  encicas  UU  correfpondens . Sicut  io  bomiou 
repericur  ratio  formaUerniucrralii  r noniprom 
rnioerfalc  » refticet  roumquoddam in  multis; 
£c  cbm  coDcipimas  anrmaliucem  » coocipimun 
Toum  quoddam  io  multis  commune  Homini » ie 
Leoni  t nec  inde » fi  quando  dicatur  de  Homine  » 
eft  etiam  Leonis ; rcram  fic  ipfius  Hominis  » fle 
propter  fuam  ipCaffl  aniroalitatem  dickor  Homo, 
aninui.  Si  ergo  in  pondo  quantitas  coocij>ie* 
cur » rt  quantitas  partes  obtinet;  at  fi  coniide- 
xetur  • n coardau  puodo  | 8r  io  fubftantia  tali » 
partu  babere  ncqoit . Sic  pietas  io  Deo»  rtpie- 
us » cA  difiioda  i loftuia : cum  tamen  io  Ipfo 

pco  iU  f oum  quid  • ^ Idem  accnbotom . 

" . — - - 


•Dfi  qvantita¥-€  cofrrifjvA; 


Dims  Cficondi  i<itin^|HindQ(n  habet  p^jCee 
Orien^alcf  / Ocdd^ntalea  • 8^c.  c\im  vndlo^ 
. finUIfrus  puoAtt  tangi  polEt  • cum  elt  Tofl? 
erjf^uret  iaiIJ6*pirttf  repertri  (hjijpat. 

^Tttfponaecur  . Cuneum  alicjDod  pofTc  p 
JbWjUalia  cooiungere  qu*m  plurt^fe  mi 
Wpedu  ro^folIditaiUtlta  vt  proc 

Mrtim  »qoails  foIidRatif  fe  alteri  «fftaoco 
fungentium  ad  quanti  a folidiu^em ; ^am  qfl- 
ii^is  adipTam  roifdicatem.  Stc  Cubut  fex  fibi 
nmos  atquaicAMnittngerepo^  obfexxqt^a 


motu*  eft  canfai^qubd  fimui  occupet  duas 
Ycloctof»  j^rnftor.circulu*  ; rfnm  maior  riSm 
pHk^ricam  indmiRbjlqpcRcaniit  tardiorriubt^  •* 
Namtllacorf^fpondentla  motu*-#!  duatjMictes 
noneft  (j(iwl}red  r<ica^ua  . Q^c  alicnt  iu- 
perficy»  «ram  indiuifinni,oJurics  i^ualet  parte» 
Corteif^erc  polltfnc  ; Imb  /tmu|/]uod 


^neadui  indnitfn>rUum  nc  diuiirbil^a.  Vd<Kttia 
^Itaq,  mmierftft  acquirere  plur^  partee  f Hd  aij^d 


^9apcr6cie«  •^tbas  citeun^tur . 


tardiu*  acquirh^^paetcM  af?quim  hidtulAneia » 
firfiruti  daftt*  mdiuiribite  phy(fcdm  { ut  'da^r 


^ Snournt  urdiifiniu(nr'cjub  ferdlm  darincqhit: 


Ita  et  propdfftio  cuborum  squalium  quia  (cHtcct  eirtu»  nioriQa^rubmroorfinteo(id> 

.dibisquw  coniongentium  ficyttf.  ad  nif<r«durrtqiic#tprdl!udvqu«eft’;||lvmiai in- 
cubi miql^s  accipiamur» Vig,quordm  ap.sqpdt  cbui^Uc  ph^flfura  qusnntatta» 

i^ii  II in  A'%’ar«n^  -*  » f_v 


. cMbum  AVtonc  qualibet  TapeHicicirtbiicoal^ 
get9«  cabos  mi.oores  eoqubdcnmprebesdat<ip. 
4}uadra»rapc|;6ctefsqaatea  bafibus  eorum  »>fle 
ideoerborcubi  ambidneee  Srfaogentct  cubob 
inaiorefli  ^.4.  ,*  Qr  bi^cum  cpbus  maior  it^Kiii>^ 
tus  >7.  cuboriMn  cubis  cangeotabus  xquaHum 
cruac»rtS4«»d  S7.ncoi^e  rt  s.ad  i.EtAcuMtao- 
geutes  dimifiinuantur  tcrpe^U'Cubi  a»  8r,'di|> 
minorea  fmegrent  illud  matus  !•  roaibiidisi* 
U^ltuncquslibet  ruperScies  cum  (ic 
toforum  cqudiium  bilibus  ciiborum^arabrom 
taugtotium»  erunt  tangentes  cubr  pd  nempo  bt 
pd.  ad  ^4«  nempe  ».  ad  8e  de  eonrequ^cr  • 
Vbi  rides  squalia  habere  diaiorem  capacitatem 
oid  Gbl  coorungendum  atqualut  r qAmmtnora .« 
> Super  Geies  ergo  externa  quanti,  que  tangit  aliulb 


EXPENSIO* 


I ^ 

Vllt^ 


Quid  fmt  Mathamtica  ifiiimfibtlikl  ‘ 

Rfa  funi  Mathematica  IndlufCfitUd* 


’j|'  dTaMtcnioa  paca  adlla . > gus  partes 

'Habet  frconddnOlongit  ddi  nem  taiitdmV 


cfsr»qus  pokei  ^inec  Gtcundi^m  longitudlfWlii 
ie  latituGneih,  t^n  fecun^m  grofuaditatexi^ 


de  quilhs  lduri'nm«s  / 


^ -r  WifiA^SVMPTVk’:'^;^.  ‘ 

/^'Bfert^trrdiji^%‘ autem  . 

V J uatio  ^rporls  eafdctn  liommenfuraci^  % 


«squaleje exhibet  i piusibus  tangendam  xqu^Ui  ^Ggur^^quat  eorpus  obtinet , conGrqi^ 

bos  i^uam  inxqualiDus  : Qi^re  etjdin  punAum  ^poceft  retarfd^^corpte»  Or  abuGad^  $tc  cape-^ 


lictl  lnfe  Aon  habeat  oditCs  folldas » qusdoinf-  ^ 
but  pundis  squabbus  tangentibus  correTpon- 
tdeant:  Rotent  tamen  ConTequi  ruperficies  tadK 
leOiplatet : quam  qnbd  ipfnm  Gc  inTua  folfJR^ 
m*mqotbos  tangatur.  CdntGrh^c  omnisqii'^!^ 
titaaU  ptoprkuft  fGGmque  puo^um  d'  ratidinf» , 
4tdrcotiaqaancitatU  ooaoKludamSs  hinceft.' 
Qqbd&.eiusterminariocietart  polcK  dTe  qoai»^ 
ticacis , ei  concedamus, 

* Dknhocpandun/angtrec  aQtid  fecunddm 
fapcr^^KVD exteriorem,  8r  non  fecundum  ince- 
^ ararem : &rgo  panes  couipIfdNretur  exteriordi*  « 
Arintertores.  Refpondetur  negando  coUifequet^ 
tiam*  Kam  fnperi^csquiati»tion  eft‘pars’q|pn- 
cit  (ei  eius  te|miftuB  exterior»  G prxcisd  furtA- 
ettr,  Rcxtrin(ecd  untdm.  rt  inCraoftetidcmus<» 
Tadoi^rerbexcrtAfeeus  ^ aquare  ab  nIo  ^ff» 
q^  non  ^ fecondbm  uiHdttatemiad  partei  ron> 
^100  eft  arguendum.  Nam  tunc  argumermtm 
▼alern : G parces  foltdc  ex  fuperGc^us , prout 
^Caogianur  |-ar  quatends  tanguntur , conflareHtT 
prout  ferb  funcjales,nuUA  profundiute  ganift » 
Ir-  Ideb  oce  foliditatem  ^pifeuntur  V Cum  td- 
‘‘  dfcos  non  Gc » nec  Ia  minima  qu«ddm  oarte  pdbtf- 
tratio.  QuarcGqierGcieetsfte  partes  folldas  1^ 
cegrare , * cooRieuert  nequeunt , rtpote  rnd?iM« 
Go4les  . Vt  ser6  hxcind^tGbllttat  fa^erG3M9 
mutntdiigeada  Gt  infra  dicemud.  '*• 

Pices  4.  Si  Gnt  duo  circnli  coqcencrjgl  i 
foperdoas  Irneas  Gmul  fo  rolaioc  ^croeniertM 
adetyideai  teraMQum^,  xqiylem  lineam  pescuf- 
rent ; Ergmduo  pnd^  d*  cuculo  miooffhi  mbttl 
.dimal occupantur;  ergOpundum  circuli 
«glubet » quod  pMrtbus  pandis  in  linea, qqam  per- 
cae ut,  cor  rdponi^ac  . 

Recondetur  nioueri  circulum  minorem  re- 


do corporif-eftbi  cuba  cG » 8e  cubi  pabutrls  • ci^ 
baeG,ftf9ahM{^.  Slruc etiam priuatio  lucis»  ^ 
nempn rmbti^  long»,  lata  eft  *rt  lux mottc- 
tOr , rrbre  ,G%fur3m  h^ei'»  qham  i corpore  illu-  * ^ 
minato  conleqaftur  • * i 

'*  i • 

jt  iFr  coi^c;  R PROPOS;  IX.  Vr  * 

.■i 


V 


, fuHt  qmdrei* 

leikiyii^de  , luxtA  tHui 
*':  ■ ilmimd  ACtfpt^tmr  ; 


P'RobiRft‘.  Napipeiiiatioffes  qftanthfatibcife 
■neqnedhc  , *rt  rlj^uin  non  clfe  . 

qmflHtittld.  N;yn linn viatur' prloitio  priuatio- 
Ait  t Arder^linta,  edmGt  term  nus  (^erficiel» 
ofiec  pnuattrffvpleffitfle*  1 fed  lpf»fui»i^cies  cl^ 
l?t  qifd^e  ^daefo , Rftm  elTd  rft  Imus  terminus* 
ftfporif/  trgO  rtfteffl^atio  priuaQottUiqdode 
elTe  nenulR^."  * ' * ^ , 

% Co^r#fefin^*nein fupetGc{e'{SedAdh Te 


% 

. •* 


tangunt  In  nihilo»  Teu  priuatione^uia  coitrb* 
dttVHtfuli » noRu»  eff  rEtgo  fupefKfet  cft  aU- 


qutd*rei ; SedHIud  rdl  non  h-betf-profundkamra  _ _ 

al?qtfam»'*ci!m  corpora  Gf tMgentifnon/e  pH!e-  ^ * 

trcntr^EI^oeft  ilsquldrcl  indiuiGbile.  * ' 

» j StfpeTncle»,5rline»Ggiirani  cofilWtuuntifrt  * • /• 
|Rinam  , rel*corpurii  folid>.  Ergo  noAfuntnl- u-' ^ 
'htUTffrdaRqnldrei.  Ai  irgureparriun  interiA- ' . ^ 

rnmnoneft^  Ergo  exteriorum.  Verum  Id,  quod 
•e(^jTardextctWsnirtlaprbfanditategrjGefeit»G  ^ 

Gt cofposfjnollaUtitudrQe  dihtatttrj  G Gt  ju-  • " 


lotwj^qnan  maior  ciTculas*  ^^plodus  itura* 


perGcice*  Ergo  fbperGciei , Iinea<jue  indiuibi* 

lioeti.  ElWhndkasdepundo;  coift  luicotx* 

"•crtmiimfit.  NequdSrafcttecttritreadlncelledft 
% *qnU 


. V 

X'  ‘ 


. »v 


».4(|r 


o. 


qvkcaauAlilt  fijprtqiuCiatqaMiMtterai. 

IMcts.  Si  rueificic*.  Ilauliwn&vffl  loatqua* 
liucii,  ftnnc  inw.olfifcUu . EtgeqanCMfB 
t^diai^ilibut  componitur. 

Rffpondelucidaoarcqal.  Nunaoa  fuotia. 
ditfnilet  ibrolatd  ( fnl  indint  Aiiet  ■ 
tt  coacingentes  iliuil  fccaniMm  fui  *ltimum  cif 
fc  : Simtemcft  vltimutu  tiTe^unocit  oon  p^^ 
teft  conrc<pi  fecundam  illudi  In^ejno  cft  rltl-' 
Aura I & fecundam  illud  i in  ipia  tangituri  par- 
tte. Nam  ■ fi  roperficlea  V.  g.  partta  enumera- 
ret a illa  non  eflet  rliimnm  molia  i nec  proprii  . 
ungereese  j fed  penetraretur : cum  Ulud  , tjuod  ^ 
caogcretur  , noo  efleteattrioa  | fed 'quid  lutet-  ' 
num . Cam  igitur  fine  indinifiblie^  *t  Tlrimc 
funt  i8t<)oairautttftx{  Illa  tamen  tjnantitatiTC 
tafiai&vlumanon  (abfiftiti  nec  cflepolaft fine 
partibus  intrinfecia  i ob'tpiaa  rltima  diciturl  6 
enim  partes  intemx  n^  ^ent,  heenoo  efiet  rl»' 
tima  I nec  merior . ^ue  lieeti  et  rleimti  par- 
tta non  ampleAatur  p^undaa  ,Sin  tadU ; ijaia 
carnea  fe  foU  noo  eft,  nec  efic  pocefi  | Unc  eaitr- 
gic,quadooafitabfi>lmdliidlttfibilia/  Seddi- 
JiliiiUitacem , rt  cempofin  et^lp  Caadfeatae . 

CONti'L.1b  PROPOS.  X 

inJtmfhiUi  tmctfttnectfjt , 
tM  cuSipi  pottfl  fine  a/jfr  eomfnrtiht. 

PRobator . Quod  efle  nequm  fine  Cda  cam- 
partibns : tum  es  diftit . QMa  Illa  fe  folt » 
ipt  cfiet^ntitai  molia  • aut  dioerlx  fpeciei 
aon  molis  { ipiatrioamdimeiifionem  non  coa- 
feneretur  iiUMiulteTius  fpeciei : Quia  aliam  eo- 
tisatem  ;quam  quantitatis  molia  non  obciocrct , 
cum  Cc  terminus  corporil  (olidi  • 

Qu^  recb  ae^eat  concipi  fine  fnla  compar- 
tibus  perfefto  conceptu  • probatur.  Quit  fopm- 
cies  I Jinea  i punAum  fune  rbsinnm  efle  rei  a 
Quod  autem  rltimum  reftttur  td  primum.  Que 
recfiijuid  reUtiuum  i Reltrintuttm  funct-  ' 
mul  cognitiont , ncc  rnnm  fiat  alte»  peifedia 
concipi  poteft . Quare,  nec  fnperfidti  poterfc 
coocipi  finealijscompertibnt. 
a Si  punAum  pofleteooeipifincalijt  paitlbnt 
V.  g>  fine  linea  deberet  cokrisi  peeatt 

Enclidci.  Ceitr  ptrr  ttlla  rfed  Id I quod  nullam 
babet  pancmi^banritaeis  nlbil  eft  • ergo  dtbertr 
eoadpi  I rt  prioatio  qaanducit . A Ttaibil  ift 
idem  dicar  dc  linei . te  fnpcrfieie  fecundam  eam 
. r^nem  • fecumUmquam  indinifibilcafimt. 

'Dicea.  TaAufnonpmfdadtctftnmeacw- 
git  folim  fupecficicm ; ergo  fupctfieiea  ifiAiia. 
H tangi  poc^  t^itm  fe  m I (Is  tfte  > A concipi 
poceft . 

Rerpondecur  . TiAnm  eSe  modum  mendam, 
ilfpdu.  autem  ^)OQ  cft  all^id  foMradmtttai  rd  p 
cuiuf  cft  modos . Qotre  * eomnt  idem*  ac  IpCt 
fopcrftciet  modifieau » ficut  ipfe  I.  mJUcr 
b^s  ruperucniat  • oec  ^c » nac  cofldpl  fioc  Ulli 
valet» qncmodiBcai»  SicnecipfiiisrcifiiodUI* 
cate  ab  alijs  • quibas  dfentUUtcr  aaaeftitor » 
coocepnu  dl^acuecc  poteft ; ft  de  perftftit 
ceocibui  (ermo  St  * fteut  aec  modos  sAIooIsa 
f^dlit  fadaboc»  vel  alio  modo  vlmbabctTei 
Jongeodi , oee  rcaJlur,fiec  per  ioteUedum  ipram 
adiOQcm  i toocu » 8e  paflioDe  licet  modus  adlO' 
sUj*pa{Eoiiem  OttUo  modo  aficUc . bk  fittti  M 


T It  A clr  A T V s«  L 

dcitsfiguram  fine  re  figurata  pofte  fublSftelc  J». 
ect  figuram  ipfam  afficiat  , te  eam  mutet . 

) Protsatnr  «raqae  part.  Quantitas  molia  non 
^tar;  nec  concipi  poceft  'finefoperlieiei  fient 
nec  fttfctiiclet  fine  linea , nec  linea  fine  punAo. 
Alioqoiifeiretqni^  infinitinn  . Crgo  neque  fn- 
petficica , linea , panAum.finr  quantitate  molia, 
cM  quantitas  molia  noo  fit  aliquid  latiaipatcnt. 
qaim  ipfiuf  tenninatlooea . * 


' C O R^  L L A R1  V M. 

CV&  ergo  fupekicict , llnn  punAum  noa  . 
'fit  I ncc  rife  pofiu  fine  corpote  i hinc  eft  . 
MMi  6nc;oifi  nuteSftindiuiii&Ues/ immi 
«oCetn  dr  coaeepeo  adequsio  conccptcp 

Arqabdp  nec  coscepcasfaperftcietp  nec  linee  p 
nec  pnndi  perfednipfr  sdvQuscus  baurirlqueaCf 
tfideo  p qubd  in  fuperficie  % fioc&  pundo  fempor 
par^  cocipiende  ftot,  It  ritsdsqnatutfdceptuso 
Qnere  k MstbcffikSds  ddtnitarpnee  rnperficifip 
aecliaespocc  pundumrlWuodum  ruum  sdsqaa- 
coa  conceptam.  Verum  (ecundtim  Id  ; quod  pr(' 
tUk  dicanc  p 8r  eiplieit^*  Sicut  dcbnibir  I Tneo*' 
logis  ple^  Dei  p licec  idem  fit  cum  iuftidsp'iion 
qoidm  p*^Vt  idem  cft  eumipfap  8r  prout  in  fao' 
conceptu  c«oi  implicat  f fed  expiicki  prout  ab  iU 
Uceocepeu  inodequato  prxeifa  coacipitar  • 

CONCL.  111.  PROPOS.  XI. 

S/ftrficief , line* , (T  fmtUum  fecundum 
■ fuumeffe  inud^t^muumiMuthemn- 
ticif  Mccifiunim . 

PAtet.  Qala  definiunt  ea  efiii  quadam  indi- 
nifibilia , aut  omnino , tnt  fccnndum  qnld . 
S«d  etiam  defioinnt  illa . rtqnancicatca . Ergo 
confiderant  ioadaqustd.  Cum  quantitas  adaqna- 
td  eaocepunnllia  Indinifibiliboa  integretur . 

CONCL.  IV.^ROPOS.  XII.  • 

Suferficitt,  litkn  ,pun3um,  ucc^iuniur 
^uo^utf  VI  neguiione^vliaiotis  tx- 
‘unfioutf. 

PRobOt.  Qida  fuperficicr  non  fentri  accia- 
tur In  aliquo  corpore  folido  pro-co  , w>d 
fpcdist  inter  vosm  partem  1 8c  aiiam  non  reaJiter 
fadam  » fed  uotfira  ermeeptam  • At  idp  qutrf 
inter  touI  p 8r  aliam  imme^tam  ioterl/citur  ^ 
Albii  eftgB^lum  negatio  vlteri^is  exteofionis» 
proot  taliter  Umiucutp  aut  limiuu  fuit  ab  intcl* 
ledu ; Ergo  fiipcrficies  etiam  pro  negatione  cs- 
tenfionis  riterioris  accipitur  • Idem  de  linea»  & 
Modo  totelligi  debet  • Nam  linea  diftin|ue&s 
i^Mtrficiem  in  muitas  partes  p eft  inceptio  nuins 
partisp  drdefitioaltcduiio  eidem  ropcrficic  eo* 
cepu.  Dices.  Noo  poteft  concipi  negatio  pe- 
gationis.  ReCpondctiu  cbneipi  luperficiesp  ooa 
vtpcgicior  fedvt  I Q«id  poficiuum  ioadz^qoatd 
coaecpm» io  quo» «cuius poteft  Dcgacidcoo- 


Ex- 


DE  OyANTITATE  CONTINVA.’  „ 

4 DatU  pontis  tnfiiicis . Fa  ex  Faclide  pro 
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E P E N S I O IX. 

An  dstis  indiuifAiliha  ^ iSd  poffmt  tffe  ot^ 
leflum  Mdthem4ticd% 

BOnaaeotara  Caoallerias  per  indlulftbllia , 
libro  ad  id  conCcnpco  » oon  fine  ingo 
«dOf  tr  Tubcilirate  Mathcmactcam  Ce  promouere 
profitetur  j Et  eic  contemplatione  pundoruo^o 
dmfibiUum  in  ooancii  exiilemium  ««pialiutea» 
fr  proportiones  Mathemacicorain  corporum  in« 
•eoire  . 

Vnde  rede  hic  queriraos  : an  iodiuifibilia « 
ex  fuppoiitiooe^qabd  darentur»  poQint  dereruUe 
pro  <^icdo  » quod  fpecalacloms  Mathematice 
capax  exiftat* 

CONCL.  I,  PROPOS.  XIII. 

InimifMia  fimpliciter  non  fnm  obieUnm 
Mathemaiicte . 

E St  contra  preJiSani  i VetOm  commanit 
inter  Neotericos  Betioum  par.a.Epilog.Pla* 
nim.  Bullialdi  de  lineis  fpiraJibus  propoC^ 
Not.  1*  Vincentii  Muci)  de  Maximis » 8c  Mini  - 
fnis  lib.  t.  propof.  17.  Primus  quident  dit/e^d 
impugnat  j Ali)  verbamiciiHmi  fui  laudant  inge- 
nium f caute  tamen  vfurpandam  dodhnam  cen- 
ient . £t  tandem  GoUttaus  de  centro  grauiutis 
bsne  dodrinim  diuerfimode  carpit . ^ 

I Probatur.  Llcetenimindiuifibilia  in  quan- 
titate laterent  $ non  tamen  conftat : An  fint  fini* 
ta  • ?el  infinita.  Ergo  non  poflunc  prpfiare  fun-. 
damentum  euidens  demonfirationi . 

* Suppofitu  punftis  finitis  . Oancur  linee  ir- 
ration^ea  > fuperficiefqae  , Se  corpora . Si  eerd 
pundiis  finitis hzc confiant»  irrationales  nullo 
modo  efie  queunt  • cOm  punda  finita  aliquo  au> 
meroexprtmi  poifinc:  Partes  rerb  Jineanim  in. 
commenfurabilium  nullo  numero  elFart  polTuoc» 
Vt  fuo  loco  dicemus . 

Dices  indiuifibilia  quidem  proportione  ratio- 
nali potiri,  reorfim»firdifiributiad  fumpeaj  noo 
autem  coIleSiud . 

Sedfruftra.  Nam  colledio  finitorum  nihil 
aliud eftiquam  ipradiftributiuc  fumpeorum  mul- 
titudo. Vndd  fi  difiribatiud  dicunt  omnia  pro* 
portionem,  & numeris  indicari  pofTuni»  Ergo 
etiam  omnium  colledio  oomero  ^iquo  exprimi- 
bilis  efi . 

Deinde  licet  finita  : non  tamen  omnia  accipi 
pofsuntrfed  aliqoaja  quibus  paritas  ad  alia  accep- 
tibilia  deducatur.  Sed  illa  aliqua  rationalia  Tunt. 
Ergo  etiam  rationalis  erit  altorum  proportio. 

^ Suppofitis  item  pundis  finitis.  D^rmt  hec 
opinio  lineas  ; fuperficierque  potenti!  tantum 
commenfurabiles , V.g.  Latas  quadrati  iticom- 
OMafurabiie  efi  diagonali  $ licet  eorum  quadrata 
commenfurabilia  fiat  , nempe  trt  l.  ada.  : Sed 
omnes  Une«  squales  Uteri » ex  quibus  confiat 
quadratum  ex  latere  eredum  funt  incommeaib- 
rabiles  diagonali , 8e  omnibus  illi  equahbus , ex 
quibus  confiat  quadratum  diagonalis . Ergo  to> 
lum  quadratum  lateris  incomroenfurabile  cfl*et 
qiudrito  diagonalis.  Cumltnee  omnes » ex  qui- 
bas verumque  quaJratum  conficitur » fine  inoi- 
cem  lOfommcafurabiles  • 


portionem  dicunt  f q^e  multiplicata  po/Tune  Te 
Inuicem  fiiperare*  Sed  rnfinteum  multiplicari 
nequit  i neque  aliud  ftiperare.  Ergo  datis  pun- 
dis  infinitis , quantitates»  vt  ex  ipfis  confiaatei, 
confiderare  nullam  inutcem  dicent  proportio- 
nem.  Q^od  autem  infinitam  mulciplicar)  ne- 
queat : patet.  Quia  daretur  infinitum  cripittm » 
quadruplum»  centuplum  2 £^o  darecnrinfini- 
cum  alio  maius : Si  a|item  vnum  infinitum  ron* 
cedatur  maius  alio  ; lam  ratio  infiniti  ceflat  in 
minori  j Curo  ibi  finiatur»  vbi  incipit  aliud  au- 
gefeere . 

f PfobatEr.  Quoniam  de  finito  ad  infinitom 
arguere  non  iicec»  cdm  infiniti»  Se  finiti  nulla 
fit  proportio*  Sedinargumentit  omnia quanti- 
tatiua  accipi  nequeunt  »quta  infin  ta  Tunt : Ergo 
aliqua  V.g.  10.  aut  ao«  lineas  ex  qu  irum  zqualt* 
tate  ) vel  proportione  ad  alias,  arguitur  totam 
planitiem  alteri , ?el  zquilcm  efTe  , vel  propor- 
tionalem . Ergo  argumentum  procedit  ab  ali* 
quibus  lineis  ad  omnes.  Sedaliquz.finitz  funt, 
omnes  infinite . Itaque  argumentum  arguit!  fi-*^ 
nito ad  infinitum;  fiquidem Tuperficict cote io- 
finUitl''ieis  confiant. 

Dices  omnia  aliarum»  etii  fi  fint  Infinit;  fimi- 
lis  ratio  demonfiratur , Se  ideo  aliarum  quamuis 
infinitarum  idem  argumentum  vrgee  * 

Kerpondetur  nullafii  rationem  equalitat!$>vel 
inarqualicacis  io  Indiuifibi  libus  reperiri ; que  au- 
tbor  adpiittic ; cum  pun&um  fit , cuius  pars  nul- 
la : Vnde  tota  uizqualitas  rejicitur  in  numerum 
pundorum  tquibus  lines  confiant)  qui  numerus 
cum  ficinfinicus  omnem  quoque  proportionem 
obliterat.  Deinde  cum  neiciamua  an  io  quanti- 
tate fit  maius  , aut  minus  infiaicum  alio»  vel 
squale.  Siomoeinfirltcumefi  squale»  definiit 
omnem propoitipnemmaioris  , aut  minoria  in- 
squalitatis.  Si  admittuntur  infimta  insqiialia 
nonpofiumus  feire  , an  fiat  plura»  vel  pauciora; 
quam  oportet ; Se  fic  proportio , qus  (ecunddm 
alteram  rationem  militat , a numero  incerto  in- 
diuifiUilium  dcfiruatiir  . 

6 Probatur  vniucrfalitcr.  Nam  ex  hoc  feque* 
retur ) quod  mmusefiecsquale  maiori.  Dicunt 
enim  aduerfaru:  Red  angulum  a xi  v»  tn  febema- 
teinfcriori,efle squale  redanguloEC  d f , vt  vc- 
rd  efi , 8r  ofiendie  Euclides  lib.  i.  propof. jd.  Sed 
non  ex  demonfiratione  Euclidis . Verum  , quta 
inter  lineas  ad, ef  non  pollic  intercipi  $ nifi 
squalis  multitudo  linearum  parallelarum » qua- 
lis vna  ex  ipfiteficH.  Qubdfitcaefi.  ErgoEC 
eflee  sqiultt  Imcss  A»  nim  linee  omnes  , qus 
duci  polfunt  inter  parallela»  e F • & a d occupit 
omnia  punda  linearum  £ a,  fir  e c ; Ergo  e a,  & 

8 exquali  multitudine  pundorum  coaiiabunc  • 
Quare  E c erit  lequalis  lines  e a maior  minori , 
quod «fie  nequit:  Atfi  maior  mulctcudo pundo- 
ramefiinec:  Ergo  non  tota  Eclineisprodu- 
dis  occupata  efi)  cum  tamen  totam  fiiperficicm 
♦A  d £ F integrent » Se  extendant . 

’ Deinde  » fi  maior  mulutodo  pundorum  efi  in 
B c ; quim  E a : Plures  ergo  Unes  duci  poterunt ) 
cdm  ex  omnibus  pundis  lateris  e cparallcls  du- 
ci queant : Ergo  maius  planum  erit  & c d f ) qua 

B AEF  contra  Euclidis  demonfiracionem  . 

♦ 7 Probat.  Nam  fint  duo  plana  in  figurialtio^ 

ri  parallela  a 8 » £ f,  & fedio  c o exiftac  ad  angu- 
los redos  ad  E F ) fineque  triangulae  a i>,  ^cd  » 

sqaicnira;  Eiunt  ergo  inter  parallelas  ef^Bcab* 

B » , lU* 
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TRACT.  I.  DE  QVANTIT.  CONTINVA. 

';!(  ue  • cum  eadem  multttudopun^orumiacAre^ 

periatur > qua  me  B > qu&d  c;.mtn  f^fum  eui^ 
^nter  «A  • 

8 Probatur.  Quia  dantur  Agura  Jroperfmeritf»' 
qua  fcilicet  Aib  eodrm  ambitu  i linearum  > &la* 
tcrum  ruperF.c*es  contiQcnt  inaquales . Quf  U* 
men  ooo  eiTrnt : Cum  otdem  mukititdo  pundo- 
mun  in  latcribos  c^ltS  in  multitudine  duci  U* 
nca»  Tuperficiem  iecaocea  expofocret » cumque 
a^i^itudo  lioearura»tiim  huius,  tumaiterina  fu* 
per6ciei  rlTct  squalta } Tupcrhcjcs  quoque  c0cac 
«quales  contra  prefupontum . 

l>ices.  Ex  zqualitate  omnium  linearum  »qo« 
duci  poflunt  in  circulo  i centro  ad  circumferen* 
arguitur  «qaidiftantta  circumferentic  i 
ceotro  * Sic  ex  omnibus  angulia  redia^quot  Eicic 
linea  ereda»  & inHAcns  cum  omnibus  lineis» 
qu«  funt  in  plano , arguitur  » quod  illa  linea  fic 
perpendicuUrIt  lib.  li.  prop^.).  Eucl. 

Kefpondetur  . Htc  neque  equalitatem»  neque 
proportionem  argui : Ted  Solum  litum . Vode  cA 
difpar  ratio*  Deinde  i multitudine  linearam 
«quali,  non  arguit  vllam  «qualitatem : Sed  ab  Ip* 
iis  lineis  «qualibus » Ant  >,quot  quot  funt,«qul- 
diftantiam  definit.  Ita  vt  argomeneom  Innume- 
ro  linearum  non  fundetur : fed  vel  in  fitu » vel  in 
«qualitate  earum  .*  Vnde  patet » qubd  ab  infiol* 
tste  » multitudineque  earum  omoinb  pr«rclodk> 
Tandem  oonargult  i lineis  » vt  lndiuifibild>its 
ad  planitiem  • fed  i lineis  fumpeis  prout  fom  di. 
uifibilea , $e  fecundilm  longitudinem  i Vnde  non 
eranfic  de  genere  ad  aliud  geoits  quantitatis» 
Hioc  autem  crulmr» 

9 Ar^memum  . In  Matbcitisticts  non  eA 
bona  illatio » cd  m fit  craafiras  de  genere  ad  aliud 
genua  quantiucia , V.  g.  d linea  ad  fuperfieiem  > 
cum  locer  prima  genera  non  fit  proportio  s Sed 
Cauallerius  argumentatur  ab  Indlulfikillbua  ad 
planicies » 8r  d planis  ad  corpora  • Ergo  elua  ar* 
nmeota  v<ri|  8c  euideoti  Ulaciooe  non  concla- 
mnc. 


n 

31if  ef^  fu* 
perficies  » 
qsc  incer 
li«c  plana  A 
b,Sce  p.  io* 
terpooun- 
cur » & fe- 
eant  trian- 
gulum c AD» 
tot  erunt» 
quot  illa» 
qu«  fecant 
triaguluki 
c D B : Ergo 
erit  f qualia 
fupcrficiet 

C A D » fu* 

perficiei c d 8 > cdm  tot  lineas  fedlonlbus  pUoa^ 
Tum  impreilas  recipiant  amb« , vel  eamdem  mul* 
eltudinem  planorum  fecaotium  continuorum»  vc 
«A  1 o terminent . $ed  verd  funt  inzquales : ma* 
^iorque  eA  c D 8 » quam  c a d » ergo  fuperficies  ea* 
rumdem  linearum  capax  nulor  efie  poterit ; qua 
alta  t Quod  fine  imequaiet  » patebit  ex  dlcendit 
Propof.l.lib.d.Ele*  qubd  eadem  bafisexiAac » 8e 
Inxqualis  eorum  altitudo . 

Dices . Lineas confiderandaa  fecundilmeua* 
dem  fitun»  nimirdm  par^lelum.  Sed  huicob* 
icdioni  vtraque  addudarum  proximd  probatio* 
num  facisfacit : Nare  in  prima  accipiuntur  fecua* 
ddmeuodemfitum»  velduftum  paraUq|um  ».Se 
tamen  plura  pun^a  reperiuncur  in  latere  e c { 
Ooam  E A:cdm  tamen  planities  fiat  pquales.Q^d 
ft  fccundiim  eandem  ficum  lines  c h non  funt 
plura  punda  tn  e c»  ^im  s a s Ergo  neque  in  fo' 
eundo  fchemate  altlori  plora  punSa  erunt  la  c ^ 
quam  c a»  & Ideoc  adTVcbo  erunt  «quales 
iuperficies  • Qotxi  verum  non  eA  cx  cic*  £ud. 
l«propof.  iib.0. 

Deinde  feqgereturjqqod  linee  c 8 eifent  «qua- 
les finep  c A,  laltra  fecundum  fitum  accepi 
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TRACTATV*S  II., 

PRiELIMI  NARIS.  ■ 

De  efientU  quantitatis  difcreta . 

l VM  tnulca,  qui  de  quantitatis  numerici  elfentia  didiuri  fumus,& 
^ etiam  ex  parte  ea , qui  diximus,  dependeant  a quantitatis  difcre- 
ti  cognitione . Hinc  eft  , quod  antequdra  ipias  Mathematicas 
propofitionetattingamus,  aliquam  de  quantitatis  difcrcticflen- 

„ tia  haurire  cognitionem  fit  omnino  opportunum  j nam  planiori , 

libertorique  pede , tura  difcreti,  tiim  continui  quantitatis  relationes , & refpe- 
Aus  percipiendi  facultai  erit . ^ 


EXPENSIO  I. 

Quii  vnitas  numcfica . 

VNUaj , qui«a  migis  Tiniplex  eft , tant& 
laborloliiis  penecricur,  »t,  «lat  Indiuiri, 
•bineciledunonpoire  recernt,  &in  ruapradl- 
cata  rciuigl, rideatur.  Vnde  apud  Methapliificoi 
«irum  eft  > quot  qutat«<]ac  opiniodik  de  ■nmt 
eflencia  rcntileonir.  Jed  nos,  qu»  rtMora  funt, 
fc  euidentioca  n aoftrii  PUcltia  philofoScia  bic 
deducemut. 

CONCL.  1.  PROpOS.  I. 
yniltu  numtrsU$tfieadtm,  aciitdiuidua^ 
lis  tum  re , tum  ratiuie . 

I p Rob.ex  Arift.}.bfcehaph.tee.l4.  ^mtro 
1 enim  »»«ib  dittre,  «t  mhil  differti 

Uutnimfiitxiiliire  dicirms , t/iiad  nunurtt  umm  efl . 
a Ratione  prima  pars  oftenditur , Si  rnitat 
indittiduationit  non  eftet  eadem  cum  micate  nu- 
uieti : multitudo  quat  opponitur  rnitaii  numeti  j 
aon  opponeretur  indiuiduationi  , redcITctquid 
dirparatum.-Tt  humidhas  , quia  non  eft  concca- 
cia  frigori , eft  quid  difparatura  refpeau  cdoris. 

■ Vnde  curo  calore  morari  poteft  i Sed  quxlibee 
multitudo  deftruic , idm  vnitacem  nnmcrlcam  , 
tim  indiuidualem  j eftqj  coatraria,tiim  mi, tum 
alterirErgoidc  eft  mitai  indiuiduali$,Sr  numeti. 

J bcenilt  entia  funt  multiplicata  ,qnla  oumc- 
jabilia  f 8e  i contra  . Multiplicata  rerb  fnnt 
quia  diuifa  funt  in  fe,&  diuifa  a qnacomque  aiio; 
Sed  efte  diuifum  In  fe , fit  diuifum  d quocumque 
alio  eft  rnlus  indiuidualit : Ergo  bze  ipfa  eft 
etiam  numeraiis . 

4 Sicollacur  per  intelledum omnis  micas  oa- 
muralis , relinquendo  in  fubicdto  rnicaten  Indi- 
uiduationis : Ita  rei  erunt  numerabilia , rei  non. 
Si  poterunt  numerari  { Ergo  contra  hypotclim 
rnitat  numeralis  adhuc  in  fubieSo  latet , cdm 
quantum  numerabile  efficiat : Si  rerb  non  funt 
numerabilia  ; Ergo  contra  prariqpoiitum  rnum 
cQenc  { SiijuideiB  illiid  rotim  ( quod  numera* 
if  pWnuci  noQ  correfpoadet» 

J £q(u  aumerau  coaditunot  miowrum.  <^a 


reperit  Intelledus  multitudinem . aeque  multi- 
pJIcatHMiem : Sed  nulla  alU  entia  i parte  rei  mul- 
tiplicationem adiplfcunturj  nifl  indiuidualem : 
£i^  vnitas  indiuidualiSsCtlam  numeralis  fatddaa 

Prob.  t.pars. Tunc  aliquidcum  fundamento 
diftinguit  potentia  intellcaiua:  quando  reperit, 
vel  Capacitatem  in  re«vei  cquinslentiam  ad  plura 
diilinda  .‘rcd  h«  duc  vnltates  numerica,  & 
indiuidualis  diuerritatem  Inter  fc  non  habent , 
nec  pluribus  feparatis  cquiuale'nt.  Ergo  intclie* 
aus  ilUs  diftinguere  ncqnit.  Quod  diucrfitatem 
inuicem  aon  feruent ; quia  indiuidua  etiam  » vt 
indiuidua»  numerabilia  funt  j Et  quia  numerabi- 
li tas,  8(  tndiuiduatto  vnitatem  non  varianti  nec 
vnum  numerale  aliopa^o  fc  gerit  ,actndiuldu.i- 
le.  Quodver6|n.ordinead  aliud  nondiilmgua* 
**f*^.*  * Q*i®niam  vnitas  numeralis  , 8c  in- 

diuiduaiis  non  «quiualcne  dtuerEs  » cum  vnitas 
numeralis  illis  omnibus  cqutualeat»  ci^  cqulua- 
lec  indiuidualis  . Cui  enim  iftf  vnitates  xquiua- 
lercpolTunc  i nili  altcui’  vnitati^  Pluribus  colm 
vnitatem  habentibus  fubiedom  habens  vnitatem 
numericam  (Imulp  8c  indiuidualem  correfponde- 
reocquit.  Jllaenim vnitatem  duplicem  haben- 
tia vnumquodqucp  Sr  v^atem  numeralem  , Se 
vnitatem  indiuidualem  polCderet.  Qure  tum 
vnum  , tum  aliud  vtrifque  vnitacibus  uumerali , 
9c  Jodiuiduali  correfponderet . 

Dlccsi.  SubiUntig  fpirituales  funt  numera- 
biles, licet  non  /ine«indiuidup . a.  Multitodo 
^fa  eft  quoque  numerabilis  : Nam  exercitus  , 
congregationes  , acerui  numero  fubcITe  polTunc . 
^.Gradus  Methaphifict  etiam  in  eodem  fubie^o» 
Se  modi  numerabiles  funt,  & tamen  indiuidua  n5 
funt:  Ergo  vnitas  indiuidualis  mimcncanoneft. 

Refundetur  h{c  omnia  effe  maberabdia,  quo 
pado  funt  diuifa,  8c  vna.  Nam  quoad  fubftan* 
cias  rpiritualesdiuif;  ver^  funt  ab  inuicem  , Se 
rationem  indiuiduam  veram  habent  leeundum 
Theologos  numeroliores»  Quoad  vero  ea,  que 
funt  vnum  per  accidens  : iam  /icut  funt  vnum 
per  accidens  , lea  numerantur  per  accidens , & A* 
^e  vnum  dicuntur , tum  numerici , tum  indiui- 
dud . Tandem  de  gradibus  mcthaphificis  non 
aliopadofentiendum,  qui,  cum  ftnequid  plu- 
ribus commune  veram  vniucem  o6  participant : 

Se 


H T R A 

ar  fic  fietf  veftm  odfMrabll  Ititem . Sed  eioiiqni 
ineiu  ot^ra  prsfdndeodo  ilHi  tradit.  Quare 
ticot  ?erd  Tunt  rnum  In  intetleSu  prpdtctca  ef* 
feotialia»  vt  rnu  c^iuta  rerd  nomerabUia  funt; 
8rrt  in  mente , numeribiUtatem  confcqaantur 

{troprUm  » rt  propria  Tniutegindent  j nempe 
Btelleduali  ad  Imitatione^  aamcrabilltatit  k 
]parterei.  Sed  tollci  quod  appofuithumana  mens 
ynitattsytat  dinifionU  • & numerabilia  nonerut. 
Modirerb  multiplicantur  ad  fabeundam  nume- 
rabllitatem  per  (olam  6dioncm  noftri  intelle- 
6ut  I <)ui  alTumit  idem  Tubiedum  multotlea » 8c 
vc  fabiedum  dluerforum  modorum  plurificat. 
^on  enim  poceft  concipi  modus  (tne  re  cutus  rft 
modua  : 8r  ideoy  ctim  concipit  duos  modos  impii' 
ettd>  c6cipit  semina  vice  fabiedum,  in  quo  funt, 
fir  fic  idem  lubicdum  multiplicat  tanquaro  (ibi 
Botum  ex  gemina  varietate.  Verdm  modus  ab- 
folut^  numerabilis  non  eft . Cikm  vetb  places 
modi»  vt  modi  funt»  non  fiot»  nec  piares  enti- 
tates  I oec  quid  plurificatum  > imb  ab  eodem  fub- 
ledo»  in  quo  tnexillunt,  nec  re»  nec  ratione  dl- 
ilioguantur » 8e  modus  * nec  quidem  pofiit  con- 
cipi fine  re , cuius  cft  modus , Ergo  cintb  ml- 
Bus  numerari . 

Dices  contra  *.  partem . Poteft  inteliedus 
.concipere  vnicatem  Indiuidualem  in  ordine  ad 
aliud  indiuiduum . Numerteam  in  ordine  adfe» 
qui  numerare  pocefi  : Ergo  pocefi  per  diuerfos 
refpedus  ifias  duas  vnltates  difiinguere . 

Rcfpond.  Po(Te  quidem  intellcdum  confide» 
rare  diuerfos  refpedus : fed  hoc  non  efi  multi- 
picare  conceptus  ipfius  rei  . At  relationes  dl- 
uerias  in  ipfa  re  confidecare . Quod  reaximd  af- 
feras de  pr^dicamentalibos » vt(unti(i(.  Nam 
etiam  per  aliquos » nec  quidem  tranfcendentales 
relationes  fnum  mu)eipUeant  conceptum.  Cum 
^er  multos  adio » paffio » d motus » nec  quidem 
ratione  difiinguantur » 9e  tamen  funt  refpedus 
«ranfcendencalcs  operationis  ad  agens  » 8e  pafsu. 
Sic  animal » licet,  vt  genus  » dicat  ordinem  ad 
intcliedum , fir  ve  animal » ad  naturas » in  quibus 
cfi  i non  tamen  genus » & animal  duo  conceptus 
funt  inipfo  animali » fed  illud  Ipfum  animal  ge* 
flerieum  e(i»dr  prout  fttbftat  nofiris  conceptibus. 


? T A T V S II. 

puRC».  Quia  adeft  earum  poffibilitss»  obqoaia 
(altem potentli  numerabiles  funt»  ficuc  8e  funt 
pptencia  multiplicabiles  • Vnde  bene  Arift.  s. 
Methaphif.tex.s.  inquit*  c^nofiititr , 
yt  ^antum,autpKO  , aut  numero  } omnis  autem 
numerus  yto  l Sluareomne  ^antum » prout  ^uan* 
tum  » pnoeo^noJei^uTi  Et  ^uo  primo  boc  eo^^nofiltur 
ip/um  ynum,  f^opter  ^ ^uodynum  , prout  rutaUf 
* priudpium  eji  numat » prout  amutrut  tfi  • 

CONCLVS.  IV.  PtROPOS.  IV. 
Qusmutm  inteafioms  quotfue  ejl fundamen^ 
tum  vmtdiis  numeraiU  poffbtlk , . 

PRob.  ex  nofiris  placitis  Philofophicls.  Que^ 
niim  accidens  Icparatum  i fobiedo»  vel  fal- 
tem  diuinS  omnipotentiS  » indiuiduum  confti- 
tuere  potcR  . Quare  fi  tres » 8t  tres  gradus  acci- 
piamur caloris  » fr  fine  fubtedo  contineantur » 
eflicieat  duo  iodiuidua  . Ergo  etiam  qualitas  ; 
cum  confequatur  indiulduapo(EbilU»erUfan» 
damencu  muleiplicacionisi  Bc  ynitatis  numeralis. 

CONCLVS.  V.  PROPOS..  V. 
Qifamitiu  fucceffum^frou  dicit  rtsperirM- 
feumes,  cfi  numerabilis  , aMtaliu, 
aut  potent  id. 

PRob.  Quia  omne»  qubd  monetur  fucceffiud» 
aut  extenfum  » aut  intenfam » aut  diferetum 
cft»  fed  h(c  proprid  nnmerabilU  funt.  Ergo 
etiam  quan^cas  fuccelEua » qup  confiftic  in  motu 
iftarum  quantitatum » onmerabUis  eft  » quoad 
partes  vi  motus  pertranfeontes  » io  quibus  ra- 
tio temporis  confiftic  * 

COROLLARIVM. 

Et  hinc  emergit.  Qubd  tempus  quoque  nu- 
mer^ile  fic ; Quia  fcilicet  numerantur  par- 
tes pquali  durationepefcranfenncca  » aut  falcem 
proporcionalf. 

EXPENSIO  II. 


CONCL.  II.  PROPOS.  II. 
finitas  numtfAlis  efl  tndiutfic  in  fty 
utffo  d ^^unqut  sito  • 

PRob.  ex prpfaCi conci.  Quoniam  voltas  nu- 
meralis eft  idem  re  > ac  ratione » quod  vnleas 
indiuidualis.  Sed  voum  iodiuidualc  definituri 
Qubd  fic  in  fe  vnum » ac  diuifum  k quocumque 
aUo . Igitur  tale  erit  quoque  vnum  numericum: 
Vnde  eius  vnitas  ericindiuifio  lo  fe»  &diuifioi 
quocumque  alio. 

CONCL.  111.  PROPOS.  III, 
Quantilae  tonlinua  efi  fundamentum  vni- 
tatis  pefftbdit  numeralis  in  quocum- 
que fuhteHp, 

PRobM.  Nim  oranc  continnum  diufdi  poteA; 

quf  mi  dluif.  funt  imjiuidua  funt . Vnde 
& nnmcr.bilia . 

COROLLARIVM. 

Hinc  eruitur.  IntcHefinm  In  re  quanta  Gjf- 
ficieu  fundamencum  o.ocilci  numeraudi 


A»  vnitas,  numerufque  difUnguaitiur  rea- 
literi  re,  mqua  funt. 

CVM dicimus  vnum»  aut  numerabile operp 
pretium  elHctrc  | an  intelligamus  de  fub^ 
ie^ » aut  in  fubiedo  fic  aliquid  aliud » qnbd  nu- 
merabile» & voum  appcllacsr. 

CONCLVS.  I,  PROPOS.  VI. 

Vnitas  i qudt  t(l  principium  quantitatis  di- 
[creu  y non  dtflsnguttur  realiter  d re 
vnitatem  habente . 

E St  condufio  ooft.  Pafq.  difpuc.  45.  par.  t. 
fec.  i. 

Probat.  Namfi  vnitat  efiet  accident  aliquod  » 
fuam  vnicatem  indiuidualem  poffiderec.  Hfc 
voltas  itaque ; aut  eft  vna  alii  quadam  fuperad- 
dita  vniute  » aut  cft  vna  ex  fe » fi  ex  fe  vnitate 
finitur : Ergo  etiam  fabiedum  vomo  e/Te 
ritabfquehac  fuperaddieS  vniuce.  Si  vero  re- 
quiritur «lia  vmuc»qu(  fic  accident  fupcraddicfi,* 

iam 


r* 


DE  QVANTITATEfDISCRETA. 


fai^ad  htfc  valtalCffl  alitrc^oiicrteir  > & fic  in 
tifinitnai'.  <]uoJ  rtpugn» . ' 

t Pet  bot  cooftinainir  ainjvU  iadialaunoi  nn- 
iDcto  > Qyifuv’»»  '■•fi/i'  lUmJimi  ^noamipu 
»|i»,feipif «li«jnU «*W> f' »o"  P°«* 

({Te  iniiBifinn  in  fe,  & dinirur^i  qnocomq;  «1^ 
ergo  0«  nitettem  nomtticun  cooCcqai  potell  i 
Minor  piO(iof.  Mpinitur . N>m  prthnc , qu»d 
fit  »Um.  oonellelbaJii  te  proprii  i 
mta  de  fe  etiam  nigredini»  eape»  eft . Vaie  ^ 
fe , neoue  albacft , neque  non  alba . U»  • fi  »li*- 
■■id  met  TOnm  in  fe  per  aliquid  Oiperaddiinm , 
dcbrtec  tfTe  inditfertnl  al  diuifionem  «Sr  Indiul- 
Coaem  j nempe,  neque  elTe  diuifum  > neqaenq^ 
AiTum  I quod  eftimpolEbile . 

1 Silndluldaat^eftformafnperadinnaaipo- 

•terkdefttuliDeo.  Deilruatnr.  Itaque  illa  n^  • 
tura  lam  indlnidilacione -iapollata  t 

quoeumque  alio  dinlfa , Ttl  non  f Si  non  erit  dl- 

: Ergo  erit  idan  eum  aliqua  alia  naturi  fin- 
. gdari.  fc fie eflet  fingularin,  e»  alteriua.enm 
quaenumeft,  fiogularitate.  QuodC  , neequl- 
dem  Ipla  fiogulati»  eft , cum  alia  idem  fequere- 
tor,  «t  fic  de  alii»,  donet  ad  naturam  lingulari 
aliquam  ^uioiremui,bTltlmam,qox  vtiqge  da- 
to tidrmoe' illa  efletrna,  cdm  fit  ultima»  quod 
abfnrdom  eum  dentur  multe  natucz  fiagnla- 
re».  Vtleffet  diuila  l'quotumqne’ alio  illa  na- 
tnra.fiogulariute prputa  i'Deo.  Etiam  fiogu- 
laria  efiet  ^ 

Deinde  4.  A parte  ret.rnnm  In  multi»  noo  vj; 

quttitorr  ergo  quaslibet  naura'ln  Cs.eRdiuiU 

Id  plur^  foppofiti.*Allo<|ain  fi  Io  dTet  ioaloi* 
U,  Pe  pet muleas  fapcraddictf  rolutc»  Jlol» • 

dntToioerCileipmcrel.  

5 Naturi  noD  ol  poifiblUi  fioe 

50  Inwr  cius  prsdicati  cficfltiaUa  lottololtot  Ia- 
luMoitki » Se  voltis  • 

Accot  ttrmiiut  aS  fingolirtt  Brgoiutor«i 
dc  ieefi  fingttUrls.(^b4ad  nm  uraloac  igcoso 
y Tiodmi ( Si hpcfhit»  eft  fuperajWH* ‘«pa- 
tetae InccUeAuaEc  eju^ ro  de  enciuce,ilTi  fui  to(- 
tttccspoiUuteftoe  roa»iat  mulupIex?Si  eft  voi: 
Er^^feot  fuperi^clooe  lUcoiut  edtJs  , ^u^ 
vtttuccm  pV^at  tb*  cft,Sf  fiogoUrU  t Si  ‘ 
plexA  c£^o  fioc  dioifiooe  aliquid  poteft  fieri 
moldplek . Deiod^  acfiiac  vonm  erk , cba  plu* 
rius  er  voititibus  cooftec:  Vode  per  ablatiooeoi 
toloa  plorca  coofci^cfctqr  voitatea « Si  «{uid 
'iMdioai  ftacim  ippai^  abrurdum  | 9«oiiun 
^oam  g ft  ouiltiplcx  flcgaeiaioppoaiiaear» 

CONCL.  IL  PROPOS.  VII. 

/s/umerta^  vr  numemefit  nmefl  tm 
' ^hnPmdrinmetdSi- 

^tticeoam  j.Meth^.Gikouium» 
noftmm  Morindum » 8f  ai»»  • 

ProbiCtti.  Quitoomenis  cooiponitarer  volta- 
tibuf«  Sed  voititondo  funt»  qald  dldloAon 
i re  yni : Brgo  tum  omnems . 

% SI  dfetilHjaodaccIfkos  i fobieAo  lepara* 
WUe  oymerari  poifet.  Ergo  onpienbUilM  m- 
mcrarecur^  Qira4  oft  iocooaenks»a  o 
I NwneribiUcasdicli;pofieoaiDfraKi  4 aeoipt 
qitiodim  pocMuam  ad  a&aalcm  ooiBeradooem  • 
Sed  a^oalis  Qttmmtio  oibUfiipcfiddit  aliud*  «i* 
6 opui  iKaif&Bi  owani^  t firfo  mc 


bitiusaJiod  faperaddet  t Qifi  peSbllftss  operis-  ^ 
ioiSlte^s  nomerantlt  • Q^d  m in  effe  Tuo 
poilbiti  tales  fint  » xjaales  lodreadoili^adld 
eftbotialU  initeomotor. 

i|  Stfloraerus  eft  accidens )' In  <|tid  Ifihrret^ 
Non  In  omoibos  oomemisr  albulo  damnr 
virtacrfale  d parce  rei  f nempe  ailtjaod  vnum  in 
flnUUdtpifiio  Si  autem  in  aliquo  taort&m»  aut 
eft  vnum  > auc  duo » auttritw.  Q^re , cOm  for» 
in«  expoficr  fuoc  cfieftns  form  iF^  nou  po(&nt 
Afpeodere»  trias  in  fubiefto  femper  trinun)  de* 
Bominarec  lubledomi  Srdualitasduo.  Quire 
nnnqium  poflet  fieri » aat  ameuor  y auc  quin- 
ta Deinde  valeumpofletdenominarigtrinum» 
d^oob  fornum  triadis  « ?el  dualitatis  fubie» 
dioinbnrencem. 

f Si  ntnnenis  V.  g quinque  eft  ens  fine  fiiUe* 
fto  erle  etiam  vnft  fine  fnbiefto ; qiiria  vnitm  * 8r 
ena  conoercuncur . Quod  fi  non  (^ioet  vatta~ 
tem  (ioc  fubiedo  j vt  patet  j neque  erit  ens  fine 
fubledo  . Qqc>dv^irb  naffleni$»vt  nomerut  vnl* 
tacemno  cdfcquaCuripatet^quU  numerasifc  na* 
merui  eft  formaliccri  in  muUipUeatione  cbfiftk. 
d’Non  poteft  Tepararl  ratioternarij  4 criboe* 
liibiodia . noa  eft  accidens ; nam  fi  cale  cC 
fcc  gpoiTec  a^rri  gSrfic  cria  indiuidua  dTeoCpSr 
non efieac tria»  E^ebt  enim  ctla  : Quia  adhuc 
nunerec  indioidiu  cocg  vc  erant  prius  | cdmoul* 
ion  deftru^m  fuerit , non  eiTeoc.  autem  tria  | 
Qi^  ab  eU'ablaca  eft  ratio  ternarii . 

Oices,  Si  ergo  numerus  aecidens  non  eftinec 
aliquid  reale  Muficaglr  Aritfametka  agens 

dc  numeris  ent  (cientia  fiftida  . 

Re(Mod.  Agere  de  noraeratis  jpfis  t^us,pro^ 
oc  oblfetniiiur  ooftris  eoaceptibos  » etTqiK 
(imt  • Idcpquc  cfie  (cUntim  realcs  • 

■'  CONCL.  HI.  PROPOS.  VIII.  , 

'i  • * 

yiuiadfO^nmenuoutaphiJic^  c9nfidrr4~ 
m,dkii  prdttt  natmam « CP*, 
fMperddiimgtt  rdtionem 

formalem» 

I n Itob.Tonc  eft  dlueria  formalius  . Quao- 
£ do  coocepto  afirnutluo  pouft  eonclji 
▼ottinftnealio.  Sed  oatuA  poteft  concipi  fine 
indiulduatione » & numero,  fe  dicere . Natura 
flofieft  vnitas  indiuldoatioms  , ant  oumeroi . 
Ergo  fuper  naturam  addic  numeras,  fe  vniua  ali* 
qnsm  (brovilicatem  o 

t <^ttcs  natum  conueniunt  in  indluiduago* 
AC  non  omnes  conaeniunt  in  nsturi  . Di- 

uerfificaturqaoqdenumerusi^ultotles  i Pe 

Astura  : Ergo  vnitas,  numeroTque  dicit  aliquid 
Pftut  naturam , rcUlcet  votcw,  indiuifiobem  in 
ie,  fedlaifionem  i quocumque  alio : Numerua 
vtrb  huius  radoois  muliipiicatloQcm  In  plurlbitt 
AabieAU* 

, > I X P SIO  411. 

^ r«tio  IitJiiiidiuihms  co»Sft*t  in 
rtnti»  tiUfk»,  ck  qunmflmi^etm 
tkJijs. 

CV«  «llqoi  «»bllofc|*l*  <Uolffpoa»,q*“ 
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16  f»,vTR.ACT 

« diffittUltudials  ■ Ideft  diflladk> ; an  rer^ 

diulfid  r^i*  per  feparatloocm  fubfVan^^  eiTefia* 
Hinc  eft  • qu6d , vc  penitus  cffcntia  volratis  per- 
ueftlgemus>  (ic quoque  videndum»  an  aliqoadif« 
ftreotia  edferet  hinc  voitetem  /ingutaricaiie 
. fabie&e  > vel  per  folem  dioiiituiem  obuncMor . 

CONCXVS.  I.  PROPOS.IX. 
ynitas  nuUtun  imf  artat  difireptiam  mfua* 
formalttate  i rtfque  vlia  dtptdRiojitc  . 
^tonHttuhm  ai 'alijs  flurifcata , 

COotra  multos  PblloCophos » fjnl  id  anieraoe 
de  vnitate  iadiuiduatioots  > pmcipu^ 
fecam  In  Methapb.  eap.  fo.  frc.;.  Searez 

In  Metb.  4>0’’  S.  Zarhar.  Pafqual.  noftr, 
Tom.  a.  MCth.  difp.  44.  fec.  a?mim.'io. 

1 Probatur.  Diuifio  ngal  Ingerit  difrcrrn^tm 
Ibter  fubftamUi»  edm  ni^il  producat  • ■AeiJam'' 
40«  formam  oouam  fubiedb'  aduebat  t fed  per 
.bun  diuifionem  iodiuidiu  mufripllcantur  pAr  ra 
vniuces  pJures  uanfeunc;  Sicut  per  coniundio- 
oem  duarum  patiam  integralium  io  vnumcoa. 
lefcaot;£rgo  vnicas  nnUemdiifert^tiare  fecum 
aduehic  ex  luo  jTornisll  • 

* 1 Prob.  Huic  af^uatovni.V.g.  huic  indi- 
uiduo  non  repugnat  creari  dndiuiduiim.omninb 
itmile»  ne  dam  fubftantia  ; fed  «clam  in  pmnfbas 
fuh  accidcntibusi-vrtpie  ad  poficionfm  in  eodem 
loco»  & lituatiohem.  Et  tuncexpoflulo.  Anli^c 
finc  duo  indiuidua ; Quod  fifunu  hoc  eibqiiod 
volugius,  duas  vniutes  reperiri»  tamen  nul- 
.^ldd;^eremiiidi(rcntiaru.  QupdUdudnon  fant; 
Rdc  cd  contra  dhiinsm  potettriam  pugner*  cal 
iimiiis  indiuidui  crfatlodenegatur. 

**  i Prob.  Similitudo  eft  relatio  , qax  fondi- 
mentafupponic  proximi  4d  relationem  fundin- 
di^  Sed  fundamoma  relationis  non  pofT^tcl^ 
fe  minias»  quamduo.  Quod  j(ifundamciit?bm- 
aimodx  ftmilitadinis  ducunt : Ergo  al^^uc  ali» 
^uadilEmilitudineduas  vnitates  hao^di.'* 

4 Prob.  Diifimilitudo  eft  reJicib»^~red  relatio 
>prxfuponit  pro  fimdimeoco*  plura  ; £rjb  ip(a' 
«ion facit  pluralltatemt 
**  5 Sunt  multa  vnitace  pollenda  ; Ergo  ia  ge- 
nere vnicatis  conuenhint : Sed  nec  diferepaot  !n' 
rationetalisvniuti^;  Quia»  cdm  vnltas*  po- 
neret genus»  tunbrMlo talis  vnitatls  adE^drec 
diiferentiafh  ; Ergo  tnne  conilitoeret  fpei^em » 
fcHicet  ali^od  rnumio  multis»  idcA»  oon  om* 
vnum  contra  pmfuponcam  . 

6 Si  qux  fune  vnum  repofeerent  ad  fui  glnrita- 
tem  differentiam  ; llJa»  vcldl^accidcQtaUs»vel 
eiTefltiatis  ipfi  vji^taci . Si  dicas  accidentalem ; 
vim  pluri ficandfbon  conTcquitur  • cum  accidens 
ciTe  rei  non conflituat  i Plurilicatioautem  ei^- 
.tatam  ab  intrinfeco»  dr  io  rei  endtate  coniifUt. 

dicas  dTeotialcm  » tam  res  different  fpecic  » 
non  numero*;  ctim  poSbllia  effent  alit  iodiOi- 
dua  eamdem  raciodem  participantia^  Qpr^ 
ilia  differentia  effcnttalii  participata  I pluri- 

bus indiuiduitTpecies  effet . 

'7  multa  iodiUiiua  dautur  inter  qux  jbu!- 
^a  potiHl  reperiri  diuerfitas , v{  dux  gemmx  oJb* 
fiino  nmilcs  .-'gic  multa  dantur  > que  dfffimllja 
ibnt » & tamen  vnumcooftituiint » vt  partes dit 
dmilares  m bomlne;  qux  corpus  humanum  in» 
«egrant:  E^odrlfeitUCia^  nec  multiplicat  vni- 
^MtetjaecBmUitudoviuutcm  coalhtpit»  * 


A;:T  V*  S II.  * 

CpNCLVS.^n.  PRjOl^bS. 

Totd  rjiio  muliiplifiuioHii  indinUiiorHm 
' ■ ‘ eft  foUdiuifio. 

PRcbacur.  fbrm^itcr  Importat  noga-' 

tid^ni » 8r  deff  nifiionem  volonis . Vet^m» 
‘x)uc  vnlone  non  copolantnr»  vnum  non  fun^  *Er- 
^ multipljpata  funt Sed  nec  genere»  nec  fpc> 
i cie  > Qnpniani  nulla  inueda  cll  dif^rcDtia' : Er> 
.go  fuDt  muiciplicau  iodluIdqatioocVdt  votcke 
oumerka . . 

' f^ces.  Muita  Jndlaidua  j que  nullo  modod 
fabiedo  diuifa  funt.  Ve  Ajeideotia  materiae» 
Anima  corpori , Aff us  mentis  fpfi  intellcAui»  & 

' inter  fe,»  Eos  rucceUTubih  lubie^»  & Modi. 
Qnaproprtr,ciim  hs^ot  indiuidua»  muneroque 
multiplicata»  8r  tamen 'IndiuiTa»-  diuUio  vnita- 
teodnumericam  npn  co&/ludet. 

Refp.  Hcc  omiua  ».drmptis  modis  effe  dfder> 
fa  nomcroll  fubicffo»in  quoiuexiffunt»  no  odu;* 
fed  potentia  ;quia  enciucein  pollideot,  vt  fait^ 
diuioa  or>er«attpQteiitia  fine  fubiefftocommo*  ' 
radJ)olfinc.«..Ad  id  rerb  de  modis  'rcrpondetftr 
aonconditUcre;  neque  in  fubledq  » deque  inter 
/cplurttJtem  ounicticaiD»fedlqlua\(^cificaii|l 
cdm  nec  Hne  fubieffo  cooeipl  polEne . 

an  . V?  > . 

CONCX.  III,  PROPQS.XC 

ymiMMUitiefkafft»rp^is,feii  pottntialif 
fer  ati^dm  dtfftreniiatn  dignofriiur . 

PRob>  f^x  ^ifferentia  noiv  funt  ab  iatdlcfid 
diftingui  nequeunt;  Ergo  ea  omnitf^quxdU 
ff inffa  cognofeuntur » aliquam  differentiam  fe- 
cum ferunt»  ob  quam  dignofentur . Ac  ii  ab  in- 
iteU^ffures  non  didinguancur  ,vt  vnum  conci- • 
pioncun  Ergo  ad  boc»  v^incelledus  plures  vni*  ^ 
tates  coqgipiec  > debet  rccc^aofcere  aliquam  dif- 
ferentiara  ob  quam  diftinguit . Qyod  ver6‘; 
qux  didinffaoon  cogaorcuflcnr.»  vt  vnum  apre- 
hendantur » pacet  experlmen^  • Nam  pone  mi- 
fal^tliquod  eorpus  ocnQinb  alteri  dmile  oodem  14, 
co  a ac  aliud  > it  deio^  .dico  ; dn  iitaliquis  in.  , 
telieffnvhumanus  • qtu  polfit  ilia  duo  corpora  » *- 
vt  duo  recognofeere . £t  G aliqi^ndo  oculus  iU; 
dicat  conbnnum  gyrum  effe  Titionem  pluribus 
locis  ceJ^errimo»&  cfrcqltri  motu  deue^um;  quia  * 
ob celedtatem locanon  diftinguit  i Tuntb 

gisid  afferendum id^  ' 

locus. 

2 Prob.Rith)  Indiuifionis  in  fe , dfdulinouis 
i quacunque  alio  ed  eadym  omni  indiuiduo  : ' 
Ergo  hxc  non.  pbted  penes  imcncdum.rcm  i re 
diuerfam  demon^rare.  Igicn^a!i*^iiffcreiitlsr 
dedderapeur » ^ quas  rerum  ditUn^io  manife- 
fta  euadat  • • ^ 

CORO  E L A R I V.M. 

HIoc  autem  deduces  ; qn^d  licet  differ^a^tx 
non  couftituanc  iqdiuidpa:  ea  tamen  dffen- 
dum|&  quxdain  nocx  funt»  & ckaradered»ob  qup 
voitates digaptcAitur  • Vnde  non  eff^nairum^ 
■qubd  intellcff  os  allucloMur  quande^ujr  » ie  con- 
celat indiuidoiun>vbi  c(l  folum  pombile»  vel<vbl 
nullo  modo  r^riyi  Mceff  .. ' Quia  fcilkci  incue» 
tiic  aliquam  differcQCum  ; qd$  iolet  indiuidua 
* diftin- 
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• Vfi({e  pr{m&  ob  dlfiTcreaciati  vcl  ac- 

eldeotalet  • tcI  fabftantfalct  coociph  plora ; »t 
oranibui  bec<rogeneii . Sccund6  ob 
fpfiiu  ddEgoattooem  > vt  In  omnibus  homo^* 
«is,  in  quibus  intelleftoi  defignac  partcsj  6e  de 
•git»taoqoam  (i  efleac  plura  aAu  indiuidua* 
eccipere  quandoque  pro  pluribus  * quas 
nnUo  modo  io  plora  faceCere  poiTuot.  Quit  dil^ 
wstfitias  perdpic  > ob  quas  diftioguic  ea  i qua 
VSBm  funt  f io  plura  • Quartb  8e  aliquando  eoo* 
^P^ei  Tt  ronm  i qua  vcrd  doo  fuot»  fic  Ii  Lucto 
d dioerlislominibus  prodeuntes  in  eodem  fora> 
mine  decolTcoeur , fideotnr»  vc  vna  lux*  com  to- 
men dup  luces  fint  > numero  dilUoSa . 

' e X P E N S I O IV. 

jfa  vmtM  rmmerum  coi^itM , 

i 

NToierus  ex  vnltatibos  eooSare  qulbu  fdam 
dilicile  Tifum  eft  { cdm  Toitas  oppofita 
multitudini  videatur.  Ven!im»T(  rea  decenni* 
onnuf  > fic . 

CONCL.  r.  PROPOS.  XII. 

initas  efl  idem  ohhBiu^ ; dc  nnmerm  **  non 
fimnltteri  O*  redupl/cdtiui, 

PRob.  Plura  funt  numerus  oble^o^ : £a  ve- 
r6  funt  ab  inuicem  diuifa*  8e  m fc  lingula  ne* 
quiquam  plurificata : Ergo  quodiibet  vuum  cft  • 
Ergo  numerus  ex  rniuctbnt  conilae . 

Dices.  Vnum  , 8c  plura  opponontur  •*  Ergo 
plurltas  ex  TnitatibuxconSare  nequit. 

Refpondetttr.  Vnum  • 8r  plura  opponi  difpa- 
ratd  f non  negaclu^  f neque  contrarii.  Nimirum 
ex  fuppolicionequbd  incelledus  conceperit  vnu» 
non  poceii  cognomlTr  quinque . Hoc  autem  OC 
dum  vnicas  habet  f fed  quilibet  alius  numerat 
prccer  vnitaeero . Nam elicm oppolitionc,  qui 
opponuntur  vnum  »&  fex } duo,  ar  fex,  vel  duo, 

8r  (eptem  contradicunt ; quia  nec  duo  pofluot  c£* 
fe  fepeem  > eodem  modo , quo  nec  vnum. 

Dices.  Quinque,  8r*duoi  V.g.conueniunt  In 
ratione  plurium  . Non  vnitas,  que  nulli  nume- 
ro conucnit;  nec  alicuius  communis  proprieta- 
tis confors  ell. 

^ Refp.  Numerum  figniheare  impikitd  voito* 
tem  fumptam  cum  aliis  . Quare  follt  vnitae  non 
imponitur  numerus  : Sola  igitur  vnttas  , vc  ib- 
la » contradicit  numero  » cUque  ea  eontrarietaa 
impropria , Se  per  reduplicationem.  Quam  etiam 
nos  fatemur . Si^ etiam  decime  numeris  fimpU- 
cibus  opponuntur. & camen  ab  cis  confliiuuncur. 

a Prob.  Vnitas  ell  quadratus  , cubus  $ par , <r 
mulus  fimiles  numeri  propnecatea  concinet.  Er- 
go  cft  numerus  aiioquin  «lioppooeretur  fpccic  ipE 
numero,  eafdemjquas  numerus,  proprietatoa  ooa 
enumeraret  • * 

• 

EXPENSIO  V. 

jin  vnitiu » nmnerufqne  pnefanddnt perfi*' 

^ fli  4 nMHTis  Humeratii , 

PRefeiodere  perfe^^  ell  concipere  aliquid  to- 
lis nature,  n «ius conceptaa»qni  inceUcAoI 


'7 


obijertor  nihil  loooluar  eorum  , quibui  d parqs 
m adneditur  . Sic  conceptus  pcrfe^in  elf  anri* 
nulis  , quia  ille  conceptus , prout  in  (ntclledu 
ell  rationalitatrm,queeii  parte  rei  io  homine 
connexa  ell , non  inuoluit.'  Ac  fi  ego  conciplnn 
ens.  /fle conceptus  , prout  menti  fe  obi)cit'» 
non  eO  perfeSus  ,*  quia,  etiam  quatenus  in  mei^ 
teeft,  fine  fubdaoda  quid  chimericumeooikret. 

CONCLVS.  L PROPOS.  XIII. 

iniimdu*ti»mimeric*  k rehm mdiuiiiutU 
ferfe^  noH  frxfandit . 

PRobat  AHA.S.Metapb.  text.  i6.  In  prddtCkh 
tione  >v»x  b«mo  eoa  addii  nlikfntd  nllud  , qiMMH 
humo  t (ka*  ^ tfft*  prorer  qe<d  eff't  sni  fea- 
U quoareer,  >fii  eUt  * nfi  vmc«'quc 
Sic  McthapbtCexi  jo*  Idem  enim  va»i  hm$ , & 
4nshomo,&  a*n($^n4lcnt  dmtfuM  nL^fdid^JiUfar 
dhm  diIliHQiOH€Pi‘rep*tit»m  bpmnt  <v*eci  b0met/& 
lutas  homo. 

Probaturque  rockme.  Vnitas  numeralis,  ft 
indinidoacio  idem-  funt  , vc  fapra  di^m  sft. 
Ideoque  vnttas  ell  eflcibdiuirum  io  fe,  8c  diui- 
liund  quocunque.alio  • Sed  nec  md  uil4o,necdi- 
nifio  ab  iliis  potoll  concipi  fine  rciQdiuifa  in  fe, 
At  abaliisdiuifa.  Igitur  nec  vnitas  ouincralis» 
nec  Olunerus  vni.taubuscooftans  fine  ipfis  rcbuo 
numeratis  perfedo  conceptu  pocell  loceiligi , 

CONCL.  II.  PROPOS.  XIV. 

N*lHri,  ne^ueipfit,  ab  vniute  HHmeraU^ 
fafcHi  pt/tfandit. 

PRobiturn  AHS.  lib.  lo,  Methiphif.tez.Si 
f^6d  Mutm  m1  efi  ^nodammadofynificet 
^ rei , patet,  ^aoifimilUer  fe  bebet , fieat  cai. 

0 Prob.  Quidquid  ell  in  Petro  diuifom  ell  , 
V.g.  i Paulo,  Se  omnibuaaJijs  ) Ergo  quidquid 
ell  in  Petro  vnum  ell . 

3 Prob.  Qiwnism  conceptus  oatnrz,  fi  prout 
ell  io  mente , confideretur  non  potell  faJuari}fi* 
ne  vilitate , St  Indiuiduatione  : Ergo  inuolnit  in* 
dioiduationc  faltcm  polEbilem.  Neque  enim  po- 
tell dici  natura  h^sc,  quam  concepi,  fine^tndiui- 
duationedTe  potell.*  ficuc  poceft  afieri . *Natura 
animalis  line  rationalitate  efie  potell . Cum  aur 
,tem  natura  , vc  intellc^u  cognita  non  potell  fe- 
iungi  ab  aliquo , pecfcdd  non  prxfcindit  ab  illo, 
^il^mobrem  cum  nec  fiuc  indiuiduatione  natura 
concipi  pofite  alHrnutiue  (’ ideo  ncc  perfede. 

CONCL.  jn.  PROPOS.  XV. 

PdtHf  conceptus  conununis  vnitdtss  } non 
dutem  pluritdtii» 

E St  multorum  Phllofophorum  I quslddela- 
diniduaiiooe  fentiont  • 

Pr.  OmneindiuiduumconuenU  In  hoc  cuqa 
alio ; qu6d  fic  vnum  in  (e,Pr  diuifum  d qutKiu^ 
que  alio : Sed  hac  ratio  potell  concipi  ab  injel- 
ledu  alijs  non  conceptis  , Se  fine  hoc  • 
rolndiuiduo  cogitari*  Ergo  falcem  impeiUae 

praefein^  poceft.Maximiqola»fi'****“^“^^^J  *® 


T K A C T A T V S I I. 


is 

ftfhAi  2 fltnirl  om  prsrcifidlc  t fic  oec  Bstora 
•b  indioldoatioQc . Sed  njtun  potvft  ronclpi  fi* 
. se  indicUdoatioae  t Ergo  etiam  iodinidaatk»  Em 
nanirl  • 

aProb  l«pari  PlaritM  nihil  addit  vnltaciiai- 
fialltm  ▼nitaecm«fir  Toura  taii  Ergoab  ?oo>ft 
«ruo  prcfeindi  oeoait . 

a Ratfo  praciu  efiemiaUcer  etclndit  pjorita* 
Cetn : Quia  debet  efle  quid  voum  rommune  oiuI* 
tle » atque  comieuiens . Ergo  pUiritat » ptu* 
fitas  prarfcind)  nequit . 

,^Dices  eon  l.  partem.  Ratiooet  cotitrahibilc#» 
Afcemrahentea  debent  cfle  diuer^  . Sed  indiaU 
daatio  prcclCa  eft  eadem  > ac  iifa » de  qua  dlcUuri 
eim  fic  vttum»  8r  idem:  Ergo  non  datur  ratio 
cootrahibilit  imiutia  t 9e  per  eonitqoeiu  ncc 
.prccifa. 

^ Refp.  Totum  concedendo  dempti  vltimdeofk 
. feooeneil . Nam  res , que  I rarte  rei  contrahit 
lodiaiduationem»  non  ^ ; nifi  Ipfum  indiuldofi» 
sempt  hoc  , 8e  illud.  Non  requiritur  autem f 
quhd  hoc  contrahent  f 8r  illud  at  aliquid  diner* 
Ium  i conceptu  meo  menull^  nifi  per  accldetu  • 
lUtio  cft : Quia  iotelledot  moJtipliett  concep* 
tns  fuoa  non  ratione  diuifionit  / Sed  ratione  dl* 
ftlndionia.  Cdmque  diuifiol  parte  reinuUam 
dhFerentiam  dicat  t Hinc  eft , qnhd  per  IpfiM 
eonceptuf  fnoi  multiplicare  non  pol&t,  8e  io  plu* 
rifecemerei  nifioftenfiooehaiut»  eel  illius  t 
oel  ( fi  adfic } mediante  aliqua  difiereotia  extrlo» 
feca« 

Dices  con.  s.  Mathematica  • rtpote  fctentla» 
prxfclndlt  I rebus  materialibus ! Sed  numeros 
eft  obiedum  mathematicx . Ergo  ab  indiuidols» 
Ab  quibus  ineft  poteft  pratfeiodi . 

•'  Refp.  Prarfeindi  quidem  numerum  ab  hoc » te 
sdio  indtuidub  i fed  non  per  fe  ipTum » at  median- 
te micate  > quam  eflentialiter  dicit  > ex  qui 
methapbific^  componitur.  Ideoqne  * cilm  nume- 
rus fic  idem  t ac  micares  » 8r  vnitas  prxeUa  ri- 
perlatur , etiam  numerus  prafeindi  poterit . la* 
quies.  Ratio  pnrcifa  importat  Immultiplicatio* 
nem » n dIQum  eft  t Ergo  • neque  radone  mica- 
tis prefeindi  poterit  • 

Refpond.  PoiTe  naturam  abftradam  in  lodlol* 
dna  dbftrada  mnlttphcari  t Vt  quando  conci- 
piuntur plura  ammidUi  certum  eft  • quhd  noa 
concipitur  boc»fcu  illud  animal . Sedcoodpltur 
nnimaUabftraAum  ab  hocindiuiduo»  Ar  animal 
nbftraftum  ab  alio.  Namficut  ratio  animalis  d 
plnribus  abftrahi  poteft  • ita  etiam  ab  mouoti. 
Confideratur  ergo  animal  qnodltbet  canquam  ab 
▼00  prxcirum » At  cum  Indiuiduatione  abftralU. 
Quare  fi  rpecies » At  genus  abftraftd  • concipitur 
molciplicatum  > tantS  magis  ipTa  Volcas  • 

COROLLARiVif. 

Hinc  poteft  agnofei  rationem  comminem  in> 
diuiduatjonis  elTe  Taiuocam.  Ratio  eft>quia 
tnne  tollitur  miuocacio;  quando  In  ipfa  ratione 
miuoci  fefe  Ingerit  aliqua  dilfimiUtudoj  ieavt 
ex  parte  quidem  fit  fimilts  » ex  parte  diflimltis  • 
Verum  ratio » per  quam  dicuntur  mitacesi  fiollr 
les  > nullam  aduehic  diffirailtodiacmi  quartrc- 
ttnquH  VBittocacioacm  • 


EXPENSIO  VI. 

'j§n  poffit  dari  numtrui  infnitml 

Ad  complementum  traft.  antecedentis  hee 
Expeofio  ofcefiaria  eft ; nam  ruppofito»oil- 
merom  infioituiD  dan  non  poiTe:  Nec  ip(a  qutii-’ 
cicaa  continua  ioftoicis  puoAis  $ vtpoce  numera- 
blHbia  eoaftare  poteft : Ac  fi  numerus  infioitui 
BOB  repugnat*  ibi  ftaenta  ex  parte  debii  itancur* 

CONCL.  L PROPOS.  XVI. 

Non  fotejl  dari  infinitum  a8u  in  multi- 
tudine . ■ 

PRob.  Multitudo  Infinita  * et  perfpicmim  eft» 
numeris  aliquibus  finitis  confiat.  Quare» 
cdm  fiat  fiohi » omuea  fumi  pofiunt  • Ornati- 
tue.  Esitqoeeayqsxruperaddeeur»  voitas  ex- 
tra omnem  fioicatem : Ergo  infinita  per  additio- 
nem huius  vnitatis  ea  multitudo  clEcietur.  Ror- 
rufque  infinita  noo  erit  : quia  per  additionem 
▼nius » numen»  finiruSf  iobnicus  non  euidit» 
cum  fioitomadditum  finito  adfaciat  infinitum  . 

Neque  dicas.  Hoc  a^umentum  contra  I>ei 
xtemitatem  militare : hoc  enim  falfuna  eft » quia 
cternitas  oumerahllis  non  eft  { cdm  fit  totafi- 
mul ; nec  fiuat  per  parces . 

t Vel  io  Infinito  numero  adTunc  partiales  nu- 
meri » rei  non . Si  noo  : Ergo  qtuocius  difereta 
fummarn  rnltacem  poflidet ; cum  numeros  par- 
tiales non  ampledator . Et  fic  infinitas  nume- 
rat TiSicas  eft  . Si  rerh  numeros  partiales  pofii- 
det . Illi»  rcl  infiniti  fune » rei  finiti . Si  infini- 
ti s Ergo  totum  partibus  infinitis  conftac » cum- 
/que  non  detur  infinitum  maius  alio*  pars  erit 
xqnaiitioti.  Neque  dicas»  hoc  non  rcrificari 
bk  infinito  » rc  aiunt  Cooimbilccaees  l.l.phyr» 
cap.  i.  q.  t.  ar.  4. » fc  in  eo  totum  fux  parti  efie 
cqnale.  Nam  bre  proprietas  eft  cftcntiaJis  con- 
ceptui totius  » Ab  panis  f nec  fine  Ula  concipi  po- 
teft. Quare  G conceduntur  partes  in  infinito  t 
Fatendum  quoque  eft  partem  ia  eo  totam  adhe- 
qnart  ooo  pofie . * 

Neque  dicas  pofle  admitti  infinita  nameromm 
iacqudia  * Ar  maius  aliquo  infinito  concipi  pof- 
fe . Nam  fi  hoc  concedatur*etiam  muJta  mfiniu 
poceraotreperirirqualia . Sed  numerua  inEol^ 
tua  raicoa  folum  cfie  poteft »cum  omnia  per  eam? 
dem feriem numerorum  naturalium  augeantur. 
Ergo  cGm  multa  non  deneor  infinita  «qoalia*oe- 
que  inxqualia  admitti  poterunt.  Quod  rerd  roi* 
cus  otunerns  tantum  fit » pateiT:  quia  non  loqul- 
mnr  denumero  rebus  applicato.  Sed  fecundum 
fe » Ar  abftrafid  j qui  rnicus  eft » Ar  immultiplica- 
bilis*  fic  enim  neque  pi  ora  4.  neque  plura  f,  dan- 
tur j Sed  tantum  ex  fingulis  numeris  rDam.  Sed 
dim  ad  fecundam  partem  Dillfroatit  iranfeamus. 
Et  fi  admittuntur  partes  huius  fofiaiti  omnes  fi- 
nits . Ergo  cotum  infinitum*  finitum  0rjc:Cnm 
quidquid  in  co  partium  reperiacur  finitum  fic » Ar 
totum  maius  fuis  partibus  Gmul  fumptis  noo  fic. 

3 Q]da  Adoerfarij  contendunt*  quemlibet  nu- 
merum ia  infinito  efie  innumerabilem  > edam  fi 
Iit  veluci  pan  ipfius  infiniti . Quxro : an  diui- 
deodo  In  infinitum  femper  reperUm » quidquid 
fUolfqn  fic  $ iofiaictta  « ooa  • Si  numerum 

' • finitum 


DE  QVANTITAJE  DISCRETA.  , - ,9 

fioliam  Qolluai  inuenio  • Ergo  infintcus  nume*  iuiim9uc9(i4dr4toni«  Sr  cubum  obtineintf  To^ 
ras  numeris  non  coaOjtf  cdm  io  numerisi  duo»  


tria  » qottuor  ((Teotlaliter  reperianeur  t qdfcert^ 
numeri  iofiniei  non  fuotiSi  innenio  aliquot  6ni- 
toa»  V.  g.  doo  i Ergo  infinitum  • finicii  nomeria 
confiat»^  per  medium  diuidi  pocefi;  Vode  & doo 
snmeroram  infinita  darentur  tnum  maius  alio  . 

* 4 Secetur  numerus  Infinitus  proportionali- 
ter  »*  ita  ve  minus  extremum  fit  ad  maius » vt  ma> 
wsad  totum  I fit  de  minori  • fit  minori  extremo 
idfist  in  infinitum . Ortd  illud  extremum  fem* 
perhacdiulfione  minus  fiet  * in  infioitd  pro* 
eededo  fiet  minus  omni  quantitate  propofiti.  Sit 
ergo  propofita  quantitas  4«  Vel  ergo  hac  contU 
n«4a  dUulfione  manet  femper  infioitumtfit  fic  da- 
bitur aliquis  numerus  infinitus  minor» quam  4* 
vel  fit  undem  finitusj  cilm  eq{o  ita  (it  ifie  nume- 
rus finkna  vltimo  repertus  ad  maius  extremum  # 

Tt  maius  extremum  eft  ad  totum  I fit  fic  conleco- 
cini  «erit  etiam  maius  extremum  finitam ; cdns 
finiti  ad  infinitum  nulla  fic  proportio  . Quare  fit 
cocum  erit  finitum  > non  infinienm  » vt  d prloel- 
ptorupponebaeur. 

Neque  dicas  contra  hoc » fit  antecedens  argti- 
mcncum ; Dualitat^  In  numero  infinito  e(fe  tn- 
finitas » ficuc  fit  triadas>firquatriadas  »8tc.  Rerp» 
enim  IdS  Taqui  inc6uenids»quod  In  Arguro.Na 
omni^  voitates  plures  erunt  doaitcaul^  > fie^ 
dnall^es  minus  etunt  numero  quaternariis  «1 
<^odfific«  E^oadbucvoum  infinitumeft  mcH 
iusalio»  te  a’iud  includit.  Quod  fi  non.  laoii 
inter  numeos  infinitos  non  daturproporcio»quse. 
eonfifitc.  Qubd  vnaqaandtas  plures  partes  de 
alia  conreqaatur  ;quam  qu64  ipfa  contineat»  vjeli 
pauciores»  velcqusles.  Si  veiiiquaQticstes  in- 
finicx  proportionem  excludunt  »*  lamfitquanti-i 
totis  elTencbra  exuunt»*  qup  inter  pr^dlcata  dTcfi*- 
tkRa  propotcionepn  enumerat . >■ 

f Vel  procclTat  finitosum  numerorum  peefirt 
nicos  numeros » vfque  dum  peraeniss  ad  Infini- 
tum» repugnat,  vel  non  . Si  repumat  » cur  In 
infinitis  deinde  admittitur.  Siquidem  ternarii 
in  infinito»  licet  infiniti , poterunt  addi  infinitis 
qoacernarifs  » fir  hi  quiaarijt,  firfic  in  infinitum. 
Vode  infinitus  efiet  numerus  in  infinitum  nu- 
merorum » qui  facerent  infinitum  numerum , li- 
cet naturali  rerieperi,a*3,4*firc.  progredien- 
tes, & fe  augentes.  Quod  fi  non  repugnat.  Er- 
go repugn^it  infinitus  numerus  j cdmadatlTb 
perpetttb  (mto , infinitus  numerus  excludatur  . 

* 6 SI  datur  infinitum  maius  alio»  vt  videtur 
concedendum . Admiflb  numero  infinito  qufro» 
An  infinitum  minus  includat  omnem  noroernm 
polTibilem.  SI  includit  omnem  numerum  pof- 
fibilem  Includit  etiam  maius  fe.V.g.  infinitum 
quaternariorum  concludet  infinitum  decimarfi* 

Si  non  amplcdicur  omnem  numerum  polCbil^  • 
Ergo  non  totam  feriem  naturalem  numerornm 
indndic . Sed  feries  naturalis  nurnemoim  nom 
tota  finita  ell . Ergo  etiam  illud»  quod  dicltW^^ 
infinitum  j finitum  • 

* 7 Onneur  numeri  quadrati  » qalnafcuatar  - 
cx  multiplicatione  fui  in  feipfis,  vt  7,  muUipln 
catus  per  j»facit  9.  Dantor  quoque  fimpl  ices  nu- 
meri non  quadrati  { qui  omnes  qqadracorum  funt 
radices , cum  in  feipfis  multiplicari  poffinc.  Et 
Mem  dicas  de  numeris  cubicis  : nempe  gemm* 
vicc  in  fc  multipHtatis»  qui , te  pro  radicibus  ha- 
bene  ipfos  numeroa » qui  quadratorum  funt  ra- 
dices. Quare  cdm  omnes  numeri  fine  radicesa 


erunt  quadrati » fr  cubi  . quot  mimeri . Quate  fi , 
funt  infiniti , etiam  quadrati , cubique  erunt  m-. 
finiti.  Sed  inter  quadratum , te  radicem  $ nter 
cabum »& radicem  mulri neceifaribfuncnumerr 
Imerm^j,  vt  inter  J,fif9»funt4» 

Et  quo  maiora  quadrata » auiorefquc  cubi » eo 
plurca  funt  numeri  iniermedtj . Ergo  datis  nu-. 
meris  infinitis  erunt  plurea  radices  $ auim.qua- 
drata,fircubi.  SedrupraoReorum  efi  eiTctoc». 
quot  numeri  • Ergo  stquales » te  ioxqualcs  i quod 
repugnat. 

* 8 Quantb  magis  procedimus  in  numeris»  eo 
pauciores  numero  inneoiuntur  quadrati  numeri* 
multoque  pauciores  cubi  »fir  tantb  amplids  pau- 
ciores luper  foltdi  Sed  numerus  infinitus  de- 
bet confequi  tot  cubos  » tot  quadrata  » tot  fuper- 
foUda , quim  numeri  j Ergo  quo  nugis  progr^ 
dimur  io  numerofco  magis  elongamur  ab  iofini* 
to quadratorum » fircuborum»  vel  ruptrfoUdo-, 
rum:  Qji*  rariores  eos  inucolmus.  Sednodpof- 
fumus  difcedere  ab  in fiuito quadratorum  » &:  cu-. 
boruna  ; quin difccdamut  ab  infinito  radicum»^ 
quinuroeri  fimpitees  funt;  Ergo  multiplicando 
numeros  ab  jnfioito  difcedimus . 

* 9 Si  numerus  infinitus  totalis  infinitos  nu- 
meros partiales  claudit)  maltiplicetur  infinituot^ 
partiale  per  infinitum  totale.  Vtique  produ- 
cetur ttomeius  planas  maior  ipfo  cotalt;  Ergo  ip« 
fc  non  erat  totalis ; cum  maior  illo  detur.  Sed 
rurfus  erit  totalia»  vc  prxfoponitur  ,cum  om- 
nem numerum  poffibile®  includat.  Ergotota- 
4is » te  non  totalis . 

Quod  fi  dicas.  Hanc  multiplicatioaem  adhi- 
beri neutii]uampo(rei£rgoUlud»qaoddicic(irlo*  * 
fiaicum»nui9ents  noneH  ,*  cum  raultiplicationets 
excludat  >qui  numero  eiTenttalis  proprietas e(l . 
At  fi  numerus  totalis  Immulctplicabilis  efi ; nu- 
meri partiales  foftd  non  erunt.  Multiplicentuc, 
ergo  inuicenv  Jua  medieiaces»vel  proximd  oume*; 
ri totalis»  A* producetur  quadratum  quadrbplo 
maius*quam  dup  mcdietatcs:Quarc  totius  infini- 
ti Cottiis»  duplo  maids  infinitam  erit  peodudum* 
vc  prids. 

expensio'  VII. 
jin  nKmitfts  elJcntUm  confequttur. 

FRaftn Arithmeticus  nuraetoi  fpeculiretiir, 

(i  oulUm  elfcntlam  poiruiercnt.Netjuecnim, 
n.oluntPhiiofophi  vetiflimo  decreto  , enti, 
pet Mcidcos fcietitijt . iunt  xcetne  vetita.* 
tif  fufficieni  fundamctmim  priberc  pofTunt; 
Scd&IdmeiTcntix  terum:t|u*immut.ibilea  funt, 
fcrtcrnx.  Videtor  autem  nomerua  nulla  effen* 
'lia  frui  > <im  (it  rnom  per  accidens  , vt  lapi- 
dum  acecods , vel  vt  multitudo . Verum  fit . 


CC^rfcLVS.  I.  PROPOS.  XVII. 

Numerus  effemUm  non  poffdet  vt  nume- 
rus efl . 

PRobacuc.  Numerus,  vt  numerus,  e(lqu«- 
dam  multitudoi  fed  multitudo  efleuciam  non 
obtinet . cum  fit  ena  pec  accidens  ,•  Ergo  nejue 

numerus  dientia  potitur . 

» Multitudo , & numerus  excludunt , vt  taii. , 
Toiutem : Eigo  qnid  dfcntiale  non  • 

S * 


T»ACT.  II.  DE  QVNTIT.  DISCRETA. 


im 

OnBcdTcnlileeateft.  Omiwciudl  raami 
Cm  TOiin  (tren  comtntiiit.r.  Ergo , ija&d  no. 
Et  ncqiK  raonit  nc^e  eai  aomcru  eflientU  noo 
gaad»lc . 

s Nuinenu  t fita  rnminir  inordnead  iatdle- 

' Ama  , ftint  plores  eios  operationes  ad  plaei- 
twn  , rrl  ia  ordioe  ad  res  ooneratsa , Oc  ^ 
■nliitiaioadplaciium  eosdunau  i Sedentia  ad 
placiram  nnllam  eflcniiam  adlpifcnotar  . EifO 
nooetos  efleniit  defieit . 

CONCL.  II.  PROPOS.  XVUL 

UmntTus , pttu  dicit  fmtt  mdiititsu 
numcrttat,  tfJenUtm  ftf^t , 

PRobat.  Qaaatitat  Ulafram  fois  partiboa 
lotegrau  eflcntia  potitnr ; Ergo  etiam  aa- 
saeras  > rt  eam  exprimens  fvl  gaadec  eflcotU  . 
V.g.  fi  4«  afliaaaiat  tanqoam  ^Oior  partes  all- 
cnias  planitieiiaeeefivio  moltipJicat.  ia  fe  pro* 
darent  cobam  t Qoia  eubus  > qni  ruperfieiea  fiua 
Ia  gaatner  panes  diniiu  babae  oeet^arib  am- 

Iileftetni  id>  cabos  partulea , ^onim  quilibet 
bperficiem  enim  babet  eaiex  iUa<f,  .qaalcm  , 
fkfie  dicta  da  ali ja, 

CONCL.  III.  PROPOS.  XIX. 

Humans  qio^ue  fofftdet  effentUm  m «rdi- 
ncnd^unijhiinuUtfbtt» 

lotellcAnt  dTeoeU^ 
X ^ Mnoexa  faat » fr  la'argaeo^  «fepeaien* 
tia . _ NatB  pridt  oportet  cogoofeere  | ^eio^ 
dicare  > tandem  diairfcre  • Sc  ^od  acecpciai 
cftprtpridctfemper  acceptura  critpArftaotecft 
aeceptioae  > poMst  m ra 


ordinatum  ; ordinatum;  Quo<l  (imiJe;  (iraiteiflp^ 
QcMreincelledaf.ii  acrip>r  dant  numeros  dices» 
tes  reti^onem  «ifualieatit ; eci  oroportionit  ad 
alios poeceflari^^lli  numeri  cales  erunt  t quia  fei" 
licet  ioceliediMsceepit  nmneram  talis  rHpcAsft 
paiticipem  »dr  difinirres  de  ali^t. 

Okes.  EBclidesTs  lib- 8. Srp.  «br^uevllade» 
pendeoHa  aboperbos  intelledus'.  vel  i quanti» 
tace  contioni  aifiediooes  numerum  demoaftrtf  • 
Ergo  numeri  lecutidam  fe  eflentiam } qnam  dt* 
mooftremnsi  paffiooerqoe  poiSdent  • 

Refp.  Eoctidea  7. 8.  9.  lib.  WFcdionee  im» 

aeromra  deraoolirare  per  redadionem  ad  im» 
polEbile  quoad  primas  propofitiooes  > qnx  Ia 
^i|s  argoeodi  fundamenta  ftemunc . Deinde  ar- 
guere a ratione  contioeotisp  Sc  contenti,  meofi^ 
ramie  . dr  siettrnrati  , quf  relationes  Tunc.  1^ 
apfdlcatiooes  mius  quantitatis  ad  aliam  no» 
nrfiscelledw  |co  quod  V.g.  fi  afluraatoron» 
rnems  ; qui  fit  para  alterius  a j qobd  etlim 
erit  pars  maioris  i culos  a pars  eft . Relatio» 
oes  eerb  lloet  prclKant  fbodamentara  cniden, 
ter  argnendi , oqo  tamen  entia  eam  relationem 
ba^otia  per  eara  dTeotiaJiter  cooftitnonrari 
cdm  per  n^tos  Pbjlorophos*rciaeiooet  oibll  fine 
I parce  rd . At  folda  per  opus  noftri  ioccllcAiis 
comparantis  kabeantar  1 Cdra  Itaque  numerem 
rura  dcsMctftraoRir  paiBones  $ operationMSo» 
ftri  IsteUeftns  Inacclpieodit  enitatibos  ifeifton» 
ftraotnr . qoc  taliter  aecepot . alio  modoaecipl 
aequeuott  atioquin  iraplicantla  is  Ipfis  opera» 
doiiibiif  leqocrccnr . 

Etilcet  opcraiiooes  inkcliedhis.et  fimplielter 
tales g fine adplacitua»rts.prob. Conci,  t.di» 
sbsustqoocsmen.rcrdarios»  Ar  dependentis 
Inskrm;  osra  politis  qulbaCdim  cognltiouibas. 
udcsli  modoopcrsndom  deinceps  io  fequemibos 
SMOs  impdliinr  ab  Ipsima 


IRACTiU 


A 


/ 


TRACTATVS  IIL 


De  Mathematicd  eiufque  uiffeSionibus . 


V>£DAM  de  ip!iMathemaricaprxcogao(cenda<  antequam 
limina  ipliut  tentemus,5c  precipu^quodnam  fit  eius  obiedu 


umi 


la  ipfiut  tentemus,5c  pr^cipu^qi 

qui  moaus  procedendi , & fimilia ; qui  animum  doceant,  quo 

& inaflue* 


modo  in  mathematicis  fe  debeat  gerere ; qui  primus  i 
tus  eas  addit . Sic , fic  in  anibus , congruum  efl  ■ vt  qui  eas  cah- 
Iere  velit , inftrumenu  prius , tc  materiam  { qux  ei  tradlanda  funt , nofcai , mo> 
dum  quoque,  quo  ea  tenere,  & manibus  ve^e,adiicat  i «c  deinde  in  ipfa  ar< 
te  promptius  fe  exercere , vt  illa  podatur , facultas  fit . 


EXPENSIO  I. 


De  olieBo  TAsAemitic/t  eiuff,nf^*Bh». 


PRiBASSVMPTVM. 


aVclibet  fdeatla  ■ ?t  Logicos  4occt » oble- 
materiale  • flr  formate  confemicv* 
Materiale  qaldem  eft  Uliid  » qnod  abillafcieotia 


conitderatnr ; Formale  nr6  dl  iUa  ratio  fab  qua 
eoofideratur  a Sic  Medicus  coofiderac  corpos 
armatam;  fed  nfsnabite.  Sic  Phjficos cooli> 
derac  corpus  naturale  ; fed  n mutdaite.  Sio 
Theologus  Deum  rpeculatnr;  fed  n cogoofei* 
bilis  iumine  reuelato  medio  difeurfa . Vade  (n 
medicina  corpus  animatum  erit  obiedura  mate- 
tiale  p fed  eius  (aoabilitas  obicAum  harmalc  • 


PRieASSVMPTVM  IJU 


ITemcoQfiderandameft^^bd  iralla  fdenda 
iometnr  fuum  obledath;  n In.fingn^rU 
bos;  fed  > vt  abftrafttrm  ab  ds  • Neqoe  enim 
Medicos  cooGderat  corpus  Petri , n Petri : Sld* 
ut  corpus . Ratio  eft , quia  non  n CnguUre  ra- 
tionem formalem  participat  > fed  ?t  r^oerfalc . 
Quare  fub  ea  ratione  confideratnm  % debet  etiam 
concipi  > aon  n fingularixatam . At  ?t  Inferio- 
ribus  f paRicolaribufqoe  nataris  denudatum  | 
cum  Petrus  p vt  Petrus  iauus  fit»  non  fanabile 
eorpus . Et  tamb  magis  p quod  omnis  fcieotia 
T«i  fpecntetardTeQtiamt  quati  purticulasibus» 
•rindiuMuls  prclclndit  • 


CONCL.  I.  PROPOS-  L 


aemp latitudinem » Cr profunditatem»  qopfunt 
dlmenfiones  eos  quantum  coaRicuc^tes . Con- 
fide rac  quoque  quantitatem  eorum » qux  corpo- 
ra uou  fune  i Ergo  eius  cognitio  iatidt  pueer» 
quS  corporis  > fr  mente  quanto  cooRitueoda  elb 
s Agit  de  Conis  I epiindrisp  SpJixrii . De 
ainneria  • de  tempore » de  luminis  iotenijone» 
de quantiute  motuum»  quxconaeoitini  tanedm 
in  ratione  entis  qiiintiutioi  t Ergo  ratio » per 
quam  Matbenucica  ad  lUi  pcrfcmcanda  fertur » 
dentis  quanti ; Nam  enim  deilUs  ageret  om- 
nibus ; oUi  in  aliqui  ratione  » conucoirent  ob 
quam  in  iUa  fimnl  pufl*et  incendere « 

Dicet,  Agit  de  $taperficid>us  Lineb  Angulis  » 
qux  entia  quafiu  non  fune»  cdm  iiac  n^iciooes. 
Itm  obledum » cuiufcumque  fciencix  debet  af- 
fc  abAradumi  vade  etiam  oblcAum  Mathem^ 
dex  • Quapropter  ■ eius  obtedum  erit  potidt , 
qnancitasipCij  quim  eos  quantum. 

Rei^odetur  ad  primam.  Sopcrficies*  lineas » 
pimda  «fic  corporis  escrema » ^ illo » nue  qui» 
d«i  mente  » feparabilia  » vt  diximus  • Vade 
agendo  de  Illis»  implicltd  agit  de  corpore.  De- 
inde mulca  tofcieati|sconndcramurj  qux  qui- 
dem obiedum  non  fuue  • $cd  foldm  aliurnuacur» 
tsnyam  necc0arla  ad  perfedam  cognidooeoi 
obimi « Sieagic  mtdicina  dc  piantia  % qubd  ilU 
cognJib  ad  iDi^ilitatem  corporis  i udandam  » 
conducat.  Sic  Theologia  de  Angelis»  Sacra- 
mentis » Peccatis.  Qux  licce  Deus  oon  fiat.  Or-. 
dioaauirumen  ad  cotnitionem  Oci  fub  ea  for- 
maliuce>fub  qoa  coouderacnr  i Tbeol<^.  Va- 
de licet  fuperficies » linex  > punda  eqcis  quanti 
conceptu  oon  fruereotur)  eorum  tamen  c6meu> 
fixationes  deberet  Matbemaeicut  coniiderare,vC 


OhieSm  MethemdiM  tH  ens  pummi 
vt  menfmehile. 


.d  corporii  auaoii  cogoiticmcai , pcrneccflariai. 
Ad  (Kiudttm  refi  ■ - 


P Robae.  « Arift.Ub,l.  po&  caf,  IO,  Qntn 
' ptfttT  mutmmtU  Ciaiiaer.  £tmt , O-dc 
cniibu  , w atU  fiun. 

Pnb.  Nam I ga&d  fic  eoa  qaaiUMB,  patat. 
Coofidetat  «nUn  tciiaiadimeafiooea ' 


■ioHindk 


efpood.  Obiefium  cuiurcangi 
Idcml.  debere  cfle  gaid  fublUlciu  • te  ^uod  dl- 
leRc  fit  pofitum  In  pradlcamcaio  fubliancir  • 
QuMitat  rerb  noo  pookw  in  prcdicaacnio 
■bftauue  j M ena . 

Prob.  gaoiyie feamdapara/liibd  lacu  quan- 
'tan  lodcact  fed  fiib  rsJoae  menr.rabilia.Nao 
Uceadk  acquirere  cogaicimicm  cntii  quadii  > 
QM*Wi  teib  cffcQcia  Ui  cepadtaupartium  toUU- 

iUt.  Q^Ktcae,npeftUnuceoaw,t^par> 


Vv>. 


tl  T R A C T i 

tAus  coflvealciii  » tafedi£cooaentens  caai  «Uo* 

• icbcc  co«nofci » qu*  eft  racto  mcniur*.  Ddndc 
totadirputacio>quTlnm  Mathcmaticot  vcrfa- 
tor  proportione»  corporoB»  rimatur  f proportio 
rtth  in  comfDenfurabilitatec^nGfttc  • 

J[>kca  agit  de  linei»  t AiperRclebuf  > corpori* 

• boR^deirrationalibuI;  quar  Ddllam  cOnmenfii* 
nbilitatem  poGident  • 

Refp.  Primo  quantitates  ineommenTurabiles 
flon  c^e  omn  iab  tales  . Sed  foldm  rerpediud  ad 
tUam  quantitatem . Vnde  de  illis  (impliciter 
agere  poteft  . Deinde  agit  de  ipris'»  vt  ad  cogni- 
tranem  rommenfurjbilitatis  conducunt  : nili 
cnimfeireti  quonam  Ime»  efrentlncommeofo- 
rabilet.  nec  commeofurabiles  agnofcercMut  dt* 
Ainguerer.  Sicuti  Phyficus  agit  de  priuat  onlbus, 
Cr  negacionibui  vacuo » dc  fpatij»  imraagi-' 
qfpijsjlicct  entia  non^Gnt  naturalia:  Q^a  ad  co- 
gnitionem corporia  naturalis  dcretuiunt . 

CONCLVS.U.  PROPOS.  II. 

MdthemAticd » i^uid<juid  cpn/iderMt 
, &^confideT4i^O'4he/itt  mdmdH4^  , 

It  pr^fandtt . 


fOt*  M ithtmatua» 

ProbatuMTtrb  ratione.  Quoniam  G batrorec 
fenGbus  t tone  multa  falfa  meociretur ; dum  li* 

Ceam  alteri  oqualcm  omninb  dicit  { cdm  ta- 
leniinea  alten  prpciid*qualis,?eldtrlncqumt 
i;i  rebus  malerulibus.vcl  dan  faltein  certum  non 
it . Sic  rcaam  efle  dudam  , qu»  quidem , »n 
Mffit  rediflimi  duci » dubium  eft  . Sic  circum* 
feremiam  circuli  perfedamj  qu«  *n  circurafe- 
rentijt  materialibus  non  repentur.  Quod  etiam 
^ aduertit  Arift.  I.  poft.  cap.  W.  W*f*r,  inquicu»  t 
Ctametra  fjjhm  fiifp  nit  ^emtdmodum 
Mff&wtte  direarei ; «md  om  9p*rteret  faije  rti  j Ges* 
inctrs»  »rrd  mtntln  dhntem  ptdtUm , non  ptdn» 
{rm  { sor  tefiam  dejttiptem  non  rtSnPi  ranflsosej». 
Conutrn  >erd  nihh  coariiii^r  • mgttod  hdc  oii  imm 

?itm  tPft  lotjnMtui  * /ed f per h^t  sRrsdnfar. 

ic  Proclus  Itb.  s.  cap. ».  ««i  ii^fenfihUihns  drt*- 
hi  tompofim , on^ieodiee  diHnni » m c^ta  wis* 
ntdrminMtus  iM  inrptlanm  pio>nt  ai  nomelPrio* 
UumpnrUstiiongi  dtfiitns . Cromeoie  »«rd»  rarus 
de  f jtenlo  <^\dtfnatn  /oditur  * nujno  ditfiBctro>  & dt 
ptkombiayO^tjff^^onihus;  tpmnd  etrcalum  fpt^ 
9nnt , aws  dr /enftbWbtii  d«c«f , nnt  di/firit , sb  ipfit 
M:dtm/ep»rtre€WntnrlV'>n'uierftlc  ip/jmsc««/a- 

irat . 

* Pfob.  0.  Nam  oflendimus  panda  irapartibi- 
lit  ncqtiiquam  dari  poflet  i materia  feiunda  pat* 
tefque  in  lofinaom  dimfibiles  dTc  prout  conG*. 
dcidtur  a Mathematicis.  Cdm  itaqne  Mathema- 
tici pncfoponani  parces  in  inGnitum  diuifibiiea* 
patet  fumere  ens  quantum  , »t  quantum  eft^.dt 
ideot  rx  iemper  partiam  capa» . Non  autem  iu* 
mere  ens » quod  eft  i parce  rei  : quoddiuifibiU- 
wti»  infinite  capax  non  eft»  aut  ladtcm  incercum. 
Sic  in  circnlo  (opponit  Mathematicus  Gguras  io- 
rcriptibilcs  in  iofinitom  Hyperbolcm  aikAlym* 
ptotum  acceddere  in  ioGn  tum»  tc  multa  aiia» 
W cend  de  rebus  (cofibiidstts  non  pofinne  re». 


> nr  V s II. 

rifitari.feJ  de  Ipfii.rt  abft«aie,&  »e  lalet^tiM. 

Dicet.  Mithcmitica  docet  operdVi  tn  prAbl.>« 
oitikait  Sedopertri  cftclrctreifenfibilet.fc 
Ttfunt  1 ptrerci . Matbematica  igitur  rilitm 
Io  problrmatibus  i materia  non  abllrahit . 

Refp.  Docere  >)uideB  operari  t ledadhoe  il- 
lam «mratiooem  > »ti  roaterid  feinnaam  , <lr  ei 
non  applicatam  confiderare . Vnde  Proclus  lib. 
1.  com.  ?.  intjuit.  Tropni  U pttitcm^uls  dijii' 
fhms  prtUtm»  wilitr , i/lU  ad  ariumfittiatm 

opera  lem  prapmiim  • Sj^  «cnif  winiijjfi./i- 
om.c  niemplruiorcmkotet;  & ItptUmtrii  vm- 

deni  eorum  , </uofer!  aa»  pf^uut , ^modtm  pnilt- 
mttuoectui.  igitur»  cum  Mathematicas  pro- 
blema proponit , «r  docet  operati » inftmii,  quid 
operetur , non  circa  rem  macerialtm  i licet  > « 
plorimilib  rtiamid , per  doarioim,  quam  tradit, 
ondlari  queat  t fcd  arca  rem  conceptam,  te  eam 
operationem , « .crfantem  circa  rea  abnra«ai 
confiderat.  Quare  te  aliquando  docet  pr^le- 
mata,  quaf  fieri  nequeant,  piout  rea  it»  le  habeat, 
non  ahfolutd,  V.g.  datum  pondui  data  quacum- 
que'potemiS  monere.  Quafi  quod  efltmuicu- 
iulcumque  potentiar  vltimia  viribua  inftruai , 
Vel  cum  docet  Altitudiiiei  ftcliarfi  fisarum,  la- 
titudines. loeitudines  rodfuratr.taqua  fi  cflemui 
ia  centro , wp  nec  ibi  effe  polEmus  i ftd  in  lu;. 
nerficic.  SiWefcriberc  Horologia  ; timquamtt 
planum  horitontale  fobeffet  centro  mundt,  te  i 
centro  in  illud  pUnnm  vmbradeadetet., 

expensio  II. 

De  hiachemdticd  '. 

DltEculter  poteft  apprihendere , qnls  ^od 
proponitur : n.fi  ncc  nomtn  elui  quo^ 
ponitur  Mucrit.  Quare  in  pnmi.  quarendum 
cMid  Gt  Mathemstica . 

^Mathematicf  nomen  deriaitlGrfCon^in^^ 

quod  Latino  deptnmptli  fignificat  doarmi . Itu 
difciplinam , eo  qnia  »ei4  doceat  i quid  nihtl  , 
nifiper  oRenfioncro  . «plurimum,  aflirmet. 
8r  nihil , nif. , aut  per  fr.cu.dcna,  aut  pr^^amm 
ad  arguendum  pro  pilncipija  alTuroat . Alia  ve; 
ri  fclentht  pro  maxima  fui  parte  l»<‘"* 
bUef  font,  quamtuldentes,  vnde  potell  deHi*itl. 

CONCLVS.  L PROPOS.  IJI. 

Meuhemdtiu  tH  fcientU  ofleifiM , cuius 
eiiiUum  ejl  omne  sOud,  ^uid  ntenfu- 
ruri  foitfl . 

HJEc  Conclufio  ptobatur  ipfo  experimento 

quold  primam  pattem*  con»  omues 
propoGtione»  oftenGu*  Gnt . 

^ Dices.  Sunt  aliqui  tr,a.tu..«  Optica  Ad  ^ 
logia  , Sphfta , & multai  all*  partes  , qu*  ra^ 
nibu.  probabilibus  inituntut. 
eire  verum  fafrrm  penes  a quas  ^n^ofio»! . 
te  tunc  non  appellatur  fimplielter  Mathem^a  s 
fcd  Phifiomalhemalicai  qubd  fic  exigente obie- 
ao  «artim  Mathematica  fic , quoad  menfuratto- 

.«mVpartim  veri  ‘v^Sube! 

'Sones , qxx  menfurauoni  deferuiant, V.g.  Sphe 
ra,qu6d  probet  flnidlutem  Calorum  erit  PhpIN 
ci|  quiinua  vah  ex  fiuldjute  motua  PUneuiu 
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DE  MATHEMATICIS  AFf  ECTIONIBVS. 


fcfpoccfes  ^ dr*  coramearumloaes  colligit , flrca 
d0Arloi{u|pofiUoaca^t,  cslc  Mathenutica, 

CONCLVS.  II.  PROPOS.  IV. 

T^imsticd  m tres  partes  iiuidi potep  m 
Mdthematicamf  Vniucrfalcrt , Cof-* 

• miQtn  > & Microco{mi(2un . 

PRabttur . Qola  eiut  obicdum  Io  tres  bat 
rpccies  faceffit . Namaat  cft  voiucrfaliiE* 
ana»  Ar  i quMumqiie  obiedo  r|>cciali  prcfcin- 
4U  • Et  hoc  a Mathemacica  vaio|MrraU  coafidt- 
faturi  Ane  eftrpecialci  & hoc  4ittiditur  loduas 
aapliffimat  pamt , oempe  mNadiar»  ^ hom'nmi 
Que  confideret  mundum  eioTque  proportiones 
c^me* ; qiue  hominem  HicrotofmUd  ap; 
pcltari  potefi . 

Prioia  eft  doplex  ^ nam  alia cfi|  queagitde 
^anciuce  DtfiretM,tiU  de  Coaf'SM . Secun^ 
quoque  doplex  eft,  alia  agit  de  Colo , altera  agit 
^Terra»tetreairqoeomoibux  » quarmeofuris 
liibfitftt.  Tenia  quoque  duplex  eft.  Aliaenim 
pertinet  ad  naturam  hominis  t n rifns  circa  que 
verTatur  Optica . Alia  fpedac  ad  arum  * nMe> 
chanica , 9e  buiurmodi  • 

Hoc  autem  libro  tradimus  Mathematicam 
Vaiuerfalem  > qux  de  omni  quantitate  io  com* 
muni  peragit  » & omnibus  ali|s  Mathematicis 
partibus  aditum  aperit . Omoes  vero  Mathe* 
made»  partes  pofiuot  tendere  hi  Tuum  obiedum 
fnKBlfcud  • Modo  illud  fpecitlandof  vtquanti- 
uadtfcrets  eft»  modot  vt  quamlut  continua . 
Qttialciiiccc  • fir  quantius  » n fiefumpta»  Bp 
muoduM » Be  boaao.  in  fe  quantitates  diferetas  * 8c 
cootlnuu  ampleRuacurtin  quaspoteft  tendere^ 
l'**«li«^oii»odeprocnifcud  fecunddmquod  res* 
exigit  , 8e  dependentia  obicAorum  repofcit»m(V 
do  fit  Geometria  I modo  Arithmetica:  Vn^  8e 
barom  rclcntiarum  naturam  exponere  opoftec. 

CONCL.  III.  PROPOS.  V. 

GtomtrU  efl  feientU  <^enjmt,i]ti4^de  ^um- 
tiute  comiaui'  pertradm : Arithmetic» 

V wri  tfl  faentU  pariter  o^enfitu,  tjtu 

quantitatem  di feretam  intuetur,Cf‘ 
amite  ipoa  qttatuitates,vt  men- 
furaiiles  coafideraM. 

PAtetper  femet  conclufio»*  fi  nomen  Aritb* 
metic» , 8e  Geometrico  (ecuoddm  fuam  Ia» 
tam  figuificatJonem  accipiantur.  Verum  non 
femper  ita  eft . Geometria  enim  vt  plurimum  fi* 
goificat  eam  partem  Matbematicc » qu»  agit  de 
plamt  nomine  vnioerlaii  fibi  fpedaliur  applica» 
tOjquc  proprii Panthometria  dicitur.  Arlth* 
mecica  quoque  firidldi  accepu  Ula  eft » qu^dat 
ngulas  Cupputaodi  oullii  adhiblus  demonftra- 
donibus.  Macbemacicas  itaque  vniuerialis  »de 
9s.boc  Libro  agimus  partlm  per  occafionem 
Goomeuld  • partim  Arithmetica  conftaos  , In 
<btax<ptoque  parus  fircernitur  intuitu  modi  pro* 
cedcf^:  NamallaeftElementarts;alUver6ne* 
quaquoide  licet  eadem  tradtotur , tum  in  Ele- 
. mencarii  tUm  ia  altera  parte»  9c  circa  eadem  ob- 
ipeesUdo  Tctfc^.  Ia  ^^enacatU  tanea 


foldm  traditur  quxdam  fundamentalis ; 
dodrina » Sc  velut  primi  aditus  ad  profundiores 
fpeculatiooes  aperiuntur » In  altis  ver6  non  ele> 
metarlbus  circa  eadem  obieda  profundioraqu{. 
dem  cognofeuntur » fed  qt»  elementares  cpgni. 
dones  nequaquam  diclpomne  » quoniam  liqjen 
non  aperiaot>vt  Elementa  cfBciuat»aIIls  fpecula* 
donibus. 

^X^PENS.IO  ID.  \ 

iie  litidit  Mathematicu . 

COnmumeft  librorum  9&partlumt  quein 

ipus  rcpcriuncur  titulos  quau^cjue  expo* 
aere » vt  magis»  qu«  ipsa  coatioencur  oratione». 
lr«ttidencifisinnot«rcanc : Ideoque  cum  Mathe- 
matica fttis  przfigit  propofitiooibus  cituioi;  qui 
non  explicati  pofleo^ » dr  ipfins  rei»  dti|nd  agi- 
tur , obnubilare  euidentiara : hlnceft»  quod  eos 
dccUrandiprouinciam  fumpfer^m . 

QVID  SINT  ELEMENTA. 

De  Elementis  Inqnic  Proclus,  Tdtius  ct6m^ 
trlsfunt  ^aiam  tbeorcr.dia  princiodlia,  ^ 
ddddt  fte$ /g^kunttr  , princif^  rationem  iabentidp 
q«4  Eltmtitta  appeiZaaiur  . BltmntarU  aero yirar» 
fiMCSfsqM  eHt€»/am  in  muUitMdinam  (oiuiiimtm 

•MiMsirer.  £t  deinde.  onaethi»«i/a«>o- 
cablrer.  yerimeap^prnupaiiifimi/Mnteorm» 
fenili  rgi efftSeo ratione /knt coMWtktOa 

Itaque  dementa  fuot  qozdam  Theoremata» 
vel  etiam  problemata;  quxin  re»  dcqolagituc 
▼aluerraliutma  fune  » 8e  plurimarum  propofitio- 
num  fons  > 8c  oiigo . Quas  vifum  eft  Matbema« 
ticis»feorfim  ab  alijs  ptopofitionibus  I fe  depen- 
dentibus fegregare ; vtpoce  ille»  qu»  non  (blum 
propofitionibus  de  eadem  materia  agemibus  de> 
fiRttianc  I fed  multis  alijs  pofitnt  aditus  aperire  • 
Vnde  vt  magis  efleot»  ad  manus  >drfamtliariils 
adifeereotor in  voam  (eriem  coordinaca  fuerfit : 
Maximdqida»  nec  cognitio  quidem  omnigena; 
qn»  extra  Elementis  erat  ; licet  eamdem  mate- 
ctamyquaeio  ElemeatU  verCafa  eft»  fpcculare- 
;iar  iepeoumerb  poterat  perfici  : fine  Ele* 
mentisad  Illam  maceriam  rpedanubus:  Vnde» 
nedum  fuit  vcile;  fed  etiam  necefiarium  » Ele- 
metares  cognitiones  ab  cxtraelcmccaribus  feiun* 
gere  t vt  ipfis  fingulis  omnia  Elementa  » vt  ces 
poftubbatypofiencioicruire. 

Q VI D SINT  PRINCIPIA., 

aVoniam » vt  ait  Arift.  • omnis  cognitio  fit 
^ ex  przexiftenti  cognitione . Etiam  Ma- 
thematica quxdam  habet  principia  adeo  cUra»vt 
prorsfis  negari  nequeant ; nifi  ftultb » 8c  impru- 
denter. Talia  funt.  Omne  totum  maius  fBa 
fairu . Io  quibas  ab  alijs  omnibus  rcientijs  dif- 
fert . Nara  principia  aliarum  fcieociarum  mulca» 
•ut  negari  pofiunt » aul  explicari » cdm  vera  feoi- 
peraon  fint  principia;  fed  quadam  podiis  per  r 
fiiafioaes  meme  firmiter  redicatasiqulm  euideo* 
the.  Mathematica  verb»  qua  principia  ponit» 
aut  omninb  ionegabilia  funt » aut  caiu » qua  • fi 
negantur,  procittb  pcrrcdo&ioneaad  impoUi- 
bUqqftcadst» 

DE* 


q T R A C t A 

DE  DEFINITIONIBVS. 

DCfinidones  apad  Mathemitlcoa  rerd  nata- 
'ramrei  non  explicant  cx  coram  incentio> 
nefcilm  dTentlam  rei  explicare  j fed  taniim  no- 
men exponere  fit  apud  Ipfoc  In  definitionibus 
tfonfiicutpqi » ,xt  fentit  Clanius  io  prolog. 
Galilcus  in  dialog.  contra  Becinum.  Id  ver^ 
patet  f^afi  naturam  rei  explicarent  s oporte* 
ret»qubd  eam  definitionem  oftenderent  quiddi* 

Utiuam  efle , naturam  rei  ex noncre  | quod  oe- 
qoiquam  '‘fficiunt . Io  conceCBt  tamen  eft  { qubd 
etiam  aliquandb  naturam  rei  exponant . Sed  Id 
aon  curat  Mathematicus;  fiqaidemi  G curaret» 
maximi  in  Id  incumberet  j n talem  effe  rei  nata-  i 
rttti  I qualem  definitio  d^criblt  > comprobaret  < 

0E  POSTVLATIS. 

POfiuIataruat^ocdam;  qnar  faciliter  conce*<. 

duntur»  vc  fiant»  fir  qoafi  axiomata  funt  t fed 
bcc  folbm  fpecatatioa  j Illa  varb  operatiaa.  V.g. 
Ttllceat  /meam  rfacere.Vl liceat  »ihie4  «tJwnjjere- 
p^r  liceat,  dtHantUt  rmre/nf  du  ere* 

Verdm  non  omnia  $ qus  cUra  funt » 8r  concedi- 
bilia  poflnUntar.  Cdm  etiam.  ‘Prcdacere /ixenm 
Mtftulm  tf/ferittut.  f^atumnue  d>Bt9tmlnf^ 
pr' dirrere . potuiflet  peftulari  abEnciide/  quod 
tamen  non  fecit:  Sed  ea  fine  quibus  permifiis 
nulla  pofiet  inchoari  Mathematica  opcratio.Cdm 
debeamus  pofle  aliquid  efficere,  fine  probatione » 
Ttopus  primi  ei  operatione  efieAom  oftendatur 
enideater  fe  bene  habere  • 

QVID  SIT  theorema. 

THeoretna  eft  para  fpeculailo  alienius  paf- 
fionisquantitatiazeuidens.qua;  nuito  mo- 
do aliter  effe  potcft,xocaturqae  Theorema  jqula 
In  puri  (pecnlatione  finic»  tc  nihil  c£cic. 

QVID  SIT  problema; 

PRoblema  vocatur  fic  . Quod  fit  circa  opera- 
tionem , que , aut  alio  modo  exeqai  p^ee  » 
aut  circa  illam  materiam  alhid  effici : rc  fi  quan- 
do demonfirac  . Trian^um  >per 

rt8amconfl'tmte thocopnt » aut  aliomodoere- 
cntioni  mandari  • aut  aliquod  aliud  triangulum 
fuper  UUm  redam  comitui  poffet » & ideo 
Troblemu  vocatur  ad  fioilitudinem  Problematis 
dialndicl  j quod  flent  in  vtramqnc  contradido- 
riam  affirmari  poteil  j fic  & Problema  Mathema- 
ticum » tt  hoc  modo  1 8:  alto  effici » & circa  eam- 
dem  materiam  aliud  in  opns  demandari . Vnde 
Illud  » quod  aliomo  fo  effici  nequit  j nec  de  ea- 
maceria  altud  fabricari » non  vt  Prc^lemal 
In  vt  Th  Orema  proponendum  efi . Sic  fi  quit 
proponeret  in  femieirculo angulum  redumeffi- 
cere  t Omntnb  errorem^cctperec ; cum  omnis 
angulus  in  femicirculo  redas  fit : vnde  com  alio 
mo^  effici  nequeat  { nec  altus  angulus  in  femi- 
circulo  confitttti  poOic  ; Non  erit  hoc » vt  Pro- 
^iema ; proponendum  j fed  vt  Theorema  • At » 
foqules  ifuntquxdam.  quar  ad  modum  probte. 
matis  » d Theorematii  proroni  poflunr.  Id  enim 
sreriun  efitd  licet  aliquod  I heoremapolfic etiam 
l^ire  rationem  problematis  ; non  tamen  vice 
msi.  Vnde  ^entiiu  co^derandum  eft  ; aa 


T V s ni:  • 

c.>qazpret>lcimHsrpwiemferaflt.  VerjUlinf 
flituramatreqiianwr.  Afttiqnornm  Wr6  renten* 
tlam  Pippoi  refert  de  Theoremate  > St  Proble- 
nuee . Dire  »-f , ioquieiu  , Thn^imi  iffe  r^iuod 
prof witiv  M ipfius  pnftfiii  imotfifttmtm.  Pn>. 
tlnM  I tfnol  tfrrmr  i.  cmfintArtin.  pnftfi/ii 
ideft  propoGtiooit . 

qViD  SIT  PORISAI^. 

POrifmatts  nomen  etiam  apud  antiquos  folt 
ronirooerfum  ■ St  eidetur  Pappin  triplicem 
efferte  Poriftjatit  ngivfieicioneti^.  Primam  e*, 
plicae  • qtiam  anciqutoribus  rribaic  t dan 
ale . Horum  auteiS  Jptfiei  omuti  aa^e  Vfuhlrmm^ 

‘ rm.i  nrtjueThtonrnutum  : fti  meSam  pitattdam 
imerhaformom,  tftuiurtm  biicut ; pw  ftBum 
eff , >1  rx  multis  Ctumttni  a p titUtm  ex  'gruAt  tffl 
•prchlfmsts . ulu  utri  Thw-rnutta  ufMuutlfint, 
Seeuda  «er6  iaoiorii  affcrCtintpiicai  Immututa 
eH  ’utm  hteTtrijmaisi  drfiuitu  apud 
eefiuiounr-ySorirma  efl.-wiM  kypathafi  dtfitit  i luta- 
II  Tiftmrtt.  Ideft.qtiod  oullim  confeqaimr 
hynnch.-fim , feta  ftipportiionem : Pro  quo  felen- 
dum . quh  Theorema  triplici  modo  poteft  coofi. 
derari.  Primh  qooad  modum  procedendi  in  pro- 
batione . Seeundd  quoad  ta  > qup  antecedunt  de» 
monllrationem . Tertth  quoad  ea , que  in  de» 
monRratlone  offenduntur . 

Modus  procedemii  quadruplus  effinatn  aut  dl» 
utrfai  partes  enumerat,  aut  plureacarnt,  aut 
diuerfoa  progttffna  probando  prids  multa  alia, 
antequam  ad  vltimim  conelufionem  deueniat  < 
autlimplca  eft,  nnlliqne  rei  partium,  rei  pro- 
greffuum,  rei  caffiuiD  multiplicitate  diferimina- 
tur.  Porifma  itaque  ridetur  appellatum  Theo- 
,rema  multiplex  ex  aliquorum  fententia , aut  par- 
tibus , aut  cafibus  , aut  progreIBbut . Quare  > 
inquit  Pappat  P«i/ina  * miUiit  fit  iutcUtgittir  , 
yt  ar  toHe3-»  fu  ud  jtu  tyfim  grauimum  , 
fe»  fffitWdnm  praUematt" , gnenrn  ta  «os» 
prrheufiUltmmuInttidM  urabenieipjonm  natur»  . 
Si  rerb  Theorema  confideretur  quoad  antecen- 
tia  ( io  triplici  quoque  differentia  rerfantur.Ali. 
pr.ruponunt  aliqoid  in  gratiam  aducrrarioriim  . 
Alia  pr.fupponunt  aliquid  fadum;  quod  non  eft 
operi  deminditura  , rt  Archimedes  prstfuponlt. 
V.  g.  Sphersm  rfle  proportionaliter  fe&am  uepa 
talem  fupcrficiem , St  probat  deinde , td  rerd  ta- 
liter fe  habere.  Alia  iubent  ad  dentonftrationeni 
efficiendam,  talem  , aut  tali  modo  operationem 
faciendam.  V.  g.  talem  lineam  ducere . Tandem 
fi  confideretur  Theorema , quo  ad  ea,  quar  io  de- 
monff ratione  offendamur  duplex  eft f nempe  lo- 
cale, & non  locale.Localc  eft  illud , quod  offen- 
dit locum.  V.g.  lineas  effe  parallelas.  Extremum 
alicuius  lincz  effe  in  circumferentia.  Tale  pun- 
ftum  effe  in  medio  circuli  i quar  proprid  circ. 
quantitatem  non  funt  j nili  reroftiud  , qutaenua 
locus  eft  proprietas  rei  quaotitatlu* , St  deferuit 
ad  illius  cognitionem. 

Dicit  Itaque  Pappus.  Quhd  fecundum  luoio- 
ret  Porifma  non  eft  Theorema  locale  , eo  qni. 
prseropooat  Hypothefim,  feu  aliquam  fuppofitio- 
nem  , quam  delude  non  explicat,  cuius  fit  ilia 
fuppofitio , feu  quxnam  ? lofupcr  illud  verbuin 
i^tlt  ambiguum  eflj  nefeimns  enim  t An  deficlac 
Ipia  hypothefis  adhoc,et  fit  theorema  localeiAa 
ipfum  Theorema  deficiat  a locali,ldeft  localia  na- 
turi n6  affequa(ur,coquo<l  Hypothefim  obtineat. 

Veriim 


OE  MATHEMATICIS  AFFECTIONIBVS. 

Vcffta  Prodas  in  Enchtien  lib.  fic  Pohf- 
M definit.  T&riJmAetUm  dt^sibMjd4m  pfobloMt^ 
ftalu  /imt  EntUde  t nfcrlpta  fttrif- 
Wats  • ^f  pr‘ti  >eri tulit  dicmtkr  s ^ttnd»  txde~ 
m$x/bt0it  MlmS  Tbrtrtm^  »Sit  nn  prop$\ 

wrn^bMS  tmergii  » ^ effertur : pr<ftetct  fo* 


Vnde  Entfiiicmatibits  nfitar»4U(  coclafione  Lm* 
inedjatsm  habent  qur  probata  Sytlogifa^i 
nooftratioi  e£catiaia  confequuncur  • 

Quod  iocipiac  i OfimU  prioeipijs » & paalv 


njbn  tppeUtnmti  ifMtfi  luerem  ex  fiient$ct  Stuion- 
artthue  tbiteT  » pruter  e:^rOtt:oifem  fuQtyn  • 
•Itnque  Kabonus  ciar  ttm  duplicem  (eoAim  • pe* 
nes  quem  Porirma  accipi  queat.  Primum  ez  Pap- 
po ioxtaaociqaos.  f.  qnod  fit  qaid  medium  incec 
Problerosi  St  Theorematqubd  Sk  poOit,  vt  Thco 
lema  » fir  vt  Problema  proponi  • Secundum  es 
Proclo*  Quod fic  reluti  qnoddam  CoroUariom 
cz  demooftrationecoUe&um  • Scbreuicercs  d^ 
dkUoftenriun*  Obtineinat  qaoque  alias  duas  ep 
Pippo  PorifniatU  acceptiones ; Jedobfcuras»  8r 
«ncipiccs : Nempe » <|uod  fit  aliquid  fijntle  Theo- 
remati locali . Vel  quod  fic  Theorema  Pro* 
Mema  quoddam  multlples  • 

QJID  SIT  ZETEMA. 

Z'  Etemacfttitalus(.qaem  Algebrici  fuls  ope- 
rationibus prsfigunc  : cumenimea  f quz 
Algebra  docet  non  <|pmonftrentur  ( fcdinlpfa 
operatione  nota , &cuidencU%uadant ; propter 
hoc»nec  t^pbleraa,  nee^Tbeorema  appellare  po- 
tnenaact  vnde  quam  medio  nomine  Zetemaap- 
pclUuerunta 

QVID  SIT  LEMMA. 

LEmmata  funt  propofitionenminm  ^ncipa* 
les  t qusr  obiedum  r de  quo  agimus  , non 
rcrpiciunc . Sed  umen  ad  demooArationes  alte* 
vioa  pcopofitiqnU  omnin^  neccfiarl^  ruoc.Lem* 
ma  itaque  «A  demonft  ratio»  feu  conftrdfifo»  qux 
necefiarib  ad  demonftrandam  aliam  propoficio* 


timdeaeniac  ad  concluliones . Vndeconcrario. 
modo » acPhilofophia  facit  > (iquidem  bxc  «on- 
clyfioncm  immediate  i przmiiCs  deducit  imme. 
dialioribus » St  detnde  aflumptas  pnemUTas  pro- 
bat coidentiortbus  a)i;s » donec  ad  prima  princi- 
j»ia  deuentum  fit . At  Mathefis  i primis  princi- 
pijs  incipit»  8t  paulatim  per  dinerfa  Enthimema* 
ta » tfiuerfalque  condnfiones » ad  Ulam  vlctmam» 
quam  propofnit  • tandem  accedit»  AiniUicon- 
quiefeie  . 

; Mathematici  onnquam  anticipant*»  neque  ve 
probau  accipiant  » qux  probanda  pofinwdum 
fynt , Vnde  Proclus  ad  Eucl.  propof.  ait . 

Demcj^A^a/ioitcm  an/tM  » per  jemcWc^um  fit ; 

nm  eumJHtmonxre  * Multa  enm  p^dfu^ 

petitarum  I tjud  O^triut  oBendtndafutit,  tb  Elf 

minttrlfiiueinfiitnttMitefdi>>t  ojiinr»d  rtfcrfi/ . Et 

propof.  t).  ret^iendo  operationem*  qui  fiunt 
anguli  zquaJes  erperipherljs  Interceptis  «quali- 
bus inquit.  Muiu/madi  itaque  onerfieuem  * tan» 
tjmm  pfSlerittihta  rtentem  > tb  eltmentarl’mfiU»» 
doae  tlientm  effe  cenfemui . 

Aliquando  tamen  !pfe  Proclus  antictpauic 
oftendendo  ad  propof  24.  Eucl.  qux  reqocotibus 
Indebant  ad  fnl  oftcnfioncm , In  hocverb  fe 
ge(m  tanquam  interpres » Se  non  vt  abfolur^  pa- 
reret eu  {dentiam;  fed  potids»  vt  indijicaret  faiia** 
clas»qu«inea  propofitione  potuilfenc  accipi. 
$!c  Clauius  contra  Pelletariam'  anticipat  , Se 
Commandinus  » vel  qui  addiderunt  propof.  «s- 
tremas  lib.  y.End.  fapponanten»rapropof.i*- 
Hb.  6.  Nam  ver^  non  potefi  dici  demonfiratio  , 
aiec  intelligi  quidem,  qu*  pr*fuponit  non  ofteo- 
d , fed  pocifts  credulitas , Se  obfcuntas  : edm 
addlfcctem  opporteat  credere  ea  effc  demonfira* 
- L -u  Mi:- 


nem  principalem » Se  ad  cem  fpedantem^rrtet  • ta  j vt  h«c , quat  ab  illis  dependent , frbi  pgrfui- 

‘ ^ ■ deit  capere  neijueat  ilta,- quorum,  nec  qui-- 

dem  figuram  afpcxit . Vnde  valde  illi  culpandi 
fuf»{  qui  Euclidis^ Elementa  perperam  augentes» 
ea  Introducunt » qu*  multa  cognitione  aliarom 
propofitionum  indigent  > non  dum  banftam  t e* 

fuameuidentiam  nancifeentar  . 

^ Teregri na  fugiunt , Se  qu*  ab  infiituto  rece- 
dunt. Sic  Proci,  lib.a.  cap.  10.  enumerat  condi- 
tiones » qu*  ad  infttcutionem  Mathematicam 
necefiari*  funt ; ®r  ea  inter  primas  eft : <^uoi  fuut 
teerffttrlt  nes  omUtat ; fit  juperpu*  a#a  inurfi^et^ 
perfpicmtatem  , breuUdtem  firuct . Et  ratio 
kft.  Quodimpertinens  fit,fclcntiamestra  fuum 
obledum vagari , Se  alia  obieda  contemplari, 
qu*  ad  ipfnn  noii  fp^ant . Cumque  partes  Ma- 
thematica fiat  fclenti*  masimi  fubordioat*; 
*quaru  vna  Ai  aifa  aliquo  fempcr  lobaltcmationit 
rtnculo  dependeat  1 omnes  commifeere»  eft  om- 
aes  confundere»  nthilque  cctti  tradere ; dum  om* 
ok  fine  nectifarii  dependentllttaduntur.  Vnde 
In  iura  Mathematica  maximi  illi  peccant » qnUvt 
cx  vogue  adifclimas  Leonem  » dum  vnam  pro- 
pofitionem  probant,  alias,  qua  illinsloct  non 

funt,praxes,  propofitlonefquecx  aliis  non  «>• 

gnicit  oftenTat , aut  tantummodb  afferas  «Ife- 
nint , Se  fic  mentes  difccntium  tenebris » offun- 
dunt , drioambages  vrgent. 

5 Eandem  probationem  multotlea  repctiidta 

dmnmodopropofitlonideferuiat,  qtw  demon- 

Oruc  btzffu^Sk  evOem  dcjw-a^.tloBcm 


infticucum  affumicur . 

QVID  SIT  PROPOSITIO. 

PRopoficio  eft  nomen  quoddam  genericum} 
quod  tdm  Porifmatl , tdm  Problemati » ttiax 
Theoremati  conuentt,  8e  nihil  aliud  fignUic#% 
oifiqohd  proponitor  aliquid  oftendeodum. 

QVID  SIT  ANALYSIS,  ETSYNTI^IS. 

ANalyfif  nthti  aliud  eft  jtnifi  quadam^pli- 
catio rei» qua  proponitor.  Sjmthefis  ?e* 
rb  accipitur,  cdm  traditur  modus  operis ,^a6d 
fieri  inbetur  • ^ 

EXPENSIO  III. 

De  ihl4thtmiui(4  inUruilioiie . 

MAtltemuic.  loftitutjo  > ut  p^eft  rual 
taxu  rubicdum , ut  puei  inodiiin  in- 
firacikU . 

Si  pena  modum  inftrucndi . Modus  (juidfi 
cisidcnseft.  S«d  SpUogilmU  aoo  procedtr,  m 
'anthimematum  coatlniuia  ferie  . qoz  breuM. 
ficobant . Ratio  huma  rei  ell : Quia . cdin  fxpd 
sepeunt  eafdem  hterat,  fi  tres  propofitioaesf*- 
ficetent  , *t  le^irit  Sjrlloeirnius  , pronu^'  itt 
ncatein  audieatium  coafaSoBcm  ioduccreu . 


*.&u. 


tg  T R ^ C 

Euclides  ceplicat»  nptf- 

£m  vbiqae  videre  eft  * 

6 Licet  nitamur»  qo»  proponunt»  oftendere 
Mathematici » ali<jua  tamen  funt  j qap  nonniH 
probabili  ratione  attingunt:  Vnde  Mathentfe* 
canSum  omnea  Tuas  partes  eaidens  non  eft:  Nam 
ifl  mult  a fuis  partibus  ob  priocipip. 

mm  • ab  inftitttto  deficit » fir  probabilitate  eon- 
quiefeit : Sic  Aftrologia»Optica»$phpra  qnoqoe» 
te  Theorjca  Planetarum  > fr  multi  ali)  tradatus« 
<x  parte  quid€euidentes  fum»ex  parte  verb  pro- 
babiles euadunt  > vnde  8r  Phiriomatbemadei  di- 
cuntur Omnes  autem  praxas  Madiematira  pro- 
babiles Tunt.  Quis  enim  credat  Te  diuift/Te  per 
feStlfim^  Hnoam  bifariam?  Circulum  perfefitT- 
fimum  dux  (Te  ? St  circtnure>aut  cmre  iegirame» 
aut  pede  immoto  parnmper  oondiuirica/re»  i 
ficdeahjs.  Qua  de  rc  Problemata  Mathemati- 
ca» vtinonuimuSf  abftra^  femper  funt  iotelli* 
geoda»  vteuideocercoocludaQl*  ^ 

EXPENSIO  ly. 

pe  iUk  y qm  ftudijs  Mdthemeakk 
nauant, 

Sciant  Ull  fruftrater^  tempus,  te  Io  ventoi 
Oiti:  0 poftpoiitif*£lemcntis,Stprpreqaiii- 
eistradatibus»  velint  pofteriores  Mathematicas 
demonftrauonei  haurire:  Duplici  enim  de can- 
fa  nunquam  iottlligent . Primo  > qu6d  ea  . 
indemooftratii  apud  Mathematicos  funt.obica- 
ra  per  iit  fiat»  St  quat  amigmacis  formam  prfrei). 
ferant » vt  pates  de  tripode  Apollinem  loqui» 
&abGdetaeffari.  Im6  St  aliqua  i probabilitate 
remotiOima  funt  x nifi  demonftratione  firmen- 
tur ita  qu6d;  nec  qnide  probabilem  aiTeofum  eis 
iatell(:dus  prebere  poifit  proprid  lumine  ad  id  , 
fuadente.qood  noaocnitla  altjs  fclencl)s,Siqal- 
detn  y*quc  V.g.  Philoropbi  aflTiununt . vt  prooa- 
ca  » ^ demonftrata  in  antccedeotibas  talia  fnipt» 
vt  iotelleftus  propria  vi  impcUeqte  non  abouaC  • 
Vnde  fi  noaeuidencem  , ultemprob^ilem  co- 
gnitionem aficquumur  • 
a Termini  Mathematici  cd>fcuri  | neque  pr^- 
pri^iQuid  figaificent » St  quo  paAo  Imaginatioiii 
raprelentari  queant»  nefcilille»  qui  prima  non 
viderit.  Sicut  enim  propofitio  iine  figuri  licet 
multis  explicata»  St  clarUfimis  verbis » argumen- 
tUquc  ofteofa  percipi  nequit . Icamultb  minus» 

?ux  prxccfterunc  intclleftui  ^ feu  im^ioationi 
iiccurrcre  queunt » cum  tumderoonurationc» 
tum  figurft^dcftituaotur . Quamobrem  patienter 
procedendum  eft»  & cum  traAacu^rimusaiteri 
adknm  prxbeat , per  omoes  fuccemue  traofeuil- 
dura.  Verum  tamen  eft » qabdooo  omnes  tra- 
d^etut  xquali  nexu  fe  vinciunt,  aut  adeo  necefla- 
rio.  vt  quis  aliquem  Intermittere  non  poflit* 
dom  ad  alios  feftineti  fed  vtpiurimdmre  oece^ 
farioaftringiuic  vinculo  > aut  cerr?  mult^faci* 
litts  erit  antecedentia  IcgilTe  > vtfiogala{»ftre- 
na  omnino  percipiantur . 

Verum  eft  quoque  Mathematieji  prasibus  rtl» 
«uc  indcpeodcnccr  ab  oasni  dtmonft  ratione  po& 
unt  exerceri  » fed  nunquam  iotelligi.  Etblnc 
artifex  Mathematicus  excelleos . St  peritus  eua- 
derepoteft  fpretisdcmoaftratloaibttijqufofteft* 


T A T V g in. 

'Me  tamOD  aliquas  .-qui  vnam  » aoialcaftia 
Mithereos  partem  conrequi  exoptat , oort  onir 
nem  animo  amoledf»  mole  rerum  adiCrendamip^ 
obrutus  t 'defidalvSr  abinceoto  fe  abfterreftv 
firmulit  tradlnbdi  indicabimus  . qusifan  ncf 
ceRariS  pta:cagnorcenda»9tiftQam  ramum 
teK  vt  fecil^  pratemdw  pofiinr  $ fi;  pef  oraaau 
parte/ expedit?  ofiVnibus  AiperfluU  amputatis  dU 
fcurremust  etqninram  in  nobis  eft.  omoitfii- 
ceffat  difficaltis»  Stplanum  fteroaCiH’  iter  adon» 
nia  incelligenda. 

Si  quis  verb  exquirat.  Qupnara  ingcntaad 
ftudia-  Mathematica  apta  fint . Ifti  re^afitfa 
^t.  Pueros  omninb  ablegandos»  fi  de  demon» 
ftbtionibus  agatur  > foliimque  ad  primas  defi* 
rdtibnes » fr  pjnea  admitti  porenmt  • Oemoa- 
ftrationes  eninr/ilathemaciex  ardue  funt » St  in- 
teliedum  perfpicacem  Sraq^um  fummoper?  re- 
quirunt » imxina? » cdm  agitur  de  proportioni- 
bus. Et  fi  quando  qurrit  Ariftoceles  • Qnideftt 
^uddpu<rfieri  M^thimamuspoteflrfjpicist  autem» 
autuaturaUt  w>n  poteH.  Non  intelll^t  fimolicl- 
terdepuero  { Sed  de  iuuene.  Sic  enim  jfErmae 
6.  mor.  cap.  8.  muenet  iku  ceomt*>^el  > & Mathe* 
matfei » cinjmodi  relmt  fepiemtcs  euadmnt  j fm- 
deatei  umem  enudiffutm  ridentur.  QuodSr  poteft 
inteiligi  circa  praxei  j ficui  St  pruden^fpecula- 
tiudiuuenis  fieri  »*  fed  ndf^radic?cmteft  ; iu- 
ucncute»  te  femore  animi»  rentmque  inexpurlen- 
tii  prohibente  axiomata  prudentip  ad  opus  redS 
demandari . Sic  Ucetiuuencs  exercituciiTimi  in 
rebus  Mathematicis  fint$  non  tamen  in  demon- 
ftrationibus  exhauriendis . Cum  enim  Jiiueoum 
anfani  inft^iles,  Stadobledarocntaaclines  fine» 
parilm  ad  Mathematicam  habiies  videntur » que 
ingeoium  patft^s » ftabile » remotum  »Jk  folica- 
riumrcqqirit»  Stmaximdqubd  hodie  Mathefis 
In  tantam  molem  excreuerit ; vt  qoi*omnia  pro- 
b?  nouerit.iam  ad  canos  feperueniflecnmipfu 
^ ^crf^iooedodrinc  experiatur . 

EXPENSIO  V. 

De  Principes. 

PRtnelliU  I qox  primo  Elementorum  libro  In> 
feminoc  > ea  toti  Mathematice  aditum  llct- 
nunt  ■ lirae  ftiffe  primus  liber  ianua  iplius  cil> 
tc  lii.ea>qao  pbOhabicOt  nullum  aliunde  in  ciiit 
dcmonftrationcs  fefe  iie'r  aperiar . Sunt  autem 
in'iliplicldilFercnria$  nam  qusdamAin*'!  qux 
panJnent  *d  matferlaiq.  de  qua  agicur,  vt  defini- 
tionM  i alie  > que  ad  difcurlum , drargumente 
tioii&i  inferuiunt : vt  funt  prima  principia  pff 
fe  nota , Se  conccflionci  • 

DEFINITIO  I. 

|)  DaSin»  eff , tai»r  purs  itUa. 

DEFINITIO  II. 

T leiilUiid>liuit.di»iieiiftrs . 

DEFINITIO  III. 

Syftrficut  gi  , ^tmiUnUiiem  > & Ulitudi' 

ftm  mtim  hiet  • 

Dkitw  paiteni  habere  i qnla 


DE  MATHEMATICIS  APFECTTONIBVS. 


>Tt  Tlrimiu  terminos  iiocc.  8e  ilociiTt 
^dmos terminos  Taperfictei  :Soper6^ics  »item> 
yt  Tlrmias  terminos  corporis  coocefKo  evpliei- 
to  ■ k foailf ^oaeo . Ideoque  2 fnpcri^ie  czclu- 
^umr  ptftes  fectinddm  csm  rstioooB  » in  qos 
coflctpitQr  tenoinus  : nempe  penes  profondita» 
tem  > ooQ  qoidem  poficio^ , 8c  concepeo  affirm»- 
d«o»  Ted  Oegstiod  pr«rcin<lebdo  i peittbus  re- 
condam profonditateov*  ^ dc  illo  concepto  lo- 
oortor  Eodides  io  foperficie  dc6nienda  ezclod£- 
oo  partes  • qooad  profandicstem  d ruperficie 
proot  tnsdcqnatd  concepta  , 8e  proot  ftat  Ia 
lotelle^tn.  & eodem  modo  loqoitor  de  lineUa* 
tkndinem  ab  ea  exclodendo  $ quis  prpcisd»Tt  Io- 
sd^ostd  eoocepta  > f&oac  terminus  roperfideit 
portet  penes  latitudinem  excludit'*  £t  quia  puiv 
dta  fuqc  quoque  termini  line^;  bine  en  , qubd 
etiam  a pondo  debuit  exdodere  partes  Tecon* 
ddm  lon^udincm , 9e  quia  erat  io  tinea  1 8e  per- 
tinebK  ad  quid  iplius;cuin  dTet  dos  vltlmus  ter- 
minus; bine*  etiam  debuere  ab  eo  excludi  par- 
tes penes  latitudinem;  dr  quoniam  linea*  quid 
erat  (uperficici  * rtpote  unntmis  Ipfius ; hinc  8r 
d linea » dr  ideo  etiam  d pondo  deboit  excludere 
partes  penes  profunditatem . Ideoque  pondum 
prpdtd  lumptum  > vt  tenninas  linee  debuit  ex- 
dodere partes » Ar  penes  iongiconcaiid  latitudt- 
aem*  9e  pnrhinditatem.  Vnde  beod  deboitum 
eft  ciiint  perixndt;  nonqoidem  d parce  rei ; Ted 
proot  Tnbdac  ooftrit  concepdbup  negaciuis  ex- 
plieicisiSt  inadpquactstcdm  pandum»  etiam  pro- 
nt  eft  in  lncelic6fa ; Tedad^quaed  cooccpcum  par- 
tes obcioeac . 

D E-F  I N I T I O IV* 

LIsee  usfem  rermini  /mc  pvade  * 

Non  quod  omnis  Unet  tceminot  coarequa* 
tur , cum  mulus  redeant  in  femetipfat » rt  Cim- 
lartr*  EiifritM,  OrhiaUarit . Sed  quia  omois  II- 
aea , quf  cerminoa  cooreqoicur  panda  riee  cri^ 
minorum  reeogoorcat ; Bc  quod  omne  pandum  * 
▼t  terminus  alicuius  iioep  concipiddum  fic ; cdm 
£e  (oIum«  vtquancicu  concipi  nequeat  ca  rado- 
oe  > qu6d  nuilana  fine  Uoea  partem  ditidkat ; Br 
ptidbus autem «ndidum eft»  quantitas  efleo- 
tiaUter  conftat  • 

DEFINITIO  V. 

R£da  /mea  or  jy  m fm  uatrlitet  pUSls, 

ldeft»xt  exponit  Produx  » ^ead  quM- 
C«  fu  paadarMo  droiu  ab  alten  d|/?axti’a» 
fnu  fit  reda  iiara»  ^uMabipfuttrminatKr  asa^ab 
U$d9i*t<m  bo€  tfl  tx  acta  infer  fua  pMda  cofiecuri. 
Quare  Itoea  reda  eft  oreuiffima»  qnpdepundo 
ad  poodum  duci  queat  » n patet  Io  l.  figura.  A- 
quidem  pundataeftmaior»  qudro  continuata  li- 
nea ,qu«  inter  a>&c»  punda  mediant. 

Regulo  rcrb  alicuius»  aut  cuprep»  aut  ligneo; 
qof  dcreruic  ad  duceodaa  redas  lineat  examen 
^St  ei  adbibiti  ducator  linea  a s ab  a in  • pui^ 
da.  Deinde  inuertatur*  rt  ccgulf  fuperior  fm 
perficies  fie  inferior  relinquendo  extrema  ipfi  uS 
adeat  partes»  ad  quas  eraae>dextram  ad  dextram» 
fimftram  ad  finiftram » ftr  ducatos  aka  linea  » do 
pondo  A ad  pundum  ■ »nam  ft  per  primam  li- 
neam iQceditoptima  eft » fi  vero  oon  incedit  fal- 
fa.  Ratio  eft;  quia  Itnea  reda  eadem  excrema 

conlequeot^ipatium  OOQ  occupat»  n F^cdia 
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D E F m I T I O VL 

Tfninai  fitperfieiertm  fiat  llmd. 

Superficieram  » d linearam  cerminantittni 
exempla  Proclus  aflienae » -embeer,  qoe  c£lm  prl- 
uationet  fine  » Be  nihil  confequamer  altitudinis 
babeant » latitudinem  tamen  » fr  longimdtnrm 
poiEdeic  Itneirque  urminaactbut  eircumferiba- 
tur*  Illud  namque • io  quo vmbra  finit»  luxln- 
elpit » quod  equidem  i^uifibile  eft ; nili » pe»< 
ammbra  oblicerecur»  Unca  eft  • fmbroCun  Tuper- 
ficiem  terminis  definiens  • 

DEFINITIO  VII.  * 

^^pnrfitiet  plane  efi  ea , ex  aqa^Juat  i ateri > 

O iet  Iiac4/  • 

Scilicet  • quo  ad  Inftar  alicuius  fpccuii » nihii 
anfraduofum»  impoUicum  » aut  montuofum» 
rugoCumuc  concinet  • Eftque  fufi^rficicsbreuif- 
fima;  quo  de  linea  ad  aftam  lineam  » duci  queat* 
Ec  fi  fuper  eam  ducantur  rede » omnes  fecanT- 
ddmomnem  fuamfuperficiem»  fubtedum  tan- 
gent; Vnde  modos  experiundiruperficiem»  eft 
regulam  exadiifimam  lUt  muliimodd » Bc  penes 
diuerfos  ficua  appUetre . 

DEFINITIO  VIII: 

PLanus  aa^Hlut  efi  tlajrio»  linearum  in  plana  fi 
mutuo  risj^cariimi  aheriut  ai  alseram  imtlinatio» 
figulos  planas»  qui  fici  line>s  redis  hic  fpe- 
cialher  definit  ab  Euclides : Quamuis  » Bc  an- 
gulos cumilioeof  coamrebendat  » qui  eodem 
plano  iacent . Licet  enim  multo  lincf  curu^  ad 
fefe  perpetuo  flnxuJneliaeat»  n tircidansi  &Ii« 
ptica  » Spiralis » d tamen  angulum  non  confti- 
cnanc.  Nihllonciau»»fit  Ipfp  angulum  efficient» 
vel  adnliaro  coniam  »vei  ed  redam  incltaat^»qu( 
feqdeilon  fup  inclinationis »’  arnormam  non  imi- 
tetur» vc  vides  fi^rd  j.tc  At  du^  circu- 

lorum portiones  a i»  8r  a c dudf  duobus  centris 
B»d  o aagalumooncoalUtuuot»  qutt  licet  di. 
nerfoeentroducancur»  altera  tamen  alcerins  du- 
dumraaoiterrequitur»  8e  inclinationem  emol- 
lit. Sicut  enim  rCdp  I redrtudme  dcft.‘dcnces 
angulum  confticuuoc;  Sic  quoque  curup  fujm  in- 
clinationem» Be  dodum  oon  continuantes  ango* 
kim  ionftituenc . 

Nota  verb ; qnbd  io  angnlo  duo  pofiiint  coofi- 
derari » Be  ipfa  Uncarum  iocUuatio » fir  (jpaciom  » 
quodincer  lineas redaa  ab  illi  inclinatione  re- 
linquitur . Euclides  verb  non  loquitur  dc  fpatio; 
(ed  de  ipfa  inclinatione*  VnJe  frigidum  eft  il- 
lud aliquorum  paradoxum ; Lineas  mutuo  Inclt- 
natas  udos  angulos  cooftitucre  > Ucet  enim  dua 
fpatia reltnqnant , nempe  a^c  extiimim  > Se 
ABC  intimum ; adhuc  umeo  voa  eft  inctinatlo  • 
QjureSr  vnus  angulus»  qui  relinquit  rpatium  ex- 
terldt  AtCB  vteumque  terminandum  » Be  non 
volcl redi»  diaumum  AXC>quoddadilinei 
redai  pundo  a ad  c terminan  poteft»  db(^ 
fpatlam  eft  proprid  anguli » qui  etreumferentii 
AC  metitur  fado  centro  in  b vertice  inclmado-' 
nia:  luut  maior  ille  angulus  dicatur»  qui  b*®*r 
ee  poteft  nqoalts  circuli  intcrpolitam  maiorem 
circumferentiam  toter  crura  a B»  * * « » ® 

ver5,  qui  minorem  inter  £iucrur*co®P*®  «tur 

Fcnpbcriani.  ti  ; DE- 


DEflNJTIO  JX. 
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'f 


Crm  Mtem , nfiUm  ccnBiumt  fiit<  r«. 

0«,  fiterims  reaiBnou  iO»  npiti  tpa^lv, 
Pitccdeiinitlan<nioa<a>m  dc  angalii  rrAi<- 
lineis  prttcipn^ioqai : ^ii  untiin  hanc  rcAiii- 
neorum  ponit  dcfiottioaieni . Snnt  autem  piaret 
farmz  angulorum  reailineomm , te  mlttoram, 
de  ouibus  hir  ruperflnj  lopueremar  . Tantum* 
modb  generice  aduene.  Mixtos  eos  efle,  qui  eon- 
ai  , te  re&i  comioeniur , *t  in  figura  4.  Carnis 
lineos  autem  duobus  eunda  }« in  j.  figura  »1. 
dcic eS, 

D E F I n‘i  T I O X. 

Crm  aMtm  relft  Umea  fiper  reBtm itfillne 
angulos  feeatgnerprM^ht  -,  reOoi 
tn  yteripu  defusUam  agid-nm,  eg- , fuu  MiHie , 
rtSs  linttpe^eiidieidae.s  norarar  eircui  iu/ifUt . 

Anguli  deinceps  fanrtlll,  qui  ab  eadem  linea 
nitra  contadom  prodadi , te  ab  altera  inclinati 
fiunt  ad  idem  pundum : Sic  apud  *.  figurant  a». 
fulusiAD  .dannlusDAC  ad  idem  pandum 
A cfiFtdl.  anguli  deinceps  eocitantur . Si  ergo  , 
Inipfa  d.  figura  , in  pondo  d.  reda  ad.  cadat, d 
angulum  A d a.  St  altcnim  t d a , qui  funt  anguli 
deinccpasaqnalesfeccrit;  itant  da  non  magis  in- 
clinet in  hanc,  aut  alteram  partem, anguli  illi  re- 
Si  dknatur.  r r 

DEFINITIO  XI.  -n 

O Btufiis  «Igniar  «yl,yatrc0aatanir  ad. 

D E F I N I T i O XU. 

A Cacas  utri,  n:  meor  iSreBo, 

Acueut  itaque  inguJiu  cfit  s 6 stqnit  mS« 
nor  reSo  eft  » 0 a : At  rero  £6m  re^o  tntkic 
«rit . Afiguliaatrnf  apttdM«^inaticot  tribut 
licerii  defignaocorp  m«di«Jiicra{ei»p<f  £gnU 
ficae  iiioii  pundum  > ad  quod  fit  lnclioatio>  dr  ip» 
fum  aogalum  denotat. 

D B F 1 N I T I O XIII-  a V 

TEnninut  efisticuhfirriextrmitm» 

V ode  fune  tret  termhii  quantiutU  * Pnn- 
fittiB  > Linea  • Superficiei  t quia  eam  IccilO- 
dum  tres  ratioiicf  cernaioaoe» 

definitio  XIV. 

• ' I . 

Figura  ></  fluribM*  ttmmk 

comprcbrHt/itHT  • 

Igitur » nec  puo^um  • nec  aoguJos  figura  cft| 
quU  teridinaca  non  Tunc /oiatcrmioiin  Angu* 
Juieoim  licet  fi  claufus duobus  cerminii^  0oa 
tamen  endique  : Cdmab  ea  parte  » qua  Jines  pa- 
teat » licet  polfic  terminari,  ?ei  reda , rei  cocuat 
& fieri  trUngulmn  i non  umea  de  Tua  efieotia,& 
fccimdnm  efle  prxeirum  aagulua  id  coulcqultur  •; 
'Puodutn  rero  1'ccundum  racipoam  pundi  ter? 
imnui  onnigener  eft»  cum  nullam  paitca  amr 
pledacur : Quader^g  nec  plurci  terininoa*  aut 
ambitum  co^equi  poterit  hinc»  S<  inde  cUudpfH 
*tm  t alioquin  iu  partea  dUboguerctur . Sic  Mac 
quaxui^  ^ (tiam  fi  aliqoAM  1 


T R A C TIA  T V S ffll. 

daudercturcfitamenaballqui  partelo  iofiakati' 
.pateret  • figurp  ippellattonem  mereeetorf  qik 
^rminia  tndiqu^noacomprcheiideretiirM 


0 E F I N IT  1 O*  XV:.  . ■ - 

, • ' • • T • ■ ' . 

Clrcnhia  eSl  fifHTM  pUna  fiS  v/tk 

pnhenfk . qa<c  Peripberia  aptUfmr^  ad  tjMm, 
ah  TM  pm&o  coram » intro  J^t  * em- 

aotfcQo  linea  ter0inontv  ooaoles/hnK 

Si  iofigura^.  omnes  rrdfd  pundoAinpcri- 
idieriimterrntoaocety  nAiffirAC»  At 

fi)H*qttalcs  » ilie  focatarfircaUtS,  Potq^  etiam 
boepadodefittiri.  .rif«»/Mreii/?firrdS/>/aoa  > 
i^crlbitm-  i Imeo  /miio  oitiro  maaont*  extrem^ram» 
ollo  fi  moaeBte  f doter  ptramioi , o4  idem  pmBamt 
htfaodifi^imom » Sic  fi  linea  Atmanence  a 
cnoueatur  V donec  alterum  exeremunia  Temo* 
uenaperueniatad  puudomidem  a,  i quo  incepit 
motnsycirculnmdfrrnbet.  Differunt  anctm  ifig 
definitiones » qabd  bue  caufam  efieientem  es- 
blicec  «illa  formalem.  Geminus  apud  Proclum 
trocat  lineam  circularem  eompofitam^  nempe  re- 
fradam , Ar  io  fe(«  Indi  natam , tt  angulatam , Ar 
Arid.  i.deCoeloluqQit.Ctrculitm  iofioitis  ao- 
gal<sconAare  , quod  incelligeodum  cA  $ non  A 
piarterei  tquafi  quod  circulos  matertaiia  infini- 
tis angulis  plicaretur,  cum*  nec  quidem  infioi- 
taa  psrtea  coofequacnn  Sed  quod  ex  fao  conceptu 
debeat  ma  para  concipi  inclinata  ad  alia.  Cumq; 
io  quantitate  partes  quidem  in  in&itum  concep- 
tibiles  fiat  f licet  non  fidiblles  t moc  efi  » qubd 
infiniti  anguli  in  circulo  concipiendi  fint  t ncni* 
pe  quclibet  pars,  quz concipiatur,  fi  vt  circuli 
concipiatiie*  oporcec  donclpl,  ad  dlini  inclinata, 
interius  minor,  exteriiis  maior  • 

DEFINITIO  XVI,  • 

TJ  da  9crh /aaffam  Centrum  ciroaJi  mppeUotmi 
Ift-  ItaquemrilumalittdpuodinliCtfTtnmfai? 
ficIrcoH  dici  potefi , eo  quod  debeatelle  M efr- 
euli  plani  medio.  &ne  autem Caammicircali 
dicitur  pundum  » licet  enim  nullas  concludat 
partes  { boio^  tamen  lineat,  cpiz  atcircumlcteil* 
ai*ducontuctermioac . Quod  nce>iinez  lecn*» 
difm,  id  iuxtd  quod  In  pundum  feruntor,  partea 
obtineant ; nimirum  latitudinem,  Schoc  Metha- 
phyfic^,  Qrkbfirudeicum  fiind^nAntot^menin 
re,  fcilicet io  ipfa  diuifione  circuli  inTcdores, 
stefifedor.l  AA,cumeniuldinifiooeafp4tiuai 
noo  occupent  ia  latitudinem,  meme  ccmcepur;; 
nec  Ulnd , quod  tcitni  nat  «fias  diwfionet , partea 
babcbicinlatitudiflem  f Sed  neque  io  longitudi- 
nem.-rumltoez  ccrDunus  fit . Vctdm  maceria* 
liter  In-tpfj  (psadricate  pundum  pr^rtd  oqa 
cfi,aeciA(]iui(ibile,  cum  nulla  parsmquinti* 
tace  ipfa  iodiitifibilu  fit  i rt  fupradldum.cft« 

r D EF  INI  T I O XVll, 

Dlsmatcr  totctaCirtulicH  reSo  qnadom  il* 
nea  per  centram  iuQa  » ^ fia  extremit  h 
periphertom  UTmimonj  ^ aaa  tifcalam  bifarii  ficou 
Tales  fune  in  fig.7. ilnez  ic,&a  v ; Traa* 
fisuot  enim  per  ceatru  a,  he  io  peripberia  finiuol 
itiis  exuemis  1 ,&c,ficnt  etiam  fi,&vielreta> 
Jomque  bifariam  fecant  $ quia  per  pundum  mc* 
diota  traQfettUt,uempe  per  centrum.  Quamob-< 
laaxfifiipecficto  ckcuU  plicaiccuoiApuadii,^ 


y 


de  MATHEf^ATrcr^  rfectionibvs.  ,* 

»»ri«ni.  DVJ  J.^or  J in  tr«etl*ni<P«ie«diW^^^^ 


tjeguatisirne^  AD. 

o-^ri  N I T.I  O 


xvjin 


dig* 


. Talu  eft  >awVjWMf  b o y,  <)ui  continetur  fiib 
fcnpberia  i d v , ^ fub  8itme<n>  e r . 

regatoium  oioniU  ericiJ(u8,  quod  fub 
pcnpbene  portione , Se  linea  »qup  diameter  non 
c>contia«ntur . Suo|autenicoaioofiteiifiurp« 
f ^ reda  linea.;  aoguluiquetu 

legenti  > tum  Memicirculi  mixtus  eft»  curua» 
^aq^e  cq|tipcElieQru6,tfc  a iD.' 

D*fIN|T»0  XIX. 

R’  SfiiitM.  /j«r.  ySat  , JU,  reffU  Imeit 

roRluirarwr’. 

Genat,  explieat  Rediltnearnm  figurarum. 
Non  antemararum  > qucYntea  linea  concioeaor 
tuf.  <^oJiniftj$Jibni  agat  quidem  de  pluri- 
bus figu^Ar^>JtactS{def<Mo  autem  eirtulo  fer- 
TOoem  fic  fiaurus.  Q^propeer  non  fuit  ne* 
eefsd  explicare  genus  Rararum  enico  ainbitu 
comprebeofarum . Vertlm  pofienc  fic  definiri 
orimUrtj  MM  | ie  /6/e  re» 

i*igiir^  rerb  pluriora  laremm  t fed  cur* 
uwum  dufinif enenr  > ^au  fUxis  imeit  eentiaeutitr. 

Miatp  autem  »pM>iibnirju>f^redtr  ctoMdianr, 
O B F t N JT-d  O.  3tX. 


omnia  Jutera  fi  ntarqnil  is^nfiitu  itti 
mm  • vt  fig.  8,  Si  duo  tantum  ifafcelfi*  vt  lo.  fig. 
ie  iU  SioraoiainfqualiA^rti^^.  Suinwiico^ 
Aituitur.  • , 

DEF  TN  ITIO  xrVfi 

'‘1%  JiheetUemtTilaterafmmf^uearWiykk^^ 
/\  ^lum  ^utietttrimgditmeSi  g^iieeSi*^ 

M^uh>m  habet . , 

Vtfig.  lO.^Yel  tt.  Hec  autem  iecdnda  crian* 
gutorumdiuifiononefi  fubordinata  prime  j fed 
«qui  YOtuerfalitttepatet  ^ nec  d vllo  pado  a^ 
nexa.  Nam  vc  bend  aduertic  t^roclus  ad  hanc 
definltioaero  poflunt  pertinere  figurp  laterum 
quatuor  , qux  tamentces^gulos  foldui  obtf^ 
neant»  Yt  triangula Ciltqpri ia  » Se  AccidoldeE 
cufpidi  fagirtp  fimilia  > Yt  fig.  ta.qox  tameu 
tres  tamdm  apguIo9’obAienc.  Deinde  chaogv» 
Ium  redum  angulum  babem  potefi  efie » Se  Itm 
fceies)  6;  Scalenum»  non  autem IrquilafemriC 
Vnde  patet  hanc  triangulorum  difiindionemi 
primi  non  pendere..  Ucet  magnitudo  angulo- 
rum d lateribus  quafdam  Infigncs  obtineat  de- 
pendentias; YCYidebunul. 

D E FJ  N I T IO  XXVII. 

AMbljgoniumaflrrm»  ^HoiobtufememgtdMm 

bebet  . u 

Velttti  fig«tl*  iqntdcircnhini.Q|iod«tiam  po* 
teft  eCe  Scalenam  »ir  Ubfcelum. 


DEFINITIO  XXVIII. 

M,  uMentMf .... 


o: 


D E F I N I^T  I o XXI. 
D '&F  J XXII. 


MyieiUn^ , tfits  piufibmi  , fitMi 
Mr  rroi/Mvw  cauiprebaWuanrr  . _ ^ 

Quoniam  fpecietfiffararuiii  rtdllineamm  du. 
fumpep  a multitudineTaterum  in  infinito  progre- 
diunturJildedumnea  Utas  ^ridrali  ^finitione 
compleditur.  Attamen  explicauic  trilateras»  & 
q«adrilatcrar;qiudd<ifb*  hoc  primo  lU>r6'tra* 
Abe»  qup  firoQinibus  alljs  fundamenu  probent» 
8r  proprid  ud  Elementa  pertiocK  I comomniu 
figura  redUtuea  plant>  Ytrldebunue,  iocriaa- 
g^rdbluacur. 

DEFIN  ITIO  XXIil. 

TAjVaift^arifu  autem  fybrahm  , Jemliaterum 
e/t  tria  latera  habet  aqaalia, 

DEFINITIO  XXIV. 

T Safetkr  amem  > fud  dm  Uieras^imiia  tantum^ 
X aiadd  tenet  • 

DCPX>irT7of  jotv; 

SCidemmammffmdtrUkuMlis  habet  ts^ 
/ero?  — i ' ' V ^ . . . • 

uUngulom  tribusiuM^UE  cUu* 


OXlgonium  oMtem»  epted  trer  habeltiCMtes 
angulet» 

Vclut  fig.8.  Quod  etiam  poteft  effe  Scalenam* 
Kbfceles»  dr  ^Equilateruro^  'Eo  quod' In  omuil 
trfiugulo  tres  quidem  pofitnt  cifc  acuti  tngoHl 
led  redas  *dr  obtnfus  fbldmYnus  efft  potei^i 
^"'^unombrem  reliqui  duo  necefiarib  acuti  erue, 
amne  squalcsttrUaguU  quoque»  ^ob  late* 
j^Ua  obcinabunc:  fi  iopqoales  inulcem»dao 
latera  quoque  fubtenta  omne  incqualia » Se  fen»> 
|kr  latus  tertium  angulo  abeufo  » eel  redo  fub- 
tYnfiim  maius»ob  angulum  maiore  reliquis, quem 
filbeeudit . ' - 

Oxigonium  • cum  tribus  acutis  angulis  potiam 
tur  lacera  poceA  confequi  omnia  incqualia » eel 
duo  » Yel  truc^uafia  2 Sf'(ik  cfTe  dNpJiltterum » 
ifoicelum » Se  Scalenum . Narp  dari  poteA  trtan- 
gnlum-»  Yt  cum  Bamcioadtiettu  Clauius  ad  fvo- 
pof.  15. lib. 4* Elcmea^  Oxigonium»  quodJativ 
baboBC  f cum  hoc  * tnm  altero  cmre  (eorfim 
fumpeo  maius ; etiam  fi  crura  reliqua  inulcaa 
fine  qqualia . 

DEFINITIO  XXIX. 

QVadrllaterarum  figurarim  quadratum  eH» 
^quod at^dUterum « C"  redangulum  efi* 

DEFINITIO  XXX. 


Itera  farte  teagior  figtnaeFi»  quaaquma* 
gula  qmdm  ^ » ir  eee  aquUatera  . 

D£- 


I 


• • 


TRACTATVS  III. 

nnllf  tlif  rcAf  in  paraIlc!ogr«min!i  doAp 
I 9!  N tTl  O XXXI.  ciiuit. 


RHoabot»  , nr  im 

DEFINITIO  XXXII. 

RHomboidea , fs#  oppoftu , & Uttra^f  & Oh 
1^0ifitdHa  tMtim  bAbet.T^  omnltu 

D E P I*N  I T I O XXXIII. 

RMH^m  wrd  db  bif  ^tddfiUaerd  TrapttU 
tenlur  • 

In  Iftta  Drfinitimitbuf  ilind  adnerte . Qo6<! 
•b  alrera  pane  longiori»  qualia  eft  fig.  t}.  diiFert 
qvtdrata  ».  non  io  angulis:  fed  in  lacertbattan* 
Mm  I Rhombo  ver^  hg.  14.  cxprHTo  in  angulisi 
tc  oon  in  lateribus : A R^omboide  fig*  i#.  fi* 
nato  in  angulis  fimui » 8r  io  lateribus  ; ficut  8e 
I*Trapcaio  * fig.  1 1.  defigoato » 

DEFINITIO  XXXIV: 

P^raSeU  reffd  U»ed  fmtfqudt  eum  im  rodtin^ 
pia»e,4b^tTdifm€pdri€ietUm  ft  ininfim^tum 
frt^tmmeur , im  neutram  partem  fibi  mutuo  Ineldut. 

Taleaiuntia  fig.  17.  Parallelar*  a »>  fr  cp. 
Quarcduas  conditiones  efl*eotiaIcs  requirit  Eu- 
clides) at  lines  parallets  »«ideft  squidiftantea 
fine  j Pnma»qnhd  fine  in  eodem  plano » alloquia 
in  dioerfis  certum  eft  non  conuenlre.  Sponda 
nhd  numquim coeant»  licet  io  Infioitum pro- 
ducerentur . Quod  licet  nequeat  cognofei  ex> 
perimeoto  icognorcltur  tamen  animo , 9e  ratio* 
ne . Qubd  • cdm  diftaotia  inuicem  non  fit  ins- 
minuu , dhm  procedunt  vfque  ad  certum  fpatifi 
atque  terminum ; oec  vmqnam  Immioueturycum 
par  fit  ratio  de  illo  procefiti  ad  qoamcumque  di- 
ftintiam:  neque  dicas*poflTe  illam  quidem  diftaa- 
t^amefieimminucamjfednonreniibUitcr:  nam 
non  loquimur  de  lineis  feofibtlibusi  fed  abftra- 
6is>  fiynimo  conceptis  >in  quas  > et  Tapradl- 
simus  Mathematica  » vdut  in  fuum  obieAum 
fcrtur. 

Defioittones  » qo(  fequnntar  EocUdls  non 
funt*  Abauthorihustameaaddiintnr»etoecer- 
farif  ad  ea , qug  ptimo  libro  traduntor » perd* 
phmda» 

DEFINITIO  XXXV. 

Pht^ltio%nmmome0fymdquadr$iaterm  p^ 
ra/UUs  ofpcfitit  laterlbut . 

Sic  fig.  l|.  14.  id.  a.  Parallelogramma  fune  1 
cftquc  nomen  gencricum  couneoiens  quadrato  a 
Rhomboidt  Rhombo»  fit  altera  parte  longlMia 
led  oon  Trapaaio. 

DEFINITIO  XXXVI. 

Diameter  in  paraUdoi^ammo  rfl  linea { 4«« 
diwfdir  an^n!'it  oppolift.  9"  htera  bifariam. 
Hoc  aduertit  Aiifi*ubJ?  Pfobl.  1 frs.  Cor 
diaroetci  appelletur»  qu(  Uc  an^ula>adangulum 
ducta  fit  ;tc  A s»  fc  nooqufl^bcr  .i  btfanam 
figuram  diui  » A reduxt  i-  >'■  '-.**  * diui- 
dit  bifariam  ftv  laici * , • rema- 

neant bioc  , ilootuce  i fcti  ettasD  -•  quod 


DEFINITIO  SQCV2I. 

Sf  paraUdd  ?a  paraidopimmo  iucdutwr  ptt^ 
diametri  ^Sumtpatm » fer  quas  hanjh  dira- 
meter  t circa  mametnim;  fer  quat  iterb  non  rr40^> 
complemenu  diamtnr. 

Sic  duRis  parallelia  A a > fir  c P per  idem  ^n- 
Aum  t*  ntgra»  per qttp  diameter  non  tranfit,  Pa; 
nllelogramma  ComfUmeutn  t A alba  , per  qttf 
tranfit»  ? ocaotur » cirea  diametemm  9 confiftMtiff  • 

POSTVLATA. 

t nOftttlctor.  Kt  d quomt  ftmSo  ai  qmeitrie 
^ fundnm  Uwea  ft&d  dmei  concedatur, 
t lineamreSam  femnactasi  in  tontdnmum  rtOi 
froduiert, 

1 Slnouit  eentfet&  tnternaHo  areulnm  defiribert, 
4 Omni  mt^nitudae  data  ftfiejkmutaiorem, 

PRIMA  PRINCIPIA. 

QVs  etiam  folent  dici  Digultater^xJematep 
. Tronuatiatot  Affata»  cammuuet  T^etiomes  i 
Alia  omninb  prima»  qof  adeo  fanc  clara  ^ n prl-^ 
mo  conceptu  indnbitau  eoadant;Alia  non  Itemf 
fed  qnafi  immediaes  primorum  principioran 
cooclufiooes . Primi  generis  foot. 

PRINCIPIVM  1. 

Qp^deidem/knt0qudiia,&  inter  Ji  /knot^ttam 
^ lld^^quodunia^ualummamitSlim^t 
etiam  aUo  nteefti  eH  & fi  mUtu  unofimiliter 
minus  ahero . fit  fi  pumm  aqualium  eft  maint  mo-, 
pituddne  quapiam  » amt  mtnui  alterum  quoq^aquof 
Humem  mapUmiimmaMaH»autmimMi* 

PRINCIPIVUII, 

Er  fi  dquaUhut  mqmalU  mdieSa  futriut » toiM 
erunt  mquafki  Bt,fi  ab  aqualibut  mqumlim  ab,- 
Utafitermt » tota  erunt  mqualfa . 

P R C 1 P I V M IIL 

Et fiksqualibut aqualia adieSa  fuerimt  reuu- 
nent-^utfriu  »asfatslM»^/i  bfim  iumquaHa 
hmqurdia  quoq^addauturded  mammmari^minns  tm^ 
noritddbue  tmt  immqualiaiKtfi  ab  'inaqualibut  aqua» 
lia  ablata/ueriut  manent,  ytprtbsMaqmalia,  ffu64 
fi  ahq/dem  mmqualia  abUiafint  maius  wtaiortf  mtnut 
mnen  rtmaueutlnaqualia, 

PRINCIPIVM  IV. 

Et  qua  emfiem  dap/iCMyimf,i«ter  AfiuS- 
Ua$Or  quid Mt  aqualium dufbfntfi • duplum 
etiamefi alteri , £t»4iMiriq/SiemAmf  dinsfiba » tn- 
terfefimt  aqualia  i Ettquafimt^ptqualiatdufdem 
dupli  9 fuat  diutia  4 

PRINCIPIVM  V. 

ET9  qua  mutud  fibi  ialtr  fe  fuat 

aquIUia  t Nimirum  quando  xaum  alterum  ani* 
UpurtqfXttda»  i 

PRJN- 


OE  MATHEMATIfcJSAFFECTrONlBVt 


*A  v2?^^Bs  tudor^  uUlderc  fd|pMtiai 

paiNcipivM  vm 

OMMCtotHmefi 
miU  fumftU> 

si  StjHolibkt tns^lU  adifetaMtia^,erU  totgrim 
nceffus  ^iundforgm  €Xce0ni  4tt/kgf!t  f gy  £g  g/dttk 
UgifndihHt  gtfHotU  addmtrn  tfgt  gilmt  exceffits 
fa$9rgm  > ^ gdmnQmtm  mijutUi  • Yw  fi  i‘t$nmcrU 
^qttgdknt  inffjHglU  demmtktiaut 
l\g  tfitm  tktortPH  exttffia » sdtunfigrim  gfwgiei^ 
V.9.  ii  daobuipalmUaA<iantitri>hjac  trec 
qaarcz  palmi , Inde  palouit»  difFereocU  erit  ha» 
rum componcoram  vniusqoaxuc palmi»  rtdlf^ 
ferebant  ptiu*  trer  qnarue  palmi  A palmo » ante- 
quam adderancur.  £t  fi  tribtuquattia  palmi  pal* 
mus  9 ie  palmo  palmas  addatitr  quantitates  addi- 
te difierent  rna  qaarta  palmi  } ?c  difietebant 
prina  tres  quarte , Ar  palmua  antequam  mus  pal- 
mus fiogoiis  adderetur  t ^ood  eft  dicendom  pa- 
riter de  ablatione.  4^ 

Prioeipia»qof  mloua  clara  iont^  ideo  oftendi 
pofluoe.  * 

PRINCIPIVM  VIU. 

•'4 

Ugfg  reffd  eoa  baS/Mt  mjwi  & idtm  fe^ 
menhimtommmu* 

Idefl.  Nequeunt  reperid  doe  Unep  qoanmi 
▼na  pars  fit  eadem  cumoltera»  itare  eandem  li- 
neam integret : Reliqua  ver6  fit  ab  Illa  remota » 
V.  g.ln fig. 7.  Q^d  1 A V fit  rnareda,!  ac  fie 
n/cera  reda , qap  confequantBr  eamdem  partem 
' * Juipuidemfiot  ) Reliqua rerb in duaa 

parcca  abeat.  Si  enimhoceflepofiec » n ofien- 
dic  Procl^j  I D ▼efietfemidrcalas  5 quia  linea» 


qap  fupppaitnr  refte  > a iiitranfiret  per  centru  ^ 
rode  pars  circuM;  i a n v ^ ipfa , 'fr  i Periphe- 
rie cooclaraidrer^iemicifciilus » & ideo  aequalis 
t ACTDr  fefiUcirculo  « quod  eCTe  nequit . 

PRINCIPIEM  IX. 

' ^ *• 

^yfFsimed  si  i4tmfunQ$m  toneurftntes  9 fi 
pniseantMr,femitrtii  fetsnti 
Sic  ACi  8r  A ■ iofig.7.qnn  ad idem  pandura  A 
cenoirrunt  pre^ud^  inx>» dei  fe mutab  fecant. 
Id  autem  poeeftofiendi.  Namfifenoo  fecant» 
congrudht  ( Si  entnwprodocantur  vtique  fcttb 
non  redibunt  ^ & 1 a erit  i^ton  iegmentum  , ac 
A D ^ Ucm  e»it  cum  Ipfa  » qtiod  eft  contra  pr«- 
cedms^(0Qunciatuni. 


PRiNCrPIVM  X. 

DTs  liare^ev94^a  gsdtm^imQstonaarmtet 
fijtinm  npn  e<nupr#i>rndaa/; 

Sld  in  prinu  figura.  Sii  pando  a.  in  b 
alia  linea  redaducacnr,  cadet  io  lineam  primo 
fadam»Arpeream  dudusipf^  lincp  inceder» 
ned  inter  eal^ fpatqim  mediabit  > rt  mediat  ioter 
•undatam » 8e/cdam  a^s  . 

I fi  C I P I V M XI. 

n3i  fiat  titiet, 

V./  ^oaiaipifi  «ITt.c  iniequilet  alierefletiDa* 
ior  refi. , rei  mhior  • 3e  fle  clTrt  acatus,  relata 
tofia  I effe  aequat,  cUn  ttfet  refiua , rt  fu» 
foiaitur  t aon  reAua  cutem  , quia  asiuor  alteco 
ftAo , Et  fic  re&uc,&  ooo  n&iu, 
PRINCIPIVM 

; ^Jfiiui»IUtii»eaa/ufietMi,  «falef 


^ TRACT.fn.OEMATHEMATiaSAFFECnONlBV8. 

MKs  fatUmt ; 'IU  hne^  t^niem  concurrebat , 

Qti!t  eft  altera  » ad  alteram  inclinata  f vnde 
cdmnon  fiot  aMfoidlAanMa*  necefrarid tandem 
conoeniittSicquia  anguli  In  fig.Q-ad  cu>»  fr  adb' 

•deafdempartea  > quas  Gielt  linea  & L vel 

ftcans  duas  ac»  Sr  c v fanc  minores,  duobua 


|iber».fr  loTnptrtqiias,  nonliaberaasi operM li- 
ber de  diuiiionibus  • & CoaleUt  vnde  infignem 
iatteoraecricu  cnoiecuctu  cfi  »!^  prhnaaiias^^. 

CONCL.  I,  P.KOPOS«  VI. 


redlisi  oecciTarib  tandcm.eoncql^rent^dumaao. 
do  ducantur  per  partes  femper  squales. 

Ratk>  eft  #Quia  fi  f c proce^ndo  In  c ^ 
fumat  aliquam  partem  difianrlp  » V.  g.  fextant 
es»  qu^  eiteadem»ac  illa » qitpcfi  inter  J »Sr». 
'Si  producator  etiam  per  allanl  partem  atqualem  ^ ‘ 
«bfumet^^rurru^  lidiam  partem  atqualcai  fncam  t 
Cumque  partes  ^ual^  inter  •»  & d infinit^  non 
fint.  Ideo  tandem /Mnnei  abi^mec  I dr  fieperne*, 
niet  ad  aliam  lineam  r e . Diecst  Dantur  linep 
afpmpsoules  » qupwSd  rcAam  acerdur^fempe^,; 
ncc  vnqtMtn  qam  afrequunrar . RHpont||cur  eaif 
eat  eiTe  flexas  > 8e  d^lftis  ifbtrloqu  tfiur  | aiteflie 
redas  » Srlfl^  nondncuuror  per  partes  «quales» 
fqd  fem^er miaorr«»8r minores;  Vndeeitd^r 
ratio . ' 


iSt^enta  i^diflici  ordine  fnnl,  ali*  fd^ 
''ahernaia  , alia  fubaltemantia . 

,.qu<a  di»i)a  »ep»ndeatl^taiUi&  (af- 
^fitis  lilia  probantof^r^  aliqua  fnfft  fiib> 
AhtrnaoUa  » idefl»  quf  ali/s  prima  principia  prp- 
bciK,iJia1depe^eotiai  ab  ilf^f^ue  principia  ran- 
tuai«»&^eic'efs  eaidentUmadiplfcDntar  . Vnde 
proprii idrver^Ebimcmartbn fanc*  Hsec  verb 
duc  iqup  II  »*dr  fcquedtibot  libris  explicantur  I 
<Mla  non  ad.&  .niuerritii  Aint  { Icd  kI 
roSai  figurat^empe  folidaa  uJet , ant  talea  re- 

CQN»e41»S.«II.  PROPpS.  VII. 


Nam  $(nt  dugjcfie  i veln  (i%.xo,  nCjJktc, 

M tali  mod^aeant^r . P« Jucatur  Al^fqoe  Elhnentorum  decem  lihru  compreheH- 

ad  D >SrB  I vfquead  B/fl:  Iticatttj  BS».  Dem^  » ^ f ^ \ i ^ 

mediecaa  s n^afiumelar»  8r  ad  eam,  diflapeum 


ducatur  parallela  e.  r . poiUa  j^roduepet^  a|l 

In  |p;8r  B E (n  e . Aflumpmque  rurfus  medietate 
e F f ^ue  efi  minor  i qu^m  e d ducatuVali^aral- 
lelaH  I ».^ad  eam  rducatur  a pin  i»8r  BAin 
Itaque  Marfiematici^(lendunc»qubd  liiAd^a- 
rall^a  In  parallelam  ^ciniorem  du^j^^  flr  (em- 
per  in  minoresimmorerqutdifttntias  continuat^ 
quales  1'unt  AD»PF»jkFi;  ntnnquam  efie  ^r« 
ueaturas,^^pun^umc  > in  quo  f^^omn^t  • 
£o  quod  fpitium  Acfirdluifiblle;^  infinimm. 
Sed  boe  eft  dueere  lineae  lnn>cem  iacliliatu  per 
partesfemper  minores  > Be  conrcquenter  miooii» 
fidnorique  augmento  eas  prolungarc»  at  noo  per 
partes  «qualcsidterquall  additione  eae  contulua' 
re . Partes  vero  feipfis  pei^ub  mlnofca  ftfttem 
Methapbtfice  £xp.  i.  trpa.  l.  ^mifiaus  «.Non 
tutom  «qtialeStque  ipfo lenfii  ludicei^iiflltp  io 
quaQt  itate  non  rep^uoM  • 


EXPENSIO 


VII., 

V' 


t^e  Etememis  in  genere 

SVpra  nomen  fjemcoti,*  viraque  nmllca- 
trimus;  mod€^de  eius  difli^QUo » atqui  diui- 
fione  pcfageniiMm . *’ 

, Elcmentares  inftitncionet  d.rar  ijs  oUm  inuen* 
eas  collegerunt  amiquitda  aliqui  Hppocracea» 
Cbius  Leo  dlfcipulus  Neoc!idta,’^ettjdius  Ma* 
gnes»  Hermotinus  Colophogius  «7!>rooiunf  au- 
tem  Eucifdea.pvft^riftiibusiqaitcdm  longo  t£po> 
re  Aleaandrif  £cuifl'ec>vt  tplt^tur  Pr^l.l.a.c.4* 
cooHfHX:t  ^trum  > ffod  ok  ^dexo  motu  vrrd 
forfatt  tdfum  , qua  4 Tbedtetoteperta  /uerdot , 0" 
04  j^atcrcd  $ ifU4  4 priofiboi  moMiore  krdd^  otia- 
fsfnerHnt , ai  eas  r^egit  demonfirdiiones  iffoa  ate 
foeegm,  neeeoniU'ici  ^fians  j Vnde  etiam  Karaus 
iib.  Scho.  Matfi.  ceftaoir.  f^uUiu  paralog^^mm 
nail  * ^pcwda^rapbM  in  fprif  dementit  ^uciidis  ae* 
hiSt^uam^am  fiaeriin^ireetihui  ar.hnadmrti po^ 
tult.  Nec  foldm  Elementa»  fed  multas  alias  in« 
figoes  ucubrariones  edidit  quarum»  qu(  ad  not 
penienc'  unt»  fuot  Optica » Cacoptrica  » Mufiec 
ekmcQurcs  ioititutionca»  Pb^oomeiu  Datorum 


forum  tal^etliprOd  aginer  de  fro^orl/o- 
Ht\b^Snund'o  de  proportionum  fimi- 
dfjidint  r Tenii  de  quantllaiif 
Difireu,  c>  Continua  compa- 
rufione- 

PR^- Quia 'primis  4.  lif^Hs  ofteodit  figura* 
RAs»  mt  partium  lo  ipfis  fabarum  propor* 
tioneu^»  flr  1^ aquales » atit  maiores  »aut%iinQ* 
res  probat, l>rimo«ifldem  lineti  triangula  paral- 
lelogrima  quoad  le,  Secundo  lineas  quoad  carum 
Ipotentiam,  Tertio  clrculoa»Qaarto  allat  figura» 
Tlanaa  explicans  . Libro  ver6  y.  agit  de  propor- 
tionum fim)I‘tudine  In  genere»Scxto  de  propor- 
tionum fim^itudiae  io  quaotJtate  continua  » 
RepcIroorOdxim»  Nono  de  proportionum  fi* 
.%iUicndloeln  numeris*  Decimb  comparat qaan- 
'dtatem  Difcretaro,dr  Continuam»  Be  earum  pro* 
^^pordones compooic,  aiiaTqj  conuenire  cum  pro- 
portionibus aniaerorum.a]ias  non  conuenire  af- 
^rmatt&Jdeb  muneris  inexprimibilet » &irr»- 
Aonaiet  aflerit  » 8r  quamuis  palEm  agatdecfifc- 
^looe  figeranim,rc  cu  agit  de  conftitueodo  tria- 
mio  «quilatero  » quadrato »0rc.  Attamen  itt 
ipia  fwobarione  oftenditur » earum  partium  adiap 
uicem  arquaJicas»  rcl  quod  vna  alteri  fit,  vel  ma^ 
lor  I vel  minor . Vnde  femper  agit  de  proportio* 
ne  corporum  » vcl  eorum  partium  adinuicem  . 
Non  agit  verb  de  proportione  numerorum»  ^ia 

' inspfa  prolatione  numeri  ftatimagnofeteur  » «a 

numerus  fit  maior»  aut  minor  > aut  cqualls.  V a* 
dITuperfluum  erat  de  hac  re  demonftrationeni 
exemere*  Agit  itaque  de  proportione  in  ^nere» 
l»B.  8(4.  libro.  De  proportione  verb in  ^pe* 
cie»  eam  comparando  alteri  proportioni,  ideo^ 
de  proportionum  fimilitudine  5.tf.7.84r  p.libro» 
$e  tandem  lo.  de  qnaatttatia  Cmtlan«  * ^ 

(crete  comparatio^  • • 


TR 


■ T R A C T A T V S IV; 

In  primum  Lthmm  Elementorum . ^ ^ 

[IBER.  primus  Elementorum  agit  przcipue  d:  lineis  inrer  fe 
comparatis , quoad  (itum , zqualitatemque , & de  triangulis 
duplici  modo,  primo  item  in  fe,  comparando  latera  angulis, 
quibus  fubfunt . Secundo  etiam  refpedlu  aliorum  triangulo- 
rum , odendendo  quznam  (Int  zqualia , quz  vero  non.  Tan- 
dem agit  de  quadratis,8c  parallelogrammis  verfus  finem.  Agit 
autem  duplici  modo  quidam  (peculatiue  tantum,  ac  Theoricc,  quidam  vero 
Problematic^,  ac  in  ordine  ad  operationem.  Ordo'veroconfufuseft;nonq'ai- 
dem,  quoad  rerum  dependentiam,  cumaptiflirae  in  hoc  procedat  j (cd  quoad 
materiarum  diuerfitacem.  Siquidem  primo  agit  de  triangulo,  inde  de  lineis  i 
xurfus  reddit  ad  rriangula,  acc.  Nos  vero  hunc  ordinem  aufi  fumus  paululum 
immutare ; vt  etiam  Iccundus  ordo  (eruaretur  in  ipfis  rebus  rraiflandis . Et  quia 
modo  nominantur  latera , modo  anguli , angulos  nigro , alboque , vel  fub  nigro 
dillinximus  ; at  lineas  literis  notauirous  ,vt  magis  perfpicua  elletdemonftratio, 
& literarum  fere  eadem  repetitio  intelleiftum  legentium  non  confunderet . Sic. 
ca  vero,  & nuda  ponimus  Elementa,  quod  fic  ip(e  Euclides  ita  fidendum  duxit, 
vt  telfatur  Procluslib.  i.  cap.  5.  Praecipui vaddrea Geometricam  Elementorum  inflt- 
tmionem  e«w, nempe  Euclidem, admirahitur^ropter  ordinem,  O-  eleBiorH eorS, 
per  Elementa  di^ibuir,  etenim  non  ea  affumpfit  omnia, ^lue poterat  dieereifed  ea  dum- 
taxat, (jua  Elementi potmtordmetr Aere.  Vnde puto grauia per  fe,  8c  difficilia  pri* 
mo  ingre/Tu  effe  Elementa  ; vt  contra  ius  faciat , & iquitatem , illum , qui  infu- 
per  ad  augendam  falcem , aliena  vocet  in  Elementa , & ex  alijs  principijs  depen- 
dentia, & ideo  obfcurilBma , fle  altioris  ordinis , vt  tenebras  offundat  clariflimis, 
proponat.  Satiiifque  exiffimaui  fobrjc  me  agere , & neceffaria  folum  proponere 
coafulens  (imul , 6c  breuitati,  & claritati . 

tursdldempunaumci  eritque  fidum  triingii- 

Ium  ACB  rc^iljncuQii  tptod  ditotffe  * 


EXPENSIO  I. 

J)e  TrungulU  con^Uutndiso 

CVm  Triaogulum  prima  figurarum 

quaedam  etiam  inter  lineat  exerceri  nequac 
fine  eorum  coofideratlone>  &|cfFedHone  > idc6 
frimut  limes intrianguUiogredtcur* 

PROB,  I.  PROPOS.  I. 

Suptr  JUu  iinea  termhuiA  TrUngnUm 
d^niUterum  conflituere  • 

SJtlioca  B A finita  » Tuperquam  trianguloa 
arquiitterum  fit  conllituendum . 

Centro  ■ trahatur  circulus  iateruallo  a b tc  In 
poftulatis  conceflum . Iterumque  centro  a eo- 
dem iateruallo  a s ailus  circulus  tleferibatur . 

Sc  inierfecabunt  In  c 5 Trahatur  Igitur  ad  il. 
iudpimdum  intertedionis  c i pundo  b linea 
redaesf 8r  icemd  pundo A alia  redaAS  duca< 


PRi£ASSVMPTVM, 

PWmh  fupponendam  llneai  tradai  i dream- 
ferentia  ad  cetrum  effe  «quales  ex  didis.  Se» 
condo  quod,  qo«  funtarqualia  alicui  tertis  rede, 
effe  lineas  «quales  inuicem  er  l.  pronunc» 

Prob.  Linea  c b eft  «quali*  Jine«  b Yi  « dude 
d centro  • ad  pundum 


circumferentiz  a,8cc, 
* Linea  quoq;  altera  a c 
eff  «qualis  eidem  ab, 
ob  eandem  rationem  , 
quod  dud«  fint  k cen- 
tro Aad  pundacircu» 
ferenti^  c , & b ; Hrgo  cdm  line«  tertis  a Bi  duo 
crura  A c,&c£finc «qualia,  erunt  & inuiceoi 
«qualia . 


PROB. 


Vt 


Vf 


T 


T R A C T A T V S IV. 

fROB.  11.  PROPOS.  U.  Eae.»». 


D*tis  tribm  ftrtibia  in  vna  riFl* , tjHittm 
diM  fimul  fumpttt  rtli<)id  mtdia  fint 
maiores,  conUiutm  triangulum  ha- 
bens aura  illis  it^ualia. 

Q Vntditc  InrcaiD  » pirtti  o n.  & • r.  k i f 
^«qualet.li  ka  placuerit, (i ngulf  Gugulis  a.c.b. 
Debeatque  rriangulam  coitUitui,  cuius  crura 
difiis  partibus  fiot  xqualia  . 


Paftucentroin  f circulus  ducatur  Intemallo 
» a . Iterumque  fafto  centro  in  o intcruallo  D o 
circulus  ducatur  , qui  fc  intcticcabunt  in  H. 
Duais  Igitur  ad  u reais  r.  u.  & s H erh  fMtm 
trian^nUm  CHS  . Caiai  bafii  tfi  n r pars. 
Uret  c H tqtclit  c V tlleri  ptri:,  &rn  tersit  pte- 
si  F B . 

Probatur  j quia  funt  du*  d c , S;  c B xquales , 
etpote radii  eiufdcm  circuli dnai centro  c.  Sic 
quoque  dux  F H • fr  F E funt  xquales,  erpote  ra- 
dlj  eiufdcm  circuli  duBi  centro  f .-Tertia  autem 
e F eadem  , qux  prids . Ergocrurahuiustrian- 
goli  e F M > tribus  partibus  linex  Dc,&0Fs8r 
F e funt  xquales . 

Qubd  autem  circuli  fe  debeant  Interfccare  ; 
patet  ea  conditione  , quam  pofnimos  in  propofi- 
tione;  quod  dux  Dc.dcFB  reliqua  media  fint 
maiores  fimul  furaptx i<pia fic circulus  fh,  & 
e H in  linea  o Fenus,  vbi  alter  ett  , fecuodilm 
aliquam  fili  partem  cadet : Vnde  neccITaribdeoe- 
&t  ad  B,  dum  alter  eaie  ab  altcro,fc  intctfecablt . 

PROB.  III.  PROPOS.  III. 

• Dato  triangulo,  ei  triangulum  rtquale ai 
altam  pariem  conHituere. 

Ab  antecedenti  Propofi  emergit,  quod  dato 
triangulo  ABC  polEt  fieri  aliud  trlan» 
tuiti  BBC  luper  eadem  bafim  ac  alteri  xquale . 
Intcruallo  s A deferibatur  circulos  , * interual- 
lo  c A dcrcribatot  rursus  circulus  ; ebi  ergo  fe 
Interfecant  in  h 1 punais  a,  kc  ducantur  reae 
B B , k B c,  £r  entftCtum  niarptlm  i H a xq«u- 
letrunxoroae. 

Probtturlatcra  enim  funt  xqualia;  Nam»  a 

crus.k  » H crus  funt  eiufdem  a i Btadl) ; Ergo 
xqualia : Sic  fc  A c.k  c B crura  funt  eiufdem  cir- 
culi a a B radij  I Ergo  xqu^ia . Crus  eerb  » c 

(oinmiinc* 

aatem  fitigali » angalit  erunt  xqoales; 
Kana  «Itquit  eft  iiurquilts  jSitV.g.sCH 
fic  maior:  ita  vtBCQ.niger  dicator  angulo  rca 
rqoalir  • tamen  lacera  Hnt  lateribus , fingula 
fingalif  trianguli  bac  sqoalui  Ergosq^  aut 


a>e  «quale  t a a Ced  b a eft 
squale  cruri  b h$  Ergo  etiam 
BCLcruiefTet  insquale  cruri 
B H > minus  maiort ; quod -dTe 
nequit . Ergo  omnes  quoque 
anguli  erunt  «quales  t Cura 
idem  argumentum  (ic  de  reU* 
quifp qu6d  vero poftimut du« 
cere  circulu  loteniallo  datoi 
& centro  V g cthocpoftula- 
uic  Eucl.  & iecic  in  prima 
propof.Na  in  ducendo  pofte> 
rlori  crure  acquiitteri  triaor 
guU  interuallum  aflumpfit  idem  ■ quod  prius  fa- 
Ao  alibi  centro . 

COROLLARiVNf. 

Hinc  eft  Yniuerfaliter»  qubd  fideturtrlao» 
gulum  habens  duo  cruci  innlit  eidem  bafi. 
V.g.  BC  Ttl  «quali , 8c  crus  vnum  tni  ,•  alterum 
alteri  fiC  «qdalc , qu6d  8:  triangula  fiogolii  an- 
gulis infiftentibus,  ijfdem  latenbus  «qualibui 
erunt  «quilistSic  anguli  ad  c erunt  «qualcsj  ^la 
«qualibus  b Hi  8r  b a cruribus  infunt,vcl  inullut. 

PROB.  IV.  PROPOS.  IV. 

Ddii/mangu/umt  ^ijHicrurumque 

trtangttlum  btfAriam  (ecare» 

* Cit  datus  angulus  i a c.  qui  in  duo  fccSJus  Ht 
centro  A Interualloid  I bitum  a b ducator 
circulus  B V D»  8r  fecet  crus  ac  io  r>»8f  reda  du- 
catur BD.  Fadodeinde  centro  inD  intcruallo  o a 
ducatur  circttluiidr  idc  liat  in  b loteruallo  b a.  Ec 
a pundo»  in  quo  Te  interfecit  in  e ,ducantur  re- 
d«  B & » ^ t)  ^ • Apundo  deinde  a,  ad  B ei  poft.i^ 
ducatur  ab  . Dico  an^ttUm  apud  a q|?e  med  um 
jcSiim  , m dlctaretMue  nljiram  albd  tfse  dtjtulem. 
Probatur . Quta  a d , & b a , ttpote  duldctn 
circuli  radij  funt  «quales  $ 
&-Bseft  lioea  «qualis  linex 
B A ob  eandem  raciooem>ncc 
non  B D » ipli  A o.  Ergo  ctU 
erunt»  vt  illa  a D > & b a»  in- 
ter fe  «qualia  hac  poftrena 
crura  b e » & e D.  Ergo  tril- 

E*  1 A DE  fuper  eandem 
A E . ei  pr«c^  erit 
«quale  triangulo  E b A.  Ec 
M Heut  finguia  lacera»  liogtUis 

lateribus»  Cic  8e  anguli  finguli » lingulis  angulis  { 
Quare  artgulus  niger  erit  «quaiis  albo , apud  a. 
Dico  fecundo  bafim  lolnduo  fedan  . 

* Prob.  Nam  ; fi  non  eft  fcfta  bifariam  ,erlc 
pars  altera » vel  maior » vel  minor.  Sit»  V .g  maq 
ior  H 1 » qup  > vt  eflet  pqualis  » debaec  efle  h v » 
fr  ducatur  ab  V linea  VA  . 

Qu^ro»  an  V a fit  «qualis  A d»  tcI  non?  Si  n5 . 
|ani7umut  extra  pr(rupofittoaera : Nam  ad»  Se 

A Bpr«fuponlmns  «qualia  crura  : Vtpotc  Iloce- 
Jis.  Siverbxquatv  A crui  AD.  lam  habemu* 
vah  triangulum  «quis  cruribus » fingula  fingo- 
lis  corrcfpondentibus  trianguli  a h D » & bafio 
coramunis;  Ergoetiaimanguli  ex  preced.cmnc 
«quales  . Quare  angulus  apud  a inter  v a»  de 
ah  erit  «qualis  angulo  maiori  h ad  nigro»  8e 
cooTequenter  albofibi  «quali  bah}  pars  toti* 

2ubd  efie  nequit,  bafts  b u aan  tritmnor 

afiUDtJed^eHaUt, 

' ^ •Pro. 


IN  PRIMVM  LIBRVM  ELEMENTORVM.’ 

*•  l»rob. » . pars : QuM  etiam  trUngqlum  i A o f""'  *«“»'«  »' 

nuper  f-duin  Hc  bifariam  feanm . Nam  eam 
omn»  duo  crura  trianguli  b a Hp8r  B A Oj  vnum 
■ A • vni  A » , aralM  • H.  alteri  H ocorttfpon. 
dcQtt  fiot «qualia»*  bafii  H A cd<nun«»«rat  tra- 
gula lp&  ineerfe  x^ualUpex  pr^c«d.'MH,&  «ad. 


L E.L**»nri  ^ 

Piobat.Qooniam  funcxtjualcs  vnl  tertiaroE* 
• linea  a » ex  etfeaiooe  luxca 

pnrcedens  Problema « flr  f D 
fegmcntum , rtpoic  radtot 
ciufdem  circuli  centro  d du- 


expensio  il 

De  lituis  fecaniis . 

LIeetllBe*eIrelno  feetri  poffint , & «qoalci 
alTaml  I fc  i««  pol»»'" 
aamerari  | n liceret  lineam , ad  placitam  fan- 
dam ducere.  Id  tamea  noluit  Euclide»:  <tei«a 
Tt  aduertit  Taitalea,  poterat  odcndi  j fc  ipfe  »o. 
luit  oaendere , guidquid  oftendibUe  fuit . 

PROB.  I.  PROP.  V.  Eue.a. 

J idio  pimllo  Itu  ttllu  dqtulemielltm 
ducere  . 

Sit  linea  dati pundUt»  » e , & datum pun- 
aum  A . Oporteatque  ai»  illo  ponao  A du- 
«rereaam.  ,uj 


pundum  extre- 
mum illiut  lines 
punftacs»qu{  da- 
tur f cum  punftn 
A dato.  8f  fiei** 
nea  coniongena 
AB.  Superque' 
eam 

triangulum  ?qai- 
'fei  laterum  i n a t 
^ I>ciade  puftoB» 
qaod  conifidum 
cft  ad  A,  Interuallo  • c fiat  elrc^.M  • * ftctt  » D 
Btoduaum  latua  trianguli  in  e . Centro  polta 
p Tertice  trianguli , Interuallo  prolungitl  lat*. 
rl»  E n circulus  deferibatur.  Pottet  latua  aUe- 
tum  B A prolungeturTCiue  ad  hanc  f^ndieir- 
cuU  ptripherUm  E c » . nemp* 

St  rrir  A t e»  liaea  , .fwl»  I"» 

^ftobatur  linee  o f , 8t  » E funt  squalea.  Tt^ 
t*  radi)  maloria  eitcuU.  Vnde  demptis  crunbue 
«quieturis  triinguli  d A , & D > . tefidup  por- 
tiooes  remsnebunt  «qoales  e i t *e  a s ex  pto- 
nunc.  I.  Sed  etiam  1 1 . ft  punaata  • ci  xtpote 
radii  minoris  circuli ; (unt  xrjvules  . Ejjo  dup 
^ r , Sc  A c squales  testij  n E > Inter  w erunt 
«quales  • 

PROB.  n.  PROP.  VI.  Eue^. 

Dushutlttis  lineis  'mteijtudAiu  ie  mtieri 
sts^mlem  nunori  reHsm  Untetn  de- 
tttJtete  . 

Dtout  d«B  rea*  A I minor,  e » mtion  t» 
idxu  ptzcedeiu  Problema,  Tt  ponaatjU* 
IMS  , & circuli  oftendunt  1 punao  > dMita. 
«qualis  minosl  a » line»  o E : Et  ^citur  citro  • 
Interuallo  B E circulus  t qui  feeet  o Eia  I; 

jgfmum  nesv^^S^  tii 


ai . Ergo  etism  (unt  inul- 
Ip  cem  xquilet  A B » df  O * • 
i patet  itaque  quod  lines 
I I rcAs  in  uotum  airumuntnc 

g ^jr^lct  jqtfta  fuoc  eiufdem 

circuli  dtametrig  quod  forti 
Intendit  Euclides.  Btideb  ‘J*  j,*" 

ftulits  exquirere  . tauquam 
hic  proprietatem  «qualium 
w i^uod  fciUeapotenoa  fint  ciufdem  eisenU 
femidUmccri . 

PROB.  III.  PROP.  VII.  Eue.». 

DslMU  retUm  lineam  finium  tifariam 
fecare. 

C It  lines  reaaWati  a » i q»*  «o» '"‘'""T 

S extendatur)  dequ*  in  duas  partes  «quales  fit 
,_pexicnaai  ) ^ j,u,denda . Super  cara 

fiat  triangulum  «qulla- 
Krum.Ex  ptop.I.A  B c. 
Cuius  angulus  c bifa- 
tiam  ex  ptop.  4.  dinl 


datur.  Dtce tineam  A n 
ia  Stat  parui  tiitaltt 
tf/eSam. 

Trobat.  ^ula  in  pro- 
p^.Ula  4.  'ollenfum  cft 
Umentum  d 1 bafi* 

A n Auale  fegmento 
A D eiaidem  s Ergo  In 
dnu  parte»  aequale»  fe&»  eft . 

expensio  Il.l» 

De  tinearum  fe  langentinm  fim  . 

a-k  Vo  »d  fitum  line?  eonfidetutf  ^ » 

Omu  prout  figar* 

^JSSWuut  j qu«  fuot  10  dupttci  dlfftten  la, 
•li«  patuli* . qu«  nunquam  fe  “"8"“  * 

in  inanitum  produ^  .•  **'*  1 muTr- 

»el  ^tenrptodua*  feungant , «t  de  Ulla  ler^ 

mo  In  przfenti  cft  . 

PROB.  I.  PROP.  VIII.  Euc.tl. 

Dati  reBi  linei  i finnUo  in  iOa  dat»  Itneam 
reUam  ad  angui»  reBos  excitare , 

T|  Ea.  Hneadetur.  1«»' C'*  V 
R aum  dquo 

Eledo  ponao 
alum  in  n.  V.g. 
In  a . Ex  prop.o. 
Portioni  c E au- 
feratur jqualia  ad 

alteram  partem 

g D } itA  Tt  C lit 

E B piiaum  medium. 

Bt « ^ pr<^.^«.  foW  ‘ H 


■ V cwm  C,aq»o  inw.|— r - - 
dcf.  IO.  deferipu  eft,  fit  «»«cnda^^^ 

r 


T 
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;*'r 


c<]uiUcerum  confUtujtur  d e f . ^£t  i puo^o  t 
ad  9 reda  docarur  ://4^raiof  mjtnet  fitpetit6um 
d4t  A B pcffifntiUularJer , 

Pr.ibaiur  ^ritt  c e i & dc  Tancarciuaria»./^  i f 
eros  alqpri  f o } bafis  rer6'c  f commaois. 
£r^  cotum  criaflgttlum  nigrum  coci  albotrian* 
gulo  eric  «(jualc*  etiam  quaad  angoiot  cx  dorpll. 
prop.  !•  Angulus  itaque  nige^i  efl  squalis  albo 
apud  c exifteoci}  Idcoque  f c eric  pcrpcodicu-* 
lariss  cx  deGn.  ^ ^ ^ 

PROB.  II.  PROP.  IX.  Euc.i». 

Siper  dtt4m  rtflMi  infnitiimid4to  .pun~ 
ffoytfUodineanonfitfptrpemiicuU- 
rem  reUitm  ducere . 

HAnc  lineam  indcGnit^vuIe  elTe  Euel.quia» 
n cfTeC  nimis  breuis  polTcc  euenire  » cir* 
culum  ad  operationem  neceflTariam  ipramnon  fe* 
care  ; velqu&d  pundum»  tea  extra  eam  eilec  po* 
Gcam  t vc  ipfa  prolungata  in  illud  incideret,  8c 
iic  circulus  nece(Va>^s  ad  operationem , veopor* 
tet, duobus  pund^s  no  recaret,Tt  G ciTct  Itnea  p fo 
fr  pundum  h:  iuque . 

In  pundodacoci  quod  in  lineaoon  eft,  Gac 
centrum  cledo 

! <5 


D <L;XS 


radio,  fr  interua* 
lotali , vc  redam 
cbtaro  AH  fecec  in 
dnobus  pandis 
A,  & B * Et  ab  IU 
Iis ' ducantur  ad 
pandum  c dos  red«  ac  ,■  s , Dethde  cx 
jtropof.8.  ea  dinidatitr  in  duai  panes  squales  in 
Dj&duda  CD*.  B3  ,ifH^  in  propof  prcmlttitnrp 
ipfiA*  pet^p¥»dkMUrit  • 

probat.  N^m  trianguli  nigri  crus  d b aherlus 
triaguli  albi  cruri  a d ex  coftrudione  eG  ^quaTe, 
8c  item  crus  c 9,crQri^  c rtpote  r«dij;Bafii  vero 
D C communisj  Ergo  totum  trlagtilu  nigrfl  etiam 
quoad aogulos  toti  albo  ellstmale  Vnde  angulus 
niger  ad  o correfpondcti  alb^ad  b eric  (qdaiis » 
drldebex  dcGiulo^l^ccriiprvpeRdicidar.i*  . 

( 

THEOR.  L PROP*  X.  Euc.lJ.  ' 

Cum  Ttfia  lineu  fufer  ttBdm  coufiftfns  4»-i 
gutosfdcit  y aat  tluos  rcBos , autdtm~  ' 
hus  re^Ii^  dquaUs  effeit . 

...  , . 

INcipIt  hic  fola  fpeculatio,  «r  primam  pro- 
prieucem  liocartup  /c  tangentium  demoq- 
ftrat • _ _ 

Sic  Itaque  reda  a » ,fap«rq»aoicoofiftatCD, 
Sc  fi  quidem  anguli  hinc  , inde  funt  squales  » fu- 
mus extra  qusfitooetD  t Nam  es  lo.dcGq. 
•ngulireduuoc.  Quod  fi  aaguli  Uli  fiat  ins» 
quales:  Dicit tameoJGucl. duobus  redis,  fimui 
fiimptos  efiie squales  . Quod  vtoftendat , impe- 
rat rx  grOpe/Cp.  a pundo  c dato  erigi  perpendU 
colaremci. 

probatur.  Quoniam  ex 7.  pronunc.  omne 
tofum' efi  sqmle  omnibus  fuis  partibus  fimul 
fumpeis  / redui  angulus  B eric  squalis  ni- 
gro , df  albo  , vepote  fuis  partibus  : Si  verb  ad- 
das , cum  redo  angulo  1 c b.  tom  aIbo,&  nigro, 
fugerrimum  aci  reduai  f eficktar » n aibui 


n1ger,&  nigerrimus  addltot»fiat  sqaalac  duobus 
redo  1 c^B  , 8r  item  eidem  nigerrimo  ci  adiliio , 
exa.pronttnt.  qubtl  memoria  tenendum^ 
/Progrefit.  Rurfus  Angului  acd  cx' eodem 
prjnunt.  7.  efi  gqualis, 
vtpbte  ruiB'pari>bus  angu- 
lonigr.a  ico,  nigerri- 
mo A c 1 : quare  , fi  addas 
'vtrirque  angu]§''albom>  ef- 
ficietur , vt angulus  acd, 
R*  angulas  atbus  ad  cfinc 
sqoalestribuaalbo,  nigro  , & nigerfimoad  c • 
lam  itaque  videt  angulum  ic  b redam,  8e  ol- 
gerr-mumitem  redum  , vtprius  probatum  eft» 
tribus  albo  , nigro,  & nigerrimo  efle  squales; 
RurfiiTque  , vc  modo  dixi,  ACDobtufum  , fir  al. 
bum  aeucum  fados  i liniioc»  tribus  albo,  nf. 
gro » 8e  nigerrimo  item  efic  squales,  vt  modb  d<. 
monfiraui : fed  qup  eifdem  funt  squaUa , 8c  inter 
fc  funt  squalia  ex  i.pronun.Ergo  «1^11/«'/  a c d,& 
albus  ad  c funt  s!ij^a'a  argaltj  duobut  1 c b rt8o  , 
& rc3o  aixn  rimo  a c t . 

COROLLARIVM. 

COUigequofcumqueangulos  fuperredatai 
pluribus  lineis  infifientibus  cBedoi  cfle 
duobus  redis  squales  * ficuci  ht  tres  albus , 'ni- 
ger , & oigtrrimus  duobus  redis  oftenfi  funt 
squales. 

THEOR.  II.  PROP.  XI.  Eue.14, 

fiad  dliqium  reHam lineum,  utq;  ud  eira 
fundum,  dun  red/tlmeue  non  ad  r^dem 
fanes  dudte,eos,^ui  /uni  detncefs  angulos 
duobus  redis  4-juales  ficermn  mdire~ 
dumeruntinter feilbelineitredjf.  ■ 

ELigendum  elipundura  c In  linea  a b , Ir  ab 
eo  dus  lines  irahends  funt  In  diuerfis  par- 
tfsi»  Idefi  adoppofitax , vt  funt  d D , & c E . Mo- 
db  inquit.  Siiut  linea  angulos  t qu;  ex  eorftm  tran» 
dioae  nafcMHtur  ,diqueles  duihut  rcWs^uefint , se* 
S^4rid  craxl  ia  ditedam,  & vnitem  hneam  rc8m 
contimmabunt,  H^c  verb  rr'^)>ofit  o conuertit  fii- 
pariem , ibi  enim  pfobatum  ell  cx  redis  Hneit 
oafceoies  angulos  dib-  re  eirc  squalrs  duobni  re- 
d<a>  bicprnbatur  linc.as  i/7<i,  & m diredam 
pi/irji.forej  fi^nguloi  ^ quos  bine»  inde  faclunC|| 
cum  ImcA,  lupcr  quam  cadunt,  duobui  redix 
squalca  leccrittt. 

3.  Probatur.  Naiq fi  anguli,  quos  fuper  Hoeaf 
CE  , &CD  fa- 

cUca' duobuir 
redis  funt  s- 
quales } ficutfr 
illi  r quos  B c 
efficlr  { 8e  ta- 
mCDDC,  & CE 
in  d.'redum  ao 
funt.  Linea  DC 
proloogau  Don  coincidet , nec  fuper  lineanrc^ 
incedet : Sed  vel  fupri , vel  infra . Cadat  V.  g. 
fupra,  & fit  DC  I r da,  prout  inquiuntaduerla- 
ri)-  ItaquBCAfurvi  DC  1 cadens,  vtpote  fuper 
redaoMSgulos  o g;.rr  mum  Dt:  a,  & album  aq\ 
duobus  g^is  sqiuksc£cicc  cx  prgccdcti  Prop, 

■ • ^ Verum 


I 


mnltiDlIcatr^A^,  . '**'l“'*‘ 


* » fif  ractre  AC  iniiAenc 

nuTol’*":!'-  P-““’»‘>«"'.--.  «»:p.l 

nun.  oraoes  rcfii  fine  zqiulci , tmergie ; vt  roin 
•ngnli  fa&t  ab  a c Infiftciue  fupcr  lincm  aci, 

r''“"T  «aam, quale,  fu», 
wemoiu. , Si  albo. , quani  anguli  affeai  ab  ea- 
*m  A c caaente . S:  infiilenie  fSp„  D c , & c n. 

^cm  cITc  «quale» , «pote  omne»  duobui  refil. 

^ale.iSlitaqucaufera.DCA  nigerrimum  ab 
^fqpe,  r<manerene  «quale,  albu.  tantum  , 

^ . nempe  par» 

wti , ^od  efle  non  poteft . Aft  fi  dica»  in^ca. 

*re  lineam  prolungaeamoc,  eodem  argurae.- 
to  perorgeri» : vnde  oportebit  coniiteri  j qu5d 

>aKMmit4cam  diripiantur» 

THEOR.  nr.  PROP.  XII.  Euc.lj. 

Si  Jiu  hnea  fe  mmuo  (ccuerint ; an- 
gulos ad  verucem  aquates  inter  fe 
efficient. 

PRo  an^II»  ad  aerticem  intelliglt  eo. , qu| 
iuita  loterrraionem  libi  t^pobti  fune  ,\t 
«i  in  duobut  linei»  fe  interfecantibu»  a c/b  i o. 
•ngnlu»  nigerrimus , «r  albo»  K . 

Piob.  de  anguli»  obtuli»  primd  ex  Propof.  r». 

. , Cilm  linea  a e infi " 

^ ^ y'  Relfnper  lineam  AC, 

- laeiet  angulo.  Ino. , 

nempe  album  e 
nigrum  duobus  re- 
- Ai»  «quale.  • Rur- 

, '.1®'*  'eSi  c E infiAIt  fuper  redam  a d fa- 
ciet hem  ex  eadem  lo.  Propolitione  angulum  nl- 
grum , atque  nigerrimum  «quale,  duabus  refii»: 
Omnes  verb  redi  funtinuicem  «quales,  exia. 
pronunc.  Vnde  , Sr  duo  albus  a,  » niger  angu- 
li, duobus  nigro  eidem,  & nigerrimo  «quali- 
tate  commenrurabuntur.  Aufer  itaque  angulum 
’'"'|;‘I“'«niuodum,*  annexum, quia 
^ ab  Ttrilque  abRuliOi  j ex  }.pronunc..,r»t». 
‘utuoi/  apud  B,  8e  tixerrimu,  remanAit. 

SimilPargumenti  fpecie  de  aoguU.  acuti»  ne- 
ri», qui  funt  niger  , & albus  oppolitu»,  cum 
etenimAE  reda  infiftatredzBDjfacieteipIo- 
pol^.cit.  angulos  duobus  redis  «quales  ; nem- 
pe^ufum  album  E,fc  acutnmalbum  : Qu6d& 


|.  „ ' V"— rcM.j  »ro«dUt'/ , fWamqucu 

® «rminantes. 

nihil  aliud  efficies,  quam  diuidcre  in  multis  par- 
tes qnatuor  angulo,  dido,  ad  i conftitu.os , qu« 
omnes  limul  fumptf  totis  fuis  a.lfquantar;  Cim- 
queilll  anguli»  quatuor  redi» lint «quales;  hinc 

pundumcooCftcntesquatuor  foldm  red»  fint 

pi^um  confillens  non  ,nili  quatuor  'redi»  mi- 
guli»,  poterit  «quiuaJcte . 

expensio  IV. 

De  /nroprietatiins  Triangularum. 

*y  R»nSnl»P^uot.autconiiJerarlinfe,  auc 

alii.  Suatenus  comparantur  cum 

fid««,s"”*  '''  ''■‘"8“’"  ‘"'‘■‘«'tt  con 

T H EO  B.  f.  PR  O P.  XUI. 

S'ffi»t^gulumiui,IJtaumivtcrut,crmi 

6»  alterum  enes, alteri  fit  aqualtiaagulus 
^uoqi  ab  illis  cruniusclaufus  angule 
fn  aquatis.  Bajis  quojierithaji  aqua- 
tis,  O-  lotum  triangulum  toti. 


a ...«M...  •vubuiui  _ 

preftabit  »Bcadensfuper  ACi  QoaproptTr  an  - 
gnlus  niger  acutu,  cum  albo  obtulb  E , ficdt  » 
angulus  albu»  acutu»  cum  albo  obtufo  s , eiimc 
«qnale»,  «pote  duobus  redi»  «quale»  . Aufe- 
ratur communis  obtufu.  ;dbns  e ; temanebuni- 

^ albu»,  & niger  acuti  «quale».  ' 

COROELARIVMI.  ’ 

EX  lententia  Procli  colligit  primo  Euclide» : 
iiaeaijifccaaui  facere  tjuatuar  au^oiai,  aua- 
U»rrc7u<qa</cr  j namiademoiidratioaeollcn- 
Utaa  ell , nigrum , Se  album  e effe  duobut  redia 
apoale»  j ficut  Se  olgerrimui  cui^o  aento. 

C O R O L L A R I V Hi  II. 

:p  T hinccolUgltut  Tequodo , Omaet  aucteiut- 
X-  jacaaguler  ,q«;  ehtaaliqiKi  fimBm  fieri  fejt 


■ * l. AI,  t criw  Icffiipl 

A nJ/Flc  ''"®  *^*  ■ • * ‘ . Ditp  alfim 

«m  AdaiW- 

f tobatur.Nam.fi  bafi»  bafi  „on  eft  ,gu,li,.fit 

^or  A»,  qap.Et  eflei  t1“»“ 
le» , dtberee  elfe  V.  g.  v a t 
Tunc  qupro  dudi  radi 
V 1 ; an  hpc  iii  «qualiu  cruri 
• C;  Si  ooo  cR «quali»,  eft 

contra  bppotbcfim.  Siyetb 

eft  «quali»  V I crus  cruri  i c, 
Um  habemui  triaqgulu  v A l, 
Snod  habet  enui^rui  vi, 
*q“aic.4r4jterum 
» Aaltcrl  A t ibafimqiie  v A 

IX” *9“t'c°*a^/^'’lu» 

suit;  C4m  nigee  fit  eiu»  p.r»A  ille’! * , totur* 
&Jdem  conttxe.  argumentum,  fi  cru»  a t fi^ma! 

dcnloS^tlo  «IXI!"*'  * “P'"'”*  * 

TTIEOR.  II.  PRop.  XIV.  Eae.f. 

Aaguli  jfofcelium  triangulorum,  qui  funi 
h^pfr  kafim , Jitnt  inuicem  deludes» , 
prodatis  eruriius,angnl,  ilffia  hffim 
funt  etiam  inmcem  aquales . 

C I Tfiangulnm  duomm  «qualium  crurum 
^ A » c , «t  ea  duo  crura  producitur  a aio  p,le 
t ^ A V * PfopoC  »D,Src  aporaones  ad> 
iQOaf  nanciiiuicem  j 8c  tc&S  con» 
JSngantur  punda.i,  * e , ficoe  linea  n c pnnda 
• - - - o, fcc. 


rrobie.  tecqad 

A 


i»  TRACTA 

D I & C « Dle$  dniuht  fuper  htfm  b c apttd  c 

ejfeinul^m  «fiiWr/ ; & ang^tcs  itfrs  bsftm , >r  fe^ 
PtUi^er  m^et  Mdcefft  ^tfuMUs, 

Probic.  fec^ada parti &con(sdierentur  dac> 
frocAi  UQ^am  dao  trlan* 
guU;  qoz  vt  uU  racionc  cogi* 
tareotur  fecimus  feparata*  re* 
pUcaodo  Ifi  ipHs  triangulam 
idetn  Itofcclum  bac*  Quo> 
niam  itaq;  anguli  ad  A In  tria» 
gulo  fcminigro,  dralbo  fune 
«qualia  »& crus  voum  B A val 
^ A c ex  hypotheft  alteram  a v 
ez  eflTedlone  alteri  a d eft  «quale  | Ergo  ex  pr{< 
ecd . B F baHs  baii  o c erit  cqu^it»6r  totum  crlatr 
golum  feminlgnim  toti  albo  erit  «quale. 

Pcogr.  B.  Deme,  bac  triangulum  ab  vtrifqt  & 
qu^  reiiduum  eft  x* 
quiHuro  > triaguloram 
nigrum  albo  b d c erlc 
5 X / I \ «quale : Qnare  i & tfx- 
> e gftlui  afj<r  fld  c , Cjr  /r- 

mUlbui  DBC  eriuil  «- 
msUt , tfui/unt  infi* 

iF»v  Anfii»  «iij;. 

prob.  I.  parS  • Quit  triangulum  a c D trlao* 
«ulo  B A F eft  «quale  ex  I,  parte  probat,  erit  angu- 
fus  apud  B totsS  angulo  apud  c toti  «quale.  Et 
eadem  ratione  p^rs  nigra  apud  b parti  c cruce 
£gnate  erit  «qualis  ; qu6d  triangulum  nigrum 
flt  (quale  albo  BCD  . Ablatis  ergo  partibus  c* 
qualibus  angulorum  nigra»  dr  c cruce  Egnati  ab 
ungulis  totis  arqualibttti  evpofl.  i-rmantbimt 
«(«a/r/  «nj^u/i/uprtf  bafim  refidui  apud  B»  8rc;  ni^ 
nUrom  CBA»firACB,  quod  erat  oftendeadMOlr 

COROLII^ARIVM. 

HIne  emergit  triangulum  «quilatenim  babe*' 
re  omnea  anguini  ^quales  • Prob.  Nam  cu 
duocrura  AB,& AcHnt  fqoalUtanguli  fupra  ba- 
fim c niger  » b albus  erunt  (quales  ex  pr(ccd. 

Sic  quia  duo  crura  AC  CB 
^ funt  (qualia  angulus  femini* 

niger  apud  a»  8e  albus  b erunt 
^ «quales . Duo  Itaque  anguli 

^ leminigcr  A • dt  niger  C voi 

Bfc— — Q tertio  B funt  eqoales)  Ergo  ex 
Proo.  1.  sut  (quales  inuiccm. 

THEOR.  m.  PROP.  XV.  Euc.tf. 

Si  in  triangulo  duo  anguli  aquales  ii^er  ft 
fuerint  i &•  fui  aqualibus  angulis  fub- 
leifa  latera  aqualia  inter ^ erunt. . 

LIect  hoc  Tbeorema  fadUter  poffit  colligi  tb 
antecedentli  tiia  fit  conoerfa  etttfdempfo* 
pofitio  nihilominus»  quia  aliqy(  funt  propofitio^ 
nes » qu(  conuerti  nequeunt»  ex  logicis  t Po- 
nendo  predicatum  loco  iubie&i;  eo  qubd  prfdi- 
catum  fic  minus  riuuerfide  fubledo ; vt  h(cum- 
nU  bomo  tfl  animal  » conuerti  nequit  , 8e  dici « 
emae  ammat  efl  homo.  Cum  animal  magis  pateat, 
quam  predicatum  hominis  i fcd  dici  dcbet»<(/i(i«ud 
XNima/  aji  hdnn . Ideb  confueuere  Mathematici 
edam  conuerfas  propofitiones  oftendere  > rt  de- 
fnoqftrent  Ulat  propofitiones  conuerti  feruatt 


T V s iv: 

quantitite » Ar  qualitate  earum  $ nimirum  efie  af« 
firmatiuas»  8r  eodem  pa^  Tniurrfalrs»  c6uerf(; 
^priuscraor;  qubdeuenit  in  ifta propofitione. 

Dicit  itaque  Euclides  , quod  fi  fit  triangulam 
BAC»  cuius  duo  anguli  fiat  (quales  B niger  • dr  c 
femtalbus  $ latotafkhttnfa  a b jmits^ro  » 9 

A c aifro  annalia  inter  je  erwit , 

Qimd  fi  aliquis  neger;  Ponatur /quod  BAfic 
crus  maius » quam  a c » dr  ideb 
quod  ad  hoc » vt  fit  (quale  de- 
beat efle  B D . 

Probatur  Itaque*  quia  ID 
eft  equale  cruri  a c ex  aduerfa* 
rijs : Crus  f «rb  bc  eft  commo- 

C ne»  dr  angulus Boiger»  corn- 

munis  quoque  , tim  triangulo  nigro  miooH» 
qoim  femioigro  malort:  Ex  prop.i|.erunt  tril- 
gulu  nigru  BCD>drfemlnigerBC A«qualia;pars 
nigra  coti  b c a , quod  efte  nequit . 

COROLLARIVM. 

S Equitur  ex  hac  propofitione  omne  triagulum 
«quiangulum  efte  q«oq;arqaUaterumiqu6d  ^ 
conuerfum  pr(cedentts  Corollarlj  > cbm  enim 
anguli  B albus  ip  fig,  pr(ccd.Cor^«  dtc  niger 
fiot  «quales  » latera  a b » dr  a c erunt  «qualia  9 
Item » cum  angulus  a feminiger»  dr  angulus  b al- 
bas fine  «quales »etiam  lacera  a b » 8r  b c erunt  a»* 
qualia:  Quate  omnia  latera  erunt  «qualia» 

THEOR.  IV.  PROP.  XVI.  Euc.7*  * 

l4  bafit  altemus  trlauruli  termino  cruri  dlfie^en** 
st^alif  linea  , & ab  altero  extremo  tdterie^e 
alia  linea  aoiulif  non  dijcedet » ^ua  lenui- 
net  ad  alind  punfhtm;^judm  ad  yertieem 
prioris  #ri4»j;«/i:dBiiiwsde»eryli  mu- 
dem  partem  linea  ducantur  * iu 
cTHra  eonueniunt . 

MVlc(  reqniniQcar  conditiones  ad  hoc*Tt 
Theorema  Ttrificeturi  Prlmb  > quod  li- 
nea «qoalis  cruri  exeat  ab  eodem  extremo  bafiis  ) 
Idcoque  c a , & B D fnnt  zqua- 
L ^ les  { Sed  non  exeunt  ab  eodem 
punAoc»quod  requirit  pro- 
poficio » df  ideb  de  cis  noa  l®- 
quicur. 

^ $ecundb*qubd>  tum  hcc 
linea  fic  (qoalis  yni  cruri  , tum  altera  «qualis 
alteri;  nec  fufticU «qualitas 'Toius  cruris  cum 
?na  Unca » dr  BC  e o»  dr  B M fine 
cquales»&  v o»dr  f m io(qualeSa 
9c  ideo  de  illis  non  eft  fer* 
mo.  _ 

Tercib  requirit  * quod  du- 
cancur  versds  eafdcm  partes  *Kt 
^ idcb  licet  1 BC » dt  1 1.  Tint  «- 
quales *drHM*  8cHL{ 
quia  tamen  ducuatur 
ad  duas  partes  oppoA- 
ta|  M dr  L . Idc6  nea 
de  iftis  loquitur  propo*. 
ficio« 


Mulipirerb  habet  cafus,  hxcpropofitlo  f«- 
ettodum  quod  pundum  hoc  prope  vcrcicmiu 
trUoftulUoquodcMueoianc  collocatur* 

CmCcM 


IN  PRIMVM  LIBRVM  ELEMENTORVM. 


Cafus  I . Si  ergo  duf  iine^  dicantur  conuenire » 
& non  in  Tcrticcm  triaogu  Ji ; quarum  quaque  fuo 
cruri, j cuiusextreinodircedit»fquetur.  Sit  illud 
pundom  aflignatum  o»pro  primo  caiuliu  vt  linea 
oca  pundo  edi  (cedens  fuper  crusca  ducatur»Sr 
pcrueniac  ad  o cu  alteri  bd  xqualis  alteri  cruri  m. 
extra  triangulum  cai.  Sed  hoc  euidencer  im« 
plicaotiam  inuoloic,  Se  fairumcft.  Nam  linea 
co  eitec  maior,  quam  crus  ca  contra  hypothelim  . 
CaiuB  a.  Idem  erit « St  pundum  cadat  in  latere 
aliquo, V.g.  CD  in  lig.a.Ncm' 
pe, quod  linea  *a  equaliS  cni> 
ri  Bo,  5r  linea  ca  difccdent  ab 
c*  & Tuper  crus  cd  duda  con- 
ucoiant  in  a infra  verticem 
trianguli  o$  £t  hoc  etia  extra 
hypothelim  j quia  linea  ca  ef« 
> Tet  roinor$quamcD. 

^ Cafus.j«  Si  pundum  hoc 
concurfus  ponatur  intra  triangulum  io  a^  tc  in). 
Hg*  Et  tunc  oftendcturpropo(itio,expropof.i4. 
Produda  enim  linea  ac, crure  cr  ducatur  reda 
af;  £t habebimus  duo uuogala;  cx  aduerfari|B 
«qutcruraCAF»  Se  baf  • 

Quia  ergo  ba  Imea  cruri  bf  ex  aduerfari|s  x~ 
quatur ; erunt  anguli  fuper 
baHrn  nempe  a femini- 
ger,  Sr  niger  f squales  in 
triangulo  bf  a . Angulus 
rer6  r cll  pars  anguli  IFA 
infra  baHmAV  trianguli  al* 
tenus  afc  , & af  i totum . 
Ideoque  angulus  feminiger 
i A , toto  illo  IFA  mioor  erit, 
^ 8c  pars  ipfius  nigra  ad  a 
multd  minor  angulo  eodem  ifa  infra  bilim  trian» 
goli  acf  exillenci . 

Pars  verb  t(ia  nigra  anguli  ad  A eft  infra  bafim 
AF  trianguli  acf  . Sunt  ergo  duo  angah  infra  ba- 
iim  apud  A,  niger  A,8r  ifa  inxqualea . Sedrurfum 
fune  squales  ex  propof.  14.  quia  linea  aC  ex  ad- 
uerfarr/s  e^  fqua/ls  cruri  cF . ErgoeiTentsquales, 
Se  jnequales  anguli  infra  balim,  quedefleuequic  • 
C^us  4«  Quod  n pundum  concuifus  ponatur 
extra  triangulum  fit  illud  in  r.Et  produdis  cruri- 
bus tranguli  bAc,  Se  duda  af  , fr  produda  ci 
idem  comeies  argumentum . 

Cafusy.  Etl.  Si  pundum  concurfus  cadat  ex* 
tra  triangulum  in  1 adignatumab  aduerfarqs  ta- 
li modo;  vt  altera  linearum  polUrius  dudarum 
fecet  aliquam  ex  primo  dudis;  V.  g.  fecet  lineam 
IF,  8c  excurrat  io  pundum  i . 

Coni6ngacur  reda  f 1 , ericque  fadum  trian. 
I ^ guIumclFi  cuius  duo 

anguli  fupra  bailm  debe- 
bunt efle  squjies  ; nempe 
angulos  I mger,  &;  angu- 
lus i feminiger  ex  propof, 
14«  qubd  Imea  Ci  ab  al- 
3 V-  -V  ^ uerfirqs  dicatur  squalis 

cruri  CF.  Qnarc  pars  ni- 
gra anguli  feminigriapud  f erit  minor  angulo  ni- 
gro CI  F,A;  multb  mioor  addita  ei  parte  nigerrima, 
vt  Eae  angulus  BiF : Sed  angulus  oigcrF,  & totus 
BiFoiger  funt  quoque  squales  i qu6d  fiot  anguli 
ad  bafim  in  altero  triangulo  bi  f,  cuius  linea  bi  cx 
aducrfiri/s  squaiur  cruri  bf  ideb  ex  pr.t4.finc 
squalet.  Ei go squales, Sr  InsqualeS  , quod  efle 
nequU . Quare  nullibi  pundum  concurius  linea- 
rum pofitembdodarom  potell  cadecej  oifi  io  ver- 
ticem trunguli, igitur  vera  propofitio . 
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THEOR.  IV.PROP.  XVII.  Euc.jj;^ 

Cumfciimijue  trianguli  irts  interni  anguli 
duobus fumrcBis  aquales. 

Et  vno  crure  produHo,exiernus  angulus  duo- 
bus internis,  (^oppojitis  eft  aijualis . 

SI  triangulum  abc.  Volo  primum  oOendere 
angulum  id  Aalbum  «efeminigrunr,  StJb  ni- 
grum omnes  internos  efle  squales  duobus  redis  | 
Qu^d  vc  oftendatur « 

Progreflus  !•  Ducatur  perpendicularis  d 
pundo  c ad  bafim  ab  ex  propof.  le.  Se  fic 
BC  . produdo  deinde  Ac  In  t , & 1 decruuee- 
cur  ex  propof.  ci  squalis  a b , Stat  squalis 
ec;  £t  ex  propof. a,  conRituator  triangulum 
aHC  ; quod  erit  squale  ex  Coroll.  prop. }.  trian- 
gulo A E c;  Ideoq;  ad  h angulus  ch,  Sr  ha  claufui 
erit  squalis  angulo  redo  nigro  apud  s * Ducatur 
deinde  ha  ; Eritque  rurfils  triangulum  rce  squa- 
le triangulo  has  ex  prop  ).  quod  fic  fuper  ean- 
dem bafim  H B , Sr  inter  crura  iFnum  h c vni  ab» 
Sr  alterum  ci  alteri  ma  squaha  ex  elFediooe ; Sed 
hsc  duo  componunt  lotiitnAHCB.  Quod  prws 
urat.  Ergo  ambi^fimul squalu  triangulis  ace; 
Sr  A H c;qus  pridi  erant  1 Sed  tlla erant  squalis 
iocerfc  ided  dimidia  eiufdem  lotius  i Sedhpe 
etiam  funtsqualit  inter  ft  , Sr  dimidia  eiafdeni 
tocius}  Ergo  squaha  cum  pr>ms.  VndcHCB 
erit  pquale  triangulo  a e c , Sr  angulus  c in  Ipfb 
feminiger , angulo  e nijfro  • Sr  re"do  . Sic  dicas 
de  angulo  feminigro  apud  A,q'a6J  erit  squa- 
lis angulo  h albo,  rei  1;  nigro  redis.  Vnde  re- 
di erunt  angulus  h ai,  Sr  aes . 

Eodem  modo  procedemus  in  confihuendo 
triangulo  c 1.  SjSr  eodem  pado  argumeatabiinur » 
ofiendeodo  angulum c»&s  fcmidbos  incrian- 
guloBcL,  Sr  E BLefie  redos  angulos  . 

Prog.B.  Quo  polito.  Jiicprtmaparspropofi* 
tiooU  prob  In  parte  aci;  qu?  prima  confi- 
deratur . Angulus  apud  A niger  c(l  squslis  inga- 
loapudcmgro.  Se  albus  a<>ud  c albo  apud  a cX 
propof.).  ^roil.  eo  quod  squis  cruribus  infi- 
ftant.  Quare  interni  trianguli  nigt?rapudc . fi- 
mul  cum  albo  apud  a , funt  squales  toti  fcmulba 
BAH,  nempe  aogulo  redo. 

Prog.  2.  Iterum  in  fpatio  e c b angulus  niger 
apud  8 , Sr  niger 
Bpude ; vtpotes- 
qualibuscruribus 
inlifientcs  b c , 
Sr  BL  ^quales  fune. 
Item  albus  b.  Se 
albus  apud  c s- 
quales ; Ergo  al- 
buS  apud  c,Sr  ni- 
ger apud  B angulo 
redo  t6t  > vel 
Ecl' erunt  ^quales . Cum  ergo  in  triangulo  ac  • 
anguli  ACB  uigra  pars,  cum  angulo  a fic  redo 
squalis  ex  primo  prog.  Sr  in  angulo  item  c pars 
alba,  cum  nigra  apud  b fic  redo  squalis,  qui  m 
trlanguIoACafunc  incerni  auguli . Patce,quod 
omnes  anguli  interni  trianguli  acb  duobus  re- 
dis erunt  squales. 

Prob.  pars  1.  Et  producatur  latus  aliquod,  V.g, 
M A.  Quia  angulus  fi  A u fcmialbus  redut  eft. 


40  T R A C T A T V S I V, 

^ic  quoque  aogfllai  mar  reduS{  Ar  ide^angulut 
^Zterous  N ACi  Bc  Ineeniui  c ai  erut  squalet  duo- 
bna  refiit  ei  propof.io.  &propterea  tribusmeer- 
nit  togulis  trianguli  CAB»  Tolle  internum  com» 
snonem  album  apud  a : remanebit  itaque  folut  an- 
gulus esternui  nac  equaJis  duobus  interoisifir  op- 
polttit  feminigro  apud  c«  8e  nigro  apud  b • 

Hiocque  elt  quadrangulum  quodlibec  habere 
angulos  quatuor  Tuos  qnatuor  redis  squales  t 
Cum  enim  cHae  in  duo  triangula  diuidatur»  Ar 
quodlibet  triangulum  fuit  angulis  duos  redos  an- 
gulos squet;  patet  omnibus  angulis  fuis  quadran- 
gulum quatuor  redos  squarc . 


COROLLARIVM  VI. 

C''  Viurcumque  trianguli  duos  angulos  duobus 
j Ttdis  e(Te  minores  omnifariam  fumptoei 
Quia  tres  duobus  redis  funt  squales  . Ergo  duo 
tantum  erunt  minores . 

COROLLARIVM  VII. 


COROLLARIVM  I. 

Hinc  e(l  primoiquod  angulus  externas  maior 
fit  I quam  quilibet  oppofitus  » Ar  joterno* 
fcorfim  fumpcus ; quia  duobus  internis » Ar  oppo- 
fitis  eft  squalis  $ quod  oftendit  Eucl.  propof.  itf. 
primi»  alia  ratione  facis  difficili  • 

COROLLARIVM  II. 

SEcundb  deducitur  cuinfcumq;  trianguli  tres 
angulos  fimul  fumptos  squales  cfle  tribus  an- 
gulis fimul  fumptis  alterius:  Quia  tum  hi>ium  illi 
^nt  squales  duobus  redis . Deduciturque  etiam» 
qu6d»  ii  duo  anguli  vnius  erunt  squales  duobus 
anguUt  alterius  trianguli  jqubd  reliquus  angulus 
reliquo  erlc  squalis»  Ar  squtingulum  erit  triangu» 
Ium  alteri  quoad  omnes  angulos  • 

COROLLARIVM  III. 

COnftai  etiam  In  omni  triangulo  Ifofccle»  eo- 
ius angulus  lateribus  squalibus  compre- 
benfas»  fuerit  rcdus»qucnj)ibcf  reliquorum  eflc 
fcmiredum»  cura  omnes  tres  fint  squales  duo- 
bus redist&  tertius  es  ipfiS  ponatur  redus . Qua- 
re» cum  duo  reliqui  Inter  fe  fint  squales»  ex  prop. 
14.  erit  quilibet  eornm  femiredus . At  fi  angulus 
cruribus^eomprehenTus  fuerit  maior  redo»ncmpe 
obtnlus»  qui  ad  bafim  funt » erunt  minus»  quam 
femiredt  i Si  vero  minor  redo»  idefl  acatus»  reli- 
qui eruatmagiSiquamTemircdl. 

COROLLARIVM  IV. 

PEtfpicuum  quoque  fit.  Quemois  angulum 
trianguli  squliateri  eflc  duas  tertias  partes 
anguli  redi. vel  tertiaropartem  duorum  redorum. 
Quia  omnes  ires  Inter^fc  squales»  exfquont  duos 
r^os. 

/ 

COROLLARIVM  V. 

Fit  etiam  roanifeflum  • Quod  fi  ab  vno  angulo 
A trianguli  squilateri  iac  perpendicuJarls  ad 
ad  latus  oppofiiuro  bc  ducatur, conftitui  duo  trian- 
gula Scalena  aoC  , & soaj  quorum  cuiullibet  an- 
gulus ad  D reduseritdtto  *,Af  c qulfque  duas  ter- 
tias  anguli  redi  > reliquorum  ?cib  a4  aj  vipotc 
^ partes  squales  votus  anguli 

io  squilacero  vnam  parum 
lertiim  «nguli  tefll  quif^a* 
conciocbic  • Qiwnxobrcoi  fi 
fupet  littti  AC  petpcndicu- 

ptopof  p.  hibcbu  ingulum 
redum  inter  crura  sA|  Br  ac  diuifuni  in  tres  par- 
tCA  z^naicfi  vc  funt  £ajii  & ,aDi  & ®ac  Anguli , 


Colligitur  quoque  augulom  exteroum  fupe> 
raie  hunc,  fiue  illum  Interuorum  reliquo 
angulo  oppofito.  V.g.  hac  externum  in  fig.prop. 
iuperareoppoficum  internum  acb  tantum»  qtun* 
tfim  efl  angulus  B niger . Et  etiam » quod  duo  an- 
guli interni  cuiufcumque  trianguli  deficiunt  k 
duobus  redis  reliquo  angulo  interno* 

COROLLARIVM  VIIL 

Hinc  etiam  maolfcftum  efl  ex  Proclo.  Ab  eo- 
dem puodo  ad  eandem  redam  non  pofle 
deduci  plurcs  lineat  perpeudicujares»  qui  voam. 
Quod  fi  fieripotcflducaturex  a puodo  ad  re* 
dam  BC  dus  perpendi- 
culares; nempe  ab»  Ar 
AC»  facicntque  triangu- 
lum abc;  In  quo»  quia 
AB  efl  perpendicularis 
faciet  angulum  B inter- 
num nigrum  redum  s 
Rorfurque  » quU  ac  perpendicularis  prsfupponi- 
tur»  faciet  angulum  c album  internum  redum; 
qubd  militat  contra  prsced.  prop.  in  qua  oflen- 
(tira  efl»angulos  duos  internos  cuiufcumque  trian- 
guli efle  duobus  redis  minores  > ciim  tres  fiat  c- 
quales  duobus  rediS  • 

COROLLARIVM  IX. 

S Equitur  quoque  ex  prsc.  propof.  omnia  trian- 
gula habentia^vnum  angulum  ixdum»  vel  ob- 
tufum  reliquos  obtinere  acutoSt  cum  enim  duo 
angoli  interni  fint  duobus  rrdis  minores»  fequU 
tur;  vt  fi  vnus  fit  redui»aut  obtufuSinempe  maior 
redo ; quod  reliqui  fint  redo  multo  minores» 
nempe  acuti ; namque  fi  reliqui » vel  vnus  eorum 
eflc'  squalis  redo»  vet  maior»  iam  haberemus 
contra  prp ced.  propof  duos  angulos  in  ti  iangulo 
duobus  redis»  aut  maiores,  aut  squaJes»fequitur 
quoque,quod  vnus  fit  alterius  complementum  cum 
ambo  vniredo  fiuc  squales  fi  tertius  fit  redus. 

COROLLARIVM  X. 

^ Equitur  quoque»  quod  fi  linea  reda  cum  alii 
^ redi  angulos  faciat  hinc»  inde»  obtufum 
VDum  » alterum  acatum  , lineam  perpendicula- 
rem a quouis  eius  pundo  ad  aliam  redam  de- 
miflam » cadere  ad  partes  anguli  acuti.  Faciat 
. enim  linea  a b reda  cum 

M redi  corifimili  de  angia- 

yh  Ium  «nigrum  quidem  ob- 

yT  /I  tufum  » album  vcr6  cru- 

/ J ce  uotatum,  acutum»  & 

£ ^ ■ “q  4 pundo  A demittatur 

perpendicularis  ad.  Ce. 
det  vtique  ad  partem  anguli  acuti  albt  cruce 
iofigniti;  nam  fi  caderet  ad  aliamparccm  anguli 
obtufi  nigri » vt  facit  linea  altera  ab  ; Iam  duo 
anguli  interni  eflcfit  duobus  redis  maiocesi 
nempe» 


IN  PRIMVM  LIBRV 

, nempe»  quia  vnue,  qoem  perpendicolarif  rflice> 
re,cflet  rn^us»  alius  ve/^,vA  niger eiTctobtufus 
ad  • comti  pontam  propontionem.  Itaque  (i 
perpendicularis  redum  angulum  internam  ni> 
gerrlmam  eAicit  ad  o>  alius  debebit  efle  acutus » 
vc  cftalbos  erore notatus  s<fic  enim  po/itl  limiil 
miaofc^ruQt  duobus  redU»vt  oportet  efle  duos 
angulos  toteroos  • 


M ELEMENTORVM.  '41 

Scalenum  e((  tllud»  quod  habet  tria  latera  inar* 
qualia,  rteA  fuprapolltum  ac  B . S»  autem  ma- 
lus latus  maiorem  angulum  fubtendic  fcquitur, 
Vt angulus  Antmatofreiiquisc,  «^elB.lceromq; 
quia  latus  a C e(l  maius » qua  m A B » erit  quoque 
maior  angulus  b angulo  c:Vnde  omnes  erune 
lncquales*maBlnaui  quidem  a » minor  vcr6  B,mi> 
oimus  tandem  c. 


THEOR.  XI.  PROP.  XVIII.  Etsc.ij,  THEOR.  XII.  PROP.  XIX.  Eue.ip. 


OmiM  trUtt^inums  latus  maiartmaH- 
f ulrnn  fnkeiiJit. 

MVIcI  declaratione  non  Indlggtpropofitio, 
cum  clarum  fit,  dici  illud  fatus  angulum 
aliquem  fubtendere  » quod  ^ regione  illius  eft  » 
&coniungit  duo  latera  angulum  illum  compre> 
hendeneia;tcac  » fubtendic  angulum  a conflante 
medietate  nigrd»  St  albi  j quia  i regione  eius  e(l, 
Sc copulat  duo  Utera  a c ab , qu^  illum  angu- 
lum nigrum  album  a comprehendunt . Igi'  ■ 
tur ponatur  «triangulum  ac  b habere  latus  cb 
maius  altjs»d!o‘c»  a 

aitfs  maUrcBi  t nempe  angulo  c , aut  angulo  >•  £t 
priusprobat  de  anguloc»&ad  id  pr^flindumex 
docum.^.propof.  detruncetur  lacus  in  ocali  mo- 
do; rt  reda  BDcqualis  Hc  laceri  5 ducaturque 
feda  AB. 

Probatur.  Quia  a b cfl  squalis  B d , aogoH  ad 
baiim  a o » vt  pote 
trianguli  llbfcelis»  qua- 
les funt  ad  D nigerri- 
mus » & ad  a albus  ftel- 
lola  notatos  erunt  inui- 
° cem  «quales  cBi4.prop. 
Sed  angulus  nigerrimus  ad  d ezCoroll.l.prop. 
17.  ^pote  externus  trianguli  a d c ell  muor  In- 
terno» Scoppofitoc:  QMmobrem»  8r  angulus 
albus  A(lenoUnoutus)ctim(itstqualls  olgerrl* 
fnoado;  ent  maior  angulo  c;  Sed  ille  eil  pars 
totius  anguli  a albo , nigroque  conflantis;  Er- 
go jfte  angulus  niger»  aJbufquemsior  cll  angu- 
lo c. 

Sed , tt  probetur , angulum  a elTe  quoque  ms- 


IUU1.W 

cmBa 

lewi?- 


«'I 
A h%c* 


locem  angulo  B » imlicecur  idem  triangulum^ 
ac  B latere  maiori  ^ruceturxqualis  lat 
licque  c c , trabaturque  a o ; eodemq;  gene 
gurocntl  oflendetuTiangulum  nigrum , albumque 
■ a effe  maiorem  angoto  b . 

Probatur  itaque.  Nam  angulus  niger  a»  nlger- 
^ rimufquc  c Aioe  xquales 

es  'propoC  14«  eo  quod 
triiguium  Acclfolceles 
Vnde  Se  anguli  ad 
^ L baiim  » quales  fuot  ni- 

gerrimus o » nigerque  a» 
funtxquales  • Sed  angulus  nigerrimus  externas 
refpedu  cHanguii  ac  lefl  maior oppolico,  8r  In- 
terno b.  Quare  etiam  niger  A xqualls  nigerrimo 
c maior  erit  ipfo  angulo  b:  Sed  angulus  niger  a 
eft  pars  anguli  a nigri  albique  totius  trianguli 
A c ^ : Ergo  erit  multb  maior  angulo  b . Et  ace 
tibi oSierJmu  anguium  a»  albnm  nlgrhmque  effe  »4- 
.jsrt  alfs  4ag«fi/i  cui  mtiut  latm  t c fubtenfnm  efl  • 

COROLLARIVM. 

S Equitur  hinc  omnes  tres  angulos  trianguli 
Scaleni  cCe  inaeqitsles.  Triangulum  enim 


OmfM  trUngttli  nutor  at^ttlus  maiori  /4-' 
teri  fuhtendttur . 

PRopofitio  conuertit  prycedentem  ; Tunc 
autem  angulus  msiori  lateri  fubtenditur , 
cDm  ^ regione  illius' cft,6r  fuper  eo  aperitur ; ita 
vc  ei  maius  latus  deferuiae  pro  bali»  eiurque  late- 
ra nedac.  Sit  itaque  triangulum  a tc » cuius  an- 
gulus maior  c fubicnfusfit  lateri  AB, dwt/4la/ 

A B titnlfatib  Mtntbitt  ahr  de^ffffgc  meins. 

Protn  Nam  11  a b non  eft  t^aius » aut  latus  ac» 
aut  latos  CB  ei^aut 
xquales  erunt  » aut 
eo  maiora  : Hoove- 
rb  cfle  non  potdl ; Se 
^ ^ B primo  oftendcmusid 

de  latere  ac  , quod 
filicce » nec xquale lateri  AB»  oec  eo  malus cllc 
polfit.  Nam  (i  dicatur  xquale  etiam  angulus  b 
cui  fubtenditur, erit  xqualls  angulo  oex  dcinon- 
ftratls  in  prpcedenti  propofitionc  , in  qui  often- 
S\tn\a»  latus  maititffnalorem  angali^i jubtenderet  ^ 
per  confequens xquale,  xqualcm»  lam  vero  In 
b/potheli , Se  propof.  fuppofuimus  angulum  c 
omnibus  alijs  ^e  maiorem  • ^bd  fi  dicas  latus 
A c dTc  maius  latere  ab;  tanto  magis  vrgebit  ar- 
gumentum . Nam  angulus  b confequenter  erit 
maior  angulo  c»ex  18.  propof.  eo  quod  prpfuinas 
A c latusTubcenfum  efle  maius  ; & tamen  in  hy- 
pothefi  fupponlmus  non  angulum  b , fed  c efle 
maiorem  • 

Sed  mo<)o  probemus  latus  a c efle  quoque  nu- 
lus  Utere  c b,  & eodem  modo  argumentandi  vie- 
mur. Nam  fi  c B non  eft  minus  » fequetur  vel 
efle  malus,  vel  efle  xquale.  Sed  pofitq  bc  la- 
tere maiori , vel  xquati » mngulus  a,  cui  fubten- 
ditur » e*  propoT.  antec.  erjt  quoque  angulo  c , 
aut  maior,  aut  xqualis  contra  prpfuppofitum , Se 
hypothefiin.  Maior  itaque  am^»lMS  in  /ua  aperi- 
tusae  mjiorm  lineam  requirit  j eoi  /obtendatur  ,& 
drtsionc  fit  a 

COROLLARIVM. 

SEqultnrex  hac  peopofitione  Uncam  perpen- 
dicularem efle  breuiffimam  inter  omnes,  qug 
idatopundoadfubiedam  lineam  deducuntur. 
Ducatur  ex  a perpendicularis  , qux  vnica> 
(vtex  Prop.  i7.Coroll.  8 
cum  Proclo  deduximus) 
efle  poteft  ,*  Se  poftmodum 
alip  ab  eodem  pundo  de- 
fcendant  fuper  e b . Bre- 
ttifltma  omnium  perpen- 
dicularis erit  A D t Nam  fi 
•B  ftatuatnr, Isium  efle , ‘V.g. 
AE  . In  triangulo  Itaque  a de, cum  angulusofie- 
redus  , alius  b erit  acutus,  cum  duo  anguli  tn 
oollo  uiigulopolBat  efle  duobus  redi»  xquale». 
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fi  CoroU.tf.  Profof.  17.  Quatecxhac  Prop.  19. 
cum  jnguluf  rc^us  D flt  maior , (]uim  s « obci* 
nebit  qurx^.ie litus  » cui  fubtcnditur  1 mmpcA£ 
maius  t <]uam  laiusy  cui  robtcndicur  angulus  £ 
scutus  , quod  litus  cA  perpendicularis  .‘Er- 
go b^c  perpcdicula  ris  minor  c A ciurc  £ a ?qubd 
femper  eodem  pado  concludes  poAtis  al^Syalijf* 
que  lineis  ab  a cadentibus  fuper  K b«  n maoite* 
AumcA  • 

THEOR.  XIII.  PROP.  XX.  Eiic.jd. 

Omnii  trianguli  duo  latera  relitjuo  funt 
maiora  quomodocumque  fumfta . 

Dicit)  quod  G fumatur  (imul  iuo  Utert  trian- 
guli  cuiufcumque ; Itue  hcc » fine  illa  aflu* 
mss>  ve  tibipliceCf  tompitrau  eumteVufMjtmpef 
ific  eo  Mtiiora  * 

Ad  quod  oAcndcndum  Euclides  ficA  trlangu- 
Ium  qiiodcumque  A BC  : Prolungjtque  vnum  e% 
lateribus  > quod  libuerit , V.g.  a C in  n , <r  quod 
ex  dgeumentis  6.  propof.  perAoie»  a d xqiialem 
ficic  linee  a v.coniungitque  redl^  .B  : Ita  quod 
triangulum  conAituatur  a d n duo  habens 
zqualia  a b t fr  a u . 

Probatur*  Nam  cum  !n  triangitlo  a b d diip 
latera  c'V  conArudione  fon* 
Aituta  Antarqualu}  nempe 
B A » dr  0 A Ac  ( vt  ex  proba* 
cis  in  14.  propolic.  conAat) 
qubd  anguli  b niger •firo 
xquiles  ( vt  fune  in  irofcc* 
l.bus  anguli  fuper  baAni : 
\ Quamobremi  cum  b niger 
angulus*  Ac  pars  anguli  ni- 
gri » a’biqne  b t trianguli  d B c > Aet » vt  angulus 
B niger  albuique  fuapaRC  aigra  maiorteric  quo* 
que  maior  angulos  , huic  paret  nigre  xquaH* 
Hinc  verb  enafeeeur»  quod  lacus  dc  t vcpoceop* 
poAtum  matofi  angulo  Batbo,nigroqae»eric  ma- 
jus , quam  latus  b c oppoAcum  minori  angulo  d 
( vt  ex  probitis  io  antcced.  prop.  cooAac  J ic  to. 
ti  D c cA  xqnalis  duobus  lateribus  trianguli 
ABC»  netnpe^quod  pars  c a At  vnum  latus»C^  pars 
A D ex  coArudionc  Ac  xqualis  Uteri  a b.  Q^am- 
obrem  A tota  o c cA  maior  Utere  ac»  etiam  ma> 
ius  erit  lacus  b a * & a c eodem  Utere  b c . Et 
eodem  modo  argumentum  contexes  dequibuf- 
cunque  alijt  duoi^s  lateribus  refpedu  certij  re- 
liqui . il^MpripiereniHte  triM^Hliduo  Uter*  reli- 
cuo tTumt  meioTA , &c. 

THEOR.  XIV.  PROP/ XXI.  Euc.w. 

Si  fuper  trianguli  vno  latere  ah  extremita- 
tibus dute  reflx  linea  interius  confliluta 
Juermt : Ha  confliiuu  reliquis  trian- 
guli duobus  lateribus  minores  qui. 
dem  erunt  > maiorem  vero  an- 
gulum continebunt. 

OVas  partes  hpc  propoAcio  habec  l Prima » 
quedepedet  io  Prdsatione  ab  anceced.dicit. 
Qm)d  u ab  extremitatibus  vnius  laceris»  puta 
Bcduelincf  ducantur  in  angulum  d intra  crU- 
gulum  ABC  coueoiences.  ilU  erunt  mineres  exte~ 
rioribns  lateribus  a n,  ^ a c « Dicit  autem  ab  cx- 


D 
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trcroitaiibuS  vnius  Uterts  cAe  trahedas  prfdidaa 
tincas  interiores»  quiiTpdttil  cA'v » A trahatur  i 
medio  rc  vna  earum  ( vt  intriangulb»  re<^>att* 
gulo , vel  ambipgonio  j quod  lint^  lOterii^s  A- 
mulfumpif»  Ant  majores  » vt  prob.''Procius;  Se* 
eunda  vetb  pars  cA»  qux  in  Coioli.  d.*prop.l4. 
fundatur  $ qtiod  angulus  D» quem  conuenientes 
in  apice  line^ab  extremitatibus  UcenseniisoBc 
ppocrade/cAiciunt»  eritmatpr  angulo  exteriori- 
bus comprehenfo » vt  eft  angulus  a in  crUogulo 
A BC.  Debent  aotem»  & hic  line^  protrahi  ab 
extremitatibus;  quia  angulus  tuac,<}uem  con- 
AUuunc  linee  non  ab  extremis  dud^  » fed  ab 
Incermcdijs  partibus » vt  ideni  Proclus  iklpndic» 
potcA  cAe  m^r » aut  rqualis  angulo  exterioci- 
bos  cruribus  eAedo . 

AdoAcndendp  verbdd»  qirod  propoAtto  pro- 
ponit. Akeraearum»  V.g.nSconcinuandaeff» 
vfque  sd  lacus  alterum  ad  Q^.  Quo  fado  .*  ica  pri- 
mum sAertum  io  piopoAcionc  oAcndecur . 

Quoniam  ex  propoC  antecedepti  duo  lacera 
AB  » Ar  A Q^rrianguli 
BAQ. maiora  fune  loce- 
re  b'q..  Si  addamiit 
vtrifque  larus  <^c  re- 
manebunt lacera  B A, 8^ 
^ A Q.cum  Q,C  adhuc  ms- 
® tora  jqudm  duo  BQ^*& 

Q.C  . Rurfus  • Si  vertimus  conAderationem  ad 
aliud  triangulum  d qjc  ex  eadem  propof.antcccd. 
concludemus  doo  Utera  o &*Q.  c cAe  maiora 
litereoc»  & A addamus  huic  D cAcut » R'  duo* 
bilsDq^*  &<^C(iBtulOB  : Maiora  adhuc  crunc 
bbcduoD<i.*ArQ5Cum  addito  DBiquamDc» 
cum  addico  eodem  bd  . Modo  reafumamus  id  » 
quod  probatum  cA  pnmb»  nempeduo  latera  ba, 
ac  AC  tAc  maiora , quam  bq.»  . Quod  (i 
verum  eft  j cum  & b Q.i  * Q.C  Ant  maiora , qua  m 
BD»&  Dcfeqmnir  illa  , nempe  ba  , & ac  cAe 
lacera  muliii  maiora : externu,  tmern-s  ab 

nfdem  exttembtatlhns  dstQlt . 

.Secunda  verbpars oAenditur  quoque:  Nimi- 
rum» quod  Ac  maior  angulus  D » quam  angulus  a. 
Nam  angulus  niger  <1. externus  rcfpeau  triSguII 
AU  c^eft  maior  J quam  eius  internos  niger  a Abi 
oppoAtus ! fed  angulus  D extefnus  rtrpeau  alte- 
rioMf*a”g"*‘  ® maior  interno , 8e  oppo- 

Ato  nigroaio  eodem  triangulo dq.c;  Ergo  an- 
xMutD  erit  mdtb  maier , tfuim  angulns  niger  a , fi» 
'ifuldtmrHpirat  nigmm  ojupersa  umjtl^imum  a. 


EXPENSIO  V. 

De  comparatione  triangulorum  ad  irmkem. 


Omparanturhiccrlangnts  prout » anclate- 
J ribuB»  aut  angulis  talibus  coaftant,pfopter 
que  eoadsnc  xqualia  ( Nsm  infra, vt  partes  paral- 
ie! ogrammorum  comparttioo  em  quoque  fubi- 
bunt ) Se  demonAratur  quod  datis  aliquibus  late- 
ribus» aut  angulis  xqualibus  » fequitur  detade» 
totam  triangulum  toti  cAc  zquale  • 


THEOR. 
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THEOR.  I.  PROP.  XXII.  Eac.4. 

Si  duo  tri4nguU  habent  crus  vnum  •uw/,  c]?* 
ulterum  alteri  aquale  > O*  angulum  tjs 
eomfrehenfum  aqualem  i ha^mquoq-, 
habebunt  aqualem . 

Et  [totum  triangulum  toti  erit  aquale . 

Sit  triangula  DE  f nigrum)  cnios  angulut  ni* 
gero  Iit  squalis  albo  a trianguli  VACcruI* 
que  Toum  E D vai  A B ) alterum  D f alteri  a c fit 
squale . Dtcit  > ^kid  ksfti  £ » qno^ke  bafi  i c erit 
saaelu  i & totum  triangulum  toti  albo  arpubitur» 
^Probat  Euclides  fupcrpofition^»  Nam  fi  io* 
telligantur  voura  alteri  fuperponi , n e B)  a d * 
r Ct  trianguli  angulus  d angulo  a congruet  > Se 
liec  rnus  angulus  AOi  crus  verb  vnumOEsqua* 

]e  vni  A » congruet  quoque  1 Sr  in  idem  pundunP 
finiet  in  e ■;  Sic  8e  alteru  latus  d f alteri  ac  fqua- 
le  finiet  in  iJempundum  p c.  Ergo  bafis,  tum  n 

tdIuS)  tum  alterius  io  eadem  dut^indi  e b » 

8r  F c ) finiet . Ergo  ex  lo.  Axiomate  erit  eadem 
linea  ; Quia  duf  lme|  in  eadem  punda  termi- 
nantes latitudinem  non  laciunt^qu^is  cfietjfi  ter« 
minaret  altera  cx  ipfis  ad  x . 


THEOR.  IT.  PROP.  XXIII. 

Si  duo  trUnguUfdua  latera^  duobuslateri^ 
bus  aqualia  habuerint , vnum  vni , aU 
terum  alteri  » habuerint  vero  CT*  baftm 
bafi  aqualem  . Angulum  quoque  fub 
aqualibus  reflis  line/s  contentum  angu- 
lo aqualem  habebunt  i Totumque  trian- 
gulum toti  aquale  ait . 

HMc  propofitio  cond^rtit  antecedentem. 

Nam  ibi  ab  squalitate  vnius  anguli)  Sr  duo- 
rum crurum  conclufimus  squalitatem  bafis*  Sr 
ideo  totius  trianguli,  hic  ab  squalitate  bafis  Sr 
dnorum  crurum  concludimus  squalitate  anguli. 

Sit  itaque  datum  triangulum  , cuius  bafis  a b 
bafi  D h alterius,  frenis  rnum  ac  rni  dg,  alte- 
rum B c alteri  c E fit  squale  . D.eo  c 

g itm  ntgr»  c r/^cA^Mic  lateribus  AC.fr  • Dsqua- 
libus,atquec  b*  fr  c.  e Item  squalibus  contentos. 

Probatur  bafis  squalis  A sbjfi  aquali  db  fu- 
perponatur ; T une  ab  eodem  pundo  extremo  ba- 
fis d • fr  etiam  A duo  latera  exient  squal>a  d c,fr 
fuperpofitum  ac.  Sic  i puodo  s,  idemque  B 
duo  crura  squalla  prodibunt  versus  eafdem  par» 
tes  r.  crus  e C)&  fuperpofitum  BC.  Ergoex  prop. 
lU.  in  idcm  pundum terminabunt  c,  freerie 
idem,  ac  c . Ergo  eundem  angulum  confiitueoC| 
^ ideo  totum  ifiangulum  toti  erit  squale « 


Pofienc  autem  hs  duf  propofictonei  colligi  ex 
didis:  hpcex  Coroll.  propof.^  ilia  es  propoC4. 
Verum  euidentius»  fr  vaiuerfali^s  hicrcmcon- 
cludimust 


PROB.  I.  PROP.  XXIV,  Euc.jj; . 


]Ad  datam  redam  Irneam ; datum^ue  in  ea 
pundum  coni  nuere  atjualem  angulum , 
aiijue  etiam  triangulum  alicui  dato 
angulo  ridilineo , pue  triangulo . 

HOc  Problema  parum  dtfert  i prop.  j.  Tan- 
tumque in  eo  aliquod  dtferimen  patitur, 
quod  przfupooac  datas  duas  lineas  angulum  fa- 
cientes )fr  tertiam  , qus  debeat  trahi  , auc  tra- 
dam triangulum  complentem,  qu^  tres  line^  in 
illa  dantur, vt  parces  vnius  hne(,  & abfque  eo 
quod  fjcianttriangulum . 

Sit  Itaque  Angulus  Bcomprehcafus  lineis  a b» 
fr  a*  , compleatur  ffi  non  fit  completum)  trian- 
gulum»fr  trahatur  b » , fr  pofimodum  trada  li- 
nea indefinita  diulditatur  in  tres  partes,  fingule 
fingulis  cruribns  squales,  ex  prop.tf.  fr  eX  prop. 
1.  (uper  eam  confiituatur  erhngulum , quod  ob- 
tineat latera  tribus  triangulilam  fadi  lateribus 
squalia, nempe GD lateris*  ,frDF alteri  «a» 
fr  tandem  F c poftremo  ab.  Nam  hoc  pr;llito 
angntus  v era  etfualu  angulo  A . 

Ratio  efi,  quia  ex  propof.  anteced.  h^c  trian- 
gula duo  latera  duobus  lateribus  vtrunqne » vtri- 
quefibicorrerpondenii,vtbafim  bafi  sqqalent 
adipifeuntur . Quare  fr  omnes  angulos  corre- 
rpoodentes  sqnales  habebunt , fr  idc6  angulus 
'a  erit  squalis  angulo  f • 


D F 


Ver6mfactlidspraxis  h(C  fiet,  fi  in  b ,fro 
pofito  centro  fiat  ad  interuallum  quodiibet  cir- 
culus,fumaturq;  in  dato  *ba  portio  eirculijqap 
Intercipitur  inter  b * , fr  b a , fr  transferatur  in 

altera  portionecirculiMN; Nam  , fiperpunda 
M , N trahasc  d , fr  c P , d c habebis  angulum  c 
squalem  angulo  b.  Docet  CJauios  h ic  • 

THEOR.  XV.  PROP.  XXU.  Euc.14.  . 

Si  triangula  y duo  dater  a duobus  lateribus 
aqualia  habuerint  ^Utrunque , virique  : 
Angulum  ver^  angulo  maiorem  fub  a- 
qualibus  rebi/S  lineis  conteriium:  ty*ba^ 
fim  bafi  matorem  habebunt  • 

Sit  triangulum  a bc  ,cutus  aniuilus  a,  cum 
angulo  » trianguli  alterius  d f o compara- 
tus diflnofcatur  maior  y eda  tamen 

* F s biencia 
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bicQtia  huac  , qualia  funt  a i>  fr  a c, 

ita  ia^erfbus  •alteram  . angulum  'f>  claudentibus 
corcerpondeanciec  vnum  Hc  art]ualeTai>y.g.  a bi 
& D F , & alterum  alccri  $ et  a c > & d 6 . Con- 
cludit Euclide*,  tfnod  ttian^nlHm  KtQjbafim 
^Huqne  ftian,  b c maiorem  confiquu  <r , oaim  alte» 
Ttus  hafit fit , n>  fftpe  F c , t^uod  w . 

Fiat  cx  antecedenti  propof.  angulus  ^arqua- 
li*  pr^d  ^o  angulo  maior  a trianguli  tra- 
hendo larus  pundatum  d Hoc  autem  latut 
(creper  cadet  extra  triangulum  , quia  angulus  ad 
D fit  maior*  Sir^uchic  angulus maiorad  o al- 
bus, Sr  niger;  Longitudo  autem  huius  lateris 
punfiari  o h fitcqualrs  lateri oc;  Trahaturque 
FH,  qu»  triplicem  occupare  fitum  poteft  fe- 
cundum (liuerflrat^rm  triangulorum  , que  fiuac, 
nimirum  fupr jf  r. , rt  cft  in  propofico  triangu- 
lo; In  ipfam  fg,  ita  vt  vna  linea  fiat.  Vel  intra 
F c ad  partes  exteriores,  qai  t;es  cafus  diucrfim 
probationem  requirunt  . Vnde  in  tres  pattes 
probatiodiuidenda c(I . Pr  rnb  itaque  ponimus 
cadere  fupra  eersus  ipfum  (r.angulum,  vt  cfl  f h. 
Cohiungenda  itaque  fiint  extrcma.H , 8c  c linca 
H G 0^6  pofito  fic  Euclides  cootcxic  arcu- 
mentum  • ° 
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que,&’  latus  d*f, prout  ruppooimus,fit  ^qtiaie  la- 
teri puntSato  D H » cx  t4*prop.  fit,  qubd  anguli 
infra quales  fune  u oiger,  albus,  8c 


Prdbatur.  Q^niamenimiatusor  eftzquale 
lateri  a b,  ficut  & dh  puSatum  laceri  a c angulus 
quoque  D ex  albo  nigroque  Integratus  angulo  a 
prioris  trianmli . bequitur  fecundum  documen- 
ta n propoL  quod  fr  bafis  pun^ata  F h fi  t orqua- 
Its  bafi  B c prioris  trianguli . Rurfus  oportet 
confiderare,  quod  Be  latus  dc  ,vt  pr^fuponimus 
efi  «quale  lateri  pundatoDHj  Quare  anguli  ad 
bafim  niger  c , & feminiger  u,  ex  dod.  i4.prop. 
erunt  «quales  . At  pars  nigrahuius  anguli  m,  ex 
6.  pron*  eft  minoriquim  totum  ipfum  nimirum, 
quam  pars  nigra  fimul  cum  alba . Ergo  , & an- 
gulus niger  c toti  H «qualis,efi  maior, quam  eius 
pars  Qtgra ; Srd  fi  addatur  angulo  nigro  c altera 
pars  alba  fieiiuU  notata  , multo  maior  euadet  ea- 
dem parte  nigra,  anguli  eiufdemH*  Igitur  ex 
dod  profK  19.  fubtendet  maius  latus , quod  ell 
F H , pars  nigra  anguli  ad  H , cuius  latus 
fubtenfum  cfl  c f . Linea  verb  f h «qualis  efi , 
▼c  iaprincipio  oficnJimus  bafi  b o prioris  trian- 
guli. /jiUur  fcbaftt  pofieriorit  tr:an^ul'i  cfit  m> 
nor  ij^fa  t c,  quod  probare  oportebat. 

Cafus  fecuf^ua.Sk  criangulii  primu  a bc  acu. 
tangulum,  alhidq^  d f c fecundum, habens  angulu 
X)  nigrutq  minorehi  angulo  a , huic  vero  angulo 
o nigro  addatur  talis  pars , vt  fiat  «qualis  angulo 
A , ex  anteced.propof.  trahendo  latus  piindatum 
dh  vfqueadw.  Abfcindaturquc  «qualis  ex 
prop.  lateri  o F , Ar  fitl>  H . Coniungantur  dein- 
de fimul  u , Ac  c linea  , qu^  cadet  infra  bafim  F c- 
Kurfusconiungator  h p ,&*tandcm  proluogetur 
latus  D>vfquc  ads. 

Pacetitaque  in  primis  h c bafi  BC«quslem  ef- 
fe,  ex  prop.  la.  quod  angulus  d albus,  nigerque 
fit  «qualis  angaio  k»  Be  latera  fecundi  lateribus 
primt  trianguli  fibi  correfpondentlbus  «qualia , 
oimitum  o h laceri  a b , & d u Uteri  ac  • Cdm* 


an^ut  ilccr  H t s torurn^ger  flnoqualn.Vn* 
de  hic  lotus  niger  r erit  maior  parte  nigerrima 
anguli  H : Angulos  verb  idem  v niger, efi  pars 
aogull  totius  comprehenfi  lineis  hf  , 8c  fc* 
altera  cius  c#mpars  cruce  notata  cft, quare  to- 
tus F n roiru  pars  nigra  , 8c  altera  croce  notata  fi- 
ntul , erunt  multo  mamres , quim  pars  nigerri- 
ma anguli  h.  Quamobrem  totusangului  f,  ex 
documentis  19.  propof  habebit  fubtenfum  ma- 
ius latus, nempe  hc  lineam , quam  pars  nigerri- 
ma H cni  fubtenditur  F c : Sed  iam  in  principio 
didum  cft  H «:  efie  «qualem  bafi  bc  . Igitur  F o 
bafis  trianguli  dp  c , ell  minoi  ,quim  bafis  b c. 

At  fi  tertius  cafus  detur,nimirum.Q2^d  fh  ne- 
que cadat  infra  , neque  fupra  F c , fed  iti  iptam  , 
vt  fiat  vna  linea.  Facilis  ek  prcbatio.  Nam  cum 
angulus  niger  ad  d fic  minor  angulo  a;  fi  fi  it  «• 
qual.s  addendo  partem  albam  . & trahenJt  d h . 
Patet  ex  doft.  propof.  j 1.  quod  fubtendet  b.  lim 
M C «qualem  bafi  c b , & coolcqucnter  maioi cin, 
quam  f c. 


THEOR.XVI.PROP.XXVI.  Eac.jj. 

S i duo  tridn^ula,Juo  l»ler*,diiol>us  lattniia 
it^ualia  hihuennt,vtrunqivtri(juei  bafim 
veri  bafi  maiorem : &•  angulum  fub 
aqualibm  reUis  lineis  conientim 
angulo  maiorem  habebunt, 

DVoIittrj  AC,  St  CD  trbnguli  sibl  fint  c. 

qualia  duobus  tnangult  nigri  df,Acdc 
quodlibet  fuocorrafpo  lenti:  bafis  autem  a b trii- 
guli  albi  maior  fit»  quim  nigri  Fc.  Dicit,<V  an- 
gulum c albi  triac^uli  , qui  clauditur  inter  li- 
neas c A , A:  c B eue  maiorem  angulo  D , qui  li- 
neis o F , Ar  D c continetur  • 

Probatur  autem  faciliter , Nam  fi  angulus’  c 
non  efi  maior 
angulo  D;erit, 
aut  «qualis,  auC 
minor  ipfo.  Sed 
fi  efl  «qualis, 
fcquiturex  do- 
dr.  B| . prop.  quod  bafis  quoque  a b fit  «qualis 
bafi  Fccontriprffuppofituin.  Quia  lam  quoque 
prffupponimus  latera , quodlibct  foocorrefpoQ- 
denti  clle  «qualia  ^ tum  nigri , tum  albi  triangu- 
li i Quod  fi  dicatttr  angulu  c cfle  tpmorem  angu- 

Io 
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Cum  jffera* 

mus  efle  ouiorcffl>  ciim  pr^fuppooamus  quo- 
que latert  fibi  corrcfpondent ia  , tum  albi , tum  ni- 
gri triangulieire  xqualia,  fequitur  ex  propof.  an- 
tecedenti , bafim  etiam  a b e«e  minorem  bafi  tc  i 
itcut  angulo  d minorem  fingunt  angulum  c. 
Quare  cum  non  pofllt  efle  angulus  c aut  minor  • 
aut  xqualts  angulo  o j oecelTarib  eum  debebimus 
fateri  maiorem  • 

THEOR.  XVII.  PROPOS.  XXVII.  Euc.jtf, 

St  duo  triangula  duos  aftgulos  duobus  angu» 
(ts  ^(juaUs  hahuerint^vtrumqueiHrtquey 
VHumque  quodlibet  latus  alteri  lateri 
^qualeiO*  reliqua  Utera  reliqutStVtru-n- 
que  vtriqi  correffondenti  dequalia  confe- 
Ruuntur  • 

DEntur  duo  triangula  . Primum  aBc  . Se- 
cundum oic<  Primum  habeat  angulum  c 
rqualem  angulo  C|&  alium  quoque  angulum»  V.g* 
Bcqualcfalcerl  fibleorrerpodentl  femlnigro  deo. 
loCuper»  & latus  obtmeaCi  liuequod  arqualibua 
angulis  adiacetf  fiueqaod  alicui  ex  eis  fubten- 
dltur.  Eific»  quod  adiacet  Bcequale  akerlcB 
adiacenti  ( trt  piitis  propoficionem  oRendamus 
de  hoc . ) Dicit  igitur»  datis  omnibus  iAis  con- 
ditlonibut  fore  quoque  «qualia  reliqua  latera  ; 
qoodlibee  nempe  luo  correfpondenti » fcilicet  b a 
primi  trianguli  laceri  de  alterius » it  latus  CA  la- 
teri ooex^quiri. 

* Neget  Igitur  aliquis  » quod  res  ita  fe  habeat; 
tunc  ille  debebit  affignare  lacus » V*  g.  6 o»  qubd 
fit»  velnuiui»  fcl  minus  latere  ac.  Si  dicat  effe 
maius;  detruncetur  per  propof.tf.  o m portio  «- 
qualis , Ar  ducatur  rc^a  s h • 

Probatur  itaque  propoficlo  • Quoniam  iamha- 
^ bemus  cx  hy- 

f H>  poiheli  angu- 

ium c ^qua- 
lem angulo  c» 
&r  > (c«ualem 

- Q angulo  t>ES> 

^ etiam  ex  Cor. 

s.  propof.iy.  angulus  reliquus  a erit  «qualis  reli- 
quo D . Sed  ic  latus  ex  hypotheii  ^q'>at  lacus  er, » 
ic  «quae  latus  ac  iuxta  id  quod  clfecsmutcx 
aduerfarioronxfeotcntia : quare  ex  xs«h.  cum  hec 
latera  fingula  lingulis  correrpondeniibus  equalia 
Rringaot  angulose»  & Ecquales  etiam  angulus 
u «quabittur  angulo  a ».fed  angulus  A «quatur 
«ngulo  D y ergo  etiam  angulus  H«quabicur  angu- 
lo D contra  prop.xu  huius»  nam  linea  £U  interior 
facit  maiorem  angulum  H » quam  D.  QuoJ  5 di- 
catur latus  CD  elTe  minus  latere  ac  addatur  pun- 
^jta  DifVttota  01  «qualis  lic  tpH  ac.  Et  idem 
abfurdum  fcquetur  dum  totus  angulus  panda- 
to latere  1 lyie  ecclaufusrfreczqualii  angulo  D» 
quia  «quatur  angulo  A»vtdixi,co  quod  lic  i angu- 
lus ad  balim  trianguli»  cuius  latus  IO  «quatur  la- 
ceri AC  tnxu  adaerr4riosi&  EO  Ipii  bc  ex  hypo- 
ihcil»  Aeoangulus  angulo  c»  ideoque  etiam  an- 
gultfti  «quaretur  angulo  d contra  prap.  it.  h* 
Ac  faciamus»  quod  lacus  «quale  datum  fit  cx  illis» 
qu«  fubieaduQtur  vnicx  angulis  «qualibus  V.g. 
Et  Ec  «quale  lateri  bc»  &oppofitus  ei  angulus  a 


«quetur  angulo  D,  Sr  c angulus  angulo  o»  tunc 
etiam  tertius  angulus  b «quabuur  ex  Coroll.  s. 
propof.iy.  angulo  DEO  ; fiergofit  lacus  aliquod 
DO  malus , quam  c a detruncetur'  cu  crus  «quale 
cruri  ca,  8r  ducatur  » h . T unc  requeeur  idem  ab- 
furdum H.  Quia  enim  cG  crus  «quatur  cruri 
BC,«ccH  crus  cruri  ACM  aduerfari/s,  «k  angulus 
c angulo  c eflet  angulus  h «qualis  angulo  a,& 
Ideo  Ipfi  «quali  ex  hypothefi  angulo  ocontr.  pro- 
pof.21.  huius. 

Quod  n ex  aduerfarijs  Ec  minus » tunc  addatur 
ID  punftaca  portio»  ita  rt  latus  ci  «quetur  cruri 
CA»  Ar  ducatur  £i  . Quia  itaque  c «quatur  angulo 
c»  Arcrusio  oppoEtu  angulo  mi  «qualiuopqua- 
tur  ex  hypochcE  cruri  sc,  Ar  2 G latus  ex  aduerfa- 
rijs  fecimus  «quale  lateri  ac  etiam  angulus  h ad 
baEmexprop.xx.  huius  «quabitur  angulo  a»  Be 
ideoipfi  A zqualiex  hypothefi  angulo  x contra 
11.  prop.  huius  * 

PoEee  etiam  probari  propoEcio  dcmonftranda 
fecucurum  illud  abfurdum»  qubd  pars  Hir,  anguli 
DEC  eflet  «qualis  toti  ipEoso  E dicatur  aliquod 
latus  DO  efle  maius,  quam  ca»  rei  anguli  ito  pars 
DEC  eirct  «qualis  ipE  iec  coii . St  lacus  eo  ab  ad- 
nerrarijsdicatarmioiis»  Nam  angulus  dec  eflet 
«qualis  angulo  Asc,  cui  «quaretur  : & angulus 
heG,  vei  TEG  exaduerfaris  oblatus  bc  «quale 
laceri  ec»  Ar  latus CH,  rei  cl  aflertumab  ipEs  «• 
quale  laceri  CA  claudentia  angulose»  &c  squa- 
les. 

COROLLA  RIVM. 

S Equitur  ex  demonftratione  huius  Theorema- 
tii, tota  etiam  triangula  quoad  areas  efle  «• 
qualia;  Nam  E latera  a •»  &Bclacenbus  of,& 
rc «qualia fune;  commuenequeex  hypotheEan 
gulos  «quales  B , Ar  p » ex  propof.  i».  huius  cruot 
quoque  totainangularqualia  Inuicem  • 

E X P E N S r O VI. 

De  [itu  linearum  fe  mutuat  nec  fecantium, 
nec  taogenttum . 

CVm  iam  rifa  triangulor.im  comparatione 
relic triangula  ipfa  parallclogrjmmis  com- 
parare Euclides ; necefle  efl»  rt  hanc  comparatio- 
num cognitionem  » du«  notiouei  procedant; 
Prima  ell  de  parallelis  iineis»  quomodo  fe  habeant 
ad  iouicem»Ardeinde  ex  hac  parallelqgtammorurn 
hauriat  cognitionem ; quibus  cognitu  »iude  poT- 
Et  parallelogramma  triangulis  comparare » rei  rc 
eorum  partes  dignorcere  • 

THEOR.  I.  PROP.  XXVm,  Euc.  xy- 

Si  in  duas  reflas  lineas  refla  incidens  linea 
aisernatim  angulos  aquales  inter  fe 
centipAralleU  erunt  lmeie> 

IN  duas  re^as»qu^Ent  in  eodem  plano  f hoc 
enim  libro » rc  notat  Clauius » agitur  de  pia-  . 
nia)incuiacllnea;  nempe  eas  ambas  fteee»  rc  fa- 
cie incidens  ab  in  iineas  co » & o H t Et  h«c  fa- 
ciat angulos  alternos » nempe  htaciinde»  rntis  ad- 
laccae  parallele  c D niger » Ar  Inde  alter  adiaccat 
alteri  line^  parallelp  oH,  rt  eft  nigerrimus. 


4(  T R A C T 

-fjcUc  Inqtiia  hos  aogolos  ^qualei  t OUit  Ults  li- 
n<Ms  fffe  ParalltUtt  c2r  ftmpcr  dfjtiidtkamtci, 

^BO^fiaii^uis  hoc  ne^ct;  igitur  adinoicem 
/empcr  fient 


ptopi(]uloref 
V.  e.  verstkt 


Ha  d:  qui- 
fe  tandem  c6 

- oeniftjquod 

" fi  coaenlcni; 

facient  tria- 
gulum  , cuini  vertex  erit  vb!  conoeniunt  ,*  bafit 
verb  erit  ab,  8e  angulus  i nigerrimus  erit  exter- 
ous{  angulus  vero  niger  oppofitus  a,  & internus» 
qui  ex  hypotbefi  inueniuncur  aequales  contra  pro- 
bata io  Coroil.i.  propof.17.  vbi  oftendimns  In 
omni  triangulo  externum  angulum  quolibet  op- 
polico>&  interno efle  maiorem. 

Quare  maior  debebit  cfle  angulas  nigerrimas 
ad  s»  vepote  externus,  & oppofitus  i quam  niger 
apud  A eo  cafu»  quo  conuenlant:  Cum  itaqutf 
fiot  «quales  anguli ; UneccD,  Aronnon  con- 
uenient . Quod  autem  linex  red«  j qu«  hbl  in- 
clcem  appropinquat»  tandem  fiat  coiture  incom- 
munem vcnicem ; inter  principia  ^fuimus»  cum 
Euclide,  verd  principium  cenfendum  efl » cum 
notia  In  oppofitum  h^liiatio  animam  pulfet , fi  de 
approximatione  per  partes  «quales  agatur»  vtibi 
declarautmus . IJcec  Proclus  » 8t  Clauius  nimis 
fcrupulos^  dubitent  »6r  oftenfiooem  aftruanc  ad 
id  probandum « 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXlX.  Eac.atf. 

Si  m duasrcUas  tinus  rells  incidens  Imu 
externum  ungulum  interna , &•  oppofilo, 
O-ai  eufdem  partes  te^uulem  effiat , aut 
internos,  Cf'  ad  eafdem  paries  duabus  re- 
Ihsaijuales,  ParaileU  inter fe  erunt  ipfe 
relite  tinae. 

Sit  ingului  «ternas  f.AuSab  incidente  a,  ,8r 
linea co cruce fignatus  ; Angulus  internus, 
Ar  oppofitus,  fed  ad  eafdem  partes»  non  autc,vt  ia 
anteced.  piop.  hinc,  inde»  qui  efi  niger  apud  xfa- 
dux  abincidehte  AB  » & linea  alteri  oh  . Dicit. 

» /i  k Jtmt  eifMalts  i & lutess 
Han  t€S.  & pAxetUeUt  fktutJt  «ffe  . 

Dicit  quoque.  Quod  fi  eadem  as  cadens  fuper 
redas  CDtSrcH  fecerit  angulos  internos,  Ar ad 
eafdem  parces,  vt  efl  angulus  niger»  8c  angulus  al- 
bas afterifmo  notatus,  duobus  redis  «quales;  ad- 
bucilir  parailelx erunt. 

Prob.  verbi,  pars.  Cdm  namque  angulus  ni- 
gerrimus apud  ■ fit  gqualis  angulo  cruce  notato 
ex  h^poihefi ; ifq;  cruce  notatus  fit  «qualis  angu- 
lo mgro,cx  documentis  prop.ix.  (Namque  linea 
AB  fecac  co ; vade  anguli  ad  vercicem,vc  efi  niger» 
Ar  cruce  notatus  «quales  funt .)  Internus  angu- 
lus niger  ad  »,&  niger  ado  erunt  «quales, qui  fuut 
anguli  alterni  : 
^ V/»  ® ^ prp^ed. 

' ptopJiMcs  cd,oh 

tftittt  parsidU . 

^ Pfob.  i.  pars  , 

«Nempe» fi  faciat 
inceroos  » & s4 
eafdem  partes  duobas  redis  «quaies»  incideoa  U- 


ATVS  IV. 

nea  ab  TuperduatcD»  Ar  oB ; eas  etiam  efle  pa- 
rallelas: Sint  itaq;  angulos  internus  niger  0,Ar 
alter  afierifmo  ii^gnitus  duobus  redis  «quales . 
$anc  quoque cx  10  propof.  angulus  niger  o,8e  al- 
ter comprehenfus  lineis  ao»At  00  duobus  redit 
«quales ; qu6d  Iioea  DO  lofiiiat  fuper  as  . Quam- 
obrem  ab  ato  angulo  nigro  communi  > qui  cum 
angulo  o duosredoi«quat»Ar  item  cum  angulo 
afierifmo  notacofvc  pr«fupponiuius)rcmanebunt 
angulus  externus  AOt>,  internnfque.  & oppofitus 
allerlfmatus,  «quales . Quar;  ex  pr«cedcnti  pro- 
pofitione  f/se«  co»  & «HtraMf  pjfdlUU . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXX.  Euc.  19. 

Si  in  parallelas  reHas  Itncas  reRa  inc/dat 
linea , alternattm  angulos  inter  fe  dtijtta^ 
les  efcttf  esu  externum  internoro*  oppo^ 
fito^O*  ad  eafdem  paftes  nqualem  • 

Bt  internos  y O*  ad  eafdem  f artes  di$ol?us 
rcRis  aquales  facit . 

HaCc  propofitio  duas  antecedentes  conner- 
tic » vt  perfpicuum  efi ; trefque  partes  ba- 
bet  • Namque  intendit  probare  pnm6.  Quod  fi 
in  duas  parallelas  co»  6:  ch  incidat  linea  ai  s«gN- 
Ut  alierntt  nigrim  apud  a,  & n^^um  apud  ■ aequa» 
let  exciat . 

Prob.  fieper  redudionem  ad  impollibile  . $1 
ifii  duo  anguli 

£ niger,  Af  niger. 

* rimus  ooo  fune 
«quales » maior 
cdfcquencereric 
vnos  illorum  . 
Is  Itaque , V.g. 
dicatur  niger  apud  a . Vtnfque  per  imaginatio- 
nem addatur  angulus  cruce  impreflus , cruntque 
niger  apud  a » Ar  cruce  notatus  fimul  miiores  ni- 
gro apud  B cum  eodem  angulo  cruce  fignato.  Sed 
ntgerA»  Ar  cruce  fignatus  ex  to.  propof.  funt  «- 
quales  duobus  redis ; Quare  niger  apud  b,&  cru- 
ce fignatus  erunt  minores  duobus  redis.  Vnde 
ex  propof.xS.  coibunt  ille  line^;  quia  tunc  inter- 
ni nigri  «quales  non  cfTenc  duobus  redis . Quod 
efiabfutdum,  cum  co  ,&ch  ponamur  parallele. 

Secunda  pars  intendit  ofienderc;  angulum  a 
externum  ^qualem  effe  interno, & ad  eafdd  partes» 
vt  efi  niger  apud  b » qui  funt  ad  eandem  partem 
dextram  . Si  linee  co,  & oh  fint  parallele. 

Probatur  ex  modo  demonfiratis  . Nam  angu- 
lus niger  apud  a efi  «qualis  angulo  nigro  apud  i» 
idemqueex  propof.ix.  efi  «qualis  angulo  a exter- 
no : Eigo  angulas  a externus  efi  «qualis  angulo 
interno  oppofito  , Ar  ad  eafdem  partes  nigro 

apudt. 

Tertio  Intendit  demonflrare  angulum  Inter- 
num cruce  notatum, Ar  anguium  nigrum  x dTe 
«quales  duobus  rtdis  • Si  co»  Ar  ou  parallele 
conRitutefint. 

Nam  angulus  externus  a,  Ar  cruce  fignatus  in- 
ternus funt  «quales,  ex  lO.  propof.  duobus  re- 
redis.  Qubdlinea  AD  cadat,  &infiibc  fuper  li- 
neam AB  { Sed  tam  oAenfum  efi*  angnlum  a exter* 
oum  efie  «qualem  vogulo  nigro  apud  B oppofico, 
Ar  xd  eafdem  parces  linee  ab  . Quare  angulus 
cruce  fignatus , Ar  niger  apud  B du^us  redia  re- 
ounebunc  equilex . 


THEOR. 
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"tllCOR.  IV.  PROP.  XXxr.  Eac.pj. 

eiJem  rtflt  tinca  pAralULt  funt  , er 
initr  fe  funt  puruikla. 

PRffupponitur,  quod  line;  a » ,%  c r In  eo- 
dem pljno  euiftentes  fine  alteri , %punai- 
t;  co,paralIel;.  Dicit.  IlUt-Uterfi  detere ifit  pj. 
rtllelui . Quod,  n oRendat,  fuper  eas  trahit  Ii- 
Deam  > vecunque » fit  m n • 

Probituf  propof.  Nam  angoli  alterni  niger 
apud  M , ifftellala 
notatot  Tunc  cqua- 
lesi  fiqoidem  linee  a 
*j9cc  D et  co^firu. 
dione  pr^fupponu* 
tur^irailei^i  &idei 
fjcicBies  aoguloial* 
ternoi  xquales  , ex  propofitione  antecedemi , 
Secundd  angulus  niger  ad  n eftxqdalts  angulo 
eidem (Iclhila  ooCato:  C^lac  d*  d o k ex  con* 
Arjdtone  prerupponuntur  parallelae*  Quare  ex 
propof.  antecedenti  angulut  internus  niger  ad  s 
erit  xqualis  ci  aogujoftelluii  noutoicxterno» 
8r  oppofito  I vt  patet . 

Quare  conciuditur»quod,cu  duo  anguli  niger- 
rimus adMidr  aiger  ad  n fine  xquaies  ccrtio,(inc 
quo(]ae  inter  Icxpiales:  fed  funt  qtioq;  alterni  • 

, ^ propof.aS.  erant  a *»&  c x line^ 

iouieem  ptf  «ileis » • 

PROBLEMA  V.  PROPOS.  XXXII.  Enc.ji, 

A dato  pnnBo  parallelam  tineam  ducere 
dau  retia  linea. 

A Pondo  Ab  ducenda  fit  parallela  lines  • c • 
Dacatarex  a ad  n c rc^  a d,  faciens  «n> 
gulum  quemcunque,  V.  g.  nigram,  huicque  an- 
gulo xqua/is  confiituatur  alternus  niger » ex  do- 
cumentis propoC.s^.  trabendoJineam  rB:Oieif. 
linedf  eff' para/le/af . Vbi  aduertepundum  a de« 
bete  effe extra  lineam  bc  > vcad  eam  lineadu- 
ci  poflfit . , 

probatur  ex  didis  prop.  b8«  QuU  anguU  al* 
p /A  m: 


h /D  C 

terni  niger  apud  a , 8c  niger  apud  d per  eonftnt- 
dionemxqualesfunc  . Nota  parallelas  facilifit 
duci  . Si  trada  linea  b c eodem  interuallo».  d 
aperitione  circini  fuper  duo  pnnda  quxeamque 


rtdisiita  vti  wpi  finifird  paite  diTcedtt  linee 
c D.coniungae  noifiram  partem  linee  a b ; ficut» 
8r  qu^  i dextra  difcedit  linez  c o , annedat  quo- 
que dextri  partem  alterius  AB  jTt  faciunt  a c,&’ 
BD.  D!cU.  Hai  liBtat  cnnmngrntu 

fstdUridt . Quod , Tt  probet » opor- 
tet trahere  diametrum  AD  ab  A in  D > incidetque 
lineir  A m c o>  dr  A Cf  B D . 

Probatur  itaque , Nam , cum  a d Incidat  in 
. parallelas  a r t dr 

Z— — B co;ex  probatis  in 

y 30.  propof.  aogu- 
/ Ius  niger  ad  a , * 
® ® angulus  niger  ad  o 

erunMtquales . Quoniam  funt  alterni  > qui , vc 
ibidemonfiratilmeft»  squalet  funt:  Qujprop* 
ter  criangola  ab  d , & c D a cquolia  erunt. Quo- 
niam ex  sa. propof.  ea  funt  triangula  cqualU^ 
que  habent  xnum  angulum  alteri  zquaiem  >*vc 
efi  angulos  niger  A >dr  niger  o,  dr  latera  eiuf* 
dem  anguli  fibi  eorrefpondentta  xqualia  { vt  hic 
eoenit;  nam  es  hjpothefi  a b , & i>  c funt  xqua- 
les  redar;  diameter  rerb  a*x>  efi  idem  latus* 
quoddeferuit  vtrifque  . Hcc  inquam  tnangula 
bafim  quoque  bafi  squalem  poCdcnc . QHAm-»b- 
rtm  A c t ^ B D €Tunt  sqMlcs  i Quod  erat  primo 
proban  Ium . * 

Probatur  itaque.  Quod  etiam  fine  parallelor 
ex  eadem  propof.  as.  in  didis  triangulis  acd* 
& AB  o habentibus  angulum  angulo»  ic  latera 
lateribus  rtrunq;  vtrl^  fiio  corrcfpondcti  pqua- 
lia  • etiam  totum  iriangulum  e fi  toti  triangulo 
«quale.  Qufre  angulus  albus  ad  o>  & angulus 
albus  ad  a erunt  «quales . Sed  hi  funt  alterni  re- 
fpedu  linearum  a c » dc  b d » ergo  1'ma  a c»  ct 
B o vrunt  tfnoqut  pjrtUcU  > ex  propof.  a8« 

E X P E N S I O * Vir. 

De  Pardllelogrammis , O^Trafe^f^s, 

HJEc  Expenfiodiuiditur  In  tres  partes.  Pri- 
ma agit  de  proprietatibus  parallclogram- 
morum  > tum  in  le  » tum  diametro  dioiforum  . 


Secunda  comparat  Inuicem  paralielogramma  . 
Tertia  docet  quadrat uo  coij^itucre  pr^cipuam 
Intcf^arallelogramma  figuram . 

THEOR.  I.  PROP.  XXXIV. 

Paralleloffammorum  Ratiorum  anguli,  (r 
latera  ee/jualia  funt  inter  fe  i tfUce  ex  ad- 
uerso  fihi  funt ; illa  veri  jfatta  dta- 
meter  htfiriam  fecat , 


48  tracta 

1 pirillclognramo  In  Jai«  partcf  acqualn;  «r  hf c 
vnp  ■ codrtnt]ue  argumento  oflendit . 

Probatur*  Quoniam  diameter  inter paralle- 
Iii  n>  .&DC  teperitur,  erunt  angulus  n-.gerad 
A .nigerqne  ad  D xquales  , ex  prop.  jo.  vtpoii 
Alterni.  Et  quia  a n eft  etii  Inter  parallelas  a c,«e 
1 1)  eodem  modo  angulus  albus  ad  a , & angulus 
albus  ad  P I ex  propof,  eadem  jo.  > quia  funt  al- 
terni , erunt  zquales  . Quapropter  trianguli 
AiD,tr  Acnduos  angulos  iquales  duobus  an- 
gulis , quilibet  fuo  correfpondemi ; inluper  > Sj 
latus  idem  poflident  j nempe  diametrum  a p , 8t 
liincex  demonllratis  in  ay.  propof.  latera  eorre- 
fpondentia  ad  inuieem  xqualia  quoque  erunt, 
nempe  a i.  8r  c d oppoCta  ad  inulcem  i (icitt  ac, 

8r  a 0 opnofita  inuieem  . Quod  ell  priihum . 

Probatur  fecnnda  pars  . Nam  angulus  a,  8t 
angulus  c oppofiti«runt  xquaies,  ex  eadem  pro- 
pob  A7*  Et  quia  fupra  n iger  apud  a nigro  apud  o, 
gr  albus  apud  a albo  apud  noftenli  lunt  equalet, 
fi  fimul  componitur  niger  albufque  apud  A trit 
«qualis  angulo  apud  D nigro , 8r  albo,  quod  eR 
fecundum  propoliiuni. 

prob.  tertia  pars . Nam  fequitiir  quoque  ex 
Coroll.propof.  »7.  totum  triangulum  abo  toti 
ACO  efle  «quale.  Quare  fpatium  parallclogram-' 
mi  diuibim  ell  bifananf  a diametro  au,-  nempe 
induo  triangula  «qualia  a Bp,  8c  acd. 

theor.  n.  prop.  XXXV.  Eocoh. 

In  omni  PauUelo^rammo  complemini*  eo- 
rum, qUii  circa  liamelrum  funtiater 
je  /uni  eeejUaU*. 

Vide  in  d^finit.J7.Quid  fint  confiftcntia  circa 
diaroetrucn  y & complementa. 

Dicit  ergo  propofitio  . Quod  complementa 
nimiruminparallclogrjmmo  ac«c  parallelo- 

gramma  alba  HF,«CDCfintxqualia.  ^ 

probatur.  Quoniam  ex  propof.  pratccd,  trian- 
gula AC  M » 8r  AG  M » 


T V S IV. 

tus  A D * 8r  C E partes  Afflt  pirattelf  L m i fici^  ^ 
E c ell  pars  parallelpiH.  Dicitur  ver^encfttpcr 
eanviem  Oalim  p cum  latus  alternum  in  parallela 
commune  vcnf(]ue  ett  t vt  fc.  Dicit  ttaque  kxt 
parRllcIograroma  inter  feciTexqualia  , non  quo* 
ad  latera  , ac  angulos , fed  quoad  capacitatem,  Se 
arcam  :Pro^licio  ver6  habet  trescafus  .*  Qot* 
re  requirit  tres  probationes  . 

Probatur  . Sint  doo  parallclogratnma  fuper 
bafi  F c eadem , 8e 
z A C D E 2?  inter  parallelas  L m. 

& ( H , oimirani 
ADFc,6r  CEFC» 


qu(  diuidft  diamccer 
lunt  «qualia.  Eadem* 
f que  ratione  In  paral- 
**  Ictogramo  oigrg  ma- 
iori H B duo  Trian- 
gula, A BD  , Bc  A H D 
funt  «qualia  ; vtpote  i diametro  bifeda . Sic 
etiam  in  parfllclogrammo  minori  nigriori  dm 
duo  triangula  n E m,  «r  t>  e m funt  «qualia.  Deme 
ereo  a triangulis  totis  maximis  Acait^f  aom 
p,?sea«qualca  , nempe  hnic  acm  triangulum 
nigrum  I k nigrius  • k deme  deinde  altcri  trian- 
gulum quoque  nigru,  k nigrius, 'quf  pnmb  dem- 
Mis  «quiualent,k  rcfidua  h f , k d c compUmd- 
ta  remanebunt  «qualia,  rt  io  %*  prouunt.  • 

THEOR.  III.  PROP.  XXXVI.  Euc.35. 

fuper  eadem  hafi , in  ^f- 
.dem  parallelis  conRimta  inter  /i 
funt  aqualia . 

Dicitur.  Aliquod  parallclogramuni  efrecutn 
alio  inter  eafdem  parallelas , quando  duo 
latcfa  oppofita  partes  funt  parallelarum  1 YtU* 


cadacque  latus  f c 
^^ndi  fuo  extremo 
c inter  latera  primi 
Inter  punda  a,&  d. 

N am  ci^m  latus  A o primi , k c e fecundi  fint  |«- 
qualia  riiebaEcommunidaceriqueoppoflto  f o » 
ex  prcctd.propof.fit  vc  fini  «qualia  inter  fe.  Au- 
fer itaque  mentolincam  c d i que  vtrifque  defer  • 
uit  • eilque  ell  communis  , remanebunt  adhuc  «• 
qualia  A c , 1 fegmenta  . 

ProgreiT.*.  Similiter  lam  confiat  ex  prop. 
latus  AF  nigerrimi  triangvili  efie  «quale  Uteri 
Dfi  albi  trianguli  t;  vtpote  latera  parallelogram- 
mtfeminigri  nigerrimique . 

Prpgr.^.  Angulus  ver6  a nigerrimus efi  equa- 
lisanguio  aiboDex  propof.  jo.qubdvnusncex- 
ternos*  alter  inierous  Inter  parallelas  a F,k  d c. 
Cdm  itaque  habeamus  duo  latera , quodlibet  fno 
fibi  correrpondenti  «qualia , nimirum  a c,  k p e 
inulcem  ex  1 . Prog.  Sicut  a f , k o p ad  inuicc  » 
ex  a.  Prog.  Angulumqoc  a nigerrimumangulo 
©albosqualcro.exj.  Prog.  Ex *». propof.  duo 
triangula  nigerrimum  ac  infecundum  album 
DEC  erunt  «qualia , quibus  vtrifque  fi  addatur 
commune  Trapexium  nigrum  c D F o ,cum  vtrif* 
qdc  Idem  addatur  { adhuc  erunt  «qualia . Quare 
triangulum  nigerrimum , k trapexium  integran- 
tes parallelogr  mmu  a d f c Trapexio,  atq;  irla- 

Solo  albo  integratlbus  parallelogramrou  fccun- 
u CF  n E 5quab0tur,quod  demofirare oportebat. 
Secundos  cafus  eft . Si  f c latus  fecundi  pa- 
- ci>  £ rallelogrammi  cadat  in 
— — — • j>.Tunc  enim  ex  eadem 
ratione  ad,  k d b re* 
fi«  erunt  ( vt  primo 
Prog.  oftenfum  eft  ) 
“r  <f  «quales  ficutkAF,k 

c D , f Tt  fecundo  ) Et  angulus  a nigerrimus  an- 
„lo  D aibo  «qoalis.  Qoate  duotriangula  niger- 
Jimam  O A V . & B D r.  album  «qualia  trune . Ad- 
dito  itaque,  tam  vni,  quam  alteri  commune  tria- 
culum  nigrum  dp«  complens.tam  cum  nigcrrl- 
5,0 , quam  cum  albo  mangulo  pacajlclogramma 
nicrum , b feroialbum  ; Ea  temanebuue  adhuc 

aqSalia,  nimirum  A DFC,  baDro  paral  elo- 

®"Tc«iu.cafujcllfiFC  cadant  extra  panSum 
O,  Ita  vt  lecet  la- 
tas c d in  x . Cum 
itatfpe  redf  a D,k 
c B cx  fupradida 
ratione  l.  Prog; 
"■ji  Q.  «quales  fiut  . Si 

Ttrifqie  addatnr  d c inter  ea»  medUna  L">"  * “ 
cum  addita DC,bc  E cum  eidem  add.ti  ^ 
erunt  «quale. . Sicut  b F a , b o d ex  pt«P; 

Et  cuam,  fupradi&a  ratione  3«  Prog.  angui 
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ntgerir.CTK  externus>&r  «ngutus  a niger  iuteraus 
C()U4les eruot.  Q ure (riangdium  ioc,&cae 
criincarqiiali*.  Aufer  itaque  triangulum  nigrum 
DC  K per  imagtiiMionetn  commune  vtrifque.re» 
maitebuDCquc  duocrapesia  primum  Tubnigrum  a 
Dr  1 9 Sr  fecundum  album  c s k e adinuicem  2- 
qualia.  Ve  itaque  fiant  parallelogramma  aqua- 
lia i adde  nrifque  mente  commune  triangulum 
nigsrrimumF  c K»8rhabebisea2qualia>  nempe 
Aorc»&  cfifo;  quod  demoaftrandum  erat  • 
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Probatur  > quU  Qlud  eric  qjvdrat  jm  . Q io  J 
«quiangulum»  Srarquitite* 
Cr— — funieft,fed  figura  ex  ficlo 
habet  squalia  latera  .luo 
nempe  AC(  8e  so  ipfi  a a; 
Tertium  vero  nimiruD^, 
quod  reperiatur  inter  per- 
^ pendiculares AC»driD>& 
ideo  parallelasi  cx  prop.19. 
quddaoguli  a»  8ra  fintduo 


THEOR.  IV.  PROP.  XXXVII.  Euc-jtf. 

PdrdUelo^ammA  ptper  ^qudbbus  bofibui  > 
O*  in  etfdem parallelo*  conjlttuu  in- 
ter fe  funt  oqoaita . 

Sint  doo parallelogramma.  Primum  a bcd. 
Secundum  vcr6  v s o h inter  parallelas  aj  p 
H c conllicuta  / 8e  fuper  xqualiqpi  bafibus  c D, 
frVB  Gta.  D cit  hactfie  Mijitatia , Quod.vtpro* 
bet^cooiungtt  bafim  primi  cum  latere  bafi  oppo. 
fico  fecundi  > nimirum  pundq|p(crema  ad  can* 
dem  partem»  V.  g.  finiltram»'  n fune  e»  & c 
fedacB.  Similiterque  duo  panda lermioatlua 
ad  partem  dextram  F • & d redi  p f . 

Probae  vero  ofieodendo  pritis , has  lineas  po- 
2 ftrcmb  tradas  c 

A ^ ^ E » & D F cum 

bafi  primi  pa> 
rallelogrtmmi  c 
D > ft  bafi  fe- 
cundi PE  facere 
parallelogram- 
mum  > ex  94.  propoT.  Nam  coni  b r bafis  fe- 
cundi, dc  Dbafis  primi  fine  pamllelf » & xqua- 
les  fic » ve  ibi  diximot . Quod  c b » & F o po- 
firemb  trade  fiat  parallele  »&  squales»  da  ideb» 

3uodc  DF  E fit  paraUelogrammum  » ('lina  eius 
efiftitio  requirat  tales  prorfus  condiciones. Qup 
pofito  fic  afiruirur  Intentum  • Que  eidem  fune 
«qualia  jocer  Ce  fiint  «qualia : Sed  paralleto- 
grammum  primum  abco»  ex  prpced.  propof. 
cft  ^uale  paraltelogramo  poflreiob  fado  c p £ F; 
£idemque  eft  squale  ex  eade  paraUelogrammum 
fecundum  t f n H»ob  bafim)eadc  E F;erm  hf  c nc- 
pe  primum  »8c  lecondum  erunt  inter  (c  squalla. 

COROLLARIVM. 

GOlligltar  trapesla  quoque»q(iorum  oppofi- 
tp  bafes  Inter  fic  squalesifint  meer  paralle- 
las»incer  fe  squalia  efie  f nam  crapexiu  a e c c cft 
«quale  trapexio  s o f h fiquldem  duo  parallelq- 
gramma  1 » 8r»  fune  Inuiccm  squalia.  Trape- 
aium  Tero  b pi  c vcrifque  commone  : 
etiam  idem  dicendum  erit  fi  alterum  latus  alteri 
fic  idem  p &oppofica  lacera  fiat  «qualia. 


PROB.  V.  PROP.  XXXVIIl. 


Euc  44. 


'ji  daurtfla  lintd  quadratum  difcrihete. 

SIc  data  reda  linea  ab»  fiiper  quam  quadra- 
tum deferibere  necefsd  fic. 

E duobus  pundis  a»  d b Ipfi  a b gemine  per* 
pendiculares  erigantur , per  8.  propof.  « fint 
xquales  per  propof.  0«  ipfi  a B » d puda  c D con* 
nedantur , O"  quadratum  er:t  twfUiutum . 


redi . Quamobrem  d c , vtpote  parallelas  con- 
iungens » d squales  erit  «qualis  ipfi  a b » d pa- 
rallela , ex  propof.  J|.  Omnia  itaque  lacera  fuiu 
«qualia » d parallela  • 

Probatur  fecnndb  de  angttlis » najn  iam  duo 
A»d  a fune  redi»qcure  d alij  duo»  d.  d c»vtpoee 
oppofici  Ifiis  » ex  propof.  34.  erunt  redi  j cum 
coaftitutum » fic  quoque  paraUelogrammum . 

EXPENSIO  Vlll. 

De  irianiulerum  cum  faraBelogrammif 
traftXjjfque  paraBclis  canfianubus 
comparatione . 

PArallelogramma  in  crianguU  dtuiduncur. 

Vnde  iam  incipit  comparare  triangulajcum 
toco»qu6d  primb  »d  Immediatd  componunt; 
Cster;  enim  figorg»  licet»  ex  triangalls  compo- 
namur; plura  tamen  ea  componunt:  Trapezia 
fer6  p d parallelogramma  unium  duo . 

THEOR.  I.  PROP.  XXXIX.  Euc.41: 

Triangulum  paraBelogrammi  inter  eafdem 
parallela*  p O^eddem  baft  conlhtuti, 
dtmtdium  eft . 

Sle ParaUelogrammum femlolgrum  B a Dc»di 
ulangulumBCE  inter  parallelas  a E»d  b o 
dfaper  eandem  bafim  i cconftitutam*  Dicetf- 
fe  trUn^idmiicdimiauim  partUeh^rammi  /e- 
aitji  igfi  A D a c. 

Quod  vt  probetur  ex  propoC  |i.  a datopon*. 
do  educatur  parallela  ipfi  a E lateri  trianguli»d 
erit  fadum  paraUelogrammum  ac  et»  cuius 
diameter  c £ . Diuidatur  deinde  parjllelogramr 
mum  feminigrum  btfariam  dudo  diametro  A c* 
Quo  pofito  fic  propofitio  probatur  . 

Nam » cdm  parallelogramma  album » d femi* 
album  fint  fuper 
eamdem  bafim » d 
intereafdem  paral- 
lelas > cx  prop.|0. 
funt  inter  fe  ^ua« 
lia  s Sed  illorum 
parallelogrammorom  «qualium  dimidia  fut  tril- 
gula  nigrum  i»  da»  ex  prop.  34  Eo  quia  latera 
eorum  AC  primi»  dEc  fecundi  fint  pwallelo* 

Srammorum  diaoMtrl.  Q«verb  squalium  fuiH 
imidium » cx  pronuac.  7.  Inter  fe  ncceflarib  s- 
q^ulufunt.  Q^ptopter triangula  primum  ni- 
gram » d fecundum  album  inter  Ce  sqt^ia  erut. 
Sed  nigram  eft  parallelogrtmmi  ferainigfi  di* 
midiom . Ergo  etiam  triangulum  album  a exR 
ciufdcm  parallclogramml  dimidium* 


CO. 


Q 


A 


G T A T V S tV. 


COROLLARIVM  I. 

HIoc  patrr  qaoH  triangula  fuprr  eaniem  ba« 
ftm  I Be  inter  eafdem  parallelas  coaRitfita 
Cfft  inutcem  a-quaha  t Mam  funt  triangula  ni- 
grum I » 8c  album  a dimidia  arquilium  parJfIcIo- 
grammorum  a c feminigriydrulterius  albi  b r,ft 
io  fcrie  dcmooftr itionis  ollenfum  ell . 

COROLLARJVM  II. 

ETiam  eflc  Teram  pr6f^l5iioitem  conuerram , 
nempe  triait^nla  tiiim  Lifiwit 

adr»fd%  pjffr/  tonHiibt  i tffe  intrrpatafli  ht . 
Nam firlt triangula 8 A C|  8t  B DcxqualiaTu- 
per  eandeni  bafim  eonftittKa  Bc>drduftaper 
eorum  Tcnfices  a d linea  .nonnt  parallela  bafl 
p c:  Ducatur  parallela,-  hite  cadet , rei  infra» 
veJ  fapra  lineam  rertiees  coniongentem  A d . 

Cadat  primum  fupra  t ^ l>t  a E » & pr>xlu^a 
Bo»  in  B comongatorc  E . Itaque  trlangulmn 
KE^quod  inter  paralielu  cxadue,fari/s  fit, erit  «• 
quale  triangulo  b 
’ Sed  eide  ex  hy« 
pothefiefi  arquaie 
triangulum  BDc«* 
Ergo  trian^lum 
t e.  t maius  ^et 
xqoale  minori  i o 
- c»  Ttpote  quoJtint 

vni  tertio  B X exqualia,  quod  eft  abfur Jum . 

Quod  fi  cadat  infra  ad  f » vbi  [ncldii,  ducator 
CF,  8c  'erit  triangulum  att  aiquate  triangulo 
BAC  eo  quod  cx  aduerfari^sfintparaJIelzAF^ 
BC,  & confequenterlroinusBFCtzqualetriaa*^ 
gulo  B :C  o maiori ; quod  cfie  nequit . 

THEOR.  Ii:  PROP.  XXXX. 

Tt Ungulum  paruIltlogrAmmi  inter  tuflem 
parallelae , (y.a^uJi  l>afi  etn^tuiii 
dimidium  efl , 

STttrlangnlum  lrc  notarutif  numero t.V  & 
parallelogrammfi  femmigrum  dbac  inter 

fiaraflelas  bo,  Atbe  ,11:  con^tota  Aiperzqua- 
e$  bafes  b c , 8r  h l ; Oleo  tHahgulum  s efie  di- 
midium ptrailclogrammi  fcmlnigrt . 

TrabaturuB  parallela  lateri  triangall  l d I 
pun^o  H ex 
^ ^ propof.  ^ 

I j ' erunt  duo  pnaT- 

1 sii  j jT  itiograibma  »ex 

. l^K  ! ?7-P»op- 

s Q H ^ 4i-  '■  tia»  & erit  ito 
parailcfograovni 
albi  diameter.  TrahatnrquoqiK  diameter  baIo 
feminigro  paralfelogrammo . * 

Qno  fado  probatur  propof.  T riangula  nIgrQ, 
ar  album  a » npote  dimidia  squalium  parallelo 


grammorum  femialbiid^albl  inuicem  fune  equi- 
na. Ergo  cnannlum  a erit  etiam  medietas  pa- 
laileiogrammi  (emialbi. 


COROLLARIVM  I. 

'^Olligitar  hinc,'triaoguia  fuper  zqualem  ba* 
y /tm  I df  inter  cardem  paraliiplai  cite  inuipcm 


■ 

-8 

/t^'‘ 

« c i 

: r 

rqualia . Quia  funr  dimidia  squalium  para|let#> 
grammorum  (cminigri , Bt  albi . 

COROLLARIVM  II. 

ESse  qufKjs  veram  propofitionem  conuerfam 
prfced.Cof  oll.  T^etape  trhnf>ula  tqtutHajH' 
per  4 f talem  bafim  ad  eajdtm  partes  corMUuta  ejfe 
tnter  para/telai  . 

Nam  eadem  ratio  militat, quz  Aiperiorl  b.  Co* 
toH.  pr^cedrn. 
propof.  N'jm  fi 
A D duda  per 
vertices  trian- 
gulorum BAC» 
8:  E o F aqua- 
lium non  eR 
parallela  ltne« 
b f j erlt^ltersjquf  fi  caJet  fuper  a d,  vt  a c,  dn- 
da  p c.ftdttri^ulu  £ f c » quod  eX  diflisper  ad- 
nerr>r}8rtzqaiCitur  triangulo  ABC»lt  colequcn- 
ler  fibi  cx  hjpothefi  xqualj  e f > maius  minori , 
quodelfe  nequit^Et  fi  cadat  infri  » vt  a h , Effi* 
cietnr  triangulum' E H F»  quod  vtpote  inter  pa- 
rallelas A K , 8*  B F erit  zquale  triangulo  b a c , 8r 
Ideb  fibi  squali  triangulo  £ d f j minus  maiori » 
Quodefie  nequit . ’ 

PROB.  r.  PROP.  XXXXL  Euc.4». 

Dato^rUngulo  tequale  paralltlogrammum 
confiilkere  m dato  angulo  nHilineo. 

DAtum  triangulum  fit  a b c » & datus  angu- 
lus redilineut  o . 0,>orteat  autem  facere 
parallelogrammum » quod  fit  squale  triangulo  t 
Sed  quod  obtineat  angulum  internum  ahqucm 
arqoaiem  angulo  o . Sic  edicere  oportebit . 
Trianguli  daci  aliquod  latus » V.  g.  tedtuidatur 
per  medium  in  h»cx  propof.  7.  & per  doft.  pro?- 
pof.  24.  i pundo  dato  H fiat  angulus  squalis  an- 
gulo o ; trahaturque  n m , vt  lubet » fiue  ad  dex- 
tram ,vt  in  exemplo  » fiue  ad  finiftram»  fi  com- 
moditas poRuIet  • Deinde  per  propof.  72.  traha- 
tur parallela  a m ad  BC  dpundodato  A.  Rurfuf- 
que  per  caodem  propof  |i.  ducaturi  pun^o  da- 
to c parallela  ad  h m { que  occurrat  paralleis  prl- 
motrade  a m , & prolungatg  fi  oportuerit  in  e , 
Eritque  fifhim  paralletPgraf/.mmn  m n h c ^^ale 
tuan^ki^  A B c s quod  vtptobetur  linea  a Hcon- 
iungatur  puiidum  h cum  vertice  trianguli  a ^ 
Probatur»  Nam  parallelogrammum  hcmh 
ji  M JT  duplumeft  trian- 

V J - / guli  AHC»  pro- 

/1\/  / / 

/IX/  / cft  fuper  eandem 
/ \J  A/  JS  H e i & in- 

B M ^ ^ ‘ ter  parallelas  AN, 

8tbc.  Sed  trian- 
gulum A H c cR  dimldiuin  triaguli  totius  B a' c » 
eo  quod  duo  triangula » !•  quf  diuifum  cR  » lint 
sebalia » vtpote  fuper  squales  bafes  1 H » & k c » 
& inter  eafdem  parallelas  a n » & i c conRituta  # 
ergo  totam  trlanguluni  a b c erit  squale  parallc- 
logrammo  M N H C ) irtpott  amboelufdem  tnsB- 
|uU  A u c dupla  » 


C 0' 
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que  B 1.  in  u • it^t  I H fic  «qualis  dat«  r 


e O R O L L A R I V M. 

COUIgtturexPelJeuriot  qu6d  eodem  pado 
potm  conflitui  triangulum  in  dato  angulo» 
quod  lie  «ouale  dato  altcut  parallelogrammo » vt 
In  figura  nulut  propof.  datum  paralleiograip* 
mum  fit  M N H c»  ex  c pundo  dato  fiat  angulos 
oig/rrimus»  inquopoftufatur»  vt  fiat  triangti- 
lum.Trahendo  A e » grprolungato  latere  paralie» 
l^rammi  m m,  rlque'  dum  occturat  in  a line« 
aoguH  datt  nigerrimi  a c ; alTunutur  in  linea  b c» 
BH  (qualis  lineae  h c»  trahaturq»*a  punSoB  linea 
AB  I qu(  compleat  triangulum  B ac»  quod  eft 
duplum  parallclogrammi  m n h c»  vtpotc  ex  proj 
^Jbatione  fuperiorls  propofitiools  confiat. 

, THEOR.  III.  PROP.  XXXXII. 

TriMgnU  "frafej^  l>if>artilii , dmAufque 
lateribus  parallelis  claufa  inter  fe 
fimt  aqualia, 

S Int  duo  triangula  ABC>&  1 ID  clanfa  Tea» 
pexiis  bipartitis  » & paraUelia  duobua  lateri* 
bus » n funt  ACiD>&>cBi»8rA  bs  d>  qos 
babent  latera AO,&ci»8rdE parallela » & bi* 
partita  UneaLo.  DicobMCtrianiHla 

Probatur  Trapezium  acid  linea  tl  latera 
bipartiente  eft 
diuitu  Induat 
parces  «quales. 
Kam  produdip 
lateribus  f» 
conueniant  m 
▼ > erit  trian» 
gulum  AVI. 
triangulo  V ld 
«quale  ; qubd 
fit  inter  iMde 
parallelas » 8e  Caper  «qualem  bafim  j fic  dicas  de 
triangulo  c T v , &■  v t i , Ablatis  ergo  trian. 
gulis  ifiis  c T V , ab  A V L , & t v i a triangulo 
VI  D trapeziam  refiJuum  ac  T L erit  «quale  re* 
iiduo  T L ! n.  £t  idem  dicendnm  de  parte  c t bo, 
qubd  fit  «qualis  pani  t o x i io  trapezio  B i $ & 
de  parte  A B o I. ; quod  fic  «qualis  pani  L os  D» 
In  trapezio  B D j Si  ergo  sb  ifiis  panibus  «quali, 
bus  trapez  j magni  auferatur  panes  «quales  tra» 
peziorum  c o»&  c a l T»hincab  a oj  indeTB»8e 
LTioaboD»  remanebunt tefidua  triangulae» 
qual laABc»  & i£d,  quod  erat  ofteodeodum « 

PROB.  II.  PRCH*.  XXXXIII.  Eac.44. 

Ad  datam  reilam  tineam  dato  trhngulo 
dquale  parallelogrammum  applicare 
in  dato  angulo  reCltlmeo . I 

Sit  triangulum  datum  punftatnm  B A c ; an-  ^ 
gulus  ver6 datus  q.} linea  veru  data  R.  lam 
nofti  ex  pVopof.  41.  facere  parallelogrammum 
«quale  triangulo  dato  b ac  > quod  parallelo- 
grammum angulum  «qualem  angulo  dato  obti- 
neat • Fiat  igitur  > 8r  fit  parallelogrammum  ni- 
grum M N B L » habens  angulum  Lequalc  dato <%.$ 
ipCum  vero  totum  fecundilm  aream  «quale  fic 
triangulo  dato  pun^atoiAc.  Extendetur  ita  , 


De- 
inde per  pan&om  k extremum  dufta  parallela 
Ho  ad  Bst  occurrat  rede  m n parallclf  b njn  o : 
britq;  fidum  parallclogrammu  album  n h,  quod 
diametro  ot  bifariam  diuidatur»  Ic  producatur 
vitra  LIO  C)  donec  occurrat  laceri  b m nigri  pa- 
raHclogrammt  produdo  in  c»  deinde  cb  c duca* 
tuc  parallela  ad  b h » vfque  ad  latus  o produ- 
dum  in  D.  Pofiremo  producatur  latus  n l paral- 
lelogr.  N L nigri  in  v.  Ericque  alterum  parallelo- 
grammum nigrum  longius » cuius  latus  t h » vel 
VD  efi  «qoaledat«&.  Probandum  vero  efi  quod 
Ce  angulus  nigerrimus  ad  L fit  «qualis  dato 
Jpfum  V H triangulo  dato  pandato  bc  a . 

Probatnr  itaque  primb  de  angulo . Nam  ex 
prop.lB.  angulus 
O ad  L nigerrimus 
fecundi  parallelo- 
grammi  nigri  16- 
gioris  efi  «qualis 
angulo  L alterius 
nigri  primi  pa- 
rallelogrammi»quod  fine  anguli  ad  verticem.  Sed 
angulus  L efi  «qualis  ex  eonfirudione  angulo 
datoq:  ErgoSr  angulus  L nigerrimus  fecundi  vh 
efi  «qualis  eidem  q.. 

Precatur  fecundo  » quod  totum  parallelogra- 
ititim  nigru  fecundum  v h fit  quoad  aream  «quale 
triangulodato e b Aioamcfimfit  vnumex  com- 
plementis eorum  parallelogrammorum » que  cir- 
ca diametrum  funt, fit , qu6d  ex  propof.  3 y . fit  «- 
quale  paralletogramo  primo  nigro  b n : At  illud 
cft  «quale  ex  eonfirudione  dato  triangdlo  b e a. 
£rgo  6r  parallelogrammum  fecundum  nigrum  ei<^ 
dem  aequale  erit » quod  oportebat  demooftrare* 

PROB.  UI.  PROP.  XXXXI V.  ^c.4J. 

Dato  re^ilineo  aquale  paralUlogram- 
mum  conftituere  in  dato  ang^o 
reBtlineo . 

VVlt  Wc  Euclides  docere  modum  > quo  qu*U- 
bet  figura  rediHoea  etiam  fi  triangularis  » 
&in«qaalis,  cum  angulis  > tum  lateribus  poffic 
ad  figuram  parallelam  rcuocari . Sit  itaque  fi- 

furaqu«cunque*rcdilinea  1»  i,3»que  in  toti- 
em  triangula  refoluenda  efi, per  lineas  ad  vnum 
angulum  protradas  i £x  inde  fit  angulus  d iuxta 
quenf  parallelogrammum  «quale  Ijs  triangulis 
j,  a I oporteat  coftituere:ad  id  verb  elficien- 
dum  obreruanda  efi  primo  reguli>&  praxlsiquam 
in  41.  propof.  docuimus  » & conftituendumeft 
parallelogrammum  abce  album  habens angu- 


Ai 

1 — 

Ium  c «qualem  dato  angulo  o»  fecundb  triangu- 
lum z reducendum  cft  ad  parallelogrammum  oU 
grum  per  regulas  propof.  aacecedcntls  > '^Ides 
fadum  in  fequemi  figura  fignaca  numero  *»quod 
angulum  nigerrimum  ad  c dato  angulo  o «qua 
Icm  pofildcat»  A' latus  infoperc»  «qnaiclatcri 


l 


T R A- 


fi  TRACT.  IV.  in  PRIMVMI.1BRVM  ELEMENTORVM. 


conreijiiacur:  Hocijue  trai^erend^m  zi 
% figuram  tncer  ab,&ce  parallelas  prolungA* 
Us » Ua  vt  6 M conueoiat*  & idem  fiat  cum  latere 
BK:quod  autem  hoc  cfiici  polliti  ex  probatione 
confiabie  j. Tertio  de  | 
triangulo  idem  efficien- 
dum cft  > reducendo  il- 
lud ex  ioAicutione  prx* 
cedentia  Prop.  adparal* 
lelogrammum  nigrum  » 
Tt  in  tertia  figuri  fa- 
dum  efl  9 facjcndo  an- 
gulum nigru  ad  x «qua- 
lem angulo  dato  p,  Bc  l*ct)s  x t «quale  lateri  b S{ 
deinde  inter  parallelas  ab,  & C£  prolungatas 
quantum  opus  fit , confiUueodum ; ita  vt  apud 
parallelogrammum  fecundum  nigrum  colloce- 
tur , &r  X L cum  latere  m o idem  fiat . Padum* 
queetit  parallelogrammum  A N c p quod  confla- 
bic  tribus  parallelogrammia^,  8,  nigro  , & 9 
«qualibus  tribus  triangulisi^aodque  nempe  fiiQ 
^edilineo,^  per  cofequens  toti  redilineo 
Quod  ergo  bIc  probationem  repofeit  eft,  quod 
parallelogrammum  fe- 
cunde bgurx  nigniiQ 
polfic  transferri  inter 
parallelas  a N,  & c P, 
illud  fimul  adaptaodp^ 
vt  pr^cepimus  luerj 
£e  prius  quod  latus  c H 
parallelogrammi  nigri  ^^ennda  figura  polEt 
adaptari  lateri  BEpatetjqnla  huic  b b per  con- 
ilrudionem  fecimus  «quale  l*t“*  c h • Quare 

cum  eo  congruee.AtquU angulus  c nigerrimus 

cfi  i^alit  angulo  dacoo»  cui  quoque  «qualem 
fecimus  angulum  C , 8e  per  confequens  , Sg  an- 
gulum egternuE  nigrum  In  Lfig.ex  prop.|o.8a- 
gulus  c niger  fecundf  figure  capiet  prorfus  , 8e 
ierquabit  cum  angulo  b nigro » Sr  latus  e q. in- 
cedet fuper  £ 0»  Sic  angulus  u aigcrriimu  fecua* 


de  figurf  capiet  adamudim,  8(  coauenietprorfuf 
cum  angulo  nigro  b prime  figurz,  eo  qola  angu- 
lus B fit  compleo^cntum  anguli  fi  ad  «quandos 
duos  redos,  fiquidem  ambo  fimul » vepote  ara- 
bo interni  inter  parallelas » fir  ad  eafdcm  partes 
iunc»  ex  prop  |o.  «quales  duobus  redis.  Et  hanc 
eandem  conditionem  haficc  ref^du  anguli  ni- 
gri c,8r  confequenter  refpedu  anguli  fibifqua- 
iis  £ in  alterd  figuta,angufus  ii  nigcrr.  in  16c  fi- 
gura fecunda  In  parallelog^aiqo  g t cu  fint  inter 
parallelas Q.C,  & H R . Quare ArciJam  ipfeefit 
complementum  anguli  e ad  duos  redos  «quan- 
dos» & ideb  ipfi  B «qualis.  Vnde  angulus  H coQ- 
tientct,  firidcmfpatiamxquabit,  ac  angulus 
& H R incedet  cum  parallela  i m . Quare  fi  fia; 
Eoequalis  HR  trjdo parallelo  latere  Mo  erie 
BEO  parallelogrammum  «quale  nigro  o r fi- 
gur;  fecunde.  Eademque  probatioapplicabicur 
parallelogrimmo  nigro  }.  figure  ofteodendb- 
X L cx  confirudione  coMienirc  cum  m o:  Angu- 
lum nigerrimum  X bene  collocari»  ^ occupare 
idem  fpatium»  ac  angulus  o exttnor  albus  in 
prima  figura«Ar  angulum  L nigeru  m fig.j.  bcud 
conuenire,&  efle  fqualc  angulo  m albo  m prima 
figura;  Quiatim  vnus  , quam  alius  compleant 
«quales angulos »ncpe  nigrum 8c  alburno» 
ad  duos  redos-  Vndeeucnie»  quod  parailel». 
grammo  8 nigro  poffic  fuper  iddi  pcralidogr.  9 
album  inter  parallelas  AN,Srcp»&fi.ri  totum 
ptrallclogrimum  A m c p «quale  rcdtJmeo 


MV 


Ne  mireris  | nos  Wc  primum  librum  finirer 
necefsd  enim  fuit » vt  Propofitionemq^.  Eucli- 
dis cum  alijs  cittfdcm  generis  poneremus  in  fioB 
fccgn^  Libri»  ^ ' 


TRACTATVS  V. 

In  fecundum  Librum  Euclidis  de equipot entia  linearum. 


N hoc  (ecundo  libro  agit  Euclides  de  linearum  xcjuipo- 
tentiumdiuerhs  generibus . Dicuntur  autem  linexxt^ualiter 
pode  i Cum  iuper  ipraspoteil  fieri  quadratura  xquale  aireri, 
vel  quadrato  , vel  paralleJograramo  4^uobus  lineis  efFedo . 
Qjundo  autem  du?  linej  dicuntur  xqualiter  polle,  de  quadra- 
1 tis  inteiligicur , Quoniam,  quando  non  intelligitur  de  qua* 
dratis , tunc  exprimitur , quod  polTitxqui,  ac  redtangulum  tale,  vel  tale.  In 
quatuor  vero  expenliones  tantum  hunc  tradlatum  fecabimus . In  prima  agemus 
ae  principijs.  Secunda  potentias  linearum , vt  fiint  latera  quadratorum  oftender. 
Tertia  quatenus  funt  latera  triangulorum  Et  tandem  ducere  lineas  xquipotcn- 
tes , vel  easfccaredocfcbimus . Superfluum  vero  eft  rexere  huius  libri  laudes , & 
vtilitaTes  enumerare.  Ciim  experimentum  demonUtatutum  fit,  nihil  fete  fine 
hac  dodrina in  Mathunaticis  pofle  probari. 


EXPENSIO  I. 


De  principijs  bnic  hbro  inferuiemibus  l 

Ne  laboremtu  ia  (ingulit  propofictaoibus 
oftendeadoparaildogramma  paruaj  qnx 
la  rcdangalo  maiori  i pariuUUs  ad  ipfiut  Utera 
nunc  en*e  rcdanguU.  Hic  id  daijimutoftendca- 
oumiemel;  hpc  TnlcadernoAdrado  (lagulit 
ocmonftrationibua  infra  poneodU  defcruUt* 
Aduercc  autem paraliciogritnum  re^anguiu  fo» 
lo  Qomiae  redionguii  ab  Euclide  appellari  ^ 


theor.  i.  ^propos.  i. 


JnpdraQelo^ammoomnes  4tigul$  ftBifuntf 
fi  vnus  fit  uBus . 

P Regatur  eo  quod  omnia  latera  parallelogram- 
mi  uni  paralleU  eic  eius  definit , Pofico  itaq; 
A angulo  reflo  ^ cdm  a c Incidat  parallel is  a Di  & 
CBsCX  prop.|Oj.|.tDguU  io- 
cerni  erant  duobai  reflis  «• 


Ergo  etiam  oppofitl 
gogoU » es  propof.  ^4«  primi  • 


THEOR.  II.  PROPOS.  n. 

Si  fit  rtBanguium , O*  sntra  /pfum  ad  late» 
UparaSeta  ducantur  , fe  interfio 
condo  faciunt  funt  uBan^uUporal~ 
idoffomma . 


Sit  icflangulu  A s magoiira  contentum  lai 
AC  9 dr  C a : DIcq  , quod  fi  ad  Utero 


lateri- 

hoe 


Ar- 


E F « 


ducantur  ptra&elo  i n , Sr  v m i & rurfas  £ o>  de 
Uterfecandot^icere  . 

Probatqr  primb » gubd  habeat  lacera  c<]ualia 
parailelogrammum  qoodlibct 
incluruin  » V.g.  nb.  Nam 
latus  o E , cfi  xquale  laieri  f n» 
quod  fit  inter  parallefai  0N,8e 
E F.  Sic  o N t de  E F funt  arqua« 
les  { quod  fine  inter  parallelas 
EO»  & F N»  ex  prop.}}.  primi. 
Erunt  iraoque  omnes  anguli  refli : Dum  c an- 
gulus albus  reflus  e(l  eshjrpothefi : Ergo  etiam 
angulus  E niger,  qubd  ex  propof.  }o.  fine  «qua- 
les» FCpoce  incemusA  externos. C^are  ex  prop. 
anceced.  etiam  omnes  reliqui  o»  n»  ? . Idcircb» 
cdm  latera  omnia  probata  fine  xqualia » & angu- 
li oficofi  finczquales;  erit  oe  n f parallclogram- 
mum  reflangulum . Quod  autem  dicitur  de  boc 
paralleiogrammo}  dicatur  etiam  de  alijs » cum 
par  fit  ratio. 


df  IT-  ^ terni  erunt  duobus  reflis  X- 

I I quales : Sed  a eft  reflus  » ex 

i I bypotbefi  ; Ergo  etiam  c. 

* ' B Qubd  fi  A , & c refli  funt  5 


COROLLARIVM  I. 


S Equitur  ex  hae  prnpof.  Duas  parallelas»  que 
abxqualibus  partibus  lacerum  angulum  rc- 
flom  comprehendentium » hinc  » inde  proue- 
niunt»  fcdecuflarein  Tegmenta  xqualta:  quia  ab 
xqualibus  Tegmentis  procedunt  » drideb  efficere 
quadrata.  T4U1  efl  figura  feminigra  m o,  quia 
enim  e f»&h  1 funt  xqualesj  u n » A'  ok  uat 
quoque  xqualca , & Ideb  ell  quadrau . 


0 E F I I^ri  T I O. 


OMne  paral/eiegrammunt  reffaa^nJam 

ri  difittir  Jkb  re  Vi/  duabm  rc- 

ffum  eomprebendtnt.bnt  • 

Sit  parallelogfamu  icflaogulu 


• 1 


i 


j4  TRACT 

Dicitur  hoc  partIlelogrSmu  duobus  rcSis  c6tl- 
nerliNamq; licet  qoKuor  lineis  icti  coprcheii»- 
tur , duf  tsmeii  fune  , quf  inxqualcs  inoicem  ; 
Illud  a quadrato  diftmguiit . Sic.Sr  enum  angu- 
lum, licet  fintquatuor  .fufficit nominare; quia 
per  cefiuni  angulum feccroitur a Rhombis, 
Rhomboidibus  , quq  nullum  angulum  rcSum 
obtinent.  Patet  autem  definitio  « propflf.  i. 
in  qua  dcmonlirauimui , quod  in  parallclogram- 
mo , fi  vnus  angulus  fit  ccaus  , omnes  alij  tres 
fiat  rcdl quoque. 

COROLLARIVM  II; 

S Equitur  autf  ea  hae  antecedftl  definitione,  S: 
propofitione  qmnia  parallelogramma , a pa- 
rallelis ad  latera  In  parall^grammo  maiori  il- 
la continente  fiada , contit»! , *cl  fub  ipfis  feg- 
meneit  , vel  fub  xqualibus  ad  ipfa  fegmeota  i 
quibus  illf  parallelq  duSf  funt.  V.  g.  reaan- 
gulum  feminigru  he  dicitur  cocludi  fub  fegmen- 
tis  c H , & c B ; Patet , ea  definit,  quia  angulum 
c reaum  concludunt ; qubd  vero  M o feminigee- 
rimum  concludatur  fub  xqualibus  H i,  dr  e F,  pa- 
tet; quia  latus  oN  xquatur  EE,  alm  fit  inter 
parallelas ; 5e  n M latus  lateri  H i eidem  ratione. 

definitio  II, 

pnallchi^rimmo  >numqutiij»e  nnm , 
j.  ipu  rtrcj  diametrum  /mn  parjUelcgrjmmoriim, 
ttm  iMbai  complemetiii , Gnomea  aereiur. 

Dicit  in  parallclogrammo  acch,  vnum  pa- 
rallelogrammuitf  diametrum  A m ambient , V.  g. 
nigrum  cum  duobus  complementis  albis  D c,  8c 
D e vocandum  cITeGtioMOAe»;  VJ  alterum  ni- 


I 


gerrimam  minat  » cam  duobut  complementis 
iltdcm  Gnomonem  appellari . Igitur  tolle  mente  i 
parallelognmmototo  a c o m vcnimiibeac  paraN 
lelogrammorum  nigrorum  diametrum  ambien> 
tiom  reliqua  remanens  figura  Gnomon  vo- 
cabitur . Sic  deme  parallelogrammum  nigrum 
ad»  reliquum  erit  Gnomon  M .m  b»  vel  niger* 
rtmum  d m > & reliquum  erit  Gnomon  e a f . 

EXPENSIO  II. 

Dt  pottntijs  limarum  iiutrfmodi  fidarum 
ud  4qutrti<t  fuorum  figmentorum 
Ttdangula  . 

POtentip  linearam  famnntnr,  vel  totx  > vt  eo- 
rum  quadrata  , 8e  redangula  eque  pofllnc>ac 
fegmentoru  quadrata  >Atq»  re<ftangula,vel  tote  cu 
«liquo  fegmenii»  vel  ^^drato»  vel  redangulo» 
vel  noD  tote  s fed  partis  alicuius  potentia  » nimi- 
rum eius  quadratum  , dicicurxqualci  vcl  folum» 
vel  cum  aliq^  rcdaogulo  » alijs  Tegmentorum 
re^sngulis.  T)c  ifiis  ergo  potentijs  > idell  qua- 
dfA{is»qu(  Jsaegpofluotefficere»  iuxta  tresaf- 


A T V s V. 

fignatas  comparationes  agemus  in  haccapea- 
fione . 

THEOR.  I.  PROP.  m.  Eue.i.' 

Si  fuerint  du<e  reda  linea,  feceturque  ijifa- 
Tum  altera  , in  quotcumque  figmenta : 
Redangulum  comprehenfum  fub  duobus 
illis  redis  lineis  aquale  efl  omnibus  re- 
■ dangulis,  qua  jub  non  fedd , CP"  quoli- 
*’het  fegmem orum  comprehenduntur . 

SIntdof  rcScA.&BC,  quarum  »c  In  fcg> 
mentaaliquadinidatur»  Vt  libuerit»  V.g.in 
partes  BD,&  d e » & ec  • Dico*  qu5d  fi  er  om- 
nibus ifiis  partibus  fiant  re^ngula  » i fiogu- 
Iis  1 8c  non  TedS  I inci  a comprehenTa : Hxe  om- 
nia erunt  «qualia  redangulo»  quod  Tub  linea  A 
non  Ted^a»  linea  redta  fedlBC  continetur. 
Praxis  l.  Conllitue  itaque  parallelogrammum 
redanguUim  crigedo  duas 
perpendiculares  (quales  li- 
nea: A ab  extremis  s » C » & 
redarum  extremitates  c,«r 
F redS  conlugsntur.  Nam, 
vt  probatum  eft  propof.  j8. 
primi  de  quadrato » omnia 
latera  oppofita  erant  pa- 
rslleli , &xqaalli,Sr omnes  anguli  «•■^i.  _Qu^ 
reeritfadum  reftangulum  fub  a non  leaa  » « 
feft&BC  tota  comprehenfum* 

Praxis  1.  Deinde  ex  diuifionibus  d,  &e  trahe 
parallelas  alteri  perpendicularium  vfque  ad  alt^ 
rum  latus  oppofitumr. f.  Nam  ex  propoCd^. 
primi  erant  «quales  perpendicularibus , vel  c», 
vel  c F I 8r  confequenter  line«  a non  fea« : vn- 
de  erunt  confiituta  reOanguU  fuper  partes  rettg 
B C,  album»  nigrum  medium » & alterum  nipum 
s F,  ex  partibus  ■ d»  d £,  b c»  8c  Uncu«quaUbus 

daueline«  A.  . r ^ a- 

Quare  ficili  oftenfione , qu*  **  ipfaeireciio* 
neeruitur»  ofieoditur  propofitlo.  Redanguia 
album,  nigrum  medium  »8caltcru  e f funt  con- 
Hitutaex  partibus  linee  (c^f  b c » linea  a non 
feda,  vt  B.  praxi  oftenfum  eft  »•  Sed  h«c  omnia 
integrant  redangulum  d tota  reda  » c , & non 
fedaAcompiehenfum,  & idera  fpatium  occu- 
pant. Quare  el  erant  xqualia. 


A B 


H’ 


COROLLARIVM. 

rinc  colligit  Commandinus.  IderoCtqnl, 
jL.  A etiam  fi  altera  linearam  in  quotcumqiw 
fegmeota  diuldatur . Nam  redanguU' fada  a 
partibus,  fcgmcntifquc , tumvnios,tum  dte- 
rius , «quatur  toti  cedangulo  i lineis  Illis  dua- 
bus integris  confurgeote.  Id vefb patet.  Nam 
diuifa  Ao  in  quotcumque 
- Tegmenta  ,& AB paritcf»& 
i fingulisdiuifionum  par- 
tibus dudis  parallelis  fe 
infecabunc , & illis  inter- 
fedioQibus  fc  diuident  ia 
partes  Illis  fegmentis  (qua- 
les , i quibus  ducuntur, 

erutqj  redangula,expr.».Quare,cu  omnia  ca  rc- 

dengula  , vt  i,  B,  J»  4»  * rcdangulo 

toto,  lineis  A g,  «TAO  comprchcfo,CQfludancur, 

illi  erunt  «qualia.  THEO- 
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«THEOR.  II.  PROPOS.  IV.  Eac.i. 

Si  uRt  ImtijtRifit  uHunu^utjrrRinjitlti^ 
ijiu  fuh lotii,  (y  ijHotil>;t  fegmentoTMm 
comprtkfnduniur , ipuatiafiim  illi, 
tjuod j tou  fityqmirato . 

SIl  irda  A 8 iliuifa  vtcunque  in  e > 8r  fupcr 
eam  coafittuator  quadratum  abco«  Dicit 
hoe  4jH4dratum  fore  i€'}mjU  udan^tiHf  a tota 
i A , ^ parte  a « , ^ tota  tA»&  altera  parte 

t$'e»mprtben(ito 

Traliacar  i diuiHone  e parallela  ad  aJtenin^ 
laterum  I fadaque  erunt  duo 
rcdangula»  de  quibus, fcrmo 
cft  I otgrum  t album;  qua; 
ex  1.  propbf.  i.Coroil.  conti* 
nebuntur  nigrum  fub  rcgmen* 
to  E t , 8r  tota  A 8 » vel  «quali 
8 D > 8c  album  fub  tota  a b » vel 
* «quali  A c t & Tegmento  a e. 
Quapropter  cum  harc  rediangula  album  » 8e 
nigrum  in  quadrato  c 8 contineantur , eiq;  com- 
meoTurentur ; patet  e(Te  «qualia . Vel  prob.  ex 
preced.quTa  AsTeda  eft  > vtcumque,  &Acda' 
ta  arqualif  Ip/i  a • $ vnde  redanguia  n tgrum  > 8e 
album  , ex  tota  , 8e  fi^gmeocit  a b » erunt  «qua- 
lia reSangulo  b cl  Teda  > & non  Te^a  comprc- 
benifo. 

COROLLARIVM. 

ELicies . Quod  licet  propofi^  de  enica  Te* 
dione  loquatur;  adhuc  umen  eerificatur 
de  pluribus  Tedionibus*  ne  dum  enius  line« » 
fed  vtriufque  ; eadem  enim  h«c  prop.qu«  ;»eR» 
nifi  qnbd  aml»  lines,  qoc  dantur,  hic  ponun- 
tur «quales  , qu«  compr<  hendunt  angulum  re- 
dum,  A'ldeb  hic  faciunt  quadratum»  ibi  rerb 
in«qua/es,  &*  faciunt  re^anguium.  Vndeqos 
verl^antur  dc  prpccdencj  , etiam  de  hac  vera 
fuot . 

THEOR.  m.  PROP.  V.  Euc.^. 

Si  refi4  linea  feBa/ity  vtcum^uc s reBan” 
gulum  fub  tota  , 0*  vno  JcgmentorMm 
comprehenfumf  eH  Stqualc  reBangitloi 
fub  ambobus  fegmentls  continetur  , 
0 quadrato  i quod  Jftpfo  ftgmentoefi~ 
citur* 

Dlnidatur  linea  ac  vtcumquc  in  b,  el^. 

gatur,  qu«  pars  magis  plaenerit»  V.g.  8 q 
fiacquc  reAingulum  comprehffum  i iota  c a,  * 
fegmento  8C\;  quod  fit  i femialbumj.  Dein- 
de I punfiodiuifionis  8 menturacoini^M  duca* 
tur  parallela  b t . Nam,  quia  8>cft  «qualis  par- 
ti b a , dCFb.  parti  xccnt  re&angulum  album  i 
illud  fub  Tegmentis  contentum , dequo  loquitar 
propoT.  Pariter  chm  » m , & m s fint  «qualia  Teg- 
*n«to  8 c,  redangulum  nigrum  m t erit  quadra- 
tum illius  Tegmenti,  Tub  quo , 8e  tota  ,reaAngn- 
ium  continetur  nimirum  m q^.  Oitoifaqi  reQan- 
(e;j^nieatu,0  tjMiSfitiia  fer  Je^men^ 

§0  » efie  afHMia  rtdan^lo  m Q^contcnfo  «ih  ipjo y<jg* 


0 jualf  b'c,&  totj  p M 


metito  M N ; nimirin 
H i^ntaC  A . 

Probit  e» j.  propof.  Qui)  linra  t v fraj  crt  , 
ve  nobis  placuit. lUAm 
menfunmc  ft,  &-djth 
efi  altera  non  Tc«fla 
«qujlis , vtpljcecip- 
fic  B,  nimirum  m n, 
Vnde  rcdangula  al- 
bum , 8t  nigrum  ex 
non  Tcda  m n , & Teg- 
mentis p B , Sr  B M contenta  «qualia  ci  unt  ex  | • 
huius  reftangulocx  tota  TedaP  M » 8e  qpnTc^4 
M N comprehenTo  ; Probatur  etiam  alio  modop 
Quia  redanguluni  i ex  Tegmentis , &r  quadratura 
nigrum  ex  Tegmento  b c exc^nfiru^tone  conci- 
nentur in  redangulo  M 0,^.  Et  idem  erit, fi  eligis 
alterum  Tegmentorum , fic  fiat  eodem  modo  re- 
dangulom  M co  quod  eft  b. 

COROLLARIVM. 


m 

Hinc  eft  , fi  totum  reftangulam  t , Sr  redan- 
gulum  B componerentur;  qubd  facerent 
quadratum  , dummodo  Tccunddm  latera  longio- 
ra  N Q„,  vel  p M fieret  eompofitio . Patet , nuia 
latera  longiora,  V.  g.  p m confiant  exduoous 
Tegmentismaiori  AB,&minoriBC.  Sed  mi/iora 
latera  Tunt  duo  eadem  Tegmenta  maius  redango- 
H s , minus  redanguti  i . Quare , fi  componat 
tur  facient  totam  lacus  p m ; Vnde  lacera  emnt 
«qualia  totius  A>mpofict , 8c  ideo  cotum  compo» 
ficum  ex  duobus  redangulii  t,  8e  Bj^incegratum 
erit  quadratum* 

•THEOR.  IV.  PROP.  VI.  Euc.f. 

Si  rtHa  Unt*  [elU  Jitvicumqiit , Quudra^ 
mm , (juod  d tota  dtfaibiiur , itijMaJ»  tS 
lllu  HHndrAtis  I qiiit  it  fer  ibunt  ur  d 
tibui , iy  infnpcr  ditohiu  reciMgiills,^u4 
ip*rtibia  cemprehtndumur . 

SI  linea  a b » vc  libet » dluldator  fn  p . Dico  ] 
qnbd  I fi  ^ parte  a p fiat  quadratum, aliud 
nalfa parte  pb,  Ur  ex  fjfdem  partibus  ap,  Ar 
p B duo  redangula  fiant;  hacomnU  frrea  jualia 
quadrato , quod  a tota  defcr’bitur . 

• Probatur  ex  pr«ceden.  propoT.  Naro  fi  fiae 
n tota  A B j 6;  parte  p tre&angulum  q.b,8c  In  eo 
per  parallelam  H P i pundo  d 
«quali  Tegmento  P b dcTcribacutf 
quadratum,  habebimos quadra- 
tum nigrum  ex  Tegmento  » 
redangulumBcxTegmcncit,  6r 
totum  t^B  ea  continens.  Item» 
ii  id  fiatex  parce mmdri  Ap,ha- 
bebfmus quadratum  nigrum»  Srrc^tnguluml»' 
cx  Tegmcntis»&  h«ccominens  Qu«  reifian* 
Aula  I • B , & quadrata  nigra  (quanccompithen- 
fa  Tub  tota  » & partibus»  vc  Tunc  rcdangulaca 
concinentia  q„b , & qA : Sed , Sc Coroll. propof. 
aoteced.  ea  fi  conUngancnr,faciuncquadratum 
«quale  quadrato  ex  tota  a b dtferipto  ; Ergo 
duo  quadrata  ex  ^ partibus  delcripta  » & duo 
re^angula  ab  ija  comprclieot'%cquaatur  quadra- 
to ex  tota  A 1 dcTcnpto . 

C O- 


f 


TRACTATVS  V. 


COR  0"I.  L A R I V M. 


tOROLL\RIVM  II. 


ELicitur  (|aoqae  2 contra  » quod  (i  quaJra> 

, tum  fit  qtaadf  uplum  alteri  ; latus  maioris  ef> 
fe  duplum  minoris  lateri : Qma » ci^m  quadratum 
nigrum  tn  minori  quadrato  m equaie  minori  pu* 
6«t<5  V • fequicur  j vt  latera  quoque  ftnt  et  aequa* 
]ia:  Quare  a h aequale  erit  liaepv«  Sed  a H efl 
«quale  line^  H B $ qu6d  quadratum  eius  remini« 
grum  fit  «quale  ex  hppotliefi  nigro . Ergo  ettl 
latus  H a eft  «quale  lateri  v . Quader^  totum  la* 
tusABerit dupium lateris  v. 


COROLLARIVM  III. 


f 

% 


THEOR.  V.  PROP.  VII.  Eue.y. 


Hinc  clteitur»  lineas  «lupias  facere  quadrata 
fua  quadruplicia.  Nam  fi  detur  linea  v» 

dupla  A B t fuper  quam  fiat 
quadratum  A sc  d;  A di> 
uifis  lateribus  fingulis 
per  medium » trabatur  pa- 
railelp  ad  latera  f hc{ 
qup  fe  intercipiendo  ex  a. 
huius  propof.^r.  «qualia 
efficient  fegnr.enta  »quod  fint  dimidia  «qualium 
''  Uterum^utdrati  magni  c i . Sequitur  omnia  qua- 
drata cfTe,fr  «qualia  inulcem  , Bc  coofequenter 
quadrato  v pundato  » cui  ob  lateris  a H.quod  fic 
dimidium  a b ««qualitatem  i ex  eis  voum»  V.  g. 
nigrum  quadratum  «quatur ; Ergo  & omnia : 
hf  c quadrata  fiinc  quatuor . Ergo  quadratum  il* 
la  contineas  c • quadruplum  e(t  quadrati  pan- 
dati V. 


Si  rc^a  linea  fcceiMr  in  partes  dquaUs , c> 
MCjuateSiftnangulum  (th  tnjeejuabhus 
(tgmensts  totius  comprehenfitm  , vnA 
cum  quadrato  ^uod  nafatur  al  tntet- 
mtdta  feHionumj  aquale  efl  ei  quadra^ 
to , quod  d dtm/dta  defcribitur . 


DIuidatur  linea  AB  In  parces  «quales*  nin 
M , Sr  non  «quales  in  o rSuperque  medie* 
;gatem  m s fiat  quadratum;  tradoque diametro 
BC  > abopuado  in«qualium  partium*  excitetur 
parallela  ov  lateri  quadrati*  V.g.cM,2^rbi 
lecac  diametrum  io  h ducatur  q^i  parallela  ad 
a'b  > 8c  duda  ab  a ei  perpendiculari  a Qj  erit  re- 
dangulumot^ex  parte  nigrum  fegmentis  in«. 
qualtbus  a o , fr  o b contentum , de  qHoiteoi  quod 
sumqaadratoex  9\oiMter  media  fedlor.um  f ^»4. 
dratocH,  fu  aquale  quadrato  d medietate  deferU 

ptOCM. 

Probatur.  Nam  pro  Progreff.  prlmb  ex  Coli. 

q.  anteced.  ptpp.  Re> 
C V ^ . 


dangula  nigrius  * 9c 
album  funt  quadrata* 
vtpote  circa  diame* 
trum  C Bconfifientta. 
Quadratum  rcr^  par* 
uum  album  * <x  prop. 
a.  Coroil.  1.  huius 


Hinc  quoque  manifirilimr . Parallelt^am* 
ma  circa  diaroetroro  quadrati  efie  quadra- 
ta t Quia  demonfirabitur  dudam  diametrom 
In  figura  propofitionis*  c F*8r  f b in  quadratis  ni* 
gris  cfTe  vnam  > 8e  eandem  tineam ; fi  redangula 
cf>,8c  Q.B  compoatotur*ica  vt  partes  eque  com* 
meafureotur . Nam  tunc  latus  p f rcdanguli» 
I^clF  alteriuscoincident^d  eandem  lineam fifc 
cum  latq^ibus  redangulorum  nigrorum ; Vnde 

3Badrata'nigra  fe  tangent  in  pundo  f * quare  »& 
iameter  c F » 8r  f b fe  tangent  in  eodem  pundo  • 
Erunt  etiam  In  diredum*quia  anguli  apud  f redi 
) diametro  bifariam  diuiduntar*  ex  prgpof.  14. 
tc  latera  fubtenfa  funt  «qualia»  vtpote  latera 
quadracoruiCfim  iuqjanguJi  c f dr  h f b nigri 
fint  femltcdl » 8e  angulus  F redus  * Ergo  lioep 
CF » & F B incidentes  in  lineam*  V.  e.  t^F  ficittnc 
angulos  femiredum  nigrum*  Be  albam  cum  at* 
^ro  femiredo  ad  eandem  partem  nigro  duobus 
redis  «quales  ; Quare  illi  ex  prop.li  .Itb.  L dia- 
metri c F I d F B in  diredum  erunt  * & erit  vna 
linea  ;'Be  ideo  diameter  quadrati  CB  maioris.  Er* 
go  parallelogramma  nigra  circa  diametrum  qu4- 
firaci  c B magni  erunt  quadrata  • 


fidum  fuper  nh*  dicitur  etiam  fadum  fuper 
M o Intermedia  fcdionom  f 8e  latus  o m redan^ 
li  cto  ex  parte  nigri  «quatur  ipfi  o b : V nde  habe* 
mus  redanguiom  q^o  > 8e  quadratum  paruu  c h* 
de  quibus  loquitur  propofiiio*  9e  dicit  efle  «qua- 
lia quadrato  B C ex  dimidii  • 

ProgrelT.  a.  Confiderandum  deinde  comple- 
cneoca  nigrum»  &feminlgnim>  expropof«|T. 
primi ioulcemcfie aqualia*  quibus vtrifque»  Q 
addas  quadratum  nigerrimum  per  imagioatio- 
nem  adhuc  remanebunt  «qualia . 

Progreff.  j.  Complementum  autem  altenim 
nigrum  m o*  cum  quadrato  nigro  addito  «qua* 
turrcdanguloalbo  mq^,  vtpote  expropof.  J7. 
primi  inter  parallelas  , 8e  fuper  «quales  bai(« 
A st » & MBpofita . 

^^ogrc^‘.  4.  Idcircb  coacludicur,qiiod  fi  com- 
plemcotum  lemUlbum  * cum  quadrato  nigro*  ex 
a.  Progreff.  «quatur  complemento  nigro*0r  eide 
quadrato  nigro:At  huic  tertloiCx  3.Progr.iqua- 
tac  redaogulum  album  $ quod  etiam  fine  «qua- 
lia inuicem  redangulum  videlicet  album» 
quadrato  nigro*  cum  complemento  femialbo. 

. Peogreff.  5.  Adde  Itaque  vtrifque  «qualia» 
nempe  redanguto  albo  complementum  nigram» 
& fit  redangulum  ex  fegmentis  iofqualibus  o q^* 
fc  quadrato  nigro*  complcmentoquc  feminigro 
idem  complementum  nigrum»  vc  fiat  Gnomon 
N B V : Eritque  redangulum  ex  fegmentis  in«- 
qualibusQ^o  «quale  Gnomoni  nbv:  Adde  rurfux 
vtrifque  quadratam  album  c h fcruque 
ium  Q^o  cum  quadrato  C H * aquale  cnomoui  nbv 
cum  quadrato  eodem  c h empiente  quadratum  * *i- 
mitutn  c B*or  dmnV/4*quod  erat  probandum  • 


THEO- 


IN  PRIMVM  UBRVMElEMENTORVWr.  57* 

modam  priO«  erit  «^uale  Caomonl  | quod  ed* 
icbetpropofitio*  * 


THEOR.VI.  PROPOS.  Vni.  Euc.d. 

Si  refla  Iine4  data  bifariam  fetetur , if  illi 
reBa  qujedam  Irnea  in  reBum  aditio» 
turi  reBanfulum  comprehenfumdioti 
ditd , ir  additi , tamquam  vno  latere , 
O'  odieBi  folum , tamquam  alio  , vni 
cum  quadrato , quod  defer  ibitur  i dimi- 
dia ; aquale  efl  quadrato , quod  i medie- 
tate , Cr  odiunBa  j tamquam  vni  linei, 
deferibitur . ^ 

ST Haca a o di olfa per OMdinm In d» & el 
alta  addita  Ht  o b . Dicit  propofitioi  t^ubd  ii 
d dimidia  > & addita  iimal , oimlrum  d B , fiat 
quadratum  c B »dr  ex  tota  a o data » cum  adieda 
tamquam  vnd  Itoel  a c«  Sr  adleda  folum  pro  alio 
O B ; rei  arquali  ■ t , fiat  redaogulum  l>  a i QMi 
hoc  il^st  4if  uiU  Ui$  qtutdrsto  C aTaou 

tmntn  fefoltim  $ fcd  <mn  ipuirno  n c > fMd  fitrtt 
tx  D o tiimidia  . , 

ProgrelT.  I.  Dudi  ItQcd  O M ) IT  diametro  c • 
per  N . Redangulum  a ▼ habet  latos  • v cqoale 
adledc  o B»  ex  l^othefi  |£rgo  ol^rrimum 
Aaogttlum  > ex  Coroll.i*  pro|^  6,  elf  circM» 


THEOR.  VII.  PROP.  IX,  Euc.7. 

Si  re^4  linea  fecetur  vtcum^ucy^uod  d to- 
ta a^vno  fe^huorurn  vtraque 

fimul  quadrata  fiunt  aqualia  funt  ilii , 
quod  hU  fub  tota^O*  di£io  fegmnto  com~ 
prehenditur  re^pfguio,  O*  tlli^  fuad  d 
reliquo  fegmento  fr  quadrato . 


Sit  data  A ■»  vtciunqoc  fefia  fii 

co,  quodi  fj  fuQt  duo  ^uadsBtaj  r;iam  mino* 
ex  fegmeato,  quod  eiieeris»  vt  b 0| alterum  ma- 
tus c B cx  tota : Deinde  fiant  duo  redangulatrc 
A V»  B?  fub  tou « dr  eodem 

^ Tegmemo  compreheofa  > erunr 
~ iliii  quadratis  etqHa$a  addito  u- 
men  reOaa^tsUs  quadtaio  alse^ 
|M  ruff/cfmr>ii«  ao. 

Praeii'.  1..  Si  reftaogula 
A s > 8e  99  fuperpooaotur»  9c 
latus  maius  ponatur  fupermi* 
nuiefficieturparsoNquadcata»  cdro<fB>fc  B m 
fintcquales  parti  minori  o B ; 8c  kRo  inter  fe» 
quare  efficietur  Gnomon  a b r cqualp  duobus  re* 
Aaogulis  rfon  (blum  tamen  ;fed  addito qus^rato 
oigro  o N t ci&m  causB  fuperpofittonis  illud  qua- 
dratdin  o N^igrum » qutra.ln  duplici  redangulo 
erat  duplex » 10  Goomone  faturo  fit  rnicum. 
PtogreOva.  Adde  dciode  Gnomoni  / b p qtu- 


efcRafitino.  Di« 
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Rtetram.  & id^b  quadratum:  Ergo  latos  b b eft 
arqual/lateri  B ▼ : \Ucni3b  ectb  latus  a b eft  lo- 
ta data  A O , cum  adie&a  o i , Idcb  clVreAingu- 
Ium»  de  quo  loqairur  propof. 

Stc  c N efl  quoqdcquadratu<|i » qobd  fit  cIrca 
diametrum » ex  Coroff.  t.  propof,  s.  dicitur 
contineri  delinea 00  dimidii  { ^rgo  eft  q^dra- 
» quf»d  cum  redangulo  prgdi^  «quale  pro- 
bandum eft  quadrato  CBBX  dimidia’ B,o,  dtad- 
diefta  OB , tamquam  rno  laterd  confedo^  n 
yult  propofitio ; 

Progreflfli.  Nunc  confidcrandunl  eft  cdtople- 
menta  inuieera  »ex  propof.  jr.  primi  efle  «qua- 
lia nigrum  t o»dr  feminigrum.Sed  complemento 
oigro  eft  «^ulle  rcdangulom  afhum  P o»  ftpo- 
te  ioIparallelts»6r  fuper  «quales bafes  a t>,8e  do» 
ex  propof.  37.  primi.  £r^  re^ngnlum  album» 
erit  «quale  complemento  femmigro. 

ProgrelT.  j.  Addamus  eomplerotntum  nigrum 
To»  de  quadratum  nigrum  re^angulo  albo>& 
fiet  rq^aogulum  p b de  quo  loquitur  propofitlos 
AAIamus  quoque  eadem » nigrum  complemen- 
tum » Oe  ^dratum  nigram  compleiyntd  feml- 
albo»  8:  Uet  Gnomon  t b m .*  Vnde  aditis  rcrino 
qaci)fdem('redaogulumPD«quale  prids»  exB. 
ProgreC  complemento  feminigro  » eric«quale 
Coomoni  tbm. 

AcUe  rurfqs  quadratum  C N album  » ex  diml- 
dia5  ipfi  Gnomoni  fiet  quadratum  c b:  Adde 
quoque  rcdangulo  p b etiam  hoc  quadratum  al« 
bom  c M j & erit  Aquale  j quadrato  c b » quemad^ 


dratum  ex  reliquo  fegmento»  exjardp.  a.  Cqroll. 
X,  complebit^padratum  maeoum  c ■»  niro  ex  eo 
GorolK  quadratum  cm  eft  TAm»  ac  quadratum 
ex  AO:  ltdqtfequadr«tun\c«j^agmun'cumqua* 
dratff^groo  n e«  fomento  eft  atfbale  duoout 
redan^lis  A N »*&ffa  ofgMs  ; fed  nor»  fblis; 
ve^m  addito  illjsTplb  quanto  cti  ex  a o alte- 
ro legmcnco.  Quodyuiipropolitio..  ^ 

THEOR.  VIII.  PROP.  X.  Eac.t. 

Si  reBa  linea  fetetur  vtcumqs  reBangulum 
quater  comprehenfum  fub  tota , C7"  vno 
figmentorum  cum  eo , quod  i reliquo  fig- 
mento fit  quadrato  aquale  efl  ei,  quod  i 
lota  , ty  diBo  (muento,  tamquam  ab 
vna  tinea,  defit ibiiui  quadrato . 

Sit  linea  a » Tefia  rteumque  in  o Dicit.qaa<l 
fi  fiant  quatuor  re&tnguU  comprebcnfa  k 
tota  AB»  & altera  portionum  » quam  voluerit» 
V.g.  OB;&poftcacx  reliqua  portione  a o fiac 

Quadratum : h«c  omnia  fore  s^ualu  qoa- 

ratoex  tota  a b»  ^portione»  qu«  pro  rediQ- 
gulis  comprehendeodis  elcftaeft  .Nun.rum  o b* 

H fi“- 


. * 


J' 


itaque  ei  propof.  38.  prim!  ^ gua<3ratum  4 faper 
A B I & aliud  * fupcr  A D « & ex  bafi  1 o fiat  al  io^ 
quadratum  I J,  Oic.t  itJiqHCprtiftftUCiSlnU^iiA- 
tratum  1 } bafitfn  d^aU  ^ugtlratis  B « «7*  4 Utt* 
ram  re^im  fiipsaturm . 

Quod , vt  probec»  fecunddm  documeota  pro* 

. poT.  3a.  i puodo 

^ dato  a:  nempe  ver* 

ttice  anguli  redi  du* 
cit  parallelam  a f 
p lincf  BEf  qupdiui- 
jac  quadratum  I } 
in  duat  panes  t»  Se 
j . Deinde  aban- 
guNs  quadratorum 
ad  angulos  triangu* 
Ii  oppolitoi  red« 
ducuntur »'  vt  CD* 
&BP»8rctiam&A» 
Be  u A ab  anguli* 
quadrati  bafis  ad  angalnm  rtdum  a.  Qu«  dudae 
faciunt  triangula  hinc  quidem  cbo»  Sc  ibas 
Indeverb  aob»&  b DPinfra confidcraodd* 
Probatio  autem  in  tres  confidcr*t»on<*  fecer- 
nituAVnde  ProgreiTos  1.  incendit  probare  late* 
ra  quadratorum  ex  cruribus*  qu*  angulo' redo 
adtunguntur  in  vnameaodemque  lineam  conue- 
nfrctcura  buribus  IpHs  trianguli  anguluin^te- 
dom  claudentibus  , quale  cft  latus  c xquadrad 
q,  8r  A L quadrati  t;  nimirum  vnicam  lineam 
eficB  A*  & A L firut  ADyfir  A Q.  Hoc  autem  fic 
ofteoditur.  ^us  ABfncklens  in  crus  A o angu* 
lumredum  a tgtoguH  riicic»  Matus  quoque 
quadrati  al  incidens  in  idem  crus  Aoaogulum 
redum  nigrum  efficit  quadrati.  hx  dup  U- 
nep  Incidente»  In  eandem ; & facientes  duos  an- 
gulos redos. in  direduiti  erunt»  exprop.  11  pr. 
te  vnam  redam  b l efficient.  Et  Idem  erit  de  li- 
neacArefpedu  I nep  ad»  qup  Incidentes ioU- 
neam  b a angulos  redos  efficiunt  quadrati  ni- 
prum  . te  triaotuliAqi  Vndeo  a.&  a Dctic  vna 


ii  linee  toti  hpepars  infnper  adderetur*  8tiie* 
ret  AM. 

fado  quadrato  fuper  a m »quod  (it  m h*  ab 
extremo  datp  B , fe* 
M -yr  5«  dionif  pudo  o eccl- 

tentur  perpendicula* 
*T  Mair-ll  1 resov»i^Bs;  petque 

« puoda4»  8r  t inqui- 

M bus  fecant  diametrum 

^ X agantur  paralielp  k x» 

S . probatur  modo  pro- 

i 3 pofitio  , ex  ipfa  coo- 

^ J>  /f  ftry^ione. 

ProgrtlT.i. Itaque  io- 
primis  redpnguU  h l nigrum  , 8e  femialbum  i» 
&'i  fune  quadrata » vtpote  cirea  diametrum  cxl* 
dentia  » ex  propof.  6.  Coroll, }.  Et  ex  Coroll.  1. 
propof  }.  (pnt  fadi  Cxob:  Ergo  etiam  reliqua 
duo  alba » ex  d^n.  1 . quia  eorum  angulus  3 , & 
4,  contin^ufkqualibus  hteribu*  lemioigro- 
rum  quadratorum»  erunt  quadrata. 

ProgrelT.  a*  Redaaeult  q^uoque  nigra  » & fe* 
mintgrai  vto  r » te  alia  tria  liint  «qualia  inuicc; 
fiquidem  «qualibus  duobus  lateribus  compre» 
henduntur  ao  & ob,  <x  Coroll.  s.  prop.».^a* 
ius»vtpef  (epatee:  NamL  v e(l «qualis  T l,&c. 
Sic  A R zquatur  lateri  v s » Sec, 

* Ppogr  j.  Adde  Itaque  i;^dangulum  o 11 » qua- 
drato o 3 eritq;  ^dagttlum  R a B 3 cbpreheflfum 
fub  tou  A B,  & Tegmec^o  B{  dr  H reliquis  Itogulis 
quadratis  addas  lingula  redaogtii^  i^adraTis  fe- 
mialbisfemUlbaredangulj»  dr  albis  quadratis 
nigra  redabgula»  erant  quatuor  red^nguU';  de 
quibui  loqifltur  propofitio  fub  tota  a b » feg- 
mento  04  cofl^prehenfa  » qu«  cbm  quadrato  H L 
nigro  altcrniMegmeaci  a o integrant  quadratum 
snagmiin  extota  a^m  confedoin  > te  ci  adatquan* 
cur*  quod  eratpllendeDduas*. 


r Xcerpnmus  propotitionem47.*er.4B.a  pn- 
^ moiibro  » te  Ric  fub  fuo  titolooppofu^usl 
Ttordo  fcroaretur^accriarum  , fpretis  nume- 
ris :.Vndeau8acip  vent^ dabitur » qop  iiyilelius 
celTeric  ■ Ex|mian^utcm  npc  Expeofioconfe- 
quitur  vtilitatem:  qu64  «n  ips^pienfura  tri|0- 
efilorum  4 quoad  areas  fundetur»dr  feri  voloer« 
Ia  Mathematica  siaximd  in  hac  inixa  llt  { vt  vl- 
lus  tcaAatu’ iq,*a  VIX  repcriaturi  qui  mulcas  ex 
bac  ExpenfioOe  piobscieoes » prlncipiaque  non 

defunut.  ^ ^ 

THSOR.  I.  PROP.  xr.  Eae»47.Primi, 

Ja  nidit^ulis  reddngglii  ijiutdrjtum  ,<{uoi 
k Ume  ullum  anulum  fiehiendintc  Je- 
fctikieeet,  a^aale  eliditokm  tjuadralis, 
qua  k lattriiia  angulum  ullum  conei- 
ncntikia  defcrihuniur , 

lac  rcAanguIum  habens  reAum  angulum  A{ 

duo  vepb  latera  quomodocumque»  du «qua* 
lixyfeu  inzqnaiia  a B > dc  a O angulum  \ elanden- 
tU  i bafi  f^e  Tubtcafa  angulo  redo  a fit  b d.  Piat 


CB  D * 8c  AB X ell?»qualla  • Slmlliterquc  bdp» 
&ADH:qupelarit«i«griti4  in  duas  figuras dl- 
nifimut : Itaque  lo  maiori  figuri  1.  habeoin» 
triangulam  A.  o B.ac  DBP*dc  quibus  dico.  Equx- 
]tB«fie..Si  quidem  illa  triangula  funt  loulcem 
«qualia  » ux  propoCiB.  Primi  • quorum  vnuna 
crus  vnl » te  alterum  alteri  efi,  te  angulu  concla* 
fum  «qualem  obtinent ; quod  de  truguli»  o D P. 
b A D H propofitls  vcfificatur  . Quoniam  latu» 
op  vnius  eft  «qualelateri  a d alterius  »cum  fine 


elufdem  quadrati »» & latus  b d prioris  lateri  o U 
alterius  pofteriori»  j quod  fiqc  Utera  eluMem 

quadrati  i3.Angulus quoque  ADP  niger » cft  al- 


teri angulo  albo  BB  » 7qualii*vtpote  redi 


« ' iN  SECVNDV^  LIBRVM  ELEMENtORVM:  S9 

* » A D oigrii»  commu^ne  n^Ifque,^#-  - j . Qaoniam  ltaque^adraU  4 . & s funt  aequjfl; 


^^totusa4^1usnigerapii<io4J^it<irp^io  «da 
n^iiabit  arignlam  >lbuqi  apudo»addUo  ‘ 

^I|io  f{>acm^dem  ao  a»  quKun|  an^U  crian» 
^iorum^  «qualibus^cqirfbui  co<n«;lu(i  : 'Qoare 
'tpra  triajigula  cr£uj^oq;  xqualla  ap  J>,  & a d tf«' 

* Hcc  *ur6n  eadem  probatio  pileadie'etiam««  . 
qiftlftateai  trivii^tdkufn'  cd  a»e  It^te-  ‘ 
Q^iain  latera  ab  votas,  & 
'ar^vieiluBirunrasqdalja)  vipote  latera  ebifJeni 
qOMr^  4 . ' Ittnt^liitera  b b ^voius » Zt « d.  ake-' 
*^os  , quod  iint  latera  quadrati  1 p.  Duo  quoque 

ifuli  A B D’’^uales ; quoniam, quidem  angulus  • 
erUnguli  ad  s aigriiorcomiiiutiit  vcrifque  reli* 
quus  Tcrb  niger,  in  quo  hic  non  occupat 
't^nitn  album  apud  i angulus  reSus  eil  • fitKie  8e  < . 
albus.  Quare  trtaaguU'c  b d , Sf  eba  erunr  ^ 
afqualU.  ' . 

ProgreiT.  J.Comparat  triangaUcum  quadra* 
cis  s 8r  intendit  oilcndere^quadratt  quoad  couti* 
nentiam,dr  aream  eis  ciTe  duplicia:  Pro  quo  rc- 
! mioircendum  efi  id, quod  diximus  in  primo  Pro» 
grdT^nimirurn^A.&D  A,& iimiUter  Ai , & ab 
'cfle  Irneas  in  dire^umpo/icas  » & vnam  linetffl 
redam  conficers.  Deinde  reducendum  eft  ad 
myotiam » Quod  fecerimus  lineam  af  paral- 
lef^  lateribus  B E , & o>  h quadrati  tj»8e  ideb 
dluidcre  illud  induo  parallelogrtmma  hSe  f • 

Quo  poltco  confideremus  prids  paraileldgranH 
mum  I comparando  illud  ad  triangulum  ■ D a^ 
Tidebimus  ambo  fuper  bifim  hd»  8e  efTe  Inter 
parallelas  p A,  & Hof^Quare  concludemus  ex 
propof.  Lib.  t.  parallelogrammum  i efTe 
duplum  trianguli  d h a.  Eodemqurgumeato  vte- 
mur  ad  probandum  paruum  paraUelograBtmom 
) C0C  duplo  maius , quam  fouis  triaoguluai  p t a • 


P4cailelogrammis|,  Iri,  qua  integrant  totum 
quadritumpifafiumea  baftBO;  Brgo ^nadra-  " 

Ims  qua^ati/  fiUU^ex*hitfWiit%A,'^  AD.th^n- 
Imjs  rijiun  contMetiiibtu  • ' 

‘€<^01,1  ARIVM  l; 

iiu  pMpaCtiMc,  ^Bidritum  dUmctfi  du- 
JC'  pIBnqi^rullilerbiargalmr.  QuanUm 
•ngului  tpiii  ditinmr  4 i (^tenditur/qui  V.g. 

' «ftcjreauitftiktrUngulum 
*'iA  c,»^  pinguium  ^ ; Q\urd* 

' '^uadntolii  diametri  cft  aquaje 
• ^qiddrato.duqrtiaa  laiei^ifctl 
s illa  laterum  quadrata  Aint  inui' 
cem  aequalia  i,  &go  quadratum 
(Safflctri  e^it  duplum  rmus  cotu^eotfimrfumpcL 
.9  ''  '■  .3» 

cbROLLAinVMtn. 

,v  ‘ a -a  ' 

T^Lieitur  quoque  quadratum' dlarqetti  fimrz 


Eodemque  mttliads  probabtnrat  de 
. tUtOimirum  efledupla  fuorum  criangulorum . 

Sle  quadrarum  nuhu  a cft  tocer  parallelis  DP,8t 
^.9L  ^ B i enim  eft  viu  reda , yc  oftendimut  Pro> 
grclT. I. )&faper eandem b^m DPo  Vnde^ua* 
^atum  X erit  duplo  maitutrianguliBDp; 

Idem.quoqae’ argumentum  vrgebU  de  quadra»; 
t04  rerpeftofut  triangnji  CBorNam  inccf^ 
yaftelasGD  , drcB>dr  ftiper eandem bancseol» 
locatum » duplum  erittrtanguhc  a D'; 

Progr^.  4.  Q^tbos  omnibus  ofteoGi.  anp* 
SBmttim  clauditur  oHendeqdo|>ai*aUelogran^M 

* qusdrjuis  • quoilibet  ruoo6rrerpoiidenct,^ad 
eandem  parce^dlpldaaguli  collieuto  i^uati.  r«g. 
Parallelogrammam  I cuml^ua^aio  ^allo; 

^ogrammum ; Ijji^ratp  4.  ^ 4 . 

Hoc  «efb  deducat  a Pro^lT.y  Nam,cm 
triSagull  faifta  rup^bafiinpariJlelogrammii^ 
^auadraciB  ,Ifclic^tBDP,8r^A  d.h  , fintprmU 
«Vqualiil  ^'&l|octtam  parallelograrnmam  i »"8r 
quadratum  1,  vtpotediipla  trian^orQmcruifc 
x^^ia  ad  inuicem.  ^raleerlc^AUtflogralB» 
i , 8:  qdadtftum  4 , Ttpq^  dupla  fuorni 


frMguIorum  xqbaliuou 


* .. *  * ilteia  parra  longioris 

'arvale  efitr  ductus 
quadratis  lacerum  a e$ 
9c  CB  : Quia  diameter 
_ A Bfubteadlc  aogalum 

re&uh  C • 

THEOR.  IL  PROP/Xft.  Euc.48.1.1; 

SiqtikdrstMm , quod lat^m  triM^ 
gidt  de/cr Astur  djmJt  ef  tk  y 
liquis  iMcribm  srUnyiU  dcfcrtlhintur  « 

^ qsMdrutH  , dtsgulmi  CpmprAenfiu  fub 
fAiqiiknUngHliUtersbsisreBmtp» 

COnoertlt  bpc  propoCanracedenram  acOio^ 
n oftendae  fcearnn  fore»  argumentum 
ab  rqualicate  quadratlbafis,  8t  laier^  ad  refti- 
cudinem  anguli  • 

Sitttaqtcrlaagalum  ab  c'.  Dlci^qq^G  3^- 

dratum  eonfeftum  tuper  latoa  nnap^c,Aa^ 
quale  quadraris  fimul  ruthptis  cruram  A SiS  B di 

imulum  xTortrt^m» 

‘ Vc  autem  id  oftendat  erigit  foper'  vtrumlibct 
laterumpV.g.  A B^i  puteos  anguli >q^maiorf 
lateri  opponitur  \ yerfus  partes  eiterioies  ptr» 

' ^pendieolard  BO  squalem  r^iquoTIteri  eiuCdem 
ivSguli  B c ; Poftea  cooiuQgft  extrcAum  DCum 
«xraenao  Uteris  b a , fuper  ^od  perpendicularis 
eredaeft*'*  , - 

' ,ftob.  Progr.uBafis  a*d  rrftnguU  mgri  uercri» 
bic  quadratum  <^uqb^s  quadratis  ,qup  de* 

ieribuntur  d lateribus  aB,‘&bo  angulum  re* 
dum  A • ex  effedione,  clao^otibiu ; ftp^ced» 
ppop^oftenfum  eft. 

' Ita^e  quadrato  eidep  nc  bafi  erane  «qut> 
^ ■ lUqOBdrptaexcturlbBB 

Dj^>.  ^ ^ AB^&BCalbitriaogti- 

^ li^tqubdcrus  bc  fit  ez 

u c^ed^ne  xquaft  ffrnrfi 

t • XX>  i 8c  crus  A B COtD^ 

* nibife.'  ^ 

9^  IdBfrco  etiam  quj^ 
dratom  es  bafi  c Asquale>quadcacis  crurum  albi 


«O  T R A C T A T V S *dV. 

quadrato  ex  bafi  nigri  iriangallf  vtpoce  aequaJl 


«qualibus  quadratis  trarum* 

Ptocreir  a*  Cum  itaque  quadrata  bafiutt  AC# 

& A D firtt  «qualia  .•  ipff  quoque  Hncf  erqnt  ^ooa- 
les  A D > & A fc»  qubd  quadrau  «quali»  xquaiibus 
etiam  condent  lateribus.  * * 

Quadereex  propoC  a^.lib.t.  }j()|ulas 
albus  erit  «qualis  nigro,.  Qaia  c^raVruriDuSt 
Hneula  rioguUs  |fr  bafis  ba(i  olFenra.eft  «quallsi 
Sed  angulus  niger  apud  n refiut  eft  «z^  cffe£f.«» 
ergo  cutm  aHm^  » ■erit 

• THEO  Ri.  III.?^l  dPr,XHi!  ^-Euc#W. 

' Jn*  A0tkly^onijs  triangulk^ (^uddratumy  quid 
pii  iap angutumohtufum  fuhlnienie # 
muiui  ep  qludrkiif  ',  qu^punt  1 'cruri- 
hia  eunderk  Angulum,  comPrehtudtnti* 
hu*  reflungulo  haps  compnhenfo  fub  <d- 
tet9  cx  ipis  crurthus\  in  quod  perpendi^ 
cui arkl  vertice  CAdAtiO*fybadiunn4  , 

linc4  y qux  iitfnyerpendiculArmi 
hta  diterum  Intercipitiir  • 

Sic  triaogalum  Amblygonlnin  a b c > 8r  angu* 
Ius  apud  Bnlger  > obtufut#  8c  perpendicula* 
rts  c D cadat  extra  tciaagu  Ium  fn  crus  a b pro> 
luogaium  in  D { nempe  ad  partem  anguli  acutu vt 
Coroll.lO.prop.  l7.(’poiret  etiam  cadere  In  latus 
• c ab  Aj  d placeret , ) Dico  • quod  quadratum 
dbPrrlptum  ab  A cliali  angulo  t^turo  Tubtensl 
' eH  mufax»  fAdmdaa/injt/  ,<ju*^tferibunturiMXtA 
menfitramUiertimAA  > dr  bc  angulum  obtufun 
ambientium;  ^ txetiit  illa  reSaaxxlix  daohm, 
qu(  fitme  icrure  a b"#  In  quoJpri^ofium  per«' 
pendieularil  dndaeft  # ie'k  regmeotb  extefloti 
DB>1^od  ed  inttff  CB  crus  alteram  > fr  c ppef- 
pcodirulAtem . 

ProgrefT.  ii^Ptobatur Itaque»  cum cnljo reda 
A D diuifa  i^vtcumqueln  i » ex  propef.tf.erle 
quadratam  red^  totius  a d » «quale  quadratis 
le^entqrum  s>  d & i^angulU  duojaus  4tft 
Be  ^ In  fegmeiltls  comprebeo/is  x Ex  pr^ced.  Ter6 
propof.  quadratum  A Q^ex  bafi  obeufum  angulum 
iubtendeme  pund^um  » e(l  «quale  duobus  puo- 
' ^ciseM>'dDitc«urumpccptndicttl^umcoi« 
8rpA;qqbd'aagulusnlgerD  I^^redua»  Qua*  ' 
prdfOer  quadratum  aq.  ex  bad  erit  «quale  qaa* 
dratoc  M ^rpendi^aris  cj>»  lr  duobus  qq^*  . 
dearlt  7»  Brtex  fegmeotis  > Iimul  cuin 
gulis  duobus  4»  5 regmencocum  ipforom* 

Pragrefl.  s.  Qumacum  uer^  erurU  t i an\ 

^ . ,guium,obtufum*t 

* * ambleotis 

• «sente  luppleiB* 

^Itt  \ le.^uobus  quadra* 
^ C « ez  Mfp^- 

J . /*  dfcutan  D c>  B qua* 
k!v^  d|auiiex'BDfmbni^ 
rum  «quadrato' rex 
* fuSAen  ^ceqpdenti 

p^opodtione  , qubd  dc  fubCentum  Jatutuqgulo 
gigro  D redo*  Pone  itaque  Illud  mente  concep* 
tum  ex  c a pro  iRis  duobusex  o ifae  OD  adhuc 
quadratam  qi*zimum^udacum<A»<^cx  latt;re  AC 
«rit  pquale  quadrno  iratgi^nato  ex  c a qnd^tOq; 


P«... 


• • ^ ** . ■ 
I ex^AtbtofrarqueredsogplIs  4»&  S ez  regptj^ 
tis  • Quapropter  ^aathratm»  a o^bapt  .erit  miUif 
^uadraitr  Cfarum  aa^km  oBtii/itm  cIaAdcBii*i«' 
c • A^  dMlo^s  rxQAtiikriSt4»&  JkBj*fr. 
mntU  O.  B » c^-  B A roflitueivHr^i^  erat  ottededd. 

T^^EOR.  IV.  PRO_P,t  ilV,- 

In  omni  triangulo  OxigonioQMdr*(iim,U^, 

■ 'teris  (tngutum  acutum  ft^tinftntis  , mi- 

. nut  efl  quadratis',  tjux  funt  i later ttta^ 
iUmn  acutum  comp/eheudentihiu  re- 
ffaugulis  duohuscomjrrehfnjis  ab  eo'  latf- 
rcjin  tjuod perpendjcularie  cadit,  O"  fig- 
mento fiujdcm  ^nier  perpeadieularcm , 
&•  angulum  acutum  intercepto . 

SIc  'triangulum  ABC»  quod  crug»  V.  g.  a c op* 
pedtum  angulo  dato  acuto  B nigro  habeat. 
Dicoquodhrc bads dcfcrttiic  quadratupiA^  mi* 
husquatIratisBT>8cATcn)rum  illum  angulon 
ambiennum  a i > d b c ; C^antUas  autem  » quS 
Inuenlcur  minus»  fune  duo  redangula»  qup  cqm* 
prehenduntur  pro  vno  latere  k tota  crure  ex  Jjs  » 
qup  aegtum  angulum  ambiunt » V.g.  a B,!n  quod 
‘perpendicularis  cadat » d pro  alio  latere  clauda* 
cur ib  eo  fegmento»  quod  lourclpitur  inter  pun*  * 
dum  o#  d verticem  a i Nimirum  inter  pnndum 
illud  > in  quod  cadit  perpendicularis » d acutum 
angulum  • Itaque  quadratum  pandatum  a x mi* 
nus  eft  quadratis  a y » d a v pandatis  redan* 

guUsA^idOY. 

Progea.l.Dcdudl  pcrpendicalari  ad  alterum 
em^m  ex  ambientibus » puta  a b : Latus  a b eric 
rcdbm  vteomqueino**  Quamobremex  propof. 
.fi»  huius  redangula  duo  pandata  a I»  d o t com* 
prehenfa  i crure  toto  a » » d portione  o 8 » veL 
«quali  B s > d quadratum  ^ B ex  <0  funt  Hmal 
«qualia  qtudrato  toti  a T » fcd  non  ibii » verum 
fimol  cum  quadrato  o s . Quamobrem  addico 
"qn^ato  o T pundato  cx  pcrpendicularf  o c 
vtrlnque»  adhuc  hfc  illis  remanebunt  «qualia,; 
nempe  redangula  a s»do  t qudratum  $ a,d  o t 
nuperadditum  «au^ntur eidem  o r»  dqua« 
draco  a t#  d quadrato  o s . 
pTOgrcff.Z*  Quadratum  fadum fuper  crate» 
alteram  laoAbicfi* 
V tlum  angulu  ni* 
grum  acutum  ■*. 
\ nempe  b.v.  » ec 
^■|t‘  \ propof.  ir.  hu^ 

eft  «quale  duc^^ 
bns  ; Qcrope  a 
oT,  »quodipcr- 
peodiculari  6t» 
d-^cen  raiolmo 
dd^ropter  4n* 
.^^um  nigrare-, 
cuifub- 

teaditur.  Quapropter  Iv  fuerit  fqbftitui^o 
boru|»  duorum^  qu^s«quatur.  Efiiinc  ciMr- 
get  quod  redan^Li.Ula  dug»  AS^dojf  >q^ 
cumqua4raili  oT#  d %)  erane  r^il^ja  tribua 
qu|draeis  id  Progr.t.nhifiram  A Y|d  o s»di>T^c 
nunc  cu  l|s  fin(«qualla  dupbus^pimirfi  qpadraco 
aVexcrureid.qytdracoA  ye^^clro  crure  an-  ' 
gulum  acutum  J ambienubos  •* 


tN  ^Ed’yNDVMHBR.VM*eLH-MHNTORVM.  «, 

. T^ogVVfT^.QwitlratuM  A » exba/i  AcTubtcnTa  c«fn rc^inguTa.c R to^^CAcum adieda  af, 
tngulo  < C|  j^ropoC  >i*  arquale  d|  quadra*  pfo  vno  fat«re,Sr  alio  la(crr  ab  adtt^  a r,fc[‘v  it 

co  t j 1 2(r;{u««lra|o o m perpendkulari» Qua*  /omprcbcoroerit  rquafe^quadra^o  o w 
ad  Jcrrnturred^anguU  A s or  qu4^  dtipA*&^e6&AFiVtAa»c^^ituto. 

)katum  A xeifctqboqiie  cquale  quadra^  ma<im(>  ’ Progrcff.  Quadratom  gfi*»  0|i  efl  illud* 
A Y ex  cnirc*  & Bvqtudratorx  alterq£rur<  ^odd  fieret  Tupero^iQuu  Ifituiehiter  squatur 

‘biemU angulum ac(|turni:  Quoniam cxB* Pro-  V coaftniifUone Ucerio 
greif.  Illa  duo  quadrata  »8eoT  cum.redaa- 
guliiifiia  duobui*quadradxAr* &BV  cxcru* 
ribua  erant  squalia  i Vndof ice  quadratum  B | » c » ex  a b tota*  ergo  etiam  xqUaltbui  re^  angulo 
8ro  T pofitoquadraco  AZ  exbafi  accu  reddgu*,  c h,&  ipfiquanrato  AO*zquabitur^prum  Aoqiia* 
lllijidemtqu^raeiaex  cruribus  xrqujbitur*  8t  '^dratum  »drc  B»  ex  Addaci qdadracum  . 

^ Pr^reC  Abijee  itaque  oBCnce  ab^trifquc 
quadratum  a o^nimlrom  i re Ain^lo  c h*  8r  qua- 
drato c B«  Br  adhuc  tcnuflrburitxquaJia,  vt  prius 
erant  tflociara  cum  UIol  Rurfua  deme  i reftan> 
.gulo  eodem  c h * Br  quadrato  eodc^CB  commu- 
nctpatium  album  c&ar^  ^ xadcA/auf  ai^^rvin  * ex 
A Q rcgmcneo  u8an%i^Mmtf9t  ex  tota  b d, 

Br  altero  Tegmento  o b rcUabiiMt  » quod 

erat  oilendeudum . 


propccrea  quadratu  ax  cx  Aqbafi  erit  minus  qua*^ 
dratia  crurum  a x , Br  b c du^ua  reQanguIU  A s« 

Bc  o T > quod  erae  probandum . 

EXPENSIO  IV. 

De  referiendis icqHifotentihHs  lineis, 

Licet  ad  plenam  huius  inquifitinnis  cognltl^ 
nem  particularia  tr^Aatus  Infiicucus  fit ; ve 
, infra.  Hic  tamen  illius  prim^  bares  iaciuotur  * Be 
dqeet  Euclides  dato  aliquo  reftitiaeo  reperire  li* 
neam » quf  polEc  efficere  quadratum  illi  a;quale  ; 
Vel  etiam  ita  fecare  lineam  > vt  legmentazqni 
polSoc.  Quod  fuit  necefiarlum  prfcognoTcere 
■laxime  ob  lo.  Libri  plenam  cogu  itionem  • 

PROB.  I,  PROP.  XV.  Euc.m. 

DAtam  lineam  redam  Iu  iecare*Tt  redangu* 
Inm  Tub  tota  • Br  altero  regmeocorum  mi- 
nori comprehenTum  * squale  fic  quadrato  > quod 
Et  i reliquo  Tegmento . 

Data  fic  r:da  a b > quam  ita  oporteat  fircare  t - 
irttoca  cum  Tegmento  minori  polEc  comprehen* 
dece  re&angulum  «quale  quadrato  * quod  i au« 
ioriTegmemodeferibitur.  ...  ^ 

Delcribatur  ex  A B quadratam  a b»  Ir  illudli* 
cos  * quod  cum  data  a b angulum  red^m  clau^ 
▼teflcAdiuidarurinduas  parces  squdes  in^ 
Trabaturque  reda  o ■ ab  augolo  • ad  illud  diml* 
dium  o I &cquale  ipfi  o a prolungecur  latus  bU 
fartam  diuifum  c a ab  o mraletate  vTque  in  v.  Ec 


excedet  medietatem  o A portione  a f : Huic  ergo  1 1 Bcbo.  Vnde  rcdangulum  erit  qnidratom  : nec 
portioni  AF  detruncetur  squalis  ex  ab  dtti  oor- ' ''•llbdboccaTu  faciendum  erit.  Quod  fi  punaum 

*•  A.  t I I /•  ^ . * * «*.  It .4inta.f>nv  t.no^^ 


tioAc»  Briam  id  fecimus  « quod  poilulat  propo* 
ficio»  stt^uiewnjutduiwm  ex  ac,  ma.’orl  pmine 
trtt  dqnde  reQaa^do  iz  a b <2r  c B tota  > ^ bsImfi 
ftrrione . 

Quhd  verb  a.g  poffit  detmnari  patet  * qufa 
* « Ao>  Br  Ab  duo  crura 

fune  maiora  * quam  o*b 
cruitrrctuexprop.  ao* 
Ve  autc  probetur  pro- 
pofitio  * fiat  fuper  a • 
mams  Tegmentum  qua- 
dratum A H a pflndoo*. 
8r  redaUguium  C d » er 
tota  t&ndn^i  regmen* 
co  t Ec  dico  hoc  quadra* 
cum  nigrum  re^angu- 

gnlo  nigro  effe* squale* 

ProgVeir.  I.  Quoniam  ex  8,  propoT.  huius  re- 
t quod  i tota  t;um  adieda  pro  vifo  la- 
tere* 8r  ab  adi^a  Tolum  pro  alio  vol  cum  qua- 
drato diinidi(  totius  «qualta  Tunc  qoadrato*qaod 
deft‘TiS-tur  I dimidia  umulcum  adlundla : bine 
.fll>90^||^dracumpuq6acumexffiedifuce  ao 


e 


. PROB.  II.  PRO P.  XVI.  Euc.H. 

Dato  reHdineo  aquale  quadratum  (on^d 
■ tuere , 

S It  Trapexium  nigrum;  quod  ex  documeAtic 
propoT.  44.  primi  reducaturadre^anguiun 
ABCD-Quod  fKllimd cificjea  fi  cudinidas  induo 
triangula  re^a  f e > quorum  diuifo  bifariam 
latere* per  camdiuifionem  agantur  parallel^  ad 
FS;  nempe  AByfircDtBreaspcrpendicuiaribut 
Coiungu  ab  extremis  f*e.  Verum  fi  tn  rcdUinco 
plura  capiant  triangula 
. ^ ea  bina  * Br  bina  ad  pa- 

' rallclogrammA  reduces* 

^ Br*  inde  per  propefit. 

' 44*  Jn  votcum  par^telo- 
'o  grammam  ea  compones  • 
Sit  ergo  l^s  huius  re-. 
Aangult  A B ; quod  prolungetur  In  « j itaut  b o 
para  proluagata  alteri  lateri  b d squalis  Tu.  De- 
inde dhiiditur  per  medium  tota  AO.  Si jnedie- 

Cat  repetitur  i n punao  b vunc  «qualia  latera  a b. 


B non  fit  medium  * per  medlu^  diuidatur  Unca 
A 6 ia  H centro  h fiat  femiclrculua  a e c , ad 
Intcroallum  medietatis . PoAea  prolongetur  al- 
ttnim  latus  b D * in  quo  centrum  noiy R ^Tque 
ad  X circuli  circumferentiam  , eritque  linea  b e 
perpendicuiarit  ^Br  hec  erit  (lia  * que  quf  ritur,ex 
qua  fi  fiatqMjdfA/BMB^I^rFFir^fiM/e  re^lxgN* 
/oXo.  , ^ , 

AdqdodoRendendumAcemroad  e elt^ex* 
tremicatem  ducatur  H 4 » eritque  triao^um 
t B B habena  angulum  rcRum  B • 


V ^ 


r.i.  Lmc. * . d.uir*^»n  ^ I b.fi^«t»r  -quadplo»  c*iirrtrn,c 

dii , at  ^odrato  • v ex  petpeAdlqilari,.  ex  |>top. 
il.hmus  tjSedlioc  Quadmotn 
qiufleaio  B s iQuia  fcilicet  eo£um  lateri  H £ , ar 
HC fan^feualia . xtpote rtdij' eiufde*  ciKidi : 
ErgoQoaJratiim  B xexbafrctit  kquale  quadrato  • 
t cx  intfTniedia,'8s  teaaogulo  a p nquidemeX  I. 

progceflu^quadcaco  b's  ea  oRenli  fqnt  iqua- 
*'*PtoWe(r. }.  Cuitf  itaque  quadratum»  ex  i|l- 

termX^  8ttv  ex  pcrpendicului  fine 

t.quadratoHXi  Rotfufque  idem  quadratum  a 
aancoIumAO  fintiqualiaquadrato  HX-  Ergo 
inter  fe  erunt  iqnalla  quadraumxv 

drato».*  teSangolum  A owm  quadtaw  itern» 
^ufet  itaque  commune  quadratam  » • ^ 
iutum  A»  rifillf  nonale  ^mdrM  ex  iXiquod  erat 


ProBrtCr.l.  Lioei  a « diulfa^cR  in  jtOL-- 
H , at  noit*  xqmlia  in.x . . Vnde  « plopof.y. 
huiu»  teaangulum 
Imequallbiu,  vt  eft  x^D.  «1«  Utu^x 
Jpfi  i e . ex  eTFcaiope . hoe,  inquam . 

Ima , «f  quidntum  gt  bicnnpOii  h b » quod  dt 
•anfiAstiim  baruum»rimttl«  eft  *qQa*«4****^^ 

; 


T R A C T A T y S VI. 

In  Euclidis  Librum  tertium  de  Circulis. 

’ 6 1 T in  duobutprirais  I^brjs  Euclides  de  prinib  genere  fupet- 
iicierum  i qimiium  de  fetflirinih,  & non  quidem  de  omnibus; 
fed  folum  de  przcipuis , & quz  alias  figuras  planas  incegrint, 
& compbnunt , vcifunc  criaognia , K quadraAgula , nimirnm , 
vc  eas  (olum,qua;  erant  elementares  qfcingeretdn^oc  vero  ter* 
tio  Libro  agit  de  circujis.,  ^ux  figura  efl  origo  , fe.  ptincU 
piiim  omnium  linearum  flexarum,  puta Hypetbolx^Pafabolx , Ellipfls ,*alia> 
rumque  limilium,' vt  ficilti  ^dlilineorum  Elementa,  & flexorum  quoque  do* 
ceat  ^his  enim  principi  js/ere  omnia  fodantur , qux  tum  de  fphera tum  de  fc- 
dlioijibus  conicis  oflenduptur.  Obiedl um  verahui^  Librif  ft  idem,  quod  pri- 
mi, & fecundi , nempe  de fola circulorum anjuaf itate,  vcl^duali,  yelpotentia* 
li,vel  linearum  in  ipfodefcripurum,  peragere.  . 


EXPENSIO  I. 

i.  De  'Principes . ' 

LJcet  «It^  DefiahioSet  lakiarn  primi 
Libri  tradit^  fine  ad  circolum  > 

▼t  dUmecriaTemicii^ctiti  >Arc.  IHc  eameo 
tdm  cxhibitf  Tqnc,  que  ad  illum  Librum  )>erti-> 
nebant : K^6  rupetaoduotur  <li{ » proprld 
huiua  lod  funt  • ' ii  ' 

’ i . ' * 

b E F I ^ I t'l  O L 

7|?  (ifftit  /irnty  quortan  didmet*!  funt 

JCIl^  > >el  'jHdrum  r.tHf  ftrnt  Mfidict. 

Curnanimex  dudu  linep  » Bg.  a o aUero 
cxt^oio  A manente  , uoqqara  dano  afixo » dum 
extremum  alterum  (e  aou^ vfque  ad  Oiud  pon* 
i quodiCceflit»  circulo^  confutgat  >dr,ab 
ho^  dudu  c£ciatu(  , patet  circulos  fofe  «• 
quales ; quorum  radiu » vel  femidllbicter  a d 
^ccri  9 K fue?it  equaltt»  vel  ovmrum  diameter 
nimirum  fuerit  equalUi  Ip^  f T quod  faci* 
liter  potefi  ofiendi  ex  fup^pdfitlode  i Nam  om* 
nia  puodAcIrcumf^rctiaruoiyfi  circuli  i ti  faper* 
ponerentur»  Itadt  centrum  centro  conueqirec»  8c 
iriemfi'‘ret»  fibihiuicainincidcreQt»  8e  eandem 
circom^tfeotiam  Intc^areotob^pl^eca^iftAQ* 
cian^ab  ^dem  pando  medJo » 


b E F I N I T I o ir. 

REOd  ii|ce  fircd^tm  ianj^err  di‘itirr  , ^itddm 
eUtdlumjtnx^t  tjMiiff*  iSttmntu 
Vt  rcAa  m u cirAlqmj.fi  c^f  t tangit  io  T». 
qq|a  prodnda  ritra  ijq  alteram  'partent  nodf  ffi^ 
cat  eirc^lqm , re  eum  tangit  n i rqu^  prodtf&a 
Tiara  t m o jecat  ipfum  circulum  >&ide6  non 
‘dicitur  uo^eoi  I quificangrree  foldm  adu  in  t, 
potentia  tamen  eum  fccary^lo  fui  prodifdlone* 


»E1 


I T I O IlL 


C/rfWI  ft  mutuittdnm»  diowjiy  f fm/f/kmit- 
id^tangenta  }« nmSttau  : 
r' Vteft  clrculds  q.iAintlri^s.iageiix»vel  DF  ex* 
teriudtangens  eircuAim  c a «qui  iOum  nbo  fe* 
eat,  fc  f^itcircului  u c ,qaifecat  circulum 'a  C» 

• 0 ^F.i  N r T I O IV.- 

1^  ti^enlo  MdUteffjpirek  cfatr»  r^d  J!f|r« 
dirmior  » dimpcrpeadKit/arc/  ddipf^  cceiro 
dueMUur  d^lcs  , ii/fare  Uld  acttitr » m 

qddH%md:at  pc^endienla^is^aait  . 
fiic’qula  io  duas  f v,8c  m ^^rpeudicularet  P v» 
8e  V (^cadentes  d centro  v funt  xqualcs*  Imep 
pr^didf  IN  ,2^  M (^funt^quriidiftibtia  i-cen*' 
traremot^ : At  linea  o n ma^s  dillabit  ■ quam 
Q..M  $ quia  perpendicularis  V r Incameadensma; 
ior  ^ } perpendiculari  v <l>  vt  in  4.  fig. 

D E FI  N I T I O V. 

CJfettIi  Jumentum  eSf  ^ A* 

KJ  , parte  perIpherU  en>pre^a^»^ . 


4 


XV 


tf4  T R A C T 

D E i I N I T I O VI. 

Segmenti  vrrd  > ?*•  f*Sa  KjiM  y 

a-  ciTfli  fciphrU  cmpnbmdttut . 
Se»mctum  Itaque  circuli  eft  fig.5.poctio  circuli 
A»c^  Auguluirtri  .niger  eftc:  Quia  tum  fi- 
gura , tura  angulu*  circuli  #eripheri{  ptirchme 
A 1 c , 8t  linea  teBa  A c concludunnir . 

D E F INITIO  VII. 

‘I\(,fq!!mrnfe  ang<4i  fnnt,nm  cnra  claudentia  cjr^ 
^ tumfirmtUm  , nertiu  attingunt 
habent , reUam  figmentum  eficiene  . 

Illi  Teropecipficrie  inCfiere  dicuntur , quam 

crura  angulum  claudentia  intetqipiu^it.  , 

‘Angulus  itaque  niger  apud  a',  In  (eden- 
to ■ AC  ■ qu&d?lus  vertex  fit  ipeircurafer^tia 
in  A , & pro  bafi  ac  linedsqu;  legmeotu  a*A  cfa- 
cit , Atlnett  : At  angulus  id^  niger  infillcre 
dicitur  in  periflieria  1 1>  («quaig  cruc^e  Ic  ape- 
rientia A a ,&  a c concludunt . 


I 


definitio  yui^  • 

C^or  clmli  efl  i^nprehenfa  i duobus  m- 
^'diii^angulum  facintiSu^,  &'ftti(httia  ab  tftt 

“^A^^aque circuli eft  a a c ^btsrafiijs 
aA,«AC.atpeaiplvli  »ic  ctSiUirebenfut. 

definitio  IX. 

r>  fyiiliatlreuli  fignienta/n^  t/ua  anguloi  ea- 
^ y,unt  aluaUti  aut  m cjuib^nguli  ater  fi  fiat 

^i4et|tr  aliquibus } qubd  Mc  Euclides  antici- 
pauerte  > «f  definitionem  ponat  p qo{  t^enftone 
Indigeretd  tf»Libro  dtpendente . Verum  »quia 
aefiStionc«‘  i MaihemitWeponoftendi^urj 
Accipiuntur  tamquam  nominum  qpUeatio- 
nei  r Moc  eft  > qu6d  hf c D^nitio » Itcet  quoad 
probationem  d^endereti  ^«I-Ibro,  fi  prqpone» 
retur  tamquam  pfopofitio  •.  QUiatitaen  tam> 
quam  Definiuo  eartilbetur  » J nullo  dependet  r 
flifia  fola  «pHcatj^c  rSlot  I^qpe  duo^ir?ulo. 
niffl  feg^nta  a bc  » & p p r | qu{  excipiant  ja- 
cmos  nigros  yqualei  s > V Ea  Dicit  quod  illa  fe^* 
nei^ta  dA^unt  appellari  fimliia.  Nec  tamen  hic 
Jntcndtt  Relides  age^e  de  fimilitodine , rc|  pr^ 
portione  (tuc  circuloranii  fea  fegmencoVum  ^ 
' ftd  UQtum  de  xqualitate » ad  quam  oftendendum 
crttneccfrSriabfcDe4oitio.  ^ 

EXPENSIO  I. 

T>e  pHnBiif  tum  centri  ^ tum  contorum  a 

PVndum  duplici  'tnodo  poteft  fumi , aut  in 
medio  clrcnli  g aut  iodreomferentia.  SI  In 
medio , & fic  aut  erit  ceouumi  aut  extra  cemrQ» 


A T V S V. 

Si  io  peripheria » fir  taoaerlt  aut  conta^us , aci 
fedionis.  lo  hac  itaque  expenfione  agemos  de 
pungis»  tum  medftulij,  tum  circumferenti» 
quatenus  tamen  referuntur  ad  circulos:  Nam  de 
puodis conulam»  autfedlonum  red^  lincp 
cum  circulo  fequenti.cxpenfioiiepcragasiiis . 

PROBL.  1.  PROP.  t.  Eoc.i. 
Ddti  otchU  centrum  reftfirt . 

Sit  datus  circulos  a b c d • cuius  centrum 
oporteat  inuenlre.  ^ « 

Dpeatur  linea vtcumql^  oc,  ex propy.lib.I. 
diui  jttur  bifariam  In  e 1 8r  ab  eo  pando  cleoe> 
tur  ^pcrAicularfs  > quf  extremis  fuis  pand|B 

circumferentiam  attingat  )Sr  fit  ba.  Pofteah^ 

qtoque  bifarietai  dimdator  In^ . pax* 

mtcensrmn,f<fHod  quuritKTn 
Probatur*  Nam  fipundom  x cencromoon 
eft^.  Affi  gyuf  ab  aauer« 
fiirljs.  Aw^abiturque» 
Tat  -in  ipsi  Unes  > a > vel 
ai%i. 

Non  in  ipfa  linea  b‘a) 
Q\^U  omne  allud^udum 

*dluidic  eam  inxqnstiter , 

- ^ Ze  conrequencer  , coacta 

pefinitionem  centri#  non 

vtrlriqui  i elrcomltrentix  dilhret  iqaJIter. 
Sed  nec  ilEgnabltur  extrl  linaun  prtdiaam . 
Nam  fi  poteft.  sfligoctut . A fit  punAum  v.  Du- 
cantur itaque  ad  illud  ab  extremis  D»  & c . dr  me- 
dio B Ilne^  n prIlnoduAfiallp  tres  o v..  A c v. 
Aevj  Quo  faBo  iu exotdieinur  ptobationeni 
per  reduBloucra  ad  imptJffibilcv . 

Ptpgreir.  I . Trianguli  a v c.nigrl . A D b v It- 
mloigrl  duo  cBira  <x  cfteBiooe  iilnt  Inuicem  r- 
qo^ia'.  nempe  medietates  d b . 8qB  c . ''®" 

roEveommune.  A defctuifftnque:  RcDS»» 
Ktb  crurbP  V , Av  c licet  veri inxqualia ; Ad- 
uetrari)  tamen  debent  ea  dicere  *qu>^a . »t- 
poje  radii  ob  centrum  politum  in  v . Quanto 
rem  ex  ptopof.  aj-priml  anguli  apudEOiget,  A 
femlalbus.^df  pt|diaixuadi)snv  , A » c-<nfi- 

ftunt.  deberent  cfienqualex.  Quare  llli  anguli 

erunt  reBi . eX  10.  defin.  _ 

Ptoeteir.  1.  Cum  Itaque  anguina  Bmmig" 

PB»  dicitur  reBii/?  Et  eiqfde* pars xlba  apud 
E ficbuoqge  angulus  tcBuscxeffcBione  , eiunt 
*quaT«  anguli  albos . A femlalbua . pars  A 

quodefledlquit.  Idem  veed  femper  Mteft  oRcd- 

d deoinnibus  punBis  . qu*  alibi  iflignacf nt|ir« 
Quadetd  . c4m  non  poffit  elTe  alibi . ^am  In mt 
^ Uncf  B d i punfiAm  x erit  centrum  circuli. 


C O R..O  L L A.R  I y,  M . 

Hlncmanilefturoeftffiinacirculo^^a  te- 

ai  llnVa  Kfariim  fimulque  sd  in^s  re- 
Bos  fecet  aliquam  aliam  teBam  iu  feemte  eue 
centrum  circuli.  Namexeo.  quoJABteBare- 
Bam  DC, bifariam,  A rcBangoli fecet oftefum 
fuli  punBum  cius  mediam  efle  eitculi  ceuttum . 

THEOR.  1.  PROP.  II.  Eifc.J. 
St  dtto  circuli  (e  fe  mmuofecam  s non  crti 
illorun  idem  centrum . 

SEcent  fe  mutuo  duocltculi  puoBstui.  Se  non 
panBatiit|  Dico  cor  idrm  centfU/n  aeap-^c- 
rc.  Se  oftenditurper  rcduBidncffl  ad  impolfibile. 


UBRVM  ELEMENTORVW.  cj 

”””  < - ■ i Prob.Nuna  eoBftniaione.  CruiAN  nigri 

triinguli  fft  ><jnilc  cruri 
JL  ^ ■ 


^ga«Br  itigupanaoraAliguodibidiier. 
uniit<}Qodfic  ccntrtim  coaunofic  miorcjiic  cii> 
j Dttcw ieaqne  ib  boc  centro  d 

ad  int^reaionam  circulorum  p tinca  punda^ 
®***»P«r^b«riamp«ndaum  hdi  qu«  fecct 
alteram  ia  e. 

Probatur  tta^  propoficlo  o centrum  eft  com- 
montnrique  circnlot  pt 
meo4acltcr  affirraatnr.Er- 
goradittf  circnli  o6pon> 
dati  0 o erit  catulit  radio 
I iDpfidaeogSritaHDcidd 
radio  a o «(jualJa  cu  pun» 
duos  fit  radius  rtdarnue 
iap  ioterrcdiooe  circnio* 
nim  perdn^t.Ergo  h d» 
Ir  B c etTenc  cqualef » pars  $ d ttcum  i 90^  cflc 
Beqoit  • Ideoqoe  centrum  o non  erit  nriuT^ue 
«eotram,d(  fic  probabit  de  quolibet  aUo  pun^. 
Vade  aoa  perrrtfr  d?e  WImh  fnn&um  rearriMi 

TH^OR.  II,  PROPOS.  in.  Euc.tf. 

Si  duo  chadi  fe  fe  muuo  interitis  tongont  > 
non  ertt  illorum  idem  centrum . 

HXc  Prepoiicio  pnMtdeati  Gmilit  oranio6 
cft.  Sit  ergo  circntur  poodanis  , onl 
taopt  continuum  in  o.  Dico  quod  oonpoOlt 
obtinere  idem  centrum  i <]ttod  oftendetor  per  re- 
dodionem  ad  irnoolEbile* 

Oftendatur  itaque  ab  aduerfarijs , quodoam 
centrum  fit  commone  rtrique 
circulo.  SitV.g.fi.  Duca- 
curqt  ad  conudum  c reda  a c» 
d ad  peripheriam  circuli  con- 
I tinui  pondita  linea  L I » 002 
ieett  ia  ■ circulum  punc- 
tum; quo  fado . 

Pct*.  ptopoC  sotHnMat 
.trinfque  torculi  ponarf.  Se 
■<m  panAitl , npote  pertin^  ad  commune 
punaumnmpcciphcrla  Iprorum  . Quipropuc 
II B radius  punaati . ei  radio  communi  * o erit 
naalis . rnrfafqne  \ n radias  continui  circoil 
eidem  radio  communi  ■ • erit  nonalis ; ergo  in- 
ter feLE»SrRa  ciTent cquales > pars^&corunia 
^od  repngnat,-  Ergo aittgnatum  a centrum  noO 
erit  cireaiamm  commane . Quod  dicaa  de  qno^ 
curatae  alio  aSgnabili.  ^ ' 

THEOR.  iri.  PROP.  IV.  Eoc.9. 

Si  ineireulo  aceepitim' fuerit  punHumnlL 
^uod,  0‘i  etreumferemUtd  tllud  e*- 
dmu  flures,  tjuom  dttte  reBte  Itneu 
^^uoles , acceptum  punfhun  cen^ 
trum  ejl  ipfus  circuli. 

O I pundun  datum  h #.ad  quod  i cIrcumfereA» 
«3  tU  A o D fint  trado  plores  $ quam  due  reds 
«qotles . V.g,  tres  a H,do  k , fc  o hIdIco» 
quod  ilind  erit  centrum  circuli . 

* Qbp^»  ndemoufiret»  connedic  pondt  re- 
dis AOgdoDt  nuas  mediat diuidit  io  Mgfirit» 
fuper  pnndum  diuidesa  erigit  perpcodicttlarcl 
pandatas  M H > At  w H qoo  prpftiM  • 


correrponJeoti  h o albi, 
crus  rerb  sfiud  k h rtrirque 
deferuit.  fisfes  qaoquc  H A, 
fif  n opr^ruppooucurarqua- 
les.  Quare  angnlus  ad  N ni> 
huius  , 9e  albus  il- 
lius trianguli  ertint  equstes, 
nempe  redi,  ex  propoT.  lo. 
prmii . 

E^m  modo  conftabit  anguis  ad  m nigrum. 

St  aibum  tum  huius  albi . tum  alcerrui  nigri  tiTe 
maiea ! Quare  rcRf  NU.MH.qup  reaanguid,  Se 
binrid  dtuiduoc  a dpdf  o d tranfibunc  per  centru. 
raie  H tr\t centfumo  Si  enim  efiet aliud  puoduoi 
ofi  traofirce  nraque  per  ceairum,rc  prop.i.  ruli^ 
cdm  eoicucn  foldm  , 8r  dun  red*  non  nifi  in 

pando  u conuenire  pofiint  • 

THEOR.  IV.  PROP.  V,  Euc.io.  ’ 

Chadus  dreuium  in  flmihtts  p$tnBk^ 
duaiusnon  (icat. 

Sit  circumferentis  pundats , qu«  fecet  circu- 
lum continuum  in  pondis  plaribui , quim 
duobus  A pS»c,D.  Dire  etm  cirtMm/crcntiam  $ (if 
eitiifm  tffe  non  po/fe* 

Quod , n oftcndatnr  tres  ex  ijis  interfediooU 
bus  connedendst  funt  nimirum  a ,dr  x , 8r  c re* 
dif  nc,  & A s Qu2  diuidende  bifariam  $ 8e 
per  diuifiones  agenu  pundatCspcrpendiculares, 
H n ,&xF,qu2  oAendent  centrum efie  In  1 , ex 
propof.  prsced. 

Piobicur  propofitio.  Quia  fi  1 ceotntm  eft» 
deferuiet  pro  citro  nrU 
que  tum  pundaurperi- 
pheris  , tum  circulo» 
cumiriapuodaAi 
fint  vtrtfque  communia . 
Sed  circiUi  fe  fecantes  » 
propoT.  huius  non  hs* 
bic  idem  centrum } ergo 
non  pofttine  efie  ambo  (1* 
mul  circuli,  fed  alter  eo- 
rum circulus  non  ertt » 
y.g.  eircuroferentis  pundata. 

T H E O R.  V.  P R O P.  VI.  Eoc.ii. 

Sidno  circuli  imus  fe  fi  conting4fit  y atque 
accepta  fuerint  eorum  emra»  Ad  ro* 
fum  centra  adtundA  refla  hnea^O* 
produHa  m contaflum  ctrculotum 
cadet  n 

SI  duo  circuli  continuum,  ^ pundatumfe 
tsngsnt  in  a interitis  exiftenJo  vnuS  intra 
aliam*8r  duda  fit  linea  l n , qus  coonedat  eo- 
rum centra  l , & n • Dico , qu6d  fi  h«c  modu- 
catur  rCque  ad  circumferentiam  lo  conAdum 
terminabit . 

Quod  per  redudlonem  ad  impolfibilc  often- 
dttor.Si  enim  ita  non  eft.Sic  aiiud  pfidora  centru 
drculi  contioni  • qoodcomqoe  eligaoc  aducrla- 
ri; , V,  g.  o,per  quod  tranficos  reda  p ^ 
ecacronat  aoo  cadat  io  conudoro » ««  »*>*>»  a 
« 2 puta 


«tf  TRACT 

pauioc^TelinP  . Daeatitarcicgo  I centro  x » 
8ei  centro  mendicicer  flatato  o ad  contaftam  A 
dox  re&x,eritq;  coaflicutom uianguiam  ao L • 
Quo  exhibito  Propof. 

Probatur*  Nam  fi  oeft  centrum  circuli  non 
pandati  A o re-. 

da debebant  efie  c* 
quales  njiote  radij  I Tuo 
centro  ad  fuam  perlpbe- 
rumdudi.  Hoc  autem 
ciTe  non  potefi  $ qubd 
oB  y qux  cfl  eius  parta 
deberet  efie  maior»qaim 
A o bafis : Quare  o Q.cf-> 
fet  minor  a qnam  foa  part  o t . 

Quod  autem  o ■ debeat  cfle  maior;  quamao 
bafis  pundita,  patet:  Nam  elui  pars  o l efl  emt 
trianguli t^liad  rerberus  a t.^  «qaale  reliqu^ 
portioni  L B,cum  L fit  centrum  circuli  pundatlj 
eb  quod  ducatur  a Tuo  centro  l,  quare  tota  o t 
deberet  efie  maior  bafi  o A ficut  latera  o Li  i<  a» 
ex  10. propof.l.funt  bafipundata  oa  maiora. 
Quamobrem  o b pars  efiet  maior  a quam  o a 1 8c 
confequenter,quam  o Qjtota, eidem  bafi  pundat^ 
squalis  ( vt  didum  efi  ) Et  (emper  eodem  modo 
argumentabitnriqaibuTcumqae  puodit  afiigna> 
tis » qux  Doofiatx.  N , Ergo  per  X.  M duda  na 
io  contadum  A cadit . 

THEOR.  VI.  PROP.  VII,  Euc.ij. 

Si  dWo  arcuit  fe  fe  exierms  contmgant  U* 
nureBs  f tju£ ad  centru  eorum  admn^ 
gttur  per  contaBum  traufAit . 

PRobatnr  hxc  Propoficlo  per  redadiooem 
ad  tmpolEbile  tali  modo . 

Nam  datis  duobus  circulis  fe  tangentibu^pu* 
datum  » &:  continuum  > & rc^  ab,  qux  centra 
prout  volant  aduerrari)  a , & b nedat » Se  tamen 
per  contadum  o nontranfcal.  fcd  Inferibt.  Ad 
boc  ofiendacur  , id  efie  ad  contadum 

a centris  prafumptis  A,fr  B trahantur  redx  a o. 
Se  tOt  Se  ecce tibi abfuidum , Mod  fequicur • 
Nsmquc^AOf  trloi^uluro  eIt,&conrequ€ter 
«propof.  10.  primi 
\*.‘**“*>s  ‘ duocrura  Ao,&BQ 

/ debent  efie  maiora  a 

: \ quam  bafis  AB.  H«c 

\ 4 **  «P*'« 

V " J debet  efie  maior.  Na 

cum  B mendaciter 
dicatur  cccrum,  pars 
«Iui  1 Qjrtpote  i Cctro  ad  peripheriam  duda  efiet 
squalis  cruri  o B . Sicque  ali*  P*^  a n,  vt  radius 
d centro  A » vt  falfoafieritur»  id  ambitum  du> 
dut  squalis  efiet  cruri  a o . Quire  nedum  tota 
A B non  efiet  didis  cruribus  minor  { fed  potius 
tnsior.  Quoniam  portio  quoque  inter  circum- 
ferentias intercepta  h Qfuperadderetur* 

THEOR.  Vil.  PROP.  VIII.  Euc.lf 
Chadus  ctrculum  non  timgtt  m plurtiiu 
pttnHk  y ^udm  vne  fiue  imiis  yftue  ex- 
trd  tangat . 

Educitur quoquebsc propofitioad impolE- 
Xv  bile,  dualqoe  pattet  polSdcc.Prim*a  enim 


AT  VS  vi; 

loquitur  de  contadu  In  teriori , fecunda  de  ettCr 
rioH  • Ponamus  itaque  circumferentiam  panda- 
tam tongere  circulum  In  duobus  pundis  At  & l , 
Sstraboturreda  perduo centra 

Vel  ergo  hsc  reda 
tranfiens  per  centra  il 
tum  pundati  cir-' 
culi  , vt  mendaciter 
pr^  fupponkur,tum  c6- 
tinui  trafic  per  ambos 
«ontadus,  vel  pcc  neu- 
trum , vel  per  alterum 
eorum,  Se  fic  trei  cafus 
habet  ifia  propoficlo;de  quorum  fiogulii  intexe- 
re oportet  probationem  • 

C^fusl.  Itaque  dicatur  redam  A B contadus 
ipfos  coniungere » hoc  non  poceft  efie  , quia 
fic  eadem  linea  dfuideretur  per  medium  induo- 
bus<pnndis ; qubd  ell  abfurdum } cbm  enim  pun  - 
da  conudus;quia  funt  communia,dtfient  squa- 
liter  i fuis  centris , clarum  e(l , qubd  quodlibet 
centrum  afli gnatum  diuiderct  eam  squaiiter , fle 
bifaciam  .':Vnde  duo  centra  in  quatuor  ^dicta- 
tescam  feearent  a o,&OB.AM,fleMB. 

Csfusa.  Ac  fi  vellcadnerlarius » qubd  linea 
tranfiens  per  centra;  ve  ell  pundata  inconca- 
dus  non  cadar,  hoc  ell  contra  6.  propoC  huius, 
quare  faltem  invnuoB  cmitadum  incidet , elige 
itaque  quod  v U • *. 

Ofusf.  Si  eligi*  contadum  A.  Ad  alterum' 
contadum  i duo  centra  copulabis , lineis  c b , fle 
B M , fle  eadem  forma  argumenti  valebit  ad  ofien* 
dendam  ImpoiEbUitftem»  ac  vfi  fumus  lo  6,  pro- 
pof. huius. 

Nam  fequiretDr;  qubd  m a deberet  efie  maior» 
quim  M >t  qus  tamen 
eft  ei  squalis , vtpote , 
qubd  fint  radij  a centro 
H dudi  id  circumfe- 
rentiam circuli  nbpd- 
dati  in  A*i4eB,-  Quod 
verb  A M deberet  cfle 
maior,  quam  M t patet. 
Qimniaui  c M » fle  cb 
fimul  funt  mniorCB,  quare MB»  ex  lo.  pr^oC 

Srimi ; («d  c B>  ftr  AC » vtpote  radij  fpurij  rireo* 
.pundati  funt  «quales  ex  aduerfarijs.  AdJe 
qjuipfiAc:  Fiecque  cora  am  maior  $ quam 
M3;  quod  fic  fecundum  lui  partem  CM 

crqa,&  fecundum  alteri  parteni  ac  pquabs  cruri 
C B fimul  maior  bu8,qua  ms  bafis  triaaguli  nigri» 
Q^oJ  fle  concluditur  per  idem  argumentum 
etl^  fi  duo  .contadus  ponantur  vicinius,  qua 
an  fecunda  figura  pundum  a , fle  pundum  B , vc 
probauimus  E^cnf.  a.  Traditus  Pislimioari* 
de  Qinntitate  Continua . 

9\  Part  probatur.  Qubd  fi  exterlbs  fe  fangint, 

, non  fe  tangant  io 
duobus  pundii  • Na 
fi  tangunt  In  pundo 
OCX  fimuius  linea  re- 
da coniungens  cen- 
uaMN  percootidu 
o tranfibit*  Quod, 
fle  fi  fe  quoque  tan- 
gunt in  Q..  Coniungitut  ille  concadas  ad  cen- 
cqa  per  redas  n q.,  flr  m Eritqoe  triangului» 
cuius  duo  crura  fimul»  «nioc  rodi^  loba- 
il  No,oac  (quilfi*  vtpQcvquiasttC  radij  ,acctris  bi 
pdoduA  QjrtriuTque  circumfereorif  defineacet, 

eadem 


IN  TERTIVM  LIBRVM  ELEMENTORVM.* 

6e  eadem  ipfi  om  debebat  efle  oitioraiqaU  es  do  vaum  Tuper  allad  regmentom  papjrVo  defrHpa 

propot>  ao.  prtaii  duo  latera  culufcaatiue  criau-  tum  ^ Sint  ergo  duo  circuli  regmenta  fimilia 
ftdi  quommeomque  fompta  reliquo  maiora  a • b primum » At  a i &iecunduni« 


iuQt  I Vnde  implicantia  admitteretur  . 

EXPENSIO  II. 

De  fegmentis  Oratlomut . 

PAteblc  Mc  traditam  fuifle  Inter  principia 
fegmentorum  fimilium  definltlofem  > non 
ad  hoc , vt  eOnim  eoaiideratio  circa  Gmilitudi- 
nemi  eorumque  proportionem  verfaretur»  fed 
tantum»  vt  ea  fimiiitudo  mediante  dcGnitione 
iatia  declarati  pr(berec  iitndjmenta  ad  ofienden* 
das  regmencorum  longe  diuerfas  affe^iones  i 
proportione  . 

Fuit  ver6  neceifartum  agere  de  regmentis» 
otidd  poflemus  ex  Tegmentis  ipfoa  circulos  agno* 
icere  $ 8e  aogalos  quoque  In  (egmencis » aut  effi- 
cere I aut  eorum  proprietates  agnoTccre  • 

THEOR.  1.  PROP.  IX.  Ed9,s). 

Super  eidem  reHi  linei  duo  circulorum 
fegmenu  , e^ifuequalia  non 

conpituenfur  ad  eafdem partes» 


Et  ad  probandum  ponatur  rnum  Tuper  aliud 
per  invaginatiq|aero  » vet  proprie  dercribendoabr 
temm eorumiScircdm  recifa  charta  fuper  aliud 
reaiicer  ponatur  » vel  congruet » itauc  curuicat 
ynius  eodem  loco  ioextftac » & feratur  > ac  cur« 
uicas  alterius»  vel  non.  Sinon»  vel  intra cur- 
uabicur » vt  pund  itiara  Tegmentum  a t 8 »>¥€1  fu*- 
pra»  fit  extra»  vc  aliud  pun&auim  a di»  fit  lic  in* 
cidemot  in  abfurdum  propof.  antecedentis. 
Quod  Hmilia  fegmenta  caperent  angulos  inx- 
qoales  contra  defin.  p.  i Vcl  partim  Cupra  p4r* 
tim  inrra»vc  facitclrcuCcrentia  pubica  aoch  f» 
fit  fic  contra  i.propof.  buiua  circulus  fecaret  cli> 
culum  in  pluribus  puodts  i quim  duobus»  nem- 
pe in  a»  c»  i.  ‘s 

P R O B.  I.  P R O P.  XI.  Euc.aj. 


R Educit  hic  Euclides  demonftrationem  ad  ini; 

pofSbile  denwnllraado  fere»  fir  non  fore  (i- 
milia  Tegmeoca  fimilia»  fit  ioarqusJia  fuper  eadem 
redi  effera:  Quod  vt  oftendat  fiant  ( inquit  ) 
fuper  datam  a • dup  portiones  circulorum  fimi- 
lesACtffitAOiTfi  tamen  id  fieri  potefl)  Ma- 
nifeftum  e(l  ex  di^ia  5,  propoCboioa » quod  fo- 
Ihm  (c  InterTecabunt  tn  duobus  pundis  > vt  In  a, 
8r  8 ; Quoniam  circuli , oonalfi  U»  duobus  pun- 
disfe  ioterfecant.  Quare  peripKeria  vnloserit 
extra  periphciiamalceriut.  Quo  pofito  traha- 
tur rc^a  a j>  (^aosrtrafqaecircumrerencia  io 
CfScDf  fit  cx  (japUfiiSfs  diuc  tt&a  deducancura 
nimirum  c b » &ob:  Ha- 
bemufque  triangulum  ni- 
gram cuius  angulus  b oe- 
ceflarib  »expropor.i7.Co> 
roll.  I.  priin^^lhinor  ex- 
terno dlboC  • 

Probatur  autem.  >Am 
fegreenu  fimilia  funt  Un 
que  ctphint  angulos  pqua- 
lea»  ex  definitiooe 9.  hu- 
ius; Sed  angulus  niger  o internus  eft  maior  albo 
C externo.  &go  ACtifr  aob  fimilia  06  sut;aUoquia 
angulus  D oiger  eflet  angulo  c «qualia  > vt  vo- 
lone, fit  minor  » vt  eft  oftenriim , quod  cft  Im- 
poflibUe. 

Qiure  colligit  Claaiua » fit  fi  anguli  non  fiant 
ad  partes»  tdemCcqui  ,qu6d  «qaalireg- 

mento  el,  V.g.  ax  • » quod  cft  ad  alteram  par- 
tem , ad  eandem  partem  conftitoto  { Idem  ablur- 
dhm  fequatar  • 

THEOR.  U.  PRO  P.  X,  E0C.S4. 

Sufur  4tgualih«s  rtiUslintis  fimilU  circ^- 
Urum  fegmenta  funt  inter  f e aqualia. 

HM.C  propofitie  okeiulitnr  bciliur  liipcr 
pofitioa*)  mmp*  hMgluaito,  rtl 


Circuli  fegmenta  dato  deferibere  cirfulum, 
cuius  ef}  fegmenium . 

Sit  fegmentum  quodeumque  b t c(»  ve/  malus» 
vcl  minus  » vel  «quale  feroicirculo : conne- 
danturqoe  punifta  bc  redd  » cui  diuifr  per  me- 
dium in  D : in  pundoo  erigatur  perpendicularia 
D T » ft  indefinitd  prolungctur  verfua  a . Dein- 
de trahatur  I puafto  > vd  s > vel  c » qu«  reftl  co>^ 
pulauimus,ad  pandum  T»vbi  perpcdicularis  mo- 
do duda  circumferentiam  fecat  reda  b t » qu« 
angulnm  faciet  oipum  id  T . Huic  itaque  angu- 
lo nigro  alius  angulus  ad  b niger»  fit  albus  con- 
ftltuatur  «qualis » ducendo  Uncam  b a » quz » vd 
cadet  extra  lineam  1 c » fit  adiunget  panem  ni- 
gram »vthicvbiponio  data  fcmklreulo cft  mi- 
nor > vel  intra,  vt  curo  femlcirculo  maius  cft  feg- 
mentum  datum»  & ideo  portione  nigra  diminuit 
angulum  • , vel  Cupra  ipfim  Bccdm  femicircu- 
Ius  cft  fegmencum  datum,  fit  fic  necdiminmtf 
necaddic.  Sedquomodocumque  id  accidat  fem-  ' 
peraogulusafiatarquaiis  angulo  t» ex aq.prop. 
fi^  A erit  centrum  oflfnioduin  trahatur  linea  ac. 
Probatnr.Nam  trea ltne«  b a» n.mirum  a c»8t 
AT  funt  «quales  » quare  ex 
propof.  4.  huius  A erit  cen- 
— uum  circuli . Quia  Ulod  cft 

centrum  » vt  ibi  probatur 
in  quod  plures » qalm  du« 

^ ^ lioc«  «quales  cadunt.  Qobd 

ver6  tres  line«  dtd«  ba» 
nempe  AC, fit  AT  fint «quales  conftst:  Nam  in 
triangulo  B t a angulus  niger  ad  t , fir  angulus 

ifeminiger  ex  cottrudionefent  «quales  ; Ergo 

febeenduot  bafeazqtisles  TA,fitAt,vt  ex  pro- 
poCiq.  Ddode  puodaea  a c eft  aqualis  rcd«  i a 
SMIB  funt  «quales  duo  trisaguli  niger»  fir  albus, 
fi«iiilon.aguliidDiiigtt  , 8r  .Uw.  rc<ii  fttoi 

ob  perpendicularem  o a : Ideb  «quales  » fif  quis 
D nciiucomonne,* 

D • U Moa«i«»»e  ««MKf  * 


^ r R A C T 

•^»****®"“**1«>>«*  Vndetre«l|nt« 
Ai  • icUicet  A 6>  ir  A r tidi)  erunt,  8e  a c4itmoi. 
Std  cxpedtti&t  datasi  clrcumferemtx  poKio- 
' nem  clrcaUrem  • ncamque 

io  •,  c » o diuidc , fir  rc&ie 
i c»Sr  c D puoftoat  dittiHo» 
nJe  cum  ejrtrcmit  poofiis, 

®r  aC  V 

D Difaritn  trahe  perpendtcu- 
larea  r a » fir  e a per  punAa 
dJuKonU » ir  io  A eHe  ceocrum . Probatar,^ia 
etCoroIl.propof  primo  duc  pprpeodicolaree 
craofeant  nece^artbprr  centrum  »^n6d  cdm  fit 
onicum  neceflarid  eo  connenire  debebunt ; 
quarepun^umA,  in  quo  conueoiunc  eritceo» 
crwa  circuli. 

Suficic  quoque  exdttreperpendJcolaremfine 
traftiooe  linearum  • c , &c  o 
fi  es  punAif  c,a,o  trahantur 
portiooca  drcnloruro  fe  def« 
Cttfiantea»8r  per  eaa  duc  redo 
dueancar  t quia  non  aliter  fie- 
ret : Si  (nper  llncai  iam  tradat 
dTent  pcrpendkularet  erigen- 
dc , etpote  ex  prop.  8.  primi  { 
Vnde  licet  non  ducantur  c o, 
iec  iCAdem operatio  valebit. 

EXPENSIO  IU, 

De  line»  intra  drcnlnm  dudit  l 

COgnitlolineirtim  intra  circulntn  dnAt- 
rum  dererolc  tu  ad  cogniclonen  fiaufi»tnm 
ad  cognitionem  Paraliaslum»  cum  ad  cognitio* 
■em  ExcctricItatUf  8r  ad  mniu  alia»  quare  tn  Elr* 
mentit  aliquM  primas  coMicionet  baurire  opop* 
tet»  vtfiiciUor  ad  ea  ruhlimlora  pateat  attua. 

THEOR.  I.  PROP.  XII.  Eoc.a. 

ii  in  cifcmli  peripheriam  dn6  qiuelitetp$ffh 
Ba  eleBd  fuerint . ReBn  Uned  > quddd 
ipfa  pun{U  ndiun^ituf  tou  intru  cir- 

cidum  cddttn  \ 

HMe  prepofitio  > qnafi  eft  prlnciplnm » 
per  fe  noti*Va^  brenids  eam  probabimus. 
Incireulo  a ^ > funaocQrdoopnnda  » qac 
reda  copulentur»  hae  redtit'» 
Ira cirra/irm  cedet.  Qnpdfioon 
ctdt»  eadet  in  ipfam » vel  extra 
ipfiMidrcttfflfereotiam.Quodfi 
dicatur  » ant  idem  erit  cum 
^ I elrcomfeecaelaAco»autm^ia 
' flexa  , quim  ipfa  » vc  acd. 
Quod  fi  adhuc  obftinatius  afle* 
ratur  reda » vt  coi  ita  dicentes 
conulncamus » dacantnr  ades* 
c/ema  huiot  llnec  acd»  rede  i centro  h a » fle 
H D » flf  ducatur  inter  ipias  n c da  vtrique » aut 
Aquatis  ,aut  maior , cum  vel  exeat » vdi  terminet 
^ circumferentiam  $ fed  hcc  cadicre  oecdTarib 
W minor»  fi  ,a  c d»  vc  mendaciter  afleTitor»cft  r»- 
da.  Ergo  reda»  flrnoo  rcda»qiidd  edabrurdnm^ 
Proban^  eft  iuqoe  » quod  debeat  efle 
moor  • Id  verh  i prop.  ia.  primi  ertdtnr  • Nam 
ttl  hahenuu  angulos  adhafia  dTc  fqtta* 


ATVS.  VI. 

ler.nnigerft,  «ralbus  a In  triangula  nni. 
ernri  a d R , cthn  bafit  corna  ab  adaerfariit  dic» 
Corabfurdd  reda . 

Sccnndbangulusalbocadc,  npoteatcrnns 

tll  maior  angulo  interno,  tcoppofiio  d nigro, 
«Coroll.i  . prop.  17,  primi.  Quare  < 8r  erit  ma- 
ior angulo  huic  aquali  ad  a . Sed  ex  propof.  19. 
primi . maior  anguini  nulna  etiam  latui  Tubten- 
dlt . Ergo  A H erit  maior , rtpote  iiibeenra  an- 
gulo  maiori  albo  apud  c , quim  H c,  qor  Tubteo, 
ditor  angulo  minori  ad  a.  Quare  H c.  el  a n erit 

minor, ledrupradidum eft, quod cflet  maior, 
aut  arqnalit , quod  eft  abrurdom. 

T H E O R.  n.  P R O P.  XIII.  Ene.  j. 

Si  in  circulo  qu/edam  red*  tinea  per  cftretm 
extenfa, quamdam  non  per  centrum  kifa- 
rUm  fecei,  eamquoque  ad  anguloire- 
dos  fecahit , O"  fi  fecet  ad  angidos  redos 
tijmiam  quoque  eamfecaiii. 

PEr  centrum  a circuli  » c D tranreat  c 1 , fe- 
cetquD  aliam  quamcunque  in  circulo  exiften. 
tem  * D non  iraucuntem  per  centruroiper  me- 
dium j Dicit propoiitio , qu6d  frad angulos  re- 
dos fecibit  , Cr  h*c  eft  prima  pars  huius  pro- 
pofitlonis , 

Ad  quod  demonftrtndnm  i pundis  circumfe. 
rentlp  cxtremifipieiinef  • D , trahantur sd  cen- 
trum A redf  A D , ar  A s pundatp  | quo  fado. 

Probatur  prop.  Latus  o o trianguli  nigri  eft 
cx  bppotbcfi  squale  albi  trianguli  einri  o a , ba- 
les quoque  pundtts  b a , & a D rtpote  rsrfi;  iisasx 
squales.  Ctusrcroo  Acooimune : Ergotx  pro- 
pot  s].  primi , angmius  ad  o niger  erit  squalM 

albo,  item  ad  o : Eigo  erunt  anguli  redi . 

Seeuoda  para  eft,  quod  fi  linea  per  ctntram 
duda  c B alteri  noa  per  centrum  duds  ■ rt  BB 
adaaguloBrBdoBfici  quod  an  ctiiiH  reda  erit 
bifariam. 

Flebatur . Namcrurapundatt,  rtpote radij 
(untsqualia.  Quare  locum 
O Uiangulum  femlalbum  b a D 

habebit  angulos  B , fr  d ad 
bafim  squales  I funtqaaqM 
ex hjpotheG  nleer  ad  b,  « 
2 I albua  ad  o squalea  j Ergo  ia 

O duobus  triangulis  habmua 
duo  cruri  pundita  sqoalU, 
& anguli  D niger , Sc  b albaB 
squalet,  <c  turlbs  anguli  ad  o oiger,&albut 
squales  i Ergo  ea  ptofoC.  primi  , rsllqns 
quoque  latera  reliquis  lateribus  erunt  squalUp 
nempe  B o ,firoD. 

THEOR.  III.  PROP.  XIV.  Cnc.q; 

Si  in  circulo  duu  redie  Imcuft  mmuificceut 
'rtonper  centrum  deduda , fe  fe  mutui 
itfatiam  aon  fecabum. 

DVs  rtds  lines  fe  mutuo  fectne,  V.g.  a o, 
& E F In  eircolo  t o F , ,qus  per  centrum 
non  fim  deduds  t dicit  numquam  pwc  cocnire, 
Ttfc  in  duM  penes  sq^csdiutdaac.  Licet  cnin 
(M  CE  ipiU  polfic  Me  bifariam  diaila  , alce». 


IN  TERTIVM  LIflRVM  ELBMENTORVM. 


unen  Bcqiuqaun  ia  parte*  cqoalu  remanebit 
ilnifa. 

Probatur.  Et  fi  ma  ex  iSia  traofnt  Mr  cea- 
mun  alia  non , ciamm  cfi  , traauens  per 
centrum  bifariam  non  feratur  t Ei>  quia  fn  cen- 
tro ibiiim  bifariam  diaidatur.  ex  prop.t. 

Ac  fi  neutra  tcanieat  per  centrum.  Tunc  ad 
eam  fe&ionem  ducatur  pcrpeudicularls  i ceorro 
inuento , ex  prop.  I.  buiui , quod  fi  nequeat  de  ■ 
duciiell  clarum,ex  prop.  anteced. , neutram  feca- 
ri  bl6tiam  > ciim  »J  nullam  ex  ipfia  tranfient  per 
centrum  perKndirularis  du- 
ci queat.  Qnpd  fi  ducatur 
adaluram  i^ram.  et  ao. 
Tunc  dico  alteram  a r bifa- 
riam non  effe  fedam  t JNam 
fi  fefia  e r bifariam  cfi;Ergo 
etiam  cum  era  ceotro  ca- 
dena  c o faciet  anguloa  re- 
Aot.  ex  prop.  anteced.  Quare  anguina  x albua 
xedua  erit  squilia  redo  feminigro  cod;  quod 
efie  nequit , »m  angniua  albua  x fit  para  anguli 
feminigti  cod. 

T H EO  R.  IV.  PROP.  XV.  Euc.p.' 

Si  in  circuli  duunara  fimatitr  pnnSiim, 
quodeumqi  <]UoJ  circuli  cvitricm  non  Jit, 
0<  ah  eo  in  peripIxrUm  linea  relU  ca- 
dant t maxima  erit  <4  per  centram 
inciiur . 

hiiniMaverheliqua,  qua  indirelhim  ad 
«ppafaampattem  tendit . 

'Jlitmm  verh  femper  maior  eft , qua  pro- 
pinquiore^ maxima. 

Et  illi  dua  aqui propinqua  t toatummedi 
aqrulet  eruta. 

VACu«r  partes  eaaoierat  harc  propoGtlo  / 
V/  ytlii  eft  UU,<]ar  ait;qaod  fi  etigatar  ali- 
quoT^nftam  in  diametro, quod  q6  fit  cemram, 
V.g.Oi&ex codacatut  per  cemmm  v adclr> 
comferentiam  b redt  o», illam  fore  maximam 
omnitam.  Ad  qaod  probandam  dacaci&rqucli* 
bet  alia  g qoae  placnertt » V.  g.  o c pandata  • £c 
pundacpfr  t tediiungantttr,  NamoAende* 
xuroBcire maiorem, qaim  oc»  qnamelpgiftU 
4Prtd>.lnurianguIocoF  duocmrtcp»  & Fo 
fune  maiora  bafi  pnndata,  CB 
propoC  BO.  prio^ , Sed  bcc 
duo  latera  fune  arqaalia  redae 
per  cefiemm  dofitt  ob  ; cilm 
crus  o F fic  cius  pars , d f c 
fit  squale  reliquae  f b , rtpo* 
ce  ndi| . Erm  coca  o s , n* 
pote  aqualis  duobus  emribus 
eft  maior  ba fi puodauoc. 
Setnnda  pars  eft.  Quodo  h fic  omnibus  alljs 
«dnor,  qn«ab  • ladiredfi  maxime  o • ducitur, 
9t  fit  ma  cum  Ulfi.  Ad  quod  oftedeodum  ducatur 
oL,  aeconlungatuTL  F , fit  probabUur  ot.  efle 
Rtaiotem , quim  o ff  • 

Prob. Nam bafisL Feli  minor cnirlbusLo,d 
r o , ex  propof.  eo.  primi  In  triangulo  olgroj  fied 
eota  bafis  l f eft  squalii  f H $ vtpote  ndlos  | Et 
V o cd  crux  ptrlquu  Unae  r • , ergo  ctliqusm 
o H erit  minus  crnrc  1. 0 • 


Tertia  pars  eft  • Qodd  ex  lineis  ab  o dudi«, 
quae  funt  propinquiores  maxlmar,  neliquU  re- 
IBoCioribua  fint  maiores*  Sicoc  erit  maior, 
qu^ m L o , quod  fit  propinquior  maxlms  o b • 
Prob.  Nam  duo  crura  f c,  Sr  f L » qus  ducun- 
tor k centro  ad  circumferentiam  fune  squalia  , 
npote  radii.  Crua  verbo  Fidem  pro  ambobus 
triangulis neferott  albo » 8t  nigro  . Sed  angui  us 
ad  Fiemlnigermalor  eft  angulo  adF  nigro;  cdm 
fic  niger  cius  pars  r Ergo  ex  prop.  bt.  primi  nu* 
ior  erit  bafis  c o , quamoL*  Quod  & vcrifica* 
tuf  etiam  fi  pandum  o , fic  in  etreumferen* 
ciil  ipsa  , vtpote  in  figura  appofica  L c o* 

Dldt  tandem  ab  eodem  ^undo  duci  pofie  tan* 
tummodo  duas  lineat  «qua- 
les ad  louieem,  hineln<{e. 
Quod,  vt  demonftrec  , ad 
Idem  puaduawF  faciendus 
eft  angulus  albas  «qualis 
nigro;  SrfitoFM  ducendo 
emsF  MffirpofteacrusoM, 
Nam  oftendcturoM  eficK- 
qualem  linee  o L . 

Probator  re  rb  fic*  Quia  crura  ntgrl  trian- 
guli , 8c  albi  fonc  «qnalla 
voam  quidem  communes  o» 
aliud  verb  L f,  alteri  as  r , n- 
pote  radi)  * «quale  , anguluc 
quoque  albus  ex  eficdloae  «• 
qualis  nigro  eft.  Er^  ex  pro- 
pof. tB.'prhni , balin  quoque 
L o , & o M erunt  «quales . 
Quod  verb  nulla  alia  przccr 
iftas  poflit  efie  Iflis  fqualii  colli^tur  ex  probatis. 
Nam  qualibet  alia  erit  , vel  Ijs  maximx  pro- 
pinquior, vel  remotior,  deideb  nulla  iftisLo, 
8toM  erit  «qualis.  Cbm  ift«  fint  «qnidiftan- 
tei  ob  «qualem  angulum  nignsn,  8r  album ; qui 
ab  ^aU  circumferentia  fubcendltur  l h,  d h m. 

THEOR.  V.  PROP.  XVI.  Eocjq. 

In  cirttdo  aquales  refla  linea  aqualiter  di- 
fiant  i centro  qua  aqualiter  diffant 

i centro  aquales  funt  inter  fe  . 

SlM  intra  drculft  t % T v, cuius  centrum  odu« 
red«  «quales  r R , d i v.  Sicle  prima  pars 
propof.  «qualiter  k centro  diftare. 

Et  ad  hoc,  ?t  afiumptum  probetur  ;doeannir 
dMperpefidlc«Ureti»b»Q.od  centro  o ad  pre 
didat  redas  ur»dse,qn«  ex  propof,  fj  feck- 
buntur  ab  ipfis  In  duas  partes  «qaales  . Deinde 
k pandis  peripheri;,  d extremis  datarum  reda- 
rum R , d s rede  ad  centrum  ducantur , d erunt 
la^  triangula  duo  album,  d nigrum  • 

Probatur  autem  ex  propof.it.  fecundi.  Nam 
cumhxc  duo  trlanmla  fint  redangula,quadrau 
fada  fttpcr  bafim  luteolam  angulo  redo  erunt 
arqaalia  duobus  quadratis  fadis  i lateribus  an- 
gulum redum  eootioeotibas , quapropter  qua* 
dracnm  ex  o R bafi,  quodfeorfim  delineattimus  , 
erit  «quale  duobus  in  Ipfis  deferiptis  d cruri* 
bos  9 R mediocri , d minimo  f o . Et  idem  af- 
feras de  alio  quadrato ftdo  fuper  bafim  os, 
quod  eft  «quale  duota  ioclufis  ex  cruribus  * 

* . Dno  q<wdr.t.  miiw  Inter  h (unt 

erqoalU  ob  «quiisutcm  bafium  d _ 


^ T R A CT  A 

eomfcre*rfimJttAAruiifo*i8ro».  Sed  & dao 
qiuiriu  mediocru  fn  nt  «qoalla  Inaicem»  vcpote 
Ittper  mecUeatc*  ««joaliom  daunim 

Inpraxiftaa.  SiquidemRT,  & iv  pr«fapjK>. 
ficc  Coot  «guilci  • 


QMmobrem>fi  qiftdrau  min  Ima  ex  p e*  8f  o Q. 
cum  mediocribus  iDoda  erane  squalia  m3ximis> 

8e  per  coofequens  inter  re»ijs  mediocribu*  abla» 
cir  per  imaginationem ; quf  erant  inuicem  «qq** 
lia>adhuc  quadrata  minima  remanebunt  zqualia» 

& conCcquenter  eorum  lacera  po,&oq^  qukt 
ci^m  fine  perpendicularia*  menTurant  diftantiam 
linearum  datarum  R T > & s v a centro»  vt  con> 
(lac  ex  Defia  4.  buius  Ubri  * 8e  idcb  squales  re* 
ds  R T I 8r  a ▼ squalicer  diftabunt  i centro . 

Dicit  quoque  inueitendo  primam  partem* 
datis  refiis , V.  g.  R T , Sr  s v ; quf  »qul' 
difteoc  a centro  $ qubd  hs  iine$  inter  Ce  erunt 
squales  • Ad  quod  oflendendum  ducend^  rurfus 
sut  pcrp^diculares  Po»flcoQ^iqu(ex  Oef.4-buius 
erunt  squales  infuper » ie  redas  datas  R T « & s v 
bifariam  diuidenc , qubd  perpendiculariter  du- 
cantur  i centro  * vt  ea  1;.  propof.  buius*  deinde 
crahendf  RO»&os . Qu^refim. 

Probatur  propof.  eodem  tenore  * ac  pars  anu* 
cedens probau  e(l . Nambafes  r o»&os » vt- 
pote  squales  radi;  * dant  quadrata  fqualia  maxi- 
ma qus  funt  RO,dros;  quf  etiam  fune  squa- 
lia  i;s » qu$  includunt  mediocribus  R p*  & Q.S » & 
rotoiaus  o 1^0  pjfi tamen vna  mediocre»  & 
minimum  ad  i^imum  includens  referantur » & 
hoc,  qaiaproucniunti  cruribus  triangulorum 
nigri  • : A'  albi  angulum  redom  <J.»  » conclu- 

dentibus > vt  ex  propof.  1 1.  fecundi  conflat ; ma- 
xima verb  a bafl . Minhaa  autem  quadrau  equa* 
lia  funt  inuicem  | Quia  defcribuntur  i perpendi- 
cularibus squalibus  o PfdroQ..  Ergo  fublstis 
iflis  minimis  per  imaginationem  qu^rata  me- 
diocria mter  fe  sqnalia  remanebunt  * & per  con* 
fequens  -latera  eorum  sqnalia  • Hsc  verdt  iiiqp 
ctur^in  tfiangnlie  albo  pr» Ir  aigros(i>qiv» 
8r»  n diximus»  funt  qooque  medietates  dacqruiB 
n T » & s Qr  V ode  u menietstes  Cunt  sqories ; 
fequitqf  etiqm;  quod  Uaee  datpsquidl- 

(UncMdiCcoiso  RT  »dr  s V fintcquales,  quod 
opoc^at  pfi.cndcrc . 

THEOR.  VI.  PROP.  XVU.  Eac.iy* 
Incircuio  maxima  ^utdtm  Uneat^diamt^^ 
meter  i aiUtum  autem  froftnquiof  ^ 
KtntroremotKneyJemfer  motor» 

SI  detur  circulus  , ia  quo  dentur  du(  protra- 
he quomodocumq;  V.  g.  z q^»  & t v,  & qu{ 
trao/^c  per  centrumsR.  Omnium  maximam 
dicit  cHes  R »que  pcrcentcumtranfit»  reliquae  » 
qu^ei  Propinquiores, ed- maiores. Qu<>d  vt  pro- 
betur ad  datas  non  traofeuatcs  per  centrum  z q^* 
&■  T V deducitur  perpendiculares  ab  ipfo  centro, 
qus  (inc  P L , 8;  p m , qu{  enim  remotior  clt  * vt 
ZQ^ax  DcEn,  quacu  tudua  maiorem  perpendi- 


T V S V!. 

cnltrem  hibtbit . DctnineiMs  itaque  alteri  mi; 
nori  perpendicuiari  ab  hac  maiori  xqualem  por* 
tlonem , qu*  erit  p la , * per  hoc  punaom  la  > 
agea  aliam  perpendicularem  Tx  huic  P I. . & pnn> 
aa . in  qnibus  circumferentiam  tangit  rchlt 
Y p p & p X com  centro  P conneSes  • Idemqne 
6at  de  remotiori  data  z ^^ronnehendo  pnndU 
extrema  in  eircnmferentlam  defineotia»  cum 
centro  r rehisPZ»  & P<^o 

Probatur  primo » quod  data  per  centrum  trao^ 
fienssR  (it  maior  quaenn- 
que  alEgnetur»  drfitalE- 
gnata  z Q..  Crura  trian- 
\\  guli  nigri  in  centrum  de* 
p'  finentiapz,  Ar  PQ.fimul 
/j^  fnnt  squilla , vtpote  radij 
medietatibus  $ p » Ar  P R 
^ diametri,  Ar per  centrum 
tranfeuntls  sr,  qus»  Ac 
radij  funt . Sed  dno  crura  cuiafcumque  trian- 
guli*  ex  propof.  10.  primi  funt  matorabafi; er- 
go, Ar  diameter  squalis  croribus  Illis  erit  maior» 
quambafiszQ^Ac  ita  probabitur  de  omnialU 
linea  allignabUi  » qus  tamen  per  centrum  non 
traofeat , rt  patet . 

probatur  qooque  { quod  propinquiores  cen- 
tro fintmtiore^l^iittsoribus. 

Dupllne^CTv  alB^ata eft squalis protraSg 
ponhat^  Y X j quia  squaliter  dillant  l centro  ob 
perpendiculares  squales  protrahas  P m*&  p k:  Ac 
ex  propof.  antcced.  quf  squidiflant  i centios* 
quales  funt  inuief.  Sed  afEgnau  remotior  z 
minor»qoiffl  punheca  rxt  Ergo.Ac  mioor  quia 
aiRgoataTVo  Quod  vcr6  fit  minor  » patet  ex 
propof.  zy.  primi . Nam  crura  trianguli  nigri  » 
fralteriulTXP»  vtpote,  quod  omnes  fint  rw»j 
funtsqualia.  Angulus  verb  ad  centrum?  niger 
minor  fe  comprehendente  t px  . Ergo » Ac  b^t 
Z Qj  qup  eft  affignata  remotior  eft  minor , quim 
punaaw  Y X , Ac  confequenter  minor , quam  al- 
tcra^goaca  huic  arqoaiis  T T • 


EXPENSIO  iv: 

De  lineii  ciredum  lengenlitia  exterius . 

Vlfia  pwprieittibas  linearum  Intra  circu- 
lum • famanent  exteriorum  proprietates 
examioandp  verd  mirabiles  propter  an^luni  c6- 
uhusiqul,cu  fit  in  infinitu  augumetabUis*oon  ta- 
men minimum  angulum  acutum  rehiJineum  lil- 
perare  poteft , nec  angulos  rehiUneui  quantum* 
ttbet  dinuuntua , cO  p^eft  efle  minor . 

T H E O R.  I.  PRO  P.  XVIII.  Eac.lV. 
ah  extremo  cumjeum^ue  diametri  ad 
.,v  'angules  nilos  ducitur ,eitr a ipfiun  cirtit^ 
iumducetur. 

Et  in  locum  inter  ipfani  rcilam  lineamt  & 

* ferifiMriam  comprehci^um  altera  reila 
linea  duci  non  poterit. 

'Et  femicirculi  ijuidcm  aiegulm  quolui  OH- 
■ gilo  acuto  reiiiliueomaiot^. 

Reliquue  verh  minor. 

M Vicis  ptetes  conipIc&ittiT  propofitl»iqo® 

fioguUs  decUiicioaibw  iUuftiueem  cft 

prims 


IN  TERTIYMxIBRVMjE-LEMEN-TORVM. 

pridu  eft  9 quod n adfic  diameter  A M adcuiutex* 
treauot  A ducatur  pcrpcndiculvis 9 ac»  Dicit 
iuac  extra  circulum  cadere . Et  probatur  per  rc» 
du^ooem  ad  impofHbile  • 

‘ Si  namque  'poOIbile  exiftimatar » quod  intra 
circulniAnihi  queat.  Trahatur  a fcooiungatur- 
qoe  eius  excremuui  centro  re^  p <v 

Probatur*  Nam  angulus  niger  ad  a per  aduer- 
' Grios*  ciim  mendaciter 


aflerant  a 9 eiTe  pcrpel. 
dicularcm»  eft  rrdus  ; 
Sed  angulus  ad  p eft  ei 
arqnalti  • atpote  equi» 
cruri  trianguli  anguli 
ad  Safim » ex  propoLl^. 
primi  proplfer  irquales 
radios ycniraque  qj>  » &r 
t^A.  Ergo  triangulum 
A P Q^dnos angulos  a* 
9i  p reftos  haberet  * quod  eft  impollibtle » quia 
«X  propof.  17.  primi  y omne  triangolum  omnea 
fuos  tres  angulos  duobus  tantum  redis  «quales 
obtinet . 

Prob.  etiam  iipr  pars  politiud  hoc  p^dor  Nam 
alTumpto  in  perpendiculari  so  quolibet  pundo  , 
V.g.  oiungunturoQ^  cuoi  ergo  huius  rsiangult 
albi  angulus  ad  ircdiis  Iti  cricangulos  ad  omi- 
nor redo , ex  pr  »pof.  17,  primi , quare  ent  maior 
Oebalis  I vtiMterubteofa  angulo  maiori  redo» 
ex  propof.  J9«  primi»  quam  s Q.angulo  o fub- 
cenG»  & coafequenter  punduot  o extra  circulum 
erit»  & idem  erit  de  quolibet  alio  pundo  aiCgna- 
biii. 

In  fecundd  hac  parte  aHerit  inter  circurerentti 
AP,  & perpendi  cularem  adextremum  diametri» 
ADjredaoi  aliam  noopode  trahii  pundo  A»qu9 
circumrercQuam)oon  iogrcdiacar  ex  parte.  ^ 
per  redudfoocm  ad  impofiabUe . Nacn 
fi  hoc  euenirc  potcQ  ducatur  > Sc  fit  pdndata  a r» 
ad  quam  i pundo  ducatur  perpendicularis  Qj 
ad  quodlibct  eius  pimd^n»  x» 

Probatur  angulus  ad  r redus  eft , quia  Q^Y  fa- 
d*  cft  perpcniculafis  i Cfgo  angulu#  ad  a 
trii minor , ex  propof.  I7.  primi . Sedex  propof. 
ip-  ptlmi  I maiori aogulomaius  latus  Cibcendi- 
tur . Ergo  reda  a q.  fubcenfa  angulo'  inaiori  y 
fric  maior  quam  Yq.  fubesofa angulo  minori  a* 
Sed  illa  cft  femiJlameter  { ergo  qjr  minor  fcml- 
olametfo^  & tamen  fi  pundacaA  r oon  ioira  cirt 
culu  caderet » fcd  extra  dehtrcc^e  maior  fem^"- 
diametro  ad  hoc  , se  puodum  y » quod  efrt^ 
extra»  copuiiretiquiobrem  punjftum  ■?  ipua-erii 
Tertia  pari  aiErmat  quoque  aqguJuni  interio> 
rem  fadum  i circumferentia»  Ar  ma^dro»  ?t^ 
angulus  q^s  t cfte  maiorem  quolibet  a^to  redi* 
lineo . 

Probatur  • Nam  linea  faciens  quemlibet  ac^ 
tum  angulum,  nempe  minorem  redo»  eCfet  yc- 
luti  pundau  a a » rei  qualibet  alia  HmilU  ei,  quf 
I pundo  A inter  perpendicularcm>&  circulum » 
Ulis  minorem  angulum  ediceret  * Sediamoften- 
fum  eft  A R » Ar  quamlibet  alii  intfa  circumferen- 
tiam cadere»  ergo  portio  ciccumferentip  rema- 
**®^,^tft»V»g.Y,A.S«dh*c portio  circuli  facit  ai^ 
gnlan  internum  didum  circumferentia  djamc* 
" croque  conclufuffl  • Ergo  b^c  angulus  erit 
quim  acutu  ad  a pnada(R  diametroquc  con* 
ciufus» 

. Dicit  landgyi 

cic  Q r I S:  angulos  Hcliquus^  giulis  ^ apgalus  nl- 


grrTiscircumferentiah  t,  & linea  circumfe- 
rentiam tangenet  inncofnnrchrqlqsl^ul^c- 
liquus  anguli  interni  a ptripheria  diamctrocjue 
cppclun.  Dici^  inqoon^  huqcfoguUtm  c^ntjo- 
gentix  ,Ar  reliquum  9 omn/Kuto  rc^lincoelTe 
minorem. 

Probatur»  Nam  fcquieur  «x  djdia.  8een>m 
angufus  internus  eft  mator omni  scuto  angulo» 
fed  hic  eft  reliquus  eins  ad  Complendum  i^dnm  . 
Ergo  minor  omni  acuto  angulo»  qui  poflic  v(que 
ad  reduffi  »alium  acutum  rediltneum  complere  . 

C O R 6 L l,.A  R I V M,' 

Hinc  maaifcflMm  eft  redam  i diemeert  ex- 
tremitate orthpgpaalitcr  dudamipiumcic- 
culu  tangere.Oftenfum  enim  cft  cader4iutra  cic* 
Culum»  quare  in  fbloiftocxtremq  dia^tf ^cir- 
culum attingit,  Ar  11  prqiungetur»cum  & prolon- 
gata orthogonalis  At  ^ad  diametrum , <;^dcc  (g^tra 
circulunv  Vnde  pon  Gcfbil:»- Quaretangen- 
tem  ad  quodcumqi^c  pundu,m  circu^erentle  du- 
cemus • fi  iradoadiUtU  <;|iamcf ro^  pe(pendiwla- 
rem  ad  cius  exuemum  cxcfcobimu^^  / 

PROB.  I.  PR6p..X1X.  Eac.17. 

A ddio  fHncli  txitittfeco  rcilan$  lineam  di- 
■ cere  , qujt  d^tum  ta.nytt  dteuium  , 

T Angens  linea  «a  dicitur  ex  s.Def.  huiui»qu« 
citculu  tangens»  euim  pcoduda,noo  fccat» 
quod  fcilicec  exteriorem  circumferentiam  radat  > 
vt  inanccced.  propof.  elTec  s o ; intendit  ergo  hic 
docere  modum  quo  trahatur  • 

^ itaque  circulur»cuios  centrum  at.Ar  6x  fun- 
dum datum  V , i quo  h^c  tangens  deducenda  Ac. 
0)iutedaturccnuam  r , cum  pundo  dato  y ic- 
cante  V r,  Ari  pundo  vbi  fccat  9 excitetur  p^e- 
pendieularit^q.  Deinde  centro  r adinterual- 
Ium  R V portio  fulciens  circuli  ducatur»a^cuius 
circumferentiam  prolugeturpcr^ndiculans  p q^ 
vfque  dum  fecA « Ar  i pundo»  vbi  fccat  q.ad  cen- 
irftqiRredaduCftDrqR.  Qj^  fecabitarculupi 
4etum' minorem  m t.  A pundo  igitur  datov 
ad  hpepundum  fedtonis  t»  redaducatur;^ 
h«c  dric  tangens  quz  Ara,qup  tanget  circulum  dic- 
tum in  T . 

probatur  angui  114  ad  t niger  redus  cft  ;rrgo 
qu(  cxpqfcitur  T v ad  an- 
gulos redes  addiemetrum 
T incidit  • Itaque  eft 
tangens. 

QTpd  veri  angulus  niger 
ad  T Ac  redus  probatur* 
Nam  angulus  ad  9 niger 
redus  cft  • Sed  hi  an^li 
font  «quales  f ergo , Ar  aq* 
gulus  T eft  redus  • Quod  verb  A<ie«qnalcs»  pa- 
tet ex  ss.  prop.  1.  Nam  triangula  v t r » Ar  aliud 
q^p  R habent  crus  vnum  minus  p r «quale  alteri 
RT » vepoce  femidiametri circuli  cuitHiris» & i|,iud 
V>  tUch  BQ^vtpotc  femidiametri  circuli  maioris. 
Angulus  vero  niger  adeentru  R»cft  vtrtfq;com- 
tnunis  • Ergo  fecundAm  eam  propoAcind  sa.  pri 
mi  triangula  tota  erum  «qualia,Ar  anguli  quoque, 
qui  Abi  corrcfpondeot»  «quales  > vc  cll  angiAus 
oigerp » Ae  angulus  niger  t • Quare  ^unc  reai  , 

‘ ' - •*  exeffe^ 


<ttaamgcr  p vnuseoru  talis  Ac»cxcnc« 

t ▼perpeadiculafiscrit»Acideotang«» 


HEO- 


. tractatvsvi.  * 

THEOR.  n.»ROP.  XX.  EajcJS.  THEOR.  IV.PROP.XXII.  Euc.l. 


Si  tircduM  rtH»  tfiuefiam  litie4  > 
3 centro  veri  <nf  toMaSum  ndmnf^m 
rtBd  tftuitm  linettftetddiiutlU  jm- 
rit  M iffdmemtingenum  perfe»^ 
diaJarH  erit . 


T Angat  rcAa  a i areolam  in  c i ab  boc 
ponfio  eomafioti  ducator  ad  ctninimfC  !• 
Dicit  efle  perpcadicolirent  Ipfi  a v a QaM 
pit4>aKitur  pc  r redudionem  ad  impoAbtle.Nam 
dncatnr  aa^libet  dia » qnf  fit  perpeDdicularisj  60 
fcfc  V.  ^Witsv. 

Si  ita^e  s ▼ g Tt  adaerfarij  fabalantor  perpeo* 
dlmlarif  cfi,  erit  angalni 
C V wn  niger  ad  v redua  > reliqui 
• fcrb  ad  c • & ad  < oporte* 
g * bit  I quod  fint  minoret  re- 

I f ] dogcfi  iaCoroi1.prop.17.pri- 

V J mi;inomnirrilgtt1o}.aRgii- 

lipfoldmduobua  redit  eda- 
tur. Sed  quia  omniitnaa- 


T^^EOR.  III.  PROP.  XXI.  Eoc.l»: 


Si  circulum  tetigerit  redt  aueefiom  lineu : 
3 ceniaUu  veri  *d  emgmos  reSos  rtB* 
linea  ipjijavgentt  excitetur , in  exci- 
tata erit  ceMiumorcidi. 


Si  extra  circulum  fumatur  puitdum  quod- 
piam tifahio  ducamur  refla,  fe/M per 
cemrum  traufieHS,rehqua alia incauam 
peripheriam,  vel  eonuexam. 

Eaxum,  quatucauam  protenduntur  trau- 
fiens  per  centrum , maxima  i catera,  qui 
vicimores  funt  linea  trarrfeunti  per  cen- 
trum ei, maioret. 

Earum  autem, qua  in  eonuexam  terminant, 
minima  eR  illa  , qua  inter  punitum  ex- 
leriui  afumptum , (y  peripheriam  con- 
nexam imerponiiur  tendendo  ad  centri . 

Reliqua,qui  hmc  viciniorei,ei  minares. 

Duaveri  aquales  folum  in  peripheriam  ea-, 
dunt  ytrinque  maxima , vel  minima . 


foli  maior  angniut  maiorem  bafim  > latufq;  lub> 
tendic,ex  1 ^.prlmi.Eric  itaque  $ c aogalo  nigro, 
quem  redam  appe  laac , bafit  rubcenfa  maior , 
quam  s v minori  angulo  c rubceofa  , ac  c t cft  • 
Tt  retnidiameteriCqualit  femidiametrot  1»  qtts 
eft  pirt corius  sv . Ergo part eflet  toU  maior; 
qood  eft  abfurdum . 


Sit  circulat , quem  cangat  reda  » c io  pondo 
D > d ab  eo  pondo  erigator  perpendicularia 
OT.  Dicit  io  hac  centrum  reperiri.  Quod  fi  ali- 
quis ncgaoerittoftendeturqaodlibecpuoduniab 
eo  aOignacum  proceocro  impoffibilicatcm  inoo- 
luere.  AlEgoetur  icaqoe  » 8r  fic  pandum  a,  ad 
quod  ducatur  i contadu  d reda  a i»,  qu(  ei  ett, 
qufoftendimut  In  prpcedenti  propoT.  erit  quo- 
que perpendieularit . 

Probatur  itaque  faciliter.  Quia  ctlm  d a od 
centrum  a fidum  duda  fir,  per- 
pendicularis eht  » facietque  an- 
gulos hinc  iude  redos.  Sed  etiam 
D Tduda  cfiad  angulos  redos . 
Quare  »;cdm  omnes  redi  fint  ar- 
qoales  » angulus  lineis  d c»  d d A 
claufas  albus  eflet  rqualis  angu- 
lo cruribus  DC»  8ro  t feminigro 
eomprehenfo.Qui  albo  cda  parte  nigri  maior  cfl- 
Quadere  totum  elTct  fup pacti  squale»  quod  re- 
pugnat. 


HdEcPropofitio  quinque  partes  habet,  flrin 
omnibus , ?t  « propoC  eifdcm  principijs 
innititur  ,eiccpta  4.  probatione  ,d  eodem  mo- 
do argureentaodi  procedit,  rnde  ex  ea  facilis, 
8c  expedita  eoadic.  Dicit  primd  itaquetquodfi 
eligatur  aliquod  pundum»V.g.  a extra  circulum, 
Arex  eo  io  coocauam  peripheriam  cadens  reds 
tranfeat  per  centrum  o ; Hsc  erit  maior  omni- 
bus » qu(  poifiac  Io  didam  concauamperiphe^ 
riam  cadere  • 

rQinod>fi  negetur,  trahatur  qotcomqoe  Hnea  A 
undo  aJo  cauam  peripheriam,  8r  fit  a c.  De 
aecnim  » 8r  de  qualibet  alta , qo^afitgnetur» 
probabicdr  cfie  minorem  linea  per  centrum  du- 
da ax.  Ad  quod  oftcodendumdncacuripun- 
do cperiphci^,qo(  «bea ungitur  adeeotrum 
ffdacc. 

Probatur  duo  crora  funt  maiora  reliquo  nimi- 
rum bafi  c A {in  triangulo 
albo  ACO, ex  prop.io.primi. 
Sed  crus  deetro  ad  circuo- 
ferentiim  terminans  c • ed 
equale  portioni  c > lincg 
ASpercftrum  tranfeontis  r 
Crus  xerb  aliud  efi  tdem, ac 
AC  alia  portione  clurdcm 
per  centrum  tranfeontis  II- 
ocf.  Ergo  cou  AB  per  cen- 
trum tranfiens  eft  maior, 
qaia  a c • qup  per  ceotrum 
non  tranfit , 8c  fic  probabi- 
tur de  omni  alii , qug  pofiec  afligoari  • 

Secanda  pars  cft ; quod  portio  a o , qu^  cadit 
in  peripheriam  eonuexam , 8r  fi  procend^or  , In 
centrum  caderet  , fit  omnium  minima  , qof  tn 
circumferentiam  eonuexam  cadunt . Quod  fi  o5 
credatur , affignetur  qa(cninqoc,&  fit  a D t Coo- 
iongaturque  pnodom  D,  xbi  peripheriam  tan- 
git, ad  centrum  linea  0 d,  babcmoiqae  triaogn- 
Ium  feiuinigrum  d a c . 

probatur  itam . In  boc  trUqgolo  bafit  o a cft 
minor  ex  propoi.  ao.  emribat  filmol  fumptls  • d» 
8tad.  Sed  c o cft  squalis  portioni  oo,  cdm 
▼traquel  centro  ad  circumfercoriam  pertJogatj. 
£rgo  aACftmlnQraqnimADiqoodrolebam 
oftciidcrc» 


IN  TERTlVM  LIBRVM  ELEMENTORVM. 

•fteiklere » te  ralcbfc  in  qualibet  alii  Mnci  » quae 
vOgnecur,  Mecn  argumentum . 

Terilaparseft* 


7i 


QuoJ  It  allp  red^  pr^t^r  x • 
tranfetintem  per  centrure«io  cauam  periphertam 
protendantur»  ?r  5r  AMyitlameiTemaiorem» 
quf  magta  propinquae  cnnreuoti  per  cerurum 
AB . C^od»et  oftendacur  coaiungatur  c C|8r  cm» 
«mntque  duo  triangula  remiaigrum  ac  c»  irto* 
tumaibnm  ACM. 

Probatur  autem  • Nam  erus  trUogulI  femU 
nigri  c • eft  «quate  cruri 
triigull  albi  m o : Sunt  enim 
amboradij;  nimirum  duftl 
i centro  ad  peripheriaro: 
Crus  ?erb  aliud  A o in  am- 
bobus tnangulis  idem  eft. 
Sed  angulus  ad  n trianguli 
albi)  ctim  fic  pars  » efl  minor 
angulo  ad  c trianguli  feml- 
nigri  ; quod  infupcr  addat 
portionem  nigram : Ergo  ex 
propof.  19.  primi  bafis  A m 
erit  minor  > quim  a c. 

Quarta  pars  aflerit  Infuper.  Quod»  quf  funt 
«ieinlores  portioni  iine^  tranfeuntls  per  ceotru 
eltra  circulum  ao  Hnt  minores  remoctoribus  { 
quf  i dido  pundo  A In  conuexaro  periohcriam 
cadunt ) Tt  fune  ap  , 8r  a Nam  linea  a Petit 
br  euior»qaim  a q ) qubd  fit  cicinior . 

Probatur . N am  dudis  i centro  ad  circumfe- 
"rentiam  redis  c p » fir  e Q^d  punda , cbi  pr^di* 
A Pt^AQ^eam  contingunt , erunt  «quales. 
Sed  intra  triaugulum  maius  aq^o  ab  extremis 
A|&  c dup  redf  cadutc  P,drp  A.qu{  ex  prop.al. 
fune  minores  duabus  a ^ dr  c <l.cruribus  trian- 
guli AQ^e . At  iam  duo  tadtj  •;  9 »&c  ojunt  «- 
quales : Si  Itaque  auferantur)  remanebit  a p mi- 
nor. quim  A Et  Ge  ofiendetur  de  quibufeua- 
que  alt/st  qup  poffent  duci . ^ 

Quintapart  c/l  tandem  . Quod  dup  redpll- 
ae^.binC)  inde  duci  poflinc  ad  lineam  cran- 
feuntem  per  centrum  «quidiftantes  • qux  fiot 
«quales  . Infpice  figuram  Coroll.  fequen. 

Quod,  vt  ^monfiretur,  fiat  angulo  ad  cen- 
trum 0 albo ) angulus«quaiis  niger  1 item  ad  c > 
& trahatur  a Et  probatur  fic  propofido » 
Nam  duo  crura  o Dalbi , &-  qjs  nigri  trian- 
guli, ctpote  radi  j, funt  «qualia.  Anguli  cerbad 
c ,tum  niger,  tum  albus  lunt  cqualesfdrcrus  c A 
commune  i Ergo  ex  prop.  Bi.  pnmi , hafes  A 
dr  A D erunt  «quales . 

Qubd  cero  nulla  alia  poflit  eiTe  Ifits  «qualis  { 
patet  ex  eo , quia  deberet  trabt,  cel  remotius,cel 
propinquii^t  ad  lineam  centralem  c a , 8r  lam 
probatum  efi  tineas  rede  tranreunti  per  centrQ 
propinquiores  cfle  minoret  ; remotiores  rerb 
maiores. 

COR  01.  L A R I V M. 


Collige , quoi!  licet  Eucli- 
des (olum  demonfirarit  de 
lineis  cadentibus  in  circumfe- 
rentiam conuexam , eadem  ea* 
fben  demonfiratlo  ralst  in  li- 
neit  Cadentibus  io  concauam, 
patet  de  lineis  « a,  0e  s a • 


COROLLARIVM  II. 


Colligitur^  Quod  HcecEoclldes  demon- 
firaritdelineis  cadentibus  ad  vnam  par- 
tm;rerlficatur  tamen  edam  de  lineis  cadentibus 
bioC)&  inde  ; cum  fic  par  argumenti  rado  S dum- 
modo ma  fic  remotior  alteri  • 

expensio  V. 

De  Angulk  in  cireiilu  mexiUentihm . 

DVplex  efi  angulos  redillneus  in  circulo  in- 
exifieos  , alius  efi  ad  centrum,  alius  eft  ad 
circumferendam.  Comparat  ?crb  ifto»  angulos, 
tumanterfe  , tum  prout  funt infegmemis  ,tum 
in  peripherijs  , quibus  infiftuot,  tum  angulis, 
quos  facit  contingens  cdm  aliqui  linei  intrinfe- 
ci , te  omnes  ifip  propofitiones  veri  fundamen- 
tales fune  jcdm  ex  ipfis  mulca  , multaque  dedu- 
cantur ad  Paraliaxet  pr^cipue  fpedaotia , te  ad 
figuras  defcnbcndas , ad  finus  Inucnieados, 

THEOR.  I.  PROP.  XXIII.  Euc.jo. 

In  circulo  angulus  ad  centrum  duplex  efl 
anguli  ad  circumferentiam , cum  fue- 
rit eadem  ctrcult  arcumferintia 
bafts  angulorum . 

TRibus  modi^  poceft  accidere ; qubd  eadem 
circumferentia  fic  bafis  angulorum  duo- 
rum, quorum  vertex  vniui  ad  centrum  terminet , 
alius  vero  vlqj  ad  circumferentiam  extendatur. 
Nam  potefi  euenire , qu6d  crura  incipienda  ab 
ijTdeiDpun^bpcripherip,  V.g.  CDcxterius,  fe- 
rantur, v(  in  prima  figura  crura  ac,  fr  ad  aih- 
guli  ad  peripberiam  c a o cadunt  extra  angu- 
lum ad  ceoirum  c v d . Vel  potefi  euenire,qubd 
vnum  crus  feratur  fuper  aliud  , vt  In  fecunda  fi- 
gura c A ducitur  fuper  c v ,cadcmquelineam  fa- 
cie . Vei  tandem  potefi  euenire  ; qu6d  vnum 
crus  anguli  ad  circumferemum  lecet  aliud 
anguli  ad  centrum « vc  in  tertia  figura  c a fe- 
cat  crus  v D . Sed  quomodocumque  id  eueniat,aR 
firmat  Euclides  ; quod  femper  angulus  ad  cen- 
trum : nempe  c v d e(l  duplus  anguli  ad  circum- 
ferentiam c A o . 


Probitar  prtab  quoid  primum 
doliniimiE.  WP«  - 

Atrmr.il,  ardiuidit  vtrofque  n daiip««i. 

Et  ptimb  probibimu»  de  ^ ^ fcibtt  ex  prop. 


^ TRACTA 

fie  criangottrai  T&fcclel  eb  emra  <lao  v A»  fr  v Ct 
qac  funt  femi<iitmc«rl  • Sed  Ipfi  ij  inn  anguli  c, 

8r  A«x  f>ropof.  17.  primi  fuot  »<)uale»  excerno 
albo  ad  centrum  vx  Ergo  angoluav  albas  ad  ce» 
trom  eil  duplua  angulo  oigro  A ; «]n{  eft  ad  cir> 
CQoiferencUm . 

Deinde  idem «{acM^oeollendetur  dealiiparte 
Smili  prorfus  argumeoeatioae  • Triangaluns 
album  A V o Iforceles  ob  crora » 8e  radios  squalet 
A V s D habet  angulos  a » & d «quales . Sed 
angulus  externas  ad  v niger  eft  «qualis  Iftis  duo- 
bus: Ergo cft  duplus  enl  eorum»  V.g«  angulo 
albo  a : Sed  angulus  n!ger>Sr  albus  ad  a angulum 
totum  integrant  ad  peripheriam;  Seat  angulus 
niger»8e  albus  ad  v integrat  angulum  ad  centrum: 
igitur  ii  partes  anguli  v erant  duplae  partibus  an- 
guli A ; 8e  totum  erit  duplum  toti . 

Probatur  in  fecundo  cafu  eodem  prorfus  argu* 
mento.  Nam  triangulum  nigrum  a v d in  a.  B* 
guraeiHfofceles*  Quire  anguli  ad  b^Em  «qua- 
les fune ; fed  angulus  v albus  ad  centrum, etpote 
externus  eft  «quatis  illis  duobus » ex  propof.  17« 
primi.  Ergo  eft  duplus  voi  eorum  j,nimirum  an- 
gulo a, 

Progr  iT.  I.  Prebatnr quoque  In  tertio  esfo* 
Nam  trafta  i punfto  a per  centrum  v re  Aa  a c. 
Fient  duo  anguli»  vnus  ad  centrum  c ▼ p» 
alius  ad  peripheriam  cad,  fuper  eandem  cir- 
cumferentiam 00.  Et  eadem  prorfus  > qoc  in 
fecunda  figura  de  hac  dicemus.  Nam  eniso  a 
deferultprovtrifque.  Vnde  idem  argumentum 
▼ilebic,& angulo  nigro  ad  x>,  feminigerrimoq; 
ad  A erit«qualis  angulus  ad  centrum  iemialbus 
e V Pi  & ideo  duplus  ipfi  a. 


T V S VI. 


Progreff.».  Trianguli  quoqucipartes  dlAorom 
maiorum  fuo(  eiufdem  rationis  » ac  io  fecundo 
eafu,ncmpe albas  nec  , & nigerrimos  vac. 
NameruscAdeferaltvtrifqae  i Quare  albus  ad 
centrum  r eft  duplus  nigerrimi  ad  peripheria  a« 
Cum  itaque  hre  pars  alba  externa  apud  v fic 
dupla  parti  n gerrimp  apud  A incernp  in  triangu- 
lo c v A,&  cc  Progr.  I . totus  quoq$  angulus  AW 
externus  fte  duplus  angulo  coti  interno  c ai>  io 
triangulo  v a d } (i  auferatur , tum  ab  angulo  to- 
to ad  centrum  c v d excerno  pari  alba  » tum  ab 
angulo  toto  ad  c rcumfercntlam  interno  nigro 
apud  A nigerrima  pars:  quod refiduum  erit  an- 
gulus niger  c r x>'td  centrum  erit  »&  ceftabic 
duplus  quoque  anguli  nigri  CAO  idctccamfe- 
reotiam  • ‘ 


THEOR-  IL  PROP.  XXIV. 


In  circulo  , ^ui  m eodem  fegmemo  funt 
'gult^funt  inu$cm  aquales . 


Hd^epropolfcto  tres  cafuspoteft  habere.  Seg- 
mentuenimcrcamrerentir , rei  poteft  el- 


fc  malus  frmteirculo»  rt  In  prima  Bgura  fegmcn- 
tum  c A X D . Vel  minus « rt  In  fecunda  c a ■ 
Velei  «quale, rt  in  tertia  figura  fegmentfi  CA0. 

Sit  itaque  hocfegmentum  fcmieirculo  malus 
rt  in  prima»  in  quo  fine  duo  anguli  a sibus»  Be 
B niger  ad  circumferentiam  . Superqoe  eam  cir- 
cumferentiam , fuper  quam  Inexiftunt  » rt  c o 
auxea  propof.  antecedentem  fiat  angulus  x ad 
cemruffl  totus  niger  trahendo  crura  c x & x D. 


Probaturque  propofitio.  Angulus  A albus  ad 
circumferentiam  luxta  prcced.  propof.  eft  femlf- 
fis  anguli  nigri  x ad  centrum:  Sed  eiufdem  nigri 
X ad  centrum  eft  quoque  femiffis  angulus  b niger 
xd  circumferentiam  • Ergo  ciim  b niger » 8e  al- 
bus A fint  medietas  eiufd^.intcr  fe  erunt  pqnales. 

Ad  probandam  fecundam  » 8c  cerciam  partem 
fimul  necefti  eft  diuidere angulos  a,  Stb per  li- 
neas tranfeuntes  per  centrum  as  » 8r  b e quem- 
libet in  duas  partes  nigram  ■ albam.  Infuper 
& trahere  femldiametros  c x » & x d » fr  iam  vi- 
des angulum  partialem  ad  a album » tam  fecim- 
dp  > quam  tertip  figurp  habere  angulum  ad  cen- 
trum ex  nigro » oigerrimoque  integratum  e x s • 
Sed  eundem  nigerrimum  » & album  e x d obti- 
nere quoq;  alteram  norcionero  nigram  angoH  «• 
Pordonem  vrrb albam  anguli  sin  rtraque  figa« 
ra  habere  pro  angulo  ad  centrum  angulum 
grumexE:  Sicut  & anguli  Apoitio  nigra  obti- 
net pro  angulo  ad  centrum  angulum  album  P x s- 
His  perceptis . 

Probatur  (ic . puo  anguli  ad  centrum  niger  , 
froigerrimusGx  s funt  dupli»  ex  prpeed.  pro- 
poficione  portioni  albp  anguli  a • Aoguhis  ver^ 
albus  ad  centrum  Px  s eft  portioni  nigrp  ad  a 
duplus.  Ergo  niger  nigerrimus»  ft^albus  fimul 
eft  duplus  coti  angulo  nigro  alboque  ad  circun- 
ferentiam  a.  Sed  hi  tres  albos  niger  nigerrimuf- 
que  ad  ccotrum  fune  dupU  quoque  toclus  sngull 
B ad  circumferentiam : Siquidem  niger  eft  duplus 
eiufdem  B portionis  albp  ; nigerrimos » ftalbus 


E X o ad  cetrum  portionis  ntgrg  ad  b.  Quare  an 
iloafc 


gulus  B niger  albufque  totus»  8c  angulus  a albos 
nigerque  totus  fune  femiffis  xbguli  totius  por- 
tiombus  ajba»  jiigerrima»  oigraque  conftaiKts 
adeentruffl.  (^reiocerrceroocsquales. 

THEO* 


.TE- 


IN  TERJIVM  LIBRV-M  ELEMENTORVM.’ 

Qaire  fc^Ditur  qai^e  fecundi  pan  . 
n fiant  anguli  ad  periphetias  equales  ji.  Se  t 
infillent  fqualibna  fcgmeniim  eadem  dcfin.io 
Quare  ijtfcgmeniii  dcireulia  xqualibus  ablatit 
portmiiej citculofuin  oh,  dr  rs.  remanebunt 
c^ualei . 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXVll. 

In  eeqnatihia  cnculls , nnguii  qui  etuuMta 
ftripherijs  mfipum,fum  inter  fe  aquu- 
Us  , fiue  ad  centra  ,fme  ad  periphe- 
riat  conflituti  infiflant . 


TMEOR.  Ili.  PROP.  rSV;.  Euc.m. 

Qija^tlate  rorum  in  cinulit  deferiptorum 
f*'  tx  aduerfoy  duoBus  rtHu 
funt  aquales . 

Dleltf  quod  fi  quadrilatemm  quodenreque 
circulo  infetibuur  caid  illius  ,a^| 


f t , •“•v.iw.tur  CABD  Illius  SlUniil 
op^fic^iules  funt  ^8c  c^at  a,8co  fuot  duobus 
reais*quil«.  Quod  , n probet  , trsMtduss 
diagontlcs  lineas  a o,8e  c ^ que  aneulos  lo  dius 
portiones  diuiduoe . 

Probatur.  Nam  anguli  a pan  nigra  eft  «qua- 
lis  pani  alg<p  anguli  ■ * 
tt  prpc.propof.  qu6d  Hat 
in  eod£  Tegmen to  c A B D. 
Similiter  etiam  pars  alba 
an^li  A*qu6dfit  In  eo- 
dem Tegmento  i a c i D • 
erit  squalis  parti  albp 

aognli  c.  Igitur  totos 

angulus  A Temiolger  squatur  duabus  portioni- 
bus nigrp  9»8e  albe  C ' Sed  addamus  tftis  ponio- 
aibns  albp  c» dr aigrp  b angulum l> Temtnigrum 
totum  erunt  ifti,  ex  propof.  17.  primi  duobus  re- 
ftis  squalet ; Slqaidd^itim  Interni  triangulocio. 
Quamobrem  angulus  totus  a niger  • albufque 
eke  harum  ponionuoitquibus  squacur»  nigrs  9, 
Inalbe  cfubftitutus » cum  angulo  d feminigro* 
Faciet  duos  angulos  duobus  re^ts  squales : Eo- 
dem modo  procedet  demonftratio  io  oppofitis  B| 
i;  c«  Quare  patet  propofitio  • 

THEOR.  IV.  PRap.  XXVL 
In^e^uMtinu  arculis  d^^Noir;  amgitt  aqud* 
Ithus  peripherqt  infiflunt , Bae  ad  cen- 
tra,  fiue  ad periphtrias  conllituti 
infiliant. 

SI  fint  dnoclrcnli  cqnalee .tjnlbus Eant  dno 
«ignli  jqui,  «el  ad  centra, tc  funt  nigri,  »el 
ndcitcnmfcrcntUt,.talbi . DIeo  illo*  angulo, 
fubtendere  portione,  circulorum  «qiules  , ..1 
«itialiUcre.  Quod  eft  Idem. 


Probitor  ptimb  de  anguIU  «quilibui  ad  cen- 
tinm . Nam  Tegmentum  primi  cmh  zqude  eft 
Icgmento fecundi  r a s,  btocl  circuli  prpfup- 
Mnnncurzquale..  Ablatis  ergo  i circulis  «qua- 
IUhis  Tegmenti,  equalibui  portiones  «qualci 
remanebunt  tnlmirumaH,Stns. 

Quod  rerb  Tegmenta  c A h,  & i a s fint  cqu» 
liapobatur.  Quia ei defio.  9.  cifegmenuQnt 
«qoalb,  quat  angulos  «quales  includunt : Sed 
M t te  a funt  «quales . Siquidem  dinidi/  funt , 
ex  proMCi  j.  huius  «qualium  angulorum  nigro- 
rum ad  centrum . Qiumobrem  circulorum  por- 
tiones SACsi,dr>.AS,ia  quiisna  infuna,' erunt 
«quales  . 


HjEc  propoflclo  conaertit  antccedeotem.Sed 
alio  pafio  oHenditurt.  Nempe  per  redii- 

Aionem  ad  impoflibile . Detur  itaque  duo  circu- 
li atquales  , te  anguli  miliis  a ,»  a , rei  ad  cen- 
trum c,  8r  o , qol  infiliant  peripherijt  «qualibus 
MN.  Dielt  eor  argutas  fort  et^aaUs  . 

Nam  fi  non  Tq|U  , ducatur  pundau  c x > quf 
facite  angulum  mgrum  ad  centrum  c primi  cir- 
culi squalem  angulo  aiboad  o centrum  fecundi 
circuli » prout  roluoc  adaerfarfj . 


Tunc  prt^atar  angulus  niger  ad  c centrum* 
Tt  falfo  mentiuntur  aduerfarij  efi  squitis  angu- 
lo o albo  fecundi  etreuH,  Ergo  infifianc  pe- 
ripherijt squalibus*  ex  propof.  anteced.  Quare 
portio  peripberi^  p x eft  squalit  portioni  mn 
fecnndi  drculi.  Sed  eidem  ex  funpofittone  eft 
squalis  portio  p Ergo  portio  p Q^em  squa* 
lisfn;  pani  px.  Quodeft  impoflibile. 

Eodem  modo  probatur  de  angulis  ad  perl- 
pheriam  At  firi . Nam>  fi  non  funt  squales.  Ad- 
uerfarius  faciat  eos  squales  trafta  linea  9 R:Efit- 
que  angulus  niger  ad  ^qualis  angulo  albo  ad  a. 
Quare  peripfaerie  portiones, quibus  infiftunt,N  x, 
8r  P oberunt  squales  • $ed  quoque  pqrcio  m h 
eft  squalis  eldcro  P Ergo  portio  minor  mr 
cflecsqualismaloriNM.  Quod  eftabfurdum* 
COROLLARIVMI. 

Colligitur  hinc  primo.  Quod  fi  du;  linep  ' 
In  circulo  * tc  a b » firc  d intercipiant ^uas 
squales  portiones  circuli*  n c a,  8r  B o forein. 
uicem  parallelas*  quia  tra^a  a o incidente  angu- 
li nigri  alterni  funt  squalet  ob  portiones  squa- 
les  *quibuslbfifiunt  exprjmifsi  i Quando  ve- 
rb  anguli  alterni  fiunt  ab  incidente*  vteft  ao 
squales*  dus  fu^r  quas  cadit  ,parallcJp  fiint, 
cx  propof.  1$.  primi . 


coroxlarivm  n. 

ELlicIcur  rurfus  duarum  linearum  fe  redao- 
guld  decuflantium  , Arper  centrum  tran- 
lirantium.  Angulos  ad  centrum  quart;  circuli 
Infiftre.  Nam*wm ^iaot  quatoorredo*  abcd* 
IC  • B & om. 


7^ 

aroffloetrefti  «qaaletfint 

circtiraferfntias,  ^ibtiiio- 
fiflaotdTe  2<]uale«  : Et  i<le6 
circnnt  ferent  i am  in  qoatnor 
portiooes  effe  diuifam»  qct^ 
dicuntur  quadrantes . Qua* 
requoq;  euidens  eflj  omnem 
angulum  aautum  infiftere  mi- 
nori portioni  quadrantis  ; 
quiaeft  minor  redo : Obtufum  verb  maiori  cir- 
cumfereoti^ , quam  quadrans  quia  eft  maior 
redo . 

COROLLARIVM  III. 

COiligituritem.  Q^iilf»qae  in  eirca* 
lo  cofliungunt  parallelas  «quales  arens  irt- 
tercipides 'ad partes  oppofitas»  vtfuntAD*  ift«8e 
• F pundatf  coniungentes  parallelas  arcus  ^quos 
Intercipientes  coadAO|&AoadEF«  adbae 
cfle  parallelas  . RatioeR  iqui^cdm  ac  fit  in- 
cidens in  pandatas  , drangni'  alrerni  fint  «qua- 
les ob  «qualitatem  portionum  circuli  e n,8e  A Cf 
quibus  infiRunt,  ex  propof.  jo. primi,  pundatr 
quoque  «quidiRantes  erunt  • 


T R A C T A T V S>  VI.  V . 

epocKbit»  etiam  Nam  anguli  ad  «ntruroaqii*le««qo»l'“m  »rf*'>' 


gulOrum  , qualia  fune  oRenfa  album»  8c  nrgruni 
ad  9 iiabent  etiam  bafes  «quales;#  ex  is.  pruni 
a B»  &sc>dr«qfmiibtisperipben)t  InfiRunt, 
vt  A c * & A B , tx  pr^ccd.  £c  ideb  erunt  «quales 
portiones  B A» 6r  c A. 

THEOR.  VI.  PROP.  XXVIII.  Euc.jt. 

In  circulo  angulta  » femichculo  re- 

Bui  f/? , qm  amtm  m motore  fegmento^ 
minor  rcHo : tjur  untcm  tn  minore  maior 
c^  reBo,  Infuper  angulus  matoris  feg~ 
menti  t reBo  /^utdem  maior  ejl  9 minotU 
njtrb  ferenti  angulus  minor  ep  rtBo. 


COROLLARIVM  IV. 

“pv  Educitur  etiam  . Quod  fiz  cpundstapro- 
^ / tendatur  »& fimllltcr  diameter  vfque  dum 
occurrant  in  o»«qualem  futurS  diametri  portio* 
nem « quf  ettfa  circulum  prolongatur, vt  cR  DOg 
d lineam  a c In  circulo  el  «quidiRantem.  Ratio 
eR  » quiaEOydr  ADpundat^  fune  paraltel;  fimi- 
liter  • Ilr  o i>,  & a o . Quare  a o c d erit  paralle- 
logrammum  , ex  dcf. primi  • Quare  exorta 
pof.  J4«  primi , latera  adiierfs  erunt  inter  (e«- 
qualia.  VndeoD  erit  «qualis  red^  a o , df  fi 
alias  protendas  eodem  modo  idem  fequetur. Qua- 
re diameter  produdum  extra  circulum  «qpafal- 
cur  omnibus  in  circulo  exifteniibus  fibi  paralle- 
lis , »t  cR  CQ^qop  afquatur  tribus  in  circulo 
* caiRcntibus  » &^bi  parallelis  C D,  & a o,  8r  s F. 

.COROLLARIVM  V. 

COiltgitur quoque  rede  B c portione  clrcnH 
fubtendrnti  efie  parallelam  lineam  AOtS- 
gentem  pundum  medium  peripherip  fubtenff 
B A c , quale  eR  a . Quia  illp  funt  paratlelp , fu- 
per  quas  reda  cadens  angulum  facit  externum . 
8r  internum  oppofitum  , Oe  ad  eafdem  partes  «- 
qualem . Sed  angulus  a niger,  & s sp.  albus  font 
«quales,  ctim  rcdi  fiat,  vt  didum  eR  . 

Ergo  /unc  tangens  A o,  & rubteodens  sc 
parallel;$  Tt  figura  liequcnti. 

COROLLARIVM  VI. 

rOlligitur undem.  Quod  fise  feceturper 
B mediuni  pCr  aliquam 

lioeam  a centro  pro- 

ucaientero  , & por- 
tionem ctrcuhgquam 
fulneodit  fecati  per 
»ediuoi,4^  vicfacrCa. 


H 


JfLc  propofitio  ^inque  partes  habet . Sed 
_ _ qop,  primi  oRcnsi  faciles  euadant. 

Primam  itaque  pariem  prim6  declarabimus.  Di- 
cit itaque , quod  angulus  in  fcmicirculo,  n eft 
c,  niger  nigcrrlmufqucfimul,  cuius  rertex  in 
circumferentia  eft , bafis  verb  Jllum  fubtendens 
totus  diameter  a b , redus  eft . Qoorl,  et  often- 
datur , ducenda  eft  reda  c D , 5f  prolongandum 
latuscAino. 

Probatur  angulus  externos  albus  c eR  «qualu 
angulis  internisi  8c  op- 
pofiiis  A , & B totius 
trianguli  A CB,  ex  pro» 
pof.  17.  primi  . Ertf 
eft  etiam  pqualis  angulo  ' 
interno  ad  c , qui  niger- 
rimus nigerque  fimul  • 
Probatur.  Nam  an- 
gulus A , & angulus  B 
fune  «quales  eius  duo- 
busportlonlboi.  te  a quidem  ojgrf,  angulai 
»erd  ■ portioni  nigetrimp  : Ergo  «r  ejdcm  por- 
tiones  sut  «quales  angulo  externo  albo  c.  Quod 
▼erb  angulus  a fit  «qualis  portioni  nigre,  patet 
ex  propof.  14  primi.  Nam  funt  angiili  adbafim 
intriangulolfofcelcACD,’  cum  duo  crura  fint 
femidiametri  A«,&cP.  Quod xctob fit  «qua- 
lia  portioni,  6r  angule  nigerrimo  c,  eodem  ar- 
gumento  pn^atur  d Nam  triangulum  totum  ni- 
grum ob  crura,  qup  funt  femidiametri  eft  Ifofce- 
Icsgvnde  s/fre nigriores,  rt  anguli  ad  bafim 
funt  «quales 


-Dicit quoque.  Quod  fi  io  maiori  fegmeatts 
fit  abc  aoguluseritmioor  redo,  SrfiangnUt 
A B o » fit  in  minori  Tegmento  erit  redo  maior . 
Quod , rt  probetur , trahatur  a pundo  a diante- 
* ter  in  rtrifque  Tegmentis  a d . T rahaturque  crus 
Bt>fscicns,expr(ced.  probst  angulum  redum 
> AD.  Nam  angulo  in  maiori  fegmento  Aic, 
addit  partem  nigraimde  a Bcmlnor  e/ic  redo,aC 
angulo  in  minori  aio  parte  nigra  minor  aft 
idem  redus.qoare  a b o maior  erit  redo. 

Dicit  tandcfli  circumferentiam  maioris  feg* 
menti  facere  cum  reda  fabteofa,  arigulurcdo 
maiorem : At  minoris  fegmeoti  redo  minorcfiu 

ad 


IN  TERTIVM  LIBRVMELEMENTORVW. 


Ad<|uo<i  ofteadcndum  io/picUtor  prima  figara  • 
Nam  ci  erit'rubcen£iy  & peripherU  fegmenci 
tnaioria  c ft  i , minoris  vcr5  c x i , cum  ergo  an> 
gulus  c redusdtc,  8c  reda  c a intra  circulum  ca. 
dati  Patet;  <2u6d  circumfcreocU  extra  cadens 
c A faciat  luiim  angulum  » ctim  reda  c » maio- 
rem itdo.  At  in  minori  fcgmcmo  peripheria 
<x  lineam  co  foras  relinquit  :<^are  fecit  cum 
c • angulum  redo  minorem  ) quia  angulus  oci 
maior  redas  eft » rt  prima  pacte  huius  propoC 
«fl  oneofum . 

COROLLARI  VU. 

Colligitur  ftinc.  Quod  fi  fiat  triangulum 
redangulum  quolcumquei  Sr  maioreius 
bafis  b:fariam  dtuTi  affuroacar  procentro  later» 
uallu  medietate  eius  nrpbence  • circulum  necef- 
fario  per  tres  fcmces  exi  rmog  angulorum  re- 
danguli  dfe  tranfiturum.  Quoniam^fi  non  tran- 
firet , vel  fecaret , vel  fupra , fe  fiecem : SI  feca- 
ret » ergo  iam  mera  illu  I redangulum  triangu- 
lum pquale  ei  pofiet  conftituicotuca  propof.  ti. 
primi : Si  fuper  tranfiret»  pofiet  conRicui  trian- 
gulum angulum  redum  comprehendens.  Se  tunc 
angulus  redus  redinguli , rcpotecompreheu* 
fus,  ex propof.  ai.  primi effet  maior. 

THEOR.  VII.  PROP.  XXIX.  Euc.;». 

’ Si  circulum  tttiftrit  uli^uu  riUa  Imex, 
A comaflu  veri  [iriducatur  alnfu*  rcB* 
Ime*  circulum  fccuns;  Anguli , tjUis  nd 
contingentem  facit , requales  funt  lUis 
angulu  ,quiin  alterni  circuli  fegmeruii 
confi  fiunt. 

Sic  angens  circulum  o i ia  pnnfio a , a quo 
re^a  educatur»  qup  fecet  circuium  jo  duo 
feg menta » vtcR  a o » Hec  veJ  per  centrum  traa* 
ftbit,vel  non.  Si  traofi&tt  per  centrum, erit  pri- 
mus cafus , de  quo  prhnh  dcmonftrttcio  erit . 

Cafusi.  AITerU  itaque  » qu6d  hfc  traufieos 
per  centrum  ad  faciet  angulum,  cum  tangente 
equaiem  angulo,  qui  comprthesiditur  ab  alter- 
no Tegmento } nempe  angulum  oigrum  ad  a dex- 
trfian^loc  oigfofiniftrl  fegmenti : Angulum 
▼er6  uniRcum  ad  A albuaxangulo  l^gmcoti  dex- 
tri ■ albo. 

Probatur  verh»  Omnes  redi  anguli  funt  pqua- 
les  . Sed  anguli  legmcato 
rum  Cf8e  9 rediiunt,  ex 
pr(ced.  & anguli  c a d , dr 
LAD»  quosperpendicuia- 
ria  per  centrum  tranfiens 
facit  a cum  tangente  funt  a 
ex  propofi  90.  huius  redi  r 
Ergo  omoesfuot  cqoales. 
> Cafus  9.  Dicit  quoque  idem  efie»  deuentre. 
Si  linea  d pundo  a egrediens  non  tranfeat  per 
centrum»  vt  in  hac  fecunda  figura . Nam  angu- 
lus dexter  albus  nigerrimufquead  A i (ccaote  a d 
tangeiue<||ue  o L fidus  eft  «qualis  angulo  c feg- 
mciui  finiRro  , ficut  & alius  niger  ad  a eft  «qua- 
lis alceri  nigro  ».  QuodaVtprobeturtrahcnda 
eft  A F a qu(  traofeat  per  ceatrum  , Se  trs^ 
crure  DF  coaftituendamcftrc&aogulmntriaa- 
gulumADF. 
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Probatur  propoC  Angulus  n'g<*roA  d cfte- 
. qualis  angalo  apud  r in 
^ -A  I»  triangulo  AD F.  SediRe 
angulus  Fcil  «qualis  an- 
gulo nigro  t.  Ergo  an- 
gulus I niger,  Se  niger 
apud  A funt  inuicemx- 
quales.  Probatur*ex  pro- 
pof. 94.  huius,  qu&d  an- 
gulus F in  cnagiilo  a df 
bc  «qualis  nigro  ■ : 

«ftioeodem  fegmeocoASFDa  Probatur  quoq; 
quod  idem  angulus  r » fit  «qualis  nigro  a : Quia 
, aiger  d cx  arueced. redus  eft»  quare  ex  propofi7. 
primi » reliqui  nigerrimus  apud  a > Se  apud  f vnt 
redo  erunt  «quales : Sed  angulus  niger » niger- 
rimafque  apud  a redus  eft : E*go  ablato  angulo 
nigerrimo » cum  quo  angulus  apud  f , Se  niger 
apud  A«quantur  voi  redo  » reftabunc  inuicem 
anguli  f»8t  a niger  «quales*  Quamobrem  an- 
gulus Bangu  Io  F «qualis  >«qaab'it  quoque  angu- 
lum nigrum  apud  a« 

Sic  probatur  de  angulo  dextro  L a D » quod  fit 
«qualis  angulo  finiftro  a c d In  Tegmento  : Nam 
1 niger»  8r  c albus  ioquadrilateroCAD  b , ex 
propof.  2f.  huius  «quafltur  duobus  redis , Se  fi- 
militcr  anguli  niger  » Se  L a d apud  a «quantae 
duobus  redis  1 iam  oftenfum  eft  angulum  B 
nigrum  cfle  «qualem  angulo  a nigro  E^go  reli- 
quum nigerrimum»  & album  ipfius  erit  «quale 
angulo  albo  c io  triangulo  a c d Tegmenti. 

P RGB.  V.  PROP.  XXX  Euc.n- 

Sufier  data  refla  tmea  defer ihert  fegmentum 
circuli  i ^uod  capiat  angulum  X!jua- 
lem  dato  angulo  teStlineo. 

DOcce  hic  confiitucreqnoitnbn  fcgmcaiiiin 
fuperquamUhet  redam, quodeapiatangu- 
ium«qualem  datoaoguloredilineo  : 

£t  quidem*  fi  angulus  redus  datus  fit»  non 
oponeott  9 nifi  diuidere  lineam » V.g  cd  bi- 
fariam » & ibi  centro  pofito  io  l deferibere  fe- 
micirculum.  Nam  ex  didis  propof.28.  capiet 
angulum  redum»qui  erit  pqualis  dato  ; cum  om- 
nes redi  fint  {quales.  Sed  fi  non  fit  redus  » at 
acutus » ?t  q. » tunc  magis  ope/ls  requiritur . 

Sit  itaque  angulus  datur  Q^acutus»  cui  «qua- 
lis capax  fuper  Tinea  c m facere  oporteat  aliquhd 
Tegmentum  circuli . Ducatur  ad  initium  eius  c 
lioca  fi  a,  qu{  faciatangulum  acutum  nigrum 
pqualem  angulo  dato  d ad  eam  erigatur  per- 

pendicularis, exiens  a pundo  c , qii{  bc  o c , dr 
portione  nigertima  compleat  angulum  redum. 
Se  ab  altero  extremo  m pundata  alia  ducatur 

^ C A 


TCrfuB  perpendicularem , qux  faciat  anttiam  ad 
» nlgrttJi  n<ulcm>ogulo  nigern»»  “ 9 ■ 


7»  T R A C T 

cqnallbot»  cx  propof.tr.  prhnf  eront  cqnafei. 
Quare  fado  centro  in  L fnteniallo  i c defcribi 
poterit  circalua>qoi  cranfibitper  M»?tpote  per  fe- 
midiametrfi  arquilem.  Si  itaque  in  hoc  Tegmento 
C H M Tuper  lineam  c m cooQituatur  angului  n . 
lRetr$$  an'  a/o  ackto  niffro  ade.  Qui  eft 

irqna  lia  angnlo  ^ato . 

Probatur  autem  ex  prxmilTa  propofidone  faci. 
Uter  • Nam  angulos  ad  c niger  • c m eil  anmlut 
ad  contingentem.  Ergo  erit  «qualis  angulo  al- 
terni Teraentl » qui  eft  angulus  n • 

Quod  ii  velimus  Tacere  angulum  obtoTum  • 
V.  g.  R>  Fiat  angulus  eodem  pado>  quo  Tupn 
A c M ei  angulo  1 «qoaIi$,&  fado  circulo  i cen- 
tro L In  Tegmento  c s m fiat  angulus  • . Nsm » 
cikm  fit  ex  pr«cedenti  propoT.  in  Tegmento  alter- 
no cxm  erit  «qualis  angulo  obtuTo  ACM»  & a. 

PROB.  VIII.  PROP.  XXXI.  EUC.J4- 

A ddto  circulo  figmentum  nl? fi  indere  C4- 
fiens  ungulum  ^^uatem  dato  angulo 
reBtIineo  • 

SIe  datos  angulus  ^ftroporteat  d circulo  da- 
to A B cabTciodcre  portionem  » qu«  capiat 
angulum  «qualem  dato  angulo  Q..  Ducatur  re- 
da D r.  tangens  circolum  in  pundo  a » ftr  4 pun- 
do  A ducatur  reda  a b » qu«  faciat  cum  tangen- 
te Dcangulom  «qualem  angnlo  prout  docet 
propoT.  t4.  primi»  8r  Tegmentum  alrernum  a c B 
capiet  angulum  i «qualem  angulo 
Probator.NamexBp.propoT.huius  angulos  In 
fegindo  alterno  a d B 
capiens  eft  «qualis 
angulo  nigro  ad  A ( 
Sed  angulus  niger  ad 
A Tadus  eft  «qualis 
«ngulo  datoQ.:  Ergo 
fegmenrum  ae  b ca- 
pit angulum  «qua- 
lem dafo  angulo 

EXPENSIO  VI. 


ATVS  vi: 

eirealls  prfmb  , «f  fecundb  auferre  Tegmcntt 
pqualta  Tcllicet  diniderc  qualibet  ftiom  circulo  In 
duas  portlonesiqu«  df  fi  non  fiht  «qoales.ipoicf 

ill«>qu«  Tunt  eiufdcm  ctfculi » comparanda  eft 

maior  primi  circuli»  cum  maiore  Tccundi  »db« 
circuli  portionea  erunt  Inoicem  «quales  | ficut 
& minor  primi  comparata  minori  iecundU 


Probatur.  Nam  anguli  ad  centrum  b»  d i> 
triangulorum  aibi » 8t  nigri  Tuot  «quales.  Ergo 
infiftunt  Tegmentis  » Be  pcripberijS  «qualibus 
minoribus  AB»  d CD»  ex  propoT  id. huius  ^ 
qu«  albat«  ab  «qualibus  circulis  per  imagina* 
tionem  relinquent  porcloocs  peripherif  maiores 
AC.  B » d c ■ D«qualcs  • 

Probatur  ver6{  quod  anguli  B albus»d  L niger 
ad  centrum  Tunc  «quales  > quoniam  baTes  a B»  d 
c D , ex  pr«Tuppomlone  fine  «quales  : Lacera 
ver6  » Tt  Temidiametrixqualiun  circulorum  sr- 
qualcsTunt»  totum  igitur  triangulum  nigrum  . 
toti  albo  «quale  eft  . C^are  d angulus  ad  cen- 
trum » cx  prop.B|.  primi  & albus  erit  «qualis  ni* 
groL. 

THEOR.  n.  PROP.  XXXIII.  Euc.*9. 

In^t^ualthus  circulis reBdltne^y  quadqua^ 
les  perifheruts  fubiendunt  ^(unt  aquales  - 

E St  conuerTa  procedentis»  d Tequltur  4 
huius » quf  d ipTa  conuenit  ad.  Sint  itaque 
peripberif  «quales  as»  dCD»  quf  redis  Tub- 
KodsntDr,fiancque  anguli  ad  centrum  E,d  c tra. 
dft  Temldiametris  a i>  d b s conficientibus  tri£- 
gulum album, dalijS  cc,dcD  nigrum  dell- 
aeanubut  • 


De  Peripher^Sm 

HIe  aglmot  de  Peripheri  js  eas  comparando 
ad  inuiccm»d  ofteodendo  quales  fioc  (qua- 
les • qualeTque  non  Tubeanc  «qualitatem « Do- 
cemus etiam  peripherum»  atque  aded  circulfi  bi- 
fariam Tccare  : Ec,  licet  b«c  expenfio  fit  facilior 
prccedenci  » oportuit  tamen  poTponerc,  cdm  de- 
pendeat in  aliquibttt  4 demooftracionibus  angu- 
lorum pr«habitis. 

THEOR.  I.  PROP.  XXXII.  Eac.»8. 

In  aqualdm  circulis » aquales  reEla  linea , 
aquales  periphertas  auferunt  maiorem 
quidem  periplariam  aqualem  matoriaL 
Serius , minorem  ver^  vetius  aqualem  mi- 
nore alterius . 

Dicit  lineas  «quales  In  circulis  «qualibus 
(qu6d  eciam|ioiclligltnr  de  eodem » rt  oo- 
ut  Qauius » ) Tt  Tuot  A B » d C o In  «qualibus 


Probatur.  Qa{aperlpherl«CD»dAB» V.g. 

minores  pr^Tupponutur  (quales»  ansuli  i albus, 
d c niger  ad  centrum  • ex  17.  propoL  huius  luot 
«quales ; Sed  d crura  Tuot  «qualia  ; Qg.U  don* 
nia  Tunt  Temidlametri.  Ergo  ex  propoT.n.  pfl* 
mi»dbaTea «quales  erunt  quales  Tunt  AB>dco» 

THEOR.  III.  PROP.  XXXIV.  Euc-io. 

Datam  per ipheriam  bifariam  ficare, 

Ad  hoc  Tt  perJpberlaABc  biftriam  Tecc- 
tor . ducatur  reda  Tubcendens  a c » d 
diuidatur  bifariam  in  D » d ab  ea  diuifiooe  » eri- 
gatur perpendicularis  » svTq;  adperipherUpf^ 
tenla  1 h«c  namque  diuidet  eam  in  duas  partes 
«quales » ad  quod  probandum  duceodx  Tunc  du« 
liocc  mmirvm  A B » flr  B C. 


Probttu 


IN  TERTIVM  LIBR.VM  ELEMENTORVM. 


Yriibiiar  tiiKf  mod6  rr*ftf  Tunc  »aua]ei4 
: Ergoesprop.  iuiui» 

& perlpberif  t qu«<  rnl»* 
tendunt  a i , & s c c<]ua* 
le»  fune . 

Probatur»  qobd  fab*  0_ 
tenfi^  fintakjualcf.  Nam 
bafet  funt  triangulorum 
«qualium  A B » , & B D c« 
H^c  rerb  triangula  pro- 
bantur «qualia » ex  prop.  P 
sa*  primi ; Quia  crui  b d eft  commune : alterum 
▼crScru»  »c  ex  cooftrudiooc  feclmbs  «quale 
t>  A alteri  cruri : Ac  anguli  ad  d»  ADB»frBDC 


metri  portione.  Quod  vcricooaftretar  Cr^beo- 
dui  (ft  femidiameter  o e • 


redi  fune.  Quare  & barei  a b,  & b c «^ales  • 

expensio 


VH. 


Dt  HeHk  circulo  inftriftu  , <>•  circum- 
fai^is . 


QVciniilinodum  cgitEncIMct  Libro  fcciia* 
do  de  potentijt  literom  tiiatif(alii  tum  re- 
dangult , tum  obtufanguli  ed  arqualia  <]uadrata, 
& redangula  conflicuenda . 

Sic  hic  agit  dc  poceatija  linearum»  aut  in  cir- 
culo fe  lecanefum  » aut  circulum  tangeotium 
ad^qualia  quadrata»  rcAangulaquedefcribenda. 
Vtiliffima  omnium  cognitiot  quippe  qui  coofleia 
maximi  deferuiat » tangentibufque  reperiendia  » 
Sr  lecantibux  maximi  proltt»8r  folidis  ipfia  Tphf- 
ricta»cooictrque  ad  inueniendam  eorum  foliuita* 
tem  aditum  llemat » 


Probatur  eero  « propor.7.  fecundi  redangu- 
Inm  nigrum  fa&um  ex  A M » Ar  M a ena  cum  qua- 
drato paruo  OM  cx  intermedia  oh  cll  zqualc 
quadrato»  dimidia»  quale  eftpunaatum  loj 
quod  diameter  Ai  fefiutiit  Inxquatiain  o,  te 
nonxqualia  in  u . Sed  huic  eidem ijuadrato  ex 
dimidii  zquale  ell  quadratum  ex  dimidia  m e ; 
quale  eft  u C lunfio  tamen  eidem  quadrato  M o. 
Ergo  fi  hoc quadntum  HO»  tum  a refiangulo 
nigto,  tum  i quadrato  M c auferatur  remanebunt 
quadratum  reSangulumque  nigrum  inter  fcz- 
qualia.  Remanet  probanda  minor»  quod  duo 
qiladtataHC,&  Mo  paruumxquentur quadrato 
pundato  • o . hoc  autem  patet.  N am  quadratum 
o>  cA  cquale  quadrato  OE  cum  liat  femidiaraetr^, 
«e  linep  «qoalea»  fed  quadratum  ex  o icilm  fit 
balii  (ubtenfa  augulo  reao  m » ex  propof.  11.  fe- 


cundi cA  zquale  quadcatli  ex  m e » quod  cA  M ^ 
Simo  paruo.  Ergo  eifdem  quoque  e A zqui® 


THEOR.  I.  PROP.  XXXV. 


Siiu  circulo  ebue  reUn  Imtit  fe  fe  mutui  fi. 
cuerim  redou^ulitm  comprehenfum  fub 
' fegmeuiu  vmm  ^^utle  e^  ei  reRaniulo, 


quadratum  pundatun  cx  o B.  QnAre  reSiun^uUm 
nij^runi  trit  ^adrat0  M C,  quod  proban- 

dum «raC. 

Cafua  Dicit  tertlb.  Quod  h linea  c B fecue* 
rit  AB  diametrum»  non  ad  angulo*  redo*»  ad- 

huc ?cra  erit  propofitio ; quod  rcdangulum 
compreheofum  fub  fegmenti*  »niu*,  V.g,  fub 
c M » dr  M 8 erit  «quale  rcdangulo  comprehenlb 


quod  fub  feimeniM  alleriiu  comprehen-  fegmeotu  alteriua ,nepe  « 1,  k h a. 

I — r . Quod,  »t  probet  .trahit  perpendicularem  i me- 

dieute  lincpCEj  nempe  i punSox.qup  cadet  ex 


/~\Vatuor  cafui  propolitio  hfc  enumerat. 
V.4Nam  «1  ambp  lincp » qup  fe  in  circulo  fe- 

«ant  funt  diametri  .ktAprimuacafua.  Vel  riu 


propof.  i.huiuaCoroll.  io  centruoi  o . Deinde 
cooiQDgic  ccQtrusi  cum  extremo  i reda  o b • 


«rum  I fed  fe  inuleem  fecant  ad  anguloi  reaoi  »■ 
■rwce  fecundi».  Velvna  earum  diameter  c A { 
fed  non  fe  fecant  ad  anguloa  reaoa , te  erit  ter- 

Eiua,  Vel  tamfcm  neutra  earum  tranfit  percen- 

5T*”r’  "«o» . feu  ad  non  re- 

ttotleeet  . ««rltquanua cafui  iQollinguII di  - 
nerlai  probariooeaexporcuot.  ^ ® l|i 

Primuf  cafui . Sit  igitur  citeulua  aic  D»  ia 
fuo  diao  dumctri  Au.tetc  h fceent  iu  e dicit 
n^gula » ex  fcgmencii  1 1 fc  e c enina , te 
cx  fegmeotu  ulceriua  At.k  de  fiaa  inuicem 
eae  «qualia. 

Patet.  qulacAm  f^nta  fine  femidiametri 
* mne omnia  «qualia.  Vnde 
9e  «qualia  redangula  coo- 
ftituene  • 

Cafu*  t.  Sit  Io  circulo 
c B B,  linea,  quf  rtdd  fecet 
diametru  Io  m . Dlcit»qubd 
qnsdrdnim  fadum  ex  m x,  8e 


Probatur  paulb  operofid*  , quam  procedens 
propolttioni* pars.DIameCerABeftrcdus  in  O, 
in  «qualia,  din  M In  non  «qualia  : Quapropter 
redangulum  fub  partibut  In^qualibu*  a M»d  m b 
contentum  , quale  eft  nigrum  m a B,  & quadra- 
tu A Qjex  intermediaM  o femlnigrum  firoui  fune 
«qualia  quadrato  ex  medietate  diametri  o B » ex 
propof.  7.  fecundi  • quale  eft  o ■ , d quod  Idem 
eft  propter  «qualitate  linearam  quadrato  cx  o s . 
Sc*f  boc  quadratum  ex  o b , xel  o b eft  quoque 
«quale  propter  propof.  ti  fecundi  quadrati»  c B 
CB  o B hoc  eft  fereinigro , d cl  B * punftato  f i 


^ . j ■ MC4#.^e«B4/erf5eag«/»f*-  Ergo  quadratum  boc  b»  punftatum  cum 

do  I ex  A M pdtHooc  dtametti  > d m B alia  du*  qoadraw  fcmlnigro  anoexo  c*U  (quale  ^ 


nigro 


.V  * 

^ - 
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8e  T R A C T 

A M t «r  ferentis  dUmctris  iundo  cum 
^«<fr«coQ4  ex  o H* 

$eU  mod6  hoc  quadratum  q^a  $ ex  propof*  1 1* 
Iccuadieft  «quale  duobus  o R feminigro  » flCM 
H minimo  nigerrimo  (^angulum  redumR. 

Quapropter  poccrimos  {ubftitucre  loco  illius 
Q^A  b{c  duoyfemioignun  ex  o Ri  fir  mr  minimu  ni- 

terriroum.  Q^re  quadratum  pandatum  R f>vc 
iximus  9 cum  quq^raeo  ieminigro  erit  «quale 
huic  redanguio  nigro  a m s alTociato  cum  qua- 
drato eodem  fecninigro  o r > & mioimo  oigerri* 
moMR. 

A 


Abijeiatur  Itaque  ab  xtrirque  comes  ifle  femi- 
niger  o R(8r  remanebuc  adhuc  «qualia  redangu- 
Ium  nigrum  a m > curo  mimmo  nigerrimo  qua> 
drato*  quod  remande»  8e  quadratum  pundatum 
RF  fadum  ex  dimidia  Rt.  * 

Sed  huic  quadrato  pundato  r r fado  ex  dimi- 
dia R ■ eft  aequale  redangulum  nigrum  fadum 
ex  Tegmentis  in^ualibus  c m , fr  m s line^  ce» 
nimirumc  i vni » cum  quadraCQ  ex  intermedia 
fado » quod  e(l  minimum  nigerrimum  R m » 
wpropof. 7.  fecundi  ;Siquidem  linea  cE  eft  di* 
QirainxqnaliainRfdrnonxqualiain  m.  Q^are 
duo  redaogula  nigra  a B m nimirum  ex  Tegmen- 
tis diametri  »&  CE  ex  Tegmentis  alterius affocta* 
ta  duobus  quadratis  minimis  nigerrimis  Tunc  «- 
qualia  vni  tertio  j nempe  quadrato  R F ex  r t . 
Vnde  erunt  arqualia  inuicem*  Tolle  itaque  illa 
quadrata  minima  nigerrima  » cum  Hnt  emrdem 
quantitatis » vcpoce  eiurdem  intermedix  R m » (^ 
remanebmt  uyaa/u  » tx  Jeg- 

mentli  diametri  kHti&tx  /egmentit alterius  ni- 
grum reQangultm  c £ . 

C3rns4.  Sint  tandem  du;  red$»  qup  in  circu- 
lo quomodocumque  fe  Tecenc  cc»fro  r InM» 
Docaturque  per  pundum  m ad  centrum  diame- 
ter a >•  Dicit  $ Quod  reBahgulum  ex  regmentis 
liarpCEXfWj/eedrf^tfnju/o  ex  Tegmentis  linep 
R c. 

Probatur . Nam  ex  prpcedenti  tertia  parte  re> 
dangulum  ex  Tegmentis 
lioepcB  eftx- 
quale  redaoguJo  ex  Teg-^ 
mentis  diametri  a m i» 
Sed  cx  eadem  redangulum 
ex  Tegmentis  c m , m r 
linc7  G R eft  eidem  redan- 
gulo  ex  Tegmentis  diametri 
AM»&  MB  xquale.  Ergo  re- 
dangulum ex  Tegmentis  li- 
nee c E I ftr  redangulum  ex  Tegmentis  linep  r c 
funt  «qualia  inuicem . 

COROLLARIVM. 

Colligitur  hinc.  Quomodo  datis  duobus  Ii-  • 
ncis  in  «qualibus  poterimus  eas  ita  Tecare» 
vt  cx  earum  Tegmentis  redangula  componantur 
«qualia.  Nam  li  eas  in  circulo  accomodaniuS)it«- 


A T V s vt 

01  fe  inuicem  feceati  certum  erit  ,qnbd  reden* 
guU  cx  (egmentii  ije  confeAa  xqiubantnr  id 
inulcera. 

THEOR.  II.  PROP.  XXXVI. 

Si  extra  circulum  fumatur  punflum  ali- 
quod, ai  coque  ia  circulum  cadant  diu 
rciU  Itaete  , quarum  altera  circulum 
tangat, altera  fecet.  ReHattgulum,quoi 
fui  tota  fecanle  , &•  portione  exterius 
inter  punUum  affumptum,  <y  conue- 
xam  peripheriam  intercepta  comprehen- 
ditur , aquale  ejl  et  quadrato , quod  de- 
fcriiiiur  i tangente . 

DVos  cafus  h«c  pexpofitio  enumerat  • Nam 
Tecans » r el  per  centram  tranfic  > vel  non. 
Si  per  centrum  tranfeat»  vt  eft  in  appofita  figa- 
raD  A. 

Primus  csfus  erit  > ^^intendit  demonftrsre  re- 
dangulum  Tub  tota  D a»&  Tub  portione  d c>  qu{ 
inter  peripberlam  conuexam*  fr  pundum  aflum- 
prammediat,comprchenfum  nigrum  efle  «quale 
quadrato  redp  tangenti  d 1 1 (^od»  vt  perheiat» 
d pundo’concadut  ad  centrum  ducit  B £ » qu« 
ex  10.  cercij  perpendicularis  etit  • « 

£x  propof.  8.  fecundi  cum  diameter  fedus  Ut 
inR  in  par- 
Q tes  «qoa/cs, 
8c  ei  «dttda 
fuerit  re&a 
excerida  dc» 
redangulu» 
quod  ed  ni- 
gru  D A com 
prehenTumi 
tota  D A>& 


.B 


adiedaBC»  com 'quadrato  ex  dimidia c£  nimi- 
rum radio  > quod  eft  c b , cuius  Gnomon  ni- 
ger eft  arquale  quadrato  ex  Di  diroidjs»8t  adieda 
confedo » nimirum  maximo  d b. 

Sed  huic  quoque  ma- 
ximo D B * ex  pfo- 
pof.ii.  fecundi  Tunc 
^qualia  duo  quad  ra« 
capundatu  ex  D B» 
8e  alterum  ex  radio 
BE>  quod  eft  idetn» 
ac  illud»cuius  Gno- 
mon niger  c £ a • 

Ergo  redangulum  nigram  da  iundo  eodem 
quadrato  C s B » cutu  s Gnomon  niger  eft » xqua- 
le  muenicur  iftis  duobus»  pundato  nimirum  iun- 
do eodem  c ■ b . Quare  > fi  boc  c £ b auferatnr 
ab  vtrifque  rem4»eh<ui  redaa^a/RinwjrKm  da* 
& ifuadratum  punQatnm  ex  Dt  tangente  aquaUa, 
Dicit  quoqi  hanc  propofitiooem  verificari  qui- 
uis  reQj  fecant per  centrum  xoa  nanfeat » vt  eft  in 
feq.  figura  d a . Nam  tota  d a » & portio  d c ex- 
terius intercepta  faciet  redangulum  «quale  qua- 
drato tangentis  bd.  Vt  verb  probet . In  primis 
trah^apundo  contadusad  centrum  perpendi- 
cularem b e»  ex  se.  huius.Rurfufque  diuisic  a bi- 
fariam in;v»abeoducit  perpendicularem  ad  cen- 
trum E » ex  15 . huius  • Deinde  ducit  radium  c b - 
Prob.  Quadratum  Audatumex  df  dimidii , 
&adie- 
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& adtedi  eft  aquale  reAaognlo  oigro  ex  tota 
A u,  iHieda  oc  • comice  qoadrato  ex  diioidU 
cv  ex  propof.  8.  fecundi» Acasto  vtrinque  qua- 
drato minimo  ir»  quadratmn  t f cum  pun&aco 
F D > & rcdangulam  atgrom  cum  eodem  a f » fr 
alb  quadrato  c f tam  fibi  comice  remcoebont 
cqoaiU  • 


H(C  autem  duo  quadrata 
comlcantia  redangulum  ni* 
grum  ( vcpoce  ex  cruriboa 
CF>&Fi  «quantur quadra- 
to ex  femidiametro  quale 
eft  c B ■ j culua  Gnomon  ni- 
^ger»  ob  redum  angulum 
^ F » ex  propof  II.  fecundi  • 
Ergo  podumus  fubflituere  hocproillia»  8t  fie 
redangttJum  nigrum  quadrat^Jioc  XQBComu^ 
squaiur  quadrato  d f puodaco»  tf  addito  mmi* 
mojiigro  pe.  ' 

c duo  pundatum » & aigrum  minimum 
•qualia  fune  maxim9  quadraio  d B > rtpote  fado 
ex  bali » 8e  fubcenia  angulo  cedo  f » ex  prop.  IL 
fecundi.  Q^amobrem*  redangulom uigrom' 
comite  quadrato  xciex  radio  BC  nuper  fubftU 
tuto zquabitur  ipii maximo  fi  d.  $eddchuk'id6 
eft  «quale  quadratum  ex  tangente  d>»  fc  qua- 
dratum £c  B ex  radio  B b>  ex  propof.  ii.  ob  re* 
dum  angulum  B.  Ergo  frrrdaoguio  oigro  rnt 
cum  quadraco  ecb  erunr  «quaJia  • 

Tolle  itaque  ab  vcrilque  quadratum  fiCB  ex 
radio  B E » aut  E c » quod  iddm  ell  j remMdmnttpe 
Malia  quadratum  D B > ^ re^  Nt^rwii  et 

D At  C<rDC. 

Quod  verificabicurfi  ^ 

linea  d a non  cadat  ad  alte- 
ram  partem , fed  ad  eafJem  ' - 

partestFC  in  6guraf(.cunda  ^ 
fidere  liccc  • 


COROLLARIVM  I. 

Hinc  manifcftacur  j Quod  fi  plurim^  Hne^ 
cadant  fecanteccircmum»  omnia  redao* 
gula  d totis  ijs  lineis,  8r  earum  partibus  extra 
circalum  remanentibus  inter  fe  efic  «qualia  ; 
quoniam  fuut  Aqualia  orania  vni  taoMntis  ali* 
cuius  ab  eodem  pundo  exeuntis  quadrato  • 

COROLLARIVM  II. 

MAnifellum  quoqi  eft  tangentes  ab  eodem 
pundo  dttdas  inuicem  «quales  exiftere . 
Ratio  eft;  quia  omnes  linef , qu«  tangunt  » fa- 
ciunt fuum  quadratum  redangulo  alicui  fecantia 
«quale  ; Propterea  , 8e  quadrata  debebnQtefle 
«qualia.  Quare  8e  latera eonim  quadratorum 
«qualia  efle  debebunt  • 


ELEMENTORVM.  8i  } 

COROLLARIVM  IIL 

COnftat  quoque  ab 
eodem  pundo  ex- 
tra circulum  aflumpto 
noni  nifi  duae»  tangeiv* 
tes  duci  po^e  i Alio- 
quin;  fi  alia  duceretur» 
aut  infra  b d,  anc  fupra 
caderet,  8r  fic  dnda  8 B 

eius  concadum  coninngeote  e0etmalor,fel  mi- 
oor,qu6dene  nequit,®?  angulus  ad  b effet  maior» 
f el  minor  redo,  quod»  nec  efle  poteft  • 

COROLLARIVM  IV. 

COnftat  quoque  »qubd  fi  duf  red?  «quale» 
d quolibet  pundo  exterius  *lTttmpto  in  con- 
uexam  peripherlam  incidant*  & ena  earum  fit 
tangens  > alteram  quoque  tangere  ; Quia  fi  noo 
taogecec»fecaret.  Quare  ad  alteram  partem  pan- 
data tangens  ducipoftee»  qu9»&  effet  «qualtt 
tangenti  tlicii,  V.  g.  o » . Quare  io  circumfe- 
rentiam ab  eodempundo  inciderent  trts  «qua- 
les contra  documenta  propof.  »»•  huius. 

THEOR,  in.  PROP.  XXXVII. 

S»  fXird  dratitim  fninAtur  funilum  ali* 
ah  toqmfunRo  in  circulum  ca^ 
iant  dux  Imea^  quarum  altera  cir- 
cuIhiu  (ecet^altera  in  eum  incidat  • Sit 
autem , quod  fui  totu  fecante  > C7*  €xte~ 
rius  inter  punBum , O*  conuexam  peri~ 
fheriam  ajjumpta  comprehenditur , re- 
Hangutum  aquale  ei  f quod  ab  inciden* 
te  deferibitur  quadrato  y inctdenf  ipfa 
circulum  tanget. 

T?  Xtra cuculum  datum  fumatur  pundum 
& ex  pundo  du*  f ed»  io  circulum  cadant , 
qua ru  ena  fccet,  8e  faciat  redangulu  fub  fuo  fcg- 
mentooc»  8c  tota  a o comprehenfum  «quale 
quadrato  cx  tota  alterius  incidentis*  V.g.  ex  b d, 
Dicit  cam  b D circulum  tang_ere  lu  l.  Quod  , rt 
- demonftretnr  » ducenda  eft  tangens  aliqua,  V .g. 
'd  F coniungeoda  funt  cum  centro  pundum 
contadus  huius  r.da  B F,  8?  pandum  b inciJen* 
tif  alterius  line^  redi  » t ; Et  fi  non  cranfeat  fe- 
cans  D A per  centi  um , ducenda  eft  altera  fteaos» 
quf  per  centrum  tranfeat , qu(  fit  d e. 

Probatur*  Nam  triangula  album»  8r  nigeru 
^quaiia  fune  lateribus 
fibi  correfpondenti* 
bus : cx  s|. 

primi  anguli  f , & b 
erunt  ^quales ; Sed  an- 
gulus F redus  eft » ex 
propof.  BO.  quod  d f 
circulum  tangat.  Ergo 
9t  anguUs  b redua 
erit  Ac  cofequder  ex  CoroU.  prop.i8*  db  cufMlum 

Remanet  probandum.  Qubd trtangula latera 
hahe^  correfpoiideatta  gqualia . N aro  bafia  i>  ^ 
l,  comma. 
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communis  eft , crus  b e j & i r ndius  eft : Qua- 
re  remane?  probandum  de  altero  crure  t>  «,&  or, 

Id  rerb  ofttnditur.  Naro  quadratum  Tadum  ex 
Df  eft  tqoalr  redangulo  faftoextota  AO,«f 
fecmcnto  exterius  inter  peripheriaro , pundun^ 
ouc  ilTumptum  intercepto oc.  Sod  & huicei- 
dem  redangulo  ponitur  in  propof.  hac  fuppo- 
fitionc  jqtiale  quadratum  c»Bd:  Sed  quadrata 
equalia  tada  funt  ex  equalibua  Jateribus.  £rgo> 

fc^atua  » crtifqoe  D » cft  ^qualccrurl  p f. 

CoUige  hinc  lineam  a pondo  exteriua  aflum* 


pto  per  centrum  dudam  diuidere  angulum  lo  t 
compreheofum  i tangentibus  ab  eodem  pundo 
oarcencibus  bifariam.  Ratio  eiliquia  probata 
fune  duo  triangula  hinc  «inde  ^quatia.  Quare* 
ftcconuerib  rede  dinidens  bifariam  angulum 
D • F oeceiTarib  per  centrum  tranltbit)  Qu6d  fi 
nontranfiret  per  centrum  ahbi  tranfirct . Vnde 
duda  » que  tranfirct  per  centrum,  D e , anguium 
DBF  bifariam  diutderet ; Eft  autem  impollibilc , 
quod  angulus  io  duoboa  lucis  bifariam  diui* 
datur» 


■yO-rf  i 


fv*  I : ,1-  .t 

• ' ■ f-  . 

V»  jrr  ••  VBSiW*-- 

_.l  .t  , . . 

T ■ -Hy  ^ r-i  ,1  ■ 


TRACTATVS  VII. 

In  Librum  quartum  Elementorum . De  infiriptione,  &"  circumferip- 
tione  figurarum  in  circulo . 

|IBER  quartus  agit  de  deferiptione  figurarum  reTpe^tiue  ad 

- circulum  i licet  enim  triangula  , & quadrata  poffint  fine  cir- 
culo deferibi , commodius  tamen  cum  reliquis  figuris , aut  in- 
tra circulum,  aut  circa  circulum  deferibuntur . Vfus  vero  bu- 
ius  Libri  perneceflariuseft,  tum  folidis  in  fphira  .inferiben? 

- dis , & circumfcribendis , tum  ad  comparationem  extern*  fi- 
gur*  fobd*,  cum  interna,  ex  qua  Archimedes  foliditatem  fphxr*  adinuenit , 
tum  ad  lineas,  chordafque  arcuum  inueniendas , & tandem  ad  Militares  deli- 
neationes fortalitiorum . 


EXPENSIO  I. 

Df  Princifiit. 

• 

An  teqaam  propoficion»  ipfas  tggredUmnr 
ahatM  pritKipU  > defiiHtioAef<)oe  ad  hnoc 
librum»  rpctiafiter  rpe&amci opoftet agoofce- 
te  I i(bt  rerb  fune  • 

DEflNlTlO  I. 

F/?»m  ^eSSnea  i)i  figmrsreQilinta  mfcrihi 

ciim /ingftliOMsfyurce  in/trlbintr  4npUi 
fingulu  lateta  ewt » m tfus  inftnbitmr  tuigtoit . 

Cdm  dtbeae  agere  Euclidea  de  Eguranim  fu» 
^ripeiombua  » 8e  cirmmrcripciooibits  paucia 
«lecUrac  »quid  fit  figura  iareribi,  frcircumfcrU 
bi:  Qoare dicit}  qabd»  fi  fit  triangulum  abc« 
cuiusverticesomoea  angulorum  ungant  latera 
alceriat»  «ungit  uiangnlum  piatdidum  late- 
ra figur;  BveinpimaiS  a» •» & c s ^u6d  figti* 
ra  tangens  ia  rertiabot  fuia  erit  iofetipea » ake* 
ra  ta^a  ia  Jateribua  vocabitur  circamfcripca . 

D E P I N I T I O II, 

SImlUttr  itUm  figura  etroAiferibi  figura  dieiiur 
cmuircmm/niptd  iaters  /hguU  taugunt  an- 
guUr  fingklof  hifcripta . 

Harc  Oefiaitio  eft  c^pofUa  pr^cedentlf  defi* 
oic9ue  cireumfcripcaoi  i f o » qu(  dicitur  ulia  eb 
^ood  latera  eiua  tangant  angmlu  a » > > & c alte- 
rius inicript»* 

DEFINITIO  III. 
t frBUinea  tn  cireulo  inferibi  dieitwr  * rai» 
figurd  infirlptM  fingtUi  4ngu&  taugunt 
frriphrriam  • 

Sic  triangulam  a b c circulo  Inferibi  dicetur ; 
^aeatremi  apices  aogulorumc  a a eu  ungunu 

DEFINITIO  IV. 

Figar*  ^6 TtSilinea  drcMle  tireumfiribi  iiii* 
tm  f tim  /ugkU  eiiu»  QftumffribitKryUt* 


ter  a tangunt  eirrtdt  perpbcridml 
Sic  qu^ilaterum  R v s t clrcamfcribitnr  clr- 
cttio^^uiaeius  Utera  circulum  tangunt  In  pnn- 
Aia  N o PQ.» « fig.  1, 

Quare  patet;  qubd  quadratum  !o  triangulo, 
nec  qof libet  fi^ra  pofBt  Inferibi  inalUfcilm 
aliquod  Utua  inicriptf^  eft  idem  cum  circumfert- 
beotis  Utere » « quadratum  q^taogit  cl  reumferi- 

5 tam  figuram  X2Y:  Hanc  tamen  infcriptioneiu 
icet  impropriam  admittit  CUuius  ia  Lib. 
tf.oomitf. 

definitio  V. 

Sln^her  eheulus  in  figura  re8'Mnea  inferibi  di- 
eitur,  cum  eirculi  peripherta  fiuguia  latera  figu» 
rd  (iratm/criptd  eomingit  • 


CJreuht  autem  eirea  figuram  reOtUueauu^Jeribi 
eum  clreuii  peripherla  tar^tt  fiuguie*  duguUs 
figuTd  inferi ptu . 

Sic  circulus  n o p Q^erJl  etronmferiptus  trian. 
nie  ; qu6d  apices  eius  tangat  in  a t c t At  in- 
Icriptus quadriUtero  rvst;  qubd  cius  lacera 
un^  tn  punAis  m o p 

» E F I N I T l O VII. 

RSSa  Uutd  eirtulo  ercMisd.r;»  fru  coaptari gi» 
atuTieUm  ems  extreuta  m rircadi  peripheria 
fidrint . 

Iu  nec  redi  a • rnee  co  eft  coapestA^cu- 

lo^qnbdeiqadiio  extrema  non  tangant  CUCU- 
LA Nro  t 
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lumjfcJ  roIt^mEFiqacieiutduo  eitreinacir* 
culoffl  tangant  >6lr  io  circulo  Gnc 

tEMMA  PROBLEMATICVM  PROP.  I. 

In  Jato  circulo  rc&am  lineum  accomodarct 
qud  circuli  dUmetro  non  Jit  m4>or. 

C''  Oaptanda  (it  in  circulo  abd  re^aarqoal  it 
j reftf  E»  qur  ciTe  debet  n6  maicr  diametroj 
quia  diameter  eft  maztnu  iineanim  > quar  in  ctr. 
culo  capere  poflunr,  vt  docuit  17.  propaf.tertij. 
Ducatur  itaque  diameter  a c D . Et  it  fuerit  dia- 
metro «quaiit  data  B»  fadure  erit  quod  queritur. 
Nam  coaptatus  » & accomodatus  diameter  qua- 
lis rede  efl.  Si  rerb  e minor  fuerit ; Ex  diame- 
tro abfcindatorel  rqualis, rt  AC«dr centro  a, 
tnteruallorerbc*  circulus  pandatus  deferiba- 
turfecans  circulum  priorem  b:  dkQarcOo 

A B aeemodaU  circulo  aio  o/fuatU  erit  dat^  ■ . 

Probatur,  quiaeft  $qua- 

Nlts  » ipli  portioni  dia- 

B metri  AC,  quam  detrun- 

cauimus;runtcnim8r  ac, 
& a B radii  • de  femidif 
^ metri « 


EXPENSIO  II. 

Demuua  circuli , &•  trUuguli  iufcrifUo» 
nt , cr  ctrcumfcrifucrtc . 


A T V S VII. 

tunc  iofifteret  tangenti  CB,  quamobrem  maro* 
res  tfTc  quoque  deberent » (i  altera » V.  g.  a e in 
alterius  partem  tranftirt , puta  inter  ac,  & ad 
in  F . Soluto  hoc  fcropulo,  propoiifo. 

Probatur . funt  equalla  ?ni  tertio,  funt 

equalia  inuicem . Sed  angulus  s ex  coollf  udi^ 
neeftequalis  angulo  nigerrimo  apod  a ,dc  ei- 
dem nigerrimo  efl  qooqqe  equalis  angulus  albus 
E inaltcrno  Tegmento  ae  D , ex  nrop.  19  Ltb.j. 
Ergo  inter fe angulus  s,& fieruntrquilci. 

Eodem  modo  angulo  oigroapudAeftarqualis 

ex  conftrudtone  an 

_e  _A  _ % gulus  R , eidcmquc 

nigro  apud  a tft  *- 
qoat:s  angulus  apud 
D in  (eemciO  a p d e 
sltcfno,  «rgoR»  8r 
anguli  inter  k cinnt 
— «quales^ 

Sed  infuper  anguli  triaoguli  cu'uicumq;  luot 
rquales  duobus  redis.  Quare  *tiam  horum  d^» 
nim  triangulorum  a 1 o , dr  v s R anguli  duebus 
redis  rquabumur.  Ablatis  *taquca  quolibet  duo- 
bus rqualibut , i dato  V R S sngul  >s  R , dr  ^ ^ 
ab  inicripto  a s D angulis  t , dr  Dcorrefpon  len- 
ter arqualibus,  reliqui  albus  apud  a,  dr  ▼ tnint 
inuicem  cquales.  ^lamobremomnrs  angoi<  a, 
B,  dr  D trianguli  infcripti  erunt  arquales  omni, 
bus  angulia  v,  $,  1^  R trianguli  dati,  prout  or- 
tebat  ofteodere  • 

• 

PROBL.  IL  PROP.  ni. 
Cifcadutumcn  Citium  truengedum  defrtk* 
re  dato  trUngulo  tequiangulum . 


HAc  Expenfio  utifis  admodum  efi  pr^dpud 
quod  f.  propof.  aperuerit  tanuam  • datis 
tribus  pundia  peripheriam , que  tranfit  per  illa, 
inuenlendj;dc  data  poRtooe circuli  centrum  re- 
pccieodi , quae  inuenrio  immeoros  rfus  habet  • 

PROBL.  1.  PROP.  IL 

In  data  circulo  triangulum  defertbete  data 
triangulo  aqutaugulum  • 

Sit  deferibendum  in  efrculo  a db  triangulum 
ABD jtquiaoguium  dato  triangulo cuicumq^ 
V,  g.VSR. 

Ducaturreda  tangens  circulum  in  a,  qu^  (it 
c 1 , d^  a pundo  a cooeadus  reda  ducatur  a d 
faciens  angulum  nigerrimum  apud  a cum  cangd- 
te  cqualem  angulo  s ; ducatur  quoque  alia  ab  eo- 
dem pando  contaduS,qup  Et  AB  , qu(  faciat 
cum  tangente  angulum  n grum  rqualcmangnlo 
B , cooiuogaturquc  e d ; kr.ttfhe  tr  juguUm  eoa» 
(tUufHm  rriargtilc  v s R. 

Dices.  Lineas  A B,dr  a d pofle  cadere  rni  fuper 
aliam  »aut  roa  vitra  alum ; itaut  non  cadat  m ir 
fed  ad  alteram  partem,  V.  s.f.  Refpondetur 
enim  id  non  polle  euenire  • Quia  duo  anguli  ni- 
gerrimus » dr  niger  fune  minores  duobus  redis , 
qiiod'fint  arquales  duobus  anguli  R,8r  a,  qui  in 
quocumque  triangulo  fune  minores  duobus  re- 
d>s»  cum  omnes  tres  anguU  fiat  arquales  duo- 
bus redis»  ex  pR>pof.  17.  primi . Deberent  au- 
tem cfle  duobus  redis  cqaalestfi  vna  linea  ca- 
deret luper  aliam,  cx  propof.  iO.  primi»  quia 


S It  datum  triangulum  nJgrnm  » 9e  circulus  s 
ABj  oporceatqne  circa  hunc  circulum  de- 
feribire  trlsognlum  rquiaogulum  triangulo  ni- 
gro dato. 

ProlungerarbBfit  RB*  vc  eucnianrduoangoli 
extcfiorea  albi  R.  As . Kepertoque  iuxta  I.  prop. 
teriij  cencroc, ducatur  vccumque reda  Lc^Et 
deinde  alia , nc  rope  / c d centro  c educatur  ,quc 
cdmpnmoduda  capiat  angulumadcetruro cru- 
ce notatum  «qualrm  angulo  excerno  albo  r dati 
trianguli  n«gii  Rurfnrque  alia  duda  c Bcum 
hac  alium  angulum  c clficiat  ad  centrum  «qua- 
lem alteri  angulo  rxtrrion  albo  dari  trianguli  ni- 
gri ads.  QoibuS  tnbus  femidiameirit  doeyitur 
perpendiculares , quf  ex  CorolL  propof,  iS.  ter- 
tij  erunt  quoque  tangentes , qoc  produd;  con- 
ueiueni  inuicem  iapundisO’  D*  L,  CectMliuent 
mongulim  c D L tireumjeriptum  deto  tricngulo  ni» 
gro  «quiangulum . 

Dices  Lineas  n 1 , & t 1 neo  coituras  io  D . 
Refpondrtur  enim  rpatium  ad  centrum  cUu- 
fum  redis  c » , 8r  c b ftcllula  notatum  effe  angu- 
lum , & coorequeoter  tradam  redam  puodat 
tam  FB  . ( Debet  enim» fi  fic  videbitur,  trahi) 
iocidencem  in  ^das  redaa  e 1 » A b o facere  an- 
gulos ad  B , Ab  nigros  mtoores  duohus  redis; 
cfi  radij  c q,  A c B angulos  redos  conUituaiic  i;s 
maiores » vt  vides  t Quare  ex  def.  ii.  pruni  nc- 
ccflarib  conueoient  inolloep  c.  t » A • L I quod 
idem  poterit  ofiendi  de  linea  c a , A b o • Qus 
coouenieot  In  L * propter  quod  fpatium  c ad  cen- 
trum fit  angulus  ex  confirudione » A delinea 
L A » A o fi  I quf  cooueoicc  in  c ; qubd  fpaiiu  cni- 
ce fignatu  cx.coHrudioiic  aoguliit  iadus  loeriL 
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Quo<l  vefo  etiam  Tpatiuin  ftellu!a  ttotatom 
angulos  fit.tjuod  prffuppofui,  f?c  ofteoditiir  . 
Nam  CoroU.  ».  propof  n ,*  primi , totum  fpa« 
tium  circa  centrum,  quoH  litcrac, cruce  , ilel- 
lula  Dotatum  cft , quatuor  redis  :equite  eft.  Item 
anguli  ad  o.  albus  citemus  , nigerque  internus 
Tuot  aequales  duobus  redis , ei  propof.  to.  ficut 
fir  saguli  ad  s externus  albus»  8e  loternus  niger 
fuot  «quales  duobus  redit » qot  duo,  8c  duo  limul 
fant  quatuor . Quamobrem  , cum  angulus  ad 
centrum  cruce  lignatus , 8r  alius  Utera  c notatus 
fsdi  (iac  arquales  albis»  d externis  ad  s » & a; 
rpatium  ftellula  notatam  erit  «quale  duobus  ol* 
gris  internis  ad  $ » d R.  Sed  illi  duo  ioterni  funt 
nioores,ex  ^rop.i7.  daobus.redis  | ErgoSr  Tpa- 
cliim  ftellula  notatum  minus  erit  duobus  redi». 
Q^re  linef.BCy&csi  pando  centri  dudp  non 
erunt  in  direduo  > ex  propoC.  ( i.  primi ; Sed  fa- 
cient angulum»  d quidem  non  rerfus  crucem  .. 
Tcl  c itu  enim  anguli  maiores  funt  duobus  re- 
dis. Q^are  angulum  efficient  Tcrfua  ftelliSr. 
lam Uncis  sc,8t  caconcluruiiu 


Probatur  modb . Qj5d  hoc  triangulum  fit* 
«qoiangtiliun.  Nam  quadrtlineom  cbac  > quatuor 
nogulos  habee  «quales  4.  redis  rt  17.  pr. . Quare 
ablatis  duobu»  redis  A ; flr  e per  imaginationem» 
reliqui  duo  rcminebuiv  duobus  redis  «quales* 
Sedfr  anguli  dati  crungfiti  ad  r externus  albus 
internus  niger  fudtdu^sredis.cqualesi  Er- 
go crnnt  «quales  inuieem  finsullumpti.  Sed  to- 
gatus crilce  nocacus-edsqdtJtS»  qubd  ita  feceri- 
mus angulo  externo  ad  K dati  trianguli  j Ergo. 
oppofi'UJC  erit  «qualis  n gro  »dR  incerno.  Eo- 
dem modo  probabitur  de  angulo  tj  qubd  fit«-. 

qoalts  angulo  nigroads.. 

Sed  omnes  anguli  cuiurcumque  tnaoguli  funt 
duobus  r»d  s «quales . Ergo»cdm  duo  Incerni 
s,dRfinccquales  duobus  c,  8:  n D. 

angulo  reliquo  y dati  trianguli  re- 
manebit «qualu  . l^arcesgldlcLDaifWiMtKr 

«agWii  * V s . Quod » Sfc*. 

PROBL.  III.  PROP.  IV.. 

Im  dm  triangulo  Circulum  dtfaibere . 


& niger  s fuoc  «quales  \ cum  redi  fine , 

YCM  AT  eademin  Ttnfqoe triangulis  nigro» 8r 
femialbo. 

Sed  fi-  duo  trianguUhsbcft  dnos  angulos  equa- 
les  infuper  , 9c  alios  duos  icemsrqnales,  latufqs 
aliquod  «quale,  «qualia  quoque  efie,  quoad  reli- 
quos angulos,  & later»  ex  propof.  17.  primicoa- 
ftat. 

Ergo  latera  t R,Sr  v s ^qualia  erum  inuieem. 
Idemque  demoofirabirnr  de  t r,  8r  v r . Quare 
tres  line«  s v»  d t vi  6r  R.v  erunt  «qualeij  pote- 
runtq;  deferulre  pro  femidismerris , d T in  quo 
conueniunt  procentro.  Quare  deferipeusex  T- 
cifculus  tanget  panda  t r.R  laterom.  ^anguli. 
Vade  triangulo  ctit  Infcnptus». 

C O R O L L A.  R.  I V M I. 

^^Ollige  cxlo.  Baptlfta  Beoedidoduo  latera 
fupersre  reliquum  Hoeis»  d fegmentU  fuit 
tangentibus  circulmit  t.  g.  duo  latera  c »»  d a c». 
alterum  a b fuperare  iegmentis  tangentibus  c T» 
det.  Kamdemonncatumeftbafim  AR  efle  «- 
qualem  bafi  a s ob^«qujliutem  fuoruns  triangu- 
lorfi,dqura  funt  tangentes»Tr  cxCorol.a..prop. 
gd.  terti/,  d idem  dicas  de  bafi  T »,  d a R.  Q^are 
fc«c  duo  iegmfts  a s».d  ar  rcliquumcnis  a • in»- 
tegrabunc , d refidua  remanebunt,  quibus  exce- 
dunt sc,d  CT,qu«  etiam  funt  tangentes, deon- 
{equenter  «quales  »d  fisogulus  c redus  elTet» 
quod  bic  oon  eft>fqaales  ttlanfemidianetris  sf». 
d:  T T.. 

COROLLARIVM  IL 

Colligitur  quoque  qu5d»  cilm  fegmenta  exi 
eefiiis  huius»  c 1»  d c t fine  ungentes  1 co- 
mni  quadratam  ».  fi  quodlibet  fegmencum  fuma- 
tur feorfim  »ecir  «quale  »x.prOpof.gd.terttjre- 
daogttlofado»dcota.fiecance.c  4.  dregmento 
extra  drculom  renuncute  c etianWl  c 4-  tra^ 
firct  per  centrum ..  Quare  fequitut  quoque  fi  fu- 

per  duo  fegmenta  excefut.*  tamquam  rna  linea 
fiat  quadratum  . Illud  fitjetdem«edangulo  qu»- 
drti^um : Q«oOiam«ft  quadruplum  quaorati  ex 
TuicofegmcuioAdi  Ttcolleg  ad  propof.6. 
eundi.  Quod ffisngulus  c redus  fit»  erit  hoc 
quadratum  ex  duobus.  feipnenCiS  fidum  «quale 
uadratoex  diametro  delcripto.  Quoniam  b«C 
00  fegmenta  el  diametro  «quaotur  ea  raaone*. 
vt  dixi  in  primo  Corol.  quod  fquancut  duobus 
liemidiafflecris .. 

PROBL.  IV-  PROPOS.  V. 


Sit  deferibendus  Circulus  In  dato  triangulo- 
ABC.  Diuidantur  per pundsus  AT»T»dno 
quilfect  anguli  bifariam  angulus  A»d  angulus  u> 
di  pnndo  t,  Inqoo  fc  interfecanc  pandate 
dncsocor  tede  lateribus  perpendiculares  » que 
BntT  T,  8r  V s,  V R . Qw  probabuntur  «quales, 
Vnde  pcrearu,ettrema  tamquam  femUiametro» 
nsoi poterit  peripherix  ttanfire  str». 

Pridutur  itaque  noeat. 

— - J perpendiculare*  ad  late- 

ra  V R-  dv,  s»  primb  efle 
r «quales  . Anguli  ad  a 
yiK  albus , d niger  pet  dim- 

TSMFi^  fiooe»,  quam  linea  min- 

}Jr  data  ffirit*fuot  «quales» 

^ angulfsquoqMOigtt^» 


Orca  iatum  trianpulum  circulum 
defcribcre. 

5 It  tihngalumiAi,  » iC,clrcaqooJdtb«t 
circulus  duci . Diuidiniur  bir.cuni  quzli. 
Kt  duo  rius  Uter», » ( noo  quod  fit  oecefiviura, 

cd  facilitatis  griti»)j(rumintur  duo  bicra.quc 

nsiorem  soguluos  claudaoc,  tc  * z,  dc  i c,  a puo» 
»ifque  diuifionis  du*  perpcodicularci  exciieo- 
■r  .si,  de  i <tLS“*  conuenicBi  io  « I « patet  , 
5.duceretucieA.ab  f in  o,.  Nam faceret.cum 
ranfiatis  peipendiculatibu»  angulos  """  • 

ZT.  olcZrrora»  pt  conue^e^t  Co» 

iungantBtha^uCTtrbccatnajigol*” 


fg  T R A C T / 

tfrnnt  defrulrep  9 ftmidiemctris  prr  fhtrU  ABC, 
puBOi  m A pro  centro  T10  c>ret>lo  ctrco  pent- 
Ui  extremot  trmnfuli  ABC  trtnfiMtntt, 

Probandum  i ta^oe  priinb  eft;  t|uod  refi*  ab» 

2 B.  B Ant  xqualei  . 

— Triangula  nigrum  , & 

album  (unc  atqualia  . 
Quare , 6c  bafcs  a il  , &r 
BB>  erunt  arquales.  Qu6d 
▼rro  triangula  Ant  pqua* 
lia>probatur.  Nam  vnum 
crua  AV  nempe  albi  eft 
«quale  alteri  f B nigro  Abi  correfpondenti . 
Crus  autem  f b.  pnnfiatum  commune  • Anguli 
quoqjadf  n'ger,& albos  «quales, eo  quod  rcai  • 

£rgo  e*  propof.iB.  pHrai  tota  triangula  nigrum 

nempe»  & album  erunt  «qualia . 

Probatur  deinde , quid  etiam  linea  vc  ne 
«qualia  line*  i.  « , «r  ideo  «qualia  quoque  line* 

B.  A Qopnii  triangula  B.  * Q^»  & »-Q«c  habent 
crus  BQ,»  &QCi«qu«Iitjcrua  verb  ^^commu- 
rse  aogulorque  ad  q,  redos . Vnde  bafea  fubteO' 
fat  L B » 8r  B.  c erunt  atquales  . £1  ftc  cifctdus  tcB- 
rre  per  A B c tranfihu , quod  erat  probandum. 

COROLLARIVM  I. 

y ■y  Tnc  ellicitur . Quod  fi  cftru  intn  trlangulu 
cndattomnci  anguli  triigulldaci  Ane  acuti. 
Quta  font  in  ma)ori  circuli  frgmento  . Stverb 
centrum  cadat  in  aliquo  laterum  angulum  oppo* 
fitum  huic  lateri  rfle  re^um  . Quod  fitift  fc- 
mKirculoi&  latuf  in  quocemrfi  fitdiameter  • Si 
Bcrb  cadat  intfa  triigulu»angulu  lateri»  cui  c^cru 
prope,eft  oppofim»'  St  obtusu  t quia  efi  in  mino* 
fiiegmento,quc  omnia  patent  cx  propoCaS.lj. 

COROLLARIVM  IL 

Hinc  quoque  (pultor , Id  quod  Tupra  dixi* 
mut  propoL  11.  l.|.  quomodo  datiaeribua 
pundianon  io  dirc^m  poficia  inueoiacur  cir* 
cumA  rcntta,qu«  rr  inleat  per  ea  pun&a  : nam  fi 
cog  tes  apicia  trianguli  ABC  efie  tria  pun&ada* 
ta,ISr  ea  lungaa  Ister.bua  bc  , Ir  BA,  fr  extera  pr«* 
Rea  vt  m propof.  propofitum  exequeria  ,%ea* 
dem  probatio  milhabit.Videquxcitau  prop.li. 
L|.diximua. 

EXPENSIO  III. 

Pr  mutu*  qu4irtti,  &•  circuli  iuferiptio- 
ne,  &•  ciicumfcrspiiont . 

SIcat  facilli  cll  h{C  qiutlUojlti  boo  adm^um 
▼tiliutibut  abundat : rode  io  illa  Immoran- 
dum non  cft  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  VI. 

In  ddto  circule  quadratum  defertbere, 

Sit  datos  circulus  a • c d , cuius  centrum  T, 
in  quodeferibendum  fit  quadratum  • Ou* 
cantur  duo  diametri  recantes  leadanguloi  rc* 
Aoa  AC,  friD  lungamurqoc  extrema  eorum 
quatuor  lineis»  rt  Aa»&BC,&CD,&XA» 


L T V S VII. 

fatientwe  ^utdrainm  in  Jiffo  tifCn/o  in/cfiptwn  • 
Prooatur  triangula  alba,  8r  nigra  funt  «qua* 
lia  ex  iq.propof.  primi  pro* 
pcer  «qualitatem  lateru* 
qui  fune  rcipldiamecri , ie 
angulorum  ad  centrum  t 
albi,&  oigii  «qualitatem 
cum  omnes  fecermus  re- 
Aos}  quare,8t  baCes  b a»  fir 
AO,fic  BC,&co  cruQC 
«quales  • 

Aut  breulils  anguli  ad  centrum  funt  omoea 
«quales.  Quare  ex  afi.  terti)  arcua  quibus  mfi- 
ftuot,  arfubcent»  ijs  erunt  «quales.  lalupcr,& 
anguli  omnea  a,  & b»  Sec»tk  d Ioni  «quales  j 
cum  fint  in  femicicculis  . Ergo  figura  abcd 
erit  quadratum  • 

PROB.  II.  PROPOS.  VIL 

Orca  datum  circulum  quadratum  dtferthere, 

IN  circulo  ducantur  duo  diametri  ad  reftoa  an* 
guloa  a b,  8e  cdj  ad  quorum  extrema  du* 
caoturperpeodicularesec,  8r  c p»  p &ojo, 
qu«  conueoieot  in  quatuor  pundis,  eontti- 
tent  ^Hadratmm  ocqp  ilrumf^rip>u(ircklo  BCtu, 
Probatur  latera  poAremb  trada  funt  liocc 
perpendiculares  diame- 
tris ^pro  vt  fecimus,  fi* 
guti,&illi  fibi  inutcem 
funt  perpendiculares.* 
Quare  latera  erunt  dia* 
metria  parallela  ex  bS. 
pgmi,cuBi  angiili  incerni 
V.  g.  nigri  D fine  re- 
di . Propterca  cx  prop. 
g1  inuicem quoqi  erunt  parallela h«c  latera,  8c 
rpuium  nigrum)  etit  parillelogr.mnm  ficut, 
dalbum. 

Sed  omne  parallelogramum  ex  propof.?^.  prh 
mi  habet  angoloa  oppofitot  «quales:  Ergo  an- 
guli o , c nigri  & p aibi  funt  redi : Quo- 
niam anguli  oppofiii  nigri  ad  c » SrD,  «c  albi 
ad  o,  & c eia  oppofici  lunc  redi . idfuper  ex 
eadem  propof.fr  latera  oppofica  «qualia . Qua* 
re  larera  o c,  fr  o P,  ficui  vt  o q^.  fr  c p 
«qualia  etuntdiamcrrt.fr  ideo  iotprfe.  Vnde 
figura  o « Q^p  erit  quadratum  circulo  circum* 
feriptum. 

PROBL.  III.  PROPOS.  VIII, 

In  dato  quadrato  circulum  dtfcrtbere,. 

SJe  quadratum  b.q^i  r.  In  quo  necefic  fit  de- 
fcnbere  circulum.  Dioidancur  fingula  Ucc* 
ra  bifariam  in  ad  CB,  redxque  ducantur  A*> 

frCD.  Et  ?bi  fedecuifanc  in  V fiat  centrum  m* 
teruailo,  vt  placet  r.  g v B . \am  eipcnlut  trnn- 
fihit  per  omv$  aHa  pu  da  D,A»C  ea  lamb  ndo. 
Probatur  quoniam  V b linrx  v a , v c , fr  v d* 
funt  «quales  : Ergo  pro 
diametris  Heferuire  pol* 
fune  • Quod  rero  fine  «* 
quales , patet , funt  enim 
inter  parallelas  «qualci, 
frfimul  fune  parallele  «* 
qualium  •ctilm  de  medie- 
tate ia  medietatem  dud« 
fiat 


r 
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/int : Qqapropt^r  ftrut  fune  squales  dimidio  Ia* 
terum  > iu  erunc  squales  ioter  Te.  Nam  ex 
propof.  ij.  primf»  qus  pararellas , 9c  squales  ad 
eafdem  parces  coniuoguQC«incer  fe  squales. &pa> 
raliels  luac . 
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PROB.  IV.  PROPOS.  JX. 

Circ4  d»iHoi  tjHtimim  circulum  defenhert 

TRahancur  in  quadrato  daco  ABcoduodia* 
metri  ad  angulos  re^os  • a d • Sr  i c : £( 
pun&o  Up  inquofe  feeanc  fado  centro  incer* 
nallo  HC  ducatur  circulus  . Jlle  enim  per 
Tcrttc  cA  B)  dr  A » 8cd  trandbic  > 8r  ideo  erie  circa 
I quadratum  > circulus  circumferiptus  • 


Probatur  Angulus  b a c reSus  » 8e  latera  b a* 
&ACsqualia*  Ergo  anguli  ad balim  B»  4rcs- 
qualesin  triangulo  b ac  • Ideofemiredi  ex  pro» 
primi.  Idem  oftendecurde  dijs 
angulis  b a m , 8ec,  Quaderi  lines  i M » & m c» 
ncuc»  A A M f 8r  M B erunt  squales  * vcpoie.bares 
squalium  angulorum  habendum  angulos  squa* 
les  p nimirum  Temiredos:  Ergo  centro  m circa» 
Ius  dudus  per  A B c D rerdees  tranfibU : Vnd« 
ent  clrcumfcciptua  circulus  quadrato  b a c d « 

COROLLARIVM, 

Colligitur  hinc.  Q^iadratum  circumfcrlp» 
tu  clTe  duplitbi  quadrati  inferipti } Eo  quod 
latera  inferipej  lint  diagonales  quacuor  quadra» 
torump  io  qus  djuirum  cUcircurafcriptumpuu» 
datum  • Vnde  illa  exprop.^4*lib.|.  diuidunt  bi» 
farura  , Cum  ergo  quadratum  inferiptum  oc» 
cupec  quatttor  medietatea  etreumreripti  folum» 
modo : Circumferiptum  erit  quatuor  medietati» 
bus  matus  p Propterea  erit  duplum « 

E P E N S I O IV. 

De  Pentagoni , circHliq\  mutua  h^aiftio* 
ne  y O*  circumferiptione . 

DJfidlior  eft  hsc  qusftioi  quam  prscedens » 
fcd  cum  maiori  trtilitate  coniunda  eft  $ ft 
^idem  fiiodamentum  eft  Icofaedrl  fpfafra  in» 
feribeodi  p Sc  inucnieodi  chordas  p quampluri» 
<Baa , vt  fuo  loco  docebimusp  tn  cdgooometria 
Aceefiariaa. 

LEMMA.  PROPOS.  X, 

ifofctlec  trungu^um  c<mj}itnere,<juod  hatxat 
"<rtrumquwrum,  tjtu  ad  bajim  fual, 
angulorrua  dapium  rtliqui. 

Linei  qdecanqnemeJIt , «f  c«reni4  ritioM 
fecetur . Tt  ibeet  I).  prop.  fenndij  i«*  « 


redangulum  fub  Tegmento,  le  tot»  e6preher  funi 
ccpAr  cv  squale  lit  quadraco  ex  maiori  (eg. 
mento  fadop  nimirum  cv  . In  hoc  itaque  extre» 
mo  maioris  regraenti  v fado  centro  deferibatur 
circuiusadinteruallumtodus  vcp  & ab  extre- 
mo c accomodeturinhoc  circulo  squalislinea 
maiori  Tegmento  v Cpqus  litc  d coniungancurq; 
extrema  r,&D  crure  vo.fadumquccritrr/^^B/i, 
cit'BsdB>  aagWj  ad  befim  c,&  d TeU<jMo  v ei  ia* 
fiSler.ti  erant  dkfJuh  . Quod  repoTcic  propofitio. 

Quod  vt  oftendatur  ducenda  eft  dc  pun^a» 
ca,  & per  tria  punda  v nimirum  cp&oduccii» 
duaeftcirculuspcx5.  propof.  huius  • 


1 ' ir 

Probatur  anguli  ad  baftm  c,9e  d in  omni 
triangulo  ^quicruro  Tunc  squales  ex  i4.propoC 
primi»  Sed  vnus ex iftis» nimirum  d eftduplu« 
anguli  V.  £rgo>Sr alter. 

Probatur  minor.  Qi^  d lit  duplus  anguli 
T . Siquidem  angulus  v eft  squalis  parci  albe 
anguli  D.  Sed  pars  alba  eft  medietas  anguli  to- 
totiusDj  Ergotognlus  t eft  minor dimidib aa^ 
gulo  toto»  vepote  eius  medietati  squtlis  . 

Si  Bcgu  maiorem  propBficiouem  . Nempe  aiv 
gulurelepqualempanialbf  d aoguli;iuofte»< 
detur . 

Linea  cd  taogeiH  eft.  Quare  angulus  albus 
ud  o d ungente  co«  Sr  fecance  • d fadus  ex 
propof.  xp  certij  ^uobitur  angulo  v*  alterni 
fegmenci  cyqd  ( «quidem  oc  peripfteria  re- 
manet pro  xlio'  Tegmento  ) Qjsafc  erit  ^ttaJte 
ei.  Q^uod  rerb  c d.  ca^g^ns  ftt,non  eftdubicao» 
dum  ex  propof.  17»  terbi.  QuOiuam  red/ngu» 
Jum  fub  tota  fecance  Sr  (egmenco  exter-ds 
alTumpco  c c eft  pquale  qqadrato  fado » eX  CD . 
Nam  DC  feciinus  ^uqlem  lincf  o v jque  talis 
eft  > TC  eius  quadeatum  ht^quale  redangulo  fub 
tota  rc»  & portione  cc  comprehenfum . 

St  vero  neges  minoreni;aiinirum  albam  partem 
efle  medietatem  totius  anguli  a. 

Probitur.Triangttlum  aignim  eft  cquierurum; 
Ergo  aoguli  nigri  v » de  d m balim  Itint  pquales. 
Sed  angulus  ad  D albus  eft  ^qualis  angulo  ViVt. 
diximus.  Ergo  eft  medietas.totius  anguli  D»  de 
pars  nigra  alia  medietas  t Ciim  tum  pars  alba» 
tum  nigra  anguli  o.  ipft  angulo  v pquencur»  dr 
ideo  inter  fe. 

Quod  verb  triangulum  nigrum  lit  (quieru» 
rum  ; probatur  . Angulus  c eft  pqualis  angulo 
D,vtdiximus»igulus  oeft  pqualis  fu'p parti  nigip. 
de  angulo  nigro  v » vc  probauimus.  Sed  anguina 
albus  0 vtpote  extenor  » eftpqnalis  expropoC 
17.  primi  iftis  duobus  nigris  interioribus»  & op» 
politis  ad  V » de  ad  d . Ergo  eft  etiam  qualis  an» 
gulo  c quamobrem  ex  prop.if.  prtmii  angulus  . 
C»  et  angulus  c»  tanquam  pquaJes  » habebunt 
bafes  equales  c p»  de  c o . Sed  c p eft  fqualis 
cruri  vc  ex  effed^e»  ErgOfde  co  erit  crus  ei» 
dem  fqoalc . 


co» 


•*  * 


1 


If*. 


tl 


tractatvs  vx  , , ,,  , 

occup-nt, albus  additos  do»  fon^nd  'ct,  * t f;  t 
(ex:  vnde  totus  fex  panes  occupabtt^aqu  .*u- 
COROLtARIVM  * * ■ 


guli  duo  redidiuiderentur» 


QVare  ii  partiamur  duos  rcAos  angulos  ia 

so.  * * 


^ partes  angulus  t duas  panes  Abi  »fur- 

pibItT  Reliqui  Teri  ad  biflm  quilibet  excis, 
continebit  quatuor  partes  . Quia  omnis  trian- 
guli tres  anguli  duobus  rcAis  funt  rquales  * ex 
prop.17.  pnmi . Qinre  cum  c,  fr  d ad  bafira 
contineant  duplum»  vt  oftenfumcfti  fi  angulus 
ad  A affumatduas  panes  ireliqui.vt  10.  panes 
duorum  redorum  compleant,  quilibet qualuor 
partes  fibi  vfurpare  debebit . 


P R 0 R I-  P R O P.  XI. 


Ih  dafo  circulo  pentA^uum  aouilatcruotf 
tr  aquiaugulum  in^ctilfcft  • 


Ad  deferibendum  in  dato  circulo  pcotsgo- 
numarquilaterum  1 dr  aquiangulum  con* 
ftruatur  triangulum  Ifofceles  R nj*  habens  duos 
angulos  sd  bafim  duplos  rcl.qui  •usta  proceden- 
tem propof.^  In  circulo  ABCD»  dsio  triangu- 
lum fiat  habens  annlos  omnes  cl  cquaiet*  vt  cx 
propof.  a.  huius  emerre  potes,  «r  fecundum  do- 
cumenta pfopof.  4.  primi  diuide  angulos  c , 8r  d 
bifarii  redis  cr,  dr  db  coniuofcque  pandare- 
dis  A • , dr  sc , d rurfus  alia  redis  ab  , dr 
f D , /nffj  /»<ac  ftntaionum 

Pars  li  ProbanLr,DC»pc  qiaod  fitfqullstemm. 

Duat  partes 

A 


anguli  B ni- 
grs , dr  ni- 
gerrimi» fi- 
cut , d alio 
duo  anguli 
e nigra , d: 
nigerrima 
funtoquales 
_ _ nigro  angu- 

lo ad  A t Si- 
quidem ambo  fumptf  fimul  duplp  e!  funt . Ergo 

cs  propof.  jd.  lertij,  d arcus,  fuper  quos  infi- 

fiunt . Vnde,  dr  r«d«  hos  arcus  fubtendentes, 
nempe  latrra  pentagoni  ab,&  >C  dcRUfuot 
louicem  oqualrs « 

Probatur  s.  Pars  de  angulis.  Namequalibua 
quoque  perifpberijs  infiftunt.  Ergo  ex  propof. 
»7.  tenij  imer  fe  funt  oqualcs . r.  g.  angulus 
pentagoni  a claufus  lateriius  At,  d ap  infi- 
.ftit  perlfpberio  cottftanti  tribus  partibus  FO, 
d B c » d c D , quo  efl  oquslit  perifpherio  abcoi 
cui  infidit  angulus  pentagoni  p quoniam  equa- 
libus  circuli  portionibus  ab  , BC , dc  , pt  didum 
cft  ia  prob.  primo  parcis  infiftit , 


COROLLARIVM  I. 


Colligitur  angulum  peotagoni  oquilarerlid 
oquianguli  compledi  fex  partes  ex  decem. 
In  quas  duo  anguli  redi  dJuiderentur.  Nam  tres 
anguli  ad  d niger  nigerrimus,  d albus oquiles 
iunc  inuicem,  rt  oqualibus  arcubus  infiftcntes  • 
Quare  cumtx  cor..U.  propof.  prxccd.  duo  ni- 
getrimus,  d oigerquatuor  ex  decem  partibus 


COROLLARIVM  If. 


^ I quis  tamen  Tcllt  eonftruere  pe nragonum 


facilius  fuper  datam  redam  ap;  Jiuidarur»vt 
fnperiuB  in  c tuxta  documenta  rr''pof  f** 
eundi,  deinde  prolung  tur,  d fic  illa  addicioo- 
qualii  mniori  fegmento  ac»  ita  vt  pandato  ad- 
aito  ei  fint  oquales ; Interuallo  denique  d ite  aI 
fado  centro  in  pundis  extremis  Q..  d b • duo 
BTCus  defcribantnr  jqul  fe  incerfecent  in»,  fle 
eodem  interuallo  fado 
centro  in  A , d p duo  alij 
arcus  fe  intcrfcccnc  in 
s I fadoque  centro  in 
Ijs  imeried  onihus  R , 
d s eoiem  Incerualio 
manente  dcfr.bjntur 
C ^ f ^uo  al  j arcus  » qui  fe 
imcrfccenc  in  T ; con- 
i^ngancurque  redit  punda  iaeerfedionum  r, 

I , R , B,  d A • Eritque  confiicutum  pent ago- 
num . 

Quod  erit  quidem  oqullitemm , eo  quod  om- 
nia Utera  fint  protrada  eodrm  tocctu.lln  b a, 
Infuper,  cum  duornanguta  a p s • b fine 
oquicrura,  d ab,  rei  bifis  fit  matus  fg- 
mentum  Juxta  lo.propof.buiut  angulus  p V.g. 
eoncinebic  duplum  , quam  angulus  s.  Q^are 
angulus  exterior  a*  albus,  qui  cit  pentagoni 
eoQcinebit  ezpronof.  17.  primi  duos  int/rnot, 
doppnfitos  SB.  Propeerea  continebit  o.  pac- 
tes  ex  decem*  in  quas  duo  redi  diuifi  efient , 
quibus  6.  partibus  oquantur,  rt  in  corolli  di- 
dum ell»  duo  anguli  B,  d s-  * angulus 

erit  angulus  pentagooi.  Et  fi  ntccR,  reliqui 
quoq;  erunt»  quod  debeant  iliisoqujles  efie  • 
Nam  fi  000  efient,  pofiem  fi . ri  { Et  fi  fi'  rrne,)^ 
tera  eorum , rei  caderent  fupra  , vel  infra  Jioeas 
R.T,dTS.  Quamobrem,ex  propof.  Bi  pnmi, 
eflcnc  maiora,  rei  minora  iineis  rt,  dTs: 
Vnde  deinde  penugonum  non  efiet  ^quiiace* 


PROB.  IL  PROPOS.  Xir. 


Circ4  datum  ciradum  pentagonum  4Cjui~ 
Uterum  , ty  dqutangulum 
defiTthere . 


NOn  poteft  dreomferibi  circulo  pentago- 
numj  N>fi  prds  in  eo  tnferibatur : Qua- 
re dato  circulo  c 1 b n , io  quo  fit»  ex  antecedenti 
propof.  inferiptum  peotagonum,  poterit  deinde 
circa  illum  ita  peotagonum circumfcribi  • 

Reperto  eius  centro  a ad  angulos  peotagoni 
ducantur  femidiamccri  ab, ac»  ab  , ao  d,  a p , d 
eis  ducantur  perpendiculares  circulum  tsngco- 
tes.  Nam  ha  produde  hinc  inde  fc  mutuo  oc- 
current exdefin.iB.  primi , cum  anguli  albus  r 
d niger  s,dc.fint  redis  minores  »quos  facit  li- 
nes V.  g.  P B incidens  io  duas  a L,  d h ss,  d 
fic  de  cf  teris « Qha  de  rc  tvnRitkcnt  fcata^Mum 
re<fkifiti,m  «fui/d/erirm,  & rt  iU’ 

tem  id  probetur  ducendae  fuot  redx  • cen- 
tro ad  punds  a,d  i , dc.  Io  qiue.|K>rtrcm6  dudx 
coouemuQt. 


IN  Q^VARTVM  LIBRVM  ELEMENTORVVi:  89 


Probatur  iuq;prioupAr<*9ii6d  fic  xquilite 

ruon  . Nao)  tjua- 


dracum  faAum  fu* 
per  AR  cftn  prop. 
K.t.a.  «quale  duo<* 
bus  quadratis  fa* 
AU.-«x  V A»  dlr  r 
finiHcer  quadratis 
A i,  H B propter 
aogulos  redos  ni« 
mirum  i,  Te- 
mialbos.  Sed  qua- 
drata remidiametronim  b a » & f a funt  ^ua> 
lU  iouicem  . Ergo,  8r  quadrau  ex  hb, 
& ■ f » & confequenter  ipfe  quoque  lineat  a h, 
8r  H F • Et  hoc  pio  prima  parte  probationis;  ’ 
Nam  modo oliendetadomeftthas  lineas  Bfi,dr 
H F e(fe  medietates  laterum , quorum  porttones 
fune,  & conrequeater  omnia  fateri 
& cptera  efle  «quaJIa»  rtpote  ex  medietatibus 
arqualibus  coofeda  • - 7 

TrUngulatou  feminigra  hba,  Atmi  Aha-' 
beat  «qualia  latera , qua  fibi  correrpofiJent,  ec^> 
goexprop.8.  primi,  Arangall  correrpondetitet  ’ 

Tales  fune  « ideo  anguli  in  eis  albus,  8r  otger 
centrum  a erunt  «quales , iicoe , 8e  atiguK  ' 
albus,  & niger  ad  r.  Se  /ic  io  omnibus  al i;s  • An- 
golua  entem  ad  centrum  n totus  aS»i,nigraqiK 
portione  integratus  ell  ex  propof.a7.1.^.  ^ qualis 
omoibtts  quatuor  aIIjs  adcentnimi  cum  roHftattc 
cqoaliboa  baEbttti,;  4r  pehpfaer})a  v s i dr  > e , Ar 
cct.  penugoni  Infcripti . Quare,  Se  corna  por* 
tiooes  indicem  fqaalM  tom  sigr» , cum  albae 
eiunc.  Proptercaqnenngqttts  V.  g.  ad  ceticrum* 
HA  F niger  , qni  probitua  «ft  «qualis  aAgulnl 
albotdcmtrtimN  cft  ^alU  etiam  angnl#^ 
*lbo  ad  centrum  FjeM.^rScd  anguli  qnoque  ad>F^ 
(ottiaugalis  hia,  A9M»A,TtpotereAid  ra-^ 
dio  Ungente  qu«  effedl  funt  ^ualet{  radiofone- 
AF  eft  cma  commane  aabnbna  trlangulla  a«a- 
cens^  Ergn  ex  propof.  9f,  pcinl  > etiam  latniK 
HF  triepqualeUterrFB.  i 
Idemquoq^argamentum  rafabfefn  tr^ngtifo 
va  A»c«iua/a|asBt  erlcfqtrafe  fateri  b H«Qaa« 
K totam lacuB  iTL  nit^uaJetod  hk:  Sieq; 
prnb  ibhttr  de  aJI )b  (ticdemad  • quapropter  pea- 
engottom  circumfcrlptum  trit  pqullacenimV  - ‘ 
Probatur  qooq)  ede  aquales  angulos . Abliitit  • 
9qualibas,quf  remsnfc,taatpqttilta;  Ced 
gulis  quibufeunque  hfa»  &faMj&c^c.  om- 
nes aoj^li  ad  eentrnm  a tum  afbf,  tum  nigri  o- 
ftenii  lunc  equales  io  probatione  prime  partis  . 
Aagnli  qu^oB  F ,Se  t.  Se  C faftU  radfoVA 
casgcQceque  p IT , A:  cft.  fdnr  redi , 8r  ide6  ^ 
qMlea:  ergo  ablatis  Iftts,'  reliqui  ad  M , R , Src. 
cum  albi , tum  nigri  funt  ^qualea  . Quonnm 
omnes  trianguli  tres  anguli  funt  inulcem  ;qua- 
ies,cdB omnes  ex  pmp«i7.pr.finc «bu^us  redis 
fqoaJcs.  £c  ideo  cum  omnnes  anguli  h,  A:  l. 
Se  o,‘l^c.11nccomp6fitie«  medlecatibnsalbia^ 
oigrifqoe  pqnaiibas  s omnes  Iniiicem  erunt  ;• 
qtttks.  '1 


COROLLARIVM. 

i k . 1«  nj*; 


fftl 


feript«*qui]ateram,arfquianguiam  . SiquiAni 
probabiturdudisad  earum  mutuum  concurfum 
d centro  redis,  vtin pentagono  f^dum  clleius 
angulos^  &.ia|«ra  iqter  feefle  «qualia  • 


P R p B.  III.  P R O P O S.  XIII, 


In  d.Jo pentagono  dquiUtero , 0*  aquian- 
gulo  circuiton  defcrtbere. 


* P Entagoni  dati  duo  latera  bifariai^diuidao- 
'1  tor  iq  A A B.af  i piodi,  perpendiculares 
red(  trahantur , qu*  fe  mutuo  incerfecabuotin 

V . Ibi  ergo  fado 
^ centro,  n rfque  ad 

intercapedine  per- 
pedicularium  V.g. 
F B » extendatur 
internallum,Ar  de- 
feribstur  eo  mter- 
tcraallo  circulus: 
Is  circulus  erit  Io*, 
fcrjptus  , Se  tan- 
get latera  In  pun- 

• dis  A B C o E . 
Quod  *t  probetur  c«tcr«  quoq;  a dimidijs 

latenbus  c,d»b  ducendx  ad  centrum,  n cv»  Df, 
Se  dei  ode  adanguios  o r , & v L,  8rc.  Et  rurfus 

pundatx  H » dr  L M,  &c. 

Pro  probatione  qbferuandum  eA , nos  hfc  adl- 
builie  eandem  regulam  : quam  fuprS  dedimus 
propof.  $.  huius  ad  circumferibendum  circulum 
triangulo/tehit  trnngulo  {dfo^qqe  tres 

dud^  Gv,  &FL,  & VH  erunt  ex  probatione 
prApof. fi  «quales.;  l ^ A:  p u 

fant«qualU»  rtpotedfanldU  «qqalium  lucroTTd 
penugoni  t angiUl  vcro;^acencn  nigri  a , Ar  B 
«quales,  qu6d  redi  Hni  : Ergo  triangula  nigra 
AL  r,d^fHBfTtUH «qualia ex. prqpoCslJib.  I. 
& crus  T A crun  r b , * 

•Idem  argumentum  valebit  in  triangulo  l u m « 
Quare  tc  eritcquafulinemr,  fic  confc^ca- 
ter  «qualis,  vtoftcofunacll  linex  v a,  Idcmqu« 
argumentum  in  alijs  vrgebit  . Cum  ergo  omnes 
linet  ^quaa  fCtpcodicuUrcs , nimirum 

n>,dr  V B predidx  inuicem  ftrtt «quales  po- 
terit fkri  centrum  in  r»  Acinteriiallq  vna  ea* 
nim  V.  g.  V s circulus  circumduci , qui  lambsc 

pundaABCPS- 


C O R O L L A R I V M 1. 


OlUge  prim^:  quomocfa  etiam  circulus 
V.V  poflit circufcribi . Namcoracx^.prop. 
line;  vn,S(VL:*-  & VH  fint  «quales  ad  api- 


ces trianguli  c L B du^^.  Se  eadem  datione  m v , 
Ar  H V , Se  v L dude  ad  apices  criauguli  L h m ; 

fcquttur  i yt  IU  «quales.,.^  coqfequen- 

ter  j qubdfado  centro  in  v tnteru^llb  vna  ea* 

rura  V.gnF^  iranfeat  circulus  dudus  per  ver* 

cices  L,H  , & al^  • 


:oab 


LLARIVM  II. 


c Equitur  bine  illud . Si  in  cire  ole  qu«cunque 
O figura 


^ figura  «quilatera,  Ar  «quiaugoU  deferipea  Iit, 
Ar  femidiametri  de  centro  sd  angulos  Angulos 
protrahaotur  , bifque  perpendiculares  ducantur 
cirenInM  tangentes  deferibi  figuram  fimilcm  in* 


.*  OlUgitur  (ccuodo  hoc  valere,  ne  dum  b 
penugono;  fitd  etiam  Tn  qualibet  alia 


figura  fqidlarcri.  Ac  fquian^ald  ; quod  valeat 
adem  atgumentum,in  omolbus  faidt  eadem  opp- 
ndoiM  okiafcra  & .nplp» 

M ” • 
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eonnituuotoainiitrliBgala.inijof  per  opcn*  tfl docaotur. Si eri»e«M** !>•»»» 
iioocmdiui<licur,;qaiIii.  reairfO*«*i«,w/ii»»  »1.  «>•  »c,0-e.  irit  ht- 

Xigum 

P R O B.  IV.  P R O P O S.  «IV. 

A 

Circi  Jaim  penttgotmm  ttqmUtetum,  O' 

/t^mangulum  Circulum  itjctihcrt.  I ®= 

INrpicc  figutim  praendemit  ptopofitionif . Si 
repenatur  pentagonum.  circa  qaod  ncccflcfit 
defccibcA  circnlum  . Dimdemui  omnet  ciat 
anguloa  bifariam  refiis  H r.  &Mr,&c,quas 
(Uciraus  fotoraa  efle  an)Oilcs  . Q**’t  fuBtca- 
tnin  V iittmuMa  » H pottrir  dr/tTjii  circiilin,<iia 
tranfitnt  per  jpiict  pentagonum 

eimmferibet . 

Probatur  rero  . quod  o r » Sr  ceterae  duae 
debeant  efle  sqoalca  Ilio  modo , ac  in  coroU. 
prccedcnti.  Namanpalioiger  adi  eft  x]uallt 
nigro  ad  H|  cSm  fit  dimidium  cqnaliom  angut^ 
rum  pentagoni,  anguloa  veri  a , 8r  a fiant  refii ; 

Cras  autem  a i cruri  e H zqnaie  curo  fint  dimi- 
dium «qualium  laterum:  Ergo  expropor.»7.iib.l. 
triangula  ad  a,  8t»  nigraequaiiaerunt.lt  erit 
IV  «quale  crus  cruri  VH.  Idemdiceturdetri.» 
angulo  nigro  v M c , quod  erit  «quale  eadem  ra- 
tione triangulo  V • H , «f  crua  v m cruri  v H , «t 
ideo  cruri  VI.  & fic  deaiija  ev.Sr  cvteum 
ergo  fint  omnea  «quaiea  vC.  Stc.  ad  aoguloa 
putagoni  pertingentei.circuluaper  earum  ea- 
treina  duci  potent  ■ 

COROLLARIVM 

Hlhe  elliciea  idem  raiete  in  qualibet  alia 
figura  «qullatera  , It  «qoiangula  . Vnde 
eadem  arte  circa  eam  clicnlut  deferibetar . 


EXPENSIO  V. 

Ve  Exagotti,  0‘  Quiniecagmi  in  (itedo 
infaiftiont . 

Clreumferiptionem  nagenl  circulo  > i cir- 
culi inferiptlonem  a * cireumfcnpioOOT 
pretermitit  Eueiidea  A per  aceidena  agit  dc  quifr 

deeeeono,  «pote  de  figura  confiatgmte,  e*  ul- 

O 'a.' ■-  nCA^A^OAuaeU  mllU  MlfeMbfi- 


dlfficilMpMt  forti  inaentu  impoffiblle*.autmtt- 
tUe$.  n figura  ftptem  lKeram.pr«teeimttu«iiri 
Ted  ie  iftU  cum  de  finobus  ampliora  agemus:  fut- 
feclt  Euclidi  rudlmcnia  primaram  figurarum  tn- 
dere. 

PROB.  I.  PROPOS.  XV. 

irculo  hexagonum  Xqnilatenmf 
'dquUnguium  deferihere. 

Oporteat  in  dato  circulo  hexagonum  deferi. 

bere.  Dufto  diametro  Ai  oodem  Intcrntl* 
lo,  900  deferiptus  eft  circulus  f^o  centro  ia 
circumferentia  io  • portio  circuli  dneatury 
in  Cp  dr  fi  circumferentiam  fecet  > i 2"*®* 
pundis  per  ccotrnm  tranfieonte»  dno  «mw» 


In  dato  circulo 
C7- 


ProbaPrimOg^  omoUlaterafint  «qudia.  Tres 
anguli  nigri  ad  q. centrum,  ab  infideotibusQ^Sf 
9e  fuper  diametrum  c c ctfedi , foot  inoi* 
cem  «^les . Ergo  cx  propoC  %6»  tertii  circum- 
ferentip  »<]ttibut  infilinnt  uint  inuicem  c^uales  t 
Vndeexpropof.^l.tertij  iubteutee  s»  & ■ s» 
8r&<r  fooc  inuicem  cqiulcs.  Sed  iftts»  qufclibet 
fuc oppofitcplincc  ac»  8r  ah.I^ii^  fonc  c* 
quales . Ergo  omnes  «quales  • & «quilatcraa 
eft  hexagonum.  Id  autem  oftenditur»  quia  infi» 
ftunt  arcubus  «qualibus  • £c  arcus  ^quales  funu 
Quia  fuper  eoe  eTcendant  anguli  tres  albi  ad  ceo« 
trua  Q^qualcsy  Sunt  autem  «quales : Quia  f. 
qualibus  nigris  «quantur»  quilibet  foo>  cui  eft 
M verticem  ex  prop*  n,  primi.  Remanet  itaque 
ofteodendum»quod  tres  anguli  aigri  (quales  fint. 
Id  aotca 

Probatur . Nam  fane  fadl  foprr  diametruna 
C « ab  mfifieotibat  <1.^ » flr  ^ t Ideo  ex  pro- 
pt^tnl  nquaotur  omnes  duobus  redivgfoi 
duo  ex  iAia  nimirum  i|(  notati  quilibet  occupac 
tentam  partem  doorem  redorum » ei^  cerrino 
reliquus  teniam  partem  cfllquan » quare  omnes 
«quales  erunt . 

Quod  verb  duo  croce  Infigoiri  ttrti«n  parten 
duorum  redorum  oceupem  oftendicur  . Qtta 
quodlibet  triangulum  CQ.a»  nempe  . 

^ «quilatcf ma t vtpote  qoorem  latera  footle- 
midtametri.  Ide^ua  ex  psopor.14.  primi,  8t  «* 
qitiaogulum.  Sed  omnes  tras  anguli  cuiufcunq? 
trianguli  funt  duobus  redis  «quales^  Ergo  qut- 
libet  angulns  teniam  partem  duorum  redorum 
.occupabit  »&fic  anguli  cruce  notari  qutUbet 
crU  tenta  pars  doorum  ecdomm  • 

COROLLARIVM  X. 

•r 

Hlncmanlfefium  eft  hexagoui  lacus 

efle  femidiainetco  Nam  c » latus  eft  iemb 
diameter  circuli  ; 8r  ideo  «quale  Cemidimne. 

UO  QJI. 

COROLLARIVM  JL 

OUige  quomodo  poffit  Uforlbt  triangolbm 
«quiUurum»&«quuogslttmiodaco  cir- 
culo . Nam  fi  coaiungat  vertices  c,  a»  i»  id  trk 
fodumjerit  enim  «qualis  quilibet  angulus 
hras.  circuofiveoci;!  «qualibus  illeiofi- 
ftit , buc lubtcmitnr,  vc  font  c 1 £ | Or i c A,dc. 


PROB, 


IN  C^yARTVM  LIBRVMELEMENTORVKT. 


9* 


PROB.  II.  PROPOS.  XVI. 

In  dat6  circulo  tjumtUcagtmum  jcquilute» 
TumtO*  aqutangulum  defcriiere, 

DEf«lb»rur  ia  cirrato  triangulum  rqoilatc-^ 
, Bi  «quiaaplara  Aic,  vel  ex  CorolL 
prcccdcnei » tcI  tx  x«  huius  propof. 

Rurfarque  ^crcribatur  pemagonum  xquilaco-'- 
rnm»  fif  sequiangulom  ex  propoCli.  huius  ap« 
plicando  eius  angulum  aliquem  vertici  trianguli 
cniplacueritfV.g.  a«  Deinde  arcus  interce5>> 
tus  Inter  primum  latus  pentagoni  incipiendo  ab 
priuMm  iatustrianguli,  nempe  inter  a n, 
& 4 ■ » qui  eft  arcus  s o • diuidatur  in  duas  par* 
tesfeqitafes.  Docanturque  reAp  D*B>frea»t^ 
dM  lasera  ^mdtca^oBi  b4heb(mus}^uoTnm  Bliot  rg, 
Ufnd  wmpleaasjsr. 


Probatur  tfcsarcuB,  qulboaan^l  trianguli 
InfiftuntyVcl  quibus  latera  pialia  umtcnduntury 
ex  propof*  s6.  vel  |x.  tertl|  ume  pqualea . Brgo 
fi  circumferentia  tota  fic  di^fa  In  q^ndcdm  par* 
tea  qoUibct  arcoa>  vt  ai  quinque  carum  compra- 
bcnoet*  Ttpotc  cioa  tertia  pars . 

Sed  s qnniqnq  pcntago^ 


ni  rubteodunenr  Inoe  pqnales  ^ ergo  ev  ijrde» 
partibus  ry.  tres  quilibet  arcus  comprchcndct> 
vtpote  quinia  pars  totius  Circuli;  quapropter  ar* 
cus  AD  tres  partes  cothis  penphenz  continebit» 
at  AC  quinque.  Vade  arcus  ab  intermedius  duas 
coDtmebit.  Quareeiusioediecas  vn^exquinde» 
• ■ clm  partibus  erit.  Refia>fcsque  di  Tubtendec  de* 
timam  quintam  psrteni  totius  circumrerentte . 
Proptereaque  cptere  quoque  app/icarp  quplibct 
decimam  partem  Tubtedcti  8e  anguli  om  nes  erunt 
pquales»  vtpote  in  pqnali  Tegmento  > iniiihntes » 
nempe  In  Tegmento  d 6 b»  qui  duas  totius  peri* 
pberip  parces  pquaJes  comprehendifj 

COROLLAE  IV  M. 

COlItge  hic  cum  Clanio;  Quod  tali  mod<) 
polTumus  reperire  figuras  multilateras* 
quilateras  , 8r  pquiangulas  i Quia  enim  a b dc^ 
nominatur  i ternario » quod  fic  latos  trianguli» 
8r  AO  I quinario»  quod  fic  latus  pcnt^onlpdC* 
fumus  deTcribere  figuram  ly.  latCnnb;  nlmlruift 
conTurgeotem  ex  mufripltcatione  ternari/  cum 
quinario ; Et  quia  ternarius  exceditur  a quinaTM| 
duabus  vnitatibus*  ideo  arcus  interceptus  inter 
extremum  Istcrfs  trianguli  dat  duo  latera  quin-' 
decagooi  • Tali  quoque  ratione  in  ali)s  iateribnn 
aliarum  figurarum  idem  euc  niet  • 

Nam  lacera  pentagoni»  8e  hexagoni  facient  ^ 
guram  ^o.  laterum } nimlrixm  confurgehtem » CK' 
nuiciplicatione  p.  cum  tf.  dc  quia  fexagouua  ex* 
cedit  quinarium  vuitate  • ideo  arcus  incercepeos 
inter  extremum  laceris  pentagoni»  Se  hexagoni 
fnbcendec  lined»qap  erit  latus  figurp  laterum 
Sic  latus  quadrati » fle  fexagoni  relinquet  ar- 
cum» qui  fubiendec  duo  lacera  figurp  Quo- 
nlam^  muhipUeatos  cum  d.  reddit  14.  grdlf^ 
ferentia  inter  4. 8r  d.  eft  s.  Sic  latus  quadrafi» 
Se  pentagoni  ctlioquet  inter  fua  extrema  arcum» 
CUI  fttbcendctur  volcum  latus  figure  ao.  lacerum» 
drficdccpccifit 


k 


1 


- 

TRACTATVS  VIII- 

ARITHMETICA  SIMPLEX. 

Generalis  integrorum  numeromm . 

VM  iam  de  quantitatis  continuz  zqualitate  latis  cognitionis, 
qux  ad  clementumTiifficere  pollit , ediderit'  Euclides  in  i.a. 
St}l  libro,  & Lineas 'xquales  , Angulos  squales,  Triangala 
xqualia,  Parailelogranima  xqualia  , Linearum  quoque  poten- 
tias squales,  tum  laterum  parallelogrammorum,  tum  triangu- 
lorum tradiderit  i Infuper  ex  quarto  libro  docuerit  figurarum 
infcriptionem  , qus  pluribus  , quam  duobus  triangulis  conflabant . Iam 
aliam  prouinciam  aggreditur , fle  Phportionem  liuequJiutis  prscipue  conlide- 
rare , vel  faltem  iam  ab  squabtate  prsicindere  incipit . 

Verum  I quia  Arithmetica  ita  mifcetur  Geometris  , vt  aircra  fine  altera 
claudicet , fle  manca  euadat  i ideo  antequam  ad  viteriora  progrediamur » 
Arithmeticam  generalem  tradere  oportuit,  quod  proportiones  insquaiitatis 
rationales  melius  explicentur  numeris,  quam  quantitate  continua:  Vndei 
quia  adhibendi  erant  numeri  in  proportionibus  declarandis  j proinde  hic  de 
Arithmetica  generali  primum  agere  ^ortuit,  tanquam  primus  adituTad  pro- 
portiones quafcumque  bene  cogno^eudi»!  cum  ipla  liuiiiiuii  proportiones 
explicet , fle  maxime  11  de  numeris  integris  agitur  - 


expensio  I:  :i 

I>f  principes. 

QVod  fit  numeras  vidimus,  Sr  Ipfius  eflene 
tism  lam  rpcculati  fumus  Trsd.  s.  pne- 
liminiri . Vnde  hic  foliim  numerorum  Defi- 
nitiones fune  csplicandz , Sr  illx  fune , quis  Eu- 
clides 7-  libro  ciponii;  fiquidem , cum  id  prx- 
feniem  iriftitum  deferuiint,  hic  uinfcrlbere 
oportuit . 

DEFINITIO  X. 

"yiNitss  rll,  fecundum  qusm  vnumquod- 
* que  eorum , aiut  funt , vnum  dicitur. 
In  qus  sduerieadam,qubd,  ficut  punftum  ab- 
Arafium  cA  indiuilible , fic  vnitas  abAraaiud 
fumpu  vnura  eft  . Nam  quodlibet,  quod  dicitur 
vnum , femper  confideritur  ibAraad , »t  vnun 
in  fe , te  diuifum  i quocumque  ilio  : alioquid , 
fi  acciperetur,  vt  i patte  rei , iam,  cum  nihil  fit 
plur» , fcu  partes , f(u  rationes  non  obtinens , 

plurificatumcAct  • 


D E F4  N I T 10  IL. 

■^JA^BSfrar  efl  ex  vnitatilruf  compofiu 
^ multitudo , 

Hinc  euenit  j qabd  omnis  numeras  iit  com- 
mcnfurabilis  { cum  habeat  partes  alligni- 
biles,  fecundum  quas  roumquodq}  numerus  di- 
cieurj  V.  g.  8.  componitur  es  odo  vnitatibus* 
te  7*  ca  feptem.  Vnde  vnitas  omniu  numerorum 
erit  communis  menfuca , qui  omnes  menfiiratt 
poterunt , 

D E F I N I T I O Ut. 

Ars  efl  numerus  minor  ippus  msioris  nu- 
* meri , qui  metitur  ipfum  mtiorem . 

Significat  , quod  minor  oumenis  fit  ap* 
pciUndns  pars  numeri  maioris  » qui  mul> 
tiplicatus  cotum  metUur;  icavc  nihil  fiiperfic» 
neque  deficiat . Sed  ex  aequo  illi  commeofurecur. 
Sic  metitur  numerum i8.  quia  mulciplicatus 
per  1«  tuadit  in  numeru  eandem  > nihil  addendo» 
vel  diminuendo  . Omnis  ver6  pars  aflumit  no- 
men abeo  numero»  per  quem  muiciplicftU  me- 
titur maiorem»  vc  6,  dicitur  tertia  pars  numeri 
i8.  quia  6.  fflultipUcacui  per  3.  metitor  nume- 
rum i8. 


DE- 


arithmetica 

D E F I N 1 T 1 O IV. 

P Artts  ttutm ; cum  non  metitur . 

Naaenu.  <joi  alium  taaioreni  adamurslm 
non  metitur  ; fcd  aliquid  remanet  t dicitur 
non  parces  j quia  fcilicee  faltem  com- 

prehendit tot  rnitates  ipGua  , quz  fune  omnium 
numero™"' nommunea  partea,  V.  g.  j.  erit  non 
pKS  > partea  numeri  |8.  quis  comprehendit 
quinque  Tnitatra , quarum  quplibct  e(l  decima 
aSaua  para  numeri  at.  Panearerh  nomen  acci- 
piunt ab  eia  numeria  i qui , dc  partea  ■ Se  totum 
adarauralm  metiuntur  per  eundd  numerumi  V.g. 
t.  eit  partea  numeri  lo.  ir,  quia  >,  metitur  tf.  per 
j.  Cc  totum  per  indd  6.  dicetur  efle  trea  quintas 
partea  numeri  lo.  quia  trea  metiuntur  5.  nume- 
rum > & quinque  numerum  io.pcr  eandem  mea- 
(uram  > qux  eft  s. 

definitio  y. 

yttiplex  /tutem  mtiot  minoris,  eum  . 
minor  meiiiUT  motorem. 

Sicut  numerua  minor  dicitur  para  maioria’)  fic 
maior  dicitur  multiplcs  minoris.  Sed  tantum, 
cilm  minor  fuent  maiorta  para,  non  rer6  partes . 
Sic  l(.  dicitur  multiplex  numeri  6,  qu&d  ex  pquo 
menrureturab  eo;  Non  autem  numeri ;.  quia, 
Ikct  itlliia  trnltaua , quz  numeri  5.  partea  fune 
meineat,non  tamqn  d numeros,  adamursta 
Beafuratur . * 

DEFINITIO  VI. 

fur  e^,  fti  bsfmum  dimii 
poitft . 

Ve  numerus  s.q.S.S.  funt  parea  ><]aU  In 
aliua  partes  zqualca  diuidi  queunt , 

DEFINITIO  VII, 

TMfur  veri,  ^i  hi  f urium  non  diuiditmr, 

■ vel  ijui  vnitute  dtffirt  i puri . 

Vt  numeri  11.  ■].  17.  7.  quia  noapoiTuat 
diuidi  bifariam , «el  quia  nifferunt  d pwibus  IO, 
U.  18, 6.  foli  rnitate,  dicuntur  impaiea . 

DEFINITIO  VIII. 

"pAriter  pur  numerus eSl,tjUempurnume~ 
rus  metitur  per  numerum  purem . 

V.  <S.  S,  quia  t.  8r  4.  metiantur,  ipfam  8.  di- 
cbur  pariter  pari  Nam  4.  eft  par,  ^ui  paribus 
Ticibu  acceptus,  nempe  duabus,  faett  8,  idcoqji 
dicitur  numerus  8.  pariter  par , 

DEFINITIO  IX. 

"P  Ari  ter  impar  numerus  e^,  quem  impar 
numerus  metitur  per  numerum  parem. 

Numerua  -)o,  quem  q.  hnpar  numerus  me- 
rUor  multlplkatna  per  s.  numerum  parem 
daeetnr  pariter  (eapar.,  ihdiicrteauinsneftauqpma 
qubd  ite  n^em  poteft  effe  pariter  par  A pa- 


tNTEGRORVM. 

riter  Impar,  et  1 a.  Nam  metitur,  & numero  8, 
multiplicatus  per  s.  de  Ii  eft  pariter  par , de  nu- 
mera j.  multipUeacua  per  4.  dr  fic  eil  paritet 
impar. 

DEFINITIO  X. 

"JMpuriser  autem  numerus  impar  eft,  quem 
^mpur  numerus  metitur  per  numerum  im- 
purem. 

Vt  numeras  ip,  quem  metitur  7.  &p.  ambo 
Impares  numeri  elicitur  impariter  impar . 

DEFINITIO  XI. 

nRimus  numerus  eli,  quem  vnitas  foU 
* metitur  • 

Si  detur  namque  numerus,  qui  neque  i pari; 
Aeque  ab  impari  patiatur  dirocafioaem  , fed 
d fola  eoiutc  ille  aumerut  dicetur  primus , rt  t. 
J.7.H. 

DEFINITIO  XIL 

TiRfmi  numeri  inter  fe  funt , quos  vnitus 
fola  mesitur. 

Licet  enim  quilibet  polEi  dimetiri  per  parem, 
feu  imparem  • nifi  Ille  numerus  menforan» 
fic  communis  HimenrorvtrlaXque «dicentur  illi 
numeri  inter  fe  primi*  V.g. 8. 8^9.  Quamuis 
etenim». multiplicans 4 nunurumS.  mernfurec* 
& |.  multiplicans menfurec  9 quia  tamen, nec 
4r  nec  s.neofurit  alterum  9«  ncc|.  huius  nu* 
meri  9.  menAira,  illum  numerum  8.  menfuretr 
UeoiUi  numeri  primi  inter  fe  dicendi . 

D E F I N r T O XIII. 
Ompt^sus  numerus  ejl,  [quem  uumerus 
quijpiam  metitur  . 

Sillcet  excepti  rnlute,  quim  Euclidrx.  non 
Tocat  numetnm  . Perfplcunm  autem  eft  om- 
nes numeros  putea  przier  binarium  efle  compo- 
ficos  I quia  faltem blnartua  eoa  metitur,  ex  qub 
etiam  eucnit  omnes  numeros  primos,  rempeo 
binario,  efle  impares.  Nam  ex  parlbui  bina- 
tiiu  folut  eft  primus . 

definitio  XIV. 

(^Ompofiti  numeri  inter  fe  funt,  quos  iw 
metus  aliquis  communis  menfura  me- 
titur . 

Igitur  funt  compofici  inter  fe  illi  nnmeri,qni 
ad  differentiam  primorum  inter  fe  , aliquam 
babent  communem  menfuram,  rt  xq. dc |8. pro' 
communi  meofura  fortiuntnr  numenim  6, 

D E F^i  N I T I O XV. 

numerum  multtplicaredicitun 
cum  toties  emnpofitus  fuerit  is  , qui 
mtdtifAicatur,quot  funtinipfo  mutsipiscuu. 
tevntutes  , O'  procreatus  fuerit  aliquis 
alius*  ■ ' 


■I 


>4  T R A C T 

Vt  nttmeru»  j.  dlcetar  multiplicare  nume- 
tun  6,  cum  tocief  fumatur  numerus  quot 
fum  vaicatei  in  fiuoiero  j.  U6.  quinquies  acctp> 
tuf  produc»  alium*  n^mpe  |o. 

DEFINITIO  XVI. 
ymcrm  numtrum  diuidere  dtcitur^  cttm 
'T  ' ntmtifTMs  altus  4ccf^us fuerit^  mdicans 
vnnaubas  vtccs  , fencs  quo6  dsuidtns 
minctus  in  dtut/o  continetur . 

Vc  Numerus  6.  dicetur  diuidere  numerum 
iS.  cum  accipitur  alius  numeru^^i  V.  g.  indi- 
cans fuis  Vnitatibus  vlceS  tuxta*  quas  d*  contine* 
cur  io  il$.  nempe  tribus  vlctbus  • 

DEFINITIO  XVII. 

15  Atio  ep  duorum  numerorum  mutHU 
tn  ratione  menfmantts  ^ O*  menfurati 
rtUtio , 

V.  g.  quU  4.inetUar^voicae|eeaceeptuS|8r 

а.  metitur  4.  gemina  vice  »8r^.  vnlca?lcei& 

ideo  dicuntur  numeri  illi  Rationem  ha- 
bere. Omnis  autem  numerus  obtinet  Rcric^ 
nem  cura  qoocunque  aiio»etiam  rationalem; quJ^ 
rc  diximuSf  alium  CUten  per  rnitatetiqux  iaipfo 
funt*metlcar» 

DEFINITIO  XVIII. 

"ORoportio  fimilis  ^fiu  ratio  mternumerot 
epy  cum  primus  ad  fecundum  in  fimils 
menfura  funt ) ac  nrtiits  refpcBufuni  * 

Proportio  lirallts*  6e  Ratio  eftqtnedani  Emf* 
litudo»  non  numerorum ; fed  iprarum  Ratio- 
num in  ratione  continentis •'&  contenti»  fen 
metitl  » Oe  menfurantit  • Si  eigo  duo  niunert 
Ent;  qui  Te  contineant»  rcl  menfuremur»  ft  duo 
ali).  Eg.  a.  metiatur 4. n numerus metitur 

б.  dicetur  ita  ad  6.  in  proportione»  ac  1. 
ad  4.  quia  Ecuti  4.  dualitatem  genuna  rfce  conti- 
net»  fic»  Sc6.  ternarium  gemina  vice  compicfti* 
tnr. 

Vndehinceolligas)  quhd  numerus  multipli- 
cant habet  eam  proportionem  ad  enitatem ; quS 
genltps  habet  ad  multlplicaroffl»  V.  g.  mntri^i- 
catl  t.  per  4.  Faciunt  8«  numerus  itaque  multipli- 
cans a Jta  Fe  habet  ad  Thitatem»  Rt  8.  genitus  ad 
4.  multiplicatam ; quia  es  def  II • tot  Tlclbos^e- 
nitus  continet  fflultipllcatoffl»quod  mnltlpHcanlb 
▼aitaten . 

Secando»  quod  numerus  diuiruS  habet  ad  dlul* 
dentem  eam  proportionem»  quam  quotiens » feu 
^uideot  habet  ad  micatem»  quia  quot  rlc&us 
dluideos  continet  roiutem » cet  quoque  dmifut 
dialdeotea  compleditur  cx  definitione  itf. 

DEFINITIO  XIX. 

1^  IfDierm  numerum  metiri  dicetur  per  il- 
lum numerum  , ^uem  multiplicans , 
vela  quo  multiplicatus  illum  mititumpror 
ducit. 

Poftpouitur  Ifta  definitio  prxdidlii  cdni  de- 


A t V s vm. 

boiflet  anteponi  , quia  defininlmni  innlta  per 
mutuam  commeofitrabilitatem  $ fed  quia » 8e  nxe 
illas  Tupponebac ; nempe  definitionem  muUipH« 
catiouis  faltem»  Ideo  pofipofiu  efi»  ciim  hoc  IF 
ceat  in  Mathematicis  defiuitionibus » que  non 
probantur* 

POSTVLATA. 

Poftulctur  cuilihet  numero , quoiliber  poffe 
fumi  itquales , vel  multiplices . 

Secundi  quolihetnumeropoffe  fumi  maio-i. 
rem . ' 

AXIOMATA. 

Qui  numeri f vel  requalium  numerorum y 
vel  eiufdem  leqni  miiliiplicK  fum,  inter 
fe  funt  rtqudles. 

■ II.  ' 

Quorum  idem  numerus  sequi  multiplex  eft , 
vel  quorum  duomultiplices  funt  kqujts^ 
illi  inter  fe  quoque  funt  aquales. 

'JIl. 

Qui  numeri  , aqualium  numerorum,  vrf 
eiufdem,  eadem  pars  e vel  eadem  portet 
fuerim,  imer  fe  fum  aquales . 

IIII. 

Quorum  idem  numerut,  vel  uumeri 
fuerint  pars,  vel  partes  eadem  , illi  lu^ 
ter  fe  aquales  funt . 

V,  g,  quia  f.  ell  eadem  pars  nomeii  lOi  'ac 
numeri  culurdam  Equorum  » numerus  Equo- 
rum erit  «qualis  numero  10.  Quod  fi  i.  numeros 
fic  dimidia  para » tum  numen  10.  tum  numeri 
Equorum*  numeri  Eqoorum»  & 10.  etuM  uqu^ 
les  • Sk  fi  f.  & numerus  quidam  Quium.  fit 
cercia  pars  numeri  15.  dumerus  Onlumafir  ^uoc 
«quales  numeri . Ec  fi  numerus  M.  ftr  numenas 
Oontm  fine  ecdem  partes  nempe  erfims  psr* 
tlbus  omneritj.  numerus  Oiinm»ftjo.  einne 
«quales. 

V» 

ynitas  omnem  numerum  per  vmtateSi  qt$d 
in  ipfo  numero  funt  metitur : ' 

VI. 

Omnis  numerus  feipfum  melitm  jptr  vnitai 
iem , 

VII. 

• - T»  ^ 

Si  numerus  numerum  muliipUcans  aliquem 
produxerit,  metietur  umltiplicam  j>rm> 
du8um per miJiiplitatumi  mdti^icd- 
tus  autem  eundem  per  mdtiplitamtm. 
Si  namque  4.  muMpUeet  ».  pMdncet  II.  A 
4*  (Vt  nempe  ttibna  ridbM  aecepeut  , % 

!.«• 


}.  floltiurpcr 

proiluctt  II. 

VIII. 

Si  numerus  numerum  meii^tur,  numerus 
vices  numerans,  eundem  sjuoque  menfu. 
rutum  numerum  metietur,  o-  numerus 
metsens,  vtces  trnim  numerabit  fer  (nas 
vnitutes . 

Sic  fi 4- mtararec  lo. *tcn aonwrabit munc- 
nu  T . qulnquin  enim  nnmenu  4.  contine* 
tur  ia  nnmero  to.le  hoc  per  fiui  rniutu  neni* 
peper  j.  raiuta . Ec  ifte  numeriu  5.  rkci  oo- 
mcnninienructbit  quoque  iprumis.  feil  iker 
primo  mcticni  nempe  4.  numerabit  Tices  huiu, 
inxuquu  continecuriaio.  quia  quater  capit }. 
lo  numera  >ei  Et  hoc  per  fiiai  roiuces>  quz  io 
onmero  4.  qnanior  ruat . 

IX. 

Numerus  numeros  metiens  i comfoptum 
quaque  ex  iffis  metiemr . 

V.g.  fi  1.  menfiiret  4.  k 4.  menfntabit  quoq; 
m.  qui  compaoitar  ex  4.  te  6. 

X » 

Numerus  fmfteritm  metiens  metrturiftujue 
omnem  nsmefum^tjuem  ille  metitur, 

V.  g.  fi  1.  raenruret  4.  raeofurtbk  quojae  au* 
OKfDini»*  id.Arao.  quo«4«  nutitar . 

XI. 

Si  numerus  numerttm  metiens  , eum  per 
eptem  metkur  multiplicet » vel  ub  eo 
mdtrplketmtpToAucet  emt  ^uem  meu' 
fuTot . 

Sic  Eg.  4.  qai  Mcnfurct  S4*  • 

qaod  fi  4.  malcipllcct  6.  vd  i nomero  6.  mul- 
tiplicetur , prodocet  14.  quem  meofum  per  au> 
merom  6, 

expensio  l 

De  ititefforum  numer usione , 

T7  Xprlmcre  quantitatem  nomeroritm  multo» 
r*a  ruaiyDoa  quilibet  fine  aliqua  regula  facili 
poceft;  Vndedeboe  primo ag»dom. 

THEoa;  I.  paop. i. 

Omnes  numeri  procedunt  j O*  contmuumur 
per  proportionem  decupUm . 

PEobatur  ea  cft  proportio  numerif  quando  tot 
fieibos  fumituriquot  io  numero  proportio- 
nem deaomioante  foot  voiutcsfV .g.  Ula  cft  pro. 
portio;  quam  babflt  }-ad  1. » qtuc  afiumlt  aliam  nu- 
«enmi,  V.g,  4.  todea#  quot  in 3 . fuot  voita- 
tet  • rt  cft  nomerut  la.  et  ex  defiolu 

: (ed  ia  dlfpofitionc  numerorum  aflurafcur 
todea  1.  quot  ealtatea  funt  In  10*  8e  faciunt  lO. 
Itero  afiumltor  io.totiea  quot  volutes  fnot  Ia  la. 
Brfimioac  lao.  Iterumqnc  afiamitur  loo.  toties* 
qaot  vakatea  fnat  Inio. 8c  fiunt  looo.  Iterum 
amirnkar  tot  vicibus  |040.  quot  vnkatts  repe- 
riontur  ia  lafir  facloot  decem  mUlia ; Ergo  cre- 
€dt,  Be  prapagaciir  per  (wopoitiooc»  decuplam 
emait  nomerua  nacunU*  • 


9$ 

PROBL,  I.  PROP.  II. 

Cognitis  viatm  proportionum , O*  nomini^ 
bus  eurum^  facili  qiulthet  numerus 
exprimi  potefi  » 

PRcruponeodnm  cft  /ocanr  * in  qoo  numerus 
efti  viceaproporrionumexinfticuto  homU 
num  fignificare»  V.g. fi  fint  1x4.  numerus  4. 
primo  locoexiftensfdexter  enim  apud  Ar^thme- 
ticoa  primus  locus  eft^fignificac  vices  vnitatumi 
qu$  acceptu  fuot . Nempe  vnitates  quacuor  eiTe 
accepeast  Secundus  locus  n.a  figmficat  vices  de- 
cimarum; nempe  pro  vnitactbus  acceptas  fuifle 
decimu  voiutum>ita  vt  quia  eft  fecundo  loco 
non  duas  rolcaces  * fed  duas  decimas  voitatum 
eaptimac . Tertius  vcr6  locus  numeri  i.eft  centu 
muitiplicaci  ptr  10.  ideft  figoificac»  non  iam  ac- 
ceptas fiiifle  pro  voitatibus  decimas ; fed  ceote- 
fimas  vnkatum  $ ita  vt  ico.  vniiatet  pro  vna  vnl- 
tate accipiantur.  Numerus  autem ipfe Hgnificat 
vices,  quo  vnitates,  vel  decimu,  vel  decimu  deci- 
marum, ideft  centefimu  acceptu  fuerint » Quod 
fi  (olaiifra  adfit,figoificat  nullas  proportionum 
vices  illi  loco  coueuicces  exprimedas  reperiri.fic 
fi  adfit  oumems  aoo.  nibil  erit  voitatum , nec 
decimarum;  fed  folum  numerus  erit  ceocefi- 
martim»&qaiaefta.dac  erunt  centefimu. 

Secnodb  nomina  proportionum  cognofeere 
necefic  eft  ,*  hoc  autem  ex  hac  ferie  cognofeetur. 
Si  vnius  acciplatnr  dceka* decem  vocatur . 

Si  decem  accipiatur  decies , centum  vocatur  • 
Si  centum  aempimur  dKiea  mille  vocatur . 

Si  mUU  deriet  itforaantur,dece  millia  dicitur. 
$1  miHc  centiea  fwnacur,  eentu  millia  dicitur. 
Si  mille  millfea  fnmame,  millio  vocatur. 
Dtiode afiumiantur  iterum miiUones*  tatiqul 
ynltates,  8r  incipimus  iterum  i capUe . 

Si  millio  dccim  fumatur  ,decc  milliones  dicunt 
Si  niUlo  centiea  fimutur,  centum  milliones. 
Si  miiliea  aftiimamr,mill«  millioaes . 

$i  millio  fttiiuiur  decem  vicibus  millics,de* 
cem  milila  miliionom  dicuntur . 

Si  milito  centum  vicibus  miUies»  decem  mllli^ 
millloanm  dleumuc . 

Si  millio  fumacur  mille  vkibut  millies,dacl> 
lio  vocatur,  Sr  ita  ductiones»  triliones , quadri- 
liooes  incipiedo  nirfus  ab  vnitace  in  infinitum  . 

Ita  ergo  legendus  cft  numerus  loooo»  quia  t. 
eft:  In  quinto  loco , flr  c^eii  omnes  non  fune  nu- 
meri, iediifrf ; idieonoa  fignificant,  otfi  locum 
nameri ; Srhoc  defemit,  vt  nnmerus  fuoloco 
pofitus  figolficct  vices  proportionum, qun  illi 
loco  coaueniuoc . Igitur  i.  quinto  loco  pofitus 
figmficat  4«  ordines  proportionum  procedere 
primus  numerorum  fimplicium  in  primo  o.  fe- 
cundus decimanam  in  fecnnda  xifr a,  certius  cen- 
tefimarum  in  tertia  aifra,quarius  decimarum  Cc- 
tefinaarnm  nenqtc  miUianum  in  quam  xifra  qui- 
bus locis  licet  numeri  non  adfint,adeft  tamen 
xifra  ,*  qu(  locom  fernat  • 8e  operatur , qabd  1. 
vimenti  loci  obcineaCfdrtdeOtqubd  1.  fignifi- 
cct  decimae  milUalioru, nempe  dece  millia,  qu^ 

, fi  ciTet  s.eflent  vigit^  raitiia,fi  l.criginu  millia. 

£t  qnta , ve  didum  eft » primus  Imos  in  quo 
numerus  exiftit , fignificat  vnltatei  ad  decimas 
afceodeoces . Secundus  verb  numerus  fignificat 
decimas  vaiutum  acceptas  tanquam » fi  eflent 
Toiiatce 


ARITHMETICA-  INTEGROR VM; 

4.  ideft  quatnor  vicibna  acceptus 
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vnitatet  arcendentcs  ad  centcflmat , 8r  quia»  tt 
potcft  rideri  d ferie  faperpoAta»  piKuit  bomini- 
hus  ad  quamlibet  proportioni  tricies  acceptam  • 
mutare  nomina  proportionum ; ideo  faciliorem 
regulam  ad  legendum  reddere  pofTumas»  difpofi- 
tis  per  ordinem  numeris  • primo  incipiendo  ad 
dextram,  & ad  omnes  tertios  duobus  ineermiUis. 
applicare  pundum , rc  vides  in  hoc  exemplo 


J4?^48oi'>490o7i».  $e  deinde  fuper  quodlibet 
fecundum  punctum  incipiendo  ab  vnitate  appli- 
care numerum  tali  ratione , vt  piimo  nihil  appo- 
natur» neque  fecundo  pundo»  tertio  apponatur 
vnitas»  8r  vno  Inttrm  flo  punfio*qalnto  appona» 
lurvllrncconrequenter  • Nam  hoc  modo  feie* 
mus » vbt  primum  pandum  reperitor  efle  nume- 
rum flmplicem . Vbi  fecaodum  efl*e  mllliaria  ac- 
cepta eanquam  vnitates  . Vbi  numeras  ciTcmtl* 
liones accepti tanquamvnitatcsy&vbi  duo  efle 
ducHones»  Sc  fle  confequenter  augendo  in  infini- 
tum . Et  itanomeros  luperpofltus pronuntiabi- 
tur. NImIram 

I 4 V . y 

TrU  miBht  & nttm  fix  imi- 

4 8o  IO 

lmes\qMaureentum  o£lHsglni€  miMU  , er*  etusum 

4 . . 7 

gnatkor  mUiomt , »9ng«Mta  mliUt^  fiptikgentu 

1% 

iModecim  vnitatet. 

Vbi  iterum  aduerteoduioiqabd  oallura  nomen 
tifrisattribaicarjqoia  oon  figoificaati  nifi  lo- 
cu  numeri» vt  numerus  fno  loco  pofitus  vices  pro- 
portionfi  flgniflcet, quibus  rnius  eft  aflumpu«Vt 
in  hoc  numero  lOO.  duc  dfnri  quarvoita^ 
pexcedunt,  folum  demonftrant  lllsm  rokatem 
non  flgntflcire  vnitatem  fimplicem  { fed  Aeque  fi- 
gnificare  vnitatem  decinuraro.fed  vnitatem  cco- 
tcflmarum  expromere»  nempe  proportionem  lo« 
gemina  vice  acceptam  . Nam  fi  vnicatera  mnlci- 
plico  per  10  facit  i o.  quam  decimam » fi  adhuc 
inaliipHcoper  fo.  facit  centum  . Ecce  gemina 
vice afliimpta proportio»  Quare»  fi  omnes  nu- 
meri prarcedentes  eflTeat  o nihil  figoificsrent»  se 
ft  ante  fequeretureos  fola  vnitas  u fiaiAram 
gnificaret  iuxta  locam»in  quo  reperitur  • V»  g. 

1 I 

looooooocooco.  Mle  numerus  flgnlficat  dnet- 
Honern  » quis  nimirum  a (frjc  antecedentes  red- 
dunt ilism  vnitsccm  ad  decimum  tertium  locum» 
qui  cft  locus  daellionU : fr  hne  de  numeratione» 

EXPENSIO  II. 

De  mtegrorum  coSeclione  i 

QV«taor  ptxripu»  op«ratione«.'  4 rnJuerl»; 

^(Etnc  circa  numeros  integros,  flenaturs- 
les  exercentur  ,qu«  omnes  fub  vno  nomine  «</- 
gifrbjitlml  copreheoduntur  i atque  ift*  ruotaddi- 
tiotpibtrkdiOfmiitxpllcktiotdc  diuifio»  Hic  agi- 
mus de  additione»  qust  datis  pluribus  numeris 
eos  in  vnam  fummam  redigit»  atque  aliia  appel- 
latur roMirm»  U rerims* 


A T V S vnL  , 

THEOR.  I.  PROP,  m. 

Cuiliket  numero  quililftt  altus  numerus 
competens  addi  poteU» 

* n Rob»  Nam  lam  conceflum  eR  in  pofla- 
X fecundo  numerum  pofle  fumi  alio 
numero  maiorem  fiat  ergo  numeri  flmul. 
addendi  $.  8e  4.  fummo  ergo  numerum  «• 
qualem  iftis  duobus  fimul  nimirum  7»  8t  iara  fi- 
da eft  additio » namque  7.  Continet  4. 8e  j.  Pri>. 
batur  vero»me  duobus  nomeris  pofle  fnmere  c- 
qusl^»na  cxi.Poftpofs6  fnmerevni  illoru  vtlibec 
maiorem»  flr  ex  l.  Poft  cuilibet  squalem » ergo 
poflTum  fumere  maiorem  tribus  vnicatibus  > ka 
vt  hse  maioritat  fit  aqualis  numero  }•  8e  iam 
duobus  numeris  3.  8r  4»  fumpfi  aqualon. 

THEOR.  IL  PROPOS,  IV, 

Numeri diffmilesdiffmilihHS  no  addendi. 

* Q Int  numeri  deeimas  flgnificaofes  40.  fr 
fint  fignificantes  numeros  flmpJices 
^ Dico  3.  numero  40.  addi  non  po/Te  s Nam  G 
fieri  poteA»  addatur:  Erit  ergo  vel  9,  vel  90.  xl- 
fra  appofita » fed  nec  9.  nec  90,  efle  poteA  j ergo 
neque  addi  poteA»quod  verA  neque  po.  neque  p. 
efle  polEt  probatur . Nam  non  90.  quia  quinque 
vnitates  fuper  quadraginu  vnitates  non  addant» 
nifi  id  quod  fune  j nempe  quinque»  ergo  erit  4). 
9c  oon  pQ.  Sed  nec  9.  quia  qnacuor  decima  funt 
magis»  quam  qiiatuor  numen  flmplices » fedqua- 
tuor  fimpiices  additi  5.  flmplici^  fidunt  mo. 
uta  t ergo  quatuoc  decima  magis»  quam  iMucm. 

PROB.  I.  PROPOS.  V. 

'Si  fimiles  nfimeri,  O*  eandem  froptttienem, 
fignificantes  addantur  fimthhus  numftts, 
eandem  firofsortionem  p^fiiintitus 
, irtt  oftimi  falta  additio  . 

CVm  ergo  leertum  fit  ex  pnered'  iSiletidas 
nuratroc  .eeipiendoj  effe  einHemfitbpor- 
tionis ; iutts  eorum  proportionem  ita  di/pbnen- 
difunc»  .vt  flogula  f rpportjppcs  addenda  loco 

eorr«fp»'hdeilit  , '«rdigiilute  WT^feeft  in  hoc 
cAempiov  ■*  ^945 

7^ip 

Nam  omnes»  qui  fuot  In  primo  ■ 40; 

Joco  ad  lnutcemflbi»8rprc  redam  ••  -- t 
lineam  refpoodent»  flr  Ita » qui  In  pfl7p 
cateris  locis . Quo  fado  lineola  AibdudadiAin. 
raendi  funt  numeri  addendi  inirmerlsaddiein 
rupponendis  . PoAea  sddantuV  fimsi  'tres  prl»nf 
ordinis  9.  &r  3.  incipiendo  ab  inferiori » 8c  F«> 
ciunt  <p.&  quia  habes  duos  numeros»  quorum 
primus  9«  eA  eiaidAnrpectei,camillis»qut  erant 
addendi;  Ideo  fub  ipfls  redi  pouop.  tsoquam 
ad  primum  colfedum  ordinem  percinettst  8r  truG 
fero  I.  qui  eA  declmaram»tanquaa  td  fircundam 
ordinem  (pedant;  8r  addo  fimuJ  boci.fltdein<le 
cateri fecundi  ordintso.  %,  4.dfactunt7.-(Qam 
O.  nihA  addit, ) Be  quia  eA  numerus  flmplex  dc~ 
cifflATum,  pono  fub  ooc  fecnndo  ordliie»rpcd«na 

sd 
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addeotyus  • pelode  afltuM  4«J-9<  tc(ti|  ordi- 
nis» fimot  additi  faciant  ttf.& quia  obtinui 
duos  numeros»  primum  6,  eiuCdem  ordinis»  qt|are 
illum  potfo  apud  7.  fub  tertio»  adquem  fpedat> 
ordine  ;&  trasferoircandum  I.  adordinem  al< 
ciorem»  8c  fequeatem:  addo  igitnr  Hmul  171.  & fa- 
ciunt 9.apud  ^.ponendum.  nabeoqaenumerum 
colledum  9^79.  cquiualentem  illis  tribus  ordi- 
ne poUtit.  Quod  prooiinum  eft  in  problemate» 
8e  ei  aatecedcmibus  Tbeoremaubus  rcquttud,* 

E X P E N S I O III. 

•De  fittJtuiioiK  nMmerttam  iiuegmam . 

SVbdn^iOiauc  fubtrofiio  eft.cdoi  duobus  nu> 
meni  dtcit  minor  lufernir  i maiore  ad  obrr- 
nendum  tciidaum)  <|ul  numerua  etiam  appdlla- 
, te  Ksl'f»u  ■ 

THEOR.  1.  PROPOS.  VI. 
Quilitet  nHtnetm  minor  i ^nolibet  maiori 
contf^ndenli' extrahi  poteSl . 
i.v.  . \ • 

CVnv  namqiexdelimcMBndainneruTnii!atA 
meniupentjln  numero  maiori  eminrcoc  mi* 
tices  f quot  in  numero  minori » te  ampiiut . $ed 
ex  fepo^.cuiiibet  numero  licee  accipere  ^oalem. 
Sumam  igrturcz  numero  maiori  i^ualem  ahctii 
nnmeromtnnn»  V.  g.:u5»poQ'um  fniBere  nume- 
rum orqualcm  numero  4*quo  ablato»  qood  refit 
duum  erit»numerusi  fubtradtone  reCduus  erit» 
guiexqui^tu^ t d 1 . / C 


cc 


COROLLAi.KI  Vhf-vt  ^ ^ 

Vbdjft  Gmnl  addanrar  4.8;  1.  e1Hceot»(pod 
rat  i cum  fiat  partet4plini5. 


THEOR.  II.  PROPOS.  VfT. 


" Numerus.  J numeri  fuaitis  pi^rtiom 
jubducendus  ^ 

* pRobatur  • Napi  II polHint  diuerfe  propor- 
fr ' t{on|rnomeriaQwrrl;mino^d  malbHau 
ferantur»  V.  g.  d 70»  Quia  ergo  abdulld  70. 
teHduus  erk  numerus  >o.  Sed  addantur  Itmul 
rurfafiurta  didi  prop.  5.  anteced.  ao.&r  $•  faciuc 
>5.  Sed  dcbdsane  c/ficeit»qnod  prids  erat, nempe 
numerum  70.ee  CoroJl.pnrced.  Ergonoqpo- 
tfft  lieri  fubdudio  numeronim alS  l!m  eiu^ 
dignitatis'. 

PROBt.  I.  PROPOS.  Vril; 

^ A ‘numeras  maioribus ^ eandem  j>ii'- 
portionem  Itabeniibus  numere  minores  ^ • 

- ■ O'  eandem  pri^ortioHim  (rabemesyoe 
■ . „ ipfy  demantur ^t  'epOini  .Ije-  u 
fubtrafho . 

SIc  fubtrabendui  numerus  cqualls  huic  #78.  i 
numero  1157.  Qms  proporcionalea  i propor- 
funt  aufecendi  ■ ita  collocandi  fune 


n /oco  , idfoqqe  £fOiyr^ne  rcfoood«»nt , 
vt  inbooexempid.  %t  mbdlKla  lineola  ‘ 
diftlndionisgratiif  deindeanuma-  1x57 
tur  a fuperiore  numerus  rqua  i is 
numero  primo  S.ttCi  non  polTit  id  — . — 

Beri»  quod  7.  minor  fu»  i numero  179 
fe^Tnido proxjmo.’accipiatur  rnius  decimarum, 
8r  Hnc  17.  deducatur^»  ab'eo numero  8 xftiaHs,  R* 
refidnns  eritp.  QQi,Vtnbmcrus  rniutum»  fub 
ynRstibui  feribeddus . lamque  accedimus  ad  Ic- 
eundum  numerum  fubducenJumiSrqais  ruKliuIl* 
mus  i j.  vnitatem  decimarum;  ideo  euaHi^  Vi- 
deatur ergO{ao  7»,  (ccundus.ftibducendus  i nu- 
mero 4.  auferri  queat»  8e  cutn'Aon  poBlt»  iterum 
d prxcedcnti  alTumatur  vnius  decimarun)»8;r Jinc 
14.  ex  quibus7.  ablecut  relinquit  7.‘igtttrr  fub- 
fcribo7«  numeris  fecundi  ordinis  apud  9. 

^eqtiia  i pnecedentis.  abftull  t.  ideoreman- 
feret,  I quo auferri  nequeunt;  igitur  enicas 
prccedens  » qur  eft  centeflmsrum  addatur»  8e 
flant  tt»  ablatus  (*.  reftitulc  7.  iuque  refiduut  erit 
579.  fubdudo  678.  a maiore  numero  ta57- 
QuM  fi  inpncedentl  non  reperirecur»  (itc 
quidem  vnkatjfedzifratcuncaccipien  ja  eft  adhuc 
vnitas, non  quidem  abiffoloco»  fed  i fuperiort 
faltem  rirtualite^vc  in  lft|<  terrainis  r -1 00 
Si  enim  volo  (iibd^ucere  8.i  primo  8 
o.nequeo;  quia  numerus  lun  eft»  ac*.  — — 

clpIoiUqtje  ^iracem^dUcImai^imab  92 
a^cpedeuci;  fed  nequeo  ftqaia  eft  o.  Aevipio 
ergo  ab  antecedenti;  qu^^l^cet  fic.J.  e(^ tamen 
numerus  rnius  dfc<lrt*'^ec;marura,idcft  centefi- 
nurum  j idcOqip>5fubd6c6'|;f 'io.  iVfiduuZdrk  2. 
ac  Tcro  iQ.  ioin  non  cfic  fe^9.  quod  vnade- 
cima'ablaca  fic ; 'ideoque  rcftduus  erit  92. 

Ppterit  quoque  facilitacj^  gratia  voausabiau 
fiuihero  (equenci  reftitui » .V „g.  fi  . xooo  { 
fid. fiat  a. do. nequit  f^^».(rdmo  7^ 
tuoaccepu  vniuted  m^princr»  . ■—  ^ 

10.  a quo  rubduAasi.  fefiduns  928 
cric8.p;d  quuab^foieced^tti  abftnii  volutem» 
ideoTccundo7.  ef|d3ot&  (lenc  8.  demo  itaque 
8.X  10.  eodem  m^o » ilr^iiunt  2.  8e  qui>«ab- 
ftnlt  vnitatem  »'  ideo  eam  Vubdaco  I refiduo 
M-  .te  fiunt  9.0tfic  habetor  renduus92H;  11. 
ind  enini  augmeofuina.quod  fubcrahendo  nume- 
ro fit»  xquiualet  dimlnutiom  fiAr  in  numero,  i 
qto  sofertur . Nsbi^lta  eft»  (i  suferinrttr  8*.  1 10. 
quam  fi  auferantur  7.^  in  prims  vero  regula 
cogitauimus  numerum,  a quo  fubducitur  dimi- 
nutum : hic  v;^fb  nui^eriim  fubtraJiendum  auge- 
Ju^vnitatej  xt  ulcm 'relinquat ; ibi  ct^ititur 
iam  ablata  vnltae;  hic  Unquam  fi  noneftetabU* 

ta, cum  numero dibduecodo  aufertur. 

Poceft  etiam  fieri  alip  mndo.vc  fi  auferendi  fine 
i nupero  io3i.  numeri  479.  difpono,vc  fupri,& 
quia'9.  ex  I.  auferri  |^utc,ideodi0‘crenciam» 
quo  eft  inter  9.8r  IO.;  nimirum  1.  afTumo,&  eam 
addo  numero fupetiost  filifct  numero  t.  te  fiunt 
^.,^0$  fubfccibq.  Ita  7. fecunduin  loBi.  . 
pulcrpd7.  k numero  fupcriori  ( eft  479  * 
.^nipa  7.non8.ob  voiuuraaolatam)  ,,  t-* 

i q1h{l  rcroanf  t s V ndf,  fetibo  o.  ad  f doo  , 

fcruetdr  locus»  Peinde  qula^.pe^uii 
^fduci  d 0*  alTumo  dilferentiam  Inter  4- * VO«wr^ 
la^ent  tf.quam  numero  fiipcrioci  nonaddo*curo 
‘^ifrr  non  polfie  fieri  ar^Jitio»  te  ideoferibod.  te 

deinde fcribo  i.iu  coUn  xemanfic, quod  vnitaX 
ablata  fit  i nuraerQ  *»• 

cospnits.  Qulbmncrinoifiinidem^^^^  • 


,8  T R A C T 

EXPENSIO  IV. 

Venumerh  mitltiplieanJis . 

MVItipIicatiocd  duplex.  <li>  flmplez . «lU 
cotnpoiitj.  Simplex  cfti  cdm  vnui  fim- 
ples  numerus  per  itioro  multipUcatari  compoti- 
ta ver^»  cum  vel  flures  numeri  per  vnum  mul- 
tiplicantur) vel  plores  per  plurei . Agemus  prliis 
de  priaS)  vtpote  de  faciliori . 

THEOR.  J,  PROP.  VIIII- 

Quiliht  numerus  poteU  mnliipltcdii . 

PRnbirar  multiplicare  eS  fumeretatiexxtlnni 
numcrum>quoc  numerut  multiplicana  kabet 
vnltaccf  i cumque  liceat  alteri  nuinrro  addere 
quantum  quifquc  vult  ex  poli  i;  (I  V,  g.  >1- 
lumam  4.  licebit  mihi  addere , quantum  volo , 
Addam  ergo  ei  rnrfua  4.  & mtfui  4,  toilci  quot 
vnltateffuntin},  &fic  habeboq.  tcx  acccptoe. 
Qu()d  eil  muitiplicarc  ex  dchait.  if, 

THE  OR.  n.  PROPOS.  X. 

Sifi  numerus , -we/  tueiiem  decinu,  vet 
medJeidftm  decmut  excedens,  mullipfi- 
ceiur^i  fer  alium  excedentem  vnitatem^ 
cum  fiterit  midtiflicatus  , velxftaiit 
decimam,  vel  decimam  fuferahit  f 

PRofutnr  facii? ; quia  minos  > qulm  3.  alTum;| 
ne^it;  nec  minus  j.  pro  numero  muIcipU- 
eando,<)az  fiaunc  ib.  ^uareitialijatiumaotur^ 
patet  decifnam  fiiperacoioa « 

THEOR.  ni;  PROPOS.  XI. 

• 

Si  Jint  duo  numeri  fefi  muiuo  multiplica 
test  quorum  vnius  medtetas  fauuUum 
toto  alto  pojita  Jit  magis,  cjuam  medie- 
tas decima  , iBi  numeri  multiplicat 
deeimam  liferaimu. 

PRobatnr  facili.  Nam  , Me  numerui  4. 
adionduanumeri  multiplicantis  f.medietid 
tit  I.  ~ facit  Quare  ti  tantiim  addatur 
iterum 4.  ^ i.v  multiplicando  pera. facient 
magis,  quam  lo.  Quia  gemina  rfee accipiemur  • 
Ergo  tamo  magis  u multiplicatur  4.  per aut 
qoemitbet  alium  maiorem « 

COROLLARIVM 

Hinc  habes  numeros  cales  generare  numeroc 
ad  duas  proportiones  perclnemeS)  vel  ad 
vnam  tantum; fcd  femper  fuperiorem . Sic & 
4.  generant  duos  numeros  12,.  ^orum  primus 
2.  cReiifdem  proportionis  ,3c  multiplicati » fe- 
cundus vbrb  i.proportlonii  immediati  requeo- 
tis  decimarum . Sic  fi  T«  mulclpt|centur  per6- 
generabunt  numerum  30.  qui  ternarius  non  drh 
numerus  tioiphic:  fed  ternarius  decimanua^cm» 
p€  ordinis  immcdUt^^qutocis'j“^ 


LTVS  VIli; 

THEOR.  IV.  PROP'p&  Sll. 

td umerus  fimplex  multiplicans  numerum 
Jtmpltcem  non  potefi  generare  numerunr, 
nifi  proportionis  atimu  immediati  Je- 
^uentts. 

PRob.  Quia  numtnis  aasimns  fin^Ueium  eft 
9.  qui  multiplicatus  per  9.  maximum  item 
timplicium  producet  oumerum  » noaits  nume- 
rum p.  continentem  i fed  proportio  aicioris  or- 
diois)  qua  proportionis  immediati  fequentis  nu* 
meros  tiraplieea,  continet  decimat  dcciet . 
Maior  autem  eft  numeruaconcinena  pams  plu- 
reS)  & maiores,  quam  qui  continet  pauciores,  Sr 
aiaores.  Ergo  erit  minor  numerus  concinens 
Qoiiiea  nousm;  qui  m decies  decem  . Ergo  non 
poterit  efficere  proportionem  Ifid  tertiam . Quod 
fi  maximus  ilmplicium  id  nequit  • £igo  nec 
exteri.  1 

COROLLARIVM 

Hloceti»qubd,etlaro  fi  numerus  muItiplU 
<caia  aUom  tigniticet  decimat  , tel  de- 
cimat dccimaruAiqobd  eadem  ratio  erit,  dr  pr^ 
docere  nequibunt  •umerum  pertinentem  j nifi 
ad  proportione  iromedjatd  fequentem  • vt  patet , 
qoii  eadem  ratio  fit  de  numeria , vtl  fumptis*  vt 
vnicaiea  timplieea,ieu.vt  vnicacta  decimat um» 
feu  vtccacetimam»)ffic. 

THOR.  V.  PROPOS;.  XUl. 

Omnes  numeri  Ce  femultipticantes  facium 
numerum,  ^uicomprehendii,ium  vnius, 
tum  alterius  patiet . 

PRobamc.  Qo^aid  vnufnqaodqne  conttn», 
cxquocomponitur/Eigo  ctimoumerus  tit 
compoficua  ex  moltfpUcacione , tum  vnius  , cum 
•Iterhit,  debet  eorum  partes  in  fe  habere. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XIV. 

Si  numerus  finflex  muluplicA  nos 

cem  j mtmeri  genite  fimpUets  non  erunt  s 
fed  eius  proportionis , cut^  efi  mulfiptim 
c4tuSy  vel  tmmeditu^fe^uemis  m 

Sit  3. aumerui , qui  multiplicet  f . numeri 
350.  Dico,  qubd  in  genito  15.  numenia  $* 
non  efi  timplez  j led  eius  proportionis,  cuius  eft 
5.  in  numero3)o.  e 

Prob.  Nam  in  numero  i5o.oumerus  3.  qua- 
libet vnitate  decimam  fignificat  • Ergo  quxlibft 
eius  vnitas  tricies  accepta  decimarum  erit . Igt- 
curetiam,  fi  tocteaj.  timui  fumatur  genitus  de* 
cimarum  erit  cx  propoT.  13.  Coroll.  numerus 
uero  I.  in  genito  x}.  ex  propof.  ii.  Coroll.  ft- 
gnificabir  proportionem  immediate  fequentem  • 


io'.. 


THEO. 


ARltHMIETlCX 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XV. 

Si  numerus  non  fimplex  multiplicet  non  fim* 
plicem  producet  eam  proportionem  i qua 
tum  vniuSi  tum  alterim  aivnstate  dim 
fiant  id  conficitur 

SJt  floinenu  7.  m flumero  70.  9e  nonenii  5« 
ift  namero  yo.  qai  fe  louictm  malrlpliceot. 
Dico  quod  nuiaenis  genitos  erit  eint  proportio- 
nit»qtue  ex  diflantii  • cum  unius»  tum  alterius  i 
primo  Domerooersi^s  finiftram  recedit ; t^quu 
loci  per  sifras  OOC3U  funt . Ideo  dico  recalere 
Btfris»  cum  huius»  tum  alterius  oumeri  nimirum 
duabus  xifris»  erhque  jfoo. 

Probatur  . Quia  ex  antecedenti  numerus  lim> 
plex  primas  multiplicans  fectindum  generat  nu* 
merum  fecundo  loco  ponendum  . Ergo  fecun- 
das mulciplicaos  fecundom  generabit  numerum 
cercio  loco  poaendum.Ar  ideoficcundui  multinlf* 
caos  tertium  generabit  numerom  quarto  loco 
ponendum»  & hinc  certius  multiplicans  tertium 
generibit  namerum  quiitto  loco  ponendum  > 
ne  de  ciet. 

Qood»  Ut  magis  pateat,  Ar  numerus  JtJ-  ^ 

Dtr 

9.9t.  Quia  J.A  eft  cercio  ioco » fi  illum  muW» 
pileet  F s.  erit  genitus  ttt.  tertio  loco  poneotibt 
ex  propoC  snteced.  8e  oftendet  tres  eencefimas, 
ut  unitates  fuifie  acceptas  • Quod  fimulHpH* 
cets.i  namerum  A eundem, lignifictbic  tres 
centeiimis  non  iam  bis  acceptu y fed  dualitace 
decimarum» ideil uigefies  acceptu.  ErgogenK 
tus  non  iam  figniiicat  unitates  ceotefimarums 
Isd  decimas  centefimantm . Ideo  lecundo  loco' 
poft  primum  collocaodoi  > Ideft  ouarco  locopo* 
neoaus;  £c  fi  illum  os.  multiplicat;  itmooa 
emne  decime  cemeiienarQ.  Sed  centuRme  cen* 
teftmarum»  ideo  numerus  gcflifut  tertio  loco  po* 
nendus  pofi  primum,  ideft  quinto  )bco  collocaa- 
<his/  & fic»  (i  aJij  adfiat  argumentabieur  . 

PROB.  I.  PROPOS.^  XVI. 

Siomnts  numtti  (tmflicts  in  ^nadrai  4in.fi- 
riemiia  difponntttnrt  vt  prima  firits 
continna  additio  vnitaium  , fiatnda 
dnalitatHm , (f  fic  cotfi^utmer  vfqne 
ad  10.  Tabnla  talit  ordinata  erit,  tfn* 
numerorum  fmpltcium  multiplicati»-, 
nemcxikebit , . ^ 

DVcinrarlinwx(|aUiftuitn  nndecim»  te 
Ul»  dKudTaoMt  >llc  undecim.  Deinde 
uTcribincar  numeri  in  prima  ferle  ponendo  onip. 
■tes  fibi  inulcem  addicas  ; in  fecunda  dualitates 
Mi  fuperadiundu;  io  tertia  criadu»  de 
esceris.  Namcabo]aericconftda»quxiP/ciis- 
fotaprim^inuenucft»&ib  eius  nomine  Pytha- 
gorica iiocacurt  Quam  dlcoQumerorurafimpU* 
dom  exibere  moItipItcaHoncm . 

Probatur  multiplicare  eft  fumere  numeros 
mulciplicaodos  tot  uicibus»  quot  fuot  io  nume- 
ro multiplicante  unitates : cum  ergo  quilibet  na* 


rNTEGRORVM.  9, 

merus  iimp/ex  additas  fic  alteri  tot  nietbuti  quoe 
numeros  habet  Ipfa  decima,  V.  g.  unicas  unhati 
IO.  ufeibus  addita  eft,  dualitaique  dualitati»  trias 
trlsdi»Src  huc  erit  numerorum  iimpliciurn  muN 
tipUcacio . 
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V fus  edam  clarus  eft  • Nam » fi  rCpcrio  i la- 
tere finiftro  numerum  mulciplicanccm»  & in  fu- 
petiore  parce  multiplicaeum  In  co  quadrangulo» 
ubi  feries  inuicem  concorronc»ertt  numerus  ge- 
nitus . Sic  S.  per  malcipJicacus  erit  S4.  ift>i 
feries  a»  8r  s occurrunt  in  c.  Obferuaque  ot 
propof.ii.  numerum  tabulati  d excedere  fi rnplU 
CCS  nnmer0f,8r  proportionem  fequeotem  lo^e- 
re 

^ VemmquU  non  femperhirc  tabula  loprom- 
pra  eft » 8t  quandoque  In  mulciplicattonlbus  no- 
meroru  malorom  poteft  fubOriri  dHficulcas;  Ideo 
hxc  regula  poterit  obfemsri  ad  faeUitacem  fe-* 
dandam . 

' Volo  Eg.  cogoofcM  ,t.*‘ma1t{plicacumper 
f.  quem  numerum  gigott  $ Video » qnoe  nume- 
ris diftec  minor  nruitferiiift.iio.8r  video  efi*e  s. 
di^renciam  • Accipe  ^idfgo  9.  gemina  vice » 8r 
fubdoco  i 9.  addito  oii  nempe  i 90.  8e  refiduum 
ys.eft  numerus  quxfitus  j Sicy.  per  fi.diiTercn- 
clieft4.  quam  mulriplico -per  7. 8r  farlunc  ss. 
fd>duco  k yo.  Srdanc  41«  namerum  genitum  ex 
multiplicatione  7*  in  fi.  Et  ratio  eft;  quia  70.  eft 
7.  decies  acceptas.  Q^»  fi  auferatur  abeo  7. 
quater  acceptus»  clarum  eft»  quM  remanet  7. 
Kxdes  acceptus»Bcmpeper  fi.fnulcipUcacas  : hpc 
autem  regula comodlbr  eft  In  magnis  numeris  t 
cum  differencix  i i6.  paruc  funt»  8r  in  illis  de- 

fcruic.  "* 

.>ic 

*■  PROB.  II.  PROPOS.  XVII. 

r C’. 

Vatis  dtiolfus  numerh  non  fimplictl^tts  in^ 
uicem  multtplicandn»fi  qudtlfct  aume* 
rus  per  altum  mulupUcetur%  O*  [eruetur 
proportionum  locus  vitique  ^ 0*  fumma 
emusUbet  mulsipUcatfonis  eoUigatm^rit 
' faBa  muhiplicait6''compofitorum  nume* 
1 rorum»  ^ 

VIfa  f^ll  mnlriplleactone  numerorum  fim- 
plicium»  videndum  eft  quomodo  ei  eia  nu- 
meri maiores  multipl  icentur . Sint  ergo  aulei- 
ptteandi  154.  per  4|.  cdnfic  feruandus  pf^P^f* 
donis  locus»  debet  minor  fub  maiore  fublcriM 
tali  modo» 

Vt  numerus  Tolutum  fnb  vnicstibus»  4d 

N ^ 


TRACTATV»  Vm. 

EXPENSIO  V. 


ICO 

dcclmaniin  fub  decimii  omnes  alfj  nomerl 
eorrefponiienter  colloccotar . £t  qaU  quilibet 
per  alium  mulciplicart  debet  >8riam  cogoorco 
quomodo  multiplicentur  numeri  fimplicea . Ideo 
multiplico  5.  per  4.  & faciunt  u.  Hlicet  ex  pro* 
pof.  IO.  & II.  numeros  gemine  proportionis» 
primum  (implicium  rnitatum»  fecundum  nume* 
rorum  decimarum»  fir  proportionis  immediacd 
fequentis ; ideo  a.  vnitatibus  f«bfcribo»  at  s.de* 


cimis . Poftea  per  5.  requenteoi  nu-  ftf 4 
tnerummuJtip]ico»&  faciunt  if.quo*  4I 

rom  primus  5.  locum  ex  propof.  14.  ■■■«■■  ■ 
propohionia  eiufdefa » quar  ef)  nqme-  la 

ri  S»  debet  occupare  nempe  fecun*  1 J 
dum  . Vnde  numero  i.fubfcribeBdus»  6 
VI  vides , & I.  numeri  t%  ad  tertium  * " ■ 

locum  pertinebit  » cum  (it  propor*  16 

tionis  immediate  requcacii.  Deinde  10 
multiplico  1 per  t.  & fidunt  5«  S 
numerum  tertij  loci . ■ 

Itaque  iam  prima  figura  inferioria  1092  a 


nomen  multiplicata  clt  per  omnes  (iguras  name>. 
ri  ruperioris  t Modo  multiplicanda  ed  fecunda 
figura;  idpoqiie  accipio  4.  & multiplico  per 4« 
& facitint-itf.  &quia4«  ed  fecondi  ordinis  in,ou« 
mero4).  ideo  genitus  ad  eundem  locum  rpeftat 
ex  psopof.  14,  nempe  fecundum « Quare  ipfius  1. 
aiiteiruuindeueoitex  propof.i5.  Poilmodumlc^ 
rum  mul(iplico5  per  4. & facium  ao.  cuius  prt- 
rous  Ob.  ci  propof.  le.  debet  occupare  testium  lo* 
cum»9(  ideo  fubfcrrao  tcrtiojpeo  o.  & a^quano., 
Deinde  a.  per  4*  & faciunc  S.  qaarto  loco  ponen* 
d^.  rT^ndtn)  eqngregp  omnes  fimuU  eritque 
fumma  numeri  cx  multiplicatione  geniti  lopta.. 

breuifads  «atia  non  omnes 
numcros.4l0in&e  f^rib^t  i fed  transferunt  ad 
alioi  anteuiore»  » V,  ^io  przcedcQcl exemplo» 
nonlcribcot  numerun^^Kd  a.quidem  fcUicet 
numosam  «ero  u mente  i^etj^^uqt»  donec  mul* 
eiplicem  fcquentem  9.  pe^  |\(i;prpducant  19.  cuf. 
iue  numero  9*  addemJ4ais.  vAttatqm  mente  rc^ 
teqtimi^iciibentd^  fr'^terum  1.  mente  cbn-< 
feruabunt » donec  itcruip'  multiplicent  a* 
&fMi4ofcn.cui  addentiji^rpente^cuacum»  &ixc. 
feribeo^^  (ic  in  feciuula'  muityiiicationc  o.u- 
»(X.  -Hfbpunc  vc  Hk  a54 

N^m  fnlunxCcribct  4i 

cma^a, 

coniungcotcum  numero  8.  vc  fint  10. 
quem  tandem  Icribent . Deinde*  vt  iOi6 
prids»fvn|tnacolbgiV>trf' •(  v — 

Si  quando  numerus  xifris  conttat » 1 opaa 

(ufiBcu ponere xoc  xifras  *quoc  (unt  io  numnn* 
tun>  multiplicato»  tum  multiplicante»  8c  deinde 
Tltlmum  numerum  roulcipJIcare  inferinrU»  cum 
fupexioc^»^  e/ic  fa6ta  muUif  licsuo»  20000 
V.g.  fint  multiplicandi  aoQOo. per  300 

|od.  Quufunti^.ilfnelayttoqae’  ^ ^ » 

eas  omnes  fcribo,  deinde  mulciplKO.  6000900 
3.cum  2 .&  vlumo  loco  pono  finedumma 

confe^a  multiplicatio . ' • 

Quod  fi  numerus  alter  condet  xifsil  rataltrr 
iiequaquam;alter  per  alterum  multiplicandus  cftt 
SMrMsVfdts  oiul(iplica&iooed«mm»eiui  adden*^ 
iWimt  Ipt  «Hsilae , quot  jbutf-la 

allero  jp^UBbVt  IXfiS.;:.  i*..  ih 

Wde»«n exemplo.  ; ' "1 

idtnhlul  r i.  -^1  ic'JiCi;- 
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De  tiHmeronm  integrorum  diuifituel 

DIallio  eft  iaiKiKio  aumeri,qul  faU  rnlmi- 
bni  donondrec  Uuotic.  numcriu  minoc 
continetur  in  maiore;  fr  metiatur  maiorem. 
Duplex  eft  aotem , alia  enim  eft  numeri  (impii* 
cti  queacunque  alium  dluideatis»  alia  numeri 
cocnpoficl  alium  pariter  diuideacis . 

THEOR.  L PRqPOS.  XVIII. 

Qulihei  numerus  mutor  cuiusliiet  frofor- 
tionis  per  quemlibet  tlium  numerum 
partiri potell . 

SIr numerus  proporttools  decimaram  80.  Di* 
co  quod  per  quemlibet  alium  numerum  mi*- 
oorem  > fcu  cqualcm  diuidi  queat  • 

Probatur  primo  de  minori, qui  fit  V.g«4.  Vcb 
qte  ego  pcITum  afiunicre  huic  numero  4.  fq^c 
multiplicem » vt  mihi  placet » ex  poft.  s.  Acci* 
piam  ergo  numerum  multiplicem»  qui  80.  non 
excedat  proximd»  Ita  vt»(i  femel  adhuc  multipli* 
cem»exccdat  | Iccium  p^um  exprimere  nuise* 
rugiiB^cjplickatii»  tdeft  qooc  vicibus  alTumpfe* 
Si  enim  alTumo  multiplicem»  etiam  quot 
Yicious  airumpTcrimigooratenon debeo.  Si  er- 
go exprimam » expreiTus  oumenu  erie  ille»  qui 
quarricar»  8r  appellabitur  Quotiens » ideft  In^* 
caos  » qnot.Hcibua  conciaeacur  4*in  8«.  qui  nu' 
merus  vlchioierit  ao. 

ProbRur  etiam  defqualliquia»fi  eftxqualis 
conasnfuracur  ipfi»ergo  vnica  vice  capiet  Io  ipfo. 

Quare  patet.'  Qo^  numerus  cutusUbet  pro* 
poaionis  per  quemlibet  dimdi  pofllc » cum  pes 
alAorcmt  flr  «qualem»  vt  libcc  cUuidaCttc  • 

n,  THEOR.  II.  RROPOS.  XIX. 

Quilibet  numerus  minor  , vt  minor,  per 
maiorem  partiri  nequit . 

'Ilobacur  ex  definitione  16.  Minor  nullis  vi- 
cibus coflcinct  maiorem ; Ergo  vkcs  fecuo> 
dmnquas  cootioet»  exprimi  nequeuot.  Quare 
nec  diuidi. 

Dixi  autem  » uumtrmt  minor , wnrmer»quia 
mameri  minoris»  vcpotequaaeitacisioparteade- 
figoabiles  plurcs  fecari  poterit  qu«libec  vnicas» 
8r  fic  augeri  numero . C^are  audos  Qttmero»di* 
uidi  pourit . 

THEOR.  IU.  PROPOS.  XX.  . 

• r, 

luqualtbet figura  numtrica,  mm paeeft  eitf- 
dem  proportionis  maior  numerus  ^ 
captre,quamy. 

PX<>bat . Nmi  captu  maior  numerat . lam 
euadic  lo.  ideft  aicctius  proporcioniai  nem- 
pe wuua  dcctoaiim . 


THEO- 


ARITHMETICA 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXi: 

Non  omnis  uumersis  ftr  idism,  iu  dissidi 
foitjl  ssunendo  eiufdtm  rntionis,  vt 
non  fssptrpt  diqssid . 

PRobjtor  diaidere  cft  cognoTctra  > quot  rki>' 
bai  nomenu  dRctts  coadae«tur  in  diuideiuk)} 
fed  oon  omnit  numcrnt  cx  c<]iio  omnem  Dtinic- 
rummettear » cum  non  Ht  eius  pars»  fcd  mulco* 
cies  partes  cs  defio*  4.  Ergoiuoc  aliquid  rema* 
nere  debec  • 

. THEOR.  V.  PROPOS.  XXU. 

Illud,  ^od  rtmanei,  ftmter  efi  aliqssn 
numeri  dsmdtntis . 

PRobator*  NamexAsiom.  omols  nutne* 
rus  felpfum  per  volcatem  metitur  : Ergo 
quemlibet  aitum  ex  Axiomate  9.  per  Toiuteai 
metietur, quia  numerus  quemcuq;  oumeru  mcclet 
metitur  etiam  omnem  numeruoif  quem  ille  meti* 
tur  • Quare » cdm  roitas  meeiaeuromnem  nume> 
rum  faltcm  per  Tnicacem>num«rus  remanens  me« 
tietur  numerum  diuiforem  faltem  per  rolutem* 
Propcerea  boceric  exprimendum  • 

COROLtARIVM 

^^Voniam  numerus  refidousa  diulfione  eR 
pars  numeri  diuidencU . Ideo  erit  nume- 
rus fraftus  » Ideft  non  erit  totum ; fed  aliqua 
pars  • Vnde  hic  neceffarib  docendum  erit  t quo- 
modo fradt  rcribamur,6e  qtMroodo  partes  eorum 
nominentur:  Numerus  itaque  fra^s neceffarib 
exprimendus  duobus  numeris  \ quia  cx  prsKcd* 
prop.  cum  nd  fit  nomenis  abfolutus  { Ced  relati* 
nus  fe  habeat  tanquam  pars  ad  totum . Rela* 
tiua  rerd  ex  Arifi.  fine  fimui  cognicione  coafc* 
quenter  exprimendum  erit  totum , 8c  pars  tali 
modo  -r  cognofcctur  enim  j*  numerum  fupe- 
riorem  conclndere  in  Te  tres  partes  numeri  fi. 
Ideoque  numerus  fuperior  dicetur  numerator» 
qudd  numeret  parces  inferior  denocniottor» 
qui  exprimit  totum, drindicat , cuius  totius  par- 
tes fint  fuper  lineolam  nuroert  deloripti , lineola 
Tero  IneeHjcltuf  dlAio^iooii  gratia  • Superior 
qooquc  numerus  poteft  efie  maior»  8r inferior 
minor ; quia  aliquando  necefie  eft  exprimere  ha- 
bitudinem, & rdationem  numeri  rupertoris  ad 
lnfertorf,Tt  -7  mde  more  fragorum  id  fit:  qood 
Jafcadiis exprimatur  relatio  totlos,fir partis* 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXIU. 

Kfiftduumnmntrt  tdicHim  vnimis  maiom 
foteil  hdbm  tot  vmuuts  in  minori 
froportione  dcceftds  f ^itdd  poffit 
dtuidi  per  euadem  mmttum  > 

(pm  prtm  diitifm  cH . 

Sic dluldendus numerus paper t.  lam certam 
eft  8.  io  9.  vaica  vicccapercifir  refiduam  cfle 
Taicatemi  «fue  non  capit  t;  tedr  qnU  iUa  eft  eni; 


integrorvm:  lot 

eas  decimarum, fi  decima  accipiatur  tanquam  nu- 
merus fimpiex,  8^  proportionis  immediate  infe- 
rioris, iam  habebit  numeros  lo*  capaces  femcl 
numeri  8.  cum  refidua  voitace  • 

P R O B.  VII,  PROP.  XXIV. 

Si  videdtut  quoties  numerus  minor  comi- 
ncAtur  in  numeris  muioris  cuiujhhet  prom 
portiorus : Deinde  fucejjiui  in  atijs  mi~ 
notis  proportionis  cnm  refiduo  remanente 
i diuifione  numeri  maioris , O*  ha  vices 
feribantur  per  ordinem  erit  fa^a  diuiftOn 

QVonlam  , tt  diSura  cft  propof.  |8.  In  hac 
operatione  proportio  non  eft  feruanda. 
Sed  quUibet  numerus  alium  cftuidere  poteft,  cu- 
iureumque  proportionis  fit : Ideo  ponemus  nu- 
meru  diaidenccm.V.g.J4.  fub  numero  dtuidCndo 
7818.  abfque  refpcdu  loci,&  quia  refiduum  ma- 
ioris numeri  potdl  tterun^  dtoidi  ex  prop.  X|.  ia 
minori  fequenti  proportione  : ideo  ponemus 
numerum  diuidentem  fub  maiore  numero 
dluldendo,  ad  hoc  vt  exeo  diuifo  remaneat  refi- 
duum iterum  diodendum»  fed  acceptum  In  mino- 
ri proportione  talimodo»  Srducatur  7828 
lineola.  Video  quot  vicibus  numerus  94 
primus  dluifor  j,  capiat  in  7,  8e  cogoofco  vicem 
efle  duplicem,  fimolque  etiam  afpicio , fi  eadem 
gemina  vice  numeros  4.  poflit  capere  in  numero 
lequente  8.  eum  eo,  quod  remanet  a primo  nu- 
mero?. Sed  bic  poteft  capere  j ideo  feribo  *. 
feorfim . Et  ad  hoc » vt  fciam  numerum  fubtra- 
bendum  multiplico  *.  pet  J.  8c  faciunt  6«  quos 
fobduco  8 7 & remanet  u 

Scribo  itaque  t*  refiduum  .70  1 ^ 

fuper  7.  deleoque  7.  tali  mo- 
do,vtpofifit  cognorcl,Nneota 
fuper  7.  dofti  . Iteromque 
multiplico  4.  per  t,  8r faciant  8.  quos  Cubdocoab 
8.  & nihil  remanet.  Q^arefcrlbo  faperS.  xifra> 

8r  deleo  8.  Deleoque  etiam  totum  numerum  }4« 
VI  nihil  iam  ampiiot  coloco  deferuiens,qu6d  nu- 
meri itlios  proportionis  iam  fint  dtuifi  . Quam- 
obrem  feribo  loco  immediate  inferiori  fub  refi. 
duonumeridiuifiaddiiriden-  . 

dam  proi^rtionem  inferio-  23^| 
ri*  ordinis  » Oc  confidero  ■ ■■ 
quot  vicibus  capiat in  re- 
uduo  IO.  tanquam  numerum  ' 
inferioris  proportionis  ac-  * 

ceptOjSr  video  tricies.  Scri- 
bo ergo  }.  spud  x.  feorfim,  eodem  modo  mul- 
tiplico}. per}.  8e  ftciune  9,  quos  fubduco  d 10. 
9e  remanet  l.  Deleo  igitur  t .in  numero  10.&  xi- 
frar  deleta  fuperpoaoi,qu«  eum  x.  facit  11.  mul- 
tiplico itaque  4.  per  }.  rurfus,  & faciunt  ix.  fub- 
duCoitaquelx.  i iX.&nihfl  remanet  1 Vndede- 
leo  I.  & s.  8r  fuperpono  o.  eoqnbd  nihil  rema- 
neat . Deleo  quoque  numerum  diuiforem , tan- 
quam  non  amplius  eo  loco  deferuientem , fed  ad 
viceriorem  locum  promouendum  . Quare  feri- 
bo fequenti  loco  numerum  diuiforemTKac  enim 
mutatione  loci  fit,  ve  accedat  ad  numerum  refi- 
duum acceptam  in  minori  proportione  ex  prf  ced , 
propof.  2).8e  ideo  dioidi  polfit : Si  tamen  aliquid 
remaneat  fudiciens  • Hic  antem  nihil  renuBet 

fu£cieos>c(ilm  caauim  rcUoquaturS.  numerus 
- • primus 


i 
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^Imat  fiapliclam  vniearam » In  quo  nomerut* 
J4.  ctpere  neuniti  9e  ideo  in  quottente  apud  3, 
ponoo.  ecquod  In  vitimo  numero  tleimi  loci 
nulla diulfio potuerit  fieri»  qu^d feniper feruan* 
dutn  efl  » quotielcumque  occurrerit  numerum 
diolforrm  In  aliqua  proportione  non  caperet  fcd 
diuiforem  cfTe  promouendum  adhuc  ad  minorem 
munerum . 

Rrricioum  rerhs.  e(l  pare  numeri  dMdcntie 
es  propof.  st.  ideo  rcribendoe  efl  apud  aliot » fed 
irt  minutia, nemoe  fuperidt  S.  &interieda  lineo- 
la numerui  diuifor  |4.i)iiare  diuifo  numero  7813 
per  94.  quoteni  erit  :}o.  s)o.  8rin> 

fuper  ex  tri^ntuptaer  fartihnt  in  ^nibunmitat 
diki/Mefi  8.  parte/ * 

Quod  fi  aliquando  occurrat  in  vittmo  Ipfo  nu« 
mero  versde  finiftram  , qui  primus  omnium  di- 
Didendus  eft  non  capere  numerum  diuirorem»yet 
tltimum  caperet  Ted  non  penuhimum»  rei  ao« 
tepenultimum } tunc  ad  recundum  locum  infe- 
riorem prououeodut  eft  • 

Sit  numerus  dioidendus  7P|o.per  794«qata4f« 
primus  diuifqrie  non  capit  in  }•  ideo  aflumoo^ 
efl  proportio  minor»8c  prima  diuifione  nem  de- 
beo diuidere  79}.  qma  nequit  • Sed  numerum 
79JO.  Confidero  itaque  quot  ricibus  capiat  7«  in 
79*^  video } quod  nouem  vicibus»  (neque  enim 
amplias  capere  poteft»  vt  fapra  propof.  so.  quam 
9 in  qualibet  proponione»licet  aliquando  minus  ) 
ideoque  multiplico  per  9.  dlolforem  794.8r  6unc 
714^.  auferendi  adiuidendo79jo.  & fa^  erit 
dhiifio . Quod  fi  ifte  defetl^ut  cueniat  non  in 
principio»  Ud  in  medio,  vc  117945.  diuidancur 
per  7) . Tunc  appolita  apud  quotientem  zifra»ad 
locum  inferiorem  diuilor  promoucndus  . Sic 
feme)  7).  capit  in  79.  ideoque  quotiens  cft  I.  & 
refiduumeAtf  qui  cum  4. numero  fequentis  pro- 
portionis facit  in  quodeberet  capere  diuifor 
•fiumcrua  73.  Cum  ergo  non  capiat»  ad  aliam 
proportionem  tranfeundum  cft,prldi  appolita  zi- 
fri  apud  quotientem»  vt  fignificec  10.  Et  eft 
demde  diuidendus  numerus  646.  per  73.  Et  quU 
7.  capit  in  <14.  nouem  vicibus^  & 3.  noo  capit  in 
reliduo  Id.  nouem  quoq;  vicibus  i ideo  dico  odo 
vicibus  capere,  dr  pono  8.  apodquocientemj  vt  lit 
108.  St  fada  niultiplicanone  cueniunt  584.  quos 
fubduco  i 646.  8c  fiunt  ds«  refidui  pro  fradis 

ponendi.  Q^are  quotiens  erit  toS. 

Alius  modus  tutilfimas  diuidendi  e^  • Mul- 
tiplicare priils  fenfim  numeros  duiiforis  per  nu- 
lucTos  fimplicesiVlque  quo  eorum  fumma  cueniat 
maior»  quam  correfpoodcncis  figurat  numeri  di- 
lildcndl : deinde  extrahere  fummam  proxime  mi- 
uorem  a numero  diuidendo  • 

V.g.  lit  diuidendus  numerus  99S47<>  pts 

r47.  Prids  per  numeros 
iimplices  malciplicodiuifo-  S47  l 

rem  X47.  hoc  modo  hic  494  u 

Jaccralitcr  appofito  prids  741  3 

per  I.  dciode  pers.  &c.  vlquo  988  4 

quo  perueniamad  QumcruoiUJT.  S 

inauxcm  numero  993.  conAance  iribus  vltimis 
iiguru  diuidcndi,qua:  debent  primo  diulfori  cor- 
rerpoodere.  Quo  fado  video»  an  reperlatur  993, 
in  bis  nomciis  itamuJcipbcatis : Et  fi  non  repe- 
no»  fumino  proxime  minorem»  nempe  988.  dedu- 
coque  a 993»  Se  rcmaaeocf.  & quia  4.  appofui 
apud  988.  notando  quod  988.  cA  S47*  quater  ac- 
ceptus» Idcirco  appono  pro  qootieote  4«  993  i 4 
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A TVS  vuj: 

Deinde  alTumo  aliam  figaram  i numero  dltd- 
dendo»  nempe  fequentem  4.  Arponoapodf.  8e 
confidero  in  numeris  multiplicatis  » St  genitis  i 
diutfiiK  per  numeros  fimplices  dudo  { an  adfic 
hic  numerus»  Se  video  non  adcAe . nec  quidem 
proximi  minorem»fed  omnes  maiores»vnde  apud 
4 quotientem  pono  sifram  » firaffumo  | 40 
aliam  figuram  nempe  7»&  video»  547  | — 
an  in  ferie  numerorum  adfit  hic  ■ ' 

numerus  547. 8r  video  nec  hic  quidem  repenrl  t 
fed  proxime  minorem  494.  ergo  quoticncl  40. 
appono». lateralem» 8f deduco  I 4<>n 

d prndido  547.  numerum  I 547  | 

494.fr  refiduum  eft  deinde  | 494 
vlcimam  figuram  afltimo»nem*  | — ' — 
pe  o.  d diuidendo»  fr  appono  I 73 
ad  f}.fr  faciunt  5|o.  Reperioqi 
numerum  proxime  minorem  eiTe  494«  quem 
deduco  d 330.  fr  apud  quotien-**»  I • 
tem»item»«laccralemappo-  | | 

nofr  fida  Tubiradione  refi- 
donm  cA  36»  quam  more  refi- 
dqorum  apud  quotientem  ad- 
(cribo  . Eritque  quotiens 
4oa»  tVV 
Sed  licet  cudlEma  fic  hzc  regula ; Attamen 
prolixa  eft  . Quare  poterit  deferuire  in  aliquo 
magno  numero  diuidendo  per  alium  aliquem  ma- 
gnum numerum  3 cum  enim  ibi  error  fit  maximi 
difpendij  rcmporis,&  laboris  ; opportunlils  erie 
boe  modo  operationem  contutari  j Et  nota  ex 
pmced  Prop.ao.  mulclplicatioaem  numeri  dlui- 
foris  non  cAe  continuandam  vitta  9.  quia  magis» 
quam  nouem  vicibus  non  poteft  contineri  figtin 
ouitdeos  io  diuidenda . 

. Tertius  modus  apudlcaJos  vfitatuseft  talU  » 
Sit  diuidendus  numerus  4880.  per  numerum  gy» 
Pofito  numero  diuifore  feorfum»  trahatur  infra 
ipfum  lineola . Deinde  video»vt  fupra  feci»  quoc 
vicibus  3.  capiat  io 4. nimirum  qu6J  vnlca  vice  ; 
ideo  pono  i.pro  quotifte  fuper  lineola»  fr  per 
Ium  I.  multiplico  diuiforem  > fr  numerum  gent> 
tum  fob  duabus  vltimis  figuris  dfiiidendi  fub- 
feribo. 

Et  ex  inde  fubduco»  fr  refi- 
duum  noto  fob  lineola . Mul-  4680 
tipUeatU  ergo  f''.  per  1.  gene-  37 
rat  37.  quos  deduco  i 4^  fr 
reliquont  9.  AAumo  deinde  98 
aliam  figuram»  nempe  8.  d dl- 
uideodo»  fr  pono  apud  9.  Et  video»  quot  viclbut 
capiat  37«  io  98.  Cognofcoqoe  caperebis;  quin 
licet  3 . capiat  ter  in  9.  noo  umen  capit  7.  io  t« 
ter  t quare  dico  bis  » frfic  7.cap{t  in  8«  cumre- 
fidooex9.ctiambis>  fr  licet  capiat  magis»*  nll 
iotereft  « Ergo  apud  quodencem  1.  appono  x.fr 
multiplico  per  diuiforem  37* 
fr  fiminnt  74.  quos  deduco  i 4580 
98.  fr  refiduum  eft  »4.  AfTumo  37 
rurfus  vltimam  figuram  o.  fr  mamm 
appono  apud  »4.faciontq{  »40*  98 

Vtdeo  igitur » quoe  vicibus  ca-  74 

pUt  3»  in  »4  fr  cognofco»quod 
odHcs  : Venim  7.  io  o.  nullo  »40 
modo  capit  . Affiuno  itaque 
minus,&  dico  |dn  »4.  capere  fepocttrananentq: 
30«  tn  quibus  7.  feptics  non  capit.  Afiumoitaq; 
rurfus  minus»  fr  dico  capere  3.  in  »4-  fcxtles » fr 
refiduum  eft  do. in  quibus  fexties  vtique  7.  capltj 
quia7.  auU(ipUcataspf{ft»facitfolum  4».  Ideo 

apod 
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T* 


<fHotient€m  is  adreribo 

imfncrum  5«  r^nificaacem  fex 
vicibbf  mimcrun  diai- 
Torem  ia  diuideado  eoo- 
tineri:multipUcoqae  per  6.  dl> 
uiforem  37,  8c  geaieaa  e(l 
xas.  quos  deduco  i Se 
refidoum  dl  18.  quem  oomt- 
rom  more  refidooru  apud  qoo* 
tieattm  firribo.  Eftque  qoo» 
tiena  Ii6.*S-f 
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46(0 

J7 

74 

140 
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EXPENSIO  VI. 

De  Prolfationibus^ 

QVoaiamia  caJealaodia  oomeris  noortr^ 
eoeniuQt  erroreai  «wic  modos  tradendos 
cfttqooinvnaquaque  r^oU  operationes  faAsr 
examinemur  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIV. 

AhUto  5>.  ex  quMet  frofortione 
tetHMtmmetus  ftmplex  denominans 
eam  proporttonem . 

* I^Etur  numerus  70.  a 900  aQleracur9.quo* 
IJ  eiea  auferi  poieft . Dico  quod  remanebit 
n^^mertts  deoocninaot  eam  proportionem  » & 
qoia  denominabatur  i *j,  Idro  remanet  aumc* 
nis7. 

Probatur.  Nam  V.^70.  bgnUIcat  (eptem 
decimas  1 A autem  ex  decima  qualibet  ^cmaeur 
9.  inqudibet decime  ropcrcrit  s. cumque  Ans  7. 
deckBXi  erunt  rcAdiu  iepiem  imitttcayqiif  con* 
Rititon{  numerum  7. 

COROLLARIVM. 

* T llnc  eft» quodfiucnomeaaflumaotur.vt 
X A AgaiAcaotcs  decimas,  Auedeciaxas  decb 
marum)  tec»  femper  arquaii  modo  idem  remanfu* 
rom  Ampliccm  proportionis  deoomioatorem ; 
«e  A»yc  oiuncfi  fimplket  accepti  fuiAcm . Nam 
«X  qaalibec  ablatioae  coioAmaque  proponioota 
femper  remanet  vnitaa  $ ^ A cx  ms.  aufa^tor 
tot  rieibas»  quo(po^au£erri,remaii<ena- 
nerua  ix.dquodedudus  p.nUnquisur  numeme 
j.ille  ipfe;qai  reftaxtt»  A nunaerus  i.eet.  tan« 
quam  Ampiices  vnitatea  io  numero  loa.  accepte 
raifleot.  Item  a numero  7^.  aufero  p.  quoties 
Aeri  Mtell,idsil  vicibus  80.  reAduum  erit  10.  i 
qoo  n aufero  f.  remanet  1.  idea  numeruS)  qui 
remanet  i 7.  dr  rt  Amplidbns  acceptis . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXV. 

Si  mmerm  deeimtrum  multifliMKr  fer 
numerum  qutmeumque , & i multifit- 
c4to  uuferutur  9.  ^uottes  fieri  fotejl , re- 
limiueiur  numerus^  f fimf  lices  numeri 
fuermt  iriulcem  multiplicati-. 

SI  nameraigo.nabUiaitiUptf^apamc 
140.  J3ice>  4iiA<tfia  »4<i.aaftt«i»»9.4iMa; 


'IHTEGRORVM  f03 

ti^m  Aeri  poceiL  relinquetur  numerus  talis ac  A 
8.  AmoRciter  per  o.  fijcrlt  multiplicatus . 

Probatur  . Nam  relinquitur  numerus,  deno* 
minans  eam  proportionem , & anteced.  rdeoq;  I 
1 00.  auferatur  9.  quamu  Aeri  poteA  remanet  i .8: 
d 300.  refiae  a.8r  d 4o.remanet  4.  Quare  ablato  p. 
i sqo.quantA  Reri  poterit  remanet  14.  nempe  nu. 
merus  ille  1 qui  fa^us,  A genitus  fuifTetj  A 8. 
fuilTet  multiplicatus  per  3.  Sed  At  numerus  mul* 
nplicans»  & multiplicatus  decimarum  V.g.  9o.  8e 
«o.  adhuc  idem  Aiccedet.  Nam  producet  sqoo. 
1 quo  ablatus  p.  rellouuit  numerum  14.  quem 
pr^uxUTeotjA  fuiAent  /impllces  • 

COROLLARIVM 

Hinc  eft ; Quod , A i numero  aliquo  genito  I 
Auiplicibof  auferatur  p.  quantum  heri  po> 
teft|  quod  relinquetur  idem  reuduu^  ac  A fuiftet 
namerot  genitus  i numeris  decimarum  ] A 4 14. 
relinquitur  6.  dr  4 1400.  relinquitur  adhuc  6. 

Qubd)  A Arconiundus  cum  aliquo  Ampllcb 
idcmeuenlet  j Aabeis  priOs  auferatur  p.  quan- 
tu  Aeri  poceft  $ nimiru  4 7f  .odies  remanem  3, 8e 
ab  8d.  noulcs.remaneot  qui  Ampiices  numeri 
inmcem  molciplicad  genei^bunt  talem  nume- 
toro  • 4 qoQidtlacusp. quantum  Acri  poteft,  idem 
rcAdoum  relinquet  | ac  A In  fua  rpecie.  ab  ilio- 
rum genito  ablatus  p.  fuidTett  quantdm  Aeri  po* 
tuiflee . Sic  3.  8e  5.  inuicem  multiplicati  faciunt 
Ip.  8r  ablato  9.  relinquut  5.  quod  rcAduum  4 ge* 
mto  ^450.  ex  numeris  7f.  Sr  86.  reftat . Ratio 
eft  { quia  alTumptas  7.  Ar  rei  8.  &r  6.  ve  Ampli- 
ccs»  idem  relinquunt  > ac  aflumpti  $ vt  decimas 
AgolAcanecs)  Ac  7.  Ar  t.  faciant  la.  & ablato  fe- 
mei  9.  remanet  3.  qubd  remanet  ablato  9.  odies  4 
75.  & ab  8.  8r  6.  vc  fimpUees ; nempe  4 14.  idem 
r^duam  remanet  ablato  femel  p.  ac  remanet  ab 
^.Qouies  ablato  9. 

. ' Quare  ex  prxccd.  multiplicatis  inuicem  Iftis 
reAduis^.  At  5.  A 4 genito  dematur  9.  idemrcA- 
donm  dabittac  A 4 genito  ab  eorum  primitiuord 
macui  multiplicatione  9.  quoti»  6cti 
poteft  auferatur.  Oportet  vcr6  ab  illiipriut  au- 
ferre 9.  qoantilm  Seri  poteft.  alioquin.  fi  femel 
poflet  auferri,  non  efleoe  fimplicei}  Icd  declmaa 
fignificautet . 

THEOR.  II.  PROPOS.  X3TVI. 

Si  d numere  coBefio  in  xmam  fummam  au- 
feratur aliquis  numerus , e^  a callsgen- 
do  idem  numeius  auferatur  debent  reft- 
dua,  tum  cellefii , tum  colligendi  rema- 
nere aqualia . 

A 

Probatur . Kam  fit  fnmma  > itf}.  8c  4a 
numeror  colligeodua  fit  priilj  41.  afJ7.  J7 
&SI.  t^9.  quiiunt  notatilitera  A,  Sr  au-  81 
flatur  idem  numerus  ab  Ttrifque  , V.  g.  g 
Oicotpiodrrjjtliu  craota^^lio.  — . 

Probatur,  Nam  fi  ab  aequalibus  zqua-  I69S 
lia^inaSiqutr  remanent  fune  zqualia.  fcdnume- 
ma colligendus  A,&colleftus  1 fune zquales ; 
Sago  ablato  eodem  numero  SI.  ab  Tttifque  erunt 
ndhac  refidua  zqoalh . 

PROB. 
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PROB.  l.  PROPOS.  XXVU. 

CoHeUiofiem  i m ft  tnifafla,  examinare. 

AVferatur  k numero  rolledo»  Se  colligendo 
9. quantum  licri  poteft,numcrit>vt 
Cibut  ad  ledandam  facilitatem  airuniptis,exco* 
roll.  propof.:4«  Kami  H idem  numerua rema* 
set,  fa(ti  f tum  i collefto,  cum  a 
i'  eoli  gendo I ablatione  • bona  |9 
erltcolTcftio » 

Sit  numerus  colligendus  . 

Se  i primo  }9.  auferatur  9 qui 
tics  potedi  remaoept  ^ ..quipom  — 

9>  faciunt  S.  8r  cum  I.  faciunt  9.  M4B 
qui  abijciaturjfir  deinde  aflumatun.  cum  f». 
ciunt6.aecumi.  faciunt  7.  Se  eum  9.  eucniuat 
16.  i quibas  abijeio  9.  le/idoum  cft  7.  quem  feri* 
bb  feorfum» 

Deinde  ad  fummam  i accedo  nimirum  114.  Se 
addoi.  ad»,  faciunt^.  Sei-  ad^.  fir  faciunt  7^*- 
qualis  nimimm  numerus  alteri  7.  JamTcripto, 
Vndebend  erit  fafia  diuido. 

Dices  aufertur  maior  numerus  a numero  col- 
ligendo ab  A)  quam  a collero  > ; nam  ex  npme- 
ro  A multoties  aufertur  9.  at  a collefio  nulU  »1- 
ce : quare  non  pofTunt  re/idua  remanere  «qualia 
cx  propof.  26, 

Refpondetur  pofle  occurrere  quandoque  erro- 
rem illo  folocafuin  error  i»  colligendo  com* 
milTus  fic  intcrmlljbi  aut  fuper-  49  c 
addito  9.  n patet  in  numero CtSr  yt 
eius  fumma  0 , qu;  fajfacftj  jf 
eb  quia  9.  Ht  intermilTus  , & ta*  19 
men  iJem  numerus  7.  remanet . 9 

Cpterumicum  hic  error  rarb  * — 
occurrat , hinc  cft  j qu6d  regula  c 1 
iit  bona;  quia  licet  9.  auferatur 
pluribus  vicibus  i numero  colligendo 
A, quam  a collero  Bi  nibll  tamen  Inte- 
re»} cum  idem  Iit  auferre  9.  a numero  A>&noa 
auferri  a numero  g,  rc  /implez » dum  tamen  au- 
ferri poffit  in  fua  proportiorte  acceptus>vt  Corel, 
prop.  24.  Et  patet . Karo  idem  numerus  rema- 
pet,  n auferatur  9.  ab  80.  odies  « abf.  fumpto» 
vt  f.  nulla  vice  • Semper  enim  remanet  8«  pro* 
pter proprietatem  numeri 9. quatoftcnfacft  Pro* 
pof.24-  ..-r 

PROB.  II.  P R O P O S.  XXVIII. 

' Su^frM^/onem  examinare : vtrum  hene 
fuerit  corfeSla . 

AVferaturp.  Quantum  fieri  poteft  a fub- 
trado»  Se  refiduoj&  id  quod  remanet  note- 
tur , Se  luniittcr  a numero, i quo  deducitur,  fub- 
ducatur  9 quantum  fieri  poteft  . Nam,  fi  refidua 
fine  «qualia,  bona  erit  fubtradio  . Sit  numerus 
A,  a guo  facienda  eft  fubtradio,  nume-  ^675  a 
rus  lubdndus  Brefiduum  verb  fit  c.  4J9» 
Accipio  refiduum  c jffe  aufero  9.  quoties  -m 
fieri potefi,  dicendo  a,  faciunt  j. 

8f  I . faciout  8.  Se  6,  faciunt  14.  i quibus  ablato 
9.  remanet  5.  &r  feribo  feorfum  ad  latus  crucis;. 
Deinde  affumo  numerum  s fubdudusn,  nempe 
4.  cum  ).  faciunt  7.6^9.  abijcio  feribo  7.  ad  alte- 
fu  latus  crucis*  Addo  hoc  7.  cum  oumero  priori 


nrn.  ^ 
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firarfim  feripto  y.  4e  faeionc  is.  i qui  j 

htts  dtdudtts  9 redanr^.  Se  feribo  5^1  7 

f9percruccm.  Deinde  accedo  ad  nu* 

merum  A, &|.  addo  numero 6.&r  fa- 

ciunt  9.  quem  abijciotSrj  Se  7 faciunt  ta.a  quo 

abijeio,  9.  Se  remanent  p vt  prtiis . Ideoque  lub- 

tradio  optioueft . 

Ratio  cft.  Quia  numerus  fubtradus  cum  re- 
flduo  «quatur  numero  , Iquo  fit  fubenidio. 
Vnde  9.  ab  vcrifque «qualiter  dedudus  debet  re- 
linquere idem  refiduum . 

PROB.  III,  PROPOS,  XXIX. 

Multiplicationem  explorare  : an  hene  phi 
^ confiet . 

AVfcrarur  9*  tora  k numero  multsplic»ate, 
tum  a numero moltlplicato  , quoties  Tteri 
paeefi,&  a refiduit  quoq;  inoicem  multiplicatis-p. 
auferatur  quoties  fieri  potefi , 8r  refiduum  notp* 
tur,  Itcrumquc  j iTbmero  genito  auferatur  9. 
quantiara  fieri  potefi . SI  refiduum  firpquaioTcfi* 
duo  precedenti  lam  notato,  multiplicatio  bene 
fe habebit,  Arabfoluta  confifiet:  Pro  exemplo 
fit  numerus  179». multiplicandus  per  97.  Aufero 
9. afTumeodo prius  deinde  7.  8r  faciunt  10. 
abiedo  p.rcnunec  i.  abijeloque  requentem  p.Se  1. 
cum  ».  faciunt  quem  feribo  . 

Abijcioque^  muitipiicatore97.  fc>  3^9» 

mei  p.  & rcfitiuumeft  7*  multiplico  »97 

quoque  7.  per  & fiiciunt  »1.  abie-  ■ k 
Ais  9.  relinquitur  rurfus  |.quos  feri-  *-^S44 

bo9Tt  vides  7.  ad  partem  crucis,  3.  ad  J4t<^ 
alteram  psrttma&vitunumj.  fuper  1 • 

crucem . 367814 

Deinde  accedo  ad  numerum  geni-  7V  $ 
eaatfirdico|.Ar6.  faciunt  9.  quem 
abijeio»  bine  7.  6e  8.  faciant  ly.  Se 
abiedo9- funt6.  & cum»,  funt  8.  ^ B\ 

&cum4.  faciunt  X».  i quo  abiedo 
9.  remanet numerum  infra  crocem  collocldurn 
quia  ergo  3»  infra  cruce  cu  3 fupra  crucem  «qua- 
les numeri  funtiideo  mults^icatiobenefc  ha^« 
Probatur . Nam  fi  afTumpfimus  numemm  mul. 
tiplicanun,  acmo|upUcantem,  ve  numert  fimpli- 
ces : Numeri  verbfirapUce^iQuicem  multiplica- 
ti producuneex  coroll.  propoCty.  numoiim,  4 
quo  ablatus  9.  quoties  poteft  demi  relioquie  nu- 
merum «qualem  Rfiduo$quod  i gemeo reflat» 
fi  ab  eo  fimll iter  9.  auferatur  . 

Quod,  fi  occurreret  ipfum  9 reHnquUabijcia- 
tur  carneo.  Se  ad(btera  crucii,  &r  fuper  crucem  o. 
ponatur.  Nam, 8r o. infrs  crucem  collocabitur 
^nitOiablaco  9.  oibil  relinquente . Sie  y4.'&  39 
inuicem  multiplicatis  faciunt  »io6. 

Ablato  itaque  dy4>  9.  remanet  o.8r 
ablato  d 39.  idem  9.  remaaet3.  qlii  ^ 3 

multiplicatus  cum  0.  producito,  xi-  ^ q 
fra  fupra  crucem  ponendam . Quji- 
re»& gentcui  »to6* ablato 9. relinquite. 

PROBL,  IV,  PROP.  XXX. 

Diuiponem  examinare . 

£0<lc  modo  fic>.c  in  muItiplicatioiM,lceadf  n. 

uonjn.  Sit  V.,. 794J.  dfnifaspcrij.jc 
quoticiu  Cc  U7.  Auctatur  a j;,  numeru*,. 

quo- 


tt  nen 

««r?.  V 

9d\au 

e».  * A * \ 


arithmetica 

quoiiei.  G«il  potcd.fc  Tunt  8. 4:  i xtj.  rtnuneat 
*.nwltipUc«otur  inuiccm  fiunt  itf  i quibiit  abl>- 
tmp.  rclibqult  7,  DtInJc  i numero  V 7^ 
diuidendo  794f.  aureratur  9.  n Cupra  * 

diaumell,dr relinquet 7.  Quare' bene  / 7^ 
flabit  diuifio : At  fi  adCnt  i^utue  V.g,  g jiuj 
dendut  ndmeruj  elTe»  * diuiCor  * quol 
tien»*i7y-j.;tunc  nnmeratdrj.  cumqnoUen- 
te  lamendus.  ob  eo  cjuotiei  fieri 
poteft  demendoc»  8t  relin(faetar7, 

9UI*  aoltiplicttu  aun  84  refidao  dioi> 
dcotii  f dat  d QUO  fubdudus 
qoancum  fieri  TOteft,  relinquit 
i namero  draideodo  7950.  reiedit  9.  prout  fieri 
poteft»  reUoqnitur  %,  Vnde  fa^a  dinifio  bni  k 
geret  • 

PROB.  V.  PROPOS.  XXpCU 

Cmwfcumque  regMU  operationem  per  aliam 
examinate  • 

SVinma  numerorum  fiibtradlooecollcdorafn 
probatur.  Sic  fumma  117.  exarni*  36 
natur  Tubtrahendo  39.  Sr  41.  fr  117.  4» 

Nam  fi  remanet  )6.erit  bene  fa^eol*  39 
ledio . Et  i contra  fubtradio  nome* 
rorum  colleSione  examinatur  { fic  > fi  117 
refiduum  17.  d Tubtradione  numeri  )t.  i >4  re. 
manens  colligatur  cuni  numero  49 

qui  d maiori  rubductcur^t  tficiac49.  3» 

n priils>rubtradio  reda  erit. 

Ratio  patet.  Quia  fi  auferatur  idj  -* 
quod  addkum  cfi  > qifDd  cB  rubductrc 


INTEGRORVM.  ,or 

reUaqnltur  aeceOtrib  id^uod  erat , «r  fi  addatur 
Id,  quod  ablatum  efi,  idem.quod  erat, integratur 
Quare  fi bend  erit fada  colledio.  fubtfadjone 
idem  rellituetur , quod  prii^t , 8e  fi  bona  eft  fnb- 
dudio,  additlone^quod  pridseratpintegrabitur . 

Multipl icationeoi  numerorum  ex  diutfiooe  ex. 
\ P**^*'**dr.  Nam  fi  mulciplicationic  Aimma  per 
^ numerum,  rei  multiplitatam , rei  multiplican- 
tem diuidatur,  necefTc  eft  alterum  ex  ipfis  prouc- 
nirc,qubdi  fi  non  proueniat,  fignumtft  colle- 
dionem , rei  multiplicationem  non  fuille  exa* 
dam  • 

Parcitloquoque  examinatur  multiplicatione  1 
Nam  fi  numerus  quotiens  cum  numero  diuldenre 
multiplicetur,  additis, fi  fbrtd  fucrInt,rcliquijS| 
debet  fumma  multiplicationis  zquare  numerum 
diuifumjqu6dfinon«quet,  fignum  eft  dluifio. 
nem  non  chc  perfe^n),  fed  in  aliquo  deficere  • , 

Ratio  eft,  quii  diu{dere  eft  numenim  in  tot 
partes  fecare , quot  funt  in  diuideote  rnitatee»  fle 
moltiplictreeftaumerumintegrare  ex  alio  nu« 
mero , taoquam  pars  alTumpto  toties » quot  funt 
inmultlplk;aaterti!ratcs,exdef  15.  & 16.  Vnde 
dato  muktplicance,qui  quotiens  erm,  fle  moltr* 
plicato , qui  erat  diuidens  , necene  eft  ^ rt  Idem 
nomefus  rurfus  integretur.  Sicut  dato  e^em 
genito, fle  Integrato, flr  eodem  diiridente  nccriTe 
eft,  vtidem  quotiens  numerus  reftiiuatur,  qui 
multiplicatus  fuerat  . 

c ^ 


loe 


,T  R A C T A T V S IX- 

IN  V-  LIBRVM  EVCLIDIS 

PARS  PRIMA. 

2)e  Proportionum  Notione . 

I VM  definitiones,  quas  ad  initium  CJuinti  libti  tradit  Euclides 
mululnce  indigeant,  vt  percipiantur,  vifum  eft  eatum  expli- 
cationem ptofufiiis  profequi,  & ne  dum  eas  , vt  Mathematico- 
tum  moa  cll , tanquam  nomina  explanare  fed  proportio- 
num , quam  explicant,  eflemiam  probare,  diuifiones , modnmq-, 
eas  cognofcendi , & in  eis  argumentandi  exponere : vt  hac  cognitione  ?'*“**• 
qux  deinde  5.1ibto  oftenduntur  generic;  proportionum  habitudines  faciliori 
captu  comprehendantur. 

cetur  pars  aliquanta  \ qoia  id  quod  fupcreftqM- 
toor  digitorom»  Be  ?nica  quarta  pars  ipllut  d^ki 
■WQfurantis. 


EXPENSIO  I 

Quid  fit  Rttio, 


KAtio  eft  quirdam  quantltatlua  relatio^ 

Relacio  fecuodum  noftra  prlocipia  pbilo- 
fophica  eapenf-4.  de  relatioc  conci.  J.  Be  expeof. 

7.  coocl.5.  eft  quedam dependentia  obledonun 
in  eis  cognofeendis,  que  fundatur  ia  aliqua  po- 
fitlua , feu  dependentia , feu  faltem  applicatione 
vnius  rei  ad  aliam  . Idcoque  Ratio  erit  qusrdam 
relacio  quantitatis  ortt  ex  applkationc  leali»  aut. 
poflibiii  jd  minus  quantitatis  ad  aliam  qnaodu- 
. cem  , vt  inuicem  comfnenfureiitur*Tel  faltem  In* 
uicemfe  contineant,  aut  fefupereat,arhccpof* 
bilis  quantitatum  cocntncofuratk>»  vel  adualis 
eft  illa,  ob  quam  intellefius  coofiderat  alteram 
quantitatem  dependenter  ab  altera»  8r  inter  eat 
refpedumi  & relattonecB  recognofeit.  Cumer* 

go  Ratio  in  relatione  partis»  ar  totius  conGftat,  »'*  DacUn  ^ . 

cemmanfurationis » operx  prartium  eft  priiis  multiplices  rnius  ^lml|^ quia  palmus  quatuor 


DEFINITIO  II. 

Fttiftix  e fi  autem  maior  minoris,  cum  miaor 
iy\.  metitur  maiof em. 

EiTc  partis  eft  relatio  minoris  quantitatis  ad 
maiorem ; Multiplicitas  vero  eft  relatio  maioris 
quantitatis  ad  minorem  $ Intclligltur  ver6  mul- 
tiplicitas non  refpe&u  partis  aliquante  > fed  ali- 
qnoez  ita  » vt  vices  quibus  menfura  adhibecur 
equeot  pluries  replicatz  undem  maiorem, & Gbj 
multiplicem  • 


DEFINITIO  m. 

Tjn  flu^msiitiptices  iU*  magnitudines  dimutur 
xt  eam  analibus  ntmefo  vkibns  d minortfid- 
titate  menjuraninr  • 

Due  lineat  qutfuor  palmorum  dicuntur  eque 


partis»  & totius  definitionem  declarare  . 

D*E  F I N f T I O I. 

P^rs  efi  magnitudo  mmor  alia  magnitudine,  71M 
multiplUata  eam  adeo  metjurat  > rt  nihil  men» 
furatu  maioris  magnitudinit  fuperfit» 

Duplex  ex  parS  alia  ^liquota , alia  dii^uanta . 
Aliquota  hic  definitur,  que  talis  eft , vt  tot  vici- 
bus capiat  in  maiorijfint  ille  vi ces , quot,  quot 
fine,  vt  nihil  Aiperfic  tale,quod  illi  adsrouftjm  n6 
. commeofurecur:  Sed  totum  multiplicatis  Illis 
vicibus  pf  nicus  correfpondeat . Sic  vncla,feu  dt^ 
gitus  metitur  lineam  4 digitorum  quater  accep. 
tus,8f  linea  fexdecem  digitorum  fex  decies  accep- 
tus:fcd  fi  aliquid  fuperfit  in  toto,quod  menfuranti 


vicibus  adhibitus  fucceffiui»  flfiunc,fif  alias 
meofurac . 

D E F I N ITIO  III. 

Rdtia  tjl  duarum  magnitstdinum  eiufdem generis 
fetundhm  ^antitamm  babitndo  • 

QuOm doe quantitates ffint  ille»  feu  linee, 
feu  («perficies,  feufolida  touicem  comparanti^, 
Be  fuot  eiafdem  Reneris  fecundiim  qu6d  vna  ma- 
ior eft, qualia, Ku  minor, feu  sequatis  ,*  tunc  ill* 
msgnitudinet  interfe Rationem  confeqni  dicun- 
turtdrhec  collatio,  feu  comparatio  dicitur  Ka- 
tlo,ab  aliquibus  etiam  Proportio  { 
cur  debeant  efle  eiufdem  generis : quia  (cili«t,vt 
inquit  Arift.  io«Methapn.tex.4.  menjaraeiufiem 


quantitati  non  adaequetur,  fed  eius  alicui  parti  »*'*j5eiiefi/«/i,nicg>ik*idixsi)i  namque  mcgni/iids,  & 
tunc  dicitur  pars  aliquanta,  de  qua  definitio  non  fecundum  ynume(uodtfue  longUtadints  iongUud» , la- 
eft:  Sic  digitus»  linee  4.  digitorum»  de-j-di-  titudmslatitudot>ocssm>ox9graMHatUgrauitasi 


bfe  PitOPOiRTrONVM  NOT/ONE. 

Com  ergo  nugnltudiiies  iouicem  reftrJcti* 


prOQt  vna  «terJit,  ve/  ar^ae,  tcl  ab  alU  Mcit » 
bine  eft  • <jaod  i/ebeane  eittfHem  |cnerft  dTe  a 
alloquio taterc«»qac(Iitferfi  genent  fone^^  net 
maiutquid»  nee  minusj  neccqnaJedi;fiquV' 
dem  numeros  non  poteft  dici  «qnalls  «IteoF  fti- 
jterfielej » aut  maiori  aut  minor:  cdmio  eodedi 
genere  non  reperiaturi  8t  ratio  fundamentalia 
^1  quia  inter  eaiqiue  dioerli  generis  fune  aoq 
poteft  fieri  realtt  applicatio ; vodebabitudo»qQc 
in  realit  Teu  pollibili  applicatione  fundaturi  inter 
ea  reperiri  no  poteft.  Maximd  qubd  mefura  debet 
‘nos  ioducercin cognitionem  ret  menfurat»;at 
quomodo  id  eueniet»  fi  qu6d  menfnrator  alterius 
genetis  eftj  nec  fiicmeorurx  conforme  repe- 
ritnr. 

Dicitur  quoque  fecundum  quantitatem:  quia 
comparatio  penes  qualitatem  Ratio  non  vocatur; 
oec  linee  referri  Rationci  qu6d  ambar»  V.  g.  (int 
albe, aut  nigre  . $ic  dicitur  h-tbitudo  in  genere» 
necexpltcaturiinquocoofiftac  ifta relatio;  an  in 
ratione  menfurantis  i & menfarati  : quia  licet 
hanc  proportionem  dicant  inuicem  aJique  quan* 
dtatesique  dicantur  rationales  t non  tamen  om> 
nes  id  habitudinis  afTeqtfuncur » cilm  quedam  di- 
de irrationales  nnllam  commenruraclooem  adi- 
plfcantur  • fed  earum  proportio^n  eo  confiftat : 
qubdampiiils  non  fiat  refpcdn  alterius»  qoam 
quod  funCt  8r  nihil  vitra  quantitatisobeineaoe  ad 
«teram  coUate ; quam  qubd  conlequuntur . 

Verum  fondamentum  huloa  relationis  dicitur 
i Mathematicis  antecedens  terminus  verb  coo- 
feqacns . Sic  linea  i*  palnaorum  collau  ad  li- 
neam d.  palmorum  dicetur  antecedens;  & linee 
6,  palmorum  fubfcquens»  & e contrarib  quoque 
llnead.  palmorum  relata  ad  lined  trhim  palmo» 
ma  dicetur  antecedens»  ficiK  illa  trium  palmo- 
rum confequens  • 

DE  F I KITIO  IV. 

Pi(sper/ia  ei/  rati0nkm  fmUituio  • 

Proportio  dicitur  etiam  anaiog/a  j ab  Eu- 
clide autem  Tocancur  quoque  proportio » ftr  eft 
In  ratione  continentis»  vel  contencl»vel  maioris» 
demiooris»aut  «qualis  fimllitudo.' Ita  quod  fun- 
damenta huius  relationis  non  fint  quamlutea 
ipOe : fed  quantitatum  habieudtaea  • 

Cum  ergo  reperiuntar  duc  magnitudines  »?t 
S.  ad  6.  que  fe  refpkltdt  In  ratione  maioris » Sr 
minoris»  vel  «qualis»  nalic»  V.  g.  vt4.  ad  la. 
tunc  do«  ilt«  1.  & 5.  diceocor  confequi  dindeip 
•na]og7ami  Se  proportioacm  » qoam  4.  8r  li. 
Dhi  autem  la  ratiooe  maioris »Ir  minoris»  vel 
«quslis»  non  io  rstiooe  menfurantis » Se  meafa>> 
rati : quia  fuot  aliqnc  quantitates^  Inoai  fopra» 
Me  fequeoti  czpenL  pleoiils  dicam»  qu«  irrationt- 
les  nulla  comeofuratione  iouicem  referantur : 
Quare  fimilitudo  earum  Iu  erit»  vt  V.  g.  quanti- 
tas A eallataad  quanducem  a fit  tanta»  fcoon 
amplius»  vt  quanticasc  refpedu  quantitatis  D» 
ita  qubd  licet  vices»  quibus  a menfarat  a»  aut  vi- 
ces» quibus  c»  menfurat  o»  non  poQiac  exprimi » 
a^uc  tamen  fimUes  fine : (ed  ad  pleniorem  huius 
reideclaradonem videamus»  Vnds dlgnolcatur 
in  quantitatibus  Analogya. 


E X P E N S I o 
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In  qutntiutilns  qufum  fmt 
notiones 

SCeaiJum  eft  quincititt.  refp«Aii  altena., 
aliai  irrationales  efie»  alias  rationales . Ra- 
tionales quantitates  fiint  dnp»  vel  plures»  in  qua- 
rum voa  reperitur  aliqua  pars  srqualis  alteri  parti 
a]^us»qne  menruret  ambas  feu  per  «qualem  re* 
plicatiooo  illius  partis  menfnraneis»  feu  per  in«  - 
qualf.  V.g.  rationales  dkentur  linee  du«»quaru 
vna  fic7.paJmoruaItera  io.palmoru:  qaia  palmus 
In  rtrifq;  eft  pars  eqaalis»per  quam  ita  metiri  po- 
teft linea  7.paImorutvcalhU  remanearex  ea»cum 
tota  longitudo  7.palmis  «qualis  fit»  ficac»dr  linea 
ao.  palmorum  vigefict  multiplicatos  palmos  c6- 
ple6btur»n  nihil  remaneae.  Irratkmalet  verb 
fune  tales  quedam»  linee»  vel  quantiutes»io  qui- 
bas pars  nulla  reperitur»  qnefic  «qualis  parci 
alterius  qnantleatis  ; perquam  ita  metiatur»  tum 
vna»  tum  alia  ; vt  nihil  remaneat.  V.g.  diime- 
ter  quadrari»  dr  latus  funt  linee  incomraeafura- 
bilcs  I Quia  nec  palmus  » oec  femipalmns»  nec 
quarta  pars  palmi»  nec  aliqua  alia  meafur4;qu« 
ex  «quo  menfuree  vnam  V.  g.  laus » vt  nihil  ex 
coliiperfic»  meofurabic»8t  alteram:  quU  femper» 
aut  diquid  fuperablc » aut  aliquid  defticiec  » Sc 
( quia  faciliora  funt  ant^  proponenda ) ponemus 
prlmb  definitionem  habitudinis  rationalis  vnius 
quancicatis  ad  aliam. 

DEFINITIO  V. 

RAtiontH  habete  dkumturrationeletrnaxnkjidi^ 
nes, cum  yaa  dtetiut  partes  aluptetm  CMtinet» 
Parces  aliquocas  appellamus  eas,  que  mulcipli- 
cat*  totam  quamitacem  «quanc»  ve  diximua . 

Cdm  ergo  aliqua  auantiut  coodnee  partes 
nicerius»  iUarefpeAttalcerius  dicitur  habere  ra- 
tionem » & habitudinem . OUimus  ver6  parces, 
non  afiigoaodo  quot  fic ; quia  fiue  partes  • quas 
continet » prima  quantitas  a»  menfucent  quan- 
titatem alteram  s per  eundem  numerum»  feu  eain 
fopercoc»  feu  minus  fint»  nihil  iotersftjdr  iuli, 
nea  7.  palmorura  habet  Rationem  linee  6. 
palmoromidr  linee  7.  palmorum»  8e  linee  io.pal~ 
morem»  fea  50.  licet  tamen  noo  eiufdem  fpecici* 

DEFINITIO  VI. 

I ^tienales  puuarirarrr  innicem  habiindinerefi- 
rmntitr,^re{atioHe,  aun  multipHcnt^  Ji  1»«*—; 
em  cantinere  pofitar  • e 

Ratio  huius  definitionis  eft,  qu^  per  eonti- 
nencil  pactiom  nequaquam  poterat* d^niri;cum 
nalla  pars  in  vna  (icat  nec  in  altera  decurjque  pro 
commnni  meofura  deferuire  poiCc  • Vndc*pre- 
cedens  definitio  noo  pexerat  deferuire  : llccc 
enim»  Se  hec  definitio  racionalibus  quantitatibus 
quoque  conueniat ; non  umeo  illas  per  hanc  dc- 
taitiooem»  que  parum  obfcurtor  eft»definire  ed- 
nenlens  vifumeft  ob  facilitatem  feftaodam}  Ikec 
fincUdes  id  fecerit  • 

Quod  autem  quantiutes » quorum  vnanuiiti- 
pUeau  faperare  poteft  aliam  V.  g.  duo  lawa 
diametrum  vnum»  fient  diametri  duo  latera  duo» 
fc  ficconciau^»  babitadioemdicant*patet , Nam 
iecuodnm  magi»  mmusfe  inuicem 


O X 


To8  T R .A  C T A T 

Ideo  habitudinem  talem  habenti  n faltem 
quoad  comp#rihile»  fint : Natn 

n»ultlplicat*  hltem  poterunt  eflV  fundamentum 
proportioni!»  & ita  rpcculariooi  Mathematice 
lubiiei . V.  p*  circumferentia  ad  diametrum  pro* 
portionem  habet , fed  Irrttionalem  ; Ideoque 
poteli  cfle  fundamentum  proportionis  • Nam  po- 
neritdtri^^*  alia  linea  re&a  irrationalia  ad 
quam  (c  babc<>t  diameter»  et  ad  circumferentiam. 
St  eerb  multiplicata  oon  fupecet  adiqua  quami* 
tai , aut  non  fupeeetur»  habitudo  inter  Ulac  oon 
eft . Sic  iBhnita  qmMiua  oou  habet  relationem 
aliquam  quantitatiuam  ad  alteram  quantitatem 
iohaitami  quia  inhaitumiquaneomuls  multipli* 
catum»  infinitum  oon  fuperat . Quod  autem  hie 
mutuus  ctcelTui  proportionalium  quantkttum 
fit  fundamentum  nmilUudinis  alieuhis  p^tet* 
QttU  qtuotiutea  due  A»V.g.’advin  omni  multi- 
piicatione  quantitatis  A»q««  adhibeatur  pofiiinc 
Inuicem  U babere > ac duat  alif  o»4ri>,ii  aripfsr 
tot  ukibus  multiplicentur  nimirum  fundamenta* 
rei  cennioi  equo  numero  ricium  multiplicata  tf» 
fununtur : nam  pmell  dTc»qu6d  fi  fundamenti  a 
multipltcatikao.  ricibua  minuainueniatarqaaoi 
B terminos  iutta  i qu6d-ficquo^  fundamen* 
rfic  ao.  vicibutmultiplJcatumminus  inocniamrt 
quim  fautterminuso:  Vel  fi  miilciplicetur  fun- 
damentum A SI. vicibus, dr  maius  ioueniatiir>qad 
Aius  terminus*:  Quod  fic  quoque  fundanaen- 
tum  c SI'  vicibus  afliimptum-  fuo  termino  o 
enatus  Inueniatuf. 

Arfi  6 contra  termini  muUipHeenturduabua 
vIcibus»  Sr  fiat  maior  b fundamento  a»  8e  deinde 
terminus  alter  o multiplicetur  duabus  vicibus» 
quod  fimllltereoadat  maintquam  c»  fiffiefem- 
per  in  omnlmoltiplicaciooe  equis  vicibus  adhi- 
bita > aUt  fundamenti  » aut  termini  fucndaC  . 
Omnino  lo  hoc  A,frB  quantiuees  fc  relpicieoe 
fimiliter»  ac  c » & n»  & fundamentu  primum  ha- 
bicudimsad  fuum  terminum  habebit  fimilltodi* 
ais  rdatlonem  eandem»  quam  fundamentum  fo 
enndum  ad  fuum  lerminum;  quia  fimili 
A B modo  in  omni  mnktpHcatione  • qo« 
C D polfit  fieri  fundamentum  primum  excMie 
fnom  terminum  » ficot  diud  fecundam 
fundamentum  excedit  quoque  faam : Vel  fi  pqaa- 
turprimuRB»  xquatur  quoque  fecundum»!^  fi 
pHraum  fundamcntnm  termino  fuo  fit 
bocqooque  fecundum  fuodsmeutum  relationis 
fuo-termlnoeft  miniis.  Hcce  ergo  io  ifita  fon- 
damentis»  que  multiplicata  fuperantruotterml- 
nos  , velXuperaotDMbipfis»  aliqua  in  hac  mu- 
tui termini,  fundamentlq;  fuperatione,  fimllltiB* 
do  t cum  » 6c  aliud  fundamentum  equsli  nult^ 
piicatione  multiplicatum  fuperet  quoque  fuma 
terminum  • 

Ac  fi  daretur  aliqua  qusDcitts»  V.g«ao^aB 
contadus  ranquam  hindtmeninm » qui  ad  (soMi 
terminum  angulum  redUiocu  comparatos  fem* 
per  minor  inueniretur,  hec  habitudo  alteri  ha* 
bitudini,  V.  g.  alterius  anguli  contadus  cuns 
altero  angulo  redilineo  comparari  nequit.  Nam 
angulus  primus  cootafius  nunquam  poteil  , atic 
eqoare » aut  faperare  fuum  terminum  re^U^ 
neum,ficuti  oec  alter  angulus  cootadua  pomft 
voquam  fuperare  fuum  $ Bt  Ideo  nullam  aliam 
habent  Amdamenta»  ciim  fuis  terminis  fimilito- 
dinem,  mfi  quod  minus  fiuit;  ac  fi  fine  roinurco- 
dem  modo,  & fimili  rathmcrfen  habitudine  dif* 
fimili digoofei nequit:  cdmnec  fiot  quoad fum 


V S IX.  PARS  I, 

parte, comparabiles. c6 qubd  (iot  irrationales t 
oerpic  earum  £oiiUtuilo  proportionum  qub  s4 
ampemimultiplicacioncm.it  gcoeticais  fimiii- 
tii^ncm  probari  pollic . 

Patet itaqucicuchabituiloduarum  propottip- 
ouna  irrationalium  definiatur  per  earum  mutui 
inpccatlonem ; Si  multiplicentur  : Quia  hoc  tau- 
tdm  prebet  fundameuium  fimilitudioia  ipfatum 
proportionum  . Et  'hzc  fimiliuido  proportio, 
num  eft  iUa.  qmt  rpeculatiool.  Sc  argumentatio. 
oiMatbematicac  defernit, 

EXPENSIO  III.  ' 

Quinam  quantitates  proportionem 
confequantur . 

OPerc  pretium  cft  cognofeere , piixnam  fiot 
iiiz  ijusothare,.  que  proportiooe.  S;  ideo 
anslpgjra  gaudeant  | ne  aliquando  fumamus  cas 
quantitates , qux  nulla  proportione  afliinilari 
pofiunc»  tanquam  to  ea  finulcs  ; 8c  fic  abcuideiu 
tiainmaiufellosercores  incidamus . 

C0NCLVS20  J.  PROPOS.  I. 

h^ii  ad  infinhstm  nulla  e^  proportio, 

PRobacur , quoniam  infinitum  tnulciplicacadi 
non  poteft  foperare  aliud  Infinicom  i neque 
illud  coorioere . 'Siquidem  infinitum,  vt  voloe* 
re  antiquiores  eft  iUnd,  quod  in  fe  continet,qBld 
quid  efi  concepelbtie  illinsi  fi  veroBulcipiicate* 
tur»iame0et  aliud  Infinitum»  cum  quo  inialtiplk* 
citttem  confiituerec . • 

2>eindelaxca  Arlft.ufi  Illadlnfinltum,ln  quo 
eft  femper  aliquod  vlcra  accipere  > fi  autem  «fi* 
nitum  non  adzquarec  infinitum  multiplicatum. 
In  eo  iam  non  eCet  vitra  quid  acciperetur  i fiqui- 
dc  acceptu  eflet  quid  quid  eius  efiec  dum  aliu  ad$* 
quare  ncquictergo  iofiaitnm  non  poteft  babeqe 
ahOdlufioicummaiua  Sc,  &ideo  moltipUcatuii 
erus 

CONCLVSIO  II.  PROPOS.  It 

Finitum  mllam  dicit  Talionem  cum 
sn/inito . 

.L,  ... 

FRohatur.»  ^a  MtuB , fi  ouneac  finitum 
^uquamauc  ^quubic,euc  fispecabic  infioimnu 
fed  Ulequautiutes  tnaicem  dicunt  propwtiou^f 
que- (e  mnuio pofluni  fiiperare » ergo  finitun^la-  ^ 
fioico  nulla  pf|portiOM  conformatur » 

CONCLVSIO  Ut  PROPOS.  Ut 

Pm&a  5 tjudc fimt  4/f^jM  quumiuut  »*/- 

hm  dtcttnt  fio^oruontm  Mathcma* 
tUm  I O*cogoofctbilcmy  cum 
punHisjqndtJuntinaliSo 

PRob.  Ea  enim,  vel  finita  fiioc » vel  infinita.* 
Siinfiniuexprecedenti  nnllam  dicunt  ia- 
uicem  rationem » fi  finiu  ; vel  fune  indiftingui* 
bilia»8c  indctcrmlna»  vel  non*  Si  indetermioa 

iam 


» E «'R/O  POHiTlDNTM,  NOTICTNE 

imma^aeoaefi-  {«luitett  . fbpert»  rtiam  tp^f 
io^etermirittutQ  eft  muJrjplicant  orqcNt/cAreciis 
n«jae  bc<,ae^  tUa  para  «d(H»  nec  H multinS* 
cecur,quaacica$  illius  muleiplicactoais  asa^i. 

fi*r  ’ ^ 
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Jnieairfa» 

pal^orciin  ood  i»nmn  4^tam  pafno. 

CMi  :AiA  (ecudkiil  quoad  «liyuotpalaoi. 


Si  deteroiitut.1  funt,  rei  fuac  jrqualia  quaiuica- 
te>-&  bo^  cft  Cairutn : Nam  onacs  lines  c(Tc%t 
c6menfurablles,rel  qaaucttace  insqualia:  At  ca« 
ruro  quantitas  non  aguofdtuf,  Ucc  determinata 
eft.  Nam  quantitas  pun^i  faltera  fab  indiuiit- 
biitute  Tcafibili  latet : Ergo  aultipttcau,UiC9. 
tumenc»aarelbpereot,  aucsqucoc^fiue  rtoo. 

z.  Probatur.  Nara demodracioai Machc«a> 
tlce  deferoire  non  poflunt;  eum  ad  boc  lia  iotur 
Phjloropboa  pendeati  aoiiiu  puada>rel  parcets 
an  fiat  finita,  rd  infinita  | an  diftmda»  fcui^i* 
ftindai  ao  qualia,  feu  ioarqutJia  • Qiureoec 
vllapropordof  fiqna  eflet,  certa  fcpenretur,  ^ 
indubitabilis , qu»  rundamentiam  dem^ratioai 
Geometriae  firmum  prxberct . 

CONCLVSIO  IV.  PJIOP..IV. 

Irffer  frmnBs » O*  lineas . Inter  lineas  ^ <> 
[upnfcses.  Inter fuper fides,  cor» 

pora  nulla  proportio  intercidit, 

PRobator  . Nam  nec  punSum  quantumnis 
nuUiplicatuaJineamadsrqoacepoied,  oep 
Uaea  fupcrficiem  • nec  ftiperficiea  corpus  $ cum 
vel  infinita;  fint»  vel  ind^tminsts  » nuUoque 
certo  aomeco  compreheodantut  r X^are  pqu^ 
multiplicati  Aon  pt^unt»  cuoruinua  numerus 
noaagnorcatar , 

COROLLARIVM 

Hlachabet»  quAdeaCtomeeiiaiqucio  In- 
dinifibtliom  propoctioaubus  ifuo^tor  om- 
nino furpeSa  fit  ; licet  enim  condufio«es,qoaf 
deducit  rccd  cepenaotifc.r  noa  iode  tamen  hinc 
Illa  certitudinem  acquirit , vel  Io  priiKipijs,  vel 
In  iUationtbus  i com  a mcmillU  fiUfis  vcrilm io. 
qd  poifit,  vtliOgici  tateatur , n patet  ex  hac 
oomis  homo  cd  bellus,  omnis  bellus  cftviueaif 
ergotamubomocft  Tiuens* 

EXPENSIO  IV.  * 

'n 

De  diuifume  Rationum , 

RAcio  ipBl  UttheniMicot  roocur  etiam  pto- 
pottioi.oiiitfimiant  fao<iamemiiin  p(opor> 
tioflis  pro  ipfa  proporctoM  • Vade  diuiliouei» 
qucrequuncur  RaEioaumi  vocamur  etiam  pro* 
portioniM.  • 

CONCXVSIO  I.  P&OPOS.  V. 

Propertio  rationalis  diuiditur  in  dnar, 
muquatitaiis,  O-  uqualilalil . 

P Robam: : Quis  sliqna-quaiiutsa  ita  continet 
aliam, ndsea  contioeatBr».vt  duc  lioef 
7«  palmorum  le  toaicem  commenfiirant  • Alio 
vero  continet  magts  altam  • quamqnod  cooti- 
neatur  ab  ea : n linea  7.  palmQrum  cnnclnet  II- 


CONCLVSia  U,  PROP,  VI. 

Ratio  majusUtdtK  fiitciiminie  etiam  trra’ 
.tionalui^me/emperiad^uJnofts^^  , 
diuid/turinproportionem  ma- 
ioris inaqualtlalis,  ty- 
minoris  taa^Usditatii, 

PKob.Nam  ipiaiiticatu  iampialium,  vel  maior 
copfertnr  adrainor£,firb«cmaiorls'imrqua- 

litatis  eft,  vel  minor  ad  maiorem,  Aiiatceft  inx- 
^nalkatia  mi  Dorii . Nopietibi  videatur  oiiior 

ad  minorem  eidem  reiatiooe  referri  i qu  miaor  ‘ 

ad  maiorem  ,•  eft  enitn  diuerfa  rdUdo  , •* 
proportio . Chaoniam  quantitas  maior  V,g,qiiia. 
que  paimornra  iinea  ad  minorem  trmeu  paimo- 
.cum  habet  maioiem  ptoporcionem,  quam  minor 
ad  ie,cu  ea  condoeat  femei,*  iniiiper  Ipfiua  duA 
tertias  paries : 8c  minor  ad  maiore  coliaumlnd- 
rem  propoitioncsn  habet , com  minua  ipAus  con- 

tineatt  fiqnidcm  nec  totam  quidem  rontoKtricd 

tantum  tres  parces,  ex  quinque,  qtiibus  coal^ . 

,1  Camergomaiofie  adminorem maior prapor- 
aioiit,qiiam  miaorii  admiiorempatet  efte  dinec> 
fui  Ac  ideSOftiagui . 

CONCL  VSiI  O*UI.  PROP.  VU. 

Ritiorationalis  maiotrh'  inafialitatisfeca- 
tur  in  fex.  genera.  proportioacm 

: j£qualiuus  multiplicem  , fuper- 
.^  particularem  , fuptrparticntcm  in 
multiplicem  fupArparticulatcaisCP* 
multiplicem  fuperpartientetn  •.  At 
rnitsoris  inaquatttaUs  in  eafdem  fpecies 
^tjue  ft  recipit  merum  ad  dijhngueu- 
" dum,  (yindkatiium-,  ijuii  Jit  mtnorif 
.ni  inaijudlitatis  additur  pattscula  Tub ; ita 
■'■'  iieiiur  fukmUUiplex , fubpartKularis, 

. MjariifaSj.C^.,,  ' ,, 

■7’  'Tli 

PRobstui  f fi:  fisuW  fingulc  pro{>oTCi&nes‘Bffi- 
gnate  explicantur . - 'X  , 

Nam  ouior  continet  minorem  • aut  remd,  aut 
pluries  # Si  maior  continet  minorem  pluribus 
vicibus  ex  equo » vt  nihil  fuperfit , lu  ve  minor 
maioris  parsaliquoM  fit,vt  palmus  cd  pars  deci- 
ma linee,  que  fit  decem  palmorum  t dkitar  mul- 
liplexa  MultipiicaUirquerecttnddm  vices, quas 
deoncinet  minorem  V.g.  dicitur  dupla  » uipls, 
qnadrupU)  que  eoatloec  mioorcm  bis,  ter,  qua- 
ler.  At  fi  minor  conferatur  ad  maiorem  dici- 
tor fabdupla»  fuhtrlph,  fubquatrupU } qu6d  mi- 
nor coouoeatnr,i  maiore  bis,  ter, quater, firc. 

At  fi  concinet  plonbus  vicibus,  fir  aliquid  infii- 
per  renuneat  1 tunc,  aut  id  , quod  remanet, fivlt 
vni  par«£  aliqooca  Qilaoris>aat  ooiCed  plams  par* 
eea  » fi  facte  vnam  partem  aliquocaa^oo^^is; 
tiae  (ficHur  multiplex  fiiper  particBUrii ; Sic  p. 


a 


,??0  TRACTAT 

ii  4.  iH^bct  prap«itii>Dtn  nMldplkem  fup»  |W- 

tkularenu  qala  bb  4.  cootintc,  «t  infnpec  «put- 
um ipfiu»  Mttem » 1»  X.  «i  *•  h»l>«  tatiooon 
raaltiplictm  Topcr  partieularem ; cilin  «jttatet  fei 
eontinear,  8t  tofiipet  k «imirum  ttitiam  eiat 

pajtcm . , , ■ r 

At  fi  at  dum  pluriec  contineat ; fed  ifliapcr 
plurcs  pane*  eiu*»  qu*  oon  conficiant  vnam  par- 
tem «Iwjiotam.  Tonceft  multiplex  fuperpar- 
tien*  V.  g.  S7.  ad  5.  comprehendit  enim  quin- 
quie«?  8fiofuper  duas  eiu*  parte*,  qu*  aliqoo- 
tam  partrm  non  conficiunt,  cum  non  menCurene 
numeru  5 ex  «quahjfi  conficerent  vnam  par- 
tem al'quoi5,tam  tll*  effa  Ratio  multiple*  fuper- 
porticolaris  propter  enica  partem  aliquotam,qap 
^pcrclTet , n eft  a«.  ad  4.  nam  a.  qui  rjpcrfiint 
tertiam  partem  numeri  6,  conficiunt . 

FaceiTunt  autem  hcduz  Rationes  io  dioerfas 
fpecies»quo  deoomliiantur  iuxta  partes,  quas  c6- 
rineot  E*g.fi  multiplex  rtppanicularis  talis  fic;n 

quior  bis  conttoeacminor£,&  remaneat  pars  di> 
midia  dicitur  dupla  ferqoialtera » fi  bis,  & tertiam 
|iartcm  minoris,  dscttur  dupla  felqaicertiar  (t  ter» 
ftinfaper  qaaium  percem,  dicicar  tripla  fcfqui- 
•Quarta»  iet, 

Cfterum  fi  Ratio  efiet  minori*  iasqnalitatic 
tunc  adderetur  parrienU  f$$bi  9t  dlMretur  fub* 
dupla  feiquialtec*  Tubtripla  fitfqutqiurta. 

Atfi  de  multiplici  fuperpartience^  loquamur, 
hpc  quoqidenorainatur  iuxta  vlcesj^s  nuior  c6 
tinet  minorem,  8c  Iuxta  id,  quod  AperconU- 
net  V.  g.  Si  quinquies  minorem  contineat,  & in- 
fuper^.  exquatuor  partibus,  quibus  minor  con- 
fiat,et  efi  a;,  ad  4.  dicitur  Ratio  quintupla  fuper 
cpjpart^cns.  quartas,  fic  fi  efiet  ai.  ad  5.  diceretur 
quadrupla  fuperbipartiens quintas  , &c.  Etboc 
qooad  multiplicem  proportionem  maioris  ion- 
<|ualitatis  • Verum  fi  fit  minoris  ion^ualiutis 
idem  dicendum  prorTos  (nU^quod  parucula  fub 
efi  addenda  pro  fuper  V.  g,  quadrupla  fubbipar- 
tienk  quincat,  Tripla  fub  trifmrciens  odaua*,8rc. 

At  fi  maior  comioeat  minorem  femel  tantiimt 
tunc  *fi  equaiitatis . Verum  fi  contineat  femel» 
9e  infuper  enam  eius  partem  aliquotam  ; tunc 
dicitur fuperpartieularis,V.g.  8.  ad9>  habet  Ra- 
tionem fuperparticuUrem;  quia  9.  continet  8. 
femel,  Sr  infuper  oAauam  eius  panem  i fic  10.  ad 

8.  Ratloitem  fupcrpanicularem  tenet  {qoUlo* 

{pq^l^ontinet  numerum  8.  ic  Infiiper  eius  quar- 
tam partem»  qun  efi  a*  ’ 

Que  iu  fpecies  multas  fecatur  Iuxta  dluerfas 
partes, quas  infuper  maior  concinet  minoris  qua- 
citatisx  Nam  fi  minorem  quantitate  contineat  fo- 
mei,  &eins  dimidiam  dicitur  fiiperparticulartt 
fefquiaitera,  fi  tertiam  partem , dicitur  feiqufter- 
tia»  8ee. 

A*  fifemel  contineat, & Infuper  aliqua*  ptrtes 
ampledicur  vnam  aliquotam  non  incegrantet»  vt 
4.  cominetT.  femel,  drialuperduasparcesyqus 
.7^000  dioidontex  eqno,  nec  funt  eius  paite* 
aJiqiu>r(;tanc  efi  Ratio  fupcrparticuians  partiC*. 

Que , & hsbec  dioerfas  fpecies  iuxta  parte*, 
quas  continet  maior  minori*  irltra  cootiocnciim 
totalem  ipfius  maioris;.  $ic  fi^contiocat  maior 
minorem  femel.  Se  portes , ex  10.  ve  fe  habet 
ij.  sd  10.  dicitur  Ratio  fupcrptrticttlaris  triptr- 
tiens  decimas^  iu  de  ali)s . Et  hp  funt  Rationes 
maioris  inpqualiutis:*!  minoris  inpqoaliucU  sit 
.ipfir  epdem : nifi  qubdpro  penicola  Juper  addi- 
tur parctcttla  Jiib*  Sic  Ratio  s*  ad|.  erit  fabpar- 


S IXi  PARS  I. 

tknlu'l>  WijBlikera  i fic  B ul  'lO.  erit  piopoc- 
tlo  fubpaitieuUri»  ftfiniiijiiirt]  . Sic  J .ad  7-erit 
p.tU  fubpaiticubcU  bipartient  quincati  tu. 

PROB.  I.  PROPOS.  VIII. 

Duit  duabus  numeris  reperhe , quem  Rd- 
tionem  ex  uffignesis  dicant . 

DEotnr  primo».  &10.  de  quibat  volumot 
agnorcere>  io «jua Ratione innicem  fint» 
dioidatur  maior  per  minorem,  quotiens  erit 
4.  quia  ergo  eft  numerus  plurium  ▼nitatnm,8c 
nihil  remanet.  Dico  quod  eft  Ratio  multiplex. 
Se  dicitur  quadmpla,qttla  numeri  *o.  efi  quar- 
ta pars  aliquotat  Igitur  ad  ao.  erit  Ratio  mul- 
tiplex fubquadrupla,  &10.  ad  y.  erit  Ratio  mul- 
tiplex quadrupla. 

Detur  fecundo  ly . Se  yy.  Dluido  rorfu*  malo- 
rem  per  minorem.  Se  quotiens  eft  a. ' remanent^ 
y.  diuido  ruriut  per  hoc  refiduum  numerum  mi« 
norem.  Se  quotiens  eft  y.  Quia  itaque  primus  nu- 
merus quotiens  eft  a«  dico  effe  rationem  multi- 
plicem duplam.*quia  rerb  fecundus  efi  |.  pars  *li- 
quota  numeri  ly.  (ficoefle  duplam  fefaultertiam  . 

Verum  fi  aliquid  adhuc  remaneret  V.g.  fi  cifet 
datusonmerus  16.  & yy.  euoe  primus  quotiens 
clTet  a.  & Ideo  Rado  efiet  dupla,  8r  refiduum  ef- 
fency.  per  quoddiuifus  numerus  minor  16.  ali- 
quid remanet  nempe  1.  ideo  dicitur  Ratio  tertii 
generis  multiplex»  dr  fuperpartien*  ,nec  fecun- 
dus quotiens  queritur, cdm  refidoiun  numeri  mi- 
noris pars  aliquou  oon  fic,  fed  rterque  numerus 
minor,  & refiduum  exprimitur,  demcicur  dmpU 
tripartiems  ob  y.  refiduum,  detmasfextas  ob  l4. 
numerum  minorem.  Vnde  yy.  *d  i6»  habet 
proportionem  multiplicem  duplam  uipardente 
decimas  featas , Ideft  comple&eotem  bo»  mino- 
xm,dr  infuper  tro  partes  ex  16.  qua*  numerus 
minor  coodonc  • 

Eodem  modo  agendum  eft  r fi  eft  Ratio  fuper- 
parricotaris,  eel  fnperpankolarls  paniens  . Sic 
fi  queratur, quf  fit  Ratio  lO.  ad  8.  diuidendoi  eft 
Rttineros  mAior  10«  per  t.  Se  quotiens  eft  1.  rem*- 
nentq;  x.quo  dluifus  8.dat  per  quodentera  4 dico 
Itaque  propordonem  ro.  ad  8«  efie  fuperpsAlca- 
larem  fefquiquaitam  ,*  ac  fi  numerus  minor  oon 
diuidereturex  sequo, dr  aliquid  remaneret ; tunc 
non  efiet  fnpcrparticulari* ; fed  fuperpartiens,?t 
fi  qunratur  Ratio  io*ad  7-  lam  quia  7.  ^uidit  xo. 
femel,  Se  quotiens  dft  l.  dicitur  (nptfpartlcularis, 
ac  quia  y.  remanent,  per  quem  ex  xquo  non  diui* 
ditur  7.  Se  aliquid  remanet : Ideo  eft  fuperparti^ 
cularis  triparciens  ob  y.  refidoisni,(cptimas,qaod 
ionit  numerum  minorem  7* 

COROLLARIVM 

Slquisrolec  exprimere  Ratimies  per  nume- 
ros . Si  fine  mdoris  Insrqualicetis  multiplicis 
eym  exprimet  eo  fsodo,quololeot  fra^ooceyx- 
primifponendo  tamen  fi  fit  maioris  Inuqualitatls 
numerum  maiorem  fuper  lineam.  Se  mindrem  in- 
fra eam,  V.  g.  fcnbec  proportionem  dupUm,  fic 

4>  triplam -p  quadmplam  4- 

Ac,  fi  fit  muidpiex  fuper  pardcularis » expriv 
met  per  loccgnim , Se  fraftioacm , et  quiorapla 
fefmiquara  y -r  vel  redaccodo  cocum  numenim 
ia  Iraaioaan 


Si 


DE  PR.OPORTIONVM  NOTIONE: 


te  Si  autem  ut  multiplex  Aiperpartieo»  cxpri- 
■letor  nihilominus  periate«um,  ^fra^lioncm 
eodem  modo  n s.  dr  *f  exprimit  Rationem  du- 
plam tripartiemera  repciout , vel  etiatn  poictit 
exarari  reducendo  totum  In  fradionem  feriben- 

do  -;-.  Ec  ita  agendum  eft  in  ruperparticalart  ex- 

primeodoeara  per  vnitatem  unquam  per  inte> 
grum,  8f  per  fraaiooca,  vi  Ratio  g.  ad  lo.  nem- 
pe Tuperpanicularis  fefaulquaru  exprimitur* 
vel  numero  l -f  » vel  per  ~ vel  per  -~ 

Jdcin  obrcruabicur  in  exprimendo  fuperpiitl- 
eularlmaltipllci,  & efficietur  i -4.  vel  -V* 
cft  Ratio  fuperpanicularii  trlpardeot  reptimaa. 

At  (it  exprimenda  Ratio*  quam  habet  nume- 
ros minor  ad  maiorem  numerus  minor  ponetur 
ruperlineolami&maior  infra. 

Sic  fubmnltipU  erit  scc,  multipla 

fubparticularis  erit  Multipla  fubpartiens 
1-y  fubparticularis  -j-V  Aibparricos 

EXPENSIO  V. 

De  rationum  compofitione . 

CVm  proportIbn<s,RatioaaiDqae  (imilitudU 
nes  debemus  declarare  prp mitten<la  e/l  ea- 
rum «ompofirioy  Qu«  eam  Immutat  (imiles  pro- 
portioneai  vel  dimmilea  componendo . 

Obferua  aliam  dTe  proportlooeo  dnplxm*  tri- 
plam» drc.  aiUmdupUcat4kaj  triplicattffi»  riiam 
compofium. 

Pfioportio  tripla  * quadrupla*  fiec.  cft  * cum 
quantitas  maior  cooeiiicc  maiorem  ter*  quater* 
qutnquiea,  Scc*  vc  %,  continetur  i 4.  vd  4,  vei  lo. 
Ae  proportio  duplicata»  triplicata*  quadruplica- 
ta eft;cuni  numerus»  vel  quantitas  mukiplicat  fe* 
* Tuum  produaum  »&  produdum  produdt»flr 
(ic  fuccefiud  t Quoties  taun  ioterueoit  hac  mul- 
^plicatio  * tot  vicibus  dudtur  maltipUcau,  Gc  fi 
icme\  fiat  cft  fimplcx  { fi  gemina  vice  * eft  dupli» 
catai  fi  ter,  cft  triplicata;  vt  fi  x.  multiplicet  fe, 
& fiat  4.  hxc  cft  proportio  fimp/ex  : at  fi  lecrum 
3,  multiplicet  4. A'  fiant  S.eft  duplicata»&  fi  iteru 
«.multiplicet  8.  Ar  fiaac  16.  eft  triplicata*  <r 
«fiidrttpUcaca  cft  proportio  huius  numeri  ad  % . 
Ac  fi  hcc  multiplicauo  000  per  eandem  propor- 
tionem fiat  dicitur  compofica*  V.  g.fi  J.  add.dt- 
cac  propordonem»  A d«ad  9.  proportio  9.  ad  2. 
dicitur  compofiuex  proponaooe  x«sd  A fi.  ad 
9«  ia  nuiloque  aiio  differt  i duplicata  | nili  quod 
sUa  femper  cadem  eft,  A continua  hic  ver6  pro- 
portio non  continua : fic|.9.t7.  funt  numeri, 
qoi  continua  proporrioacprogr^uocurj  ideoq; 
«7*  ad  {.dicitor  habere  prop^oocm  dupltca- 
cam.  Nimirum  gemina  rice  repetitam  ,*  At|.fi. 
p.  fune  numeri,  qui continoa proportione  noa 
correfpondent  j neque  enim  Gmllls  Rado  eft 
ndd.quam  fi.adp*  efim  prima  fit  fubdupla,nempc 
I.  ad  3«  Secunda  vero  fubparticularis  fefqui- 
altera  nlmlmm  %.  ad  3. 9e  tdM  9*  dicitur  habere 
ed  3.  proportionem  compolftam» 

Itaque  proportio  tripla  : quadrupla,  9ec,  cft 
proprii  Ratio  t ac  vere  duplicata,  triplicata;  vel 
ctlaacompofitacft  Proportio  podibUis  : nempe 
inter  t.  Vvg»de  Jfi.  poffnac  intercipi*  9e  Interferl 
duo  proportionales  numeri  dicentes  Inuiccm  fi- 
inifca)proportioncm»dr  Analogiam  filicet  4. 8r 
8.  Incers.  8:  id.Sr  erunt  3*4.8.16.  Atriplex  fi. 
niiliiodo  ii^eraedUblt  nimirum  ».ad4*prima*  4,- 


ad  8.  recuads,8.  aditf.  tertia . Sk  compofita  d| 
proportio  poffibi  lia  , que  poceft  intercepi  im^ 
dnos  numeros  ; fcd  diffimiii»,  8e  Jiuerfa,  fi  iiuer 
eos  plures  numeri  interljciatur  • Sic  a.  ad  10. 
h^e  pfoponiooe  copoficaiqnia  duoiiKermedr; 
diuerfam  proportlooem  dicent » vt  1, 4,  fi.  lo. 
Nam  proportio  a.  ad  4.  eft  different  ab  ea » quam 
babet  fi.  ad  10»  edas  ba;c  fit  rubpirricularit  uua- 
dripartiena  fextas»  at  illa  fubdapia . 

Adnerte  autem  vnius  qaancicacis  ad  alteram 
non  effe  vnieam  coropoficam  proporrlonem  { fed 
multis  poffe  eam  rerpicere  compoficis  pro- 
portionibus pro  vt  funt  quantitates,  qoar  Inter 
vnam,  A alteram  mcdUnc,  qu«  fune  infinitar , ita 
p.  dicit  proportionem  eompoficam  ad  }.  elui;  qua 
habet  fi.  ad  3,  fed  ecUm  erit  compofica  quam  4.  ad 
3 A quam  ad  Sic  inter  100.  A multe»  mul- 
teqoe  proportl^es  interponi  pofTunt,  ex  quibus 
omnibus  dicitur  componi  proportio  100.  ad  {.vc 
ioo.ao«{.  ioo.{o.{.  ioo.gd.{.  loo.io.A  {.ficcoc 
erunt  compofita  proportiooes/juoc  numen  poT- 
funt  iocerponi  inter  100.  A {• 

Vnde  propoitio  compofica  cft  etiam  fimplex » 
prout  eam  adoadaertts : Nam»  fi  V,  g.  10.  com- 
pares ad  { . erit  fimplex ; an  refpcftu  { . A 7.  erit 
compofirs  ex  proportione  j.  ad  7*  A 7 ad  10. 

Ratio  vero;  cur  Inter  vnam  quanciucemi  A alia 
pofitS  quantitate  intermedii  excrema  ex  illi  dt- 
cacarcomponi  eft : quia  cum  V .g.  loo*  habeat  io 
fircas partes,  quas  {o* poffidet  coc  vicibus  con- 
ceocas  prout  concinetur  la  100.  V.  g.  duabus  vi- 
cibui  neceffe  ettt;  quod,  A obtineat  omnes  parces 
fecundum  quss  numerus  Jpfe  50*  continet  {.  qup 
iaot  (0.  ideoqne  {•  decies  acceptus  componit  f o. 
Actiam  lo  duplo  maiore  proportione  fumpeut; 
nempe  fecuodfim  eam, qua  100  refpicic  {acompo- 
aet  numerum  100.  Sk  proportio  10.  ad  { . com- 
ponitur ex  proportione  Siculus  numeri  tocerme- 
dij,vt  S.Nam  {.ad  S.eft  vt  1 -4  xel  4 nlmiru  qua- 
tUas{*cum  tribus  voitstibus,vel  partibus  accep- 
tt  aquae  8.  at  8.  eft  ad  10.  ut  4-  nempe ; fi  ad  8, 
addaesr  quarta  cius  pars  aquatio.  Ergo  quanti- 
tas f*.aada  crlbos  partibss  ipfius5.  nempe|  A 
quarta  parte  ipfius8.nempe  a.  aquabit  10.  Qua- 
re ptoportio  10«  sd  5.  cooftac  ex  proporcloac^Teu 
psrxibus»quU>us  S.coutiaet).  A his  quibup  ipCi 
quanticas  10.  coocmec  8.  comparata  sd  5.  A8. 
ieefis  vero  ^ ad  vnnm  fimpiicein  numerum . 

&hinc  licet  definitiones  harum  proporcid- 
num  colligere . 

definitio  VII. 

PRapo.r/io  rep/kxM  eff  j ekm  trium 

Mkm,  vr/pfxrixm,  eidem  eft  unia  prinut  ad 
medianh  (fkd  medU  ad  rmisM,  & tertU  ad  ^arta 
prima  enim  dicitur  dkpUeata  bilrere  proportionem 
ad  tertiam ; triplicatam  ad  tfatartamp  cr  fi*  eouft- 
qu/iik  donec  lermiul  extiteriai  • 

DEFINITlO  Vih. 

R^tio  eompefiu^pomt  rationum  ^uantitatcj 
aliquam  ^emiat  ratiotum  inter  fe  multiplica- 
ta . 

Ritioonm  quantitates  fantdenomloatores  Ra- 
tionum V.  g.  rationU  u a 4*  denominator  eft  |* 
qnla  Indicat  fiiis  vnitatibus  quomodo  4,  concl- 
oesca*vcIquotp«rtCS  ipfius  fi.  Infe  cooiioeac  K 
Mmpe  uniam  • SI  cigo  dcnomwutocw 


iir  T R'  A C T A T V 

ittum  Innieem  lUcniDs  propottionlt  ntmiram  |* 
Jcfioinioator  proportioaU  a a & c d — ^ 
nQmiDator,(]ui  eft  4.  prodocnot  is.denomioato- 
ren,  qai  dcnotaioat  proportionem  compontam 
ex  AB, &CD nimirum  ■ f^V  ^ exprimit ^od 
6.  in  7B.  eontiBcacur  rieibua  duodecim,  quia  cr* 
go  denominator  proportionia  -pT  ^ >**  E* 
producitor  ex  multiplicatione  denominteomm 
|.8r  4.  qui  denominant  proportionem ; 9.  quidem 
rationis  a a-  ad  b &*8e  4.racionis  c ad  o 1 s.  Ideo 
proportio  II  f -T^V  producitur  ii  proportionum 
COrapofitiODC  AB,  & CD« 

PROB.  I.  PROPOS.  IX. 


S IX.  PARS  I. 

rttdo  de  intermedio). 

Probatur . Quia  ii.numenia  habet  proportio- 
nem compofitam  eam,  quam  IB.  ad)  dr). ad  B. 
que  eft  ea,  quam  habet  4.  ad  l . df  ) • ad  a.  fcd  hfC 
eft  gemiua  proportio, ex  qua  componitur  propor- 
tio quantitatis  a ad  quantitatem  B ex  fuppofi- 
tlone*  Ergo  proportio  quancitacii  a ad  quanti- 
tatem B eft  iUa  quam  habet  iB.  ad  B. 


Ddth  duaius  froportronilms  qusiuor  wfi 
meris%  exfrejjis  reperire  terminos 
enflem  proportiones  hd^nses  m 

Sit  data  gemina  proportio,  nimirum  ).  ad  4. 

frt.adj.  Oportcitqjreperiretrei  numeros 
eandem  proponionem  exprimentes.  DifponStut, 
yt videt.  Deinde  fundamenta  Ra> 
/a  tionnm).  &B«  louicem  multiplica 
ie  fient  6.  Poftea  fundamei  fi  rdus, 
/'V  y cum  termino  alterius  roaltlpnce- 
^ tur,yt ).  eum  8r  fient  iy«  Tan- 
dem ipfi  termini  mulHpIicentur  inuicem,0t  fient 
no.  Dico  quod  tf . 15.  &'  ao.  habent  eandem  pro- 
portionem , quam).  ad4.ft  a.td  f. 

Probatur.  Nam rtim numero ).mukiplicaue- 
rimuf  s.  8e  produdi  6.  8e  ly.  conftaMOt  toc 
ternariis,  quot  vnitates  erant  in  a.  fir  y.  ex  defio. 
15.  Trad.  8.  Ideo  dicent  eandem  proportioiiem 
ex  drfin.  ).huius,quama.8rf.  Deinde  quia  y. 
multiplfcauit ).  &4.  produftia  ao.  dr  I y.  confta- 
bit  toi  quinarijf,  quot  vnicatea  erant  In  ).  dr  4. 
ex  cit.  defin.  Id^  ex  defio.5.  huius  dicent  15.  Se 
Bo.  eandem  proportionem^quam  | . fr  4.  qubd  tot 
quinarii  fint  in  ttroque  multiplicato,  quot  prifts 
erant  In  multiplicandis  vnitatea  t Quare  Ita  eric 
Io  proportione  6.  ad  ly.  vt  B.  «d  9.  qu6d  ficut  9.' 
continet  y.  vnitates»  dr  a.ditat»  fic  ly.  continent 
9,  tenurios.  Se  6.  duos.  Se  ficut  4,  continet  qu*- 
tuor  yniiates,&).  tres;  fic  ao.  continet 4. qui- 
narios, dr ).  tres  quinarios : Quare  ita  erit  b.  ad 
Tt  6.  adiy.dr  19.  ad  B»,n)*  ad4.  qnodccat 
prcftaodum . 

PROB.  It.  PROPOS.  X. 

DdSis  dtuius  propartionihm  9 e^uikm  pro- 
portio dlicu/us  qudftnutts  erga  dltdm 
conflat , cognofeere  i ^neenam 
fu  ippus  ad  altam 
pfoportto . 

Sit  data  proportio  quanticatii  A ad  quantita- 
tem B,  qux  dicatur  compofita  ex  duabus  pro- 
portionibus j quam  nimirum  habet  linea,  vel  nu- 
merus } ad  B.  Se  linea  > (cu  numeras  4.  ad  i.  n 
cognofcaturquxnam  fit  aad  • quantitates quaf* 
cumque  proportio  : Inuenianturex  prrcedentl 
tres  numeri  eiufdem  proportioiiia, yc funt  B,). 
Ia.  yt  fic  iB.ad  ).  yc4.  adi.dr).ada.  yt  priJs 
*eranc.  Dico,  quod  eaeft  proporcio  qaancitacis 
A ad  quantitatem  B,quxcft  iB.adB.  nlhU  cn- 


COROLLARIVM  I. 

• TJf  Inc  ergo  cllucet;  Qi^odo  proportio 
ll  compofita  dignofeatur:  nimirum  fi  com- 
parentur excrema  reirdia  medija.  Vnde  neque 
erit  necefie  reperire  trea  numeros  $ fed  folum 
duos  extremos  inter  quos  compofita  proportio 
reperiacnr,  hoc  autem  fiet  ex  prnced.  p,  propof. 
fi  multiplicemus  fimul,Rattonu  antecedentia,feu 
fitndamenta , V.  g.  Bt  Et ),  dr  4,8; 9.  terminos : 
Nam  numeri  produdl  6.  drao.  habebunt  pro* 
portionem  compoficam , quam  9.  ad  4.  dr  B.  ad  9. 
Ita  quoque  In  Hnds  poterit  fieri . Nam  fi  detur 
propor^o  B ad  y , dr  c ad  D non  eadem;  dr  mul- 
tipliceran  fundmentnm  toc  vicibus,  quot  par* 
tes  aliquoae  fuot  In  antecedenti,  feu  fundamen- 
to e,  dr  fiat  o teerumque  coofcqueDS  D multfpli- 
ccturtreu  cermlons  fecnndum  partes  j qup  ratre 
in  confeqaend»  feu  terminos,  dr  fecundum  mu 
dicit  proportionem,  dr  fiat  p;^co  o sd  p habect 
proportionem  compoficam  1 cum  idem  fiat  qood 
In  numeris  dfeAum  eft  . Vnde  fi  quantitas  a db 
catur  habere  proportionem  compoficam  ad^  b U- 
ntn  c ad  D,  dr  B ad  s habebit  cam  proportionem 
quam  o ad  p • 

COROLLARIVM  II. 

♦ TTjr  Inc  etiam  eft  i Quod  fi  dentur  piares  pro- 
XJ,  portiones  1 quam  dn*  ex  quibus  sliqnB 

nlia  proportio  componatur,  idem  agendum  fic 
multiplicando fnndamenta  inuicem,  deinde  ter- 
minos,vt  fi  fit  proportio  ).ad4Ari.ad  y.dcB.ad  7. 
fr4.ady.  multiplicabimus  omnia  aoteccdenttn 
ducendo  prhnum  In  fecundum,  deinde  tertium 
Io  produftum  ex  primis  v t fiant  b4*  deinde  eo- 
dem modo  confequeoces  cermlooi , dr  fient  709. 
Ergo  proportio  700.  ad  a4;  eft  cAnpofiu  ex  pro- 
portioniboa  aftignatis  omoibui  j quod  etiam  po- 
reft  fieri  reperieodo  quantitates , qus  cootinoft 
fint  proporciooalcs  • 

COROLLARIVM  III.  . 

T Dem  prorfus  agendum,  fir  facUidt , cum  pro- 

Jl  portio  eft  eanocA • qunmnlciplicaoda fic,  v.t 

Ittueolatnr  proportio  replicata*fic  B.  ad4-d^y* 
to.  ioacnlecnr  proportio  doplicaca  10.  ad  40.  vc 
patet  io  Iftii  nomeris  lo.  bo.  40.  inter  qnos  eft 
eadem  proportin  primi  ndinediBab  qu>  medi)  ad 
ylilm«m« 


EXPEN- 


4 


DE  PROPORTIONEM  NOTIONE 

■ rinn  . 

expensio  VI. 


Qiu»*m  ^luntitMies  preparlionem  confe- 
(f  ijHam  oi^Hunt . 


C"'  Vm  adurt  i!mot  de  modo  argumentandi  de 
j vo*  proportione  ad  alteram , 8c  v!i  argu» 
meoMtionii'  in  - earundcm  fimilitudine  eonn« 
ftat ; Ideo  priiii  (jnatnam  inter  qnaa  quantl- 
repetiatur  proportio  cognofctre  oportet. 


definitio  IX. 


T eadem  ratione  mdj^nhtdlneg  diatnfnr  ^ei'eiim 

J prima,e^  tertiat  iieif  fitndamrntornm  a^ui  mnU 
tiplicta  i /icundatO'  ‘fnarUyiicn  terminarim 
nhihipliti^iar,.akt  ^ifucntnr,  ant  fnperantmr,  aut 
/kperant  'tiutta  amnim  Multtpiiestmem » aihU 

beatur  . 

•*k.Qt»jb  dantor  <)asdjm  quantttatet»  nempeirra- 
et^naicf  ,>t  fupra  diximus  > no*  nulla  communi 
menfura  pofTufit  menIbTari.  dr  ideo  necfue  earum 
proportio  Indiuidna  manirefhrt ; rilim  non  co- 
gnofratur;  ideo  in  definitione  proportio  tan- 
generica  exprimatur  I duam  pmnis  propor*- 
tib  polHdee.reu  rationaliti  feu  irrationalis : nem- 
p«'i<]add  R multiplicentur  Inndamenta  ideft 

eundem. mimcrnm)'  te  termini  *qud  ided  per 
eundem  numerum ';don  tamen  neceifaridi  qu^m 
adhibuimus  in  fundamecis,d^  r^pcriacuriqubd  fu- 
damenta  Temncr  limul  excedunt»  aut  «quent»  aut 
tninus  iint»  adbibieS  quarumque  multiplicatione^ 
dicendum  eflefundansenta  ad  luos  terminos  fim^ 
IfpTOporttone  referri . 

Katlo  eft  . Qma  ImpolEbife  eft , quod  fbnda*' 
menta  eum  terminis  non  (int  in  eadem  propor* 
cione»  deindefemperTqito  pafto  refpeSu  terral- 
nofum  fc  habeant  data  qualibet  multiplicatione 
polfibili . 

Nam  llt  maior  a,  qudm  S paiticuli  c.  qu*  dc- 
b^t  abeffe'»  vc  eifec  fimilii  ph^Mlani  d ; 
Itaqobd.ftllla  deficeret,  tdnc^|tftf^i^ro  *Aad^ 
ef^t  Smilis  proportioni  o ad¥’.‘^ertam  ell , 
qiibdfi  A,8fO  fundamentorom^ad  muitiplicia* 
Mmintut.et  etiam »,d?  x eirminomm  . Quod 
terminaiierefcet  magis  jqnim  i refpe^  fun- 

dementorQitr  non  fimili  augmento,  qnla  fetnper 
ef  ^rtlcula  abundant,  te  fimilitiadioein  auferent^ 


-I 


-•D 


«tfani  ipfa  multiplkablttfr  • Oum  ergo  crefeat 
ift^t  ■ f (j^im  E , & nbft'litttfHter'"iogeatar,  ne- 
cciiarib  aliquando  eueoiet,  quod  It  c proxlntd 
pqaetur  Tuo  fundamento  D in  aliqua  multiplica- 
ctone,  vt  clarum  eft  poiTe  eucnire , data  qualibet 
multipiicaiione  } ita  rqdclieuKiMu<o  pars  c,  vcl 
minus, quam  c»euenfet  fnqtmn/tpmd  ac  iam  jqtu* 
bitur  luo  fundameoro  a,  vel  etiam  ruperabie: 
Quapropter,  tuc  tetminu^Kcqaabitnr  ruofun- 
damqntq  luperabicf  dum  terminus 


'1 


* non  eft  maior,  nec rquat  fonm  fundamentum 
D.  Exemplum  Iit  io  oamerit,  dr  dicantur 
effe 

liiDdanieBCa  J-  n i terminos 


,4,d  d . 
ad  y 2 


Somanturque  *qo^  multiplices  fundamentortim, 
t,  fundamenti  4.  Be6.  fundamenti 

Sic  quoque  terminorum  1 s.  termini  /<.  8e  to, 
termini  y.  Videturiqubd  ftt  proportio»  qubd  ter- 
minorum ambo  *que  multiplicia  fupereot  pari 
confeofu  fundamentorum  *qud  multiplicia . Ve- 
rdm  alu  mulbplicatio  adbibeatur,dt  fundamen- 
iaqninqnies  accipiantur,  cruntque  reultiplicia 
fundamcocorirni  so  8r  ly.  Termini  veto  fuman- 
tur tricies  | cruntque  terminorum  *qud  moltU 
plkit  1 y.  8r  18.  Vides  ergo  iam  quomodo  multi- 
plex ly  ■ termini  5.  tricies  acceptos  *quec  multi- 
plicem fundamenti),  quinquies  accepti:  ac  ter» 
mini  tf.  tricies  accepti  moitiplrx  18.  fundamen- 
ct  fui  multiplicem  to.  quinquies  accepti  non  *- 
querj  igicur  tocer  hos  numeros  limtiis  proportio 
non  erit, eo  quia  inuencum  ftc  aUqoando  funda- 
mentum  efte  maius  fuo  termino » cum  aliud  fun- 
damentum fno  termino  non  Iit  maius,  cdm  fun- 
damenta yqUaiibus  vicibus , tum  termini  xquali- 
bus  viciboaiteeononeturdem  numeri  ,ac  ftlnda> 
mentorum»  fucmotcmultiplicaci . 

■ Diers  omms  polfibUts  muitiplicacm  eft  mfi. 
nha.^Ergn oumquam potfuinesicirc s an>tn  ali- 
qua mukiptiraiione  contrarium  eucniae;  cum 
omni»  multiplicatio  adhiberi  ob  fuam  inliaita- 
tem  nnn  polHc. 

KefpoQdeo  in  voaquaque  materia  fuppere  ta- 
les probationes»  qu*  ofteodunc : qubd  tdem  eue* 
niet  in  omnibatpoifibilibuB  multiplicationibus, 
quod  euenit  in  mulciplicatlonibusde  pryfemi  ad- 
bibitis , dr  qubd  (eoiper  ree  ita  procace  • Qu»; 
niam  par  Iit  rado  de  omni  oieltiplicacione  polE- 
bUi,acde  iliis»  qu*  io  pr*reatutum  adhibentur» 


DEFINITIO  X. 


EJindem  acrd  babentet  ratianam  magnitttdinet 
propartimaUtdkBtur,  Hoc  pei  fe  ciarum  eft. 


DEFINITIO  XI. 


Cym fundamentmm  primum  iuxta  aU^uam  md- 
tiplieatlonem  e»t^itfmmttrminHmt&/ut^ 
damentnm  fennium  Jnum  terminum  nvn  exrcd«l| 
raarprimiiMi  fundamentum  habet  maisrraipre^r- 
risuem  ad  fnum  termifium ; ^uam/ecundnm  ad  Jknm 
taiuintm . 

Ratio  huhii  Tei  eft . Qnia  ft  aliquando  cootin- 
gae»qu6d  fundamentum  a.rrefcac , itaqubd  fu- 
peree  censinom  A,alcero  fundamento  1 umm  ter- 
minum D non  rnperanto,in  aliquo etie  maiora^ 
V.  g.  in  c,  quam  requireretur  ad  hoc,  vc  diceret 
eandem  pro^rtionem  ad  A{  quamc  adnex  an- 
teced.  Linea  aotem  maior  dreu  maiorem  propor- 
tionem ad  aliam  , quam  linea  minor  eo,  quod  le- 
quirltur,  vt  limiles  line.  Namq^re  Iit  linea  lad’ 
A,  vt  B ad  b Illa  erit  minor»  quam  r.ctim a de- 
beret detruncari,  vt. rupponitur , Ii  ad  limtlem 

proportionem  E ad  D dc^rst  reduci , Cdm  ergo 

»flt  maior,  qnim  f dicet  etiam  maiorem  prop^r- 
ctonem,  quam  i,quia  Irnea  maior  » 
vdl  plures  partes  line*  a , quam  linea  1 » 
cootintbic  inim  migii  <**'*”'**’ t 

dcA.  ? 


I>4 


T R A C T A T V S IX.  P A R S T. 


COROttARIVM. 

CVm  ergo  duv  qaantitatM  tnarqualei  conpe* 
ranror  ad  maiorem  V.  g.  Prs  la.  Tnciarum 
palmos  6 8e  palTaa  yt.  Pes  dicitur  habere  maio- 
rem rationem  adpafluro»  ^uam  palmas  eo,  qubd 
plures  partes eios  contineat;  nempe  ift. cum  pal- 
mus folum  6*  contineat  ex  Tncijs  7».  Atii  pat- 
fum  comparet  ci^m  pede , 8e  palmo  » nempe  cum 
minoribus»  palTus  habet  minorem  prc^rtioncm 
Aim  maiori  nempe  cum  pede,<}uam  eam  mioorii 
oimi  rura  eum  palmo;  quia -pedem  continet  (blufli 
fei  vicibus,  ac  palmum  i a.  vicibus;  ^ ideo  cft 
maior  proportio  paffus  ad  palmam  j qaim  ad  pe- 
dem; minor  » verb  ad  pedem,  quam  ad  palmum. 

Siverbduas  quantitates  Inatquales  compares 
ciim  minori  V.g,  paiTumafr  pedem  cum  palmo  • 
Maior  eA  proportio  maioris  ,quam  minoris  ad 
eam  ; quia  pias  continet  maior  de  ea  V g.  psiTuc 
dc  puJmo,quim  minor,nempepes  de  ipfopaJroo. 
At  d coucra  minor  comparata  cum  duabus  inc. 
qualibus»  fe  maioribus  {Minor  face  ad  minoren 
V.  g.  palmus  ad  pedem  maiorem  proportionem 
habet,  quam  ad  msiorem>cura  dc  illa  minori  con- 
tineat magis,  quod  palmos  pedis  contineat  me» 
dietatem;  at  verb  pa^us  1 u.  partem  • 

$i  tandem  mediocris  comparetur,  com  maiori 
fc»  8e  cum  minori»  vt  pes  cum  palmo,  dr  cum  pal^ 
fui  mediocris  magis  continet  de  minori ; cum  eam 
totam  contineat,  fir  iofoper  aliquid  ampliiis  qui 
de  maiori,  quam  nec  totam  continet.  Vnde  ha- 
bet maiorem  proportionem  cum  minori , quam 
cam  maiori  • Ac , fi  minor  »dr  maior  ad  medio- 
erem  comparentur, maior  dicccob  eaodemcau- 
fam  miu>iocn  proportionem  ad  mediocrcm;quam 
sAtnoi  ob  cootincnciacD  maiorem » quam  babet 
cum  lotam .ftm  contineat;  non  autem  nuoor  me- 
diocrem. 

DET  INITIO  XII, 

i^operria  im  ttihuf  terminis  ad  mintts  tnnfiSiit , ' 
Quia»cdm  fit  proportio  Rdationum  qoant(- 
tiuarujn  , A Rationum  fimilttudo,  A ad  relatio- 
nem requiratur  fundaticotuin  , te  terminus  ad 
hoc,  vt  inuicem  comparentur  relationes»  Afimi- 
les  Ifnacoiaotur » oportebit  affignare  fuodtmeiK 
tum»  te  cerminom  bine , inter qu«  reperiacu/ 
vn» relatio  j te  fuodaroentum,A  terminum  inde  1 
Io  quibus  coiifiAat  alia  relatJo»qun  xclationes»A 
AbabiiisdloestdeindcfimUesdicaariir.  Verum» 
ouia  eadem  quantitas  poteA  refpedu  vm«t  e£c 
t «odame  acum ; vt  4.  ad  8 . A refp^u  akeriua  cer- 
miout»vc  s.ad4.  in  qoo.4.eA  termioua  reTpcAu 
minoris»  A fundamentum  rerpedumaiorit  a Hw 
proportte^ A rationum fimilttodo  intribtvem- 
minis  «d  miotts  confiUic » 

D E F 1 N I T O XIII. 

T T /lenVr/  ratioMe  eva/airWias/ /3mt, 

Xj.  a.^reccdeaie/  «stnodeasilia/.  idiff  /«a- 
damensn/funiemet/ii,  er  Mn/t^nsnut  c^n^ttfnsntin 
btti%ideSl  fermuthefminU, 

Docet  ne  dum  dari  fimilitudinem  rationocB» 
fcu  habitudinum  voiua  quamitaiia  ad  aliam»  qus 
cclationci  fuot  fundamenta  proainu  /ImilitiidW 
niSafedctiara  fundamenta  remota»  ideA  iffiw 
quantitates  Rationon  dicentes  in  AauHuadiM 


cum  alia  proportione  conoeniencem,  dlclAlpTa 
fimilia  lnf»oc{  quod  duarquantirates  defemiant 
pro  fundamentis , A in  ratione  tundamentorum 
conucniant , A duc  pro  terminis  dc(cruianc,qo{ 
non  cA  fimplex  denominatio  ; led  neceffe  ett 
fundamenta  in  boccomicnire  » quhd  aut  |m- 
bo  fine  «qualia  terminfs,  aut  arebo  maiora » aut 
ambo  miDor4,alioquin  fi  vnuratfTec  matus»  aliod 
mious  fuo  termino  non  eflet  eadem  proportio 
cum  voa  eflee  maioris  ianqualilaus , altera  mi- 
noris. 

DEFINITIO  XIV-  * 

OHdlnaSa  proportio  ; eim  in  dnpiiei  ferte 
_ ^uetsitatim  pftfortioeem  dteentinm  eadem 
^tt^usfet  medtee^fermMt  pro  fnndMwtensa»&-  ier* 
mko  testionis  • 

Sint  du«  feries  quantitatum  proportionaliuow 
Prima  3^4 
Secunda  468 

Referaturq;  3.  ad  vt  refertur  4-ad  d.  A rv- 

fut ),  ad  4«  vt  d-  ad  8.  Ita  qtibd  cerroinj  A b. 
defcrulaatetiampro fundamentis : £c  fine  qnU 
dero  termini  refpcdu  pcoportionls  antecedeocis; 
fundamenta  verb  refpedu  fcquentit  .*  Quamuia 
pepporcio  antecedens  non  fit  eadem,  ac  fcqucasf 
fcd  diucrfa;  niJiil  lotercA . dicit  quod  hac  erm 
ordinata  proportio  • Quoniam  eodem  ordine  difi- 
pofiti  termini  muiccmle  refptciunc  procedendo 
verfus  extremos  terminos  4.  A 8. 

definitio  XV, 

PErtHrbete  proportio  tfi  ; cdm  im  dttpHei  fevU 
^uanutetwn  proportionem  dUentitm  medim 
termlmtt  ymus  defernlt profnndementorefpeOn  ea- 
trema  ^amitmtUi  ot  fnndementHfm  alterim  dejetnit 
termino  re^e^it  prima  fsntitatis  . 

5iot  du«  lerics  quancicacumproportionalioai^ 
Prima  3 I 4 

Secunda  8 12 

Ordo  verbearum perturbatus  fit,  A rcftratar 
3.ad|.  vtS.nd  U«  Deinde  referator;.  termi- 
nus» vt  fuodameittnm  fumptns  ad  4.  vc  alia  quan- 
t|us6.refcruur  im  fuodaiMOcum  8.  Ita qubd  ter- 
minus prlnue  fenei  i - deferuiat  pro  fundamento' 
adaliudcertiust;  at  fundamentum  fecundo  firriei 
S.dereruiat  protcrm*no  ad  aliud  fumpeom»  vt 
fundamcotnm  • SI  ergo  ita  fiat  ordinati  termiob 
vocabitur  proportio  pc8lUrbaca;A  oponeblc  po- 
nere illud  aliud  in  prima  ferie  pro  vltima  quanti- 
tate, vt  in  fecunda  pro  prima.  Vocatur  auceni 
proportio  pcrturbata,qu6d  non  feruetur  idem  or- 
do» cfira  in  prima  ferie  media , A fecuoda  quanti- 
tas fit  terminus,  A fundamentum  : rcfpeAu  qui- 
dem prim;  qtamnaclt  terminos ; refpcda  verb 
alTumptar  cxcccmofundaiiientnv . Ac  in  fecun- 
da ferie  fecunda  quaotitai  folum  terminus  cA  ref- 
pe^u  primo'}  at  prima  eA  fiiadamentum,  A ter- 
mtniss;  terminus  quidem  ctfpedii  aotepofitatnf- 
/unpcx»fuadaoicatnm  vero  jc^eAu  fecuodo  (of 
qnaoutatis  • 


£XPEN: 


DE  PROPORTIONVM  NOTIONE. 


EXPENSIO  VII. 

Dc  moJh  arguendi  in  frofortionibus . 

PRtut  agendam  eft  de  modo  arguendi  in 
te;deiode  de  fingulit  enodia  io  fpetie. 
Pnrroppoocnduneic  Logka  • Sot^m  fjllogif- 
mum  locer  argumenta  i Logicis  enumerata  e£> 
caeicer  concludere:  Vnde»  Ttargamentain  pro* 
portionibus  fundata  rimadflridiuamadipifcao* 
cur.  8r  tocellcdom  eaidemii  conulocanc»  opor- 
tet»iicec  Enthymematis  modo  proIaca;<)uhdcame 
ad  fyllogilniitm  reduci  poGint.  Syllo^mus  ve* 
r6  coaftat  tribus  propofickanibui  t Primar  do* 
dtcuotor  PrcmllTx^  earum  pririueft  Maior»  fe* 
eunda  Mioor»vlcima  dicitor  Cooclulio.  Pr^miflf 
▼crb  conilaac  ex  SobicdOifl^  Predicatd  cermiBis» 
8r  Copula : Et  tcrminos,<)m  repiicacur  Io  maiori» 
8c  mioori  dicitur»  Mediu/  frvPNMur . Sic » fi  dtet* 
tur  homoeH  ammalrhuceU  maior  propofi* 
ficiofdr  kvmo  eft  fubieQum  efi  copula  animal  Prar* 
dicatum»  cuiaddilur  minor  . Sed amnt^imal  cH 
>ha.a/ j qox»  vc  prima  componitur  ex  iiCdem 
pattibns»(edfttbie^u  eft  oKdiua  terminus  n^mpd: 
Mtmjl , quod  replicatur  io  maiori»  Sr  minori  { 8e 
ambx  hz  propofieiones  dicuntur  TfUmifia . Tan* 
dem  deducitur  Conclufio  euident.  Mr^  emnit 
hompe/H^fueiu»  Quzritur  itaque  in  argumentis 
peoponienum»  qozoam  Une  parces  ad  ryllogif* 
mum  oeceflariz  ? 

CONCX.VSIO  u paopos. xm. 

ArgMmenia  proportionum  duo  extrema , sy* 
medium  terminuvi  pojjident  ipfas  Ra~ 
Atnes  t copuU  efi  proportio  aUerta^^ 
qtLeparticuU^^texpUutur  ^ 

PRobaeurSic  argumentum  Mathematicum  ait* 
menit  l»efis<it,yij,ad6.Sedytj.4d6,ita<fi 
4.  «i  S.  Ergo  I.  ad  a.  efi  vt  4.  ad  S. 

Numeri  ipfi  oon  fune  termini : ol»tonc  argo^ 
OMOtum  cooCequeretur  fex  termloos»  vt  fuat  firx 
diuerfi  nomeri : argumentum  verb  eonftaosplU* 
tibut cerminia  {quam  tribus»  non  concludit rz 
I.oglctt  I Ced  failax  cft»  & defidc  in  forma . 

Quare  exit  terminus ipfa  proportio»  quz  inter 
duos  terminos  reperitnr . 

Confirmacurque.  Nam  propofieiones  modales 
pro  cerminia  integra  propofitione  gandeoc  vc  na* 
cdffe  eB  hominem  ^e  anmai  • illud  enim  nectjfe  eft 
fobic&um»  ac  hominem  cfie  animal»  eft  przdl* 
catum . Sic  ,|Br  hic  t.  eB  ad  3.  fubicdum  efti  & 
^odSfihB  Przdicatum » nempe  duz  relationes  al* 
tcra»qtue  eft  inter  i.  dr  2.  altera  verb»quz  militat 
inter  o*  6.  medius  ver6  terminus  erit  pro* 
portio  media ad  6.  quz  reperttur  in  maiori»  dt 
minori. 

Probatur  fecunda  pars  . Nam  copula  eft  illa» 
quz  fetnel  eft  in  maiori , femelque  Io  minori»  8e 
in  conCequentia  . Sed  tailis  eft  particnla  >r  fi  fic 
afftrciua»  vel  negadua»  nempe  inoda  cnm  rerbo 
eft,eelMurft)  quoniam  repericur  In  omnibns 
tribus  propofiuonibus.  Ergo,  w eft  erlc  copnla. 

Probatur  fecurylb . Quoniam  tota  rit  argu* 
menti  ex  pcoportiooibusSedafti»  vtpropof.16* 


bniuf  confiftie  in  identitate  fimilltudinis  pro^r. 
rionnm:  Et  ex  eo»  quod  proportiones  doz  finr 
fimilea  alieni  cenif, arguitur, efle  idem  fimilitudi*' 
ne  inter  fe  . In  hoc  enim  nrobtuimus  vntuer> 
faJlterlnnoftrii  Placitis  Phylofophicts  vim  fyl. 
logifticam  ftatuendam : Sed  vt  «v^fignilicat  haor 
relationem  fimilicudinU,  fe  indicat  proportiones 
efieidemin  fimilitudine;  Ergo  In  ci  parncuU 
copula  latebit ; cum  copula  fic  Illa , quz  fignifi . 
ctf  identitatem  Przdicari,&  Subiefti . 

Sedlara  accedamus  ad  particulares  modos  ex*~ 
plicandos»  quibus  vtuntur  Mathematici : qui  fex 
fune  Alternatio,  lluterftOt  empofitio,  Diitifio,  con” 
uetfto  > , £t  licet  fine  ali)  modi , vc 

explicabimus '»hof  tamen  particulariter  proprijt 
definitionibus  iJIuftrault  Euclides»  vtpoCcdifi* 
ciliores » SHn  quibus » vc  plurimilm  termini» 
fundamenta  fedes  muearec,  alterum  vices  alte* 
rlns  in  deduftiooe  conclufionis  fubiret.  V.  g. 
anteoedensi&luttdamentu  a In  prpmiiSs  pooicur 
in  coAclufione»tanqaa  terminus»  8e  confeqnens « 
At  nos  alios  etiam  modos»ln  quibus  nulla  temd* 
aorum.fttndamencoruaique  vIcKEtudo  reperhur» 
perfpicuitatis  gratia  explicabimus . 

•Modi  itaque  argumentandi  funt  quzdam  es* 
chimemaca  cooftancia  ex  duplici  propofitione 
perfeftA»&aiKrmacioi;  quorum  confequentia 
fcmel  probatA,  ex  inde  cfticaeiam  iVIIogiflicam 
confequuntur , dr  euidenter  oftendunt . Quia 
omne  Enthymema»  cuius  conCcquentla  probata 
fit»  vim  ryllogifticam  confcquicur»  vc  /fte 
latefi  m ftmienttihte^^^o  reftn/  eft  . Si  aliudc  co^ 
ftet»omnem  angulu  efic  reftu  in  femicirculo»  eric 
aC  fi  imegfum/yllogifmum  conficeres,^''  d^er' 
Omuh  aN^ipilifr 'ia  /cmieireido  reiiat  eft  ■ /4r  In  femi-  ' 
clrmlo  repef/nr : Er%o  rtSr$  erit , Q^propter» 
Srmodi  argnendi  Mathematiei  in  proportionibus' 
fnnt  efficaces , quia  licet  fiot  Enthymemaratco* 
nim  tamen  confeqaentiam  efic  bene  deducam 
In  t . libro  Euclid.  oftendicur . 

Iftis  itaque  percepeia»  obfcruandnm  eft»  dopfi* 
cem  cfie  modum  argumentandi:  Alium  abfolu* 
tnm»ci}m  quantitates  dicunt  quidem  proportio- 
nem fimiiem,  fed  oon  fe  habene  inuicem,  vt  eon* 
dnens.dc  contentum  { vt  pars;  dr  totum . Altum 
rerb  efie  reiatiunm,  in  quo  quantitates  (umun* 
tur,  tanqoam  dicentes  relationem  coctus,  dr  par* 
tiS  V Primb  itaque  explicabimus  modos  argumen- 
tandi abfolucos  i refpeftoparni,  dctoti.us.  Dc» 
inde  relacnios  • 

definitio  XVI. 

AUema,f.M  fermotata ratio  e0  famftio «re- 
cedentis,  Jem  fandomenti,  ^ termint  vnmt 
prapor/lcM/j  tanquam/itnddmenta  in  conelnftontt  vt 
fe  refertatij  ad  fnndamcmtnm,  (jr  terminum  altiriut 
proportionis  t tanquam  ad  fuos  terminos . 

Ifte  modus  eft  : Ciim  pooicur  fundamenti  ad 
fuum  terminum  fimilts  proportio,  quz  eft  alce* 
rlns  fundamencf  ad  fuum  terminum:  Et  deinde 
infertur  • Quod  fandamencam,aci  fundamentum 
eidem  fimililiabitudine  refertur,  vc  terminus  ad 
terminum  . Sic  fi  ponantur  cfie  • 
a ad  4 

j ad  tf 

Deinde  poterit  deduci » Ergo  erit  etiam 
Fundamentum  a.  ad  fuadan>CDCum  protermi* 
Dofumptum»  Vc  terminus  4.  pro  fundamento 
fufflptum  ad  tecmionm  6,  ^ 

P » Q“i 


«Jtf  tractat 

Qui  modui  «rgumtatiadi  cffinriter  ceocin- 

dens  demon  Uratur  propoC  19.  Iib.  I Q^ia- 
»iligitur,ri  fundamenta,  * termini  fine^urdem 
generis  . Non  enim  redid  inferetur  es  e6,t)u&4 
linea  A ad  lineam  B eiT-tin  proportione,  et  nu- 
merus a . ad  numerum  }. } tjaod  deinde  eget  eti* 
linea  a ad  numerum  b.  et  linea  b ad  numerum  f. 
Tt  clarum  cft  j cum  nulla  fit  proportio  lineat  ad 
numeru  . Hanc  »er6  argumentationi  Dodorea 
exprimunt, cusn  ea  rtuntur.dicendo  j fi  a. ad4.ee 
J . ad  d.  ergo  permutando  B . ad  j,  et  4.  ad  6. 

DEFINITIO  XVII, 

IA’  «cryi  rario  tB  > eim  firadanaraM  , neteal» 

tirmiai,/Meaayefa(nri«  im 

pnfipiJamntit . 

Si  aliquia  argueret : Quoniam  ell  fundamen- 
tum a.  ad  fuum  terminum  4.  »t  fundamentum  p 
ad  terminum  <.  Ergo  etiam  erit  terminus  4.  ad 
fundamentum  a.  et  terminus  6.ad  fiindamcotani 
3.  vfurpando  io  conclufione  termanoa  pro  fun- 
damentis, 8r  fundamenu  collocando  pro  terml- 

nis  1 hic  modus  dicitur  incrfii  raria,  tt  hunc  mo- 
dum efle  demonitratluum  confiabit  eijCoroILpr. 
4.  par.  fequentis , Eaprimiiur^ucdicenda . Er. 
go  permutando»  &:c* 

DEFINITIO  XVIII. 

Al{S"ere  ex  m^uelUett  eff  , cum  fitet  plves 
4juantlutet . cfuam  dud  erduatum , /c9  fer* 
turbatum  frefmrtienem  iiietiit€ty&  arxMiiw , tfe  es 
prefornoKem  inttr/uMdamestum  WriMum  rer- 
miaufu  wiMj  /ertei,ac  inter/itadamtatum  ,&  w"* 
ttuKMm4Uer;u/  v/iimon»  intermedtiJ  • 
Dentur  plures  magnitudines^  quam  duc  di* 
centes  proportionem»  veluti  slic  eiufdrro  nuroc* 
f j.feu  proportione  pturbai4,feu  ordinati,  8e  Bat 
Ordinata  i.  i.  Perturbata  ^ 8.  a». 

▼I  J.  6.18.  n a.  tf. 

Si  ergo  relinquantur  media  alTumptis  estremis 
In  conclufione»  & primum  fundamentum  i.  dica- 
tur rcfeiri  ad  vltiroum  terminum  tf.  n fimds- 
mentum  ^.ad  vlcimum  terminum  i8.ex  eo»quo4 
fint  l-  *di.  ficj.  ad6.Sra.adtf.  fictfi.ad<8.  bo- 
na erit  illatio  io  ordinata  proportione  »*  Se  bona 
quoque  lo  perturbata » 8r  4c  eo»  quod  fit  4.  ad  8. 
▼i).  adtf.St  8.  ad  la.  vt  a. ad},  efficacicer  dedu- 
cetur conclufio»  efle  quoque 4.  ad  la.  ?ca.»<f  tf. 
In  qua  proportione , »t  raleat,  rk^  ordinandi 
fune  termini  t nam  fi  a.  poneretur  vltimo  loco 
poft  6.  in  fecundi  ferie»  tunc  rlcima  reii^is  me- 
diji»  rt  patet»  non  Tumeretur  • Quod  fi  fint  pia- 
res termini»  quam  tres» valet  sdbuc  argumeotamt 
fiefifint. 

Ordinati  i.a.tf.  t.  Perturbata  4.  8,  la.  18. 

. *•  i- 6.  9. 

Licebit  adhuc  in  proportione  ordioauargoe- 
re,  vt  I.  ad  ?.  fic  }.  ad  a4.  Sr  percurbau  n 4.  ad 
18.  fic  a.  ad  9.  Hunc  vero  modum  efle  efficacem 
in  omol  proportione  etiam  irrationali  j licet  fine 
feries  diuerfi  ceneris  oflendicurpr.  Oe  a}, 
l.b.j.  & eam  /ignificant  in  arguendo.  Ergo  tjr 
sej^vf/»  vc»Src. 


V S IX.  PARS  I. 

modi  ^ d d ! t r, 

definitio  XIX. 

7>(imerafio  ratfonit  potiH  diei,  citmpbmbta 
1UMtitelitiit»dilutie,i/iie  dieant  eandem  fr^ 
fictionem,  e^mmuettar  omnia  fiendemeet*,  w dteeor 
/sAcen  pnpmittim  adnuetierminu,»  nmtn 
M >nam . 

Si  gennir  pults  proportiones  otdiaau,ft  fint 
I.*t3.  4. 
nd  ad  ad  ad 

Et  iUlf  pofitls,  deinde  inferatur  efle  i}.^empe 
omnia  i^nndamtnta  adatf. omnes  terminos  fimul. 
« f»^muni  ali9uod . V.  g.  3.  «I  terminum 
Inumd.  me  modus  poiell  xocari  Enumeratio,- 
raquu  ad  fimiUiudinem  cnuroeratioais  Diale. 
aic«pofiei»  pluribus  pertien/sribus  proportio- 

i^ustocliifiod.doejtnr,qiifeoncI«iL  omnes  s 

Sr  probiiur  propof.  17.  lib.  7, 

» E F I N I T 1 O XX. 

OHeOia  tH,e»m  plmom  faeansaniM  prspst- 

‘"•‘‘‘dem  odfmdamntaeOr  terminae  atteeme  pnh 

titsejJtomniaaiemMisi  yt  fmtiamHn» 
tnmaliiinod  odalind /nodamemum  . 

Sil  proportio  otdinatt  propofita 
1.  ad  a.  & hoc  ad  6. &hocad  8 

».3..dd&hoe,d.,.ikC:3,;: 

P<»fi‘l«Kie  Inferaiur.  Quod  at  iam  omnia 

d alterius  fcriei  fundamenta , lerminofqne  3. «. 

‘Pf»™”  >->d  «llud 
correipondens  S bona  crit  illatio,  Sr  ofiendetur 
Coroll.  a.  propof.  ip.  po,eft  verbhxc  illatio ef. 
k integra,  St  dimidiata : Nam  omnia  fundamen- 
ta,St  tcrmmptdruiu  colligi,  rei  eorum  alioioc 

denOaTn  fe~ni  fe™::^  '“'“S”'" 

Sic  fi  colligantur  extrema  8.  Sr  i.  in  prima  fe- 
rie, Sr  fiant  9.  Sr  item  in  altera  ferie  cortvfpua* 

dentia  3.  St  »4.8:  fiant  17.  erit  eadem 

9.  ^ 17.  qu  X ad  6.  »el  i.  ad  3.  vel  6.  ad 

Verem  bic  quoque  fundamenta.  St  lermiiiddf.' 

bent  eife  eiufdem  rationis,  Sr  fpectei  ali^T 
cut  in  permutata,  teSi  iUatio  non  fie^ 

definitio  XXI. 

T>  Efidnatntnmndne  arxnmentandi^noiiototm 
IV  f"<“">nd  totum  ptapvimutefpn^,  x 

,mrs^  partam,  a-  daind,  argoitm  ex  bot  onoin, 

ad  ruinam,»  titnm.  admiJT^’ 
Stt  V.  g.  propotuoi5.id  cotum  3.  vt  para  3. 
ptiim  wUus mi partemaUua  1:  Erit  quoqu” refi. 
<bu  10.  pnmi  totius,  proportio  fimllU  propor- 
tioni,qu*  eft  adaJtersm  partem  refiduam 

diuerfua  abiit, 

de  quibus aSuri  fumus, qui  f,  referunt,  vt  to- 

toto  fno,  fed  eum  paru  alius  totius . Proptetea. 

cdm  non  tcfpulat  fuum  totum  ; kd  parWai». 

UKius . Ifle 

vcib  modqsoften*tur  ptppoC  »x 

DE- 


‘I 
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ut 


D E F I N I T I O XXII. 

•e 

RBflitm  *teRikimci$aiarptenitidanta* 

et  terminum  ect^wtttt  »>el 
re^it4tos  $ md  fmpiktt  » Mterrnt  eom- 
olnatimis » 

SitV.g.  j.  4 
Vt  4.  ad  8 

PoflVim  arguere  efle  «jooque  muliiples  j . nem" 
pe  9«  ad  r«tum  termioum  it.  oialtipltcem  asqud 
iMcneH  4.  ^uemadmoclaincftd*  ad  ruam  termi* 
aumfii<)iiodoftendetur  propoT.i8.1ib.T.  Ideoiqs 
aaguQeotumvajebic»  H qiixjue  combiiutlowa 
aitcriai  muiciplicia  («naacar , V.  g.  »4. 
oufDenb.  fr  iB.auaen  #*cht  naoiqaep.adit* 
niStftdi4. 

DEFINITIO  XXUI. 

DEtfaSmpotefi  iUi  mada/ aigwvejirMdPfr^ 
$x  nntuedenti^t  pgftes  ft  aporn^ 

nnUt  ietrdhumnrt  et  Mr^mtnr  tfie  reftdmmt  /vada* 
siuHiindm/idimm  termini,  in  nlmd  -fkndnmentMm 
Md  Miimmlermianoi,*tpriMter0ttMm/iiMdme9^‘ 
tnm  ndfunm  terminttm  iotmn . 

Dicatur  quod  6.  fle  ad  14. 
veluc  I.  ell  ad  1« 

SI  ex  8.  & ex  >4  detrihaotur  partes  proportio^ 
nales  Srp.  remanebunt  Stergoargua* 

tnr,  qu6d  5.  flt  fld  15.  ^ f.  id  ^ . \fti  ffiodut  pore- 
tit  Tocari  Dttraffioi  $e  oftemlitur  v alere  in  pro* 
portiolle  multiplici  prUpoCtf.Nt.f.  in^acum^; 
profofuodc  CorolI.pr8p4^  eldliem. 

DEFINITIO  XXIV^ 

Rf)?ealopofrl>  dld  modus  argumenisnUt  ti» 
dkofundnmentai  fiu  nnuceintu  jtorftm  ref^ 
ruatur  ad  vnlcnm  terminum»  fiimE  prdp6rtiotie»vt 
alia  duo  futtdameniatfeu  antecedentia  ad  Jtmm  termi^ 
nnmt  feu  eon/e^ueat  i Deinde  fuudamata  prima 
mu'/umMtur,^ar^mtur  obtinere  eandem  proportio^ 
nem  j ^aani  alia  dua  jundamenoa  (mui  Jumpta  ad 
fnum  terminum  • 

Deutur  duo  fundamenu  |.fr  ».  ^ui  rcfcraotuc 
^terminum  6,  alia  duo  d.lr  4*  qui  referaa* 
flmiU  ptOTortiooc  $ ac  prcdi^a  ad  fuum  ter- 
minam  ra.  SI  deinde  argaaior  eife  quoque  duo 
Faodamenca  flmoli  feu antecedentia 8c  *.  nem- 
pe S/ad  fuum  terminumd.  n fondameoca  6<  & 
4.  nempe  10.  ad  fuum  terminum  1 a.}  erit  bona 
dcduAto»  Arefitcaciter  concludet . 

Probatur  rccb  iEe  modus  propof*  a).  Ub*  5. 

Modi, qui  inuoluunt  rationem  totius, 
Sc  partis . 

DEFINITIO  KXV. 

COmpifitl»  ritiMM  eH  fmpiia  MtneUntU 
cam  eoafc/futAU,  Jiu  yamt  i e Ut  totHM  (o/- 
tanm  atip/lm  mi/itimmm  • 

< I 
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Sit  proportio  A I partis  ad  a c partem  j wt  ptoi 
portio  alterius  pajtis  o r»  ad  alteram  partem  ♦ 1, 
SrcolligaturAeamqttPqstefreprdpdrtlonere  10^ 
tluk  A c } nempe  antecedentis  cnm  Cdhreqaente  • 
fundamenti. ft  rermini  proportiomk  flniul  ad  ip. 
fam  confcquenterri,  fenterminam  lit?rt  aliad 
totum  D 1 fundamentum  > termtnufque  al- 
terius proportionis  ad  faum  terminum  tr;  di- 
cetur buiafAodi  argnmfnnnCompofltio  ratio- 
nis eo*  quod  ex  coQfequente*l^  antecedente  com- 
ponatur aliud  Ooubm  af^ecedenf.feu  fundamen* 
tum  • Dcsnonftraturquebic  modus  argumentan- 
di propof»  dl.  ExcJld.  8t  quando  iflo  rtun- 
tur  Mathemarici  1 lea  argunot,  rt  X a ad  n c;  iic 
j>r  ndf  i»ergo  cemponendot  9t  AC  ndc»  i dept 
ad  f 1 . Sed  forte  explicabitur  melfils  ifte  modus 
argumeiitandijQuod  flt:  I proportronis  partis  ad 
edpart^  toemteinrdemflmilitQdioe  proportioni 
alterius  partis  adc6parc2  alterius  totius,  deinde 
dbducert*  quod  etiam  totum  prius  flt  ad  partem 
fuam,  ficut  totum  poflerins  ad  parteih  fuam,  qnc 
panes  fuerint  ambix,  rei  termipi,  rei  fundamen- 
jca  * & d concri  • 

V.  g.  flt  pars  r*  ad  panem  t,  corios  a; 

Veluti  pars  x.  ad  partem  t.  totius  x; 

Erit  etiam  componendo  totum  a ad  Tuam  pir- 
tem  a ; rt  totum  b ad  fuam  partem  x. 

Vel;  fl  fit  pars  1.  ad  panem  a.  totius  a, 

Veluc  pars  1.  ad  partem  t.  totius  t: 

Erit  quoque  cotum  a ad  luam  partem  I; 

Vc  cotum  B ad  fuam  partem  1. 

Vel  d coorrarib  . 

Si  (ia  pars  I.  ad  panem  a.  corius  a; 

Vt  pars  1.  ad  partem  s.  totius  t, 

" Erit queq; pars  I.  ad  totum  fuum  a; 

Vt  pars  I.  ad  totum  fuum  b; 

Vcl  edam  erit  pars  S*  ad  cocum  fuum  a* 

Sicut  pars  x.  ad  cotum  fuum  B» 

DEFINITIO  XXVL 

D lui(io rasionis eH fumptio  exeeffus  » tfuotonfe* 
quentem/uperas antecedent » ad  ipfum  eoi^f 
^uenum» 

Sit  proportio*  rt  in  prcc.flgura*  a c totum  ud 
%c  panem  rt  ob  totum  ad  bb  panem  » fl  defo- 
de amator*  quod  etceffus  qupque  A B,  quo  ante- 
cedens ; nempe  totum  AC  luper  ac  confequeos, flt 
ad  luam  partem  Bcconfecpientem  . Velutexccf- 
fus  D r*  quo  item  antecedens  p £ fuperat  confe- 
quentem  r 1 > nimirum  totum  fuam  partem,  ad 
IpCim  F B coolequeotem  > *Ac  modus  arguendi 
appellabitur  diuiflo rationis,  ebquod  diuidantur 
antecedentia  * feu  fundamenta  proportionum  iit 
foas  panes.  Be  oflendicur  ifte  modus  propof.  ao* 
iib.  $.  Eucl.  lo  diuiftone  autem  rationis  > dum 
deducunt  conefufionem*  ita  loquuntur  audures 
eijo  dimdrxdo,  Bec. 

Diuiflo  itaq;  rttionia  ad  boc,?c  rem  clarius  ex- 
pl  iccmusicft  cu  i flmilitudine  proponionis  par- 
tis cum  toto  fuo  ad  proportionf  partis  cum  alio 
toto  fuoiquq  panes  flot  ambr  homologe  fcllice^ 
trcl  fnodunenta*  vel  cecmioi*  deducitur  fimilicu* 
do  proportionis  comparcit  alteri  parci  eiufdcm 
totius  ad  proponionan  comparcis  alteri  parsi  al- 
terius.coctos  • 

V-g.  fit  totum  A ad  fuam  partem  r; 

Vt  totum  B ad  fuam  partem  1. 

Eritergo  Dimdondo  coopars  a . ad  fuam  com- 
panemi.  totius  a» 


E 
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Tt  coo^rf  s.  ad  Tuam  compartem  i.  toaoi  i. 
Vel  TC  totum  a ad  fuani  panrm  i. 

Sic  totum  B ad  Aiim  partem  i . 

Ergocrie»  vt  l.  para  ad  compartem  a.  fcoeiui  aj 
Sic  1«  para  ad  compartem  a.  totiua 
Vtl  etiam  fic  vt  I.  para  ad  AAiumtotum; 

Sic  upara  ad  • Tuum  totum  t . 
Ergo  rt  para  i.  ad  partem  a.  totiui  a } 

Sic  para  i.ad  partem  a.  totiua  b. 

DEFINITIO  JCXVII. 

COnmerfto  r^ionit  efl  Jkmptlo  a0e*e4en$'u  ad  «x. 

teffum , jkptr^i  muudent  \ffum 
^uentem  . 

Velutiin  prccedenti  Sguraei  eo»quod  Iit  ac 
•daCyTt  o c ad  V E ) Ergoeadem  toUAcadezr 
ceifum  A B»  (ic  altera  tota  ob  adexcrifumof:  iAe 
modus  argttCfldi  dicitur  Coitutr/io  rutionis  » Oc.  o» 
ftenditurpropof.  tp*  lib.  & cuoi  illo  vtuatur 
Mathematici,  Ac  inieruot^  Igitur  per  CoouecAo* 
nem  rationia,  9ec, 

Itaque  Couuerfio  ratioala  proprid  eA  arguere 
i AmUitudioe  proportioaia  totorum  cmn  Tiiia 
partibuaiadAmilitudiiiempropoitlaau  totorum 
cum  reliquis  fnia  partibua. 

V.g.  vt  totum  A ad  fuamparteml* 

Sic  totum  b ad  Tuam  partem  I. 

Ei^o  conuerteudo  vt  totum  a ad  reliquam  par- 
tem luam  a. 


Sic  totum  B ad  reliquam  partem  fuaiA  a • 
Tandem  aduerte,  quod  prarrer  compofitioafm 
ratiooia  aflignatam  datur  et.am  allui  modoa  ar- 
guoientandi,  qui  eft  compoAtlo  ipfarum  propof* 
donum»  6r  differt  propter  hoc  ab  allata  | qu^  fl. 
la  fit  compoittio  iplarum  quantitatum  proportio- 
nem dicentium;  hxc  vero  iprarum  rationum  . $i 
enim  Ant  duatproportionci  -r  -r  * lir  dus  alire 
lAis  Amilea  primis  modo,  quo 

docuimua  propof.  ii.  voicapronortio  compona- 
tur {ecundM>&  fiant  «-v  erit  adhuc 

eadem  proportio  8.  ad  if.  qux  |a.  addO.  vepote 
ex  i|fdf  ipportlonibua  e6poAta;fiergoprob  pro- 
poitionem  A ad  B effe  compoAtam  ex  ijfdempro* 
porcionibua  ex  quibua  eA  compoAta  propordo 
quantitatis  c ad  o ; bene  arguetur  effe  a ad  b,  rt 
cadn.  Vndedabicur  quoque  alia  diulAo  raeionts, 
nempe ; ablatis  rationibus  Amilibua  i Amilibus, 
qubd  etiam  rcAdua  habebunt  eandem  proportio- 
nem; Ac  ablau  proportione  i proportione  4f 
8e  item  proportione  -7  li  proportione 
nebunt  reAduum  primae  -f-f  , refiduum  fecundaf 
qui  Amilem  propordonem  dicent  ad  )miic6| 
eritque  io.ad  is.  vt  40.ad  48.  Vnde  A quia  pro- 
bet, ablatas  fiiiffe  d fienilibua  proportionibus  a 
ad  B,  que  cA  c aJ  D propordonea  Amilea;  rcAdua 
quoque  fpoterit  deducere  ) effe  inuicem  Amilia : 
quod  oAendemoS  agcntcf  de  proporticMiallud- 
Dua  Rationum . 


TRACTATVS  IX 

IN  V-  LIBRVM  EVCLIDIS 

PARSSECVNDA. 

De  Proportiiniius  in  genere . 

Ognitis  Rationam , Proportionumqae  definitionibus , modoiaqi 
illas  tractandi,  & in  illarum  cognitione  fe  exercendi  . ad  pro- 
prietates earum  genericas,  Se  vniuerlalifiimas  accedimus  . Efiqt 
hic  tradatus  veluti  Metaphyfica  apud  Phylofophos . Nam  licut 
illa  entia  vniuerfaliflimi  accepta  cognitione  intuetur;  Sic  ifte 
liber  proportiones  , atque  earum  fimilitudines  fub  tota  vniuerfalitate  anL- 
roaduertic . Primoque  agit,  vtpotc  notiori  de  proportione  multiplici ; iecuo- 
db  de  proportione  plurium  quantitatum  ad  vnam  comparatarum, tertio  de  plu- 
ribus quantitatibus  ad  plures  collaris  in  ordine  ad  cognofeendam  earum  ia 
proportionibus  diillmilitudinem.  Se  tandem  de  plurium  quantitatum  ad  plu- 
res in  Rationibus  fimilitudine  , in  quibus  modi  argumentandi  fundantur. 
Ille  verb  Tradlatus  a primis  quatuot  libris  nullateBui  dependet;  fed  tantum 
ab  antecedenti  Tractus  parte ; verum  , quia  eius  cognitio  ad  feztum  ne- 
ceflaria  eft , cui.  Se  primus.  Se  fecundus  liber  deferuiunt ; conueniens  erit 
primum , fecunduinque  librum  legilTe  lidtem,  vt  mens  illiilibris  exercitata 
facilius  per  huius  piopontionci  excurrat . 


EXPEK: 


DE  PROPORTIONIBVS  IN  GENERE.  i„ 

EXPENSIO  I.  THEOR.  II.  PROPOS.  II. 


De  fimiliwJinemu/iiplicijim  jjUMUiiamm. 

QVoniam  proponio  malciplex  facllb  cft , 
jonaeRlms  fuit,  n ipfa  ad  percipiendam 
Amilitttduictn  caiufcam^ue  propoRiooia  adicua 
Acrocrec. 

THEOR.  I.  PROP.  1. 

Si  fini  quotcHmqut  ma^futuiines  quotcum^ 
que  mignttudimm  ^ua!i$$m  numero  , 
fifqiuU  fngulurum  y 4tqui  muiaplicet ; 
QiUm  mulupUx  tff  vnm  vnu  «Mgw- 
tudoi  ummuitipliccs  eruHt  yO'  omnes 
omnium  • 

SI  deorur «ptotcm^ac magolcndioea  ) nirnl* 
rure  duc ; a quidem  Toiut  palmi  { at  d eniua 
digiti»  Bc  dentur  deinde  cqud  mairiplicei  alte  e- 
<}ualta  numero , V . g. b t ipli  a , Sene  ipli  o • 
i>icitpropQ6ao,^^ fiomtut fimui fowititr,  «g/- 
tiplittj  ntmpe  Imt  b i,  <p  h c»  crfimpileet  iide  a» 
& D.fwad  Adime  UU  comp^f^i 
pofitit  t cruttu^ni  jgii/t«piice/>vr  erant  priin  • 


H — 
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Nempciqi^nquaCttor  palmi  continebant 
priiu  qmeutr  lineam  palmarem  t fic  nunc  quatuor 
paJmomm  linea » 8r  quatuor  diglconaoa  fgaier 
continet  lineam  palmi»  &<Hgiii  eoius. 

Probatur  ex  deSn.  3.  pete.  TnA.  lllr  dicun» 
tur  eqod  multiplices  quancicacea/  cdm  equis  oo- 
roero  ficibus  ena  continetur  io  alia  « Quaexre 
A quater  contiaebitur  io  droquatetioHC. 
St  ergo  dittidatur>iof«aique  partes  diAribuatac 
t & H c fingulo  partes  palmares  erunt  ex  1 • 
tffe&t,  iingulc  digitales  ex  h c • Addantur  ita* 
que  lingtfU  partes  digitales  paluuribua  fingulis| 
hcfiQguIxlmelsfimpJicibutcompadis  flmul  a» 
Be  o»  cquiualebuot.  £xb.  eoim  pxooanc.l.  i* 
«qualia  addita  pqualibus  eqnalitatem  non  tollunt. 
Quapropter  A»  Dfltmil  fiogulis  palmis»  digictfq; 
«qoloalebit»  cumque  fint  quatuor  digiti»  te  qua« 
taor  palmi  ex  b7poten>qudd  fine  cqud  multipli- 
ces . Ergo  A • ^ o vuite  linee  continebuntur 
quater  io  lineis  multiplicibus  b b ; & h c fimul . 
Vt  priAs  cooiincbantur  ftimpco  leMfia  ia  fingu* 
lia  ieorfim  famptia  • 


Si  prima  fecuruU  Ofui fuerit  multiplex,  ac 
lenia  ^uarUi  fiunt  autem,  quinta 
fecuuiLe,  attjue  fexta  tjuart,r,erit  0‘ 
compofla  primatum  quinta, /equi mul- 
tiplex ftcuuAt , fictu  efl  tertia  cum 
fixu  quaru . 

Sit  Jnplct  ordo lineaninf  Prior,  la^uoline 
tretmagnitadines,  nimirum  »rimi,  Se  ante- 
cedciis  palmorum  B.  /equens  palmorum 4.  fubfe* 
queosc  palmorum  S.  Deinde  Iit  pofterior  feries 
^mn  quoque  magnltucfinum  ; que  anrecodeotl 
fuc  o bnt  xqup  multipliceSif  t funt  prioris  ordi* 
nis  magoicudioes  antecedenti  fac  a.  V«g.fi  aote^ 
cedens  d ell  digitus»  erit  e fequens  duorum  dl« 
gitonim » 8e  f rubfeqiseos  quatuor  digitorum « 
Dicit  propolitio  eompafttas  ifnoqnefuhfi^Bentmc 
extfemamt&fiijHentemn  prime  a primi  ordinis» 
effe  multipleeijfx  in  polleriori  ordine  cO  me- 
dii a»&  fequenti  extrtma  r comp'fttM^efl  priiuar  d. 

Probatur»  Nam  linea  a meofurat  lineam  fe» 
quentem  b bis  : Quater  rero  rubfeqaentem  c . 
Ergo  A addantur  Amni  b » dre  bis»quaeerque  ni- 
mirum fex  vicibus  eadem  a.  ambas  mcnlurabit  • 
Sed  In  pofteriori  ordine  antecedens  d ex  hfpo- 
thefi  menCurat  quoque  bis  fequenceni  £»  Oe  fubfe- 
quentem  r quater . { quia  raenrurat  Aias  Tequeo* 
ics»  ft  H)  priori  ordine  antecedens  Tuas  fequeu- 
tes  raenAirabat)  Ergo bic  quoque  antecedent  d 
Ams  Tequentet  i»dr  f AmulpoAtas  bis»quaterq; 
menAirabic » nimirum  fexties;  vt  faciebant  fe- 
quen)»  8e  fubfequeTH  compoAte  in  priori  or  Jioe» 
quod  erat  oAeodendum . 

‘Aduerteque  primam  elTe  ■,  fecundam  a,  quin- 
titl  c s tertiam  e » quartam  d » 8e  fextam  f»  fed» 
quis  ifte  modus  explicandi  ridetur  non  adeo  per- 
fpkaustiUum  vltaulmut ; licet  alioqui  laudaciffi- 
mus  • 

THEOR.  m.  PROPOS.  IIL 
Si  fit  prims  fecuni/t  4qu^  muhtpUxy  ac 
tersu  quxrSdsSnmAntur  wb  xquemut* 
tiplicM  prima,  er  terna  erum  ex  aquo 
fumptarum  multiplex  , altera  quidem 
fecunda,  altera  nieri  quarta . 

SIc  duplex  ordo  Aagflitudinumi  Prior»  In  quo 
fit  psima  b»R  feqoen«pai.|. multiplex  fecunde 
A » qua;  At  i . palmi } huic 
fero  fumatur  rubfequens  ^ 
' qux  At  fequenti  multiplex^ 

I » dreamV.g.  contineat  bis. 

3 Deiude  Pofterior  Ordo 
fumatur  magnitudinum  ea* 
^ dem  multiplicitate  conci- 

^ nentiarum  conformis  prio- 
ri Ordini.  Colufque  fequens  b At  trium  digito- 

rum refpedoprlmx  d vnius  digitl  . lUi  autem 
fbquenti  1 furnaiurcqucmulciplex  p » nempe  bis» 
Tt  m priori  Ordine  • 

Dicit  propo  Atio  has  fuhfe^uemtet  C»&t,  tum 
prioris,  tum pARm^rtt  ordUisr/e  etism  aquemultt- 
pUeet  fuit  unttttientiOus  a,& d , 
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Probatur . Nam  Ci  c rubfequeiu primi  ordinit, 
fr  f fubfei^aens  ordfaia  fecandi  cx  bypothefi  bia 
igoltipl  icant  fuai  partes  «quales  fuperrequentes 
B,  8rs,  qualibet  ex  Ulii , reluti  fq^  aquabitur 
/ua  fequenti  s*  & C o Tua  item  fequentl  b . Sed 
^ ifta  feqoentct  ex  hypotheli  quoque  fune  aqu^ 
multiplicet  antecedentium  a>&D(  Scqualibet 
V.  g.  B multiplicat  tot  partes  aquales  uiper  a* 
quot  E multiplicat  partes  aquales  fuper  > . 
Ergo  etiam  partes  iabiequeatium  c o » & f 
Ttpote  Tequeniibus  aquales : Sed  alia  partes  re* 
fidux  In  Ms  lineis  rubfcquentibus  c*  flr'F  funt 
pradi^is  c o*  & F ^aqoaiea . Ergo  addUa.iftia 
adhuc  facient  totam  lineam»  quam  complenr  , 
aque  multiplicem  ex  ane.  peopof.  b«  Vnde  c to- 
ties continebit  A>quoties‘F  contiaebit  Df  quf  fune 
molciplicea  primaj&  tertia^quod  erat  pre^aodu . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

Si  firim*  ad  featnd*m  tandem  rationem 
nahutrit,<juam  tertia  ad  quartam:  etiam 
aqui  multiplices  ipfarum  quantitatum 
iuxta  quamuis  muliiplicaiionem  ean- 
dem hakekunt  raitonemt  ft  prout  inui- 
cem  refpotideni  i ita  fumpia  fuerint , 

Sint  dua  combioationes  magnirudinum  a C 
prior»!  Q poReriorr (lique  a ade»  vt  »ado ; 
qempe  a m c contineatuc»  vtiuci  comioctur  b io 
D . Sitque  A pi  ima.c  iccunda»  i tertia » o quarta. 
Sucr.aturque  horum  fundainentoi;um  a»  & Baqud 
mulcipJicu  quantitates B«qu(  contineat  a tricies» 
Src,  q-jz  commeat  Btracaea.  Terminis  quoque 
c*  0 iuxta  quamuU  multiplicationem  d prima 
fundamentorum  diucrfinvlumaotair  dua  alia  c- 
roultiplicca  inter fenunirum  i » quf  bis  coo- 
cmet  c»  &B»  qua  bu  coocioec  p.  Dicit itaqqe 
propofitio » fuad  i/Jie  mnitiflUu  ^mUemfe^pen-^ 
demts  dktMt  eandem  pfopirtioHem  inter  jis  p ^am 
dUehant  <)H4ntUAte$  fimplu  s . Et  fic»quod  i(a  rc- 
feratura  multiplex  magnitudinis  a,  adi  mul- 
ciplic;  magnitudini»  c veduti  multipltir  o magni- 
tudinis B refertur  ad  mulripUcc  h magnitutbnU 
D liaq;mulrtplicianxdamftofu»Tt  fudameta  refe- 
rentur ad  midtiplieii  terminorum  tanqaem  ter- 
minos. Qaod>rt  probeturjiftia  qaoque  aRumen- 
da  funt  aqucmulciplicca»  fundamentis  quidem 
B» de  «multiplices  K»  Sttpfk  terminis  B»8e  i» 
alia  aquemultipliccB  m *&  n . 

Probatur  modo  propof.  Secundum  par  com. 
bioatiooum  G }&n  eO  aque  multiplex  fuodame* 
tts  A » B » & 1 ) H eR  aque  multiplex  termiois  4t 
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bunturc»drH»  eo  quia  ex  hypothefi  (iraplteet 
quantitates»  qu  bus  mnJtjpliccs  fum , inuieem 
proportionem  dicant,  S^exdef.p.  illa  quantita- 
tes , qua  proportionem  dicunt,  habent  (uas  mol  - 
tipftcci  hac  conditlooe  crementi, decrementi, 8r 
cqualitatifprarditas. 

Tertium  rerb  par  k,  L HI  quoqne  multiplex 
refpedu  fundsmencorum  a , b » & aliud  m » 8r  N 
refpeRu  terminorum  c»  dr  o,  ex  anieced.  prop. 
Qimd  qualibet  linea  in  his  terti;s  paribuamalei- 
plex  fit  fua  corrcfpondenti  in  fecundo  pari  • f ^ 
qualibet  hatiim  eorrerpondencium  fecundarum 
panum  (itaque  multiplex  fundamentis»  8e  ter* 
minis  Abi  correfppndenubas . Vnde  k erit  mul- 
tiplex A , Sr  tipAus  B»  at  M IpAus  c,  tandem  m 
ipAuso. 

Proptereaque etiam  Jpfa  magnirodinei  tertia 
eam  conditionem  confequeptur  crementi»  decre- 
menti , xel  aqualltaeis  in  omni  multiplicactooe, 
quam  (ecundf  muitipllcec  s,e , fr  i,h  . Crefeen- 
teque  s refpedu  m crefeet  l Tuper  m »d^dccre- 
fcence  decrefeet , feaquante aquabitur. 

Cum  itaqgeipf^fecisod^  multiplicet  SiLfunda- 
menta  1 « dre  termini  quoque  ai»i  habeant  ter- 
tias multiplices  x , i fundamentorum;  m n ter- 
minorum Illius  condicionis»  qpx  rcquiritnr  in 
dcf.p.  ad  Amilicudinem  proporcioAum,cremcn- 
ci»  decremeati»aqttaIitacis,eruQc  proportioaales» 
& iu  erit  B id  1 1 vt  oad  h • 

COROLLARIVM 

Hinc  eR  quod  A quantitatum  dua  cooAioa- 
ciones  dentur,  Sr  antecedens  a ad  (equen- 
tem  c <^at  eam  proportionem, quam  antecedens 
B dicit  ^ requenegn  d ; quod  dicent  etiam  pro- 
portionem d c6trari6  c ad  a , tc  d ad  t.  Rabo  eR: 
Quia  A E»ArcmuUipllccs  fundamcncoruoi  A.fie 
B;  xci  Amul  ruperanc,?cl  Amulaquant,vel  Amul 
dcAciunc»  d multiplicibus  terminorum  tuxtn 
quamuis  muldplicbclonem.fr  ideo  cR  a ad  c,ve 
• ad  d:  ParitcrquoquemuJciplicestermloorum 
i»frH  Amul  deAciunt,  vel  Amulaqaant,  tH  (f- 
mul  ruperaoc  iuxta  quamcumque  multiphcttio* 
ntm  muldplioes  fundamentorum  t , fr  c : Vnde 
cademrationecericadA»  vt  oad 

TKEOR.  V.  PROPOS.  V., 

Si  Magnitudo  magnitudinis  sequi  fuerit 
multiplex  , vt  aklala  akla^e  r ttum 
reliqua  reliqua  erit  multiplex,  vt  itu 
totius . 

SI  Gnt  duc  mignitudiaet  ai  maior.Ar  c d 
minor » quibus  Aagulii  auferantur  dua  par- 


Tx 


4^^ 


frD.  Quare  ex  dcAnitionep.  autaqualitercre- 
fcent.auc  aqualiccr  decrefeent,  aut  aquabuntur; 
Mttidpficia  fundamentorum  , refpcdu  multipli- 
cium  cerninorum  : itaque'crerceotc  e fuper  i » 
erefeet  fr  • fuper  h:  at  'diAclentc  B » ab  i ; dcA- 
cict  quoque  c ab  h » & A aquentot  t,  fr  i xqtu>; 


tes  ab»  fr  cf » qna  inmeemeaia  raultiplieita- 
tem  dicant»  quam  totaioiricem  dicebant ; Licet 
cum  fuis  tods  non  cAent  (lia  pjites  commeofu- 
rabilcf  | aut  cestd  ijfdcm  partlous  non  compone- 
reoturi 


DE  PROP-ORTIONI 

rentuu  Mvikinliciut  eoima»en^nd«eft  viiius 
partis  .ilrcrtus»  ficuti  frtocius  ad  aliud 

cottim » non  totius  r^focdiu partis  ..Sincitaquo 
ablati  nart  a e»  i ta  multiplex  refpcdu  c r jblatr* 
vc  cft  multiplex,  IA  totum  refpe^ocD  totius. 
Afleric  propoAtiio . eti^m  rtfuf^nm  maioris 
erit  mtlri^ex  rcJpe^H  refidm  -^t  erat  totum 

malus  muhlfiex  k b reJfeQu  totius  minoris  c o . 

Ad  id  proban.<kjm  aHTumicur  aliqua  alia  quanti- 
tas c>  cui  fit  nmitiplex  e b refidoum » rt  ek  refi* 
duum mulciplei:  maius  ae  rerpedu  minoris  refi> 
duicr.  Certum  eft;  quod,  fi  addatur  hzc  quan- 
titas c portioni  ablatx  cf  totius  minoris, ita  eric 
multiplex  totum  maius  a i ad  totum  boc  compo* 
licum  denu6,vc  efi  pars  ablata  maioris  a i refpe* 
du  abi  ate  minoris  CF  . Sed  boc  totum  maius  ai 
efl  ez  Tuppoficione , ita  multiplex  ad  totum  mi* 
nas  c D , rt  erat  ablata  portio  a e a maiori  toto 
perpedu  abiatz  portionis  cf  d minori.  Ergo 
hoc  cotum  minus  c o & rurfus  eius  pars  ablata 
c F afToclata  cum  aflfumpea  c , inuicem  zquabun* 
tor } rcpoce  qu  ibus  fit  tocfim  a • arque  multiplex 
ex  6.  pronunc.  Aufer  itaque  ablata  portione  cf, 
8e  id  quod  remanet  F d,  & • quaneUates  remane- 
bunc  aequales,  yepote,  quod  ab  rtraqiie  eadem  c f 
ablata  nierit,  quir  prifis  quidem  cum  Ci>  cotum 
minus  intrgrabat,atcumc  aflbeiara  luerac  . 

Sed  huic  affumptz  c , ita  eft  multiplex  refiduu 
E p totius  maioris,  rc  ablatum  ae  ad  ohiacum^  f, 
«1  hypotbcfi . Ergo , 6e  huic  refiduo  d f , ita  eft 
multiplex  B B refiduum  maioris  $ vc  ablatum  a b 
a^laum  c-r  • Be  coaCtqueotec,  xt  totum  a b ad 
cocum  c D • 

THEOR.  VI.  PROPOS.  VI. 

Si  itu  mstfHitudines  duAritm 

num  fint  stqui  muUif  lices , O*  qusedam 
detraiU  fint  earum  multipUceSy& 
reliquse  earundemiout  sequaies  erunt j4U$ 
stju^  multiplices . 

S.1  fine  duc  magainidioesCB,arBF,qaanim 
prima  fit  sque  multiplex  alicui  a,  ficut»&  al- 
tera E F eft  multiplex  alteri  alicui  o,  V.g.  repeiea^ 
£e  auferantur,  tum  i prima  c i,  sura  ab  ticera  be 
rgue'  multiplices  poxuooea  eacu|xdcm  a,  Scj>p; 

nimirum  <i  b > Be 
B i . Dicit 
c E p tifdem 
A,  & i>  ronamert» 

antdquaCiat  xBie- 
quemuU  ifUtiut^ud  d 
hiset  fua  corre/pon^ 
denti  Qc  ipfi  At&  a r Ipfi  d. 

Probatur.  Quoniam  propof.B. probatum eft» 
qnbd  fi  du9,(qad  multiplices  duarumt  vt  c Q.mul- 
tiplex  A,  & E P multiplex  o,  8e  alip  dup  q.b,  dr  f p 
oartadem  a «Sto  stqu^  niulciplicea  compooa^ 
tardujt.Brdua.qu»  rerpeAueiurdeaaquamicatts 
multiplices  funt,  etiam  compofitxcB^ArE  r r» 
manebunt  aqud  multiplices  rcfpe6u  eaiundein 
A*firD.  Ergo  etiam  detraAz  cqucmultiplices 
0,.%  & p p ab  zque  multiplicibus  u>cis,quz  remar 
neat  erunt  aqud  muUi  pilees,  aut  faltem  zqual^ 
cum  qusUbec  pari  roultIpUcium  fit  «qualis  ets 
quantitatibus,  quibus  Giot  m^UpUees  . .Vn^ 
decradiszquduulttpUcibus  aatplii^ 

..  .1 


BVS  IN  genere:  ,1, 

ICB parces  reftabunc  in  c Qj  & e p,  Ideoque  eruni; 
«que  multiplices  refiduz  s p ,8r’ojc,  aut  vaa  ,S|» 
ideo  eninc  «quales  ipfis  a,»  dr  d , quibus  prius 
ance  decra^ioaem  erant  «que  multiplices  • 

EXPENSIO  II.  ^ 

Dt  proportione  nd  vnicam  quMtitatem 

riUt*. 

Hlc  agimns  de  pluribus  ad  enicam  compa- 
ratis, Be  ipfas  quancicates,  vt  fc  habent , ad 
aliquam  quantitatem  examinamus  : Si  quidem  fa- 
cUids  cfi  duarum  quantitatum  ad  rnicam  collatio 
( cilm  multiplicitas  f«pd  f«piilsconfufioncmin- 
ducat ) quani  plerium  quantorum  inuicem  com- 
paratio . A^mui  autem  prirob  defimilicudioe 
deinde  de  diUtmilicudine  Io  duabus  quancieacibuA 
ad  vnam  conferendis, vc  magis  ex  difilmUitudiae 
ipfa  fimilicudo  nota  cuadac  • 

THEOR.  I.  PROP.  VII. 

•Aquales  ad  eandem  eandem  halsent  ratio^ 
nemyO* eadem eandemratiBnem  cm- 
fequum  ad  aqnaleu 

Sint  A,  fr  B «quales . Dicit  eonlet^ui  eundem 
tationem  ad  uUam  c . Quod  rc  probet  recur« 
rtc  ad  «qud  multiplices,  qu«  V.g.  eas  contiaean^ 
ter*  veo »Bcf  • Lines  rei6  c afiitmamur  «qud 
rooltiplices  dux  u,  & i. , nue  eninc  «quales , n- 
poteetufdcm  «qu^  multiplices,  ex  pronunc.  6, 
Probatur.  Nam»  cilm  multiplices  d,  &f«- 
qualiumfinclnuit^ec^  «q^es  fimul  crefccntide- 
crefeene , & «quabuntur  refpedu  mulcipUcium 
V^itts  c fecundib.airumpcarum  H,dr  l ituiicem 
^o^uc  «qualium,  9e  boc  iuxta  omnem  muldpli- 
Ctflonem  • Qiupropter  . quantlcatea  % quibui 
multiplices  funt , eandem  dicent  proportlonecnt 
&A  ad  c proportionabitur  { tc  b ad  idem  c,., 
Paricerque  etiam  c ad  a eandem  habebit  rago-[ 
oem,  quam  >dera  c ad  i{  quia  eiufdem  multipli* 
CCS  H.&x.ad  multiplices  D,  & f habent  eoo- 
ditionem;  quam  multiplices  quantitatum  In  pro*' 
portione  fimilium  requirunt,  rel  «qualitatis  fi* 
muluaexaf  ci  diminu^oaist  vel  augmentatioaia^l 
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. THEOR.  II.  PROPOS,  VUI. 

In^qualium  magnitudinum  maior  ad  ean» 

• dm  nuiomn  rationem  halfitf  qudm 
minor , eadem  ad  minorem  matoetm 

* tationem  haketjquam ad  maiorem* 

MAiorem  rationem  habere  eft  msg<*  de 
quantitate  «quali  alterius  quantitatis  in 
die  continere,  quamdealia  V.  g.  6.  palra* 
nent  4.  palmos,  ideoque  ad  lineam  4. 
maiorem  proportionem  ba^ot»  quaii\,ad|*  par- 


tii  TRACTATA 

mot»  cnffl  4.  ^motcoatioctt  femelfAr  dimidioi 
noo  Mcem  T-  paltnoi  • 

Duas  Ter6  partes  habet  hxc  propofitlo . Pri* 
nu  eft  : S:  dentur  duM  line»,  ^srum  yna  fi  maint 
yt  K o/m  minor  y >/  B : compartntur  nd  alam, 

^amlibet,yt  h:  Maior  dicetur  habere  maiorem  ra- 
tionem ad  eam  Hi  quam  minor  t . 

Diuidatur  AitartCA  fit  aequalig  minori  quan* 
titati  B : Sumanirq;  parti  minori, (lue  fic  c A»fiue 
reiiquumcc,mu)tiplexv  e,  adeoque  repliceturt 
vc  euadat » rei  maior , vel  Taltem  rqualis  Ipfi  h , 
8r eidem  multiplici  f e addatur  multiplex  d fi  tot 
vicibus  replicata,  quoteft  ipfa  ? fi  , quar  tamen 
replicet.^  multiplicet  maiorem  parrem  CA>eritq; 
pi  maior» quam  fe  >Sr  confequenter  maior* 
quam  H > qu6d  F e ei»  vel  squalem  fecerimus»vel 
maiorem  • Sumatur  verb  quantitatis  h multi* 
plez  talis  L k , qus  At  proximi  maior»  quam 
BD»  Itavt  E D»  non  excedat»  niA  ad  rummucn 
quantitate  Vjtunc  enim  m l non  poterit  fuperare 
p F»  quia  excedns»  vel  qualis  ipA  H»  vel  minor 
non  poteft  fuperare  r 1»  qus  xquat » vel  luperac 
li>& Ac  DF  multiplex  ac  noo  erit  minor» quam 
M L * 8r  I D minor , quam  m l • Linea  o r verb 


n I.  fiului  eft  multiplex  quantitatis  a g;  eo  quia 
componatur  ex  multiplici  ipA  CA»fit  ex  multiplici 
ipA  cc.  Sic  EP  eA  multiplex  quStltatls  ac  ex  effc- 
dione»  8r  ideo  quantitatis  i el  squali . (Vel  (i 
mauisFE  erit  multip]excc»qussquabitur  ipA 
b;  A B fuerit  taliter  aAumpta » qus  relinquat  c A 
maiorem»quam  i . J 

pTobdi^r . Multiplex  antecedentis  a c»nlnilratt 
PF  excedit  multiplicem  lm  fus  fequeocls  m 
}n  prima  corobinatlone.  At  multiplex  o B ante* 
cedentis  b multiplicem  lm  quantitatis  h iterum 
pro  Tequente  fumpts  in  pofteriori  combinatiooe 
non  excedit . Ergo  cA  maior  proportio  a c ad  H» 
quam  b ad  a ex  def.  11.  prsc«  part.  quia  eoo» 
tingit  aliquando  quod  multiplex  aotecedeotlf 
AO  excedat  multtpllcf  fequecis  LM»  quido  multi- 
plex ID  anteced.  fieandf  multiplUil  noo  excedit* 
Probator  quoque  fecunda  pars ) qnbd  h dieaf 
maiorem  ^opertionem  ad  minorem  ■ } anam  ad  ma- 
iorem A C > mutando  folum  coadunationem  • 
Nam  L M multiplex  r ,vt  antecedens  fumpta 
maior  eA  multiplici  d b fequeotis  minoris  b » 
quum  eadem  multiplex  L m eturdem  h » etiam  hic 
pro  antecedente  fumpta»  noo  At  maior  in  hac 
poAeriori  comblnatione  multiplici  d f fequentis 
AC  . Ergo  M dicit  maiorem  proportionem  ad  B» 
quam  ad  a e ex  def»  ll.  prsc  part. 

THEOR.  III.  PROPOS.  IX.  *• 
Qiu  ad  eandem  fojpdent  eandem  rationem, 
aqnaiei  (nm  tnter  {e : £t  ad  <jnat  eadem 
eandem  habet  rationem;  ifta  quoque  funt 
inter fe  aquales, 

H^c  propoAtio  oAendkur  perredudionera 
ad  impolEbile  * de  conuertit  viremqitt  p»i> 
tem  Theor»  x»  boius  • 


S IX.  PARS  IT. 

Aflumanturitaquedus  linex*  A,frB»qiur  di- 
cant eandem  proportionem  ad  c.  Dicit  propo* 
fitio»  qabd  A » B Jitnt  iauietm  aqualet  • 


C 


Qubd»A  non  funt  squales  • 

Sit  A maior, 8r  i minor . EHc  itrgo  ex  prsced. 
propo  Aerone  maior  proportio  maioris  a»  qoloi 
minoris  b ad  eandem  c contra  h)f  potheAm . 

Probatur  quoque  fecunda  pars  . Quooiam>fi 
C rcfpicit  per  eandem  proportionem  a»&  b»  8r 
non  fune  aquales  : Ergo  ex  s.  parte  prsced.prop. 
c diceret  maferem  proportionem  adt»  quam  ad 
A contra  hjrpothcAm . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  X 

Ad  eandm  magnitudinem  rationem  hahtn» 
tium  * quet  matorem  rationem  hahet,illtA 
maior  efl  i Ad  tjuam  ver^  eadtm  ma- 
iorem rationem  habet,  iBa  minor  efi. 

HJEe  propofr  conuertit  duas  partef  propof  0. 

8e  ipfa  quoque  probatur  per  reduftionem 
adlmpoffiblle. 

Sit  A » qus  maiori  rttione  referatur  ads» 
quime  referar  ad 
ipfam  B»  DInt  a 
A»  ' ! ^ "*\ji  quoque  maVu- 

^ ^ rem ; quam  c • 

^ * Probatur . Nam* 

A forent  squales  a* 
Be  c,  haberent  ex  prjmiffa  propof.  eandem  ratio- 
nem  ad  b,  qu6d  eA  contra  HypotbeAm  . Sl  ver6 
A*qus  maiorem  rationi  habet  eflet  minor*  quam 
c,coofeqneretor  contra  prsfuppoAtum  mloord 
rationem  ad  b»  qoim  c ex  propof.  8.  ErgoentA 
maior»  quim  C • 

Secundo;  A eadem  i refpicic  proportione  ma- 
lori c*quimA.  Dicit efleminoreinc» quim  a. 
Qo5>d  oAeoditur : Nam  non  erunt  squaIes,qao- 
niam  1 xd  eafdC  ex  9.  propof.  eande  rationem  ha- 
beret» Rurfui  non mator  c»  quam  a minori 
qu|a  b tunc  ad  a minorem  quantitatem»  maiorem 
ra^nero  haberet  ex  8.  propof.  quim  ad  c:  Ergo 
erit  c minor»  quim  a : cum  non  At»  nec  squfi- 
Es  IpA  A * nec  maior  Ipifi » 

EXPENSIO  III. 

Pr  flurinm  qnantiiaiitM  ad  fhtrts  qnath 
litatei  diffimili  comfaratton*  , 

VTIlh  admodum  euadit  hsc  fpecolatio  ad  o- 
Aendendos  modos  argumenundi  ia  omol 
genere  proportionum  etiam  Irrationaliuni ; Ita 
Tt  huius  propoAtiones  Ant  veluti  qusdam  Lem- 
mata ad  propoAtiones  de  plarlum  quantitatum 
proportionalium  Amilitudlnc  ad  aliam  item  plu- 
rium quantitatum  proportionalium  Amilitodi- 
Dem  percipiendanuperquam»  deinde  veritatem» 
de  Armitatem  argumeotoruia  Mfitbemachicornm 
cofoofdmiu. 


THEOR. 


. I^E  P*.OPORTIONIB,VS  IN  GENERE 
TflEOa.  I.  PRoPOS.  XI.  Bocjj 


Si  prinu  *d  (etnaiLim  tardem  "rrnimtm 
hJ>amt,rjHjm  teriU  aj  (jHirumi (Urii* 
Vtfi  ai  ifiu>t*n  maiorem  raliomem  ha- 
katru  I ^wifTi  ijumta  ad  fextam  i prtma 
fxo^ue  aiftcaniam  tnaiortm  ratiomttn 
Mtim^uMnfurnaaife^am. 

't-J  ' ‘:i»-  ■ ■ 

A$(unuotar  tru  (^mbiM*ioQesqo«atk«nioi 
4»B*SrC}0,Sri»  fi  quarum  duae  nimi* 
o,<KramipSD^ftf&aMn;  itsBK  i» 
qoje  Hicicur  prima  I Ar  ancccerieas  «d  b fuamfe* 
«npaUmcQparaca>iu  fe 

ftiradde  codibioationiac  aotccewoa  ad  o fcquc- 
4ctorcki* . ' rMiatec^dcfiB  fecundr  eoov 

K(a^ioiiia  » nimirum-^  BdXcq«e«Mm  fiMm  » 
coDiu  miioBcm  proportionem  dicac^quam  tertip 
cttiMnaHoeiit  aotccededi  b^  Tequentem  fuam 
muttitus  pwuin. 

Probatur  . AccipUntor  miUdpftret  imece* 
dentiam»  fea  iimdaxncn torum  io  fingultscombi* 
hn,  Ar  «Mdnplkca  iteqocmtimi*  tM 
Mem^rgiiMH  6ag«U  fundamiea^ 

ram  ^nc^fibi  *qu«  muldpliceei  (tcm  etiam  tiaemb* 
oaquoi^a  fibinqodaialcipLcta^icecdiitraJKi 
— Mpn&tate  pri«ni«i  <\ 

a ^toqnetateccdeoBfccBndn  combinattonkt? 
od  faam  ieqMoteii^  ». dicae cas'proportioataii 
^m«riia*  conbiOBttonfa.BMeccdena  a di- 
medMHm  iequeatcai«{.ficgo  onlupliccAvea» 
nai  BMeetdcotiara  es  ^ dtfia*  pr.  p^  bnioB 
ctcireiit  rnaol  Cmpet  dectcCccut , cquabwM, 
c«B  adbibiti  qoalibee  mnkiplicatiooe  cafpeN 
Aa  lequeotiurai  itartpdkm  fupcratBoa  anceoe* 
dent  requentem  faam»  fupcret»Ar  alia  ameecdeM 
feqoeocem  fuam  t fi  cqoat»  »quec  | 6 rna  defifici 
deficiat» » aiia, 

Sedboiaa  fecaodp  combioatioaia  antecedMi 
c ad  feqocQtcm  a maiorem  proportionem  htbeci 
qui m aatee^na  tectis  gpiibiniTioeis  e ad  fuam 
dequeatemf ! Ergo  esu-  micntre  poccft 
aliqoiodoiqubd  crcfcat  muJupi^s  m fundamenti 
c fecnods  cofflbinadoitit»  Ar  confequenter  cam 
«0  moiciptice  l foc  firaplick-  a prtoria  combma* 
tiooit  Cc  aageodo  parisat  (nper  mulclplieea  ter* 
mia  ortus  »f8e  p,  Ar  aoo  erefcac  umf  n m fiipcc  ^ 
Qoia  argo  ooo  cceoit  n magia»  quam  cum 
gffoit  M magiai  qoi  p»at  ca  cceuit  M»magis  quam 
F^reoit  iei^r  l ia  priori  coaabioactooe  magia» 
qoam  o » 9$  iempcr  l fiequttar  m»  ooo  autem  m t 
i^bofiua  nultipliciam  fimpliecs  dictat  ou- 


do»quamrauUipleso,  Ar  r terminorum  fuorum; 
iiton  autem  n mujctples  s maior  ioueau  fit  multi- 
piici  Q^tcroaiai  foi  » • 


n ^ 
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c 

P- 


Ki- 

r- 

r- 


lorem  proportloacm»  fcfi  dicit  maiorem  pro- 
MOftioBmn  cado.  qaBmBadfpCiiimesii.de- 
fiotU  dkee  maiorem  proportionem  a ad  • , qum 
ji  ad  f 4 qabd  moltlpU»  fc  fimpiieia  a fi«oi  «*« 
moltipUci  M fimpiieia  c maior  loaeota  fit  aliqaa- 


,P  COROLLARIVM 

rr  Oc  etiam  argumentum  drmonfirtf,  qabd  fi 
II  fecunda;  combinacionia  fundamentum  cad 
terminum  o dicat  m>no rem  proportionemtqiiim 
dicat  fi  ad  ficam  quoquo  dicere  a ad  arcum  ficut 
M multiplex  minor  fi  »C|uam  p»fic  » 8c  l multiplex 
mioor  fit»  quam  n;  ciim  cameo  n aliquando  m4{ 
ioc  fiCf  Velsquet  q^.. 

THEOa.  It  PftOPOS.  Xll.Eocl.i4. 

c -t 

Si  prima  si  ftamdam  eandem  ratiimem 
^'^hi^riii^am  tertia  ad  quartam  iPri- 
vero , <juim  tertia  fit  maior  s etiam 
fteuria  maior  erit,  fidm  tptarU : 
fi  fueut  aqualuprim*  tertia,  erit  eitam 
auralis  fecunda  tptarta , fi  fuerit  prima 
^'%tMr\’quam  tenia  erit  etiam ^unii 

>HI**  • » * * U , ' 

■mMinor,  qt/laat  ^aar^  „ 

Rc*tnM.»ir»p.filio  tnunenttqw.tmM 

fingiil.  fjciliter  prc^MSiur.  Si  |w  ila. 
cembinidooet  > gnaram  amecedens  Ai  qaa^i- 
q» primam  mi  i«siia*i«.V»4aam.Tocat  iMMUn 
ira  compaRtar  in  proporuoac , ri  alteriua  com- 
bia^ania  .c  |U'  (egoentem  o guarcam . 
Oi^ pi  opoGiio  / t/mJu  a/tCA  a»ieeedaitiM 
fiierit  rtf^a  itnriri  ^eerOireii  i Bitam  altera 
fioiKnlium  rtfftffiaptafiiqaaaiu  talia  nit  > fi  maior 
antecedent  A antecedente  Cj  maior  erit  quoque 
liquem  adcqpeatpo.  Batqualih  .qualia.-fild« 
nor  A,  quim  AaOumu  quoque  erit  a,  quim  o < 
;<^oiui.poaiturmaiotA  itecedds  autecedetee^ 
ctk  maior pworrio  A ad  atquacadicltaqi  ruat 
tria  cobinaliooca  quaotualumiptiiqa  tftca.Da 
qof  itanferwca  etialcuidacdbintrioacAAilm 
Veium  kw.  fecuoda  a ad  a jao  ita  rcfetiur.n  ter- 
tia cad  a;  Tcd  maior  cll,prqpoitiaAidarccund» 
combinatiMtajquam  c au  a tcroz,n  iq  principio 
dni.  I Ergo  *a  pracedemi  maior  erir  quoque 
paoponio  m pama.cumbinatioae  q ad  o < quam 
i.  tertia  s.td  (*  Cora  ergo  eadem  c dicatmaio- 
cemratioMmads>quain.adatidcoqof  anianrcm 
ad  1 > quam  ad  D > luco  es  8.  ptopof,  maior  etii 
t.quamo-  . - • 

Probatur  /ecsnda  para  ■ Q!i>a  pouitur  atqualia 
aotccedeoa  aaotecedeati  e,  erit  eadem  propor- 
tio A ad  n j quam  c ad- 1 1 Cdm  cigo  ea  lifpa- 
tiicfifit  A^aieccadp.eric  etiam  eadem  pro- 
portio cado;  quam  cad  a : ideoqoc.<fta  ea 
propoC  p.  imaiccui  ccuuc  nqualca . 


Tertia  quoque  para  patet  ea  Coroll.  propof. 
pnrced.  Nam  it  minori  Ai  quamCi  erit  minor 
prapottio  Aada.quam  cada.  Itaque  Inftltae- 
mafCrescombinationat:  Etitqne 
in  eadem  proportiene>  quam  a ad  a ; fed  nee  le- 
emiiW  A ad  ■ non  erit  in  eadem  propotttoneflnJ 
Q a 


i»4  TRACTA  T V 

ffl  renu  e id  Vrrdm  mit>or  erit  proportio  a 
3<i  » ) qvarifC  ad  * s Ergo  ex  prrced.  Coroll.  mt- 
, nor<}iio<]ue  erit  proportio  cad  D>t|uamc  ad  •. 
Ideo(]iic  c ad  e hibebic  maiorem  proportionem» 
c)uam  ad  Dy^ttare  eii  propor«'i^  erit  minor 
(^iiamon  % 

COROLLARIVM  I. 

: i 

C*  Latum  aurem  eR  ob  «qualitatem  proportio» 

/ Aum  ( Quod  fi  anreccdenf  a fiia  ferpieme  i 
fit  maior;qubd  etiam  aneeeedenti^  fai  fecpientei» 
futura  fit  maior : Quia  alioqutn  fi  a efiet  ma- 
ior» qui  m B , fr  c minor  quam  d » aut  «qualia  ipfi 
otlla  quantitas  A diceret  fvropoi^onem  maioric 
in«qualiratis  ad  a » at  quantitas  c diceret  ad  d 
pftpottionetm  am  minonB'4n«qu«iitBtiB»  autjt> 
quaJuAtlt . .Lt  ide/Ti|  fi  minor»  quam 
t»  eriim  c futuram  efle  minorem»'  qiiim  b » dr  fi 
irqu^tls  fit  fr  B»Sr  uAai  qsbqbr  qUiWtltaWIB  c,8f 
&qadcmpqQAluac«pofiin»  v 

COROLlAietVM  It.  V 

■ ■..•.n..'.  V-. 

GOllieliiir  . Quoa  C 

Tcl  not  zqujlet;  guodt  fi  a pMitur  mjlor, 
qajm  c , ipric  ctiiaiVrft«Aifi),^fA  • ,4un>- 
modo  fit  A id  >1  rt  c ad  D { ^oia»  curo  I fit  maiora 
<}u»m  Bt«  prop.  ■»«  oHt  «'IV^MIticrit  t:ctfa 
Jp£i<aMlor,^iiAniH^- . i:'  i:-' ' e-  I 

*'  "p.w,  • ■ dfflnu 

TRa*.  ULf  RoTOSaXtHcEuctcM.. 

■ ■ . Olli,  . .1 

fi  ^UitiMr  md^illidlnet  'f^iif^lionat^  '^ 
fminti 

duabus  mmvMtmu  i 

:.nnpt,  * 

O Indu>  ntgnltndinet  At , Crn,  9M  {t  I». 
iJ  ultem  proponiode  )»  KfpMadti^ui  ili» 
diifse,-(^ti,  filtque  ac  matiaii  MniarvSt.  h 
laininn  . Dint  / quod,  fi  ifi*  fitimi  «ddtnnr;  fiju 
«leut  quautitattm  imiorem  , qutm  teiH]aa'nieAr 
«ocrea  fimui  compofinriflhniram  Bj  lt'ici  Ntttt’ 

C ex  A'x  maxima  detrsaeetur  pari'A'i  arquiKi  II* 

»«  D,  Sr  ex  media  t rt'ptMth>  fqoitls  ■ * liocc 
mioimx  ■,  ctm  fint  xqiialer  addluc-fimul  Axa 
eu»  ■ pro  primo  tote,ft  u eum  x 1 pto  fecundo 
toto  «qualia  erunt.  SiquMenipAn  prioeliio- 
U«  «qualem  detruncanimn  « P piitMI  idilllM 
ipB  D,ar  ipfi  line«  d pofteriOtiritqdatcM  fiteinn» 

1 A additam  partero  ipfi  n,  ‘ 

Sed  portiones  rcfiduxic  miiimz,A  r«  «i»a 
««  fum  incqualei , diaierqne  efi  Ifiaximc  refi  • 
danm,qalmn^ic;  Ergo,  fi hee  mfidua addan- 
tur, rxfidunm  nempe  ( t priori  toHXn,Cr  «, 

*f  ^ir  rtpoileriori  eoti  i r *r  Oimtiud  erft 
priui  coapiamii  ex  miximS,  & minimi  ^ qulm 
pofterius  totum  compofitum  eX  mediii . 


Remanet  itaque  ollendeadum,quod  refiduu» 

probatur.  To.,Aco,a;ima.eftadruam  o«C 
«cm  AC.  »tD  mediocmad  minimamia:  £rm 
par...  abl««  i . g,  „ 


S cr.  T A R 5 ' n.^ 

K p eandf  dicent  proportionf^qula  mediocri  D»fit 
minim«  h funt  pqaalesit^are  ex  prDp.61  V^dua 
B Ci  fr  p 6 eandem  dicent  proportionem  > quam 
duA  tota.  Totum  verb^  c malds  ponititr  e^»q«nd 
fit  maximum;  quam  e c;crgo>&  refiduum  rc*  erit 
maius;quifh  fc.'-  Atioquin  fi  efiet  «quale»  aut  mi- 
nus non  diceret  BC  ad  v o eandem  propdrHbnem 
maioris  incqualiutiaquam  ACadEr.afadtelc* 
qualitatis,  vel  minoris  in«quilitatis . 

Propofido  anteni  r^Hicarur  pro  nufic  ^ailtilm 
de  proportionalibus  maitiplicibua  ob  pcApoCr 
tl.  in  qua  fondanturjfed  infra  extendetur  ad  qnafi 
cumque  proporctonalerCbroll.  propof.  %i,/ 

THEOR,  IV.  'rROTOS.  XlV. 

Sifiititrts  magnitudines, sy  alUifJls^jU^- 
Its,  numero,  ^U4  bmet , in 
^ tume  fumamur  | ex  ■ yhif 
mi  ^f’«iorfitrif  tertia » ‘ftidm 
ramaitutrkujuamftxm/ffmritrr^us- 

P p^tt  illd  ininoT  y bdc 
3.  m$Mor  n i''»:*;  . A . suiadoiH 

^ ri/l  ut)  «mutm^b 

SVaiantiir  tree  mngMuaRgeaia^yi^MHt^ift^*# 
•«Ustrea  qBanm  combhMHMn 

i»ctdem  radone  fint  a adt  ftiotH 
«d  « pcftedom,  »««dc  ftiomM 
fteriorit.  Didtpriroo/qnbdfiprifinA^SbM 
tertiae  in  priori  itiwr»0iq«6d  frisam  piiAn 

cria maioryqirimi cfa r iii  pofteriapii.  nriW» 
Probatur.  Nampqobd A«ct bfpoiM ponaBf 
■Aior»  quia  cv  arita  propofiS»  mriorpMpcriv 
rioA  adi»  quiacadur  Af-qotaotdcmcRpo» 
portio  B ad  c»quiaAadr»dt  idooVrftibelb 
propof. 4.  cad s«  quamr  adk  s dkctqitoqne  Aod 
B maiorem  Proportioocra»  qnim  r udi . 
ad  n eft  eadem propordo  » -quaaipadB-nbpp» 
£ngo  o quoque  dicet  maiorem  preponaooMi 

adByquimradB:  Ergoex  prop.io.  erkiauBlMb 

qnatef-tf  » 

atiu  r 

1--  ‘ a I.  . .1  .'.i  t i *. 

B ^ ^ ‘ 1 tri7nsi»|  3^ 

-Tr-inri» 

^rmbitnr  feennda  pan  t Nempe,6  fit  iH)nillt 
prlou  A tertie  1 prlotii  txnitri]';  quM«tiMn  »»lt» 
fepoteriorlsiernirijptlni»  .adtetrtrtB»,  ta* 
cRcqualem , eodem  irganielHo . 

Quonla»  font  «quaieiA.ftcex».  billM. 
utxcedenaid  fequnnem  primi  tera<H)  »'«««, qn 
faucot,  «t  tertie  c id  IpAm  mediam  * . «t 

hxcmedui  eft  «|y)chma;«r  teetifMctttiniS 
media  alterius  temarij  1 ad  fuam  extremam  r,  dt 
4 coiurf  ex  Coroll.  propof.  4.  huius  , nemuc  »t 
i s ad  V;'  Sed  didam  efi,  qobd  rtd  x. 
j mediam,  drex  hypothefi,rt  a 
**  **  '**  P pgfiefiorii  ternarij  ad  E media»)  Ec- 
go,  eiD  |M,nM  ad  e mcdiam,ita  r tertia  ad  e eaia- 
^m  mediam . Quare  ex  9.  propof  erit  D «qualis 

ipfi  s a quod  erat  peobandua  . 

Prabatuequt^ue  tertia  pars, eodem  «rgume». 
Io,  quo  pars  prima  , nempe  fi  fit  mioor  -|  iai»j 
c, luturam  afle  quoque  minacem  D,  qiUm  1,  1 . , 

THEdii.' '' 


DE  PR«)PORTlONn{VS  IN  ncfeN^^RE. 

. I ••mo  1-  f , . ‘ m . tt. 

«TMEOR.  Vi  PROPOt.  XVi  EiKlvt}. 


EXPENSIO 


IV. 


/W  mi^itadhiii^  Ki‘  ipfis  /- 
numn»  > m rxiJiaw 

fumAmt^ijmitvtri  ptiuriu- 
. .(4,  «4/« w fropOftia,i  ,«f  <fy»a.  4*^ />t  f . 
mt  tattk  mMorfiur$tieiitifuart*mMif, 
tjHim  fextt  ( Si  /tijiulit  prima  leriiit, 
eti0»-tjiurlt-ftxujm4ftilis  (fin  ilU 

minor,  tfiKK  mmtririt . — 

— — « 

Sn  «Hiuriui»  llntimm  Ut  irot  <r  aliuJ  terat- 
riom  Dt  ii  F ; Quarum  proportio  iit  pertur- 
bact  nimirum  relatio»  8e  proportio»  que  interee- 
IftfMerpHiMMirRi  MwMl«'#'^lbrU'ier> 
i«M;  MMMir  ptppMtoiiaaFi  1«  pofterib» 

TK^eeUAderadlertiM^ri^^qiM  rcrbpnpoctib 
tVpeMuylMn  ree«n4an^i  «EMitUm  c priotU 
WdMif  ffimliii-SpiiFMMrtjMilyrqoMi  UmP» 

l(*Wi^loprttic<  wrwtrlaytfaat  nior 
MV»)ftifc‘t«ittaq  «tiuirHi  ^(NtMpritM,  qtl 
Euclides  Toeat  qaartaajUMMrtrltl  qudut  teteitt 
quam  rocac  fextam  • 

ci.ai>R.:UVZ  .2040X9  .iil  .i.O  . I I 


wabit  »<r>; ■ 

•«I  .tuuiuT  iiutt 

Ptobacnr  kee  prima  part  l Quoniam  maior 
pWlkaraCIMiaM,  ^int  CPuMq  «luEifD  maiop 
«tHt  profuiftiopirliar  A at  aaadiaBiuW  4rr 
ttjfcaFtwutdun  muHam  at  Sed  iu  eadempropor- 
tlontrepinuurti  ad  c.iu  quaoad  1 » Stideo  ax 
Coroll.  4.  e ad  ■ ■ qnlm  « ad  B »-  Ergo 

mtior  prapotlioA  ad  t>qudma  adatrt.erat  maior 
quS  c kdii Risrfut  Mdem  proportio  repetitur  A 
adUiqua  a adri-Ergoeft  maiorproportioa  ad  p; 
qodm  e ad  D.  Igitur  cx  prftmai  erftmaior.qad  f. 
Probatur  ferauda  imrt  dc  squabuert  nempetfi 

A pBnaturttquallltpEasiquad  tncttcqmdki^m 

QMMam  AiUXfmeiuqBiittt  Eryoeuptop» 
^ eandew  fatiotiam  kabfcua  n>dr  etii  i)  Icd  ratl^ 
qui  t teipiclt  c > cll  eadem»  qui  D rei^itf  rdb 
tt  C«rotl»4.  «adem  quoquciacibaftead  a.quim 
B ad  bi  Igitur  eadem  ratioaa  a ae&prurad  a»qiid 
B ad  b ; 'Sed  «urfiia  A ptBpcaaiiMcaa dicit  ad  t,  *c 
X ad  F CrgBUTcIeitaradm  cadeiapaapomnc, 
ae  ad  FI  Ergo  r»  b D erunt  aquales»  ea  propof  9. 
imllhir — • ' I I 

Probatur  quoque  tertia  para  eodem  prorfut 
argUtadnCBa-^o  |^ma  part  «Xanla  ad  ; Quod 
Iciliccc  poGco  A minori»  quira  £ in  priori  terna- 
rio» minor  quoque  in  poAerloti  Gt  *d  » qudm  f • 
Quia  enim  minor  eft  a»  quime  dket  minorem 
pab|>oftitw«mtd»»quimcea  *. propof. Sad  a 
<d  1 efti  rf  a ad  kt  Ergo  1 id  r dicat  minacem 
ptoportiMem»  qutm  c ad  I . Sed  rt  e|||pad  ei 
ieneft  D ad  Hift«  Carollprap.4.c  ad  a »n  1 ad  na 
Qgte  erit'<liinor  propaHonadFs  qnam  a tdni 
vnde  D erit  minor,  quim  f . 

mi"  . ■ 


Ut  modis  argimtntttdi  i ftu  fimilsiudine 
jrfoportiomm . ' 

T "V  Veuique  eomparaulmas  quantitates  fecoiv 
rX''l  ddm,  qudd»  aut  maiorem  » due  mindrein 
propomonem  dicebant , S femper  diOimdMi  & 
fundamenta  protecimns,  quibas  modos  fupra  de- 
dicripcos  argumentandi  inpropottionibua  often- 
damas  optimos  i Breuidmtes;  NnUe  ad  ipfas 
‘•Renlioaes  hogum  modorum  animus  delegan- 
dus.'  'I  ui  . 

Obfetiiaadura  eft.  CahntTfmem  ralhiifr , iam 
fepra  COtBlI.  4.  pirOpof.  fuiHe  oftenfam:  Nam 
fuiU  damonftratum ; qubd  it  iint  dud-  conibMi- 
tiotadPapaantitacum»  In  quaram  prima  itc  A ad  a, 
ae'io  faannda  c ad  D,  qubd 'etiam  d conaersA  erk 
nod-Aii-vc  Dade.  Vnde  licebit  argueret  fi  eft 
■AAdiai-accnd  Bt  etft  etiam  t>  ad  t,  et  atdA 
«nauwttBdb  PHlcitaqde  alii  inbdf  emnfoftefi- 
dendi.  .as:-''».  ' .-r  - iioq 

THBaR;xi,.itint»E!b^.  jcvfl  'tJiMiT. 

(iju- eidem  *^timii'fimtiKdemtMhm,i^ 

■ imtt)f^^mei'ettdem  rntmntt'.  ' 

ilUk'  |4M  ‘ 

iC  ^ntproponiqna^iMiccmqnanriucHt  A 1 
10  pHma  combi  natione  » 8r  quantitams  e p 
In  fecunda,  IQifque  qiMtHatibns  a P fintltcm 
proportionales  quantitates  tertio  combinadonis 
mcBadtp  n ilmilitndJpluipdKlocmiWI  qnr  eif  il- 
tdeOuntbinatioaet  pebnalnlt^ftvnndaitt  iteia  ^ 
dinprk»  fed  etdaoFpqitB  «R  inter  pPAportloIMt 
teeuadKdatettwOdmbUMltonlt . DititptopoC^ 
tioe  qubd  kB  propoiaionwpqbtntitariim  prime 
qombiatcionii  fintfinuM  froporHoiiibus  tcf 


■taqrf,sia».-A 


♦ _,a.a.  3 • J r - 


fnentum>Ar  generale 

ilc)i«4Mtdanie«f|<avflrgafMntum’fbM 

che^n>fxAtiMii»  et-^4«tf»eicier  e(1^  Omilel 
AMtcem.  • ••  ■ 

Adidcrgbi>robaiiiu«i  tiTuoianrar  alie  peHi 
€ombrniff4hrb<H 
AuM{»Urt«m»>c%^tinulrifUc«efvcM)(rn»nmftnA 
vid em  numero  j Termlnmifi 

ijiKK^c  Iketooa  cum|irhnit,inukemt«mefi 

nifllciplicoep  icaqoe  Functamencorumt  felii 
•mectdemium  At'K«c»4ne  e<)o^  miilvipliM 
L»  Op  TermhMiroa  ver6  lim  «t|U^  multtpK> 

ceeVgMpKs 

Prob.  Cum  ponamte  prknMn  combrnation^ 
ApCrt  diMre  peoponionem  cahrfem  teeui^ 
«flibRUtic>niic|u*iielutibuf  c»fr  fiErguet «Iw»* 
j^dCrefctntemaUtplwialUjuac  in  omm 
enlooe  Ipfiai  fundamenti,  a fuper  aliem  * 
poadtmem  multiplicem  t tennmi»i  * 


jk;  TRtACTATV 

rceitte»  vel  illi  (t  «quante , crefcet  decrefcet  • at- 
quabituriimul»8r  altera  fundamenti  E multiplex 
L fuper  fuam  corrcfpondcntem  m termini  r . 

Verum>  quia  ponitur  quoque  eadem  proportio 
inter  quantitatet  tertie  comfnnacionit,  flrfecan- 
d«;  efique  i»ad»»vtcad  o,  multipliocs  fiin. 
damcotorum  erercent » decrefecnt » «quabuntur 
uriter  rerpedu  multiplicium  ucmiOOram»fr 
V.  g.  fuperaote  multiplicem  m»  fupcrabicqiiDq^ 
o msUiplicem  fuam  Nj  vel  hce  squabicur»  ille 
Te  «quantCj  vcl  deficiet  aIU  deficiente  • 

It^ue  multiplicea.c  i o fundamentorum  a*  8c 
c combinauonum  exucmamm  concotcUbuntfi* 
mol  ia  crcfceodot  decreregade*^  Cesquasdo 
refpedu  multiplicium  X|  m terminorum  Bi&a: 
dum  concordant  ia  eodem  crcmcotOtdecremrn> 
eo^-fiaqiutcoaecummedin-ib.  rnultiplict  fuoda» 
.IQCQti  i>  refpedu  muIeiplicicM  fui  tcrmial  i»  »t 

Itaque, cdm  *»&cfun^^iMQU  habeaiK. (nas 
a»ul(Apli^#Of&  ircrpf|^anlcip|tcii«mK»&M 
^temn^otum  Tuorum  B»4VocrcTc|tptc%ftmJll<*dar 
aulquc  dccrcTceaufidr  4o|u4  fimoainesebBbc* 
buot  fuadamenuad  iuaie#rf#9<M^fi«taifeA> 
portiooem,fi  Acrltad  %etcado.  . it.  -:b 

TUEORv  II.  WOT1O1S.XVIK  Eiica». 

Ji  /m 

Mdlftk.^MewuulmoJim  fe  hMbMerii  vna 

Meced^tmm  ad  imam  cenfequntium  > 

■ ' it*  ft  kaitbmu  omites  aigaUdemift  Jd 

m ■ ^ . ivniorro  ' 

, . o«Ki  canjt<jiuittt(f  , .1,(11  . 

, ili  C.  ^ 

TN  prjme  huiut  dfif  Jlmtooc  hocTIiaorc» 

JL  ena  alUnditur  in  ^loportiope  maltiplld  t 
Modo  ver, ^.bic  ofteoditar  in  pioportione  qua* 
oun^uc  cttam  IrretiqimU»  Oieitor  itaque, qubd 
b dentur  tcatcorobiiMCMnet»  aut  ettam  plurets 
quaru  antecedeoa  ad  fiqnentet  raMtfaodaaitoq; 
proportionum  cermioia  eandem  obtineant  pro» 
portionem  • 6r  fit  io  prima  combinatione  a ad  •• 
▼tia  Cecuoda't  ad  o,  vt  ialervloo  ad  v » qu«  om- 
nes fimilitudiae  proportfonum  coxre^ndeant. 
Dtcit|  qnbd»  fi  omnea  vtecedeataa  nmul  acci- 
piantur A«ca»  & fompawmuKd^amneefeqtieo- 
tea  fimul  v»  zh  v « omnea  antecedentes,  ad  omnes 
fequentet  fimili  propornonc  correrpondebunt, 
n aliqua  antecedent,  c«  ipfb  V.g.cnd  Cuamii^ 
qoeotem  D proportionatiir . 

Prob.  Nam  acceptis  pqudaralcipljctbuse^n,! 
wi  omnes  sntecadeates  a»  c,  erant  omnes  k- 
mnl  multiplices  ad  omnes  tntecedentes  a, 
e*E,  nmuJ  fumptas  n vnardlicetc  mi  esnun 
A ax  prima  propoT.  huiM  » Accepdt  quoque  c* 
qud  muluphctbtu  K > m,  Mg  ieqacothiro  a«  r» 
erunt  omnes  mnltipiicet  fimul  coltcAsr  xa  u,  m» 
adomnes  Tequentes  a o 1 kcm  fimul  Airoptas,  vt 
vos  multiplex  x sd  vosm  Tui  fcquenteni  a,  $ed»dr 
antecedentes  fiogula  proportione  conTequuotur 
eandem  sd  Tuas  fequeates  ex  bppotbefi  . £rgo  ex 
drfiQ.9parc.p1  buiusaqusbmir  fimul,decrerccc 
crefceiquc  multiplex  vnius  antecedentis  a reipor 
Au  mulupiicis  fua^feqacatts  a cum  mulciplkcs 
omnes  e,  h,  l,  omnium  antecedentium  a,  c,  e» 
in  omni  mulciphcstione  confimili  gradu , vcl  da* 
crcfcuut»  vel  crcTcums  vel  «qusouir  refped^ 
multiplicium  k>m,  m,  finml  fiarum  Tequeotiuai 


s P.  A R s U. 

St  Itaque  omnes  multiplices  c,  Ht  U omnium 
aimecedeotiinn  a,  E«  rdstr  sd  roultipliCeVoai* 
nes  K,M,  N,  oroniiim  fequentium  b,d,p,  crcTcuot, 
^ccrcfcunt , aquantur  quemadmodum  vns  V.  g. 
c relata  ad  Tui  eorrerpondentem  x « Igitur  ex  ^ 
'finitione* 9*  oamev  antecedentes  a,  c,  i, fimul 
tundicadomofa  (iM)#eot«a.p»n,r,  fimul  xoitas 
dicent  proportionem  eandem,  veloci  vna  sncccc* 
'dens,  neoipe  a ad  Tosid  fcqoentem  b comparata. 
.Qnod  euc  probandum . 


A — 


CH 

B». 

...'.V 


F— 
pK*. 


•.  • • ..  • M . 'K* 

- Hkoft*aditwiMlMa,giiaita^li.9«aa«^ 
lidtnnt,  pri*M«i.C|M,  cauiiHHii,  npliif  tofOr 
khutjoailMt , ,01^)  uixlcin  ,iaportioiipqi.k» 
faciit.ex  Indc.upuur  .ainaU  fwIPliMiK*  effe 

«1  ooMu  lamiM*. K rawn.foadvnoitwa  «I 
fuum  lenninam  I ,rcftBatl)iiiicina«j)W^aU.0 
prabMuucodiix^l  tto- 

b«uia,<r  «4  |)TkM 

(otlniiiMvniwtWMr.nKnoip-^oo.  ii  : ^ 

. jBUzi)  Hto-  murr 

THEOJU  IU.  PROPOS.  XVUI.E0t.15. 


» 

0 

Pdrtts  cum  ~p*riter_  mttfSplKi^tJm  eadm 

funi  talione, fijuftaiuiirfirovt  i*. 
meem  rtfpondent . 

■ -Cp  . «■»<(  . , 5*1  ‘j 

S ,*rtiam  Ai>ft  nolt^ 

plica  UaoB^  na,  It  i.  o dicit,  CaeoU.  efle 

=1»55  . . iKOfportlcBlaS  ia» 

uiem . Si  iu  iumaa. 
lur  prout  cpircCpoa. 
d<iu.qwiipc  fi  lelanif 
tjir  pMicm  > 

,,  , iucotuaiiitaiuio. 

Probmr.  Nimfii>(al{  parca  |io«  a o foic 
tcaaila  iuuleca  j Ergo  a 7.  propof.  onia,*  ad 
TOun  camm  Vr  g.  «i  a , uodcin  habeoe  ratio- 
nem, fic,  k U Unm  loomaeatcom  fiat  cijualai 

mI  raam  oodcffl  earum  V.  g.  ad  L H habent  cao. 
dem  rationem  • • • ^ 

IgitafpVt  fe  habet  «na  aocecedeqt/ii»  Ai  ad 
vnam  conf^nentiu  lm  V.g.  ita  Cc  balbant  ocn« 
nes  fimul  antccedeaccspidd  tou  linea  ad  ad  otii{ 
netcoo£eqaeaccaiQimirBBi.Ot  eipr,ifo 

THEOR.  IV.  PROP,  XIX.  Eud.  . 

insa'-' 

Si  qnaiuor  ma^mdints  fropattiomdtt fmt- 
tint,0'  viciffim  proportiotiates  erunt. 

KHt 

HIc  drmonilramr  alterna,  fia  parmutaU  prm* 
poitkb  que  tradita  cfi  def.id.  $1  namque 
finC(faq^t>mbia^ioaca»  quarum  In  vna  ajuecc* 
deos  A «1  sequenicm  a eam  proportionem  dient* 
quam  io  fecunda  combinatione  antecedena  c 
dicit  ado. 

Dico  quoque  eam  proportionem  dicere  ambo 
ancecedeotea  inuicem  a , &c,quam  fequeotca 
inuicem  dicut  b»&  D.quodtamen incelligeodiinv 
quu  proportiones  Tunc  m codf  gcocccgvi  patebic 


DE  PROPORTIONIBVS  IN  GENERE. 


AdUrerdprobaqJnim  ia  prima  combioatio- 
acaat^edeati  4»  8c  feqtieati  • fnmaacur  mutti. 
plicea  1 f , qua  corapleAancur  numerum  partium 
Mualem  • tt  idem  fiat  ia  fecunda  combinatione 
aflumendo  multiplicea  c,8e  h,  qor  licet  non  cum 
primia»adhac  tamen  faltem  inuicem  partet  (qua- 
lia nameri  habeant  • 


Probatur*  Nam  antecedetium  multiplicea  i»Ar 
a crefcentf  (quancai»decrcrcunt>  rt  fequeocium 
aialtiplices  r,8:m.  Ergo  tpfp  inuicem  antece- 
dentes 4«  8r  c proportionem  dicunt  eam  » quam 
confequeotes  ■>&  o . Probatur*  quod  crefcaae» 
decrefcant.(quentur  multiplicea  antecedentium» 
vt  multiphcea  fequentium  esdefin.  9.  quia  di- 
cunt inuicem  proportionem.  Qu^verb  dicant 
propontonem  patet  jqaia  eidem  dicunt  propor- 
tionem : nam  n propof.  pratced.  ita  proporck>-> 
satur  mulciplet  e multiplici  f requentUiitcut  an- 
tecedens a proportionata  eft  adCequeneem  i| 
fed  prarTupponitor  quod  aocecedens  4 ad  fequeo* 
tem  ■ tn  prima  combinatione  dicant  eam  propor- 
tionem » quam  antecedens  fecunde  combinatio- 
otscdicic  ad  D • Ergo*5r  multiplex  E anteceden- 
tis proportionem  dicit  eum  i multiplice  fequen- 
tis»  n antecedens  c (ecunde  combi nationis  a«i 
fequemem  o* 

Sdd  idem  quoqne  ex  praemMTa  propof*  de  mul- 
tiplici c refpedu  fnc  antecedentis  c»  & de  multi- 
plici Hrefpedu  ftts  feqttcatia  Os.  ia  fecunda  com- 
bimtlofw  aHereadom  nempe»  qnod  dicant e«oi 
proportiooemiquc  repcritnr  Inter  antecedentem 
c*  Ar  fequencea  o bosoa  ip&na  fccnodc  combioe- 
tlonia . Ergo  multiplicea  io  prima  combinatione 
inuicem»  Armuicipiices  fecunde  combinationii 
htuicem  eam  proportionem  dicunt*  quam  antece- 
dens c*  fequens  o«  Quare  dicent»  ex  id.  hulua 
eandem  proportionem  inter  fe  du(  ■ ad  p , vt  dtua 
e ad  H : iCqoabuntnr  * itaque  crcli:cttt»8e  decee- 
fcent  irqutiiter  ex  la.  propofbuiua  ia  omni  mul- 
tiplicatione . Vnde»  8e  quantitates  » quibus  funi 

snuiriplieea»  nimirum  ancecadeoces  A ad  c»8r  fc- 

quentes  a ad  d inuicem  dicent  eandem  proportio^ 
oen  ex  dcfin-9*  pan.  prlmx  . 

COP-OLLARIVM  I. 

VNde  colligas  po0e  muuri  rationem  alterpd 
fotam  in  proporuonibos  eiufdeoi  gcocris* 
qnla  fi  eflent  dlnerfi  generia  non  poiTcnt  dld  » 
moltlpliccs  prime  combioMtoois*fir  fecondp  vn- 
qoamequari  • vel  efie  nuiorca,  eel  minores;  quia 
qaaaclutes  diuerfi  geneha  ficut  equaliutem  non 
habeat»  iu  nec  poiTunt  dici  maiores»  vel  minorca* 

COROLLARIVM  II. 

Hlncffrex  propof,  17.  illum  modum»  quem 
affignauimua  foneroumerarinmifir  definit* 
ao*  appcllaoimus  Colledtooen  probare  pofitt- 
mus  < Naondii^ficiscenninia* 

» ? 4 

4 9 la 

* ItaTtfita.ad}*n&«dp*fli  |*ad4*  np.  ad 


1 a.  eric  etiam  permutando  t.  ad  4.  n ad  9.  Se 
3,  ad 9.  pC4*adta.  Qiumobremex  pr<^f.i7.po. 
terimus  colligere  omnia  fuodamenu  fimul  In 
hac  proportione  permutata  a.}.4.  nempe  9.  com- 
parando ad  omnes  terminos  fimul  6,9.  la.  fcillcet 
07.  8c  dicere»  quod»  ita  fit  t.  ad  4.  vt  9.  ad  17. 
nempe  vt  fundamentum  aliquod  a.  ad  fuum  ter- 
minum 4.  ita  omnia  fundamenta  9*  ad  omoet  ter- 
mhiosfcilicecaT; 

PROB.  V.  PROPOS.  XX.  Eucl.17-* 

SiO^ofiu  magnitudines  proportionales  fue- 
rmt,ha  quoefi  dmtfe proportionales  erunt, 

DEmonftratur  his  modus  argumentandi  » tn 
pri^rcjonibui  »qui  dicitur  diuifio  ratio- 
oia  . Namque  fi  tota  magnitudo  ac  » fit  propor* 
tionau  ad  fuam  partem  a a»  yeluti  tota  o r ad 
fuam  partem  s d . 

Dicit  quoq;  diuifas  eandem  feruare  rationem» 
Sr  adbucefie»  vt  pars  a a ad  eiufdem  partem  alte- 
ram a c * ita  pars  o e ad  eiufdem  totius  panem  al- 
teram E F . 

Quod  ve  probetur  aiTumend^  funt  duarum  par- 
tium A B*  & s exque  inuicem  multiplices  * qux 
erudc  1.  m * fr  m n . Deinde  duar  um  pardum  alte- 
rius quaocitacisOBi&sF  xque  multiplices  inuief» 
&cupra'A»»  op*&  PQ^.  Vbi  confiderandueil*  ex 
prima  ptop.huins*  quod  Ulx  multiplices  pardum 
fiuMi!  poficx  » *toQ.t  &L  N»  funt  quoque  cqud 
multiplices  totori»4Ci>V  or»  Q^o  notato»  rurfus 
accipiantur  xque  multiplicea  pardu  ab  » dr  oi » 
9c  addantur  pnrois.ipfani»  mea  aiTumptu  mul- 
tiplicibus  fimulq;  polite  ex  fecunda  prop.  buius 
erunt  adhuc xqu^  multiplices*  nimirum  m x ^ 
qmocieaci  AB»  «r.p  PE  • i 


Quoniam  w m prima  inoriori  feriu  cx  miJu^ 
plex fecunde  ab*  vt in pofleriori  ^Fcftmuid- 
plcx  fecunde  o Ei  & n a.  tertia  prioris  ferki*  lu 
til  multiplex  fux  fecund»  a a*  vttartiaojsiaps^ 
ftedori  ferit  cft  multiplex  fof  fccand(  n E;idc% 
vc  ibi  docetur»fimttl  compofitstprima»  tertiaque 
M A eric  etiam  Iu  roulciplcx  fecuodx  a tprioria 
fcriei>&  poftedoris  prinu  ci^m  tertia  p s fu«  £e- 
cuodx  DA . 

Quo  pofico^AlTumancot  pro  prima  cnmbiilatfo- 
ne  totx  quaocicaces  a c,  5r  d f , qiic  vt  fupponltur 
dicunt  fimilero  propnrdonem  cora  fuis  partibua 
j A»  dc  DE*  quf  pro  fecunda  combinadoot  aflu- 
meodx  funt.  Se  ita  fit  a c tota  ad  a a partem»  vt 
D P tou  ad  D E parcemt  quare  earum  multiplicea 
fidul»  equancur»  crefeuot  fimul»  atque  d<Kce- 
fcuot  in  omni  muldplicauone  ex  9>  defin.  aimiru 
l.xdr  o<t.tocorum»dr  fundamentorum  re^Au 
MNA»  dr  P <^s » qux  funt  multiplicas  parcinm»Br 
Uminorum » fid  compofitx»vt  diximus . Abln^ 
da'  itaque  partibus  iftU»es  quibus  compoouonir 
ab  xttttd  nuil tiplicibus  m k hinc  df  P 
funt  communes»  tum  moltipUcibus  totorttm,tun 

jBiUciplicibua  p^iim)  *^**^'^*"'\d”qc**** 


7tS  T R A C T A T V 

•Jhuc»cdm drffctont»  defiekfit quot|uei  r&m  »** 
quatitur,  fnniltterrquabon^r  remanentrtmul*- 
tiplicet  bine  LWt^oP  refiditeeotorum>rerpe£t*i 
quantitatam  ftmUiter  rcfiduamm  partmm  ikN.Sr 
Q^s  . Sed  h«  rcramentei  funt  eeitm  intiltipii> 
ce»  partioni,  nimirom  L m partis  c RfSr  po  parti» 

Ff  esh^pothen.inprima  combinatione  » At  in 
fecunda  si  h cx  ofVenf.  eft  multiplex  partit  A B» 

& s <1.  partis  e d.  Frgo  parte»  ab  ad  bc  Inui* 
cem  proportii^ncm  dicunt  vt  de  ad  ef,  ex  9.del^a. 
cumearumtrqU^ multiplices  limul  erercant,4ifr- 
crefcanCy  & ;rqoantur  luxtaquamlibetmultipli» 
cacionem  antecedent  u refpedu  coorequencium  • 

COROLLARIVM 

rOIHgehine  poflearpamentari»qu6d,  fi  pars 
ad  totum  proportionem  dieit,  vt  alia  part 
ad  faum  totum*etia  parsad  partem*  vt  altera  part 
ad  alteram  panem  dicat  froportionem>tam  redd» 
quam  conuerse  argumentando ; nimirum  ne  dum 
dicendo*  vt  ac  ad  ab*  ita  o f ad  de  : Er^  ve 
A B ad  B c»  ita  D fi  ad  E F ; fed  etiam  eonner^ier* 
go>  vt  c>  ad  AB  iu  K r ad  o E • 

. jj 

COROLLARIVM. 

D Educitor  fecondbinibil  interefieiquodrafiv 
mantur  pro  prima  combinatione»  pirtct 
sntiores»  aut  minores  ; quia  equo  modo  valet  ar- 
gvmemum*Ft  patet . Necqobdafrumanturprii^ 
maiores  partes ; vt  totis  proponlonales  > ex  qoo 
arguatur^  quod  edam  parces  ecdem  maiores  fiot 
refidui»  partiboi  proportionales » vc  fi  dicatur  n 
AB»adAC;icfil>B  adof.  Ergo  vc  ab  ad  b C| 

Su  D fi  ad  B F . 

JHEOR.  VI.  PROPOS.  toCI.  E«c.i>. 

Si  dimU  mtfnitudines  Jrnt  friftrihiMlts  ■, 
h<t  quoque  compojilie  erum  pro‘ 
periiontles. 

C'  - 

H.rprapefieio  demoaftn(4nain  madamar- 
gumcntjndi  in  proporcioaibus  efle  bonum , 
^odedocttnrvc  defiDiciooefi4.  qa&d»  fi  ditdfie 
m^nittidines  fine  pr<^rcioaale»iCoQiafta«  quo- 
que emden  proporciooem  (erttve*qui  modus  ar- 
■aeadi  apellator  Cmp^nip  fustmU,  Si  dentur 
Itaque  diuifir  magaitudioesj  aimirum  ab  » At  tC 
pro^ruonalaiTt  funcpradf  b. 


■fC 


Dicit  compofitat 
'jf  ir  qooqj  efle  fimiii  pro- 
^ . I y)  ^ portione  correTpon- 
dentes*  & totum  a a 
Wpartem  bc  referri»  rt  totum  DE  ad  partem  fe» 
Probatur*  Si  enim  totum  ac  non  eft  propor- 
eionattrai  parti  fos  i c ; vt  alteram  totum  d e Aue 
^rriFB;  erit  faltem  io  aliquo  toto  eorum  aliqua 
pan»  cui  eorrerpoodeae  totum  ruam»  vt  parti  uue 
ulctmm  totum  refertur . 

Affigoetur  Itaque,  8e  fit  In  linea  de  par»  M mb 
U»r ; Sicqae  iuxea  aduerfarlo»  a c tMum  ad  ac  par- 
tem,vc  D E totum  ad  N E partemiquo  pofico  fequi- 
cur  abfurdom  tali  modo  • 

Si  enim  eft,  vt  Ae  totumad  BC  partem»  haDK 
totum  ad  m b partem  ; Erit  quoqoe  diuidendo 
• ^ Bpan  ad  B c parcem  ex  prrctd*  vt  a m par»  ad 


s rx.  p A ir  s if. 

n E parcem : ftl  ex  hypothefi  * vc  efi  a t par»  ad 
B C oarttm:  fic  quoque  rli  d f rari  ad  f e partem? 
Ergo  ex  t6.  pronof  hums  par»  d n ad  uartem  nb 
aflignatam  ob  inrbie  esndrm  pronorclonemt  qui 
pars  DF  ad  partf*m  fi  primo  poficam  : qubd ea- 
rum proponiones  fint  fimilet  terne  proportio- 
ni; nimirum  a b ad  »C  . Sed  ancededens  DH  po- 
nitur maior»  quim  antecedens  DF;ergoeciam 
fequcns  n e erit  maior  fcquenteFE  ex  propofl}* 
hoebiltem  abfurdum  efl » quia  ponitur  minor  ab 
aduerfarijs.  Quod  fi  pars  em  maior  flatuatur  ip(l 
FE»Sr  velint adurrfarii, quod  EDtotOad  me  parte, 
fic  in  eade  proponione»  qua  repentur  a c totum 
ad  BC  partem>incidimus  adhuc  in  ide  abfurdum  : 
Nam  tunc  erit  minor  me,  quam  ef*  que  au  eft  if- 
figoaca  ab  ipfis  maior  . 

Et  probatur  fimili  argumento . Quoniam  enim 
ex  aduerTarijsefi  AC  cotumab  »c partem  i ficDi 
totum  ad  M E partem } poterimus  diuidere  cx  an- 
ceecd.  & aflere*qobd  ab  pars  fic  ad  b c parcem;  fie 
OM  pars  ad  at  c pmem . Verum  etiam  pars  df 
efi  ad  partem  fc*  vt  part  ab  ad  partem  bc  rx  by  - 
pothefi  : qua  de  d Mfimiii  proportione  coofeo> 
cicc'ad  aiE;  ac  of  ad  fe  ; quod  eoru  proportionet 
tertis  proportioni , qux  militat  ttiter  b a , b c 
fine  fimites  l Sed  antecedens  dm  ponitur  minor, 
quim  antecedens  df  > Ergo  etiam,  firconreqocat 
ME  minorefletrequenteF  E*&  tamen  maior  IM 
ab  aduer{ar})i  cooflicuta  efl  quam  E f . 

COROLLARIVM  I. 

Collige  , quod  nihil  interefl;  an  arguas  ams 
eoniserteo^  terminos  » Sr  veendo  conuerhoM» 
V;  g dieendo;fi  proportionem  dicit  ab  ad  Tequi- 
tem  partem  in  prima eombiojciouc  bc»  quamdi^ 
cie  DF  antecedens  In  fecunda  combinatione  ad  fui 
lequentem  PB»  igitur  eonucrccndo  termino»  eric 
fequcns  bc  ad  faam  anuccdeocem  ab  tn  prwia  c6- 
binacionc»FC  feqaens  F b xd  amecedentem  fecaui- 
dit  combinationls  df.  Deinde  fequatur  it  ar- 
guendo eompoficione  rationis  $ Ergo  % Ar  erit  to- 
ta AC  ancece^niad  (eqatftum  ab  iuanr panem 
vt  eR  antecedens  de  tota  ad  fequenteai  d.#  fiuin 
partem*  Imopofliim,Ar  adhuc cotocrano  modo 
fumere  termino»,  Ar  arguere  fcqueneeoB  quoque  , 
quseftpar»  ab  le  habere  ad  totam  a<  anteee* 
dentem»  vt  pars  D f fequens  ed  aoicccdcmem  to- 


COROLLARIVM  IL 
’ ■ . . o'j 

COllige  hinc  illum  modum  argumentandi  Ia 
proportionibus  cofirmari*  quo  arguitur  er 
proportionis  fimtlicudiae*qaam  habet  prior  linea 
ab  c6m  fua  parce  bc»  comparata  proportloaJr 
quam  habet  tota  poilecior  linea  o e*  cum  fua  par- 
te fe,  quod  etii  tota  prior  AB  ad  fuam  reiiqaaa» 
partem  ab  fimili  proportione  referaturjquam  to- 
ta pofterior  de  ad  iiiam  reliquam  part^pf  • 
Quod  ergo  ifle  modus  argumentandi  bonus  fic  « 
Probatur . Nam  cumtota  ptlor*  a c fe  babeat 
fid  fuam  parcem  bc*  Ft  poQerior  oe  tota  ad  fuam 
purtem  e F,poceriC  quoque  ar^meocari  diui<te4> 
cx  se.  buiut,  Ar  aflumeodo  refidua  pro  tofcis» 
rereliqtupars  A B,  inpriorilineaerk  ad  abla- 
tam c B ; quo  pafto  eR  o F reliqua  ia  poRerioci 
linea  ad  ablatam  F B : Quapiobrem , 8c  poterimus 
conuereere  propofitionem , Ar  d contra  dicere  , 
quod  ablata  CB  ia  prioxilinm  ad  refiduuo  abcR, 

ficoi 
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£cac  ablata  w ad  refiduam  Df  • Iteramque  Com* 
pofiendocx  propoCai»  huiuS*  quod  ftcur  Telrabct 
tota  AC  pnor  adfui  parte  rtndua  AB>ita  fc  habeat 
t^ADE  polterior  ad  df  fuam  rcfiduam  partem  . 

THEQR.  VII.  PROP.  XXa.  Euci.i^ 

• 

St  quemadmodum  totum  ad  totum  , ita 
ailatum  ad  ablatum  i ir  rtliquum 
ad  reliquum^ , vt  totum  ad 
totum  fe  habebit. 

SVpra  Id  quoque  oftenfam  e(I  ab  Eucl.  Io  pro- 
portioae  multiplici » vt  quid  facilids  • licet 
demooftratioab  illa  nullo  paAo  dependeat , cnm 
tamen  i multia  antecedentibui » vel  mediaed,  vel 
immedtat^  dcpendcnciam  obtineat.  Hic  itaque 
generaliter  oAendit  > Sc  diUut  piopontiooem 
etiam  ad  proportionei  irrationales . Si  itaque 
reperiatur  aliqua  quantitas  ab»  quz  tota  ad  aliam 
DE  Gmilis  In  proportione  fic,vteiua  altquapara 
B c,  eft  proportionata*  alterius  parti  ei.  I^it 
quoque  reliquum  ac  ad  reliquum  df  tamilcm 
propertioaem  conlequi  • 

A I — 5^  B 


TUEOR.  VIII. 


ItJ 

PROPOS.  XXIII.  Euc.  1».. 


Probatur  • Nln  ex  propof.  id.  fi  in  primt  c6- 
bloatiene  tou  antecedens  prior  lines  a b ad  (e* 
quemem  pofteriorem  totam  d b»  vt  pars  i priori 
linea  b c antecedens  in  fecunda  conibinstione  ad 
(equeotcni  b v partem  ablatam  alterius  pofterio- 
rist  iveebit  permutare  terminos  j 8t  sArnure  ex 
propof. tp.  permutando;  Antecedentem  quoque 
^otam  A B ad  sncecedentem  BC  # qnz  eft  fua  abla- 
ta pars , dicere  eam  proportionem*  quam  feqoeos 
tota  os  dicit  ad  fequencem  EF*qu4eelI  foa  i fe 
ablata  pars,  leerumque  ex  propof.  eo.  poterimov 
arguere  ^uidtndot^  dicere  { Quod  it  eandem  pro- 
portione,qu^  dicit  tota  antecedens  ae*  in  priori 
linea  adantecaileotem  »C,  qup  efi  ablata  libi  pars* 
dicit  quoque  tota  fequens  de  In  pofieriori  linea 
ad  ablatam  (ul  panem  *B  i>  ,*  Quod  etiam  reliqua  . 
pars  AC  prioris  linee  ad  ic  refid^unt  in  eadem 
proportione  (int  ; qnam  pofterior  df  ad  polle- 
riorem  fe  diecbatK^ire  rurfus  perntutait^o  erit* 
yt  AC  fundamentum  ad o F fundamentum*  vt  ter- 
^nussc  ad  terminum  fb  : hoc  eft  * vt^ota  AEad 
totaiaPK*qne  ex  hypoduvt  bc  ad  ef  comparaturi 


COaOLLARlVM 

loc  apparet  propofitionem  X}.  effeintelll- 
gendam  vniuecfalitcc  { cum  vniuerfaliter 


H. 

fit  rerum*  qu6d>  fi  fit  totum  ad  totum*  vt  ablatum  ^ tiplicium  ternario  prima  multiplex  o * refpiefc 


Sijint  quotcumque  magtitudints , iy  alia 
i/ifis  aquales  numero ; qua  bhta  in  ea- 
demrafione  fumanturi  et  tam  ex  aquali, 
tate  in  eadem  ratione  erunt . * 


DEmonfiraulc  fupcrius  Euclides  in  propoC 
14.  quod  bine  fumpte  in  eadem  ratione 
quantlutet  eflentivel  equales*  vei minores*  vel 
maiores  aji)s  quantitatibus  fumotis*  vt  bine  pari- 
ter fecundum  propornonem  (imilem  ad  primas : 
nunc  demonfirat  elTe  etiam  proport|pnalcs » cx 
quo  defiimitur  modus  argumetjndi  ex  ^EqusUcatr 
vocatus  • 

Sint  itaque  nagnitadines  abc,&’  aUp  tres  sef. 
Sicque  prima*  8e  ancecedens  a sd  fuam  fecundam» 
9r  fequencem  s«in  priori  ceriurto,ve  In  polleriori 
prima  d * 8r  antecedens  efi  ad  fecondam»  ^ fe- 
quentem  s . Sic  quoque  e modo*  vt  antecedens 
pofita  ad  tertiam  c faa^equeatem  ki  priori  tec- 
narioi  vt  in  pollcriori  fecunda  s fumpea*  vt  ante- 
cedens * eftad  urtiam  f fequencem  fuam  • Dicte 
ex  utfudlitutt  primi  a ad  tertiam  c in  priori  terna-  * 
no  i(4  feftrri , vt  4n  pollcriori  prima  orni  trrttmif 
9 inccrmilCsmcdi|Stermioil  b*I^  b. 

Quod,  vtofiendatnr».BCcipit  fingnlls  quanii- 
utlbus  prioris  ternArij  firigal^  lineas  qua- 
rum qualibet,  itamuUipkx  fiisi  cuique  liocB  af- 
fnmantur*  vtalTumaotur  tn  pofienort  ternario 
multiplices  o«t»  Q.,  mrerpoodenubus  Uneis  1 
Lineo  iuqueLydro,  fine  oqud  multiplices  prt-« 
marum  A»  dr  D*  V- g.  duplat:  u verb*  & pfinc  o- 
quo  multiplices  fecundaram  B,  8c  s,  V.g,  triplos 
N obundem  fiat  cqud  multiplices  tertiarum  V.g. 
quadruplo  • 

Probatur . Nam  tum 
In  priort,  tiPn  in  pofie- 
riori  ternario  primsrfi 
multiplices  l,o, •relata; 
ad  tertiarum  multipli- 
ces N,  8;  q^crefeunede- 
erefeunt  pariteradqui- 
cumque  multiplicatio- 
nem, vel  etiam  eiso- 
qulcur.  Ergop.lmoA, 
ScD  quibus  funemutei- 
plices  ex  9.  definitione 
>n  eadem  proportione 
erunt  refpcdu  cercia- 
rum c,  8:  v • 

Remanet  antec.  probanda  • Probatur  autem  ex 
14.  propofitiooe  huius  . Nam  moltJpliees  bino 
in  eadem  proportione  fiimuntur,ica » vt  in  priori 
ternario  muUipliciaro,  ita  refpiciac  prima  multi- 
plex L fecundam  fuam  m»  ficuc  in  potieriori  mul- 


ad  ablatura  $ etiam  reliquum  ad  reliquum,  ita  erie 
vt  totum  ad  lotum  I Be  ideo,  quod  ,<um  fit  a c 
maior*  quant  b g , quod  etiam  fit  refiduum  b c oM' 
ioB  quapi  FG  «dbibiu  figur.  propof.  iilms «. 


fua  multiplice  p,  8r  idc  dicas  deTccunda  multipit- 
ci  M relata  ad  multiplicem  tertia  o,  quo  ita  fe  ha- 
bet ad  eam*vt  in  pofierloii  ternario  multiplicium 
fecunda  p ad  fuam  tertiam  o^comparaca  .* 

Ratio  huius  ex  propof.  4.  buius  defumitur. 
Qu6d  muUiplices  antcccdcmcs  ad  fequentes'  fuas 
eam  habeant  proportioncmiquam  habent  fimpli- 
ecs  antecedentes*  quibus  multiplices  funaad  Uat 
(cquentes  fimplicea  • Quare*  cmn  ancecedens  a 
ad  fequentem  b In  prioruimplicium  linearum  ter- 
K 


T R A C T A T V S IX.  PARS  n. 


tj» 

oario  ia  poOe  flori  antcccdcni  d ad  fe^ucn* 
teml  nhf|>otheiii  Tequitur,  tc  tali  quojae  pro* 
porHoais  Hroilitodine  afficiantur  earum  mulci- 
pNcei  Ha»  n iit  i ad  m»  vr  a ad  p.  Rurfut 
cum  pariter  ex  hypothdl  » ad  c prioria  tcroar  j 
fit»  ¥t  E ad  F ) quod^earum  multiplices  quoque  in 
proportione  fimllitadinem  dicant  Ita»  vc  fit  m 
ad  M»  vt  p ado^  Cum  itaque  Ua  fic  l ad  u,  vt  o 
«d  P i fir  M ad  N|  yt  p ad  q^rit  perpetuus  nexus  & 
fimultai  ex  propof.  14.  huius  L » &o  io  cremento 
decremento»  fir  cquadooe  refpedu  extremarum 
t(»  Qoareex  defin.  9.  fimplices  eandem  di* 
C«ot  proportionem,  & Acrit  ad  c»  yt  d ad  p . 

COROLLARIVM  J. 

QVod  (i  fint»fea  maiores»  feii  minores  eodem 
pado  probator  V.g.  ponamua  in  priori  ter- 
nario adefle  z»  quar  fe  habeat  ad  A»yT  in  pofierioii 
t ad  D»erlt  quoque  ex  eodem  argumento  x fumpta 
pt  prima  ad  E que  tunc  eritterci|»  yt  in  pofterio* 
ri  z prima  habet  ad  C»  que  tunc  erit  tertia»  8r 
eodem  modo  de  alijs  quibufeomque » yel  antecc. 
dentibusiyel  rcquentibiM  oftendetur . 

COROLLARIVM  II. 

COlItgitnr  fecira^  effe  bonum  illam  modum 
arguendi  ,qoo  deducitur;  qnbd  ex  eo»  quia 
proportionem  fimflem  habeant  • ad  c»  yt  e ad  f» 
quod  etiam  fimilem  proporrioBem  lineas  ad liJ 
neam  pfidatam  Ipsi  c quMrupkhtel  yt  libet  ma^ 
lorem  habebit»  ac  altera  n.  ad  lineam  pandatam» 
quadruplo»  yel  yt  libet  miiorem » Maiores 
enim  Ifiie,  cdm  fiat  in  proportione  multipitej  M - 
dem»  pofibnt  fumi » yt  tertiu  i ynde  ex  uqualiu- 
Cts  argumentatione  licebit  inferre  carum  propor* 
lionem » cdm  primis  » Be  dtcert  t ex  eo » quod 
C fic  ad  s,yc  F ad  s»  multiplicem  quoque  c eife  ad 
S»  yt  multiplex  If  fius  f ad  s . 

THEOR.  IX.  PROP.  XXIV.  Eucl.  a|. 

• ^ 

Si fint  tres  ma^itudtneSyalUefue  ipfis 

te$nunuroyijualfin:einedSem  ratione 
fumamuTt  fumt  autert^perturka^ 
u tarum  ^oforiiottuam  ex  4- 
quahtate mearem  ratione  ~ ' 
erunt»  . 

DEaonftratnr  bic  argumentationem  ex  pqus- 
licatcefie  bonam,  etiamli  proportio  fuent 
perturbata:  Sit  ergo  ternanum  pnut  iioeariim 
A sc » Ir  aliud  poRertus  d 1 f,  in  quorum  priori 
proportio  prinif  A ad  recnodam  BaUimiletur  pro> 
portioni»  quam  habet  fecunda  i in  pofteriort  ter* 
nario  ad  tertiam  F»  at  quam  proportionem  habet 
prima  o huius  pofterioritteraarijt  ad  fecoudam 
fuam  ■ } habeat  quoque  fecunda  1 prioris  teroari 
«d  cerciam  c.Dl€iU4»M  prima  a i/a  froforthhertm 
ftrttur  ad  finiam  eia  pr/ari  teraaricifumt  in  po- 
tierioriyrima  d ad  tertiam  r rafennr  . 

Qubd  vc  probet » alTumic  vqud  multiplices  In 
fineulis  ternari/i  ita»  yt  prioue  A»dro  atque  mui- 
tipliees  habeant  l>  Sro»  V.g.doplaai  fecundu 
ver6  B»<it  I «qud  mulciplicea  obtineant  V.  g.  rri* 
pias  M.dc  p:  Attertisec»  te  p cqud  multiplices 
aaacifcantnr  u»  & q.»  V.  g«  quadruplas  • 


Probatur  ternartam  multlplicitim  eum  alio 
multiplicium  tcrnario>o  ratione  perturbata  con* 
uemt  i ita  yt  prioris  prima  Ladfetuqdam  m refe> 
ratur  fimiliter » ac  in  fecunda  f ad  teitiam  q in 
poderiori  leroario : huius  yern  prima  0 ad  fecun- 
de F referatur,  ytio  piiori  liecanda/fadterti^M. 


L 

•— -B  M 

— .c  tf 


ficdiam  probarum  efiir«propof.  huius  »qt>bd 
In  ratione  perturbata  prime  V.g.  o.  A*  L crefeunt 
decrefeunt  a*quantur  fimul » fryni  in  qualibet 
molriplicatione  ^ refpcdu  quanthatum  m,  Aq.* 
inutcero  tncrefcendo»<^dccrefcefNlo»  ycl  fc«- 
quando  femper  indiuifibiles  comites  codena  mo- 
do fe  gerunt  * 

Ergo  line»  fimplices  nimirum  a prima  dicee 
eam  proportionem  cum  tenta  c in  priori  terna- 
rio ; qualem  dicit  prima  d ad  yltimam  t in  poile- 
rlori . 

Probandum  remanet  itaque  > quod  multiplices 
tum  huius » tum  alterius  cernarij  in  niione  per- 
turbata conqeaiaucysk  propof.  f8*«quia  parres 
cum  pariter  multiplicibus  In  eadem  ratione  fum, 
fi  fumanturprout  inuicein  rcfpoodent : Cum  igi- 
tur fimplices  fint  partes  roohipfidum»  Qubd  ca- 
rum partibus  fint  «qniles,  patet , qubd  h fipp/i- 
cet  In  ratione  perturbata  fibi  corrcfpoMinc » 
eodem  pafto,!^  multi pt ices  fibi  correiporadebim 
in  eadem  ratione  perturbata:  VndeitaL  eritai 
M»  ficut  F ad  &oadp»  yt  siad  N. 

THEOR.  X.  PROPOS.  XXV.  Euc.34-. 

Si  frtma  ad  fecundam  eandem  habueris  ra- 
tionem » ^«40«  tertia  ad  quartam  : /m- 
bueritautemy  O*  quinta  y ad  fecundam 
eandem  rattonemy  quam  fexta  ad  quar- 
tam : Ettam  eompoftta  prima  cum  quin- 
tay  ad  fecltndamy  eandem  habebit  ratio- 
nemyquam  tertia  cum  fexta,  ad  quartam» 

QVod*demonfiratum  eft  s.  propoC  de  pro- 
portione multiplici » mod6  Me  de  omni 
proportione  etiam  irrationali  ofieaditur . 

Si  fint  tres  magnitudines  mprlori  ternaruA 
quarum  prinuAadmeJiam  1 eanvdicat  rationem» 
quam  m poderiori  prima  d ad  fecundam  e»  Ar  rur- 
fut  ad  has  medias  oimirum  ad  ■ to  priori  terna- 
rio tertia  C caoi  proportionem  dicat , quam  In  po» 
fteriori  tertia  r ad  mediam  ■ habui  Affirmat  eom- 
pefitot  ^n0fOe  primam  a.  terfUn  c,  quod  io  pfi- 
etatis  ezprcflbm  efi  prioris  temarij  fimili  pro- 
portione relpicere  s»  ficut  compofitas  primam 
Dfif  tertiam  r poficrioris  cernanj  ipfam  E. 

Probatur  itaque  obferuando  prius : qu&d  cun^ 
tertia  dicat  proportiodem  ad  fecnadam  tum  ia 
Fno,  tum  in  alio  ternario  ex  hypotbefi»  conaefs^ 
arguendo  etiam  media  in  quolibet  corii  eric  pro- 
portionalis tertip  > lu  Tt  ■ fit  ad  C eodem  modo» 
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E cft  ad  quiacxhypocbcfrccfl  ad  >»  ^em* 
jnodam  e c(V  ad  r\ 

Qw  Tuppofito^iam  posumus 
arguere  ex  f<}Qalttat«  iccunddm 
documenta  prcypof.  tj.  quia  ha* 
bcinas  binas  m vnoqtioque  ter- 
nack)>tum  priori»  tum  potierim 
ri  ftbi  proportione  fimili  ref- 
pendentes  { namque  ita  eft  a a4 
1 in  priOri  ternario»  vc  D eft  ad 
M in  pofteriori»  8e  ita  k eil  ad  C 
inpr.'ori»  Heue  E e(l  ad  F iapo* 
Aeriori . 

Et^o  ex  ^^M/frare»  ita  piinia  a in  priori  ter* 
oariqpropoitlonabiruradtereiam  c*  vt  tnpofte* 
riori  prima  d proportionator  tertier.  £e  iam 
poteris  argurre  ex  documentis  prop. 

ai.  addendo  A primar  liiMa  c » quod  per  pun- 
Altam  exprimitur»  dicere  quod  tota  ap  nimirum 
continua»  8ec  punAata  ad  c dicae  iiinilempro* 
portionem;  n dicit  tota  DQ^nimiru  continuccum 
F pundata  ad?  . 

Atfliihocj  Tt  tandem  deueniamus  ad  cooclu* 
(ionem  oportet  confiituere  aliam  argumentatio- 
nem ex  squalitate.  lam  enim  hat^tnas  ex  rfidia 
pfqua  adhuc  a primam  cum  C puodata  s.  ^ 
proportionatam  ad  c/icuc  prima  o Q^proportio- 
natuf  ad  r j Sed  ex  hjrpothefi  quoque  n eil  ad  b 
proportionata»  rc  eA  p ad  e • Ergo  ita  erit  ex  c- . 
qualitate  tota  ap»  nimirum  continua  ac  cumcp 
punAata  ad  ijn  eA  proportionata  tota  DQ^iOimU 
rum  continua  UF  coJii  P<^pQoA|taadB« 


15* 


COROLLA  R'iVM 

Colligit  hic  Clauias ; quod  hoc  modo  arga- 
mentandi » quovA  fumos  pofTc^  & demon* 
ArafiiidquodoAenTum  cA  propof*  de^pBopor- 
tione multiplici  conuenire  omni  propofiioni. 
Nimirum»  quod  A dux  magnitudines  ad  dtias  can* 
dem  habeant  proportionem » Se  detradx  qnxdain 
habent  ad  ealdem  eandem  proportionem»  & reti* 
quas»qne  remaaerft»ad  eafdem  eandem  proportio- 
nem habituras . Nam  poAta  eadem  Agui^  alTu* 
mespro  prima  prioris  teroarij  totam  ac  cum  pu* 
Aacacp»  &pro  poAeriOris  cernarq  ptima  O P 
cupundataFQ^  Si  ergo  auferatur  c»Sris&  po- 
nantur rurfus  pro  certijsdta  quod  aJ  fecudas  fuas 
•»  & ■ eam  habeant  proportionem  > quam  habe- 
banc»quaftdoerantconiundx.  Relique  ac»  fir  qp. 
ad  eafdem  fecundas  i»  Ar  ■ eam  proportionem  ha- 
bebunt,quam  pnus  habebant  incegrx  ad  i»  A b . 
Pr.  N am  c eA  ad  B»n  F»ad  e : Ergo  conuertendo, 
Tt  fecimus  prius  » » erit  ad  c»  tc  e ad  P , Quare 
ex  «qualitate  tota  AC  P erit  adc»rtcota  DFq.eA 
ad  P ; Erga  diuidendo  tta  eA  a c ad  c » tc  df  ad  p ; 
Et  quia  ex  hfpothe A ita  eA  c ad  • , Tt  p ad  e;  Ideo 
ACfSe  DP  poterunt  poni  pro  primis  c»{irp  pro 
medijs  •&■»&£  pro  ceru;S|  Se  ex-xquali  argu* 
mencari » ka  clTc  ACad  • j Tt  D F ad  ij  quodcA 
propoAtum* 


V » 


0 t M !' 


.'■4:  "S* 


TRAC.’ 


t 


TRACTATVS  X 
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IN  VI-  tlBRVM  EVCLIDIS 

De  proportione  quantitatis  continua , 

Ifis  proportionibus  genericis  ad  particulares  defccndimus  itixca 
cbuerntatem  isatcrix»  quibus  prxcipuc applicantur»  Nacn  alia  efl 
proportio  numerorum,  alia  efl quantitatis  contimnc;  Quantitatis 
vero  coocinux  duplex  ell,alja- rationalis,  alia  irrationalis  . Modo 
vero  agimus  de  quantitatis  continux  prdporcione  prout  prxfcindic  ab  irra- 
tionali , feu  rationali  • 


EXPENSIO  I. 

Ve  princifijs  huic  trgUatui  fpeiiantihui, 

PRincIpfa.qtue  huic  expennoni  m»Im^  defcr- 
uiunc  funt  definicionet  qucdam  figuriruin, 
proportiones  fundant  • 

definitio  I. 

Slnrles  figura  reSilineg  funt»  fjHM  fSr  an^nlotfin» 
guli)iftng,ylit  MifnaUs  haktnttatqw  etiim  iJUra, 
circa  aquata  proportioualia  • 


Figune  ille  fimilet  dicuntur , qoe  angulos  c* 
«piales  bsbeoty  vt  funt  8 niger  angulo  A,&D}an- 
gulo  Ki  fifC  angulo  » albo,  8e  latera  proportiona- 
lia circa  e<)uales  angulos  ; lU  vt  (ic  trianguli  ni- 
gri crus  c D adaleerum  >Deiufdein)  Veluucrus 
xtalbi  ad  ctusAE  ciulHcm,  ^ue  complcduntur 
angulum  e album  zqualcm  angulo  D nigro, quQm 
crura  preUida  dc,  & b d compleduncur  • Se  Gc 
de  al.|scro  ibus.  Quapropter «juadratum,  fic  fi- 
gura altera  parte  lonmor  non  funt  fimiles  figurpi 
gota  latera  quadrati  nabenc  circa  quemlibet  an- 
gulum re^um  proportione  zqualitati^;  aefigu- 
rx  altera  parte  longioris  proportionem  in^quall- 
tatis, licet  alloquin  , tum  vuius , tum  alterius  fi- 
gurx,  anguli  lintxqualrs,  vtpoteeedi.  Vude 
etiam  confiat  omnes  figurasiqux-re6iline«  funt, 
zquilatcrx , & xquiangulx , Se  numero  eodem, 
tum  laterum,  tum  angulorum  confiant,  efic  tnuH 
cem  fitpiles,  licet  maximi  fint  tnxqualcs  . 

DEFINITIO  II. 

REciprocjt  fiiura  JUntt  eum  in  ytraqrt  fyura  «*• 
tuedeates  , C7*  conjeqttctttes  rationun  termini 

J^'tt  > 


Idefi , cum  In  prima  figura  fuerit  fundaoBcn- 
Mm  proportionis,  Se  In  fecunda  eermlous  pro- 
portionis eiuCJemt  in  eadem  terb  fecundi  funds- 
mentom  reperiatur  alterius  proportionis  corref- 
pondemis,  Se  huius  terminus  in  prima,  ita  ve 
duarum  proportionum  fimilium  nulla  fic  tota  in 
ynica  finra  j fed  fundamentum  fic  io  vna  rermi* 
nut  inariaihc  dicuntur  figurae  reciprocx.  Sic 
infig.  prxced.  fi  fic  ae  ad  bd»  vtBc  ad  ba  df- 
ccreatur  illa  duo  triangula  figurx  rccipiO" 
c{,quia  ab  cfi  fundamentum  vnius  proportionis, 
dc  B A terminus  alterius  in  triangulo  albo , fie 
Se  BD  eft  terminus  primx  proportionis  , Sc  bc 
fundamentum  fecuod^  proportionis  io  uiangulo 
nigro  • 

DEFINITIO  III. 

SSeundum  extremam,  ^ mediam  rationem  reQt 
tin<  a feda  efie  didtur,cim.>t  tota  ad  maius 
mentum,  ita  maius  /ementum  fuerit  ad  minut , 

Si  linea  data  a B , ita  dinidatur  in  c,  ve  correi^ 
pondeat  eadem  proportione  fimili  tota  ad  maius 
fegmentum  AC,vt  idem  maius  fegmentum  ac 
ad  minus  c b refenur ; tunc  dicitur  fefia  ia  c cx- 
A C B trema,  & media  ratione  • 

definitio  IV. 

ALtindtcmmlihifgiiirt  tfft  firpendialoUi 

yertUt  adka(im  deduQa. 

PtolomcuB  in  libro  de  Analemmate  inquit* 
Meofuram  debere  efic  certam»  & deeerroinataou 
Propeeres»  cum  omnes  redx  linex,-  que  i vertice 
alicuius  figurx  ducuntur  iocertx  fine»5r  indeter- 
miuatx,  merito  fola  perpendicularis  rationeni 
mcufur^fibi  rendicat,  & altitudinem  cuiuflibet 
figurx  metitur » fic  figurx  q c a B altitudo  cfi  PC 
cadens  in  latus  qa  • Potefi  tamen  quodiibee  aliud 
lacus  coofiitui  pro  bsfi,  Se  liuea  perpendicularif 
a remotiori  angulo  deduda  (acumen  enim  tlliui 
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IN  SEXTVM  LIBRVM  EVCLIDIS 

an^ulit vtrtex  cft  ^ <|{cinir  «Idiudo  figarc  iitfni» 
fic  V A io  latUf  c ^ dmtlD  em  thicudo  quoque  THEOR.  J. 

Rgorx  • Nou  definirion#  de  coro^ntiooe  Ratio* 
num,  quam  ponit  liie  Euclides  elTc  Tuprt  explica* 
tamTrs^.p.  £spr  5.  Dcf.7.  pan.i. 


PROPOS.  I.  Euc.i. 


DEFINITIO  V. 

• 

jy^rjUeli^rjmmmii/eemi^  altjium  reBdm 
1 neam  applicatum  d^cerc  dicitur  par^/le/c^ram- 
«w;  ^Maudo  no»  occupat  totmn  lateam  f Excoiere 
uete  quando  occupat  malonm  /ineem»  quam  ftt  ea  /fe- 
cuuium  quam  applicatur  ^ ita  tome»,  ut  perailHo^ 
S^ammtim,q»od  idejjcit,  uei  excedit  lOlappUcataean^ 
dtm  babtae  altitudmeuit  quam  ipfum  parallelogram* 
mum  applicatum  s&cooSUtuat  eum  eo  totumuMum 
p arati,  logrammum . 

Sic  daca  reda  linoi  a k»  fuper  quam  coofticua* 
cur  pafaJlclogrammum  acdx»  cuius  lactis  a c 
cocao  loDgiuidinem  lioex  ab  ooq  zqueCi  fcd  dc* 
Ut  c ^ tuoc  parallcJogramoimn  a&  cric  dcHdeiu» 


fif  fi  tnterrogetnri  quo  defedo  / hicdefeduS  erie 
paralleiogramoinm  B a nigrum  occupant  reliquu 
lioecc  B , eandem  altitudinem  cum  deficiente 
AB  obtinent» fir  cum co  paralJelogrtmmum  vnU 
cum,  rt  D B cooRttuent . DetnJe  fit  linea  a c » 
ci  applicetur  parailclogramu  raaiut  b D»qitod  ipsa 
excedat  latere  ab  io  parte  cijcuocpirailelograin* 
inumenc  abundans , auc  excedens;  Exceflus  ao- 
tem  erit  pirallelt^rammum  nigrum  b b habent 
eandem  alttiudinetn*  cun  prinli^o  bd,  ngcMm  eo 
idem  paraUclogrammum  conftirueos  oc  • 

definitio  VI, 

HOmotogx /kxt  qiuutitatet,  cum»  una^funda^ 
menta, ^ antecedentia  proportionem , altera 
terminos  oxr/Bet.  utleonjoqaentet. 

Cum  itaque  aliqua  quantitas  habet  In  fe  funda* 
ments,  Sr  antecedentia  raciooum;  alia  terminos 
correfpoadeQtet>ill(  quantitates  dicentur  homo- 
logx . 

y.g  in  fig.def.t.Si  fit  crus  aj  albi  ad  cius  bc  al- 
terius nigri»  tt  a£  albi  ad bo  olgri;dicuotur  trian* 
gula  figur*  homologx  cum  fundamenta  ambo 
^ AB  fine  In  albojtermini  bc  » dr  bo  ambo  in 
oJgro. 

expensio  II. 

Oe  proportione  huerum  trinngulorum . 

CVm  triingula  prindpium  flgmmm  lintA 
ea  ex  quibus  figurar  relique  conilituuntur; 
Hinc  eft,  quod  io  primis  dc  proportione  Ute- 
rum ogatur»  qwe  ea  a^iunt , atque  coafiituuot . 


TrianguU,  tr  poroBetogramnu , tjuorum 
eodem  firnit  ohitudo , $t*  [e  boLcnt 
inter  fe,  vi  l>afes. 

CVm  triangula,  Sc  pinllelogramma  nr  SeF.4, 
habeant  altitudinem  eandem,  cum  fuerint 
confliruta  inceffeardem'parallelaspobeandcm  per- 
pendicularem, quam  coofequuncur.  Coafiituan- 
eur  primo  duo  triangula  nigra  inter  paraileUs 
AD,  8e  BC . Dicit , quod  hec  triangula  proportio* 
nem fimilem  adinulcem pofildenc,  quam  bsfes ^ 
Quod  n probetur  in  parjltela,qqib*res  Inione» 
alfumendx  funt  bafibni  arquales,  nimirum  bifi 
trianguli  BHavna «qualis, qux  fit  Hc,coniun* 
gendsrque  fune  c,  & a » fiecque  trianiguluhi  Hkc 
xquale  triangulo  nigro fibi  contermino  ex  t.Co* 
rail.  propoT.  3^  primi . 

Rurfufque  afteribifi  PR  trianguli  nigriafTu- 
menda*  fune  arquales,  V.  g.  duxB  o,SroGiCOQ- 
'iungeadxque  tunc  re^is  oD»&not  fecieneq; 
triangula  &oo«  & odo  ex  CorolUB.  prop.40,  pri* 
Oli  cqualia  nigro  fdk, 

A ^ f P ■ * 

KIX 

ABC  J o <1 

Probatur  • Bafee  triangolorum  alborum  pqa»- 
les  funt  bafibns  nigrorum  rrfangolomm  ; Ipiaq; 
triangula  fuls  triangulis  conterminis  probata 
funt  ex  Coroll.  I.  propor.40  primi  «qualis ; Ef^ 

fo  tunc  «qnd  multiplicia  bafis,  triangulum  al- 
um bafi  fu«  contermin«,  fr  nigro  triangulo 
B A H pro  priori  pari . Sicut  triangula  duo.dupqf 
eorum  bafes  RO,fir  oc  funt  «qu^  multiplices  ciul* 
dem  bafis  r ^ , dr  trianguli  nigri  fd  B.  pro  fe- 
cundo pari : nimirum  ba/cs  quidem  bafibus  mul* 
tipllces,  ficut  triangula  triangulis  , 

Cum  ergo  in  quacunque  multiplicatione  bafit 
BN»  8e  criinguiivAH  rqu^  multiplices  in  primo 
pari  crcfcanc,  vcl  deerefeant,  vel  cquenturpari- 
terrclatx  ad«qud  inuibem  mulciplices  bafis  pb.» 

8r  trianguli  nigri  fov  in  fecundo  paris  dicendum 
eft  ex  defia.9.  trad  9.  criangohim  nigrum  bar  b4 
ft'grum  F D B.  eam  habere  proportionem*  quam 
habet  bafis  BH  td  bafim  fb*,&  ideo*  qu6d  ba  fium 
ad  bafrs  * 8c  triangulorum  ad  iriangula  fit  pro- 
portio fimilis'. 

Probator  quoque  de  parallelogrimit . Partes 
cumpanter  multiplicibus  In  cidem  funt  ratione 
ex  18.  lib.$.  Sed  triangula  funt  dimidia  paralle- 
legrammorum  ex  propof.  |9,  primi : Ergo  cuoi 
triangulis  in  eadem  funt  ratione;  Sed  triangolt 
in  eadem  funt  ratione, vt  bafce ; Ergo, Sr  paralie- 
logramma.  Et  erit  parallclogrammum  sci^ad  pa* 
raliflogrammum  RP>  nbafis  BH  ad  bafim  pb.. 

COROLL  ARIVM 

Colligitur CX Commandino ; qubd, fi  trian- 
gula habeant  «qualcm>vel  eandem  bafim  fe 
habere  ad  inulcem  I vt  altitudines « V.g.  trian- 
gulum c 0 L nigrum , 3t  triangulum  B m F ni^uoi 
erant  iDUieea,  Ttrititodiaei*oempf  perpeodicu- 

lares 
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Iwcf  pnndau:BD>Srii  r$Nai^ue,  H trahatur 
EHi^  CB  erunt  tria- 
gula  pun^ata  cbDiSt 
Hf.  f,  vc  alcitu  iinea 
B D|  H F pro  baft* 
bus  vfiirpaie»  HquU 
detn  erunt  inter  pa- 
rallelas ACt&0B>8e 
inter  f h , fi  c : 
Sed  triangula  puodata  funt  arrjualia*  nigris  ex 
prop  J9*  I.  CorolI,  vtpoCeintereardem  paralie- 
fas>&ruper  cande  balina  condituta ; £r^  nigra 
triangula  in  eadem  proportione  funt»  ac  alticudi- 
nei>Sr  et  altitudo  so  ad  altitudinem  fMiHc  cdl  ad 
BMF ; qubd  & dicendum  eft  de  parallelogrammis» 
cdm  fiat  dupla  triangulorum»  prout  in  probatio- 
ne propofitionis  didum  eft. 

THEOR.  II.  PROPOS.  II.  Eucl.i. 

Si  ad  vnum  trianguli  latus  farallda  dufia 
fuerit  refla  ijuadam  lineaduee  proporiio- 
naiiterficalit  iffius  trianguli  later  at  & 
fi  trianguli  latera  ftroportionaliter  fefla 
fuerint,  tjua  ad  fefiiones  iunfla  fuerit-, 
refla  linea,  erit  ad  reliquum  iffius  trian- 
guli latus  parallela . 

ASfi^rit^qubd»  fi  In  aliquo  trkngulo , etln 
trtfingulo  ABC  ducator  parallela  ad  aliquod 
laterum  V .g.  d b,  /mc  proportionalUer  fecabit  rr«- 
rauU<fua  KC,^hoc  pro  prima  parte. 

Ad  quod  demondrandum  ducit  lineas  DC»  & ii 
pandatas»  qu2  faciunt  duo  triangula  minora  fu- 
per  eandem  bafira  o fi  condituta»  & inter  paralie* 
Jas  ac»  8c  db,  nimirum  triangulum  d b b»  & aliud 
Dt  c»  quxcB  propof.jp.  i. Cor. i.  erunt  cqualia. 
Probatur  triangulum  nrgrum  ed  ad  puoda- 
tum  o E B)  vt  bans  ad  ad 
bafim  DB  i 

Kurfus  idem  triangu- 
lum nigrum  ed  ad  aliud 
pundatum  DEC  in 
eadem  proportione  ve* 
luil  ed  bafis  ab»  ad  ba> 
fim  Ecex  prop.i.  huius . 
$ed|  vt  triangulum 
Aigtdni  r«  habet  ad  vnura  cx  triangulis  pundatu 
V.g.  BOfi»ita  fe  habet  ad  aliudDCC,cxpropor.7. 
qujoci*  cum  vt  didum  ed  bxc  triangula  fintx- 
qualia  ■(  Ergo  vt/e  habet  bafis  trianguli  nigri  da 
•d  bafira  pundatiDB;  ita  fe  habet  eiufdem  trun« 
guli  bafis  AE ad bafimpundati  ec.  Quare  cruS 
AB  ed  fedum  proportionaiicer  in  d ca  proportio- 
ne» qud  fedum  ed  crus  ac  proportionaliter  in  b . 

Secunda  verb  pars  cOnuertit  priorem»  & dicit» 
quod  fi  trianguli  latera  abc  feda  fuerint  propor- 
tiooalieer  in  d»  & b iiucMf^us  ptu^a  cMinoger 
erit  paralUlle . 

Probatur  verb  ex  eb»  qu6d  triangula  Dfic»dr 
OEB  fintxqualia;  Ergo  cx  CorolI.  B.  propof.jp. 
primi  inter  eafdem  parallelas  de»&  Bcfunt  autem 
xquaiia  cx  9.  quinti  $ quia  eidam  triangulo  nigro 
fune  proportionalia.  Sunt  etiam  proportionalia 
eidem  nigro  cx  prima  huius  propof.  quia  habent 
bafes  eiuldc  nigri » bafibus  fimiiiter  proportiona* 
Ustbc  cd  DA  ad  DB»vt  A£  ad  E c cx  b/p.  & infuptt 


A T V S X. 

funt  Inter  eafdem piralleht  ihter  Ac»8r 

fii|uidein  cum  definiat  itf  eundem  verticem; 
etiam  inter  parallelas  caldcm  emnt  Ergo 
vt  bafis  DA  ad  bafim  IVB  ffic  trilinguium  nigrum 
ad  triangulum  B0  k : vvc  acsm  bc  bafen  fic 
triangulum  nigrum  ad  triangulum  dbc:  Ergoal- 
bi  D & c » Bt)  B ^unt  inuicem  «quales  cx  9. 
quicm.  Quare  ex  Coroll.B.  pro^df.^p.  erunt  in* 
ttr  parallelas.  ' 

THOR.  ni.  PROPOS.  III.  locl.j. 

Si  trianguli  angulus  trifariam  feflus  fuerit; 
fecMS  autem  angulum  ^riflj  linea  fe- 
curtitygr  bajim ; l/afis  figmenta  eandem 
hilnlrunt  ratiouept , quam  reliqua  ipfius 
trianguli  latera . 

Et  fi  bafis  fermenta  fandrm  habeant  ralio- 
nem  , quam  rehqui ijrfius  trianguli  la- 
tera i reda  linea , qii.e  a vertice  ad  fe- 
flionem  deducitur,bifariam  fetat  tpfum 
angulum . ■ 

SIc  triangulum  ADC;  djuidaturqoe  aliquis  an* 
gnluselus  V.  g.  a bifariam  per  redam  ab» 
afiirmat  prirob»  Iirfc  in  b praSo  Jtfst 
DC  iM  duas  pcrtionrt  » ir.idcrm  hm  prapur ’•#- 
netxjentt  >r  Jknt  connexa fihi  trufa,  V.g.  itacd 
DBad  BC»  vc  DA  ad  AC . Quod»  vt  probet»  ad  *» 
dpundoo  ducit  parallelam  dis;  deiode  pnlaa- 
gat  latus  AC  vfqucquo  coeat  in  h . Probat  attutn 
coituras  haa  lineas » quia  angulTniger»  aibofqoe 
fimul  ad  D, qualis  anguio  i nigro  ob  parallelas  ex 
prop.70.  dr  niger  ad  c ex  CorolI. 6.  prop.17.  font 
minores  duobus  redis  » f vt  in  omni  triangulo 
euenit)  deberent  ver6  efle  xqualts  ex  propof.  ap. 
ad  hoc»  vc  DH»  fr  HC  clTene  parallclp»  Sc  ideo  noa 
poiWnc  coire  • 

Ad  fioe  autem»  vt  {^9* 
poficio  immediatd  pro» 
betur»probandu  eftprtbs» 

2ubii  crura  D a»  fle  KVL 
niinuicemaetpialia. 

Id  oRendicur  ex  «qoa* 
litate  angulorum.  Nam» 
cdm  crus  D a incidat 
in  parallelas  d h » fllr 
AB»  faciet  angulos  alter» 
nos  pquales»  nimirum 

gru  ad  D,flr  albam  cruce  fignatfi  ad  a cx  propof. 
30.  primi.  Rurfufquecbm  crus  HA  incidat  io  eaf- 
dem parallelas  iip/e  ia  faciet  angulum  externum 
oigrum  ad  A oppodto»  fle  interno  h «qualem  ex 
propof.  jo.  primi . Sed  angulus  niger » fle  cruce 
notatus  cx  h^l^othefi  fadi  funt  «quales ; Ergo»  At 
angulus  H»&D  niger  erunt  «quales.  Qureoc 
propof.tr.  primi  latera  hos  angulos  «quales  fub* 
teodeneu  erunt  «qualia ; Quo  fuppofico  probasor 
propoficio  • 

Eam  proportionem » quam  habet  portio  a u od 
A c eandem  habet,  cum  fit  crus  ei  «Quale»  o A a<l 
AC  cx  propof.7.  quinti . Sed  pars  bans  di»  vtpoce 
inter  parallelas  d h,  & a b intercepta» parti  altera 
BC  fimili  proportione  refertur » qufi  u a ad  a c cx 
B.  huius  propofitione.  ErgoBDadcB  dicit  ^Ham 
fimilcmproportioofl»  quam  dicit  crus  fi  a adAC« 
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Secu*)(l4  pari  eft  cn^fita  primv,  dictcque  e 
eontnri^*  qQ6d  6 bam  (e<fta  fic  io  partes  pro- 
porc{onalesel<proport{onc><yaam  Utera  inter  Ce. 
habent  A^ffut  trit  kifarUm  • fup- 

pontaq*)e  praaj  antecedenti  rraheocit  parallclaoi 
MD»8rpr<^tmgendi  Utut  AHt  ttaprnbat . Aogu> 
lut  ad  A cruce  figfutns  eft  f<)ualis  angulo  alterno 
nigro  a J D.  ahert^  niger  «d  a eft  «qualis  angulo  h 
excerptus  incano  ex  prop.qo.$ed  ifti  ni^r  Oi&  H 
fiincinoicem  arqaales  i Ergo»  fir  angulus  cmee 
lignatus  t 8r  niger  ad  a fune  inuicem  «quales^ 
Quare  angulus  ad  A trianguli  o ac  propofitl  Te> 
^ttsefl  bifariani  r Angulus  autem  Ht(qobd  pro^ 
baudum  eft  ) «quatis  inuenitur  angulo  nigro  ad 
D ex  t4.pr0p.pnmi  I Q^ia  Utera  ijaT^tenCi  da» 
Sr  AH  «^alia  funt.  Sunt  aOtem  «qualia  exp« 
quinti ; quia  eidem  ac  eandem  dicunt  rationem  s 
^ademvero  dicunt  rationem  ad  ac  ex  11  .quinti: 
mia  dicunt  eandem  rationem  ad  ac  > quam  para 
balis  D B ad  partem  i c*  & linea  da  quidem  ex 
hypoteiiiHA  vefoex  a.  huius»  quod  Iit  interpa* 
r^ilcllas'»  vt  pars  o ■ ; parallaLc  emm  Aiac  ex 
condrudione  d h » 8t  a i • 


THEOR.  IV.  PROPOS.  IV.  E0C.4. 


t/£jmangulorum  tridngtdQXwn » proportio- 
im/>4  fani  Utera  ; ejux  circum  aquales 
. angulos^  O*  homologa  funt  lasera » quit 
nqualthm  anguUs  fiitendmuur  • 
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Kam  eadem  Unca-  • B iocMens  in  en  in  punAU 
e»  Are  facit  angulum  acb  nigerrimum  ni^ro  n 
aequalem»vtex  hyporbefi  conflat : Vndcfpatium 
illui album  r ad  cerit  parallciograrnmum.  vtpc^ 
te  parallelis  contentum . Quare, Utera  corref« 
jliondentiarDrSr  ac  erunt  «qualia  ex  14.  propof.  ‘ 
primi , necnon»  & latera  pA , 8r  Dc  • 

Progref.  I.  Pfobatur  propolitio  l(ne«FB»8r 
DC  parallelv  funi . Ergo  ex  a.  propof.  bulosoB 
ancecedeps  ad  d b feq*ientcm » rt  cx  ancccedeof 
•d  I c fequentem  proportione  referuntur.  Qua* 
re  fcrmutaKdOf  vc  ex  ip.  proptof/quinti , rei:  ex 

3 


dcf.t^.ipfa crura  triagtili  oigri»quf  f^tmus  anee* 
cedentia  erunt  ad  Inolreni » rc  paitet  r ih  > % 
quas  pofuimus  tanquam  conftquenecs»  XterUm 
adci|Vtn>ad  b#3  Sed  pars  bd  aequatur  ex  pm<i 
didis  cruri  ac  : Eqgo  crus  Dc  erit  ad  erns  c t 
nigri  trianguli)  uccms  ACcruri  ac  mgerrimt 
■nibientia  angulos  «qnales  B nigrum»  8cc  nfgefC 


Ad  probandam  hanc  propoltrionem aliqua 
prida  ia  ipfo  probaeionit  apparxtotdt  praxi 
prefuppodeoda  funt»&  etiam  precanda  » IU9 
E detur  duo  criiguU  ntgru  nigriufqi  que  habeant 
aogaiof  correrpoodeotea«qttalea  V.g.angulu  ad. 
AnigerrimumanguloadDoigrotangulum  ad  c 
nigerrimum  angulo  nigro  a angulum  verb  ni* 
gerrimum  a angulo  o'gro  ad  c.  Dicit»  qobd 
crmrittjn^  claodoot  4(^»M/eB«afn/c/t/7ift>aire«r  pra* 
p$rtionSUy  pro  prima  parte  propoEciooia : ni m^ 
rum  dicere  V.  g.  crua  a c ad  a c /imilem  propor- 
tionem. qtum  dicit  quaque  c x ad  i d j quouiam 
claudunt  «quales  anguioa  nigerrimum  ad  c & ni- 
grum Et&  ixc  dicta  de  alijs . Q^od»  rc  ofteoda- 
tor  ponenda  funt  duo  triangula  iuper  vnam  re- 
dam b8»&  ppoluoganda  fune  latera  BA»  & oead 
faoc)  et  Eat  triangulummaUis  8 b n : namque  fup* 
ponicneccfIari6coaoeair<inB»eoquod  prcfiip* 
posacangulum  b.  St  angulum  x aml^s  oon  pof* 
Cs  efle  redos»  dr  confequenter  ex  propof.  ap.  pr^ 
mi  non  pode  ed*e  parallela  prolungata  crura  ir,ft 
■B . Anguli  eerb  ilii  redi  ambo  dTe  nequeunt : 
quia  cuiufcuiique  trianguli  duo  anguli  funt 
^obus  redit  miooreai  ii  autem  b ponnur  redut 
nigerrimus  ad  c erit  mtaocndo*&  conlequcn* 

. cer  angulus  ei  «qualis  b. 

Sed  antequam  probetur  propofitio  probandum 
eft  primb  quoque,  redas  bb»  Sr  c D ciTe  parallelas. 
Idrerb  oilendctur  . Si  confidcrCtur  sc»  qu« 
incidit  in  ea&.S^  facit  angulum  dce  nigrum  exter- 
Dom  angulo  ad  b nigerrimo  incerno»  fr  ad  eafdcm 
parces»  vc  ex  hypotefi  coaltac»  «qualem;  Quare 
ex  precatis  tp.primi  bf,&  co  para!lel«.func;  cum 
incidens  in  eas  sa  faciat  augulam  externum  in- 
terno, 6e  eaCdem  pirtes  «qualem . 

Probandum  quoque  ell  Iccaado  lineat  A c,  & 
T B dTe  parallcia  ob  eandem  ptorfui  cauCun  • 


•ProgreCt.  Idem  eodem  argumento  probabit 
turde croribas  AS, dr  sc,  qux  inuicem c2  pro- 
portione confenriantiqui  cd>&  ce  . NamAcYR 
garalieia  ipE  BS/Quait  portio  cruris  ce,vc  «hte- 
cedens  ita  reipoodebit  ^portione  ad  aliam  b q 
feqaentera»  vt  ab  pari  anerius  crurti  |,rt  antem- 
deni  ad  altam  partem  b ATequeotem*  Qtrarrp^ 
matandoy  ita  erunt  antccedctei  inuicem  ce  ^d  ab» 
vt feqaentei inuicem  SC  adBA:  fcd  ab  eli pqua. 
lis  cruri  CD  : Ergo  C B ea  proporrione  rafpicit 
Cb  . qulsc  refpicit  s A.  Ec  i am  de  cruribus  an- 
gulos «quales  c nigrum,  fe  b nigerriianm  am- 
biearibus  propof.  oflenlaell;  privatur  tiadem 
de crurd>ut«quiles  angulos  d,&  a ambientibus» 
Veendo  argtuneoto  ex  ^qulitxtct  quod  docte  xj; 
prooof  qutnci  . 

Progref.  ^ Namixqtbabet  primam  qoabti- 
Mccm  cruris  d ababeread  fecondamcB  caflrprri* 
piMtionem  in  priori  crungulo  nigro,  quam  habet 
primsqusnncas  OA  ad  lecunJam  B c lu  fecundo 
tmngulo  nigemmo  ex  primo  progreiTu . 'Kc  ex 
fecundo»qu6d  fecunda  quantitas  primf  nigri  tria* 

?’uti  CE  refpicit  o c tertiam  ea  proportione » qua 
ecundi  nigerrimi,  trianguli  quantitas  liae«  c b 
refpicit  tertiam  ba  • Ergo  ex  «qualitatis 
mento  prima  cruris  quantitas  nt^  OE,  lea  refer* 
tbr  ad  tertiam  DC.  ve  trianguli  nigrioris  Htcandl 
quantitas  ac  relationem  dich  ad  a b . 

Secunda  ver6  pars  patet  ex  dcEnitione  € ho~ 
mologirum quantitatum;  nempe  hntUiuffltuml- 
les  enim  qiiancltsccs  dicuntur  111«,  qi^  geoilna 
in  aliqua  quanticke  polfunc  fummi;  vt  antece- 
dentes , vcl  vc  consequentes . Hoc  autem  habent 
latera  trianguibrumzquiangutorum)  cum  «qua- 
libus angulii  fubteoduatur  • Nam»  ft  potes  con- 
liderareln  procelTu  probarionh » latera  , quz  vt 
antecedentia  fumpu.  vel  confeqaeotia  funi,  fue- 
re femper  ea  , qu«  «qualibus  augulls  fiibcenfa 
fuere»  & ideo  crus  ac  eft  Itmile  cruri  ob;  qufa 
cooGderata  fuerant,  vc  oatecedcncia  r nerepe,vc 
fiuidaiDcau  proporQ90ks»que  angatis  «qualibus 

ad  c 


^ 1 


ijtf  T R A C T 

•d  c mgrotArtfubtendDixur , -Sic'eE>&'  BC  funt 
^milia  • homologa  ; quit  Vt  fcqueotia  ponunt  af» 
fumi;  neinpe^vt  termini  proportionti.fuiic  autem 
fubccnfa  anguJU  a,&  d z<)aalibtii» Scita <lc  alijs 
daobusDC>&Ai. 


COROLLARIVM  L 

Hinc  fit . Lineare  redam,  que  parallela  du> 
eitur  roi  laceri  in  triangulo,  auferre  trian- 
gntum  coti  uiangolo  fimile.  Nam  io  triangulo 
Btr  > Cum  linee  r>,  8e  oc  parallele  fiot,iocideaa 
io  eat  reda  ?*  facicr  angulum  nigrum  exteraum 
D interno  f iSca^leardemparceaexio.  i.  equa- 
lem  . Rurfus  incidens  bi  idem  preftabit  faejen. 
4o  angulum  externum  c nigrum  equalem  Inter* 
no  ad  eaCdem  partes;  angulus  verhe  efl  com- 
munis . Ergo  erit  eqnianguU  pars  nigra  cd£ 
toti  triangulo  fxb  • Quare  habebit  latera  equales 
UDffulos  ambientia  proportionalia,  Sr  proinde  ex 
dcf.  1.  huius  fimilia  erant  triangula. 


COROLLARIVM  II. 

Colligitur  quoque:  Quod  fi  bafi  V.  g.  a f 
parallela  bo  agatur»  8e  ib  angulo  c»  cui  fub* 
tcofa  eft , V.  g,  reda  ad  bafim  ^catur  • que  pa* 
isllclam  diuidac»  flr  bafim ; eas  diuldere  in  partes 
»ropertiooa]es,eiri^ei>Had  bb*  vt  poado  a, 
Nare  ex  precedeoti  Coroll.  triangulum  tocuia 
CAP,Se  triangulum  eius  pars  dic  iunc  fimilU . 
Roclaique  uiaogulaoPC»Sr  pars  eius*Duc  . £t 
fic triangula  HBc,8roAC 
T fimilla  Iunc . Itaque  ca 

proporcioM  refpiclet  c d 
cruscpi.qui  dh  refettuV 
td  po.  RurfuCque  eadem 
co  ad  eandem  CP  refere-^, 
~C  tur,niDadpA  Itaque  ea 
I6.1ib.j;.erie  DHadro»TC- 
lucDtadeA.  Quamobrem  funda- 

mentum»  Srpars  dh  refptciec  fundamentum, Se 
totum  DB,  n terminos,  8r  pars  po  reCpieit  termi- 
num» ST  cocum  pa.  Quare  diuidendo  eidem  pro- 
portionem diecc  pars  o H ad  panem  H i»nptrs 
po»  ad  partem  oa  • 


THEOR.  V.  PROPOS,  V,  EocI,5. 

Si  duo  trtMtguia  Utera  froportionaita  ha- 
beant , aquiangula  quoque  eruat , O* 
quales  habebunt  eosduguiot,fub  quibus 
homologa  latera  fmbtenduntur . 


SIe  triangulum  apc primum.  Aliodqueona 
nigrum,cnlui  lacera  fine  lateribus  primi  pro- 
portiooalu»ideflficDHad  ds»  ?cba  ad  ac  V.g. 
comprehendant  duas  tertias  partes»  quorumlibet 
correfpomkocium . Dicit, quod  hoc  crianguluai 
nigrum  erit  primo  nquianguhim . 

ucic  triangulam  pundatua 


DKK  triangulo  primo  nquiangulum  bac* 
Probatur.  Nam  cnu  ab  ex  4.  huius  dicit  eam 
proporttonem  ad  bafim  tc  phmi  trianguli  vt  crua 


V ^ 

h .i 


A T V'S  ?C. 

pandatum  D x ad  Tuam  bafim  DP  • 

Sed  ad  eandem  bafim  dicit  quoque  cj^ppoche* 
fi  eam  proporrionem,  quam  ra  ad  ac  crus  oh  trii* 
guii  nigri . Ergo  trijualia  erunt  b«c  crura  dh,  Sr 
Mexp.  quinti.  Eodem  modo  argomentum  pro- 
cedet de  crure  pundaio  ix,quod  erttfquale  cru- 
ri n b trianguli  mgri ; qma  dicunt  eandem  pro- 
portionem ad  fuam  bafim  na, 'quam  crus  Ca  prt* 
mi  trianguli  ad  bafim  fitaro  ac . ErRo  ex  si  prop. 
primi  angulus  x angulo  M cfi  nqualisltquidcm 
bafis  eft  communis.  Sr  crura  correlpondeotia  c- 
qnalia’.  Quare,Sr  anguli  ad  b *fim  corrcfpondcri- 
tes  erunt  zqualei  nimirum  niger  » 8e  albus  ad  D» 
Srtiiger»  & albus  ads . Sed  anguk  trianguli  puo- 
dati  ex  conftrudionc  fuat  equalca  angulis  primi 
ctianguli  BAC : ntfuirum  angulus  o elbos  angulo 
B.  Ergo,  & angulus  corrcfpondds  niger  D.  Item 
angulus  e albus  angulo  c : ErgoSrcorrefpoodens 
oigerE  eidem  ericsqualis  . Ec  tandem  x angulo 
Aquare,  Srangulua  H niger  eidem  a erit  «qualia 
vnde  mangulu  dh&  nigrum  angulos  primo  bac 
eos  «quos  habet»  qui  Ijornologia  cruribus  iofiint. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  VI,  Euel.  tf. 


Si  duo  triangula  vnum  angulum  vni  angu- 
lo aqualem^  circum  squalet  angulos 
Utera  proportionalia  habuerint ; /equt- 
anguU  erunt  mhnguUy  aqualeftfue an- 
gulos habebunt  fub  qmbus  fjomologa  la- 
tera fubtenduntur  • . 


HOc  eft  quafi  idem  Theorema, ac  anteeedens» 
fiquidem  eodem  argumenti  methodo  pm- 
batur,  fimiliquepraxi  inicitar.  nibilque  aliud  SI- 
Aierfi  habec;nifi  qnod  diaerfam  conditionem  fuf^ 
ponftmerope  vnumangnlumvni  «qualem, latere* 
que  propohtonalia»qo«hanc  angulum  ambiunt. 
Si  itaque  triangulum  BAC  primum  » Sr  aliud  ni- 
grum, quod  habeat  angulum  ad  D nigrum  angu- 
lo primi  B «qualem  ; fineque  latera  illud  conclu- 
dentia DH,  ad  on  lacenbus»  ba,  ad  • c proportio- 
nalia. Dicit  reliquos  angulos  reliquis  efie  «qua- 
les . Nam  fic  verificabitur  quoque  fecunda  pars, 
nempe  fimilia»  Sr  homologa  efte  illa  lacera  , quz 
«qualibus  angulis  fubtenduntur  t nimirum  BA,ftr 
DH,  qui  fubtendunt  angulos  «quales  i nigram,&* 
c album  efiefimiles  » vc  antecedentes  proportio* 
nam»  Sr  bc,  Sr  ds  bafes,  qu«  angulo  a » 8r  H fiil>- 
Mndnncur  efie  quoque  fimiles,  V.g.  terminos 
proportionum . Vc  autem  id  prdbctur, faciendas 
eft  pundatis  Itoeis  angulus  ad  o albna  «qualis 
angulo  B,Sr  angulns  ad  t albus  «qualis  angulo  C» 
vt  jo  przceddct  propof.anguhifqoe  x ex  Coroll.!. 
propol.  17.  primi  erit  «qualis  angulo  a:  Quare 
criangul  um  puodatum  erit  «quiaogulam  primo 
triangulo  BAC. 


A 


Pri>b.tor.  Niin  trliDgulmn  panflatum  tft 
■Soongalitm  truogolo  primo  . StJ  triangulo 

huic 


/T  . 


xjtk 


IN  SEXTVM  LIB 

huic  puna«o  eft  tquUngulum  nIaBguIara  n|. 
grum  I Ergo  «titopilum  nigra  cB  iquiingulum 
triangulo  primo,  ^od  autem  triangulum  lU- 

frum  fit  rquiingulum  trUngulo  pnnaato,  pro- 
atur  euodo  per  finguloa  angoloa  fuffideotl 

gulorum  enumeratione , anguina  ad»  niger 
e*  brpothefi  «qualia  angulo  i primi  trianguli  i 
yt  eidem  angulua  albua  punSatl  ad  d ea  eoo» 
flruaioneeft  «qualia  i Ergo  albua , «r  niger  ad 
» inulcem  «qualea  funt . Reliqui  rttb  anguh 
probabuntur  «qualea  ea  «qualitate  laterum  cor- 
refpondemium  . Nam  ea  M . propof.  priim,  irr- 
anpila  habentia  crura  duo  equalia  ambientia  an- 
eulum  «qualem,  «qualia  quoque  funt  quoad  ba- 
fim , «r  rcliquoa  anguloa . H*c  auteni  triangula 
habent  duo  crura  duobua  «qualia  . trua  enim 
DI  in  hia  triangulia  punaato  , 8r  nigro  eft  cora- 
munei  quare  remanet  folutn  probandum  de  crure 
Bc,  & »H,  quid  fint  «qualia  . 

Probatur  verb  ; quia  oe  eam  proportionein  di. 

cit  ad  na  ( quam  dicit  aa  adaeptimi  ttiangob  ex 
4 .huiua  pr jpof.  cum  fint  «quiangula:  ea 
ne  : Sed  eam  proportionf  ,quam  dieit  ia  ad  ac,« 
Ideo, qua  »a  adoa  ea  itf.l.J.imitatur  quoqjea  hpp. 
proportio  dh  ad  »a  io  nigro  triangulo . Ergo  ea 
prop  f I j.  pqualia  funt  louieem  oH.Sf  oa.rtpotn 
Vni  baO  ao  eandem  proportionem  dicentia  . 

Quapropter , cim  iam  habeamua  duo  crura 
pundati ; «t  duo  nigri  trianguli  anguloa  ad  D ni  - 
grnm,8;  aibu  ambientia  «qualia,  angult  reliqui  ad 
a niger,  & albua,  «r  anguloa  H,&  a erunt  «qualea 
ea  prop  aa.  primi*  ideo  duo  tnangula  nigrum. 

8c  punSacum  erunt  «quiangula , 


THEOR.  VU.  PROPOS.  Vn.  Encl.7. 


St  Ju0  trianguU  vnum  angulum  vni  angu- 
lo ^tjualem,  circa  vtri  altos  atifulos  la- 
tera proportionalia  haicant  y relitjuorum 
autem  fimul  virumijue  , aut  minerem, 
aut  noi/  minorem  reffo  : t^uianguia 
erunt  triangula , & tequales  habebunt 
eos  angulos  , circum  quot  proportiona- 
lia funt  latera  . 


DEatur  dao  triangula  femialbinniSf  oigmnr» 
quf  hibeant  anguloa  nigroi  »^es  E.  g. 
Sr  o I & crura  alios  anguloa  c*  flf  c ambienti» 
proportionalia  I fcilicet  »c  ad  ca  in  lemiaH>o> 
proportionetur»  relati  f c ad  c d in  nigro . Reli» 

2uiverb  anguli  fpctic  non  diflbnentg  led  fint  aut 
mul  mioorea  re^o»  aut  fimul  non  tnioorca  • 
Idcft  rcliquua  angulua  albua  i fit  acutua#  fi  v 
eft  acutas ; aut  fi  ■ fit  obtufus » talis  quo<]ue  fit  a; 
aot  fi  » cft  redus,  talis  quoque  fit  r . Nam  fi  fpe- 
cte  difleatiuQt,&  rnus  eflet  acutua,  alter  obtufos, 
bac  fola  rltlma  conditione  deftictente  propofitio 
aon  rerificaretur  • ^ ^ 

Probatur  rerb  oftendendodatiaiji  condidooi» 
bos  duorum  angulorum  aqualium , fif  lateram 
proportionalium  circa  alioa  duosifc  fpccicl  eiof- 
dem  reliquorum  » reliquos  fpccle  iolura  notw 
efte  Inulcem  aqualcsi  & confequentcrexpropolo 
»7.  lib.  primi  etiam  reliquos  duos  proponionali- 
bua  lateribus  (eptospefie  fquslca,&  hoc  oftendei> 
(Io  aUerueorfi,ncc  maiori  eCTe  poiTe  i nec  minore. 
Cafus  le  Sit  itaqnc  angulua  a angulo  o aqua- 
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lisp  anguli  ••  fir  r rpecle  noti  • ntminim  minoret 
redo  t 9t  angulus  c fit  claufus  cruriboa 
pfoportionalibua » 8r  fic  ac  t ad  ci»  vt  anguli  • 
erus  DO  ad  crus  Fc« 
^ 9 Dicoangulu  c angu- 

lo 6 effe  aqualem  • 
Quod  fi  non  credatur: 
Sit  t ve  inquiunt  ad- 
uerrari),remialbus  afl- 
guius  c imior  j quam 
c»quivt  efiee  aqualia 
ipfi  • , Cufiiceretpara 
nigrae.  Igitur  triangula  nigra  Inuicem  erunt 
aquUngula  j quod  habeant  omnes  angulos  aqua- 
les , ar quidem  aV  «r  d ex  hypothefi  ver6 

Ct  & c ex  aduerfarijs ; anguli  H niger,  & F e* 
cefiarii  conrequeotii  ob  prop.i7.Ki»Cor.».  Qyi* 
obrem  habebunt  latera  pcoportaooalia  ex  propoC 
7.  huius,  8cca  erit  ad  c«,n  dg  ader  : Sed  vt  ac 
ad  ac,  ka  proportionatur  ex  hypothefi  do  ad  CF  • 
Ergoca  prop.  i<. quinti,  « *c  referturpropor- 
tione  ad  CH  : Sic  Idem  ac  refertur  ad  >c  : Quare 
ex  o.  quinti,  cnmeadi  cia  cande  dicanepropor* 
tioiVem,  crura  HC.Sf  cierunt  aqualia)  ideoque 
ca  ptopof.  iq.primi  H,  8c  i anguli  albi,  «pote  «- 
qualibui  fubecnfi  cruribui,  «quilc»  . Sed  anu- 
lus 1 ea  hipothcG  eft  minor  rcA  > : Erg  i K ilbu» 
erit  minor  redo , «rconfequenter  niger  h maior 
redo : Sed  oftenfnm  eft  angulum  nigrum  H elTe 
equale  angulo  F nigro, «r  ideo  minore  t^o.Etgo 
effer  minor*  non  minor  redo,  quod  effe  nequit. 

Cafu»  1.  Sit  deinde  a«c  niger,  Se  angulua  a 
in  lpfo«qotliaangoloD,8r  fit  Ac,adcili  « d o 
•der,  8t  ponantnr,vt  prius  H angolut  niger.  Se 
F,  minoret  redo.«e  dicatarabadoerfan|t,  angu- 
lum nigrum  c effe  minorem  angulo  o,qui,Tt  cl- 
fet  «quilis,  deberet  effe  femialbus  c . Tunc  tri- 
ingufiiiAC  fcmlalbii  oigroeritxquiaogulu.  & i 
aolulo  F ea  prop  iT.l.t-Cor.r  ob  angulos  a.  & D 
«q^es  ea  hppothefi.  Se  fcmlalburo  c,&  nigrum, 
cctaduecfarijs.  . , . 

Ergo  erit  ea  f.  huius  AC,»dic. 

Sed  ea  baporbefi  eft  etiam  ac,  adcHj«  nr.^  «v; 
ErgoetftAC  idnc,  rt  ac  ad  hc  : 

«^lesea,  quinti  «e*  k:. 

ner  eft  «qnalis  angulo  F minori  redo.eahpp 
ttfi,  ergo  Balbus  maior  redo,  k.  ei  «quali* 
ob  laterum,  quibus  lofiftunt  «qualiMtem  ca  pro- 
po(.  msior  quoque  redo  coorta  ortcifa. 
Ofte^us  eft  enim  «qualis  aogu  Io  nigro  >,  qos 

■-Ssrrmtude  angulus. 

non  minore,  duobua  rrdis  ideft  , aci  fio  redi. 

aclobtiifi,  k dicatur  ab  iduerfanjs,  anguliim  c 

femialbum  effe  maiorem  angulo  o,  qui,  at  cflet  at- 
qoalii , dtbtret  effe  nlgct  c . Itaque  at  pnj* y‘- 
angnia  nigta  eroot  «quiangula,  ob  ‘"«“J"™  * " 

h^hefi  angulo»  nigroaqoalcm.k aogulM 

Di^mcnb  didumidoerfarlorom  angulo  «*- 
qualem ) k Ideo  angulua  B niger  ent 

gnior:  lateraque  erunt  profbttionalla,etitque 
*cadcB,Ttoo  adfc,kea  brpothefi  ac  ad  cn, 
hanc  adcF.lgitor  erltAcadcB.iti  ac  id 
»S.I.  J.  Erunt  ergo  {qoiles  ca  prop  siLS- 
Ideoque  angulua  albus  n erit  «qualis  logiuo  albo 
1 . Sed  angulus  1 ponitur,  aci  redus  - 
redo  Ergo  talis  effer  angulus  b albus*  fic  « « 
propof.  17.  duo  anguli  trianguli  effeot  «quales 
duobua .4i*.  aelei.  maiore.,  k .0^  « «‘Src 

..  effet  minor  tedo,  q«l  *“  "’'’“c.V«a 


a.^V 


T R A C T 

Caru<4.  Siequo^e  eflendctur  propoficio; 
dicjfu  a<iurrr«rij  angulum  ad  c effe  minorem 
•ngulo  c»  n fupraoftcnfum  e(l  infimili  caTu  %, 

THEOR.  Vlir.  PROI^OS.  VlIkEucU. 

Si  in  triangulo  reflan^ule  sb  anento  reflo 
in  hjfim  pcrpendicuUrh  dufla  fity 
pmt  i perpendiculari  triangula , tum 
toti  triangulo , titoi  ipfa  inter  /e  fmilia 
funt. 


T V S X. 

COROLLARiyM  II. 

F Ruitur  quoque;  Crut  quodlibet  dTe  medium 
proportionale  incer  totam  baliro  * & illam 
baftt  partem.cui  vnitur.  Nam  odenfum  eH^quod 
ita  fe  habet  bc  balif  ad  crus  %a  in  triagulo  maiori, 
vt  ead£  la  balis  in  minori  ad  OB  crus . Sic  quoq; 
it  habet  balis  ci  ad  cruf  ca  » (icuc  fe  habet  idem 
trus  CA,&  balif  ad  crus  co:  £t  hoc  euenit  • Quu 
Cai  AB  crura  fune,  fimul  bares,  & dupUci  munere 
funguntur»  ob  quod  po0'uoc  defcruire  pro  cermi> 
no,  & fundamento . 


IN  triangulo  a*c  angulus  bac  fit  redas,  i 
quoadbafim  perpendicularisagatur  AD  . Di- 
cit duo  triangula.  In qii»  a perpendiculari  cab 
triangulam  parcitur  album , 8e  nigrum  efP<  jtmiHa 
tutifemulho^  ^ ttiam  $nnit<m  , 

Probatur  . in  triangulo  toto  angulus  totus  fe- 
iTiulbus  A rcdus 
«ft;  Et  pariter  rc- 
dus  efi  angulus  o 
albus  trianguli  pe- 
nitiis  aibi : Angu- 
lus veth  ad  B efl 
communis  ergo  ex 
Coroll.B.  propoC 
17»  reliquus  niger  c albo  apud  A erit  cqualis: 
Vnde  triangulum  cab  totum  erit  sequiangulum 
fuz  parci  alb^DAB. 

Cum  itaque  hzc  triangula  fiat  zquiaagula; 
homologa  erunt  expropor.  4.  huius  ea  crura» 
cpiz  angulis  zquahbui  rubtenduocur  • Ideoque 
ficutell  Bcbafis  angulo  redo  oppofita,  nante- 
cedens  fumptaadcmsCA  in  fcmialbo  triangulo: 
Sic  efi  e A bafis  aibi  trianguli  angulo  redo  oppo* 
fita  ad  crus  da  angulo  B oppofitum  » & ficuc  ba 
crus  ad  AC  crus  maioriitriangyliific  oscrusad 
DA  in  minori . Q^re  latera  , que  zqualibus  an- 
gulis opponuntur  erunt  homologa:  Quja  bafes 
angulis  redisoppofite  deferuiunt  pro  fundamen- 
tis.dicitur  eniniific  ell  CBbafisadcnu  ca,  vt  ba- 
fis  BAadcrusoA‘ficut  etiameruraprocermiais. 

Probatur  quoque  de  parte  nigra  eodem  modo . 
Kam  fi  m triagulo  nigro  angulus  o niger  angulo 
Aremialbozquatur  jcum  ambo  redi  fint:  angu- 
lus c niger  comunis  i Ergo  reliquus  niger  apud  A 
rehquo  angulo  B ex  Coroll.a.prop.i;.  erit  «qua- 
lis . Cum  ergo  triangulum  nigrum , Se  fcmiaJ- 
bum  cocum  c a b fiat  «quiaogula  ^ patet  cfle  fi- 
smila.  Vnde,  cura  album,  daignun  fioefimilia 
fcmialbo  coti;  erunt  etiam  finulia  inuiceoi, 

COROLLARIVM  I. 

MAnifiefium  hinc  euadic  perpendicularem  ab 
angulo  redo  in  bafim  cadente  efl*c  mediam 
proportionale  iutcr  duo  bafis  regmcnca,&  ea  pro- 
portionem dicere  bo  ad  ad  : quam  a o ad  cd  . Si- 
quidem, qualis  eft  proportio  ab  ad  ac,  talis  cR 
propoitio  OB  adOA.  Rurrufque  qualis  cft  pro- 
portio ba  ad  AC,  talis  reperUur  proportio  DA  ad 
Dc  : Ergocx  prop.id.lib. eadem  proporcioue 
refertur  D a ad  DA  quu  oa  ad  dc  ,&  id  euenit » 
quod  D A fit  crus  minus  refpedu  albi,  Se  rcfpedv 
0'gn  fit  crus  muius » Se  duo  munia  obeat  • 


THEOR.  IX.  PROPOS.  IX.  Euc.5*. 

Si  duo  triangula  duo  latera  duolfus  lateriius 
proportionalia  habeant » Cp*  fecundum 
vnum  angulum  componantur  » ita  ut 
homologa  latera  (int  etiam  paralleta^ 
tunc  tertium  vtriufque  latus  in  rcflam 
lineam  cotbit  • 

o Jt  triangulum  propof.  4.  bac  nigerrimum.  Se 
k COE  nigrum,  d ita  collocentur,  yc  oppo- 
fitum angulo  apud  c,  fit  parallelum  CD  op- 
pofitum «quali  angulo  £ . Sic  crus  ac  piraJIelum 


F 


eruri  de,  qu«  «qualibus  angulis  nigerrimo  apud 
»,  Se  nigro  apud  c opponuntur . Et  ita  erunt  cru- 
ra homologa  paralleli  pofica;qubd  crura  angulis 
oppofita  «qualibus  fint  pfoporcionum,jut  funda- 
menta, aut  termini . Dieo  crus  bc  Se  ci,qu«  re- 
manem tn  vnam  redam  extendi , qu«  efi  bb  • 
Probatur  : Angulus  apud  a nig^rimus,  qui 
«quatur  albo  apud  c , qu6d  a c incidat  in  panJIe- 
las  BE,  & CD  ex  SO.  primi . Angulus  item  apud  b 
nigerrimus,  qui  nigro  apud  c «qualis  cR . Angu- 
lus tandem  nigerrimus  apud  c,hi  tres  fxiunt  » 
efi  fine  anguli  eiufdc  criaguliduos  angulos  redos» 
ergo  nigerrimus  apude,  & albus  «qualis  nigro  a. 
Se  Bigcr  «qualisnigerrimo  apud  B etiam  ipfi  erunt 
aquales  duobus  re^s . Ergocx  prop.i  l.1.i.  linee 
fic,&  CE  io  diredum  erunt;  cum  efficiant,  cum  li- 
nea AC,  rei  CD  angulos  duobus  redis  «quales* 

EXPENSIO  Iir, 

De  reciprocatione  laterum  infigaris» 

Licet  hic  folum  Euclides  de  paralldogrammis» 
& triangulis  sgat»  cum  tamen  fint  b«  figu- 
rc  omnium  figurarum  initia,  h«c  expenfio  iride- 
tur  ad  omnes pofic  extendi»  vtpote  omnium  reci- 
procationem pertradaas « Reciprocatio  rerh  cR 
vt  diximus,  cum  fundamentum  propordojiit  eR 
in  voa  figura»  terminus  vero  eiufdem  in  alia,  Se 
iohacalu  fundamentum  fimilis  proportionis  re- 
peritur, & terminus  in  priori, ita  vt  quzlibet  com- 
bmatio  partim  inrna  figura  fic,partim  in  alia  . 

THEOR, 


IN  SEXTVM  LIBRVM  EVCLIDIS 

hartpra 

THEOR.  I.  PROPOS.  X.  Eucl. 


ty£rjUnUum,  & vn»m  vni  hthtn- 

tium  aniu'.um  ptrallelogummoriim  rf. 
aproc4  fuit  Uicrdfijiu  circHm  dqux- 
Its  xn^uloi . 

Si  quorum  pxralltlofrxmaorun  tecipro- 
cx  funi  Utera,  circum  annales  aa^ulo*, 
O-  vnus  angulus  alteri  aqualis,  itU  funt 

afialia . i.i 

nVas  partes*  habet  b^c  proponeio , 8r  reca»« 
da  primam  conoertit  . Prior  ictqoe  cA  f 
qood  It  dentar  duo  parallelogramma  cqualia,<]ue 
iniiiper.  angtilum  angulo  «t^alem  obttneanc>h^ 
liabicuraquoqae  latera» que  funt  circa  equales 
aoguliM  reeiproca  • 

Sint  itaque  re&anMla  duo  aibu  do  Cemi' 
album.  Dicit  latera  horum  eflr  reciproca , que 
ambiunt  angulos  equaJeti  te  kacAc  da  huius  fe» 
miaibt  ad  ap  alterius  albi»  vt  alterius  latus  a€  eft 
adbuius  latus  BA. 

Ad  probationem  Tcrb  prefiipponendum  eA»; 
qubd»  ii  duo  parallelogramma  mianeur  io  verti-::, 
ce  eqaaliu  anguloru.ita  pocerut  cbfttcuUvt  iateta 
In  «na  reda  coeaat,&latuaoA«*g.parallelogrfmi 
DBfemiaibi  «oam  redam  faciat  cnni  latere  av  alte-- 
riusalbi . Hoc  «ero  colligitur  a propoCia.lib»!. 
«bi  dicitur  Uncas  redas  angulos  equales  ad  «Cr* 
ticem  efficercictim  «ni  cocum . ideoque  canxao*^ 
gul  i albi  apud  A huins  Itnc  equales  tum  paralie, 
logrammi  OB  » tum  alterius  ao,  Si  latus  da  , cum 
AP  penes  red^m  lineam  At  politum, neceAe  eft, «e 
etiam  aliud  Utut  ac  Iq  diredum  fic  cum  Utere  ab; 


alloquio  feqaeretttr  angulos  ad  rertirem  apud  a - 
clTe  equales » Se  lineas  in  diredum  nequaquam 
politas  e(Te.  ■ 

Quo  fiippolito,  producendam  eft  latus  bh  «fq$ 
domoccurrat  Uteri  op  produdo  In  L»  fit  iamhs« 
l>emus  parallelogrammom  nigrum  ai  , 

Et  fic  Probatur  propof.  Paralletognmmum 
nigrum  eft  emrdem  aicitudinis»ac  albnm  ao  . £r.  • 
go  ex  1«  propof.  huius  erunt  inuicem  «c  bafei , 8e 
iu  erit  paralielogrammum  ao  'ad  nfgAim,  «t  ac 
bafti  ipnuB  ad  ab  balim  mgri,  fit  alterius  db  com* 
SBunis  . Eodem  padophitofophafe  de  femialbo 
reTptduni^  . Nam,  ciim  Ac  eiafdcm  aleiiudl- 
nU  cum  ipto  nigro, rcfpiclet  illud,  «t  fua  ba As  da» 
nigri  refpieit  baAm  albo  parallelogrammo  com- 
munem At»  critque  fcmialbumad  nigram»  «c  d a 
adA  I . 

Sed  ex  7.quinti|cAai  alba  piiitlldograma  equa* 
IU  Ant  inuictm,ex  hjrp.eKl<  uigm  eandem  dicunt 
proportionem . Ergo » fir  bafts  ca  ad  baAm  ab 
eaodeUi  «fteet  proportione m»qoain  balis  da  ad  ba-  • 
Am  AP . Quare  Utera  reciprocd  Xe  refpictent . 
Secunda  pars  primam  coouertit  i adfertcquejqubd 
A latera  da,  fie  ap  ; Ac  ac,  d a»  circa  angulos  »- 
quJetapud  A reciproca  fuerint  in'proporcioae^ 


ha  «t  proportionem,  que  eft  c A . ad  a * imitetur 
proportio,  que  eft  da  ad  Ap,redangula  ipfa  fore 
equalia.  Supoonitque  pmbatio  eandem  conArq- 
dionem,  qtie  perada  eft . 

■ Probatur  ex  9.  quinti,  A parallelogramma  aIbu 
AOyfirDB  femialbiim  aJ  nigrum  eandem  dicent 
proportionem,  eqttalia  ertant  ; fed  eam  dicunt: 
Ergoequaliafuni . Af'ft'rrcrd  argumenti  con- 
ftat;Quia  pafallciogrimma  eiufdem  alritodinis 
eam  dicunt  proportionem  , quam  fue  bales  ex 
I,  huius  . Ergo  parallebgrammum  ao  'album,' 
aliud  nigrum  cl  proportione  fpedibit,  qui  fua 
baAs  Ac;fpedai  baAm  ABrtlgrtciim  At  eiufdem 
alcicudmis,  ac  nigrum . Ideoque  alTcras  de  paraU 
lelograrfimo  fci&ibo  bi.  qubdeien  At  eiofdem 
altitudinis  cum  nigroeodera,  cam  dicet  propor- 
portionem,  quam  fua  baAs  AoadbaAm  ap.> 
Se'dbiAumi)A,  fir  AP  proportio  , quaferef. 
fKStmt  ex  prefappoAtione  eadem  eft,acba- 
Aumnefir  AB,Er^»fir  pafallelogramma  album 
ACHific  femriibum  DB  eadem  proportione  refpi-^ 
cient  nigram  Idem  . Q^ire  fant  cqualU  ex  pro- 
pof. 9.  lib.  5<einca  * 

fjrr 

THEOR.  IL  PROPOS.  XI.  Eucl.ij.  •< 

rr  • 

iiejualium,  ^ vtium  vni  iju  tlem 
.^,  iium  angulum  iriangulortin  ttetprofu 
.•'funi  Utera,- tjute  circa  xifutla  angulos . 
Es  quorum. trianaulaiumyynum  iu^lifm 
vni  aguaUm  haicniium,  reciproca  fune 
1 latera  , qua  circum  aquales  angulos  j - 
lOa  funt  aqualia. 

DEiKorduOtrianguIaafqnaMl  »EC  album, '& 
nigrum  adH  habentia  angulos»  qui  ad  b xa 
qoaiet;  AlTerir,  fir  crura  fore  reciproca  iwpro^ 
portione  i nimirum  efte  albi  erus  eB  ad  crut  nlgrf. 
BO»  «t  crus  AB  eiufdem  nigri  sd  crus  Bcortanguli 
albi . Quod , «t  probet  f coTIocandi  funt  tali 
nodo  triangula  Ic  In  «ertlcibus' tangemi*  , «t 
crura  «nius»  cum  cruribus  ilierlfievnam  redam  ' 
efficiant  V.g.  A b , «r  i/cT  Acut  drus  H • , fif«Oiri 
Hoc  autem  poterit  Aen,  «tki' procedenti  dtirimus 
propter  angulos  xquaJet  ad  B tibom  , fir  ntgtum, ' 
Coniunganturque  D,c , fic  Aac  triangulum  niger* 
rimumoBC, 


Probator.  Kxra  nigrum,  & nigerrimam  tr!-'* 
angulum  funt  eiufdem  altitudinis, cdm  conue-*! 
niam  in  «erttee  d , Ergo  cx  propnf.  i.  htriud,Batit  ^ 
proportionemrquam  triangula  dicunt  td  Imficem’ ' 
nigrum  adnigerrimum  ,dleenc,8cbafea  ABad  ic. 
Idem  dicas  de  triangulo  albo,  Se  nigerr>mo  funt 
enim  eiufdem  altitudinis,  qu6d  conueniant  Jn 
pundo  C : Q^te'eiC  oBdem-prima  hurus.bjAs  eb 
albi  Sd  baAm  bo  nigernmi  eandem  dicet 
tlonetn,  quam  album  triangulum  ad  ntgtrnminn.' 
Sed  tum  cnangulum  album,ium  nigrum  ex  pre^-, 
71  qutnri,  eo,  qu6d  ex  bjrpochcA  Ant  jequaba  Pdh' 
dem  dKunt  propotuoaem  ad  uigemmum  ^Ergo, 
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frcrus  fii>  <(!  eros  db  ejniemdiccc  proportio- 
nem» qu*<n  ab  ii  BC  • 

Secunda  vetb  pars  Theorematis  eft  cODuerfa  pre* 
cedencis»&’  dictrj  (]u6d  il  crus  bb  ad  aliud  recipro* 
cum  BD*dicae  eandem  proportionemiqua  refertur 
ab  ad  BCf  squali  a fore  triangula:  Nam  vt  bafes 
ita  cx  prop.l.  huius  erunt  quocjue  triangula  al- 
bum.&  nigrum  aJ  nigerrimum»  eum  (int  ciafdem 
alcicudinis:  Q;uare»cum  ex  prop.  9.  quinti,  qu« 
eidem  eandem  dieunt  rationem  squalis  fiot , fe- 
quitur  vt  squalis  quoque  fiat  tnaogula  album/Se 
nigrum  cum  bafes  ab  ad  k»  & k ad  to  ex  prs* 
fuppofitloae  eandem  propoctiooem  dicant . 

EXPENSIO  IV. 

Ve  lineis  projfortionaliter  fecnndis  l 

Vidimus  primo  libro  fedionem  linearam  (s 
partes  squales  t modo  hic  illam  IntudiN 
mur  in  partes  proportionales ; nec  tamen  fedio- 
num  modi  omnes  hac  expenfiooe  concludemus» 
plurimi  enim  funt } qui,  cum  non  fiat  elementa» 
res,&  unquam  principia  generalia  n6  fe  habeant, 
nec  necefiari)  ad  elementa  ipfa  percipienda  fine : 
imo  multorum  cognitionem  fupponant  non  dum 
haufiam,vt  queant  intclligi,  ideo  ea  in  proprium 
tradatum  reiqcimus  . Fuit  autem  occeiTariam, 
ve  primo  llb.  fecimus, agere  prida  de  rriangnlia} 
YC  h(  operationes  fecandaru  lineant  ofi£der<tur» 

PROB.  I.  PROPOS.  XII-  Eucl.p, 

'A  data  rtBi  linei  imftratam  partem  ath 
ferre. 

IMperetur,ft  ex  linea  ab  auferratur,  V.g.  quin- 
ta para.  ^ a ducatur  reda  ac,  vtenoque,  qn^ 
tamen  angulum  aliquem  elEciacio  a»8t  in^c 
linea  AC  tot  partes  ab  a incipiendo  figneotur  s- 
quslea  afiignats  ad  placitum  magnitiMinl , quota 
pars  efi  ea,  qus  defiderttur  detruncari,  vt  io  pro- 
pofico exemplo,  aflumends  fune  quiaque  partes, 
quia  quinu  detrahenda  cft , d ab  vltlma  parte  c 
ducenda  eft  linea,  qus  extremum  alterius  1 con- 
iungat , Ita  vt  fiat  triangulum  acb  . Hnic  autem 
d pundo  penultimo  v parallela  agatur  Fi,eritqu« 
SBpara  quinu  Unes  ab  abfcifB » 


Probatur . Nam  ex  propof.  s.  huius  ea  pro- 
portione ,qui  refertur  Aa,  ad  aa,  ed  ipH  ab  ref» 
picit  ac . Ergo  componendo,  Yt  d^uit  argumen- 
tari  st.  propof.  quinti.  Ita  refplcit  Astou  par> 
tem  fuam  aa,  iicut  ac  tota  partem  fuam  cf  . Sed 
cv  efi  quinta  pars  totius  ac.  Ergo  & aa  eris 
quinu  pars  totius  ab  , 

COROLLARIVM 

Hinc  deducitur»  & d Coroll.s.  prop.4,  Pofie 
quoque  ab  aliqua  V,  g.  pi  partes,  quafcua* 
quepUcuerit,auferri . Silmeam  ducas  ei  paralle- 
lammaiorcm  aliquam  ,quf  fit  Af,  eamque^diui- 
das  Iu  partes  qualcamque,  £.  g«  tfl  duas  m ^ 


A T V s X, 
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Inde  extrema,  8r  omnia  puda  diuifiooum  ad  idem 
quodeumque  pandum  c ducas,  quod  fit  vitra  IU 
neam  diuidendxm  minorem  db  itaqubdlnine» 
dioipfa  remaneat  ,&  lines  in  punduro  c conue* 
oieotes  per  eam  cranfeant , vt  funt  pc , oc  , & 
AC.  Ifis  enim  diuident  lineam  propofitam  db 
in  partes  proportionales  ijs  partibus,  quas  ki  pa 
fteimus;  EritqueDH,  8c  rb  in  linea  db,  vt  po  ad 
AS  io  linea  pa  i quod  ofienditur  in  tpfo  CoroU. 
n.propof»4>CQius  figuram  hic  adhibemua  • 

P R O B.  II.  F R O P O S.  XIII.  Eu.10, 

Dtldtn  TtHam  lineam  htftSam  fimiliter 
fecare,vt  dala  altera  rella  fella  fuerit . 

Hmc  ferrtcft  eideni.  que  fipcrlori  problf 
mate , Sit  refia  a>  fecanda  In  tot  partet . 
qus  proportionem  eam  inter  fe  feruent , quam 
partes  alicuius  alterius  daes  inter  fe  confcruanc. 
Conftituacur  itaque  reda  alEgnau  ac  uH  modo, 
vt  faciat  cum  dioiden da  anguium  a,  Sriundisci* 
eremiucibus  linea  »c,ad  Ranc  ab  i pudis  diuifio- 
ofi  P,8r  obducantur  parallels  ?M,d  qn.  Nam  lioca 
ABeritdtui(a,?t  propof.  repotcit,in  partes  fimi- 
les  lines  ac,  vtque  id  probetur, ducatur  popun; 
dBUadABpBfBllclB. 


Probatur.  Nam  ex  propof.  B.  huiu*»Yt  eft  ap 

ad  PQ.,  ita  fe  gerit  pars  am  refpedu  partis  sn -er- 
go proportionales  fime  eadem  proportione  AM,d 
MM,  qna  erant  parces  ap  ad  pq.. 

Eodem  modo  valet  argumentum  de  parte  pq, 
ftoC,  qus  inolcem  eam  proportionem  feruabuot, 
quam  in  lioctpoodaupartes  pL,firLoob ean- 
dem propof.  huius  B. 

Sed  partes  pnndats  pl  , Rr  Lo  fum  squales 
partibus  m m,  Ar  n b ex  propof.  primi , quod  In 
parallelis  lineis  figoacs  fioc,  8c  i parallelis  effie- 
ds.  Ergo  etiam  POn»lVo(  ita  funt  propoctlom- 

les,  vcMSiArMB, 

COROLLARIVM 

C Olligitucboc  modo  pofie  fecarl  ab  fecna- 
dum  proportionein  quamcumque  datam: 
Nimirum , fi  prius  figoemus  in  ac  indetermituca 
eas  partes  habeotes  cam  proportiooem,quam  vo- 
lumus,firc(cera  prsftencur,vc  prlus,quaodo  linea 
AC  vt  In  propoficiooe,prsfitpponebacur  u diuila, 

COROLLARIVM 

Colligitur  quoque  lineas  duas  proportionali. 

ter  In  gcmlols  pundis  diuiias  habere  quoq; 
intermedias  fedioaam proportionales  V.g.di- 
uifa  AC  inObnimirum  in  duas  teruu  partes,  fc 
inpiumlrumlofium  tertiam  partem  iotennedia 
fedloou  erit  p<L»  q»f  eam  dicet  proportioni  cum 
AP,  feu  ^c^nan  dkic  iiucraedia  fcdiooiMn  mm 


IN  SEyTVKT  LIBRVM  EVGLIDIS 


AM  «TclMi.n  Sc  AI  Hoiihcer  In  eiidcra  propor- 
tiofules  paftet  receturin  M»Arn«  Nam  ioDdit 
iftis  lioeit , rc  faciana  ao^ultm  ia  a idem } 94iod 
an  propofirtone  einlicauiniut)  iratebit  argumen* 
tnia»  n patet, cAm fit  eadem  figar^^. 

PROB.  III.  PROPOS.  XIV,  Eucl.ii. 
Puahus  datis  rtdis  Imtis  tertiam  frropor' 
tionalem  inueme . 

Sint  dux  reda  ab  , Br  ac,  ita  diCpofita , ?t  an- 
gulum ia  AConRituanc  , producatihque  ea, 
quam  irolamui  coofiituere  pro  auteecdeoci  V.  g. 
AC,&  ia  parte  produdi  capiatur  cQ^xqualis  alte< 
ri  Aliquam  rolumua  e(Te  requencem  . Ouda  de- 
lude reda  ad  ntremitatet  ic , ei  l paodo<i.  pa- 
rallela agatur  qp  , qo« ioueniac in  p lineam  ab 
peodudam . Amrmat  propofitlo,  bp  ttrtUm  pra- 
f^rttonaltmefiet  oioiimmeam  dicere  proportio- 
nem AC  antecedentem  ad  ai  fequentem  qui  ref- 
pick  IpCi  AB  fequeoB  terciam  fubfequentcm  bp« 


P 


Probator . Nam  es  propof.  %,  buiui  i Ita  pro- 
portione refertur  a c aaceccdens,  ad  ca  Tequeo- 
cem  io  priori  crure  ao  t et  ab  ad  bp  rerertur  in 
iccBodo  crure  ap  ; Sed  antcccdeoa  ac  Iu  refer- 
tur proportione  ad  ct^elut  ad  ab  intecedcot  io 
poRerlor!  crure  ( fiquidem  ab,  & cqjm  coaftru- 
dione  fuat  cqualei)  Ergo  eam  proportionem 
ex  7.  quinti»  quam  dklt  aotccedcoa  ac  ad  ab, 
quentem  Aiam  dicet  quoque  ai  antecedent  etiam 
ipAi  ad  ip  requentem*  8c  fic  ab  erit  media  prqpj^r- 
tiooalia  t Nimirum  fcquent  reA>cdu  ac  aneeee- 
dentii,Br  parirer  antecedent  relpedu  fabrequetU 
Bp*  Ac  PM  cercia  proportioa4ilt,cdt|7t  rui.  prop« 

COROLLARIVM. 

COUige  eodem  modo,  & quartam  propor- 
tionalem. d quafcunqne  aliat  poiTe  inucni- 
rij  nimirfi  fi  poQerl^but  duabotatercU  inuenla- 
tor proportionalia  reguUprxeed.  loueoca  enim, 
cumtribut  priut  inueocit,qaatnor erunt  pro> 
porttonalet  ,&fic  fi  alias  cupias  fempei  eadem 
pxtti  necia , 

PROB.  IV.  PROPOS.  XV.  Euc.u. 

Tlrsius  (Ut/s  re^is  lineis  epidrtAm  prop»r~ 
tionalem  inuenire  • 

DVas  babeat  llneai  ab»  Be  bc,  quat  lo  dire- 
dum  collocabit  ita  n rnam  redS  conftl- 
tuanc  AQreUqua  rerb  ad  ita  collocetur,  rc  faciat 
angulum  quemcumque  in  a cum  prima  ab.  Sic 
rera  repcncndaqoaru  proportionalit  Ita,  qu6d, 
fient  Ai  pcoportioof  habet  ad  BC,Ua  reliqua  angu- 
lum fBcieasAO»  cum  tl  ia  rcpccieodi  proporuo- 
nauexiftae.  Coniunge  itaque  exuemicatetD,Br 
B redisA,6r  bnic  emungenti  i puado  c duc 
parallelam»  qoc  occurrat  Uncc  Ao  produdam  in 
B.  NamDuemqiuRB»qucqugrUvka^n^ 


dem  modo,quo  fe  habet  antecedent  ab  pHorls 
crurif  ad  leqdentem  ciufdem  bc  . Sic  referatur 
antecedent  poflerioris  cruris  A o ad  requeotem 
pu  io  proponiofle  • 


0 


Probatur  fadlicer  es  s.  propofidone  hulutt 
Cfim  enim  db  fic  ex  confirudione  parallda  ad  ch. 
Ergo  ficttc  refertur  ab  ad  bc  in  priori  crure  ,*  Sic 
refotur  AO  ad  dr  fn  poRcriori  • 

COROLLARIVM. 

C Oll^e  cum  Pappo  . Qnoreodo  reperire 
polEc  quartam  proportionalem  ,*  qur  fic  ad 
tertiam , rt  prima  ad  fecundam  Inuerfo  ordine  • 
Nam  inaerio  ordine  tertia  ao  erit  coniungenda 
non  ad  extremum  primx  A.fed  ad  extremum  c a 
fecondx,  rt  per  lineat  pandatas  fadum  ridet,  8e 
Intrit  minufcailt  notarfi;eft  enim  eadem  ad,  qup 
. Nam  tunc  ex  eadem  propof.a.ficuc  antece- 
dent» & prima  ab  fe  habet  ad  la  fecundam,  iu 
quarta  h,  d fe  btbet  ad  tertiam  d a . 

PROB.  V.  PROPOS.  XVI,  EucLiJ 

Ditatus  datis  re^is  lineis ) mediam 
profmionalem  tnuentre, 

SIt  dux  reds  AB»  9e  ic»  quibus  media  propor- 
dooaitt  ioBenienda  fic.  Difpooantur  in  Ere- 
dum ltx»irt fiant ma  lineaAC»  quamblpirctes  in 
B A io  fedioae  1 l^o  centro  ioteruallo  sfque  ^ 


extremitatem  alceratriat  exteofo  V.  g.  a , femfd 
circulas  defcribacur  aoc  . Deinde  fuper  i eriga- 
tur perpendicultrit  b d . Nam  hxc  erit  roe« 
dia  proportionalis  lacer  ab,  Bc  bc»  quod  rt  pro- 
betur aucendx  funt  redx  ad,  Be  oc,  qux  ex  pro- 
poT.  s8. certi;  facient  angnlum  redam  in  d . 

Probatur  rerb  propofitio  ex  Coroll.  propof.  8. 
Nam  D B cadit  fuper  bafim  angulo  rcdoco* 
ci  Dfubcenfam:  quare  inter  duas  eius  portiones 
AB,&Bc  erit  media  proportionalit . Angulus 
vero  D pundatis  fidum  redas  efi*  qubd  in  femi- 
drcttlo  ex  propof.  b8.  terti;  cxiftat  • 

COROLLARIVM 

Hlnccil  - Qubd  pcrpeodicularit  excitata  Ai^ 
per  diamecmm  i quoennque  pundo  clus,fit 
medium  proportionale  inter  duo  diametri  fegmd- 
U,  n clai^  conft  at,  cfim  ei  propof.  b 8.  ceru;  (cm  • 
per  ADC  angulus  redas  fic » quoquo  pondo  cir- 
conifacmia:  renes  cius,  reperiatur* 


PROB. 


* 4^  - 

PRO  B.  VI.  PRO.  P.  XVII.  Eucl.30, 

Propofium  refiam  linum  teminaidm  tx- 
trema,  (y  mcd/S  ratione  [eure  . 

*Q  It  re&«A8;&  ex  if.T  ».  fit  fSfta  In  c ita#  Tt 
^ redangulumCub  toti  AB,  ^minori  Tegm^- 
co  r.  B contentum,  fit  arquale  quadrato  ex  maiori 
Tcgnieoto  AC  eredum . Dtco  hanc  lineam  extre* 
,mi  medii  ratione 


T R A c T 


C 


5 

.-i 

ciTc  fcdam,  tflequ«AB 
totam. ad  Tegmencum 
mdue  ACy  vt  Tegmen^^ 
tum  idem  ac  ad  minu 
^ in  proportione  re* 
peritur. 

Probatnr  i Qnonla 
enim  quadratura^  feu 
paralleiogramuoi  ni* 
grum  ex  maiore  feg* 
mento, A i(  cfi  cquale  redangalo  nigro  ex  minore 
fegmento^  tota  cffcdo  co  erk  bd  tota  reciprt^ 
ce  cx  propof.  10.  hiuua  ad  gh  maiuf  rcgmentum* 
▼e  CA,  idcfi  rqualis  c h ad  oa  rcgmentum  minax. 
Vndc  cdm  tota  ita  fc  habeat  ad  Tegmentum  maius» 
vt  Tegmentum  maiui  ad  minua,  lipea  ab  in  o cric 
(eda  extremi,  & media  ratione  ex  huius  dcf.^. 

expensio  V. 

J>e  aquipotcntia  froportionalium  Imarum, 

Hic  agitur ; datis  lateribus  propoitiocklibtRj 
velquatuor,  vel  tribus,  qu^  poffiotdlio 
redangula  zqualia  conllituere,vei  quadraram, fir  • 
rcdangulum iicee  inuicem  Apr  .ioxquaiia,  Pct- 
tradatur  itaque  de  linearum  proportionalium  x* 
quipocentia in  genere* 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVIII.  Eac.itf, 

Si  quatuor  reSldlinek  proportionales fuerint y 
quod  fub  extremts  oomprehendttur  re- 
ilangulum  efi  aquale  slh , quod /ub  me- 
dijscomprehendituTyreHangulo , 

£t  fi  fub  extremts  comprehtnfum  reBangu- 
lum  4tquale  fuerit  eiy  quod  fubmed^s 
consinttur  reBanguloy  tlU  quatuor  r«- 
Ba  proporttonales  erunt , 

Slntqnatuor  rcdx  proportlonalea  a,  b,  c,  d» 
Dico  primo  , fi  ex  a,  8r  o extremis  redangu- 
lum  componatur, ?t  eft  album  oa,&  ex  meajs 
aliud  redangulum  nigrum  Bc,hxc  duo  redangula 
forexqoaJia  . 

Probatut . Anguli  funt  xqualet  niger*  8e  albus 
ad,A,vtpote  redi  lateri  quoque  reciproca  pro» 
portionalia  ex  hypothcfi  * nempe  fimili  propor- 
tione refertur  eadef*  b.  huius  poad  ac»  rt  iai 
ad  AP,  quia  fic  in  xcraque  figura  terminus>&  fan*. 
dameiuum  relationis  efi  . Ergo  cx  10.  hums  par- 
te a.  redangula  album*  & nigrum  erunt  xqualia* 
ProbaUr  lecuda  pars*quz  efi  conoerfa  prioris; 


A T V s X. 

nimirum, qubd  redangoiaxqoailabsbeane  redit 
fubquibns  condn^tur proportionales . Colligi- 
tur rero  probatio  ex  prima  parce  prop.  to.  Nam 
' HI;  cumhtc  habeamus  ango> 

los  ad  A oigrum,&  album 
squales»  8e  reciproca  la- 
tera * nimirum  Te  fimi* 
x!  I i J I F ii  proportione  refpicico. 

cia  PD  lineam  AC,vt  ba  li- 
neam AP;patec  lineas  cTTe 
proportionales  > d P o 
efie  ad  AC,  rt  ba  ad  av^ 

THEOR.  II.  PROPOS.  XTX.  EncLi?. 

Si  tres  teBx  linu  prpportiotfaks.  futrmty 
teBangulum  , quod  fub  extremts  com^ 
prehenditur,  aquale  e(l  et  quadrato,quod 
. comprehenditur . fub  medta . 

Et  contrario  fi  fub  extremifYofnprihen* 
fum  reBangulum  aquale  fit  a quadra~ 
to , quod  d medta  defierthnur , tUa  tres 
Itnea  proportionales  erunt . 

Sine  tres  Jlnear  A,B*cpropoiT{onalei  ita,vt  qua 
proportione  refpicic  a Tequentem  B.fequcns 
qooque  refpiciac  fubTequememc . Dicit, qtibd 
fi  cx  extremis  A*dc  fiat  redangulum  pc*  d 
ex  media  c fiat  qoadrattim  <^B  ; Quadratius  d 
redangulum  futura  efiexqoalia. 

‘ Probanir.  Qoia  accipiam  pandatam  AQ.rqui-- 
lemmcdixa.  Quare  eam  proportionem,  quam 
dicit  A ad  pundatam,  dicet, d b ad  c • Cum  ergo 
fint  tl  quatuor  proportionales.patet  ex  pr«cedcti 
propoficione,  redangu- 
«-  Ium  quadratu  Bt^  ex  pufi- 

I I data*  dlincl  »,»qua- 

I U **  T f libus,draediiscoiifiitu- 

f 1 7 I I cum*encxqualcrtda«lr 
I J gulo  ex  extremis  c*d  A 

[ ^ conftltuto  ex  ant. 

1*  ^ Secunda  pars  conuer- 

tlt  priorem  eodem  fun- 
damento line*  pondat*  przfuppofitord  eodem 
argumento*  qui  fecunda  parsprxeed.  Theorem* 
probata  efi;  cum  enim  zquaha  fiht  quadratum* 

& redangulum,  erit  proportio  pa  ad  pundatam 
AQ.»  qualis  efi  ba*  ad  ac»  fed  pundata.d  ba  equa- 
les  funt*  ergo  erit  ap  ad  ba*  vc  ba  ad  oa  , nimi-  , 
rum  trium  proportionalium  a*b,c  * 

EXPENSIO  VI.  - 

De  ^oporiione  duplicata , (y  compofta . 
qtiAm  figHtd  inter fe  po^idtnt  refpe^f  f 
laterum  homologorum . .. 

GOmparincor  In  hac  Eapenflone  laterajfign- 
rarum , lum  fimillnmi  tum  dillimillum  la- 
niem,8rquamptoportioiMm  obtineant  confidt- 
ratur,  rtn  inde  cognito  genere  ftgnrjTi  8;  pro- 
portione laterum  I faciliter  etiam  inotefeac  pro- 
portio ipluuffl  figuraram , Tcld^eoatra . 

THEO- 
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IN  SEXTVM  LIBRVM  EVCLIDIS 


TKOR.  1.  PROPOS,  XX.  £ucLip. 


juia  i.m  h»c  duo  ttiioguli  qlgrum  , ti  *co  pro- 
bjtaiunt  xqujiii,  fej  ij  triangulum  aco  Jiclt 

SimtlitlritnguU  inter  fe  fmt  tn  duflict-  mah^ius.cju^ 

/4  tMtone  Uterwn  homologorum  . «d  "'grum  ci  propon,ooe! 

i gua  baCsA.  ad  bafim  « duplicati  Aa  ad  bafim  tn. 


D 


^ Vo  triaogulai  vel  Juas  figdrax  haberedupli- 
“■f*  f*^"****  lateeivn  homologoru» 

nihu  aliud  eft , qua  m qu6d  ita  fit  figura  ad  figu- 
ram proponloaaca  » ficai  Inwr  tres  lineas  pro- 
portionales prima  Unca  pcoporeionatur  ad  tertia, 
ita  enim  proportio  duplicatur  gemina  vice , nam 
dicitor  ficuc  cft  antecedens  ad  lcqueatem,&  ccce 
prima  proportio,  ita  eft  Tequons  ad  rabfequeotem 
ecce  lecunda  t V.  g.  fi  bafis,  qux  ponitur  antece* 
oeot  triangulorum  fimlUum  fine  vt  i.ad  a.fequea* 
tem, triangula  erunt  inuicem  vt  l.  ad  4.  nimirum 
repetendo  proportionem  gemina  vice : nam  ficut 
le  habet  1.  ad  s.iu  proportionatur  1.  ad  4. 

Duple*  autem  poteft  efie  cafus . Nam  vel  la- 
tera homologa  funt  2qualia,fir  fic  etiam  figura 
erunt  aquales,  cum  aqualia  repetitis  proportio- 
nibus lemper  aquo  modo  fc  habeant,  Be  fi  volo  re- 
perire  alium  numerum,  qui  dicat  proportionem, 
quam  dicit  a«  ad  2.  non  pofium  repertre;  nifi  1, 
at  cum  proportio  efiinaquaiitatis,  tunc  difiicul* 
tas  cU,dr»d  demonfirare  oportet » 

Sint  ergo  duo  triangula  fimilia  nigrum  ,&r  al* 
bumAOB,  abfcindaturqne  ex  propor.14.  bafibus 
tertia  proportionalis  ex  latere  ab, & fit 
AC,  ducaturque  reda  dc,  eritque  triangulum  aoc 
probandum  prius  , &r  demonft  randum  aquale  tri- 
angulo nigro  antequam  ipfiun  propofitionem 
probenitts. 


Probatur  . Ei  hypothcfi.ve  efl  ad  ad  ab, ita  eft 
LM  ad  tn  e^  permutando  tx  19.  Itb.f.  erit  fun- 
dameuium  ad  ad  fundamantum  lm,  vt  terminus 
AB  ad  terminum  1.N;  Sed  n cft  xi  adLW,itafe* 
cimus  tM  ad  AC  proportionau  crura.  Ergo  pro- 
portione correrpondebit  ad  ad  lm,  vt  lm  ad  ac  . 
Ergo  hac  triangula  nlm  , adc  habebunt  late- 
ra reciproca . Siquidem  fiindamencum  prima  c6* 
binatlonts,  fir  terminus  alrerius  eft  In  vno  tnan- 
nlo  Ao,dr  Ac,dr  terminus  primp  fuodamencumq; 
fecunda  cft  in  alio  triangulo,  nimirum  NL,dr  lm. 
Qttpniobrem  ex  Iu  huius  erunt  triangula  aqualia 
pou^tum,  quod  aquale  fecimus  nigro  (‘clarita- 
tis gratiajdr  triangulum  adc:  quo  Cuppofito  iu 
propofitio 

Probatur , T rea  linea»  nimirum  ab  bafis,  bafi 
& tN  bafi  AC  continuam  dicunt  proportione} 
Vodel^oduin  fuperi in  explicata  ABsdAC  du- 
plicatam dicet  proportionem  t Sed  triangulum 
albam  mains  adb  camaj  nigrum  refertur  pro- 
portione, qua  bafis  ab  ad  bafim  ac  : Ergo  dupli- 
ca ad  illud  proportione  refertur  . Hmer  vero 
oftenditoT,  nimirum  quod  tnangulum 
ADB  ad  nigrum  referatur,vt  babt  ab  ad  bafim  ac« 
Quia  triangulum  maius  album  dicit  eam  propor- 
riouetn  ad  nigrum, quam  ihcit  ai  tri^gulum  AcOj 


THEOR.  11.  PROPOS.  XXI.  Eud.io‘ 


Similia  polygona  in  firntlia  triangula  di- 
uidimlur,  numero  aquaha,  (yho- 
mologa  totts , CP*  polygona  duplicatam 
habent  eam  rationem,  tjuam  habet  latus 
homologum  ad  latus  homologum . 


C Int  pol,gon»  Gmilia  album,  «r  nigrum  hibciv 
I J tia  anjulof  «cjualcs  Gogula  alb,  fiogulis  nl- 
grii,  rt  A angulo  •,  8r  c angulo  o , Sec.  Sic  Se  Ia- 
tcra  proportionalia  clr- 

A,  * 


caangulospquales  V g. 
fit  AC , ad  BO  , vc  A«^ad 
B E , Dicit  pro  prima 
parte  lue  duo  polygono 
di«  'd.  U triangula  fimi* 
fu , & numero  dt^uolia  . 
Nam  ducantur  reSx  ab 
. eno  anguioad  alios  op- 

ponas, vt  ab  angulo  o line*  de,  dx,  fic  ab  angu- 
C t«a*  CH  Be  CQ^  erumque  triangula  numero  *- 

qualia  , vt  patet . Probatur  itaque, quid  h*c  tri- 
angula fint  fimilia:  Nam  primi  olx  nigro  eft 
fimiie  triangulam  CCH  albi  polfg>>ni.  Ratio  eft 
^ia  angulus  L niger  cft  «qualis  albo  c.Sr  circa 
IHos  latera, ex  hfpochcfi  funt  proportionalia. Br- 
go  ex  prop.  d.  ^def.i.  triangulum  DLE,  eft  fi- 
mile  triangulo  ccR  . Vnde  etiam  anguli  reliqui 
erunt  «quale*  V.  g.  apudx,  Sth  in  diAistrian- 
guiis,  orex  propof.  4.  huius  latera  dx,&ch  , vc- 
pote  angulis  «qualibus  inxquiangulis  criangultt 


oppofitacrunc  homologa,  ideo  erit  DxadcH,  vt 
LK  ad  GH  • Sed  oh  fimiTitudioem  polygooorum , 


Vt  eft  LK  ad  CH  , ita  eft  xs  adH<^:  Ergoexpquo 
erit  '^t  ox  ad  CK,fic  kb  ad  h^.  Sic  quoque  angu* 
Ius  apud  X totus  cft  «qualiianguio  toti  h j par* 
quoque  anguli  x verfu*  l eft  «qualis  parti  h ver- 
fus  e . Ergo  reliqua  pars  dkb  erit  «qualis  reliquo 
CHQ..  Quire  ex  propof.  tf.  triangulum  oxanil 

tru  erit  fimile  albo  chqj  quod  angulum  apuJ 
abeat  «qualem  angulo  apud  h » U bter«  circ« 
Jpfos  proportionalia  »Ar  fic  dc  reliquisalijsargu* 
mencabitijr  • ° 

Prob.  z.  clTe  homologa  cotls.Nl  triangula  ni- 
grum dlx,&  CCH  album  funt  fimilia  iiKcr  fc» 
idcoque  habebunt  duplicatam  rationem  iatcruoi 
homologorum  Dx/;:  cH  ex  prpe.  8e  etiam  eandem 
habebunt  duplicatam  rationem  triangula  fimilia 
Dix  nigrum,A:cQR  album,quod  eodem  laure  ox, 
triangula  nigra,  Ze  eodcmcH  triangula  alba pr«- 
difia  inexiftanc.  Quare  triangula  olx  nigrum 
ad  album  ccH  eam  h^bic  rationem,  quam  trian- 
gulum nigrum  dek  ad  album  cqii,vtpoce  eiufiem 
proportionis  laceris  ad  latus  duplicatam  vt  dixi- 
mus TraS.9.  Def.  27.  in  fine,  & idem  fictar^- 
mentum  de  reliquis  . Cum  ergo  fine  proponio- 
nalia  trlan^la  polygoni  nigri  triangulis  albbiu 
VC  omnia  lundameuca  proportionum.  Ceu  antece- 
dentia fint  in  voo , 8e  confequentia,  fcu  termini 
ia  altero . £x  propolitionc  verb  i7t  quinti,  vt  eft 

vnum 


A 


»44 

imam  antee«<fcflt  advaum  confecpieat»  (ie  Tant 
om  aia  latece dentia  ad  omnia  conreqaentia,eruaC 
omnia  triangala  nigri  poJjrgoni  ad  omnia  albi* 
aempe  totum  ad  totfi  io  ead^  ratlonevTC  aliquod 
nigrum  triangnlum  Tao  correrpoodenti  albo  . 

Probator  tandem  tertia  pars^Qopd  poljrgonum 
ad  polygonum  Ht  in  duplicata  ratione  lateris  ho« 
mologi  ad  latus  homologum . Probatur  inquam. 
Quia  ita  eft  polygonum  nigram  ad  aJburo>yt  trU 
anguium  V . g.  dlk  nigrum  ad  albom  limile  ceu  t 
Sed  fimtlia  triangula  laterum  homologorum  du- 
plicatam habent  rationem  ea  przced.  Quare  etia 
polygonum  nigram  ad  album  duplicatam  bab^ 
bic  ratione  laterum  homologoru  V g.n.  ad  ch  • 

COROLLARIVM 

HlnceR»quod  R fuerint  tres  linenpropor* 
portionalety  n eft  prima  ad  tertiam  > ita 
efle  polygonum  defcnptum  fimile  fuper  fecundi 
ad  polygonum  fuper  tertiam  deferiptum , vel  po- 
lygonum fuper  primam  ad  polygonum  iimile  fu- 
per fecundam  deferiptum  | quiaqnlm  prima  linea 
adtertiare  duplicatam  habet  fecunda;  rationem  ; 
Polfgonum  vero  fuper  primam  delineatum  habet 
duplicatam  primn  lines  rationem  ad  polygonum 
fuper  fecundam  formatum  } patet  / ^m  St 
ciufdem  proportionis  linee  prime  ad  fecundam 
duplicata  proportio  prime  ciufdem  linee  ad  ter- 
tiam» de  polygoni  fuper  primi  ad  polygonQ  fuper 
fecbdidoplicata  qnoq;»qobd  erit  eade  linep  primp 
ad  lineam  tertiam  « quam  polygoni  ad  {^lygo- 
gonum  proportio . 

THEOR.  m.  PROPOS.  XXII. 

9^quiang$$la  pardUelogramma  inttr  fe  edm 
\ahtnt  rdtionem,  qua  ex  proportiotu 
Uterum  componitur . 

QVintitai  compofltam  refpeda  alterius  habet 
rationem»  cilm  ne  dum  illam  fecunddiii 
▼nara  proportionem  refpicit»  fcd  fecundum  plu. 
»»»*  V.  g.  linea  dicit  proportionem  ad  aliam  tao- 
quam  lo.  ad  Iu  vt  minorem  fuperet  medlcute. 
2>eiode  hec  minor  ad  minorem  fe»dicit  propor- 
tione tanquam  y.  ad|.  Illa  itaque  maior  lo, 
panium  fquaiium  habet  ad  lineam  trium  partium 
rationem  compoficam  j nimirum  eam»  que  eR  in- 
ter y.Sr  j.Sr  inter  y.firie.  ita»  vt refplciat  illam» 
aedum  fnperando  eam  medietate»  vt  fuperat  y« 
fed  infuper  eam  faperando  duobus  quintis  vt  y. 
fuperat  3,  vt  diximus  trsft.  p.  pr.  part.  def.  7. 
X)icit  itaque  Euclides»  quod  pardlith^anitM  e- 
ipalium  augui/trum  tam  proportianem  habant » que 
ex  lateribus  comMoitur : nimirum  aream  reni- 
linei  AXHt ; ne  dum  elTe  maiorem  redilineo  ac 
panio  proportione » que  eft  inter  ab  » & bc  hoc 
eft  dupla : fed  8c  ea»  que  eft  inter  i b»  dr  bo  » que 
cftE.g.  y.ad  y,  Quamobrem,ftDC  minus  redU 
lineum  continet  6.  Rhombos » ne  dum  ab  con- 
tinebit 10.  Rhombos»  que  eft  proportio  y.  ad  3, 
Sed  infuper  alios  10.  nimirum  xo.  que  eft  pro- 
portio x.fif  I.  Et  ita  Rhon^us  ab  » dicit  propor- 
tionem multipliccm»quia  bis  continet  Rhombum 
Dc » te  infuper  proportionem  fuperpartlcularem 
bipanieocem  fexcas>tdeft  (cmelySr  duas  ezeiui  fin 
partibus  • 

Eouft  etiam  fieri  comparatio  inter  ab» 


latos  pro  vna  proporcioae»dr  XB,Sr  bc  pro  alia»  i: 
idemeneniet»  vt  funt  xo.  8.  6.  vel  6.  ly.  xo.  Pri> 
mi  namque  proportionem  babent»  quam  y . ad  x. 


St 4.  ad  3»  fecundi  vero  proportionem  habent» 
quam  x.  ad  y.  9e  deinde  3.  ad  4.  Vt  autem  pro- 
pofitionem  demonftrec»  coniungicredilioea  ad 
apicem  x,  angulorum  equalium  » iu  vt  in  redam 
vnam  conueniant»vt  fecimus  fuprapropof.to.  la- 
tera reciproca  abiSt  bc  ficut  latus  xd  cum  xi:  pro- 
lungenturque  eodem  modo  latera  Lc»  & bi  » do- 
nec fibi  occurrant  tn  o » dr  cooftitnacur  rediU- 
neum  nigrum  Bo  . 

Probatuk*  redilieum  matus  ex  1.  buius  dicit 
eam  proportionem  ad  nigrum » quam  dicit  latus 
AB  adxc.  Nigrum  verodiciteamproportionem 
ad  minus»  qua  dicit  EsaJ  BO.ob  eandem  altitudi- 
nf»fed  ex  pr.p.y  def.8,  redtiineu  maius  ad  minus 
dicit  proportlond  compofitam  ex  fua  proportio- 
ne ad  ni|ram»dr  nigri  ad  minus : Ergo  dicit  etiam 
proportionem  compofitam  ex  lateribus  ABadic 
pro  prima  proportione  componente»  ii  »adBi> 
pro  fecuoiik 

COROLLARIVM  I. 

COllIge  • Quod  eadem  eft  ratio  In  triangulis 
habentibus  vnum  angulum  alteri  squalem» 
vt  eft  videre  In  triangulis  bdc»  8e  abe»  cum  enim 
triangulum  fit  medietas  redilineiin  eadem  bafi» 
dr  elufdem  altitudinis  i(qoitur»vt  triangula  eun- 
dem angulum  habentia  eodem  pado»ac  redilinea 
fe  habeant  ad  inoic^»  eiim  ita  fe  habeat  duplum  ad 
duplumtficut  medietas  ad  medietatem  ex  propof 

18.  lib.y* 

COROLLARIVM  II, 

* 011igitorquoqiqubd»ciimtriangula  om> 
nia  einfdf  altitudinisy&bans  fint  aequa- 
lia» fienti  te  parailelogramma»  fequieur}qu6d  tri- 
angulum V.  g.  Bcofc  habeat  ne  dum  ad  triangu- 
nml  AB£ ; fed  etiam  ad  quodcunqoe  aliud  elufdem 
altitudinis  »dr  bafis»  vtpoteillisqualiboS  eodem 
modo;  ficut »&  queeunque  triangula  eiufdes 
altitudinis » ac  tiiangulum  nuius  abb*  quia  funt 
ipfi  «qualia»  refpicient  bcd  triangulum  minuSiSr 
qubdeunque  illi  squale » vt  funt  es  omnia  » qns 
cum  hoc  minori  eiufdem  altitudinis  funt»drbafic 
eidem  ratione : quare  verum  erit  illud,  quod  dif- 
ficiliori argumento  demooftrat  Coromandinus, 
triangula  inter  fe  rationem  habere  compofitam 
ex  proportione  bafium » te  altitudinum » 8e  idem 
dlctt  de  pariUelogrammis . 


TRACTATVS  X. 
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1„ ambiunt .HRuloi-  Qu»propter.«Ceha^t.t». 
propbrtione  A»  ad  ««.  & »s  >■»  »c  .«>  b^bft  in= 

iiUnguloparuouAaaMf.kMPidMN.  Vnd,« 

Ita  proportionabitufAiad  ic.»tLMad  «N, 

Et  ex  + hulus.vteft  icadcs.itaMN  ad  N»:  Er»o 
hxc  ina  latera  a.,  & BC  . & cs  inuicem  fim.liter 
fe  habent  ac  tria  corrcfpoodentia  in  figura  x,  <]u* 

funt  LM.SCMK.&NP  . _ 

Idc  antC  pnrrfui  argumdtu  Palet  dX-aIi)a  tribus 
AB.gf  AD.SiDEfigurxmaioti».  <)“*  eodem  ritu 
probabuntur  proportionalia  tribus  figur*  x j ni- 
mirum laeeribua  lM.«r  Lo,«r  OPj  Ergo  retiilinca 
maius  minori  elt  fitmie,  fimilitet<iuc  palatum . 


Defimilmm  fiiunrum  notione ,<r 
ej^Hiont . 


TOta  hxc  Quxftio  de  figaris  finullbut 
cognofeen  lis  eft  Sr  id  ea  nuadruplici  prin- 
dpio.fealoco.fcilicm.pel  ex  cognitione  latcrom; 
pel  ex  fimilis  alterius  comparatione,  quid  du*  ab 
teri  fint  flmiles  . & ideo  inter  fe  j rei  quid  pars 
iimilite-  fit  defetipta,  ac  fiium  totum  ; PcltM- 
dem  quid  figurripfc  (irniles  cffitSantut,  «r  Ideo 
rd  primis  docet  eat  tfficeie  , «c  datam  figuram 
Imitari. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXUI.  Euc.iS. 

A data  refla  linea  dtferihere  refhlinenm 
fimdt  fimilner^ne  pojtmm,  ac  alterum 
reflilineum . 

Sit  reailineompatnnmx-.enl.opnrteatfaoet 
datam  rrfltm  Ai  deferibete  lea  Hlleum  (i- 
inlle,  fimillterque  pofitum,  nimirum  quod  haa 
beat  angulos  xqualet , k latera  proportionalia 

pariio  reftilinfo  X a <.  <% 

* Slc  ttaqu:  faciendam  efhrefolotrur  p#r* 
na  X In  ttiing  .la  nigrini.hig-om  ,»  album  , fiue 
etiam  in  plura , fi  plur  but  latetibot . quim  tOi- 
a■^  ita,  confiet . Deinde  fuper  ab  ad  a fnt  angu- 
lus niget  «qualis  angulo  nigro L,  fimiliterque  ad 
X fiat  inguina  aliut  nigtrp  pialit  angulo  nigro  st, 
fcea17.pt  mi  angulus  a niger  angulo  nigro  1 
cqinlls  erit. 

Rnrfui  idem  fiat  fuper  lineam  AB  faciendo  an- 
j.,,1  im  album  ad  A angulo  albo  ad  L *quilem  . Pa- 
Titcrque  ,ngu'  ura  album  ad  t angulo  albo  ad  p *- 
qualem!  rcliquufqoe  o reliquo  o xqualit  erit. 
Tandem  idem  efficiatur  dc  angulis  nlgernm't  ad 
X kB!  qu««qutntur angulis  nige  rimis  st.P.k 
c eueniet  «qualis  angulo H.  Et  ita  teailineum 
XX,  leailineo  xeiitiimile  , fimiliicrque  pofi- 

*"ptobatui.  Nam  anguli  eodem  ordine  «qua», 
tur,  k latera  ptoponionalia  fiint.  Ergo  funtfi- 

”*"ptobatui  Itaqae  de  ingnlUj  qo6d  {quentur , 


COROLLARIVM 

Collige  ex  Clanio  angulos  quoqne  jqnalet  fie-' 
ri  diuidendo  figursm  io  triangula,  duo  ni- 
gra, k album  1 k prodoftia 
lineU  dtu 'dentibus  AC«Ar  ht 

6cut»arUceribus«  anguli  a» 
cx  9U0  prodenQC  a o 7 Afl 
fingulis  rrii«iuti.niterib*» 

OHpMNtOp  parsiUelat  dac6t 
^ cloDB>&SC»&CSo)c4 

enim  triangirfa  maiora  inclufia»  8c  mmonbus  < rt 
«K-Corall.  profwf.4.  eroxt  propoitionaha  V,  gk 
album  maius  AiO,albo  minori,  anm  » ^c.  conie- 

qucntcf  totaEgUfi  iolittr  cbilUos  et  ir  ingulis 

fimilibusi  rimihs  erit  figur*  minori  inclufx . 

THEOR.  II.  PROP.  XXIV.  Eucl.  ai. 

Qm4  eidem  reiithnto  fmtfimtlu  i O'  inuf 
fum  fimtlMa 

Sint duorefiilinea album *8f  nigrum  nigerri- 
mo LMH  fimiUa  • Aficru  ejfe  ciUrn  Mxer  fi 
ftmilia . 


Nam  pars  alba  ad  a parti  Alb*  ad  L » fir'® 
alia  A » 8e  l nigra  ariuales  fune  j Ergo  toeus  an- 
gulas  A coti  angulo  L cqualii  erit.  Idem  pnilo- 
ib  hare  de  partibus  anguli  E,quat  partibus  anguli 

p cqnantnr»  fie  de  partibua  » partibus  M xquah- 
bas,  & hoc  ei  conftrudione:  iimque  probatam 
«ft  angulum  o angulo  o,  8e  angulum  C angulo  ai 
clTe  squalem,  quamobrero  omnes  anguli  eodem 
or  Jine  io  vtraqoe  figura  squalea  funt . 

Probatur  quoqne  dc  lateribus  . Nam  sqnla^ 

gula  fune  triangula  ex  conftradione  Ergo#  ^ 
Uccra  erfit  proportionalia  cv  4-  bwMiprottt  jqu*; 


Probatur  faeiliwr  . Kam  duo  anguli  corref- 
pondencet  a,  & o funt  squales  angolo  L . Ergo 
& inter  fe  . Item  a,  8r  q angulo  h ; item  c,8et 
angulo  n:  rnde  & squales  intrrfct  latcraquc  an- 
gdos  squales  amplexantia  ex  4.  propof.  huiua 
erunt  proportionalia  . Siquidem  c a eft  ad  c»,  fC 
LMadNMAtLHeftidusi.xt  posdP^.  Efgo« 
xqno  CA  erit  ad  ci.  rt  ro  ad  pq..  Et  idem  dicss  de 
aliji  ernribasi  atque  adei  per  definitionem . Si- 
milia erunt  triangula  nigrum , k album , quid 
fiat  fimilia  nigerrimo  lhm  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXV. 

In  omni  paralietogrammo,  qua  cita  dia- 
nictrum funt paralletogrjmmayO- toti  . 
irmurfefum  fimilia. 

ADfit  parillelograramum 

eatoi dUmetet. .«.kp« 
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pandum  D^ueantar  dui*  paraUclc  ad  lacera  cm» 
Ir  MC;qu*  fine  Bf»d  ue  • ^icil  firalltlo^rsmma, 
circa  diamecrum  Jant  ni^ruMtiSr  nticnimMm  rffe 
Uttr  fcfia,iiia . 


Probatur» quia  confiicaumiir  trlangntl*» 
Darallelx  aufrrunt.  Vnde  ex  Coroll.  propof  4. 
nu!us»crlan|ula  ea  erunt  fiailla  triaagul>t totius» 
V.g.  paralTclogrammum  maius  nigrum  confti- 
taitur  donbut  tr  aguhs  «qualibus  ex  prop<4>d.t< 
fed  quoru  quodlibet,  vt  avo  cfi  fimile  rot  ex  duo- 
bus triangu!is»ex  quibus  conOitultur  totum»ideft 
trianguloACM  ob  parallelam  vo  i;  fi  cm:  crian* 
gulum  quoque  nigerrimum  minoris  okm  fimile 
^ eidem  toti  triangulo  AMc.  Ob  paralleUni^ns» 
ipfiAc»  Ergo  parallelogramma  quoque  nigefri* 
num»&  nigru»  vtroce  eis  triangulis  dupla 
fimilia  coti.  Quare  & fimilia  inter  fe  erue  expre- 
ccd.  vel  ex  idjib.5.  qu2  enim  vni  cenie  funt  e^* 
dam  racionea»  Be  inter  fe  fiiat  eaedem  rattonev* 

THEOR.  IV,  PROP.  XXVI. 

Si  tjUAtHor  relide  lirtf^e  proportionales  fue~ 
TtrUyO*  ai  eis  rtdtltnea  firntha^fimiltter- 
que  defcnpta  proportionalta  erunt» 
Btjii  reHis  lineis  fimtha , fimihterque  de^ 
/cripta  reHilinea  proportionalia  fuerinlf 
etiam  tpfa  hnedpropmtoHalettrunt » 

PR^ma  pars  Fiulus  Theorcmatjg  eft.  Quod  fi 
fiat  quacuorline«»cuius  aocecedfs  Avinpri- 
ma  cdbinadone  ad  feqoeotc  DI  ratione  rrfiratur 
fimili  rationi»  qua  in  pofie  iori  combiaacione  re- 
fenur  lm  aotccedeiis  ad  fcqacmc  pq^  & confU* 


tuantur  fsper  redaa  prime  combloationis  duo 
re Ailmea  invicem  fimjliatfimiiicerque  pofica  V.g, 
doo  triangula  album»  Be  nigrum  , Rurlufque  fu- 
per  redas  tecundx  combinacionis  aha  red^hnea 
diuerfi,  citam  generis  i pnmisS  fed  tamen  inut- 
crmfimilia»  fiaiihcerquedefcripu  V g.  duoqua- 
draia  album,  8e  nigrum  . Affirmat»  cfuod  l^c  re8i~ 
linea eruf>t  proport.  »e/(4»ita»vt»  ficut  triangulum 
album  ad  nigrum  referatur»  ita  quadratum  album 
adn  grum  refertur»  quod  vt  probetur, 

Inueniendaelt  tertia  proportionalia  redis  prU 
mir  combinacionis»  qux  erit  L.  Stcuc»Ar  pofte- 
rioris  combinacionis  repericnda  eU  tertia  pro- 
portionalis s»  fccuodum  documenu  14.  propof, 
iMiius  boc  pofito . 

Probatur  cx  propof.  u.  Ccvoll»  vt  eft  bafis 


A T V S X 

At  ad  tertiam  proportionalem  » Ita  el!  triango* 
Ium  album  ad  nigrum, 

Pariterque  Tt  eiUacus  LM  ad  tertiam  propor* 
tlonalem  s Ita  ex  eodem  CotoJI.  cft  quadratum 
album  ad  nigrum. 

Sed  bafii  At  trianguli  dicit  ad  fuam  proportio 
fialem  t fimilem  proportionem. quam  dicit  lm  ad 
S . Ergo » Ae  triangulum  album  refpjcic  nigrum 
Ca  proportione»qud  quadrarfiaibu  refpicit  nigrfi  . 

Miaof  ar^ifwunti  eoafiai  mj.  quinti  nimirum 
quod  At  fit  ad  1.  velutt  lm  rfi  ads.  Quoniam» 
(umiLyArs  fint tertiae  proportionales»  cx  <«17114^ 
argumentando»  eam  proportionem»  quam  dicor 
Aiad  fu  m proportionalem  t.,  eandem  dicet  IM 
ad  fuam  tertiam  proportional  .ms:  Quoniam  di* 
rebanc  eandem  proportionem  ad  fuas  requeoteo 
Dt»  fr  tQ^,  ex  hypothcfi . 

Secunda  veropars  rerttt  primam»8r  prrfuppo 
nic  ad  probationem  inaeniendam  rrtbus  Ap,nini}« 
rumDBi&  lm  quarta  proportion.Its  YZ{fuper 
quam  confiiinendum  efi  r:^angu1um  fimile»  fi- 
roiliterque  poficumj  ac  red  lineum  lm.,  de  quo 
privandum  efi  prius  »qubl  fit  xqnale  redilineo 
VQj  ad  hoc  » vt  couuertatnr  prppofitlonis  prima 
pars»  & probetur  j.  qubdrediUnea  redilineis 
fimiJlbut»Ar  fimilicer  dcfcripiis  ptuportionalia» 
lineis  confient  proporcionai.bus . 

P|obatut  autem»  qubd  fine  «qualia  duo  qua* 
drata  nigra.  Quia  ad  ipfa  dicit  eandem  propor- 
tionem quadratum  album  ; quam  d cte  ai  ad  dEi& 
quklrm  ad  quadratum  nigrum  pq^cx  (uppofitio- 
nti  adquaiiramro  vero  Yt  exeo  quod  fit  fitper 
quaaam  proportionalem  tz.  vc  ei  antecedenu 
probatione  huius  propefinonis  confiat»  tnde 
erit  citangulum  album  ad  nigrum,icaquadraUTa 
album  ad  nigrum  eoquia  fit  At  a 1 D6  vet  lm  ad  iz« 
Quare  cx  propof.  9.  qumti  cum  eifdcm  qujitra* 
cis  nigi  is  eandem  dicat  propon  tonem  album  qua- 
dr»tuai»cruocxquaiia  quadrata  n>gra 
Probatur  modo  fecunda  pars  propof.  Duo  qua- 
drata nigrafunem  duplicata  ratiuoc  fuorum  la- 
terum ex  ao.  huius  t fed  hxc  probata  funt  cqua- 
liai  Ergo»  Bf  latera  pq..  8c  YZ  erunt  «qualia* 
Sed  UtuB  LM  dicit  eandem  proportionem  ad  latus 
Tz;  quam  bafit  At  ad  b^fim  ed  , Ergo  etiam  eam- 
dem  dicit  proponionem  litus  ml  ad  latus  PQ^ 
quam  bofis  ai  ad  bafim  ls  . 

THEOR.  V.  PROP  OS.  XXVII.  Euc.ar 

Dato  re^tlineo  fmile%  fimiliterque  pofitumy 
rtflilmiS  (ytltcn  dAio^ijuJe  con[liiucrc, 

Sit  ditam  re&llinnini  a V. g.  pcmigonuin; 

cui  conflhueaJum  Iit  rc&‘luicuiii  fimile,  fi. 
militcrque  politum : fctl  alteri  dato  «quale  V.  g, 
triangulo  t.  Itaque  fecuodiim  du^i  inam  propof* 
,.41.  primi  rediUoeum  parallelogrammum  dc 
«quale  rcdilineo  a cofiituatur  fuper  latus  quod- 
libec  eiufdem  redilmci  imitandi  a*  Be  huic  re&i- 
lineo  pacaltelogranuno  fiat  ahud  nigrum  fimile 
fuper  latus  alterum  cp  idefi  ch  * (cd  «quale  re- 
dilineo  t • Inueniacur  ergo  latefibut  DP»  flcPH 
parailclogrammorum  nigri»  Be  albi»  que  «qualia 
noi  funt»  media  proportionalis  cx  propof.  16. 
huius  Pv,8r  fuper  hanc  pv  redilineuoi  conftl- 
tuator  nigrum  fimile  priori  iuxta  regulas  propof» 
a|.  Be  hoc  erit  illud»  quod  qu«ritnr  • 

Nam pentagoauffl  nigrum» iam  feciousfimi- 

1«» 
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eoanitut6  A^o  a . Quare  fblumrc> 
maaetdemondraodinn/^i*^  criaagulo  » (!(«• 
quatens  tdver6  oftcndi- 
ur  . Nara  cft  «quale 
reftangulo  nigro  cb  > 
Ted  hoc  e((  rquale  ^roM 
fictmMt  triangulo  » . 
ErgOydr  pentagonum 
nigram  eft  «quale  trl* 
angulo  I. 

probatur*  Nara 
dicit  eandem  propor» 
tioncra  pentagono  A j quam  dicit  reailineumcH; 
qo*  veri  eidem  eandem  dicunt  proportionem, 
inuiccm  «qaalia  fant  et  propof.p-  quinti 

Quod  rcf6  nigrum  pentagonum , 8e  nigrum 
paraUelogfaftirnum  lUcant  eandem  proporcioatm 
pentagdho  a oftenJrtor:  Nam  dicunt  eandem 
proportionem » quam  parallelogrammo  oc  : 5ed 
hoc  pentagono  a eft  arquale  . Ergo,  8f  pentago- 
no A,ei  7.“  quinti  eandem  dicunt  proportionem. 

Paobaadam  eft . Quod  parallelogrammo  DC 
eandem  dicant  proportionem  nigrum  pent^onfi, 
Scnigrum  parallclogrammum*  Nigrum  paralie* 
logramilfum  ad  parallelogrammclm  dc  ea  pro* 
poAioqe  relcrtV^  prop.i.  huij^jcum  ftnt  eiuf- 
^ aitiiudls.ia<  qua  batea  dp,  mi  * iledeapro- 
portipoe^qlii  reftwuntur  ha&f  op,&  ph  , penta- 
gonum  nigrum  ad  idem  parantlognammum 
tur  : ^rgb  pefe^tu^  ad  c d proportione  eioem 
pentagona  nigrum,  qua  redangbluai  nigrum^. 

Patet  harc  wrwor  hgurz  (tmilet , iimiliierque 
poHc«  fuper  primam*  & mediam  lineam  referun* 
tue,  rt  refermrprima  ad  tertiam  et  CoroU.prop. 
11.  Sed  pentagonum  nigrnm  eft  poftturo  foper 
mediam  pv:  ergo  dicit  ad  pebtagonum  a,cuI  fiorf- 
lecftjfe  (imlliter  polHum  eam  proportionem, 
quam  dicit  >rima  ph  ad  tertiam  w . Sed  penia- 
gonum  A'  ex  eonftrodlone  eft  «quale  par^lle^oi• 
grammooc  . Ergo  ad  hoc  paralletogrararauni 
dicit  cx  7.  quinti  cam  proportionem , quam  pri- 
ma, quareft  ba/is  mp  dicicad  tertiam,  qop  eft  baftt 
pd;  quod  erat  tandem  pn^aqdum*  Quare  pco. 
tagonum  nigrum  ad  paralleiogrammum  album 
rcrcrccar,  rt  ph  ad  dp,  fed  taliter  etiam  nigrum 
paralleiogrammum  ad  albfi  maiua  refenor  r Ergo 
nigro  parallelogrammo  nigrum  pentagonum  erit 
xquale  i quare,  9c  ipli  • triangulo  • 

EXPENSIO  ,VIU. 

De  fmiltum  figururmn  aiJitione,  iy 
[tAtreilione  i 

PRhnoparallclogrammofum  deftcientium,Tel 
abunoihtium  proprietatea  ponit,  ex  inde  do* 
cctadderc,  xellubducere  alicui parallelogranf* 
mo,  8c  applicare  datae  line*,  vel  cum  defe&u,  vel 
cum excdfu,vt placet,  deferuitque  hrcdodrt* 
na  maximd  Uncis  irrationalibus,de  quibus  lib.io* 
^ Euclidet. 


THEOR.  I/PROPOS.  XXVill.  Eoc.atf, 

S$  i yparulUl^grammo 

sSUnm  fit  Jimtlt  tQi^  , cr  ei  fmdntr 
pofilum  ) commiener»  cum  eo  haJnns  An- 
gulum, hoc  cifCA  iJem  dtametrum^fi- 
€ut  totum,  coufiftitm 

Dicit.  Qood»  fi  I maiori  paralleJogrjmmo 
ABOc  auferatur  paraUclogrammumroinus 
oroL,quoddeindeipfi  accominodctur,  veangu- 
lusfuper  «qualem  angulum  fitos  fit,  vt  vides  in 
o.  Dicit  hoc  paruuoi  parallelogramum  confiftere 
circa  diam  et  tum  totius  db|  quod  probat  pet  rc- 
diidioaem  ad  irapolfibile  . 

Nam  fi  dicatur . Quod  00 , & oa  io  vsam  fc- 
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fiam  Qon  cooueotant,aetdeo,qubd  non  poflit  ef* 
fe  diameter  Idem  trahatur  diimetcr,drfit  punfia* 
ta,  qu«  traorcae  non  in  r. , fed  per  aliquodaluid 
pufiu . Itaque  E.g.  trafibit  per  H,Sr  trafia  h.m  pa- 
raltelogrammum  fbom  erit  fimile  toiioAOc  ex 
xf,  huius,  quia  ex  aduerfarijs  circa  diametrum 
funt : Q^mobrem  latera  Inuicem  erunt  pn^r* 
tlorbliaTHa  vcquaproporcrone  DArdplctt  latas 
totios  sc,  ficUttis  miooris  iW  refpiciat  om>]  fed 
& idem  Urus  oprerplcitOL  eadon  proportione» 
qui  DA  refplcit  oc{  quia  paralleiogrammum  rcDL 
eft  fimile  toti  ex  i;.  huius:  Ergo  cum  ad  idem  of 
eandem  dicant  proportionem  ex  p.  quinti  eftent 
«quales  OM,  fi  DL  pars,  fi  cotum,  quod  repugnat. 

THEOR..  II.  PROPOS.  XXIX.  Euc.a7. 

Omnium  parallelogrummorum  fecundum 
tandem  teBam  lineam  applicatorum  def- 
ficientium  figuris  paralie logramntis  fimi- 
liius , Jimiliterijue pofilis , pareUogram- 
mum  maximum  eSi  id,i}uod  a dtmtdU 
defcritiiur  , dummodo  defiBus  ijuorum- 
cunqut  aliorum  fimiles  exiflant  defeBui, 
qnc  deficit  paralleiogrammum prxdiBum 
d dimidia  defcriplum . 

DEtnr  reS»  a^coI  isplicetar  parillelagritn- 
mum  nigram  af  d^ciens  ad  complendam» 
occnpandamqur  totam  lineam  ai  portione  pa« 
Afiertt,quod»fi  hole  deficipotif  Pi  fuper  dimidiam 
cs  conftitacum  fit  fim»te  paraUelomammum.qu^ 
le  eft  ex  prop.  if.  huius  R»,  curo  fit  circa,  diame- 
trum BP  deficientis  fuperficiet  * Afleric  inquam 
iftod  paralleiogrammum  ex  dimidia.fed  deficien- 
ti Cuperficiei  fimile,  elTe  malus  parallelogrammo 

nigro  AP,  fi  quocunque  alio  cura  difiis  cooditio- 

niout  fafio  . Cer 

Probatur  pars  as  oigri  paraUcIogram»» 

T ♦ 


14« 

dexteram  eft  equalU  parti  ci  parallelogrlmi  n ex 
mcdieute  dcferipti  n : Reliqaa  ver6  para  c ^ 


* fi 


paralletogrammi  nigrt » cAmfit  CMipleiaeaitum 
atquatur,dr  fuppletur  per  aliud  eomplemeotu  pq> 
quod  ex  prop  ;T*l*t*  ei  eft  «quale»  ergo  redii Inru 
cx  medietate  kk  fupcrat  paraUelt^rammm  ni- 
grum ap  reliquo  paraUcIogrammo  i^.  itaetUm 
eoenici  fi  parallelogrammum  nigrum  ap  fieret 
altius  paralelogiimo  ex  medietate  defcripto  ai» 
dummodoiioc  parallfclogrammum»  vt  fapra  dixi» 
efier  fimile  defedaiip»  nempe  exifieni  eirca 
diametrum  fuperfieiei  deficieotis  nigro  reftiUneo 
ad  occupandam  toum  lineam  ap»  rt  potes  ridere 
io  altera  figum « 

Probatur  eodem  modo . Nam  a<^  e(l  «quale 
parallelogrammo  wqj  ablatia  Itaque  ab  vtrifque 
complementis  «qualibus  t(^i  Ar  SP.  remanebuoc 
««raales  adbuc  refidux  partes » olniiram  hinc  fc- 
mloigra  BP.»iodeparallelogramamm  ap  nigrum 
•diundo  ei  paruo  redilineo  pg : Ergo  nignin 
paiallelogrammunsAP  eft  minos  fcmioigroju  Ir 
deficit  ob  eius  pqualitate  hac  portione  «i  addita 
ILP. 

PROB.  I.  PROPOS.  XXX  Euel.i8. 

Ad  d4t4tn  reflam  Lnedm  applicare  paraL 
Itlo^ammum  dequAe  dato  rtSilmeo 
depetens  tali  Jitper^ie  paraBelogram^ 
md  I tjua  fit  fimilts  alteri  parallelo- 
^ammodato  , Dummodo  datum  refli* 
lineum  , cui  aquale  applicandum  eft » 
non  fit  matus  ro,  quod  d dimidia  de* 
feritt  quiret , fimile  defcBui  dato . 

SI  tibi  exibeatur  reda  linea  ab»  ad  quam  ippli* 
candum  fit  parallelogramrenra  «quale  trian- 
gulo nigro;  fed  qubd  defieUc  ad  totam  Uneara  c6> 
plendam  in  foa  luperficie » portione  uli  »qo«  fit 
fimitis  alteri  dat«o. 

Eft  primo  aduerteodua»  quod  boe  triangulum 
Bon  debet  efie  maius  ; quiim  illud  redangulum» 
quod  deferiberetur  i medieeate  ; namque  ddfe- 
dut  deinde  non  po(fet  fimilis  redilineo  dato  d 
cooftituijqubd»  rtprobauimusin  preced.  propof. 
redilinea  applicata»  qu«  deficiunt  nmili  defedu 
redilineo  dato  ea » qu«  fiint  fuper  medietatem» 
fune  maxima  omnium  • Vnde  fieflet  redilineom 
snaiut»qodmquod  foper  medietatem  pofllct  fieri, 
deinde  defiedus  fimilis  non  efiet  redilineo  dato. 

Prxcepiura  i.  Defe/ibatnr  Itaque  fuper  A B 
redtlineum  d » quod  fit  pundacum  a c » tradoq; 
diametro  ba  indefiniti»  erigatur  il  pnndo  medio 
p parallela  lateri  pundacoci»  qo«  occurrat  dia- 
metro ea  in  b,  fiatque  totum  redilineum  apmb 
fuper  medietatem:  de  quo  primo  ridendum  eft: 
an  fit  «quale  triangulo  nigra  per  operactonensa 
vides,  Ar  quam  docuit  Euclides  propof,4i. 
ptimi . Siquidem  fado  redilineo  pc  ia  dato  an* 


gulo  A fecoiub^m  Icogicudineip  liaec  AFr^qualc 
triangulo  nigrq»pralungasifi}ue  lateribus  gJ*»Ar 
t^snaniferrndum  eR  redilineum  ai  cx  medieta- 
te fuper  illudi  rum  fi. excedatur  d redilipeo  po  » 
operatio  non  poteft  fieri»  vtdrdumcft:n«jdem 
. B^ilineocommenfuretur»  Ar  fit  el  «quate»  nibil 
aliud  expofeicur » fadum  enim  eft  ,quod  queri- 
tur» ^ Jefedus  SB  ent  fimilip  ^diltgco  dato  d» 
te  fi  maius  redilioto  Pc  . ‘ 

Prccepcuin  l.  Tunc  ex  dod*  propof.  37.  bu- 
. Itts  inueoiaturexcefiiii  inuenco  na  paralielogram- 
mum  «qualcEN,  A:  ad.  idreperiatur  inter  Q.G  latus 
redilioei  triangulo  qualis  , Ar  lotoics  lacus  ez- 
cefius  media  propofcioiulia  ol»  fuper  quam 
traditam  in  £o  fiat  parallelogrammum  sw  fimile» 
fimiliterque  poficure»ac  defedus  bb;  producatur* 
que  latera  on»A;nt.  laoique  ent^appbcatum  li- 
nec  Atrcdtlideum  an  «quale  tnangtlfo  mgro; 
fed  quod  deficit  redilineo  oigro  kb  fimilts  redi- 
lineo  D . 


De  quo  duo  probanda  fum.  PcinMm.qiibd  fit 
fimile  redUineo  o defedus  niger  nb;  fc^odo» 
qobd  redtlineum  an  fit  «quale  triangulo  nigro  • 


Prog.  i.  Similitudo  icaqtie  probatur  • Qjua 
figura  deficiens  eb  eft  fimilis  figur«  tx  medku* 
te  AUEF,  qu«  eft  codcermioa . Sed  hcc  fada  eft 
fimilis  figurc  o»£t  go  etiam  illa  deficient  eb  fimi- 
Itt  erit  figur«  d . Sed  buic  quoque  eft  fimilis  de- 
ficiens figura  minorinclufaro » Ergo»  Ar  rell* 
quA  nigra  bn.  Patet  confequens»  quia  ex  prop. 
iS.h.eft  circa  i dem  diametrum  totius  a£,qu«  verb 
circa dlaaerrom  funeex propof.  sf.buius»&to» 
ti»  Ar  Inter  fc  fttnt  fimilia  . 

ProgrelT.  b.  <^uod  verd  parallrlogramoium 
AM , «quale  fit  triangulo  oigro  »*  Probatur » Nam 
AN  eft  aNjoalg  redilineo  P«  » in  3.  fig.  Sed  Illud 
Pceft«quafe  triangulo  Otg'o  ex  cooftnidione: 
Ergo,  Sc  redilineum  an  tft  «quale  triangulo  oi- 
gro . 

Probatur  maior  propofitio . Quod  parallelo- 
grammom  AM  arqtiale  fit  redilineo  pc,  nam  eft 
«quale  gnomoni  tbo  . Sed  hic  eft  qualis  redi- 
naeoPC,qubdffnt  gnomon  tbo,  Ar  Pc  refidna 
ex  «qualibus  vtex  t.ArB.piccep.ps»Ar  be  .Ergo 
AN  eft  quoque  ei  Pc  «quale . Quod  verb  an  fit  c* 
Quale  gnoutoni  oftenditur  . Nam  pars  rN»cda 
fit  complementum, eft  «qualis  parti  MO,  ex  prop* 

primi  . Pars  autem  at  , cum  fit  fuper  fquw 
bafi,&  inter  eafdea  parallelas  eft  «qualis  ex  prop. 
37,  primi  alteri  parti  tb  . Ergo  a n «quotur 
gaomooi  TBO  . Quapropcer.cum  AN  redilineum 
applicatum  line«  ab  fit  «quale  gnomoni  tbo;  hic 
vcr6  gnomon  tbo  fic  «qualis  redilineo  Pc,qubd» 
vt  dixi, ambo  refidua  fine  «qualiam^M,  Ar  re^ 
dilineorum  ab  «qualibus  eb,  Ar  ps  ablatorum  . 
Redilineum  verb  po  fit  «quale  cx  cftedione  tri- 
angulo nigro;  Edain  an  redilineum  erit  ei  nigro 
triangulo  cquale»appEcatum  autem  erit  liues  ab» 
Ac  dc^et  redilineo  oigro  nb  fimile  redilineo  d. 


T R A C T A ^ V S X. 


PROB. 


IN  SEXTVM  LIBRVM  EVCLIDIS 

liocum  eft  x^iule  gnonianicc  T iquoibnipan 

■C  armilli*  Jl : 


PROB.  II.  P R O P O S.  XXXI.  Eu.jj. 

AJ  datam  reSam  lineam  dato  rtlUlinto 
aquale  parallelegrammum  applicare 
excedens  pgura  parallelegram- 
ma,qu4 flmilisfit  paral- 
lelogrammo  alteri  dato. 

EXibita  tibi  fit  linea  ab,  ad  t^tiam  oporteat  ap- 
plicare cquale  triangulo  fcminigro  paralle- 
logrlmuincxcedeni  tpraoi  figura  paranelogram- 
ma,  nimirum  ABiquarfimiliaficparallelogrammo 
aiicoi  dato  V.  g.  x « 

Conftraatnr  Itaque  fuper  dimidiam  AB>ideft  cs 
parallelogrimum  CBYB , fed  fimile  parallelbgra- 
mo  X , fimilitetque  politum  | quo  fado  reperia- 
tur  qaadratom  sqnale  hu<c  paralleiogramnto,  fi* 
nnilque  triangulo  remini|ro)  quod  excquemnf> 
Tt  ridea  in  ucunda figura,  primo  ex  do^.  44. 
primi  confiituendo  in  dato  angulo  redilineix  fu* 
per  latua  zo  «quale  taceri  ca  redilineum  nigrum 
zoiYsqnale  triangulo  Tcmlnigro,  d^iuxu  Uiud 
ponemus  reditlndurntHMi  fimile,  & «quale  re» 
dUioeo  CYBB.  Hoc  enim  poterimus  facere  ex 
propof.  44.  primi  propter  «qualicacem  angule 
rum  correrpondeotiom,&  laceris  yi, quo  fado  oh 
totu  redigemus  in  rcdangulu  pundatu  cquale  ex 
propor.}7«  primi,  vepote  inter  eaCdem parallelas, 
te  fuper  eandem  bafim  • Huic  ypro  redangnio  fa- 
ciemus quadratum  pqualeoNXS  ex  prop,  16  fecun- 
di . Tandemque  huicquadrato.fiat  rurfus  parxl- 
Iclogrammum «quale  exprop.37.  vcIexpro|).4|« 
primi } icd  fimile,  fimiiicerque  pofituiQf  ac  par^- 
lelograaunuffi  x , fcilicet  qnxl  • 


Hoc  itaque  paralfelogrammum  fimile  eft  alteri 
ieminigrocY  ex  reedietau  fado  fimile,  fimiliter- 
Que  polito,  vt  X ; fed  tamfti  maius  , qubd  ne  dum 
buic  CT  redilineo  fcminigro,  fed  etiam  triangulo 
fcminigro  «quaJe  fit.  Quare  ob  fimilirndincra, 
atfimilem  politionem  poterit  deferibi  fuper  bf; 
Ita  n exceiTus  fit  rerfus  r,  texite  excedat  tribas 
partibus  feminigris  guomonls  ccr,n  perfpicuum 
eO . Tfj^  itiqae  latere  aj  ;nrellclo  ipfi  a».  & 
ce  produfio  In  i,  erit  parallelogramauin  «Dire- 
quiGtnm  | ^od  erit  zquale  eriAngulo  remiaiero 
•ecedeoa  datam  Uncam  ab  Ggnra  Kmioizra  K fi. 
mili  refiiiineo  dato  x . 


H M 


PxobaM%n  in  eiiteced.prope<iiiaoc  a«  nfil. 
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xc  e«  «qiulu  parti  ii,vtpote  dao  dimidia  lotiua 
KB , & ideo  complemento  IB  zijuali  rpfi  e, . Sed 
gnomon  cr.T  eft  equalls  triangulo  (emioigro ; 
Ergo  AB  reailineumell  xijiule  ntangolo  femi- 
nigro . 

Quod  autem  gnomon  iiezgualimlang.ilore^ 
minigro,  ollenditur  : nam  eft  cqualit  reailineo 
TO  nigro,  quod  BF.SrHoduototafiutzqualia,  & 
CT.MT  dup  partei  eorfi  (inczqaalee.rx  co.nftrua. 
Ergo  gnomon  ect , 8r  reStlineiitq  yo  partei  ie« 
manentes  ex  tocia  rqualibua  erunt  zquaiea.  Cum 
Itaque  gnomon  co(,'«r  nAilineum  yo  lint  zqua- 

lia.  RefiUineamrerdyoexconftmAiooefitz- 

quele  irieoguJa  reminigro.  Ergo,  & ac  rcaili* 
neom  applicatum  i^ualc  gnomoni  , 8r  ideo 
reailineo  nigro  yo  erit  undem  squale  triangulo 
feminigro. 

Ptfet  autem  ionod  excedet  lineam  ab  dacama 
reailineo  10  Gmlie  reaiiineox  f quod  toeumB  F 
fit  ex  conaruaione ei  fimile)  ergo  caKa  eruat 
etiam  readinea  eirca  diametrum  expropoC  aB. 

huius,  Circa reth dUmeirum repericBric reai. 
nucum. 

EXPENSIO  IX. 

Pe  laterum  figurarum  proportionali 
pottntia , 

Licet lapn egcrimtii de  potemii  proportle- 
nslium  Unexmm  , qotm  babent  ad  coofti^ 
tuendum  alteri  fqnale  redHineumi  ooa  ttmen  li- 
neas confidet  jiUmas,  vt  ia  aliqua  l^ura  exifien- 
tes  ad  confiitucodum  reftiliocum  proportioaale. 
Modo  hic  eas  confi(i«ram«s,vclBCcrt  «Hcolilffi- 
gurp  proportionalis  alteri  quacumque  proportio, 
oe  B £t  primo  coofiderabuaus , tanquamiate^ 
trianguli  redanguli  i deinde  tanquam  lateri  ali- 
cuius quadrati, vt  fecimus  fecnnoo  libro . Eucli- 
des quidem  hoc  6.  libro  de  foll  potenria  agit  tri« 
anguli  reiftjngoli,  de  potentia  verb  laterum  ali. 
coiusquadratilib.ia  tradat,  fed  ooa  exiftimaui- 
mut  bic  efie  propriQ  earu  propofitionum  locum  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXIl.  EucbJi. 

I 

In  reUangulis  triangulis  figura  qualiitt  d 
latere  angulum  reHum  fubtendente  de- 
fer ipt  a aqualis  efl  figuris  fibi  ipfi  fimi, 
libus  , fimillterque  pofitis,  qua  d late- 
ribus deferibuntur , 

TRiangulum  fit  refiangiriam  aic.  Defcriba*. 

curque  fuper  Bc  qtmeumque  figura  ceSi«i 
lluta  BO , cui  fimilcs,  fimiiicerque  pofiiz  conftl. 
tuantur  fuper  etura  >a  figura  ac,  & cA  figura cif. 
Dico  figuram  bd  fuper  bafim  a/Ve  a<jutUm  fpirls 

fifer  (Turt  BC,  CH  . 

^ Prob.  Sicut  eft  ex  ca  i^dratunii prima  quan- 
cicaiad  quadratum  ex  cx  iccBodam  quxutiurem 
iu  prima  fene ) ita  cRredilintoi  cuprlma  quan- 
titas ad  re^lincum  bd  fecundam  quaiftjtatcai  in 
pofteriori  ferir  ( debcFcntem  imeginafTfuper  la- 
tera reftanguli  defcrtpta  quadrata  1.  Id.  fig-  non 
«if  rimat.) 

Hoc  autem  pacet ; qubd  fioilltcr  quadrau  , tc 


,5«.  T R A C T 

ligunr  fe h fic <«  prop.s  ( . qtiadra* 
tum  ad  9aadrarain>vt  figura  ad  figurainj^ularunt 


corwB  proportiorieadupllraeteiardempropor* 
tioais  laterum  Acad  cs'  ."£t  oB  hanc  eandem  ra* 
tfonem  quadratum  ei  c a in  prima  fcHe  tertia 
^aotitat  ad  quadratum  ex  K in  eadem  ferit  fe* 
cirada  quadtiuid  redilincum  t c tertia 

?|Datitaa  ferfei  poHerioris  ad  ao  rediiineumitedi 
ecundam  quantitatem  etufdem  ferlei  pofterioris. 
Q»  propter  ex  propof.  tr.  Iib  5.  'Compofita  pri- 
ma quantitas  cum  tertia  prioris  feriei » nempe 
quadrata  ex  cai  & b A erit  ad  fecundam : niovrum 
quadratum  ex  BC,  Ttla  pofiertorl  ferie  prima  qui* 
titais  rcdilineum  cu  eam  tettia  quantiute  redili* 
neo  Bc  fimui  fumpta  ad  red. lineum  bd.  Sed 
quadrata  cf  ba»  Ce  ac  ditunt  proportioaem  cquB- 
llCBtia  q tiadfato  ex  BO  ex  1 1 J .x:£rgo  coi  redi  i i n cb 
M.flrca  dicent  proportionem  (qualicatif  redi* 
lineo  BocXBC* 

THEOR.  H.  P&OPOS.  XXXllI. 

palis  dii*l>)is  Itmis  iiktqualilms  reptrire, 
pofftt  plus  maior  , tjuam  minor 
in  ordmt  ad  limites  f^as 
‘ (on/hluendas . 

DEntur  duf  lineat  a maior»&B  minor. Accipia* 
tur-aUaquardi  dupla  nuiorisiTtCOi  & H di 
alsi  per  medium  in  x/eo  in  pundo  centro  fado» 
Internallo  eius  medietatis  eo>  . ducatur  fcnu* 
circalus.  Inde  i centro  e menforata  longitudi- 
ne'minoris  date  B rfque  ad  tj»  Ihi  erigatur  rcr* 
pendkuiaris » fir  deducatur  rfque  ad  dreumfe* 
rendtm  i^.pundum  conudueacentroB  r^di 
CH  conibngatur . Dico  enim^quodli  Bat  Bgura 
cx  CR  fimilis  Bgorar  cx  a .V/ad  e/^/per)Mm, 

^u6  figura  ipjs  ex  a effeOa  Jupyar  figura  fihl  fimllem 
eu  lima  1 \re6am » Se  idraqnod  a eft  io  potentia 
maiori*  quam  Bad quamcunque  Bguram  conAi- 
tuendam  CUI ufcttoque  forme»  feu  magnitudinis 
tota  linea  cu . 


11 


ATVS  X'  ’ 

quod  HnguU  fine  «quale*  radiose»  & Aquidem 
exeonllmdlionciil*  verS.quid Ut  «adlu».  Q»»- 
reeiu*  figura  fi(nilia,fimiliterque  polita,  erit  *- 
qBalia  duobus  figuris  fimilibut»  fintilirerquepo- 
fiti*  e»  OH,  & ea  ac  . Quamobrem  figula  ei  a »• 
qualis  figur«  'es£H  fimilis,  fimllltt^ue  pofita 
erit  maior  figorl  ex  so,  S Meo  e*  stbi  ^uali  to- 
ti figura  ci  cH^fiinili  a fimslitcrquc  polita  j quod 
erat  probaudum . 

THOR.  III.  PROPOS.  XXXIV.  Eu.ij. 

Si  refla  linea  fecetnr  fteandum  mediam,ir 
extremam  rationem , maius  figmentum, 
^eum  dimidio  tonus  iunflum  , qumttt- 
plum  potefl  efficere  quadratum  maius , 
tfuUm  i dimidia  totius  defcrthiiur . 

S Ecetur  refla  ab  In  c media , k extrema  ratio- 
ne.  Sitqaema*us  Tegmentum  BCj  Prolonge- 
tur {n  o , & Bc  BD  dimidia  totius  ab  • Dico 
4ratumexct>i  nimtrumcioenaterrftguieutat  cjr 
imidia  miui  effe  tpfthtuplumntams^eiuam  tjitadrom 
tumex fala  dimidia  WotiuoieHpt, 

Probatur.  Qiijidratum  ao»  cx  ab  totaeffe* 
dumi  Bc  idM  dupla  linenBD»  efl  quadraplum 
quadrati  ex  ipfa  dimi- 
dia Bo»  ex  propoC^a 
l.S*  Et  hmc  quadrato 
stquaha  funt  ledaa- 
gula  duo»  vnun  ah 
fub  tota,  Sc  rawtc 

fegmentos  altefuipcc 

ex  tota,  &■  maiore  Teg- 
mento ex  prop'4..  1.2« 
Primo  quidem  re- 
daogulo  AR  » TCl  AP 
-'M  cxtota,Br  minore  feg- 
fi  mento  aquale  cB  qua- 
dratu'ex  maiore  leg* 
mento  cb,  quoAcA  CL*bc1  k*  ^ propof.iy.I.s. 
Alteri  rero  redangulo  ce, ex  tota*&  maiore  Teg- 
mento funt  l^qualia  duo  red*"6“^^  *P 

qualia  funi  bk»  & ro  ex  maiori  Tegmento , Sc  di* 
midiS  totius  effeda,  Arideo  xqualia  inuicem* 
Coco  tamen  refiangulf  xo  fobfHtuamus  eqoale 
rt,quod  Becom  plcmen^um  redartguli  ac  in  quad, 
CFf*  ideo  h prop,75.l.i  ^ xqualc,Br  hiflcfquale, 
redangulo  xc.  'Igiiiir  quadratum  ao  extotseft 
srquale  redangulis  duobns  ex  maiore  fe^ento» 
Br  dimidia  bx,  ’Bc  pi,Sr  quadrato  ci.»  ideft  xquall 
xtex  Terento  maiori.  Ideoharc  omnia eniot 
quadruplicia quddrato  ex  dimidia  Br,vt  eftoBen* 
ium,  tale  ein;  quadratum  AC,  cui  cquantur.  Ad- 
ddothnibus  tAls  Bmul  rrdangufls  BK,BrM»Bt 
quadro  XI  qoadrStfiep  ipfum  ex  dimidjp  XD,8r  om- 
nia erunt  quintuplicia  ipBus  quadrati'  if.  Hec 
autem  omnia B nui, nempe  duo  rcdangulaeum 
duobus  quadratis , ex  dimidia , & ex  maiore  Teg- 
mento faciuoc  ex  6.1.  3.  quadratum  .cx  cd  , ideft 
cs  eredum  fuper  Tegmento  nulori  cb,&  addita 
medietate  Bo;  hoc  cft  fuper  co  : £1^  hoc  qua- 
dratum erit  quintuplum  quadrati  bd  * 


B 


D 

P 


Probetur  expropoT.  prsced.  Subtenfa  angulo' 
(^00 1 fcUicec  HE|Cft  cquelis  lincR  daur  a.  Ideo 


.<;]  jA900>iftoe91A  ’ 


THEOX! 


IN  SEXTVM  L^BRYM  EVCIIDIS 

fcmtc.  rtpote  quidnum  mjlorii  rygmrnri,  Be 
infiipcr  qiudra'uni  Aot»  toii  coniinrt  nfljngu- 
Ium  M ci  ioti,8r  minore  Tcgmeato  ii  fi  tt  igur.ira- 
.tomaioris  frcmenci  xquale  tt  infuprr  rt  i< 
^uium*  cuii  fi  addes  qiiaHritiim  minoris  legmrnti 
«1..  erit  i^uale  rt^angulo  al  , Sc  conrei)ucnccr 
«c()nai<taturacumai.’iam  ttrtio  iquat  quadratu 
ir  major.s  (egtnenci . V nde  qurdrarum  lotms  ca 
cum  quaitrato  u.  mlnrir  stiipliuu  fari.mt  gy-r--- 
ti  i maiore  Tegmento  dcfrnpti , q«6d  ptopoG- 
tom  fuit . ' 


THEOR.  IV.  PR  O P O S.  XXXV.  Eu. j J.ii. 

Si  reda  tinea  fecundum  mediam,  (y  ex- 
tremam rathnem  fu  feSa,  minus  feg- 
menium  dimidio  maioris  additum  ,• 
^uiniuplum  pott0  eius , ^uod  i dimi- 
dio maioris  fegmtnti  deftrtiitur . 


Sit  data  reda  ai  Teda  TecnndOm  extremam,  te 
mediam  rationem  in  c ; Sitqur  manus  Trg. 
mentu  Ac,cni  adijclatur  dimidium  da  maioris  ci 
Dico  Dc  pejft  tjfiuri  ^ua.iaim  auu.uflt  manu , 

guim  Ao. 

* Proliatnr.  Ita  proportio- 
naturtou  AI  ad  ra  maius 
Tegmentum,  rcciipTum  ad 

AC  . 

I Qs* <•*■«»«  ■ * l J etiam 

^ ^ medietas  totius  ad  mrdieta- 

. , . . , trm  Tigmcnii  maioris  fe 

nabebit , et  Tegmentum  roa  us  ca  ad  mMius  CA, 
Be  Ideoconucetendo  m nuscA  ad  maius  ca  Teg- 
mentum  Te  habtb.t.rtdimiJiuAO  Tegmenti  maio- 
«I  ad  dimi  Ilum  a i totius  Aa . Vndi  ex  n.lib.s. 
minus  CA  eum  dimidio  maioris  Tegmenti  fe  habe- 
bit eodem  modo  ad  maiop  ca  cum  dimidio  ai  to- 
tius Aa,Tt  Tegmenti  maioris  dimidiu  ad  ad  dimi- 
dium totius,  ai.  Ideoque  etiam  quadrata  harum 
linearum  taliteriebabcbuni  ea  prop.  id.h.  Atq; 
adeo  erit  qu^ratum  Tegmenti  minocis  fimui.cum 
dimidio  maioris  Tegmenti , tanquam  ina  linea,& 
utere  ad  quadratum  niaiorit  Tegmenti  cum  dimi- 
dio totius  lme*.Aaunqu*rno  later»,  *t  quadra- 
tam  dimidij  oa  Tegmenri  maioeii  ad  qua  Iratu  di- 
midie totius  At.  Ergo  etd  |iecmutan  w erit  qua- 
dratum minoris  Tegmenti  cum  dimidio  maioris, 
tanquam  voo  latere  , ad  quadratum  dimidij  fe». 
menti  maioris  , »t  quadratum  maioris  Trgmend 
cum  dimidio  totius  , canquam  »no  latere  ad  qua- 
dratum dimidiy  totius  : fed  hoc  quadratum  ea  pre- 
cedenti  ett  quintui  lum  qua  irati  dimidie  totius. 
Ergo  etiam  quadratu  ex  oc  minore  Tegmento , te 
imidio  maioris  cff.diam  erit  qu.ntuplum  qua- 
prXnd^“  “ * <l‘“*'lija«>ris.,uod  erae 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXVI.Eu.q.l.ii. 

Si  reda  lineafeceturficundiim  extremam, 

mediam  rationem\  Qifod  a totu,^uod- 
que  d minore  figmento  viraque  fimul 
quadrata  iripU  funi  eius , quod  d maio- 
re figmento  defit, bitur  quadrato . 

O It  Ac  Tefla  fecundum  mediam , te  extremam 
rationem  in  e Dicoquad  atum  Ao  toiiua 


I ' . 

T H E O R.  VI.  PRO  p.  XXXVII, 

Si  reda  Irnea  fecundam  extremam , me- 

diamrauon>m  ftcetur  . eippondlirque 
ei  aquahs  maiori  figmento  ; hm  fii  mt. 
rus  fegmemum  refptdu  totius 
qua  modo  fi  habet  tanquam  matus  fig- 
mentum . 

SIe  u feSa  Teenndilm  extremam , te  mediam 
^ rationem  in  c j addaturque  ei  dx  equaiis  ma- 
iori Tegmento.  Diro  fxed  da  ef?  ieSu  <iua0U'  fy- 
me  exrreisaiii  e imarm  ia  ■ : iffta 

ut  eiir/r;'mearaf»  op ; madii  >erd  UA . 

Prob.  RrRinguluui  IF  contentum  fub  tota, Se 
minore  Tegmento  ex  IJ.  1. 1.  eft  z^uale  quadrato 
DI  maiona  Tegmenti 
additi  , Adde  itaque 
ItrIIque  fpatium,  ^udd 
eis  eft  edmuiiei  Erumqi 
xqualiareRaguluro  AH, 

ijdr  quadiaiuniip^ , Ke- 
fiaugulum  veioednti- 
, , “«ur  Tub  iota  da.  Se 

miioee  Tegmento  di  cddiio  At  quadrttum  ex  Ii- 
nea  lA.qu*  erat  i principio,  isgo,,.  7 J hu- 
ius ita  erit  da  ad  ia  , yt  sa  ad  id  j ideoque  oa  erit 
extrema » 8e  oicdia  rACjooc « 


mi 

«■tlQ 


*C,&quiai«uio  BjL  mino,  is  .rfetr  pU 

, HnaJrjfo  I r maioru  Teg- 
menti . 

Probatur  , Nam  m ly, 
lib.ti  R..^angulum  fiib  ro- 
ta ACp  flf  minore  fegmeato 
■c » Qim  rutn  al*  eli  Zh|uale 
quadrato  maiorit  fegrt>cuti 
*r  - Itaque  ir,it{MKc  paia  qaadfau  ac  iam  (quat 
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COROLLARIVM 

pdtens  erit  AB,  cum  dimialio  da  ad 
quintuplum  quadrati  dimidii  da  rx  pr  f 4. 
buiui,  8r  ex  propoT.},.  dimidium  AB  cura  db  fi. 
muf  quintuplum  poterit  dimidi/  ai.St  ex  prneed. 
DA,  Se  BD  diftinSz  poterunt  duo  quadtau  fimbl 
triplum  quadrati  ex  ia  . 

TliEOR.  VII.  PROPOS.  xxxvin. 

Si  reda  linea  media , (y  extrema  ratione 
ficetur,  ei  addatur  mmusfigmtntumi 
Quod  lota  cum  hac  additione  potefl  ef- 
ficere quadratum , qumiuplunt  tf  eim, 
quod  d maiore fignumo  efficitur, 

O It  linea  ai  TeRa  in  c fecanddm  meiUani , te 
X J cxcremam  racionemafir  addatur  ci  minua  Teg- 
i^otumoR..  Dico  totum  oa  quincuplo  roaiua 
cflicere  quadruum  j quim  c a maJoj  /cemen- 
tum . ” 

Probator . <^uadratum  aq^vc  £rplut  d *l  i 
maiore  fcgmentOpSr  redanguium  cx  ei  eota»A» 

ficauaore/egm^KC^Aaturiauicem»  Hoc 

autem 


a. 

C 

M L 

L 

X 

I 

Vjt  t H A C T 

atitero  reftin^Iuia  ter  fiimptum,  vt  cx»  8r  xi.Sf 
l>ik  cum  quadraio  AQj^uater  xquant  A<n  adde  tan- 
dem  rcdangulum  ml  cum  quadrato  px , &*  addet 
2<)(iald  vni  ex  prardidia  pirtibut  cx:  Ci^m  lu  »- 
c R Qi‘  rcdiRgulum»  8r  rx quadratum 
VO  Je  totum  erit  «qoale  re^angulo  toti  cx  ex  to* 
)!a,  ae  mmbre  regm^nrol 
drpropiera  quinta  qui- 
titaa  erit  xqualia  qua- 
(irato  qa^  Sed  hrc  om- 
nia redangdia  cum  dttO* 
b.u^  cquant 

'quadratu  AP  totia»  ap» 
vc  conftat  ex  prnpof.ic. 
Jib  X.  Frgo  quartntdm 
ex  PA  quintttpJum  eft 
quadrati  ex  CA  • 

EXPENSIO  Vllh 

De  proportionibus  circuli , & purtibus 
ipfiut, 

QVamuif  Euelldfi  vnteam  pronofitionem  dt 
^ Circulo  fbl^m  adreratt  a(Jhuc  plures/il- 
lafque  elementaret  ({Te  neeeflarlas»  experimen- 
tum docet  t Cum  8t  ea,qux  de  parallelis  hi  Cof> 
mognphia»  & de  figuris  iropcrimhHt»  9e  multa 
jjia  hcc  fundamenta  expofeanc'. ' Er  fane  cdm  }. 
hb.  mulca  de  srquaitbus  eircul  StanguI'S«  figurifq; 
circulo  infcripcisdidi  fintabic  etiamde  propor* 
tiqnaiibiis  circuli  partibus  lautiils  agendum  ci- 
' debatur» 

■^HEOR;  t.  PROTOVXXXlX,  EuA  JJ. 

Jn  requalitus  circulti  unguli  eundem  hujrfnt 
rationem  eum  peripher^s  , putius  infi- 
‘ Bunt , fme  ui  centra,  fue  ud  circumfe- 
rentias cot^nmi  fnt . Infuper , (y  Je- 
fiores, 

Q Inc  duo  circuli  {quales»quorom  centra  e»fr  p» 
^ finttjbe  in  ipfit  4uo  anguli  oigri  ad  edtra  fub* 
tendentes  arcus*  At*  8r  it  { reftorefqae  ac*  » dr 
srP  . Dtcoque  itaque  ita  t fe  an^nlMm  myrum  SfuJL 
'c-adAMyiUm  ^pxd  d,w  arnfi  ASadereims 

SP»  &'9t  f 8or  ACI»  AiJ  J Borim  E o p . Ducantur 
AXfdrBP  redar  & io  circulo  vtroque  ali»  iftiafub- 
Cenfii  «quales  accommodemur  in  circulo  cdine» 
BH»  & Hi.»  &c.  rfque  dum  placet»  Srin  circulo  p» 
«iirtoc  numero»  ac  pr«eedentes{  fedcqualea  bp» 
cnimque  arcus  (ubtcnfi  * circuJi  quidem'  c quales 
vcui  A*  cx  ^x.  terti), &CX  xd  anguliquoquealbi 
■pud  c nigro  c,TC  fioguU  albi  circuli  p erunt 
quales  oigro,D  necn6,&  arcus  rabteofipM»drMM 
cruQC  equales  arcui  £P  • 

Probatur  Itaque  propof.  Quam  multiplex  eft 
aggregatum  angulorum  apud  c»  quod  ell  Act» 
anguli  nigri  Citi  multiplex  eft  arcus  al»  arcus  ab» 
6r  K dor  acl  fedoris  nigri  • Item  quam  multi- 
plex ell  aggregatam  angolomm  b o n anguli  ai— 
gri  D in  circulo  p,  ta  rauleiplex  eft  arcus eji  arcus 
B» , 8e  fedor  s on  fedoris  nigri . 

* Quare.fi  angulus  acl  fit  «qualis  angulo  nigro» 
cttXm  arcus  fubtenfus  At  arcui  ai  «qualis  erit»  fi 
maior  angulusi  maior  erit  arcus  f fi  mloor  angu- 


A T V s X. 

ius  m>nor  quoque  srcus  I Et  ita  dicas  de  angulo 
EPN,  8e  arcu  em;  fi  enim  angulus  SOM  «quet  of^ 


grfi  angulum  Piirrirt  xN«quabit  ep  arcum.fi  ml- 
QOr  fit.enc  minor, exceciet  fi  excedat,  vnde  e%  def, 
p.Tiad.p  fi  angulus  nig.  c ponat  nrima  ui>aric-'s» 
'Sr  P ficunda  8e  terminus  in  priori  Cixhbin  'tionc; 

' Atio  pofieriort.  Arcus  ai  circuli  c pro  funda- 
mento.dr  arcus  Ef  circuli  ppro  termino:  funda- 
menta, nempe  angulus,  Ar  arcus  eircuti  c «quali 
paffu  excedent  termInos,idefi  angulum.  Ar  arrt  m 
circuli  D.  «quabuntur,  ve!  dcficieot»  A'hoc  iuxta 
quamlibet  multiplicationem  . Quare  rxill  i 'rfi 
oitlone  ficut  cfi  prima  magn-tudo  ad  reeund..fti, 
nempe  angulus  nig^r  apud  cad  nigrum  apuu  p, 

‘ lea  aft  arcus  a *,  ad  arcum  ep  . 

£c  eodem  argumento  probibitut  de  rednrtbuf» 
(jubditafit  fedd^  A'd  i ,ad  f dnrem  edp.  vt  an- 
gulus niger  in  cad  angulum  mgrumapud  d qu6d 
vt  faciunt  arcus, vnd  cum  angulis  crePcant^decre- 
fcaoc.  8r  «quenedr . Ecqaiaaoguliad  eircumfir- 
rentias  dimidi/  funt  angulorum  ad  centnrm»  cx 
prop.  9.  terti)  ira  erit  ex  17.  qutmi.  angu\\»  ad 
circumferentiam  p ad  angulum  aJ  eircumfettu- 
'tiaBi  Qj  vt^QS  Ai,  ad  arcum  ep  » &c. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XL. 

Qiu  in  circulis  fimilia  polygona  inter  fc  fime, 
<ut  d diametris  quadrata. 

Sint  Poljrgonom  in  circulo  AicDti  8r  rniLM  in 
minori  circulo,- Dico  ira  f//:  f.#// s>  ■ilupcr 
AB  ad  polygonum  fuper  fm,  vt  qnadracum  ex  dia- 
metro AP>adqutdntum  ex  diametro  LP. 

Dttdo  cnim  diametro  Ap»fi:  PLa  necooa>  8e 


EP  fubtensl.Ar  ri»  erunt  triangula  bpa,  frPHL  /i* 
tnihatcilm  fint  infimilibus  fcgmeniis  ob  fim^i* 
tudine pr«ruppofiiam  polygonorum.  Quare 
eritad  ad  diametrum  ex4.f(:xtt»  vtPH,adpe-  ^ 
)>ermutando  erit  ba  ad  fh  , vt  diameter  ad  a<i 
diameiru  PL»fed  ex  prop.26.h  cilm  bafium  propor- 
tionem duplicatam  habeant»  ve  efi  bafis  ad  bafims 
Ita  polygona  fimilia  ex  i)s  bafibus  confilcuem  • 
Vnde  Ha  crlt  polygonum  fuper  ea  ad  polygomxxxx 
fnpcr  FH»  n qiuorxtam  ex  ad»  ad  quadratu  cx  w 


IN  SEXTVM  LM 
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COKOLL ARIVM 

Hinc  cUkles  lirm  dicendum  de  <juocua<]ite 
alio  latere  comparatum  ad  aJiud  Abi  correi 
pondcos  AB  V.g.  ad  fM . 

THEOR.  lil.  PROPOS.  XLI. 

tinuU  initfft  vt  ex  dUmetris 
ijUditrata . 

T pRobarur.  Nam  A polygona  (imUu  in  cir- 
R culis  >CB»  fi  FLM  przced.  propof.  multi* 
plicenturt  vfque  dum  queant^mulcipltcart»remper 
conus  latera  multiplicando  erunt  ad  inui* 
ccmi  vt quadrata  diametrorum:  fed  circulus po> 
Ipgonamicuius  latera  multiplicata  Ant  monApie 
mulciplcari  queanctnon  exciit  Nam  h excede* 
ret, adhuc  in  fegmcto  circullirc  eA  pars  nigra  ba. 
& UF  pofTent  latera  delineari . Ergo  erit  etia  cir- 
culus SACD6»  ad  circulum  iKiLMiTt  quadratficx 
diametro  ao  ad  quadratum  ex  diametro  fl  « 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XLII. 

Ambitus  fimd/s  Polygoni  circulo  infcripti 
tH  dd  ambttum  alterius , vt  dia^ 
meter  vniue  id  diametrum 
altrrms. 


RVM  EVCLIDIS:  ,55 

THEOR.  V.  PROPOS.  XLIlI. 

Circulorum  circumferentia  tmer  fe  funtf 
vt  diametri, 

• P*Robatur  . Nam  A polygona  Amifla  fn 
circulis  A^rop^.AacDFf&TFRiLMmul* 
tlpliccntur,  Tfqa^um  multiplicari  poflunt^  Tem* 
per  eorum  latera  Amtlicer  numero  augendo  eruoc 
ad  Inoicem  ex  prcced.  rt  diametri : Sed  polygo- 
nus  multiplicatus  in  fuis  lateribus  i vfque  dum 
multiplicari  pote  A.  cquat  ambitum  circuli : nana 
A non  zquaret  in  Tegmentis  circulii  quibus  exce- 
dit poligonum,  altus  polygonus  poAct  InTcnbi 
pluribus  lateribus  praeditus  contra  byoothrAfip$ 
qucTuppomt  vIcImum.quipofEc  inTcribieffe  io- 
Kriptum : Ergo  ambitus  circuli  ad  ambitum  alte- 
ciuacircnli  cAj  ft  diameter  ad  diametrum  • 

THEOR.  VI.  PROP,  XLIV.  - 

chorda  vnius  circuli  ad  chordam  fmilem 
altus  alterius  circult  ell » vt  diameter 
ad  diametrum  • 

PRobatur  cx  prop.proximd  pr^cd.4'3.Nam  ibi 
probatum  cAABeAead  FH,  xt  diameter  a o 
ad  diametrum  fl  bbAmilicudinemtriangulotom 

AID,  FHL. 


* O RR- Nam  BA  prima 

IT  qultitas  eft  ad  AT>  fecddiirt  fh  tertia  ad  fl 
quartam.  Habet  autem  quinta  icadrccondam 
jkD  eandem  propoitloocoi ; quamHt  fcxtaadn. 
quartam  Ergo  ex  propoCa5.  quinti  compo&a 
quoque  BA  prima  cum  qq^tiBC  habebit  eandem 
|>roportionem  ad  ad  lccundtm«  quam  tertia  m 
cum  i«xta  HI  ad  quartam  FL*  8e  iu  dicas  de  om'm- 
jbus  alys  lacer  ibus  replicando  idem  argumeotum. 
Sic  quia  quantitas  prima  abc  habet  eandem  rado* 
oemad  AD  Tccundam^r diametrum  ;xt  fni  tertia 
ndqiurtsm»  nempe  diametrum  fl  : habet  autem 
CD  quinta  eandem  proportionem  ad  diametrum 
AOi  nempe  ad  Tecundam.quentitatem » quamiLf 
fexta  ad  qna(cam  nempe  ad  diametrum  fl  t babe- 
buettam  quantitas  cOtnpoAca  pcima  cum  quinta 
i4BC(dr  co»ad  diametrfl ADinempc  ad  fisconda  ean- 
dem ratione  qua  iL  Texta  cu  tertia  ad  qnai» 
fam, a^mpe  ad  diametrum  fl*  flr  Ac  de  cieris  latu- 
fibus  acgurociu  vrgebic  donec  totus  abitus  At  ^ 
ergo  ambitus  poligooi  At  ad  dia- 
metrum circuli  * iisquocft,  Tt  ambitas  alteriiu 
ad  Tuum  diaraetwm,- erit  etiam  csHuertendp  Am- 
oicuspojygonicuculo  iolcclpti  ad  ambitum  po« 
\ Jygoni  Amilis  in  alio  circulo  inCcripci  * xt  diame- 
dhimccrum  • 


• wu  mrt';  . q . 'i 

^ r.; 

losL  ' »>  . • .»  rs  V ‘ / • »* 
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THEOR.  VII.  PROPOS.  XLV. 

Areus  cuiufltbet  circuli  ad  ircum  fimtletn 
altertm  circult  eanlem  habm  propro^ 
Uonem\  quam  chorda  ad  chordam : £t  d 
contra, 

PRobatur  . Qua  xt  m Ap  propT. qo.  arens 
Tunc  Amiles:  Erit  arcus  )a  ad  arcum  nr,xt 
circomTerencia  abcd£  ai  ci  rcuinferentia  F n iLst : 
Sed  circamferencia  aecob  ad  circumtercnciam 
PBiLM  eA  » vt  diameter  ao  ad  diametrum  fl  ex 
pcop.  huius  4|.  t dr  chorda  ab  eA  ad  chordam  rn» 
xcrbamecer  A D ad  diametrum  fl  ex  propoT.-44« 
Ergoex arquoerit*  xt  arcus  BAad arcum HF«ica 
chorda  TubcenCt  arcui  ba  ad  chordd  Tubediam  ar- 
cui mf;  Quod  argumemumfacild  etiam  ad  pro- 
bandum proportionem  coaucrfam  ralebic . 

CORO  L .1.  A R 1 V M . 

QEquicur  hinc  A arcas  non  Anc  Amilesieos  noo 
i3.  habere  lonicaa»eandc  proportione:  Si  namqi 
eam  haberent  eflent  Amiles;  coHoertendo,  xt  chor- 
da ad  diametropii  kaa^cas  «dcircumlcrcouim. 

i > 
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TRACTATVS 

IN  VIL  LIBRVM  F.VCLIDIS 

PARS  prima. 

De  froportionibus  Numerorum  in  genere . 

ric  agit  Euclides  de  numerh  . Diuiditurque  in  tres  Expen- 
^ liones ; In  priipa  agit  de  fundamento  proportionis  in  numeris  , 
<]uat  eft  ratio  mutua  raenfu«E,&  menfuratii  Secunda  agit  de 
proportione  numerorum,  in  (]ua  modi  argumentandi  etiam  in 
numeris,  veri  demonftrantur  , qui  Veri  vniuerfaliter  demon- 
ilrati  funt  lib.  5.  Tertia  agit  de  numeris  minimis  primis  inter  fe,  Bc  hoc  vt 
oftauo  libro,  deinde  agat  de  proportionibus  numerorum  prfmorum,iicut  eo- 
dem libro  agit  de  proportionibus  planorum  numerorum , Sc  folidotum,  .qui- 
bus primi  numeri  funt  radices . 


EXPENSIO  r. 

De  principijs. 

PAuea  Mcpriocipia  ponenda  funt  ferd 
omnia apporuerimns  tra^.8.c|aado  de  Ar  tfi> 
meticanrnplici  egimus  I & eajqux  rpecialUer  ad 
hunc  tradacum  fpedant  funt  feqacntia* 

DEFINITIO  I.  . 

PI^opor/sonanierondN  sB  haiitudo  tfujitlamvniMS 
ttkmfi  ad  4riMm  JtttmdHm  quod  couiinot  » >e/ 
(oatlnttgTt  ve/ Jemei»9e{adiq»utas y& 
quam  i/diut  partem  y^p^nes . 

Supru  uuA.  9.  def  17.  breoKis  proportiooem 
oumerorum  defintuireos  diccodo  effc  lubUudi* 
Bcm  numerorum  io  raxioBC  mcalijrinrlJlraicA* 
furati*  Verum  hxcdcEmcio  per  omnia  Ucaers 
propoctkmutn  accuraciiiain  ratione  quique  mea> 
furaottSs  Jeu  fncnfui  au  progrediens,  r<  m fpccia« 
liui aperit,  fiu  verd  (jf^iei  properttoaum  rt« 
ponit,  do  quibus  fupra  egimus  trad.  9.  expen,s. 
cor.ja  ; rt- 

COm  dicit  continet t ve/  contketur,  explicat  pro- 
portionem maidrii-,  Be  miooifi  inxqdalitatis 
adfit. 

Cum  dicit  /cMC/ esplicstproportioncTO  xqua* 
iitatrsi  comdicit  uUquutiei  etpitnac  proportionem 
multiplicem.  » 

Cum  Mu^iufiiperdUquamtuu  purum  expH. 
cat  (uper,  eel  lubpanicularcm  etiam  mulciplice, 
fecu  ium  qubdcotmet,  &c6tinetur,vel  femeltvel 
aliquoties,  & infuper  aliquam  contenti  partem  • 
CAm  verb  dicit  p^rfei  explicat  proportionem 
fDperpurtiemem,  vcl  C|^ar(icniem  etiam  muN 
tiplicem : nam  fi  femn^*  infuper  aliquas  partes 
eft  fuperparticns»&  fi  contineatur  fubpartiens: 
quod  fi  aliquoties,  6r  infuper  aliquas  pattei  • tUQC 
^ fupcr^jrcl  fubpanicoa  muUi^cz  • 


D E finitio  IT. 

TErmlni,  feu  radties  profonionh  junt  dmntf 
neri»  qmbusiu  lHa  prepor;/oRe  mnurapatti 
nequeunt . 

DEFINITIO  III, 

C/rntret  uumeri  pportionulfi  furr'mtipr'^ut  (td 
tertium  d»p/ic4sr.«N  r.rl/eatm  iiahtre  diV/mn, 
pr*i»t  rd  feeundum  ^ qttatuur  r.tmtri  frapw- 

mouMts Jkrrintpr  mutmiq^artum  trlpUcutant  ratiu- 
nem  habtve  dnitur  pfiwn  ud-^cuudun  , (^femper 
dtiVr^pf  V»  amptiui,  qujm  d,u  pr#porr?rt  txftrerii. 

j Hcc  definitio  explicata  eft  fupra  trad-9.paf'.f. 
<lef.7. 

Itaque  fi  fine  tresnubreri  vadem  ptttobrftonc 
gaudentes  V.g.  s-4-  8.  proporro  s.  eft  d«- 
plicata  proporcionis  s^  ad  4.  ft'  fi  fim-qiiMOr  eft 

tnpKcaca»  V.g.  ft.  4.  8.«^!t)um?r>K  I;  tdV><  h4~ 

betpeoporrionemcriplicara«<ir.s.ad4.<r 
iequeocer  fi  fine  qai^ue,  V.  g.  s.^,  8^*1^ 
numeros  s,  ad  | a quatropUcattoi  pr#v6rtiofi(^ 
bibet  eius,  qiiams,ad4i  quod  firintrlligUarifi^ 
umd,quodnumcnia  roaior  vicimus  adpeimuM 
habeat  proportionem  repetitam  » 8r  replkacarpi 
quam  fecnndus  ad  primom  . V.  g.  )g.  ad  %«  cft 
quadruplicata  eius,  qux  4.  ad  a. 

D E F I;K  I T I O IV.  ^ 

. r ■ ' f} 

OVotlihet  numerit  ordine  p'‘fimipropaHid  primi 
ud  ylttmum  compon»  dUuur  <jr  proporttouibui 
ptint  ad  freut.  dum  ,&Jecuntli  ad  tertium,  & iertif 
ui  qua>tun  i & ita  deuceps , donec  intnmtdq  exti- 
teriitr.umm . . ' 

Hxc  quoque  definitlAcd^licstacft  par.l.def.8. 
trad  9.  Vmle  breu  ter : fi  ponantur  ordine  no* 
mcri  crefeentes , quoquo  placuerit  augmento 
V.  g«  a.  8 . 7.  p-  11. 1 6 vicimus  id.  componitur 
ex  proportionibus  primi  s.  ad  fecundum  8.  frfe* 
eundi  8.  ad  tertium  7«  & terti;  7.  ad  quartum  p* 


DE  PROPORTtoNIBVS  NVMEROVM' IN  GEMERE.  i«, 

* 'frqumi  9 'ad  quintum  ti.  Et  fi  inter  Ktoi  libeat 


joter|>oaere  numerum  rei  phirei , V.  g.  8.  inter 
7. 8c  9.  dicetur  <]uo<)ue  id.  ad  9.  oouiter  appofi- 
tia  propoxcionibua  componi  • 

AXIOMATA, 

Nf^merus  mcticBS  totrnn»  & , mertVwr, 

&it  V.  g.  numerus  9.  <]ui  metiatur  45.  8r  abla- 
tum Wto»  qudd  metitur  > fir  reliquum  18. 
Nam  commetiatur  totum  diuidi potent  totum 
ia  panes  ipli  9.  a;qualcs  j nempe  io  qumque  00- 
ueoariof . Cumque  metiatur  abtanim  quoque» 
boc  ablatum  17.  diuidi  poterit  in  partes  ipfi  9. 
a;quaJcs,  nempe  in  trei  npuenarios » 9e  remane- 
bunt duos  nouenarios  ad  arqqandom  totum . Er* 
go  duo  nouenari;  meoruranc  reliquum  rf^iie  ad 
complementum  totius  47.  nempe  I8. 

Aiioroata  rciiquatra^.8,  h«bcinw. 

E X P E N^  S I O II.  ^ 

De purtihus  numeroTitin  dltetim 
_ menfiiramiim . ^ 

Ad  boe»et fternat  iceradnumericaspropor* 
tionea  mceUigeodaa  Euclides  incipit  agere 
de  partibus  numerorum^  qu*  alium  numerum 
podtot  menfurare  , vtpot^  qu5d  m bac  mutua 
meornra»  eel  todus»  ael  alicmat  paptjW  pVdportio 
eorum  conillUt  • 

4 r 

THEOR.  I.  PROroS.  I. 

SiJudm  nimerU  iiuijUtiihiis  ieirJjatiir 
femptt  mtnor  i mat^  quadam 

dtrrafhone,  &-  fen^tr  fuperfi  dli^iuJ, 
iottcc  peruenias  ad  vmtattof ; Numeri 
primo  a§umpii  prutu  rtuer  fe  trmt . 

17.  «.• 

Sit  propofitai  .ammis  r^;  nuior.tf.  mlitof) 
<]ui<ktr>hiturl  priori  qnoti«s  fieri  poteft  , 
nempe  doplirlrict,  deinde  iIM  detriaionerefi- 
duumiqootf.  Jnrcrri  nerpien.  V.g  5.  detral»- 
tor  eiciOem  i6.fi  reroaneit  rim«  loli,  *t  hic  re- 
meo» . Dicit  prrJpofitio,^  de  fc,  nmmii.o- 
manAm  abiilMiU  m * cfrUtinm  htbniiiar,  pm» 
tutcianilMnifit,  ^faiUakm  prini,  Uetl , tpiid 
/cUm  raiutem  pn  tmmm-.  ne. Jari  polpdeaiit . 

ProgrcIT  i. ' Probatur.  NimK  aliam  obtine- 
rent) hzc  effet  numerus  maior  rnitate.  ejui  meti- 
retur rirofgue  nempe  lot.m  n)aiut  ij-Sc  abiatum 
minus,  fM  ex  axiom.  ra.  numerus  metiens  ll>. 
tum,  te  ablatum,-  metitur  rjuotpie reli<]uum . Ilie 
ergo  numerus  maior  vnitate  mnirctot , rsM- 
^um^ 

PtogrcIT.  i,--Ei  rurfuseorlem  ritu  argumetir); 
quia  s-  lecunda  d»raaioue  ablatum  eil  a A 
primo  progrcir.  numerua  liie  maior  vnitate  me- 
titur cotum  6.k ablatum;,  metietur.ir  reliquum 
1.  Ergo  Qumetus  maior  vnitate  tpljm  voitatem 
metietur,  quod  ab(ardiinl . - Vnde  communis 
n^fura  nulla  17,  lt-6,  mHnesi»4ric,nifi  rnitas  \ 
Ergo  ciiaac  iauiccm  pemu  u dcf.u,uad.S. 

r.  3;iT 


PROBL.  1.  PROPOS.  II. 

Drtohus  numeris  datis  non  primis  intet  fe 
maxsmam  eorum  commurtem  * 
’ mer^attpreperire.-. 

. I 

d.  3S. 

DEntur  Jubfltim  rf,'irt'<.  Detrahaeurb 
que  minor  i naaiorrqaoeies  fier  potefi^re- 
manebunt  4.  Detrahatur  rurfus  fecunda  detra- 
diooe4.  k minore  6,  8e  remanecs»  Detrahatur 
rvrshf  tertia  deiradione  %.  i^.Sc  nihil  relicui 
manet  Dico  s»  tff  rswMieni  ambaoom  m 
Quod» fi  eiTetnecefieali»m»draliam  detradio- 
oem  reiterare » Id  fiat,  donec  nth«r  remane  ir  ut 
Ille  enim  pofiremuiaumenis,  i eoius  dctri^=o^ 
oc  ntbil  rdhMnet,erlt  communis  alSgnacorum 
aomerorum  metiiura  mastma.  * 1 

Pmgreir.  1.  Probaturprinib-;  Qi^hecft 
communis  menfura  V;ff.-aj  niimcri  6»  8e  dumeri 
39- ex  pronune.rb}‘tr3d.8.  hhm  hu merus  oom» 
ram  siiectensnMtiturqooquc omnem  munerura» 
quem  Ille  metitur;  fed  numeros  a.vlhma  rema- 
■otntmett  twr  4.  ei^nr  nihd.cx  eo , fjdi  detndlio* 
nc,quotiesfieripotell,fvnMnreric  Ergomrctcof 
■qooqocpaite»«t4.3Rfa^s-«  quas  numemc  idem 
pn  detrad<Owiiin  aMufird  numero- mauaci,  fir* 
^ Metietur  cpioqdc  mimoru  fe  maiorem  qos  c* 
i)s‘partiboscoiifiabat>Ar  (cvktmorcfidtioV.fi» 
««4. »3.  -1-  --m* 

Progrefl*.  3,  Sed  numerus  fi*  ^4.  meciuntuf 
nomerum  pA‘mum>3;edM  A.  cqoetur  pambus 
detredtsnemolitribos  vtcibosnomero6  8^4  » 
quetur  refidoo : Ergo  vltimum  refiduum  3.  me* 
tnur  quoque  nmnerimpcimo  pvopofieuroia. 

^ Patet eonfeqt  qma  meeittir  ex  ptuno'prog.  fia 
8r  d,  qui  numeri  integraoe  «umerum  pniqo  pofi* 
tumet.  ’ q 

PHibttur  fecundb  . Qt^  h«c  d(r*menfim 
V Kam  fi  hic nueierui  3.  maxima »eiM 
fura  oon  efi ; eri< afiquM  nntnr,  quam  v:  qu'  mee 
detur  Ttrbfque  33.  Quare  ex  pr»lo.  r,  huius 
metietur  quoque  primum  refiduum  4.  quia  pieci* 
biT  totum  33 . 8e  ^Uiam  A Sed  eadem  paniate» 
quia  metiturtotumb.Sr  abi  Itum  4.  mctieturtjuo* 
que  refiduum  3.  Maior  er^o  numerus , quam  2« 
commenfurabitur  nometot.  quod  dt  abuirdum. 

C^iod  (i  dac«  duobus  numens  , 8e  fada  detra- 
dibne  nihil  remanear  «numerus  minor  enceonv 
munTs  maxima  menfura  maioris,  vt  efi  6»  numefl 
18.  feenim  mccicarfiui  quantitate, d numerum 
maiorem  fui  repUeatloot. 

COROLLARIVM  o 

■ 1 

HIne  manifefium  efi  numerum  mnienteoi 
duos  numeros,  metiri  quoque  eorum com^ 
lAUnem  maximam  meofurim  i Nam  aut  hic  im»» 

- merus  efixqualiSpiuc  minor,  (maioreoim  efie 
non  poteft,  cum  i |dem  dub  numeri  dusr  maxima* 
lo*quales  menfuras  habere  non  polCni)  Etgei 
Ille  Dumerus.fi  eft  «qualis, metietur  quoque  com- 
munem menfumm»ciar^qbatur;fi  cft  mido<'tid-m 
valebit  argumentum : nam  maxima  menfura  cll 
Atfiduiim  vltimum  t 'quanr  fi  metitur  iotUm% 
ablatum  j metietur  etiam  omnia  refidoa  fuccaf-, 
fiu8  reButtcncIts  k tanikwmiximtm  ipK>9» 

V * 


tSt  TRACTATVS  Xl.  IN  VII.  LIBRVM  P-VCUDIS 

mtinem  menCurain } Sic  6.  cft  maxima  mcnfura*4r 
fimul  rcfiduttm  numeri  42-  * fi  Dumcrus 

).trfeniurct;  du  quaterdecict  In  numero  j5.  fextita 
io  ts.  jnefi.meofurabit  qaoque  6,  ^^coroq» 
feCduom  exiftat. 


mutuam  detradionemlnueni*  me«ifur«ab  ipfo» 
menfura  maxima  inueo»ctui}iUaenimeru«jua- 

toor  oumerocum  meofura  communia . 


P R O B.  XI.  PROPO.S.  III. 


THEOR.  It  PROPOS.  IV. 

* 

Omnis  numerus  efi  cuiusifht  J4ti 


Tribus  numeris  datis  non  frrimh  inter  fe 
eorum  communem  menpram 
reperire, 

4%.  i8.  8.  meofora  t. 

DEntur  tres  numeri  41.  18.  &8.  quoram 
communia  meofora  reperifi  debeat. 
Xmteoiatur  primo  maxima  meofora  duo» 
rura  maiorum  V.  g.  4%,  6r  il.  ex  l.  pre^f. 
fii  6.  fi  ergo  hnc  maxima  menfura  capiat  io  ter- 
elbnumcjo  ex  ncjuo  ita»  quod  nibll  remaneat: 
hnc  erit  maxima  omniora  communia  meofora: 
At  fi  aliqold  remaneat  exerceatur  per  mutoam 
detradionem  regula  tradita  pr«c.propof.  qootlct 
opua  cfi  i detrahaiun]ue£.  g/d.  ab  8.  «pioiiea  fie* 

ripoteft.  Rrmancbuocn.roifua  fis.exdkfiib* 

doeatur»  nihil  remanet. 

Pfanim/i0  i/a^«e  a . t/fi.trittm  namererum 
e^  8.  roMnnMrio  metjmant 

Probator  f <]iK>d  fit  triomeonunuuia  racDfora 
cs  pmc»  prop.  Pofiremum  refidnum  n»  cfi  maxi* 
■la meofora  muneri  tertij  8.  & masiraar  menforc 
4»  duorum  primo  affumptorum  numerorum  • 
Ergo  etiam  ipforum  ell  menfura  ex  proonociato 
I.  hoioa. 

Probator quoqorftcnoda parsvQitod  fiton* 
Dium  trium  maxima  meofiara » Nam,  fi  non  eft» 
erit  ali()uh  oumr roa  maior  V.  g»  Numorumt  4*^ 
cum  metiatur  dnoa  numeroe  primo  propoficoa 
40.de  18.  metietur  quo<)oe  eorum  communem 
noeofuramd.  ex  CoroiL  pnreedentij  fcd  exhjr» 
noehcfi  metitur  quoque  tertium  numerum  ^ N» 
amnitille  NumorucHix  adocr(art|s  dicatur  uiu 

detorum  numerocum  communia  naeofura . Ergo 

metitur  totum  nempe  8. 8r  ablaturo  d.^Q^  de  rc 
metietur  quoque  reliquum  a.  Sed  ille  Nomorum 

numerus  ponebatur  maior  .quam  a.  Crgonuro^ 

roa  maior . quami.  ipfiim  mctircturi  quod  w 
abfurdiua  % 

COROLLARIVM 

HToc  eUkici  idem,  quod  in prxceiCoroll. 

numerum  mettentero  tres  numeros  metiri 
etiam  maximam  eorum  menfuramt^Nam  maior 
clfe  non  pocefi  ipsa  maximi  menfufajfi  fit  xqua- 
lia  clarum  efi  cum  numerus  omnis  fc  perxoita» 
tes  fuas  metiatnr . Si  fit  minor  eodem  mo*>,quo 
fopra{>robatur.  Quoniam  maxima  menfura  cft 
rel;quorufli  trium  nnmerorum . Eigocamcofu* 

la  minor»  qun  mcucur  ires  numeros  > nempe  to- 
tum primu,  Sc  ablatos  reliquos  per  mutuam  fub- 
«radionem  ( metitur  etiam  ?lamum  teliduum» 
aempe  oauuum  trium  maximam  communem 
menfuram. 


autpesrsy  aut  partes 

PRobstor.  Veirantprimilnuices,n7.drT. 

te  fic  numerus  minor  eft  partes  numeri  ma- 
iorit|  Qma  tot  babeeTnitaees  V.  g.  quar  fuQt 
pnrtea  maioris  numeri»  ex  quibus»  additis  ali;i»  n, 
componitur « 

Vel  duo  nomeri  non  fune  tnoicera  primi»  & fic 
fi  minor  maiorem  roetiarur»  vt  4.  metitur  8.  tunc 
4 eft  pers » ?t  per  fe  patet  > oumeri  8«  Quod  fi 
non  mctitur»repertator  eorum  communis  mea. 
fura»qualis  cft  ).  numeri  d.  & 9.  Aflumaniurque 
dminotinumeroei  communi  menfurn  tot  partes 
xqualeti  qoot  poflnnt  fnmt  V.^.  d*  8r|«  lam 
numerus  minor  cft  partes  numen  raaiorisi  quU 
cius  pJures  partes  comprehendit  j cum  ime* 
grentnuraeruin  6. 

THEOR.  III.  PROPOS.  V. 

Si  ntmtrus  numtri  ftrs  fimit , &•  *Uer  J~ 
tmus  e4ilcmpars , &•  fimut  vier<jue 
vuuifqut  ttAcmfurs  erit,qMtli 
VHHS  limus. 

HJte  propof.  tft  I.  T-  propof.  f.  TBloerrallter 
propofica  i modo  blc  in  numeris  oftendi* 

tur. 

parret  J.  ».  eompofiti  5 
Integri  Is.  8,  xo 

Dentur  plures  numeri»(ed  facilitatis  g.  daOftt 
s.  8r  j.  quorfl  primus  s.  diuidat  8.  In  tot  numero 
partes  V.  g.  in  4.  hi  qnoc  ditiidtt  is. 

I>u0, ifM  e fimpo/h! » & fidant 

5.  dmlda.t  ^oqueenapofitoi  nnme>oiU.e!r  1 a. nem- 
pe so.  1*  rci  namn  partti » nt  prius  diuidtbmt . 

Probatur.  Diuidc numeros  mecitoc  8.  firis. 
In  partes  «quales  mcticntibus  numeria  s.  firp. 
habibifqueexbppotbefi  «qualem  numerum  par* 
tium  ex  fingulis  metitis  numeris » vc  ex  8.  erues 
4 dueiurios  » exia.  verb  4.  ternarios»  Ad- 
de itaque  finguloi  duenarioi  «quales  s.  mctleotl 

s I 

8 la 

«aai  IUI 

5m 

ao 

temarrjt  «qualibus  metlend  | .eficietque  4.  qui» 
oarlos  squales  metientfbus  a.  dr  |.  fimul  additis  t 
£^o  reperiter  quinahoa  metiens  io  fimul  additit 
qumai4]s»nempe  vicenario  4 quinarios»  ideft  fiia- 
gulas  partes  cutufeuoque  mctitt  II.  ftc  8.  finisl 
addhas. 


COROLLARIVM  II; 

SI  Tcrb  aliquis  cupiat  plurium  numeroru»qoIfll 

trium  commuriemmcoluraro»Miempr*uan- 

damenl#I^uuleaulUllU&lUC^nrisq^2£^*  pv 


theox. 


DE  PROPORTrONIBVS  NVMERORVM  IN  GENERE.  157 


YHEOR.  IV.  PROPOS.  VI. 

Si  numerus  nttmtri  fdrtes  finTit , er  ulter 
ulterius  euiem  putus,<r  ftmul  vterqi 
vtrmfjue  euiem purtes erit, 
fuu  vuus  vmus. 

HMc  propofttlo  eadem  efli  ac  antecedeni  { fo« 
Ittmque  ralt,  qu6d  numerua  mctiem  com- 
^rcluQdit  ooQ  nura  partem » fed  plures  parcce 
aactiel . Sint  ergo  plurea  numeri  * fedprooonc 
4oo  V.g.  nctiens  numemmS.cuius  compren- 
eiae  daenarios  e«  quatuorquibua  8.  condat»  1^ 
netieoi  le»  comprehendat  quoque  cx  co|« 
tcriuriot  cx  4.  quibua  conftat . 

Pxntt  6.  9 compofici  ip 
lategri  8.  is  10 

Dicot  Qmd^fi  t$mp*HMnw6,&9,^ 

0»ndem  trtt  paria  comprrbtadnii  c.t  8.  ^ t%*  fimul 
^dd/fii^ciKfe  yUeauTtfft^i  priafimpUctTfMUhiuU 
fMMiihtt  tx  ftto  flxmera  inri/10  • 

^ 9 

asa  jjj 

8 I» 

»»*»  nu 

ir 

yj55 

30 

Probatur.DiuMeoumeroemetientea  !n  partei» 
fecandi^m  quas  metiuocor  fnoi  metitoa  V.  g.  S, 
ia},  daenarioa,  dr  9.  In  j.ceroa^s  »quaaUmat 
eddea  ideft  duenarioc  cum  ternarijs  vt  fiant  9, 
quinarij : £tgo  metteoeea  compoTiti  > nempe  15. 
comprehendet  tret  quioarwc . Sic  eft  faciendum 
de  metitis  finguU  enim  didrbuti  in  parcea  meti- 
ua  V.  g.  8,  in  duenarioa»  8e  i3.  in  ternarios  ex 
hjpothefi  » tum  duenari; » cum  teroarij.nqiulee 
numero  erunt,  nempe  4.  qui  fimul  addict  erunt 
^aari|  4 : prout  numeri  mecici  conftabane 
fiQguii,vei  8.ex  44<lueaarija»rel  Uex4.teroariia. 
Cum  ergo,  tum  meitti  compofitt  eundem  nume- 
ruo»  pateium  4.  quinarios»  fir  mecieotet }.  quitu- 
rtos»  fecundum  quem  in  menfura  prius  corref- 
|K>adcbam»  imegreatj  patet»  quod  etiam  compo- 
fiti  ajcer  alterius  ezdem  partes  erunt.  ld£  autem 
etiam  cueoiet»  ii  aut  fta^s  alTumast  aut  ii  plu^ 
fU* 

THEOR.  V.  PROPOS.  VII, 

Sinumerm  numeri  pm  fuerit^  vt  uhUtus 
uhUti : CP*  reliquus  niiqm  eadem 
pATs  erstu 

Sic  numerus  integer  f.  eadem  pars  numeri 
30.  que  pars  ell  2>Uti  s.  numen  8*  ablatuhic 
i 30.  Ulca  5. 

Para  3 compara  } totum  % 

Para  8 compara  13  totum  xo 
D'(9  rtdqmim  tamitm  partem  rr/idpi 

13.  cjeaaas/ro  ao. 

Prob.  A0ume  probocionU  gr.  quemcumque 
numerum  incognitum  £qa  rmi » cui  cc  (idunm  }• 
itt  eadem  pars , nempe  tot  victboiinGt,qun  eft 
•bUti 3. ablato8»  jc  conftqiaqnmf» gme  dttouoi 


J.  toti  30.  ideft  quatuor  ricibOa  ex  hfroihefi.’ 
Ergo  medentes } firx.  fimul  n fKiant  j.  mue- 
ntent  tot  partes  ex  propoC  huius  in  aieritis  8. 
Se  numero  E^fnovum  incognito  fimul  vnuia»^quoc 
3.  abiatus4tmctitor»m8. ablato, fir}.  tocumin 
toto  30.  Ergo  Illi  cOmpofiti  numerus  8. 8r  nume- 
rus E.jtiarum  facient  30.  hoc  enim  aggregatum 
metitur  eadem  menfura  T.  nempe  3. 8e  }.  coQipo- 
fiti  per  rices  4.repltcacaieardem»qu;bus  metaba- 
tur menfura  5. cotum  aO.Quare  incugnicus  Equo- 
quorum  numerus,  erit  13«  nempe  refiduum  numeri 
8.  ex  30.  quem  metietur  refiduum Mts.ahiatut» 
abiacna  8.8r  5^cottML  cotum  10. 

CORQLLARI  VM 

Collige,  qnod  idem  InceUtgttur  in  numeria 
fta^s,  8r  etiam  de  numero  maiori»  Se  mui- 
ciplici  reipedu  minovis . Sic  fi  8.  ablaCii  fit  cot  ei- 
clbus  numero  3.  ablatp»  quot  ao  tocut  numero 
toti,  erit  etiam  refiduum  1 3.  tot  vicibua  mator 
numero  refiduo}.  vt  patec,cum  fit  eadem  rauo  • 

THOR.  VI.  PROPOS,  VIII. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerint^  efuaUi 
uilutus  uhUti  , er  letijuus  reliqui 
euiem purtes  erit,  vs  totus 
Ulius . 

P.nn  6 9 eomptrt  i,  tonm 

Parcet  8 13  corapert  4o  totum 

Sit  numecusd.  ablatus  i i}.  eadem  partnemO' 
ri  8.  ablati  i xo.  fciKcec  eiuttoc  vices  comi- 
neat  V.g.  tot  duenarioa,  quot  if  * iottger  cm nona 
numeri  condnet  vices  numeri  3o.imcgn  maio- 
ris V.g.  quinario*. 

Dieo»  (fMod  refiittmn  9.  iarr^i  I5.  exm  nt^mera  9, 
/i$trU  JUuttSteft  eodem  p •^ttt » nemp»  tof  9lelh^ 
taTt/uerar  ali^ita  eim  part  |e  numero  13^ 
lar/  cvnieri  30.  tfMt  6.  in  9.  9et  l T»  i'a  lo. 

Probatur.  Afumaturaliqula  alioa  Sefmutm  • 
qui  coc  vices  contineat  numeri  la.quoc  ablaciis  d, 
ablati  l.vel  integer  ff. numeri  10.  CoQiungacurqi 
Ide  numerus  g7aonwi,cuiiirefiduod.  At  13.  refi- 
duum cum  ablato  8.  Ifii  vtique » vt  prius,f4cieqC 
WO.Vog.Hemheto  Ergo  Ille  numerus 
iundns  cum  d.  factet  i).Mam»ci^aiiacogailus  E- 
quorum  numerus  fit  ecdem  partes  it,  vc  6.  n ok 
men  8.  Ergo  etiam  lundid.  de  incognicusexpro* 
pof.d.  huius  cric  cacikia  pirccs  ..iMh  S.  &it. 
caotunaorum.«  »nui  ?mui  V g.6.  Nfpedu  nu. 
meri 8.  SdniinKrus>quifitidio.n<.a<t8  tlioi 
nau  eft  | aifi  i;.  Ergo  ifte  oumesui  H/fnonm  cum 
numero  6.  iunRuf  fteiee  t;.  Ergo  erit  iUc  ou- 
merui  £i^iK>r«i«9.  nempe  refiduum  numeri  u. 
abluo  6.  <)ui  ita  eft  ki  l>.  refiduum  numeti  to. 
rc  ablatum  6.ablaio  S.rcI  toeu  I,.  coci  M.  Qu^ 
te  de  numeris  ^uibufcum^ue  fraftu  incetligi. 
tac . 


'i- 


>5<  TRACTATVS  XI.  IN 

THEOR.  VII.  PROPOS.  IX. 

Si  numeiui  numeri  purs  furtit,  alter 
alterius  eadem  parsi  Et  viaffem , <]ua 
r pars  ejl  vel  panes  primus  tettij  ^ etdetn 
pars  etn  , vel  eadem  partes  fecundus 
^arii , 

1.  ft.  Homlnutii  U«  8.  L»pidiun  * 

lll.  I*  Equorum  IV.  is.  NummonM  . 
iJ?  a** 

Sit  primut  numerus  V. g.  i,  Mmiiium  numeri 
8.  fecundi  Lapidum  eadem  pars»  qux  eft 
Quorum  numeri  terti)  12.  ‘h(mnmorum  . Ai- 
€0,  Hminum  numerui  tiumtru  Mtfuanm  /i- 
fars  eff,  paritt , qM  Rumerus  lapidmm  RMmero 
T^ammorum. 

probatur.  Nam  diuifis  8 . fecundum 

vices;  quas  Ptmlr.im  contiort«*V.g  in  duenarios» 
8r  numeros  T^imarkm  feconduoi  vices»  quas  con- 
tinet Ltfkcrkm  V.g.  in  tot  ternarios»  erunt  ter- 
narij  T^umerum  tot  vices»  quot  duenari)  Lipidum 
CK  bjpothf ii . Sed  tnfuper  erunt  Omnet  duenarij 
' csdem  partes  refpedu  ternariorum . Curh  enim 
omnes  cum  duenarij  inuicem » tum  ternari/  tnoi- 
cem  (tnt  cquales  fo>vt  doenarius  tot  vnicates 
habeat  refpedu  vnlus  ternarii»  quot  alius  dueoa- 
lis  relf  edu  alius  ternarij . Ergo  fi  coniungantur 
omnes  duenari)  fimul»vt  fiant  8.  vc  prids  nume- 
rum Lapidami  fr  ternari)  quoq^  fimul  viuaotur» 
Vtfiamis.  » vt pr^s  eadem  part»feo 

partes  endem  manebunt  ex  T«f  ropof.l^  6.  buius» 
5UC  vnos  vnius»  nempe  que  duenarij  Hammitm 
fcfpedn  ternari)  Equorum . . 

JHEOR.  V21I.  PROPOS.  X. 

Si  numerus  numeri  furies  fuerit  0*  altet 
ulterius  eadem  fortes , 0 viajfm , 
furs  tB  I aut  fortes  frtmus  tert^j  m* 
dm  farSy  aut  f artes  e fi 
Jecundus  quarti  u » 

Sit  prboiis  numeras  Mewmims  6.  qui  fit  partte 
fecundi  numeri  9.  > Sicque  alter  certius  n^ 
inerasS.f^fimii  qoi  fir  partes  nom.ia.  quauL 
1.  6<  Hominum  II»  9. 

*.  111«  u8.  Equorum  IV.  la. 

Blea  . QiioU  frinutt  namrnr  tiomir.um  rerria 
tadaapafttR  ffeupattti»  t(fu  9.  fcCkn~ 
Uus  numams  ntanrri  1 %.tfuarti . 

Probatur»  Namdioifus  io  fuas partes nu- 
V merus  Af^^^^infuninstaquas  capit  io  9 nempe  lo  3. 
ternarios»  & 8.  £^ri>m  iuxta  quas  capit  in  ii. 
eerape  in  3.  quaternarios  fingulae  erunt  fui  to- 
tius pars»  quia  €,  Hominum  numerum  habet  toc 
ternarios»quoc  Etjuorttm  8.  quaternarios  > Et  io- 
fupererunc  eadem  pars»  tam  ternarius  numen  9. 
quam  quaternarius  numeri  13»  ex  byp.  Vicifllm 
ergo  ex  anceced.  eadem  pars » vel  partes  duena- 
rius  erit  quacernacijr  qux  9 numen  13»  Ergo 
fi  iterum  lungas  duoa  ternarios  Hominum , vc  fine 
<$»fimulque  tungas  duos  quaternarios  Eifuorum^rt 
fiot  8.  vc  prius  Ita  erunt  cx  fr  6.  prop.hu.  iun- 
di  tcraarij  tf.  «I  iondos  quaternarios  8.  vt 


VIL  LIBRVM  EVCLIDIS 

vous  ad  vnum  4.  & ideo»  vt  9.  ad  13« 

Nam»  vt  ibi  fi  numerus  numer.  fuerit  pars>aac 
partrs»8r  alter  alterius  cadf  pars»lcu  panes  fimul 
vterque  vtrtufqae  eadem  pars  cric»  vel  partes» 
qoft  vous  vnius. 

EXPENSIO  III. 

Ve  frofortione  numerorum,  ^ 

Titfcc  modi  argumentandi  vniuerfaliter  ruptm 
oftefi  fine  I.5.  .Quia  came  in  quicitate  difcreca 
rpecialibui  ractooibut  comprobari  poterant»  no- 
luit Eurlidrt  eos  prxterirc;  quippe»  cum  pro- 
pHctaeei  quiritans  difcreie  ofiendere  apud  fe  c6- 
.fiitueum  habuerit»  frilU przcipuum  locum  la- 
ter pafliones  numeraitim  maenianc. adeas  peni- 
tils  ofi  endendas  eoam  modos  ipfos  demond  ratio, 
nibus  quantitatis  difcretrnaturz  addidos  profe- 
qoi*necefiarium  fute  • 

THEOR»  1,  PROPOS.  XI» 

Si  fuerit  vt  totus  ad  totum , sta  alf  latus  ad 
ahlatum , reh^uus  ad  relicuum 
ertt\  M totus  ad  totum  . 

Sit  numerus  aliquis  totus  11. ad  34.  vt  14.  abla- 
tum i II.  ad  1 6.  abhi^qm  a 34. 

Totus  31.  ad  totum  34. 

Vt  ablatum  :r4»  ad  ablac.  16« 

Rebquom.  .7«  ad  reliq.  S. 
Dkot^MOiireii^mim'jr'eriteueadtm  pru^ertifut 
ad  felicum  8.  >t  14.  «ditf. 

Probatur.  Namex  definitione crittotus pars» 
vel  partes  cocios«vc  ablatus  ablati  . Ergo»  fir  reli- 
quus reliqui  ex  y.  fir  8»  prop.  erit  pars  eadem»  auc 
partes  ablatus  ablati » vc  totum  totius . Ergo  dU 
cenc  eandem  proportionem » cum  prooortio  no- 
merka  io  eo  6onfiftat»qubd  vnus  refpedu  alterius 
fit  eadrapars»  vel  psitcs»  fir  cpt»  n ex  definit»  t, 
confiat . 

THEOR.  II.  P R O P O S.  XII* 

Si'  *j5«/  f^uieumejut  numeri  frofortionaies^ 
frtt  quemadmodum  vnus  antecedentium 
ad  vnum  confequcntium^  sta  omnes  un* 
tecedentesad  omnes  confequentes  •» 

Series  1»  } » 5 eolledi  lO 

Series  II»  9 6 if  numeri  jo 

Sint  du^  numerotfi  reries»quorum  numeri  fiot 
proportionales  ex  ordine  V.  g.  lo  prima  fe- 
rie^.  3.  T.in  fecunda  9.0. 15.  iuve  primus  }.  re- 
feracur  primo  9.  vt  fecundat  3.  fecundo  6.  fir  ter- 
tius p.  tertio  15. 

JDifO  coUeffisntmtrosp^ima  Jtriel  nstmer'u  co&t- 
dHsJccundafiriti  eadem  pnporslout  refsrri , ifuam 
ynus  eorum  ad  alium  poffum . 

Probatur.  Numeri»qui  dicunt  proportionem 
font  ecdem  partes»  vel  eadem  pars  ad  inmcem»  vt 
fune  numen  primp  feriei » cum  numeris  fecunde 
fed  ex  s»  d 6.  propof»  numeri » qut-fib»  inuicem 
fune  eadem  pars»  vej  cedem  parces » fi  vniantur» 
fir  coUigantu»  btut  etii  ude  psrs»  eadem  par- 

c|9 


t 
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tf<  frftfi  ad  «Iterum  (it  eollr£)l,Terrat  eous  voins: 
Efpo  »0.  nomcri  prime  lertfi  cniledt  erut  eaWem 
prtifeo  panes  nutnerora  ^O-fecunclafrericI  col> 
ledor  m,vrvnos;  pr>m» ienei ad akerucorref» 
ponderem  9 m feconda.  {gitorcuifiadhttcperftf. 
uerenc  ecdem  nancsXeu  pars  eoi ledti eadem  pro* 
poniooe»  qoa  (inguli  fe  rerpicieftt . 

THEOR.  m.  ?R0pos;xin* 

Si  tjM*tuar  numeri  proportiorules  fueriiUi 
Cr  viaffem  proportmmles  erum  . 

4 » 

8 l> 

SJt  4«  ad  4,  ^oemadrnodam  adit.  Diro  tot 
tnm  rhi  /ofr  proptrvoltt « 

Probacur»ex  bulus  p.  rei  lo.ppopof.  Qm  pri. 
mar  cnmbinationis  aateeedens  numeros  p.Srfun* 
damcntum  relatlohiseft  eadem  pars»  feot»artes 
ac  d m Tecunda  combinadone  RindamemOm \tit 
& antecedens ; ficnr  terminas  1 8e  'cooCe^aent  m 
prima  combinarloae  d.elVad  tenninain»8r  con* 
/e^veocem  i2.  infecunda  combinatiooe.  $ed<pif 
iunc  riciflem  eadem  pars » (eu  partet  'dicunt  pro- 
portionem ex  defidif.  i.  Et^  eum  ricifTcm 
e«4iem  partes  rici0em  erunt  piroportfonslest  ri- 
ciflem  rero  figolficatf  quod  fundamenta  relatio- 
mtm dicant  eam  propprdoocm  innieem^am  ter- 
milii. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  , XIV. 

Si  fint  quotcunqut  numtfi^  & 4l$j  yV 
iesm$slttmimty^ui  Uni  fnm<mturyO* 
i»  eadtm  ratione , etiam  ex  xqualitai 
te  ineoAeme^ione  eritnty  ■■  '**  ' 

Series  I.  / y 4 ^ 4 

Series  II,  '9  if  ii  E^gort  ^ xz 

Sint  doo  feries  numeromm 'pHiba  ).  5.*  4^ 
Secunda  p.  if.  la.  qui  birti.  fle  to  eadem  ra- 
tione fumaotur*  nempe  primus  i.  ad  ftcnodudi  V.' 
fit  in  prm  feriet  rel«tl9.adt^  Ili  fetanda 'ftricr 

Sic  in  prima  fcrici  Iit  j-ad  4.  rt  jn  fecunda  cft  ly. 
adi». 

timti  tmm 

Jicani^  feriri  in  eadem  ratione  erunt . Prtmufque 
.miom  annrruni  4.  cadm<  pn>|M»nMnc  ^refpi. 
ciet,  qua  p.  («fpjcit  II. 

Pfrogretr.  I.  N*ni ex  fijpoticfi,  vt  pnmtit 
In  prima  ferieadfteundomy^ffe  iitiecuda  primus 
9.  ad  fecundum  if.  & vc ad  4.  fie  poujtur  1 J-ad 
w.  Ereo^imiundo'}.  etft  ad  fef jWif  Ru^ 
fufque  Tt  j.  la  tMIe  4.  rrh^  «j.  Ergd  ej  5.  S' 
4.  profHir.  emnCctlimi  Vadem  pari » ftdrt? * J.' 
nnnerlp.quc  r- «umeri  it  SK.AjttdrJne  eadem 
^n,>elparwtTi numeri  iT-qn»  4.  nilHnl  11. 
Quapropter  eadem  nara,  vel  partes  erit  j.  numeri 
p.  quas  4.  nitmrri  1 a-  Siquidem  funt  eadem  pars, 
vel  partes  alter  refpeftu  alteriut  itmiliter,  ac  eft 
5*  numeri  ip.  Proptcrca  etiam  limiliter  erit  pars, 
Tcl  parrea  }.  numen  9 ficuc  4.  luimeri  la. 

Cum  ergo  findi  inoicem  niBncrut  j.  eadem 
para,  vel  pirtea  numeri  9.  qui  4.  numeri  la.  fc- 
quiturex  definitione  1.  quod  g.fit  adp.vt  4.  ad  11. 

Progreff.  a.  Cum  iuque  3 refpondcat  propor- 
tione ad^.  qatlcni,  qui  4.  refpicit  11,  Ergo  tutfus 


i -• 


permutaodo  3.  erit  ad  4.  rt  9.  ent  ad  12 . 

i’  - 

COROLLARIVM 

npmcris  itaque  licebit  «rgumentari  ejr 
flr  politis  tribus  numeris,  tcl  olurfbus » qdi  in 
eadem  ratione  bim»  flrbiDi  {4cali|  tres.  (>itblu- 
res  fumantur » potent  argat  cfle  primum  propor- 
tionis fundamenauo^  ^d  tdtimum  terminum  Io 
prima  ferie.rt  primum  fundamentum  adsltimum 
terminum  io  fecunda  ferie  io  propordone  cef- 
pondec  • 

THEOR.  V.  PROPOS.  XV.  ^ 

S$  •vnttas  numerum  quempiam  metiatur  t 
aqui  autem  alter  numerus  alterum  que^ 
dam  numerum  m'tiatUT  , ^ vicijifn 
vnttas  tertium  numerum  metietur « ac 
fecundus  quartum  \ 

T leet  rnltas  nnmerus  don  (it  fecundum  m-il- 
7,tns.  eafdcm  tamen  ppon 


_ 'owict  .fcsjdqnumerui 
prx^ter  pfuritat<-m  pnHidet  i X*  maximi»  nuq^  Gc 
pars  alterius  numeri  V.g.  - .qucmid  notAim  airer 
ntimeru&4  pauqrfCffume/iaa  l^arn  j ipm  ve- 
riRcabitur  de  vnTrat»“/q'»d;l  d <Sf'*i.n  eft"pr  >nof.9, 
flr  I?.  de  numerii,aSf  uc  eoqti-s.i  cand<*m  deniuo- 
ffrtHbt-cOi  Me  ropctsitius.ltr  hocoe  dum  tnfen!- 
gcndam.iii  hir  propoR  Sed  iQ  omni  r(ia«  vb.  fit 
coippacatio  numcripd  numcruTi Nam  qmlibcc 
nilmetus  ntimcri  mciiru^t-i  fir  voTtas:  V,  g,^, 
numeri  9.  fiunt  tres  ternarij,  (icui  m ipfo  ).  lunc 
tresvnitates  . OiCit  itaque  EurUdes,  quod  fi  i. 
metiatur  f fient  4-metitur^t.^.t6  jv.iitas.quoq; 
mcciettr  4.  ficut^.  metitur  -Jiecre, 

quod  fi  fit  I.  ad^  vt  4.  quM  etiam  ent  vi- 

csllamtvad4.  vtj.ad.ia. 

■ 'n  ^ J 

1C  T H E O R.  vr;  R O P dfVI, 

- ■ •...  «-t  i 

Sr  duo  nuuifrt  mutu^  ft^fe  muUtpltrumes 

fetetint  aUquotf^^itt  di*'  t^ifit^fiahs 
; ■ tmerfetrurnm  ^ ,t 

o;.:  ■ br 

*1'.  • C-Ul  ii  f 

.1', n :>:»otfl4ci 

DVo  mimeri  6.  flr  4.  fc  (e  mutuo  multipli» 
canilps  fiCiiiitBbqqrn^i  .R03  H T 
D1CO3  q^od  lite  4 »!  l:'p  icet  ippm  6.  (im  ipjt 
nqmtTHtd^nmlt  pi\%i  a-  imovrqin  cundoqvprTa, 
dueV  ecI  dnos  uumeros'arqaales  V g- Sf  ^14. 

Pro^VilKTot  etKidt  fn'prodii5*<»4  qiHtcTna- 
rtj,  fi  multipiicct4  qiapr  inbumem  <f»  vnita- 
tes  cx.dcfaii.trfl.flr  ita  jrnitas  metiytur  d. ficuc  4« 
ifleiifurKrii^'fb)^ti.'ii»4  QuareflciOim  ex 
ita  vomi  metietair4  (ktttd.  oumeriun  produdii 
ad  Qauveroetum  4«  q^u(cjplicatd.  lug^  pro- 
ducas numerus  V.g  Ouiumtfotinebic^fl.quotiea 
funt  in  4.  vnltaics;  cumergoin  hoc  >m4erKiri 
produdo  Ouium  genito  i 4.  muiciplicatore  nu« 
bM^sroiiuueaHM’  fcBaetts.  qooc  tn 
vnic4i;es>flr^u>n  tf.muliiplKahat  4«(cnarius  quciqs 
couciadbstur  cocaes  '•  vrodudo  14.  quotrea  in  4. 
erant  vaitates , n cdWum  a(i ; Ergo  fewmo 
per  «quales  vices  men(4raS9'ro4MAuma4-*  I»*>c 
proJudurnOummi  Qu^apropter  hdt  pr<^uAum 
Ouittoictic»4.cxpr.j,cr.S.  THHO^ 


'i6o  TRACTATVS  XI.  IN 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XVII. 

Si  numerus  duos  numeros  multiplicans  fece^ 
rit  aliquos  j genui  ex  tpfis  eandem  ratie^ 
nem  hahehuns^  ac  multtpltcanies* 

Eft  6 td  B 
Multiplicans  4 

Vt  ^4  ^ Ji 

Sit  numerus  4.  qgi  multiplicet  6,  8e  mu!ti> 
plicctS. 

D'cot  qu^prodt3i  14.  &3t>  itafunt  Inuittm 
h propnrtloae,  >t  di  td  8.  mkhlprieat! , 4x0/4-  muU 
tiplUit . 

Probatur.  Nam  continetur  tot  vicibus  in 
34,  quot  8«  iu  cum  cot  ficibus  contineatur, 
quot  Tnitatet  futtein  4.  ex  hjrpotbeli . Ergo  ex 
defin.i.  dicem  mttltiplicaq-curuis  produ^U  pro- 
portionem eandem  cumltut  produ^orum  e^dem 
parces,  & erittf.  ad  14.  vt  8.  adjs.  Ergo  ez  ij. 
propof.  Bc  ad  Inuicem,  viciflVmque  dicent  propor* 
tionem,  & ita  erit  d.ad  8.  multiplicati, iiempro* 
dn&la4.ad;a. 

THEOR.  VIII.  PROP.  XVIII. 

Si  duo  numiri  numerum  tjuendtm  multi- 
plicundo  fecerint  alicjuos  s Geniti  ex  tf^ 
fis  eandem  rationem  habebunt , at  mul- 
tipbcantes.  ■ -rr- 


Iu  iS 

MuUipIicitiu  4 
V'  :»4 


f 

4 •: 


SIc  numera*  6,  qui  multiplicet  4,  quem  & 8. 
multiplicet. 

£j*ai4.  <f  ii-  proiullfrtfleittii huieeti, » 
4.  & 8.  4»;  m^ltiptUauere  nume-  um  4. 

Probatur.  Quiaex  i4.fa.pra8ufti  erunt  ,i^le* 
etiam  fi  6.  Se  8.  non  cITent  multiplicatore*  2c44. 
cos  multiplicaret,  fcd  ex  anteced.  (i  vniis'  nuiife- 
xu*  duos  multiplicat  prodndiA  ad  ptodu&umt 
itaeftrt  multiplicatus  ad  multiplicatum.  Ergo 
idem  requetor,  C duo  numeri  rnum  eundemque 
mnlupliccnt,  idcoque  6.  erit  ad  8.  st  24.  ad  ja. 

THEOR.  IX.  PROPOS.  XIX. 

Si  fiiatuoT  numeri  proportionales  fuerhtt\qld 
ex  primo, O"  vittmo  fit  numerus  aqualis 
eji  et , qm  fit  d medijs  . > 

yelfi  numerus ,,qui  emergit  ex multiplica- 
tione primi  cum  vllimo  fu  aqualis  produ- 
flo  ex,  medijs , iBi  numen  erunt  propor- 
tionales , 
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a.  td  t.  vt  4.  ad  a.  Genitua  l*> 

Id  Tcrb  demonfiratur  i Etenim  pnimts  nume- 
rus 1.  multiplicet  4.  medium.  Se  faciat  numerum 
quendam  OxfxiN  V.  g.  8.  Cum  c rgo  ideni  numc.* 
rus  multiplicet  quoque  extremum  d.ex  hynothcll 
Se  generet  V.  g*  numerum  ei ir  geni- 

tus Ox/»m  8.  ad  genitum  Hominum  la.  ex  prop.t7« 
huius,  vt  generantes  4.  & 6.  per  eundem  nume- 
rum a.  inuItipUcaci,ftr  ideo  etiam  vt  a.adj..cura 
ex  hypoOiell  fit  eadem  ratio . 

* Rurfus:  quUex  h^pothefi  4.  mnlciplicat|.  Se 
gerierat  numerum  ex  rlFcdione  autem 

4.  etiam  multiplicat  a.  ^ producit  numerum  Ox/- 
anu8  Ergo  8.  dicet  eadem  proportionem  ad  nu« 
merum  oc  generantes  a.  & ideoque 

vt  1.  ad  3,  ita  8.  ad  numerum  £quoritm . Cum  nu- 
merus 0«/wn8.  dicat  propoitionem  ad  nume- 
rum Equorum  * Se  Hominum  $ quam  a.  ad  |.feu 
4,  adj5.  qujr  ex  hppochefi  ell  eadem  proportto.Ec 
ideo  ( cum  dicat  idem  numerus  ad  cos  proportio* 
nem  e^odepa,  erit  eoru,  vel  pars,  vei  parces  erede: 
Quare  geniti  eruiw  sequaLes,ex  )*pr.tr.ft.  cdnaqoe 
^enicufcx  4.8r-.4$.fit  la.numerus  Homiuitm,ctijm 
oumerus£4jforxMex3.&4.  geakuseric  tt.  cd 
uedem.  .pafces  niimerus  8.  Ouium . 

J^ico  V.  Quod,  /i  numerus  produ^us  i primo, 
& vltimo  fictequalis  produdo  ex  medijs,  eot  pre- 

dueentit  jvmmros /ore  propmriietkoUs  t mijt  pli- 

'CMW  ^^iaidr/m , vt  muliip'rcaif'. . Sice  numeri 
Hpnuooffl,  & EquorMUhCi  fincsquales,  erit  nu- 
merus multiplicans  in  genito  ad  multi- 

plicantem  3,  in  numero  Equorum  , vc  multi* 
plicatus,4.in  eodem  ad  muluplicatumdeiunuaie- 
ro  Honiinufn  ita,vc  reciprocafic  relatio  . 

Probatur.  Nam  Idem  numerus  Omum  a<\toC- 
dem  numerum  Inquam  Horni  utn>  Se  Bnm  irmm , vt 
pote  ad  xqualca  eandem  dicit  proporciqncm,  8r 
eamipram  ex  projiof.  16.  quam  multiplicantes  ai 
multiplicatos:  qom  ita  erit  8 ad  numerum  n. 
Hominum, vel  Etpt9rum,vc  a ^d  |.per  nnmerum 
4.  generantes  8.  Ouium.&  Hominum  oumerum 
is.  vei  vt  4.  ad  6.  per  numerum  • . genefantes  8» 
Ouimut  Se  It  ffodrifm  numerum  2 Qu ar^cum  s. 
ad  i.fic  in  eadem  pfopoctione,ac  Oues  ad  Horni. ot» 
in  ipsi,  eidem. ift4>  ad  6 eiiam  inuiccmerit 
coru  propOi^ip  ex  prop.l6«  l.f.k.  Sc  iu  erunt 
ad  multiplicares,  vc  4.  ad  d.  multiplicati  • 

THEpR,  X' PROPOS..  XX. 

nifnitH  . I.  . 

Si  tres  numni^prppmtionmet  fuerint  , 
fub  extremis  (onttnerur  aqualis  r/F  eia 

' n>  . V »0»-  ff  * a 

qm  atfitdfoilpcttur 

SIts.ad4^vi^4.adia.  Medius ougteriMeft 4I 
qui  Vt  duples  gqiulis  vfurpttnc  . Vodt  hsc 
e(i  ead^m  Di;opoi{tio,  vt  prior  eadcaqne  paritas  « 
Nam  in  alio  non  di^c ; nifi  quod  roedij  nume- 
ri blcfuotirqaales.n4*&4*ibiveco  ioxqiules. 


Sit  numerat  a.  ad  numerum  vt  numeroi  4. 
ad  numerum  tf»  in  proportione  refertur,' 
Dteo  prm6 1 quod  muUipltcM’»t  primut  a-  rU 

tim  t 6.gcner  .t  numnum  stquaiim ^emto  iM  fUitfrj- 
fiiCSftoitemeditmim}n&q* 


THEOR. 


DE  SPECIALI  NVMERORVm  PROPORTIONE. 


itfr 


THEOR.  XI,  PROPOS.  XXf.  Eucl.Ji. 

Si fiterint  trcsnumfrii  &•  ipfismHhitu^ 

dtne  icqustes ; ijui  ^tni  fumamur  , tp*  tn 
eadem  rattone , Jiierit  autem  perturbatu 
eorum  proportio  i etiam  ex  uquahtate  tn 
eadem  ratione  erunt* 


* J 4 t---  1 ad  4 

8 It  ^ vt  tf  ad  IS 

SToc  duar  (Vriet  numerortim  Vna  i.  }.  4 8e  al* 
cera  4.  8.  u.  <)uarum  namen  bini  (^umancur: 
Reperiatorque  eorum  proportionem  effe  percur* 
bacam:  nimirum  primos  bmos  t.  ad  prioris  fe« 
riei  dicere  inuicem  eam  proportionem)  quam  8< 
ad  n.  bini  extremi  Tecundar  Cefiei , &r  evtremot 
binos  prioMS  rerici  } ad  4.  dicere  eam  propor* 
tionem»  quam  duo  ^riml  6»  ad  8«  poRerioris 
feriei . 

Dico,  evaoa^iitate  in  eadem  fationt  axUhmt. 
Progrcfl*.  I Probatur . Ponitur  e*  bypothefi 
S.ad^.  vr  8.  ad  IS.  Ergo  es  19.  propofittone  * G 
inuiripitcenturinuirem  extremi  nameri  s.  & is. 
Brinedij  |.8r  8.  dabunt  genitos  squales  14  & 24« 
Progrdf.  s.  Sic  quia  ih  h/pothcG  ponitur  }.  ad 
4*  st  6.  ad  8.  fi  eadem  multiplicatio  fiat  extremof 
rom  } & 8.  9^  mediorum  4. 8r  6.  prodibunt  ma^ 
meri  geniti  squales  inter  Te  • Ergo  etiam  cuoi 
pritis  genitis . 

Siquidem  etiam  hic  inuicem  fe  ma)ctplicant|. 
8f8.  in  »na  multiplicatione  ficut  progr-flo  pri* 
mo  Quare  ficut  ibi  producebam  S4.  ficifrbie 
producent , cui  genitus  numerus  ex  4 9e6.  erit 
squalis,  flrconfequenter 'genito  primo  es  nume- 
ro ■.  S*  IS.  Ergo  ex  19.  propofiiiomt  parte  fe- 
cunda dicent  proponionem  ad  inuicem  generan- 
tes numeri)  qus  vocatur  ex  squaluace,  8c  ita  ref- 
pondebltpropotcione  s.  ad4.  in  pnitia  ferie,  n 
ad  1 s.  in  fecunda medl/s  numeris  pofthabitie 

Qood  fi  fuerint  plnres  numeri»qudm  tres  V.g. 
s.;.4.8.pro  vna  ferie,fr  S.is.ica  vt  fint  etiam 
4.  ad  8.  vttimi  vtj.  adtf.  primi»  idem  prorfus 
lequccur  r Namcdm  fitofieofum;  ita  effe  S.  ad  4« 
Ttj.add.  relidis  medijs  8e  6,  coQfequeflter 
erunt  fulum  tres  numeri  pro  vna  ferie  s.  4- 8.  8e 
proaltera^.S  Js. quorum  proportio  perturbata 
cr1ts.ad4.vt  0. ad  tt*9^4.ad8.vc  ad0. 

**  4-  8. 

3-  0*  IS. 

^ Vnde  eadem  ,qus  fuperiOs  valebit  dcmonftra. 
tio  : Idem  etiam  ofiendetui  io  quinque  numeris» 
ac  io  quatuor  etiam  fi  numeri  fint  ttadi . 

Ec  hsc  Euclides  de  proportionibus  numero- 
rum . Verum  adfunt  etiam  proportiones » quas 
libro  7.  vniuerfaliter  probat  dequacunquequan- 
^tate,arquas  ex  intimis  principijs  Arithmeticis 
Clauius  hic  adducit » qui  modi,  ciim  fundent  ar- 
gumenta, qus  ex  proportionibus  pcturKur  ob 
d>rum  rclllcacem,  vifum  cft  non  prsterire  • 


THEOR.  XIJ.  PROPOS.  Xxti. 


Si  quatuor  numeri  proportionaies  faty 
0*  conuertendo  proportionales 

erunt  u 


N> 


Am  detar  4.  c|ui  fit  ad  ro.  »e  11.  efi  jj  ,0; 
fonmt « 4.  »t  jo.  ..  u,  ‘ 

r.  e.tru„,  ^ proportio. 

na  «erunt;„it<,uoio  .d4.„,o  .du  Jta 

""“"'Imo.:  Ira  rrrraino, 
pro  tond.m.«„  rtijtionum  rumiraus . k confe. 
quentia  pro  antecedentibus , 


THEOR.  XIII.  PROP.  XXIII. 


Si  compofi, i numer,  proportionales  fuerint, 
O-Mutfiproporttonates  erunt.  ' 


Orairafiti  nomerr  proportionale,  runt.cda 
rrfrrtur Jd  r.Jra.et  alhd  to- 

tam «I  liiira  p.rtera  roim . Sit  ergo  9.  qui  refe^ 
ratorad  fuaoi  partem  ,t  I».  refertur  ad  fuam 
p.rtemr  .d.mdant»riftl  numeri  per  eafdemdar.: 
je,  lua«,auferanturque  partes  J.  d 9.  «r  erittf. 
Rurfus  T.  i 1 f.  cfir 
9 totum  ad  3 partem  Tt  compar,  »,4, 

£fgO  ■ 

cotum  ad  f partem  ficcompars  lo  ad  « 
Dteoy^Mod  fnrs  }.  tofiuitr  ad  reVonm  6l  'pt  0ari 
attrfj  t . refemr  ad  tel  qt.mm  fnimi  lO. 

Pr^atur.  Qulaexpmp.it.  fi  totum  adm- 
tnm  fuerat  vt  ablatum  ad  ablatum»  Se  reliquum 
•d  reliquum.vt  totum  ad  totum  fe . habebit,  Seil 
numeri  V.gr  j Ses.  funt  ablata 0.  fte  lo.  fijnt 
rdiqua  t Ergo  fe  habent  prorsijs  eoiiem  pofto 
▼dum  ad  aliud  corrcfpondens,  j.nimirum  ad  rJ 
fr  0.  ad  IO.  vt  totum  9.  ad  totum  ij.  ergo,  8c  Inter 
fe  eodem  pado  fe  habenr,  vt  cum  toto  j quia  qu* 
fnut eadem  vni  tertio  funt  eadem  inter  fe.  ‘ 


THEOR,  XIV,  PROP.  XXIV. 


Si  diuift  numeri  proportionales  fint.  Hiquu: 
que  compofiti  proportionales  erunt , 


Vt  pars  7 ad  compartem  9 
Ica  pars  14  *d  compartem  0 
Ergo  vt  pars  14  ad  totum  so 
Sic  pars  7 ad  Cotum  lo 

DEntur  numeri  qnatuor  partes  daomm  fncc- 
groruoi  V.  g 7.  pars  prioris  totius  10.  qui 
fit  td  mam  compartem  ^ vt  alterius  totius  sO« 
parsi4.  efiadfuamcompancmb.  ' 

Dieo}  ijnod  rtiam  tota  fibi  /mniVcm  froporuottoiia 
fimtea  profor*}  'xep^va  partta,  8e  quod  eompohende, 
fi  et  it,  vt  7«  ad  fuam  compartem  i . fie  I4»  »4  fnani 
conpaneintfi  bine  etiam  sriccoafequencert<>. 
X 


0 

, ’♦ 


t 


> 


V 

t’ 
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tum  lo.a<I  7«  partem»  vetotum^o.  adf4  pirtem. 

Prob.  Ponitur  proportio  7«  partis  ad^»  com* 
partem  prioris  totius  vt  pars  14.  ad  6.  compartem 
in  poOeriori  coco*  Ergo  ex  propof.  ij.  huius 
erunt,  &vici(nm>ericque7.  pars  ad  14.  partem 
fundamenta,  vc  eompars  ad  6.  compartem  ter- 
minos : Quadefd  ex  propof  la.  huius,  vt  vnus 
antecedencinm  ad  vnum  confequenttum,  itaom» 
nes  antecedentes  ad  omnes  confequentes  , & Hc  > 
vc  7.  antecedens  ad  14,  confe<]uens  , fic  omnes 
antecedentes  7.  & nempe  totum  to.  ad  omnes 
confequentes  14.  &6.  Hmul , hoc  eft  totum  20. 
proptereaqueexpropof.  Xj«  rurfut  ?icii£m  erit 
7.  antecedens  ad  10.  antecedentem,  vc  14.  confe- 
quens  ad  ao*  conTcquencemi  nimirum  pars  ad 
fuum  totum  , vc  alia  pars  adiuum  totum  eadem 
proportione  refertur  {ex  eo  quod  fuerit  pars  ad 
fuam  compartcrti,vt  alia  pars  ad  fuam  compartem, 
^uod  e(l  arguere  componendo  ex  dcfinic.aj.lib.j. 

THEOR.  XV.  PROPOS.  XXV. 

Si  com[>oJiti  numeri  proforiionales  fuerint  i 
hi  quoque  fer  conuerjionem  rationis 
pToforlionales  erunt . 


• 


COniierGoni  ritionls  locDi  d«ur,cuin  totum 
refertur  ad  partem,  Tt  alind  cotum  ad  fuam 
partem  : Nam  tunc  poteft  argui  f qubd,  & altera 
pars  fit  ad  totum  rc  alia  pars  ad  fuum  cotun^. 
V.  g.  fic  9«  pars  numeri  15.  St  la . pars  numeri  ao. 
frp.referatur  fimili  proportlonead  ij.vt  laudao. 

(fvod  ita  ^uo^ue  fifmur  re/i^aims  4d  1 T* 
toim,  V*  rtliqHHm  8.  refertm  ai  Mum  Juum  • 
Vepars  9 ad  i|  totum* 

Sic  pars  11  ad  20  totum* 

'Ert^o  eompars  6 ad  ij:  totum* 

Vt  alia  eompars  8 ad  ae  totum* 

Probatur.  Nam  fi  eft  parsp-  fundacnentum 
relationSkn  ad  1 totum  • & ad  terminum  , vt  la* 
pari,  & fundamentum  ad  ao.terminum,6e  cotum. 
Ergo  ex  propof.  ij  . & riciffim  fundamenta  9.  & 
xa  . & partes  dicent  eandem  proportionei(Aquam 
term  oi  iT<A^i0.tota.  Quamobrem fi ^ totus 
IJ.ad  totum  ao.  vt  ablatus  9 ad  ablatum  la.  etiam 
reliquus  4. totius  iT>ad  reliquum  8.  tMius  aO.  ex 
il.  propof* erit,  rt  totus  1$.  ad  totum  ao.  Si  icai); 
^rs  6.  rt  fundamentum  refficic  relatione  pro> 
portionis  urmtnum  partem  8*  vt  totum  if* 
tanquam  fundameotum  , cotum  ao.  vc  termi' 
nom*  Ergorurfus  vlcilEmex  i j.propor.inuiccm 
fundamenta  eandem  proportionem  d*cent , quam 
termini  inuicem»  8r  Ita rerpiciec  totum  i;-  reh* 
quum  tf.ambo fundamenta ,*  ficut  refpicu  cocum 
ao.  reliquum  8.  ambo  termini  • 

EXPENSIO  IV. 

De  minimis,  primifque  numeris . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXVI.  Eucl. 

Primi  mter  ft  numeri  funt  minimi,  qui  ean- 
iem  frofortionem  ohimeani . 

Sit  7.&  4.  primi  numeri  ad  inpicem.  Dicteoi 
wunimot  ijfe  eorm  mumt qui  fra^rtioi 
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nmfimilcm  habtntf  ^ IR4.  ad  7. 

Probatur . Nam  fi  ahus  repentur  minor ,quam 
7.  Sr  4.  Sic  ille  qttorum  quidam  numerus  , qui 
pr<fur ponatur  minor  qqam  7.  Arlrouan», qui  di- 
catur ab  aduerian/s,  mmor,quam  4.  dicentes 
tamen  pronorcioticTT. quam 4.  ad?.  Cum  itaque 
proportio  numerorum  1»  eo  fica  fic , vc  numerus 
numeri  fit  eadem  pars  * vel  parces , quam  alter  fi- 
miiiseis  tn  proportione  cft  pars,  vel  partes  alce<> 
rius)  fcquitur,vc  debeat  dari  aliquis  numerus.qol 
metiatur  9t  Leontt  toties,  quoties  metitur 

4 6r  7.  Vel  ergo  ille  numerus  efi  vuicas^  Se  ica 
cum  vnitas  toties  capiat  jo  7.  quot  funt  fquh 
St  toties  io  4.  quot  funt  Zct/At/, erunt  E^mi  feptem» 

Se  Leor.ct  4*  nempe  idem  numerus,  qui  4. & 7. 
non  autem  minor, vc  volebant  aduerfarij  . Quod 
fi  nonfic  vnitas  { fcd  aliquis  alius  numerus  , qui 
4.  & 7.  metiatur,ficuc  Et^uos , Se  Uontt  i iam  4.  8c 
7.  non  erunt  inter  fe  primi  t nam  primi  numeri 
inter  fe  funt:  quorum  commanis  menfura  eU  non 
numerus,  fed  tantum  vnit^g , 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXVU.  Euc.h- 

Wnimi  numeri  omnium  torum , qui  habem 
cum  iffts  communem  rattonem  primi 
quoque  funt  inter  fe  • 


SI  dentur  7.  8^4.  qui  dicantur  minlmt  ex  om- 
nibus, qui  proportionem  habent,  quam  7«*^ 
4.  D ei*  >moi  t/li  quoque  e^tint  hur  fe  pr  mi . 

Probatu  rque  rwlucendo  propofitionem  ad  ‘vm- 
poOibile.  Nam,  fi  non  funt  pr  mi,  ent  aliquU 
numerus  V.  g.  nxm  communis  mcnfui  a;ita 
quod  num-Tus  Ille  Hominum  capiet  totici  in  7. 
coot  in  ftabulofunt  Etftl,  Se  toties  in  4.  quot  in 
jyiua  funt /ecne/ . Ergo  fi  muUiplicciur  nume- 
ros per  numerum  Equofum  producet 

nuraemm  7.  «r  fi  multiplicetur  idem  numerus 
tiom  num  per  Le  mum  oumcru  procucet  4.  Quam- 
obrem  ex  propof.  17.  numerus  Leo<  um  minor, 
quam  4.  & Enuorum  minor  quam  7.  ( cum  multi- 
plicati faciaQt7A4  J proportiond 

eande,quam7  aJ4.Vnde  t.&4  no  erunt  minimi 
omnium  proportionem  dtccr.cium»  quam  ?•  ad  4* 
qubd  IfOHum  t Se  EtfHorum  minores  uumeri  ean- 
dem proportionem  dicant,  quod  cll  contra  pr«- 
fnppoficum  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXVlII.Euc.a5. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint , qui 
vnum  eorum  metitur , numerus  ad  re- 
Itquum  prtmus  ertt. 

Entur  numeri  8. 8c  9.  qui  inuicem  prlod 
fine,  & 4.  metiatur  8.  Hic.tfMd  4. 4td 
primus  erit. 

Primi  8 9 

Probator.  Qma  . Si  4000  efi  primos  adoii* 
merum  9.  metietur  eos  aliqua  communis  menfo- 
ra  prxter  vnicacem  • Sic  h«c  menfura  aliquis 
numerus  Hominum,  qaz  metiatur  4.  8^9 
et*amexil.  pronunc.  metietur  8.  quoniam  4.  ex 
hgpothefi  metitur  8;,  qui  numerus  4.8  nomero 
metitur:  quare  numerus  HiSiiuum  eitt 
meafura  numeri  9.  ex  prsfuppofito,  & numeri  8, 

vt 
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tx  prAbaut ; vade  9 fr  g.  non  erunt  inter  fe  primi; 
c&m  habeant  aliquemmameram  Hominem  pr^rer 
▼mutem  communi  tpforam  mcnfuram  • qu<^ 
eft  abfurdumyc&m  prcrupponinua  7.fir9.primot 
imWcem . 

THEOR.  IV.  P R O P O 5.  XXlX.Ea.ix. 

Mnimt  numeri  omnium  in  fui  (froportione 
metiuntur  alios  maiores  eandem 
proportionem  hahenteSy  minor  quidem 
minorem 9 O*  maior  maiorem, 

DEntur  duo  numeri  t 8r;.  minimi  {nnlcem» 
alij(|ue  duo  maiore»  4.&5.eandem  propor> 
tionem  habente»  . Dicit  tfuod  1«  in:nor  <r^«e  mrri- 
lar4.  miaoftmifuHt  maior  \ metitur 
4.  maidrem  y tptam  4. 

Probatur.  Quoniam  ponitur  1 ni.  ad^. itt 
4.»d  a ea  prop.ig.ekiifim  proportionale»  eruo^ 
aempe  fundamenta  proporemni»  dicent  eam  pro* 
portionem,  quam  cerroini,arttaeriiqaoqire».ad 
4ivt|.adtf.  Quamobrem  iuxta  I.  definuionem 
erunt  liumeri  minores  t Sej.  ead^  paiH«  we^ 
partes  maiorum  4.  8r  5.  Vndeeos  metientur  . 

Pfobatur  ctiamt^uod  ^qud  . Qt^anoopofTuat 
cfTe  eex^em  parte»:  Nam  H dicatur*  quod  hoc 
Ybenirc  poffit,  diuidanrur  in  eas  parte»,  qua»  con- 
ficit a.  numei>).  &(int  tot,  quot  funtin 
agro,8r4.  numeri  5.  A*  fine  tor,qaot  0<>«f  font  ili 
Rabulo.  Icatjueerit  nument»  s.  iueta  r.  defini* 
cionemad  numerum  f^^sorNOr  fimilis  in  propoes 
tionc,<)aam  4.  ad  numerum  Oa’iim.  Quamobrem 
Ck  if.propoT.Se  ▼iciflim  ita  erit  numerus  rijauran» 
ad  numerum  Ouimm , n a.  ad  4.  minor  autem  vrt* 
efi  B'morttm  numeras»  ^uam  ».  8e  OuUm  quam 
4*  quod  fine  pars»  vel  partes  horum  numeromni; 
eo  4uod  fine  muitipJicacorcs  partium  ros  colnf>o- 
neudum»  Se  ideo  neceffario  minore»!  9uod  cft  atH 
furdum  t cdm  s.  8r  4.  ei  hypothcfi  fine  minimi 
in  hac  proportione  . Qnare  t.  encmcdiecasnn- 
neri  4.  rei  fi  aliquisaJiu»  numera»  loeoeaempli 
fub(iltuattir»CTiteia».rel  par»  tertia, rei  quarta, 
non  autem  plure»  parte»  numeri 4.  continebit. 
Sicut  nec  9.  numeri  tf.  alloquia  necefiarib  dareiK 
tur  partes  minore»  »qo«  eandem  radonem  polfi. 
darent  contra  HypotHcfim. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXX.  Euel. 

St  duo  numeri  ad  quempiam  primi  fuerint ; 

■ etiam  ex  ijsgemiMS  ad  eundem 
primui  erit  • 

POnanaur  duo  numeri  7.8r  4.  qui  fint  prim!  ad 
9.  tnutccmquemuIftpUccntury  Se  4.  St  fiat 
flunerils  aS.  Diclf  aude,  ^ awsuirat  »9.  erif  prl-^ 
mas  ad  9. 

ProbaruT  reducendoad  impoffibile.  Nam,  fi 
«8.  firp.  non  Aint  inter  fe  primi,  metiatur  eos  ali- 
quis numerus  HminutU  i8.toocs,quotsfit  Icones 
in  campo . Itarjue  numerus  Lemam  multiplicatua 
per  oumeram  H minirfl» , rei  d contra  producet 
»8.  qui  numerus  producitur  etiam  d 4 6r  7.  Vnde 
ex  19.  propof.  reciprocd  proportionaics  erunt 
4.ad  oiamcxu  Maaanii  eiit,  rt  numerus  Lcoai  ai  7» 


Progrefi'.  a.  Quoniam  autem 4 Se  9: e»  hrpn* 
-thcfirunrinuicem  primi  , dr  numerus. //cm»  .rn» 
metitur  9.CX prefiippofito,  fequetur  iuxta  propof. 
aS.  qu6d  etiam  numerus  fit  prtmus  ad 

numerum  4>  Se  ldeo,qu6(i  fit  minimus  in  Tua  pro- 
portione iuxta  propof.  afi.  £thinc,qt)dd  inhjc 
proportione  fine  iramerl  maiore»  7.  Se  numerus 
Itmim,  qui  hanc  ipfam  dicunt  proportioncm,cx 
progrefiui.  Et  iuxta  propof  antcccd  quodequ^ 
metiatur  4.  nameram  Xceffswficut  numerus //«. 
os/aaiu  numerum  7.  Cum  au^rrn  numerns  M.m  - 
num  mctiacor9,  rc  ei  bypothefi,^  7.  rt  rnodo.Te- 
querctur,qubd  7.  Se 9.  non  efiene  inuicem  onmi, 
qubd  communi  roenfura  prarter  rnitacem  meciin* 
tur  contra  hjpothefim . 

THEOR.  VL  PROPOS.  XXXl.Eu.i8. 

Si  duo  numeri  ad  duos  numeros , fufj, 
ad  vtrofque  primus  fit : Etiam  stnnt 
exprimis  duobus  erunt  primi  ad  genitos 


o^rems 

duobus 

numeris . 

% 

Mmi 

Geniti 

X 

DEntara.*^  4.  primum,  deinde  9 Sr^.Sit* 
^ucprimin  ft.ad  nrofqoe  f ficur,& 
4-ad  rofdem  ^tro^ue  7.  Sex,  primus  ex-fiac. 
MuUipltcemur^fimuI  a ‘Cum  4 vt  fiant  8.  Bep 
cum  f.ftcnadant  15.0'Cir,  tjkoi  etUaaS,  ^ 17. 
^rni  f ciinir  prem ' {ir«;Vcm  . 

Probaidr.  Nam»,  ponitur  primus  ad  5. 
Ergo  ex  prarcetf  etiam  genitu»  17,  erit  primus  ad 
foodem  a,  icem,quu4.  efi  primua  ad;.  Se 
cciam4.  ent  pnmus  ex  przce<^propof  ad  17. 
Cdm  Igitur  riumcrosiy.  fit  prir^s  aJ  » ^4. 
Ergo  ex  prrced.  etiam  erit  primus  aa  genitum  ex 
ipfi»  8..fif  ka  R ad  15.  pnmus  ehe  • 

THEOR.  VJi.  PROPOS.  XXXII. £0.19. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  futttnt , O* 
multiplicans  vterque  fetpftim^  fecem 
aliquem  i Gemti  ex  illa  tnuhipltiatio^ 
ne  primi  inter  fe  erunt.  Et  fi  rurfits 
ijdem  multiplicent  hosGenitoSy  o*  altos 
numeros  efficiant  • Ifli  denud  refeci 
erunt  primi  inmcem  i Ei  femper  arca 
extremos  hoc  euenitt , 

».  J*  9 >7 

Primi  Gediei  &rarfii9  Geniti 

■.  9.  4 8 

Sint  2.  Se  9.  qui  fe  multiplicent.  Se  9.  faciat  9. 

8r » . faciat  4.  D:eo primo  4.  »y  9.  tge  p»  mos 
hkUtm, 

Probatur . Quoniam  a.  Se  s.  fttnt  primi  ad  9. 
Ergo  ex  90.  propof  huius,  etiam  ex  illis  gcuitns 
4.  od  eundem  J.primu»  erit . Cum  ergo  fit  4.  pri- 
mus  ad  9.  fir  Ideo  quoque  ad  aliud 9 Ergo  fi  9 8r 
9.  fe  multiplicent  j 9.  Genitus  ex  propof  90.  pri- 
mus erit  ad  4. 

Dko  ».  Qood  fi  rurfus  %•  multiplicet  4.  Se  fa. 
ciM  «.  i.  BdlclpliMi  9.  fc  «>'<«»  mo- 

X » *» 
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^ £at  piimi  tnuicem  • 

t 9 »7 

Prirai  ad  Geniti 

J 4 ® 

Prrbator.  Nam  t*  eft  primnt  ad  $.ex  hypothcfi 
8r  p.eft  primo» ad  a.Slquidcm  j.fHOt  primi  ad 
s.  Ergo  cx  pfopof.  |0»  9.  genitos  erit  etiam 
primus  ad  % Sic  vt  diximus  fupra  4.cft  primus  ad 
8e  9.  Qinre  habemus  duos  numeros»  quorum 
quifque  ad^uos  alios  primus  eft»  nempe  %.  ad  p.8c 
4>  ad^.fir  Ergocx  preced.  geniti  ex  ipfis 
nempe  8. ex  4. & a.fic  «7.ex|.&p^ttt  inuic^  pri* 
mi»  & /ic  dicendum»  eciamft  2.  multiplicet  8.8r 
9e  fic  eodem  modo  ret  fuccedet»  cilm  femper 
fit  eadem  ratio  • 

THEOR.  VllI.  PROPOS.  XXXIIU 

Omnmcwnfoptum  numerum  t uliijmspri* 
mm  numerus  mtiwr  • 

PRobatur.  Quia  datonaoero  aliqao»  V.  g« 
14  8r  dati  eius  aliqui  menfuratVt  8.  vel  ifte 
eft  primus»  Be  iam  habemus  ioeentorotvel  com> 
politns)  Si  eft  compofitus»  metiatur  eum  nume* 
rusV.  e.  s.  qui  fimiliter , vel  erit  primus»  vel 
compoucus » quod»  Ti  primus » habemus  id » qobd 
volumus»G  non  primus  metietur  eum  aliquis  aHut 
numeras  j ctUmque  io  numeris  diminuendo  non 
poiCmus  progredi  io  inGnltufla;  tandem  in  aliquo 
numero  primo  qule/ceodumerit»  vteft  s»  rcipe* 
Au  numeri  24. 

THEOR.  IX.  PROPOS.  XXXIV. 

Omnis  numerus , vel  eB  prhmts , vel  eum 
rdiquts  primus  numerus  metitur . 

PRobatur  ex  antecedenti»  quia  fi  non  eft  pri- 
mus ent  compofitus»  & ideo  aliqua  menlu^a 
-primi  alicuius  numeri  tandem  menfutabirur . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXXV* 

l^Jumeris  datis  quoteunque  reperhe  minimos 
emutum  eundem  rationem  hahenttum 
cum  fpfis  • 

S!nt»qnotcunqae  numeri  6.  9.  IT.  habentes 
quaicumque  proportiones » Gue  fit  eadem 
proprtio»quai  ^.ad  9 8rqu»  9-ad  I?  fiut  non  » Ifti, 
vel  erunt  inter  fe  primi*  & fic  erunt  etum  mini- 
mi in  ea  proportione  luxta  propof  s4ivcl  compo- 
fiii»  & fic  iuxea  a.  propof.  repertemus  maximam 
communem mcnluram qux  metutureos  pri- 
mum ^em.’na  vice  fecundum  tricies. tectium  quin- 
quies Dito»  f*od  OMenarim  ignoruui  & fyut^aer 

nartus  Jftnt  numtri  nuitem prtmt  in  ea  propoetme. 
Probatur  itaque  primb  »quod  eam  proportio- 
nem poftideaAt» 

Q^niam  numeri  a.  p.  multiplicati  per  7« 
faciunt  numeros  pr«diAos6.9.  Sequitur 
ex  propof  18.  quod  habeant  geniti  qui  funt  6. 9« 
8ri;.  eandem  rationem»  ac  multiplicati 
Probatur  quoque  quod  fint  minimi  in  ea  pro* 
portione,  (i  emen  tales  non  funt  dabuntur  aliqui 
Ipfis  q^mores  • Sint  itaque  ules  Bumetui  Homir, 


xum,  f ^vflnrm»  0«4«fM,  quiiuxtapropof.SS. 
ti^tur  ipfoi  6.9.81 1|.  rqui»  8(  ideo  per  numerum 
aliquem  V.  g.  leo^km,  Qiapropicr  numerus  leo» 
aan<  multiplicans  num*  rum  Hjmtm-m  faciet  4. 
multiplicans  autem  numerum  Equorum  ftciex  9. 
& tandem  numerum  Oa‘am  generabit  Itaque 
ex  l9.propof.h.  quoniam  duenarius  muhipitcatut 
per  numerum  generat  6.  8e  numerus 
m»m  multiplicatus  per  numerum  ^.cmviu generat 
item  4.  Proportionales  erunt  inuicrm  hi  numert» 
ftrfe  gerent  mulciplieaoees»  vtmultiplieati  rcci- 
procd, deerit  multiplicans  ad Zc^a^r  oum-rum 
multiplicantem- vt/#o»i''<ei  ad  a.  multiplicati» 
fi»l  Homintiet  h^poibcfi  funt  minus, quim  a.nu- 
merus . Ergo  tx  rrop-sp-etta  |.numrrui  erit  mi- 
nor» quaZrM«/»qui  numerus '£  bm  asmetitiird.  9« 
8r  irpropoficos  per  numeros  H Mm,£^0'm»» 
& Om:»m  • Quare  numerus  Leon*-m  erit  commu- 
nif  menfura  illorum  numerorum  6,  9.  ic  & ma- 
ior»quim  eorundem  communis  menfura;.  con- 
tra hypothrfim  » quae  maximi  fupf  onitur  « Itaqi 
alij  numeri  minores  ipfis , nempe  duenario,  ter- 
nario,& quinario»  qui  eadem  proportione  potian- 
tur, qaamtf.  9.&  i;«  non  poteruot  dari» 

PROBi  II.  PROPOS.  XXXVL 

Duoias  numeris  datis  reperire , quem  iSi 
minmum  metiantur^  numerum»  , 

t 

Sic  primo  exquirendus  minimus  numerat  on- 
nium,qucm  duo  numeri  pnmi  intticem»ncm^ 
pe 4.  metiantur.  Multipiiceniur  muieven» 
lic  procreatus,  puta  IS.  ertc  numeriu  »qu«ro  mta 
tiaotur.  Nam  toties  capiet  ).  ia  1 a.  quot,vnita« 
tes  funt  in  4 Sr4  in  is.  quot  vn  tates  funt  ia 
Qi^  verd  It.  fitiBiaiausoinmum»quem  da- 
ti numeri  metisociir» 

Probatur  . Nam.  fi  fieripoteft,  sJiquemalium 
numerum  minorem  V-  g £9«or  m meiifurct » & 
numerus  qu‘dem  }•  toties»  quot  Ovej  funt  in  cam- 
po numerus  verb  4.  eundem  aunnerum;iw7Mo#M« 
sieriatur  toties  quot  Canej  funt  in  platea.  Iraqi 
multipiicatus  ?.per  uumerum  OM:sai  peodutee  nu« 
m*.n>m  hunc  eundem  numer  >m  pro- 

ducet 4 multiplicatus  oer  numerum  Csfljn».  Vn- 
dees  fp.pr.reciprqcc  relationem  dicet  multiplica- 
tiad  4 quam  multipjic jntes  numerus  Qnmm  ad 
numerum  Canum  t & quia  etiam  4 Ar;.  minimi 
pnnunrur  in  hsc  proimrttone  mentietur  quoque 
5.  numerumOsiirM, &4  numerum  Csa/ms ex  29. 
propof. 

^rogrefl*.  s.  ConfiJerandnm  autem  eft  rurfut» 
quod  numerus  ;.  mulriplfcins  nomenim  4.  facit 
is.  & 4.multiplicans  ex  hypothcfi  numeru  Oaiims 
facit  numerum  Mrsasjerit  ex  1 7-pr  eadem  pro- 
portio 4 ad  numerum  0«.nvs,  quam  1 2.  ad  nume- 
rum Ei/Hornm  • Sed  ex  primo  progreiTu  4.  metitur 
numerum  Otatam  • Ergo»  8r  12.  metiretur  nume- 
rum tujkortmi  quem  pofuimus  minorem » quaon 
I3.  quod  eft  ablurdum  . 

Siut  fecundo  dati  numeri  non  primi  iater  fc»vc 
S.is.  inueniantarque  cx  prop.  b.niqiini  Ia 
ea  proportione  » vt  fit  2.  ad  ;.  » vt  8.  ad 
12.  multiplicenturqueiuxta  9.  propof.  extrema 
proportionum  inutcem  nempe  2-  & I2.  rurfofque 
mcAa»  vt  |.  £^8.  fiet  idem  numerus  24-  Oirr» 
fasd  iile  numerus  cM  tpiMimuJ » furaa  dari  Muneri 
uueimfitr  • 

QgpJ 
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Qu6d  autem  8 8e  li.  meoAirent  >4«  clarum 
<11  cum  multiplicati  per  ipfum  producant. 

Quod  rcroa4.fit  mioimiit  omnlum^quem  mi- 
rarent» probatur  eodem  tenture  argumenti  vt  fu* 
pra  . Nam  C non  eft  minimua  dabitur  aiiquif  nu* 
merui  V.  g.  £^mintm  minor  ipCoi^ueni.menrura* 
bimt  S. toties » quot  OifCi  Ainc  in  campo»  Se  is. 
totiestqoot  Caiiei  Tunt  in  pUeea : Quapropter  idd 
numerus  fiet  It  numerus  Canum  multi- 

plicet u.  ficut  fi  numerus  Oat/eas  multiplicet  8. 
Jcaque  dicent  earodem  proportionem  ex  19.  pro<^ 
pofi  multiplicantes  inukem  $ quam  mulciplicaci» 
reciproce , & ita  erit  g.  ad  ll*  ve  td  numeram 
Ousim  numerps  Caotimk  Se  Ita  pariter  erit  a.  ad 
vt  numerus  raaiMi  ad  numerum  Oburwm  cura  t«ad 
9.  dicant  eandem  proportionem  • quam  8.  adia« 
Qua;e  adSr  ( cum  pofiti  fint  miniiai  io  e«  pro- 
portione^ menTurabuot  quoque  arqu^  numerus 
quidem  v numerum  numerum 


Progrcff.i.  ObreroaodumiurftticfijquodBk 
multiplicans  ^ prod«cita4.  Sicut,  Se  nuoaerus 
idem  a*  multiplicant  numerum  Ojcnis  producit 
numerum  ttptt/rumx  Quare  ita  9.  erit  ad  nume- 
rum Qmum  cx  propof,  17.  ficut  14.  ad  nuoierusi 
£^Mormm . 

Propcercaq;  cdm  n progr-  pr^mo  }.  menCuret 
numerum  Omsm»  meniurablt  quoque  rr  propoT» 
ap.  numerus  24.  numerum  Qui  pofitus 

cfi  minor  ; itaque  maior  mecirutur  minorem» 
quod  efi  abfurdum  • 


COROLLARIVM 


Hinc  fitiqubd  fi  duo  numeri  multiplicent  mS> 
nimos  eandem  rationem  babeotes  » maior 
minorem,  dr  mtoor  maiorem,  prodnei  minimum 
numerum,  quem  illi  menAiraot . demon- 
firatum  cfi  s qubd , fi  primus  maior  9.  multipli- 
cans 8.  compofitum  minorem.  Se  a.  primus  mi- 
nor ^ultiplicans  12.  compofitum  maiorem  fa- 
duo;.  24.  Qumerum  minimu^»^iiem  8.  & i a jne>, 
tUnanr . / 


TH  OR.  X.  PROPOS.  XXXVII. 


S/  Juo  numeri  numerum  (jutndtm  menfu- 
rent,  minimus  ijuoque  numerus  men. 
furatus  ah  ifjis  numerum  il- 
Ium  menfurahst. 


^ It4-  & numeriK  S.  <]ui  mearamu^,.  Se  nn- 


_ merus  minimus mcarurttus ab  Ipnt 
4. 8r  tf.  multiplicati  per  a.  dr }.  piimna,  dr  mini- 
mos io  eadem proportiotic  faciuntig.  0'ri<,qiM>d 
kknitwneruj  it,mttltttr^fioqMent  mertimi6. 

Ptobatur  • Nam , ii  non  Ita  efi  ; auferatur  i ' 
3$»  numerus  1 a.  quoties  fieri  potefi  , <r  fit  para 
ablats  numerus,quidamMam</i>no,qui  is.  cx  cqu6 
continebit,  per  hanc  ablationem  neecflarib  fiipe- 
rabit  a]lquld»quoderit  minus, qua  U.  ex  aduerfa- 
rl)a  1 Hoc  ergp  tcliquuim  fit  quidam  numerus 
OaiiMS.  Cum  Itaque  4.  de  4.  menAirentit.  etiam 
meofarabus  ablatum munero 
pr^tupponitar ) cu  mcfiirent  quoqt  toiu  dfi.mco* 
forabunt,  de  rdtquum  oumeciiim  OuMm  cx  profo!» 
baiosS.iuque  numerus  12.  contra  hppoche^, 
000  erit  mioirnua,  quem  4-  de  d.  meuaoMri  eda 


metiantur  quoq;de  reliqua  OMAia  miansyquia)  12. 
PROBL,  UI.  PROPOS.  XXXVJl!.. 


Trihis  mimifis  istis  reperire , ^uem  ilU 
nummum  metuntur  numerum » 


] 4.^  metitur  12. 


Sit  inuenlendus  minimos  numerus, quem  dati 
tretnameri|.  4.  6.  roedmeur.  Inumia- 


tur  ex  propof.jtf.roinimus,  quem4.de9.mec-an- 
tur,  de  fit  ts.  quem  etiam  tf.  metitur.  Htca , 
i2.</2^Minfai«s  a»mcrAr,  ^irrnt  mrt  a&e^rr. 

Si  enim.  dTct  aliquis  minor,  ii  eficc  V.  g.  quidam 
Hominum,  ergo  numerus  Hominum  minor,,  qug 
t X.  menCurarctur  quoque  a nooicro  }.  Se  4. 
re  i 2. non cfiet  minimus , quem  j.  de  4 vere* 
pertum  fuit,  meniurareot . 

Verdm  fi  occurrat.  Qu6d  mm  mus  numerus, 
quem  duo  numeri  menCurant , non  mcnturccuri 
tertio)  TKfi  id,q8i  racnfuratur  a 4.  de  8.  fcd  non 
menfiiraiura  6.  tertio  numero . Tnucn  aiur  mi- 
pimus,numerusjquem  Id-  dei  a.  metiantur,  fieqj 
48.  Dt^<h^vdtSlee/i  nkmerait(jnew  tra  4.8.c^'ii, 
mctiMettr» 

meritus  primus  i5. 

4,  8«  U- 

octicus  fecundus  48. 

Prqb^tur  ptirap  To^Md  metiaotur.  Nam  4. 
^$,iqeafuratl4  |ii9p^.  vecorafUr^t  trgo^ 

4t4.  d^S-meofQraru48.cxpro^rio  huius. 

. Probatur  fecnqd6  .Quod  fit  mimmus  omnifi 
eorum , quot  4.  8.  dr  1 2.  meulurant . Nam , fi 
duur  aliquisjsum^rus  minor, qi^am 

4g.quem  4.  8.  fr  tz.  mcnfurcac.  Sequitur,  Sc 

(uratur  a 4.dr8.Quare  ex  prop.pr^c-  num  E/piiirS 
mcofurabitur  quoque  d ifi.  mmuno,  quemiHi 
mgfufct.Efgo 48.000  erit  minimus,  que  12  Seig. 
raeolufcnV  cootfTKy^tSdffm,  cQ  13.  ea  probi- 
tioiy  mynfuret  numcruip  t^HOTktu  minofem,Qui 
48.de  b'euod^  mcafuredi^epote  t^ma» 
coruj^i  aumcrd  ffNari  eit  aducHaujs  mclirat 


COROLLAy  V/1 


SI  Cres  numeri  numerum  quempiam  metiantur. 


etianvjninjmudl,*  q44n,  illi  metiuntur,  eun- 
dem menfurare  • Mam  fi  numerus  11.  dr  id.men- 
furant  numerum  Equorum  etiam  numerus  48. 
cx  prstced*  propof.  debebit  illum  menfurare . 
Cdm  i mintmis  numeris  numerus  menfuracus » 
mefuree  omnem  numerum  fd>  lll^i^njmjsj 
Ibrxua*  ' 


THEOR,  XI.  PROPOS.  XXXtX. 


as 

i 


Si  quifpiam  numerus  numerum  metiatMt 
meuj^atushaiehit  pariem, vel  panes 
i menfurante  aenommatas . 


MEtarurec  nntai^rtt.  Humtro^  n;  Dtea 

. 


MitMfrum  12.  ha^rcpartcip  >at partem  a |. 
det  mixaumi  nempe  babtfe  ccctiam  parum  • 
Oficndicar  • Nam  3,  metiatur  12,  toties,quot 
Toitatea  fune  io  4.  Ergo  rt  Vnitss  metitur  4.  fic 
|.  oetitur  12.  Q^re  cx  propof.  y.  1«  q^ue 


L 

4 ^ 


: •»  ^ 


t 


Iis  tractatvs  xr.  tn  VII.  librvm  evclidis 


vtcilScn . Vnk^»  rnelfltuf  }.  vt  4.  i».  Et  Ideo 
eadem  paraent  Vnitasipfiat  ).  qu*  4.  ip0us  1». 
Sed  Vnitas  efl  pars  IpSasj.  i ?■  denominata . 
Ergo  etiam  IS  habebit  partes  ab  ip(o).  deoomU 
natai;  nempe  partem  tertiam»  vel  duas  tertias 
partes»  &C4^ 

THEOR.  XII.  PROPOS.  XL. 

Si  numerus  f Artem  hahuertt  quamlibet  > . 
meuiwf  illum  mtmerm  i parte 
denomtnatus . 

H Abeat  numerus  1;.  partem  y.  qus  denotni* 
netur  i | . ha»  qubd  J fit  tertia  pars  nume^ 
rl  r y.  Dico,  quod  j . menfurabit  15. 

Probatur.  Nam  qDotvmtatcs  cruntinf.  cot 
erunt  qulnquenari j in  numero  it.  Ergo  mtmerbs 
quinquenarius  a parte  tertia  denominatus  nictie» 
tur  numerum  ij. 

PROBL.  IV.  PRO*POS.  Xtr. 

J^umnum  reeerire,  qui  minimus  cum  fit 
haotal  tUlas  partes. 

Sine  date  partes  tertis»  quarta»  quinta  > cpias 
imieniendus  aliquis  mimmus  numerus  poifi> 
dere  debeat . Reperiatur  aliquis  minimos  nume* 
rus,  quem  numerent 4.  fllr).  lurta  ptrtium  da- 
tarum denominationem*  qui  erit  60.  Dico  numo> 
rum  60.  eife  minimum  eorum,  qui  teniam,  quar* 
tam,  & qumtam  partem  habent . 

Probatur  . Nam  quia  3.  ^.8e%.  metiuntur 
numerum  <^o.  clarum  eft,  quod  numerus  et 
prxeed.  propof.  babet  paictes  i |*  4*^  5*  deno- 
minatas . 


QuodWrd/ir  tuhimut  eorum  t^oitaUtp artet 
hahettf . 

Probatur.  Nam  fi  dicator eiTe  nitmcrmn  ali- 
quem Hominum  minorem,  qui  tertiam, quartam» 
quintam  partem  babrar.  metietu*  eum' numerus 
4.4.  dcT-fif  fic  tton  erit  60,  minimus  numerus, 
quem  4.  A*  5.  monfuret . Cum  menlur^  nt  quo- 
que numerum  Hominum  mino. em  numero  60. 

THEOR.  XIII.  PROPOS.  XLII. 

Primis  quthufcumque  numeuspropoftis 
femper  plurts  vitra  propofitos 
pottrunt  tnuenm , 

Sint  propofiti  numeri  t*  3 S*  primi  inuieem  . 

DitotfuM  Wrra  tpfot  tum  nictu*  eicmt  aiiut» 
Nam  fit  numerus  meticus  d propol^is  30. 6e  ad- 
datur vnitas  ,fr  fimt  |t.  IRc  numerus,  vel  cft 
rimus  aim  ptopofitis ; vel  noti.  Si  eft  primus 
abemos,  quod  volumus;  iuueniri  nempe  ahum 
aliquem  primum  numerum  prarter  propofiros, 
Sinon  eft  primus  ea  prt^f.  eum  aliquis  pH* 
mos  numerus  metietur . Menluret  eum  numemt 
Equorum.  Ifte»vcl  eft  idem  cum  primis  , frrft, 
vel  t-  vel  vel  f . & fic  meniurabu  cotum  |i.  ea 
hypotefi»8r  ablatum  jo.  vtvnus  ex  di^ts  . Ergo 
8r  reliquum  1.  qu&d  eft  abfurdum  cum  numeras 
rnitatem  non  meciatut,  vel  eft  diuerfus  a />nrdi- 
&is»  & iam  intentum  habemus . 

COROLLARIVM 

FLlicies  modum  reperiendi  numeros  primnq 
Silicet  leperieado  ptimum  numerum, queni 
dati  numeri  metiatur. & illi  reperto  addendo  vni* 
tatem»  nam  ilie  erit  primus  ad  inuentos. 


TRACTATVS  XI 

IN  Vin-  LIBRVM  EVCLIDIS 

P A R S S E C V N D A. 

De  ffeciali  Numerorum  proportione . 

Ic  liber  agit  iacn  uon  de  proportionibus  oumericii  in  vniuerfalf{| 
fed  de  iplis  in  particulari  i E primo  de  proportionibus  nui 
merorum  limplicium . Secundo  de  proportionibus  numero^ 
•jz/jssscLs  figuratorum , quotum  inquam  vnitaces  (i  ordine  difpo- 

I Wjripwwi  nantur , figuram  confticuant . Vnde  opera:  pretium  erit  ptni* 
horum  numerorum  pettediam  habere  notionem . 


pett 

EXPENSIO  L. 


DEFINITIO  I. 


. „ Vm  Jtto  numeri  fe  fe  mneno  multiplicante. 

Dt  principes.  \_J  fecerint  aliquem  > genilm  nnmeruipUnut 


.n. 


.pcllibiur.nnmcri  bunc  generantes  latera 
eiccntur . 


Planus 


DE  SPECIALI  NVMERORVM  PROPORTIONE  1C7 


Plaons  dicitor  ouncrus  ortus  ex  « « « « 
duorum  maUipiicacioae;  t^uia  fecun*  * * * * 
dum  Tuas  xniutes  ordine  diCponus  * * * « 
parallclogrammum  conftituit>Tt  3. 

&r  4.ficiuac  11.  Potcil  vero  idem»8r  vnus  numerus 
plura  habere  latera ; c^m  ex  pluribus  multiplica- 
tionibus generari  <)ucat,  vc  is.  habet  latera  3.  8e 
4 fic  i.  ic6»  vtex  afterirmis  ordinatis  coollac  • 

DEFINITIO  II. 

Cf^m  »erd  tres  nawieri  mutuo fe /e  mMltiplUw 
tes  <fui  procrediut  > erU  /#/i- 

duf  dicetur,  &3^eT4nt»  tus  numeri  Insern  diten^ 
tur  - 

Quia  nimlraroi(i  vnicaces  eius  diCponantur^f el 
fumantur  tan^uam  partes  folidx  alicuius  foiidi, 
iblidum  conft  ituent»  V.  g.  fi  ».  muUipIlcet  a.  fa- 
cicDC4>&fl4* mulciplicec  ). facit  ta«()u<  vnita- 
tes  folidum  cooftituuQt>  vt  htc  videre  cfl. 


DEFINITIO  III. 


Quadratus  numerus  eS,<fm  u/ptal-str  dtjudiStVel 
^tjui  fub  duobus  utjualibus  mtmerit  continetur. 
Nam  cius  vattaces  in  longumJatumquedirpo* 
quadratum  conftituunt.  Sic  numerosa;, 
er in  ; . procreatus , dicitur  numerus  quadra- 
tus . 

Numerus  vero  generans  dicitur  latas  * feu  ra- 
dix quadrata»  quzyVtexqalratur^fuo  locooften- 
denJum  erit . 

DEFINITIO  IV. 

Cybus  numerus  eff,  fui  uquaUter  usualis  tqUA- 
lUer,Tfel  Jub  tubus  dqusUbus  numera  eoa. 
tlnetur  . 

V.g.  ut.  qui  fub  tribus  ;.fe  multiplicantibus 
continetur  : Gc  ;.in  producit  s;.  8e  rurfus  5. 
in  s;.  producit  t at.  qni  numerus  cubus  appella* 
nir»  8e  numen  producentes  dicuntur  latera  * feii 
ratftx  cubica»de  qua  fuo  loco  agendum  • 

DEFINITIO  V. 

Similes /otidi  numeri,  {^pluni  fitnt,  ejm  prpper- 
li  'fltf/u  habent  latefU  » 

Vc  planas  numerus  plano  numero  fimtlls  Gt> 
non  requiritur»  quod  omnia  eius  latera » ex  quo- 
ram  multiplicatione  generatur  Gnc  proportiona- 
Iu  omnibus  lateribus  » cx  quibus  alius  generari 
poteft  Gcd.  8e  »4  fune  proportionales  ; qubdita 
Gt  a.  ad  iateraoumeri  5.  vt  4.  adtf.  latera  nu- 
meri 114.  licet  numerus  14.  bjbcat  aha  latera; 
iic(npea.&  la.  Gcj.Gr  S.»qux  lateribus  a.£^). 
non  proportionantur . Sic  etiam  folidus  foltdo 
Gmtlis  ent  »*  G aliqua  latera  rntus»  lateribus  alte- 
rius proportione  rcfpondeanc»  licet  alia  ioueniri 
poGint » quz  talia  non  Gne : Gc  a4.  & ipa,  Gmi- 
les  funt»  quod  latera  14.  numen  Gnc  a . J . 4.  quz 
Ita  fune  iouicem » vt  4.  tf.  d latera  numeri  ipa. 
licet  sdGnc  alia  latera  numeri  V.  g.  I9a>  quz  ooa 
iu  (c habeant;  vctf.8.4* 


EXPENSIO  II. 

De  minimorum  numerorum  proportio^ 
rtibus . 

OVia  omnes  numeri  licet  ratione  non  tamen 
_ proport<one  correfpondenc . Ideo  primo 
vldfdum  quinam  numeri  inter  l*e  p;imi  Gnt»  qui- 
bus poiGttc  inucniri  oumeri  proportionales»  8e 
etiam  tradere  modum  illos  intieniendi  • quod  In 
bac  ExpeoGooe  opert  demandatur  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  I- 

Si  fint  (fuotcunque  numeri  deincepi  prd- 
porthnaln  : extremi  verd  ipforum 
prmi  mter  fe  fitermtyipfi  omnes 
mmtms  sneaproportsonc 
‘erunt  • 

Sint  numerorum  deinceps  proportionaliuni 
nempe  continod  S.  u.aS.  a?.  D ri;  (1 
extremi  9,  & tj.  fitnt  prim.iuuleeml  tjuQi  etUm 
erunt  dati  omnei  nume^  i mi  . m-  in  ea  propitrtiiuu . 

Probatur . Nam  dentur4.  numeri  minores ip- 
Gs,G  Id  efle  potcG  Hrmh  um.  tijHort  in,  Ouium  , 8e 
Isouum . Nam  cum  dicant  eandem  proportionem 
mulcem  etiam  extrema  eorum  ex  '>ropof  14.  Tepr. 
ex  zqualitate  In  eadem  ratione  erunt » & ita  cric 
numerus  Hvnisjfn  ad  num>*rum  £eon«m«vt8.  ad 
17.  Quire  cum  8.  dr  a?.  Gntpriml  inuicem  ex 
bjpotbeG  menAirabunc  rx  19  propoCCept.  S.qoi- 
dem  /^smive/»  8e  nume'us  a?.  Lsoms  : nempe 
msior.vt ponicurS.  H m'n:t numero  minores»& 
a7.maior  leones$  qui  fupponuntur  pauciores . 

PROBL.  1.  PROPOS.  II. 

/humeros  repertre  deinceps  proportionales 
mmtmosin  dn^d  rattoncy  quotcunqne 
iujjertt  qutfptam . 

Sic  data  ratio » quam  habet  a. ad 7.  £t  iubea- 
mur  primo  iauenire  tres  numeros  minimos 
fuccclEue  proportiooalcsin  illa  data  proportio* 
ne.  Numerus  1.  multiplicetur  infe»  &GaC4. 
Deinde  cum  numero  3 Se  Ganc  6«  tandem  }.in  fe» 
Scfih  p.Oico  4 6.9  cGe  minimos  in  ea  ^portione. 

Probatur  aurem  pr  mb..  Qobi  Gnc  pro^rcio- 
nalcs.  Nam»  care  numerus  a.  mulcipUeet  fe» 

3.  ex  propof.  17.  fept.  ent,  vt  ipfe  a ad  3.  ita  pro. 
dudi4.  adtf.  Item  ciim  numerus},  mulciplicqr 
a.  Ce  fecricvta.sd}.  multiplicantcs»ha  m pro* 
portione  erunt  produdi  6.  Ce  p. 

Probatur  fecundo . Quod  etiam  Gnt  inuicem 
primi  ex  propof.  7a.lib.fepc.  Nam  extremi  4.  & 
9.  procreati  fune  ex  numeris  primis  inuicem  cuni 
minimi  Gnt  in  ea  proportione  multiplicati  tn  fe. 
Ergo»  C:  extremi  4.  & 9.  erunt  primi»  Ce  ideo  mi- 
nimi mea  proportione,  ex  propof.  aoc.  Q^rs 
etiam  roedij  erunt  minimi  m ea  proportione  «k 
eadem  propof.  aateced. 

lubeamur  fecundo  cx  ijs  repertis » ionenire 
xlioa  minimos  In  ea  ^portione  Gant  ex  a.  »n  tres 

inucMOf  4.  6»  9*  multiplicata  ®*.w. 


•** 


i«8  TRACTATVS  IN 

'frl8.  Deinde  ex  3,  tn  vJtimump.  Dico 

ritrftis  8. 1).  18  >7  efrrm'fiimotiti  es  ^cforilone* 
Probatur  primo . Quod  ilnt  proportionales  . 
Nam  cx  propof.  I7.reptimt>  numerus  ».  multipli- 
cans4  <5.  8r9.  facit  aliquos  8.  is.  18.  ipH  geniti 
in  eadem  ratione  erunt  • quam  4.  ad  6.  8e  6,  ad  p. 
qur  quoque  eft  eadem.quam  dicit ».  ad  3.  Sic  pa- 
riter J,  multiplicans  p fecit  »7.&*.  multiplicans 
item  9.  fecit  18,  ex  eadem  propof.  18.  8ra7.  In 
eadem  ratione  erunt « quam  a.  ad  F.rgo omnes 
quaeuor  numeri  noper  reperti  8. 1».  18.  »7.  in  eS. 
dem  ratione  funt,  quam  a.  ad  7, 

Probatur  fecundo,  quod  minimi,  quoqne  frnt. 
Nami.  &3-cum  fmt  primi,  minimi  funtmea 
proportione,  8r  in  eadem  extremi  funt,  8 8:87. 
geniti  ex  a.&  J.gcmina  viceln  fe.Quarcex  pr.?»* 
fept.  erunt  quoque  primi . Quare  erunt  minimi 
In  ea  proportione  cx  propof.  ant*  quam  a.  ad|. 
& fic  fcmper  fuccedct,  fi  in  ioHnitum  fequaris . 

corollarivm  i. 

Hinc  deducitur  . Quod  fi  tres  numeri  minl- 
m»  fint  continue  proportionales  extremos 
quadratos  effe.  Nam  funt  ex  definittone  18.  ar- 
quaPterzquaies  ,ffqtndem  extremi,  vt  4.  fr  9, 
funt  fa&i,  cx  multiplicatione  minimorum  x«&i. 
Infc. 

COROLLARIVM  II; 

'Educitur  quoque  quaruor  numcporum  In- 
J ' oentorum»  fi  minimi  fint,cxrrrmos  cubos 
dTe,nempe8  8f»7.  Nam  8 fir  ex  multiplicatio- 
ne i.rn  X & rurfus  ex  multiplicatione  i.  in  genitu 
'4.  Sic  t . fit  rx  multiplicatione  3 in  8r  rurfus 
cx  multiplicatione  ingenitum  9.  <^ar^8.  8r 
17.  funt  numeri  arqualiterxquiles  «qualiter . Si 
yerb  efTenr  quinque,  extremi  rflVnt  quadrati  qua- 
dratorum, 8e  ali)  qui  in  Algrbra  explicantur. 

COROLLARIVM  III. 

FXtremi  quoqu*  fecundum  hanc  regulam  Io- 
oenti,  Tt  4.  fr  p.  fieS  & 27.  funt  primi  in- 
nicem,Tt  cx  }x.  propof.  lib  fept.  conflat . Nam 
coniurgit  4 exmuUiplicitione  numeri  2.  ih  fe, 
Siep.  exnulciplicauone  j.iafe  • Qoareerunt 
primi  ad  iDuicem  . Sic  8.  &rs7.  conlurgunt  ex 
multiplicatione  x.  rurlus  10  4-  8e  ^.rurfus  in  9. 

COROLLARIVM  IV. 

COnRat  etiam  duos  minimos  numeros  in  ali- 
qua ratione  metiri  aiios  quofeunque  in  ea- 
dem  ratione.  Quia  fcUicet  producuntur  exeo- 
rum  muldplicatiooe . 

PROBL.  II.  PROPOS.  III.  Euc.4. 

Hatiambus  datis  tjuotcum^ue  in  minimis 
numms  repcrsrc  numeros  deinceps 
mintmos  m datts  rattomhus  • 

Sint  dat« du«  rationes x.ad  3.8e^.  ad 6. Opor- 
ceatque  reperire  tres  oumeros  minimos  dein- 
cq>s  proportionales  in  datis  rationibus , quod  H- 
licce  primus  ad  fecundum  fic,  vca.  efl  ad). 8:  fe- 
cundus ad  uruum,Tt).eft«dd.  Ita  fiet.  Repe-; 


H'  ; 


r ' i 

V ' 


vrr.  LIBRVM  EVCLIDIS 

c»atqr  minimus  numerus  ex  propoC  )6.  fept, 
quem  metiuntur  ).  8e  ).  fecundus, tertius,  9e  fit 
if.  exortus  ex  multipiteatione  ).  cum  ).  quU 
funt  primi  inuicem  j at  fi  non  effent  primi,  eflet 
operandum,  vt  in  fecunda  parte  eiufdem  propof. 
lubemur. 

Rationes  s.  ).  ).  6. 

Continui  io  Illis  lo.  t).  18.  Propor. 

tinales . 

Deinde  tertius  T*  multiplicet  primum  x.  Sr 
fiant  10  ficuc  fecundos  ).  multiplicet  vicimum 
6 8r  fime  18.  Dico  tres  wnevtot  to.tS.t9.  e/ftl* 
ea/roporfrone,^oriw  t.fi  7.  add. 

ni  ^irwmeffe  lO.  <rd  15.  WX.  ad  ).  d'*!) . 4<f  IS.W 

Probatur  primo,  quod  eandem  proportionem 
dicant.  N.*im  numerus  x.  & ).  multiplicando), 
fecerunt  aliquos ; nrmre  t.  exy.  numerum  10. 
ficut  j.cx  7 . numerum  it  Ergo  ex  prop,i7.  fept. 
erunt  In  eadem  proportione  x.  ad  ) vt  10.  adi). 
ficnumeru87.  multiplicando),  feccruntt), 
8fi8.  Ergo  erunt  In  eadem  proportione,  ex  ea* 
dem  propofitfone , 7.  ad  tf . vt  15.  ad  18. 

Probatur  fecundb.  Quod^z/ir  imiVi».'  In  deilt 
Tstm.but . Nam  progrefT.  primo  fi  non  funtmi* 
nimi  erunt  aliqui  numeri  minores  finguli,finga- 
lis  ■ Qui  in  datis  racidn  bus  exift.inc . Sit  ergo 
numerus  E^Hsrsn  mioor,quam  10.,  qui  fic  ad  nu- 
merum Oftfrmj, minorem  quam  17.  vc  x.  ad),  cum 
ergo  X.  8s  ).ex  hjpothefi  minimi  fint  in  ea  pro- 
portione cx  prop  lo.fept.  metietur  x.  oomerum 
Fffsorutf  ficut)  numerum  Onhtm. 

ProgrefT.  X Pariter  dabitur  quoque  numerutOM- 
am  minor,  quam  17  St  numerus  Leomim  mlaor, 
quam  18  qui  fint  In  eadem  proportione,  qua  5.  ad 
6.  Quare),  metietur  OmsAc  6 Leo  ej  ex  cicau 
prop.xp.  fept.  Vnde  ).  metientur  numerutn 
Oiyiaun  minorem  Wquam  17.  numerus  quidem7. 
vc  modoprobaiumus : numerus  ver6).  expi«c. 
progrefTu  • 

(^uamobrem  cum  7.  ) menfurent  quoque 

T).  mimmum, quem  metiuntur.  Sequcttir.qtiod 
numerus  17.  cX  propof.)7.  metietur  numerum 
Otiium  minorem : quam  17.  Cum  l).  fit  minimus 
eorum  ex  effefi  one  , quem  7.  & 3.  menfurent* 
Qubd  vcr6  numerus  maior  metiatur  minorem, 
hoc  effe  nequit . 

Sint  deinde  fecundo  cafu  tres  rationes  In  mi- 
nimis numeris  ).ad  4.  prima,  lecunda  7 ad  6 ccr> 
tiax.ad7.  £c  fint  inueniendi  quaeuor  numeri 
In  datis  rationibus  deinceps,  ideft  coatinud  pro- 
portionales . 

Rationes  ).  4.  7.  6.  x.  7. 

Coniinudproport.i),  xo.  X4<  84. 

Equi,  Boaes,  Leones 
n.  minoret 

Inueniatur  minimus  namerus,  quem  meaftt- 
rec  numerus  fecundus  4.  8e  tertius  7.8r  erit  xo. 
Deinde  multiplicetur  tertius  7.  cum  primo  ). 
nempe  per  vices,  toxta  quas  4.  capit  in  xo.Br  gi- 
gnetur numerus  1 7.  Rurfus  multiplicetur  4.  cum 
quarto  tf.  nempe  per  cafdem  vices , penes  quas  7. 
capit  in  xo  fir  producetur  numerus  X4.  Erunt 
Itaque  17  xo.t4.  tres  numeri  in  data  ratione  coo« 
tinuc  proportionales  . Videatur  igitur,  anquin- 
tus  numerus  2.  menfurec  14.  Qu^  fi  roctiarur, 
vc  facit  X.  propofitnt*  qui  capit  ix.  vicibus  in  24* 
per  has  vices  multiplicetur  7.  fir  erunt  84.  Dico 
luque.  quod  17*  xo.x4.84.  habent  datu  rationes* 

Probatur  pnm6*  Quod  fint  io  datis  rationi- 
bus* 


de'5peciali  nvmerorVm  proportione 

bus } fr  quidem  de  tribus  pdmJs  ly.  to,  x^.con~ 


ftactcam  eodem  modo  cxccutioni  probleq»  msn< 
datum  fic>  ac  primo  cafo . 0e  tectio  wtr6,  qui 
(it.  ad  quartum  n«iad7.ficcoaft4C  , Nam  a.  me- 
titur 14.  tot  eicibiu.quoc  7.mctitut  84.  cum  am« 
bo  multiplicati  per  la.  eoa  gigaant . Ergo  14. 
Sr'84.  ex  propof.  18.  repthni  erunt  io  i|rdeni  rodo* 
aibwa  ad  7.  / 4 

probatur  fecundo.  Qtfod  fiat  minimi,  etiam 
de  tribus  primia  res  conliet ex  primo  cefu  . Oe 
numer  iaretd  34.  fir  84,  tertiam  proportionem 
facientibus  clarum e/f,  quia  minor  numerus  dari 
Bcquic,  quam  ^4.  qni  capiat  U,  rkibua  7.  n 34« 
capit  n.  eicibua  a.  , 

Naro  fi  30.  34.  & 84.  non  fimt  mfniml  io  datit 
rationibus  T.  ad  6. 8r  a.  ad  7.  Dabitur  Itaque  nu- 
roenia  quidam  f^ecnmi , qui  fit  ad  Botrum  numeru 
rt  5«- ad  fi*  8r  fit  oumerua  Bouum  ad  Leooeit  vt  a. 
ad  7.  qoi  tacico  fioguli  efient  ininorea,  quam  ao. 
»4*®4*  Qoatcex  propof.ap  feptlml  y*  metietur 
fftUijAr  fi.£(Mici.&  ei  eadem  ao-propofa*  metie* 
tur quoque 'ifeM<r,n 7.  iserci.  Qnia  darinu. 
meri  t.y.Bey  6,  minimi»  funt  In  datis  raiiont- 
bus  • At  i,  6c  6,  menrurant  quoque  tq.  exc^e- 
^one minimum, quem  poffinc  metiri;  ergo 34. 

• Birafur^*!  qttoqne  Bokv/ numerum  fe  minorem 
expropor  y?  fepr  rosquodefiabfurdum. 
Terciuacafua  cfl,  fi  quintus  nnmeruf  non  ea* 

. peret  «que  in  34.  yt  fi  eflet  tertia  propofita 
proportio  Ay.  ad  7.  rrperhitur  numruSf 

quem  A y.  fr  aq.metiurttnr  6T  fit  lao  Quoties  er- 
go 34.  metitur  lao.  qiur  tieca  fuot  5.  tocjeaiy.  ^ 
primua  numeaua  metiatur  alium  ourocrura  nem-  * 
pe  multiplicetur  y.periy  fiet  7y*  Item  quottet 
a«f  metitur  tao.  totiea  30.  fecundus  numerus 
•lium  numerum  muUipticatuapereaayicea,qu{ 
Itmt  quinquc,metlaKor,0e  eritioo.  Atquodea)» 
metitur  tao.  qu«  fuot  34  codes7.  alium  onne- 
#um  reetiacur«&  ita  7*.  rauiriplicatua  per  34.  pn>* 
docet  id8*  iroqne  77.  loo*  laa  ifiS.  erum  ndr 
nimi  in  datis  rationibus  • Quod  eoim  habeant 
datas  rationes  oftenditur*  Quia  enim  ly.ao.  34. 
metiuntur  7y.  loc.  lao.  per  eundem  numerum 
A y.  erit  eadem  proportio  inter  bos  quoque, qti« 
erat  inter  illos . Illi  autem  ly.  to.  aq.easratio« 
nes  habebant,  que  }.  ad  4. 8r  y.  ad  fi.  Ergo  caf* 
dem  habebunt  7f.  loo.  8r  tao 
Deinde, rt  y.  metitur  lao.  ricibns  eigtnti  qoa- 
tuor,  ita»  8t7.  metitur  ifi8.  Er^  iocer  lao.  9e 
tfi8.  ertt eadem proponio, qtut tnter 
Proh.  a.  Quod  fiat  minimi « Nam  Piogr.i.  fi  * 
Don  font  tales.  Dabitur  aliquis  numeros  £400- 
•t$$m  minor, quam  loo.  Botnim  minor,  quam  lae. 

^ IfOHtm  minor,  quam  108.  qui  tamen  habebunt 
deus  rationes* 


A 

5* 


Kstiones  7.  4.  y,  fi. 

Continui  Prop.  ly.  ao.  34. 

Coattnod  Prop.  7y.  100.  13*9.  I08. 

fiteuodo  inoeati  Equi»Booe5,  Leones  n.  mi- 
oores,qoam  immediatd 
ipfit  fupcrpofici. 

Nomems  Sfumm  eftad  numerum  Amhms, 
vC  y.  sd0.  8r  ideo  y.  metietur  numerum  Mtfu^ 
tum  ex  propofap.  & qoiadt  y.&q.  methorao. 
' mi  nlmum,  quem  p<^ent  metiri  ex  eifedione»  me- 
detor qtioque  ao.  ex  propof  77.  feptimi  nume- 
rum B^itotum . 

ProgrelT.t.  Quia  Terboftenfnracft, quod  fient 
90..cftad  a4«ficgoo.-ad  Uo.  Et  iu  qnoqoqtl 


sduerfarijs  fune  ad  Rmthn  ioo.ad  lao.  Ergo 

ex  jEq»  (X  vt  ao,  ad  34.  fic  E^nI  ad  Bwu  t Quire 
permotando.Tt  ao.  ad  Bquot%  fic  numerus  34.  ad 
amet.  Quare  fieutex  i.  Progreftuao.  metitur 
g^ns/ fic  34.  meeretur  Bmet, 

Sedy.  menforat  etiam  Ipfos  Boues,eoqood 
pi^foppooatur  ab  aduerfiri^s.qood  ita  fit  y,  ad  7. 
ficot  a »et  adZrSRc/  iuxta  propor.  a$t.  fept.  Cum 
ttaqoe34.4rp  menfurent  menfurabitqaoq; 
8r  numerus  tao.  ex  propof.77.  fept.  quem  illi  mi« 
nimurn  mefifuraot  nttmcmm  (qnaJem  repetimus 
ipsu  tao.sb  itticin)ipfos  fiOMf ; At  JteMrdicunir 
miousefle  numero,  quim  lao.  numerds 
maior  130.  mecietuc minorem  BaMmi,qnod  efie 
nequit. 

THEOR.  II.  PROP;  IV.  Eu.ifi.Lp. 

SidMOHmerifrhni  inter fi fiteritit.mn  erity 
vt  frmus  ad  (ec unium  fecundus 

ad  altum  quempiam  . 

Sint  primi  inter  fefi.  8e  7.  Dico,  quod  non  po- 
teftelTe.vcfi.ad7.ita7.  referatur  ad  aiium 
quempiam  V.g.  ad  numerum  Oniem . 

j 7 

7 Ouct  . 

Probator.  Quia  ex  propofio.  fept.  Sifi.elTcc 
ad 7.  vt  7.ad  numerum  Ouiura  oporterec.qaod  fi. 
metiretur  7.  «qud»  vtpoie  fundamcntumfecim- 
d« proportionis 7.queadmo<ium  idem  7.tcrminus 
prire«  metiretur  numerum  Ouiuro,  quodefie  ne* 
quit,c4m  fi.  & 7.  fine  inuicem  pnmi . 

THEOR.  IlL  PROPOS.  V.  Euc.t7.l.9. 

St  fnt  tfuocnmifue  numeri  iemceps  prop6f‘ 
ttonaiesi  Extremi  verhpfotum  primi 
inter  f e fmertnt\  non  ertt^vt  primus 
ad fecundum  t tta  vlttmus  ad 

ultumtiuempiam, 

4 9 

ad  fi  Equos 

D Encur  ^ fi.p.  concinui  proportionales  quo. 

rum  extremi  4.  & p.  primi  fine  inuicem . 
Dico,  qudd  non  cft  • vt  4«ad6.  ita  p.  ad  alium 
quempiam  V.g  numerum iTncviSNi. 

Probatur  • Nam  fi  ita  effet  4.  ad  fi. , fi , p«  ad 
nomerum  Emorum  permucando  eflee  quoque  4. 
ad  p.  vt  fi.  ad  numerum  E^erwm  . Q^re,  cum 
4. 0r  9.  fine  primi  iooicem  io  ea  proportione  4. 
arqu^  metiretur  fi  ex  propor.ap.fept.  &p.  Equos . 
Quia  ergo4.  menTurat  fi.  R ponitur,  vc  4,  ad  fi. 

|U  6.  ad  p.  metietur  quoque  4.  ipfum  p.  cqud  eu 
pron.  1 i,  cr.S.quod  cft  abfurdum  • 

PROBL.  III.  PROP.  VI.  Euc.i8.r.p* 

Duobus  numeris  datis  conftder are  \ an pofjit  . 
ipfit  tertius  proportionalis  inueniri . - 

SlMdatlinmeri4.Br7.Vidcndftffieft;fi  fine 
primi  inuicem»  fi  primi  func,vt  affignaci . Ex 
propof.  4«  huius  cuideos  eft  * quod  tilis  certius 
pcoporcioiialis  acqueac  iuucniit.  j * 


I7P  TRACTATVS  XI.  IN  VIIL  LlBRVNi  EVCLIDIS 

Quod  fi  non  fiot  primi|Vt4.ft  multiplice-  *.t  o'*  ^ trr 

turio  fe  numcrui  fccondu*»  tt  d.df  fiaot  jtf.  Vi-  EXPENSIO  III. 


deatorqvctn  niiincrur  primus  4*  raenfaret  ^6»  fi 
■mirurat»  ¥t  afijgnaiDs  4.  qui  metitur  jtf.  per  fl. 
dicendum  efi;  quod  habeat  tertnim  proportiona- 
lem* quod  ifte  fitfuitnenisiliep.perqoemprt- 
mus4«mearoratgeaitaa|tf.  ex  muiti{dieatioae 
numeri  d.  io-Te  • 

Probator*  quod  iUe  p.  fit  tecxbiftTrofoniooa- 
JU  expropoi'.-xc*{ept.  Nam  idem  numeruf  }6. 
producitur,  tam  ex  multJpl'carioae  numeri  ma. 
dij  d,in  re*quam«nmultipltcacsonc  4.frp.  inui- 
l%m,qui  fune  numeri  extremi  l fiqaidem*ftftip- 
ponitur 4. per p.mearorat|d.  Vode ex  illaprop; 
90.  erit>vt  4-  ad  d.  ficd.  ad  9.  Quod  fi  non 
meofurat  genitum  ex  multiplicatione  fecundi  Io 
fe  numeruf  primua,  vt  fi  dati  fuifTenta.drj.dr 
grnitusex  effet  9.  quem  ».  non  meafurat , di- 
cendum; tertium  proportionalem  non  pofle  illi 
Inueniri  • 

Probator.  Nam  fi  Ille  effet.  Elfet  V.  g.  no- 
merus  £<yaerami'  Quare  cum  ponatur,  Tt  x.  ^ 3. 
ha  3«  ad  E^u0t,  ex  propof.ao  producetur  idem  nu- 
merus ex  moltiplkatiofie  9.  Io  fe>  aimimm  9.  (k 
cx  multiplicaqone  ».  per  numerum  E^n$rtim. 
Quamobremx.  metiretur  9.  mediante  numero 
£/fno¥imi  quod  efie  nequit»  cum  ponatsr  noa 
metiri  Sf  Ipfum  9* 

PROBL.  IV.  PROP.  VII.  Euc.I9.1<9* 

Tritus  numeris  dutis  eonfiderure^  un  [nffit 
illi  ejUdrtus proportionalis  inueniri. 

Sint  diti*,  numeri)  quorum  eitrcmi  > fi  Tunc 
primi ; I.m  nequit  qiunue  pcopottianill» 
inueniri  ex  propof.  5. 

i.  Si.  18.  »7. 

Si  Tcri  non  line  primii  vt  8. 11.  ■ 8.  multipli- 
candi funtli.Sf  18,  vrfiine  nt.ee  diiiidenduv 
cft  numcruiUd.  per  8.  rt  vide.mui  ;nn*x  pquo 
menrurpc8.primut  nuoierut  numerum  >i5.  ge- 
nitum ex  medijsi  SI  mehfur«,vt  in  iflignato 
eiemplo;  yidcnih»/ per  quem  ntmerum  id  fiic, 
V.  g.  per  ty.  Er  tunc  dicendum : tribus  numeris 
8.11. 18.  quartum  proporcionxlcm  inueniri  pof- 
fc  j ipfnmq;  efle  numerum  17- 

ProiMcnr  cx  propof.  ip.  fepta  N#a  sdeni  nu» 
merus  fitrx  mulripliciUone  mcdlomm  u.  «t  18. 
qui  ex  mnitiplicactone  extrenoorum  8.  St  17. 
rim  ».multipl>caiisio  »7.g*“«r«  >'«■  f«iu'‘lcni  8. 
tpfuni  metitor  per  ap.  ex  pronunc.7.  tr.  8. 
QnareS.u.  18. 17.  erunt  loisiccm  proportio- 

Si  Tcrb  primus  datus  numerus  nqn  menTuret 
genitum  cx  mediiss  vt  G effent  dati 4. 10.  Nam 
f.  primus  numerus  »on  meofurat  ex  *quo  40. 
numerum  ortum  a multiplicatione  numerorum 
reliquoru  4.  * Io.  Tunc  dicendum  quartum  pto- 
por^nalem  prardiais  numecis  inueniri  nequa- 
quam pofle. 

probatur  . Quoniam, fi  inucnitur,  fit  illif  na* 
onncruf  Ouium . quartu*  proportionali»  . Nu- 
merus ge  4«  lt>.  k numerus  Oasaw  lunt  propor- 
tionale» i Ergo  ex  l p.propof.fept.  roedij  4.  ^ lo. 
producerent  mulcem  multiplicatWfO.  Et  idem 
pomeru»  produceretur  ex  nuiliiplicatlooecxire- 
nysrum f.  k Quiuip  nuoiero { Quarc3.  per  nu- 
iMcum  Oaium  metiretur  abfurdaai 

(um  ponamut  9«  aoa  metiri  io» 


De  ffopoftione  numerorum  non  primorum, 

A Liqua  etiam  de  quibafcunque  numeroroqi 
proportionibu^funt  delibanda»  eaqug(i|us 

elementi  vira  habeant»  deferuianiquc  cptetis  » de 
qnibua  agendum  eft . 

THEOR*  J.  PROPOS.  VIII.  Euc.8» 

Si  inter  duos  numeros  medij  continua  pro* 
portione  numeri  codaht  ; etUm  tnttr 
alios  eandem  rotionem  cum  ipfts  haben» 
tes  tottdem  continua  froportione  cadum 
numeri . 

DEntnr  10.  &8o*  Inter  quo»  medij  contloux 

proportione  ca^ane  ao.  fir4o.ita»qu6d  fine 

continue  proportionale»  10.  xo.  40. 80.  &intqae 
alijduo  numeri» qui  eandem  ptoportionem  d»« 
eant  6J6e^»  quam  10.  ad  80.  Dico*  (fui/irut  intef- 
iO.&  80.  taduHiduo  mtdtf  profortioneiltt  40. 
ita  cadere  inter  d.  48. 

IO.  XO.  40« 

Quod,  Tt  oflendatur  » aflumaotur  miotmfiqua- 
tuor  numeri  in  ca  proportione»  in  qua  func  toao. 
40.80.knn1 1. 1.4.  8.  eritque,«cio.ad  iO.iu 
* i.ada.kficacao.  ad40.*itaa.ad4.&r  fient  40. 
adSOv  Iu4.ad8.  Qgare  txA.quo,  vt  10.  ad  to, 
fic  I.  ad  8.  k itad.ad48.  > 

Cumque  fint  i.k  8.  minimi  in  e»  proportione» 
itatnenfurabit  I»  numerum  10.  ficut  metitur  R 
numerum  80.  ex  propof.  X9*  1»  fept.  & ex  eadem 
propof.metictur  etiam  numero»  d.k  qS.babciu^ 
eandem  proportionem  cum  ipfi» . 

Quotir»  igitur  1*  metitur  numerum  d.  k 80  nu« 
m»rum48.  cotiet  iotermedlj  minimi  numen  )• 

& 4. metiantur  allquosalio»  »kquia  i.  metitur 

d.fcx  vicibus  ,k8.numerum  qS.vicibus  item  (ex, 
producet  a.  intermedius-mmimu»  multiplicatu» 
vice»  numeru  ia«k 4.alter  incetmediss, 
item  per  6.  dudus  ounaermo  24«  Quamobrena 
geniti  in  eadem  propoitione  erunt  ex  propoCij» 
fape.  ac  generante»  prr  eundem  numerum  fena- 
rium multiplicatos,  k ita  erit  1 a.ad  14.  vt  s.  ad  4, 

* quar  eadem  efl,  ac  t»  ad  1.  k qux  4.  ad  8.  Erone 
itaqne  cootiond  proportionale»  d.  ix.  A4. 48«  H 
ittiKieX.4e  8.  kidro,  vt  funt10.xo.40.80.  Cura« 
que  multitudo  numerorum  iDtcrmediantium,<^id 
■ reperti  funt  ix.  k X4.  fit  xqualis  mnltiuidipi  nu- 
merorum mediantium  xo.  k 40,'OMet  propofi- 
tum  : Quod  tot  numeri  madh  proportioqaic»  ca- 
dent inter  duos  numeros  6.  k>48.  quae  inter  lO» 
k ioe  eandem  pri^tuoacm  xnm  cis  habeaux.  . 

CORO  LLARIVM 

Hinc  efi , quod  neque  inter  numero»  dupls 
proportioni»,  neque  fupcrparticuUri»,oe* 
que  foperbipartientis  poiTit  cadere  medios  pro- 
portionali», quia  caderet  etiam  inter  numeros 
minimos  fiouli»  proportionis  o illi  autem  medi- 
um propomonalem  recipere  nequeunt . Nam 
dupla  proportio  minimorumefi  inter  i.kx,  fn- 
pe^rticularift  ver^  inter  numero»  foU  vnitate 
difiuoi»  inter  quos  nullu»  numeros  cadit»  vt  x.  le 

|.fa- 


DE  SPECMLT  NVMERORVM  PROPORTIONE 


}.fapcrblp4irtlcn*»eri inter  numeros,^!  <hia- 

litJtedifferunt, 

tntcfclp;tur,QU»  tflciicquic  mcdiu*  proportiona- 
lis. * ■ 

Nani  fine  ?.  It  y.  minimi  Inaliqoa  proportio- 
ne rupecbiparetencc)  & fic  numeros  inter  eos  4. 
qui  dicatur  mediusproporti?nal^s . Ergo  erit|. 
ad4,  n4.sd  ?.<}uaree*  pr.ss.l.fS??»  ablatus  i 4. 
ita  erit  ad  4.  ablatum  I 5.VC  refiduum  i>i4.ad  ce- 
fidtnjm  I.  4 ^ ideo  j.  effet  ad  ^ nsr  enicas  ad 
▼fiieacem  > «{oodefi  fairum,quia  efiee  et  ioaqualts 

ai  incqualcm»  ica  xqualis  ad  «qualem; 

THEOR.  II.  PROPOS.  IX.  Euc.  10. 

Si  inter  duos  numeros  ,,0*  vnitdtcm  conti- 
nua ptoporttone  ceciSfrint  mfmei  i ; quot 
inter  tpfos  f 0*vnitatetn  deinceps  medij 
'contmuA  proporth^>e  adunt  numeri  tost- 
dem,  O*  inter  ipfos  mdij  coiuiniu  pro* 
portione  cadent . ^ ,t 

16,  40.  100.  o?o.  Mi 
• 8.  20.  jo.  Ii?. 

4.  10.  is* 

' 1.  ; 

5. 

Slot  numeri  proportionales  id.  fe  M-  * 
prionim»  fc  emtaiem  tres  medij  prorortlnni- 
les  caiant  a,  & 4.  dr  d.  ficot  • «f  inter  feeun^m 
15.  & vnitatem  cadant  ires  mddij  proportionales 
•5, 8e  15.  df  1S5.  D.to,  huen^tt,tftt  pmm 

M.  iu  p*i>p»'ttcnAt  t iHMtrititar  . 

Nam  duo  minores  numeri  ioterpofiei  %•  dr 
fi:  mutabmulctpl.cictptoereabunc  to.  minor  au- 
tem eorum  1 ■ mult  ipltcet  tum  modo  fidum  to.  8e 
Ijciccso.  eum  mediocrem  alter1utTeriet«  nimi* 
rum  Sf.  drfactecTO.  Taodemidem  nsmerus  ii 
mulciplicec  hos  faAoinintirum fadum  »0. dr fa- 
ctet 40.  fie»  dt  Rdum  50.  faefet  100.  9e  eandem 
maiorem  alcBrtus  fenei  ia?.ISr  fsciet  iTO.  Dim 
bos  pof^remo  faffos  eff-  Inser  d<ii«  id.d*  *af.  *e^ 
dtf  tTetor^P*ef  '^onoUs  • ^ *' '* 

Obreruandum  ver6  efi  io  primis  • Cire  1. 1.  q» 
8.&c(t:  ficuc  115. dfcomur  proportio- 

nales ab  vmiate«  (|ubd  ficuc  vmtas  metitur  bis  3, 
fic  a.  metitur  4.dr4.$  de cfc.  ficque  rnius  meti- 
tur 5.quinq{  vicibuf.n  Sa%.6e  at.iaetituria?.  9t 
c^t.  Quiann  ponitor  i.  a<is  n 0>ad4.  dr  fiept^ 
mtur  1.  ad  5.  vc  ad  95.  & c^v. 

Probatur.  Qmaomoct  Id.  40  100  150.8:^3;. 
habent  eandem  proportionem»  quam- 1*  adf.  Er- 
go fune  tbiicftfue  propoit<ondes  > Quod  verb 
eam  proportionem  h..beaac»  quam  s.  ad  5.  Pacet 
nam  1O.4O  fo^^.dc  350.  eandem  proportionem 
baOeot  ex  propof.  17.  quam  multiplicaciex  qaibus 
prodiere  t.  ao.  so  cdm  fuerint  muUiplicacioer 
cttOdem  nameram  3.  lAi  rerb  8«  30.  ?o.  eandem 
iiabeot  ob  eaodem  rieionero»  quam  4.  drio.  cum 
fueriuc  muhfplicati  per  eundem  a.  Ec  rurfosilH 
4.  dr  «o.  eaodtm»  quam  3.  dr  )•  quod  hi  per  3 * fue^ 
rtnt  mulciplica.Kes»  ex  id. propof  Crtb  eandem 
racioocm  quoque 350. 6c  bat-  quem  pr-.mo  poft» 
.babnlmos,  erunt  in  eadem  ptoporsiOnc»  quana^ 
ad  j. Cum  « 35  mulcipUcaeat  per  jktaccsicijo.  iw* 
narem*  a.*  muictplicavus  per  j.  fecciic  63).  Vnde 
onmca quioque  i6«  401  loO.ajo*  dkdav  exanc 


contipud  proporcioQales»  oimiram  in  eadem  pro- 
portione» qui  s.  ad). 

EXPENSIO  IV. 

De  numeris  planis , 0*  folidisl 
Vm  numerlplanl»  d^folidi  muleas  infignet 
_j  proprietates  confequancur.quf  mtximd  de- 
feniiuDt  in  Arithmeticis  operationibus»  ^ lib.io. 
oeceiTarie  fint  » ad  cogoofcendam  diuerficarttn 
quantitatis  diferet)  i continua  hinc»  efiquod 
?ifit  proportionibus  numesorum  fimpliciuni;  hic 
debeamus  agere  de  numeris  figuratis»  nempe  pla- 
Ois»vel  foltdis»dr  eorum  proporciooes  agnofeeses 

'THEOR.  I.  PROPOS.  X.  EpcL  5. 

Plani  numeri- inter  fe  rationem  hdent  ex 
lateribus  compoftiam  , 

Plinl  8 I» 

Lmn  ■».  4 '}.  » 

Slindoo  nunMri  plini  8. 8r  ■ &■  latm  primi 

i.tr  4.  fttoniit  ».*  D:m  fmfmloricm  8- 
ti  rv  tifr  t mffietm  rUfroftrt  amc  Utefan , 
Prob,  F.ciiPt  latu»  primi  1.  Sr  lacu»  fAnindl  > 
iramerum  6»  fe  motub.  multiplicando'.  Itaque 
habemua.  quod  aumcrui  *.  multiplicanda  4.  ficic 
planum  8.  & multiplicando  j.  latu»  alcetius  pla- 
ni, mimeri  if . fdcic  tf.&idco  cdpcofioCiy.  Lfept; 
Ita.ric4.ad  j.ttI,  ad  A : :;aai 

ProenlT.  I . Bademquoque  radoM , quam  ». 
m*hqiiicanaa.facic4.drmnltiplicana ).  fcctUf. 
erit  eadem  ratio  ex  cic.  peopof.-  a.  ad  p.  qua  S:  aj 
r*.refcrtur.'  Quare i*.  fune  ^lode  peo- 
porcionalca  in  proporetoaibua , quibat  referlM 
4;ad».dc  xad^^am-iributifa  numeris  odli- 
oc  pofid» , Iu  tefeteurd^edd.  ri  lama  4.  ad  la> 
na  & ita  rel{uadet  bt^topotcioiie  (.  ad  If . 'et 
*.ad{.  :ui 

SIahiautiKri  8'  ' J* 

• • Lacera  ■ 4»  » ' ..... 

4 nament»».*  ft  9 . I 
Ita  rcftttur  4id}8c»edj.  J-pL.c 

Vt"Saddat<adit  ..  t 
Sed  (i  ordo  laeerufiv  inuertacur  > & dirpaaKns 
huc  orJinr.: 

«ani  .8  II  -t  , 

Latera  ,.—a;:4ito  I.  ) ■ ita  njm;. 

10 

Ve  refenar*.ad;5,, fc.4  ad  J r.  O ' ‘ 

““qicVad  » ■ vt  jo  ad  II 
£iic  adl|uc  eadem  racjo  8.  ad  10^  quBeft  1.  ad 
J.8e4.5llj.  qu*eft»o.  ad  li.  Ita  G quocunque 
ilib  orjlnil  w fidera  collocer  V.g.  q.  t.  i- 
J.  .aut  1.  4.  & 3..i..N)nn  iq.aucu.  produAiex 
medi]i',latenl  numetia  etj^nt.  idtxttemo»  liropor- 
tiotialci  relut  Fatera-,^  IVa  feferretur‘4.aa  l.tt  8, 
adio.«cio.adtI.*ts.ad].  Sic  refe aretur  a.  ad 
}.  rc8.adii.&ia.a<ltii..«t4  adj.  Etgo.cGm 
proportio  8.ad  lt.Gt eSieAa  tx  propoiriooe  V.g. 
K adia.8ru.adii.aut  expropoetiooo*.  ed  10. 

10.  ad  II.  aut  ea  propoettone  8.  ad  »0.  8c  ao. 
ad  1».  aut  cx  8.  ad  5. 8t  d.  ad  IS,  8t  ha  omnea  Gnt 
proporcionea  Uterum  JiuerGmodc  coUaiorumi 
paMc  ci  def.8.  craa.»..palt.l.  propottibpem  plac 
porum  8.  ad  1 1.  componi  ex  proportione  late-. 
rmfcquod.atde^oib.,.,411.  > 
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TH^oU.  'irr.  Vk eucI.ij’ 

Duorum  fmihum  fUnorrm  numerorum 
vrihi  melifHs^rifroiriiorttilit  eH  nuinerus, 
(y  pUnus/ni  planum  duplicatam  habet 
latens  homologi  ad  Latus  homologum 
rationem . 

SInidto  pitoi  ovmeh  <iaiilet«  fiifcet  Iiabcn* 
teil^tcri  proportioiulu  aliqua*  V.  g.  6,  & 
24.  N^oi  latera ^iqua  Ottmeri  qtip  Aiat  %,9i  j. 
iunt  proporeboaita  altqu  bat  iace^oa  fuimeat 
94«neinpc  4.  & 4.iipet>-4rali|.(inc  amned  «.a^ni 
ex  mutua  multiplicatione  pr^ucunc  S4«qui 

proportionem  a9o,dicuat«<pe  efleot  aut 

latera  qtfoquenumetl  14. 

, Plani  liiniici  ^ 44.  Medius  il«  -. 

Latera  3.  ).  4.  6. 

Latera  itaque  nnmeri  6,  funi  s . Sr  & numeri 
34  Tuot  4.  8r  eadem  proportione  gaudet  s* 
ad  3.  vt  4.  ad  d* 

DUt»  ffHodinieT  tf.dri4«  CMditmtUm  proportio* 
pa/MiijUMerttr  a/iyWi . Nam  multiplkeoturcflrmi- 
ous  I»  prime  corobinationie  exeremoiVum  4.«!' 
terius  proportionis,proiucctitt  i*.  Dkohttnc  tfie 

ptfp  r/  Ma/tm  wrd^  * . 

Psabatur.  ProgrdTui  L Quoniam  it«  refertur 
4 . qd  ;^(.vc  4.  »do.pcrm»uodoiu  quoque  erit  t, 
ad4.?t)*adtf* 

f n>gf^fTut  •.  Quoniam  3.  raulupltcans  %*  feeir 
fecit  13.  erit  .eadem  proportio  ^ «44. 
adit  $c  fieqoia  4«  omltiplicaiu  3.  fccie 
p.  Sf  aaUtphemBo  d»  fecit  »4.  erit  eadem  ffO' 
portio3.ad4.q4citvtd34«  Quare  proportim 
Dties  fuftt  oumcii  Bf  94,  Ergo  tt«. oft  t» 
dius  proportloi|at>fu  . • .-q 

Probatur  £iCflido4  Qobdhabeattftad 
plicatas  Jattnf  bomoU^  ad  latus  homologum 
ratiosem.  Later»  bomoiqgi.iJlafttnc«qncnr,<qa« 
in  eadtfo  quantitate  funt  » fundamenta  pro* 
portionist  ''«l  termiqbita  eruQt  io  hac  t.  &4» 
fundamenn»  ^ 4r  d^ambo  tfiotini  I patrtau- 
tera  «X  prima  pr^atioaei  quod  ica  eft  d.  ad  I3.  rt 
3.  ad  4.  fr  13.  ad  34.  vt  3«  ad4^  Quare  cum  6.  ad 
94.  cara  proport tonem  obtineaTi  qu»  eft  e,  ad  it« 
llr  ift.  ad  »4.  cQ  uupHcatarum gemina  riee repe> 
tator  eadem  proportio»  frrlletiam  .e»»  qu»la* 
terum  homologorum  t,  ad  4.  n 3*  ad  4.  PolTene 
tamen  etiam  alio  pf^odifpofi  i«terai?t  tftpirc. 

THEOR.  2lI.‘PROl>OS.  yn.  Eoe.  ip, 

Dtforiim  Joiidarmn  mmamum 

Auo  medij  proparttotfsles  fitnt  ntmeri\ 

' O^folkius  Md  fMum^^licaidm  habci 
rationem  ^ qu^m  habet  latus  homologum 
ud  shud  lam  hcmolo^m  \ 

Solidi  48.  Bi  .^^tSa. 

Latera  % 4,  &.  Bt 306,4. 

Slot  duo  numeri  fobdt  AmiJea  ^ 8t  Idk  8r 
primi  latera  (int  3.4.  8e6,  Secundi  verb  ^ 

#.  4.  funt  aoirm  nmilcsjqood  latus  3.  itarefern- 
lur  ad  4.  primi»  vt  latos  {iecondi  4.  .eeftrtor  adtf» 
9e  Iu  latus  4* primi  referatur  add.  n latua  6.  fc» 
eoodi  refertorad  p.  DUo^quod  imter  kosunuroi 
fcUdot49,  & ida.daamsdjjr  pfOportmaUs  cedauit 
nnaiisj» 


Noundum  rerheil  in  primis  j.  qood  qula  po^ 
«nkur3.ad  4.  vc|  ad  d*  erit  etiam  permutando  ». 
-od).  vt4.,ad4«drquia  ponitor 4. a^ 6.  latus  pri* 
mi  folidi»  vt  6.  ad  9.  latus  fecunditerit  etiam  per* 
mutando 4.sdd. VI  tf.ndp.  quare  erit  eadem  pro* 
portio»  vel  3.  ad  3.  vel  4.  ad  6.  vcl  6.  ad  9.  nimi- 
rum latera  vnios  folidi  ad  latera  alterius  folidi 
collata»ci^m  coDueoiaot  ip  intermedia  proportio* 
ne  4.  ad  6* 

Nnnctvt  probetur  propof.  dtfpoo^tur  lacera  in 
.xirdinem «vt placet  t dummodo  proportiones  E- 
milea  m Ineo  correfpondence  Eoe»  vt  videt  • 

• « ■ - .4? 

»46  7» 

tz. 

3 E 9 roS 

fS  Ida 

Oetnde  molcipllcaodi  funt  s.  cum  4.  lacera 
primi  fient  8.  Ecut  j.  cum  6.  latera  fccuadi  » 
fierit  iR  plani  numeri . Deinde  tcroious  primi» 
ve!coafcquent4.muliplic4oduseE  cum  funda* 
mento  relationis»  vel  cum  antecedente  fecundi» 
qaiefij.atjfieot  l3-.T»odemt^f>«q»i,  8e  4.  Se- 
cundi hunc  l^,multiplicent,arTjpent73.  Bc  io8. 
Probatur  itaque  primo;  Quod  hi  numeri  73. 
Be  108.  Eat  duo  mtdij:f roportionales  inter  48.  Be 
itfi. 

Progrefl*.  r.  Qaoniam  itaque  4.  mulciplicautc 
i.irr  fequkur  ea  propof.  47.  feptimii  quhd 
eadem  proportio  Et  inter  genitos  8.  & 13.  qux  di 
.inter  raultiplicatoa  a*  |« 

Progrefl.  a,  ,]terufp»  quia  mukipltciait  4-flf 
E.  loquitur  ex  eadrm  propofqvhd  Enc  4.  ad  6. 
multiplicati  Ecut  la.  & 18.  geniti.  Quare  %,\u 
AxBoSant  continue  proportionales . 

' ProgreiT.  j.<  Solidus  quoque  numerus  48.  re* 
Inltauit  ex  multiplicatione  3 in  4/cx  qua  prodijc 
numerosi. STrurfus ex  muUipIicacione d.  in  8. 
VQdeEadflS.eE  numcrus^ip.(efolidus48.  Sic  di- 
cendum eR;dc  nomero  folido  rds. 

ProgrefT  4.  Numerus  itaque  d.  latus  primi E>- 
jidt  moltiplH^ns es  rdfcdione  I3.fecit7a.  Itaque 
«s  cic. propof.  ly.  ita  erit  4*.  ad  71.  geniti,  qo« 
eft  8. ad  la.  qux cE ex  l.  progreflu  t.Bi 3, 

Progrcfll  y.  Sicqota  numerus  9.  latus  tertium 
EKund»  felidimultipiicauit  ex  5.progr.lS.&  fecit 
ids.flrex  c^edione  multiplicans  la.  fecit  io8. 
fic  vt  eadem  proportio  Et  incef  multiplicatos  la. 

Ir  18.  que  iote  r geo  kos  1 08.  d Ids.  qun  vero  cE 
locer  la.  8ti8.eE  illa  > quf  cE  inter  4.  & d.  cx  t. 
progreflu . 

. Progreflu^.  Tandem, quia  latus  tertium  d.  pri* 
im  folidi  6. 8r  9 latus  tertium  fecuodl  folidi  mub 
tiplieando  ii.  fecerunt  71.  Be  108.  Sequusr  ex 
cit«  propof.  17«  quo  eadem  proportio  fit  inter  6. 
iBr9.quceE  snier7a,lk  108  Quamobrem 
Concluditur  s ^od  ita  Et  in  proportione  fo* 
Itdos  primus  48.  ad  73.  quneE  a.  latus  prioris 
Iblidi  ad  3.  lacus  poEerioris  ex  4.  propgrcEn.  Et 
quod  73.  ad  108 . Et  io  eandem  proporcioae»quaa 
habet  6.  fatua  tertium  primi  folidi  «d  9.  latos  ter* 
tium  fecundi  folidi  »x6.Progr.  Td^mquodi^ 
fic  ad  ida.  folidqm  poEcriua,  qiur  eE  inter  4.  la»* 
tns  fecundum  peinxi  folidi  ad  6»,  Iasus  Ecuodooi 
poEerioris  bhdi  «x  Progr  5.  quare  continuam 
proportionem  hahebuot  ad.T».  & htc  ad  lo8k 
dt  ifte^ida.  quam  habet  a.  ad^.  Be6.  ad9.&4. 
od^  nimirum  Uterum  nuusad  Utera  alceriui» 

quie 
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quar  Tt  prxnotauimut  eft  eadem  proponfo . 

Probatur  recund6 . Quod  (tc  proporeio  tripli- 
cata inter  folidos  41,  flr  itfa.  naro  vt  probatum 
eft.eadem  proportio  a.  ad  rei  4.  td  6.  rei  6.  ad 
9-  repetita  ia  ^uatuor  numeris  48.  71.  lOi.  & 
trlplieatnr,  fciueft  48.«d7i.  rc  7».ad  J08. 
BrioS.adidi. 

PROBL.  III.  PROPOS.  XIII.  £«.ia. 

Si  inter  dues  numtros  ckdnt  mnus  mtdius 
froportionJis  numtrm , fimiiesflnni  ’ 
crmtilli  numeri. 

CAdae  inter  ift.  te  }t,  nnmerni  mediut  pro- 
portionalii  04.  Oiejw.  j».  /£»,/„ 

fUnot  nutmtrof . 

Prog.i.Snnutnr  duo  omtieri  minini  in  ratiooe, 
qua  refertur  18 .ad  iq-att  «pip  «ft  eadem  iq-ad  ja. 
ea  ptopof.);.  defioeg.  fcq,  ea  propoC  19.  fi^c. 


18  14 
J 4« 


1> 


P.  fit  4.  metientur  18.  fit  14,  «que.  idell  per^qua- 
lem  nnmerumjmetiantuf  perfiiideoque  i.^te6. 
erunt  lacera  nnmeri  i8. 

ProwelT.  t,  Sie  quoq^  4,4.  metientur  ea  padem 
propor  naraerosaq  fi;  }a  ' equd.  idicH 'per  pqna- 
lem  numerum  d.  ideoque  4.  fi;  8.  erunt  lacera 
liumeri  )a. 

Obreraaodum  eft  autem  quod  idem  mtpicfui 
4.  inprimoprogr.  moltiplicaiiatf  focitaq-ficex 
4-'"ultipHeana  8.6cit  ja.  Vude  tf.fir  8. 
babebuiK  eandem  racionem.qaam  14.  ad  | a qq« 
eft  }.  ad  4.  ea  17.  repeimi . Potecimua  itaque  f»i 
permutatione.  Ciamque  Scg.  ad  4.  rt  «.  ad8. 
etiam  erit  7,  ad  tf.  rt.^ad8.  lamergopatelnn. 
meroa  1 8.  fi; pa  eile  Irmiles  plauoa  • Planoa  qui- 
dem ; quia  babenc  iaeera  } ,4.«; 6.S.  limilea  rerb, 
quia  latcra.ri  requirit def  i,b. planorum  nume- 
rorum , funtproportionalia.fi;  eft ).adtf,  lucra 
plani  18.  rt  4.  ad  8.  plani  }x. 

THEQR.  XI.  PROPOS.  XIV.  Eaci  ii. 

Si  inter  duos  numeros  eadont  duet  mei^ 

. froporiionalet  numeri  i fimtles. 
folidt  funt  iBt  numeri 

•'  • la,  18  '27 

4 P 

»1 A a ■ s U B i 1 

. . . vt..  . r, 

CAdsat  ifiter  8 8r  tj.  duo  numeri  propnfri*^ 
oakt  (•.  Bc  »8.  Dico  S.  ^ »7, 
'SaiMcarerei  nomeri  mionoi  ta  ratione  8.  «dl9> 
^Me  axdcni  fuot  n»  ed  18.  vel  l8«ad  «74  ex  foh 
pof.  }f.  {tMmt,  te  fine  4.  4.  p. 

Progaeir.  i.  Quia  itaque  inter  4.  p.  afiumpto* 
extmeroe  minimai  cadit  rnui  audus  prapnttie- 
etaliap,eriuic4.  Ap  alTumpti  minimi  in  eapen- 
poetiooc  ea  prcced.  prop.  plani . Lueeaqim  «q- 
ruat  eruat  filieee  a,  A a.  lacera  numeri  4.  A j.g. 
lacera  numeri  9.  ii..  . 

ProgrcC  a.  Quia4  4.p.ufiiim|Uimiaili^lit4t 
>n  ea  propoidonc  metaemnenaf  rapufitpraupiq- 


roa  primi  propofiem  8.11. 18.17.  q»l  babent  can- 
dem  rationem  cam  ipCi,A  oumeri  quibui  metiu* 
tur  erunt  a a.  A a 7.  Jtaquc4.  «t  «■  menfura- 
buoc  8.A  la.par  A a.  eos  mulciplicaodo  A fi,  eum 
p.menrurabunc  18.  A:7.pera7.  eoa  multipli- 
cando  / 

ProgrelT.?.  Sed  a. i.  latera  numeri  4.  plani  fc  fc 
auIdplicandofaciunt4.rurrus4.  per  a x.  ex  fe- 
cundo progrdTB  muNpIicanda  4.  facit  8.  eflm,  vt 
•fci  4.menacur8.muirtpitcaros  per  a %,  Itaque  8. 
fiwnerat  folidoc  ericpcatus  latera  eront  <x  a t . 
Stcjfrsj.  Nam  p.pcrx  7.  multiplicatas  ex  fecun- 
do progrcAT.  prodocie  »7.  At  ipfc  9.  nume- 
roi  plaout’  producitor  ex  moltiplicatione 
fiiorvm  laterum  Ji9e  7.  Ergo 97.  eric»  folidus 
ex  dflinitioae);h.coiBt  lacera  erunt  j.  8C9J» 
Probacirr  ver6  j Quod  fintfolidi  fimilei . Nam 
Illi  fanc  folidl  Hmilef.  quonun  vniua  lacera  cria 
tribue  alctrios  funt  proportionalia  . 

Sed  talia  funt  x'itere(pedn  laceiuiD  j.  j.  j.  Er- 
go folidl  limilea  erunt . 

PiogedT.  4.  Qapd  rero  talla  ffnt . Probatur , 
Nam  exx.pro^.  a s.  mulciplicans  d.  produxit 
(SoA?  •}.  fl^ciplicans  6,  item  produxit  18.  Er- 
go erit  X.  ad^:  vc  la . ad  18. 

» Progreff.  7.  ix.  veid,  €e  18.  fontiii  eadem  fa- 
Hlone»  mi*  4.  fird.  quiamaltiplicati  per  j.  feee- 
root  ipfoa  r x.  fr  18.  dr  ideo,  ve  a x.  ad  a | . 

Progreir.  6-  Quix  vert  adumprt  minimi  funt 
rcxtreiai  eerum4.8r9.enint quadrati  evCeroU. 
.!•«.  propof.hojftit-,  ftldeo  plani  fimiles,&biac 
^ pfop^*  geoxdet  Inter  Uloa  medius. proportio- 
nalia d;  io  pv^mreione  laterum  liomologorum» 

. ' • Propeerea  lacuri:.  primi  folldi  4 * aliud  lacus 
-fc  eiuf<y  dicem  eaoden»  rarionem  id  j.Se  j.  lacera 
folidl 9. ve.4;*|  d,  que  eadem  e*  y , progr. 
qo*  X.  a ad  B }.  numeros  roeofuranecs,  8e  latifa 
tertia  folidomm  • Quamobrem  fi  eft  x.ad  j.  vc  x. 

8d  fc’|.  ^^eftnus  rd  f^rmiearioHefSe 
dicere, quod  erit  latui  x.primi  folidl  ad  x.vt  latus 
I*‘fociiiidi4  4f  «a  lacut  x.  ad  a)x;  rv 
Ciam  lacurcTxfilem  primi  foltdl,  vtlatua  ad la- 

tus icRtitaix.|.  fecuodi  folidtiquapropcer.fimUes 
«runcifti-folfdiq  > 

• Non  pocuimiHoocem  aflumefe  mioimor4.d. 

9.  in  propdnionlbus  numeroru  8. 11.16. 17.  mfi 
extremi  eflenc quadrati ; quia  trium  minimorum 
numemnitti  in  eadem  proporitooe  continua- 
ntium extrema  quadrata  fune  ex  CorolLi.  propof. 
'tbhnima. 

THEOR.  Xn.  PROPOS.  XV. 

*fS3'  -If. 

^Similfs  plani  numeri  tntet  fe  rathnem  hdh 
^nt^  quam  quadratm  numerus  ali* 
qvis  ud  dii^uem  quadratum 
numerumu 

DEntur  duo  piant  fimllct  8'.8r  18.  Dkoj  fit»i 
fifntefit,^i%.$tMfie  dUiqius  quadrttus  sd 
Hkmmm  fmdrstnm  • 

Probatur.  Nam8. & 18. famplaui fimllet ex 
hfpMhefi.  Quare  mediabit  ioccrxosakqxiaiit»' 
•mehis  proportionalit . Ifte  mediet,  & fic  la*  Re* 
prrtlturque  minimi  in  eadem  proporcione,Sr  fine 
4.4.9. Horum  extremi  ex  Coroll.i.prop.i.b  qoa* 
drati  erunt  • Q^mobreoipric,vc quadratus  4 ad 

quadratum  9.  iu  8 xd  18. 

theor* 


,74  TRACTATVS  XI.  IN  Vlfl.  LIBRVM  EVCLIDIS. 


THEOR.  VII.  PROPOS.  XVI.Eu.17. 

Similes  foliM  inter  fe  rationem  hahent^ 
quam  cubus  numerus  ad  cubum 
numerum . 

PRobatur.  Nam  inter  16.  «f  ?4*  1"*«^ 

(olidos  numcroi  Hmiles  interponantur  duo 
medi  j proportionales  ex  propof.i  z.huKii.  Eruotq; 
V.  g.  »4.  Sumptis  ergo  quatuor  numerU 

minimis  in  ea  proportione, que  eft  i5.ad  »4.item 
34.  ad  i6,ic  eandem  ad^^qu:  fint  8.  il.  18. 
17.  vt  ex  CoroU.  a.propoC.i.  huius  habemus, 8. 
8r  17>  Cubi  erunt . Igitur  id.  ad  54*  (olidi  nurne* 
ri  habebunt  eandem  racionemj  quam  Cubus  8.  ad 
Cubum  17, 

COROLLARIVM  I. 

r 

Olligitur  es  pr>dtfiis  omnibus.  Nullos 
j numeros  effe  planos,  vel  (olidos  fimiies  » 
Inter  quos  medius  proportionalis  cadere  nequeat, 
^aare nulli  numeri  primi  V.  g.  il.fr  I J.  p^u^t 
elTefoildi  fimiUs;  Quia  Utera  oon  obtinent  » 
prarter  rnitatem,  fr  (e  ipfum  ( quia  V.  g.  cx  r.  fr 
II. ht  ii.quar  latus  non funeinin  tmprophd,ncc 
' inter  eoe  meditss  proportionalis  cadere  potcil  • 

• .Sic  nec  numeri  inter  fe  pttmi  f qni  quadrati  non 
lint.  aut  cubi  fimdesfunt.  Qu6d,  A dKantnr 
c(l'e  platios  Amiles,  cadet  inter  eos  medius  pro> 
portionalis  I eel  rnus  , vel  deo. Quare  cum  fine 
primi  inuicem,  fr  fint  irra,  vel  quatuor  continua 
proportione  hi  erunt . Quadrati, vel  Cubi  ex  Co> 
roll.  i*  *•  propoC  1« buhui quod  cft  cootn 
poAtionem « 

COROLIARIVM  U.  - 

Slc  nec  numeros, quamni  minor  primos  fit, qui 
abvnitatefolfimmenfutrtBf,  vtj  5.  yel  7. 

non  poOe  eiTe  planos , vel  (olidos  fimilcs,  nifi  ml. 
normenfuret  maiortra  ; Naro  r A non  menfuret 
efient  pnmi  iMuicem,  & ideonoo-poAentelTc  pla- 
ni, Tcl  (olidi  fimilcs  ex  pntced.  Coroll. 

COROLLARIVM  in. 

Sic,  neque  plani  fimiies  poflunt  efie  ij,quorum 
vnus  Quadratus  vel  Cubus  fit  altfr  nequa» 
QuaW , vt  4-  fr  5‘  vel  l<^.fr  ao.  aut  8.  fr  10.  Naro, 
fi  ciTent  plani  fimilcs  haberent  proportionem, 
quamqoadtstus,  vel  cubus qnmeros  ad  Q^n- 
tum,  vel  Cubum  numerum . ex  prqpof.  11.  quod 
eR  cootra  bypothefioi  • 

C O R O L L A R I V M IV. 

VNde  facilis  efiinueotio  numerorum  nonfi- 
milium  . Nam  omnes  numen  pnml  in  fe 
rt}«  t.  7. 11.  Slc  numeri  primi  inulcem  1.  fr  J. 
Sic.fr  uumeri, quorum  vnus  priraua  eft»  fr  alium 
non  metitur «Ttr.fr  8.  Sitf,  & numeri  quorum 
vnus  Cubos  fit,  vcl  Quadratus,  aktr  verb  nequa- 
qoa,  oon  poftuot  cAc,aut  planisiut  foUdI  Aonies. 

O 


PROBL.  I.  PROPOS.  XVII. 

Dstos  numeros  planos  fimiies  inuenire  • 

A Ccipiautur  quatuor  numeri  proportionales, 

J\  fr  At  a.  ad  y.vt  8.  ad  ao.  (eque  muleipU- 
eent  fundamenta  cum  terminis  proportlomirot 
axum  y.fr  procreent  io.frao.cBm  8.fc  produespt 
8a  Dico  bos  tffefUnotftmiltt  . 

Probacur,quia  Illi  fuot  Amiles  • qui  bsMnt  Ia* 
teta  proportionalia  cx  dcAo.  ulU  vcr6  funt  ex 
coO^ftionc  10.  & 80. 

E X P E N S I o V.  . 

i.  Pe  Qu^raiis  > O'  Cubis , 

NVmeri  Cuhici,*  Quadrati  qurdam 

funt  ourocrornm  fioiilium  pJanoiun»|Sc  fo- 
lldorum . Vaide  »ifia  coram  gencricic  piqptleta- 
tibua,  nunc  etfam  fpccies  ipfoium  eonfidcrand*. 

^ ♦ 

THOR.  I.  PROPOS.  XVni.  Eucl.ii. 

Puorum  Qjuirutorum  numerorum  vnus 
, firofertionJis  Humerus  miJius  tfi  tO" 
Quairutus  ad  QuadraSum  dt^licalaut 
habet  lateris  id  latus  rationeHi. 

36  .4.  3l:  ' 

Sint  duo  Quadrata  p.fr  49.  quorum  latendae 
|.fr7.  Dico  peirao ii^rf'eo»  t^derx  siiqae» 

namrranrasfdiansp 'spsvilsns/rm.  - , r 

• Probatuc...  Nam  duoQoadrata  funtdooVo- 
lidi^khiles;  fiqwdom  eorum  lateraj.^.frt  ?» 
iuntequalm  Vodo  eade  proportiocft 

akenosiateru7.  ad  aliud  latus7.  trgo  «prop. 
J.  iBur  eosaliqnia  rokdius.proporti^alis  j 
Mers/ od 

/4SMVdt;cna»  ••  Nam  «a  proportio , qte  Inter 
fr7.  gemina  vicc-ln.vno  quoque  quaduto  repe^ 
cioir , ob  multiplicationem  lacerum  in  fe . 

THE  OR.^11.  PROPOS.  XIX.  Ea.a8. 

Duorum  Cuborum  numerorum  duo  meiij 
ptoportiorules  funt  numeri , & "Cubus 
ad  Cubum  duplicatam  habet  lateris  ad 
laius  ratioHem . 

T Tl  Robatar^  Kam  dooCubi  funt  duo  folidi 
r'  fimiies  ob  latet«m  foorumarqoilltaiem . 
Sic  Cubi  a7.fat'era}.  } J.alCsibi  «4-  Uteta4. 
4. 4 eadem  proportione  referuntur  .&  cft  prima, 
j;  ad  fecundum  kprimui4.  ad  fecmdum4- * 
fecundus  }.  ad  tertium  J-  »c4-  ‘d  4.  fed  ititer  lo- 
lidos  fimilcs  cx  propof.  e^.  duo  medi/ proportio- 
nales numeri  cadunt . Irgottiimlmer  Oibo». 

Solidi  quoque  habent  duplicatam  later  w ad  la. 
tua  rationem.  QMre  «iam  Cubi  eo  • qubdfinc 
foIidi  fimiies . Slc  a?.  » «4.  habent  duoa  me- 
diof  proportiooalea  36  fir4S.  8t  latuc  .7* 

prius  in  fej  deinde  in  produ&u  p.dufras  facit  X7* 
Sicut,  Matus  4-  cubi  *4-  P"ds  in  fe , deinde  in 
orodudum  id.duaus  facie  «4.  Vode  ptoporrio, 
qn*  eft  inter  17  A «4-  eft  illa  ipfa,quz  eft  intet  J. 


Itti  fJ  . -2  a " au 


DE:  SPEClALt  NVMERORVM  PROPORTIONE 

tafit  ifuo^ke  erit  ii6 


»7J 


Die* 
• effi 


YHEOR.  JII.  PROPOS,  XX..  EikI.  a«. 
Si  irti  numtri  dtincefifim  pftepmimudtii 

primus  auiem  J!l  ^Mr*tk^^Jeriius 

■ (pttdrttut  erit . 

Slot  p.}tf./44<  continui  propoitioatlct 
e/i 

Qulacumiacer9.  &144.  cadtt  ?pti»  cae<li«t 

EroponionpJit  erunt  plani  fimtlef  ex  propof  |t«‘ 
uint , Stiittx  defioidoae  proportionalia  habe» 
bont  laterar  Quare  iu  ent  $*  ed  J.  rt  latui  allue 
144«  adfui  IpHus altcnio latus : fedl.Ar).  (uat 
at^ualea:  latera  numeri  aliua  144«  crunc< 

«qualia  1 1. 1 >.> quare guadrama erit . 

THEOR.  IV.  f R O P O S.XXI.  Eu.aj. 
Si  juatuor  numeri  deincefs  ftnt  froportio^ 


W«s  & primm  fit  qukhs  A c 

' ttum€iibHs  em . ;^3iutal 


Probatur*  quia  inter  8.  art7.Ttppti  inter  nu« 
meros  t ubos  cxpropof.i  >. hiiiiiidiiopro;'orttOo 
naiea cadunt  oumerit  Q;^3(]ropter,  C|  propoi.S* 
cadent  uuoque  talea  ,numtti  duo  proportionales 
inter 44  8riVp.  (^aru  expropof.  tt.  ctinf|^4. 
Cubus  ponatur*  uUs  quoqueedt numerus il6. 

.A 

THBOR.  VJI».  PilOPQS.  iXiV. 

Siahvnitate  ^uofeum^ue  'numeri  deinceps 
cepsfintpropantonuleSu.  Tertius  ith  v«/V 
Me  auadrutus  €ru » O*  vno  intermtffd^ 
qiuttbet feefuem  4 Quurius  nutem' Cubsts» 
O7  duoius  mtermtIJjs  ijutltbrt  alius  , '[ 
Sepiims^s  auttm  Cubui  ftmul  * O*  - qua- 
dratus I O*  qutnque  intermijjif  omn  s 


ib  ?nksHB‘  coadnu^propdrtionaies 

B C D .E 

Sim  qujtuor  numeri  117. 4^ 7^.8^ lif*  conti*  r ^ 

nud proportionales • Dico»^i4d/ipilmMs^*  *, 

Cuhtitth^lirmnm  ^HO^uecMbume/ie,  ••  . t— > — ^ 


Probatur  • Nani  erunt  l)tqllef  folldi  primus 
n7.Br  quartas  12T.  eo  quod  intercos  duo  medij 
proporctouales  numeri  iruercipjantor  ex  prop.ia. 
Quare  ex  definitione  Ita  erit  ^ ad  blcad 
).  vt  latus  primum  sd  latus  fecundum»  Br  hoc  ad 
latosicnium  numeri  la^.  Sed'j|.Br|.  fune  no* 
meri  rqnalea.  Vnde  latera  nomertiM^  croot 
inuicem  «qualiter  «qualiir  quare  cubuaern. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXIt  £«.14. 

Ss  duo  numeri  inter  fe  rationem  habeant^ 
fum  quadratus  ad  quadratum  .fi  pri^* 
mus  quadratusfsty  ettam faautdut 
tabs  cm  • 4 

SI  fit  quadratum  ad  84.  numerum;  et  q^* 
dratum  4*  ad  quadratum  itf.'  Oicoetiem  mu- 
merMm6a-efiiama4rat$m» 

Probatur,  ^ia  ioter  quadratos 9. Br  |5.  ca- 
riitxQus  proportionalis noraenis  V4gut.et  pro* 
pof.  II.  huius  a fud  kt  eft  quadratua  38.  sd  nome* 
rum  84.  Ergo  ex  propof.  1 i,  etiam  inter  38.  8r ' 
tf4.  cadet  fnuimamusprbporciooalis.  Vtdeli* 
cec49,  Ergo  es propotio.  huius.  SilB.cftu» 
meruiqusdr^s  * talis  erit*  Br  84. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  Xxm.Eo.uy. 

Si  duo  mmneri  inter  fe  rationem  habeant^ 
quam  cubus  numerus  ad  cubum  nume- 
rum , fi  premus  fit  cubus^  talis  quoque 
erit  fecundus  4 


iquq.  .1048.  -4096.  F 
Vrimh  Diro  tertiim  a‘.  dH  /s'er« 

tmi/p)  cnvai/rxSMM  f 8*  '/&<*  in- 

term’^9  i»no»oA4Uiur84.cj^4iivdrs/iau>  Br  fic  fe- 
quendo . 

Probatur  . Nam ; Quod  4.  fir  Ogadratus  nu* 
merusiinde  patet;  quia  lUbduobiiS  «qualibus  nu^ 
9umer>s  i.  2.  cotocinitur  ex  definit.  4 Siqirl^ 
<icm  Voltasefi  sds.  ell  ad  4 fcd  ven  tas  me> 
titnr>.perfe  ipram»cfgo>  Br  metietur  numq-ntv 
n.  numerum  4 per feiptumtuempe  peri.  Qiiodt 
auMaABral>i*quiintcrminbr.n<i  fucceduht  Hnn 
* quadratircciain  patri  ex  ptopof.  10.  c6  quia  inter- 
mediet  inter  xtrumque  med>Qa  'proportionrils' 
V.g»  iuter  4.  Br  18.  nu|nc|u«8  At4  cfiQuadrs* 
tns  quapropter»  & i5.  erit  quadratus  ex  pa.S  2 h.. 

Secundo  Dico,  quod  quartus  ab  xnicate  C ubar 
fit;  h(am  Vnitai  efiads.  ?t  4 ad  8.  eoderoque 
modo  vnkas  menrurabics.vt4.numeru  S.Scd  lam 
exprime  parcis  probatione  t*  multiplicans  a.Br 
per  fe  Ipfum  generat  4 Ergo  etiam  modo  a.  mul- 
tipliesns4.»cjec8. 'ErgoB.Cubuserit.  <dSP^. 
autem  iotennillis  duobus  » omnes  alij  fint  Cnfii* 
patet  ex  19.  propof.  quia  inter  8.  Br  84.  duome- 
dilproporrinorics  numeri  Intercipiuntur  • 

Tertib  Septimus  ab  vniutc  ofienfus  efi  cubuf  > 
Tt  patet  ex  numero  D*  quis  occupat  cum  locu<n' 
poR  primum  cabum  incermifiia  duobus ; ER 
quoque  QaaJritu5:quiajpofiprimum*Brfecun- 
aum Quadratum  intemuUovno  occurrit:  £r*go 
fimulcnt  Cubus*  Be  Quadratas  • 


SIst  8|^Bk  n8.  numeri*  qaHiabeqine  1 
eam  inter  fe»  quam  R ouinet  comp 


: rationem 
> quam  8.  obtinet  comparatus  ad 
numeritiB,i7.  ambo  coboa  • Oit<hfi  84.  cH  Cm^iu» 


theor: 


X 
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Si  tJ>  vmiaie  tjucuum^ue  tmmeri  p*o— 
ptttioiultt  dtiHceps  frermt ; vtri 
peff  vnildltm  QMiidrAms  ft,  &“  rtlitpu 
«m«»  Qj^irtii  tjuni  , & f>  ‘jiu  po^ 
vmi  diem  fit  Oiim  , O'  rtlujm  <mmts 
Cubi  erunt.  . 

SI  fint  ab  Toltate  cootlnoi  proportloiule»  na- 
merii.4.16  ^4- P^**"®*^*^' 
Qo^adratiit . Di«  f omtus  t$e  tfndrdW  • 

probatur.  Quia  $ cim  lint  tre»  proportiona- 
les 4. 16. 6^  primufquc  4.  fit  quadratus , «f  ter- 
tius quadratus  erit ; Eodem  modo,  cu»  itf.  ^4* 
9e%^6,  fintcootimid  utsproportic^tt»St  l4. 


Vin.  HBR.VM  EVGLIDK 

fit  quadratus  ergo  ex  pei^f.  hohii, 

eritquadraius»  fic  de  reliqjuis . ”Kam  nttintrat 
4.  ex  hypothefi, numeros  rerb  m Quadratus  eo, 

qubdex  pcop.pnrc.  fitquiotus  ab  vnitate . 
Probatur  quoque  de  eubia  codem  modo . Nun 
*.  *:  4-  »•  < ? 

fifints.  64.  51»*  4®9^*  151144. quir- 

tus  ab  volute  511.  Cubus  erit  ex  propof.  anteced. 
d^dbobut  iatermiffit  ex  propoC  19.  «51144.  erb 
qbo(^  Cubus.  Sic  quia  primos  8.  ex  hppothcfi  eft 
Cubus:  Ergo  ex  prop.ip.  numerus  quoq;4094> 
Coboserte  <»  doos  prOportioaaleo  tqtermedioi 
«4.  8^  fn.  Cumautem  fis.  quartus. &quiucys 
49c5.  fint  cubi»  5r  IU  fit  tertius  64.  ad  quarrad 
911.  vt  fts.  ad  4095.  ex  propof.  SI.  hutus,tcfti. 
ot  quoque  54.  ertt  Cobua . Cdm  verb  certius I4, 
dit  cubus,  etiam  ob  duos  proporionalea  imct. 
medios  • Sextos  91768.  fir  fic  de  reliquia  . 


T R A C T A T V S XI 

IN  IX-  LIBRVM  EVCLIDIS 

PARS  TERTIA. 

De  Planorum , Solidorutnque  generatione , & inuuitiont . 

[ Ic  agit  Euclides  de  planis,  (blidirque  numeris  inueniendis,  etiam 
Quadratis,  & Ciibis;  tc  quarrit,  qui  numerus  multiplicans  aliun 
Cubum  , tel  Quadratum  efficiat , aut  etiam  numerum  lolidum 
aut  planum : Reliqua  veto  de  quibus  pcrtra£Iat  de  numeris 
paribus  , 8c  impatsbus,  8e  de  perfediis,  & imperfetflis , non 
putauimus  inter  elementa  neceffatio  collocanda . Cum  nomen  vix  confeqiian- 
tur  in  alijs  partibus  mathematicis  i fiibdituimus  autem  Expeofionem  de  zqui- 
potentia  numerorum,  & inuentione  Quadratorum  , qui  ttadaiun  lib.  la 
deletuiunt , & abloluti  necefixij  funt . 

* ^Itnomenis  7.  qni  dlaidator  Ia  daaspartp 
O in  9. 5r  4.  maltiplketurque  totus  per}  * 
fiant  it.  deiade  ducatur  9 in  fc,  8e  fiat  quadririiia 
9.  in  aJteramqoe  parten^fiacii.  Dko,^tiidfi^ 
fUtf  amneror  11.  ^ qiutirt0Mt  9.  mqu4km  fUm 
11. 

Probatur.  9.  maltiplkinit  4.  & fecit  plinom 
xi.5rfe»&fecic  9.  Ergoex  ptopof.  i".  ns 
erit  9.  ad  4.  vt  9.  ad  ix.  Rurfus  idem  mairi- 
plscauitfe,&  fecit  9.  multiplicaalt  qoo<]ue7.& 
fccjt  II.  Ergo  ex  eidem,  ita  fe  habet  }..ad  7-  vt  9, 
adii.  Q^a  ergo  eft  9.  ad4«vc9.  ad  is.  Erj^Q 
componendo  erit  9.  ad  9. 5r  4 fimul,  vt  9.  adp 
ll.umoli  fcd  eadem  proportio  di  9.  ad  9.  &4 
fimul,  qua?  9.  ad  7.  & eadem  proportio,  qux  eft  }• 
ad  7.  vc  dixi  eft  9.  ad  si.  Ergo  eadem  proportio 
erit  9.  ad  9.  8t  11.  qu«  9.  ad  11.  quare  ex  prop* 
9,  lib.  f « erunt  zqualea  inter  fe  9*  & 1 1.  fiinal,ac 
II.  quod  eidem  9.  eandem  dicant  proporiioDcmt 
Imbc  propofi  ofieoiUtiu  de  Uoeis  pro|M>Q4.  bi« 


EXPENSIO  I. 

J>i  numerorum  uquipoteruid  di  genios 
uqudtes  pldtios ; 

Slcnc  lineu  lib.  i.  Euclidii  oflencUinnscqil- 
potente. , Bc  in  dluerfa.  pirtn  fcfii, , pofle 
cqniuil.tc  quidrito  tociiu.  Sic  nunc  idem  vi- 
dendum cll  de  numeri.  . Cu  Euclide,  de  hii  non 
«gu,  fcd  acutilEmd  Cliniu.  . venim  cum  ciui 
oftenGonc.  vlfx  nobii  fine  difficiln,  aliu  attuli- 
mus, qiue  faciliori  pede  percurri  poiEnc. 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

St  numerus  ahquis  in  duas  paries  fetetur 
Planus  numerus  totius , partijipie  mul- 
tiplicatione  eonfurgns  acuatur  quadra- 
to, eiufdem  partis,  paniumque  plano . 


4 

SI 


co- 


3 

!»  9 
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SI.  ad 49* ^go  {taeruiuadil.  sS.  Hmul 
Ttii.  ad49.quarrex  prop6f.9.l.5.  erunt  xqujUt 
«i-SraS.  Amiilipfi49*  M oftcod.propor.|.l.l.  de 
Imeia. 


COROLLARIVM  I. 


* X T Ittc  educitur  I <piod  idem  dicendum  de 
1 1 alia  parte.  Namtocua7.  muluplicatua 

per  4.  nempe  t8.  cc]uabiciir  quadrato  ipfius  4. 
oetnpe  numero  \6. 9e  pUno  partium  hoc  eft  1 no- 
mere  it«  In  quo  coofideraodom  eft » quod  pardu 
flomerua  eft  io  vtroque  idem»  nempe  ia.quoniam 
partea  fuot  sedem  3.  &4.qoc  ie  inuicem  multi- 
pkcaac. 

COROLLARIVM  IL 

• Tjj  Jnc  etiam  eft,  qu&d  fi  affamatur  aliqui* 

alius  numeruspr*terp*rtes,&ipr*  par- 
te» j totumque  multiplicetur;  planus  numerus 
partium, per  illum»alium  numerum  multiplicatus 
squabirur  totius  plano  es  eo  alio  numero  confur* 
geme;  Sic;.&4.  parte»  Qutneri7.fi  multipli- 
centur per  5. alium  oumerom,dabuot  planos  QU* 
mefos  I)  8c  10.  fimul  squales  plano  i5«esf*  per 
^.genito : Ratio  ver6  eft  eadem  i Nam  ita  eft  <S« 
ud  to.  vt  )•  ad  4 ob  nuraeroro  f • multiplicantem 
ftlf,  ad  vt|.  ady.  ob  eundem  5 raultiplicao- 
cemea  17.  fcpcimi , Quader^,  fi  eft  ij  aJ  10.  et 
9.  ad  4.  erit  etiam  componendo  ij.ad  . • & ao. 
fimul , vt  j.  ad  j.  ie  4 fimul ; fed  ad  }.  fr  4 fi- 
mul eft  ea^m,quam  | ad  7.  & ^ ad  7.  eadem,qus 
ll^djf  vtdizi.  Ergo  proportio  1;. ad  tr&ao. 
fimul  erit  eadem»  q««  1 5*  ) T*  ideoque  ex  prop. 

p Jibif*  sipsales  eruDC  numeri  if,  it  ao.  fimul, 
•c  15  cum  ad  eoldetn.  if.  numerus  eandem  dicae 
ptoport;oaem.  Hoc  etiam  oftendicur  de  lineis 
I^.a,  propof  4. 

COROLLARIVM  111. 

ELlIctto  • Quod  etiam  fi  mmerus  tn  plures 
parces , quam  s.  Tecetur»  idem  tamen  erit, vt 
fi  7.  feceeur  tn  }.  a.  & s.  Nam  totus  numerus  per 
aliquam  partem  V.  g.  J.  vel  aliquem  alium  nume- 
rum multiplicatus»  zquabicur  fingubs  partibu» 
per  eundem  numerum  multiplicatis  ; it  fimul 
U^U»  ea^m  ratione,  fic  fi  3. ».  A a.  malct|licf 
tur  per  | . hi  facient  9,  tf.  & qui  zquabuQC  a I4 
UiuDcrum  confurgentem  es  7-i^  9*  duSo  • 

, THEOR.  IL  PROPOS.  U. 

Si  mmtrus  m Juds  /mrm  iinuUmr, 
ni  duo  [ub  fojtilm,<y  toto 
n^iunimr  quod  roto  totius . 

S”  It  oumcnu  7.  diuifui  Ia  dua»  pitt«»  j-  * 4- 
*r  tx toto7.  8t  J.fiat  planoi  n. & 4. 

planus  a8.  Dic»  hecdao  pUaurfyaers  totliu  ja*!- 

drato  49« 

7 

. »7  4^ 

- . ^ 49  is 

o ..TXRobatur*  Nam  quii  7.  multiplicat  7.8f  3» 

[ R facit  4P.k  »1.  erit  3 ad7.  vt  %u  ad 
4m  Sie  quia  muliiplicai  fc » R 4.  erit  4.  ad  7.  yt 
S ad  49.  es  propof.  17.  l.  oR.  cumque  7.  mulu- 
plicei  3.R  4*  «rit  eadem  propottio  3.  ad  4,  qu*  ai. 
adu.R  Ergo  compoueodo  erit  3.  ad  3.&  4.  umui» 
q,«u.adal.ae.^  fimul  . Sed  proporrio|.  ad 
9.8C4.  fimul  eft  eadcm5qa*j^ad7,  Rj.adJs 


THEOR.  III,  PROPOS.  IU. 

Pm  ^sdrau^cum  duobus  numeris plstnis^ 
ex  Usertbus  eorum  effefla , de'jHamur  ■ 
quudrutOy  ex  duobus  lateribus 
tunquamvnoaffumptao 

* Q It  quadratum  iR  8r  quadratum  9.  quorum 

latera  fint4.R3.  8r  duo  plani  es  eorum 
laterdiiu  4,  Sr  3.  effefti , qui  erunt  la.  R 1 a, 

«1  7 %M 

9 n U 16  . 

4 9 

D’Wi  ^uod  hdt  mnta  0mnl  d^tiartiir  ijvadrato 
fikpitri  3 R4.  vt  vno  Uctre  affumpiinem* 
pe  7.  cuius  quadratum  eft  49.  ' 

Probator . Duo  plani  es  loto  7.  R paft  bus  3. 

R 4.  proJufti  nempe  ai.  R ad.  ex  prseed.  squan* 
tur  quadrato  totius  7.  Sed  ex  I.  huius  pUuus  nu- 
merus f‘ib  totocomprebenfus,  R eane , vt  »l  R 
aS.squator  quadrato  es  parte  illa  compr>^bcndd* 
te,  Sr  pUno  numero  i pirtibui  eomptefceofo,  & 
ideo  plinfi  ii.|^u.tur<^*drato9.ex  , * pleno  ou* 
mero  i*.ex  J.dr, muUipilcIione elFeAo,(icut  ple 
nue  ls,s<]oetur  tjoedreto  id.  ex  4*dt  pl.oo  eid,  tx. 
Ergo  quadratum  16'  8c rum  piam,  aumcrla  la. 
fr  I*.  ex  lateribus  eorum  }.  *t  4 mjnebunt  qua- 
dratum ex  iji  lacenbui , »t  »no  boc  eft  7.  quod 
eft,,  cum  zqueoc  plano»  ai.  k x8  zquenus 
limul  quadrxum  lotiue  7,  Ofteaditut  dc  Uoct, 
propoC  f, 

THEOR.  IV.  PROP.  IV. 

Si  numerus  biftriam  ftlhis  fit , <y  guidam 
numerus  ei  additus  . Qi^ratum  dmi- 
dij  cum  numero  adieilo  nquat  planum 
numerum  ex  toto , (y  adttRo  ptr  adie- 
Hum  multiplicato  , (y  quadratum  di. 
midq . 

8 

* p It  numero»  8.\r  dioldator  Wfarlam,  8c  (it 
J 4.  iddaiutquc  J k fint  7. k J.  cum  8 toto 

fint  il.ex  quo  II.  toto  cu  addito  J.  fiat  planui  nu- 
merus 77.  inde  eX  dimidio  4.  fiat  quadratum  id, 
2>ite,4>od  plttui  aamererJJ.  ®-  quailTjtimi  id. 
«eiMxr  49.  Ijiuultatim  Utrrii  ?•  irntidj^  mm  ad'e. 
Boj.  Quod , k oRenditur  propot.8.  de  linei»  l.i.‘ 
Probator  . Nam  planua  ex  It.k  }.  «qnat  ex 
Coroll.  J.  propof.r.  duo»  planoi  fub  medietate 
duplici  4<k  4.  kj.adieai  comptebcnfo»;  uempe 
IX.  k IX.  k quadratum  ex  ).  nempe  o.  Si  ergo  a^ 
damot  etiam  quadruum  ex  4-  boc  eR  id.  habebi- 
mus duos  planos  nnmcro»  ex  lateribus  quadrato- 
rum, k diio  quadrata . Sed  dooqaadrau,kduo 
plani  ex  lateribus  quadratorum  «quant  quadra- 
ti^ tx  luejtjbiB  pto  Utere  fuopu» 


17* 

^Cbuiiu.  Quare  «quaboot  ^ua^Jraturo  49«  ex 
dimidio  cum  adiedo  numero:  Skjuidem  duo  pia- 
ai  ex  laieribu«,noa  ex  coco  numero  1 & vnico  t. 
fedeidimidio>eia$  faAi  Ainc>  n daoefle  poflinca 
6r  ideobi  plani  obeinent  lacera  ex  dimidio  nurne^ 
ro  4.  ptolacere  tfr  pro  alio  ex  adicdo}.  conOi* 
tuca><]ux  fimutaddica  rt  Hnc  7.faciunc  quadrarum 
49.  cui  duo  quadrata  l6.  fir  9«  & duo  plani  ex  ip> 
iorum  lacerious  u.  flt  i s.  cquancur  ex  propof.|« 
buius  • 

THEOR,  V.  PROPOS.  V. 

Si  Humem  fictm  in  ptrits  itiiHales,0’ 
iu4^ujlts  numerus  fUnus  fup  patnhus 
imequalsius  ttutensus  vna  cum  ^uuiru- 
to,  quo  muioT  furt  dimidiam  fuperal, 
nquatur  quadratoi  qui  ex  dimidio  ena- 
fcitur . 

It  numerui  lo.ir  fteetor  la  partet  pquale»  Iq 
O f^ld^qoales  in  7.lr  nomeruaiquo 
7.  maior  pari  fuperat  dimldiaro  f • fic  9 . DicatfMd 
fUnms  numerut  11.  ear  ; i»  7.  prada^nr  vni  cum 
quadrato  ci  »•  boc  eft  4.  quadratum  »5.  ex 
mecfictatc  mimeri  lo.  hoc  eil  5* 

* Probatur*  Qulacx  i.buiui  Coroll.ftplaooa 
flvmemiU.  ex  j.Ar7«  iacqualibuapartibui»  ae* 
quatdiiof  planos  numeros»  ex  I.  0e  x«per 
altos»  nempe  6.9t6.  fle  quadratum 9« .ex),  pro-* 
dl4tem,b  ergo  addamna  quadratum  4.cx  a.crunt 
duo  quadrata  4.  & 9*  eum  duobus  planis  6.  & tf. 
aqualia  quadrato  15.  ex  eorum  lateribus  confur» 
geote  • n uno  fompto  ex  prop.  )>  qua  Tunt  1.  Se 
|f.  Ii  faciunt).  Quod  xerb  planus  numeras  si. 
cx  ).&  7.  genitos  duos  planos  6.Sc  6.  cum  quadra- 
to 9.  ex  ).excquet ; patee  ex  Coroll.  ).  propof.i. 
sam  7.  in  coc  partes  diuidi  poteft»  boc  eft  in  par< 
tem»qua  medietatem  Tuperac  s.&  in  partrm»qua 
medietas  fuperat  minorem  a.  & io  ipCam  mino- 
rem). Equidem  tanto  deficit  minor  pars  a me- 
dictate^quanto  maior  fuper  medietatem  augefeit» 
7.  maior  eft  medietate  numero  a.  (Icuc).eft 
minor  medietate  eodem  numero  a*  Oftdnditur 
prop*  7.  lib.x.  de  Uncis  • 

EXPENSIO  IL 

Dt  Planorum  ,Solidorum  , Quadratorum , 
(y  Cuborum  generatione . 

MVItiplicaiio  cft  ilUi  quz  gcnrrit  namrrot 
pbnot,  Tcl  foliilas  . Vndehic  quZiiigr) 
quinam  numeri  loulcem  multiplicati,  Quadratos» 
ir  Cubos»  fca  Planos»  Solidol^ue  numecos 
•ere  polCnt  • 

THEOa*  I.  PROPOS.  VI. 

Si  duo  pUni  pmiles  numeri  multiptic antes 
[e  mmui , fecetmt  quendam  mumetm 
ptodullus  Quadratus  erit . 

Sint  duo  plani  fimUes  4. ^ 14.  oui  fe mntub 
«kqltipliccnt , Sc  generat  uico  fmc  xn* 


mentr.ijf  QuoJ>rtoftendatarimuf. 

tiplicardus rft  runiertis  6 infc»  &fiC!rt}6.af 
fic  6,  nrmei  us  multiplicabit  fc»  Se  mtmerum  14« 
vndeex  propof.  17.  ita  erunt  multiplicantes  6.  ad 
34  vc  geniti  ^ 144.  fedrx  propof.ii.  lib.8. 
inter  planos  fimilcs  vnus  medius  proportionalis 
cadit  numerus  V.g.  ioccr  6.1^  H*  cadtrix*  Ergo 
etiam  ex  prorof.8.  Iib.  I.  cadet  inter  genitos,  Se 
eadem  proportione  gaudentes  Jd.ftr  144.  Cadat 
igitur,  fr  fit  71.  Cnm  igitur  )6.  7*.  & 144*  fiat 
tres  continui  proportionales , primufque  )6.  fit 
quadratus  ex  propof.ao-  lib.  8.  Se  fecundus  144, 
quadratus  erit»  quod  oportebat  oftendere  • 

THEOR*  II.  PROPOS.  VII. 

Si  Juo  numeri  fe  fe  mutuo  multiflicuntes 
factara  e^UAdratum ,/»;/«  flant 
erunt  . 

Slnr  6.  & 94.  qui  faciant  fe  tnulcem  multIpH- 
cantes  quadratum  144.  Dtcottfutii/HfJmni 
4.^  34.  fmtiet  p/sRi  craRr.  Nam  primus  tf* 
multiplicet  fe » Cr  faciat  Erunt  duo  numeri 
quadrati  144.8^  )4.  iater  quot  incerucniet  aJlqidi 
proportionalis  numerus  medius  cx  propof.  1 8.J»t* 
Bt  quia  6,  multiplicando  fe»  Se  34,fscit  144* 
erunt  in  eadem  prpf^rtionc  geniti»  8r  generaness 
d.8ri4.  Vndectiam  inceriftoscadet  expropoC 
8Jtb  8.  aliquis  proportionalis  numerus  is« 
propter  cx  propof.  c).  ernoe  ftmiles  piaal  4, 

COROLLARI  VM  i; 

^ Liickor . Quod  (i  duo  Dumerl  quadrttt  eriam 
JT.  nquales  faciant  quondam, tfte  fadus  eritqux 
dratus  . Qu6d  d»o  quadrati  f^koiet  firSpif 
ni  fimiles,  ro  quia  quadrari  ponantur»  vt  dixlmul 
ivoUenfiooe  propof.  18. 1.8* 

COROLLARI  VM  II. 

E liKcicnrqnoquequod»  fi  qois  nomcrneqnm 
'dratusabun  mtUtiplicaiiaficat  quadracun^ 
Ille  alme  muioplicitas  quadratus  erir . Eroot 
emmex  bac7>  propof.  plani  fimiles . Vnde  lo- 
cer cos  nicdius  proportionalis  cadet  aliquis  nn- 
merus;  qua  ex  re  ex  propol  20.  Iib.8.  fi  primos 
fic  ^adratus » dricenndus  quadratus  erit  *, . 

THEOR.  IIL  PROP.  VHI: 

Si  compofitus  numerus  aliquem  multiplh 
(o.ui,ireet  aliquem  alium, produSut 
/olidus  ertt. 

NVmenis  compofitusd.  multiplicaosquem* 
libet  al  um  nukternm  4.  faciet  alium  ali- 
quem pota  14.  D Ufthiimm  34.  tfieSolidm»  . 

Probatur  numerus  d.  dicitur  compofittia  .Ispq| 
metietureum  aliquis  numerus  prveer  voltateli . 
Sierrgoa  qui  metiatur  d.  per).ideft  tet  KplL 
caros . Proprercaque  a.  mukiplscaos  ).  faeted.1^ 
d.  mukipltcaas  4.  procreat  34*  cdm  ergo  la.  eoo* 
furgati  mulciplicacionc  trium  fMsmcforum  i.|. 
4.  exdefinitiooc  4.  iib.8.  Miituid^,  foLduemi» 
mtsntccir.  ry  j ■' 

THEOR. 


TRACTATVS  Xf.  IN  VIE  LIBRVM  EVCLIDTS 
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; THEOR.  IV.  PROP.  IX. 

Si  Cukus  numerus  fe  ipjum  multiplicans 
Jaciat  atiquem-,  ptoliutitts  Cuius  erit. 

NVmerusCubus^.4.  fe  muUIplic^ndo  pro- 
creet aliquem  nempe  4096.  Dico 
tjfe  Cub^m.  Repertum  fic  latus  Cubi  64.  quod 
eR  4.  9e  ex  hoc  4.  in  fe  fiat  itf . 6e  deinde  id.  mub 
tiplicetur  per  4.  eruQttf4. 

Pro/*refT.  1.  Idem  4.  fe  multiplicando  fede  i6.Be 
nnitipifcando  16.  geaerau{c  64.  Quapropter  ex 
pfop.  17.  fept.eademproportio  erit  inter  4.  fir  \6» 
qine  eO  Inter  1 6,  8e  64.  Sed  et  4.  metitur  16.  pec 
4 fi:  Id.  d4.  itavoitas  metirur4.  per  4.ideR  vnl* 
tas  quater  accepta  facit  4.  ficut  4.quater  acceptus 
componit  numerum  t6.  8r  id.  numerum  64. 
Quamobxem  eadem  pars  erit  voitas  numeri  4. 
qu7  4.numeri  td.firqux  id* numeri 64.  Vnde{n« 
ter  Toltaiem»  & numerum  ^4.  duo  medij  propor- 
dorules  cadunt  numeri  4 8:  id. 

Progreli'.  a.  Conlideranduro  rer6  eft  » efle  ita 
VnHatem  ad  64. n 64  ad  4096.  QuoniI  84«  multi- 
plicando  fetldeR  fexaginta  quatoor  vicibus  accep- 
tus generat  409^.  Acui  rnitas  6^  vicibus  accepta 
facit  64.  Quare  eadem  proportio  erit  inter  vniia- 
tem«8r  6^.  quae  cR  inter  ^4.  fi:  409^. 

Sedex  primo  prog.  inter  vnitateiDifi:  64.  duo 
medij  proportionales  nuraert  Intercipiuntur;  Er- 
go quoque  ex  propol.  8.  tib.  06L  cadent  inter  64. 
fi:  4096.  etiam  duo  proportionales  numeri  Inter- 
medij . Quaderdex  prop.  Sl.  I.  od.  cum  ^4.  fit 
Cubus , talis  quoque  eiit  numerus  4095* 

- THEOR.  V.  PROPOS,  X- 

1^/  Cn^us  nmnerus  Cubum  multtplicuns 
faciat  aiiquem^roduSlus  Cubus  erit . 

Sic  Cubus  8.  qui  multiplicet  Cubum  a7.&fa^ 
ciacaid.  jyico bunc e/ie  Cuhitm  . 
Probatur  • Nam  fi  8.  multiplicet  fe  produdus 
d4.  cubus  erit  ex  pnrced.  Ar  quia  8.  multiplicauic 
duos  numeros  8.S;  17.  firgenerauic  54,21^216. 
eadem  proportio  erit  ex  17. 1.  fepe.  Inter  genitos 
d4«r  aid.  que  cil  inter  generantes  8.  fi:  37.  fed 
Inieriftosduo  medij  proportionales  cadunt  nu- 
meri^ cOm  fine  cubi  ex  propof.  I9>  !•  od.  Ergo  ex 
propof.  8.  inter  64.  fi:  aid.  Quapropter  ex  prop. 
31. 1.od.  cum  primus  d4.  cx  prxced.  fit  Cubus 
etiam  fecnndus  aid.  Cubus  erit* 

' T H E O R.  VI.  P R O P.  Xr. 

St  Cubus  numerum  aliquem  multiplicans 
faciat  Cubum  i tlle  multipl/catus 
Cubus  erit, 

CVbns  numerus  a7.mulciplicans  aliquem  v.g. 
8.  fiiciac  Cubum  3ld.  DicoS.  CMbnm 

efje  , 

Probatur  eodem  argumenti  methodo:  Nam 
%y.  multiplicet  fe;  & faciat  719.  Itaque  > quia  37. 
moUiplicauit  37.  8e  8.  genenncesi  & protulit  ge- 
nitos 719.8:  ild.  eadem  proportio  erit  ex  pro* 
poC  17«  fept*  imer  37. 1: 8*  ^ rcpqritur  Incer 


7i9‘Be2i6.  Verdmyip.  fi.'2id.  funtCubi;  Me 
quidem  ex  hppothcfi*  ille  autem  cx  prnpof.p. 
haedecaufaex  propof.  19.  lib.oiR.  inter  eos  duo 
medij  proportionales  interponuntur.  ErCo  etiam 
ex8*lib.S.  Inter 37.  fi:  8.  V^ndeex  propof.  ai.  18. 
cum  primus  37.  <x  hjpothcfi  fit  cubus»  etiam  fe- 
cundus 8.  cubus  crii  • 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XII. 

Si  numerus  quifpiam  fe  raaltiplicet  , 
genitus  fii Cuius, generans  quoque 
Cuius  erit . 

SI  ff^.jKoitus  exmultipIicitioneS.  in  leCo- 
bus  eft . Dico»  <$*  numtrMm  8.4*1  /mU  in  fe 
tlpUcMtus Calrnm ejjt.  _ 

Multiplicetur  rurfus  6^.  per  8.  8e  fiant  fia. 
qui  cubus  erh;  quia  eft  produdus  ex  muUipUea* 
tione  numeri  8.  in  fcirurfus  numeri  8.  in  produ- 
cum d4.ex  fui  multiplicatione  exortum . Qt^a  ex 
re,cilm  numerat  6^.  numerum  aliquem  multipli- 
cans generet  Cubum » multiplicatus  8.  ex  prjtc. 
propof.  Cubus  erit . 

EXPENSIO  III. 

De  numeris  quadratis  inuemendis . 

Ad  libri  9.  demonftrandas  propofitionrt 
ifta  omuinb  Expeufio  eft  aecefiaria , ci^m 
enim  ibi  agatur  dc  inuencione  irrationalium  mnl* 
tarumiinter  eas  quzdamfum, quarum  inoentio 
In  inuencione  numerorum » qui  cum  alijs  nume- 
ris» vel  quadratam  elHctaot » vel  etiam  non  effi* 
ciant  I prout  res  poftulauerit»confiflie. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XIII. 

Duos  numoros  quadratos  inuenire,  itavt 
campojitus  ex  tpfs  quadratus  quoque  fu . 

EX  propof.  17.  lib.S.reperiancur  duo  numeri 
plani  fimilcs,  quorum  vterque»  vel  par  fit » 
vel  impar  V.  g.  10.  & 40.  decrahacurque  minor  i 
maiore » Be  reliquas  par  erit » nam  etiam  decraCo 
impare»  ab  impari  refiduus  numerus  par  reperi» 
tur»  quia  auferendo  impar  aufertur  difterencia 
vnicacis»  qui  differebat  maior  a pari  »8:  fic  relin- 
quitur par  . Quare  cum  refiduum  fic  par  f.  39; 
diuidatur  per  medium  > vc  fic  1 Si  ergo  40.  pla- 
nus numerus  maior  multiplicet  minorem  planum 
fO.  fiet  numerus  quadratus400.  ex  d.  propof.h. 
Deinde  multiplicetur  15.  io  fe  » medietas  rtfidut» 
te  ficc  quadratus  33t.  Dico  igitur»  quod  fi  duo  b^c 
quidiaca  addantur  fituul  >j^Jrod  fet  numtrus 
dfAiuStquMij  efi  dij. 

40.  ablatus  10*  Refid.  30.  med. 

IO.  1040.  dat  400.  if.  in  1;.  dat  325. 
Addici  331.  & 400.  Sunt  63  5.  quad. 
cuius  radix  3f.  ideft  10.  fir  15. 

Prob.  ex  propof  4.  huius.  Nam  ibi  oftendt- 
rous»  quod  fi  aliquis  numerus  dimidius  fic»  cui  ad- 
datur aliquis  numerue»  fi:  fumma  in  fe  multiplis 
caca  faciat  quadratum»  quod  hoccric  «quale  ^a- 
quadrato  ex  ipfius  dimidio»  fine  adiefilonefum- 
pto»  fi:  plano  numero  confurgeoct  ex-  fomena 
‘ “ z % adieai. 


i8o  TRACTATVS  X!I.  IN 

> 8r  totius pco  TnoUurc»  taa* 

tujn  pro  alio  . 

Sic  itaque  hic  Grclmus  . SumpCmus  numerum 
50*a4diditnuiqa€  io.pUaumnu(neruni*&fecimas 
ptaoum  40.conftitutumque  eft  ex  lo  ipfo  adiero» 
8r  multiplicato  ia  fO.  { nempe  in  totum  jo.  cum 
a<!ieSo'io. ) numerum  400*  Deinde  alTamptacd 
medietas  1 S»  numeri  }0.  & fadum  cft  quadratum 
S35.  Quare» (i  addamus 400.8: »5.  6ci quadra- 
tus numerus»  Erit  ceiim  ille  numerus  «qualis 
quadracoex  medietatis /f.  8:  adie^i  10.  fummi 
2U  in  fe  multiplidata  confurgens*  qui  e(l 
Numeri  fer^coniundi  lirool^OO.  8r»2|*  fune 
quadrati XS5.  quidem  ex  cifcdionei8r40o.  ex  6, 
huius{*qu6d  duos  numeros  ex  quorum  multiplica^ 
tione  generaturiiirumplcriiiuu  planos  GimJes  • 

P R O B.  II.  P R O P O S.  XIV, 

Nuuffum  tfUddrawm  , tjus  fiA' 

dudus  ahalttro  ^Uddralo,  ttlirupuit 
tjMoqHi  ^ludriuiim  HHmtrum , 

C'  Onflrnaatur  omnia»  vt  fupriioiniruadro. 

roaotur  duo  piant  Hmiles  lO.  8r  40.  pates 
•mho,  ¥cl  ambo  impares» 8:  Tubducatur  alter  10. 
ab  altero  40.  8r  relidiium  jo.  b>fariam  fccetur»8r 
fit  medietas  if.  8:  habebimus  duos  numeros  re- 
quietos if.  nimirum  mediccaSiCrsT.  eadem  nu* 
meri  yo.  medietas  cum  addito  10«  multiplicentur 
In  fe  numeri  if.  8e  s$.  8r  fint  xs$.  & 6%^,  geniti, 
^ico,  tfkoi  ft  maiore 

rel/af a<  t 400.  dfmd  tQ  namerta  (fiudratia  • 

Proba  Nam  jubdudo  quadrato  215.  i quadrato 
reliquiiurpUnus  numerus  ex  toto  jo.cu  ad- 
dito 10.  Of  addici  lo.  multiplicatione  generatus  C 
400.  ex  pr^c.  Sed  totus»cum  addito  nempe  40. 8f 
additus  10.  fuertnt  duo  piant  Hmiles  ex  conjlru* 
^tone»  ergo  planus  numerus  cx  eorum  multipli- 
catione progeoeratus  erit  quadratus  ex  6,  huius » 

PRO^L.  in,  PROPOS.  XV. 

hucnirc  duos  numeros  ^UAdratos , quorum 
exccjjus  non  fit  ijtiadratus , 

rUig«  <luos  planos  non*(imilet»  V g.  B.  A: 
nempe  totumU.  cum  addito  8.  qui  multipli, 
catiinuicem  dabunt  Dumeriiro  planum  non  qua- 
dratum »40.  medietas  rerb  numeri  xa.  nempe  11. 
(Dultiplicctar  in  le,  Eet  numerus  quadratus  ist, 
qui  Omul  additi»  n 6nt  |6i.  ex  propof.  7.  huius, 
erunt  vquales  quadrato  ex  medietate  ir.  8:  addi- 
co f . nempe  numero  19.  quod  quadratum  eft  3<|i, 
£rgo  9A1.  8r  ixt.  erunt  duo  quadrati  numeri» 
quorum  mioor  fubdufiua  i maiore  relinquet  pro 
rxceflu  nnaerum  non  quadratum  S40. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XVI. 

Duos  numetos  quadratos  inuenire  iu , vt 
compofitus  ex  tpfis  non  fs  qnndrntHS» 

18.  Ablat.  8.  Refii  |0.  Med.  p. 
t,  in  18.  dat  144.  ^ io  5.  dat  af. 
jVdditl  144.  XI.  dant  Qoad.  Itfp, 
Ctt^  l$*  ideft  Sf  Ac  t| 


VIII.  LIBRVM  EVCLiniS 

Prcceptum  i.Rademconflrui^ln  ii4C»qucprldC 
8:  anumpeit  duobus  planis  limilibus  pinbut.  vel 
imparibus,  vc  S.  8:  i3.  quorum  lateri  funt  prn- 
portinoaiia  s.8r4.prtmi*8r  ^.atq^  A.  fecuadi.  Sub> 
ducaturq;  alter  ab  alrero»  8:  reUduetur  lo.  qui  di- 
uidatur  per  medium»^  fit  medietas  numerus  p. 
Efitque  quadratum  al.  ex  multiplicatione  nume- 
ri I.  in  re>fiinulque  planus  numerus  I44.ex8.  io 
18.  «qualis  quadrato  ex  fumma  ip.  aucnerorom  $, 
Oc  8.  qui  ell  i49«  quadratus  . 

Auferacurdeindeex  latere 5.  vnitas , Arrelio- 
quuntur4.  fiatque  quadratum  aiA>  Oico,i^aiad 
h cnumcrui  id.  eompolituf  tum  quadrata  144«  aws 
fsiU  numerum  tfU4dr4tum,nimir$im eerum  fandrn- 
s«rai*n  Jumm-im  ida  soa  tff;  auadrstum  • 

Totum  o lA.Ablar.  8.  x.  Kcfid.8.  x Med.  4. 
n 8.  io  D 16,  dat  c 1x8.  * 4.  in  4.  dat  lA.  Quad. 

Additi  1x8. 8c  itf.arqaantQuad>  144.  c. 

Cuius  Radix  1 x.  idcQ  1 8.  8r  4. 

Pr«eeptutn  x.  probatioais  griciS  . AfTu* 
snatur  duphim  oumeri  4.  & ftant  8. 8c  luita  con- 
ftrudionem  procedentem  adiciatur  numerus  8. 
vt  prius,  8r  fiat  totum  d id.  Itaque  habemus  nu- 
merum torum  xd.  D»  ideft  B 8.  cumadiedoS.  1. 
I>iuidanturperinediumB8.8rfit4.  DeindemuL- 
tiplice(ur4.  in  rc,&  fit  quadratus  id.  8r  multi- 
plicetur poftea  totus  numerus  b 8.  8r&8.  adic- 
dusinvnam  fiimmam  redadi  hoc  eft  id.  o,  per 
ipfiim  B8.adiedu<D»8r  cruntcixS.  qui  duo  nu- 
meri qua^iratus  id.  8T  x aS.  planus  numerus  ex  A 
buius  «quabunt  quadratum  144.  C numerum» 
XX  fiimma  dimidi;4.  8e  adicdi  B 8.  nempe  xi.  Ce 
muUipiicamis,qui quadratus  numerus  X44  cap- 
peUetur  ob  diftin^oncm  quadrati  item  144. 
prioris  prarcepti . 

Itaque  adiiertendum  eft  quadratum  id.  coniun, 
dum  cum  plano  fecundi  prxeepti  c 1)8.  minore» 
Ttpote  a minori  latere  id.  per  multiplicationi  8. 
produdo  xquat  quadratum  C144.  8r  coniundus 
cum  plano  maiore  144.  piimi  przcepti  efticdo» 
qui  • lateribus  8.  18.  prouenit  «quat  nume- 

rum ido. 

Obfrruaodum  quoque  eft  , quod  quadratum 
144.  c 8:  sntcred.prfc.  tdp.  habent  latcra»qx« 
fola  vnitate  dilTerunt  nimirum  IX.  ty. 

Prob.  Nunc  propof.  Itaqoe  numeras  A td.cft 
quadratus,  vtpotc  es  B*  prpe.  produdus  ex  mul- 
tiplicatione 4 in  fc,  fic  quadratus  dl» 
qu6d  fit  produdus  ex  duobus  numeris  planis  es 
propof*  d.  buius.  qui  fimul  addici  faciunenume* 
rum  idc. non  quadratum  • Si  enim  numernildo, 
quadratus,  foret  aut  effet  «qualia  quadrato  idp. 
prioris pr«cep.  aut to maior.  SenelTct  cquatlx 
quadrato  poftcioria  praecepti  c 144.  aut  ipra  mi- 
nor, aut  eifet  quadratum  quoddam  inter  hos  nu- 
meros quadratos  medium  t fed  neutrum  ex  UU* 
eftepoteft;  Ergo  non  crlt  quadratum. 

Singule  itaq;  propofitlonej  oAenduntuf.  No« 
poteft  effe  «qualis  uuadrato  idp.vel  Ipfo  maior» 
eo  quod  cx  x»  precept.  planum  ex  latcriboB 
8.8:  IS.  confurgens  144.  Arquadracum  xf.na- 
fcens  ex  latere  f,  ei  fit  «quale.  Hic  verb  nome* 
rus  ido.  generatus  eft  a dido  plano,  fed  quadra- 
to td.  cuius  laius  eft  tantummodo  4.  Brldeoal- 
oor»quam  quadratos  xj.  cuius  Istui  cftf* 

Npn  poteft  elfe  minor  bic  numerus  ido.  qtv- 
drato  c I44.necei  «qualis ; Eo  quia  huic  numero 
eft  «quale  planum  ixS-^  lateripua  8.  d id.  exur- 
gent ex  pofteriori  pr«ccpt.iroa  cum  quadrato  |d. 
cnitt»  latus  eft  4.  bic  vero  Msmrox  ido.  nafeteur 
" i dido 


DE  PLANORVM  SOLIDORVMQi  INVENTIONE  ,8, 

ffff  • jkA 


k dlAo  qoadnio  itf.  Ssd  plano  1 44.  cuius  latera 
Tunc  maiora  8»fif  t8»  ideo  etiam  iprum  itfo* 
arcclTc  cft>  fit  maius . 

TaoJem,  Noopocedene  t^uidmeduim.  Quo* 
niam  ia  eflee  eju-^arnm  TDcr^^om  inter  <^tta4rata 
169,  prioris  prxccpii»  Ar quaorarumc  144. polle* 
rioria  pr^cepri  conrcqiieretdr  latera  m:Jia  inter 
locus  liittui,&Ucus  alearius  . Se«J  id  non  poteil 
eilc;  Mcirso  ne<]ttc  poted  ciTe^uidratna  mime- 
ms  medius.  Q^od  ollcnditur : Nam  vt  prpa. 
■Jucrtimus  » Ltera  horum  duorum  qua’lratorunt 
169-  6r  c f44-  Cint  14.  8e  1 2,t]ui  foIaToitacerx 
conliruAione  differunt  i Vnde  nullus  numerua 
iotercos  intercipi  potefl  ■ ca  <|uo  confurgottan* 
(juam  i latere  modio  quadratum  1^  Q^amol»** 
rem  non  em  quadraeuoi . 

COROLLARIVM 

E Ducitur  hine  corapofitum  hoe  modo  ad  tUoa 
, duoc  quadratos  non  habere  proportionemt 
quam  qiudratus  ad  quadratum ; ci  propof« 

«a.  Ub.8.  cum  componentes  iant  quadratiiob  pro* 
portionem  eam  quadrari  ad  quainatum  ipfe  qocH 
^ae  eoaspoficus  quadratut  efitt . . 

P ROBL.  V,  PRQPOS.  XVII, 

fjmntru  mm  fiuJutos  inttautt , 1(4  vl 

tx  iffitfitquddrdtMt. 


reddatur  numerus  qoa  Jratusi  n fi  fint  4.  quadra* 
tusi  8ey.  non  quadratus»  adde  vnitatem  numero 
;.8r  fiant  6.  Srquia  6.  oonefl  qtiairatus  habebis 
numerum iqucm  qunrist  fi  quUem  ncqqc  ad], 
neque  ad4«  prurMsrtionem  bahrbiti  quam  quadra* 
Sus  numerus  ad  quadratum  numerurn . Atii  da* 
rcc;u  numerus  calis»cui  addita  vnitas  faccret  qua* 
dratum*  »t  8.  cqi  additus  !•  facit  9.  tunc  deme 
vnitaiem,  rt  fit  7*  8r  obtinebis»  quod  defideras. 
Dico  itaqjc>quod  ifle  numerus  6.  aut  7.  propor* 
tionem  non  habet  cum  numero  4. 8c].quamqua* 
dratus  ad  /fiiaiirgiiim  Kumerm  • 

Nam  talem  non  habet  refpcdlu  numeri  non 
qiMdrati  j quoniam  non  potefl  c^ere  inter  cos 
aliquis  numerus , qui  fic  medius  proporttonalif» 
cum  fola  rnicjte  di^cr^nc ; Ar  ideo  snllus  numc* 
rus  inter  eos  cadere  poffit ; fed  nec  cum  numero 
quadrato  4»hac  de  cauu»*qaod  fi  cdfeqnerctur  eam 
proportionem  I cum  primus  4«  fit  quadratus  eis 
sa.  propof.  hb.8.  efiet  quoque  quedeatos  ipre»reu 
#•  lea  7. 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XIX. 

Pm  numeras  tto^  quidraus  inuenire , v/ 
comfcfims  tx  tpfis  nm  fit  tpadmus  f 
neque  cumiffieprofoftiouem  dicat, quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  nth 
merum « 


SEcetur  numerus  quadratus  io  duu  partes  non 
quadratae,  9e  erit  (adtiiB,quod  qtsaris  | fiqui- 
den  ille  doK  paitcs  noo  quadrate  erunt  tales  • 
quar  compofite  rarius  numerua  quadratum  elfi« 
cient, 

RROBL.  VI/  PROPOS,  XVIIl, 

hmenirt  numerum, ni  numerum  (fuairt- 
tum,  O"  ad  alterum  non  quadratum,  non 
haheat  ptoforiionem , quam  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum . 

NVm«ro  non  yiidnu  tcUnub  cQ  rnltuilta 
UBKa,  rtpcrliwc  rniutJ»  MUitioaea  ao 


ID  fwilicer lic ■ fl diaiilttur  nuinmi> qoilibft 
non  quadracub^n  14.  in  duoa  numeioi  inter 
fe  primot  }.8r  1 1.  & eront  numeri  queOtI , Nana 
eu  primi  fint  inter  fe  proportionem  non  H^ent  • 
quam  quadratus  ad  quadratum  nnmernra.  cum 
numerus  14.  ce  quo  pcrdiuifioneni  cuenere  non 
fic  ausdrstusi  neque  ipfifunC{  aut  pofidntere 
quantati  t idcoq,-  neqid  cos  habere  proportioaci, 
qiiadrau  ad  quadratupi , 
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tracta. 


TRACTATVS  XIL 

IN  X.  LIBRVM  EVCLIDIS 

De  Lineis  irraiion.ilihus . 

T Tradbtus  linearum  irsationalium  imelligerctur,  necefle  fuit 
priii»  aliqua  faltem  de  numeris  cognofeere  . Vnde  tres  de  nu- 
meris libri  huic  libro  pramittendi  fuerunt  i nulloque  modo  fie- 
ri potuit , vt  immediate  hate  ttar^latio  fuccederet,  aut  fexto  libro, 
aut  prarcedentibus.  Cognitio  vero  harum  linearum  cft  etiam  ele- 
nientarrs.  Siquidem  tu  fint  complurim\n;agnitud;nes  latera  irrationabilia  obti- 
nentes, tamplan?,  quamfolida:»  multoties,  quis  errorem  acciperet,  dum  pu- 
tat lineam, fiu  latus  alicuius  figurat  fe  poffe  numeris  exprimere,  q'.6d  inex- 
primibileefti  &quiainruperonendit  Euclides  fpatiaquzdam  zquafia  quadra- 
tis irrationabilibus,  V.  g.  parallelogramroaapplicatalinez  rationali  alterum  la- 
tus irrationale  efficere  talis,  vel  talis  rationis:  nos  illam  cognitionem  tapquam 
tninus  necelTariam  ab  clementis  ablegauimus  fola  genetica  cognitione  cpntentf. 


EXPENSIO  I. 

De  Princifijs. 

ANteqaam  iprum  de  Incommenfurabililiuj 
librum  aggrediamur»  raedam  princioU 
ad  cum  rpeSaniia  precognouerc  oportet  :h*c 
autem  fuac  • 

DEFINITIO  I. 

COmmenfurtklts  tHagnaudatt  dlcMtitr  • qua$ 
ted  m mcHikf. 

Sint  tinre  altera  quatuor  palmorum » altera 
flatem  palmorum  ; quia  palmus  metitur  Ttrafque 
commenfurabties  appellantur. 

DEFINITIO  II. 

T^tommenfHrAhlUs  >erd»  quarum  nulla 
^ nUmtnfuratontlgit  reperiri.  Ergodu^  linee  ta. 
leteiTenCsquaruma  fex  palmos  contineret, altera 
vero»  nec  palmo  ex  equo  menfuraripofTetquan* 
tumcumquemuliiplicatis  ipfius  partibus  aliquo» 
tis»  nec  (emipalmo , nec  quarta  palmi  > nec  fepti- 
tna,  nec  odaua»  nec  decima»  nec  quacunque  alia; 
Illa  linea  irrationalis  refpedu  linee  fex  palmo* 
ruro  appellaturi  cum  tamen  refpcdu  altceius  li- 
nee* rationalis  elTe  queat  • Vnde  irrationabilitas 
aliculas  linee , fcu  quantitatis  feroper  refpediiie 
fumlcur . 

DEFINITIO  III. 


■4. 


I 


Sint  duo  quadrata  primum  Ai.quod  capVn. 
nem  quadrata»  alterum  a D quacuor  » V^e 
quadrata  dicentur  commen» 

furabilia  , 8f  latera  eorum » 

potentta  commenTiirabilia. 

Sunt  vero  linee  »vt  infra 

oftendam, que  longitudine,  

Sfpoieacsi  commcofoiabi-  - E2  D B 5 
les  funt  I alie  folum  poten- 
tiS,  qu6d  quidem  carum  quadrata  aliqui  com- 
muni meofura  dimetiri  polEnt ; fed  non  Ipfe  li- 
nee. & lAe  vocantur  potentia  tantdo  conuaea* 
furabiles. 

I DEFINITIO  IV.  ^ • 

IJ^commcnfnraViIet  Hnu  fottntta  fimt  , citm 
quadrata  tari0d  nnlla  communi  ploMt  tnnfura 
mevfurar.tur , 

definitio  V. 

A licui  Unca,  aliqua  erunt  lohptudine  eommeu^ 
furablles;  alia  fotentla  tantum  i al.a  erunt. 
qu’>que  incommenfHrahlla  omnhd* 

Hec  itaque  linea»  cni  alie  fecandum  commen* 
furabilitatem,  9e  iocommenfurabilitatem  com- 
parantur,  dicenda  cfl  Rationaltt . Itaque  tota  ra- 
tionalitas ,ftr  irrationalitas  fumitur  relatiud  ad 
aliquam  lineam  propoiitaro  \ cum  alioqul  etUm 
irratioiules  illi  proponte,  alijs  lineis  ab  illa  da* 
uerfis,  rationales  dici  polHnt. 

DEFINITIO  VI. 


R EHt  line*  potentia  tommenjurahUts  funt  icm  TJ  7*  huic  commenfurahilet » fiuelongitudiuetfi"^ 

quadrata  urum  Idemplanum  tnetitut  • foientia  tantiimt  Ratmalet  dicantur. 

DE- 


DE  LINEIS  IR.RATiONAUBVS. 


D E F I K I T I O VII. 

Nimirain  cum  potcBtU.  tum  longitadioc  • 
DEFINITIO.  VIII. 

Fr  ffHAirtMm , fti  i frep^(Ui  ttBa  IktA  ^ , 
ditAtAr  . 

QucraailiiH^uni  linn  HlcirarRatiofiiliit  <]uc 
ootc^asiilaiixft,  fic  quatlntum  ab  ca  dclcri- 
ptnm  rationale  dicitor  ■ 8r'rerpeSii  cius  csterat 
planieiea  comtnenrurabilcs  > feo  incoiMncnrora- 
Diics  dictniiurf  ii  nulla  planicie  • tjux  eottutittoia. 
nenTura  fic  tuta  propoficc  planiciei,  tum  alcciius 
ccpcriacur . 

D E F I N I.T  I O IX, 

"p  I*  yuudraraiaticrwBfoc^/anaitZiaraticoalia. 

DEFINITIO  X, 

Et  haU  intommcAfiraUtU  ftrUerirtmlmslM 
appcUmir , fiac  fiat  tfuinta  , futi  ititain 
ilttrmfigart » 

definitio  XI. 

RCCU  vrre , )<u  Ulii  ^luirtiii  imi  atithi 
Uti  rifm  ■ , >cl  qatdritu  ^mkifum^e  uf  jm- 
Itkui  ffttla  irrationali  tidiftiimif*i  filari  fit,  iiU 
dUantar  irritioHolti . 

Si  fpacia  icai|ae  Ineommeorutabilia  fuerint, 
9“*^cata  t lacus  iliorum  irrationalis  eft  linea, 
« quadrata  non  fuestnt  ,tunc  illia  figuris  irratio- 
nalibus quadratum  zqualc  , habebit  latus , quod 
linea  irrationalis  appellanda  eft . 

axiomata  I. 

■XX  Jl-nilaJafaMamipumijuiiadmm  mnfai 
J.V1.  Ttnt, etiam coatfofittat  cx  iffit  magaitadi. 
nibu  aunfiratih  majartt . 

II. 

»/tgniladomnfarint,alijum,mtnfarti  qaami 
imaim  a/iim,  fatm  illa  auafinata  dmjarat. 

III. 

^‘Saitado  meafiiraniiotam.c^aUatamime». 
/aral  jaaftrnlifiam  magaiiadiatm . 

expensio  II. 

De  commenfHrtdtihbus  ijiUiuiutibiisl 

Vr  irratioaalcs  quantitates  cnldentlttt  inniw 
cclcaoe  , prius  de  tactonabi  libas , te  earum 
eommearurabilicacc  agendum,  te  ad  numeros  ba- 
bitodlne  . Quare  H prxlenti  expenfione  przOa* 


PROBL.  I.  PROP.  I.  Euc.  j.  - 

Dudhm  magniiiidmitas  cnmmenfiirj>ilil/us 
datis , maximam  earum  cnmmuneuf 

menfuram  referire . ‘ ‘ 


D 


Vd€  mitgnfturiincs  dentur  ftnt  com* 
- menfurabilf  8 , quarum  oporteat  maximam 
menfuram  reperire.  ..  t . 

Linea deturpuuatta  ap.«falu  continua iK 
oea  oa:  Dccrahatiirque  minor  pun^ataimAa 
lore»  quoties  fieri  potcil,  & remaneat  ac  • qu2 
itenim  fubdoeatur  i punAaca  rw>  quoties  ^ri 
potell,  vel  Jotim  auferet*  Mic  AC  »ent  mi»i- 
ma  communis  menfura , vef  non  , fed  remanebit 
aliquid  f.  Eli  Hoc  iterum  fubducaturab  ac,& 
^^^, ******  tandem»  cim  fic » coromcnfito 

rabiiu»  aiiquod  refiduum  adrquacd  raenfurabic 
prxcedcQtf  nugoituJioejiij  Et  fic  hdtt  erit 
eommttttU  ne'*/kra  , .»  detit  lineU  ia, 

quz  meafurat  ii  diuiden#  eam  in  duas  partCA 
oihilo  remanente . 

Probatur  primb  > qubd  ia  metiatur  rtramque. 
Nam  T A metitor  k , fed  ie  metitur  i c ? Ergo , 
8rrA  mciMur ic tE.^.  Axioatace.  Ku/fusic  me- 
titur ES ; Sed  IA , vt  modo  probatam  eft,  metitur 
IC;  Etgo  ex  eodetn,principio  metitur  quoque  ia 
partem  if{  Sed  tnrticbatur  eb  quoque  aJteram 
rvtemj  pr^Q  foiaoi  »F  metitur*  Sed  Lee  partem 
coinliaca continua  metitur;  Ergo,  ^ ia  metii 
cur  co  . Sed  metiebatur  etian\  o;  CQmpartcni»& 
lA  ^ tpfain  i quz  fiipul  componunt  totam  . 
Etjgo  lA  totam  lineam  contirtuam  metitur ; iga» 
tqr  AUqc>im  if,  *r  totum  ^ meticuir. 
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Probatur  quoque,  cpibd  fit  masima  comm'unr< 
meofiics:  Nsmfisdrirscsl'«anaM>r;hzc  motie- 
tur  IA  m norjm,.qu&j  ficHnequjt;  Namnsetie- 
tnrAO,  A ir  .hTciuicn  mecitu'' co,cigo  hztf 
sQignaia  metiretur  co;  fed  metiebatur  cx  fiippo- 
fito  totam  AO;  Ergo,  A ffi  loum  CA  rx  i.  prin?.. 
Sed  refiduu  CA  f.lA.Aic  m^furat  n j Etgo^c| 
alEgnata  metiretur  quoqus.XF  j quare,  A refidu*. 
um  ESI  fed  i I menfuwst  qi.  Igitur  Exmer. 
tirecur  ci!  quare,  A rcfiJuutn  lA  j cigoilla  ma.' 
ior.  ^z  aOlgnaretur . mcnfnrs  metiretur  tsadem' 
'XA  minorcm,quod  clTc  nequit , 

COROLLARIVM 

HIne  patet.  QmdmtgnrtudoaliqaMniecteiit 
dass  magnitudines,  metitur  etiam  earunx 
communem  mcnfiiram  t Nem  aflignstj  illa  maiov 
ad  hoc,  «t  ambss  tous  poffet  menfurarr,  debebat, 
A carum  maximam  communem  menfiram  .tan- 
dem mcorursrci  rt  in  dcmonlltationc  olleaium 
fuit . 

Non  ponimus  hic  duasprimu  propofiriooetp 
Euclidif  ! Quoniam  fine  ipfispolTumus  qmoia 
oAendere,  quz  in  boc  libro  siruRipfimm  nilen. 
denda  : A alioquin  in  fccuoda  psppofie.  poiMtEcI, 
quod  fieri poiTe  , aJiqui  dubitent,  nempe pcfpe. 
tuam  detraftionem  ab  aliqua  quancItate.IAani  io. 
ccia  MOimus  ibbi  cx  Ambrolio  a Sap^Q  Vjn,- 

' * centlb  JT 
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ccotio  ^catiit  dcmonftntam  TcaA-dc  progref- 
£oaibiu  liaearum . 

PROBL.  ir.  PROPOS.  II. 

Triiiu  mtfnituimihtts  commtnfMrihihbus 
mMMmam  ettrum  communem 
menfuTdm  inuemre. 

Sint  ditx  trci  mtgnUudinescommenrQrabifei 
A,B»Ca  Sitq^ex  prfccd.f.pfopof.repcrta  in«i- 
mi  menfura  duaram  a«  dr  b»  qa<  fit  t » fi  ergo  T 
mctiatarquoqaec;  habebimus  maximam  meofa- 
fam  omnium  triuiA  AtB>&c;  quid  fi  non  metia- 
tur faltcm  •>  & T ex  pf«ced.  CorotI.  commentu- 
rabiles  erum,  udabitur  aliqua  magnitudo,  qoc 
meofurabtc  a,b  £ cum  fim  coramenfurabllcf  ; 
Qu.amobrcm  8e  menfurabtt  quoque  T duarum  A> 

& t maximam  communem  roeoturam . Inucnla- 
tur  ergo  ex  prarcetl.  propof.  maxima  metirara  1p« 
farmn  c,  fr  r » & fit  v ; Dico  magnitudinem  v 
mmkt  ttcmaxmamtmmunm  maijuram» 


Probatur,  quoi'fie  mertfura  r Nam  v ef(  mea- 
fora  magnitudinis  T,&C|£rgoei  j.proa.&r  ma- 
gnitudinum b,  dr  A»  quas  T mcnfurat . 

Probatur  quoque . QuM  ea  fit  maxima;  Nam 
affignata  quxdam  V,g.  palmus,  vel  quarl  ibet  alia; 
qux  maior  dicatur,  quam  ▼ . Menturabit  b,  ^ a; 
Quare,  & maxima  carum  menfuram  T exCoroII. 
prrced.  Metitur  quoque  c « Qiure,  & i^rum  T, 
8e  C menfuram  communem  v • Ergo  palmus  ma- 
ior» quam  V»  metiretur  lineam  v;  quod  fieri  ne- 
quit* 

COROLLARIVM 

Colligitur  hinc  qu<^ue;Q^d  ma^(t\idb^ 
meti  ens  tres  magnitudines,  8r  earum  maxi- 
mam communem  menfuram  metitur.  Kampal- 
fDDB  • fi  metiretur  tres  A,  B.C»  metiretur  quoque 
meoforam  communem  Quod  fi  darentur  qua- 
tuor  magnitudines  . Reperti  triuln  ex  pr^etL 
probL  communi  menfuri maximi; deinde buiut 
meofura;  reperte » 8e  quarte  maxima  communis 
meofora  reperiri  3eberet  , que  efict  omnium 
quAtuor  maxima  meniura  communis  • 8e  fic  de 
iJi|s  pluribus  in  infinitum . 

THOR.  L PROPOS.  III.  EucL 

Commenfurnhdes  magnitudines  inter  ft  ra>~ 

, tionem  habenty  quam  numerus  ad  nume* 
rum : Et  fi  hanc  ohunearu  commenjura- 
htles  erunt. 

Sicut  incommenfuraitles  proportionem  non 
haienty  quam  numerus  ad  numerum;  Et 
fi  hanc  non  habeant  y incommenfurahiles 
erunt» 

p Robatof  prima  pars . Nam  fi  A > Sr  c fnnt 


•X.  LlftRVMIEVCLIDIS 

commenfurabiles . Inuenutur  earum  communia 
menfura  v iQi^otieiqqc  ea  repetita  metitur  A to- 
ties vnius  repetatuf,  St  fjciat  numerum  zqualem 
Mtpero  Vig:4- partiumMdemqi  fiat  mcf^ura^ 
do  CfSc  facias  ^.l^cstaque  menluras  concinet  A» 
quot  vnitates  fuot  in 
_ H ^ numero  4.  flr  tot  c» 

A , -j  Tnitjtei  In  nu- 

*C  * I ■ j mero  J.  Cum  ergo 
equ^  enitas  tnenfuret 
oamefum  4«  8r  | . vt  t metitor  A,  Ar  c proportio* 
oem  eandem  b^beblt  a ad  c,quam  4.  ad^.  & Ideo» 
quam  numertlS  ad  numerum  . 

Probatlif  fecunda  pars  . Nam  fi  Jue  magnim* 
dines  AtSe  c,‘  proportionem  habeanr,  quam  4.  nu- 
merus id  atfmemm  3.  quot  enicares  funt  to  4.  in 
tot  parces  equales  fit  diuifa  magnitudo  a»  qua- 
rum ena  fic  v ; Erk  ttaquefiiagnicudo  a ad  v,  vt 
numema4.  adVnftattm ; Sed  vr  4.  ad  j ita  po- 
nitutAadc.  Ergo  C Coc  parces  obtinebit  ex  t;s» 
quibus  coafiat  Uf  ffempe  ex  partibus  v,qaor  eni- 
tates  fuot  in  Nam  menfura  communis  mea- 
(urans4.de|.  ihxtaqnam  proportionem  dicunt» 
efi  rnitas  . Ergo  ettam  erit  V communis 
lnenrufe,iuxta^6am  A.Sec  proportionem  dicunt» 
Probatur  tertia  pars . Nam,  fi  aliqua  quanti- 
tates »qua<ltcuntur  IncommeQfurabtles,  p-opofu 
uonem  haberent,  quam  numerus  ad  niimerumex 

firobacioae  fecuode  pmis,  commenluribileseT- 
ent . 

brobatur  quarta  pars . Nam  6 proportionem 
non  habeant,  quam  numerus  ad  numerum,  & ta- 
men commcofunbiles  credantur;  ex  pnm^  partis 
probatione  habebunt  quoq,  proportionem»  quam 
numenis  ad  numerum  contra  H^ftorbefim  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  IV.  Eu.p. 

Qm  a rtBislintis  lomjtititnt  eommenfu- 
ubitihiu  fiimi  ijiiodrat» , imir  ft  fto- 
poriiontm  lubent , ^nam  qujdrMlU  ad 
quadratum  nuuurum . 

Et  quadrata  proportioitem  habentia  ,quain 
quadratus  nuflttrusad  quadratum  nume~ 
rum  <f  -latera  habtbimt  longititdme  , 
commtnfur.-biba. 

(^u'/t  viri  d recht  lineis  longitudine  non 
commenfurabilibus  fiunt  quadrata , noti 
habim  mmetm  ptdportiikem  , quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  nu- 
merum. 

Sicut  quadrata  proportionem  n^  habentia^- 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum , nec  latera  habebdnt  longitu- 
dine commenfurabtlta . 

PRobatur  prima  pars  ; Namliaez  commentu* 
rabilea  proportionem  habent*  tjuam  numeri: 
Sed  ex  i8.  lib.  8.  numerorwn  quadrata  fune  in 
duplicata  proportiOM  latenin,.  Sic  quoque  li- 
nearum quadrata  funt  in  duplicata  ratione  fuorDtn 
laterum  ex  ao.  lextj libri . Ergo  quadrata  linea- 
rum« ft:  quadrata  numerorum  funt  iq  duplicata 
proportione  iaccrun : Qq,rc  funt  ioiiainili  pro- 

por- 
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LINEJS  TRRATJONAtmV^* -rs; 

' *>ene.<JU4Jrau  , yt  I ad  4,  li*en  rFj.v«  rt«  adV 

flchcut  latus  ajttjiirau  ipfa  potcruuc  diuidi;* 
vaura  quitiem  104  «Iterum  ver6  »n  »#.paRr«, 
non  tamen  coqim  ofurabilc»  j|)n,  qj«6.plAiu 
natllJi  fir  t4.<conitiioaM  « 


^Atfone  , nem^dnpllFaca  laetrnai  fcoram . 

^ Probitur  fecuodipart . Nam  ex  ijr^eni  ertatij 
prDpofttionibof  eft  quadratum  oumerorumtficuc 
linearum  In  dnolicaia  proportione  lateram  : 
bed  numerorum  quadratorum  late»  funt  namc- 
Tisnprimtbilu^  Ergo,  & partes  linearum,  qux 
• lateraiiiquadratiscontnuni: 
vt  c I idr  A a tdes  eruot. 
Probatur  eer^a  pars  . Nam 

n liocsiuntioeommcoruraiM^ 

. , . , , , Irs ; quadrata  caram  000  habe* 

! J O pfoporeiooen4,qaamqu>* 

^ Jratus numerus  ad  quadratum 
numerum  j S^ui  Jem  ex  prima  probatione  qua* 
drnes,  quix  proportionem  obtioe«,quam  quadra- 
tus numerus  ad  quadrttui^  latera  quoque  obti« 
oen:  fongieuJine  commenlurabilia  ;4r  Ue*o  111« 
Jioex  contra  Tbefiin  effent  commeofurabilet , 
Probatur  quoque4.  pars  nodem  tenore  . Nam 
q^idrata»  ^jx*rcferuntur  ndaUni-vtquKfratjps 
oomrrtn  ad  quadratum  numenm,  lacera  obeioeot 
'<oninieu^raiMiia  ideoiillnquadrata»  qux  ooa 
referuntur  moportionn  ei,  n qoadratas  mimc- 
mt  ad  quadratum  mumeriMn  kMgitndioe  latera 
InoounnenrorabtJiapoiZidcbuat..  Alidquin  Ii  la* 
•cetadfleoccomtncararabilia»  dr  tpfa  quadrataTe 
diib  •triK , vc  ^lintuoi  aumerum 

comrtbypoth^n . > 

COROLbARiVM 

5 f-j-urar.  Lineas  longitudine  commenlura&t- 
‘leteal^lijuo^udeflcpi^tdnillt  Miui-poflunc 
»a|lttuece  (juadrata  inujcem  commenrurabUia , 
Lineat  rfcrS  (iotentHl  commcnfarabilei;  ainsl> 
wmt^eum.^uailniu  commearur4Mlia  funtipof- 
Scjongitudlne  elTe  consmenfurabiles, 
Icj^noirremfitr.  N^antpoteft  V.  5.  diti  quidra- 
^od  /it  tenia  pars  al  te rttitfflr  proportione 
ntbaac  ,quam  numeras  ad  numerum  «tt  1 ad  j,- 
^bt^ni  lateri  erunt  incomnftnrurabiiiaeniiiWlp 
eli^  |]ii3<lratnnon  Une  irrui cem'«  noomerustpr^ 
dritiis  ad  (Quadrarum.  Sirerddeiurtjajdrscumt 
rpibd  ,4  aliud  proportionem  babeac  * quam  «papa 
iHatut  ndmania  ad  quadratam  numemmiHiud 
Icmper  ee  propoT.  prned  babebit  latenrom. 
menfnrabllia  relpeao  alrtrioa . Line«  tetb  Ion- 
qptudine^mcommenfurabileli, qtlandoqueeflcv  • 
yolbniia  iacomm«n(arabile>,t|uaiida<|ne  verb  net 
t Quia  eorum  quadrJtt.paieitHttkaitr* 
proportionem  V.g.  quod  toum  l!e  duplam  alte- 
rius. nimirufi«quim  aumeru|  td  aiQiemam,  n 4. 
ad  tel  I o-  ad  11,  liret  nqu  eam,  qua  m quadra- 
Ma  numetua  ad  numerum  quadneomi  qatfr^L 
rtror,  '♦f  talam  datera  flnr  cuunnmifarabilU  / 
Liim  Tcrb  meMtmenlimbilet  pottilHd:  leaaii 
tudine  qooque  ret^rclK;  ineommendurabila*  ic 
V erum  dices  . Ciim  omnes  numeri  plani,  dr  foli- 
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SicUrfic  qnadratam  pantmnqnataot  a,  8r  aliud 
■prunm'  1*  te  a,  4r  ppralldogrammum  6.  ea  *- 
f’/?'®"'*  *®"’pl''Sens;  cui  c>  documentis 
peiini  libri  fise  qaadratum  arquale  d , * hnic 
qnadratoD  fiac  quadratum  quadruplo  maiua,  1 
quadratum  d erit  4. panium  refpeau  quadrati  a, 

* a,  -tl^rallelograrami  c,  cum  huic  fit  xquale, 

* qua^atom  1 conreqaenicr  panium  14.  gi  ideo 

utera  horam  quadratorum ; fi  fiimaocur , te  con» 
Jtirara  pattibua  4.  & aq  nullis  numeris  effati 
^nt , eurn  om  fint  4.  * aq,  numeri  quadrati , 
Veram  abfolned . cum  ex  ali;s  panibus  quadra» 
a>,  lae-eoollitoi  pDllintV.p,  otiq-iea  ex  i4. 
eruuoeorum  latera commcniiitabii: a . Vndeeol- 
bgicucomne  quadratum,  quod  propurriond  obti- 
oeat.quam  fimiies  numeri  pUni,  habere  latera 
loi^ieudine  commeofurabilia  sSi  quidem  ex  pria. 
|»1.  iLl.L  omnca  numeriiiimlei  proponmnem 
inutcem  habent  , quant  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum  • ^ 
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irtalion-xlium , 

IC’  ■,1.,-t,,  1 _ 

-If^Ocet  hxc  aipenfio  modum  argumenraniS 
LJ  iniineia  lACionalibua.Ararraiianalibussft 
qttaflmdoargunMnu  vaJeaotaS:  dcdiiaionea.de' 
coaiBcafurabilibuat  «cl  d contra  . Vnde  fine 
bae  aapunfioee  jrra*iq»ales  mag„iiudinei  jli^ 
libiiecftcogaoilceniaQictR  -, 

-c-  ■ 

'^^^THEOR.  I.  1>R-?)E0*;  V. 

p.  ojforiionales  fue- 

w..m  ..umci,  piam,  «loii-  -j  ihnis  fmo  lermino  ^ tommcafunLlt -1 

‘*'f*9PWo^co*(5quauturtqutp,qindtaman,f  Ka/, -1.-^/-  • 1 1 * 

metus  ad  quadratura  numerum  ex  propof.  1 a.l.j.  t?  COmhin»- 

hahena.  ous.a.  > . HWUS.fuO  ‘UnUllacm.cimrHei^UrjtJi, 

^ foiKi^^uieuarnt*»,  iUmiprinke< 
aiiV***  ‘trmjiitjit  incamlaenfitr^ili 'i  tal^ 
Hiit^afitt  tttt.  fi$alunaui4m  Itcimijtcit^ 

, \trmini . 

SIarcpiatuor  magnitiMiiiaer  propor>^o»le»»**^ 
quod  fic  A oits,  ve  -A  laodameprani) 

prioue  cqptbiRtdonitdit  «d  luomccisaiuapk 
A a fun. 


mcias  «uuuaoracum  numerum  ex  propol.  i s.l.S. 
fWpoftioAUBK.lMbco»* 

AhTnxrqua^Ala,  que  inulceni prhpor* 
tioncm  dicunt  ^ i•kaut||rqooqoe^lMrriba•  Ion* 
lytuiioccqiyuwo/^^cabUibu^»  & K<Up.  Al^rmactj 
uC{  Liccceolmnonpon*enc<lhiidunieas  partet» 
^cftm  li^quadNtr4.  VlAsdibldi^r 
(omcad^diiaalks^artes  V.g.di  latus  qM«4rati 
diuiditur  mduaspirtciUtpt  quadrati  14.  pof* 
fet  diuidi  inquatuoTo  Nafnciimquadfaca*'fiac 
i*kil1iiiu  pM^octio^iwaln  luui^£ire  h# 
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faniUneiuuin  c termlniun  d • D<co , fi 
/nijuuiiiui  * »«riiM«o  • 1 fi"*»- 

malum  mune  ebenm  cfm  urmit»  o eemmee/m- 
Ult  ige.  . 

Fcobaeur.  Eritenim* 

Diunetui  V.g. ».  tdnomeriim^.etpfO" 
poflcionc  }.huias  »fed  cindcro  propor- 
tioneia  dich  qooqiK  cid  B | quare  ex 
1«|  . eadem  propodtione  erit  quoque  com- 
indifut^ilis  c cum  fuo  leroiioo  d, 

))C  fit,  Tt*«d».»ideoTtx.ad4.hoe  eft, 
vc  nuoicroi  omncfum  • 

Siver&fic  incomme«for*bili»  a tao- 
atmentom  refp«aa  mitojoI  *.  Dico» 

D*  _ 

Probatur  <)ooqoe  es  «tdempropofitl^ne. 
Namfi  AcftiiicoinaeiiftipibWUipfi»  * Ergo«o« 
«licet  propoctioaem»qo»m  oomcro*  nuocrain. 
5eataIi<iuo<jiieio  ptopordooe  cft  raagolt^c 
tcfpcaa  ratgoiwaioiioj  «rgo  nc«c  ipfa  cfccee 
Broportioocm  • numerof  »o  «umerum » 
Wcoi|iic  iucommenfurabUi*  erit  c ip«  D ♦ 

Hocaotcmimelligiui#  non  d*  cooimenfora- 
btUtatclosgitudioif  uorilra»  W etiam 

caotira.  NamfitquaaraiumeiAad  c^ra^ 

cx  • » vt  numerus  s.  ad  numerum  4.  ponitur 
Aadi»  ftcad  p ,Sfideoobfimilitudi«»em  6gu- 
rirumex  propofitlone  »4.  ^ trt  quadratum  ei 

Aadquadratumexi»  ficquidratum  excad  om» 

dratum  ex  09  erunt  quoque»  at  ed  4.  fic  quan- 
tum ex  c ad  quadratum  ex  D»  quare  cum  quadrae 
ta  linearum  c»fr  D^ot  et  nomeru»  ad  macrum 
•funt  ipff  pMoirii  uutikm  •* 

^.4*buiiu» 


X.  LIBRVM  EVCLIDIS 

gft  tribus  oumcrtt  a.e.  t».in  continua  proportio- 
neex  lib.  eeit  quadratum  ex  A adquadrarult 
ex  c » et ».  ad  |.  de  quadratoih  ex  c idt  m ad  qua- 
dratum ex  u.  et  J.  ad  I a.  ideoque  ex  «quo  erii» 
xt  X ad  la.  (ir  quadratum  ex  A ad  quadratum  cx 
U!  cumque  (it  quadratum  cx  ATad  quadratum  ex 
I » xt  numerus  ad  «umerum ) ipix  Imcx  ex  4-  hu- 
ius eruAt  taotdoi  potentia  commenrurabiics . 


THEOR.  n.  PROPOS.  VI.  Rue. 
Qiu  m^gutpJimi  fum  cmtrunfur4~ 
ksUs  i Cr  mUT  (i  funt  commenjit* 
rJnlcs  • 


D 


, Eme  magnitudo  A,  Iri,  qo*  magtutudini 
^ J c eomiiicnfurahilu  exUtat . Di«o,  Mimd" 
miudirts  hme  meliet  mmeefiirtUtri  • 

Probatur  * Nam  cum  migoitudo  a paBtcw 
eommeofur BmgnU 

«m  Xrr-.  tudlnlc  ,wit,  nnna». 

poa  V.g' »■  idimmi» 
t^3  (Tum  I».  Et  eadem  ratio- 


THEOR.  III.  ^ROPOS.  VII.  Euc.i». 

Smi  ind  meffiiinJinis  5 CT  "heta  quidem 
Jit  (tmmenfiiidiilts  cuidam  itfiiee,  alte- 
ra -oeti  mccmmei^urMis , ilU  manti- 
tudiues  inuicem  erunt  intommenjur»- 
hles. 


Sit  A line» c eoramtnfurabillt , feu  lengk»- 
dinc,  fen  polemid , Ir  eidem  c linea  altem  ■ 
iocommenfurabilia ■ Dieoeejamape 
inieem  Uiemmee/»reb'ke>  ^ 

Peobatut.  Namfi BcacommcnrnrabiUema- 
gonudini  A|Cum  eidem  qooque  A poni- 
tur commenfurabilii  c : Se^nemnr , 
qu6d.  cdn  B , Ir  c eai  terti»  A fioi 
c6a)iru;abilei  cx  ptopof.  autec.  coBtrd 
Thcilui  inuicem  edmcnfuratiooeaibj- 
bcrem , feu  longitudine,  (en  potemii. 


THEOR.  IV.  PROPOS.  VUl.fiBi». 

Si  /lui  duie  maguiludinettommei^utMeV. 

uhera  wri  iffirum  tmdam  iueommen- 
furahhs  fit,  O-  rt liqua  eidtm  lucemmen- 


furMis 


ertt. 


PRob.  eodem  vgumfce,»  pr»ecdeai 

. .«.iS  tua  lA 


§ 


u quiimagniioJoApoifiiil.mu,feol6- 

gkadioc.lr  a cfimdraiabiki  eflene  luiicl,  . 

ft  tamen  A exifteme  cum  alid  magnitudine,  qoA- 
B«»n  c iBcommcafurabili  eflee  mbitoaninua  ma- 
gnitudo a eidem  ipC  c commcoiuiab  lia . 

Jam  magoiiudo  a , Ir  magniiudo  c magoitadU- 
ai  a effent  commenfurabilea.  Qjamobrem  ex 
prop^t.  d.  hniua  inter  le  quoque  a,  Sr  c eRcmt 
fglHacojiiuabilca  cantu  id,quodpicCuppoait«t. 


rum  I».  ricwemwio- 
,m  ac,  quia  magnitudo  a po- 

* nitur  quoque  commen- 

futabil»  maguitudioi 
eidem  c , erit  ad  magniiuduaem  eam  c « nn- 
mem.  d.quii  V.  g.  »<l  7» 

c er»  ad  I , rt  namerui  71  ad  alinm  a*.  R»pc 
rlaniur  itaque  ita  numeti  eooimui  pronorio- 
mlet  ia  datu  ratlon  bua  10  ad  H-  * 7 " **•  *» 
p«»«fiiioo»d.l.8.lifi«*.J  'V* 

» febabeat  ade , »1  a. »8 P * ® “**•  "*  ‘^ '*• 
Quo  pofito  erit  quoque  a »qnoAada,irt  a. 
odia  * ideo  A erit  eonmienfotabilix  Ipfi  a,qnia 
fe-geretamagnitado  adj  magnitudinem,  n no- 
merus  ad  numerum  • m n ri 

Ouod  8e  intclligitvr . fi  do*  a , & ■ fint  lolum 

commeofurab.lci»  cuidam  terti*  iwentii.  Nsm 

taoc  erit  V.  g.  quadratum  ci  A ad  quadratum  e» 
•,  n aamera  1«.  ad  nameruna  ij.  Ir  quadi aium 
«•adquadriiamoC.TiaS  ad?.  Rtfcituer- 


C OROLLRRIVM 


aV»  laeommearurabilibu*  Inuicem  tiiac 
commeofur^lea,  fontincec  (e  etiam 
i^onimanfiirabi  Iu  .quia  cadam  miliuc  ratio  d» 
duabus,  AUt piuribu.,  Itdcfaa,»  pacet. 


THEOR.  V;  PROPOS.  IX.  Enet.  17. 

S/  diu  magtetuimetetmmeufuraluUl  com- 
ponantur, V tota  magnitudo  vtrifte  «»• 
rumcommenjuralulittiit . 

Quid,  f tota  magnitudo  vni  tarum  commem- 
furahilit  fit  , tr  mjfuiiudtues  , qtu 
tompofiu i prinerpio fuerunt,  tommett- 
JurahileS  erunt, 

DEaae  »» I*  »«magnlfdiia.  qac  caa*, 

po. 


DE  LINEIS  IRRATINALIBVS;  ,8^ 

1«  f^kot0tf'9t  fTi^s t Utettmfoftu  iodv  doceamus  iau?nirejdifl>‘afuer«opate/l. 

.Rationales  inuiccm  linee  Io  plura  gfacN  Ve- 


$ 


•f  • i/k  tmmtnfinthiUi . 

Nam  eadem  eoanrania  menfura  orne- 
dtiirvtralqae  dinllat*  Ergo  etiam  com- 
poEtat  metietQrex  proooociato  i . Quare 
eam  diul(ie»Ae  cocnpofitsbabeane  eandem 
commaoem  meoraram  eruat  ab  « b^>& 
tou  AC  commeorurabltes. 

4 Probator  Tecuiida  pars» » quis  (i  tota  ac 
• ^ commeofurabUia  erit  vni  ipfarum  V.  g. 
C magoitudiai  ac  » ergo  eadem  communis 
mcoCara  o»  aetietar  totao^  ablatam  ic:  Quare» 
Ikr  relw{oam  ba  ex  |.proQiajie.&  ideo  lAeru  coOi* 
gneaforabUu  toti  ac  . 

COROLL.ARIVM. 

HIoc  (Ruitur.  Quod  fi  tota  magnitudo  ex 
duabus  compofitac6menrurabilisfic  vot  rx 
futf  partibus;  qubd  etiam  reliquar  cdmcnrurabilis 
fit  t Nam  menuira»quae  aecitar  cotumi&  ablatum 
aetitur»  8t  reliquum  ez  pronunc.  |* 

THEOR.  VK  PROPOS.  X. 

Sidtue  mtgniiitiines  imiictm  mcommnfit- 
rttiUs  compotiMlHt,  0‘  tou  m.ignnuio 
wiijU!  tpfarum  mcommtnfUtahiUs  erit . 
QgoJi  f tou  rrugnitHio  vni  ipfaihm  in- 
commtnfnuiilis  fnerit , tf  ijiue  i priit. 
eipio  compofiu  nu^nnndiiies,intucem 
erim  ntcommen/nralriles . 

PRabnar  primt  p>rt . Qaia  fi  ittat  «liqw 
meorura  metiens totam  Aft»&  ablatam  ab.  ita 
Cchemate  pccced.  pcopoC.  metiretur  quoque  »ftr 
reliquam  BC»  ex  pronunc. qubd  cft  contqa 
bjrpoth.  ponuntur  eoim  A B i dr  Bc  iocommcaio- 
rabiies  • 

Probatur  lecunda  pars I Quia  fi  sb  loidoma* 
giutudines*  quar  fuere  cooipofito  dicdiuurcom- 
saeofnrabilest  fequicuriquodfi  tota  magnitudo 
A€  xniipfania  ficcommeoCprabilis>quod  ctum 
fit  alteri»  ex  propof.  prgced.  coouaTbcfim» 

c O 1^*0  L L A R I V M 

Hinc  requitor . Qubd»  fi  tota  magnitudo  ex 
duabus  compofita  fit  incbmmenfurabilis 
alteri  partium  comptMientium»  hxc  etiam  eiitin* 
eommenfurabilis  reliquar  j Nam  ex  Coroll.  pr^c. 
fi  dfec  commenfutabiJis  xoi  eflet»  8c  alteri  . 

Magnitudines  autem»  qtue  componuniuc  » de- 
bent efle  re  ipsi  comoKorurabtles » qu(  nem- 
pe poflliit  dimetiri  communi  menCira  maxima; 
^ioquin  ratio  non  valeret»  i communi  men- 
Turs  defumitur»  vade  noo  lacelllgicttr  d«  Uncis 
poteotii  commeorurabilibus- 

EXPENSIO  IV. 

Pe  iniuntione  li$Udrum  rMeionatmm, 

ANtequam  irratlooalet  lanealantor » prifts 
de inueutione rationalium  agendum  elU  ex 
barum  enim  cognitione  gradus  ftcrnicor  ad  irra* 

> (ioaales  dinerfas  iDueuicndu  . Vude  in  primit 
diuexfis  fpeciea  bu am  Uoexraffl»  vt  fiogulaa  de; 


InngunturfccundiJm  dluerfam  comparationem» 
qo5  cum  Une?  al  qu»  trrrideoafenintur  »que  d|. 
cicur  ob  Id  Rinontlis;  r»«mne  iRi;c»^o  cetera- 
rum  menfurrb  «ftimaoiur » Sc  eft  vcluc  Cub>tus» 
feu  Pes  in  vfitatp  rerum  veodibiitum  menfuritio. 
ne . Nam  -BUf  Itne*  nimnararx  cum  tlil 
fune  inuicem  longitudine  commenTurab  les»qua- 
teni^s  rX  etiia  panibus»  vel  vna  » vel  ambx  ime- 
grate  inuicem  quoque  confentiunt  longicudiou 
vel  Qon  » fed  lolum  pocencid  . Si  longicudioB 
eecomenfunbdes»  tuQC  poccli  accidere»  qubd 
▼na  ex  iftis  fit  Rationali  equalit;  Srecce  p*  m»m, 
•;e<*^/»Subdfi  omoes  fiar  inxqnalcs  illt^red  fislum 
fecundum  parces  in  linea  Rationali  exifienciu;« 
longitudine  comaseofurarentor  . Erit  fecMidum 
goit$f:  SI  verb  inufcem  runc  folbmpoceac.il  com- 
menfurabiies » rune  aftera  et  inis  pocefi  reperiri» 
vel  cqualis»  vel  falcem  commenfiirabiiis  llnear 
Rationali,  fi  rquai:s  repericur  rric  ftrtltrm gtuHSt 
is  nuequalistCed  umen  commcafurabilis  erirfis»ii* 
Ivm  gemsn  At  fi  nedum  muicem» fed etiam cbn 
linea  Ricionalicomparatp  funt»  tantum  poten- 
tia commenfurabiles  erlc  qb/uram  jfca  r.  Ee 
tandem  potell  accidere»  quod  ne  lince  fiotcom- 
menfurabtlcs  inuicem  . ledcum  linea  RationaU 
coroparace»illi  folum  fine  potentia  cocamcafura*» 
bilcs,  8r  erit /tMiumgcnut . .. 

Primum  genus, vc  docebimus  repericur  ex  Cei^ 
roUario  propof.  II  ficuc,Sr  fecundum*  . 

Tenium  vetb  geoas»fr  quartum  reperirar?  fi 
primo  tnueniatur  racionili  alicui  commenfurabt- 
1 1 aliqua , vel  equalis  cx  propof.  ti.  feauemib 
Corollario,  fr  bmerepervatur  alia  potentii  ua- 
,tum  eommefurabilis » ^ ex  ptopoC.  t x nam  due  re- 
perte erunt  Inuicem  porenc  | tanrdm  commenfu- 
rabilrsifedalccraex  iftiserh  fiiie^  Ratlofltfl  c6- 
ffl^furab  lis, altera  verb  poceotia  cantb,ex  prop.v. 
.%Quiotum  geous- repericur  ex  propoC 
Qeippe  expoute  Ratiooali  Aioiseniatur  aliquo 
potcatia  tantum  commeDfucabilisB,  dr  huic  in- 
,ae«ce  alia  item, ixp^riatujpotentid  tantum  com** 
meofurabilis  c,  dam,  cqcn  latioffalis  a»  6r  hec  ju- 
cundo iouenta  f primompeote  B fint  poteotii 
Cantum  commenrurabijes  erupc»  inuicem  poceoiii 

tpnpim  cbmenfurabilet  ex  propof.  , ^ 

. Sextum  verb  genus  repericur  cx  Coiolfaclp 
proppe  I»,  • ] 

Xi  ■.  :n  '■  -::r  Ii'! 

tw  i.pROBL.  I.  PROPOS.  XI. 

hiunire  rtB^m  ^ -^d  cuius  quAdrasum^  Itd 
" Ji  habeat  quadratum  alterius,  vt  JMMr- 
..fKs  ad  numerum . 

Slot  duo  iiamcrl  ftilocxA.  Debfa- 

IBufque  inoepirc  lineam  aliqasm»cttiusqaa- 
dratum  a.  ita  fit  io  proportione»  cum  lipcesqua- 
^dvatp,.vt  efi  numerus  ad  ounurum  5*  . .. 

' Piuidatur  linea  a iocot  part  s»quoc  habet  Is- 
menis oblatus  V g.  iotrespanetjdeiodeafia- 
.Duiur  lineae»  que  quinque  partes  equales  ili  it* 
obtineat»  cricqac  linea  a»  ad  lineam  c»vt  no- 
merus).adT. 

fnter  IRas  autem  lineas  media  proportiones 
inueniatur  ex  itf.  propoC  lib.d.  qu*  fit  x . O*co 
quadratu  ex  a ad  quadratum  ax  B ((Te  ficut|  ad  5« 
Piobatur  cx  Corollario propof.xi*  l»b.Of 


Ab  b 


A»B,C» 


^ IdeOi  cool  ^aadrici  oraala  fint 


t^rA^AT\^^  ytnJ  tf  fla  LtBRVM  EVICLIDIS 

^nraiia/><iMApnn>po/it«.  • i 

Probator  eX  propofition«»l.  lib.^.  NanHt» 
proportio interniediat,tnt»r<jui4otinnftx  A» 

Aom,  «r  qaaJraioio  ««  o t <pi*  cll inter  lineah^ 
latera  n,ttc.  SedUIifimtincommenfiiralWta- 
Ergo  etiam  quadrata  nr  propof.-^liuioa  erilbt 
lncomn>eofutabllia,atuk»ipiet«af  incoi*nrf- 
furabilea  eruat  potauul  f Vnde*  8r  loagppiMc 
xxprop.^.  huias . ■<■  ' 


>*-  1 ■*■ 


-iC 

■JE 


que  defcriptaerlt,  rt  latiii  Aad  latoa  c > ita  qa^ 
drataffl  faOum  ex  a ad  quadratam  faAum  «*  ■ * 
proportionem  lateroiti  dupHeatam  ; Sed  A 1®**^ 
Jnt  ad  e r Tt ad  p.  Erg»,8tquadratam  ci  Aad 

quadratam  ex  a ftbabebk  ia  proportione , K J. 

•if- 

C O R P t t A 'r  I V M 

Hlbe  enarcleormodut  InneniendI  lineaa  loi»- 
gitndine  alteri  commenrnrabilet  . Nam 
nibil  liKad  agendum  * quam  dinldere  datam  A* 
l^quc  quoniam  ab  ea  cattcrirum  menfor*  defu- 
aiitur  I vocatur  Ratfoaaliti  J in  partcfaquaa ro^ 
ex  mia  pai^ibua  aliaa  componere  line^ 
fiue  aliaa  xqualca  Rationali  in  diaerfia  partea  di- 
anderc,  dr  eaa<partea>  tanquam  lineaa  affumerea 
omnea  enim  data;  Rationali  A t erunt  fimiHiet 
Rationales . 

: f no  B.  ii;  p R o p o s.  xii. 

firopofiU  rtHn  tiMit  inumire  Juas  reltif 

airlmtiu  mcommewfmjfiltit 

- Jim  lottzltkditie  ftniim-,  fllierdm  Dtti 

•v*  » ;i  Tr-^Ttrr-r.jv.t.,-^  *■  c ivj 

/W/ K ^3 

■■  • .1.1  .(  ^:4«J 

in  It  jtSti  A,‘cdl  iflttbrtfendiptWW  fit 

9 Itnea  liicdmmcnruraBiffi/bnMrpJuit  tiAtdirt. 
'^u^ni jnCtir  duo  litimeri  propOrridncih 
JIMtcsp^uam  <|uadrKcn  jitmiiihfi 
lifumerucg  y.c.  lO.  e)r''l^t>porA 
Vfl  et  i6»  pr.  Cor6ll.^  pr*cAL*^|tr- 

'uematur  linea»  roVut  iia  (i  g«rit  th 

proportione  quadratum  ei'c  c^feAom»n  S0a«d 
n.nuiDer{»re]  vt  linea  Aodo  Iraeam.  Dico  efic  fi 
iinCiMi  llf.ett  A incommcBjitruSiUm  pctentja  laUtk^^. 
probatur  primo»  quod  fit  incommeorurabilia 
• ^ ’ loUgicucbue  . Nam  ea 

Q m n g n . . - m n ouadrata  Habeot  etiam 
- “i‘  lateca Jongiiudio«e^< 

- 1 ■ - L 1 41.  V :w  »enru*’abdia,qu«pix>- 

^ -p  , • ’ 'pbKiooem  habentiquS 

5*— • quadracua  immUfiuad 
quadratum  aumerum 
ltpropof.4ahiilat . Sud^uadrWoAifafitMrc)  a 
dfiqaadrattim  ^ c> Hita  8M  babet  proportio- 
fidh»rftm  fit  folum  proportio»  quam  habet  ootne- 
rutlo»  ad  numerum  il.  ooa  quadrato!  ^'Ei^ 
latera»  aempe  Itoea  a*  flr  p»  emat 
ntel^orabilia . 

Probatur  fecuada  ptrt»  nempe  quod  fiitantdm 
'longitudine  tncommenfurabiHt  • Nam  eama) 
quadrata  commenfufaatur»  ct^m  habeaac  propOT- 
'^dDem»  quam  numerus  ad  numerum  . 

^ccundb  fit  inucnienda  altera  lioea  d » que  fit 
'quoque  potenti!  meommeorurabUis . Inoenir- 
far  D locer  doai  a>  ft  jc  loogicudioe 


**  corOllartVM'  ■ ; 

COntgemo<fcm,q»i , ft  piate»  linee  ui«e- 
niantur  data*  rationali  poccncii.tantum  ia* 
commeofarabile».  Nahi  fufiicit  hole  ImieatJffc 
reperire alialloBgttuifitiecomraenrurabilifs  V.g. 
a» reis  ex  Corollario  przcedentl:  Nam  ertrt^ 
erlam  date  Rationali  Mtenti!  tamdm  commen» 
furabtle».  i-  ^ 4- 

Siquidem  a eft  longitudtoe  incommenTurabi* 
lUc»cai  tertie iiiot  eommerirurafalUes  linee  io* 
uente  r,  &s;  Quare  ex  propoCy.  linea  Katioiu* 
iis  Aidr  ioueatf  R»aue  a eruat  inuicem  UKommeo* 
/urabllct.0 

PROBJL.  III.  PROPOS.  Xril» 

Inucnm  duds  re!i«Me/r^  pountiA  tAntitm 
^ commttifm^‘U%  f.  i/4  vt  mnor pojfu  cf~ 

fcere  ^MdrAttm  matHSi  Itae^tmu 
notis  ^ quorum  differentia  , ftv^txctffHS 
quadratus  haieat  latus  drB^  matofi  !>• 
*'■  pfcit  iw^rt/idme  cgmmenfnrahih  j, 

PRoponaturaliqtialidea  Rationalis  a i>  fria- 
aeniiatareiK  prdpbfa  15  lib.  9.  duo-  numeri 
quadrati»  quorum  exce/Tut  non  fit  quadricns»  rt 
ftfi.dr  t a f.quorudl  cacefTds  afoioon  efi  quadra- 
tu» . Deinde  «r  propof.  1 1 . rrprrranrurdue^ 
AeeA»}8r  Cl  tanrdm  eomtfifmforaW- 

les»  quorum  nimiradi  quadrata  ^chabeinV.  rtiia- 
merus  }df«  qo9dNtuti'»d  numertirr»  non  tj^sad^i' 
tumsqo.  Deiode  roperinaiuri  ai  (in  femiclr* 
7 } H r • . 7, 


ruhn»  »lteraqae'^  ac'c6m[noJctur  Ia  fcihiclc-' 
culo.com^jrftmyjYdAi  ci.  Dif  >AipIilrp«^, 
^ rt^iiufionc  potentil  tantnSi 
comawafti^rjbitci,  quadrato  refle  lioce  c e»  qolc 
MpdlARlofigitbdrneeRconimenlbrabilii»  ^ 
Probatur.  Naa^qttadfjta  linearam  Ati 
lonteouaHaquaiJfjio 'ex  lioea  ab  cooledo  ex 
propoflclone  fi.  lib.a.  fcd  n oumerus  561.  ad 
tq^ita  efi  quadratum  latens  Apqid  uoai|;ptuia  )a- 
tc^AC.  ci^ptTconker/jouariffotiij  erlcydi. 
ad  iii.  compiemeoturp  numeri ^40.  vt  Cu  aruua- 
11$  numero |di.  Ira  quadratum  ex  fatere  A|ad  mj. 
dratum  e»  fatere  c»,  quod  cum  guadrato  ac,  fit 
equalu  ^foxdrato  ex  latere  Afi . led  quadrata  uu 
meiwm  ^fii.drist  habebe  latcracoftinuniura- 
Ptlwi  Alloquto  ooa  efleat  numeri  quadrati , iVio, 


DE  tINEIS  IRRATrONALIEVS.' 

MfOt.  }v  bmu» , J„  qujdratum  rc  JiAum  lacui  riii.  f..»  J 7.  ■, 


" ‘ PROBI. 'IV.  PROPbs.  XIV. 

c/irjf  refla! patenrii  tantum  eom- 
menfitralutes, quarum  maior pojfit  eccere 
quadratum m Itus, ifum  efficiat  minori 
quorum  difffirentia  , ftu  excefjm  qua- 
dtatus  hahext  talus  difhe  'muioriHtnere 
toninudme  incommeiifurSbile . 

Sit  linei  rationalis  At  • Inueniiotor  eX  propof. 

t6.  4oo  numeri  ^adrki  rtf.  & 14«. 
Iri  ^ttod comoolitifs  cv  tpfi >>  nempe  1 60.  non  fit 
\|u«driras'.  F><it^ue>  vt  compoficut  non 
\ot  I eo  ad  piidratum  V.  1 44.  iti  linea  a » ad 
^am  AC.  ee  propoCl?.  huius . Deinde  fupcr  ma* 
loVcm  A ■'fiat  remicircutus  » arcommodeturtpK 
'kcinwi  pondo  a , connedatuiriae  reda  ct . 
DicJ  c t Ar/itcfcas  /.'aea  tA  ioA(;irNdiae  meomnun» 
fitrtbiUm  lauu  ^usdra*  , ifnn  > fiftrft  AC  fkadt 


Frobstt^.  Qais  BA  eftaJ  A'C»vt  non  ip»» 
4r«enf  «omerui  itfo.  ad  (jitadratun  144.  Ergo 
^qadrjtum ei  tc»erif  ad  AtfVt  eompofitnt  «00 
cpsadratoc  160.  ad  «jaadratam  nomerum  Itf.  per 
oanacffiDoem  ratloitta  • QiMiam  qoadrata  doo 
ei  tc»  8r  c A es’propof.  11 . lib.t.  cquaoc  qua» 
liratam  ex  ta  » fieot  ({«adratoa  norotras  144«  8r 
itf.  xqoant  numerum  tfio.  qiucc  tta  (« lubcUt,vc 
nomerut  i4o.ad  ifi.iu»  Aadac«  Sedi4e.  ad  itf. 
cum  non  fit  quadntti5»n6  habet  proponionc»qui 
qaadrattts  nomerus  ad  quadratum  numerum . 
&tfo  neque  lacera  «a»  d ci  e«  propoT.  11.  huina  > 
drideanoncrucic  comeofarabilia*  Quare quadrA- 
tum  ex  B A fuperabic  4 c quadratum,  te  exvefius 
iluadrati  Uu.K  jocommcoliiRiUk  ccit. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XV. 

■§iq»iliuer  linen  jmt  proporiimales,&’  fim~ 
dameatum  rclaiionis,  ftu  dnsectdcns  iit 
7 ftima  comkmauont  fuptret  confequen- 
^ iem,  O"  terminum  quoad  potentiam 
quadrato , cuius  Utut  fit  fundamento 
■'  illi-coikmenfuralnle  : Alittum  quoque 
__proporltoms  fundamentim  in  fecurfia 
" cemhinatione  eodem  exetffu  fuferahil 
* ftitm  terntlnum  ; At  fi  'txceffus  primk 
tombinationis  fuerit  Uteris  tneommeufu- 
• rabilis,  talis  quoque  erit  excefjus  ht  «/- 
Itra  combinatione  ftudanutui  tefptSU 
fuiterwiini. 

*QIt  *.«(lic>  rtDf  i4  oa  . Dn>,i]nod  (i 
O qiuatitum  s A-  faperet  uc,  te 


^ujdratum  r'<l«9uml«uitiuif.inJjnKn’toll. 
niuori  *.  ftcncnnicnfurlbilri  ijicquoqi 
i^it  litui  ^iiltKi^icqintHii  gnomonten  mgruni 
loijuadrato  ar . QuW  iHud  qq.dcaui  H <nbmonl 
nigro  IO  II  .|ui^rito«k)uilt.  hjbeit  lilm  .«co  i»- 
Moluribile  Jpfi  tA.  tile  quaque  em  Jicui-qui* 
^nti  «»]ujnti»gaoinoacni  nigrum  Ui  quiilnio 

Probitur,  tteft  ua  ij  k:  , Itj  do  t^oa.  Erga 
« .6  libA  «ett  qiudriium  » »a  id  quidritum 
ui  tc,  IU  lOimiiitiir  Io  pr<,poriinne  ob  limilin». 

dinem  fij{urjrum,(qufa 

j omnia  fune  quadrata,^ 

quadratum  ex  D P ad 
quadratum  ex  og  . Er» 
_ _ go  conuercendo  eric 

ACLB  etiam  totum  quadratu 
ex  BA  ad  aliam  compar- 
tem , ncn4»e  gnomone 
fligrum»  teexceffura  AiumHA,riC  quadratum  ex 
DP  ad  aliam  corapartemt  dr  excedam  fnom  gno- 
monem nigrum  1 1 j Ergoi  & ad  Quadrat*-  gno- 
monibus «qualia^  critque  quadratum  ex  t A ad 
duadratum  nigrum  bl  aquale  gnomoni  mgro  ah, 
pc  quadratum  cx  DV  ad  quadrarum  nigrum  dm 
quale  gnomoni  nigro  F i,  ideoque  eric  quoque 
latustA  ad  latus  BL  iiitusquadratinigri.  pc  latus 
nr  ad  latus  OM  huius  quadrati  nigri  ex  i6  lib.d. 
fi  ergo  BA,  te  LB  fine  linear  comm  nfurabdcb,  ca- 
les quoque  erunt  of  , & dm  ; quod  fi  fuerint  In» 
commenfurabiics  longicundine  ba  > te  EL  tales 
cpioqoc  erunt  oF.  te  oa«  longitudine  iQCommcit- 
urabiies^ex  propof.  s huius* 

EXPENSIO  V. 

De  Binomijs . 

A Cicur  de  compoliciont  lintarutn  potencU 
camdrn  eommcnfurabiliuna  in  xnam  lineam 
eOalefcenctuni,  rd  quarum  compofic  r>ne  refultac 
Irnea  tota,  que  Dmomiimi  appelUtur.irel  cx  Bmit 
■nominibus  / eo  quit  refulcer  i compofitinne  doa- 
rum  linearum  potencift  commenfurjbiitum  r £il 
que  primum  genus  linearum  irrationalium  . In, 
quatuor  en>m  genera  fecedunc  irrationales  lioea« 
Aliveium  exoriuntur  ex  cdpnfitioneircpredic^f, 
Alia  i fubtradione»  et  Apotome, duarum  linea- 
rum potentia  cantilm  comme nfurabili om  . AI  4 
irrationales  procedunt  a proportionali  incerpo* 
fitione  media  alicuius  proportionalis  meer  duas 
cUmmenfurabilcs  potenti^ cantum . & «ocanruc 
Medta)  Aha  candcmexdiuifione  linr^  inpartcf 
irrationales,  te  ab  irrationalibus  fimpliciter  exo- 
riuntur i que  poftrema  doo  genera,  te  per  fubdu. 
^iootm  altas  producunt  pariter  irrationales  « 
Agemus  autem  primo dtBmoffli}t,  repotedtfa- 
cihoribus. 

t. 

THEOR.  i.  PROPOSb  XVI* 

A 

Si  iudt  Tdtionales  potentia  untitm  tnuicem 
cemmenfurMes  comp  mantur^  tota  /rro- 
mnalis  ertt  , vocetMr  anum  cx  Btnk 
P^ommltHS  . 

Componantur  duae  rationales  Ai,te  bc  ^tm- 

uk  tAocim  lauiccm  commcnforabib*  ex 

propul* 


7,0  TRACTATVS  XII.  IN 

fiofot  I*.  Imln»  Inntnt».  Dicoittsm  »citr*- 

thhticmtff! . , IU.  ^ 

Probttur  • f^onlam  eiuiii  tx  propof.i.  Iw.tf* 
tcdaagulum  1'ub  A»,  & iCi  qaale  eft  album  ad 

rtdratum  k nigram  fe  habet,  reluti  rerpicitba- 
A»  bafim  BC  t Qmolam  ea  rcdanguU  (unt 
cia^ra  altitudinis  Mcouitur»  qabd  fint  iocom* 
ncDrurabilia , qualiter  uint  fpfst  bafes  • Addatur 


reAangulo  cius  duplum»  quod  cert^  el  commenr* 
£iratur*  8e  fient  duo  redangula  cqualiaalba  • 
Addatur  quoque  quadrato  nigro  aliud  nigrum  ex 
AMt  crancqoe  quadrata  inuicem  commeoiurabillai 
qo^  1 inec  a b , fr  l c ex  hypotbefi  fint  inuicem 
ppteotia  commenAirabiies  . Nam  f»6ti  bac  com* 
pofidoae  ex  propoC  lo.  duo  rcAangula  i duobus 
quadratis  fncommenrurabili> 
tate  diilldebunt ; quia  magoU 
tudlnibus  • qua;  priilt  erant 
incommenCurabilet,  xt  reda- 
guloalbo,  fr  quadrato  nigro 
commenrurabiles  » auzlibet 

fup  «magnitudines  addidimus, 
C'^  ^ quadratoqnidem  nigro  qua* 

oratum  aliud  nigram  fibi  c6« 
menCurabile*  redangulo  ve* 
fb  afind  reftangalom  fibi  zquale . Sed  compo* 
aantur  fimul  hzc  duo  re^angula , quz  incom- 
nenfurabilia  funt  quadratis,  dr  ipfa  duo  quadra* 
Ca$  ex  propof.lO.tota  magnitudo  cx  incommenfu* 
rabilis  erit,  cum  alteri  magnitudine  partium  in* 
commenturabilium  ; 8e  ideo  redangula  alba»cum 
dnt^us  quadratis  nigris  fimul  erunt  iocommen- 
furabilia  ipfii  met  quadratis  nigris  feorfim  fum- 
ptls . 

Verum  duo  reAanguls  pnedlda  cdm  duobus 
quadratis  nigris  ex  propoLd.  lib.B.  fint  zqaalia 
quadrato  ex  tota  ac  , unquam  voa  linea . Hoc 
itaque  quadratum  maximum  ex  tota  ac  erk  loco- 
menfurabile  duobus  quadratis  altero  ex  At,  alte* 
fo  ex  BC  t cum  ergo  ouadratum  ex  tota  ac  cx  dua- 
bus AB»  8r  Bccoalirx  fit  irrationale  quadratis  Ip* 
(arum  componendum  ab  » bc  ; etiam  ipfa  tota 
AC  erit  irrationalis  ex  propof.  9«  buius,  l^s  par- 
tibos componentibus  AB»drBC.  Culus  nomen 
critiinocnium»  quiaei  duabns  integratur. 

»rxcedenti  propof  cxplicauimui  Dino* 
genus  quoddim»  quod  fex  differentiis 
Binomiorum  fob  fe  compledicur  • Illae  verb  exo- 
riuntur i comparatione  duarum,  ex  quibus  com- 
eonuntur  potcntld  tsntdmfibf  inuicem  commeo- 
lorabilium  comparatarum  linee  Rationali,  refpe* 
An»  cuius  dicuntor  rationales  , Ceu  longitudine» 
feu  potend^;dr  quia  in  fuperiortbns  vidimus  duas 
differentias  linearam  commenfirabilium  poten- 
tU  tannim,  primam  propof  i}-  nempe  , edip 
snalor  excedit  minorem  in  quadrato  fiioconftU 
tuendo  fpatio  tali  »qubd  fi  In  quadratum  redigar 
, latus  eitit  fit  longitudine  maiori  commen* 
fiirablle ; inde  eft,  qnbd,  fi  hoc  primum  genua  li- 
nee Radonali  comparetur, fir  maior  illi  Rationali 
fit  longitudine  commenrurabilis  bine  prima  dif- 
ferentia eonftituatur;  Quod  fi  minor  fit  Rado* 
nallcommeofarabilis  iam  fecundam  differendam 
obdneamus  • Quc>d  fi » nec  maior , nec  minor , 
fed  ficut  fune  incommenfQrabilea  inuicem,  ita 
quoque  fintRatioaali»l^  tertia  differctia  habetur. 
Secundum  verb  genus  linearum  fibi  Inuicem 
UKonuncnrurabtiiam  eft  j quando  vna  alteram 
excedit  tali  fpatio  quadrato»  quod  habeat  latuaei* 
dem  maiori  UKOGuaenTiuabile  cx  propof  X4>  & 


X LIBRVM  EVCLIDIS. 

(odem  orciine  dat  ctla  alii  Blfusaia . Nam  vd 
maior  linta.reu  Nomen  eft  commeorurabllc  dat» 
KjtionaH>&  ecee . Quattfi.Tcl  minor  ei  comme»- 
ruracur.de  ecca  Quintum  { e el  nentia  incanunea> 
fiicab-ftuni,  ei  commcnruratur.Iccccc.  Sentum  . 
Doecbimus  itaijae  mndum  in  rcquentibiu  re|),i 
rieodi  bee  omnia  Binomia,  obquc  nccciTinnm 
cfl  pridt  tefricire  memoriam  eotnm , tfm  dixi* 
mui  Id».?.  Eapenf.  rliiou. 

pROBL.  I.  PROPOS.  IVII.' 
Inueniretx  Binis  Nomimlms  primam  l 


G 


Portet  prbnb  repertre  duas  lineas  loogirap 
diae  commcRfarabilea  a » fir  b ex  Corolla- 
rio propof  11.  huius»  quarum  prima  A ftatuatv 
pro  Rationali  . Alteri  verb  b inueniarur alterae 
longitudine  folfim  incommcnfuralulis.dcgiudgin 
condidonibas,  quar  affignanimus  propof  l|.  hil* 
nempe  repertia  duobus  numeris  quadrat  Is  44lrB* 


quorum  exceflus  5*  non  fic  quadratus  • Maioris  f 
quadrarum  obtineat  ad  minorisc  quadratum  eam 
proportionem»quam  maior  quadratus  numerat^ 
ad  cxcefiu  non  quadratfi . Ni  fi  du(  lAr  poc^ 
di  tantdm  commcnrurabnea  componantTtt\\ioet 
tou  ex  Utis  duabus  coalef:cfis,erit  primum  Bino* 
mium . 

I^robacur . Nampodrut  duabus  conditiottlbas 
ad  primum  Binomlum  requificls  . Prim* 
qubd  rationali  a fic  maius  nomen  b commeafura- 
bile » vt  cx  conftntftione  conftac . . 

Secunda  eft,  quod  eft  de  genere  illarum  Jioet* 
nm  pocendd  tannlm  commeofurabilium»  qua» 
nim quadratum » quod  poteft  efficere»  maiora 
exce(Lt  minoris  c quadratum  exceffu  qoodanx 
quadrato  t qubd  habet  latus  commenrursbile  ipG 
maiori » ciim  eius  b quadratum»  quod  eft » vt  na» 
meroa  9.  fit  adqoadraturo  minoris  c»  vt  numernt 
S*  ex  propof  11.  huius»  &ideo  exceffiisx  fit  vt  4. 
numerus  quadratus  ad  ipfum  p.  numerom  qn»* 
dratum « Vnde  latus  illius  exccffds,in  quadratum 
redadi  ad  quadratum  ipRus  b maioris  erit  com» 
neofurabile  ex  propof.  q.  hutus . Si  ergo  ip  fir  e 
componantur  ex  id.efficieocBioomiara,qQ^cs 
ffiAis  requifids  erit  primum  * 

PROBL.  U.  PROPOS.  XVJIJ. 

Inuenire  tx  Bmis  Ncmimbus  feamim. 

Sit  Schema  prscedent ; Et  fumantur»  vtpiifiA 
duz  commenfurabiles  a»c»  8r  a ftatuatuf  pro 
Radonali  { huic  verb  c iniMnlatur  poccotid  tantft 
conuncnfurabilis  ■ eadem  arte,  ac  bkmIo,  qoo 
propof  1;. huius  (fedeum  hae  differendi  ^ao» 
tec^.  quod  n eiceffoa  oomerl  non  quadracoa  ^ 
adquadraturo  numerum  maiori  9*  fic  quadratum 
ex  c minori » ft  comaseafurabili  linea  ipfi  Ratio* 
cudi  ad  quadratum  cx  a maiori  eredum . Lrferc 
cAimboM  qjMdrMenaiifAMcm  /masm  nmptfi- 

la 


DE  LINEIS 

r«ev^<&el«a 

Probitar  • Nam  miotu  oomcfi  ? nempe  Utoi 
minoris  quadrati  c cft  es  cooftruftione  commeo* 
furabile  Ratiooali  datat  *•  cft  aotem  miosa  latere 
quod  fic  quadratum  ea  c ad  quadratam  ex  a • et 
^xcefluf  oon  quadratus  • dr  reliquos  f.  adnume* 
rum  excedentem.  8e  tottim  9, 9t  ideo  ad  maioreau 
'Quare  9 8c  Utns  c , vepote  quadrati  minoris  cfit 
minos  latere  B • 

Secundam  rtrb  condittoaem  es  eftcAiooe  pro* 
poC  13.  adipirdtur»  cdm  non  obtineant  propor- 
tione earu  quadrata.at  numerus  qasdratos  ad  ou* 
mera  qoadratu.Et  quadratu  maiua  i fuperete  qua- 
drato B fibi  • in  latere  comnKnfttrabili»at  propof. 
aa.  oftenfum  eft  ; Vnde  fi  componantur  •»  8r  € es 
Id.  elficieot  fiinomium*  qobd  eclt  cx  didiafecoo* 
dum . 

PROBU  IIL  PROPOS.  XIX. 

liUunire  Uriium  Binoifiiitm* 

I^Rccept.  I.  Tnuentis  duobus  numeris  quadra* 
1 tis4.fr  9.eiconditiooc>qaapropof.  t|.  n 
esceftiii  j.  non  fit  quadratus ; Sumttur  es  prop. 
ig.l  p.numenit  alius  tqur  ad  neutrii  eorum  f.fr 
9.  proportionem,  dicat  » quam  quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  numerum,  qui  fit  d.  Dein- 
de n eft  numerus  non  quadratus  6.  ad  quadratum 
9.  fic  quadratum  Rationalia  a ad  quadratum»  cu- 
ius latus  a I nec  fie  quadratam  RadonaJii  a pro- 
port/npatoaadquadratitmex  B,n  quadratos  nn- 
«Mtut  ad  numerum  quadratum  • Ideoque  licet 
quadrau  fint  ratiooaiiai  quia  funt,  ut  nomenss  ad 
numerum  ; ipfa  tamen  latera  a,  fr  b pocentii  tan* 
tdm  erunt  comma  nCurabsUa»  non  iMgicndlncci 
propoC  4.  butus . 


IRRATIONALIBVS.  ,91 

dracumei  c»  fr  ideo  non  erit  ilh,  quam  quadrati 
numeri  ad  quadratum  numenim . V nde  nec  linef 
A,  fr  c inuicemcommcnrurabiliutem  conreqiico* 
tur.  Cum  ergo  •»  fre  ad  Rationalem  A fint  in- 
commenrurabiles,  maiorque  b faperrt  minorem  c 
quadrato  Bi  fibi  maiori  commeniurabilit  lateria» 
facieoti  fi  componantur  Binomium  quodci  10. 
propof.  huius,  fr  cxali|s  conditionibus  crie  ter- 
tium. 


Pratcepc.1.  Deinde  fiaciuxtapropoT.tl. huius 
ut  quadratas  numeras  9.  ad  fuum  exeefiam  jr.oon 
quadratum : ita  quadratum  eiuCfem  racjonls  •'cu- 
lus latus  1,  ad  aliud  quadratum  Ct  propof.  It.  hu- 
ius» fr  fit  huius  quadrati  lacus  c.  bieot^nodfic 
Cr  B faoif  ‘04arttr  rrit  Bincmbm  ttrmm  • 

Prob.  Progr.r.  Quoniam  prbnam  conditioni 
gtotricam  confequicQr  cx  conftrufriooe « Qute 
qitadracom  Bfiiperat  quadraram  c quadrato  quo- 
dam B»coiuf  latus  eft  maiori  b commenfurabite» 
quia  eftnp.ad  j.cuius  refiduom  efque  ad  9.  eft 
4.  somecus  quadratus»  fr  Ideo  etiam  quadratum  C 
habet  refiduum.  cum  quo  «qdat  quadratum  b » 
numerus  quadratus  4 fr  ^«namerom  quadratum  f. 
es  propof.  tj.  Vnde  cs  propof.4.  iituscxctfiiis  B 
erit  eommeofnnblle  lateri  b . 

FrogreiT.  B.  Hdxc  quoque  condklonem  fpe- 
eificam  nempe,  quod  ambae  b,  fr  c fint  Incommeii- 
furabiles  Ratiooali  ia:  E^B  quidem  es  Prpcept.t. 
id  eonfeqoicur . De  linea  serb  c oftenditur,*  Qua- 
dratum ex  A eft  ad  quadratum  es  b»  n 6,  ad  9.  ex 
eftefriooe,nempe  non  dicit  proportiooem  eam , 
quam  quadratus  ttomeros  ad  qiudratum  nume- 
rum: At  quadratum  cx  b dide  proportionem  ad 
quadratum  cxc»  maaffl9*ad5.  i.  non  eam  quam 
quadrati  numeri  ad  numerum  quadratum . Ergo 
es  equo  erit  n #.  ad  ka  quadratam  a a ad  qua^ 


PROBL.  IV.  PROP.  XX. 
I/tMensrf  ex  Btnis  Nominthus  quarum  . 

VSqueadbucsfi  fumus  pro  fundamento  Bi- 
oomioruro  propof.l|.huius:  nunc  nendum 
cft  propof.  IA  Ipxcaque  tpfiua  documenca  duo 
numeri  quadrati  afTumendi  funt  » ka  quhd 
compoficua  cx  ipfis  non  fit  quadratus  » vt4. 
fr  9.  CUIUS  compofitomeft  13.  non  quadratus  i 
ideoque  nec  proportionem  dicit, quam  quadratus 
ad  numerum  quadratum  ex  prop.l6.Jib.9.Deinde 
reperiarur  a Rattonalts,  fr cei  commenfurabtiis  • 
Fiatque  vc  compoficua  non  quadratos  1 1.  ad  qua- 
dratum aJecrum  ex  componentibus » puta  9.  cx 

Sropof.i  I . huius ) ica  quadratum  commenfurabi- 
s c ad  quadratumalterius  b compooaturque  b , fr 
c,  ip  er/ 1 Bmmittm  /fuartim » 

Probatur . Nam  b » fr  c funt  comreetifurabi* 
les  foNm  potentia  » ciim  eorum  quadrata  fc  ha» 
beant,  ve  numerna  ad  numerum  • 
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iSibi  eerb  elndicant  conditionem  g^ericun 
■Dmiorum  • Quooiam  maiut  Nomen  c*  vtpotc 
Ittus  maioris  qbadrati  fuo  quadrato  tuperat  qua- 
dratum minoris  lateria  B quadraro  quodam  fibi 
loogitudine  incomroeofirrabib  «ytofteodicur  cl- 
tau  propof.  14. 

Obtinent  quoque  requifitum  Qiecificum : Ete- 
nim C maius  nomen  acceptum  eft  ex  elfeAione 
commenfurablle  Rationali  A.Cum^rgOc  fiicB^ 
menfurabilit  rationali  a fr  potemii  tantum  com* 
knenfurabijtsrerpcdu  b ,quam  fuperat  Yiid^a- 
drato,exc^u  tali  quadrato  E»cuidi  Ji^usfibieft 
Ipngfrudine  inconfimenTurabite.^  led  Tqmm  Mten- 
iii  : Si  hx  da*  linea  • . fr  c coWiljngantbr, 
cient  ex  propof,  10.  Bjnoaiiun3,j^  fr  l^oc  cx  rd« 
quifitis.pfxallegatis  critquattumi  ' 

PRpBL.  V.  PROPOS.  XXI.  ‘ 
tMMC/itre  e.\  Bfms  Nomtmt»sqUiHt4m^ 

A Dhibeatar  idem  Schema»  fr  rroertis  Juq- 
bus  numeriS,  n pnut,  ca^eni  fiat  conftru- 
fiio  numerica » vt  io  antecedenti , fcl  iq. 

Deinde  accepta  quadam  Rationali 'a  ipfi  conunem 
furabiiia  inueniaturB;  fiatque  deinde,  n numc- 
merus  quadratus  V . g.  9 ad  compofitum  cx  duo- 
bus quadratis  non  quadratum  13.  fic  ex  propof. 
1 1 • bttius  quadratum  ex  s.quod  erit  minns  ad  qua* 
drstum  alterum , cuius  latus  c • quod  erit  maius» 
Bt  numerus  quadratus  eft  minor  corapofiiorum 
quadrato » ^ • » ^ c U«re  k Uaeam  cm- 
fiau/mliBt  MUemum  ftintmu  • 


Pro. 


i5>i  TRACTATVS  XI[;  IN 

Probatur  . Quoniam  obtincm  conditionem 
‘geaericam  B fnomt;:  quia  eadem  conftrudio  fa^a 
rd,  quar  propof*  14.  Sc  ideo  1 fupcrat  cquldrato* 
quodam  E»cuius  latui  (ibi  maiori  B cfl  longicudt- 
ue  iocommcnrurabile : Linee  quoque  Bi  fr  c Tunt 
poteneii  cantum  commf  Airabilei  { c6  qubd  earum 
quadrata  lint^vt  numerat  ad  oumerumi  hoc  cil>rc 
y.  ad  I}. 

Et  tandem  obtineat  condicionem  fpecUicam ; 
nai8e  Minus  Nomen  b eil  IpH  ftationali  a cx  con* 
ftruAionecommcnfurabiietidcc^tte  Bt&  ccom* 
poHtz  facient  BinonuumfCx  id.b.&  hoc  quincum 
erit . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  X^yi.  ^ 
inuenire  fextam  ex  Bims  Neminihus. 

REpericodi  funediio  numeri  non  quadrata  ex 
propof.15.  iib.p.  V.g.  il.  Br  l|.qiii  com- 
pofiti  faciant  numerum  non  quadratum  14.  id- 
cireoque  1 nec  cum  eo*  quod  compoonne»  nec  in- 
Ilicem  dicant  proportionem*  quam  quadratus  nu* 
merus  ad  quadratum  numerum  . 

AHiimaturque  quilibet  nui»crot*qni  ad  neu- 
trum ipforum  proportionem  babeac*quamquap 
-dratus  numerui»  ad  quadratam  numerum*  ve  cft 
quiiibee  quadratus  » V.g.4.  SumaturdeindeRar 
tionalis  n*  de  et  4.  ad  14.  fic  fiat  quadratum  ex  a 
adquadraiaun  ex  alia  aliqua  V.g.  «ex  propof.  li» 
huius : eruntque  b*  de  A canttbn  porentid  comme- 
furabtles . Deinde  liat*  vt  a4,ad  . ita  quadratum 
cx  B ad  quadratum  cx  alia  c : erumq;  lacera  lon- 
gitudine incommeofurabilia  b * Bec;  quia  eorum 
quadrata  fe  habcaot*vc  namems  ad  numerum . 


ItB.qmpquc  tq^abent  incommcnrurablliter  cum 
Rationali  quidem  b,  dusmus:  T.ineavc- 

rb  c fatione  . Nam  irt  4.  ad>4.Jic  A.uua- 
dratu(b  Riitjqna^s  ad  qu3drat^m  B*  & et  a 4.  f 
it^  qnadrafdni  quadratum  c ..  Ec^  cx  xquo* 
Tt4.  ad  kfa  quadratum  a ad  quadratum 
n^niqi^  vt  numerus  ad  numerum  * &idco  tinea 
Rationalis  erunt  louicem  incommenrura- 
biles»  de  hic  iit  conditio  fpecifica  harum  linea* 
rumB*de  c ad  Binomium  requifica.  Obtldent 
quoque ^oditloncm  genericam  . . Natj^  quadra- 
tum cx  B quadratam  cx  c fuperat  ^ukdra?o  qi^o* 
dam  B*quodefHnii«ada4.  tanquam  nbrtti^s 
ad  numerum  » Idcoque  Hbi  mtiori  b long|cudine 
incommenfurablle . Quare  H B*  8r  c co^^dSin- 
tor  ex  propof.  10.  facient  Binomium 
prx^RU  coodUldnibus  erit  fifxtum  • 
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X.  LIBRVM  EVCLIDIS 

EXPENSIO  VI. 

Ot  lm:i(  .ifpio-a.s . 

• 

C''  Ompofuimut  erqne  adhoc  lineas  irratlonn- 
j ica  addendo  inuicem  dujt  rationaicB  poten^ 
tia  tantu  commenTurabilqs.  nunc  vero  auferendo 
vnam  «b>lid  generabutur  ifrationalcs  eodem  or- 
d4ae*«ciaprMcd.  i-xpeo(jo.»c . 

THEOR,  J.  PROPOS.  XXlIU 

St  J ratiothtit  rutttmiilts  aufnatmr  potm- 
‘ 'd/i  ianittm  commcnfurahifts  cxtjhnsi^ 

, //  i relt^ua  tnationuljs  ent^  if^auurum- 
iem  Apotome,  ' * 

DEtrahatur  a Rationali  ac  Rationalis  Bc.qu; 

AC  mti  coauncniip* 

rabilis  , DiQort:lioiti^A.%t§:»rt£:'m*UnTeJpi.mi 
4rar4AC>CBc. 

Probatur  ferd  eodem  argn- 
meato  rqooghipor.  10.  Redan> 

gulum  AI  fub  AC*dr  tc  CotCOCiMII» 
cilro  AC*  SrcB  poaaoturlongttn- 
dtRc  iacommcnfurabilcsex  t\^, 
erit  incommcofurabilequadraiD 
Digroycx  BCconiUtutoi  ereaim 
cum  llnteiufdcmaJtitiMhnUtfnnc 
ifluicemvvtbaPts. 

ProgEciT.  a.  Addatur  icAaogulo  eiufdcm  ot  fie* 
Oiinigro  duplum*' ^Biit  duo  redaogula  remto^ 
gra  At*  At  BH  arqualUi^t  ideo  ioutcem  hbi  cono- 
menl^rabilia  pro  vna  patie  . Pro  alia  verb  adda- 
tur ^adrTtd  ni^FSnfSnliuif  quadtaiM  cx 
toc4  aC*  quod  ci  vcjque  el|  comoirnrBramle*  cum 
lineae  ipfc  ponantur  cordm*nfurabiles  potentia. 
Fa^aqne  bec  addidovecx  ptopoC  8.  huius  tnaoe- 
bunt  duo  rcdiangula  femlnigra  fumpta*  vtvna 
quanti]tas,  & dup.quidrata  ni^rumex.  cb»Bc.ac 
qx  tcqa pariter ye  Vnum  q^id  lumptainuiccmin'* 
co.mmenfurabilU  t vt  frinc  prius  . 

. J.  ViM  J^uf  .riirjus  rc^angults  quJ- 

dmtgm  nigrum  ex  ^8,^,  E^Ojcicmurqucaugoiiudi* 
ncra  cx  toti  A^.  0r  cx  quadrato  nigro^BC*  cx 

(b^^x^e^angulif,4rminigrU 
^MUS|^  & Rauraco  nig^q^^.cric  tnnc  comme gi* 
rpriSifvxvtpotj  ijjji  p^M.Ji4jauaoiItatl.ex  ducbim 
quadracis^qcm^p  r^iota  ac  * k par^c  bc  condito- 
ri*. & i Jcq.cuin  ^ ^.progr.a.  Kt rc^aDgu|ii  io- 
<;qgi^cuju^ahjU(  .e^um  bzc  iQ^qqimenlur^lis 

P componenti,  qempcrc^oguli^  ljidcm.<uic^ 
:mwijgrisCi;ic  *.*  y lyo  iusjuc, Wta  maSPiuiJo 

Jix^.rcda^ngulia  cotnpyoltl;a*  & quaJiatOAi  nlgrq 
it  incommcnrurabiiisi  vjai  parti  cdmponeq^i^ 
ncmpe^Cci^apgtliu  duobus  f^ittinigrU ; erit  ctum 
io?/Wnmcmufaf>iIiAatecri  cx  Cotolk  ^topoi.  *e^ 
bu^ua*  fcilicet.  qu^dr^to>cx  AS.  £t  Uedeti^p^ 
quadra^mex  tota  AC«Brqua^rA(um  exparte  BC 
xquaUa  r<RanguIis>&  quadrato  alteri  ex  ab*  erunt 
eldelqi  nigro  ex  inconuneofurabilia*^  infupfr 
cum  quadrata  ac*'^  ^x  jpwfc  bypo^bclt  fine 
inuicem  conimenrurab()t4*.qubd  Jin<^  a^*  w b^ 
fint  po^entiji.conimcnrucab.ilex*  &*  idqo  etiam  to- 
fic^  prqpof.  9.  hulus*eritjCCiaiii  vouipquod^uc 
eOrum  eidem  quadrato  * cz  1 a Tacemmen  furabild 
cxprop.8.h.  " ^ ■ -^gituf" 


T^E  LINEIS  [RRATrONALIBV^. 


Igitur,  fr  AC  Hnt  Incom- 

mcaforabnu , qu^rfco  ex  ai  ; Linex  IpTc  > fr 
Jatera  erunt  irntionsIitAcx  propof.  4.  Iiuius , 
Vnde  ablau»c  ex  ac  reliQqoec  rendoum  ab  id* 
commenfurabiie,&  toti  ac,  & ablato  8C,&  ideo 
dicetur  Apotomc. 

Sca  rpcciea  A potomamm , ouat  exoriuotur  i 
lioch  poteatri  taotumcoromeouirabnibat,n  Bi* 
nomtorum , repchontur. 

Nam,  ?el  maior  plds  potcft,  quim  mioor  linea* 
nim  pmeotii  tanttim  conmenrur^itium  , di& 
ferentia  potcntialis  cft  quadratum,  euiua  Utut 
maiori  eft  commeorarabile,  8e  hoc  genua  parie 
tres  rpeciet  Arotamatn  , prout  comparantur 
cum  ai.i  qvdam  Rationali . Nam  fi  maior  fit 
JlatiooaJi  rammcnTurabiBaefi  prima  Apotome, 
£ minor  exoritur  reciincia  Apotome,  fi  nec  ma, 
n^c  altera  oriturteriia  Apotome  dummodo  nU- 
oor  harum  linearum  ad  Rationalem  comparata* 
rum  auferatur  i maiore,  vt  Reliqua  Apotome 
fit  • 

Secundum  genus  linearum  poremii  tanttiim 
coBimenCurabilium  explicatum  propof.14.  ex  iU 
iud*  quarum  roa  poteft  magis . qudm  alta 
feixntia  eft  quadratum  qttoddam  » cuius  latuaqft 
maiori  iocoromeorurabile,dr  hoc  genua  parit  tres 
fpecies  Apotomum  eodem  ordiae  . Nam  vel 
aaior  cR  cotnmenfuribilis  expoficat  Rationali,  Ar 
obtinemus  quartam  fpecieffl,  vel  auoor,dr  oonfi> 
quimur  qot&cam,  vel  nulla  Rationali  commenfn* 
ciuiri  8c  fiattam  Apotome  habebimus . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXIV. 

apotomum  ftx  fpecifs  rtperiimtHr^ 

REperiontir  eodem  modo,  ac  BtQomia,folam> 
que  io  hoc  differenti^  qubd  repertlt  tincis 
^abus  nempe  maiori,  8r  minori  Nominci  dejo> 

^,vt  Bioomium  efEctatur,cottJnoguocur  fioiul. 
Hie  vert  minor  /inea » qu*  dicitur  Congruens, 
fiabducicur  amalorf,quar  dicitur  Tota,  dr  quod 
reffat,  vocatus  Apotomc,feu  Reliquum  . Itapri» 
mum  Binomium  patirurper  confundiooem  dua- 
rum linearum  cx  propof  r7.qaarum  mtnor,fi  fub- 
ducatur  i maiori  efficitur  Apotome  prima,  8r  fi 
du*  lineat  repen*  propof.  18.  coniunaT  factum 
Bioomium  fecundum  , fi  minor  earum  fubduca* 
tur  i maiori  faciet  Apotomem  fecundam  . Sic 
dku  ikalijs : Vnde  fiagutaa  propofidones  noO 
repi^abimus;  fed  propof.  ip.  dabit  Apocomfm 
ccruam,  propof.ao.  Apotomem  quartam  . prop, 
22.  Apotomem  quintam  . Tandem  propof.  ai. 
Apotomem  fextam  docebit  ioaeoire  • 

expensio  VII. 

De  Iruaiottalihus  Med^s. 

Hic  agimus  de  lineis  Irrationalibus,  qust  re* 
iultanc  per  relsttonem  sd  alias.  Be  propor* 
cioMm.  Se  in  duplici  genere  fune  . Vel  enim  ad 
lioc^,  qo2  potentia  uoifim  font  inuicem  com- 
menfurabiies  referuntur , 8e  vocantur  mediat,  c6 
qMd  fine  medium  proportionale  meer  duaspot^. 
tu  taatdm  commenfurabiles  . Vel  non  iunt  me- 
di* inter  duu  iocommeofurabiles,  fed  nafruntur 
«quipoteotiam  ad  fparia  Irrationalia  / 8e  hoc 
fccua4ajn«RgcaBs,qiaod(abfebabrc  fpecicsde 
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quibus  Infra . PnrrJ  Medi»  in  duplicem  fpectem 
fecernuntur , Ali*  enim  funt;  quarnm  duar  fum- 
ptg  taeiuntte^anguium  fub  ipfis  contentum  Ra. 
doMe,iicec  fin^uiaru  quadrata  fine  irrationali;^ 
Quadrato  Expolit*  Rationalis,  qoai  expiicamus 
»p.  8e  ali?  quarum  reftangulum  eff  irratio. 
naJe,  qtus  docemus  inucnirepropof.  30. 

TfTEOR.  I.  PROPOS.  XXV, 

Re^ia  linea  petens  ^ftsdratunt  tnattonale^ 
irrat/onalis  efl , 

bat.  »el  faflu*  j. 

lionale  fcillcet  comparatum, 

cnm  madrato  allcuiu,  liocc 
M,  fit  Irrationje,  nulliquc 

co^uni  mcnfo  l 
poBit.  Cirt,  ^oietUm  Uhta 

AB  pt  ,c0n,pjjgj^ 

eiml  nea  ss  . 

Probatur  . Naid  fi  Jicimt 

rationalis  cius  quadratum  erit 

«atlobale:  er  propof.  4.  huius,  qu6d  ell  cootn 
TGefim . 

THEOR.  II.  PRO  p.  xxvr. 

Qitod  fubrationahhm  pofemid  foliemcom’ 
minfurabilibm  rt^is  Imets  eommetur 
rtHangulum  inattonale  ejl  , gy  ftUt 
Irnea  ipfum  potens  -,  nempe  patens  effi- 
cere quadratum  sili  aquale,  irrattona- 
Ls . l/ocatur  autem  Media . 

Sit  data ratlonalTs  a.  eul adfint  dn»  ali»  po- 
centia  tiotiim  commeofurablles  bc,2^cd',cx 
quibus  redigulum  ni- 
grum componatur,* 
Dteo , fiMd  lioc  r(£Fj«> 
eff  irrutmilt 
fOmparatum  cum 
drjto  tiocKiL.  infuper, 
& affero,  qu6d,  fifiar 
quadratum  b «quale 
didu  redangulo , liiea 

• nffst  UtMS  hu:Hj 

/i  erit  irratlenelt/  rtfpeilu  Ur.ct  a,  & quod  vocan* 
da  fit  Malia, 

Probatur  prima  pars.  Mamdeferipto  quadra- 
toex  kltera  illarum,  & ex  dc,  quod  erit  rationa- 
le , Ar  quadrato  line*  a commenfurabile;  cum  li- 
nee dat^  Bc,&  CD  fint  ei  poceocid  commenfnrabi* 
lca;ideR  earum  quadrata  fint  commeafurabilia, 
eritque infuper  eiufdetnalutudioisob  latus  ideni 
CD,  quare  ex  i.lib.  A.  erunt  in  eadem  proportio- 
ne ka  tacer.i,vt  quadrata,  8c  eodem  modo  referen- 
tur latus  ca  lateri  EC,  vel*quait  dc,  vc  rc^an- 
gulam  nigrum  ad  quadratum  album  j fed  ha  liae^^ 
lateraque  luot  IncommenCurabilia  Idilrcb  eoam 
incommenfuribilia  erunt  r«*RangaU  aiben,  Se 
nigrum  ex  propof.  5 huius  . Sed  quaJraium  n 
album  eft  commenfurabile  quadrato  ex  A aiionaN 
▲cooRruffo;  Ergo  reRaogulure  nigrum  ent  ei* 
dem  quadrato  Rationalis  iocammonfurabila  cx 
propnflp,  humi 

* Bb 
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Frobitur  (ccuQ<la  p«rc  . Nam  cum  redan^- 
lom  nigrum  fueric  oneofum  irrationale*  etiam 
qua'iratum  H}  quod  ei  ropponicar  acquale*erit.ir- 
rationale  comparatu  quadrato  RationalisA>fr  ideo 
letof  cius  ex  ameced.  propof.  erit  irrationale  • 
Probatur  tandem  latus  huius  quadrati  H lit  vo- 
candum Linea  Media . Nam  ex  propof.  19*  iib.if. 
Ula  Itnea  media  proportinalis  eft  inter  alias  duas» 
cuius  quadratum  cn  squale  redangulb  ab  illis 
duabus  conflituto  • Quare  cum  quadratum  h Ctt 
squale  redangulo  nigro  lineis  sc»  &ci>  conlH* 
tuto*  erit  latus  eius  media  prbportionalis»  inter 
buius  rcdanguli latera  ■€»&  cd. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  videre eftfpatlum  medio  fpatlo  com* 
roenturabUemediumeiretidcA  Irrationale. 
Nam  poHquam  demonllratnm  eft  Tpatlum  i>x  in« 
commenfurabile  effe  ipatio  ds  { oftenfum  t^uoque 
eft  medium  efle,  cum  iprum  potens  Iit  medta  uli* 
licet  latus  quadri  u • 

COROLLARIVM  XU 

Hinc  quoque  educea  omnia  l^ia  fub  irratio* 
oalibus  duabus  «fcu  longitudine  » feo  po- 
tentii  contentaefTe  val  carum  quadrato  incom* 
fueofurabiUa  * Sc  Irrationalia*  quod*  Ita  flnt 
quadratum  oi  ad  rcdaogulum  db  > vt  ipfs  lines 
Y c ad  CBi  fed  ipfz  ponuntur  irrationales  • Qua> 
re  etiam  rcdangulum  nigrum  albo  quadrato  erit 
irrationale* 

THEOR.  IIL  PROP.  XXVII* 

Si  tx  RAtionAli  fjt  uH4ngulum  d^udle 
^Uddrdto  Medtx  i alterum  Utus  erit  ei 
RdiioHoli  fotemu  tJhum  commenfu~ 
fdhtle  • 

Sit  data  Media  A,  8e  Rationalis  bc  * (tue  loo* 
gitudine  * ftuc  camum  potenti^ > ex  qua  tan* 
quim  «K  voo  latere»  vel  per  propof. 41.  lib.t« 
vel  reperiendo  extre- 
maro  bc  , & A lineis 
proportionalem  cb. 
Nam  reftangulum  ex 
9.  Ilb.  6.  ex  extremis 
ce » & CBconftitutom 
erit  squale  quadrato 
medis  a . Dico  * ^uod 
h^e  tertia  proportma^ 
lii  c E eft  gaTMUia/ii 
paehila  tantum 

Bo/i  BC  remisra/ii-ah  //i* 

* Probatur.  Nam  quadratura  ex  Media  eft  fqua* 
Icre^angulo  fub  duabus  reAls  lineis  potentid 
tantiim  cororocnfurabihbus  comprehenfo*  vt  ex 
propof.  ant.  Sit  ergo  illud  01  habens  lateri  CB» 
latos  m pot<  Dtid  lantiim  comcnfurabile.  Modo 
fic  arguo . Kedangula  bb*  & ci  funt  squalia,  vt* 
pote  vni  tertio  squalia  I nimirum  quadrato  ex 
media  A . Ergo  habebunt  latera  ex  propoCio  l.d. 
reciproci  proportionalia  . Quare  eandem  pro- 
portioni dicer  hi  ad  ciiqaa  cx  ad  CK : Sed  hi*  & 
AB  funt  potentti  tan.um  commenlurabiles  t Ergo 
etiam  CH*  dc  ci  ex  j . b.  Sed  ui  comenfuratur  ipfi 
BO  ex  Thefi.Ergo  ex  d.h.inuicem  iu»dr  ci:  fed  cb 
cdocnTuraiur  codC  modoiH*&  CE  quoqj  Er^ifir 
|ncer  fc. 


T H E O a.  VI.  P R O P.  XXVIIL 

Trledtx  commenfw  ditiis  media  efi* 

Sit  rt^a  A medU  b eemmeHfunhUtt , Dkc,&t 
mediam  effe  idefi  incemmen/urahi/em  • 

Detur  itaque  Raetonalit*  refpcdiu  cuius  b me* 
diaefti  & Ht  c . Appliceturq;  ci  c* vel  quod  Idd  * 
eftthat  ex  ed,tanqo4m  ex  vno  latere  redangulum 
nigrum  b d*  quod  fit  squale  quadrato  medis  B ex 
propof.  4P.  libj.  Et  cx  prsred.  ec  erit  Rationa- 
lis poteotii  tantum  commenfurabnis  • Deinde  ex 
Rationali  c;  taoquam  cx  vno  latere  ex  eadem  pro- 
pof. 4|.  lib.u  fiat  rcdangnlum  squale  quadraro 
daes  A . Cum  ergo  media  b>  fr  a reda  data  ponan- 
tur commenfnr&lc8,earum  quadrata  erunt  coni- 
mnofurabilia  ex  propof*4>  huius  $ quamobrem  re- 
daOfula  quoque  quadratis  squalia  crunc  com- 
menfurabilU»  quibus  fuppo(it|s . 

Probatur  . Rcdangula  de»  & Df  ob  eandem 
Rationalem  dc»  qns  nrlufqne  latus  contexit  * 
funt  elufdem  altltutS* 
nis : Ergo  ex  propof.r. 
lib.tf.  fe  habebunt  inui* 
cem»  n Bafes  ec*  dr  cs; 
eum  ergo  Re&angula 
album  9 dr  nlgnim  fint 
comenfurabilia  ex  bp* 
pothcfi ; bales  quoque 
erunt  inuicem  c6meu- 
furabilcs  EC.drcr . 5ed 
EC  Rationali  DC  eft  incommenfurabibs  looptu- 
dioc)  fed  fotum  potentili  vtdi^m  eft  exprsc, 
propof.  Ergocti^  ulli  etil  crex  propof. B.  Iu 
Sunt  ergo  hsc  duo  re&angula  nigram»  & album 
contenta  fub  inccmmeofurabilibus  longituuoe* 
quia  Eceft  Incotnmcnfoiab  lis  Ipfi  c * dr  eioem 
cjooque  cf  oftcnfarft  incoramenfurabilis  .* 
df  re^s  lin<s»qucqua(h au  squalia  mis  rcaign- 
liacfticrre  polTunt*TX  piopof.at.  hmus  • Sedtalu 
eft-AtQ^oiam  fccimut  redangulum  album  »U« 
lias  quadrato  squale : Ergo  erit  Media  • 

COROLLARIVM 

Hinc  edocitnr  fpacium  quoque  medto  Ipitio 
Commeniurabile  medium . Quiateft^gu- 
Ia  nigrum  * dr  album  ponuntur  commenlurabilla* 
& tamen  probantur  media»  dumoHenditur 
tineri  feb  lineis  potentia  tantum  commeofufabs» 
libua  . Vnde  ex  propof  ay.  erit  fpauum  wcatio- 
naic,  & linea  ipfura  potens  media  a>  dr  coofc<^n* 
ter  appellabitur  fpatium  medtum  ab  ipfa  iloea» 
qus  ipfum  poteft  accipiendo  denomlnalionem . 

PROBL.  I.  PROP.  XXIX. 

Medtas  inuemre  potentia  tantum  eammen^ 
furahtlesy  qtue  tationale  lontmeafut  • 

Slntduspotentiitantdm  commeofurabllca  es 
propolition.  la.  huius  a,  dr  B*  inter  quas 
media  proportionalis  fumator  c*  ex  propof. 
liU^.  dr  ex  propof.ir.  lib.d.  reperlaiut  huic  quar- 
ta proportionalis  n;  ita  quod  Ita  fit  lo  proportio» 
aeaadaiVCcadD.  Dico c»^o^r media/ po* 
teutta  lanidm  tnvtmenJurakiUt  • Secundb  »fodd  fi 
fiat  tx  eis  rr flaej^a/am*  iiud  erit  ramuaie  • 

probatur  prtoa  pars.  NamA»Rr  b potentid 
UQtilm 


lik 


DR  LINEIS  IR 

uiitdffl  faat  cMimeaftinbiles  . Ergo»cttm  nii«> 
den  proRorttoncm  dkanc  a ad  b,  n c ad  D cruric 
fttBin  c>  fr  o 'finiccm  cooimcofarAbiles  cx  prop. 
S liuiut  foldm^meotia. 

Probatur  iecunda  para:  Nam  ^odameotam 
proporttoftN  A eft  *d  luam  temtonm  b , ct  eon- 
ftmA.  pcfuodame»ium'c  ad  terminmn  o:  Ergt> 
permJU£itda  referetur  fund«nen> 
timi  A ad  fundamentum  c»  vt  ter- 
minua  b ad  cermiourn  d. 

5cd  ex  conflrudiofie , cum  c 
I / I fic  inedia  proporcionalii»  ita  eft 
j^4  A adct  n cad  B.  Ergo  etiam 

eriti  ?c  c fuodameotu  ad  b termi* 
ndjra'!  ad  terminum  Di<)ubditC 
eadem  proportio  c ad  b » ()uc  Aad  c , St  qus  a ad 
c eadem»  raiii  fit  Bad  Dexofteofiooefuperiort  £c 
Ideo  etiam  B erit  media  ptoportionaiia  incee  c»  Sc 
D)  I^roptereaqueaus  <]uadra^m  cric  cquale  rc« 
dangulo  ex  tp.  propof.iib.^*  EA  autem 

^a^atom  cz  linea  b conftrudum  Raciooale 
comi  fit  Rationalis  poceotid  tantum  commeoru* 
r^lht : Ergo » 8e  rr^apgulum»«z  rcftis  c » fc  D 
taoqoam  lateribus  compaftumtru  Rationale  . 

COROLLARl.VM. 

SI  A*  B fittt linee  tale» poteodd commea* 
furabUesi  itatpidd  <)oadratam  moJorij  fu* 
peret  «piedcanim  mineris  ipatio  quodam»  quod  in 
quadratum  redaRum  habeat  latus  commeofurabl* 
le  Ipfi  maiori»  et  docemus  propof.  i)  Etiam  oie> 
die  ad  tumento  earum  reperts  fimili  conditione 
gandebuoa»  c maior  poccfh  plus » qusm  o mi- 

nor quadrato  linee  rede  maiori  commeofurabi- 
lis  • ,Nam  ita  cA  a ad  B»  et  c ad  d j poceA  veto  a 
pfDfuaam  B quadrato  rede  Abi  longitudine  com- 
mcofurAhtltt . Ergo  etiam  c plus»  quam  n eodem 
geoere  quadrati  potfrit,  et  ex  propof.  15.  huius 
Keperiencur  autem  duc  cura  hac  conditione  ez 
prop.  i|  hni Iit. 

probe.  II.  PRQPOS.  xxxj 

Pedias  inuenire  ptttemii  tuntum  commen- 
furalfiles , qu4  irrAtionAlt 

conttWdHt . 

Slot  tres  Rationales  potentia  uKum  com* 
BacnTurabfles  a»  b»  c»d  inter  a»  Ar  b media 
P prororiionalts  inueotatnr  ex  propof.ib.  Iib4i. 
Deinde  reperiatur  ipfi  Dquaita  proportionalis  e 
ex  propof.15  fexti)  itaqubd»  ficut  b refertur  sd 
c lineam»  tal»  quoque  proportione  d referatur  ad 
lineam  e . Dico  Dt&  b i(Ic  mc4ms 
pQtcktiA  unium  emmenfttuhUa . Secundo  Dicoj 
ifk^ijpjtum  irrationale  (oniinoantt  ^ndd  eppeiUtur 
modium  • * 

Probatur  A»  d b funt  linef  ex  hjrpothcfi  po*  * 
temii  tantum  commenAirabileS  . Ergo  ledangu- 
lomfadomcx  ipfis  expropor.sO.  huius  cnc  me- 
dium . Sed  o eA  later  cafdcm  a » fr  B media  pro* 
portionalis : Ergo  ex  propof.  19. 1 b.6.  eius  qua- 
dratum redangulo  ei  lineis  a»  & 1 fado  erit 
srquale  , Se  etiam  quadratum  ex  o erit  mcdium»d 
irrationale  »'8r  o media  • Quippe  quod  redangu- 
to  irrationali  fit  «quale  . 

Sed  B refertur  ad  c*  vt  o sd  t . lllsque  t»  Are 
Eiot  poteoua  taotdm  commcofurabilcs  j Quoaa» 


RATIONALIBVS  ,,, 

obrem,  8r  I Ipli  D ,r't  txitjntil  nntum  comiti?'.- 
laribilitn  proior.  t huiu..  Prn.aerrl  critq.io- 

‘ 7''^“  ” Pfopol-  >8.  humi . Ergo  n.  «r  . 
aicu]«  fune  poerntii  u itum  comnicnrur.bjlei . 

Piobitor  quoque  a.  ^ars . 
Nfmof  <|uod  . (i  « I,  D linni 
fijt  rca.ngulu,  illudlit  mrdiQ . 

EundametBuni  > refenur  .d 
terminum  e,  et  luo  limentun» 
r feA,  P refertur  ad  terminum  e,  ea 
y»  HU  Bg  conilru^ione  . Vnde  pemn- 
uedo.  IU  erit  fundamentum  i 
ad  (undimeotum  o,  etletminuscud  terminum 
E , Sed  D ett  medi,  proportionjtii  inter  *,  tir . . 
Quin  td,  ei  efi  A ad  o , fic  erit  d id  t iu  pro- 
portioue.  & ievrrrenduta  proportione  refpicjet  b 
Ipfum  o iicut  i>  ipfuih  a . Cura  ititjuc  iit  a id  D . 
n D .d  A : Ergo  etiam  referetur  tcimiaiu  c ad 
terminum  Ii  et  d rcfcrturadA.*<}uiae(l  ipforum 
I>i6r  A propottio  eadem  i tjux  fundamenti  Bad 
fttudameniuin  Di-Aridco  eadem  i gm  tennim  c 
ad  terminum  Bi  ' 

Cum  crgn  IAc  ijuituor  linrz  lint  proportio, 
nateii  ArofitadAletcadB;  re^angulum  ea 
propof. |8. 1.d.  guod  continetur  fub  eartemia  D|ft 
B erit  iquale  redangulo  a medija  conteptoA,  Bc 
c : 1'cd  rcdangulum  hoc  en  lineis  c,  8r  a ell  me- 
dium n propof  to  hu.ua  . Ergo  ctieni  rcdaogu- 
Ium  fadumcB  lineis  E,  & oei  cquale. 

COROLLARIVM. 

Hinc  nafcituti  guod  fi  maior  b plus  poQit  mii 
c tjUBdrjto  faaheote  latus  curomcnftirabile 
tpli  maiori  i : uuod  etiam  fic  fe  habebit  D ad  t,  4r 
filo  quadrato  fiiperabit  quadratum  ipfiut  a qua- 
drato  tal li  quod  faab.btt  latu.fibi  comraenfiira- 
bile  Ratloque  eft  eadem , qui  przced.  Coroll. 
quia  ponitur,  fic  cIT.-  b ad  e,  et  d ad  § In  propor- 
tioac . Potefi  eeto  | pl  ua,  quam  c quadrato  redx 
Unez  fibi  maiori  incoromcafurabilt : ergo  etiam 
oplut  poccric;  quam  I eodem  gcneie  quadrati  , 
ex  1 1 .huiuetPortd  repenencur  dux  B,d  c cum  e. 
eoaduiouc  ea  propof  i».  buiua. 

EXPENSIO  VIII. 

Dc  irrationalibus , qu^e  nafcuntur  i 
medijs . 

MEdia  licet  rcfpeau  Ritlonalis  irrationale» 
fine  , inuicetn  taimen  conKnenfarabiles 
fune»  ex  propof.  sd.  huius  . Idcirco  penes  diuer* 
fosrefpcau»  a relationes  poiTunt  dia,  Se  ratio- 
nales » Se  Irrationales  j irtatioalei  quidem  rerpe- 
Au  Rationalis  expofitat»  at  rationales  inuicem: 
D»1  Ait  verbduo  genera  aOignauimas  t Pxinium 
propoCap.  qu«  raciooale  rpatium  continent : Se- 
cupdum  propof.^o.  quz  mediam  fpanum  ample- 
xantur • Nunc  ex  iAo  duplici  genere  mediarum; 
Quatuorfpecies  oriuntur  ifrationalinm  linearum; 
duc  per  compofitionem.  duc  per  fubiraXiooem, 
«tfupra  ei  rationalibus  potentia  tantum  Bmo- 
df  Apotoroes  oalcebancur.  Si  ergo  potentia 
commearurabilis  medie , ei  addatur  1 que  ambz 
rationale  fpatium  coocioeant,  rocabuur  ex  0iais 
Medijs  prima  » feu  pnmum  Bioomium  Medium  • 

Si  vero  vos  fahducatur  ab  alii  • rocabuur  media 
fi  b Apo- 


19$  TRACTATVS  XH.  IN 

Apo:oineprhna.  Si  ver6due  medie  inoicrm  po« 
leotia  commcnfarabiles  medium  contineant  fpa* 
tiumi  Bc  vna  ad  Ucur  alteri  vocabitor  ex  binis  me< 
dijs  fecunda  i feu  Binomturo  Medtam  fecundum  % 

Si  vecp  ena  fub<iucatur  ab alUidicitur  media  Apo* 
tome  fecunda  •- 

THOR.  I.  PROPOS.'3bcXI. 

Si  dujt  mtiiit  potentia  tanium  commenfu- 
ratiles  componantur,  ejiue  rationale  con- 
tineant, tota  irrationalis  erit,  quievoca- 
tUT  ex  Binis  JAeiqs  Prima. 

C'  Omponantur  due  Medie  P*t  8f  m fnpeflui 
j ioaentepropof.ap.  que  rationale  redan» 
^lum  concioeant*  D^co  totam  irrttinalem  tfio% 
Probatur . Nam  redangulora  albnm  ar  ex  me* 
dija  Ap>&  P>  iu  refertur  ad  «{uadracum  oij^oia 
ex  BP  ex  I . \.6.  cnm  fit  eiufdecn 
atritodinissVt  befce j Sedbafc* 
fom  inmmmenfnrabilea : Ergo 
■ etiam  Redanpulom  Af  ilbum 
eft  incommenfurabile  quadrato 
nigro  PH. 

k Addatur  redangulo  alludo* 

quale  t D > & Ideo  Ebl  com- 
mcnfurabili  : Quadrato  ecro  ph  nigro  ex^  pn» 
quadratum  nigrum  OP  ex  Ap»quodiri)que  ei  ene 
commeofurabile;  cdm  medi*  inojeem  ponantur 
Mtcotid  commeofurabilea . Illa  doo  redarwi^ 
Alba  AP  * & FDadhuccronc  Incommeoftiraiflin 
quadratis  nigris  i ei  propoCB*  buius . * 

Verum  fi  omnia  h«c  aggregeotor  fimul>  dim  re» 
fiangoia  alba  t eum  duobof  quadratis  mgns»es 

propof.  jo.  hoc  aggregatum  e*  magni  tudlnlbuA 
irrationalibus  ftnquc  parti  aggregat*  Irruioaale 
erit|  firfigoanter  duobui  reftangulj*  albis»  qu* 
magnitudo  eft  ena  pars  aggregau  • 

Tou  autem  b*c  magnitudo  irratioAilis»  nem» 
pe  duo  redangula  alba,&  duo  quadrata  nigrae* 
quant  ex  propoCfi.  I.».  quadratum  ad  cx  tou  ab  : 
£rgo  hoc  quadratum  ad  cx  tota  ab  erit  Irratlona* 
le  rcfpcfiu re^jnEulorumjlborum, qu*  font  ra- 
tlooalia.  ar  Ideo  etiam  refpeSu  quadrari  Rationa- 
lis. Quaderi  etiam  Ipfa  tota  AS>  latut  ipGua,  erit 
incommeofurabilit  linea  Rationali. 

Vocatir  autem  «iaeonin»  mtdlims  qu^com- 
ponatur  cx  duabuf  rocdijii  fif  pnnum  ad  differco* 
tUm  fccondi  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXXII. 

Si  i media  media  auferdtitr  potensd 
tum  ei  commenfurabdts , tauonale 
contineant  > Reti^  trrauonalis  ertt  t 
'vocatur  autem  Mcdta  Apotome  prtma» 

ACcipiantur  du«  medi*  potentid  laniilm 
commenfurabUes  » que  fpatium  rationale 
rontineanc  inuente  propof.  jx»  huius  cb»  A:  ac» 

fr  minor  Bc  fubducatur  i maiori  AC • D\i»  uft- 
dumm  AB  efie  /ineam  irrstioaaUm . 

Probatur . Rc&angulum  ai  fub  maion  ac,  Ar 
minori  bccR  tattonale:  Quare  eiUm  duplica* 
tum  erit  rationale,  rt  funtAi»  Ar  • Quadrata 
algraex  medijt  au»&  ti  irrationalia  xefpt* 


X.  LlBkVM  EVCLIDIS 

ftvKatioiwljsquadradtiirrtioutcem  rmionaUa# 
Ae  ideo  cciain  irracionaln  refp<9dIo  redangolorom 
ai»At  ais,v'p<>ceiUi  quadrato  Kationakt  commeo^ 

furabiliumexThc.fi.  . 

vero  Cetum  tt  duobus  quadratis  AiC,  Acft 
fotnaitmertc  vttque  fingulisqua* 
dratif  c^mmenlurabiie  t cura  par* 
ccs-ipf*  nempe  quadrata  fine  in- 
uicem  conmiciifurabilia,  Ar  ideb 
relpedu  rc^anguiorum  ai,  Atbh 
erit  toram  irtitioailc  cx  propof. 
f.  boius. 

Verdm,  fi  ir&aogulis  duobus  addatur  quadra, 
tum  ex  AB,  cx  9.  decondi  ft  magnitudo  *quaHt 
magnitodioi  duorum  quadratorum  Bt,Ar  ah 4 
Idcoquc  fient  duo  quadrata  ah  « Ar  Bi  liuic  redaiv 
gulis  often Ia  >nreoii?i<fpfabilu>fic  erit  hoc  aggim 
gatumex  rcAanguiis,!^  quadrato  BAipfis  Att,Ae 
Bf  nigns  quadraciqipqnak  » rcdaogutis  etfdcm 
AI»  Atbb  iiorfim  bmiptiserttitrationsle« 

' Cdm  Itaque  tota  magnitudo  cx  redangn  Vs,  Bo 
quadrato  cx  ab  fit  inconuneofurabHis  finr  parri» 
nemjperedaDgBbsfeotfiiir:  £rit  etiam  Jncooi* 
menTurabiltsccliquK  parti  oempeqtMdraco  oigcio 
cx  AB  ex  parte  b.  propof;  to.  Quare  Quadratum 
ex  Ai  erit  inconimeBlArabiJe  Redangulis  Ipfis  t 
fed  rcdangula  pononturrationalia  re^du  Qua- 
drati bne*  Radoiialss:  Quederdebam  quadraCHm 
cxABCsic  irratjooak  cx  prt^f.8. refpcduqik* 
drati  line*  Ratiealiai  Eti^iccocciam  ipCiABipfi 
Rctionali » ircatioodlis  erit . 


' THEOR.  m.  PROPOS.  xxm.  ' 

Si  dux  medix  poltntid  tantum  cornmenfisi 
toMet  componamur  , qux  medium 
contineant,  tota  irraiionatii  erit  i voca- 
tur autem  cx  Binis  hudijs  Secunda , 

COmponantnr  <iu*  medi*  potcntli  tamdm 
inuicem  comimnfurabiics  AB,Aric«qu* 
medium  fpatinm  contineant . DUo  totam  ac  irro> 
tionaltm  tffc , 

Prxafiumptum  e Vr  propof.  ofiendatur  prffap* 
1^  pndendumefl.  Duo  tedaugula 
albalnuiccm  iqualla  tfle  medit; 
qaia  alcetum  cx  tpfis  fabAB,Ar 
fio  ex  Thefi  cft  medium,  Ar  Ideq 
cius  duplum,  eique  rammenftt* 
rabiJe,  medium  cft  eX  Coroll. 

propof.  JO. 

Sic  quoque  qubd  quadrata  nigra  luntmedia^ 
quialiuc*  AB.&  bo  eorum  latera  contexentes  ex 
Tbefi  funt  medi*  refpcdu  rationalis,  licet  inui- 
cem comparat»  commcnfurablles  fint  potentli  j 
idcoque  eorum  quadrata  inuicem  fibi  erunt  com* 
rocnfurabilia  , Se  hinc  compofitum  ex  ipfis  ex 
propof.  IO.  ent  medium.  Se  irrationale,  ficta  ipU 
feorfim  irrationalia  funt . 

Deinde  Rationali  Eoexpofit*  applicandum  eft 
redanguiumEH,  fil.cetexci  , laoquam  ex  viw 
latete,  efficiendum  «ft  t H cx  propof.4J.  primi  J 
quod  redj'gulurri  fii  fqualc  dpobus  medi/s  redab- 
gulis  albis , Se  eidem  aliud  rcdahgulum  PD  appli- 
candum cft,  quod  iitxqualc  duobus  quadrant  ni- 
gris Iscm  meaqs . 

Pilmo  iuqueell  oftendendum  fpatram  toeodi 

PH 


i 


DE  LINEIS  IRR ATIONALI.BVS  - 


PB  efle  Irritionale  rcfficau  qaadrau  liacf  RatiO' 
oalb  i ft  imE  dcnoo/ltabicuc  ca  ei , coatl' 


I 

^uale  quadrato  ai  ttlam  quadratum  illud  crie 
IrratlonalCf  Ar  linea  ac  triutiomlra  erit  refpeau 
rationalia  di, quod  erat  ollendcndum . 


«‘■Si 


4 
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R I V M 


neatur  Cub* CD.Sr  DHt<)ue  ofteoiktur  potentii  tan« 
tftm  commcnrurabijea,  ^ur  compolarar  facient  u 
propof.  itf.iia  lineam  Irrationalem  CHtj  linea 
ibuifarl  xquaUiCP  Kaeion^lueA  . Itleotjuc  (pa* 
tiumpMcrjcimtiooalc»  rtofteodeturj  Quibus 
omnibuf  fappo^cistCuiQrpacimn  pm  irrationale» 
Cc  «qualo  qiiadrauc  nigris  »&  albis  rsi^anguiis» 
en  effe^ione  » que  rit  f ropofatf.  Ub*  s.  faciunr 
^e^ratuoi  ex  coca  ao,  erit  quadr|iUD  ak  ex  tou 
AC  irratioasie.*  Qiumobrem  edam  Isctis » & eou 
AO  erit  irrationale  > 

Primo  itaque  progrclTa  oAendendum  efi  duas 
Cl>,8:  DH  c^e  rationales  poteetii  umveicoiiunen' 
furabilca»  & oliendecur  primo  effe  ioconicnenra> 
rabiJes  longitudine*  Nam  in  6guta  primb  prq» 
poffta  redangulum  AI  ex  as»  dr  soalbumquadr^ 
to  nigro  rx  so  incommeoforabile  clf ; qubdex  f. 
lib.tf.  redanguium  fit  ad  quedratom  dufJem  alti* 
tndmis»  rt  bafis  A«sd  bafimtoj-ldeoquecoinba» 
fes  fiat  HicomnsenrutabiJeSf  rilam  re^angulum 
AI  albamet  AA»Brso  erJtoIgro  quadrato  ex  bo 
incommeofurabile  • Jdeoqne  etiam  duo  reAsn- 

fula  duobus  quadratis  eranc^  ItROmmenion- 
ilis>quiaTcftangohnnTtdtiigDlocquAli.  Qfla- 
dratumq;  qnadrato  comreenfuratur  adpe^alTump. 
Ideoque  (patium  quoque  nlgromPD  ^aale  qtu* 
dratis  erit  IflcommenfurabUe  fpatio  albo  eh  «• 
quale  redangaUs  • Ip(e  ergolioex  ecunt  Incom* 
menAirabiles  * cum  fit  redangulum  nigrum  ad 
redangulem  albem»  vt  bafis  ad  bsfim  ex  l.  l.fiL 
Probatur  deinde  s.  Progr.  Quod  etiam  fint  po> 
teotU  commenAirabilrs  * Nam  ipadum  olgruoi 
vo  cft  medium  » rtpote  eqtule  quadratis  nigris 
nedi|s  rx  prealfuoipt.  ^ os  Rationalis  • Ergo 
alterom  latus  co  er/t  Rationale  iafteia  poteotid» 
rx  propof.  17.  £t  es  eadem  cum  fpatiain  albam 
■H  fit  medianii  vtpoce  medqs  redlingalis  albis  ai» 
flr  iB  cquale «lacus  ctos  airerum  md  esit  potencil 
commeofurabilriquia  10  RstlooaHseftjKaquellr 
«rce»»firDH  funi  Ineommcofarabiles  iongiso» 
diae  quidem » ot  inpra  oRcnCmn  cR : Verum»  irt 
skodo^ftendiaiias , commenrurabiles  potentia  9 
compofit^fadent  lineam  ch  irrationalem  ex  pro- 
pof.id.  huluSi  ideoque  fpatium ph  conclufum  fub 
ratioali  os » rei  c»,  8e  fub  jrratkmali  cn  erit  irra- 
tionale : Quod,  conftquens  modo  demonflrao- 
dumcR. 

Progrcir./.  Si  rpatium  CH  elTec  rationale  fpa- 
liom»  lacus  qudque  CH  elTet  rati'onaIe>&  fic  ratio- 
nale» 8e  irrationale  1 quod  repugnat . Irrationale 
qutiem*  vt  probatum  efi  progrefl'.  a.  Rationale 
'rerbi  ccollendecur  ex  fententla  adaerrarloruifi 
rpatiamrccH  afferant  rationale  . Namfa^oqua- 
drato  pt.ex  Rationali cp» ita  erit  quadratum  pr 
ad  redangulure  hp  »rc  rc  adcH ; Ted  redangu> 
Ium  HP  comparatum  qbadrato  pa.  ex  adu<r/ari)s 
cR  rationale  : Ergo  latus  rc»  vel  aKpiale  OEref- 
pe«o  lateris  ch  ob  pandtm  akicudincm  CP  (f|t 
rationale  • contra  qubd  oftcnfiim  «ft  progrclT*  a» 
cum  itaque  hoc  rpatium  ph  fit  irraMOtulci 


R O L t A 

i A»V«* 

HInceft,  quod  medium  Tpadum  non  fuperet 
rnedlum  Ipatiurnfp^uoufaiiooqb:  fedtrra- 
tionali  fpatio . Slqmdrfn  quadratum  eftlrTj,i 
tiooile»8r  medjura.cui  «quatur  rcRangulumpB 
andeoirrattonalc  efl.  ReRangulum  ouoqac  .ii, 
grum  w>  cfl  irritioaaIe.de  meiLinv'  quod  luperal 
lurd  redanguloPH  fwLq  ti^.qubd  oftenfum  eft 
irrationale  i fiqutdem  fi  rpatium^H  dTcc  Ratio- 
Son'ir**™  i^i^cquaiiacfffutra, 

* ■'od  .1:  , 

• • -5i:i  Ht;*!  1U--  •‘i- 

THEOR.  IV.  radf;: XXXIV. 

Si  J mrJia  media  auferaOir  fmtrntia  tan- 
tum comme»Pirii(ef[is  rxiflens  tot/,  ijiiie 
cum  tota  medtkm  ^ontin^t  rclrqua  irra- 
tionalis tiit,  Vucttitfvg^i  mtdtit  jdpoto- 
me  fecunda . 

iiamp.v  ; ■*-  31^ ''«.‘r*  c ' ■!  • t '• 

jjf\BeraBatur  t »c,  cj  ^ tsn’ 


probatur»  &qh«im  latera  ac;». 

tiS  tantam  fine’  commeni^Sf 
IMI  I II  ciHqici^ fua- quadrAc^cd* 

aqpnfuralil^ta : Quacc.cfiamco^ 
pofira  q.jhuius , ipagaiukdo 
tf  corbpoutiencrcf altans 
qie  feorfim  commrnjiiif^((s 
cri:«  jQ^amcbrcm»cum«aqu^ 
drstaex  hypothafi  ma^jcudo  ^ 

commcnCoribilisaneaia  erjtex.  pfopn^. 

Progrdf.  X.  Rurfu^»qufarcflaiieulum  lub  ac» 
&BC  medium,  8t  irrittonjlc  el  t x Theii  j fi  accU 
pianeui^duo  ex^lpfis^i*  tfsui  Tbta^uo^e  ma- 
gnitudo media  erit  ob  eandem  rationem , qubd 
^pla  fit  fingulis  partibus . S:  duplum  fuzjiaru 
difflufir  eommmmrabll^^fit . ‘ Vv  : 

ProgccfT Scieacufnvccbeficx  S iibta.  Piio 
quiJraca.coium  ex  fyf»&  n’gruin  cx  cb  prirdi^a 
cnesrqualta  duobus  rtfdangolis  ai»  ftr  bh  addito 
eis.qnadf^o  ex  medium  ex», 

proge.  nempe  duu^adcatsTppetaot  ffutit^  loe- 
dtumex  s.Drogr.  nci^duorcdangiiUiqiudc^ 
toexAs:  (tdzi  pftec.CorulI,  meda^jQpi» 
pctsc  mcuium}  qi]i  jo^uo.medto.t 
»um  reliquum  guadratuip  ei  eyit 
irrationale  i Sc  Unca  AS;qu2  fius  l.tiuA 
erUirratiouabSf  ^uej^aodseit  lacdaAp^^ 
mc  fccuada  • '■ 


c. 


THEOR. 


1,8  TRACTATVS  XII.  IN 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXV. 

A medii  infinitae  irrd/ionslfsfuntt  nul- 
li antecedcmmm  eH  €4dem . 

Sit  mcdii  DA  . Dico  exeaftji  'rr^tlnatcs  iffjl- 

rUa$t  tx  f aadmftrt . 

Eipodu  «nim  Rationali  ac  . Contln«tarfub 
faiiooalt  AC,  8f  medii  ad  fpatiumDC:  hoc  erit 
irrationale.  Poffit  lllod  refia  Ot,  idett  fit  lanu 
ouadratt  illt  fp»tio**qoaHa  5 hoc  ent  rurfustrra- 
tioQjte  ijuadratumiSrD*  crit  media  Inter  da  fif  ac 
ex  prop.  19  Ilb.6.  Addatufoiipfi  Rationali , vel 
«quali  DI,  & fiat  fpatiumEt,  hoc  iterum  erit  irra- 
tionale cum  conriueatur  fub  media  bd,&  rationali 
DI.  Foffit  illud  ir » que  rurfii*  erh  media  propor- 
tionalia inter  ed  & rationslem  DUfitfic  Inion- 
picum  • 


Quod  vero  bd  noo  fit  eadf,ac  ad  patet, quia  II 
eft  rcftangulum,  linea  verd  tD  eft  latui  auditi 
ci  reAangulo  «qualis,  Kc  if  eft  laiusquadran  rf- 
Aan^to  EI  equalisumde  Ef  ood  poteW  «t^arH^ 
ft  BD,  fed  nec  ipfi  da;  com  femper  proportio , vel 
crefeat,  eei  diminuatur.  Eft  enim  r^ftio^lum 
ID  miaos,quam  iftt  ob  latus  minui  ed  ^ 
femper  eodem  pcrfiftente,  ft  fic  |lc  aliji  in  ioflni- 
tum . 

Qu6d  verb  redangulum  fub  rationali,  9e  Itfa- 
tlooali  contentum  fit  irratroOile  patet . Namire* 
Aannluffl  ez  media  Ao.,  ^ AC  Rationali  eft  ad 
quadmumipfiui  Rationes  ACob  eandem  aM- 
tudinem,  quam  ipfa  Rationalia  pr«ftat,etbafis 
AD  ad  latus  AC  t fed  eX  Thefi  funt  irrationales, 
nrjo  etiam  ipfum  fpatium  erit  irrationale  quadra, 
to  Rationalia,*  fr  fic  dicas  de  omnibus  alijs* 

EXPENSIO  IX, 

J)c  lineis  in  puttes  commenfurahites^fe»  in- 
commenfsfrMhitesj  O*  cmmno  irrntio^ 
nules  fecundis . 

Vlfis  iooentionibus  linearam  potentia  Ineo- 
>meafarablllum;  modo  docere  oportet,qQo- 
IDOdoinqaaiibet  exhibiti  llnri  panes  commen. 
forabiles,  feu  incommenTurabiles  reperiatiir  pro 
qna  indagioe  neccftaria  eft  propof.|0.&  } 1 .lib.tf. 
|fi  qua  tacemus  applicare  rcSangulum  «quale 
dato  rcASioeo  alicui  Iioe«,  quod  aJ  implendam 
totam  eius  longitodind  figuri  quadrati  deficiat  » 
Verdmquia  propofitio,  vepote  voineifalis  eft  di- 
ficilior,  nos  rer6  folum  indigemus  applicatione 
ad  lineam  datam  re^aoguli  tantum  «qualis  quA- 
drato  { inde  ponemua  Lemma  f^Uua  ad  inftitu. 
tum  derermeoa  . 


X.  LIBRVM  EVCLIDIS 

LEMMA  I.  PROP.XXXVt. 

DaU  reflue  re^tu^alMm  afiplicart 

/eijUtlc  au  irt^  parit  a minort 

dcjcTtpu  : feittatiler , w per  lotam  aon 
fe  (Xtendal  i fed  Jpattum  relinquat,  cui 

quadratum  appUtati  poffil. 

Sit Tirnt  imior  ad> minor  ei,  (jut  dioiri  bift- 
rtalni ; quadratum  ex  medictatecE  defciip* 
tom,  vccl^  erit  'quana‘pBrs  qujdriri  i eotsde* 
feripti  co,  ex  propoEd.  leciindi  Coroll  Huic  er- 
go quarte  partr  ct  fit  applicandam  ad  lineam  ad 
maiorem  «quale  parallelogi  ammum  • * 

Secetur  AD  bifari'am  in  R»  Ar  deduda  perpendi- 
culari ad  aOi<]i^  fir  RV  i pundo  H Metrincetnr 
«qualistpficil  8e  centro  K mteruilloHD  medie- 
tate duAo  fcm  circulo  akxd  ab  iducanir  1«  per- 
pendicularis ipfi  RfidreopundotquoCccat  firmi» 
circulum' in  x,  deducatur  alta  perpcnalculaiis  ad 
AD,  quffiecet  eam  in  M } legm«moq»e  AM  «qua- 
lis fiat  reliqua  ML , At  tandem  perfierttur’  rrftta^ 
gulomto* 
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Dico  hoc  paratlelogrammum  L D applicatum 
red«  AO  cfte  «quale  qnadrato  ct , te  drficere  fi- 
gura quadrata  al  trfique  ad  occupandam  totam  is« 
neam  ao. 

Probatur  cs  propofi.  Id.  I & Mx  eft  media  pro- 
portionalia inier  md  , ft  ra  . Ergo etus quadra- 
tum ex  propofi.  »9.  eiofiiem  eft  «quale  parallelo- 
rammo  LD  ex  Imeit  mo  , & ml  conficAo  e fird 
uiuS  xM  quadratum  eft  «quale  quadrato  cf,  quod 
fit  Mxlatuacqualcipfius  lateri  ca  ex  efir^iooe. 
Ergo  redlangulum  dl  eft  «quale  quadrato  cf  : pa- 
tet etrb  deficere  figura  quadaau  ad  occu- 
pandam lineam  AO{  quia  latus  iiaoft«qua^  icg- 
mento  MA. 

• 4 * 

THEOR.  i.  PROPOS.  XXXVII. 

Si  reda  fecetUT  in  partes  ineequales,  &•  at 
eadem  detrahatur  pars  aquatis  parti  mi- 
nori: ft  tlU  partes  fueieLcinmenjuralii- 
lesiieliquum  erit commenfmal  ile  totnjiu^ 
minus,  reliquum  erit  toti  mcemmtnfu- 
rahite.  ^ 

Sit  reda  AD , cui  detrahatur  mtnor  pars  ab,  8e 
rurfui  huic  «qualis  pars  CD.  Dico  reliquum 
Bc  commenfiurabile  efic  igfi  primiciuc  ad;  fi  ta- 
men parces  primo  hStz  ab  , & to  ab  initio  fine- 
f«  commendabiles . *)  • 


Pro- 


Dfe  LINEIS  IRRATIONALIBVS. 


fR&tmr  . Qaoaiim  pinti  «i,  tr  id  ponan- 
tar  primo  commcaTurabiles  fuo  toti  ao:  Etiam 
___  tota  linea  ao  vtrl(]ue  Ipfarti 

cdmenfurabilis  erit  cx  pro* 
^ poCp.  Componantur  AB*Sr 
cqtulit  CD : crit<)ue  coiapo» 
lita  commenTurabilis  Tuar 
parti  ab,  8e  tdeo  tota  ad  etiam  hufc  coti 

ablato  Ali  &r  c o commenAirabilit  erit  • Quare 
totu  AD»  etiam  reliquo  commcofurabilla  erit  ex 
Coroil.  prop.p* 

Probatur  fecundus  cafus  eodem  genere  argu* 
menti . Nan , li  pars  ai  eft  iacommeofura^lis 
j>arfi  BOrericque  eompcliiaex  tota  ad  ex  propof. 
xo«  iacommeorurabilli  /ingulia  fuis  partibus  ab» 
&BO.  Addaturpartf  ABparscqoaliscD»  n Ideo 
ei  commeofurabil  is»8r  huic  toti  adhuc  erit  Incom* 
menfurabiiis  tota  ADCx  propof.8.  &ldeoexCo> 
roll.  propof.  10.  crtt  quoque  iacommcarurabills 
rcliduoac* 

COROLLARIVM 

D Educitur . Conuerfam  huius  propolietotila 
quoad  nraqne  partes  elTe  quoque  reram: 
nempe»  qudd  Hic  ponatur  commeflfurabflfsipli 
tori  DAtCtiam  ba»  eelco»  vel  rtrafqoe  Hmul  com- 
m^furabiles»  ipli  da  futurasiquonla  6 tales  nd  ef* 
fent»dcbcrct  dici»  qu6d  elTent  incommeofurabilcs 
BA»  fcu  csipH  da:  quare  fequeretur  quoque  inxta 
pnrced.  KelTc  incommenfurabllem  ipH  ab  coatra 
T/ic/im.  Simihcer  fice  iocommenfurBbiUa po> 
natur ipfi da:  £rh edamiA»  eel cb»  vel  vtraque 
fimul  incommenTurabitea  Ipfi  ad  ob  eandem  ra* 
tlootm  { quU  fi  elTent  commcnruxabilet 
qucrettti  contra  Tbefim  luxta  antcced.  ofteofio» 
nem»  ib  non  eife  iacommeofurabUem  • 

THEOR.  n.  PROPOS.  XXXVtU, 

J/  fuerit  Une  a mutor  , cui  fuerit 

ifpUcatum  reBunguium  dquule  qtturtd 
ffurtt  quudrati  i minore  defcrtfti^  fe~ 
ctt  Uneum  in  partes  tndqudles\  exceffus , 
feu  diffeuntsa^qua  mutus  fermentum  fu- 
perut  medietutem  f ertt  lutus  quudruti  ^ 
CHtrn  quadruplum  eH  exceffus  quudrati 
litteu  totius  mmons  fuper  quadratum 
minohs^, 

Sit  linea  ad»  co!  fuerit  applicatum  ex  Lemma- 
te prccedent!  redangulumaaarqualequartc 
perci CN  quadrati  i mloore  Ci dderipti  • Dico» 
^ddfftrctuU  MI  erltluiBS  ^nadratitemut  pradrir- 
phm  uqnureMCtjfum^  quadratum  liuut  hDptfaut 
iiutu  cb  • 


ipp 


M 
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Qii6d,vtprobetur{  diuidatur  maior  ad  blfarlf 
lo  l»8reB  ea  fumatur  Dpxquafis  linea*, & Tegmen* 
to  AM » quo fa^ocum  ai  » & lo  fint  medietates» 
fit  Ideoarqualcs»  fir  ma»  fir  eo  ablata:  squales;  reli- 
qus.Mi»  fi;  I P squales  remanebunt  • 

. R«aaAD  eft  diuirabTafiamIfi  r,& 

fir  non  bifariam  in  m;  Qjareex  orapor.7.  lib,  i. 
redanguium  ml  TubMA»  8r  mq  conrenramvna 
cum  quadrato  ex  Mt  credo  erit  squale  quadrato 
ex  medietate  lAdefcripco . 

Progr. ».  Sed  redangulumboc  ex  h/pothrii,* 
confirudiooe  eft  squale  quarts  parti  hoc  eft  cn 
quadrati  ex  minore  cs  defcripti,  Ergo  hoc  redaa* 
gulumMi.  quater  acceptum 'squabic  totum  qua- 
dratum ex  CB  deferiptum  • Et  quadratum  ex  mi» 
vt  ex  CorolJ.  propof-fi.  lib.  t cooiltt  squabit  qua- 
dratum ex  MP  quater  aeccpuim»  qu6d  fupraMi»  & 
iPofienfs  fint  squales . 

ProgrefT.  Sed  quadratum  cx  ai  squat  redan- 
gulum  ML  fimut  cum  quadrato  ex  mi  , pro- 
grelf-i.  8c  hoc  quadratura  quater  acceptum  squat 
quadraturo  totius  AD  ex  Coroil.  ptopof.  5.  Iib.i. 
Ergo  etiam  redanguium  • ml  cx  Tegmentis » 
quadratum  mi  quater  acccpra  squabuoeqoaira* 
tum  ex  linea  tota  ADdeferiptum- 

Progrrfl.q.  Sed  tx  fecundo  progr.  Rrdaugu- 
laquatuor  funt  squaiia  quadrato  cx  CB,  fi;  hcc  ea- 
dem fimut  cum  quatuor  (piadcatisex  i.  progreC 
qquant  quadrarum  cx  ao/  Ergo  ao  quadrat  uro  tx- 
fedet  quadrarum  ex  cb  quatuor  quadruis  ex  mi 
differentia»  quod eiat  probandum  j Quaruoran* 
temquadratacxMi  sqnant  quadratum  ex mp,  vt 
f rogreff.B.  dldum  eft . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXXIX. 

Dimdere  datum  lineam  tn partes  irteommeni 
farahtUs . 

Sit  data  reda  ad  Iq  prrced.  fchemate*  quam 
oporteat  diuidere  in  partea  incoramenfiipabi- 
|ea . Huic  prim^  reperiatur  alia  taotum  fotertrli 
commenfurabilis  minorcB.qua  minori  poSt  efli- 
ccre  Ipfadata  maior  Aoqutdrarum  maius  tali  ex* 
eiffo  quadrato » qui  habeat  latus  fibixnaiori  in* 
commcnAirabricex  propof.iq.  hnius.  Applice* 
Cur  autem  redanguium  xquale  quans  parti  qua- 
drati cx  minore  CBdcfcripri»  quod  defiiciat  ad 
eius  longitudinem  occupandam  figuri  quadrati» 
fir  fit  ml.  Dico  MDcife  partem  in  linea  ADlncom- 
menfurabilem  ipfi  ad  » & etiam  comparcem  am 
talem  effe  ipfi  ad  adu»&  potcnua»iedlorupcr 
inuicem  effe  incoromenrurjbllcs  • 

* Probatur  . Quia  cx  prxccd.  m i , qua  maior  para 
fuparat  medietatem  eft  quarta  pars  quadrati»  quo 
linea  AD  fuo  quadrato  fuperat  quadratu  lioes  CB  * 
Ideoque  MP  erit  linea  fubtendena  torum  quadra- 
tam» quo  maioris  ad  fuperat  minoris  cb  quadra- 
tum : ErgoMPcrit  iBcommenrurabilnj  quU  cx 
h/pothcfi  cxceffui  ifte  quadratus  obtlaet  Istns  io» 
comoMnfurabileipfiAD.  Sed  ex  propof  17.  Co- 
roil. fi  MP  fit  incommcnfurabiitsipfi  AD  etiam  |IA 

fi;  poerit  mcommeofurabilis  toti  Itoes  ad  . £x 
propof.  ao.  aotem»  fi  tota  magoitudo  ex  dsabui 
cooftata  vni  carum  ioceimneiifiirabHii  fir»erir»|t 
alterucx  partibus»  fi;  tpfs  portes  ab  luitio  afiun^ 
ue  Incommenlwabiies  eruot.  Quare  Asl»-ftPD 
I^fi  AD  toti,  fi;  etiam  coroporti  mp  incomaiCofarA- 
Ollis  erit.  QubdfirompooaturMP» firAsiiv*!». 
^u^iPDtou  quoque  magoluidoMDcriclQCoa. 

ancnltt* 


ioo  TRACTATVS  XII.  IN 

fnenrorjbilit  parti  m a . ‘Quamobrept  portiones 
AM»Sr  MD  incommenfurabiles  erunt  longitadinci 
tum  toti  AD.  tum  inter  Te  . 

Pr«aflf.  Prooftenf.  i.-partU»  filicet* 
fint»  ne  dum  adu  ineommenfurabilei , fed  etiam 
potencijitum  refpedu  line*  ad.  tum  Inuicem  In» 
commeofurablles»  prcfupponendum  efi  j Qubd 
redangulum  ml  eft  commen  fu  rabite  quadrato 
CBi  cum  iit  eiui  quarta  pars,  ideo  quadrato  aDi 
cui  ex  c*  quadratum  eX  Thefi  commenfuratur  • 
Deinde»  qubd  eilam  quadratum  ex  MF  eft  com* 
tneafurablle  eidem  ad  . Quia»  cum  quadratura  et 
CB  fit  commenCurabite  toti  quadrato  ex  ad»  erit 
etiam  reliquum  ex *mf  eidem  eommenCurabllc; 
quod  autem  ex  mf  fit  reliquum  oftcnrum  eft  in 
prsced.  Tandem  redanguram  ml  cite  elurdera  al» 
titu<ftais»acquadratufflex  am  » fr  quadratum  cx 
>tD»  nam  vnum  latui  dl  squat  am  ex  hypothefi» 
& MD  eft  lacus  ctism  quadrati  cx  md  . 

* PiobatUr  > qnbd  aw»  Be  md  fint  ioconlifmen» 
furabUes  poceotll  ipfi  ad  Redaguluni  lm  eft  c6« 
meururabile  quadrato  CBiCumficalus  quarta  pars: 
Ergo  etiam  quadrato  AD  .cui  ex  o comm^furatur 
quadratum  * Sed  wt  eft  AM,ad  md  iocorantenrura* 
biles  ex  i.I.d  ficeft  quadratum  ex  am  ad  redan. 
gulumMLob  eandem  altitudinem  dl  irqual^Fp: 

ctlaM  quadratum  ex  uAertt  mcomnveaf^ 
labile  quadrato  ex  CB»  l^ideoex  ad  . Idem  often- 
detur  dc  quadrato  md.  Quia  eft  eiufdere  alcitudl> 
ma  ob  lacus  md  idem » ac  refianguli  ML . Ergo 
erit  incommcnrurabile  reAangulura  ml  » & qua- 
dratum rx  MO»quales  ipCu  bafes  fune  AM»fifMD«8r 
ideo  quadratum  ex  UDerit  incommenfurabiletpfi 
quadrato  ex  CB»  8r  quadrato  ex  ad  . 

* Probatur.  Etiam»  qubd  quadrata  ex  AM»Sr 
M0  fint  inuicem  incommeafurwliu : Nam  re* 
^angulum  ml  duplicatura  vcomquadraco  ex  Mr» 
ex  p.iccundi  aquant  quadratfiex  md  cum  quadra* 
to  PD . Cu  autc  re&ang.ML»d<  quad.MF  ex  pr^alT. 
lic  commenturabile  ipfi  ad.  Etiam  ilU icdao* 
gula  ML  dupiatutik » 8g  quadratum  d F fuQt  com- 
neofurabilia  quadrato  ad  : .Ereo  edam  to* 
tum  quadratam  cx  md  fimul  cdin  quadrato  cx  pd> 
fcIam»  coffimenfurabilta  erunt  i que  illa  ^uant 
quadrato  cx  CB  » & aD  > fed  quadratum  ex  am  eft 
•fteofum  iocorruncnrarabilc  quadrato  ex  CB»vel 

AD.  Ergo  ciUm  erit  incommcnfurabile  toti  qua* 
titati  aggregate  quadratorum  am,&  MDj  Quare  ex 
propol  lo.  tpfa  quadraCA  erunt  inutcem  incom* 
ncnfucabilu  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  XLi 

Si  lm€a  extrema , O*  tnedia  ratione  fece^ 
tuTyVtrumjue  fegmentum  irrationalis 
linea  qux  vocatur  Afoiome, 

* n Robacur  de  maiori  Tegmento . Nam  fi  tota 

1 linea  AB  ponatur  rationalis  ; etiam  dimi- 
dium ent  rationale . Sed  cx  propof.JT*  1'-^*  fi  boc 
dimidium  reperiacur  cooiundum  cum  maiori 
{cgmcnio  facit  quadlatum  quintuplo  maius ; qui 
d dimidio  deferiptum  quadratam  . Quare  dlmi* 
di|  CB*reJ  «qualis  Ai»dr  maioris  Tegmenti  ao  tan- 
quamcxvaica  linea»  ideft  di  faAum  quadratum 
enc  n 5.r«fpedu  quadrati  ex  fola  dimidia  At»quod 
crkn*i»  Eritque  proportio  unquam  numen  ad 
munerum»  Fodelioez  Ipfe  dimidia  ai  » drfeg. 
incatnwi  ao  fimul  rcfpcdu  dimidij  uatum»  Ideft 


X LIBR.VM  EVCLIDIS.- 

AiiVel  cierunt  pocecu  tantum  commeoforabiln» 
cum  earu  quadrata  habeant  proponionera»  quam 


*i  i Sn»' 
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numeri  ad  numerum : Si  ergo  dimidia  ia  auferv 
tur  ab  iD»  relmuum  remanebit  ad  fegmentoia 
maius  ex  propohip  huius  Aporome. 

* probatur  quoqut  fecunda  pars.  Nam.  fi 
addatur  pb  tota  minoi  i Tegmento » 8e  fiat  df  elficic 
ex  propof.;8.  Mb.ft.  quadratum  quintuplo  maius» 
quim  quod  efticinird  maiori  Tegmento  pO;  fi  er* 
go  auferatur  raarui  Tegmentum  d.totd»cum mi- 
nori Tegmento  d»  » rrmanebit  duplex  minus  frg* 
mentum  » nempe,  qnbdcrai  prius  db.  8r  Id»  quod 
relinquitur  ex  hac  ablatione  bo»  Quare  do  eft 
Apocome»  Tcdoieft  dimidium  bo  : Ergo  db  eft 
ApoCome»  q«6d erst  probandum  . Quonlsmlr- 
rationalt  comnienTurabilis  irrationahr  linea  cx 
prop.8.  huins  eft»  A*  Apotome  quoque»  qubd  exo- 
riatur ex  ablatione  minoria  i maiori  linearam» 
qua:  inuicem  potentia  commenTurar^tiir»  cuoa  ea- 
lu  quadrata  fioc»  ?t*f  quad  ad  quinque»  ex  tf.Ua, 

EXPENSIO  X. 

De  irr4tio»*hiHS  fimphciter . 

TEftiumgetius  Irrationalium  eft  earaffl»  qo£ 
nalcnntur  ex  pqiripoceana  ad  duas  Uoeat  in- 
cbmenfurabtlex.nedn  longitudine  TolDm»led  t.t;& 
iocottienTurabilei  pbtencil;8r  hnios  gcntrls  fQot 
tres  Tpecies  . Prima  Tpeties  eft  carfi, quarum  qut« 
drata  fimul  pofiti  faciunt  fpatium  rationaIe;re- 
fiangalum  vero abipfis contentum  medium.  Se* 
eundum  genus  Te  habet  ^ contri ; nam  reSangu* 
Ium  Tub  ipfis  contentum  eft  rationale»  Tpanuni 
verb  cx  earum  quadratis  conflatam  eft  irrationa- 
le . Tertium  genus  eft  carum»  quar  fadunt  rcAl- 
gulum  Tub  Ipfis  concentum  meditira»  6r  TpatiUn 
quoque»  qubd  conflatur  ex  eorom  quadratis  me- 
^um»  qusquonaododbaniiatttc docere  oportet. 


,4X 


ObTeruandum  eft  ex  %g.\,6  quod  perpendicula* 
ris  In  reftangulo  ab  Angulo  refto  demifla  Tecat 
bafim  tali  modo»  rt  redangulum  Tub  tora»  ma* 
lori  Tegmento  fit  e^alis  quadrato  maioris  Utens» 
at  reftangulum  (tib  tota»  8r  minore  Timento  fic 
arquale  quadratommoris  lateris . 

Quod  patet  ex  CorolU.pr..8  l.d.Nam  latus  ba 
maius  eft  medium  proponionale  inter  totam  ba* 
fim  BC»&  nuius  TegmeiKu  bd:  Ergo  ex  propoT.  1 9. 
lib.b.eins  quadratum  erit  «quale  reftongolo,quod 
toubafiBCmaioriTegmencoBA  ambitur  Eadem 
sano  eft  de  tot£  bc»  & minori  TrgmeticoDC  inter» 
qu«  medium  proportionale  eft  minus  latus  ca. 

Sic  t^feruaiidum  eft»  qubd  quadratum  perpen* 
dicutaris  eft  «quslis  reftaogulo  Tegraencorum» 
qnbdcx  eiuTdE8-Cor.i*1.6.jipEdlcuUHs  fit  media 
proporciooaU  Uter  duo  bafia  fegmeau . • 

Sic 


f 


I * 
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S.et^MguIumrubtotjbjfi.8rfab  perpendi  . 

Uri  effr  *iu.U  . ? * ^„„,^11'^'^''’''^  «n)mcnrunl,li;,  (-fi,- 

TOn«i.  *ld„„a,  rationil*  ® 

^ailrrtt  crgorx  af.*  „ Kmul  nofft,  illi  „„1 
rarioHAU 

■Piis rraangiilam  mf, 

■ fufc  « V°"‘"'"‘"  • Raflangu- 


1 • pjii,  ec  iub  perpendi- 

culari^r  «u.le  rcSingalo  crorumV  P„«. 
quia  oo  naulitiidiacin  triangulorum, ira  cftci  ad 
crus  maius  a»,  n crus  mious.ar  bafis  ac  Io  triaa- 
|ulo  CAD  eA  ad  perpendicularem  a»,  crufqf  maius 
in  eodem  triangulo , ideogue  e*  propof  19.  lib.tf. 
rcdangulum  contentum  fub  extremis  propordo- 
tulibua  erit  at>]uale  mediarum  refiangulo  . 


PROBL.  I.  PROPOS.  XU. 

Innare  dtus  rtHds  lineas  porntU  incom- 
mtttfmakiLs,  qtu  factant  quidem  com- 
pofilnm  ex  ipfarnm  quadratis  rationale-, 
reUviguluin  veri  [ul>  ipfss  contentum 
' medium . 

REperiantur  du«  Ratiomles  MteSate  Ibldm 
conimenrurabilet,ex  propof.  1 4.  huius, ijaa* 
rum  maior  ac  piat  poiEryqaam  minor  co  quadra- 
to rc^atipfi  maiori  ab  incommeofurabilit.  De- 
inde eX  propof.  huiut  )6  applicetur  maiori p»-  ar  tuwmu.r  ; > VV' 
rallelogrammum  deHcteat  figuri  quadrati  yO^ood  auadraPrtm»!?  * V *<, 

iit  aquale  parti  qturt  f <p..dr.^  1 miiorecpdeietl- 

^1 1 euiuslatua eft  medinas CH,  dioid«i)ue  eam  erunt^o^i  v'!i  'L’i  * S^adratum  ex  hc 


teftat^ow’  «pote,gu»  lint  po- 

s«.  huius,  Ergoetiam  omne  aliud,  qudd  ipfi,  fc 
eomraen^rabile  ex  propof.  18.  Coroll.  ^ 

eius,  ergo  hMreaangulument  meJmm  . 

incMm.n'/*  reSanguli  ex  cu.  8e  a» 

teris  ">«J'«asla. 

■«  f * Vnde»  cilm  re<Jangulum  ex  tota  ai  , 8c 

ni[“dt“a-  I*"'*  -^onrinealur 

erit  dimidio  minor,- quam  redanguluni  fub  toti 

A*  eidem,  dr  toti  cd  . 

Qodd  rer6  orthogonalii  fit  medietas  lateris 
« P^petidieularis  sx  ijuadratum 
ex  pwairumne.».jmle  ,ft  reftjnguloex  partibus 
AB,&cibalis;fed  boc  ex  rffeaione  eft  »quale 

QUa<frapAm«  .4:».:  i:.  • ^ >. 


ub  ^«juajc  pirxi  qiurtp  quaarao  a minore  cd  oeicri- 
|Ki  • cuiuiiatua  eft  medinaa  ch,  dioidacque  eam 
Io  lin  partes  inconuncafurabiles  , ita  qudd  re- 
dangalfi  coocfoeatuMab  a8,^bx  • 'Deferipto 
tandem  femicirculo  luper  Ai,erieatura  punSo  b 
MrpendicQlaris  firgad  ab»  qurlecet  femicircn« 
lun  in  ? I tundis  ergo  pundis  extremis  as»  Sr  ss 
erunt  redx  Af  > dr  ss  dux  incommenrusabiles » 
quarum  quadrata  compofita  facient  magaitudi- 
oem  ratioiulem  { re^aija/aa»  xre  fffi/  toittlitm 
Jnm  asediam  • 


Probator  primb . Qobd-^nt  iMtommcmfafgyUfg 
ex  propof.  jp.  buius . Partes  *a»af  •»  fi,i,t  incom- 
tnenTeribiles » fed  et  efi  f*gmeatum  ab  ad  feg. 
mentum  BS;  itaeft  rcdingulom-rub  t<^»  g;  n^,. 
nore  parte  ea  ad  redangulum-fub  tota,  Bc  meiore 
parte  isez  l.  fexti ; qu6d  finteiufdem  alticodiois 
ob  idem  latos  At  totiaa>commune  vtrifqnc  • Ergo 
etiam  bxc  duo  cedangoJa  erane  incommenAira- 
bilM>etrttntbarcsAB>Srfii.  Scdhocredangu- 
Inm  cx  tota, 8r  maiore  part-  sb  efixquale  quadra- 
to cX  Bi»n  Aipri  oouui » ficur»  redangulu  eX 
tota»  Be  minore  parte  ab»  tc  fupra  eil  «quale  qua- 
riratoexlattre  AS  minore  • Ergoquadratumem- 
risa«orisar»grqaadratumminorisAP  erunt  in- 
cooHMorurabiJia}  8e  ideo  re^  ap>  &PB»quc 
bonuB  quadratorum  contexant  latera,  erunt  in- 
eommeofarabiles  eodem  modo»  quo  ai,  8e  ss»oi. 
nirum  toti  rationali  ab»  dr  inter  le . 

Probatur  fecanda  pars  . Qtod  earum  quadra- 
u compofiu  efficiant  fpatium  ratbnale  • Nam 
ex  II.  lecundi  efficient  patiam  «quale  quadrato 
cx  iu  ^ rcdangulum  tdangalaro  Af b:  Bafb  rc- 


. , ■"  •-  ••>»  V*  «JUllUfJt 

cruncxqualia . Vode,  Se  laKra eruat  zqualia.  Se 
perpcndKulans  if  erit  cqoai  s medietati  ch  line» 
Kei^ngulum  ergo  fub  *F.  8r  a»,  rtpotc  me"- 
^tas  reaang^i medicar  Irrationalia  fiibAmSp 
«>c  comenii  ent  medium.  Se  irraibnale  i Sed  huic 
ex  pnnmatia  eft  aquale  rraangulum  excruri- 
out  AF.StF»;  Igitur  reflangulura  ei  crutibus 
. ’ , 'V!'  ™e<lium , Se  irrationale . Ouz  itaq: 
AF,8fF,fae.nntnuadraufimul  polit,  rp.ionalii 
« reftan^un  fub  ipfis  bontentum  nedium.St 
irratmnale,  Sripff  funt  ioebmmenfurabnes  po- 
tentia ipfi  Ai  Rationali  potentia  commenfurabiB. 

P^ROBL.  H.  JxROPOS,  Jff.II,. 

Inuenire  duas  reflas  poteniid  incommenfu- 
rahsles  i qua  faciant  compoftum  ex  ipft- 
rum  quadrans  medtunt  : refLiniuIum 
veri  fteh  ipfis  contentum  Ralicnale . 

INUentantur  dup  Wfrf^ad  diAcrentiam  propof. 

anteced.  AB, dr  co  potentia  tarudm  iouicem- 
commenrurabiles  ,qu«  Kationale  fpatium-ample- 
dantur  ex  propof  hu>us  ap.  fed  hac  coodictone » 
qubd  AB  maior  pldspofiir,  quam  cd  minor  qua- 
drato red«  libi  maiori  loogitsdine  incommeaf»*- 
rabilis » quas  docuimus  inuanire  Coroil.prop.^o« 
I>e{nde  applicetur  maiori  ^tdangulnm  «quale 
quarc«  parti  quadrati  es  cominoriderartpti,  &;. 
omnia  peragantur,  vt  prids  rtendo  ead^  figura . 
Diet^tmu  af  » (^  f b iuemtmtnftrjkiles  • 

Probatur  eadem  ratione»  qud  oftenfi  eA  prima 
pars  pTfCcd.  propof  ex  eo  priaKipio,  qubd  partes 
AE,dtEB  fintincornoFcoiurabiles-  Yadc»A;eo<< 
rum  redanguia  fub  tota  ad,&  ipfis  ae,&  cb  com- 
prxhenfa  , vtpote  eiufdem  altitudinis:  tdeoque 
quadrata  ex  ap»  8e  if  eis  «qualia : Idcircoque , 8e 
Be  ipfa  latera  af,  Be  sf  erunt  incommenfurabiiia . 
Dico  fecundo  . Comp<fijm$kM  'tpfattm  ifujdrjtis 
efie  wMdtum,  t!r  irratiemte  ^ 

Probatur  eodem  modo,  quo  oAenfa  cA  fecunda 
parsprxced.  Exeo,  quod  fit  «qualis  eamagnitu- 
• Cc  *> 


4^ 


tractatvs  XII.  in 

и, ion.U.  P«b«orque  * u,I 

tcrtii  par«  prxccd  propof.  ^'***^  (i  ftineu-* 
rcaittgulumtaroro  AF.a?  »»«<jualc  eU  f««ang« 

к. .p?Tp.nd,cuU.i  «.«f 

dietii  rcLngoli  fub  Ai,  & CD,  & "Iw  j 

mcnfurlwi  fiaarco,a.  cip.  «a-BU Ium  .UuJ 
„ gfCDti  Hypothcfi  fit  riuonalc  , cum  me 
",  Iffum^rCim’':.  fp.t.um 
te,  etiim  dimidium  eiu,  cr.t  t«ion,le . « weo 

.c^nguumc.  & i. huic dimldto «q«le.cr« 

qoo<)uc  ratioDftU » 

PRODL.  IIL  PROPOS.  XLIII, 

I„Htnirc  dm  rcB.s  fottnlu  incommen/»: 

rabila , ««-f  /■-<«"«  compofiium  tx  ta- 

rm  qiadrtui  mtdmm,  <y  TtaMgxlm 
fub  tf{n  (om^elienfm  mtdim . 

6«  ”rt  P«pof-4«.  • 


'J~0 


NimIjfJcm  probitlonlbu»  ytendo  ■ primo  ai, 
8(1«  erunt  incommcnfuriblle,  ob  quadrarem, 
quo  malorii  luperat  mlnorit  quadrata  maiori  ipU 
locommenfurabile,  & ideo  ae,  «r  Ei  funt  incom- 
roenfurabilei,  Schine  earum  reaangulf  Ai  tota 
pro  altero  latere  inftruiente  erunt  mcommenlu- 
rabilla.  Idcirco  etiam  quadrata  linearum  Af,  K 

weiiiqualia.  Vnde  Ipf.  A». Scf ierunt incotn- 

"*'s«uodo  acgtegatum  quadratorum  AE,Sc  Fi  erit 
•Mdium,  quSd  fit  «quale  quadrato  ea  A»  medio 

propter  fuumlaret  Ai  medium. 

Tertia  teaangui udi  fub  AF.SrFterit  medhiror 
cum  fit  medietai  refianguli  fub  ai  , Scen  medij 
cx  Thefi.  St  irratiooalii,  quad  fit  «quale  rraan- 
Eulo  ex  perpendiculari  dimidia  dat*  co  > Sc  alte- 
ra data  AI,  faao , Sc  ideo  reaangulum  « li«el« 
AFiSC  Fi  erit  mcdium.Sc  irrationale, et  ci  luppoa. 
liooc  cA  ctaaDgulum  cx  «i.  Se  co . 
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X.  EIBRVM  EVCLIDIS 

expensio  XI. 

pe  lintis  irratioHilibuf,  qu*  ab  irralion*- 
Imm  fimphcitei  uddnione  , vtl 
fubdufiione  rtfulunt . 

VIdImui,  quomodo  trei  fpeclei  irrationalium 
repcrlantur  In  anteced  Eipenf.  qu«  certia 

conditio oibuidilcrimioantur.  Sl ergo  iflxinui- 
cem  addantur  conftituuntttci  fpetici  i^rr^odi- 

lium  hiAif  pnnwi  Secundi  MUium 

Toters.  Tertie  Bi**  Mt4»u  e SI  rcid  a te- 
re alteri  fubducafur  fcllnijuuottrci  (pccief  aluf 

Irrationalium  . Uemp^Vrima  $(pi4  dicitur 
Secundam  cAw  medium  totm 

Tcaiam  C^mmUo  mediam  tetvm 
poiQCs  demondrabimuf  effe  irrationales. 

THEOa.  I.  PROPOS.  XLIV. 

Si  d»^  rtBjt  fotentid  mcommenfm^Uks 
lornfonmnr , fiAtum  t^Hodr4t4 
g4t4Tdtionalia  fwty  RtSangulutH  vai 
irrationale  , Tota  ejl  trrattonabs, 
vocatur  Maior  • 

COnlungStur  dor  tea?  a»A  ac  potiti!  eotn- 
meaCttrabitesi  quarum  quadrata  afgrcgata 
CI , & HI  rationalia  fint  Rcdangulum  rerd  ab  ijp- 
ds  effeaum  irrationale  fu  »u  Pico  tii*M  c»  ejfe 

iprirtteAA.V»i  * - - 

probatur  ratione,  qn!  vfi  fumus  propoj.a*>' 
Reaangulum  nigrum  »i  Tub  Ai.8f  ACconcluUm 
eft  meuium  ex  hypothcfi  ) Vo.le  , & duplicatum 
••  addito  e\  alttro  nigro  me- 

dium, & irrationale  perfete- 
rabii  ex  CorolK  j'Tapof.a^o 
cum  fit  commeniurabilc  par- 
ti componenti . S«d 
gatum  quadratorum  albocom 
CI,  & t H • quibus  pro  lateri- 
bus inferutunr, ponitur  ratio- 
nale. Rcftangula  nigra  igi- 
tur quadratis  duobus  aIb'S 
emne  Ineommeofarabilia . Et  d rta«ogula  eum 
quadratis  componamur  totum  aggregatum  e* 
propof.io.  erit  ftrique  parti  componenti  irratio- 
nale • Hoc  autem  lotum  eft  arqiule  ex  propoCtf. 
fecnndi  quadrato  cx  ca  , & a • , canquam  vn!  li- 
nei conftlt  Jto.  Ergo  hoc  quadratnm  totius  coin- 
pofitz  Aieriiincommeofutabile  quadratis  duo- 
&s  nigris:  Sed  quadrata  duo  ex  lineis  feorfia 
fumptis  ex  Thefi  ponnocur  rationaliai  Ergoqua- 
dratum  cx  tou  cs  quadratis  albis  erit  irrationale. 

Vnde,  & tota  CI  erit  irrationalis  ipfis  CA^btAt» 

quam  placuit  appellare  Maiorim  • 
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THEOR. 


DE  LINEIS  IRRATIONALIBVS. 


THEOR.  11.  PROPOS.  XLV. 

Si  Jmt  nli£  petniiJ  incommcnfitrJ>ilcs 
componamur . Quorum  tjuairata  aggre- 
gata factant  fpattum  medium  i ReHan- 
gulum  veri , tfuod  claudunt , Rattonale 
tota  iirattonaliseriti  vocatur  autem  Ra- 
ttonale, (S~  medium  potens. 

Ompootflturduc  redcDE*  8c  ci  poccotJI 
j mcommcfirurabilec » quu  docuimus  repe- 
rire  propof.  15.  qusr  c>mpofitum  quadratorum  fa- 
cinar  mediam  i rcfiaogulum  ?er6  Tub  ipds  coa- 
• tcotum  Rjctonale.  Duohdftmftfitas/kmcli^ 
ntMm  Irtjtifhdlem, 

Probatur  eidem  ratione  adhibiti  • qa«  io  prc> 
cedeoci.  Nam  redangulum  nigrum  cq*  eft  R> 
liooalci  quod  claudut  inudue  ed»  8r  ce  • & cu  alio 
■nigro  squali  redangulo  cft  adhuc  rationale  • 
Quadratorum  eerb  alborum  aggregatumez  The- 
6 eft  Irrationale . E^ofi  fimul  omnia  ponantur 
tota  quanticas»  8e  magnitudo  aggregata  (ingulis 
parciout  erit  irrationai<a  • ficott  Se  ipita  quadratis. 
Sedbirc  tocaaggreMtioqua«'ratoram»  Ar  redUo* 
golorum  fquatqua^atu  nvex  CDcxprop-A.L  s. 
Ergo  hoc  quadratum  magnum  ca  cd  erit  irratio* 
nale » Ar  Idcirco  eiut  latua  cou  compofita  ac  ex 
duabus  repertis  ce  « & ed  erit  irrst<onaiia  • quas 
ape//a6itur  RariMc/e»  & medmm  foten/ , quia 
poteft  cficere  fuit  partilsus»  quibus  componitur 
rcftangttlum  rationale  » Sc  quadratorum  partinoi 
aggregatum  aedium^  nempe  irrationale . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XLV^^ 

JV  du£  refla  potent  ii  incommenfurakilet 
componantur  , quorum  quadrata  com- 
pofita  fpatium  medium  ^cuut,  &•  re- 
Hangulum  ^uo^ue , jW  contment  me- 
dium fit,  lota  irrationalis  erit  i vocatur 
autem  htna  media  Potens . 

PRobatur  eadem  ratione  p qua  rfi  fumus  ad  ch 
ftendendam  pr<^>o(.)}. 

Vt  ergo  probetur  applicandum  eft  alicui  ratio* 
Hali  DE  reSangulum  dp  nigrum»  quod  Et  squale 
reftaognlU  duobua  albis  ex  hjrpothcii  medipa 
■ duarum  datarum  ae,  Arot;  At  eidem  Rationali  ra 
aqiplicetur  aliud  rcdangulum  squale  duobus  qua- 
dratis nigris  exhxpothefiinedijti  qus  fiant  cz 
AEpArOE. 


Quo  fado  probabi  tur  eodem  modo»ae  ibi  pro- 
pof. Totum  rpacium  ph  cfle  irrationale  j qu6d 
fit  confe^um  ex  duobua  rcRangulii » quorum 
vnum  eft  squale  redtangulo  medio  duplici  albo» 
At  alterum  quadratis  nigrisi  qus  quaauuus  fune 


ZQ} 

iDCoromeofurabifefi  quud  rr(!tangu}um  album  ad 
quadratum  nigrum  ob  eandem  altitudinem, quam 
cum  illis  halant,  fic  yt  bafes  ai»&ob^  qus  po- 
nuntur Incoromenfurabiles»  fr  ideo  qusdracaipfa 
redangulis  mgris  erunt  incommenAirabilia  . 
Quare  redanguii  ph,  partes  dp»  Serti*  vtpote  z* 
quales  quantitatibus  inuice  incommenfurabiiibus 
conflans»  erit  incommenfurabilis  alters»  alteri: 
Quare  lines  ipfs  erunt  incommenfurabiUs  cd 
ad  DH  • 

Erunt  autem  potentii  commenTurabilei  Qup. 
niam  ed  eft  rationalis » Se  fpatium  medium  racio- 
Olli  applicatum  facit  aliud  latus  potentia  com- 
rocofurabUe'»’cx  propof.17.  Quamobrem  dus  li- 
nes potcotii  tanrdm  commcofurabilrs  funt , qus 
compofiis  facient  lineam  irrationalem  ex  propof. 
16.  huius,  fpatium  verb»  quod  continent  progr. 
g.  propof.  IJ.  oftenfum  eft  irrationale;  quia  ibi 
demonflratur:  quod»  fi  fpatium  contineatur  fab 
rationali»  Se  Irrationali»  illud  eft  irrationale . 

Hoc  autem  fpatium»  ex  eifedione  squant  r*> 
dsngula  alba»  & quadrata  nigra  » qus  fimul  fa- 
ciunt quadratum  AK*  ex  ao.  Ergo  quadratum  ex 
Ao  erit  irracioiuie ; Ar  ideo  ipu  ao  irrationalis 
eric. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XLVII. 

S/a  linea  re&a  auferatur  alii  potentia  in^‘ 
commenfuraMts  exilem  illi  toti , fit 
autem  compofttum  ex  ipforum  quadra^ 
Sis  rationale  : at  reslangutum  ab  tpfis 
daufum  medmm  i reltqua  irrationalis 
erity  quee  vocatur  Mtnor . 

Dicit  propofitio  quod  fi  detur  AC  Hnea  maior» 
Se  tota»  froc minor»  quotum  quadrata  fint 
rationalia;  at redangulum fub  ipfit concentum» 
neft  fcmialbumoi»  fit  medium:  Dicit  inquam» 
quod  fi  minor  oc  auferatur  i maiori  ac  » reiiqna 
AO  eru  irratlonalito 

Probatur  eodem  modo,  ac  propof.s  huios  . 
Redangulum  fub  ac»&  oc  femimgram  inuentis 
lineis  luxu  propof.qi.  cft  ex  Hynochefi  medium; 
ergo  dupHcatum  erit  quoque  medium  ex  Coroli. 
propof.  eS. 

I Compofitum  vero 
(X  quadratis  datarum 
AC»  Se  oc  Rationale  : 
Igitur  prsdidis  reda» 
gulis  oi»Ar  Pl  fcmial- 
bis  quadrata  album  ex 
linea  o c » Ar  aliud 
totum  ca  erunt  irra- 
tionalia» Arincommf- 
furabilia . Sirerbre- 
dangulis  prsdidis 
addatur  quadratum  ex  refiduo  ao  ex  7.fccQodi  cffi« 
cietur  magnitudo  zi^ualis  duobus  quadratis  prs* 
didii  ca  ex  ca  toti  » Se  alteri  ex  linea  oc  . 
Idcoque  incommeofurabilis  redanguHs  duobus 
01 » & pi . Cum  ergo  tota  magnitudo  quadrati 
OA.  Ar  redanguiorum  duorum  iemmigrorumpi» 
Ario  fit  incommenfurabilis  rcdangulis  fcorfim 
fumptis  ex  propof.  10.  cric»&  mcommcnfursbUis 
quadratoex  AO*  Quapropter  eric  hoc  quadratum 
cracc  Infignlcumex  ao  irraaonaie*  Vn^  ipfum 
2 reuduum 
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rcfiduum  linea  iio  erit  irrath>ii>ll>>  quod  apcllan- 
dum  efl  linea  Minor. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XLVUI. 

Si  linea  i reUi  aufe  raiur  incommen- 
furatilis  exiflens  loti,  qme  cum  tota  fa- 
ciat eompofiium  ex  tpforum  eptadratis 
medium',  reflanpulum  vero  pd>  ipfs  con- 
lentum  Rationale , Relicua  irrationalis 
erit.  1'ocaiur  autem,  cum  Rationali 
medium  lotum  efficiens  • 

DEtrahatur  i refid  CD  maiori  re  Aa  ei  minor, 
^uc  imKfuc  fint  luxu  propof.  4t*  OtCD 
ttlidffiam  so  ^t  irr^tiondh. 

Probfttur  ea4cm  ue!ofic»«c 
•ncecedent  . Rcd«n|;alufliiub 
CDt  9e  CB  coacentum  ex  iinwtW 
ponitur  rationale»  vnde  i da- 
plicarum  calc  erit»  vt  «y,  dr  b?  < 
Sed  duorum  quadratorum  or»Rr 
Qv  ex  duobus  BCpdrco  lateri- 
bus fi^oruin  compofieum  eft 
irrationale  • Ergo  boc  compofitum  duplicatis 
redanguiisov»0rEv  erit  irrationale  incom- 
tnenfurabile : Sed  H refiangulis  addaturquadra- 
tum  album  Dt^»  ex  SD  ex p.  fecundi  cfHclcur  ma- 
gnitudo «qualis  magoltudlnl  ex  conflatis  quadra* 
tis  Dvidr  Qylideo  quadratis  feorflm  fumpcls  ined- 
anenfurabilif, ex propof.io. huius.  Quare  ined- 
meofurabiiis  quoque  quadrato  refidui  tibocx  ^D* 
Ideo  reliqua  Eoirracionalis  erkiqu^.vocactUoCam 
rttimali  medi$pn  totum  e^irx/. 

THEOR.  VI.  PR0PO5.  XUX. 

Si  i reffd  auferatur  reUa  paeentiit  iutomi 
menfuraiilis  exiftens  toti  , <{ua  faciat 
ctmpofnum  ex  ipforum  ipiadraiis  me- 
diam, &•  reRangulum  fuh  ipft  conten- 
tum medium,  0“  ijuadiatis  tneommen- 
furahtle  I Relicua  irrationalis  erit,  ^ut 
vocatur,  cum  medio  medium  totum  ef- 
ficiens . 

S It  reAa  ac, i qna  detrahatur  oe.Srlint  eiut 
derp  ratiooitj  quas  docuimus  reperire  prop. 
4|.  additi  ci  conditione»  quod  redanguJum  non 
commeofurctur  quadratis  ex  ao  » & ac . Dico 
refiduum  OC  efleincomaicnrurabilei  & irratio- 
nale . 

Probatur  eadem  rationa»  qui  vfl  fumus  prop. 
14*  Tota  magnitudo  ex  repertarum  ac»  8r  oc  qua* 
draiis  conflata  media  efl  ex  Thefl»  (icut>d^  re^an* 
guluro  fcminigrum  fub  Ipfls  contentum»  etiam 
fi  duplicatum»  tt  funt  duo redangula nigra»  cum 
duplici  quadrato  minori»  & quia  redanguiuua  fe* 
ininigrum  duobus  quadratis  albis  ponitur  incom- 
meolur^bile^  tale  quoque  erit  compofltnmcx  re* 
Aanguliaduoboi  femlaJgris. 

Sed  n duobus  Rcdangulis  addatur  quadratum 
maius  ex  rcfldtto  oc  ex  propof.  9.  fecundi  e£Bcie* 
tur  magnitudo  «qualis  magaicudiai  ex 
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3uadra  t s ac  toto»  8c  ao:  Ergo  hf c tota  magn^u* 
o quadiatis  dnobut  f,:or4im  fumptts  crte  media» 
ie  incommenfiirabilis  iuxta  propof.  10.  (uperant 
itjq;  quadrata  n>fdi%  magOi* 
ludincm  rcAangulorum  com* 
pofltorum  n<grorum  quadrato 
ex  refldui  cc. 

Sed  medium  non  fuperac 
medium  rationali » aliqui  qui- 
ttiate  ex  Coroll.ptop.jj.trgo 
quadratum  ex  refidu*  tiC  non  cft  rationalis  quan- 
titas: Vnde  erit  irrationalis, 8r  linea  illud  qua- 
dratum fabtendens  ocerit  hcatioDalis  . qax 
cattir.  Cum  media  medlom  tarum  cflicicas»  qoia 
■afeitura  partibiis»qu«  efficiunt  tum  qoa^aia 
compoflta  : tum  redangolom  » quod  ambuift 
mediu  m > & irmiDnale  • 

COROLr.ARlVM  VNIVERSALE. 

HAbemus  ad.  inuentiones  dmerfanNi 
linearum  Irrarionalium.  Prim^  frx  Rilio- 
mionun»  que  nafountur  I compofitione  linearodi 
potentia  tantum  commcnfurabilium . Secfldb  fet 
Apotomes  ex  Matradiiooe  potentiltantilmnrto. 
oalium.  Deinde  habeenas  inediam  trrarionaieui* 
qu«  Inter  dnas  potentil  unedm  commenfarabUea 
media  proporrianaiisc#»ex  qua  nafefitorquarnor 
fpedes  irracionalrudu^perfubdudkM>€»qu^^efl- 
lurApocomemeifiaprims;  Ar  Apotomemedta  U» 
cauida,du«  per  addtrkmd  qof  vocantur  Binombam 
mediu  primo,  frBinomm  media  fecundfl.  Taodd 
iDOeoimustria  geocra  irrationalium  finiplic{u»ec 
qoJbuB  prodiere,(cx  fpctics  irraeionaliuminempe 
dux  i flngulis  generibus  ; vna  quidem  per  addU 
tionem,vc  funt,  quas  hlcdefcripHnins  prima  Ma» 
ior,  StuiAdABfittpodkf*tmtdumpours.  Tertio 
BinaMod-Apouns  a Altera  vero  per  ablationem 
nempe PrimatuVar.  Secunda  orm  rs*imdiimt» 
Jtum  totum  effiitnSi  8c  Tertia  Cum  medio  med:o 
raram f^r;mi,qa« omnes,  fl  (imnl ennuineren* 
tur  erunt  ad.  pcmpeaa.  per  additionem,  frabla* 
tionem,  Ar  aiix  genenex  , ntmpe  Medix»  Ar 
Irrationales  fimplickcr  , A fi  placeat  reperire 
etiam  plures  ex  media  infiniur  medio  fiunt,  vtfu. 
pra  diximus . 

Addic  vero  Euclides  multas  Barum  linearum 
proprietatcs»quar  exotiuncur  ab  appHcattonefp*. 
tiorum  irrat  oualiumad  ipfat,  feuad  aitqaam  ra- 
tionalem: irdcuoi  vifum  nobis  fic«ea  ooo  perti- 
nere ad  elemcnu.  aMluimus  io  plura  hanc  trana- 
tum extendere,  cum  baic  lofficUnt  ad  naturam  »r* 
rationalium,  cxorcumque  iouUigenduro : neqot 
amplior  carum  cognitio  ad  ptoiMationem  Ma* 
cbemauces  dcllldcrcuir . 

EXPENSIO  XIL 

De  commet^MTAbilthus  etd  lineas  srratiom 
nales . 


F^cundnm  geraen  lineiftrm  irrationalfom 
funtlinex  ipfx  Irrationalibus  commenfura* 
biles  r nam  ipfie  qnoque  iliarfi  naturam  Inducunt, 
Arirnctonalesfunc : Vndead  multiplican<his  ir- 
rationales fufficiet  multiplicare  alicui  irrationali 
{emd  repens  comaicnforabilcs  • 

THEOR. 


DE 


THEOR.  I.  PROPOS.  L. 

alieni  ex  Binom^s  cemmcnfurdiitis  ,ipft 
■^Hoqne  BiHommm  tR . 


IKntiwiiliui  Binomiorum  confiltit  in  eoiquoii 
totum  Iu  iBcomiMnrurabileoraninoruiipar- 
(ihin<tiniponcntthua,ciliii  p»rt«  ipf*  fint  po- 
^ ^ ~ ^ tencii  commonfurabi- 

” ® C lea  , Sit  ergo  Bino- 

I ' ' I ' f'  anium  ac  dtuifum  in 

^ , F Aia  nomina  At,  & ic,Sr 

ei  iinea  rommenfurabllia  longitudine  dp  ; often- 
dcndum  eS  »p  elTe  quoque  Binoiaium , tc  o8cn- 
aletur  ea  cb,  quoJ  pelEt  op  in  duaa  partea  diuidi, 
ajuibua  totumerit  irratioliale.ciim  Ipf»  parceain- 
uiccipAat  potentia  comtniniurabilea . 

fiat  itaque  ex  popoC  ij.  Iib.6.  »t  ac  ad  dp  j 
w Al  ad  DE  , Etitque  ejiam  ex  propoAat.  quinti 
eum  fit  totqm  ACaJ  totum  op,  n ablatum  At,ad 
ablatum  de  , reliquum  quaque  ic  ad  reliquum  ip, 
»t  toto  ad  totujt « ablatu  ai  ad  ablatu  OE . Qui- 
XXS'  ^luiujxruot  commeorurabi/ca  Ai,t^  oE, 
Ccut^iamK.gftf.  Sed  Jc.SrAxponuntur  In- 
cqjnmeoluidjulea  toti  ac:  Ergo  etiam  de,  &-tf 
ipfi  tou^talea  erunt,  Ad  AC,«r  df  Aint  eom- 
roeniittabilc»,  ecgu  ex  propoAg.  hnlax.  tc  ipfi  fuo 
toti  8t  EP  erunt  incompienrurabiUa , 

Piogr.  a.  Pi^uur  quoque  ede  OE,  & ip  duat 
tantum  potentia  inuicem  incommenfurabilea  ■ 
Nam  ita  ponitur  ai  ad  oi,vt  ac  adEF . Ergo  pta- 
nirauda  Al  ad  K,  ve  DE  reApondec  idproportiot 
“I,  **>  * funt  potentia  commenAu- 

rabilea  - Ergo  etiam  er  5.  hniua  talea  erunt  Di, 
or  EF  . Q^are  cum  de  A op  fine  dux  potentia  tan- 
tum rommenAirabllea  ex  ija  candet  dp,  etiam  df 
erit  Blnomlum « ' 

THEOR,  II,  PROPOS.  LI. 

Apolomecmmeapiraliitis,  etiam  ip[a  /fpo. 
tom:eR. 

Sit  Al  Apotome.  te  tc  eengmeni,  te  de  ipfi  ai 
commenfaribilis.  Dico^  ouod  etim»  bdc  ipf* 
Al  Apotome  fu  \ Scilicet  cx  rnbduaioae  duarum 
^tonalittm  potentia  unetm,  irrationalis  qux- 
«m  linea  rcrulcans  refpcd«  ipiama , i quibut 
fubJucI  poterat . 

Quia  itKjtie  efl  totum  ac  ad  totum  or  > rt  pars 
Al  ad  psrrrm  oe  ablatis,  erit  quoque  ex  prop.i  a. 
lib.f.  reliquum  jo  ad  reliquum  »r,  it  totum  ad 
rotump  Sr  n.  flatum  ad 
flatum)  8e  ideo  inuicrm 
^ commcnlurabiles  Unce. 
Sed  AB  ablatumponinir» 
vepote  Apotome  inroi^« 
mcnfunbile  ipH  compv? 
tiBc  > &toti  AC  . Ergo^ 

etiam  DS  ex  huius  enc 


lineis  IRRATIONA  LIBVS?  ^oc 

Probatur  deinde,  qu  jdDP.Hrip  fint  poteLd 
commenTurabilca . Nam  o'icnAimcfl,qu6d  ficut 
ed  AC  totum  ad  df  totum  fic,  te  ic  para  reliqua 
fit  ad  EP  partem  reliquam  . Eigo  petmyitndi,  n 
ed  AC  totum  a i Auam  partem  rtliquam  icin  pro- 
portione , ffe  ed  DF  totam  ad  fuam  partem  reli- 
quamln  proporiione,  fed  ac  totum  ad  ic  reli- 
quam ed  potentid  commenfurabilis  linea . Ergo 
ex  propoAj.hiiiua  etiam  torum  dp  ad  reliquam 
EP.  Vnde  cum  de  fit  refidoum  i fubt.aaione 
Rationalia  ep  potentia  tantum  commenfnrabilia 
refpeflu  illiuaeOP.l  q„i  Aubduda  ed.ipAi  erit 

Apotome quoqne,*refpeau illarum,  a quibua 
emanat  eadem  natujam  Apotome  Aortitur. 


THEOR,  III.  PROPOS.  tll 
BiHomio  medio  lommerjurakitis y es*  ipfa 
Binemmm  medium  cfl. 

Sit  P Ratioxaba,  «r  ac  Binnmium  medium di- 
ouumin  fua  nomina  aa,  St  ac  »r  dp,  tot,  Bl- 
nomiOAccommeaTurabilis.  Et  la  if.  | b d fiat, 
V tou  AC  ad  totam  op,  fic  pati  ai  ad  narerm  o i . 
Re  t ergo  ex  XI.  quinti  eoam  rrl.qua  icad  ,eli- 
quam  ep,  vt  tota  ac  ad  rotam  dp.  te  «Ico,  cbm  dp 
ponitur  commenTuribilii  ipfi  AC  ,•  talia  entparx 
DE  commenfurakiliapa«iAx,ex  rnM-sMiia. 
«ficiP  coanracoiurabiUararti  ic  . Quare  rrfpe. 

iat«no^alufabifcs . it 
jnedia:OE,&EH  vt  fiint  ai,  ieteet  propof.ii 

fiuma.  Secundondendauteire inuicrm poreoiii 
tantum  cnmmenfiirabilca  oe.teir.  fcut.  fltiB* 
luntAC,&ic.  ^ 


A 


cEiam  DE  ex  nuiua  y.  cri 
incotnntcnfurabilc  ipfi  df»  dr  ef.  Q^onuna  inut 
cem  Alt  fir  oe  fiioi  commcafurabilcs  ficuti  df  Io» 
uicemtora  ac,  dr  oe  , quare  rcltquum  li  erit  in- 
commenAirabile  coti  ac:  vadc,df  fuo  toti  ci  cona* 
Bienfurabitl  Df  exprofof.  8>  huini. 


Qi*  enim  eS.vtpara  aa  ad  partem  nidiepata 
•cadparttxnEP,  eriepwaa.r  ,d.para  Aiad par- 
tem ic,  vtpars  De  ad  partem  ee  : Sed  partet 
^““a  lanifim  ponmiter  «oiunead). 
palpOcy,  £rgo 

re,cumfint  medix  elCeicnt  aliquam  ea  Ijt  irratlo- 
nalibua,  qux  re  fitltant  per  compofitionem  media- 
rucn  • 

THEOR,  IV.  PROPOS.  EJU, 
Apotome  media  commcr.fueahihs , c>  /y,y^ 
Apt  time  media  efl 

SHd  fit  Al  Apotome  media  in  fig  prxced.  Sr  el 
congruent  tc,  te  fiat , vt  ac  ad  df  , ita  ai  ad 
de.  Qxiaergo.  vt  totum  ac  correfpondei  pro- 
poriooc  ad  totum  OF.lic  para  ai  ablata  ad  partem 
ablatam  OE  - Ergo  etiam  ex  propofiia.  Iib  r tc 
IV  Hquapari  correfpondrbit  ad  reliquam  ef,  vt 
ablata  ai  ad  ablatam  de,  fed  para  ablata  ai  ed 
eimcnluraluJia  parti  de  ablatf  ex  Thefi.  Ergo  ex 
ptopof.t.  b.  reliqua  IC,  reliqux  EF.  totum  AC 
loti  DFerit  comxKnfiurabilc,  k quia  AC.Ik  K po- 
e^ntur  aqedix  j erunt  etiam  df,  * ef  medix  ex 
^•Jfropor.l' Ji.  rcffcdu  rationalis  p. 

Probatur  deinde,  quod  fine  inuiccm  potentia 
comracofurabiies  of.  & pb  . 

Nam  ita  eU  ac  ad  dp,»c  ic  ad  pe  ; Ergo  prrw». 
/ottOo  ita  erit  fuodan.cntum  ac  ad  fuodameoconi 
MCtft  Df  terminus  ad  fe  terminum : Sed  ac.  fr  ic 
funt  potentia  tantum  commcDrurabjles : Ergoex 
propof.j.  h.  etiam  or,  & n • 


THEOR, 
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THEOR.  V.  PROPOS.  LIV. 


Compofiiil  tineis  imiiomhlms  commtt- 
fnral>iU  < fnnt  tfuotjue  eodem  modo,ac 
ipfet  irrinsonales  compojiia  • 


Sit  AB. » ic  d«*  omnino  irrationiltt.  qn»  t6- 
pofit»  faciant  lineam  ac  irrationalem  refpe- 
ao  p Rationalia  • Dico,  te  df  ei  eommeniurabi- 
lem,  feu  longitudine  fcu  potentiS*  tantim  effe  li- 

Dcsm  quoouc  Irrationalem,  Jpf*  • 

probatur.  SitdiuifaACin  fuai  partes  irratio- 
naics,  quibui  componitur  ab,  & bc.  & fiat  totum 
*e  ad  totum  DF,  »t  AB  ad  D£  e»  propof.  1 1.  Iib-  «• 
Ideoquc  etiam  erit  totum  aC  ad  BF  totum,  lic  al- 
tera pats  BC  ad  alteram  partem  ef  ea  aa.  Iib.5.,  Bc 
ideo  partes  a»  ad  de,  « bc  ad  EF.  Quate,  cim 
cotum  AC  ponatur  commenfurabile  toti  df,  etu 
etiam  para  ABcommenfurabilia  pani  de,  licot,  te 
alia  compara  BC  erit  alteri  eomparti  ef  commro- 
fBiabilia . Quare, cum  panes  fint  commenlutabb 
les,&  totum  AB  rationali  P ponantur  incommen- 
fntabile , etiam  panes  ot,  8r  df  em«e  incommen- 
furabiles  ipfi  Rationali  p.-ficnt.St  ipfumtotiiop 
toti  AC  commenfo'  abileA  ipfi  rationali  l cnt  In* 
commenlurabile  ea  ptop.8  h. 

Probatpt  fecundo  . Quod  etiam  ill«  partes  DI. 
& BF  fint  innicem  incommeofurabilet . Nam  iu 
ponitur  * B ad  DE,  at  at  ad  E f . Ergo  pematMado 
ita  erit  AB  ad  BC , vt  DE  ad  BF  i Sed  BA , *r  K lunt 
Ineommenfur.bilea  omnino.  Ergo  e*  ptop.  5.  h. 
fiamo£»&£F« 
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diam  DE  tft  reliquum,  feu  Apotomeex  irratiooa- 

Ubui  doabu»  • r-u.  * 

Sic  enim  bc  altera  Irrafionalii  I cuius  lubtra- 
aione ab  irrationali  ab  remanfie  AC.&eEprop. 
It. 16  fiat.  »t  AI  ad  DE,  ita  ACadDFiSrquitAB. 
commenfuratur  i|.fi  Di.  «iam  AC  totum  commen- 
futabitur  ipfi  toti  Df.Sf Altera  para  BC  alteri  com- 
_,„i  ef  . Cum  ergo  aC  totum,»  aC  para  ponan- 
tur ineommenfurabilea  omninb  rationali  P etiw 
DF  totum , te  EF  pait  «liqua  ex  prop.S-h.  ent  i» 
eommetifutabilii  omnino,  & irrationalia  nt»- 

probaiut  deindej  qn&d  edam  DF  ,&  »E  fint  dup 

omnino  ir.commcnfiirabilea : Nam  »t  *C  ad 
df.  ita  ponitur  BC  ad  BF  t Ergo  fermute"*’ 
tt  AC  ad  BC  1 Ita  DF  ad  FI : fed  AC, » BC  lo- 
commenfurabileiomniob.&irratiooalet : fir?» 

ex  prop.  J.  h.  etiam  df,  8t  fe  : idcoqoe,  c4m  O» 
inuicem  itrationalei,»  itratiooil'!  quoque  f efii^ 
au  ? rationalia  rcmintbtt  lintd  de  Rebqnum  *b 
irrationali  OE  fobdu8i  Inrationalii  IF  ficui  *» 
eft  reliquum  fubdnai  itratinnali  ic  ab  irrxtio- 

"*Et* V*e  dida  fint  genericil  de  illit  linde  , 
qux  commenfurantur  itritionalibnt , licet  enim 
iuclidea  ad  fpeciei  Chgnlw  dcfccn^t,  in  ill  a tl. 
Blnomiomro,»  Aptomainm  fpetiebna,*  probet 
fingulaa  commeofiirabilet  rnicoiqat  fptclei  Bi- 
nomio.  »el  Reliquo  ad  illam  fpeciem  pertinere, 
cni  eommeofutaturj  nobia  tamen  Tifom  ell,xdeo 
fpecificam  cognitionem  nccefliriam  non  efTe, 
tnaximd.quia  irrationale!  minut  in  ffna  renfaar 
In  rebua  maihemiticii  • 


THEOR-  VI.  PROP.  LV. 
j2fie  Reliquis  tx  Utuis  srrttionAtbus  etsm^ 
cosBsteenfurahiltsfusiS^  iffx  srrtSio- 
nales,  ty  Relsqnet,vi  ilUfunt- 


' It  Ai  reliquum  ex  Irratlonxllbni  diubnt  AC,* 
> BC|  fc  coHunenfnrttur*!  »x.  Di». 9“” 


m .. 


TRACTAT  V S XIIL 

IN  NVMERW  PROPORTIONAUBVS  . PARS  I, 

. J^umerorum  ‘Satione . 

OST  Elementa  primm  feopus,  in  quem  Mathematica  tcnJit, 
funt  proportiones  ilumeric* , vtpote,  qu®cum  fintrationales^ 
magis  «tiam  eognitioni  funt  obuia:,  ii  proportionibus  corpo- 
rum maximi  a^ncs , illis  ianuam  aperiant . Sedi  prius  de  nu- 
meris ipfis  proportionalibus , vt  qui  proportionum  Arithmeti- 
carum' fint  fundamenta  , agere  opus  cft  , & Uib  hac  ratione  fundamenti 
proportionum  de  illis  fermonem  facere  . Poilunc  autem  conildct*ari vt  fun- 
damenta proxima , & vt  fundamenta  Rmota  > vt  remota  coniiderahtur  cum 
rationes  ipibrum , quatenus  fe  gerunt > vt  continens,  & concentum  fpecula- 
tionem  fubeunt,  at  vt  fundameqtq  proxima , curn  non  iam  fub  ratione  iim« 
phci , fed  fub  ratione  relau  ad  aliam  , & fimilitudiqem  alij  rationi  dicen- 
te anitaaduettuntut . Ibi  imerueniunt  duo  numeri  folum hic  quatuor  requi. 
runtur,  quoniam  iam  non  confidcRntur , vt  obtinent  rationem  t fed  pro- 
porrionem.  Si  ergo,  vt  rationem  dicentes  numerj  accipiantur,  tunc  vocan.- 
turfradfi:  nempe  partes  alterius  numeri,  qui  fe  tanquam'  totum,,  & conti.)' 
nens  gerit , & de  iflis  prima  hac  ttadatus  patte  peragemus,  numeris , vc  ra- 
tionem dicentibus  in  fecundam  partem,  tefcruantes. 


EXPENSIO  I. 

De  mimuUrum  froportiombus . 

ANl«|uain  iprirum  ralniitianiin  iMgoritk- 
mum  propontmuii  fircdT*  et  cnyifctre 
IpCirum  proporuonem»qtum  tue  breulcer 
cabinus . 

definitio  i. 

FJ^Sio  f miimtUuet  aut  nimmir  fr»Qvt  ^ 
/riv  fCurts  p4rset  tofius  i 

yei  piarium  totonm  fith  >Biiu  T4tme  ttnfiitrato- 
ntm. 

Si  cmm  totam  iit  feAum  in  4.  partftzqmlesi^ 
dox  ex  triisi^ci  vna  erunt  ouniems  fradus:  Iceta. 
fi  net  aurei  Tedi  fiat  In  8.  panci  «qualet  » Ar  e« 
Ulittccipuatortretf  illc  tret  partes  erit  (Uimc* 
nit  fradus  triam  aureoram  t 

ConftatterbqasUbet  fradio  duobus  namerit. 
ticer  eft>  quf  partes  acceptat  exprimit,  8c  faper  li. 
aeolacn  ponitur,  alter  cft,  ouirotiat  exprimit 
paiteif  St  fub  Hneola  ponitur  fioc  modo  • 

^ 4-<^l  lineolam  ponitur  dicitur  Ko* 
«croiari qadd oameret  pattet,  oas  accipiantur 
ex  panibett  rociut ; qui  verb  Tob  lineola  colloca- 
tar  dicitur  Denominator  1 qo6d  denominet,  ex 
quo  toto  lUc  partcf  tupoe  finti  ita  jo  minutia  4 1 
£i  qna  funt  t((i  quio»  panes  voins  lotcgri  quia«> 


A 

i 

que  partibus  conllantit>tret  efl  Numeratorquin- 
que  Denominator . 

Prxalfumpt.  I.  Oriuntur  numeri  fradi  &piut. 
4diuifi.>ne  integrorum , in  qua,  aut  illa,  qux  di» 
uidutur  funt  lotegra  finguia,vc  namerut  datiden» 
dut  accipitur,  vt  plurcs  pareex  plurium  integro» 
(um,  vt  v.amt,  Ar  diuifio  inftituirut  ad  Ikk,  vi  iU 
ix  partet  in  Integros  redigan» 
cur  , vt  to;.  iuJij  diuiduniur 
f>cr  <0.  lultos  , qu  but  conAat 
Aureus  quilibet, vt  Aurei  fiant 
& fic  Tradio  , qux  reou» 
orta  diu  fioncfigoificat  votui 
aurcf  tret  partes,  rx  10.  cxqai» 
buaconftjt,  Veldiuiditur  aJk 
qais  numecuf  ai  boc^  vc  fii  gulisd^nr  buatqr  » 
V.  g.  lot.  Aurei,  vt  diilnbiiamyf  io.  Miiitibusa 
9e  tone  Rgnificat  fradut  tres  Anreos  io  to. 
cqualci  partes  diftributos  . Jta  fi  dentur  V.  g.  ii| 
quadrato  IN  partes  9-  exquibus  accipiantur  4. 8e 
fi.it  minutia  ^ conflabit  ex  quatuor  qtiadfatis« 
quorum  quodtibet  efl  9.  pars  cotiut,*  qiurc  fi  fin» 
cuic  partes  Io  p.panetiterum  intclligaotur  diui» 
fx  numerus  4«  elt  ctum.buiua.  totius  nona  pars# 
Nam,  fi  hx  fingolafum  oouenx  panes  fimu( 
eraqc  quatuor  nouenaoos,  etiam  fiagoHs  diuifll^ 
lA  ooaem  psetess^natuo^ex  ipfis  erunt  qnatuot 
oooienariorum  nona  pars.  Nans  fient  jfi.cuiua 
4.  efl  oon»part » nempe  carum  naucm  to  qoibox 
4,  partta  bieelliguntordiuiix,  vt  fiant  jA.  Vode 
tftUlnd,  qubdmioatUidcfi  4.efip4rtnpaK'V^-‘' 


TRACTATYS  XIII.  PARS  I. 

m ftlicet  lpfiu»4,ld«noiwwredcppiniMlj^  .>c  A»totum 

- maun«locritfLa<lAC,YttotumK5iaa«ottimAC. 

scmpc  nona  par»  • . • 


•THOR.  t PROPOS.  I. 

Mmrni*  ifl  «J  /««»»  inteffum,vtnume- 
r*i9r  dtl  dfnominMortm . 

* Robatur . Quta  numcnit  numennt  cxpri> 
mh  partct'  totios . Sc  'tot  habet  vn itate*, 
quot  panes  fant  io  ipfa  quantitate  non  integra, 
nempe  inlnutil,  fient  & denominator  tot  habet 
vniuteSi  quot  integrum  pattet  j Ergo  vt  eft  mi- 
nutia ip&  ad  integinm,iu  eA  numeiator  ad  deno- 
mioatotem  • , 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Mmulidd^ualis , vel  eittfdan  intefri  <{Hd 
ad  /Iqr  integras  tjuatuiiaies  tan- 
dem hatenl  jnoperlionem,  ittuictm  futtt 
dtjiultst  veri  haiet  maiorempro- 
pmiomm,  illa  maior  ejl. 

It  integri  etnfdem  ab^6  minutia  ACffen  para  , 
^ 16.  nempe  -f-J-  litijoe  integrum  przdiflo 
cquaJe  ar  9.  cuius  minutia  fit  4.  CH.  ita  rt  At  -f- . 
DtaimiruieJ^caiioaletfiaifiu  uiegr*  afuJU 
in  tiikmfr0pmiv$t  • 


H 

Probatur.  Qo|aevpropor.9«quind , qosma^ 
Mitsdinct  ad  eandra,  feu  ad  cquatra  eandem  ha* 
beot  rationem  coualea  funt  inter  fe  | ftd  minutia 
4.  fr  AC  ftf:ad  «qualia integra ip»8r  as  Haii- 
tc  habent  rationem  | Ergo  funt  iauicem  aequales. 

Probatur  fccuoda  pan*  Quia  maior  radoet 
cft»  cdmaliqua  quantitas  alterius  plds  compre- 
hendit gTed  Ai  ij.  dicit  « hypothefi  ad  Aium 
totam  AS  J6*  maiorem  rationem»  quam  eh  4.  ad 
BP9.  ergo  plus  compreheudit  ai  af.  ci  Intmo 
AS{  quam  SH  4.  ex  integro  ss  9.  qoz  integra  luat 
«qualia:  Qturc erit  o^or  Aliquam sm  . 


COROLLARIVM 

Hinc  eruitur  minutias,  quarum  numeratores 
. esculem  proporcion^  habent  ad  Tuos 
« nominatores  ciTc  pqu^lcs;|i  denomiuator  incegr  u 
%qualis  quanutact s cxprihiat } cum  eorm  denomi- 
nator vices  integri  obeat , 6c  pirtes  » qu«  io  ipia 
quantitate  ruoCiexprin||it,pacct{qu6J  eadem  ratio 
cA  dedcaominacoribus,  ac  de  totis  ipfis  x Vnde» 
firminucia  ad  fuuro  denomioatorem  maiorem  ra- 
tionem dicens  maior  erit,  ftr  ita  Aurei 
erunt  minutiae  squales . <^a  ita  le  hal^  | ad  p. 
vt  4*ad  It.  At  ^ T*T  mmutiSg  quarum 
pnms  ^ cum  habeat  maiorem  rationem  ad  run 
deaotninatorem ; quam  maior  erit  • 

THEOR.  'IV.  PROPOS.  IV. 

Dudt  minutU  eundem  denomine^ 

toremy  eandem  proporUonem  fyaixnt^ 
numtraiQTes ^dummodo 
de  eodem  vtl  dt<^uaU  toto 
vertpcmtir . 

DEtnr  mindtia  -|-A  ,&  . Dico, 

hc»t  tandim  ianlcm  praportoonem,  aa- 
foeraiorer  Id.  ^ ay. 

^ * Probatur,  vt  numerus  1 6.  sd  iS,  ira  e/I  mi> 
'nutris  AC  partium  id.nempefpfaqusntirssro  /Vhe- 
mate  prsc.ad  integram  quantiucem  sa  ex  1.  h. 
vt  autem  aumems  |d.ad  aj.  ica  e(I  ab  ad  AV.Ergo 
exd^m  ita  erit  id.ad  a^u-elido  medio 50. vi quia 
^ tUai  AC  ad  quanciutem  ai  . 

’ EXPENSIO  II. 


De  fra^ionum  valore  , 


CVoU  prppof  tione*  quam  dicunt  flumeraeo- 
fyid^onminirnm  minut«s,pro  vt  vidi* 
mus  vafote  crefeaoe  maiores  A*n»vldetidoiQ 
modo eft^quoroodo earum  valor dignofei  queat. 

PROBL.  I.  PROPOS.  V, 

Dtut  minutias  diuerfarum  denominatio^ 
num  ad  eandem  reducere  denomina* 
(tonem  • 


THEOR.  ni.  jPROPOS.  IU. 

Si  ad  fna  integra  iiuqualia  mimuU  fimi* 
lem  dicant  proportionem  erunt  inui* 
cem  in  proporttoneiVi  fua  tota^ 

O*  intiffa  exi^mu . 

Q I*  minutia  cl  4.  ad  Tuuia  loedum  kn  9.  vt 
^ In  (chemate  przccd.  prsaff.  vt  minutia  ac 
ad  integrum  maius  priori  integro  as  • Dicot  firdd 
minutia  xL  «d  AC  , W intesyum  xn  «d  as  • 
Probatur  • Ita  cft  xl  minutia  ad  kn  totum , rt 


Slot  dats  minutis 4* > Veltmufqne  co« 
gnofeere  valoreni  banun  mioutiarum,  Ideft 
qusnam  ad  fuum  idcm^uiui  funt  minutis,  maio- 
rem propordond  dicat . Alceroatitndcnominitto- 
res  vnlus  cum  numeratoribus  alterius  multipli* 
ccncur  V.  g«|.  per  7.  9e  fiant  ii.tel  contra 4» 
per  8.  & fiant  deinde  denominatores  inuiccoi» 
qui  exprimit  partes  ipfios  totiua»  8c  fiatq6.  Dico 
eandem  e(Tc  mmuciara  4- 1 qus  7 

* Probatur . Nam,  cdro  fine  numets|or  9.  8c 
denominator  8.  multiplicati  per  eundem  nume- 
rum 7.erit  ex  i7.L7.elcna.cadero  proportio  ).ad  8. 
quamsi.adfd»  ex  prima  vero  propof  b.  minu* 

tde 


DE  NVMBR.ORVM 

dr,  ®»«»»  UKam  Idem . h<b«at  xjailcm 
proporoonem.  vqiule*  rnnt;  qaire  ci  minutia 
tfOtmaB*' ttibai  odauitpmibu»  ci»  ft 
critcqniUa  ei  ipfi  coti»proat  coo(ht  »i  .parcibat 
.vloonbosex  a«  b.propof.  eumadci»  tocaactp* 

4en  dicat  pcoponionem . 


ratione;  io9 

aplintf  flnt  * quaremc  r,  erte  eadem  tnU 

autia4’^'fTf»  ^ ^dealijf. 

PROB.  II.  PROPOS.  VII. 


' lic  ta  OD  CQftaflte  quataof  par^i^a.  Teptlmiiicu 
(it  4.maUtplkatua  per  oamerQ  eundem  (it  fa- 
dai  8c  itemtoctttn  8.  (ie  multipli  catum  per  7. 
& ftdum  56.  habebit  eandem  proportionem  4. 
mdy,  quamia.Do  mlnauaad5>. CL  tocum^&m 
go^cs i> prnpoC. b.  -f'«‘ > & x «qualelf*^ 
erit  eadem  oiiautia  00  ^ Qnace  diiar  mioutis  x» 
& ~ erum  reda^  ad  eundem  dcnnmiqac<x'cicuna 
'T'^»  cquaka^ 

. PROBt.  I.  PROPOS.  yi. 
PlmtSyqi$4im  dfids  mimuMf  diner/drumde^ 
Aominatioimm  ^deundern  reducere, 

Slntdatxmimitie  .^,^,-^4.,  qn^  ad  eandem 
denoraioationem  redigeiidf  fint.  MulttplU 
ceaturltmul  nrdioatim  c^nomiottorcif  nempe 
a.  cum  7.  ?t  fiat  1 4. 8r  cum  hoc  produco  (4.  ou- , 
merus  vt  fiant  4a*  8e  cum  boc  predudo  41.  nu- 
merus), vc  fiat  aio.  Deinde  diuidatur  numerus 
produ&ui  per  ipfum  denorainatorem  . Diuida- 
tur  V.  g.  per  primum  a.  Ar  erunt  loj,  qui  muiti- 
plicecur  per  1.  oumeracorem»  Arprodibie  prima 
minocia  v-f-j*  OeinJe  idem  numerus  diuidatur 
per  (ecundum  deoominatorem  7.  Ar  prodibu  $0, 
mulciphceturqje  hic  oumcrui  pec  numeratore^. 
4.  Se  enc  ~ ^ r « I icm  (iac  de  tertio  7.  nam  dmb 
fo  aio.^pcc  }.cric70.  qnt  multiplicetur  per  a.  Ac 
ecJty4''r»  Sic  diuidatur  per).  At  eric4i,'qi|i 
m^tipliceturper  )«gf  crlt  v4cima  minutia 
DtM  omnes  ^tas  minutus  reuocataa  effc  ad  al  iat 
vxy  TTT  *7^T  xT*r  eiufdem denomina- 
tionis, prardiais  nqttiualent. 

Prpbatur  . Nam«cdm  muldplicanerimus 
deoominatores  fifflul  ^ habebit  pirtMlis  nbnieruj 
tot dueoarios»  qi|otroUacearunciQ7.  ^tQt  fep- 
teoarios,  quotenteates  ruoeln  aV  Ar  fic  habebit 
partesj  quas  omnerus  9e  qoas  7.  babeot  • idem. 
^**,dc  numero  7.  multiplicpip  cum)*Aede|.' 
multiplicaco  cum  J.  Vndo  prododus  numerus 
310)  eas  habebit  partes  a quu  habent  ^oomioa-. 
Koresi  nempe  fecuodama  fcpcimam,tertiam>qnin- 
P*atcrii  itaque  mealurari  numero  j.  ).  7. 8e^ 
3.  repeciaatur  itaque  ifte  parces  per  diuifiiMem  p , 
8f  fit  V .g«quiaca  pars  43.  Quia  ergo  42«  cA  quia* 
ta  parstbabebit  csm  proportionem  41.  ad  3io. 
quimi. ad).  Si  ergo  multipliietur  43,  pcr,|.  Se 
hoc  1 3d.  Af  per  ),  rt  (inc  3 1 o.  erit  eadem  propor- 
tioi.ad).  multiplicatorum  a qus  136.  adito, 
geaicorum  > cum per  euodem  numerum  43*mul2 


DatdS  mirntuu  dimfitJenomiiufioms,vel 
eiufdcm  4^im*re,  quit  fit . 

^ l 

Sit  data  miapiia4  j-8e  ^ , Me  vo^mus  co- 
gnofcerei  quznam  major  fit . Muflipliceotur 
imsicem  noineiptoret  mlus  eum  denhminatori- 
bus  alcerius,  Ar  confiflepreh^a  c^infasm  numera- 
tor maiorem  nrimffVTn  prddBTat . Manlillamino- 
tia  efi  maior  . Sie  quia  mulcjpiicardr4.  per  ). 
producit  30.  Ar^.  cum  7.  producit  aL  maior  erit 
minatta  *r  , quam  4*  • " 

* probatur.  Nam  fi  iouiecm  denomitiacof 
reS  mulcipliccntura  & fiat  j),  erit  eadem  minutu 
qw*  T * ^ X y*  huius  prc^. 

Sed  3I.  maiorem  proportionem  dicit  ad  Coum  to- 
tum |)«  quam  30.  ex  propof.8.  lib.).  quta  plures 
parteseius  comprehendit,  srgoli.  critma|or* 
quam  3o.  ex  fecunda  propoC  huius . Vnde  etiam 
eritinaior-r>q‘^"‘‘r<>^propoLu.lib.5.CoroIi. 

COROLL  ARIVM  1. 

QVod ) fi  um  fine  aequales  denominacoret  pa- 
tetteam  minutiam  Core  maiorem,  quar  deno- 
neoaeorem  habet  msioremi  ita  efi  maior  7* .quam 
4‘a  Ar  <9t.-  Quod  fi  numeratoribus  iiCdem  deno- 
minscorct  inequales  finr,et  4*»*r  > erit  lUa  minor 
mimitia.coiis  denomioator maior  efiex  prop.S« 
lib  ).  quis  fuo  coci  minorem  propqruooem  dicit 
denominator  Cuperatnumcrao* 
rem  vnica  parte  tantumi  at  minutia  4 denomina- 
tor Copercll  numeratori  duabus  enltacibus  t Vn* 
do),  magis  comprehendit  de  integro  4^  qu^m  3* 
de  integro  ». 

COROLLAklVM  II. 

Hlncetiamefi;  Q^od»(i  in  ailiqua  mimicis 
numerator  f sue.pqucc»  aut  ruperec  de- 
nominatori»  quhd  illa  minutia  xqueC)aut  Tuperec 
imegru»cum  panes imegn  numerator cxpitmat,* 
iu  -t-f  Ir-r  funt  integra  {4t  fi  cHcnc  -f  tunc  eflec 
rnus  integer*  Artnfuper  proprii  eflec' 

fccibsodum  I x • 

PROBL.  III.  PROPOS.  VIII, 

Vedurem  uliemm  mimtUp  fecundi  19  nltas 
■ non  i denomrnMifrc^denomi’ 
HAt*s  explornre , 

Sltmlnueu  x Toiui  quadrati,  quod  »anec  3o. 

panibus.y^o  (cire»quot  pirtes  fine  eres  qujr* 
tp  iltius  quadrati : biufeiplico  per  pi^es  danr 
■nmentoremf.Acfacititfo.  diuidoqoe  perdeno- 
rotoscorem  4.  Ar  provlu^um  erit  i).  Tot  ergo 
partibus  conlUt  minutia  cR  jue  squalis  xiAr 

XX  • 

.*  Probatur.  Nam  multiplicetur  per  20.  nu^ 
merus  4«  deaoininstor»Ar  quia  lo.  multiplicae  4. 

Ar  facit  80.  Ar Ae  ficit  6c.  erit  eadem^iroportio» 
eii  17,  lib.y.n.).  ad  4.quc  do.ad  So*  Oiuiut  ror- 
nU  4«  eundem  numerum  60*.  Me  So.  Ar  generes  i)< 

* * ^ Dd  " • AriOi 


t 


iio  •fRACTATVS 

aow  uJna  'propoRio  crie  15.  <4  ao*  qa* 

00.  ad  So.  id(A  , qaz  }.  ad  4.  Quare  zqaalia  crii 
niatttia  ca  i,  hwus  piopmC,  ^ > &tt  • 


jl 

I 

i 

i 

t 

i 
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Sle  ei  10.  parallelogratmnbi  quibut  eo*»®** 
ABob  nitfitiplieatiotiem  per  4.  Tadum  eft  ab 
40,  minorum,  b ac  minutia  aqualia  priori  ea  ^ 
but  parallclogrammia, quorum  vnum  ell  ad  faSd 
eft  10,  ac  tandem  per  diniAonem  per  4.  diuifom 
clltotuniin  10.  parallelograroma  .quotum  rnum 
ea  Ar.b  item  minutiaA  «qualis  mi- 

BUtix  AC  . 

Quod  fi  minutia  lutclligatur  diuifa  per  dtlM>> 
minatorem  > Tcdef.i.  aducrtimui  V.  g.  rcman» 
fcrlnt  ea  aliqua  diuirione  fada  per  4.  tres  Inte- 
gri: rtfint.^>  tunc  tria  V.g.  parallclogramma 
rmtlliguntur  diuifain  4,  parcet  .quotum  trium 
ptrallelograiamomm  fimul  fnmptorum  minutia 
caceRiapart,  aut  trclillaium  amplefiitnr , at 
aliqiiic  drfderat  fcire.  quot  ca  decem  paRibua  | 
in  quas  illa  tria  parallclogramma  intelliguncor 
dinifa  comprehende .j-ipibrum,  Tnneeodem 
modo  agendum  ell . Kacio  ell . Quia  accepta  ani* 
cate  V.g.  AD.ea  habet  eandem  ranoMm  ad  }.  efi  I. 
multiplicandoj.faciac  ea  17.  lib.7.  quam  lo.  ad 
]o.item  per  f.  multiplicatus ; S|  aero  diuidmur 
per  4.  eadem  ratio  erit  7 f adto.  quxf.adq. 
cum  diuifui  per  j.  faciat  10.  ac  idem  jo. 
diuifui  per  4.  faciat  f-r  cumque  idem  nume- 
rui  atrobique  diuidatur  quotientes  7T"dr  10.  ha- 
bebunt eaudem  rationem,  quam  numeri  dluidear 
tetJ.Sc  4.  Quare  minutie  AT  Ttit  trei  qaarrx  par- 
tes minutix  AC  tribus  paralleiagttmit  conaancit, 
quorum  vnum  eil  AD  • 

Aduerte  tamen ; quid  fi  quando . »t  bie  7 
mimtcut,  qui  proueuit  non  fit  integeri  tunc  pro- 
prii non  potcfl  ad  eam  denominuionem  ctdi- 
gi  minutia  j quia  filicR  minutia  non  lbl«  per  «u- 
BKratotem.culfca&ot  adhxreat  exprimi mfie- 
SR.fi  numerator  ftatoeretur  7 ~ j Ideoque  tnlnu- 
tia  redigetur  ad  alii  xquiualentem  i-~,  vel  fi  de- 
tur 10.  Ir  felit  aliquis,  eihibeti  minutia,  cuiu* 
numerus  iO.  fit  denominator , tunc  rerpondebl- 
tur,  quod  propyid  nequit  fieri,  fcd  xquinalemec . 

PROBL,  IV.  PROPOS.  IX. 

7dm  mmnaiMis , tjusm  denmnutms 
mtxtmtm  temmiutcin  menfarsm 
inmnirt . 

Sic  decus  numerus  -7  t-tt  » Tuius  tura  nume- 
nt  r:t»tomdeDoaiiiutom  maxima  commu* 
piamcnf  irafit  reperienda,  Diuidatur  deno  ni- 
nator  »7yd  p:f  numeratorem  Ip70»  ^ refidoum 
V.g. 7d«adiuidat  rurfdf  nam«raiorcm»«r  394. 
Jiinp.p  teddaiUD  prjscedeiu  7««;  «nt  lOhtl 


Xlll.  PAR.S  I. 

femanet » «ut  ati<}aid  t (i  ali<}nid  rtroaaeati  rntQa 
Idem  fteiendam  , diuidendo  refidaam  maiM  per 
rdtdvum  minus»  donec  ad  vnttatrm  deueatam  Ht» 
8;  fi  ad  eam  peraeaiatar»erit  ea  comutUs  mearura* 
aecalum  communem  meofuram  ij  numert  habe-, 
buatfSr  ideo  Tocabuntur  iricer  i'e  primi ; atilad 
Tnkatem  non  perueniatur»Tt  hoc  cxemplo»in  <juo 
diuiCo  refiduo  788.perrcfidiiam  minui  J94.  nihil 
remanet, ideo |p4.  erit  coounuais  amborum  mea- 
Tura  maxima  # 

Prob.  ac  propoCa.  lib.7oelem.  Nam  !am  794« 
menfuratex  a^tio^sS.refiduG  s hocoutem  refi* 
duum  788.iaenr(ir4t  197 hocmcnfiirat  17780 
Ergo  }94.mtnrurat  etiam  i7f  t.  Quod  vero  etiani 
fit  maxima  commnnii  meotara patet»  8r probator 
ciardem  prop*  1. 1*7.  clcm.  » 

PROBL.  V.  PROPOS.  X. 

MianiUm  *d  minarem  ienominutianem 
redigere  . 

\ Xlaotlp  aKqnandoadeo  mtgnis aoraeris  pr» 
iVL  ponuntur,  rt non  lacll^  caram  proportio 
intelllgatur » 401S  enim  non  faciliiit  intclligat  -f 
4aam  rr  r*  Imo  aliqu indo  magna  minutia  ali* 
cuius  refidui  diuifionii  per  minimos  exprimitur, 
cum  tamen  computui  aopareuter  hoc  non  cihi* 
bca{ » Vo  g.  fic  numerui  14812«  diuifas  prr  17)8. 
^uotient  erit  9. 9c  refidoum  erit  tt^t  > ou* 
merus  apud  angores  repertclur  cxprdru*  per 
hunc  -f  minimum  numerum  illi  minutir  c^ui- 
ualentcffl  r Vnde  oportebit  cognorcera  eandem 
minutiam  fiibdioerfit  numerie^ofTe  exptimt  ;ne 
ali^ois  potaret  errorem  {rrepfifie  in  computo  aR* 
qaoapiidMacliemaCfcoebreaiilimU  lermtnUei* 
prdTo .. 

Ita  igitur»fi  redneanda  fit  aliqaa  minutia  ad  mi« 
ntroot  cer.minos,  erti  agendam  .*  Kcpertd  ma* 
ximi  commoni  menfuriex  antecedenti  diuidatur 
percam,  rom numerator, lumdeoominjtor  V.g. 
darp  minutip  'tttt  diuidatur  per  maximam 
mearuram  794.  tam  numerator  l97a  fr  prodibit 
pro  numeratore  y.tuai  deoomioator,  fr  exeret  pro 
dtaominatore  7.  iu  critooua  minutia  4*  «{uam 
Dico  a<]uiuaierc  minutie  *f-^*rT  * 

* Pfobacurea<kmproportioefi7.ad7«quam 
1970. sd  1778.  cum  vtcrcjuc  nomemt  fit  per  794, 
dduirus^rgaotidtei  fioty.dr  7«ex  pr.i7.1lb.7oC^4> 
re  ex|.pfopot.Cof.hauM  cm«t|(ulis  minutia  ^ 

niisariff  -^.4-^  -J-  • 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XI. 

Integros  ni  minutum  redigere . 

Slot  dati  hitegH7.^ircduceBdifiiitad  mina- 
tiam  denommetam  d nnmero  9,  multiplicetur 
7.  per  9 A erit  produ^dos  6j,  qui  erit  numerator, 
ftxbit^e  minntia 

* Probator  • Denominator  exprimit  inte- 
grum In  eai  partet»<)uae  h^ibec,  Teu  numerns  dioi* 
Ium  • Ergo  tot  erunt  ooueoaf i) , quot  integri  • 
Sed  integri  Inntp.  Ertoooucoirij  erunt  quoque 
7.  Numerus  verb  9.  fepiits  acceptus  facit  0|. 
tode  cruut  • 


£XP£N. 


»E  NVMERaRVM  RATIONE; 
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E X P E S -I  o Iir. 

DtfisSonm  mmmtnm  tiiithiK . 


DdWo  fnaonim  ficUit  cA,  & ftrj  eadoa, 
'IwioKgronwi  qaar«ad  cain  dcclarao- 


A IX 

V,  

4tm  vmcapnpofitiofuSciaof  (rii. 

FKOIL.  l PROFOS.  XH. 

MimriidS  ti»J3em  dnomiiutiomi , Mt 
iunft  Bnml  tuLUrt . 

Slot  fnao  MnJt  mlmitia  ciaf  Jtn  deaoni» 
■utioaia  -J-  • Sf  -f- . Simul  coUigaatur  aume- 
ncora , (t  fiat  IO.  &,Tuppoiwar(laiioiiiiiutor.k 
“®*  1.  tc  ^ , Dico  duo/  miaiMia/  ^ 

fimti  tdiittt . 


t>t  MinmUnm  faUnUme. 

Icmpivifiwn 
dcawidoiw. 


PROBL.  T.  PROP,  Xni. 

Minmiam  miitartm  i mimaU  ituiort 
(ubdHctrt. 

SI  du» rainatijt ■ quarom mioor I maiora fub^ 
doacada  fit . Subducatur  numerator  mioo. 
rla  d maiore,  !c  refiduum  erit  minutiai  quu  poft 
fubtraSionem  remanet.  Ita  fi  .}■  d .f  fidxiiKen^ 
fitrdedoSo  n.  }.  i 4.  refiduum  erit  -j-  fic  fi  f-  a — 
deducatur , refiduum  erit  . * 

Probatur  . (^na  enim  4.  detraRuii  7,  relin- 
qidt  j.  erit  |.  Sr  4.  squalia  numero  7.  Ergo , te 
minutia  }.  Arq.  nprefla  erit  «qualia  quantitacl 
minutiu  eipreiiar  numero  7.  Vndeablataquan- 
tiiaec  rerpendente  numero  4.  remanebit  quanti- 
tu  refpondcna  numero  p. 

At  fi  fint  minatipdinerfomm  denomioatorum. 
Prida  io  rnamdeoonunationem  font  reuocanda, 
rt  Tupta  docaimut»  (b  fic  ioAicuenda  cft.et  pridia 
operatio. 

EXPENSIO  V. 
PefrtHorim  mtih‘ftic*iiont. 

Mlontia  multiplicatur  1 aut  per  miantlmia 
aliam , aut  per  numemm  integrum  cum 
mintttla,aut  per  oumerum  iategru,aut  mutud  duo 
integri  cum  daabuaminutijs>  fec. 

PROBL.  L PRCXFOS.  XIV. 


* Probacnr;  Tt  eS  oomentoT  oumema  6.  ad  de. 
nominatorem  f.  ita  eft  minutia  ti  ad  integrum 
nr  ea  propofi.  Et  at  eft  nomerna  4.  ad  denomi. 
natoremp.  ita  eft  minutiam  ad  Integram  ir  ea 
I.  huiua . Ergo  ea  propor.  at.  Itb  5.  rompofitnu 
oumerua  t.  prima  quantiru  cnja'  4.  quinta,  habe- 
bit eandem  rationem  ad  den^inatorem  p.  fecun. 
dam.  quam  11  tertia  cum  m feata  ad  integrum 
1 e quartam  quantitatem  / fed  64r  4.  numerna  eft 
ad  9.  at  IO.  ad  9.  fcd  at  Jo,  ad  p.  ita  fiat  jx  minu- 
tia ad  integrum  at.  Ergo  ta  ad  integrum  ir  erit, 
at  tt,  ft  IK  ad  iniegrbm  le . Vade  az  erit  mi. 
notia  «Malia  al.tr  tHiSr  dicet  eandem  proportio- 
aem  ad  integrum,  quam  ra.  ad 9.  Vnde  bene  qi^ 
^ue  ezpr ametur  P«r  numerum  at  teauiricur 
in  capteffionc  minutia  ea  pnma  pmpof.  huin . 

Idm  aeri  agendum  ctii.fi  fint  ploret  minutip, 
quamdaca,  at-t-.^-f-^.  Nam  omoetifta  mino- 
lia  fimul  collecta  cficicnt  .iyi.  Idcft  a.  ft  {■ , fie 
agito  in  catccit . 

Si  aero  denomi  natorea  minntitmm  fine  dinerfi; 
tunc  redigentur  ea  rupradiftu  ad  eidem  denomi. 
omioaem,  dreadng  fccaabicnr  eugoU , uodernoat 
gRcafioaalibii. 

E X E E N S I O 17. 


y AdempiycfimeadocRdniybdiftitnCa  fiun 


Jnwitm  MhuuUf  miui/HieMt, 

Sint  mnliiplieenda  minutia.f''# ir ~ multipli. 

centur  inuicem  numeraqar^.  ir  fiac  14.  De- 
inde denominatorca.  feuSm  g^rdem,  Tcudiner- 
ftr  denominationii.dr  fiant  di . Ergo  numerui  ea 
mulliplicaeione.)..  ar.f  prododua  «a  miiMtit 
.f.-E lic tt  muletplacancurea  numeratoium 
muhiplieatieoe  facicodo  d.tr  denomioatorum  Ia* 
ciendo  la. 

* Prob.  Illa  eft  malcinl'catto.  in  qua  totiea 
componitor  le , qui  multipiitatut,  quot  fuot  in 
mohiplicautc  rniiatcai  unde  geoitua  V.g.  i;. 
tam  babet  proportionem  ad  multiplteatum  r.  qui 
babae  ).  m^tiplicane  ad  euitacem . Dau  fit  ctgo 
nunoiia4  ,tr4-mnltiplieetut  a.peri.numcra. 
eotca.trfiaocd.  It  T. per  7.  deoomioatoret , tr 
fiancjr.  UicoTa-datianeie  vlfp  ara  aft  ad  aaiatf 
«aat  .4.  *t  naiiartm , It  ideo  minutiam 

tV  dfe  {coium  ex  mixutta  per  minutMoi  ^ 
Probaturo  Nani{cikm7.  muleiplicatua  per  f. 

prodoxiejroCikeadesipropOftloprodudi  «I 
^ mulupltcantii  f,  adi.  Idem 
dicaa4e'9i«ierjMnb«ffaam<.  ai  p ehCvc» 
a^i.abfebodemraciooait  Cuai ergo eaa  den«« 
•hMtor  |f  o ad  dcooauaatoniD  7.  gicocraacdt-i^ol 
aomerator  gemes  ntaotis^^gaiminiaidb  ad 
oameraiorta  f.  miaufiia  geoeraau»  ^ 
propordooen  f ^aai  aonsracer  t.  dkk  adtn  Ir 
dtaommator  f.  dicU  ad  t«  mtaode  *f  owidpitcaF 
rUFiouiniQ«t(a»iMmp«fifaul  oamaator*lt  ikw 
adaacar  xS*  geoerautritad  totum  4*  muJtifdi» 
caciftir  gcactanttm  > tt  miimda  tota  muitipi*<uua 
D4  • 


I,i  TfcACfTATVy 

^ ell«<l»tj<l«oer}te«,siiit  mulnplicjblt  t , Cf 

jenetibir*!^  • 

COaOLLARIVU 

Hlac  tW«  in>i»rera  elTe  ntlonem  in  mina- 
tli  geniti  denominitorii  ad  nameratorero» 
qnam  Inmlnotiji  generandboi  denominatoruii 
adnnmeratorei-ficiuidem  I.  «ft  proportio 
irtf^iklc<ra,8e  4-ad  j.eft  jppottio  fnptrpartlcnla- 

Ht  fefijuilfrtia , at  vero  tf,' ad  n.cft  dupla , an 

qnod  cxplleanddm  • 

THEOR.  I.  PROP.  XV, 

Cfnftui  nHHitrHS  in  mHliiplie^tione  nflnv- 

tiuumhJnt 
ex  frofqrUone 

Sit -*•  , 8r  -V  docet  regni*  maltipHeationera 
oaiheratorum  fimoUfifdetiominrtofumfimulp 
fedhoe  tft  proportioaet  componere.  Siqaidem 
cs  def.  t.  lib.8.  per  mutuam  mulcipHcationcm 
duorum  denoihinatorum^ie  pnnbi  itAmeniiiitcm 
Ut  iliu*  planus  numerus  per  tnulttplicatiqnem 
oumcraiprunij  fcd  pcopprtio.  hb  io.fi^m»  duo 

plani  numeri  inter  fe  racionem  habent  ex  lateri- 

bus  cotnpo$eam : Ergo  > hi  duo  numeri  deno- 
liliaator « Se  tmmerator  habebtint  pf 


dl- 


i 

X 

' 

IS7 


"V 

■> « i 


i lattifbiB  eompoAtam  ipokend  . iicfi  adiit  na- 
ment  aliat  ci.n  muliiplicaaariowt 

ian.  t.  pnp.  eiteiemasplaaain  nuoi.  lt<'  Car, 
Crj.perd-  plaoii  ll.CT.qui  habebunt  eamipropor- 
tjonem  compoiicim  ar  *t  . Oaoniadi  li 
■mitiplietniurf.  ninniaanf  perS.  denoatottaa- 
rem  in  ciemoa  14.  «e  1 1,  ad  14.  erie  eadem  pro- 
portio, vtpotc  aoItipUcitt  per  euodem  j.qur 
j.  ad  8,  fic  14.  k ytf.  erie  eadem  ptoporcie  i qiut 
j.  ad  7.  npoco  malclplicati  per  eundem  marr 
meram  <«  fed  paopottio  i*.  ad  jp.  eft  compo, 
fitacn  propoitiooa<defin.a4Jib.7.)n.  u.ada4.k 

■4.  ad  47.  ergo  «iam  ci  peopottiote  4.  ad  (.  k 

••»<71  ;;  :;-v 

COROLL  ARIVM  1 1 

J —V 

HJne  ellieito  non  cfle  «H  nim  j fi  nugUbugeav 
tur  proportio  dcnamloatons  od^Obmerur 
torem  tm  genitis » <|iinmet»<)aceft4«  gfaesantici 
bus  * Nam  genite  minutis  denominator  ad  (OUn 
meratorem»  cum  (it  oompofita  ex  proporttonlboc 
fenerantium  miautiamm  eft  maior.  Vndeaur 
merator  geniti  debet  pitirios  ptel  rplcero  plu*  co- 
prtbendere  Tuum  numeratorem  ob  maiorem  pro« 
portionem  I quam  ei  dicit » quam  deoomlnctoe 
miouiurum  geimr antium  ad  fnom  nunerato^CMb 
pdquem  dicunt  proporikiocm  iimplUfDn  i 


W.  paks  II 

PROIL.  IIU  PKOPOS.  XVI.' 


WimiifMper  mimi* 

mullipllC4Tt  . 

ACeipirar  Iniegar  tamjuam  minurtrfn^o-' 
oe.ido  integro  vi  et  liaret  eiieciutfritfJo 
•b  enicate  deoommauj  deinde  regula  pencedent 
adblbettttf.  $ic Afirmqtuplicandi muiutialxP*^ 
numerum  7 fiat  -J-,  dcaJhinita  regula  traJiu  fient 

-Hf  ivelf*-r-  . . , 

• proba  Tutn  ex  antpce  Jentip  tum  quia, cum  in 
piinuui  integra  npnabftdenominator  diuilil  in 
toeparcest  quot  in  eo  Tunt  enitat^s*  mtegra  7.  fi 
nrnneratorfit  ^.eofidnebut  fepnei, trinis  partM 
feufeptcm  ternariost  quifaKis  fingulif  tetnar^ 
dOti  pvtes  taotdm  cquat  minutia  y p Si  ergo  tot 
tertie  partes  es  fingu^lis  (eptem  integris  tribus 
partibus  compofitis  accipuncur  t qnne  enimee 
fant  in  a*  erunt  14.  tertis  parces  > ecpotcp  qu6d  i 
fingulit  feptem  dun^erciar  partes  accipiantur  a 
Vnde  cOnficlcot' thmutiam  numerus 

4t* 

pRQMa.  IV.  paopos.  )(y[h  i 

i/pte^rum  eum  iktt^o  Mantu 
Hdnixf  mnfiiplicare . j 

] 

T Nfegpr  ad  minatfam  reuocetur.  St  fiu deinde» 
JL  erfitpxAkfiCk-iafint  multiplicandi  7.ptc\.Sc 
> i^eger  a.  cutadhxretmmutia  in  tertia  ptoi- 
ckurgtpicipiKAn^^r^cooiMnocotcanpra  fiam 
!^:^e^qde^Ui9ef(t7.  ad  modunvuinuuexccep* 
tOi  * primire^iU,^lubeaUif»  Uemque  . 
p(obaCuc». H acet4an,ec^e4nmodo 

prgiedetu . ,Vani  iqcegrum  quo^ifiei  pt 
juplfui  jnce|li|itii^^i^ifiiin  in  cres  parcet, c«  q m 
biis  roinuiia  ^ o^^eniaa  pirccs  Moprehen  lac. 

eigo  ex  ilhs  accipiantur  8,  tepti  ^ p coa-et , 
aupe  yDijcatCf  fiigtm?*  non  eAdubiumt  qubd 
bcntpi^.  tutru  par^s*  nempe  minutia , 

, • . t rti'  i • i.  i-  • » 

COROtLARIVM 

Hlpe  cft>qund  codemino^mttidpffedmr  in» 
- teger  c iTn  minufioper  minutiam  Coldm « 
r P«*  *v  seducendo  incegnim'cd'fnino- 
^aiOi  qsiacicndo  4*4  8s*f  * Deinde  mulftfdfian» 
4o  mimioacoros  St  denomioMosco  ficmii , 

efficiendo  mimitiam  fr»  ^ '*  t 

Sic, fi  multiplicanda  fint  inuicem insegn  dno) 
anibus  mifuiiio  qdbgrcant  idem  prsftsbjtar  V,  f . 
fijK  »olr?rmulupiiOadt  per4.«f  t redUrecur  ad 
ynintmaA  (uomTvtranHuesotognim 
quidem  ad  f,  tecuodum  vero  ai 
eodem  modo  res  prxftabitur,  & fient  . 

* Quod  fi^  ffi^s  pi^poi.  ^ wbo.  Quia 
8.  multi](Hcac  im  ent  geninis  ^6/t6  zi,  vc  i. 
■dl.  ft.urfds,quia  }.  multiplicat),  ita  erit  geni- 
tus i5.adt.  rf  1*  ^l,ex  |5.  Qua- 

reetiam  nnwll^.  acirfdeft erit  ad  sj. 
Se  t.  tdeft  ad  minacum  -i-p  , vc8.  &r 7.  fimul  ni* 
mifu  ,1»  ni  ytfiWQrgdd miaueJu  erit  moltipH- 
caqs, 

COROl- 


, DS  NVMER.QR,VMvaATION|i: 

•^OR<JfctAKPVM; 
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COROLLARI VM 


▼ dbvidtfe  nuweritoret  In  mfnotljt 
iM  «Uiciunc  colleAiitfctt  cxmultiplicatio- 
■e  ^oitis  «liqatnilo  i>ro4ire  nuioret  Atit  deno, 
miiucoributt  6rideoropcrare  miQUciat  Ipfas  Ata 
tot»  y^(]Uod  in  maltiplicatione  prccipu^tuoc  To> 
iWca  aili>cnit»cum  iam  nuneracorea  multiplicandi 
drantdcnonioatoribuaiA  aliqoo  maiores  • Si 
ro  quia  capiat  ia  iocegra*vcpnila  refticuerehoc 
cooMqucotri  fi  ipA>a  namcracores  per  deoomiiu- 
torea  diaidtf  • 3ici  fi  ouia  cupiat  a^oofcere  > qaoc 
latt9rainmia8tia-»4  conuacaotur » diuidat 
pcrcr.klaneniec  integra  • 

' ^aubMoltiplicatio  probatur  per  diuifioaem* 
Vade  operp^pretium  eric«priua  addifccre  dluifio^ 
oem»  ^qaa  modo  trademua  • 

. , P E N s I o vr; 

Pe  Miimtijs  dimdendis. 


QVi  iacellexerit  minutiarum  multiplicatio- 
ncm^i^cilit  el  eaadet  diuilio»  qudd  Ui 
fit»  Tt  modo  Videri  poterit  • 


'cre  idere 


* PROBL.  I.  ^PROPQS.  XVnjii 

Mtuuiidm,  fum'  idia  tUu  mmuii*  fer 
*ti*m  mimiiijmmenfitret,Te[ierire, 

SUdua  miiutia-T  t*'  T*  Sl>»lK«uri)aU  !•- 
perire  minutiam  aliquam» quam  minutia  do* 
lar  meciaotur.MolupUcemor  rniaainuicem  nu» 
merae  ar » fir  denominator»  vt  ^ & 7.  8t  Aanc  ai« 
9e  per  hunc  numerum  multiplicetur  numerator 
%•  9c  deootninator  f.  aiceriua  > te  fiat  nuotttia 
7 *<-4  * OicohMHCwuMufiam  metiri  mintiti*  » • 

* 1’robatur.  Quia  ai  multiplicat  s.  & 7.  Er* 
go  produci  4t.  8t  tos.  erunt  inuicetx^vt  a.  adf. 
ex  i7.1ib.7.  fic  41.  metiemur  105«  rts«menAa* 
ratj.  Sed  etiam  7.  meoAirant  11.  qui  per  a. 
aeiiruraC4a.ar  pcrf«iaeutar|os*  ergaecitm4 
metietur  -p^^np^ptpnunc.  TraS.  8. 

Reperiemut  ferundb  numerum  per  quemmt* 
autia  Ymecitur  miuutiara  -7  7^.  Sic  fiat  1 .per  7. 
drpfOotbtri4.  numeratotft4cinde}.peo|^«dtno* 
aiaatorea  Tmus  cum  oumcrataribua  alterius  dii* 
•ada  multiplicando»  At  habebimus  denomi* 
•atoecm»  ftabitqoe  minutu  44>  per  quam  dico 
mioutiaio4  metiri  mionuam  7^-t  • . ) 

£c.probacur.  Namidem  1.  imilciplicaatt  7*4^ 
fecit  14.  mulciplicaoic  quoque  ai.  in  ptxccd.  p(0* 
Ratione»  te  fecit  4^  ergoaex  i7.feptlmi>ite  ^ 7. 
pd  itn  S4.ad4i.  Quare  ex  def  l8.Tr.8*talis  pari 
erit7.  numeiy  it.  qu»  I4t4it  fed  7«  metitur  eu 
per  |.  ex.often/ione  L parut » ergo  etiam  H*  ree* 
Rielur  ft.  per  ^.At  ideo  etiam  e coouef.  metietur 
49' per  14*  RurfuiyQi^aiam  multtpHcauU  V* 
Ac  fecit  I f*  Ar  fd  muluplicauitai.  et  fiipra » At  fc« 
qi|  iOf.  iu  erit.  ad  u.  vt  if . ed  10$.  ted  j . meti* 
luc  11.  per  7«  Ergoeuamlf . metiecur  los.per  7« 
Atideoetum  7.  metietur  I0$*  per  1^.  ideq:jue, » 
meuctur  miuudanv  i-rT  permioutuio  f-r-  • 


Minutiam»  fe«  numeros»  perquordlterrmi> 
nuciarum.-f  Aienfurae  produdum  74^7 
Ar  quotientei  -j-t"  confurgerc  i deeuHatada^a* 
rum  minutiarum  -f  * t nmlt|plicatIoQe,‘ncm- 
pt  denominatorum  vnius  per  aunteratores  cdte* 
riua»  At  vice  verfa.  Nam  s^ier  7.  facit  14«  qui  ter 
acceptus  meqAiuC4a.&  j.per^.  facit  qui  ^p. 
tles  acceptus  facit  10}.  Vndequotientes  I4.d'nu- 
meratorevniuss*per7.  alterius  dVnominatbre. 
At  I}.  i numeratore  7.  pe|  denominatorem  alce* 
fius  T*conIurgit  .^Quare  minutia  4*7  mfoAira* 
tur  i minutia  4 per  minutiam  y nempe  per  ' 
jouerad  fumpiam . 

PROBL.  II.  PROPOS;  XIX. 

MinutUm  ftr  minfttU/n  dtuiiere . 

POteil  diuifio  fieri » ac  mulciplicatio » At  eo* 
dem  pa^o  przfiari  hac  folum  condicione 
^eruata  » ve  dmiK»ris  minutia  numerator  fuma- 
tur pro  denominatore»&r*dcnocninatorpro  nume* 
ratorefedibul eorum  commutatis.  Sint  diuidendi 
4 per  4 diuiibris  ^inumeri  Tedes  mutenc^Af  fiie 
4*  Ocinde  multiplicentur  inuicem  numerato- 
rea»Atfiac  mioutA  4~r  • Dico  Minuciam  4 

per  mlrmciarn  4*  * 

Hac  7.  io7.  Qumeraa  aLAr|.  inai*  fiat4scfic 
7.  insi.  fiat  q»}. 

* Probatur.  (Cum 4S.  fehabdataJ  lof.vci.ad 
erit  eadem  minutia  7*4m  ec4exprimaparceao* 

ceced.  propof.  bed  minutia  4 menfamt  *«f*r**« 
perminutian\4^  ex  praced.l.parce  . Ergo  etia 
mioutia4  mefafurabic  minutiam  4p^^ 
autem  minutia  44  ex  Coroll.  coniureii  ex  muN 
ciplicacione  vnius  denominatoris  per  alterius  nu* 
OMratorem»  Ar  doontra»  vel  k moltipitcatlone 
vnius  mioutist  per  aliam  multiplicantem  Aimp- 
tam  inuersA.  Ergo  fi  fumatur  minutia  diuidcot  in* 
nersd  vt4>B^  mainpHcetur  per  altam  pvoducn* 
tur  quotiens  alterius  V.  g.  menAirabic 

^7  minutia » 8e  ideo  etum  minutiam  4 > 
qua  efinademcomipA-v 

Eodem  autem  modo  agemus»  fi  voluerimus  di* 
uidere  quamlibet  minutum  per  i utegrum»  feu  per 
IncegrumiCtti  (pinucia  adhf rcat,  feu  inugcu-n  ptft 
minutiam  , vel  integrum» cui  minacia  hxreac 
per  minutia»  vel  iqtegru  per  integrum  cu  minu- 
tia » vel  tandem  integrum  cum  minutia  p^  iiito- 
gru  A)ldm, vel  cutn  minutia,  qui  AioccaA»s4  W 
verb  rVducertdo  (emper  int^ra  qucconqoe  nd 
imnodam  agemus » Ar-^  more  mioutUrom  «a  aftia« 
tneodo»  vt  ht^videi . 
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MIb. 


«4  TRACTATVS 

MtiK  IlU. 


Obrcr«u<liim  reri  etl  liiligtaur,  ^ln*m  nu* 
mcnii  fit  diaifor.  *t  ciut  amncrn  tnaertiturt 
•lie<|tiia  , fi  non  diuirorit  • Tcd  diaidenili  name- 
(Bt  ionertanit  coDirulwn  «ncoict,  n cxpcrimM- 
tum  docebit. 

THEOR.  IL  PROPOS.  XX. 

fJmmTnif/iu  mhuui*  ^motiem  foteff  tjjt 
^di^Hondo  nuier  mintuii  iimsi, 

Sh  dat>  mlnittia  -f  dinideadi  per  miniuiaai  4 , 
Fa^opecatlooe  ^ minutia  erit  quodcni, 
irdatonftrabit.ouiwci -r  Ingrediantur  in  mi- 
nutia, qua  mimitia  efi  minutia  maior  ni' 
notii  diuiii  J , 

* Probatur.  Nam  potient  cfl  nomcrni  In. 
dicant, quotTicibut  dtoifor  io  numero  dinidendo 
capiat  I ied  minutia  diuidena  multo  minor,  quam 
dinidcndapoceft  capere  tot  Ticlbua,  n quotient 
vel  fiiperet  dcnoinlnatorf  ,pponionit  mlnutip  di. 
uid<d(:Ergo  potell  rlTe  maior  ipla  eaCor j>r.].hu- 
ioa  . Sic  minutia  -f  in  -f  capit  ttrperfefii ; St 
ideo  41.  numerator  etiam  cific  denominatorera 
14. ter.  Ac  i contri.fi  diuidetetor  — 7 per-f 
namd.  non  capit  in  a.  ni  fi  pro  tertia  fni  parte  | 
ideo  efict  quociena  j-r  . Nam  14.  roinua  cft  nu- 
mero 4V  pro  tertia  ipfiut4a.  parte , St  ad  illum 
babet  prupqctioncm,  qnaml.tdj.&qaam-i-  diui 
fut  numctui  babet  ad  J numerum  diuideotem , 


xin;  PARS  t ' 

corollarfvm; 

HlncHaqoecoUigt.  Quod sria«in qnode» 
lia  numeratoria  ptoponlo  ad  dtnnndilneo- 
rem  eaprimit  ptonortaonem,qaam  babet  minnih 
4iii£i  addiuiroreme  Ntm»  n ■«merator  cooti» 
BMt  dcnomiDatoretwcfUiB  iohiveU  dlirifa  eooci* 
Acbit  diold«t)ceai»  rei  rcmcK  v«l  pl«ri«  provt 
oon>er«ror  cjsotienHs  denoaioatorem  coadoct* 
ONod»  Ct  non  continet  t fed  minor  fic  onacraner 
ntoominatore  in  minacia  cyuoticatc  • capH- 
mst  proportioneai  minoria  ins^alicacit » quam 
babet  miooda  dmifa  ad  diuidencemt  rt  ^-4 
met  proportion^  ftibcriplaai  t yam  babet  4 
ad  4 > Ar  Ideo  eaprimit » qood  4 e*»*^*^' 

otfi  tertiam  partem  numeri  4»^  aMeancl- 
nec»  nili  tertiam  parum  numeri  dfa.  at  d contra* 
ft  dbideretur  y per  -y  tunc  ({uotient  eflee 
cxprimcii«»Quan  minutu  diuiia  concinet  diuideo- 
tem  ter,  8r  (ubet  ad  eam  proportioDcm  auiori* 
ioar^ualitacU  triplam  * 

EXPENSIO  VIL 
Pi  Wnuyt  msnufsrumK 

A Liquando  fraAi  numeri  quoque  fuai  Fra- 
fiionei  babcQt » qn*  duplici  lenfa  acctpii* 
tur  t rei  enim  (iunt  fradiooet  rniui  partii«  qua 
numero  frado  rtpcritar.  Sie*  fi  dico  dua  tertia 
partea  rnioa  dimidi)  diuKiim  ^oifico  iUnddiau* 
dium  Inf.parteiexqnibuapouideoduaao 

Alio  verb  modo  accipkur  I unquam  nontoa 
paranmeri  fra^,  (edomnea  paitea  (imalper 
modum  rniuadTent  dialfalo  altai  partea»  ex  qui- 
bus omnei  non  «fiumerem , fed  aliquas»  rt»  fi  di- 
cerem  r I*  fignifico  duas  tertias  panes  , ac  fi 
eflem  rnica  pars»  dMoTai  cfle  in  6.  partes  ex 
^ibus  afiitmo  5.  Scribitur  autem  frj^rofia4<o> 
wim  iorcriedo  puodo  pro  linea  fic  *• . 

PROBL.  Ia  PROPOS.  XXI. 

FrdUitntf  fiMamm  *i  /imptiw 
net  renoc*re , 

VT  fhdiionn  fndimma  fecundo  fanFu  i*. 

telledix  ad  fimplicem  firadiotMm  reoocu» 
mos»  nomeratores  inuicem  fitnt  muliiplicaadivRr 
rldmus  terminus  genitus  erit  numerator  wimstif 
omnibus  Illis  fra^ionibus  fcadkionum  finale» 
tis ) denominator  autem  erit  oumerua  a multiplt- 
eatioec  mutui  denominacorom  genitus  ••  Sic  4 
^reducetur  adbanc  <7-4  »<r  minatia  a a t 

reducetur  ad  baoc  fi.  44  ^ 4 

eacitinuieem  oomeratoribus  a.  1.4  * * 

firdcooniinatonbas9.4f.  9 4 f 

* Probatur  kanc  r^lam  cfl*e  bonam . Mam 

3nla  imelligiear  minunu  (rcundfi  fenfia . Ergo 
ux  partes  todos  ).  a erum  diuifie  Io  4.  Si  eigu 
mi  notis  roioutisrum  denominator  4.  menfiarat  t. 
numeratorem  ea  bppotbefi  i menTurabie  etiam  es 
proouoc.p.  Tra&.  B.  «knominatorem  fimfdicis 
minocut  a»  qni  cft  qn«m  a.  menriirat  • Ergo 
redigatur  denominator  a |,  in  partessquas  cor.ci- 

ftCC 


'•r 


' • 

DE  NVMERORVM  RATIONEl 


•et  (fenoDtnatoni  » 4.!^  In  ctfdeiii  ptrtet  a s« 
iMmerator,fiet<iue  mioQcia  ^ & 1.  A 

^nint  molcl;»lleAU  per  eond^  oomeram  4.  Iu 
ex  17.  repe,  erit ».  a4 1«  maltipliciti»  ac  geniti  8* 
8e  18.  Sic  Qumerator  mmutix  minutiaroml.B 
aealtirAC  Huia  deoo(ninatorem84.arhiccxh)r» 
poihen  numeratoreiB  a b.  iimplicii  minaiir . Re- 
digatur iuque  A t»  to  pancf  > ^aa  concraec  ou» 
mf ri  • 4.fr  }.  8e  gignetur  mimtria  ^ ; <)uU  autem 
•»fn«lciplicauit  4. 8r  fecit  8.  Ar  |«  fecit  6,  erit  ea- 
dem proportio  }.  ad  4.  qus  6«  ad  8.  Cam  ergo  Ht 
d.ad  %.yt  1 miautU  miouciamm  |.  ad  4.8^  8ud  la, 
vt  A tnlaociB  fimplicis  a ad  |»  Ergo  etiam  erit  ce 
0.eei»in|. genitus  ad  11.  ea  4*ln}*  iu« 
dcenteni  > vt  numerator  minutiae  minutiarum 
M.ad  miQatlzfitnplicIadeoomioatore  Ai.quarc 
f pquiuaic^it  tribus  quartis  duiru  certiard  par- 
etiuNam  vt  magis  res  pateac»dup  qusrtp  psites  nu- 
meri t8*funt  8.quarum  tresquaru  psetes  funt  6. 

At  d Io  pnmo  feofu  minutiibintelligatur, 
fr  de  vntea  parte  minutiae  (ImpHcis  intelligatur 
fra&oa  fecundus»  & minutia  minutU : Tunc  sHo 
pado  oportebit  procedere . Nam  numerator  idi! 
perGftei»^  minutia  minuti^istdenominatoris  cu 
deoominacore  minuti^  dm;>Hcis  , rei  ancece* 
dentis  muitipUeatio  de'i«^in4torcm  dabit . Sic 
fidnt  '*-V  ^i^^Aionis  fccun  is  idem  ;•  numerato- 
ris rices  obibit  ; at  denominator  roorureee 
ex  m«ltipiicatioac5*  cumj.  ecdaot 
minutia  *-4  ■ 

Piob.  Nam>e^mnumcri  t.iotel ligatur  diuifa 
flUBlibecvmtaaiaf.partea:  £rgo  5.  todea  mea- 
^rab^t  1.  quot  vnicaces  funt  in  a«&  ideo  etiam 
menfurabtc  quot  vnitates  funt  io  j.  ideoque 
d habeo  tces  quintas  raiutia»qus  cft  in  a.  babeo 
ecism  )•  qulmu  partes  vniut  vnitatis  qus  ed  in 
p.  8r  quia  omnium  vnitatum  j.  ftmui  fumpearum 
quinque  partes  fac  tunc  t habebo  itaque  muiu- 
Ciam -7-1  . 

PROBL.  Ih  PROPOS,  XXir. 

Tdimtum  mimuU  in  t>rim6  fenfi^  mmmU 
tnftTere%  feu  ftmal  addere  • 

Dlifert  indiio  i re.-*u<^ione  • Nam  ibi  qunri- 
mus  minutiam*  quseiuCdem  valoris  1r,  ac 
ninutia  minutis*  hk  ▼ero  addimus  minutiam  mU 
flutis  dmplici  mmutis  * ita  vt  ibi  non  interuente 
prima*  8c  (implex  minutia,  md  tanquam  denoroi- 
nacor  minutis  fecuads,oecsagetcam*  fe4  redi* 
tnic  eandem  non  re  # numero  1 fed  ra- 
lereibic  autem  minutia  fimulexadditurminuti^ 
minutiaram»  rt  dat  maior  etiam  ▼alore*8r  cfl  pro- 
prid  ad-iiiio, 

pirergode  • Detur  minutia -f  } * 8rdebea- 
mns  dmui  addere  quatuor  quintas  panes  vniua 
teni(»ad  duss  tertias.  Numerator  minutifdmpU- 
ciaindeoominuorem  m-naus  roinuiiarumdu- 
ratur.  Nempe  3.  tn  f . rc  d^t  to.  8e  hnic  addatur 
aumerator  4.  minatis  minutiarum,  8r  fine  14.  9e 
bic  erit  numerator;  denominatorem  vero  exhibe- 
bit mutua  den  aminatonim  mulnpl!eatto,8terun( 
15.  ftabitqoe  mi  lacia  ex  minutia  fimplici*  & 
•utia  mmutis  coausaicAuta  ^ . 

* Probatur  . Nam  cdm  multiplicet  Ai 
multiplicet  s.  8^  dat  minutia  p-7  erit  ternae  ^ 
fcdquia5.  ikme&,  ac  viupars  deuoatnacoras  |* 
•iooCiS  UJtpUcU  cx  piae,  propof.  pute  fecunda 


ideo  -4  erit  eadem  minutia*«e  f»  * nimirum  mb 
nutia  / fimpliet$-7  ;edm  ergo h^eamus 

pocerimus  dmul  addere,  vt  dant  ^ , quod 
ed  infere  re. 

Et  idem  agendam, d Ant  plures  minutis  minu- 
tisrum,rc  d t*  V'  / proponantur  sddrids.  £x  a.io 
f.  dant  IO.  sddito  4,  daiu  i4-ex  14  in  8.  dunt 
IIS*  additoT.dunt  117.  ^ hic  erit  num  r^tor  t 
Denominator  rerb  exeret  ex  mimiixirnoroinafo- 
rum  mnltipUcacioue  iio*8t  erit  mlojtia-^^*. 
fumma  reinutiarum  *f  / « • 1 

Adaerte  autem  minutiam  nullam  dTe  reducen- 
di ad  minimos  terminos, dum  vna  alteri  additur, 
lieet  valde  augefeat;  fed  tunc»  cum  omnino  com- 
pleta ed operatio;  alioquln^Teofus ▼4riarecur,8[c 
nihil  redi  colligeretur,  dc-f- •*  { prius  ad  1. 

- per  |.  dunt  6.  addito  f . dant  7.  deinde  per  fecun- 
dum 7.7.  dunt  at.  8r  additos,  dunt  ij.  deinde  ij. 
ptr  4*  dunt  91.  addito  ?.  dunt  pT.  pro  onmera- 
toce , cum  denominator  ex  multipli,  ationc  deno- 
minatorum mutua  colligatur  180.  & dat  minutia 
fumma  prsdidarum  minutiarum  7, qus  de- 
inde poted  redici  ad  deaominationem  miaorem 
per  regulas  tractas  •^•7  . 

PROBL.  m.  PROPOs.  xxiir. 

Minutiam  minutta  minutta  fimflici  in  ft^ 
eundo  fenfu  addere  ^ aut  inferere . 

Sint  exhibitr  minutie  f \ imelleas  in  fceun^ 
do  fenfu , qus  dot  dmul  addends.  Minutis 
dmpHcis  numeratori,  cum  deoominacoreminu- 
cis  freunds  T.  multiplicetur,  vt  dant  15.  deinde 
tpd  numeratores  inter  fe  multiplicentur  s.  8e  |« 
Ar  dnt  tf.  addancurque  dmul  15.8C  6A  dant  sl.  pro 
numeratore ; denominator  rerd  erit  numerus  eX 
malctpHcatione  denominatorum  4.8: 7.  procrea- 
tas nempe  10. ; dabicque  minacia  44  * erie 
fumooaprsdi^irurnminutiarum-^  . 

* Probatur.  Nam  quia 7 • mulciplieaoit  ).8r 
4.  ex  17.  fib.7.  ita  erit  }.  ad  4.  tc  17.  ad  10.  Quare 
ex  huius  Coroll.  eadem  niiaucia  erit  4 > qu< 
44*  Rurius,qata  T.  multiplicanit  4.  qui  fune 
denomioatarcsBlr  Cecie  lO.  Ar  1.  mulcipUcauic  |. 
nu(nerstores,8^fecit5. expropoC.li»  huius  ea- 
dtm  minutia  erit  4t  » H***  ^ ' 

Cum  ergo  habeamus  eandem  minutiam  mino- 
rem 4 J expreflam  minutia  77 , 8f  minutiam  4 
maiorem  • 8t  fimpUeem  expreifam  numero  44  • 
Si  eas  addamus  fimuJ  eiGeie(nminucta.n4^  Inin- 
mam  minutiarum  4 > ^ T d plures  mi- 

nutis addor,  idem  prorfis  agendum.  Sic» d ha- 
beamus >f  «■  { ; nempe  4*^  * quimas  trium 
quartarum  ^arum  terciarum*8r  tres  qua  itas  dua- 
rum ternarum  addendas  ad  duas  ceriiaa,  ita  age- 
mus. Muitiplicabimosi.  numeratorem  priras4 
per  denominatorem  maxims  m<nuci|  minucurom 
4«  8e  dane  8. 8r  deinde  numeracorrs  iouteem Ar 
cmotd.qutboa  dmul  additis  condeienc  I4,bjnc 
Tcrb  per  deoomiiiatoreui  7.  Cequeniis  minoris 
mttkiplicabimus,  Be  det  aumerat  70.  det*  k om « 
nes  tres  numeratores  tnuicem  s.  n.  8r  deos  sa. 
quibus  numero  70.  addkis  erunt  8i«qiiem  nume- 
runa  per  dcnomioacorem  poiirems  6,  raolciplica- 
bimas,  Be  det  491.  Be  deinde  omnes  qu^uor  nu- 
meratores inuicc  8.|«a-4.  vt  dot  48.  qui  numerus 
aidenduteft  ouaiero49t.8reric  nunuea^f^ 
Denominator  f«r6  crii  numeros  ex  «wM- 


TRACTATVS  XIII.  PARS  I.- 

■ . .L.d««amliuMrii  prodoaof,  nemp*  Jtfo.  nUotttoMlun  additionem  »a  tnimmot  nnmtra' 
^ Portrin  hae  Infitione , feu  additione  termir  uii»  canfe  cnofulionit , 


tracta  TVS  XIII 

-j. 

PARS  SECVNDA. 

J)e  Numeris  proportionalibus  inueniendis , 

. Ic  i^m  ipfos  numeros,  non  vt  rationem , Icd  vt  proportionem, 
dicentes  exquirimus  , 8C  docemus  tum  numeros  extremos 

proportionales  inuenire,  &C  confequenter  Auream  regulam 

proportionum , tum  mediam  proportionalem  , vnde  extra^ionem  Ra- 
dicis quadrata: , tum  etiam  duos  medios  proportionales  , & cubicam 
radicem  inuenire  docemus.  Tradatus omnino,  SCabfolutc  ncccflarius, 
fine  quo  in  Mathematicis  proficcrc’nemo  poteft . 


EXPENSIO  I. 

Dt  imeniendo  tUsis  irihm  tpumo  po^or- 
iiondls , vel  de  reguU  proportionum , 

H/Ejc  r^^nlai  qui  datii  tribu*  nnmerliquarw* 
.queritar» dicitur  Aure*obritt»»fum  miri» 
ficum »oe dum  ioraathenutici*5  fedSfinomni- 
fiui  humaiu*  comerciji  • wt  hri  nihil  In  negoti/* 
cotradiibtilue  agacursnifi  hfc  fcgul»  interuenUt. 

PKOBL.  I.  PROP.  I. 

Trikns  ddtis  numeris  tjuartum  proportiond^ 
lem  muenircy  tiui  ito  ft  ad  tertiumyVt 
fecundus  <sd  pnmum , 

DirponaotnV  tre»  numeri  dati  ia  feriem»lu  vt 
tertiuiicui  annexa  eft  queftio  • Sr  cui  qu^ 
rirar  quarta*  s qui  fit  ei  proportionalis»  vt  eft  le- 
eundus  ad  primum  fit  vltuno  loco,  huic  fimilis 
primo  loco,  cui  verb  quattui  ,qui  defiderator, 
debet  affimtiari  recundoloco,  V.g.  fit  datus  nu- 
merus 6.  fr  ia«  numero  ver6  huic  vltimo 
qnartua  proportionali»  qo«rttur , nempe  aliqui* 
numerus  • qui  fit  in  ptoporttone  ad  i*.  vceft  9* 
add.  Primo  ergo  loco  ponendus  eft  numerus  d. 
(ecuado  9.  tertio  la.  dicendo  (i  d*  tanquam 
(undameotum  habet  pro  termino  numerum  9> 
numerus  i a . acceptus,  vt  iundamemum , quaa 
numerum  proportionalem  habebit,  qui  illi  Ita 
correi  pondeat , vtp.  ad  d.?  Sicque  diCpofiti,  vt 
Mc  vides  liabant  numeri , fi  d.  dam9.quid  i».? 
Multiphcabitur  , itaque  numerus  per  p.  dc 
fient  io8.  genitus  autem  numerus  diuidtturper  d* 
flr  prodibunt  ib*  hicque  numerus  erit  quartus 
proportionali* . 


Probatur  enp.  peopof.  feptimi  Eucl.  cum  qua» 
tuor  numeri  proportiqnales  fuerint » qui  ex  me» 
dijs  generatur  eft  pqualis  ei  numero,qul  e*  exerr- 
mts  conficitur ; cdra  ergo  hic  fint  quamoruum^ 
rl  proportionales,  & fit  d.id  9.  vt  !*•  adii. geni» 
tus  numcrui  d medija  12.  fir  9.  qui  eft  i^.etrt 
nqoalis  numero,  qui  fftoducitor  ab  extremis  •»« 

iR  iuque  habemus  eundem  numerum, qui  ab  ex- 
tremis produceretur  per  mulriniicationcm  mu- 
tuam mediorum:  quare  cx  defin.  M.  multipli- 
cationis Traa.  d.  numerus  108.  toties  continebit 

numerum  i8.  quot  vnitates  fuot  ii  d.  quia  eft  idf 
numerus,  qui  produceretur  a d.  & d 1 *•  inuicem 
multiplicatis  : Si  ergo  diuidatur  per  numerum  d. 
prodibit  numerus,  qui  perquiritur, nempe  nume- 
rus 'l8| 

COROLLARIVM  I. 

CCjlIige  ex  propor.4.  ©aaui  non  omne*  ou- 
meros  habere  quartum  proportionalcmj  eo 
qubd  minimi  fint  in  datis  rationibus : vnde  enaf- 
cuntur  minutie  in  diuifiooe  geniti  ex  fccun»lo,dB 
tertio  per  primum  fcr6  fempeis  qu*  eodem  mo^ 
ponenda;  funt,  vt  m diuifione  integrorum  trad.8. 
gaonuimus  Coroll.  propoCax»  more  fraavu/iu 

PROBL.  U.  PROP.  II. 

P4/«  numeris , cuius  primo  adhdreot  wr- 
nutioy  juarium  proportiomdem 
muemrco 

Sit  V.g.  qui  emerit},  palmo*  ferici 

quinque  aureis,qupratur  quot  nummU  turei* 
emet}*,  palmos  t 

Si}  dane  } quid|*.f 

7 


i«7 

PROBL.  V.  PROPOS.  V. 

Ddtit  tnbus  numeris , cui  primo , a-  fecun- 
do tih^reant  fr*&ionts , ouoftum 
proporiionolem  inuenire . 


DE  NVMERIS  PR.OPORTIONALI8VS  INVENIENDIS 

Priao  msltiplicabiinui  inttffM  ftcDixIaiii.ar 
Urtinin.  Ninririi  p qaln^eiOrfuicntlfo. 

Ifteergo  numtnii|<ir  iniegrum  ).8r-f  cAdiai» 
dtmhtt  ex  dodriiu  propef.  ip.  pitt.  i.  TraSic. 
hnlas,  Supponcinui  itt^e  aameta  t«o.  roi- 
^inde  redigemo»  integram  }.  inmi- 
autiim  :mnkiplic9bimul'qne  }.per7.  n fine  xt. 
eddemnAine  nameriterem  8r  fimt  tf,  Impn 
minati j erit  <I>f  ■ & fic  aameridifpofiti  ernat , 

166  ad  7 

diniraril^e  mnceto  loca  — • 

I 7 ad 

Mnitipiicabimiif  ido  per  7.  (r  prodibit  geni* 
tut  qnotient  j-j- 1 quem , Tt  redigamus  ad 
integra  diuidetnus  per  ad.  Stpradibie  numerat 
41  ;-7  . luqoe  )a.  palmi  fetici  xeoieoc  tuteisi 
47.  -j-7  6 s I qniaque  tureii  reodootur  > 


quid  111? 


PROBL.  III.  PBOPOS.  Itl. 

Ddlii  duoius  tumeris,  cmtts  fecundo  ud- 
hureutuinuM,  ^uurtum  proportio- 
Hulem  hmtnirt . 


■ Si  Equi  J.  aureia  Jf—  qoldaT? 

9 

Slat  V . f.  Equi  quinque, qui  empti  fiat au- 
reis,ftL.  Qiixritur  , quot  aureis  Equi  17. 
cdnRabttOC,bTrjA  b.p.l.pt^  U.integra  in  fra. 
eiooa  proicidtur,  nempe  35  j-  ia  -‘-r~  > dt  nu- 
mero ap.  fupponatur  1.  dc  fic  Aeae  numeri  iadi- 
eem  maldplieaadi . 

»7  ^ 5»f 

t 9 

Qoi  generabunt  numerum  * 7— i-.^aidlni- 
deotnr  per  nnmeram  ( Equorum  ex  propoL  ip. 
TrJi.i.dr  eruor  , qux  frafiio  ad  integra 

redadia  erit  183.  It  f-f , idcA  i-f.  Ita  Equi 
ap.conAsbunt  aureia  1 85. 8r  f-p. 

PROBt.  IV.  PROPOS.  IV. 

Duiis  tritus  numeris  , cni  tertio  udhsetea 
minmid , ^uirtum  propoittonalem 
inuenirt. 

QVanatnr,qnot  aureia  57.  libra,  8r  {..7. . Zae. 

^ri  reneant  / dum  trea  iibia  14.  ioiidis 
emimtur  Itaque  numeri  difponeotor. 
libra  }.dant  iq.  iblidot,qooc  refiicuent  libra 

igitur,  Tt  in  aoteced.  numerat  57  t.  'n  nii- 
nutiaa  proicieodus,Tt  Gnt  — 3 ci  1^  fecun- 
doanamerut  14.  per  hunc  tertiam  multipUean- 
dna.ft  genitas  prodibit  , qui  deinde  per 

p.  primum  diuidendut  erit  ea  part.i.  prO|wC  19. 
b.Trafi.de  fraAtp,6entq)i.t-5-v,  qui  ad  integra 
nda^  dabunt  ad8.  ft  7-J- , id^  Obler- 
itaadum  rerb  eA,  qu6d  fra  Ai  non  luat  ad  inugra 
redigendi , aeque  in  hac,  neque  io  aneecedcnd  o. 
peraiionc  t dooec  iit  completa  operatio,  ne  impe. 
dantur,  (c  coafufio  enaficettu  . 


VaratnrAjuid  reneant  1 a.  rloa  panniiii  f 4. 
v/renennt  aureis  a.  « 4 , itaque  ita  difpofi. 
d Aabunt  numeri . 

5 ) 

I dane  a — - 

7 T 

Multiplica  ex  prop.i7.buiut  TraA.par.i.  nu- 
merum IS.  per  a redigendo  ad  fradiones  ^4. 

deinde  ducendo  la . io  ■<-!-,  & fient  ±;  Jt, 
indeex  expeor.5.Trad.huiut  p.i.  diuido  Tradio- 
nem  t-f-i  per  integrum , & fVadlonem  f 4 
. aempe.1.4  mul1iplicando7.per130.fta6.pcr5. 
ft  erit  minutia  '-«*  ' V nimirum  ad  integros  re* 
dada  8.  ft  77-7»  'dcA  7-f  itaque  la.  rln*  pan- 
ni cnnAant  aureis 8.  ft  .,  . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  VI. 

Pdlis  tiiius  numeris , cui  fecundo,  ter- 

tio minutio  adh/ereot  quartum  propor- 
tionalem  inuenife . 

Slncquatoor  pedet  muri , qui  fiant  pretio  0L 
aureorum,  ft  -j- 1 quot  aurd  perlolucntur  ob 
opnt  pedum  muri  9.  ft  j.  f 

Redigentur  ad  fradionetO.  J ad  L>  ,ft^  * 
ad  6r  deinde  muicipliccoiur  A fient  >-t.  t.1. 

diuidantur  deinde  ex  iupra  cit.  propol.  *^*  f I. 
per  4.  ft  fient  .tml  4.4 , qun  minutia  ad  imegrii 
rcda& , lient  aurei  10.  ft  --l  j itaque  9.  peden 
muri,ft  V cCcieotur  pretio  |5,  aureotum,  ft 
5T  ■ 

PROBL.  VII.  PROPOS.  VII. 

Dolis  trihus  numeris,  cui  tertio  ,&•  primo 
odhtereoi  froSio  ^uortum  proportio- 
noltm  inuenire . 

EOdem  modo  fit . QuraturV.g.  fiq.rliw, 
7-  emutur  pretio  ao.  aureorum,  quot  aureia 
roius  rlnx  ementur  f 

5 t 

■ Si  4 rlnai  aureis  ao.  qnid--  ■? 

* 7 

^ Itaque  multiplica  ao.  pcr4  exexpenr.4.  fiipct 
ciuta , eruncqiw  -t-y  , qui  frudi  di  nidentur  pee 
integrum  , ft  fradionemq^  multiplicando,  rt 
docetur  propof.  9.  expenf.  5«  fupracit.  ernntquc 
4-77  • itaque  pretium  erit  I.  aureus,  ft  ; ; 
qui  redigi  nequeuntad  minorem  denomioationf, 
idefi  iniuper  dande  erunt  aar.  partes  rniut  aurei 
ex  a^p.  ia  quas  diuideterar . 


‘> 


pROBt. 


mL  - 


tl8 


rRACTATV-* 


pROBL.  vni.  PROPOS.  vni. 

Datis  trihtis  immeris , in  quibus  omnibus 
immiatisr  ftaUio,  ^namm  propov 
lienaltmref  trite. 

QVIi  trlboi  dicbui  t te  reptem hork  > nWnl> 
in  j -7“  conficit  9^.  miUiarU*& 
7 1 quxrfturi  quot  miUiarie  conficiet  )•  diebust 
tc  II.  boiit  niminiffi  5 -J-I-?  Ittqoe  tedlfentur 
integri  y.  ad  fiiam  miontiam « 8e  fiant  ) »fic 
etiam  9|4  ledigenturad-i-^idr  Inttlcemtftul- 
tiplicabuotar,  etuntque  — minu- 
tia dinidetur  per  minudam  J.  & 4 T redafiam  ad 
4-f  I et  dnccmua  expeafi  y.  buiua  de  fradii  t it 
producet  Qunnunutiaad  lote- 

groi  redaSa  dabit  milfiaria  nimaeum  ^ 

feti  X aite^e  eiatorquiuquadiebnaf  k II  koti* 
conficiet  milliafia  tfy  4*  > 4^^  cunlbcicdiebian  p* 
& 7.  horis  milliacia  99.  <t  • 

EXPENSIO  Hi 

De  probatione  regnhe  ostrea, 

MOdus  inueniendi  quartum  Humerum  pto- 
poraonalem  indiget  trntlni  aliqui , ob 

2iam,  quis  certb  agnorcat  fc  bend  opmatum  fui^- 
; flo  quo  rciendum  eft  duobus  ali  jt  modia  nqui* 
ualeotibus  quanus  prnporcionaKa  inueniri»  qm 
hic  elplicablmuiskrcfliiaM^epiolpdialailide 
ddcapsandum  ezpctimeoiam  de  ontiatioilU  re- 
Aitisdinca 

PROBL.  I.  PROPOS.  IX. 

Datis  Iribus  numeris  quartum  proportii- 
nalem  aliter  inuenire . 


.Xltt.  f A Ri$  lL 
■unl4. 4 IdcQ  f 81  numerna  prodibit  .l-*-* 

qui  muliiplicabuatuc  pet  } s «c  dabunt  t y-J> »« 
prMs . * 

Placeat  deinde  capere  eaperimemum  operatio- 
niapropofid.  in  qua  quarituci  cum  habietronaper 
4.  pedes  muri  aureos  d-i.iqnid  limua  luerataci  Ii 
fiat  pcdesPxreni  , dioidemus  iiaqueJ-q 
per  4.  k produeent  44  ’ deinde  multipliribi. 
matpec.i-2  , (i  generabunt  ' -*■  '{■*■ . 

PROBL.  IL  PROPOS.  X. 

Alio  quoifue  mesio  datis  tribus  numeris 
quartum  proportionalem  inuenire. 

DAtic  uHwf  anmerlsio,  J5.  ^ocncar 
quanus  proportionalis  • qui  fic  ad  89»  Yt. 
5).  eft  ad  ^o.  ^tiuidaiiir  tertius  per  priasom»fc 
quocuserit  a.  Multiplicet  deinde  hkqao* 

tos  fecundum  S5«  & producit  ■■■  » qui£d> 
Ais  per  jo.  dabit  16 j ideft  -y  , 

r.jd.  11.  CT  in.89.  iv.itfjo  5-0 

Prbbatur.  Iueftpriousad(ccuodofD,TCCer» 
tius  ad  quartum:  Ergo  quoties  continetor  te^ 
cius  in  primoptotiei  continebitur  quartuam/e* 
eundo  I quoniam  poranaruada , ita  quoqor  critfiri- 
mus  ad  teniump  vt  fecundus  ad  quartum*  8r  ieoer* 
tndo  $ iu  cni  ic  nius  «d  primuoi  • iu  qoartot  id 
feeuodum;  quamobrtni  primus  toties eoucioebU 
turioteniotpiocUscoiiocbitur  fccidusin  qisar* 
to  g ^ cpmra . C^^propeer  fi  diuidotor  cert/os 
per  primov  quotks  indicabit  Ads  voiracibus  wtccw 
recuodum  ^uas  continetur  primuo  ioutvrat  8e 
ideo  fecudum  qqfescooiincwrrrcuadusVnquat- 
to»  critque  denoMMaw  proportionis . Qstre 
fecundum  eas  vices » & per  lUum  quotum  fecuo' 
dwmultipUcdtasexiS.defin.  trsAift*  reftftoct 
quartum  ignotam ; efia  genitus  cxmuItipHeatifr 
■ecotttineae  anakipii«atum  toties*  qootvuicates 
lubdc  mnldplMaaiSRquUi^  pnedixiausvqMOftcft» 
9e  pioportioms  dCnomisutpr  • 

CaRQlpLARlVld 


Sit  muneras  lo*  cui  querendus  quartus  pro* 
porttottslis»  qui  ad  Aloift  ita  At  proportioba- 
cas,ftS.  ad  is.  «ttuidetnr  per  primum  ffloadus 
numerus»  Ar  quotiens  multiplicet  tertium  nume- 
mm  10.  fic . 

Si 8.  dat  is»  quid  zo.  ? dabit  15. 

Ailfis  numerus  w.  per  I.  dat  qootiemeni 
piir  qwm  mokipllcatus  10.  dat  namemm  qtw 
tum  proportionalem  If» 

Probatur.  Quia  enim»  vt  eft  8.  adl2.  !ta  efle 
debet  iD.edt$.8rqootknt  2- -f  etprlmit propor- 
tionem» fecundum  quam  8.  continetur  in  U.cftq{ 
dciiomtaiator  prtqmrtionis  > fe  ideo  cam  ipfsm 
deftgnat  • imeta  qum  10.  debet  continen  in  qaar* 
Io  proportionali ; quare  A 10.  multipUctcur  per 
quotiencem  1 r producet  IHum  oomcrim  t qui 
toties  continebit  10.  m s»  conctoet  8*  quia  qu^ 
«rns  numerat  victi»  quibus  multiplicatus  conci* 
netur  in  numero  genito . 

Si  verb  frafti  adfioc  eidem  regda  valeUc . 
V.  g.  velit  quii  capere  experimentum » an  com- 
putus  pn^ced.  expenr.propor.7.  At  bene  dedudus» 
in  quo  qu^rebatur»quid  Abi  vellentA  enius  vlofj 
fi  4.  vlncyd^  X ^ aureorum  vendebantur. 
luqiM  diiudendtts  erit  fectfndos  nomerus  per  pri^ 


Hinc  autem  habes» quomodp  regule  anres 
operatio  tentarl  poftiubiampoAquamper- 
feceris  eam  pdmo  modb»  poteris  boc  fecundi  8c 
tertio  expiare»  & experimwum  Aimere;  an  ean- 
dem numerum  panat^moraliter  enim  fropoflibUa 
•A  » VI  per  diueffis  operauonia  pro€e^a4o  hi 
eundem  errorCm  daUbacii . 

Sic  V.  g.  aecipiendameipcrlaentiim»  aoprop. 
|.  prrcedi  BapeoA  caknlM  fit  tlid  confiAnt»  io 
quo  proponebatur  queftio . 

Si I -fidem  eupofeet  in»>' 

Ji tqoe  u rtius  numeros  1 u dhildendui erit  per 
peinMKn  | in  fradioiiesrudadum  a.  quo- 
tiens erit  f-f  »quldeiode  nwltipUandut  erit  per 

n >4  In  fradienei  redadum  ~ pariet  ntwa^ 
ran  .2^*5  4 »vtpriiit«,  ^ 

Rurfus  velit  quis  eximioare  prop» 4«  operario* 
nem.  k qua  damoc  bb.  taccari  ciaeodx  ficdidii 
t4.ae  qucriuclabrirumyp  TT  Dloi* 

datur  viiious  ia  uuuutiuredadua  P^pri* 

roum  ).  & erunt  ^ Rurfulque  bk  quotiens 
multiplicet  fecundum  J4.  & prodibit  geoftut 
requifitus  quartus  pro^rtlooalis{erunc 
^e  lolldl  268  f-j  . 


£XPEN- 


>*■ 
♦ ; 

.•%  ' 


DE  NVMERIS  PROPDRTKDNALIBVS  INVENIENDIS 

■ ♦!  ‘ - 

E3CPENSIO  HI. 


Zlp 


tfcrtgula  irim»  inuerfi. 


D lximos  primum  nunwram  ad  fNimihini  in 
R^a  propetriomm  Ita  Rrpondere  ptt>- 
poitloaci  TrRtfin  ad  <piarrum , qui  qnatrhiii^ 
-ftMto.Tt  crpropor.  n.  Hfc.J.  Euclidia  oonftat 
maior rftquartna  fcrimdo,  qu6  maior  cfl  tera 
rinspiimoiSrpni  ratione  qu6' minor  ril  reatioa 
primo,  fic,Arcfledcbrac quartus  fecundo.  Vo> 
riim  aliquando  tuantdefideratur  numerus  quartus 
qui  tanid  £c  minor  fecundo  quantijni  efl  tertius 
maior  primo,  rei  i contra  quartus  expetitur ; qui 
tinti  fit  roalor  ieeiindo,qoanc&  teitins  eft  mfnoc 
primo . .Si  camenin  priori  ordine  numeri  difpo* 
auntur , ita  r t primum  locum  occupet  numerum, 
^■ifigaificati^quodechm  tertlnap.  fecutldaai 
ntrfi occupet,  cuiquziitur  elufdcm  fionificatliv 
■ia numerus,  quiitaficadKRiom, rt  ipfeeiiad 
frimom . Sic  rero  InoeiCa  ratio  ftat  • 
r rtProporcioredb.t  . Inuetla 

Um,l.‘  a.  lUi-  J.  a.  q.  Ift. 

w .JJ.  .4.  «.  > IV.  II.  6.  J.  IV. 

•a*-»".  HrfiaI  ■ j<  ’ Inuerfa. 

»«?  'd.  4.  «.  ^lIIl  , L)  4.  a.  HI. 

-1«  H.  -a.  ».  II.  j.  6.  IV. 

^tlfcqr  urit  prepottio  Inue  ria  cumrltimumcoB' 
■t^ens  'frcim^  ponitur  loco  cnnfequen. 
ris  feri  ei  fecudq,  8r  fecundu  confequens  locaaso- 
tecedentis  fccundz  feriei,  te  tertlj  termini 

^ PROPOS.  XI. 

mimerh  iipulAm  uitti  tjl  'teims 
maiuslattte  vntus  f/? 

•••i  mkms  latus  alsuA  huius  laine 
alto  primi  ptoai  s ■ 


Sb  pbiiD»  numerufA» 
Au  Dirop  Hfu9d 
tfoxtarrri  i SMior 
9iiai  4.numeri  A;ua%b » 
flk  Sd«iur<dem  b miaor  erit 


• « e 

♦ » ♦ 


f 


- ■ . 

Prabatur.  Nmiueftex  * >.  • 

proMf.  17.  primi  reciproAi  i ^ 

ft  >.ad|>  Er^cxiSnllb.f.£lf04ltad^ 
«ric  Aioor»qmm6.  Heat  »a9naxn|.Qoarc7.^o* 
^MUcr  tMto  erit  foaior»  <)aAm  1«  qttaatb  s.  eft 
oiiOr»  ^uam  9c  caifeqaeKcrp  quanto  4«  fiinor 
<|am  . Unto  nMtof  erit  ^ «qiMitt  u 

- ’ / ■ ? » V 

•^C\>  R O t L A R I V M.  ■ 

• Aft  rr  »in. ■ 

Hinc  eft  poife  dari  caCump  qti5d  cognoftamus 
pianinmmeri  t«ccra4«'d^  5r  aJteriut  6, 8c 
Iiioc  velimus  cognoCaere  ipH  6.  per  regalim  aa- 
a^n»lftift»^lc;qi>4d 'faciat  cum  Ipfo  aumeram 
uleo)  pliMa^»,q«ica7quct  munerum  pitoom  es 
3*^4.;ldioq«e  debeat  inquiri  numerus » fit 
^UtBV:  )•  qMQCO  6.  eft  ouior^ 

tm  fnntm  dauirt  r •im%  . 

• iralMiM  I 

j&om 


, THEOR.  II.  PROP.  xrr. 

Intkffi  ngnU  ad  rectam  reduci  potefl, 

Voniam»  rt  declaranimus , Confequens  pri- 
«recedente  ponitur  in  fccu- 
daiencjdf  cnnfequensYecund*  feriri  procon- 
ftqttente Inprhna In  j.rewfa  Inuerfa.  Jdcocrit, 
Tt  confequens  t.  prim*  ftriei  conkertendo  ad  an- 
tecedentem ftium  4.  Ita  confequens  fecund*  fe- 
riei ad  Ignotum  antecedent  6,  ErJtqj  propor-’ 
floescomi^offe  terminorum  proportioni  redf 
itipondenia  Ibi  enim  referebatur  Antecedens  4. 
ad  confequeotem  s.  vt  quiddam  Ignotum  ad 
confequentem  Sed  connerfio  terminorum 
proportiohein  eOrtim  non  immutat»  Ar  adbuc  an- 
tecedens alfumptum»  quod  pridt  erat  conlequens. 
S\  dicebat  ^portion6  maioris  Incqualitatrs  ad  fuu 
antecedens  in  prima  ferie, talem»  8e  dirit  coofe- 
qoens  fti  ftetinda  ierie  ad  ante^entem  faum 
alioquio  nonriTet  eadem  proportio»  H elTec  In  vna 
ferie^maiortf  hwqtnlitarit » In  altera  minoris  ; 
■Ergo  PropoKio  tnueria  conoerfis  terminis  erit 
refta»Arconftqueni  »ac  antecedent  anirnipeom  t. 
eiic  minus  anrecedfte4.  vicem  termini  occupan- 
te in  prima  ferie  • n antecedent  3 prids  confe- 
qoent  Ignora  altero  termino  minus  erat . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XIII. 
Quaere  ^narium  propsnionalem  , pei  fit 
maier  fecundo  , vt  c/}  tertius  minor 
primo  i Fet  itiam  minor  fecundo, 
vt  tertius  efi  maior  primo . 

I Vsta  prafcedentem  Regulam  refttm  proppr* 

‘ tionum  difpofiti  numeri » ic  quatratur ; ft 
Acpelmllstltudlnlt^dVlnas  ferici  expofeont  ad 
Conficiendam  lacernam  »*  qnot  vlnz  a . palmi  latl- 
tudinit^equirefit  • ^ • 

^3,  ' 9.  quid  a ? 

louertancur  termini  > 8e  qui  habet  aooesam 
qaatftioncm  primus  cooftitua^ar, medius  medium 
teneat  >*  primus  tertium  locum»  fte . 

Quid  fi  9.  dant  3. 
Seindecodem  prorfus  modo  procedatur»  mu!- 
tipiketar  vitimua  per  fecundum  > & erit  a7.  qui 
diuidatur  per  primum  *•  & ertt  quartus  propor- 
tionalis 13-;  » Et  ita  erit  a. ad 9.  rtj.adi; 
quoniam  ficutp.quatcr  cum  dimidia  eiufdem  par- 
te coniinet  a.  fic  13  f quater  cum  dimidia  eluf- 
driQ  teroarij  parte  concinet  3. 

Itaque  3.  vinz  latitudinis  dam  p.longltodinisj 
quare  B.Tlne  latitudinis  exibcbfic  vlnas  longlcndi- 
nj$]3-;»  c&roquc  a.  primus  fit  minor»  quam  3. 
tertius»qusrtus  tamen  13  -f  eft  maior  fecundo  9. 
«um  ia  regttUrefta  4d3^et  efte . nuooc : . $1  enim 
e^ula  refta  adbiberetur  pxoueniret  numerus  fi. 
qui  eflec  unto  minor»  quam  9«  fteundus»  yt  ter- 
tias s.  minor  eft  primo 3. 

Sed  iam  boioa  regule  capiamus  experimentum 
Infradis. 

.<u  Operarij  30.  perficiunt  opis  1 1 .dicbai»! 
ris » quot  di^us  cooficlenc  )o? 

30.  1X4  D.  H.  ij.  J®' 

,Quo  maior  bic  nonyinis  operariorum 


a^|[iW9UttSid>efqor^uJ^Uui  adopo*^' 


£c  * 


dbm» 


lio 


TRACTATVS  XTfL  RARS  IL 

cumii^cB  fcnij'» r ponJnift  «*g«ito  ieWe  t»» 
porc  V.  g*  II»  dicnni»  tt»  puiluiB*Biusdi«l» 
Po«M  cli]uirnna>,<  5 npcrar/j  tcnperlt  1 1 J-f 
conficiunt  murum  f9  pedum  qiumo  tempore. lo» 
eonficirat  eundem  met  murum . Iti^c  murau 
kie  non  eenit  Toh  qucillonc;  frd  idem  prufuffU 
■itor . Sieut  multi  alu  licet  pnfient  reueeari  i4 

^^kuicm,  <)ii6d  uaxn  eadem  prcluppuuiMgl 
in  «tnquepmpenionaliumfetiuiUminprlaMa 
at  reeondoi  quam  in  uctio , It  guarco  non  rt«o- 


dum.l^  Ideo  guantk  eft  ttniui  maior  primo, nem 
pe  |0.  numero  JO.  unii  erit  lempoa,  <)ui  defide» 
ritur  ,St  partui  numeroi  minor  fecundo  i|.^ 
ctiim  tempui  nprimit . 

V ade  regula  aurea  | fed  eoerfa  adkikendutft  i 
at^ue  numeri  inueifi  eruat  dtfpofitL 
if 

jof  II—  I». 

*4 

ItiipiemoItipliciWtur  jo.perli  vn  Inmi»* 

tiaa  redadum  "*»7t  , It  efficient  d.—  , rpj 

deinde  dioidenturpet  ;o.<teScicnc  l-irf 
mirum  dieatf-  It  • 

Qun  regula  inuerfactiam  probari  pateriMnm 
primo,  tum  fecundo  modo  procedentia  eapeofio- 
nitilrquidem  primoifi  nnmcnit  fccondui,  i-f'4' 
diuidaiur  per  primum  to.  It  fient  f J-d-J  dei*- 
<le  quoiicna  Wc  multiplicet  tertium  jm  li  fiam 
» ' ’ * , Sie  etiam  fecundum  eiamen  pourit 
liberi  diuidendo  per  primum  )0  tertium  nn> 
merum  JO»  et  fiant  • * deinrie  multi^iea** 
do  bane  minutiam  cum  miuntia  media  ' I de* 
bitenim  M-s-I  • . . , 

Cognofceiur  autem  a ipa*  qMinioac  peopofi- 
U,  cim  adhiberi  oportrbaregulapropartiusam 
Inaerfat  nam  ipfnm  lumen  natura  d dabia,  r)ui> 
do  re<|uireiur  guariut  terminua  tanti  minor  le> 
cundre.  <|uanti  lertiut  maior  primo , quid  teiciui 
ei  (ili  natura  non  poffitda-e  maiorem  lerminom  , 
fed  minorem  . V.  g.  fi  faccui  tritici,  cum  cmiinc 
quitnor  anrcii  dat  panem  rniui  foUdi  I»  rncla- 
rum  , quot  erunt  fincla,  fi  triticum  caride 
ematur  i nempe  6.  aureii  i nam  ipfa  rei  na- 
tari didat , qnid  quamb  carlfiicmKuc  frumen- 
tum» tanti  pania  deimat  effe  minorii  pondcrti,  ft 
eodem  pretio  femper  rcndatnr,  h numero  aqncc 
pretium  maiut  > cum  panii  femper  eendi  dcbcac 
nicofolido,  idcoque  hic  cogaofcitur , quod  te. 
gula  Innectenda  fit , quia , quo  maior  aA  d».iet- 
fms  numenaa,  quim  4*  eo  minua  debeat  cile  ptui* 
dut  panitaqni  ciqiolcituripoadeccdata  I6.radw& 

EXPENSIO  IV. 

De  Rtffil*  Amet  em^pt . 

COmponitnr  rrgila  Auoa,  eomgeromi  rite 

adbibttor  eo  . ooid  qu*#»  profata  lalit 

natare  fit,  »t  non  nis  gemma  eiee  adbiMU  teg» 
la  pmpoettonia  folni  queat . 

THOR.  L PROPOS.  XIV. 

Qudtido  propoHmtur  pugis  , 1**»e 
termiai  s «wiegr w/im  vue  rtguUpn^ 
pmlioppm  tft  tdhil  stdt . 

SVot  quinque  operirij  ■ mil  mutum  a)  pedum 
cooitruunt  7,  diebua : nergo  fint  10.  quoc 
d:ebua  conftment  murum  i9  pedomf  Videa  hic 
plures,  quam  trea ttrmioof  c(fe piopofitoa.iie^ 
pe  quinque  operarioa  a|.  peder,  diee  7- ffi  rorfns 
Jp.  pedet»  df  decem  operatiot,  Dicoiaoi^iqnod 
regula  trium  ge»nina  etee  adhibenda  fit  1 Nam 
eiuulrcmhimcftifi  5.opeiarij»  rt  faciant  r 3. pc^e 
7.  dtcbut  operantur , quod  infumeot  tempertt  in 
cenficitndii  J».  pediboe  ljd*m  met  Ofccatii  » 
Itia  riopcrtrij  nea  eealant  fub  quadioaua 


cantor  ad  quatfllonem  ■ «I  aliiioda  mori,  Sr  leub 
t«da,qun,fi  pfoponaictnr,qnariibet  femel  adhb» 
Uifi reguli efieiceqnircnda,  et  infra. 

PROBL»  f.  PROPOJ.  XV. 

RegkUm  ttiumreStmeen^fium  iett 
ttpMt  fuRiope  tSsAere, 

Sh  piopofimm  bnm.  cnlne  aldtndo  fit  Hfim 
a,  latitudo  pedm  4- 4 > 9.  pcM  (in 

perfiriei ; qoatritorqooe  pedet  fficcrec,  fi  hekm 
doefleli  tlcitoikcte).podHm.  Itaque  q— ■■ 
mui  primode  alticudiact  fi  liaplaceaci  deioilede 
laiicudinc  . Itaque  dieemne  ico  . Si  launm  ab 
tum  pedoa  1.  latbudinc  poIHiabica.  pedet  9»fi^ 
perfieiei  exhlbci . Qoot  datet  fi  efiet  altum  pedeo 
7 I ffimnliipUeatop.  perr.  gcaerahdtai47.qnf 
dinidemueper  ».atprodib«qoothtir  f • Oc- 
iode  qnceemut  de  laihadme  1 dicemuf^  § tu 
nmpciiumqf  datltmgitgdiniaa*  4quficllir 
ffi  ffiddm  ]0.pcdea. 

PROBL»  U.  PROPOS.  XVL 

Regsdtm  tmetm  ipuerftm  (omfopamittt 
ctptet  fibieRa  exercere» 

Sit  Rnpetll»  prdibaa laca.alra  11. eX qel  lomu 
gitudinia  deailnfi  peilcs  qi.ad  conficiendi  mm 
rom.  Debeo  conficere  alium  murum  riufdemoMa 
Rnitudinif , Bc  habeo  altam  Rupem  altam  17.  pe- 
det, ■ latam  1 1.  Qwritar.q^  debeam  deitta 
dciiimcre ia  longitudinem,  Qunram  igkuopci- 
mo , fi  pedet  ij.  Iatit,dant  }a.  longnndinia,  qnld 
dabant  Itf  Certum  cA,  qnid  dabant  magia,  qum 
]i.  licet  II.  fit  minue,  quam  ||»  ri»qsiafiimiaan 
latitudo  I Tode  debeo  oefumere  magia  fiteondim 
l•n^ludlaem|  ideoqoc  regniam  muMcmt . 

Quid II.?  fi  )t.daatq. 

Et  fado  campulo  pradib  1 17.  7-^ . Itaqao. 
fi  If.  ■ltotlongiiadlnem}i  | oportebit.  qoMes 
ffisu  miaoiia  laciiodnia  dcfiimam  loogltodnMm 
nwioerm  77  p4  1 Oelode  RnrflU  dieam»  fi  1«. 
dane  17.  —f.  qnid  n Iit. atiqne debet aficoular 
nnmcrai,  qui  queritur,  quam  n f 4 beet  17.  fit 
minor,  .laaimtai  qnia  minor  oMtaoo  dat  amgia 
longitudiait . Vndeiontnam  icgniamfi*. 

P 

Qnid  17.?  fi  97"'-»dem  M. 

II 

Et  Inneniea  aameram  UAt  4*.  *l 

i iiaqnc  kMigiinlo  hanae  riMdibcbli  ifie 
* .irpaieit  Nampeoihicaact}.N.<r 
}!.  molem  rqnalcm  nimliam  0t|l.  ec  prodaout 
17.  II.  ffipS-i-f-;',  qnl  coMpradKaiM-giyo. 
ariucxmolc  ■qiiaii  OingdMi  caaficcM  mB- 
fumBqukoi. 


PROBr 


DE  NVMEMS  PROPORTfONAlCBVS  INVENIENDIS.  tt, 

rat  mI  plRintra  ameraia  t Va<k  G lloca  iSt  «d 

oeJyVtnomeraiadaiimemmf  etiam  <}U4dratut 

^Dadntg,vt  nonenis  qoadrat*  ad  nomeru  <)aadra» 
tum » Se  planum  ad  pUoum » ve  planus  "umerus 
•dplastimtiaaKnimi  Sed  prnpc^tjones  fecoodl 
Eadidis  de  lioda  commenAirablllbus  incelHei 
pofleattcoid  fedllo  pemiuatur  vt  libet  de  i. 


rROBL.  m.  P.RqPOS.  XVII. 

Rtp$ldm  Aurem  nmpo/ium  ex  nmtrft, 
(r  relU  dato  eafati  fuiitSo  exttttre  . 


SlK  operari^  t qui  murom  caaliciMK 

dicMi  tf.  pcikm  )i.  Queritar»  quanto  t(m> 
pect  coaficiem , 6 riTcot  operarif  7.  te  muma  pe- 


Primo  Itaque  Inquiratur , S dtebmi  tf  Opera- 
ri) f.  da»  murum  pedum  }i.  quid  fi  cfleot  7.  It 
fic  ftabit  qucilio 

.'i  f.  diabua  ipperfieiuatopuatqnid^I 

Sed  quia , quo  pluret  funt  operari)  ed  mloori 
tempore  opua  petficiuot , quare  licet  7.  fit  maior 
onmeruft quam f.uumemt tamen»  qui  queritur 
debet  efie  mioor.qnam  tf . ideeqne  ianeiteoda  ell 
regula  fic . 

Quidp.  ^fi  tf.daeboi  f.  opni pcefieiuat . 

Ettdhihita  regula  coeaimtempua  17 -bdicrum»' 

Deinde  inqairtinua ) fi  muma  |t.  pedum  coa- 
fickurdiebual7-r  rmoto  tempore  perficietur 
fi  efict  qo»  pedum»  atjie  erit  nempium . 

Sijt.  diebua  tp— a»qaIdfiqo.  pedum ? 

ttqaia»qabepwefl  maine»  eo  maluatftteai- 
pua  iuimpeum  in  opere»  ideo» neft  maior eaw 
quam  fi.  ita  erit  maioc  nuaiiiiuailiifiiiiia  qiiiiii 
17  f •'  yadeb«cppcracioteAaerk»ai  moltipU- 
rato  rtiimaoumeao»  eam  aaedioprodiUt  oumo- 
»•  — * » le fi dinidainr  perit,  aumema  erit 

'■*  *.  V a ideftiacMUtopuadlnncitt-J  I)i4- 
eft-  , }■  . Prapetrea  peificieot  opua,  fi  fiat  7, 
oficran)»  ftopua  qo»|^mafif.  fiacbMCpedci 
I*.diebitt  tf. 


ad  IO  Ergo  eadem  ratio,  que  de  liocia»  & qnaiba- 
da»  radangulilque  erit  de  numerii » eorumqne 

ridratia,  & plania : Ted  et  etiam  pateat  quomo- 
i)a  pcopofitionibua  fingul  t,  hec  uniuerralia 
doArina  applicetur  fiab  enmplum  reniat  propoC 
4-  quc»ft  ooftra  iotetell. 

THEOR.  I.  PROP.  XVIII. 

i^r  mmerut  diuifus  ft » vtam^ue  tjMadm. 
m totius  tf  Xftalis  quadrtU  fartium, 
&•  it^uftr  rtHangidis  eatundem . 

Sint  partta  at  8.  co'ut ;.  alTumantnr , te  fiat 
quadratura  f.<t  f.fr  fiat  quadratum  tf.  dein- 
de jMrtetlpr*  multiplicentur  fimul»S'  fiat  p anum 
If.fifgeminetnr»  fintque  If.  te  If.  duo  plana. 
Dico,  quod hare  duo  plana  If.  dt  if.  At  duo  qua- 
drata tf'ft  p.funt  cqualia  quadrato  et  toto  om 
merot.  ulmirura  quadrato  84, 


:E& 


EX  P E N S I O V. 

Dt  muneris  u^tti  fotemAm . 

A Ntequam  ad  inueodonem  radicia  quadrat* 
y \ aceedanuaa»  te  inotatlonl  medi/proportio- 
aaiit»  opuaet  rtile  Iteec  non  neceflarium»  du 
numerii  equi  potenilbut  agcTt»  qui  fundantur  in 
llb.t.  Bucl.  tr  8.  fiqnidem  bcc  maxime  faciunt  ad 
radicem  qnadtaum  intclligendam. 

Praralf.  lara  quidem  dc  nuraeria  nod  pecenti- 
boa  latd  egimualib.8.  Verum  bic  facllide»eiqi 
qondemonftraait  Eoclldet  de  liocia»  uumeria  ap- 
plicantur. Siquidem  eoica  oftenfione  omiiciio. 
propofitluoci  llb.t.  numeris  coaneoire  ofieodi- 
inr.  Quia  longitudoifen  linea  commeofurabilit 
alteri  ^ Scuti  uuraerua  ad  numerum  ex  prop.}» 
decimi,*  et  proparq.quf  i lincia  laogkudloq 
eoaueofurabiii^fiu»  quadrata  rnat»vtqua« 
dratua  oumerua  ad  quadratum  numerum » te  coo- 
reoacotcr.  quai  et  llneia  lon^udiae  commenru- 
raoitibm  fiunt  refiangula,  ic  babebunt  rt  plaqnt 
numema  ad  aumerum  planum . Hinc  enenit  i. 
qabd » fi  lacera  cniurcomque » fru  quadrati,  feu 
rtfiaognii»  euiuicunaqoe  propolition:a  fecundi  li- 
bri ponantur  ratioaaiia,  quid  fe  babebunt  inui- 
cem.  et  numemaed  numerum » te  eorum  quadra- 
ta , 8r  redangala,  et  qnadratut  aumema  ad  qna- 
dratua  numerum)  (c  ideo  ft^sma  Ttpiasut  uuaoq^ 


Patet . Nam  Iu  eil » et  et  pratalTompo  oSeo-' 
fum  eft,  quadratum  Ao  ad  quadrata  nl^»  (r  re- 
fiaunll  i.tr  t . et  numema  quadratae  64.  ad  duo 
quadriup.  & if,  * plana  if.8r  if.  fed  illud  AB 
ra  cquale  quadracia  oigrii,  (t  refianguila  t J.  er- 
go etiam  quadratua  Ifq.  erit  cqualia  quadratis  9. 
ftaf.  dr plania  if.&  if. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  cfl  modus  rtpelicadi  quadratum  nume- 
mm»cua  quo  quilibet  numerua  quadratam 
quoque  numerum  eonllituic . $it  V.  g.  numerat 
7.  coaRituacurqucbic  eiccgnomonla  ia  quadra- 


to ancD  a et  per  gutdrili  parua  nigra  exprimitur. 
Adboeitaqueeetrcpcrtatuc  oumerua  quadratue 
cnm  boc  gnomone» wadratum  quoqueifficicut^ 
repeiiaadui  erit  quadratua  albas  ap.  VtigRun 
reperiamr  ex  numero  7.  dematur  1 » et  auferatur 
quadratum  leminigrum  angulare  ad  a » reman^ 
bumqne  6»  qui  oumecut  duo  parallelogramma  ol- 


0 

' ^ 


TRACTATVSXm. 

crxxpriinit  ,id  hoeitiqne,  n «om-htbeara»,  _ 
Suiditurb'rarliin,8r  eroM  j :moltiplicenitideo 
» in  fe  ipfinn  . qo'«  l«“  P'"‘ 

• . ./  ti..  • * -L  - 


ir.  - 

COR OLLAUiVM  ffi. 


plurci  feries  (juidratomi 

<Urus  fit  capax , tunc  Ita  e®clrs*UtOaCiijmero5$». 
fabirihcs  ab  rt>  numerom  qaadraiam  • quem  ele* 
geris,  cuius  fit  capw,  s-t  i«9*cuius  radix,*  Uiw 
eft  IJ.  nempe  latusO  7.  quidrati  parui  femmipij 
rcfosnetqne  numerus  18». pro  parallt  grammis  m» 
grii  OC,  * OB.  Diuidatur  bifariam,  qaiafuorduot 
& eiitpi.d  uidaturque  per  latus  IJ.  nempe  oj. 
* prodibit  latus  Oli  nempe  quotus7.  Multipli» 
cabttur  itiq?  in  fe  quotus  7.*  generabitur  4P.qui 
numerus  cum  15.  confiitoet  quadratu  ^oo.  cuiitf 
radix  efiaa  Verum  Id  non  poteft  fem^r  fiefi 
ptxcisd  I fed  proximi  in  numeris  maxiioc.ip  qui- 
nus fra&iones  interaeniunt . 

COROLLARIVM  IK 

KTT  Incet'am  regula  ellicimr  alia » qui  indis* 
Jj  niator  nomeruii^tti  cum  numera  quadra- 
toqOadratitm  quoqueemciae  . Ob cuius dteiarar 
rationem  ponamus  quadratum  naco  oon  habere^ 
ntfi  id.  partes.  * ideo  In  fe  te^o  000  continere  > 
nifi  quadrata  parua  a Jd.  fi  vellem  addere  quadra* 
ta  tot  elufdem  rationis  qu?  componerent  quadra- 
tam maius » deberem  addere  1 d*  pio  vno  qtioque 


latere,  ai  iDfuper In  angulo  1 quadratum* 
dcelTent addenda  ).  quadrata.  Q^odfiiogemift 
aam  feriem  eflent  addenda  quater  id.  quadrata 
nempe  dq.*  infuper  4.  quadrata  in  angulo ,,  V o- 
^ regula  prodic  • Sit  datus  oumtros  quiUbcc 
9.  * radix  Id.  quadrati  156.  per  illum  9.  multtpd^ 
cetur,*  producet  144-  *produ3us  nurtierulDis  ' 
aflumatur»*  fit  188,  ob  duos  olanos  nupieros 
sv » * CT  . deinde  9-  in  fe  multiplicetur.*  fit  8u 
obquadratum  femioig  umj>x,qui  cum^a88*.f^ 
ciat  fummam  |dp.  hic  numerus  addit  ut  quat^sA 
0|d.  quadratum  qunque  liHcj^dSj.cuiusradft^eft 
nimirum  td  *9  ^ . 

Etbacrrgula  potefi  fieri  tabula  radicum.  * 
quadratorum.  Nam  fi  quadrato  1 velimus  addere 
qu-deatum  numen  i-  accipiamus  gemina  vice 
radicem  numeri  i*.  quar  eft  t.  8r  addamus  r>* 
li-nc  I qutcum  quadrato  1 facient  4.  emus  la» 
tus  elt  a Dciodr  acepiemus  gemina  vice  x.* 
addciros  1«  vt  fient  f . qui  adcitM  quadrato 4. facie 
9 quadratum  numeri  j.  Deinqe  gemina  vice  ac- 
ceptus cum  vnitate  ricit  7.  qVi  additus  quadra- 
to 9.  ficit  quadratum  id.  numeri  radtcalis4«* 
fic  confeqoenter  procedcoioftngulorum  •ducbc*. 
rorum  naturaliter  procedentium. iingolequadraA. 
ta  obtinebimus;  quorum  tabulam  dat  Clautus. 
Cleom.pfac.L8.  * Maginm  ctb.  Tecragomea* 


tiplicetur , * fiant  }9>  * grndna  rice  acctpiatar» 
* fit  78  .coi  addaeor  quadratum  9.  oomeri  ^.fob» 
dudiaid.  fient.87.  Numerus  itaque  87.  fulada* 
dus  i numero  quadrato  a^d.  relinquitquasira- 
tnm  (69.  euiut  radix  ij. 

O B L.  _ P R P ^ O S.  XI?; 

■Numeto  A*ia  ^ijuipotmiei  nument  idits, 
quos  iuffehil  ieferire, 

Sit  nnneTu>'ril<tub dloMtitdBi M nomerot 
j.quipoftioteftcere quadrata. que  fimulca 
queot  quadraram  numeri  8.  Referiantur  trH  vo- 
meri f- 4 ex  propof.  if  Lbq.  Elrm  quota 
duo  4.  Irquenc  qoa^atum  numeri  t.  De- 
inde vtere  regula  aurea.  &*  dic  fi  dant  4.quid da- 
bit d>t«s  pumcfiit  V."grR.^  * fi  t*  dlm 
quid  8?  lnueaierqar-7-,*>^~,quieninc  radi- 
co 'dooram  qaadrttorom  quadrato  aumerl  8. 
xqoiltom.' 

* Namit«ponkar5.ad4  ns.ad  £rgo 
ex  quadrati  fuorom  laCeromprqpor- 

tfonem  habeant  dupKcatamt  ita  eritqnadratum  ex 
f.  idqdadntuiilH4.  ¥tqaadfatum  cx8.  ad  qua» 
dratum.ex  ^ • fit  ficparkcrqoid  atum  cxj.ad 
quadrature  ex  T«  ^ quadratum ' ex  quadra- 

tum 8.  Com  cdgo  ex  »5. 1 5.  prima,  «r  quinta 
quantitas  ad  f eundam  eandem  obtineat  ratiood, 
quam  tertia,*  fexta  ad  quartam . Erit  quadratum 
ex  4 * ^ nd  ^daatum  9.  vt  quadratum  » & 
ad  8.  (cd  qdadfariex  4 *|.  fiint  f^lfa  qoa- 
draroex  y Ergo  etiam  quadiata  eX  L4,  * 
arquabuntuf-quadrato  8. 

Sedruifusqu»atdf  fi  dat  4 *|.quid^^ 
Inuenicnturquc  —^ , * |-4* 
d<atumm»meti-*-i4'i  *eo«feqoenter  cum  qfiu- 
drato  numeri  L.-*t«qud>unt  quadraom  numeri 
8.rx  prxdiSs  ratione,  * fic efticica,fialfM exop- 
tabis plurcs‘,qaamirf>. 


. EXP^NSI^Vt  ; 

ptrquireaJd  , & nudio^ 

I ptopotuomtit , ttruoqut  paamuaio  - 
datis  duobus.  * 

•S.M.-  , AB  IU'  ■ |i  ■ 

RAdii^  quadrata  exquirere  eft  Hem>uc' 
datis  dbbbds  proportionalibus  numeris  me- 
dTum  pMj^dhalefninoemre,qtriaexptof.r9.- 
Ub.7.  Eltfe.  quadratus  numeri  proportionalis  eft 
j^alispland extremorum.  V ude  fine cogwtfcB 
ftc  huius  extrsftjonii  medluS  numerus  propor- 
Ctomalis  venari  nequit* 

■^rxaffumptum  • Aduerce  Id  quod  nouaimus 
Traft.8.  de  Atith.  fimfdicr  locum  fignificarc  pro- 
portionem ,qu*  per  douplam  multiplicationem 
ndmcricrcfcitl  Iis  primus  nnmerus  i dextri  fi-' 
gnificat  vmtaces,  fecundos  vcrfds  finiftram  dec*- 


DE  NVMEWS  PROPORTIONALIBVS  /NVENIENDIS. 


nii  • tertius  decimstdecinijrDiSt&ot. 

I4co^9<trMtiso«taeroraniaqui  prim6  Tub- 
trsbuntur  MKipieodoifiniftra  «rit  astor,  <)u«m 
£ecsQ4lat,llr(ic  <krcli<|tii«iquts  itgnUic»i,  vel 
d«ciinss,vel  ccote(tmas,vel  millefimas.  Cum  itaq; 
qiuJrsti  nuaeh  Jjtus  opa  iBaeoituir  totum  ^ , 
nut  obftsste  numeti  magoitudiiMi  ftdperpsrf^ 
tes  a dr  per  dluerfa  quadrata  : Idtoprimus  quadra* 
tus^ivnasf  vel  doo  fignlflcst  quadrata  numeri 
fimplicis,  (\  Hnetres  numeri  erlc  centefintacum,^ 
auAetus  Ule  quadrati , qui  fubducitar  » fignifka* 
bit  fingulis  vnitatibut  decimat,  & idem  fi  liat 
quacuori  quia  aon  poflunt  facere  quadraturo  au* 
merum  decimarum;  nlfi  tres,  vel  4.  numeri;  ficut 
vaitatumquadractim  facie  vous , vel  duo  numeri : 
Nam  to.  per  10.  du^os  facit  ibo  qni  tribus  nu* 
meris expriakar.  Ac  fi  fioc quinque, veliu  qua- 
drati ra^i»  qu«  ctrrabliur , eticceatefirotrom: 
oam  100  per  s^«dadus  facit  loooo  qui  qulaquu 
Uumeris  exprmicor  , occ  mioor  oumems  poctft 
eicreocefimacam  quadratum;  at  fi  fiot  feptem» 
osdii  quadrati,  qu«  eiuaUtur,  erit  milUum;  quU 
1000.  fer  woo  dadus  facit  loooooo.  quadraUM 
auir  crus  voicatii  mtUenarionim,  qui»  fr  potcrwu 
tfcdttaliiatis  earundem>Artriiini  Ar  quatoor,  9e 
ideo  ctMmodo  uumeris  potent  exprimi  ,vt  qua- 
dratum «psaiuor  mtUium  eft  idoooooo.  qui  oAo 
Uwmrria  exprimitur»  A fi  fit  eeotefimarom  expri- 
metur ,vt  diximus  fex  numeris*  vt  1 tfoooo.  fr  fi  fit 
decioatu  macuor,vc  idoo.  fi  fit  taitatu  duobus 
sd.Ecfieujccodfi  dealijf  nnroerlsctia  maioribus. 

Prusfiomptua  a.  Adnerccadom  fecundo  ex 
propof.  18.  LkS.  iMcr  oumcmm  qoadmtum,  4r 
alium  fempcr  cadere  aliquem  propoitiooald  ou- 
Atrum  planum»  qua fnut  iu  «u^racoduo  complO' 
AtAsc^li^  ^ propof.|9»1ib«l.£ncl.  coi- 
ligituf»  9t  ex  propof.4.  «xpetif.  ptuced.  qui-  cum 
alturo  quadrato  complent  quadratum  malorca  . 
Cumerasbabetur  qMdrattun  aliquod  mahis»  dr 
•o  eo  rubducae  aliquisquadratum  minus  reiinquie 
Coomofiem  filiccc  quadratum  aliud»  dp  duo  com- 
pleraeoca  : Sic  fi  cx  quadrato  dcax  fubdiicatiir 

rdrmum  ourtf , rdiiiqoct  gnomonem  Bfv  circa 
9oi  continet  quadratam  ■s,8rduo  redaogu- 
la  CH » dr  BA  > quB  fune  Aedla  proportionalia  in- 
ter quadratum  oefh  , Ir  quadfatum  HX  • Qua- 
re tum  hac»  tum  ratione  uipradi^a  non  ab  om« 
Bibus  numeris  Utut  qusdrsci  fubducedus  eft  cum 
cx  prima  ratione » cum  fecundos, quartas,  fexcus» 
oftauutjS;  CBC.  confignifieenteum  primo,  tertio» 
quinto,  feptimo » 9e  ctre.  Tum  quia  ex  prttrentl 
ratione  » redangula  quoqne  fune  rubtracenda; 
«■duiftmperrdiqoeaduecftfniiaiiicdins  proiU 
Uufubdaceadis* 

;*^PROBt.  I.  PROPQSi  XX. 

< • (^uduuttm  r*dicm  ftikincite  i - 

Sit  fuliibctnili nUt q.«inta  i oamcfa  189 
puoduni  filb  dextro  p.  collocabitur  proce* 
dendo  ad  fiuiftrsm,0r  Imerrolfib  voo » ideft  S«  6»b 
tectib  a.  dr  fic  I fi  allf  sd^c,  quU  ab  illis  proprid 
radix  quadrata  fubdueitnrrab  iQKrmcdijs  verb 
mediu  proportioiiilU » feu  rc^nguU  • Deitde 
uUendua  eft»qamam  quadratus  oonenseapiat 
io4.  ad  fiaiftrm»»uirfeflx.A;vldeo(<pi6dbiM* 
■Mro  a.  maior  qneoratot  ad  cootiactur»  quim  i. 
qoar*  feribu  feorfim  i A fisb  tirarfilt  feribo  idp 


fc  multiplicatus  » dr  fadus  quadratus  i.  Et  deinde 
fubdu*^  ab  a.  dr  remanet  u nempe  . . | i 
.fabduxi  quadratum  decimarum, qui  xSp  | — ^ 
eft  (oo.  locum  tertium,  in  quo  i 
cft»drxquale  quadratum  OPHE,  — " 
dr  b*beo  latus  Ofi,  qui  eft  I.  ou-  189 
merus  frpoficos»  qui,  quia  in  radice  ponendas  eft 
lecundodoco.  vt  conftabic»  erit  numerus  decima- 
rum, & fignificabic  10.  ideft  latus  Dx  1 reuianfitq; 
refidoum  189,  Sed  quia  redlangula  etiam  ipfa  fub- 
ducenda  ruot,propterqiiddfuiaiertts  Intermedios 
8.  oon  eft  pundacus,  que  fune  rcdangulacH , 
AH»  que  pro  vno  laterccoocineot  quantum  con- 
cinet redix  nuadrata » dr  pro  alio  radtx  illius  qua- 
drati fubcraMndi  adbuc  incogniti,  vc  ex  prop4« 
prxccd.  colligitur : Siquidem  latus  17.  feSus  eft 
vteumquein  10.  dr7.  Vode  dno  plani  numeri, 
qui  cum  duobus  quadtatisex  lo.  & 7.  integraoe 
qasdratum  cx  toto  numero  17.  continebuntur  fub 
10.  dr  7.  Inuiccm  muldplicarfs»qusre  vnrnn  latus 
erit  fo.  latus  ism  cognitum»  & aliud  7.  erit  exqui. 
rcudum. 


Ad  boc»TC  ergo  lUs  fiditrabam,  quia  fiint  dao^ 
fiftidt  confaquemerduo  lacera  srqnsiia  radici  IB» 
dr  HV  • Quare  radix  duplicanda  «ft  vt  faetdt  1.  fi» 
* gnificans  uotobrecoiroum  locum  qumoccuba- 
bit  radix  I.  dr  ponendus  feorfim  fub  radice  • 

. Circa  ^em  uumerum  x.  coufidrro;  an  capiat» 
dr  quod  vteibua  captae  in  numero  refidue  18  A vi- 
deo, qubd  capit  9.  vieibus»  dr  efiet  hoc  f.  aliud 
latus  Hn  rrftanguloru  t fed  quia  quantum  eft  boc 
lacus  MU,taatumdebct  efie  latus  aliod  qdidrael  ia* 
cogniti  faberahendi  nxi  ideo  videndum  eft;  aa 
bic  numerus  9.  in  fe  raulciplictcui  capiat  xu 
Bicxorefi-iao»drpunftato,  a quo  ilkidqiiadcatiuli 
dedocendum  eft » & quia  i 189.  abla(is  t.  per  9. 
muJtJplkatis,  nimirum  1 8.  refiduum  eft  9.  In  quo 
9,  In  ft  muicipiicatus  nimirum  8j.  non  capit  ideo 
9.  oon  erk  alterum  latus  planaruni  fruai 
quia  non  relinquit  fufficiencem  noffirrum,  qui  &• 
CMC  qoadr auro  HU  r 

AectpUm  Igitur  7 pro  latere  ac  » qui  duabut 
vkibas  concinetur  in  18.  relinquit  tufuper  pit> 
xcfidao  4*  qni  eoia  9.  fimiaut  49.  qui  aomerus  eft 


I X 


. ■ ;i  . ■ 189,  ■ M . -d».. 

49  ■ .->>  V 

caatns»  qni  capiat  7.  Io  ^ maldp^lcueum  : Nate 
7«duftasia  7.cxtebci^.  ld:o  km  repari  latus 
KO,  vel  ic  planorum  • Vod:  ambo  fsbduccnda 
erga  ».ia  7^  dafti  £Kluaui4«  901  ^ locum 
- • aquma* 


tractatvs  xin  pars  ii. 


i'4 

»^tiiaaIeokfi(ifii€TOS49  fubtrahoqoe  i i®9.  lu 
tamen » tc  fcruet  fuum  locnm.  4* 
iir,  fri.  Tub  1.  neque  etrimuiii  nnmerum  punfta*. 
tum  ello  mo^  taogte  Tobtradio,  remanent];  49* 
Et  quia  tam  co^noai  latus  parui  quadrati  hc  elTe 

ideo  multipIUo  7.  ta  fe,  flr  faeiune  49.  qui  Tub- 
du&us  2 49.  numero  rtliduo  nihil  remaocc : Va- 
de 7.  ponendas  rft  apud  radicem  fepofiumi.  9e 
cAciet  17.  Vides  ltaqoe/]uod  L pntis  fignifie^hat 
IO.  rum  modo  eum  numero  7.  fignifieet  17  qni 
c(l  radit»  (en  latus  DC  I7>  parttum  maximi  qua- 
drati capientis  qoadratula  189. 

Sed  quit  aliquando  eafus  oceurmot » qui  am- 
biguum pofent  reddere  operatorem  1 nifi  dc  ilHa 
prius  monitus efTet« ideo  itbetomots  eafus»qui 
Occurri  re  polTum  rceenfrre*  > 

Primus  cfl;  fi  numerus  nrlmug  ad  finiflrata 
ponfium  non  habeati  tunc»  et  dutmus  in  praafi*. 
I.  ille  numrrusefl  corfignifieator»  Ar  tota  radit  2 
duplici  numero  rubduceoda  cft » rt  fi  failTcnt  dati 

9189.  tunc  numerus  p.  ndcffetpimAatns; quare 
rauii  non  effet  -b  'Ilo  eatrahcndiii  quo  (flet )» fcd 
ab  illo  qu  dem  vt  rum  numero  1.  i^fl  2 9*> 
eflo  cuius  quadratam  efi  :.l. 2 9a.rub-iaccnduj»flr 
rcfiduurfi  ent  1 1^9*  Duplicetur  ergo,  et  fupra  t*- 
dtx9.fr  facit  1$  Video  icaquc»quoc  ricibus  capiat 
iS.  in  iiB  fr  rideo  quod  capit  qudem  magis  qui 
0«  (Vd  numerus  d.eft  ille»qdi  relinquit  oumerom 
cipactm  recipiendi  qualVacum  Ipnt  6,  frldeo 
multiplicotf.  per  tS.lr  faciunt  1^.  quos  fubdu* 
coi  1189.  ponendo  8«  fub  8.  fr  reliqui  numeri  fub 
reliquis  rerlds  fioiftram»  it  rcfidiium  eft  lOi. 
Multiplico  deinde  6*  In  fe»fr  faciunt  quos 
fubducoi  109  ponendoi.fub9.fr  refiduom  cft 
71*  &sfrus  numeros  2 quo  radii  quadrau  fubdu* 
el  nequit  • Radii  eigo  quadrata  huius  numeri 
erit  94. 

CafiisrecufwUseftj  fi  namensi  qui  datur  noa* 

Iit  quadratus  V g.  fToaoierus  datos  efl^ct  115.  rta 
Tt  ablato  primo  quadrato  1.  remane  2 
quo  radit  quadrata  duplata  pro  planis  propor- 
troruiibos  med>is  fiibduci  nequk  > rt  hic  : 
San  t*  Icpofitns  duplaiuS  non  potefl  fubtra- 
biabi  qiticflapudf.  Vel  etiam  fi  csniat  nume- 
ros plano»  proport  on^lcs  medios  t»rinic  tamro 
totus  nfi  uus  numrrusi  rad>ce  quadrats  primo 
txtradia*  fr  upUta  adeo  ablurbeatur « et  noo  re- 
■uncat  locus  alteri  quaorato  » nec  quidem  uni- 
tati » ut  fi  daretur  numerus  lao.  tnne  fubdu* 
dio  mai>UK>  quadrato  ab  f.  qui  tfl  f.  rnnaoeiao» 
d emus  numeio  fioiftro  radii  quadiata  l.  duplata 
lobt  abi  quidem  potett  { Ud  nihil  remanet  tunc 
figoumefl»  quhdoonadfituntus  numcMs  qua* 
iiraUMiim  paruorum»  qui  imegteot  faltcm  fcricm 

▼Bamipforumpro  quolibet  plaoo^  oimirumio. 

pro  rnoa  fr  lO.  pro  allo » n in  nomero  115.  fiquj. 
dem  abUco  masimo  quadrato  decimarum»  nempe 

toc.  quarum  radU  eft  lo.  non  remanem  oifi  if, 
qui  non  cooficcsc  duaa  feries  «quales  ra- 

dici ie.pfom»fr  10.  proABive  confiat  eiCoTt 
n*  propofiifl.  espeof.  pnrccd*  hac  verh  (eries  ge- 

«iqt  IO*  fr  M.  idcR  10.  Miitdefticiim  non  fiot» 


olfi  IT.  Quod  fi  adefleC « st  noa  fapereflet  fdteqi 
f nlus  pro  quadrato  pamo  nigro,  ad  ■,  vt  esr  fo- 
pracit.  Coroll.  confiat  cOrneceflarium  adboCiTt 
duo  plana»  fr  feries  qu.idratonna  ptruoram  eum 
• quadrato  magno  cttrafro  faciam  qtioque  quadro- 
lom*  ldeo»fihococcQrrat,apod  radicem  ponen- 
dos eft  n»re  dkac  loJr  refiduum  i5.aot  so.eritBa- 
mems  fradus . 

Cafus  terthfs  efi . Si  id  occurrat  non  Infinei 

fed  io  medio  V.  g.  fi  eflee  namenis  ito|4. 2 quo» 

rfi  quinto  i.rad«x  qnadrata  fuhdufra  relinquit 
2 quo  fi  I.  radii  duplata  fiabdiicarur  nihil  rema- 
net fub  pundo  nifi  o»  2 quO|  nec  rniras  fobdad 
poteftt  Signum  rfi  < qu^ab  co  numero  ra^ 
quadrata, qu« eflet  deermarum  fubduci  nequit» 
cum  nullum  adfic  quadratum  Cintcfimarum» nem- 
pe nullum  adefi  quadtacum  *oo.  vQtratei»reu 
quadratula  conttficos  1 Q^rrapudi.  frpoficam 
radicem»  vt  locum  firuet  ponen  ^us  efi  o,  fr  poft- 
habito  numero  medio  pvfdaco  • cuius  loco 
pooirurOi  apud  rad-cem»  lam  procedendum  eft 
ad  educendam  radicemquadratam  ab  vltimn : Vn» 
decoofidero  numerum»  qui  apu-leumefi  noo  pd- 
fratom»ao}.quotrlc  bus  capiat  radicem  duplo 

tam  i?«qmr  eft  so.  fr  rideo  qnodp  vicibos»  fr 
adhuc  remanet  numerus  tal  s.  qui  capiat  9.  Jn  /• 
raulupltcatum  r^mpct^i.  | Ico  multipi  co  so.per 
9*  fr  faciunt  s8e.  quos  luhduco  2 so).fr  fune  refi; 

dnt  il.  quibus  addo 6*  rt  fint  sj6.  i quo\nCe 
multiplicatus  fub  iuccodoi  nempe  81  fr  refiduum 
eft  ifT  • qui  frafri  funt»  nec  ab  cis  radix  quadrata 
arapi  us  fubduci  poerfi  • Itaque  rad.i  qnadrata 
numeri  dad  iso  6..efi  109  fr  remaocc  aliquid» 
quia  numerus  quadratus  noo  cfi . Vnde  maximi 
quadrari,  qni  cfi  11881.  qut  io  ipfo  capiat  radix 
quadrata  lubdudaefi* 

• • . 1109.  Refidmimiff.* 
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Cafus  quartus  efi,  fi  remanesBt  refiqoln  malo^ 
res;  quam  par  fit»  & ferat  regula  • quomodo  di- 
gnofcitur  error . Hic  itaque  dignofcitur  tx  Cor. 
8 propof.iS.prxced.  Nam  rcperUturulisfiuaM- 
rus,  qui  cum  numero»  cuius  radix  qu^rata  cxirs- 
fracn»  quadratura  quoque  cfficiaei  Ciimergo 
fciamos  radicem  quadracam»cam  duplitabibius»  fr 
fit  prfcedeous  quadrati  duplicata  radit  s.8.  &n 
repeciamus  minimum  numerum,  qui  hoc  quadraW 
tumeooliitujt  accipiemus  i.  per  qocm  muliipli- 
cab.mus  ai$.  frd^i  eundem  numetum»  cui  ad- 
dcmusi.  in  fe  mulciplicacum » n facist  i.frfiet 
ii  v.fr  hic  erit  mfiiimus  numerus  qui  quadrato 
llSSupolIit  addi  adho^vt  ems  tad  a vnitauun- 
tdm  auifia  adhuc  cfiiciac  qoadratuni ; fi  ergo  refi- 
duura  V.  g.  1)5.  xqoet  hunc  uumerum  ; fignum 
eft»quhd  radix  quadrau  non  bene  deduda»  fir»  fr 
qubd  Ule»  qui  enuaRns  ctt»iicet  fit  radix  qundra- 

u 


DE  NVMERTS  PROWRTTONALIBVS  rNVFI^Mni?. 


uaTtcnios numeri»  noaeft  umcn  qua- 

drari» qui  ia  numero  illo  capiar»  cum  m f>rpo« 
tniifec  capere»  coiut  radix  ?fuuce  dTet  ouior . 

PROBL.  n.  PROPOS.  XXI. 

R^etm  ^uadrdtam  v$r$tm  ien^  deducia 
Jit  inMtfttgure  • 

EX*riA>  radix  quadrata  In  le  moltiplicanda  eft» 
9e  fi  «diiat  reiiquut  addends  « Kam»fi  leftl* 
tnat  numerum  priorem  additis  refiduu»  beqd  eft 
exuada  radis  quadrata  alicuius  quadrati  > qut  in 
Mfnero  dato  capiat  I Ad  hoc  au:em»  vt  fciamoi» 
kfecuri fimos» itlum  eflie  maximum  quadratum; 
examinanda;  ernne  reliquia;  verum  potHocTupe- 
rare»  vel  aquare  oomerum  cx  Cafu  Tertio  > qut 
cum  numero  d quo  radix  quadrata  dedu^a  eft 
quadratum  conftituai  } Nam  poteft  efle»  quod 
quadratum  fit  beni  drdudum  ; fed  non  maius 
qudm  ficti  poflit » iu  fiestrada  eifet  radis  qua- 
drata i6.  i i8p.  muitiplicatis  in  fe  Itf  8c  additis 
fragmentis  reftxurret  priorem  numerum 
o8p.  cum  tamen  radis  q udri  ta  ooo  fit  l5.  fed  17, 

FROBL.  in.  PROPOS.  XXII. 

J nWHfris  non  ijUidrnlis  tniteem  <jH4- 
drnum  ftoxtmim  , qnim  pofit, 
tineat . 

*• 

QVonUm  aoQomnli  numenu  qnulrattit  edi 
fi  timen  mii  rellit  ab  eo  maiimum  quadra- 
tum,q iem’paBt,  pioximii^a  laucftigaiCiUaf.- 
cieadumcft. 


■ffig 


Sie  nomerus  a>.  I quo  radix  quadrata  fuhd» 
Aa  4.  qualis  eft  quadrati  asco  cefiquerit  pro  re- 
fiduo  quadi  au  d.vt  eft  os.  Volo  cognofcere»quid 
radici^adrata  addendum  fit  propter  hoc  refi- 
<!aum  . Multiplico  radicem  quadratam  4.  pro  vt 
iniht placet,  V.g. per  j.  ffi  per  lO.val  loo.  exa- 
^or  erit.fc  facilior  operatio  ) 8e  faciet  u.  9c 
«ala  fune  duo  plana  facieoc  «4- 1^«  ve  fiat  i s.  pro 
voo»& it-pro^bo»  quod  mhil  aliodeft»  quam 
ensod  latus  quadrati  ao  intcliigatur  dinifum  in 
partes  <s.  &fingula  quadraculorum  Utera  in  7. 
4k  item  cd  In  partes  1%.  qua  funt  14.  Deinde  me 
jKrafisfoe  »1  refiduum,  nempe  SnSc  quU  vnum- 
modqoe  latos  quadratorum  paruorum  * qu{  re- 
xuaenc , vt  eft  o »04 , debet  dmidi  10  tres  partes» 
-rceftdiaifiimquodiibetlatttf  quadratorumpar- 
mtfom.  in  quadrato  aa . S;  fieri  quadrata  paroa; 
ideo  multiplieo  7.  in  fe,&  reddit  9 & quia  habeo 
qoadrau  multiplicofi.  per  9.  «efaciunt  54. 

’ RadU  veri  eft  Iblum  24.  nempe  ferent  addi 
«dboc»  vt  peruenlrenc  ad  loogituUoem  duorum 
laterum  CD»  & iD  quadrata  paxua  »4.  df  infuper 
vnaminanguloiqttafuntis.rci»  ^a numerus 

refiduos  <ftl4-  nttlM  ouior»  l«^o  forte  potero 


ex  iftii  quadracit  adiungere  duos  ordines»  nempe 
CD.ScvR  pro  vDo  latere»  9c  to.fr  nv  pro  alio» 
ideo  multiplico  per  a.  8e  ftciunc  48.  & rurfus 
multiplico  t.  in  fe»  6c  fictunc  4.  quos  addo  nume- 
4S.  ^ ficiautss.  Addidi  ver64  ob  quadratum 
parunm  dr»  cuius  latus  dl  a.  ob  duas  tefleras 
quadratulorum  I4.hinc»8^  Inde  additas : hos  itaq; 
js.  fobduco  i f 4 fr  refi  iuom  erit  s.  de  quibun 
non  eft  curandum  maximi,  fi  eltegeris  numerum 
maiorem»  vt  admonui . At  quia  latus  moltiplica- 
nlperi  & gemina  vice  duo  latera  radicis  com- 
pleo! ; Ideo  eftormo  minutiam  -p  • Latos  ergo 
quadratum  numeri  is . erit  4 ^ ferd  • 

Obferua  verb  . Qitod  hoc  eft  idem » ac  fi  qut* 
dratulapania  omnia  as.  multiplicarentur  per  7. 
In  fe  dofto  , ideft  per  9.  9c  fierent  198.  ar  ab  eis 
ha  moltiphcatis  radix  quadrata  eruerctu.  : N»ni 
fubduda  raiix  qoadrata  eft  14  I numero  198. 
Quare  fi  ruifilsdioHatur  14.  per|.  reflkuit  4 
nempe  ^rtes  4.  radicis  prioris,  8e  carum  -f. 
Vade  fiic-litatii  gratia  ad^s  numero  k quo  raJlix 
quadrata  fubducendaefi  V.g. a a.  binaHum  z.fra. 
nim  » vt  faciat  i4oo.  Ita  emm  mattiplkibis  nu- 
merum IX*  perquadratum  100.  num.ri  10  Se  de. 
inde  ab  eo  extrahes  radtcem  quadratam » vt  (u‘)ra 
docui  ;qoa  eaitqfi.  Uiutdes  ergo  qd.  prr  c 8r 
erit  4 V!*  is.radix  quadrata  Siefi  . i ia| 

duos  binarios  sftrarum  numero  a a vt  fine  sroooo 
efrahesexa^us;  na  h^c  adiit. o habet  vim  niut- 
tiplicationis  per  loooo-qui  eft  quidraru.n  numeri 
1 00.  radix  vero  qatdratanumcr.  2a  ooO  efi  4^9, 
quS  diuidesper  ico.  & dabit  4.  Bc  t-  Minor 
vero»  fed  maxima, que  eo  numero  contine  i poifit. 
Et  fiefi  cupias  etia  exaftiorem»banarium»veiduosa 
vel  rres  binarios  addes»panque  modo  operaberis. 
Sufficiet  autem  detruncare  tot  numeros  ra fici » 
quot  binarii  xifranim  additi  funt } quonum  dua 
xifrajrnicomnumecom  in  radice  panunc,  & iub 
fingulis  figuris  I feu  numeris»  interte^  iineoti 
addne  sifram  cum  vnirate  ad  finiftram»  nam  hec 
detruncatio  habet  v>m  diuiftonis,  vt  pacet . Ni  ve- 
rb  velis  radicem  maiorem  vera»  addes  fra^ioni 
vnlcacem  V«g.  fradionl  O.  addita  vmtas,  vt  fint 
7 dat4p-f  maiorem  vera  . Sic.Sf  fra^ioni  — A 
addiu  vnius  dat  4.Sr  t maiorem  vera  radice» 

PROBL.,  IV.  PROPOS.  XXIII. 
Patis  duobAS  numeus  tentum  f(. portio^ 
fiAlcm  tnuenire. 

EX  propofto. feptifflihabemusrqaodduona- 
incri  extremi  proportionales  generant  pqua« 
Icm  numerum  inuicem  multiplicati  meJio  pro- 
portionali in  fe  multiplicato» ideft  eius  quadrato 
ficutex  propof.ip.  Ld.  habetur . quod  red.ngu- 
Ium  duarum  linearum  proportionalium  cit  aqua- 
le quadrato  ex  media ; qu6d  cum  ita  fic , fi  adline 
duo  numcrfcproportiooales  a4-  }:•  8e  tertius  que- 
ratur hic  tertius  quafitus  erit  latus  piam  numeri 
aqualu  quadrato  numeri  js..  Ergo  inTe  multi- 
plicetur}!. 8e  fiet  quadratum  1024  quia  ergoiftc 
numeros  eft  etiam  planas  numeros  rcuius  latus 
cA  14.  8r  tertius  proportionalis  eft  aliud  latus  fi- 
ent cx  defin.  l.lib.8.  fe  mutuo  multiplicantes 
planum  geoeraueruoiffic  fi  diuidatur  per  alterum 
n merus  alter  reftiraetur.  Ergo  diuide  1014 
per  S4.dr quotus  erit  41  f certius  proportionalis» 
c ltq;aqad5S.vt|2-ad  41 -f  nam  14.  ad  ftScjt. 
a44S.&TCiirt7.ad4. 

Ff  PROB. 


TRACTATVS 

TniZi a«nUc.«..  «K  .0 .iSedcx 

etiam  nomet.  .«  ptoporuone. 
BOtaalmuf  pnalT.  ad  propof.  1 8 .hoitw. 


I 


xxt. 


probl.  V.  PROPOS. 

Dtiis  inobuf  numeris  meiium  frifariiih 
nalm  inueniri . 


QVooiam  « p«»pof.«o.  ib.T  S «»« ««•  »«'. 
meri  proportion.lei.planaa  numera,  genl- 
Tu.  Ja^eatremi.  eft  >»  f* 

aplicati  qo.Jt.to , I Jco , fi  duo 

ei  moltlplitentur,  fc  ab  ipfiiiu 
dra».ru«ur.hie  oumcru.ent  : 

“ulnV.,,ua»p«ffi..  obtineri  queat. 

COROI.LAR.IVb** 


expensio  VII. 

Dc  radice Cutica,duohufj,  numeris  mtdijs 


H 


Inc  poteria  eiparitl  illud. qood  Euel.p^ 

“ ! 'tiereradicemquadraiam.  aut  »et*  radt- 
educi  pote».  » aulefcendum.cum  ad 

beantur. 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXV. 

t^umerum  dasum  maiorem,  itadiiudere,vS 
fartesjini  reffedu  alierius  extrema 

profortionalia. 


-tT  « Ctio.  qui  Iu  debeat  Jluidl.Ttpart" 

V-<fn..reJe^unume^ 
eionaiia.  Diuidatot  in  dua.  P , ,n  le 


eionaiia.  Diuidawt  in  tiua.  p..**—  - 

pHeetur  in  fe  fiunt  "1  r.d.t  efi  ,. 


ausu.  ■ ■..■■■r* 1 , , 

qui  additna  numero  J.  facit  • . 

lum  eft  I.  «Oqut  »•  *<I4*  P'  ^ “ *' 


■'x,  V 

LtAe 

r i 

r 

11 

-n  Robatur  adhibito  rchemate  pr^.l*  fecum 

r di  elem.Ht  quadratu  medietati,  ac  tquale  eft 

i.drt  »,A  H.\a  ...  propof.  >ib...  .1^« 
Xato  quadrato  u i quadrato  HS  refi^uum  erit 


oroportionalihts\ 

E Xtnftioharam  duarum  radicum, 

, cubicr,  tum  quadratx  omnino 
,eIiqnUtr.a.tib«;  fed  huc  pracpuipro 
dl.^ueniendi. . «e  permutand..  . aut  pr°|N»^ 
naliter  augendi. : Cxter*  eeri  radice.  ZeoS^ 
fica.  Surdefolida.  » ««.  eix  m rfom 

rani,  omnino  cafu.  dempta  Algebra.  keriam  ja 

ipaf , nec  frequentior  efu. : Proptere.  eam  m ea- 
plicatio,  er  e.tr.a.o  huic  libro  parum  conuen^ 
fn  quo  omni,  quidem  Mathematica,  fedrel.au 
fuKtflui..fc  minus  Ttilibu.  tradere  .n«ndimu.. 

PrxalT.  Cubica  radix  eft  nuraetoa  radiealiaiqiu 
eeminarice  multiplicatus  in  fc . «e  in  penitim 
producit  numerum  cubum.  V.g  i.ex  defin.a.l.  . 
Elem.  erit  radix  cubica,  quia  multiplicatus lU  le 

facit  4. » iterum  Idem  genitum  multiplicana  f«it 
8.  &8.  erltcubua.  Dato  itaque  numero  cobo. 

Tcl  numernm,  qoi  cubum  compreheodat,  traden- 
da eft  tegula,  qui  ex  ipfobzc  radix  polit  deduci. 

Alix  ecrb  tadicea  funt  numeromm  . qui  ne 
dum  multiplicant  fe  , 8r  preuluaum , fed  inloper 
ptoduauro  prodnai,  vt  Zcnfi.enfica  Vt\  ^o- 
duai  etiam  produaum.  vt  Surdefolida.  K » >8 
infinitum.  Si  ergo  numeri  V.g.I.  *e  a-  atifubcan- 
tuf  eos  mica  vice  Inoicem  multiplicado.niimeru. 
eft  quadratuijfi  eiiamrotfu.  1.  adhibeatur,  * 
multiplicet  prodoftum  4-  erit  produdus  8.  cubuii 
Sirurfu.a  adhibeatur  ad  produaum  S.  multl|  li. 
candueriiprodudua  HJ.ZcnCicnfj.  • Sia.  tur- 
fu.  adhibeatur  erit  numeruaproduSut  ;i  SurJe- 
folidua,  & fic  procedendo  in  infinitum . 

PrxalT.  X.  Qood  adnoiauimu.  In  prx.-fl.i  .ex* 
penf  ptxced.  etiam  blc  adiicriendum . Cubum 
iumitorfi.i  quo  primo  fubduc.tur  a dextra  figni. 
ficare  cabum  vniutum  j freunium  fie-uttean 

cubum  dccimarumitertium  cubum  ccotffimaru»; 

Ir  idea  cub'us  vpitatam  • filicet,  cuius  raoix  funi 
mitate.  , exprimetur  ad  fummum  tribu,  nu- 
meri. . S.c  numeri  9 radix  erit  nuTOi  na  cubua 
oao.tribua  numeriaexprelTua  i at , fi  fir  quatuor. 
Jam  incipit  effe  Cubui  decimirura  j nam  numcci 
10.  cubua  eft  lOOO,  quicuor  numetia  cxprcfliia,  «e 
quiacubua  centeriroarum  incipii  i 7.  dumeria, 
quia  100.  pet  100.  faeiuai  toooo.Be  ittrnrohic 
MC 100.  facit  1000003.  IdeoCubna  d«imaro« 
«peimetnr , ne  dum  qoatuor  numeriai  fcd  qninqr 
«e  fexicum  vltimoa  cubua  decimarum  f.  numeri 
•0.  Sit  97 -s»».  fex  numerii  expteffna.  Quit*. 
pum  ob  oumeri  magnitudinem  totu.  o^.  Mttx* 
hi  fimnl  oeqoeat , «e  debeat  P"  P“' 

tea ; ptioa  extrahitor  radii  nnmerl  cubi  rjeeiaa- 
mm  a V.  g.  deinde  vnltammfi  fex,»elqnioq« 
wel  rioatuot  lanmeri  fimi  at.fi  fiot  fepeem  adofim 
Tei  nonem  figurx : tunc  Ipfiua  «trrfriiur  cubi 
centefimarum  radix,  deinde derimarnm,  poftd 
•Ditatum  , * fic  fi  adfiot  plures  numeri . 

Ptxaffumpt.j.  Aduenendum  quoque  ex  prop. 


r 


'■•i' 


DE  NVMERlS-PROPORTlOMALtBVS.INVENIENDlS. 


V9. !if».9.  tmer  doot  eaboSfdooi  mediot  diffcreo* 
ttt  ckdtre  prt>portioDiles  nomeros  > qut  ficuc  til 
r«dire  qiuih«ta'(r>fitdapljn(li . Sic  in 
Tuot  criptandi,  vt  p9tet  faetliter  intellij^ere  et 
ftf . Cobi  hic  anpoHta  . Cobus  enim  » cuioi 
bafes  oiffr*  * ft  Coutor  i cobo  eotoQ7  , rem«net 
cubat  or»fr  r(minent<}(KM|ae  di«  fpcciet  folU 
dorum ; nempe  folidum  a>  , quod  habet  Tuper/i- 
ciem  Ro/andem  ac  cubut  demptatoQ.r  &r  altitu* 
dinc  50,  quam  cubut  rrfiduut  OT  • Remaoet  quo> 

2ue  folidum  aliud  co  habent  fuperficlem  cubi  re- 
duioT*Arai(itaJinem  so  cibi  dempti  o<^.  Qtfp 
tamcQ  Iblida  ad  cubum  complendum  triplicantur» 
8am  prifnc  rpeciei  funteru  AB,ar  ci»  drroi-6cuc 
& fccuadz  rpecicitriardnr  Bo,!^LH»dr  ii,quar 
om^la  extrahenda  funt,  vchabitotatere»&  radice 
ritdeinde  reS  futi  elui  ph  obtlneatar»qu8  cft  ea* 
demae  tk,  rei  fs  . Hioc  cA  » ^uod  tum  propter 
baflc  ratiooemt  tum  promer  rationem  prcdidan 
non  ab  omni  numero  radix  cubica  extrahatur!  fed 
iBKc flagulot  duo mediJprvtcrmicmndifiDC . * 


tl7 


PROBL.  I.  PROPOS.  XXVI. 


RMicm  Cuiicam  extrdhere , 


SltdatotnamenulT^if.  d qoo  radix  cubica 
eicrabi  debeat.  Super  primam  figuram  ad 


dextram  pundum  collocabitur » 8c  duabus  inter- 
mflit  feper  quartam » 8e  fic  femper  duabus  loter- 
m Stx  quia  ob  iAitpimiA  Itis  proprid  radix  qua- 
drata TubJucitur ; ab  alijt  verb  idtcrnedija  folida 
proportionalia  educuntur. 

'Videndam  eft  itaque  quinam  maximus  cabus 
capiat  io  prinw>  numero  nuo^ato  etiam  ioclufis 
prccedeotibus  ad  partem  aextram»  nempe  in  1 f . 
ad  quod  expediet  habere  cubos  iam  dedudos>cdtn 
fuit  radicibus  ab  vfto  r fque  ad  lo.  at  hic  rides  • ' 
J caque  max  imus  cubus,  Radix  Quad.  Cubut 


qai  capiat  in  It.  eO  8,  cuius 
radix m X. itaque  feorfum  ra- 
dix  a.flatuarurtdrfubducaciir 
8. 1 1^.  rtfitiunmqueerit  7. 
ir  Isc  ftfbduxi  Cubum  10.  ex 
primo  pr>a(Tumpto:  quianu* 
merus  pandatus,  i quo  fbb- 
, dixi»  cA  quarto  loco»  qui  eA 
miHiarium:  habeoqueradicii 
9e  iatus  s.  qui  in  radice  po* 
flendus  cA  Rcundo loco»  quod  fignifi*  I » 
cet  decimas,  tunc  cdm  fuerit  omnino  . | «»*^ 
txtnda  r«hx  cubica . T^xt* 

' ' Accedamus  modo  ad  altcrlua  eubi  extradto* 
flem  i pandito  numero  5*  fed  quU  pridadcdu* 


9 

10 


I 

9 

9 

16 

*» 

4» 

«4 

100 


I 

« 

»7 

«4 

,14 

J4? 

Ji» 

7»9 

10000 


■i 


j i' 


cenda  fune oosoia  folida»  ideo  accipiamus  quadra* 
tum  CflkU  a.  appofiu  rnica  x^ra,  n Ac  ao.quia» 


rt  dixi  eA  nnmerus  decimarum»  eritqoC  q*».  qu$ 
triplicoobtria  pronoreiooilia  folida  miiort , Se 
Aint  ttna  lAe  ergo  numerus  debet  capere  in  re- 
fidoo7daT.dinruper  remanere  aliqutJ  , tam  ob 
folida  minora  triplicata  extrahenda  , tum  ob  cu- 
bum numenim  infuprr  deducendum . £t  rideo, 
qubdqtUnquiei  eapie,  & tnfuper  | sf 

remanet  tatis  nomerus*qai,  rt  pu-  ■ 

10»  erit  capax  recipicudt  ^ida  7^15 

proJida  minora,  dr  cubum  . IdeoqueapujradI* 
cem  pono  5.  'rt'  aleri  radix  , rr  iraqoe  faciam,  6e 
crtmittem  in  f'ilidos  numeros,  fupcrficics  fupra 
fadas  ixoo  multiplico  per  f.  nempe  per  altitudi» 
nem  inueotam,  & faciunt  dooo.  8r  habeo  tria  fo- 
lida  maiora  « Detode , rt  habeam  quoque  folida 
minora,  d-cubum . Multiplico  radicem  1.  in  fe» 
dr  generat  planum  numerum  Xf.  habeoque  bafim 
foiidorum  miaontm»qiiam  triplicoi  quia  tria  funt» 
8r  ficlufii7^.quet:a  oumetum  mattipJUoperia- 
tus  20.  rt  (^tineam  altitudinem  ipibrum , 6t  fi- 
ciqoc  1)00,  tap^emj  pt^qbtioeam  oabum,  multi- 
plico quadratum  2T<  per  ra'licem  ).  8(  facit  1 xf. 
Quos  omnet't4tnh'eros  Amtil  collrgo«iifempe  60OO, 
foTida  maiora  1 )oo.  folida  minora, dr  is).  cubum$ 
critqae-numerua  761).  Queni  fubduco  i numero 
refidtto  7tfx);d?  nihtl  remanet  . Radix  ergocu- 
bica  extrada  fuit,&  repertaxr<  Si  rerbfuiflet 
oiimerus  ild^7.  non/ui(Tetcubtnmime'Uif  rode 
fuperfutlTct  altqu^s  numerus  V.  g.  ix.dquo  ra* 
dix  cubica  rAcf  Illa  extrahi  non  potuKTetfrtfupru 
de  radice  quadrata  dixi, Srillicafhs, quos  ibi  apo* 
fui»  fnntirhic  obferuaudi  j fed  omnb  tripli* 
enodo  • 

< primus  itaque  cafnseA;  fi  ante  primum  nurne* 
rqm  dextrum  reperiaotur  duo  numeri,  rei  rnusj 
tunc  prtmi  funt  confignificatorct,  Bg  illt  tres  pro 
¥no  fune  accipiendi;  SecundusA  numerus, qui 
datur  non  fic  cobus  V.g.  fi  datus  foilTer  nume- 
ms  t||o.  tunc  extndo  cubo  l.  remanet  )^o.  d 
qaonon  poflomus  extrahere  duas  fpeciea  pro- 
portionalium triplicatas  , Se  cubum  minorem. 
Nam  i.in  fe  facie  l addito  o.ficlt  plano  mtmeruas 
qu£  triplico|&  facit  ^00.  qui  numeras  capit 
jfi  }J0«  rnica  rleej  iuque  radix  alter*  efTet  1.  Si 
ergo  talis  rerd  <A  opoitebit,rt  caplic  eius  cubut» 
d^lblidatria  tarefidaojo.  multiplicatos  ergo  i. 
In  fe  facie  i.fapcrficiem,quam  triplico,  &multi* 
ptico  per  IO.  fir  fjcltjo.  folidum  . Oeindcl.  in 
ic.dr  facie  1.  Vnio  eandem  fimul  pe.  foltdamaio* 
ra  p.  folida  minora,  dr  cubum  t.  dc  faciunt  |)i» 
maior  numerus  | quam  ||o.  Icaqne  nec  quidem 
cubas  rniua  rnitatisin  refiduoqjo.caperepotcAt 
Quare  apud  radicem  pono  xiffram , dr  erit  10.  Se 


jjo.eric  refidaum  ;qaod  fi  fuifi^t  boc  refiduum 
Ijt.  radix  cubica  fuilTet  ir.dr  nihil  refidui/uiflee» 


quia  numeros  exhibitus  fuifiet  cubus  . 

Tertius  cafus  cA , Si  id  occurrat  non  in  fiiMO<^ 
perationis/ed  in mcdio:tunc appofita,rt  in-pt^c. 
cafu  apud  radicem  xtfra,  totum  refiduum  icquen- 
tibus  numeris  cA  copulandum, dr  ridendum,  an  i 
reliquo  hoc  conrequcntibufque  ad  puodum  radix 
cubica  extrahi  pome. 

* Quartus  cafus  eA,  Cum  remanent  rcltqniir» 
cegnofcere:an  ille  fiat  maiores, quam  oporteat  • 


Qimdrt  cognofeatur  radix  cubica  iam  extiada 
^g.  10.  a numero  l|j|.  multiplicetur  io  fe»qu; 


multiplicata  triplrcetur,  re  fic  qcO.  triplicoquc  r. 
St  per  radicem  10.  multiplico.  Se  facie  p.  Se  addo 
I.  dr  fiicit  |i.  quem  addo  numero  |oo«dr  fune  ||i.; 


Refiduum  verb  ilncacrl  dedudi  »4»^ 


bici 


•a 


iMfl 


iil  TRACTATV/S- 

bici  10.  tft'  f ff.  itt^r  cum  numcmi  At  maior* 
quam  pro«iuiHui^^S  ngnom«ftk,9i»6d«dliuc  vm« 
cavice  C.ubuf  vbini  voieattr  npri^  potcft»  flr 
quodradtK  ctibica  m>xima  fit  ii*>httioa  mimcii 
rcmanet<]aefradaB  oumcnitt. 

; .-d 

P R O fl.  M.  P R O P O S.'  JUCV1|1 

Radicem  cubicam^  vtrum  heni  deduHa 
fuertf  i tnfscnigare  ^ ^ 

• ■•'  '»•  13 

KOc  flt  multiplicando  radicem  cublmii  to  fet 
Ardrindedn  produdmrs&addKie  rclidoia.* 
fi  confeneiat cum  numero  exhtbntleru  brne  faAi 
drtiud  o«)  fin  minaa  aliqnU  error^^tcf/it ; Hoe 
aucem  patet  ptr  fc  » nec  iodigc  ctiftedfionc  • 

■ . . • --ifji.T.:  . ','i 

P RO B L.  Ui.rP AO  p as,  • XXVllL  r 

t 

Dato  nufffcro  non  ntdtccm  cuin 

cam -prcxmmtm  ici^cfre » ^ 

i*-  ' .'-v-71  tu 

A Dlrt  pm^ofito.naoffsfv  V •§(  tf9fia»ali4 
quot  uroartoecifrarM  Vrg^daoa,  rc  fiat 
. • • • 

mno'  mt  rt8^aeoe*Ma.  d quo  radbr  cobica  fub- 
duratur, & Iit  ifit.  Qma  ergo  duo  teroari)  ii> 
fi  addki  funr.aiirrraacarducfigurcfioifirf 
|t.  r;tnqumi  numems  fra^ua>8rfuppoficol«cum 
du.^buB  eifra  iusta  trrnariot  lifrarum  additoea 
rnt  radta  cubica  numeri  valde^proxima-»^ 

$e  t‘4'4'  • eadem  » qti«pfMed«ai.£x* 

(ro/.  prop  u. eritijue  hic appllcauda*  • l; 

Vrl  multiplicabit  rrfidouai  tfttfid^du^a  radh 
ce  cubiti  per  cubum  ipoo.'  numeri  lo.  te  ari| 
t|7000*  Deinde  radicem  ■ ciubiram- 
multipUeab**  per  lo.  erteque  quam  ducet 
^ fi  met  • rt  habrac  numerum  planum  61500.  8e 
ob’crct  propurtionalfs  interpofitot  per  j.  rnulu* 
plicabit*  crrqtteiii7)co  tidebi»  luqucquot  vi« 
eibits  capiat  hic  oumeiut  >87500.  m rcfidbo 
S)70o0  Ir  rap-i  er.ica  vice  > Ideoquebcc  Vaicat 
JB  iVfudamulupiicabtttfr  rum  radice  iso.lr  rri( 
$5u  quim  t*-iplic<bia»*t  laciat  750. obero  pro» 
puui*nali4  minor  •.dciodc  dueea  vn;tjtcm  qu«»q{ 
fiifi*  Irent  1.  brgoiRioumert  «87500  te  750, 
I fimul  addantur*  erunrquelb$t,5l*quctliib- 
docoa  nfidooal^^ooo.  bc  qu>ato. boc  voica  vi- 
ae cauic.fic  radie  Cabicafuit  mulupbcau  pcc  to. 
ideo  erit  minutia  . 

THEOR.  1.  PROPOS.  XXlX, 

• 

Si  dentuf  tfustuor  numeri  ctmsmni  propw^ 
UonaleSyquA^iTatum  pnmt  ad  (puadra* 

\ tutu  jannit  eHvtlmi fecundus  . 

ad  quartum, 

Slatquttuorfiumcti  continui  propoitlonalet 
q.o«  la.  1 fif  li(  quadratum  prioii  9.  te  fienn* 
dt  56  Dico,  quod  >u  cR  9.  ad  )d.  vc  ficuodut  #• 
ad  quir  om  »4. 

* Probatur . Quoniam  ponitur  |«  ad  6,  vt  tf  ad 
ti.  Ergo  Kedanguium  * te  aumerua  planuaeu 
fcimoi  drtertoi»  aquabitur  quadrato  ce  rae» 
dwd»  Quaie  pnmut  multipUeando  fi  facicl 


X,M!..PlVftS?,M.  ;n 

fuum  quadratam « te  multiplicando  certioai  ia« 
ficiet  quadratum  Dumeii  6»  Ergocx  propof.  17« 
fipami  erit  | ad  1 a,  nempe  primui  ad  tertium « 
Sic  quadratum  priuu  9»  «dguadratum  )d.  ficuod* 
Sed  vt  prjmua  a<ic4nhim  * ita  efi  recundoa  ad 
quc>r<um.  Ergpvcficupdut  id quartum*  fictrit 
quadratutpriou  adqna^aeum(ouqdi« 

THEOR,  II.  PROPOS.  ^XXX. 

■ . . 70  /t' 

’ ’ »'• 

Sifim  qus*uor  mmeri  proportionales^  erit 
^fyUdus  ptmt  m fe  duBi  in 
txsjfemum.dquaUs  Cubo  fecundi. 

■ l[.  ■'  . 

Slmqnatuor  au  meri  proponionalct 

54.  Dico;  folidum  genitum  cs  multiplicatio- 
ne pruni  >0  fi*  Ir  in  quartum  clTe  «qualem  Cubn 
ficundi. 

* PcdbatMes  prreod.  ita  cR  quadratur  priml-i^ 
id  quadratum  Tecundi  |tf  vt  fecundat  ad  quartum, 
Eigoe»  ifi.fcptimi  Elem.  S:  multipdicccurfriml 
quadratot  cum  vitimo,  qurfunt  extremi  propor* 
tionaU»  generabit  «qualrm  numerum , ac  fecun* 
di  multiplicati  In  fuum  quadratum, qii  funt  medij 
proportionales.  Sed  fccunduimultipitcana  funin 

rdratum  fpek  Cubgm,  tt  prtmut  roultipUrana 
te  deinde  quartum  facit  fol  dum  • Ergo  ifin 
cubui, lAeque  Iblidua  xruntnqualct. 


» :3’ifT.  .i: 

BL.  IV.  PROP.  XXXI.  ' 


VRO 


ItUtr  duot  tiumtr.i  JtUfi,  dw(  mtJiiot 
fT<ft>rttWiiUT»diHitenire, 

Slot  daii  duo  numeri 54.  Irs. inter qaotdun 
medij  pnnportinnalct  fintcomcicildi.  Adul* 
tiplico  primum.  54  jii:  ft,  R deindeia  alium  a, 
generabiturquc  numeruB  folidus  581$.  Ab  boc 
ituque  nuntero  fxtrahitur  radix  cubica»&  eri|  l8. 
ficundut  propnrcioqtitf  ^apui  primum  54.90* 
peiidus . Recipiatur  deinde  numerus  a.tan9anq 
primus.  R^ucaeur  ia  fe,  deinde  io  vliimua  54. 
fi&grnerj^i(  nuqicrum  (olidum  tl6.  Cuioi  radia 
«uipea*  ej)  6. 'upud.a.  coilocandut  p' te  Hc 
«rupt54.fil,  d.a.  quatttor  propogcfia^ct  coa« 
tjlM», 

* Probatur  .-.Nam  cubui  fecundi  proportionalia 
«aacaced.  arquarur  plano  numero  cx  phtnolo  fc» 
deinde  in  qua  tum  du^o.  Si  ergo  ab^eq  plaoo 
numero primomfiideiBde  In  quartum  cxtc^i- 
t^radu  cubjca,iUa  erk  fecundu%  propQrtiqga* 
litpoR  primum  collocandus  . Qu3m'>brem,  (i 
accip  atur  vltimut  t.tanquam  pnmut  inuerfoor* 
dine  dabit  ficundum.qui  crit  idem,  ac  tertius»  fe« 
rie»vt  prius  arcepti.  Etenim  urtiut  6.  cRfe« 
cundut  rcfpedn  a.  vUimi , vt  pnifiiu  accepti*  re 
18.  cR  fecuadut  rc4>cAttprii^54.  j 


I 


,t  . i,  . ,U 


J 


DE  NVMERK  PROPORTIONALIBVS  INVENIEIn^DIS 


ra>*9 


PROBL.  V.  propos.  xxxir. 


ia/mlniK^rnfir  Aomiama-f^i  Sic 
CMafn,  fittUt  iottenlt  f-f  titaxiK  d^  ^ 


i • ngi 

i»tr>torc » 8e  dvciomiaatof  ropp^pacur».^fit  y'  ?* 

* Probjc*r,aufld,li«  amiiluiJic  /i<ty 

icilla,  <JU*  c(T«  edufla,  tum  i numeratore,  tiim  a 
, dennn^natore  piopolitx  minuti* , Se  idc6  uuod  * 
■ '^pfa  rad<9  S'  ■ * '.1^ 

' A Nam^uiamuM{ilicaufci'i»duo»mi*neroi^ 

7.eitfemol,ai  fecimus  J f.cuius  radi*  quadrata  eft 


J fraeltombus  tjUairdlis,  O-  cubicis 
» ' radicent  ^luJr^dm  fxqetpert 
■i  at^e  cubicam  t 

■p  Xtrahatur  rad.*  Q..drit. , feo  Cubica,  tum  , ,,, 

n fe^  ^ <«“  T'*  “ pfop  *»-  ^timi,  erit  eadf  rrop«t>i« 

n,  feupfopinqua:  fi  quando  non  fit  nec  numera-  5 «5-*f  ;*i-  ac  Aa'd7.  (fuppbnImuaaW 

cubicul  “^«telit  fX  oftcnfioni*  gratia  j.  , ciTc  radi«m  reram  ) 

i*n*  dnL’r7df  '**‘**'’«“'  Na»  ptopooi.o  J.od  7.  crt  duplicata  cius,  quatn 

ilixdu*  radices  niimc.-atoria inquam, Srdenomi-  hSet  j. ad j. , vel  f.-<k-iad  7 Sedetiam 

D«»fitr"  D ““">«>  f • ad  7.  babet  duplicatam  proportionem  radicis  j. 

®*nutia  -y  adradicemnumcri7.eifpnvoUS.L4,  £reo^ 

* “^^‘**  radix  quadrata  . Radix  numera-*  eadem  proportio  ^cli  numeri  j.  ad  radici  A- 


•ori»  eft  3.  denominatori»  $.  ergo^  erit  ra 
, dix  quadrata  minutis  — , ftc  quoque  ^ erit  ra- 
dix  cubica  numeri  -f-  . Qupd.d  data  minutia  (ic 
traaio  alterius  minuris  reducenda  eft  cx  didi»  ad 
earo  minutiam.  Quod»  hsreat  integri»  , fir  ab 
uRCgro  fimul  cnra  minutia  radlx-quadrata,  ?cl  cu-- 
bica  e^ccoda  iic;  integer  in  minutiam  reuocc- 
torfftrtb  ea  tnioucla  radix  cub'<fa*  ?el quadrata 
eruatur.  Sic  fi  fit  y '^primd.j  -f-  reduccciv  a<J  , 
wnotiam  — df  extrahetar  radx  quadrata»  tum 
a aumeratore  49  qus  erit  7.  tum  d deoominato- 
rc  9. qus erit  itaque  minutia  7 «erit  radix  qua* 


PROBL.  VI. 


PROPOS.  XXXIU.^ 


ai  /iaBionibiiSy  nec\ribicis,  nec  quadratis 
rancem  proximiorem  aibic4nf,,yft.-^ 
^adratam  excerpere.  { 

Sit  d*t,  minntls  .f , » qaj  oportere  ridinn 
proximiorem  excerpere  . Poteft  id  exeqoi 
prccedenci  regula  dsa«  radice»  nempe  denomna- 
lorlc»  df  BumerMorisetcer^ndopro»iBiiore»«dr 

cx  ei»  duabu»  radicibus  numeratori»  quidem  pro 
Bomeracore  > deoomtnatoris  autem  pro  denomi- 
aatore  vun^  ad.  ftataendsn  minutiam»  tju*  fit 
radix  mfnucic  dat*.  Sic  nuraeracon»  s.  radix 
^drata  eft  » , *— » & denominatori»  y.cft  3 -i-. 
•wtqueanintftra.  • * • J'. 

Verum»  «e  rcribaocurod  mtMhim  ■ t 
«inotis^tegri  re<(uccndt  funt  ad  fra-  lo 

dione»»«neantm  — ^^rrrn — 1 

per  denonrfnttbrem  ntimVrator  diuU  s 

^ndu»  » n redigatitiif,fKlir«tram  minu*  3 
tiani.  Sic  3 --f  erunt-f-f  » 8f  3 -pj  10 

T^ivb'^Q«iaergoexprbf«r.4.  huius  t.  pa^ 
UacftmiiHuU  TT-f  ad  minuriam » 33 

vtQnoiecaloraaaameraiocemjideomi*  • 

V*7  etit  ea»qtutAppasricw  wli^i  * 'eo 
detocBinatore  10. qui aon eariac min«>  n 'i— in 
da»oVodcicaeruKamaiiti(IIJ(»acmi-  26 

aatia-f-f;. 

Verum,gfalio  ilndo  eta^orf  fiieri 
po(eft  • MttlriplUetar  denomloacor  7«  per  mixie* 
ratorem  definc|f«  tritque  huius  ^5.  radix 

Snadraca  J.  df  7-f  * leu -f -f  • Si  ergo  aftumamc 
nameratori.  ftatuatur  pro  numeratore  huius 
^<iicis  Inucotc  -f--  eo  modo»  quo  fupra,  redi- 
fi^ndo  ad  eandem  deooailnatioaem»io  fradioneq; 
9<oic4eikdo»Ttfit-|-;  erit  rcliAo  dcnoiqipatoif 


.. , au  iwi^rni  nu- 

men 7.  KJ.  numeraforia  ad  radicem  numeri  jjf. ' 

vel  radicis  numerijs.  quam  ponimus  cfte^-,r^ 
ud  denominator  j 7.  quare  erit  ex  Cor.prop.^.  pi 
huius»  eadem  minutia  jradix  numeratoris»  & ra- 
dix denominatori»  V.g.  4.^  fupra  inuenta»ac  po. 
reerotor  5.  com  radice  nameri^^.  nempe -f^, 
aut  ipfa radix  rp.numeri  jy.  «um  deaominatore 
70*  cum  in  omMbits ‘eadem  fit  proportio»  qudd 
^earum  ^nium  ^rOportiouum  dupl|eau  fit  nro- 
portio  numeratoris  j.  ad  d<.*nominacorem7« 

Ad  extrahenda  Vero  radicc|Cubici.  dsiumer* 
tor  T.  quadr.-tur , 8r  fit  genitos  2 1 . ducaturque  m 
quadratum  3«»  deuoguqajoro  * im.  adic- 
difquc  iifrarWi  ierfiarifi»ab  hSc  nom  Jo  extra- 
hatur radix  cubica  . Nam  fi  h*c  ftjiuatur  tan- 
q«»m,MmQacor.daaoiiiUM»orif  7«  c^u 
dix  minuti*  propofit*.  ' ' ; ; ^ 

Sienumeri  iTT.i-SdixWbifca  proxima  eft 5.  & 

7* X • Si  ergo  hac  radice  vtar  pro  dcnominatore, 

4f  qumero  1.  pft»,Qurqcr^are  apo4op.uidl^«* 
Cniam  min«eipa^  iyT‘*»?F/:f«»a4i«.rf»ibiq3  p^ 
xjnudatxououti*  4^ 

, Pi^«oc . Nam  C,  or«p.»7,biili|h,j||ix 

* j.  m lcr<|.tayei(t  p.(lBv‘*i»i»cmp*n«ncti47», 
»lIuuaJiupropactian:(li»pofti.,p,lm,a  cobi 

«t/WwtKMMll, . Q«i» 
numerus;,  id  numerum  7.  habebit  rfciplloumq, 
profarcwnera  citu,  quwi  bsbet .dsiiiticem  nn> 
siMtl  17;.  Sedex  >9.IAeciaa;.bib<c.«j;.tri»Ur 
«um  prapaitioaem  rad  ciscubicc  ; od  ndkrna 
cubicam  numeri  7.  Ergocadii  cubica  sumeri 
fumpca,rc  ciumccalor  ad  ca6ccm  «bicam  nnmci 
ri'7.  fumptam,  tc  dcnominaior  habebk  «w4e« 
propurcionas.quam-;.  ad  radicem  «bkaapu- 

snecit?;.  VadeeapropaT.iJMiHf lipaa.CoaoM. 

erit  «adem  miaucia,  G fuautuc ;.  .1  nsHiemgr.lk 
radi»  cubica  pumeri  17;,  pio  ^omiMaMte  antb- 
piatur,  ac  radiiccubiu  qumeti  5.  rc  nulnA-asor 
funipu.S:  cadi*  cubica  numen  7«.,  dnumin»- 
tot,  quar  confiiuit  cubkani  radicem  mbiistm  f s. 

PoMC  etiam  ducr.  o«m«fator<n  iaqu*icataa 
tldoomi naturis » Bcatadix- cubica  ens  numeraeor* 

etuua^nooiioa«otetitipfii,quipii»»ec»t,oo*.  • 

flttuelqut  min*ti»ni.  . ,...„  - .. 

Ruo  ell  eadem , quai  pntdidU  1 Uwiqnc  dif. 
fen  inbuc , quod  dpnominacot . *t  pnmus  afiit. 
tnitur.  vc  radi*  cxtraAa  ficdccuudut  proportiois*. 

Jli  immediauu,  & nnmtiator  quwlu* . Jbl  rxsb 
Oivncrscor.rt  pttpau.aButncb.cur,  »r  radix  xxua. 

^4  txuquam  fccu^us  proportioualix.  At  tatidttii 
twjiiantqMSfttir,  . ...  .a  - 1 


.Mnfaa>l"l  ■ 


TRAe 


TRACTAT  VS  XIIII 

PARS  I 


PROPORTIONES  NVMERICAS. 

PtOfOTiiOftC  CcOTHCtfiCit  COUtSTJttA  « 

Voniatn  ipfit  fundamenta  proporiionuro 
quam  finali  ratione  fc  referentes  in  pr*< 
tu  inuenirc  docuimus,  nund  iplas  proportiones , ratio-- 
numque  fimilitudints  opus  cfl  fi>cculari  . Tres  vero 
(pccies  proportionis  furt ; nempe  Geometrica,  Aiith- 
:a,Miifi(a,  de  quait.tr. ratura  agercopuseft.  Vndein  ttespar- 
Ic  TiaSatus  abibit,  in  quatum  Cngulis,  firgulas  fpccics  expo^ 


THEOR.  I.  PROPOS-  1. 


EXPENSIO  I. 

DtfnftKUtAHt  profiortiemt  Geomrttkd 
continiui. 


fjon  trnnrs  nimri  nmmuart  in  piis 
frofoittuuius  pc/JiuUt 


PR»HpaiH^,*qoim  in 

a«'fin.4.  Each3ct>  6t  de  qna  mtellign  io  ffo» 

poArionibasqaintJfftrrzti  eft  proportio  CeooK» 

tric*i  Br  debac  priAb  «gendnm  eft  ; cOm  fit  om- 
oinb  etui  cognitio  neeeileria  «d  Lofirithmos  io» 
•cniendosyfr  ordinaodosj  ob  qoem  feopum  de  et* 
bietindcm  pleniormcognictoBem  csb  bere  fvic 
•ecefrarium  • 

Proporrio  aoteai  Geometrica  in  finili- 
Codine  continentianm  c«'nfiftir. quando  quiniitat 
continet  eel  continetor  >b  »lu  fim  Iirer.ac  al  qoa 
nliaqnanritiacontiretahim  tertiam  V.g.4.8.i6> 
fnntio  propoftronc  Gtometnea.  qntaS-  continet 

4.6fot  i6.  eontinei  ipfum  8 rrmpe ftcmln»  wce. 

Datur  dif^iei  proport  oGeometfiea,  Co>  r aaa* 
it  Centlimirft  illa,otta>  eft  eadtm  inter 

tfca*  aut  qnatnor»  ani  pfurti  numeros,  ita  ot  qui» 
libet  fit  fiqncnstl^  antecedent»  renn  nui  relaiio- 
•it»  Bt  fundamentum  V g.  4 8.  ift.  prOi  ortiontm 
Continuam  babcpt ; qobd  fundamentum  4* 
nturad  I vt  tctmiQumt  qui  tanquarr  fundamen- 
tnm  refertur  qnoque  ad  i4.  terminum  (uum  • Ac 
non  continua  eft  illa  > in  qui  nullus  numerus  ra* 
tiont  m h4bcc  fundamenti  fithul»  Be  cermint*  ft  eft 
illa» qus  intercedit  intcrs.ad4  fi(5,ad  10.  & d» 
•d  n.  Nam  qualibet  licet  eadem  propon<o  dupla 
habet  foum  fundamentum  8.  f.  Be  6,  terminumqi 
4.  lo.u.  qiftindum . Cum  itaqne  mulce  proprie» 
tausttum  de  Geomecnet  proportione  io  gertere* 
fru  inter  quantitatet  corponia* et  quinto, 8r  feito 
libro»  feu  imcr  quantitates  oumt rorum»  et  f^i» 
mo  ftrodauo»  & noooab  huclidecaplicatr  uiK* 
remanet  hic » et  foUs  propnetatea  Goomeutem 
f roportiemt  coouau*  cspliccaiiir* 


PRobatur.  Quiaei  propof4.  Iib.8.  ftrnrop, 
f.eiurjem  I nec  Dumeti  duo  toter  fe  primi* 
nec  tres»  aut  plures  prorertionem  dicentes  con- 
cimtam;  fi  eorum  cxt’eint  fint  ir.cerfeprtmi  con* 
unuari  in  numertt  integris  fofTunt  Quomodo 
verb  cognofceiHlum  fir,  an  dati  oamcripofnoC 
continuari  in  fuis  proportiooibus»ft»  etpUeatum 
eft  propof.7. 

'THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

l^umeri , tfui  ab  vnitate  continui  J*ropof^ 
UBBalisfuntyfnmus  m 

tus  producti  urttum,  ptt* 
mus  m unmm  producti 
^uanum. 

PRobatur.  Qooolam  unitas perlnfum  primm 
pr  muni  metisur  t nam  eoius*  V.  g*  ter  ac* 
cepta  facit  Vt  itaque  referatur* ad  altum»  ec 
i.ad|.ier  dcbetaccipispfe  |.ftr  ira  in  fe  raula«» 
|>ltcaci*et  &acp.  Ad  hoc  autem»  eco.  fe  habeat 
ad  alium»  et  i.  ad  } debrt  ter  rurfus  accipi»  ec 
ftanc  s7.&ncprorequcndo.  Ergoprimoi  nume» 
rus  poft  eoicatrm  in  fe  ducHadna » etftat  (ecou- 
dut  • Secundus  autem  muitipheandui  pir  pt«* 
mam»etfMCteninsin  numeris  ab  voiucoio^-* 
Dud  pn^rtAonslibui . 


THEORa» 
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DE  PROPORTIONE  GEOMETRICA.’ 


THEOR.  m.  RROPOS.  III. 

Si  inttT  dmt  nimetos , y tli^uem  tlium 
numerum  uffumfium  continui  proportio- 
nutes  ceciderint  numeri,  quot  inter  eos, 
(y  dflumpium  numerum  cudunt,  tot, 
inter  ipfos  mtdij  proportionutes  cudent , 

Slac  i mimeMg.  C tf,  }6.  48.  64  F 
concinui  propor^  fi  it.  E 

tioaalct  AACi  pro  pfi-  A U i#  D 
RU  ferie»  A os  i pro  8 

fccooda^8r  prime  Qo-  8^ 

mero  squali.  Dico;  P 144  Q R 
f ni  J tot  inter  t0/  esdhfit  $ So;|8.  ifpd. 
umirr\V.g.t,8rs>vcl  c.  T V 

Ir  rqooc  locer  quemlibet 
iprorumti  rclc»  8e  aum.8.  propoctionalet  cs^ 
iaot. 

Quod,  vc  probetur»  quilibet  Iprorum  quadre* 
surdoeeftdo  illum  ia  1^,  ex  numero  8.  mt  qu> 
drsros  oumerut  q^»  Se  quadratus  numerus  p cx 
numero  a » Se  quadratus  numero  %,  ex  nume 
ro  O ; Cum  ergo  p,  8r  q^iioc  numeri  quadrati  ca- 
dat inter  eos  medius  vout  proportionalia  ex  pr6p> 
8.  odaui  £uc.  Sed  inter  ^ 8.  cadit  f nus  medius 
ptopor  cionalis  nempe  ais.  quare  erit  x ad  8.  nu* 
nsrssi  Tt  numerus  p quadratus  ad  quadratum 
Idem  dicas  de  quadrato  ^ qui  itUcc  ic*  Se  qua* 
drstum  Q.  admittit  medium  proportionalem  poi* 
cum  t fteue  • rerpefiu  numeri  8.  Quate  q^rerpl* 
ciet  X quadratum»  xcS.nnmerus  rerpteie  nume* 
rum  s«  Ideo,  cum  fit  n adS.vt  nad  q 8r  8.  ads» 
vt  Qjd  X crlc  ex  aequo  x adn>vtpadx.  Sed 
cumP»flr  X.  lintqui^rativnus  Inter  eoa  propor* 
cionalia  cadtt,ergo etiam  Inter  s,&s;  QuUergo 
inter  s , & 8.  rei  s , dr  8.  vnus  medius  proportio* 
naliacadic,  vej  a , rei  P, inter  etiam  ipfos  s»&K 
rnuB  medios  proporcional’s  cadet,  f.  14.  Se  prop» 
8. 1.  8.  Idem  dicaa  de  c»  Se  r,  inter  quos  duo  me> 
di|  proportionales  cadent  ;d.  Se  48  licut  cadunt 
intere»  dr 8. duo medij  proportionales  l,dr  a,  rei 
^cuc  caduuc  inter  i:  i 8.  numeri  medij  s » 8r  o» 
Quia  inter  t»&v  cubos  cadent  duo  medij  pro* 
portionalci. 

THEOR.  IV.  PRqPOS.  IV. 

Si  Jmt  quotcumque  numeri  continui  propor- 
tionales  eundem  inuicem  proportionem 
dicent , tres  numeri  in  ediem 
diftantiduffumpti  relidit 
intermedqs  . 

Slot  onmcii  coatioui  propo»}lo.»l«  I.1.4.R1 
16.  Ji.6^  i*S.  Dico,  fHU  A uffumetiv 
Unt  im  umeri  imeatem  diUaiiiiM,  V,  g.  t.9e  lO. 
& i»8. 40!  ccliftl*  duobu.  Kclpiuntur , tud  tf- 
itmfroforiiuuilmt  elit.uU,  i4,  f*.  cS  ud 
1*8. 

* Pnbteut.  Nui  k cfl  *.  ad  .»•  liuia  requeo- 
«em  iaeRi<.id|a.fiuiiafeqi»MWo>t 
*.ki|a.ad<4.dfUiKlcni,«  8.  idl*.lta^.ad 

uS.fitgoa  .fMiiucfta;adi*!T‘**!  *»**!* 


THEOR.  V.  PROPOS.  V. 


Trium  numerorum  continud  proportione  fe 
refpicitmiumquudrutum  medij  efl 
uquule  redungulo  extremorum. 

PAtttex  propof.iO.  reptimi . Nam  numerua 
medius  ia  Tadudua  , qui  cll  quadratus  ex 
delin.  |8  reptimi  facie  numerum  genitum  xqualf 
numero  exciemorum . qui  ell  tedanguium  nu* 
merieom  .aut  pluum.  TCeX  defin.  I.  lib.o^aui « 
Huc  idc  m poflet  probari  io  quaaciute  continua  CX 
pcopoCi;.  fexti . 

THEOR.  VI.  PROP.  -VI. 

Si  fint  qnuiuor  numeri  continui  proportiai. 
nsles  pUnumfuSum  uh  exnenus  uquu- 
leetl  llli  plano,  quod  jit  i medijs  . 

PAtet  qusque  bxe  propof.  ex  19.  propof.  fept. 

»bi  numerus  exmuleiplieallone  extremorum 
probatur  «quarl  numero  ex  muIiipUcatione  me- 
diorum; cum  Tcrb  inuicem  numeri  multiplican- 
tur In  plana  rediguntur,  rt  conflat  ex  def.I  o&au. 
quod  etiam  eft  intelligendum  de  cubo  (i&o  ex 
medio, cui  eft  .quale  C^um  oumerlcuni  faSum 
ex  extremis  muloplicaturo  per  medium.  Pat<t 
enim,  quod  cum  plana  fint  .qualia  multiplicat, 
per  eua«m numerum  medium  faciaatidemfolit 
dum. 

THEOR.  VI.  PROP.  VJI. 

* Quo  muioref  numerus,  ei  in  ipfo  mi- 
nutiores proportiones  reperiri  queunt 
continua  proportione  jiiiiiuiieem 
rejpondentes . 

PRobatur  eo , quia  ibi  plures  polTunt  inueniri 
relationes,  vbi  pluri  funt  fundamenta ; talia 
autem  funt  tn  multitudine  maiori . Sed  poffunt 
etiam  inueniri  minutiores  . Nam  ea  eft  minae 
peopoTtin,  qu»  numert.ad  quem  eompatatur  mi- 
norem partem,  Telpattescwtinee  : fed  numetus 
paruus  acteptibilia  1 maiori  numero  contineat 
illius  minorem  ptttpm , quam  numen  minoris  , 
V.g.i.cootineblt  pauciorei  partes  numen  1000. 
quam  nnmeri  ipo.  cutp  hjtius  quinquagcfimam 
partem  impleaaiur.illioi  »et6  quingentefimam  . 
Ergo  in  mriori  numero  minutiorca  proponuanes 
reperiri  queuac. 

THEOR.  vy.  PROPOS.  YIH. 

• Differentia  funt  in  eudem  proportione, 
uc  ipjt  proportionulet  in  continui 
fropottionulihus, 

Sit  proportio  continua  JO.  dft  71. 

ientiaaio.&|*  efli  in  eadem  ptopom®“  • 
lpSterB^»(ic%efleio.»dia.itp>." 


TR.ACTATVS  XHfl.  PARS  I. 


* Probitar  • Tti  ^nltar  50.  ad  eo.  vr  6o.  ad  71« 
Ergo  dwdfndt  tea  er4  f a ad  lo.vt  <0,  ad  is.  Ergo 
fcrmMuade,  ira  erit  }o«  ad 69.  n 19.  ad  l^.  ^aod 
Wt  ofteodendum . 

THEOR.  IX  PROPOS.  IX. 

Differentia  coaequata  in  continuis  propor» 
SioneltbMS  conflituunt  cum  numero 
rndicati  maxtmum  terminum  • 

Slnttrei  termini  conrinod  proportionales  4.^, 
9. 9c  dilFcrentiz  a.  flr  | Siupie  <ptidam  nu- 
merus Ouium  srtpialis  mimero4. 8e  dilFereatic  2, 
8r}.  ilUnumeroaddantur.  Dico  fieri  terminum 
squali  m termino  p.  vitimo  . Nam  fi  addamuss. 
ipfi  4.  qui  differt  4.  d d fiet  Ouium  squalis  nu- 
merus numero  d 8c  fic  fucccfllud.  Hrgo  cum 
omnes  termini  femper  fint  squalet  etiam  vUima 
squali  additione  differentis  Ouium  coroptecut 
Dumeius)  Tic.moteiauaoeritsquaiii* 

THEOR.  X.  PROPOS.  X. 

Dotis  duohus  ierminis  proponionolitus  ii* 
wlo  mume  ptr  mmorem  Qmhns  efl 
dtHominator  fropotuonis . 

EXibcimorilao  termini f.ar  M.&diaiduur 
4.  per  I s.quotiens  erk  j.  Dico  hunc  tpatien* 
tem  3«  dencmUM  Cir^  pti  <pan  ha* 

brt^^ad  js.  Nimpe4.rcrpc(iois.efre-j‘k' 
Prubaturexd  fin. I.  feptlmi . Nameampro* 
poniooem  dicunt  numeri,  cum  alterius  fuciit 
eadem  p*rs,  yel  p srtet.  fr  est.  Si  ergo  ptr  diui- 
fionem  exquiratur, qu^'  pars  fit  num  rus  4.  nume- 
rus. habetimuc  eius  propcr;jonem  , quare  cz 
propof.  40.  reptimi , pars  numeri  11.  qus  cR  4. 
erit  a quotiente  drnomiiata , nempe  i 3 Indice- 
tur tertia  pars  . ic  fi  yelm  us  fcire . qus  pars 
fit  numerus  maior  is-  numeri  4.  qi  ia  per  di- 
Difioncm  4.  per  1 s.  habetur  minutia  , jut  -|- 
■abebiinus  proportionem,  quam  dicitis. ad 4« 
nimirum  tnpJanu 

COROLLARIVM; 

Hinc  ?eib  cR,quod  recuodus  terminus  cooti- 
ncsi  antecedentem  ipio  antecedente  dem- 
pto,quot  ynitates  fuot  in  deoominacore  vna  abie- 
6a,  & fic  quod  IS.  minus  3.  idcA  9.  contineat 
toucs,  quot  Toiutcs  funt  in  4.  fcd^mpca  vaa  • . i 

THEOR.  XI.  PROPOS.  XI. 

* Numetusmator  in  eju.mmqHe  propor* 
g/one  multipbct  conttnet  reltt^uos  omnes 
tot  victhus  y quot  funt  in  eknominotorc 
•bUJtates  vna  dempto  , injuper  n/u 
merum  i quo  denominatio  tneeptt . 

Sit  data  continua  multiplez  denominata  i 4. 

propcrtio,qjsfit3.  is.48.  Dico 48.  conti- 
nere  riliquo  m nores  tricies  nempe  rna  rnitase 
minus,  quam  fine  rnitates  in  denominitore»  qui 
efi  quaternarius , Oe  infuper  nuoieram  a.  i quo 
^opic  Iciict 


Probatur.  Nam  progrefT.  I.  ex  riopofitione 
o.r  t. continet  quater  3.ergo  3.  tricies  muUiplics* 
tutfideft  acceptus  quater  minus  vna  rice  squabit 
ls.fi  cum  3.  cooiut>gitur  numero,  aquo>ncept( 
proponio  • Progrefi*.  fecundus  fic  dicas  de  nume- 
ro 11.  qui  tricies  acceptus » nempe  per  dedomina- 
torem  quaternarium  enicate  mtneum  multiplica- 
tus* idcA  36. 9e  iundus  curo  tpfo  1 a . xquabit  48. 
Sed  iam  hoc  ipfum  is.  babemustquo  deficit  nume- 
rus 35.  ad  adsquandum  4S  ex  prinxi  progrefT.  ex 
3.  tricies  multiplicato*  additoque  ei  numero  Ipfo 
radlcalt  3«  Ergo  numerus  48.  cominrisic  reliquos 
triefes,  nempe  loties,  quot  enitates  fumindeno- 
mlnatore  miouz  eoo*  & infuper  numerum  radi- 
calem*  edm  1 1 . tricies  acceptus  com  3.  tricies  ac- 
cepto ?oa  etsn  3.  radicali  * nempe  1 s.  arqoee  ip- 
ritm48.  Et  idem  dicas*eiiam  fi  fiat  plnrcs  ter- 
mini*qulm  tres. 

Sicpronuncies etiam  fi  proportio  fitmaltipleX 
fuperparticularis  * feu  ruperpartienst  V.  g.  de. 
tur9.s4.  64.  cuios  denominator  cfi  s.fir  . Si 
fubirahaSg.i  s4.remanent  15.71  -f*  Quare p. ac- 
ceptus iuxta  denominatoris  emtaces  rna  exclost* 
nimirum  I.  & 4*1  qux  faciant  15«  addito  ipfonu- 
merop.  xqiiants4.  lea  S4.  acceptus  femci  cum 
diKibustcrtijSvdr  p.  cum  duobus  tcfcqs  addito  nu- 
mero p.  radicaJi  zquant  iprtim04 
* Probatur  aiicer  data  nroporcrooe^.  is.48. 
fi  dematur  |.  i is.  erit3.  ad  9..  Raoo  denomma- 
ta  d 4.  (ed  diminuto  vnicate , ideU  a 3.  Quia  cr« 
gi>  cft  3.  ad  IS.  et  19.  ad  48.  erieaii  > n.  3.  ad  9, 
▼cis.ad^fir  Quare  permutaid»  anff.  ad  is.  ve 
9.  »d36.&  CpynptiMrade  erit  3.  adi5.vc9.  ad4i« 
Quare  etiam  perwimdo  erit  3.  ad9.  vt  ivCurama 
aliorum  minorum  ad  45.  cerraioum  imximum  de> 
dodoprime.  Sed 3. ad 9.  bd>et  rationem  deno- 
mina(ami3.  idefll  denomioatore  4.  vnitate  mi- 
nuto. Brgo etiii5.fummaad 45.teiniinum  maxi- 
mum mancum  3.  primo  termino  eandem  obunec. 

THEOR.  XTI.  PROPOS.  Xll. 

Summa  relicuorum  in proportionalihuscon^ 
ttnuts  proporttonts  fupcrparsttntn  y C7* 
fupeiparenuljns  exclufo  maxtmodmtfa 
per  denominatorem  proportionis  differen^ 
.ti4t  ad  primum  terminum  quotten^ 
tem  y qui  vnitus  cum  numero  tjdtcali 
- • ipfum  maxtmum  proporumdtm  rmme^ 
'rum  facif,  ■> 

proportio  dara  faperparticularfs^b.fio.Tftf 
O cuius  denominator  proponionii , quamfia* 
bet  differentia  10.  ad  radiraiem  terminum  50.  fit 
. Dico*  quod  fumma  reliquorum  dempto  ma- 
■9i^*quccll  iio.dittlfipcr  rdatqoeetentemt^- 
qui  yeltns  cum  nomerotadicall  50.fiiciC  roaioi^ 
teirtiimim  7S. 

Prob.e»  t.pr»p,jh.  icaoft  difiFcf^Ia  ad  di|fiercatl£ 
^.  idfs.yt  tcrmtouf50.sdtcrmiaua'40.tdeo^{ 
ex  Coroll.s.  pcop.ip.  hb.5.  ita  erit  le.  ad  10  Setn* 
nmiilridefi  fiimmamts.differeoriacam*  quemad- 
m^om  jo.ad  iio.fummam  eerroinorutti . Veram 
•VI  dinidacur  fumma  iio.  per  denominacorem  j,  Uc 
ptreuadem  3.  terminus  3o-ccunt  adbucQSipeop. 
19.  lib.7.  quotiens  numeri  50.  adquotiemd  ou- 
meriito.vt  jo,  ipfe  tenninus  ad  fummamito. 

Cum 
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DE  PROPORTIONE  GEOMETRICA. 


Cwn  ergo  ditfereocia  a<{  fummam  ditTcrentiarfi . 
qttoticot  radicalit  termini  adi|uotieoKem  fummc 
terminorum  obtineat  eandem  prr^rtionemiqua 
termini  radicabs  ad  fummam  terminorum  , erit 
etiam  eadem  proportio  prims  ipfiui  d Iferentic 
ad  fummam  differentiarum»  mcquotientis  radi* 
calit  termini  ad  quotiencem  lumma;  terminorum 
ex  tS.  Iib.f . Elero.  8c  ideo  permat/eeda  differentia 
prima  ad  quotientem  radicalJa  termini  habebit 
eam  proportionem  > quam  fumma  ditferentiarum 
ad  quotientem  fummar  terminorum  . Sed  Quo> 
tient  radical-a  termini  cft  squalii  differentiae. 
Siquidem  diuiroreft^f  denominator  proportio- 
nis» qsam  differentia  habet  ad  radicalem  termi- 
num ex  propof.io  buius»  Ergo  etiam  fumma  dif« 
f.  rrntlarum  » & quotiens  ^mnur  terminorum 
erunt  aequales . 

Sed  omnes  differentiae  additae  primo  termino 
conftituuntritimum  terminum  cx  prop.o.  Ergo 
etiam  Qoptiens  fummar  eermttonim  diuiiore  exi- 
flente  denominatore  proportionis»  quam  habet 
differenda  ad  primum  terminum » additus  primo 
termino  d-ibit  vlumum  terminum»  ?nde  quotfeni 
as.  additus  termino  50.  conffituit  vltimum  tcr« 
niloum  7 2.  $re  dteas  de  proportione  fuperpartten- 
u;  Datis  enim  tribus  terminis  af.  40  44.  fum* 
nu  minorum  O^.diuifa  per  denominatorem  4 > 
qns  fit  multiplicando  per|.  diu'deodo  pet 
dabit  numerum  qui  vnitus  numero  radicali  5. 
procreabit  ipfum  maiorem  d4.  Et  idem  argumen* 
tun  vikbic » etiam  ii  pluces  fic  lerrami»  n pacet . 

THEOR.  Xm.  PROP.  XIII. 

Secundus  profortiondlisdetrdHo  numero  r4- 
dicuii^  O*  frimo  dtett  eandem  propor* 
tionem  ad  numerum  radicalem  » ^uam 
numerus  extremus  detraflo  eodem  primo 
• dd  fummam  reh^uorum. 

Sic  data  proportio  continua  is.  detraha» 
tu rque numeros  radicalit»  8e  minimus},  d 
numero  is.dr  remaneat  p.  ficut » ab  extremo 
48.arremaoeat4f.  fumma  wtrh  reliquorum  eft 
t}.  Dico»  qobdicap.  eft  ad  }.  rt  refertur  pro- 
portione 45  ad  15.  fummam  reliquorum  . Deno- 
minator autem  proportionis  eft  4. 

* pcobaturtxpropof.il.  huius.  Nam  maximus 
numerus  continet  fummam  reliquornm  tot  eiei- 
busy  <]uot  denominator  dempta  roa  habet  TOtca^ 
tes»  Ac  infuper  mtmerum  primum»  Sc  radicalem. 
Ergo  hoc  numero  primo»  radicalique  exclufo 
continebit  epe  ficibus  «quot  repofeunt  fnitacet 
deoominatorisT02exclura$  fed  Sr  fecundus  ter- 
minusminutus  primocontinec  primutoc  vicibus» 
quot  vnitates  fune  in  denominatore  vna  enitate 
minuto  ex  propof.  to.  Coroll.  Ergo  tot  vicibus 
eouttoecar  primus  io  fecundo  minutus  primo  V. 
g.  I.iap.  quot  fumma  reliquorum  io  extremo 
eodem  primo  mionto»vt  15.  in  49.  quare  eamdem 
proporcioaem  dicent  ex  I.  definit.  Upeimi»  & ita 
erit  p.  ad }.  ve  4}.  ad i}.  8e  ita  dicas  dc  reliquit 
«ciam  ft  piares  cermiol  ponantur  • 

Idemquoque  ia  proportione  fuperpartieotc»  dr 
fupcrparticulart  viUct . Nam»  fi  dentur  8.  is.18. 
S7. cuius  denominator  proportionis  differemue 
prim^  ad  terminum  radicalem  eft  * • ablato 
8.  ad  la . Tt  fiiit  4«  ae  4 »7,  vt  fiat  ip.  cadtm  pro-^ 
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portio4.  fecundi  termini  dempto  primo  H.  ad 
primum  terminum  8.  quar  eft  eStremi  dempto 
primo  tp.  ad  fummam  reliquorum  }8. 

Prob.ex  is.h.Ni  quotiens  fumma  differentiaiu 
cnm  primo  termino  cooftituit  vitimum  » creo 
ablato  primo  remanebit  quotiens  fummar  diffe- 
ren/iarum.  cuius  diu ifor  eft  denominator  prxdi- 
&as4-*  Cum  ergo  idem  diuifor  diuidar  pri- 
mum terminum  » 8c  conftituac  pr>mam  differen- 
tiam» dr  fummS  terminorum  » 8e  conftituat  fum- 
roa  diffcrdtiarQ » erit  fecftdus  terminos  ablato  pri- 
mo»ideft  differdr  aprimaadprimfi  terminum»  vt 
fumma  differenciarum»idcft  ex  propof.p.  vliimus 
terminus  ablato  primo»ad  fummam  terminoruin . 
Qu&d  autem  4 diuidac  primum  terminum » 8e 
generet  primam  differentiam»  patet  ex  10.  huius; 
quia  diuifo  primo  termino  per  differentiam  dac 
deoominatorem  proportionis  d fferentic  ad  pri- 
mum terminum  . Ergo  diuifo  ipfo  termino  pri- 
mo perquorieniCfdr  denominatorf  differenclaca 
dabit  ex  priacip.  8.  TraA»  8.  EJem. 

THEOR.  XIV.  PROP.  XIV. 

* Derominatores  proportionum  in  rjuoltbet 
propottionali  crtfcunt  ah  •vniiate» 

Sit  feries  proportionalium  4 IS.  $&»  to8.  de 
denominator  proporcioOM  }.  Dico»  quod  }. 
in  fingulis  proportionalibus  reperitur  crefeendo 
ab  vnitace,nempe»quod  femeJ  ellin  is.  oouies  eft 
In  nonagies  in  loS. . 

* Probatur*  Nam  numems  radicalis4.  ter  ac- 
ceptus facit  rs.  ergo  tot  partes  erunt  io  ix^quoc 
vmcaces  erunt  In  }.  ergo  u.  in  futs  partibus  an- 
mcrabiej.femel»  ac}4.  numerat  etiam  ter  is  er* 
goia.  ter  ipfum}.  numerat»  fic  108. ter  capit 
}4.  ac}A.  ter  capit  la.  ergo  ter  noules  capit  }• 
Sic  m6  procedere  eft  procedere  continua  pro* 
portione  ab  vnitace  cx  propof.s.  buios  • . 

EXPENSIO  II.  ^ 

De  Jummandis  proportionalihus  Geometri- 
cis continuis . 

SVmma  proportionalium  continnd  fit  etisnh  fi 
Intermcdi)  ignorentur,  V.  g.  datis  14  ie 
fumma  omnium»  qui  inter  14.  dr  44.  inierclpiun* 
tur  fine  intermedi|S  haberi  poeeft  ; ideoqnc  bic 
oportet  huius  anis  fpceiroeo  exhibere. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XV. 

Dmis  termmis  continui  proportionalilm 
primOi  fecundoyO*vitimoom*.  ^ , 

mum  fummam  inuenire» 

}.  IS.  768, 

Int  dati  termini  continui  proportionales }. 
^ I s.  748.  inter  quos  intcrcipiuniur  48.8;  ipt. 
continui  proportionales»  qui  tamen  ignoti 
fupponuntur»  cum  eorum  cognitio  io  acquire**  J* 
eorum  funund  non  fit  oeceftaria*  Detrahatur  ter- 
G n Dinux 
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EXPENSIO  IU. 


■ilaai  pcirans}.  i rcennilo  n.  Ikrefiduuin  fit  9. 
fic  idem  }■  terminui  priraui  detrehiturl  j6t.  fc 
rcfiduam  fit  7<J.  Hoc  *er6  rcfidoom  multipli- 

candum  eftpcr  primam  terminum  adhibita  regu- 
la propottioaum.drdiuidcDdampraduSum 

per  refidnum  fecundi  9.  Namquotieni  erit  115. 
fumma  omnium  eaeepto  maximo . Si  ergo  hanc 
fummam  maximo  addas,  erit  omnium  fumma  co- 

fniia  loij.  . n ’ 

Probatur . Quia  ex  propof.  IJ.  huius , en  ea- 
dem proportio  pr)mi  termini  ad  fecundum»  cua 
Ipfe  primua  demptus  fuerit  . quat  efl  fummai 
omnium  vfqoc  ad  vltimum  excinfiui  ad  ipfum  ci- 
timum, te  maximum , et\  Gmiliter  primus  den^ 
ptus  fit  iquare  plana,  ex  ptimo,  te  vliimo  ex  ifiis 
qdatoot  proportionalibus  erunt  aiqualia  plano  ex 
medijs  ex  propof.  6,  huius . Quare  planum  fa- 
fium ex I- minimo,  te^6^  maximo  erit  «quale 
plano  ex  9.  fecundo . te  fumma  omnium  excepto 
titimoi  rudefi  diuidatur  per  9.  latua  cognitum, 
planum  iliud  lacus  alterum  4J;.  exeret , quod  cft 
omnium  proportionalium  fumuia  excepto  vlcimo. 

PROBL.  II.  PROPOS-  XVL 

Dato  termino  maximo  , minimo  , &• 
denominatort  proportioms  fummam 
emnium  terminorum  continui 
frofortionaltum  inuenire. 

j.  9.  *7- 

lotdats termini  eontinit^  proportionales  ;.* 

' ^ p.  >7. 81. 6e  denominator  $.  es  vltinto  pri> 
■uit  demendus  nimirom  8e  erunt  . qui  diui* 
deoduscft  per  denomioatorem  proportionis»  cui 
Toitas  ablata  fuerit,nempe  »<&  ernot  qui  con- 
iun&i  cum  81.  efHctcot  omnium  fummam»  fir  hoc 
io  proportione  multipiici ; fr  mnitiplici  fuper* 
particulari  $ rei  fuperpartiente . 

Probatur  es  prop  li.  huius  • Quia  numerus 
naior  continet  minores  omnes , quot  fuot  vnita- 
tesindenominatoresna  dempta  vnittte  ab  ipfo 
denominatore . Ergo  fi  diuidatur  per  illas  volu- 
tes minus  vna  ptodibit  fumma  omnium  aliorum  • 
Sic  dicas  de  non  tooltiplici»  nam  dads  • 

8.  is.  IS*  37. 

SiibUio  primo  ab  vltimo  remanent  tp.  qui  per 
denoroinatorero  proportionis  t.differentue  ad  pri* 
mum  terminum»  qui  efi  -7  dabit  )8.  fummam  om- 
nium 9 escepto  primo . 

* Prob.es  prop. li.h.  Nam  fumma  omnium  di* 
«ifa  perdenominatprem  proportionis  przdidum 
dat  quotieocem  difteremtarum  » qui  cum  primo 
Ipfum  facit  vltimum.  Ergo  extrado  primo  * 8r 
refiduo  per  denominatorem  eundem  multiplicato 
dabit  fummam  omnium  I quia  illud  refiduumerit 
ootiens  es  proportionis  denominatore  diui* 
enterelidus  . Vndeper  multiplicationem  ab 
eodem  denominatore  fadam  in  prifiinam  multi- 
endioem  refiicutus  fummam  omnium,  dempto  vl- 
timo exhibuit » & coniunduscum  eo  eritom- 
oloa  fumma. 


De  proportione  Geometrica  propaganda, 

DVplici  modo  poteft  estendl  in  Infinitam 
proportio  Qramctrica  » vel  diminuendo» 
Tcl  augendo»*  idcoque  de  duplici  hac  esteofioae 
cdt  agendum . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVII. 

Datis  duokns  terminis , proportionis  de- 
nominatore e> tendere  proportionem, 
feu  augendo , feu  diminuenda 
in  infinitum . 

MVItipIicetnr  terminat  dstui  msior  datis 
duobus  terminis  i.  8e  6,  pet  denominato- 
rem proportionis  » quam  habet  minor  admaio* 
rem,  qui  efl  f.  8r  producetur  terminus  maior 
tertius  18.  & fi  per  eundem  denominatorem  mol* 
tlpliceturiS.  fient54.  Brfic  io  Infinitun  fe  ao* 
gendo . 

3.  6.  18.  54.  I6s.  drcjrt. 

At  fi  cupias  eam  extendere  diminuendo  dioide 
minorem  terminum  per  denomioatorem  condem» 
dehabebis  minorem  terminum  terciuoi  fi 
iterum  djoidas  producentur  Se  rurfot  coafcent 

-L  _L  * 
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Vel  fi  dati  fiot  54.  Se  161.  quoru  dcnomioatnr 
proportionis  fi  diuidas  per  9.  numerum  14.  ac- 
quires tertium  terminum  18  freot. 

Probator.  Nam ilJi numeri funt in preportao* 
ne  Geometrica  { qui  eafdem  partes  habent, ex  deL 
t.  1.7.elem.  Nempe  ab  eodem  oomero  denomi- 
natas ; cum  ergo  quilibet  V.  g.  tertius»  vel  quar- 
tas terminus  fe  augendo  comprehendat  tres  partes 
minoris ob multiplicationem  ficuc  datus  cermi- 
ous  minorem  datum  comprehendebat  > patet  efle 
io  eadem  proportione  j Se  idem  dicat  de  diminu- 
tione.  Nam  terminus  tertius  ob  diuifionem  erit 
teniapars  fecundi  dati»  fient  iplc  fimiodut  cft 
tertia  pars  primi . 

PROBL.  12.  PROPOS.  XVIII. 

Proportionem  extendere  , vet  in  aug- 
mentum , vet  in  dtminutionem  nuBo 
dato  propoettonis  denominatore  i 

SI  fic  proponio  extendemb  in  sagmeniaai 
duc  maiorem  in  fe.  Deinde  diuide  per  mi- 
norem»  Se  tertias  terminus  prodibit ; quod  fi  dl- 
oiinnendo  fic  proceden*dum»  dueeodos  erit  minor 
terminus  In  fe,8r  diuidendus  per  maiorem.  Sic 
datis  13.  8r  18.  fi  ducatur  |8.  io  fe  fiet  I34.  qui 
diuifusper  13.  dabit  tertium  terminum  maiorem 
37.  S ic  fi  ducatur  1 3 . terminus  minor  in  fe»  erte 
144.  qui  diutfus  per  18.  dabit  mmorem  tertium 
terminem  8. 

probatur  ex  proqof.y.  huius  • Nam  redango- 
lom»  feo  planum  ab  extremis  eoofcdum  cft  pqua- 

ie 


DE  PROPORTIONE 

leijttaJrjM  medij  f Vnde  medio  tlndo  In  fe  ha* 
bebimui  quadratum  talc|  quod  erit  aquale 
gulo  extremorum;  cdm  yer6  rnum  ex  extremis 
liabeaiBus  p obtinemus  latus  huius  redaogulij 
marei  fi  diuidatur  per  hoc  lacus,  aliud  latus  pro- 
mbitf  nempe  aliud  extremum;  ficucenim  reSair- 
gula  numcrica  hunc  ex  multiplicatione  laterum  ex 
dehn  •l«5.  fept.  £lem»  ita  habetur  qoilibec  per  dir 
nifiooem  totius  ab  altero  etfedam . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XIX. 

'AU^m  fnpertioties  ftr  foltuu  diditionem, 
wl  fHtiraSiontm  pojjHnt  txtmdi, 

PRobator.  Namtaliieftproportloduplayt-f. 

8.  fubdudus  enim  terminus  minor 

i maiore  dat  proportionem  decrcrcentem»  at  addi- 
tos tecmious  minor  iph  minori  dat  propottioneffl 
r crefeentem  . 

PROBL.  III.  PRoPpS.  XX. 

Pi/i  fuccefflu^  proportione  fkkiucendo 
alias  proportiones  tuccelJiuas  reperne, 

DAca  proportione  ailqna»  fabducaturnunoc 
a maiore»  8c  ordine  eodem  differencist  no- 
tentiir*.Ka  iilc  io  eade  proportione  erue  V.g.den* 
nrpreporcionalrsa7.81.s4;-  7ap.6rsi87.  cttm 
/centes  io  tripla  proportione:  Si  dematur  conti- 
nui minor  i maiore  erunt  differentix  ^4«  idt, 
1458.  hmiliter  in  tripla  proportione » 8i 
rurfttt  horum  proportionalium  romantuc  difFe- 
rentix , erunt  eodem  modo  proportionales ; rt 
108.314.  97S. 

Probatur.  Nam  ex  a;,  piopoi*.  reptiml . Ita 
dicunt  proportionem  numeri  proporionalesi  ve 
eorum  parces  aliquocx,qux  Tunc  in  cadeni  prof  or> 
tione:  Q^ndoxero  aufertur  cerm:nus  minor  d 
maiore  aultrtur  pars  aliqubca,xtpote  quod  6x  ma- 
ioris pars  aliqua»  quam  numerat  denominator  ; 
vc  }.eft  pars  aliquoca  numeri  9.&9.  numeri  17. 
Ergoreliqux  panes  aliquotx»  qux  fuperantydi. 

«enc  eandem  proportionem . Peobatur  etiam  ex 
propol.  huius  8. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXL 

D»la  ferit  (roportiondi  tdUa  feries  iisu- 
detsdo  referire . 

AStome  quemlibet  numerum  dluiforem  V.g. 

f 8r  datam  feriem  partire  17. 8l.s43.719. 
babebi^ue  r»  *7  > T * >8s  $- » 8r  ruefus 
hos  £aidi$,habebis  alios  proportloo^es  in  eadem 
proportione  In  iohoitum . 

Probatur  ex  eadem  propof.tS  L3.  Ir  7*  vel  8. 
huius . 1q  eadem  enim  proponiooc  liaat  totum» 
frpartet.. 


geometrica:  ijf 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXlI. 

Si  fumma  proportionis  alicums  dinidatur 
fnceeffiui  per  terminos  proportionis, 
Quotientes  it  eadem  proportio- 
ne  inaerfo  ordine  mue* 
nientwt . 

Sit  fumma  I55*^ormlnoram  j.continu^  propor- 
tionalium f . 10.  so.  40.  8o.8f  per  ipfcs  ter- 
minos  diuidatur;  habebimus  hos  terminos  conti- 
noi  proportionales  31.  i j.  , 7 4_1 , 
I |---. 

^ Probatur  ex  propof.ip.  fentimi . Nam  13  j.  eft 
redanguiuro,  vel  planum,  euius  vnum  lacus  eft  5. 
«f  alterum  latus  }t  .vel  to.Se  alterum  latus  ij 
vel  ao,8r  alterum  latus  7 «r  cxt.  Quare»cum 
hxc  lacera  faciant  planum  femper  eundem  erunt 
in  eadem  proponione  j.  ad  10.  vt  13  — ad  31. 
qubd  etiam  oftendicur  ex  propof.17,  fexti,  & ex 
dtdia  propof.tf. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  eft,  quod  fi  horum  proporcionaliuropo^ 
ftrcmb  repertorum  foramam  diuiferis  per 
eofdcm  proportionales,  efficies  rurfus  alios  in  ca- 
dem  proportione»  & fi  horum  fummam  rur fu$  per 
hos  diuiicris»  alios  inuenictiQ  iofinicum. 

<:OROLLARlVM  If, 

Hinc  quoque  fatlsiaciemut  exquirenti  duos 
proportionales » quorum  fumma  xqualts 
fit  numero  vnius  in  alterum  procreato . Nam 
fampeis  proportionalibus  duobus , fir  colledis  la 
fumma,  ea ^ic  diuifa  pcreofJcm,  duosquotien- 
tes proportionales  » quorum  fumma  xqualiseric 
numera  ex  mulciplicatione  vnius  in  alteram  pro- 
creato . 

Sic  suptis  numeris  4.8c  8. quorum  fumnn  is.  fi- 
uifaper  4.  dabit  3.  diuifa  pee  8.  dabici  ~ » quo- 
rum fummi4  ■{  eft  xqualts  numero  per  mutuans 
muliiplicaciooem  cftedo:  Kami-;  »&;.  luui- 
cem  multiplicati  dant  4-f- . 

^ Probatur . Cum  eaim  3 multiplieads  4.  relH- 
tuae  1 multiplicans  1 4 faciat  4 •<-  ciic  cadem 
proportio  l -r  ad  4.  quam  4 -f  ad  1 1. 

Rurfus*  cum  fit  quocieotium  1 4 ad  3,  vt  4 ad 
S.exprxced.velcxi7.1.9.ericc6poneodoi  7 adf. 
4->  iummam.vt  4«  ad  11.  quare  permutando  erlc 
quoque  I -7  ad  4.  vt  4 ^ fumnu  ad  ix.  Cum  ergo 
4-;  quatenus  lumma,8r  4 4 1 « genitus  ex  mu- 
tua proportionalium  mulupl  icatione  3*  & 1 4 ha- 
beat eandem  proportione,  quam  t 4~  ad  4«ad  eun- 
dem numerum  11.  erit  idem  numerus  genitus  ex 
proportionalibus,  dreoUedus»  vel  fummacusab 
Jpfis  cz  propof.9.£lem.  bb.$. 

EXPENSIO  IV. 

De  fropmionahbm  in  Geometrica  propor- 
tione  ifUer/erendts . 

INcerpoficio  proportionalium  dificilis  eft  maxf- 
md  n 10  prolixam  feriem  proportio  debeat  «x- 
Qg  3 tendi 
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teadi  »cam  aofl  ioter  quofcnoque  obmeroi  nu- 
meri proportionale»  ea<Unc»red  rolom  plano*, vcl 
foUdo*fimilcs.  Vndccum  ptoccHentbeandd  pli* 
ni  dilHimles  euadjnc,ncce(rceft  tandem  incidere 
in  Uboriofa»  fradiones»vc  patebit  eiperimen- 
tum  capienti* 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXIII. 

In/er  duos  numeros  c^upitutre  medium 
Geometrici  frofforttorulem  . 

Sint  dati  duo  numeri  J.  & 7J.  inter  quo*  r^c» 
riendut  Htmedii»*  proportionali*  . Multipli- 
centur fimul,fc  fu  numerus  multiplicationi*  »*5* 
cuius  radix  quadrata  if.ell  medium  proportiona- 
le,& 7.  ad  i|.  erit  in  eadem  proportione,  ac  If. 

ad7J.  Etfi  rurfus  velimus  fcire  ij.  &75.quem 
medium  proportionalem  habeant»  multiplicabi- 
mus eodem  modo  numeros  exhibitos»&  fubduce- 
mus  radicem  quadratam,  qux'  erit  v proxima, 
fed  non  vera,  cum  numerus  ex  datorum  nume- 
rorum muitiplicatiooe  exerens  no»  fit  quadra* 
tus : Ita  ergo  erit  15.  ad  H -f  , vt  Jl-J-  ad7J. 

Probatur  ex  propof.i.  huius.  Q^a  enim  qua- 
dratum medi  j efi  squale  plano  extremorum j hinc 
cfi  qu6d  ci  mutua  multiplicatione  duorum  nume- 
rorum» quos  extremos  volumus  cITe  proueniat 
numerus  squalis  quadrato  medi;:  V nde  ex  eo  de- 
du4a  radix  quadrau  erit  latus  namcricuro  illius 
quadrati » 8e  ideo  dicet  eandem  proportionem  hoc 
Jatus  fui*  extremis»  cum  fit  latus  quadrati  squali* 
plano  extremorum*  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXIV.. 

Inter  duos  datos  numeros  plures  profortio* 
naies  numeros  interfetae* 

A Datis  duobnf  numeris  8 1 .Sr  U96.  extrahe- 
mus radices  quadratas  p.  8r  9e  iterum 

ex  ifiis  radices  quadratas  J.  & fi  fieri  poflit . 
Deinde  mulcipJicands  radicet  iofs,  vtinterroedij 
proportionales  prodeant  ;fic  multiplicata  radix 
quadrata  I.  cum  p.  dabit  17.  Br6.  curo  ^6,  dabit 
%i6. 8e  habebimus  duas  feriet  numerorum  ab  vni- 
tatecontinudescreiceottum  ex  propof.t.  bnius  t 
deinde  fubfcribends  fingulU  datit  fus  radicet,8c 
proponionalet ordlnatim  decrefeentet»  0r  hinc 
multiplicandz  Inuerfo  ordine,  maxima  cum  mini- 
ma, maior  cum  minore , mediocris  cummedio- 
eri,dr  esc.  Naro  numeri  produAi  dabunt  medios 
ropoRlooaiet  | ita  6.  mulUpItcatus  curo  97.  da- 
it  fecundum  proportionalem  idi.  8e  cum  sitf. 
tertium  proportionalem  648. 8e  p.  cum  j6.  nume- 
rom^l4. 

probatur  hsc  operatio  cx  propof.p.Ub.S.clem. 
Nam  tot  cadunt  medi;  proportionales  inter  duot 
datot  numero* , quot  Inter  vtrumlibet  ipfonim  » 
&vnitatem;  C^mergo  intervnitatem, 
nenti  fint  cadere  17.  p.&I.  & inter  itp5.  cade- 
re ti6.  jd.  6,  Ergo,  6e  inter  81.  & itpd.  tot  me- 
di; proportionales  cadent  nempe  tres.  Patet  au- 
tem ex  illa  propofitione ; quod  I;  ipfi  funt  qui  ex 
mutua  , 6e  alterna  multipUcationc  , maximi  cum 
jninifflo,  & est.  fiunt  • 


Xlin.  PARS  I. 

81.  id».  ^8* 

»7 
9 
3 
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Nam,  vt  IW  probatur,  habent  intermedi; 
propottlonem,qusro  f.add.  Cum  ergo},  nuti- 
tiplicando  17.  produxerit  8i.  ergo  6.  multi* 
plicando  eundem  »7.  producet  fecundum  propoe* 
tionalem,  qui  fe  habeat  ad  primum,  vt|.  ad6*tx 
propof.  17.  feptimi,  cum  idem  numerus  »7.  muN 
tiplieet  j.  &d.  Verum  non  omnis  numerus  taiit 
eft  naturs,  vt  squali  proportionalium  numero 
difiet  ab  voitate,  ac  alter  datus,  nec  catis,  vt  radix 
quadrata  ab  eo  extrahi  poflit . Vnde  vt  plurimum 
laboriofaeric  hsc  operatio,  & non  p(^ifa ; nifi 
forte  numeri,  inter  quos  medi;  proporciooaiet 
defideranturab  voiuce  continua  ptoportioiKcx* 
crefctttt . 

ROB-L.  III.  PROPOS.  XXV. 

PJumerum  datum  in  partes  iuxta  datam 
proportionem  proportionales  diprtkuere . 

Sudatus  numerus  ppt.  qui  diuidendus  fic  In 
partes  quinque  habentes  proportionem  du- 
plam difponantur  numeri  quinque  eiufdem  pro- 
portionis a.4.8*id.  quorum  fumma  fic  da. 
per  hanc  fummam  dimdatur  numerus  P9S.&  ha- 
bebimus numerum  id.qul  multiplicatas perter- 
mlnos  prsdidos  dabit  partes  qusfitas}:.d4  ia8* 
aid.  $ia.  qusfimnl  confiaes  reflitoent  nume* 
merum  ppi. 

* Probatur  autem . Quia  fumma  propottiont^ 
lium  continet  omnes  proportionales, fimul:  Quo- 
tiens ver6  k diuifione  numen  dati  991.  prooe- 
niens,  qui  efl  td  fecac  ipCum  in  tot  partes  , quot 
vnitates  funt  In  fumma  proportionalium*  qus  cR 
di.quia  id,  multiplicatus  per  da.  facit  99).  Er- 
go,M  fumma  hpc  da.  habet  tot  vnitatrs.quot  vni- 
tates reperiuntur  in  omnibus  proportloiiaPbiis, 
etiam  numerus  datus  ppa.  capiet  tot  vicibua  id* 
quot  vnitates  funt  in  omnibus  proportionalibus* 
Et  quia  itacR  I.  ad  da.  vt  id.  ad  991.  etiam  com- 
poGtus  I.  & 1.  idefl  multiplicatus  per  a.  ad  dt.vt 
eodem  modocompofitus  |d.&  id.ad99a.exprop. 
»4.  lib.7.  elem.  & fiede  ali;s  . Cumerg»  fic  qui- 
libet proportionalis  a.  4.  dccct.ad  di.  vc}a.>^ 
d4.8c.csrc  ad  9pa.  Etiam  fimul  omnes  ex  prop* 
a^lib  7.elem.  proportionales  %.  4.8C  csrt.ad  da* 
erunt  vt  omneS  fimul  |a.  6^8e  csrtcr.  ad  993* 
fed  illi  funt  cquales  ex  Thefi  numero  dt.vtpoce 
fu»  fummx,ergo  etiam,8c  ifU  } s.  d4«  & cct  enioc 
«quales  numero  992. 

Quodver6  }a  d4.drc«t.  fine  proportionales, 
vci.  4. 8cc«t.  Prob.  quia  per  eundem  numcruia 
16.  multiplicati  fuere,  vnde  ex  17.  lib.7.  iCA  eniac 
multiplicati  x. ad  4.  vtgenicl  jt.ad d4. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXVL 

Numerum  extremum  ituermij^s  muttis  me-, 
dijs  in  proportione  Geometricu 
reperire. 

Slot  ditl  aliqui  tmuini }. vj.  Sh poflool.* 
{Krjre  alium  1187,  qui  liiftct  ab  8i.  duobut 
interme- 
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DE  PROPORTIONE 

l«tcme<Hjt  141. 8^  7>p-  n ipfe  fttimas  81.  «tifttt 
i}.  U vei6ezecnt>oQi  mandatur  iBiifeiplicaado 
tuiore.ar  dinideodo  per  primum  |*  & difpolSci 
la  ferum  eruoc  • 

9,  *7  81.  14},  7>9.  »187. 

Probatur  • Quia»  tu  ex  p'opof.4*  hoiust  eft 
ad 8kvt  8(. eftio proponioaead  aliam fe^aeatl! 


geometrica:  »,7 

duobus  iatermtflis  pro  ve  7.  diftae  ab  8t.  Ergo  rx 
propof.  T.buiuiquadracuniex  medk>8i.  eft  c<pta* 
Je  plano  es  extremis  . Quare  diuifum  per  latus  7. 
dabit  alterum  latus  :l87.<}uod  diltat  ab  Sl.duobus 
lotermiOis , 8r  i 7.  quincjue  incermiflis  . Vode 
poteris  reperireab  hoc  dillante  quinque  terminis 
mulciplicaodo  1187.  in  fci  8e  dtuidendo  pcr|  8rc. 


•4 


TRACTATVS  XIV- 

PARS  SECVNDA,  '»> 


Dt  proportione  jirithmetica . 

I Ognatio ar£la intercedit,  vt  vidcbimus.inter  Arithmeticam, 
8C  Geometricam  proportionem  , vt  altera  alteri  ncc  de' 
(eruiat , 8C  operationibus  alterius  (edule  minillret ; Ideo 
po^  tra&itioncin  proportionalitatis  Geometrica:  ilatim 
Arithmcticx  dilcurfus  fiibncftendus  eft  . 


expensio  i. 

Dt  propriiutitilms  Arithmetice  propor^. 
lianis  . 

Simile,  fimt  dFctUonc,  Inrum  anirum  propof 
tionum  /trlthraetic*  , fc  Geometrice  i ntu 
qu&d  huiu,  moltiplidione,  8f  dlailione.rt  pluri: 
milm  innotefcuntrdliug  ex  fubtriAionei  & addi- 
xiotie  » Proportio  *crb  Arithmetica  confiftit  in 
cc]uilitate  etcefliiun  > »t  ena  excedat  aliam 
eodem  «celTu,quo  hec  aliam  excedit . V.  g.  nu- 
merus 8 excedit  5 eodem  exctflu , nempe  duili- 
tace , ficut «.  excedit  4.  quia  ergo  ifti  trei  numeri 
4.  d.&8.  aquali  excclfa  dualitatis  fe  fuperantadi: 
enatur  Arithmetici  proporcioualca . 

Preall  I.  $cd  in  primis  notandum  « quod  u 
fine  anmeri  quotcumque  Aciihoietico  iotecuallo, 
»el  etiam  qnocumqoe  incerto  crefeente, , rei  de- 

ecefeentes,qallibct  maior  eft  equali,  mioori.  Se 

omoibui  inteniallis  numericie,  quibus  diftanc 

v.g- 

Sint  ral»,*?*".*?.»».!?.* 

Dico  I qood  J7-  eft  eqnslu  numeto  7.  fi  tsmea 
ci  additur  interusllum  J.  toties  quot  interca- 
pedines fune  inter  7. 8t  }t-  qu*  ftellulis  nocsi* 
faot,  «t  Inoe  fex  . Si  ergo  multipUcetnt  I . per  6. 
te  fiunc  ]0.  Se  addatur  nnmerop.  etunt  J7.  ^d 
pacet}  quia  tot  ricibos  i numero  7-  exercuit  37- 
per  stUcioaem  numeri  Intccuallari,  I- 


THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

St  ftnt  qttttmr  ejueuttiutet  coni  inite  properi 
tione  Arithmetice  txcrefcen'ts,fu’nm* 
medtonun  eft  tifHxl  s fummee 
extremomm . 

* pX  Entur  qostuornum*r>,qui  fe  fuprrieiie  ar^ 
L/  qualiter *nimirim  ceroirioS.  11.14.17. 
Dicoquoia<l-^ici  8 17.  factant  eunlem  numc* 

run»quem  additi  ilmitl  faciunt  if.  8e  f4.nimi* 
rum  2T. 

Probatur.  Num*rus  8.  exercuit  rfque  ad  nti- 
merum  1 4>pcr  continuam  adJironem  ^qualis  par* 
tis  ideft  cernarij  • qui  femel  additus  eil  numero  8. 
ve  fiant  1 1.  gemina  vice  numero  8*  iterump  ve 
6uq:  (4>iuzca  interualloru  multitudincfii. quibus 
ab8.diftatii.ft  14.  vt  prxnotaui  tn  preafT  ergo 
teraariusidditus  tcripfi8.  remclin  11.  ft  iterum 
bis  ini4«  faciunt  medios. 

$ed  etiam  ter  idem  ternarius  addiens  eft  pri- 
mo 8.  vt  6ervr  extremum  17  femsl  quando  ex- 
creuic  ab  8.  in  ll.  fcmel  cum  exercuit  ib  1 1.  In 
14.  p & femelcam  exrreuiti  14.  in  17.  ioxtt 
truinterualla«qttibtts  diUati  primo  8.  Cum  eigo 
ter  ternarias  additus  pr  mo  numero  8.  duplato 
faciat  duos  medtotpft  ter  additus  eidem  8.  faciat 
estremump  patety  quod  duo  med)j  flmul  erunt  at- 
quales  primo»  ft  extremo } cdm  tam  nicdi; » qudm 
excremas  cum  primo»  componantnr  ex  primo  bis 
«cceptoyftex  uibasccmarijs. 


THEOR. 


lii  tractatvs  xiin.  paus  ij: 

THEOR.  n.  PROP.  n. 


Sijln  tres  !ju*ntit*tes  tonlinu*  profiortioae 
Arithmetica  fe  refpicitmts  duplum 
med^  efl  aijuale  fumnue 
• extremorum , 

Sine  tres  quantitates  7.  It.  15.  quar  proportio* 
np  ArithoKtk J(  nempe  xquali  erefcant  aog- 
mcQto»^  medium  II. duplecnr . Dlcop^irod  /ler 
duplum  nit  d quale  fummdt  extremorum  . 

* Probatur . Nam  diximus  propof.  anteced. 
qubd  terminus  tertius  componitur  ex  duplici  ad- 
ditione «(Qualis partis»  quz  hiceft  quaternarius 
bis  additus  numero  primo  7.  Numerus  vero  fe- 
cundus Arithmeticus  ex  numeroeodem  7.  & Hm- 
plici  additione  squalis  partis»  oiminim quaterna- 
narij ; Ergo  H bis  accipiatur  fioc  duplum  conflans 
g(.mino  quaternario , 8r  gemino  numero  radicali 
7.  erit  squale  extrcmoiprimo  ei  addito»  qui  etiam 
femd  continet  primum  cum  gemina  parte  equalt» 
nempe  quaternario ; & lic  faciet  fummam  » qus 
bis  continet  primum»  & bis  partem  aqualem»  qui 
proportio  augetur  . 

THEOR.  III.  PROPOS.  III, 

Si  fit  quotcunque  numeri  Arithmetico  inter- 
uallo  crejeentes , fcu  decrefeentes,  primus 
multiplicatus  per  numerum  inierualio- 
rum  minutum  vnitale  iunflus  cum  viti- 
mo  erit  aqualis  fecundo  multiplicato  per 
interualloium  numerum  lotum . 

^ merusinterualiorumfitS.qup  fteiiulis  no- 
tantur. Dico»qubdlia.  multiplicetur  per  nu- 
merum interuallorum  vna  vnitate  abicdi»  nempe 
pcr7-  driungatur  extremo  J4.  qu6d  efl  squalis 
fecundo  6,  multiplicato  per  interuallorum  au- 
znerum  8. 

* ProgrefT.  1.  Si  priinus  termious  1.  mnlcipli- 
ceturperS.  numerum  ioteruallorum  » & (iat  id. 
& fi  per  eundem  8.  multiplicetur  numerus  dilfc* 
sentis  4. 8e  fiant  ^a.i(li  duo  numeri  colledi  erunt 
squales  oumero  tili»qui  ex  mulcipHcuionc  fecuo- 
sii  termini  ,V-g.  6.  cum  numero  Interuallorum 
«odcmS.nafcitur»  qui  erit  48.  Patet»  qnittf.  cd- 
ponitur ex4  interuallinumero»8ea.  primo  ra- 
dicali ) vnde»  fiue  feorfim « 8e  dciode  iundi»  fine 
fimul  multiplicati  eandem  fummam  cfii cient  48. 
Progr.x.  Differenti^  numero  4.moUiplicato  per 
S.addico  a. radicali  e(l  (qualis  numerus  ritimus  14 
xe  primo  pr^aff.  Ergo  abiedo  numero  radicali  i 
cnultipiicato  numero  diffcrentiallivt  reftet  ^x.re- 
manet  54.  numerus  vltimus  illo  |a.  milor  in  ipib 
oumero  radicali  l Quare, &r  fi  adderetur  vtrirq;  nu- 
merus ex  ioterualloril  S.Anumcrl  radicatis  n. mul- 
tiplicatione cdfurges>qai  efl  fd.adhuceiret  niaior» 
ita  audiu  vltimus  terminus  eode  squaliter  audo 
numero differentiali  ^x.in  Ipfo  ft. radicali. Quam, 
obrem  > n fit  squalis  demendus  cfld  id.  nu- 
merus ipfe  radicaUs»  & itaerie  14.  nempe  nume- 
rus t.radlcalia  multiplicatus  non  pero,  fed  per 
namcrum  ?na  rniute  min^icm»  nempe  per  7. 


Quamobrem  numerus  radiealis  muItlplieatDtpd* 
numemm  interuallorum  minus  vna  vnitate»V.g« 
per  7.  vt  fit  14  tundet  ritimo  termino  (4.  erit  (* 
qualis  numero  id.  ex  multiplicatione  tmeruallo- 
rum  8.  8c  numeri  radicatis  t.  & numero  dilTeren- 
tiarfi  ;t.r.48.  Ergo  etiSerit  squalis  nunfero  con- 
furgentt  cX  multlplleatione  fecundi  cermtni  6, 
cum  numero  interuallorum  1 quem  ex  primo  pro- 
greft.  probauimus  equalc  oumero  dilFcrenciali  |t  • 
&l5.radicali  per  interuallorum  numrru  multipli- 
cato» 6c  in  voam  fummam  redado»idcfl  eidem  48. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

JSlHmeri  proportione  Arithmetica  proceden- 
iesy  dempto  radicali^  na  ^utliletad  fe^ 
eluentem  ep  in  proportione  , vt  numerus 
mteruallivniusad  numerum  intetualli 
alterius. 

Slot  numeri  ** 

78.  4t.  Se  numerus  interceptus  Inter  quem- 
libet eorum  fit  4.  Dico»  quoi  Ii  d r.ument  immedto- 
rtV(4.(3^38.  numerus  radicatis  expungatur»  vt 
fiant  3%.  Se  36.  interuallorum  numerus  8.  qui  me- 
diat inter  primum  a.&T74  ^icit  eam pfoportfoum 
6eoasfmr4n  dd  ja.  quim  9.  numerus  interuallo- 
rum medians  inter  primum  s.  Se  fequentem  }8. 
dicit  ad  |8.  numero  radicali  deduSo»  idefl 
* Prob.  Nam  4 odies  concinetur  in  |t.ex  primo 
notabili  huius, toties  nempe  quot  fuoc  iuterual/a» 
ficoc  eode  modo4.  nouies  continetur  in  38.  ergo 
numerus  odonarius  Interuallorum  quatec  conti- 
netur in  ficut  numerus  nouenarius  intenul- 
lorum  quater  continetur  jn  36.  Quare  cum  8.  8e 
9.  pereundem  4.  multiplicatus  fit:  lea  cric  8.  ad 
9.  vc  Jt.  ad  36.  ex  propof.  1 7.  lib.7<  Elem. 

COROLLARIVM 

Hinc  efl,  quod  planum  ex  medijsS.  6t 
squaleplano  extremorum  p.  &3X. 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

PJumeri  proportione  Arithmetica  proceden- 
tes eandem  dicunt  proporttonem  Geome- 
tricam qusbbet  ad  fuum  numerum  i«- 
teruallorum^  f tamen  ah  eis  numerus 
dtcalts  dematur* 

PRobatur  . Nam  data  eadem  numerorum  ferfe, 
^usin  prscedcfiti  propofitione  j oflcnfum 
eft  t Ita  efle  numerus  Intcrualli  8.  ad  numerum  9» 
interualll  alterius,  vc  ja.  Arithmeticus  ad  fcqu6* 
tem  numerum  Arithmeticum  jtf.i  quibus  tamen 
Arlcbmecieis  demptus  fuit  numerus  radicalU  a- 
Quaret&Wcf^M  critjxadRn  3fi.  adp»  oumCr 
rum  interuallorum  • 


theor. 


DE  PROPORTIONE 

THEOR.  VX.  PROPOS.  VI. 

* Si  aliquis  terminus  Arithmeticus  maior 
mstltiflicetur  fer  numerum  mteruallo- 
tum  carentem  vna  vnitate,numerui  pro- 
dufiut  addtto  ei  termine  radtcalt  eji 
aqualis  numero,  qui  fit  ex  eodem  nu- 
mero interuallorum  toto  , O"  termino 
immedtalo  minori . 

It  eadem  dirpofieio  termiooram  > qti«  prli^a 

V?  1,  IO, 

Sraamerus  interuallorum  inter  2.  & ntp. 
Dico»  <)a6d  H multiplicetur  |8.  per  p.  minatum 
vna  vnitate  videlicet  per  8.  procreabitur  termU 
nus  I04.  cui  n addatur  cerreinua  radicalia  a.  efE* 
cietur  «quatis  numero  }otf.quific  ex  imiltipHc»< 
tiooe  totius  numeri  interuallorum  9.  cura  minori 
14.  termino  Arkhmctico  Immediati  fequente. 

Probatur»ff  dematur  i duobus  terminis  Aritb> 
roeticis  ^4.  8r  j8»  terminus  radicalis  %.  dicent  pro* 
portionem  ad  inuicem»  vt  numerus  interualloru  » 
cx  prsrccd.  propofitiooe»  Se  lu  erit  8.  ad  |2 . vt  9. 
ad  Quare  > 8e  plana  eorum  erunt  zqualla» 
nempe  produAu  ex  jt.Se  9.  ac  produdum  ex  8.8r 
j6.  es  Coroll.  przccd.  quz  fune  s88.  Si  vero  Hn- 
gulis  addatur  terminus  radicalis»  0r  fiat  44.  8r|8. 

Se  deinde  ranltipliceoturpero.  nomerus  ^4  ve 
£at  & per  8.  numeros  j8.  Se  fiat  ^04.  addet  9« 
ei  plano  ex  tot  terminos  radicalcs»quot  ad» 
dUS.Se  inrupcr  vnum  terminum  radicalera»  Se  fth 
ciet  )o5.  Quare  maior  terminus  |B.  multiplica- 
tos per  numerum  interuallorum  minus  voo»vt  eft 
8*  reftituet  nomerum  addito  termino  radicali  x« 
r<]ualem  et  numero»  qui  fit  ex  moltiplicatione 
termini  immediate  minoris  94.  Se  loto  nunero 
interuallorum  9.  vt  eft 

COROLL ARIVM 

ELllcitur  hinc»  qubd  idem  euenitetiam.fi  duo 
numeri  dati  Arithmetici  non  fint  imraedla* 
ti{  fed  fecundam  diftanciam»  ita  incemalla  fuman* 
tur.  V*g.  fielligeres)o.  8r)8.  Interualla  cflene 
7»  Inter  jo.  Se  primum  radicalem»d^inter  j8.  io- 
terualla  elTent  9.  cum  ergo  iu  fe  habeat  7.  ad  >8. 
rt  9.  ad  $6.  dempto  videlicet  ab  vtroque  numero 
radicali  ; fequitur » qubd  planam  ex  medijs  9. 

Se  fit  arquale  plano  eX  extremis  » nimirum 
y.Se  76  ^ito  vero  vtriqi  oumero  radicali  per  tn* 
temailorum  numerum  multiplicato  produdus 
continebit  iafuper»quioritnra  9.  Se  s8.  noucm 
numeros  radicalcs;  qui  verbd7<&  jtf.feptem  in- 
fuper  numeros  radicales;  Vndeerltei  stqualis» 

£ bis  addatur  numerus  rsdicalis  • 

THEOR.  Vn.  PROPOS.  VII, 

/n/sr  quofcHme^ue  numeros  ArithmetUi  dif~ 
fofttos  eadem  ejl  ratio  Geometrica  iater~ 
mAU  ad  interuallum , quie  eft  differentia • 
rum  ad  differentias  • 

Sint  numeri  9* *^*8*J^v*7; 

oallalacer  3.deA7.efua(  7.  differtae»  u»- 


arithmetica: 

dudo^.i  17.  prodibit  14.  fic  Inter  quofcurnqut 
alios  inter  7.  «r  17.  differentia  eft  6.  Interualla  ^. 
Dico  itaque,  qu6d  ita  7.eft  ad  j.  vt  I4.ad  ff.nempe 

numeri  interuallorum » differentiarum  numeri 
in  eadem  proportione  funt . 

* Probatur.  Nam  multiplicato numeiodiffcren- 

tiali  ex  pr^afl*.  1 per  intcnialla » dat  differentias 
omnes»  quibus  didat  vnus  terminus  ab  alio.  Sic 
s.  multiplicatus  per7.dat  differentiarum  nume* 
rum  14.  Scideras,  multiplicatus  per  ).  dat  difi- 
fereodarum  numerum  nempe  differentias  om- 
nes» quibus  9.  didat  d ).  vel  17.  didat  a 7.  Ergo 
ei  i7.lib.7*Eiem.  cum  numerus  interuallorum 
per  eundem  numerum  s.  multiplicatos  producat 
nomerum  differentiarum»  habebunt  eandem  ra- 
tionem gemtliSr  multiplicati.  Vode  Ita  erit 7» 
ad  7.  numeri  ioteniallaret  multiplicati » vt  4.  ad 
14.  differentialesgeolti . 

COROLLARIVM 

Hinc  eft»  quod  permutando  fit  quoque  numr* 
merus  interuallerit  ad  differeotist  aggte* 
gatas  nempe  7.  ad  6.  vt  7.  ad  14. 

THEOR.  VII!.  PROPOS.  VIII- 

Numeri  Arithmetici  procedenteSyft  a^ualiter 
remoti  ah  extremis  addantur  fimulyilU 
omnes  funt  aquales . 

Qltferies7.  ii.  i^.i9.a;.  07.  Dlco7.ars7. 

ede  «quales  addiH  fimul  numeris 
ficut  etiam  tr.8r  19  additi  fimnl»qai  funt  aequali- 
ter remoti  ab  extremis . 

* Probatur.  Nam  tantum 7.  8CS7.  faciunt74« 
ad  quem  numerum  ad  hoc » vt  perueoiat  numerot 
s7<  deficite!  4.  nempe  numerus  intcrualli  ,quo 
termini  diftant»  Se  primus  terminus  ; at  numeruo 
fl.  continet  ambos  > ergo  additus  17.  facit  74« 
fieip.  vtperucntstad  <4.  deficit  et  numerus  in- 
terualli  gemini  4.  & 4.  & primus  7.  numerut 
rerb  19.  vtpote  du^us  interusllls  i primo  diftaoo 
4. 8c  4 concioec»  Se  7.  Quare  additus  numero  1 9. 
conficiet  74.  Se  fic  de  al>  js . 

EXPENSIO  II. 

Deproportionaliius  Arithmeticis  eonsinuis 
tn  vnam  fummam  collidendis^ 

F Acilius  trahuntur  ia  opus  Arithmetici  pro- 
portionales » quam  Geometrici  $ cum  fo- 
la  additione»  Se  fubtradione  tradentur . 

PROBL.  I.  PROPOS.  IX. 

Arithmeticos  proportione  continua  proceden* 
tes  i tum  pares , tum  impares  in  vnam 
fummam  colligere  dato  vUimOfiT  primop 
O*  terminorum  numero » 

Slot  dati  quicumque  termini  Impares  propor- 
tione Ariihmetica  procedentes  V.  g.feptcia 
4.  7»  IO.  17.  Iff.i9.aa»  Oponcatque  omn»»» 


V 
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tragtatvs  xiin.  parsil 


P E A 


C D 

# *. 


II  P 7 ^ I 


funrnii  nc&fre.VIdmutierniniitis.tungaettrdl 

prio>o  4.  8e  fit  s8.  dinidattir  dcinJc  In  geminM 
partet>qu4ru  vnafit  14.  nnmerut»qai|>«r  numeru 
ccrminorum  malripllcctur  nempe  J^r  7.  dabie 
fummam  omnium  91» 

Si  v^ro  numerus  lernunorom  par  fiaerie  7.  i !• 
f).  19.  a|.  17>  Addatur  fimiirter  vltimus  termi^ 
nos  primo»  vt  fiant  34.  Be  muttiplieeiur  per  nu* 
merum  dimidium  terminorum  vc  fiant  loa.  & 
erit  omnium  fumma  • 

* Probatur.  Nara  addici  numeri  «<|ud  ab  eitrc- 

tnis  remoti  lunt  omnes  rtpitlei  e«  propoCS.  «lita- 
re Arithmct.nnmerui  ionAut  primus  extremo, le 
multiplicatus  per  numeru 
terimnorurn  ar^oabU  nu- 
merum planum  omnium 
numeroru  Amni  ▼nitorum» 
qui  xqualiter  remoti  firtc 
ab  extremis  » 8r  faSi  fine 
omnes  cquaks  V.g.  ).r7< 

9.  It.  13.  fadi  fint  omnes 
xqoales  • nempe  tninimus 
9.  per  adledioDcm  maximi 
] ) . 8r  maximus  1 J . per  adie- 
Bionem  minoris  3.  Item 
fequens  minor  y.  per  adie- 
dioflc  penuJtimi  9.  Sicut» 
fr  9.  peouitimus  per  adie- 
^ncro  minoris  y.  erunt 
fex  numeri  «quales  l<<.  «|ui 
multiplicati  per  6,  dabunt 
planum  numerum  96-  qui 
#ft  fumma  omnium  feicd* 
ftandumrnitatibus  l6.quia 
ergo  numerorum  ita  addicocu  tumma  efi  numeras 
id.per  numerum  terminoru  multiplieaCDS»ft  addi- 
ueft  medietas)  dum  finguli  fuis  correrpooden* 
tibus  addici  fopt,  tot  enim  funs  additi,qttot  erant. 
Ergo  fnmma  «amnium  erit  d'juidia  huiua  plani  ou« 
meri » nempe  48.  Ted  fi  dimidtum  terminorum 
miililpUeetur  cum  ultimo  itf*  generat  dimidium 
plani  numeri»  ideft  48.  Ergo  xltimui terminus 
V.g.  13.  additus  primo  3.  n fiat  iP.  multiplica- 
tus cum  dimidio  terminorum»  »t  fine  48.  erit 
omnium  (umma  . Quod  autem  dimidium  cermL. 
norum»  cum  vltimo^addico  pruno  reulctplicacu» 
producat  dimidium  ptamex  coco  numero  termi- 
norum» Be  eadem  fumma  vltimi,fir  primi  geniti» 
patet  es  t.prop.iib.9.  quU  duo  plani  ules  pquanc 
planum  totius. 

Nec  interefi » fi  dimidium  terminorum  multi- 
plicetur cum  roto  extremo»  fcu  dimidium  extre- 
mum multiplicetur  cum  omnibus  terminis,  nam 
femperrotificiet  dimidium  planum»  ex  1.  propof. 
lib.9.  Elem.  itareu3.  multiplicetur  cum 4.  fea 
u jnultiplicecur  cum  g.dimtdhim  planum  la.  eon» 
ftituenc . Hoc  autem  dimidi  um  planum  erit  fum- 
tat  omnium  terminorum  Arithmeticorum  • 

COROELARIVM 

IN  progreflionibus  naturalibus  ab  (.Incipien- 
tibus quadratum  maximt  dempta  radice,  & di- 
mldiacu  efi  fumma  omnifi  ipfo  dempto.  $ic  fi  fint 
1«  %,  t-  4-y . quadrati  sy . numcr^  y.  dempta  radice 
5.  vc  faciant  ao.  dimidiatum  nempe  10,  eft 
fumma  omniumquacuor.  Quia  addita  f nttate  nu- 
mero 4.  fit  y.  qui  multiplicatus  per  dimidium 
terminorum  daret  fuci  mani  omnium»  idem  verb 
cft  multiplicare  per  dimidium » flrper  totum  fi 
genitum  poftea  dloidas»  Crldem  cft  multiplicare 


per4.8rpcry«<i>fo«5.ii  d gcfiltoanferu  Ipfiim 
5.  ?t  fiant  ao. 

EXPENSIO  III. 

De  proportione  Ariihmttiu  propo^tmi*  . 

FAeilis  eft  propagatio  huius  proportionis»  ro- 
de breuiter  cam  explicabimus  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  X. 

DiU  dtfferentid  proportionem  Arithmeti. 
cam  extendere . 

HOc  fiacUiter  fit  addendo  Illam  fueeeiCod  ^ 
gniis  terminis»  fic  fi  4.  addatur y.differen- 
t«a  fient  9.  fecundus  terminus » A fi  eidem  9.  ad- 
dantur rorfiu  y.  fient  14.  erancque4.9*  14.  tres 
termini  Arithmetici  . 

Ratio  quoque  cuidens ; quia  proportio  Arith- 
metica oritur  ab  additione  ciufilem  partis  • 

PROBL.  Jl.  PROP.  XI. 

Dstis  duobus  ttminis  Arithmeticis  tertiuM 
tnucnirct 

A Maiore  duplicato  detrahe  mioorr«,eHrqi 
refiduum  tertius  terminus  maior»  re/  d 
contra  i minore  duplicaro  detrahe  maiorcofi»  Be 
minor  terminas  cxcret/  iu  datis  duobuater^. 
nis  8»  ty.  fi  duplices  maiorem » ensnt  )c.  i quo 
detradus  minor  refiduum  exhibebit  terminum 
maiorem  as.  Brd  contra»  fi  duplices  8.  flr  detra- 
has ly.  remanebit  1.  terminus  minor . 

Probatur  ex  propof.s.buius  • Quia  medius  ter- 
minus duplicatos  cft  pqualis  furmnf  extremorum) 
rode»  fi  ab  eo  alterum  ex  extremis  deducatur»  «1- 
terum  prodire  nccrife  cft  . 

PROBL.  111.  PBOPOS.  XIX. 

Datis  numero  eerminorum , maiori  feu  mi- 
nori extremo  , gy  dtfftretai*  reperie- 
mus  alterum  extremum. 

Sint  dati  lO.Termini  Arkbmctici, quorum  pri« 
mus  fit  7*  differentia  a.  Dico»  quod  reperie- 
mus  aliud  extremum  maximum,  fi  ducamus  diffe- 
rentiam a.  in  terminorum  numerum  proximd  mi- 
norem V.  g.  in  9.  tt  fiant  1 8.  Be  huic  genito  pr|« 
mom  terminum  adi;eiaroos , yt  fiat  ay.  nam  h|c 
numerus  ay.  erit  terminus  maior . 

Probatur  . Differentis  funt  addies,  primo  ter* 
mtno,tot»quot  funt  jnterualla  • Ni  iotcrualla  toc 
fum.  quot  termini  rno  dempto.  Ergo  ex  primo 
ptsalT.  yltimus  terminus  f4duseft»eum  yltimos 
fic  f qualis  prioo»&  different  per  inceruJJa  mul- 
tiplicat; . 

Aduerce,  qobd  fi  progrcftto  incipiat  a aifra» 
quod  ipfa,yt  numerus  cft  auferenda  ficuc»  Be  io  (e* 
quenti  Probi. 


PROBL, 


DE  proportione 

rKOBL.  IV.  propos.  xui, 

Dolo  friato,  if>fititmlo  imnmt,  &•  tumt’ 
totHUnuUarum  referire  vltimmni 
^aem  elegeris  , 

MVliIplIcMur  ftcandiupcr  anmeniiB  Imca 
nallerum  » 8r  i genito  dcoucur  primnt 
per  InterueUoroa  niuneraa  niniu  tqo  multipU» 
catus. 

Prcbstor.  Quia  cipropof.  UH  gealtl  rutm 
c^les  loeopc  primos  per  iaccriuUorum  nit* 
mrruia  niioucum  vaicatci  cum  TUiino  * 8e  recun* 
das  per  nmoenam  inuroallornm  muitiplkarus  • 
Quare  fi  i geaico  ex  recuodo^ds  oumero  interoal- 
loram  detrahacor  Ulc  genitus»  refidaum  erit  vlth 
mu  terminus  ifictbid.  Teeundus  muUiplicstua 
per  8.  intemallorum  aumerom  dsC48.l  i]uo  dem 
ptns  14.  ntminttn  u multiplicatus  per  7.  intee* 
uaUorum  numerum  Toita^  dat  14,  vltk 

inuffl  tcrmmunia 

PROBL.  V.  PROPOS.  XIV* 


arithmetica; 


»41 


expensio  IV. 

T>e  fnfortiotte  jirithmetiea  inteiferemU . 

INc*f|«>fiti<iMrmlBorumiii  Arithmcticapto- 
I»tt:ioii.Boiitft([TMi.U|,ori.,  tamqueiaii 
precatis  io  opus  seducemus  • 


PROBL.  L PROPOS.  XVI. 

/ff/ff*  duos  Sermiifos  Arithmeticos  medium 
frofortiondlem  imenite . 

COatG^rarprimusr>cun) altero g.Sc  fumma 
I4|  diuidatur  per  medium»  $p  medietas 7. 
erit  medium  proportionale  interf.frp.  eritque 
arithmetici  ad  7.  n 7.  sd  9,  fic  fi  fint  9.  8c  8. 
lumma  erit  17«  8f  medietas  8.  fif  ~ erit  medius  tert 
minus • ” 

Probatur  expropoC  a huius  partis.  Namdu- 
plum  mcdij  eft  squale  fimims  excremorum  • Vn* 
de  fumtna  extremorum  dtuira  per  medium  dabit 
medium  terminum  Arithmeticum  • 


Ddio  vltimOf  0»  fentth^mo  termino^  0 
umeto  imetu<tllorum  referire 

fumum* 

MVItlpIicetur  penultimds  per  mwnerom  ia- 
teruallorunstdeex  ipfo  genito  deducatur 
vieimus  multiplicatus  per  eundem  interuallorum 
numerum  { fed  minutam  ma  vnitate»  8r  refiduum 
erit  primus  terminus . 

Probatur,  cx  propof.6.  Kwus . Nam  ifit  duo 
funt  squalet » Vltimus  multiplicatus  per  interual- 
lorum  numerum  minus  vno  iundus  primo»  8r  pe- 
nultimus  per  loterualloru  aumeru  multiplicatus, 
y ode  fi  ex  hoc  genito  deducatur  ilie  genitos  pro- 
dibit prunus:  Sic  ibid£  penultimus  74.  per  interi 
iialloru  ouracru  p.  du^s  dat  }od  a quoddptus 
704.  ex  8.  interaalJoru  numero  vnitate  minori»  8^ 
gS.  vitimo  proueoiens  dat  a.  primuni  terminum. 

Aduerce  in  is  omnibus » quod  fi  progreifio 
A rithmetica  tneipiac  i o»  vt  e.  4.  8.  u.  itf.  ao.  «4.. 
tnne  ex  hac  operatione  proaenieto.  ofteodens 
primi  terminu  lifra  efTe»yt  fi.oumerus  inceruallo* 
nim  dat  tao-mulcipHcataa  per  pennltimu  10.  fed 
14.  Tltimus  multiplicatus  per  toteruallonim 
mmernm  minus  Tno»  aimirom  per  i.dae  no,  at 
xto.  lAcdcdudus  ah  iJio  relinquit  o. 

" . PROBL.  VI.  PROPOS.  XV. 

l>4tis  iseoius  terminh  extremis,  &•  numero 
interiudlofum  referire  diffirentUm . 

Minorem  i nudori  rubdocito » €e  refidoam 
dioidc  per  numerum  loterualionm . 
Prob^nr,  qoia  tot  Cuot  ex  prims  Expen.  buioS 
P^palT.  differentis  addits  primo » quot  interualla 
fieret  vicimus  s Ergo  vt  fiat  differentia  fiibdu- 
cendus  eft  primus»8t  reliquum  pci  ioternailoruni 
onoKrnm  dinidendum , 


PROB.  II.  PROPOS.  XVlI. 

Inter  dnot  terminos  Arithmeticos  flures 
medioiintunire. 

HOcnecotloni  amditar  reperira Jo 

rcntiiBi  . qw  iBIcr  ctrmiaot  illo.  dclKC 
BW<li.r«.  Sk  n^).«e«j.ia(.rquiHdcbcinci.. 
ueniri  S.proportioBile.  SabJucuur  s.iOi.te  re- 
fiduiuQ  erit  tf  J.aiTuniatiir  ver6  numerus  tero>fno- 
^um  iBilutus  Tnicenaicate.  Betnpr».  &diuida. 
tur  auuicrus  refiduui  5}.  per  7.  St  fiet  .dif- 
fereatiap.  Si  ergo  numero],  addas  diifereneiani 
p.  continui fep^  Nfibus.cScies  8.  terminos  j 
quorum  primas  erit  y,  sitimus  6S.st  y.  14.  ss.ys. 
41.yo.yp.1S8. 

PROBL.  III.  PROPOS.  xvm. 

rutmerum  Arithmeticum  tn  fanes 
frefortiondles  Arithmeticas 
diPrihuere . 

DAtuni  aumeruBi  i ps . diuidetims  per  dimi- 
dsum  aumeru  terminoru  4. 8r  quotiens  erit 
)8.  buac  qomidtem  in  duss  partes  inarquales  diui- 
demus,  Tt  plicetln  ].ir  Jy.quos  confticucmus  pro 
cziremisi  inter  quos  rt  liber  Tolumus  efTe  8.  pro- 
portioasles  . Horum  differentiam  proportnna- 
lem  inaeniemus,  st  propof.  17.  huius  pare,  qua 
crity.  cum  iam  habeamus  eleftos  terminos  pri- 
mum 3. 8r  aoniilimum}y.&  ouraerum  tetmino- 
rum  8.  te  cunrequeater  iuteruallorum  7.  cum  tot 
int  t quot  termini  minus  rni  vuitate  : Si  ergo 
differentiam  repertam  yvsddemas  ptimo  termino 
fucceffiue  efficiemus  terminos  arithmcticd 
progredientes  3. 8. 13.  i g.  23.  s8. 33  38.  quorum 
fomma  erh  lyz, 

Probatur  es  p.  propoT.  huius  paids.  Nam  si- 
timus terminus  lunSus  primo  muliq.ltcjtus  per. 
silaiiiiiuin  tenaiuotum  facit  fumuurn  omniiMi; 
£rgo  diiufe  pec  dinidiuiB  terminorum  fumuu 
Hh  om; 


.■•Ti 


14V  tractatvs 

emnIuiTi,  qu>H»  debet  elTc  numerm  i T > . dabit  nu. 
merum,  qui  In  fe  eontineblt.rawa,  * ^mui 
extremum  . Et  bine  poflTimui  diutdrre  IB  duai 
partes  miquilei,  »t  placet, cum  poOimni  cligete 
maiDs,  * minos  extremum,  *t  Tolonttt  etitj  Vn- 
de  dato  maiori , minorique  exttemo , Bt  numero 
ttnninorura  habeb  mus  interoaliorom  Domctoni 
quir>  roptee  lefti  d fferenrjxm  reperiemus  . 

Si  rerb numetus iiKetoallorom  fie  impar, oee 
commode  in  duas  partes  poflit  dioidi,  per  ipluni 
totum  poterimus  parttae  onmotum  datum, Bi; quo- 
tiens  duplicatos  erit  numerus  terminorum  , qui 
turfusinduas  partes  Irwqualci  diuifus  dabit  pa» 

ius , Bt  minus  extremum,  Sr  c»t. 

Sic  ija  diuiius  per»,  dat  qootientem  Ip,  qui 

duplatusteftiioitjS. 

- Ratioel) , quiamaius , le  miooe  extremimi e» 
propof.  p.  io  imaro  fummam  collcaom  , Bt  bifa- 
nam  diuifom  dat,  fi  hec  eius  medietas  multipli- 
c«turcMrti  numero  omnium  t«(ninor»ro  » liim- 
maimomomra.  Vnde etiam  fumma  omniomdi- 
nifa  per  totum  numerum  terminorum  dabo  dioii- 
dium  nomerum , in  quo  maioa , * mtout  e«t*. 
mumlfttet* 

THEOR.  IX.  PROPOS.  XIX. 

* PaU  terminorum  Ariihmiticorum  ftrit, 
itltam  fimilm  inutuire , 


D faciliter  operi  confignantur  multipiicaq- 
do  pet  cuodem  oumcmm  pioponiotules. 


x-mt.  PARS  n. 

Arithmetleoe  datos , Srp  fi  diQtur  s.  5 * 8. 11.  re- 
pcriemoifiliam  ferlem  Anthmetlciifletfi  pcf  nu« 
roerum  plicitum  multiplicando#  & pfodudl 
erpoc  . »4.  Aiitbmecici . 

Probaturo  Quoniam},  multiplicauit  a.  Ar  o. 
caHem  proportio  erit  torum  6.  *d  iT*  g«* 
ncrantiu  a.adS.Ar  ifad  8. Quare  c*  4. 

quo  erit  a.  ad  8.  rt  6 ad  14.  Et  dmtdcnd^  erti  a. 
ad  refiduum  6.  ei  8.  proportio  > qu*  eft  6.  ad  18. 
refidvnmea »4.ArprrM«raKda  enta.  ed  ^ ittd, 
refiduum  ad  |8.  ix  pariter.  Qot«  refpoodet  a. 
ad  f.vid.  ad  iT-trie  d M|dr»de# a.  ad  r^daom 
£15.  rtd.  adi^efiduuoip.  cxi?  permutando 
•dtf.  vtp.  rrfitfmjm  $d  refiduum  9.  C«m  ergo 
refidutiad.idl8.8r}.  adp.  dicant  emdem  pro* 
portionem»  ijuc  cft  a-adA.erit  etiam  istcreo^m 
eadem  proportio»  Br  8.  ertttd  jR  Ttf.atfp.  Qm^ 
re  permvraadc  8.  erit  ad}.  ttf8.  adp.  Numcroc 
yer6  8.  eft  dlC^rencia»  inter  a.  8r  8.  ideo  Oupla 
diifer^tte  }<Ouar  e ft  inter  a.8r  f.termiaoi  datotjlt 
ideocriam  iKp  dHFerentia»  <}uoeR  intero.  8r  14» 
erit  dupla  di^-renciar  9 qox  eft  inter  8.  ft  /r. 
^uare  8.  i}.  14.  eAme  Ariritmeiicip  rt  Tum  2.%%, 


I 


TRACTATViS  XIIIL 

PARS  TERTIA. 

4 

De  Proportione  Hurmonica . 

Roportio  Harmonica  in  co  cxiltic;  quud  eadem  proportio 
Geometrica  (v  inter  extrema,  qux  e(l  inter  didcrencias, 
quibus  numerus  medius  difOdetab  extremis ; Ica  inter  a.. 
}.6.  eft  proponio  harmonica ; quia  excrema  t.&  6.  ita 
gcomctcirc  proportionalia  fime , vt  cft  i.ad  3.  qux  funt  differentix  , 
quibus  diflidet  extremum  a.  i medio  j.  & extremum  6.  ab  eodem  }. 
Hxc  autem  preportio,  licet  dicatur  Harmonica,  efl  tamen  potius  Optica 
vc  Tuo  loco  oAcndetnusj  pro  nunc  ipfius  vniuerfalia  tancum  fimptomata 
adferemus. 

FVPEMSIO  I.  compsnsiowwnaiaaniinGeaiiiecrktclliqkatS 

“ ® vecb s»i*io«»..kAriebi,«ict.r«.  fisos iefar 

nk» 

J)tptiiportloHe  Hurmonicu  nuteruenid,  tt,  t 

tdiftihneimprafrieuiilms. 

PRopoftio  Hsf monin  sq»ttac  qoidfisra  inm 
GcMattricsra.li  Atkbi&^csiq.  Nsy  ia 


PB.OBL.- 


DE  PROPORTINAUTATE  HARMONICA.’  ^ 

PROBL.  I.  PROPOS.  I.  <w«n^ifiwt,«e|.«:44.d*Qt,,,, 


trititsmimnis  Arithmetici  freforti^ 
nabhmitres  shos  ffarmonki  ^opor^ 
tiotulatmtemre* 

STnc  Jati  7.  U.  coottoo^  pro*' 

portiooalrt»  9e  di^creoUa  fiC4«  maltipJtcen* 
tor extremi  iaoictm»  & fiq^  Muhipllcettur 
deinde  mcdini  cnm  extremit»4r  eruat tc.Br 77. 
Dieoiuquein||.77,efleiauJccmia  HiriBoai- 
ca  proportione* 

* probatur . Quia  }.  extremam  muliipllct* 
idtiBcdium  7.  8e  fecit  u.  MulupHcauitque  aliud 
extremum, firfecit j|.  eric  7. ad  ii.exprop.i7J.7. 
▼t  X t.  ad  v^uare  d’Midcaie  erit  7.  ad  4.  di^ercQ' 

tiam,  nii . ad li  ditfereotiam • 

Ruritis . QuU  ti.mulcipUcauitextreau|«8r 
medtu  7.  & gcocrault)|«&  ^.erit  |.ad  7.vt  geal> 
tus  adgeuauna  77.exprop.i7.1.7.elera*  Qoa* 
ee  i’M<icwto  er\t|.  ad  4.  ddFcrenuam , nj^.  ad 
44  difl^crentiam*  Quapropter  etiam  compoarado 
cfic;*curo  4.  Qempe7.ad4.d.tfcreDtiam»vt  7$. 
cum  44.  f 77.ad  44  d if.;renttam  • Ciim  ergo  fit 
7.  ad  4.  vt  11«  terminus,  ad  la.  ddFereatiam,&  7« 
ad4.  vt77  cenniQuaad44.  difitrcoiiam  expro* 
pof«l).  quiOti  erit  eadem  proportio  ai.aJ  ii.quar 
cil  77.  ad  44  Propurea^ue  ^mntJndo  Xl.  ter- 
minus primus  ad  ~7»  vltimum  terminum  erit  pro. 
portio , i)uat  efi  differenti;  ix«  ad  differentiam  44. 
Qwunobrem  cront  trsa  termini  si.  $ 7.  cooci- 
iiud  harmonice  proportionales  ex  de^lt. 

COROLLARIVM  I* 

Hinc  cft . Qoodlu fit  uad  ti. termini  Arith* 
metiei,rt  1 i.  ad  77*  cerralnos  muficos.,&  n 
ix.ad44  ihfferenuaa . Patet . Medius  7.multipU« 
cauit 8e  genuit  ai.  fir  it.  genuit  77.  Ergo  ex 
propor.17.  lepcimi  eadem  proportio  ell  f,  ^ 11« 
qua;  ell  s r . ad  77.  fed  vt  efi  ai  ad  77.  ka  eft  U.ad 
44.quz  funt  d}ffereatia;,ergoex«y«0k  ?t|«adll« 
ita  cft  differentia  IS.  ad  differentiam  44« 

COROLLARIVM  IL 

Hinc  emanat  Ula  proprietas,  qubd  differentia 
primorum  mulciplicata  ia  tertium , Teu  ex- 
eremum  generet  numerum  squalem  differeotis 
pofteriorum  duds  in  primum»  xt  bk  videa  • 

» 44 

31  77 

9»4 

Rau‘o  petitur  ex  propol*  ip.  lib.7.  Elcm*  Quo- 
niam excrema  dicunt  eadem  proportionem,  quam 
differentis,  & tca  cft  Si.  ad  77.  vt  u.  ad  44.  Ideo- 
qiae  multiplicati  medii  inuicem  77.  & u.  de  ex- 
tremi inuicemai.  de44,  dabant  genicoa  squa- 
les, dt.  idem  dicas  ob  eandem  proportionem  de 
extremis  arithmeticis, &diffcrenti|s  Harmonidi, 
(eu  exttcmiaHarnioaicu  • 

3 7 **  3 7« 

ai  H 77  « 44  . 

ijl 

Nim,  qaia,  ita  eft  s«ad  1 1.  rt  si.ad  77.  eX  Co- 
lolLi.  ideofflulciplicatiiaaiccmxi.de  11. fient 
) . dc  77.  dant  x|i«  £t  quU  iu  eft  3 * ad  U*  vt  ^ffg^ 


COROLLARIVM  III. 

Colligitur  Arithmeticos  trrs  cile  in  eidem 
propor^ne  Ceomctrlcj;  ic  Hsrmonici.reii 
comurlo  ordine . Quis  enimj.  V.  g.  genersuit 
,I.&  primos  Hsrmonicos.  Multiplicando 
duos  estremoi  Arithmeticos  7.  * 1 1,  ideo  illi  po> 
ttrcml  cfunt  in  eadem  proportioaei  ac  Harmoni- 
d ptimi  II.  } j.  Aurfus ; quia  11.  multiplican- 
do duos  primos  Arithmeticos  » & 7.  produxit 
Harmonicos  podremom.  te  77.  ideo  In  eodem 
pcoportbnc  erut  ifti  pofttemi  Mulici  cum  Arith- 
meticu  primis , 

PROBL.  II.  PROP.  II. 

DiUis  duobus  tnmims. testium  in  Hsrmo- 
mea  ^apartione  reperire , pue  mah- 
rimyjiu:  minorem . 

TErminora  dotoru  differeotii  I minore  fubd» 
^fta  termtfiOpdiujdcdus  cft  refiduo genitum  cx 
Mtu  muitipUeotioae  , nam  quotiens  cum  ditis 

duobusconftituetHarroonicuinmaioren».  V.g. 
fint  dati  g.le  S.quor um  diiTcrcntia  eft  a.  qux  de- 
dudi  i minore  termino  d relinquit  4 Numerus 
rcrograicusestmummulciplieatione  tetmino- 
t“m  m 48. qui  djuifus  per4.rclinquit  is.ccrtium 

terminum)  diediuquequod6.g.i,.fuutinpto- 
portione  Harmonica . 

Probatur.  NansTubdudadilfereatiai  mi- 
nora tct.Tiino  doto  rclioquit  rcii^m . qui  cum 
duobus  antecedentibus  proportionem  Acithme- 
Ueom  habet  | nempe  4.  6.  8.  dtlfelentia  enim.que 
ftabdu^  6.  ob  8.  remanet  * eadem  i termino  mi- 
nori«.  Tubducitut . Vnde  multiplicati , »t  fupe- 
tius  in  i.propor.producent  tres  terminos  in  pro. 
portione  Harmonica . Nempe  6.  mulliplicando 
4.  «r  8.  extrema,  dabit  a 4.  Se  48.  & eitrcnu  4,  Se 
8,  fie  multiplicando  facient  medium  js.  Si  ergo 
omnes  diuidintur  per  4.paiet  quocKtci  ineodOT 
proportione  mafucos  efle . Sed  iam  qootietesi4. 
Se  it-diuiforum  per  4.renduu  sut  ipfi  multiplic«i 
6Je  8.  Etgo  reliquus diuifus  quoq.per  4,  rcliduu 
dabit  tertium  Harmonicum  proportionalem  la. 
Siquidem  diuiiio  zquiualet  muitiplicotiani,  SeCi- 
cuti  multiplicati  numeri  per  cundenv  numerum 
ex  propof.  17.  feptimi  faciunt  genitos  in  eadem 
proportionCfin  qua  ipfi  multiplicati  fe  refpieiunt, 
tta  etiam  diuifi  generant  quotientes  in  eadem  pro- 
portione , in  qua  ipfi  erant . Si  rer6  cupias  repe- 
tite rtraquedato  minorem:  Uiif.-centiam  eorum 
tnoioci  addCiSr  per  bone  fammani  numerum  ex  eo- 
rum mutui  multiplicatione  genitum  di  uidcj  quo- 
tiens enim  erit  terminuartroque  dato  minor , rt 
fi  dentur  6.  St  9)  addo  differentiam  eorum  }.  ma- 
bri  9.  8r  fumma  fit  isfdiuido  deinde  luimcrum  74. 
cx  eorum  mulcjpUcatione  genitum  per  banc  fum- 
mim  II.  prodic  cercius  terminus  minor  4 -1 , 

* Probatur  eodem  modo . Nam  addita  dilFe- 
remia  eorundem,  maiori  V.g.  ipfi  9.  ex  ipfii  fiunt 
tres  termini  in  proportione  AcUbmecica,  st  tf.  9. 

1 1.  Idem  enim  intecuollum  }.  mediat : quare  fient 
cx  Ipfis  Harmonici  74.71.  lot.ex  prinu  propof. 
qui,  fi  dmidatur  permamrem  la.  dabunt  ^ocien- 
Hb  s tci 


x44  ' TRACTATVS 

t«t  eluCdem  Harmonice  proporeiooif  • Ted  iam  6% 
et  9.  funt  quoiicntes  duorum  71. 8r  106  et  d ui- 
(ione  per  i a.  confurgfntcc  j (i  quidem  & ipit  7>. 
& 108.  ex  fflulctpiicaeieae  6,  8e  9.  per  confur* 
gunc:  ergo  reliquus  quotiens  Inuentut  4- 
dtuiitone  primi  proporrlonalls  54.  proaeoiene 
erh  primus  lerminus  ipforum  d.  & 9. 

COROLLARIVM. 

T quod  non  femper  duobus  datM  ter- 

JTI  titft  Harmonicus  proporttonilik  inoemrt 
queae  vcroqoe  mnorj  licet  poOtt  reperlri  erroqiie 
minor  in  inRnitum . 

* Katioell.quiaqaandoqtieomirrerepotHl» 
vt  d (ferentia  datorum  i minore  fubdiici  neqiteaCf 
e6qu6diic  maior  «quam  ipfe  minor  numerus»  eel 
ipfixqaaiis»  vteiTent  J Sr  9.  nam<<.  dilf  rencia 
non  poteft  (ubduci  a J.ec  licuti  (i  darentur  8. 
differentia  ipfa  4.  non  poflet  Tubduci  a 4.  quia  ni- 
hil remaneret . At  potcH  diminui  in  Infinitum» 
qubd  differentia  femper  poflitaddi  maiori  Kcrmi- 
nO)&  fic  fimper  numerus  ex  eorum  multiplica- 
tiooc  genitus  pcr  cum  diuidi  poffic . 

E X P E N s I d”' ii. 

ibt  pie^ortione  fftiimonica  cdntlKuandt. 

DVplicI  modo  Harmonica  proportra  contb 
nuatui*.  Prima  efiicum  datis  tribus  errroi- 
nis  Harmonic  s tertio,  duo  ali;  in  eadem  propor- 
tione Harmonica  adiunguntur  . Secundaquando 
tribus  datis, duobus  extremis  tertius  Harmonicd 
proportionalis  adiungitur,  qu«,  feu  prima,  fra 
fecunda  non  pntefi  dici  proprid  continua . Non 
quidem  prima,  eo,qubd  fecundus,cectitii«dr  quar 
tus  deinde  non  habeant  proportionem  Harmoni* 
cam , vt  X.  6.  9. 18.  Nam  2.  ).  6,  8c  6. 9. 18. 
cam,&  eaodem  Muficam  proportionem  poffiJen^ 
non  autem  j.d.  9.  qui  difiant  Arithmeticd.  Se- 
cunda vet6  non  eft  eadem  priorum  trium  , qun 
poAcriorumi  nam  7.  4 tf.  8(4.0  ix.  fune  fecun- 
do modo  concinud  proportionales;  fed  non  eadem 
proportione  )•  refertur  ad  0.  rt  4.  ad  ix. 


Xini.  PARS  III. 

plicando  x.fK<t0.  Quare  fi  adbuc  j»  vt  iuffimai, 
multiplicet  6.  & faciat  1 8«  erit  cadempropprtio  x. 
ad0.qux  0-  ad  18.  Sed  idem  ternariusmultipliea* 
uit^uoque,  vt  prxcepimus,intermedium  nume- 
rum). ftr  fecit  9.  quare  sta  erit  }.  ad  9.  vc  x.  addT, 
& ideo,  n 0.  ad  iS.qux  eft  ob  proportionem  Mu* 
fieam  eadem,  ac  diffcientiarum  1.  ad^ 

* Quo  fuppofito  in  propof.  probanda  fit  primus 
progreff*  Primus  terminus  x.  ad  extremum  0.  eft 
vt  medius  terminus  ^adinoeneum  9.  Ideo  pemaii* 
nmdo  erit  x. ad  ).  vc  0.  ad  9. 8r  Mdendo  refiduam 
t.  erit  in  pioporiioof  ad  totum  I-  vt  refiduum). 
ad  cotum  0.  Qnare  permufamde  rurfus  erit  refi- 
duam I.  d-tferentiaque  datorum  numerorum  ad 
differentiam  j.extreml  dati  0.ab  louencop.vt  x.ad 
0i  primus,  tc  vhitnut  datui . 

Progreif.  x.  Eodem  modo, ita  erit  9.  medios  ad 
p.inuentum,  vt0.  exrremus  datus  ad  18.  inueo* 
tnm.  Ergo^ermarrandoerti).  ad0.  vtp.  ad  18.  & 
dsa.dradoUiifcreoriXf.  ad  terminum  0.  vt  d.ffcreo- 
tfa  p.ad  terminum  l8.&prnn»rvadecric  dtiferen- 
tia).  ad  differentiam  9 vt0.adl8.  termini, qup 
eft  eadem,  ac  x.  ad  0.  terminorum , vt  progr.u 

ProgrefT. ).  Cum  er^o  fit  1.  differenti!  primi  9« 
i medtotermino).addifferentiam  ).extremi  ter- 
mini 0.  ab  rnoento  9.  veiuti  x.ad  0.  ei  primo 
progr.  8c  ex  fecnodo  differentia  mtdij  9.  ab  ex- 
tremo 0.ad  differentiam  9«  inucmi  minons  9.  ab 
inoenro  maiore  18.  fit 'vts.  ad  0.  Erit  itaque  ea- 
dem proportio  t.  differentia  minor  datorum  ad  9» 
differemiarn  minotem  extremi  ab  inuento  minore 
qur  eft  differentia  9.  maioris  datorum  ad  9.  diffe- 
rentiam maiorefhinnentoru . 'Quare 
erit  minor  1.  ad  maiorem  9.  datorum, vr  minor 
ad  maiorem  9.  moentorum  terminorum  . Dif- 
ferent f vero  I.  minoris  ad  9.  maiorem  propor- 
tio cfi,  vt  x.  terminus  priiiTue  datus  ad  vUimum 
datuqi0.&ex  pnra(T.vt0  ad  18.  quare  erit  d ffe- 
rentra  9.  ad  d ff.-rentiam9.  inueniorum,  vt*tcx- 
minus  viti  mus  0.  datas  ad  vUiroum  inucntuii  1 8« 
Quadre 0.9  18  erunt iu  Mufica  proportione*, 
vt  X.  9. 0;qubderit  tandem  probandum  , cum  fit 
6.  ad  f 8.  vt  d fferentia  9.r^rmini  0.  i 9.  ad  dufe, 
rentiamp.  termim  9.  i termino  vJtimoiS. 

CO-ROtLARIVM.  u 


PROBL.  I.  PROPOS.  111. 

Proportionem  Harmonicdm  datis  tr/knt 
seminis  pnmo  modo  continuare  • 

DEoomlnator  proportionis  Inter  extreme- 
roa  ducitur  in  duos  terminos  medium.fr  ex- 
tremu.duoq;  a)i;‘*adiangftur  tertio  termino,qui  in 
eadem  proportione  erunt  cum  eo,  ac  tres  dati  in- 
uicem  V.g.datis  x-9.0.fi  per  j.denominatorc  pro- 
portionls,qu3  habet  t.ad  0.multiplicctur  ) medtii 
fr6.  extremum  producenturp.  fr  18. qui  in  ea- 
dem proportione  erunt  ad  0-qulcres  dati  X.  9>  fr 
0.  ita  vt  fini  X,  9. 0. 9. 1 8.  continui  modo  primo 
proportionales:  fr  fic  fi  multiplices  hos  vlcimos 
per  eunde  ^portionis  denomioatorc  , erfit  numeri 
geniti  17-  94-  al>ja  qnoq;  adiugendi,  ita  vt  fint  con 
tinud  proportionales  harraonicd  X.).0.9.i8.x7.94. 

♦ PrxafT.  Antequam  Jcuenumus  ad  proba- 
ilonemobfenia  prids,  quod  denominator  leroa- 
riai  rationis  numeri  2.  ad  numerum  0.  tnuld- 


Hinc  eft,  qobd  fecundus,  tertias  , fr  quartae 
in  iftis  harmonicis,  & quartus , quintus  » 
fetrut, fint  Arithmetici . Quod  vt  pateat.  * 

* Aduerte  idem  effe  multiplicare  numerui» 
numerum  fuarfi  partid.fr  deinde  per  nutnerfi  ilias 
partet  nomerantf  produdum multiplicare,  aciix 
fe  mnltiplicare;quia  numeri  plani  fafti  ex  totes 
numero  , fr  eius  partibus,  fi  fimoi  fumantur , z- 
quancipfum  quadratum  numeri  in  fedudi  ex  pro* 
pof.x.  Iib.9-  Vnde , fi  habeamus  numerum  par- 
tium, frredangulnm  fubvns  ex  i;s  partibus , fr 
toro  numero  comprelteofum,  fr  hunc  planum  pcr 
numerum,  earum  partium  mulripltccmiit, habe- 
bimus omnia  redangufa,  qirz  ipftmt  quadratum 
dati  numeri  expqutnt.  Sic  fi  3.  tertia  parsmmi#- 
ri0  multrpitcctd.  fr  faciat  ix.  deinde  hunc  nz- 
merum  planum  multipirccmus  per  oamerum  par- 
tium , qui  eft  9.  ponemus  tres  numeros  plano» 
duodcfifrios  fimul , qui  zquabnot  quadratum  nu^ 
merl0.  Sint  ergo  Ariihmericf  x.  4. 0.  a quibus 
Mufici  prodeunt  8.ix,i4  Qnla  d.mulciplica- 
uicx.  fr  genuit  la.  fr  rurfus  4.  frgenoicx^.Sr 
undem  fc,  fr  g<nuit)0.  ex  propof.  ip.przc.partit 

craoc 


DE  PROPORTIONALITATE  HARMONICA. 


rrunt  it.  14.  Arithmettel • Mulriplicsuitati- 
tcRi  fe  numtfrut  tf.vt  ditimai  fapra  t nam  multi, 
plicauit  prius  s.  Se  fecit  numerum  planum  it,  de- 
inde fuit  multiplicatus  per  deuominacorem  8.  ad 
14.  expropof. quar  exCoroll.  i.  propof.i.  eft 
idem»ac denominator pre^rtioais  a.  adtf.  8rc5- 
fequeotcr  cum  fuit  multiplicatus  numerus  planus 
I «.  per  numerum  continendarum  a .in  6.  Iit  qu6d 
genitus  xquet  quadratum  numeri  S.  8r  virtualiter 
io  fe  ipfum  fuerit  multiplicatus  1 quia  per  nume* 
rom  partes  aumeraotem  fuit  mult^licxtus  • 

FftOBL.  II.  PROPOS.  IV* 

Proportionm  ftemdo  moda 

coatimiarc, 

SEcn^omode  comlnu.b!tar  praponto  Har- 
monica  • Datis  eoim  tribus  terminis  Harmo- 
nicd  proportionalibus  a.J.d.  ioueniqnut  duo* 
bus  vltimo  > Se  penulcimo  alium  proportionalem 
iuzta  ea»  qux  docuimus  propof.a. 

PROBL.  III.  PROPOS.  V.‘ 

Etiam  alio  modo  proportionem  Harmonia 
eam  propagaro» 

• px  irponantur  fradi  ab  fnitatc  Incipientesi 
A y aut  quoquo  alio  numero»  deerunt  in  pro* 
portione  Harmonica»  ita  erunt  Harmonici  • 

f t4  Sic-^-V4-> 

Patet  primo  . Si  ad  cande  denominationem  re* 
dicamur  vVt  tV~  tVt  “V-  . ^ “Vt/ 
qui  omnes  pioportionem  coni^uuntur  harmooi*  * 
cam  fecundo  modo  continuatam  • 


C 

“r 


Vt  autem  probetur  monendum.  Si  eadem  qua* 
titat  AS  diuidatur  in  tres  partes»  quarum  vna  ac» 
& rurius  In  quatuor,quarum  vna  aD$  certum  cfl, 
equbd  ablatis  a teni;s  partibus  minores  quarte  re* 
linquent  diiFerencias  cquaies . etpote»  qobd  equa* 
lesab  equaiibus  demptae  fioC|  &quia  funt  tres 
teniar  partes ytoe etiam  cclioquent  didRirendas» 
apm»  dico»  tres  duferemias  e6e  annuales  7oi  quar- 
ta parti.dr  oHcdo  . l^amtres  cetuar  partes  sqult 
AB  s i quibui  auferantur  tres  quartae, vt  dc»  Se  re- 
lioquujt  tres  differentias, fed  auferatur  tres  quar. 
tae  partes  i tota  ab  arquali  tribus tertifs  relinquet 
vnam  quartam  partem  ad  : Ergo  j.diifereatis  «- 
auaoc  vnam  quartam  partem ; quia  ambo  reCdua 
luot  ablationis  aequalium  trium  quartarum  ab  c* 
qualibus  tota  ab  • 6e  eius  tribus  tertijs  * 

Ergo  Cres  diffartotis  cquant  quartam  partem  a 
Aaddiu  vnsjquatuor  differentue  «quabunt  par- 
cem  uniorem  tertiam  • 

^ Sint  ergo  t T'!*  cittfdem  tociui  • Dico  hos 
aomeros  muGcos  efle : Nam  differentia  roius  tet* 
cij  ab  vnico  quarto  eric  vnius  quarte  panis  -f , Se 
turfus  didferentia»  quz  eft  Inter  vnam  quartaobde 
irnicam  quintam  panem  totius , e(l  voica  quinu 
pars  eiufdem  tociui»  nempe  vnius  quarte  expr^c. 

?>raairoropto  . Ergo  differende  erum  -}- » 8t  -f 
ut  cociosa  ficut  fr&idau  excr^ifuot  -7 


eiardem  totius  s cdm  ergo  Gnt  di  fferentle  eadem 
minutia » ae  extremi  fradt  dati»  erunt  in  eadem 
psoponloue  j vade  x 7 erunt  Mufici  ex  pr.j. 
Cof.Trad.;. 

COROLLARI VM 

Hinc  eft  quoque  » quod  numerus  fadius  rx 
differentia  maiori  Harmonica  , & minori 
extremo»  vel  i contra  minori  dift‘erentia  jn  maius 
extremum  duda  facere  numerum, qui  concinet 
tres  harmonicos » tanquam  fuas  partes ; incoque 
Harmonici  fune  fradiones,  cuius  genitus  eft  de* 
nominator»  vc  , ■ t\7*  ^ T-r-fj^Jubd 

enim  cocioeat  duo  extreroa»patet  quia  Hc  ex  eqru 
muJcipIicacioneiquod  autem  contineat  medium 
gj.  Prob. : JMam  illius  partes  continentur  io  ex* 
tremis » cum  ex  mutua  Arithmeticorum  extrema- 
rum multiplicatione  fit  genitus » que  produxere 
celaro  extrema  Harmonica  mulcipiicaca  per  me- 
dium Arithmeticum » vc  ex  1.  propof.  huius  part. 
conftat;  im6»&  fi  tres  Arithmetici  fimtil  ducan- 
tur j 'numerus  produduserit  dcnomlnator»cuius 
numeratores  erunt  Harmonici : Nam  Harmoni- 
ci » cum  generentur  cx  multiplicatioae  Arithme- 
ticorum non  pofTunt  continere  alias  partes,  quam 

J[ux  in  ipfis  fune,  cum  autem  Arithmetici  omnes 
imul  ducuntur , pater,  qu6d  genitus  omnes  par» 
tes, quas  Ipfi continent»  obeiueae  : Vnde& con- 
tinebit omnes  partes  Harmonicorum»  fic  a;t. 
qui  fic  ex  dudione  j.  tn  7«&  7.  in  11.  Arichmeti- 
cos  continent  ii.  vodedes||.  fepdet  77.  tricies  • 

EXPENSIO  III. 

De  proportione  Hormonia  interferendu . 

NOn  pottft  pretermitti  interlido  propor- 
tioois  harmonicx , vtpote  aliquando  eitft 
continuationi  necefliria » huicque  cognitioni  ad- 
demus etiam  diuifionem  dati  numeri  in  Muficos 
terminos  • 

P ROBL.  I.  PROPO  S.  VI. 

Inter  duos  datos  numeros  medium  Harmo- 
nteum  reperire. 

IStud  Operi  mandatur  Regula  aurea  .|Nam  pri- 
mo eorum  differentiam  repeiSes  >&  deinde 
MS  In  vnam  fummam  redigespquxrcfque  fumma, 

8(  minore  termino  »&  differentia,  differentiam » 
quz  debet  effe  interprimum»  & medium  , qua 
reperta  ipfi  miaori^addatur,  vt  conftiiuacurter- 
minus  mediua.  Sint  pro  exemplo  dati  15.^:  XV.  • 
inter  quos  medius  proportionalis  harmonici  fic 
inuenieodus;  Differentia  eft  10.  fumma  40.  Dico 
itaque  fi4adaot  tV.quidd4bitlo.differentia?ar 
mulcipllcaeis  lo.per  15.  Se  diuifis  per  40.  pvodibfc 
dtferentiaj.-^^quf  addita  minori  termino  ij. 
iMiet  18.  X pro  medio , Iu  vt  fint  tres  harmonir 
cd  proportionales  IV.  18.  X • ac  35. 

• Probatur  ex  propof.  14.  feptimi  elemento» 
rtun  • Nam  fi  diuifi  numeri  proportionales  fjt» 
rint»  hi  qu^ue  compofitt  proportionales  erunr»* 
Quia  ergoitaeft  extremum  ad  extremum,  vc  me- 
di j differentia  i primo  ad  eiufdem  d fferentiam  ab 
vltimo,  fequitur»  vt  eadem  proportio  fic  aggre* 
gati  cxcrciQorum  ad  vnum  cx  extremis,  quz  eft 

agg«: 
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tg  gregati  exdtferrntijs  ad  vnSearatidem.  Datis 
fucem  duobus  terminas  habes  per  additionem  eo* 
rum  aggregatum  per  fubdudlonem  trer6  furenai 
dilFerentiarum»  vt probabo:  Ergo  habes  tres  ter* 
minos  proportionales:nam  ita  ell  aggregatum  ex- 
tremorum ad  roum  iprorunt » re  aggregatum  dif- 
ferentiarum ad  alteram  ex  ipfis>qu|  debet  sa^utri 
per  regulam  propoitiooum « 

Quod  rerb  difcrentla  inter  duos  numeros  ex- 
tremos (H  aggregatum  differentiarumi  paten  me- 
dius enim  numerus  ooapotefl  magis  didTcrre  ab 
embobus  maiori » Be  mmori»  quare  ipfi  inuicem 
differant  V.  g.  datla  j.  7.  !l.nonpoteft7.  magis 
differre  a 5.  i u.quS>qu6d  ipfi  differuntiuempe 
d num  4 frd  n.  numeroT.  qo«  fimul  faciunc 
9.  differentis  Ipforumt  vt  per  fe  patee  alioquia 
effet  diftaotia  ^aior » rei  mluor»  quSm  quod 
elHrti  namque  elTce  9.  rnlcatumt  at  meofurataper 
4.  & 5 . diUautiam  eorundem  d medio  1 non  eflet 
talis* 

PROBL.  lU  PROPOS.  VII. 

Vttutn  qtKmlthet  numerum  m pro^tionem 
Humonicixm  diftriiuere. 

It  datui  qoifque  numerus  V.  g.  54  Bt  oper- 
O teit  lecundiim  proportionem  Harmonicam 
jilum  diRribuerct  diuidatur  per  terminos  Arith- 
meticos V.  g.  I.  a. 7. 4 ernntqae  partes  in  pro- 
portione Harmouica»  que  funt  94.  17.  t8.  i|. 

Probatur . Quia  ;4.nnffiems>rel  quilibet  alius 
rrfpeda  partium » in  quibus  diuifus  cR  > eft  rclu- 
ti  integer»  cuius  rna  pars  ell  quotiens . Ergo  di- 
cent paries  fingul^jSr  quotientes  eandem  propor- 
tionem . quam -7- ■— X T • qn<bus  probatum 

«ft  prop.  l^dnere  propoiti^m  HaraMoicam  • 

COROLLARIVM, 

Hinc  eft  f quhd  fi  numeri  Arithmetici  1.  a.  |« 
4-  rei  quilibet  ali)  in  rnamfummam  eonti- 
eua  multiplicatiune  redigantur»  Bc  iurama  deinde 
per  finguiosdiuidaturi  quod  producentur  Har- 
monici continud  proportionales  ob  eandem  ratio- 
nem» qubd  fumena  le  habeat  rcloti  integer » 8r 
Qominator»  cuius  numeratores  fiat  partes  diuilas» 
^eS4*  Iit^tt>*tiutnerorom  Arithmeticorum  I s. 
|.4*cx  mutua  roultiplicacione  refuluns  diuifii 
per  eofdcm  numeros » data4.  n.  8.  d.  in  Hirmo^ 
nica  proporuooe  continuos . 

expensio  IV. 

De  compurdiioue  Prtportiouum . 

TRibiu  modU  ioalcem  proponioact  coap«- 
rui  poOiiot  { rei  n eorum  divertatis  di- 
gnofeaaiui.vel  n iauicemuraiiai  iatermirccao.. 
tur,  k1  n omnet.  «ut  alt^Dw  proporeioaet  ipfi 
tcrmiai  obtiocane : rnbiu  lut^ue  eipeadoaibiu 
bnoiier  ab  UU  fpetuUtMac  nos  eipedicmiuj- 
cum  aiUdc  cetero  ^dKOinic{  ddeiuut. 


Cenuenmnt  in  hoe  omnes  proportiones,  quii 
per  eundem  numerum  ttrmint  mulliflu 
cdti  generent  numeros  etufUm  fropor- 
tionif, 

Sic  1, 4, 6.  Arithmetici  mulcipliciti  per  quem- 
libet numerum  V.g  4.generane8.l5,  «4,  cer- 
minoa  quoq-  Arithmeticosf  Sic  »-4-d.  Harmonici 
per  4 mnlcipUcati  generant  la . 1j.«4.  Hannoni- 
Coa  Cc  dicaadeGcomecrictt. 

Probatur  eerd  propoGiio  ci  prxcedeaiibuti  Ir 
cx  ptopoCij.  Icpcimi  Elcncntoeum . 

THEOR.  U.  PROPOS.  IX. 

Differunt  proportiomss  quod  Arithmetico 
progrediolur  in  tnpnitum  crefeendo,  non 
decrefeendo,  mji  irtadal  m froilot,Htr- 
momea  fotum  dtcrefccneto,  Georrtetrico 
trefetudo , CP*  decrefeendo . 

PRobatur  ex  difiia  > le  maxime  da  Humonica 
exCoroU.  propoGx. 

THEOR.  III.  PROPOS.  X. 

Defferut  quoqt  Quod  Arethmettc* proportio- 
nis diffr  entio  /equolet fint , es  preporlio- 
nes /noquotet,  tdeB  dijjimilev.  ot  Gio- 
metrico  proportiones  hjitt  fimiles,(y  ter- 
minorum dffetent{as  pmtles  cum  dffe- 
rentio  in  eodem  proportione  Har- 

monico neque  diffrer.tias  Imites,  neque 
proponi  ones  pofjidei  JimiUtin  fuo  conti- 
nuo prtgrefjn . Potet  ex  diRn . 

SVntaliai,qassrittncnrex  eomm  malriplka. 
tione»  dmifione  additione»  & rabcraftiooe  fii- 

pra  explicatis  praxibus » quas»  fi  roluerit  > poceft 
quilibet  conferre  8r  d-ff^rentiu  etiam  InifUeo- 
pcratlonibus  tradaodis  aguorccre « 

EXPENSIO  V. 

Dt  mdxima , ^ minori  Hormonin  • 

CVmquatuor  terminisica  funt  ordlnatl/vt 
In  ipfis  omnes  tres  proporcionct  innenlna- 
cnr»  dicunt  Maibematict  habere  Harmoniam  mu- 
ximam»qubd  fifolumdux  ioucniaatur»dicanc» 
Harmoniam  minorem  poifidere.  Oportet  itnqun 
docere  modum  inoenieodi  qnatuor  terminos^  ^ul 
?cj  duas  rdonnes  proporuones  confisoano* 
tw. 
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PRO  B L.  I.  PROP.  XI. 

Q^tmir  tiam-fos  hittntts frofortimttm 
Ariibmeiicam , 0<  Gtometmtm 
I iniunirc . 

■j 

CApe  trci  Krmlnosi  quorum  mremi.  rcl  pt^ 
rii  imbo  finti  rcl  ambo  Imparia  j fed  Geo. 
mcirici  proportione  neioStrc  i$.i4.}6.incerqttc 
iltoa  ntremos  nameram  Arithmeticum, interijce 
cM  mlenilo , re  docuimiit,  tc  deinde  bifariem 
dmldendo,  S(  etit  numerus  ]o.  ita^e  in  quatuor 
numerbid.  >4  JO.  3®-  proportio  Geometrica.*; 
Arithmetica  reperictor,  re  cl  ipCi  caoftruOiaiK 
eft  nunilcRum. 

PROBL.  IL  PROPOS.  XII,  • 

Qutluor  n»«ffro3  reptrhe , in  qmbus 
mon>C4  proporti»,  eunt  Gtitnttric* 
repeti4Utr,vti  cum  .luthmeiicu . 

ACcloe  tres  numeros  continue  Geometrici 
proportionales , rt  id-  14.  J 5.  *f  e*  Jiais 
nropore.rcl  4 h exqu.te  inter  eatremi  id.  * >4* 
Hirmonicum  proportionalem  oumerum,  eritque 
VnJe  quatuor  termini  id.  tO.T  s4.Jd. 
dttuptoportiones  propofifas  obtinebunt , rt  p^ 
teteseonftruaione;  Si  rericupiit  inter  id. de 
ad  extremos  idem  ages,  eritque  ai- rv 
Eodem  modo  inter  duos  Harmonicos  4. « 0. 
exiremos  trinm  } 4.  d,  interbietnr  tctmiou» 
Arttlameticns  f.  erontqiquatnor  termini  } 4 Ir 
Sd.Harmonic4.fc  Atithmetiei  ptopotuoiule». 

PROBL.  UI.  PROPQS.  XIIL 

Quutuor  terminos  teperire,  in  quibus  om- 
nes proportiones  fmt  > iy  exirem»  . _ 
proportionem  dxt»m  Geomt- 
iricum  confequnntur . 

EX  tribns  Arithmeticis  pacibus,  Tt  docnimi» 
propol.}.  huius  cteentur  tres  Harmonici 
ptopocwaalcsa  quorum  extrep»  ^portionem 


habeant  datam.fc  inter  eirremos  horem  Itatustnr 
termtniit  Arithmetici  proportiontlU  i A;  erunt 
mutuor  termini  in  M«xima  Harmonia » vt  expo* 
icia . 

Sint  V.  g.  tres  numer!  Aritlimetiei  4 6»%.  ex 
quibus  creo  trcf  Harmonicos  14.  hterque 

extrema  I4.8r48.  interpono  Arithmeticum  in 
6r  muiciplicando*  nhat|5.  Sunt  ergo  teroi|ni 
»4.  ^ 48,  habentes  omnes  proportiones  re> 

qu  (itai  . 

probatur.  Namprimo»4.^48.  funt  In  pro> 

Eortionedata  4.  ad  S.  Tt  patuit  fapra  piopof.  1. 
lUus»  8c  Corojl.  . . 

Secundo  obtinent  proportionem  geometrican^ 
non  (eontfnuam.l^  ita  eft  S4  a 1^6.  vt  ad 48, 
Nam  quia  mulcipiicauic  4.  dr  /ccU  «4.  ArfcSc 
fecit /0.  Ergo  eadem  proportio  erit  inter  4.  <^0* 
qux  ^ inter  ta.Sr  )0.  Sic  quia  9.  multipHcauit  4. 
9e6  cx  prop.i7.repcimt  elementorum  I ita  eruat 
gemttls.dr48.Tt4.  ad0.  E^gOpCumproportiQ* 
nem  eandfiquam  4.  tJ  0.  dicant  24.  & )0  ac  ^s.' 
0f48.  eandem  Geometricam  rationem  hibebunt. 
Sunt  etiam  14«  sd  )s.Tr  jd^aJ  48.  tneadeni  ratio- 
ne. Nam4.multiplicauic^.dr8.  Ergo  geniti  14. 
d^js.  habebunt  eandem  rat  onem»  quam  0.  ad  8* 
&quia0.  muitiplicaiiic  fe>&  8.  geniti  )0.  Bf  48, 
habebunt  eandem  rationem*  quam  0.  ad  8.  Ergo 
dc  inter  fe  eandem»  quam  6-  ad  8,  confequentur  « 
ProDatur  caodemde  proportione  Arithmetica 
numerus  enim  0 multiplicauit  fe»  4.  & 8.  Ergo 
geniti  V4.J0.  4^*  erunt  tn  eadem  proportione» 
quam  4. 0.  dr  8.  liid  hsc  ex  H]r?ocbefi  etk  Arttb- 

m;tici»  ergo»&  unltora(AS4«  »0.48.  ex  (p- 

prop.parc.  pratccuTa. 

Probatur  tandem  de  Harmonica  ex  ipfa  con« 
ftradioDC.  imperatum  cft  enim  ex  tribus  datia 
Arithmeticis  4.  0.  8.  tres  Harmonicos  repcriie 
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T R A C T A T V S XV- 


De  Linearum , Segmentorumejue  frofortionibus . 

Vamuis  quxdaro  fundamentalia  dc  lineit  fecand»  lib.  t. 
Expcpf.  5 tetigerimusi  ea  tamen  fuere  paucai  & quz  folurn  ele- 
menti neceiritas  expofeeret  . Vetum  linearum  amplioribus 
termviis  clauditur  fpeculatio  > latiorque  admodum  eft,  dequx 
cognitionem  multatum  p(opoAiionitm  , qux  deinde  oftenlz 
fun:,requitat|8e  ideo  earum'fpeculatiooem,nece(Te  fuii,inhuhc  locum  teicete. 


EXPENSIO  I. 

De  linearum  propmtioiuli  inuemianem 
proportione  Geometnet . 

QVaioais  fapra  cum  EucIMe  Expenf.j. 

inucnerimus  lineas  proportionales  ^cis  U* 
neis.^^ula  tamen  facil>tcrid>aHo  modo  execu» 
tioni  demandatur;  ideo  ad  tranatus  perfrdio* 
ficm  hic  eum  decebimus  preter  docebi- 
mus quoque  reperire  alias  lineas  proportionales» 
leu  potentia  > fieo  commeorurabilitace»  vel  inc- 
qualitatis»  vel  rqualitaeit»  vc  plena  linearum prcK 
portionalioro  cognitio  babeacur . 

PROBL.  1.  PROPOS.  I. 

Dnlis  duakus  lineii  Jteram  pr<foriion4- 
Itm  Giometnenm,  ftu  extremam, 
feu  me  liam  reperire , 

Sit  inquircnJa  audii  propornonatii  datii 
at  AC.  Fiat  Tupar  AC  remtcirculni,  8t  eriga- 
tur perpendicularia  Ipunda  1 in  pcnpheriaoi  t 
ducaturque  AD  punftata  : nam  lucc  ex  a.  Coroll, 
propnf.  p.  Texti  inter  ac  St  ab  ell  media  propor. 
tionaliiidicinirque  diuideie  proportionem  Ai^ 
tc per  rnterp- famm  AB  in  dnal  penes  *ipulti% 


A I— — T I> 


Si  verb  datis  maiore  ac  > 8r  medis  ad  csqnlrs^ 
torm  nus  satremom;  fadofuper  Acrcroictrco- 
lo  accommodetur  media  ao  In  Iplbg  Ar  i pondo 
O cadat  perpendicularis  • Nam  asci  cit.Cotoll. 
erit  minus  extremum  • Si  vero  dato  minore  extre* 
mo  AU»  & medii  A]>  Teorfim  expolita  exquiratur  ■ 
maius  extremum » ex  i excitetur  perpendicularis 
pr^nogeturque  as  quancmn  opus  eft » At 


cftroaltero  extremo  a loteroallo  ad  media  duca- 
tur circulus*  l eu  fig.  non  exprimat*  qui  fecec  per- 
pendiculjccm  bd  in  d.  A pundo  Ago  o»  quo  il* 
Ufecat»excltcturperpendicaUris  oc.quc  fccabit 
minus  extremum  produdum  in  c Dico  ergo  ac 
ex  eodem  CoroU.  cfle  maius  cx;remum. 

PROBL.  II.  PROP.  II. 

Datis  duaht/s  reBis  Itrtess  proportiones  ea- 
rum propagare  in  inpnsusm . 

DEntur  do*  ab.  Ar  ao  « Ar  Teeundum  propor- 
tionem minoris  ad  maiorem  crefeendo  At 
pri^gaoda  proportio  t Quia  datur  minus  cxtcc- 
mum  AB  I media  ad  feocijm  data ; ideo  ex  ptopof. 
anteced  ereda  perpendicttiari  BO  centro  a inter- 
ualloAO ducatur  circuli  portio  I in  lig.non  lit.d-d 
pudo  D quo  lecat  exeat  data  a o ia  a.8c  ei  norma- 
lis DC,&CA  errt  tertia  ^ponionj  lis  ex  prpe.  R ur  - 
fulque  tx  pundo  c dnao  arcu  c ’ intcruallo  ac  .* 
Ab  p ,inqno  Tecat*  ducatur  mrl  perpendicula- 
ris f H ad  AF«  feu  parallela  pric  ^dudpCD,^cn 
Hcr.f  ^uaru  pr0p6rtl9MalU,ha  *'  AB/r/AD,w  AO 
ai  kP  fif  sd  AC*  >t  AC  ad  a. 


Probatur*  quia  ab  eft  ad  ad  * vt  ad  ad  ac  ob  ro« 
dum  angulion  D ex  Coroll.  a.  prop.8.  iib.  6. 
Ergo  etiam  ao  erk  ad  ap  * ideft  ac  * qux  ei  repo- 
te  radius  • jrmatur*  vt  ap  ad  a h ob  redom  ango- 
lom  H*  ei  did.Cocoll.propor.8. 8c  Qc  io  iofinitusis 
erd^do . 

Si  verbicq«iraturproportiocoDtliiuata  iode- 
crefeeodo  maioris  ao  ad  minorem  BA.  A puodo 
Btntenidlo  ab  ducatur  portio  circuli  BK*fl^  i pusi- 
^ K demitacur  pcrpendiculsris  xl.  Rurrufq; 
a pundo  L ducatur  portiocircuU  lm;  8e  i puofto 
MdemiucarpcrpeodiculArisMN*  Dicoboemm- 

do  ** 


DE  LINEARVM.SEGMENTORVMQr  PROPORTIONIB, 

io  proportioaem  continuari  in  fe  dim{Queodo>ar 
Af)ciTeadAi,n  A»ad  Al,  Ae  At  ciTt  adA^-iTCAi 
ad  AN  ; & iicqaouf()oe  placuerit . 

Probatur . Nam  et  przced.  vtefl  ad  ad  ab  hoc 
c(l  ad  «qualem  ak  j iu  eft  ak  ad  al  . Rorfufifue, 
vt  AB  boc  eil  Ak  ad  a^  ob  redum  angulum  l (ic 
aL  , ided  AM  ad  aN  \ 8e  Cte  quoufque  placeat,  pote* 
ri*  continuare . Ao  rerb  hcc  oominoactopollit 
fcti  iu  infinitum  produci  infra  ridebimus  ,cum 
de  proportioaum  progreilioae  • 


H9 

PROBL.  lE.  PROPOS.  IV. 

D4t4m  linttm  exhibert , quti  ad  alienam 
eompofitam  habeat  proproriionem  ex 
duabus  lineis  ad  duas  alias  , 
cum  fienpoiejl . 


PROBL.  in.  PROPOS.  III. 

Duobus  datis  extremis  proportionalibus  iu~ 
ter  ea  duas  medus  continui  propor- 
tionales in  data  proportione 
eon^cert. 

HOe  problema  antiquii  non  nili  organici  fol- 
uere  potoerunc  ^ iobnitam  t Uncarum 
multitudinem, qu«  inter  Hoeu  poflunc  ponijMid- 
tas  autem  eorum  inuentlones  lingulari  ingenio 
excogitatas Clauius  atfiert  libtd»  propoft  5’ 
metta  preda  Sr  quafdam  ralde  amplificae  Betinut 
Aerari;  Matb.  propof.  i }a  tom#  a a Ncrt  afferemus 
modum  facillimam  Platonis . 

Sic  regula  lignca,rel  cuprea  ab  placite  longicu* 
diots,  CUI  aba  regula  BBeiufiem  rationis  redan* 
pii  inbxa  fit,  & (labiliter . Huic  rerb  redangu- 
R altera  ioferatur  eu  tali  modo,  vt  ptr  illam  mota, 
nunquam  tamen  ab  an- 
gulo redo  defiche , 8e 
ecec  indrumentum  pa- 
ratam erit . 

Vfusretb  Inftrumen- 
tl  talis  efl*.  Sint  duz  da- 
tf  extreme  Unee  av»  & 
vH,qup  redagul^  rnia- 
turio  Vt^prc^ucantur 
per  pundatai,  quantum 
fatis  erit  . Applicetur 
j verb  ioflrumentum  ex- 

tremo a regu  ',ab,&  ita  accommodetur  crasfe- 
rendo  regulat  , vel  xiclniilsi  xel  longinquius 

xfq;  dum  alterum  extremu  u alterius  daue  vh  ex- 
tremum ipfa  regula  mobilis  lambat , fr  fimut  con- 
tiouac«  pundat^  VB,  8r  V»  tranfeant  per  angulos 
rcdos,regularum;nempe  vt  per  angulum  h,8e  vi 
pertngulumB.  Dico  ^aiuor  av  » ^ vt» 
VB  €0AiiMvipt9p0rtufM4Utf. 

Hocque , dicicurqite  i Mathematicis  diuidere 
Io  tres  partes  «qualcS  proportionem  av  si  vh  . 

Prob.  Nam  triangula  AVI»  & BVi,5rEVH  Tunc 
c^ianguta  . An^uH  cnbn  ad  v redf , (V  anguli 
nigri  ruuales  j Cum  albus,  & niger  ad  baflm  a b 
in  trlsogulo  aVb  vnl  redo  6nt  «quales ; 8c  ideo, 
cum  totus  apud  s ficredus,  refiduus  agulus  niger 
adierit  cqualit  nigro  ad  a»8c  Idem  dicas  dealift. 

Cum  ergo  triangula  «qutangula  fint,  erit  aV 
eros  maius  ad  svmiousia  triangulo  AVB,vt  bV 
idem;  fed  maius  In  triangulo  BVe  aderos  minus 
VB,  8e  hoc  BV  naius  ad  fuum  orinus  Vterit,  vt 
Ipfum  VB  maius  in  triangulo  Veh  ad  minus  vn  • 
Quare  bv.  Ac  Vs  fune  duc  medie  proportionales 
inoeocp  beer  extremas  at»  Ar  VB  • 


SIe  data  proportio  BN  ad  no,  Ar  proemrtio  tb 
ad  To  non  eadem,  ac  procedens,  reddioerfa, 
Vt  proportio  compofita  fit.  oon  duplicata. 

Dudis  lineis  BH,  Ac  Tp,  vteumque,  quae  factant 
Querocumque  angulum  in  o : mcafuretur  Nopon- 
datafuper  alteram  earum  V.  g.  fnper  continuam 
Via  pundo  o in  M , At  i pundo  N altera  punda- 
ta  ei  correfpondcos  N b ; Sic  In  altera  x**  punda- 
ta  To  meofuretur  fuper  or  i pundo  o !n  r,9ei 
pundoT  altera  pundata  tp  corrcfpoDdeos  perque 
citreoMP»Af  iducatur  MB,Arper  n4c  xlinea  tn, 
quj  conuenlent  io  m>  & ent  reperto  u b,  tfno  'ad^H 
habebit  proporfi<)niw  eomfofitam  » ex  froportiome 
KB  ad  NO>  ^ or  ad  . 


* Probator  primo,  quod  mb,  Ar  mt  cotiueoient »; 
ioM.  Nam  G non  comtenient,eflent  TM  • AtMB 
parallelas  Quare  triangula  pOB,  Arnor  eacoc 
proportionalium  laterum,  vtpoce  xquiaguU  V.g. 
n Tx  effet  ipfa  tn  paralleli  Ipfi  ip;  effec  os  ad  ox,vk 
OP  ^ OTtSeeompoaendo  ob  ad  ob  limui,Acox.e(rer, 
vt  0^  fola  ad  OB  fimul,  8e  ot  : Quare  contra  pr^- 
funpofitioaemproportbefTcc  dmilis  datarum 
nearum,qu6d  nolumus : nam  pofuimus  Ns  id  on 
dilBmiltm  i proportione  To  ad  tp.  Quare  non 
erunt  paratlelar;  Idcircd  conuenlent  E.  g.in  m. 

Probatur . Quod  proportio  b M,ad  pm  fic  com- 
polita  ex  proportione  nb  ad  no  » & to  ad  tP  . 
Ducaturqueparallela^radNsV.  g.  a pundo  b, 

EricquecX4.  Iib.4.  MiaiMP,  vt  Nnadip . In- 
terponatur qturlibet , ve  aducrcimus  polfe  fieri 
Trad.p.part.i.£xpcor.|.  Scilicet  NO,qu£  incer^ 
ponatur  luter  ip,  Ar  NB . Erit  igitur  proportio  nb 
ad  I*  compofita  ex  duabus,  fc.  ex  propotfione  Nb, 
adNO,Ar^oad  V;  Sed  ex  4.  lib.tf.  vt aj  ip 
ob  parallelifmum  lioearuni  on  ad  ipj  Sic  efl  in 
proportione  TO  ad  tpi  Ergo  ( pofiea  proportio- 
ne Toad  TP  loco  proportionis  no  ad  le  ) propor- 
tio mb  ad  M^eademtqux  nb  ad  1 perit  compofita 
ex  proportione  nb  ad  mo»  At  to  ad  tp,  quod  G cu-> 
pus  proportiones  componentes  ambis  effe  maio* 
ritBdmioorem  veete  ^ura  pcop«.A;q. 


u 


PROBL. 


» ' 


Vc 


tfO 


TRACTATVS  XV. 


PROBL.  V.  PROPOS.  V. 

DtUd  linea , ditatur  componi  expropot^ 
Uontvmus  hnett  ad  aliam  exhikere 
duas  ltneas,ijuarelitjuam  pro- 
portionem contineant . 

Dicatur  lima  ad  air  compoliu  ex  pro|ior- 
tionc  iM  ad  ON  ;8c  n alia  t (|0{ritac<|ue  rt> 
liqua  propctilouum,  que  propoctionem  Hi  adr» 
compleat . 

Accomodetur  In  haciCeu  prpe.  Ag,  ni  longior, 
Tt  faciat  cum  Ma  qncmcumqne  angulum  ■ 8r  du. 
Catur  tndefiniu  MT  ab  H pcc  N . Deinde  ab  N.rod. 
furetur  no  fuper  hi,  Bei  pnn&o  r parallela  du- 
catur ad  ha , que  fit  ip , IX  d i per  o tranfeac  rr 
conucnienacurnTH,  Dica  frapariioaemir  ai  ro 
tffi  prafariiaaem,  que  cMapMir  cnu  prtfartinu  ni 
ud  ttOftofartiaatm  IM  ai  Fm  , 


M 


Probitar.  Mi  eft  ad  Mp,  pt  Na  ad  la  lotei^oa^ 
tor  Mo  ; erltqae  proportio  Na  ad  I r compofica  n 
proportione  Ni  ad  i & mo  ad  ip . Qaare » 
proportio  BM  ai  uPenteompofita  ex  propottlo- 
nc  aad  NOpfr  MOadlP,  fcllicet  ex  ro  ad  tp» 
rtl  Tm  ad  ti  p Sr  aduerte » quod  fi  Ti  noo  cooie- 
niet  cam  tm  verfit  t cooueniet  veri&a  m i cum 
io  proportione  eompofita  • ve  dixi  in  prxee* 
denti  TP , & ooo  poffiot  efie  parallele  * vt 

Cit  ilt>&ZT. 

P R O B.  VI.  P R O P O S.  VI. 

Ddtl  medik  trium  in  continua  ratione  exi^ 
fientiim  « 0*  extremarum 

ffofonionalium  primam » 0*  vltimam 
exhinc, 

SVper  aggregato  HI  duarom  extremanim  fiat 
tireoloi  Acio»  & medii  dati  dnpil  ac  ac* 
commodetor  Io  circulo  i fiquidem  oportet  ag* 
gfcgatom  extremamnif  qur 
diametrain  faciant  cirhili 
efie  matua  Ipti  medii  du* 
piati  t qaia  due  eitrcnMr 
ruotmaiorea  > <|aim  medif» 
fir  tantb  magia  cum  me- 
die funt  iniUeca^qualeacx 
propof.  ij.  llb.;.  ^cm. 
Deinde  ipfi  ca  erigatur 
perpendicularia  ad  ab  cina  medietate  i . Dito 
feO  m rfft  id^^ddefflderibttHr  • 

Probatur.  Qaia ax eft  ad  acivtcc  ad  bd  ex 
Coroii.  propofgid.  Hb.^  X.toea  ad  ver6«  vtdU- 
Btfccr  eguatur  aggregato  ai , 


PROBL.  VII.  PROPOS.  YII.  - 

Datis  duobus  excefjibus  trium  mapnitudi- 
num  in  continua  proportione  exiUcniium 
exhibere  tres  continuas , 

Sint  dati  excelTua  ac.  8r  co » qni  In  vntcani  ii* 
neam  ponamur  ad^>  quf  , 8c  extendaeor  ad 
placitum  vfque  ada:l^indei  pundia  a>c»d eri- 
gantur perpendicuUresi  quf  ex  14.  lib.6*  eandem 
proportionem  rcrnenc»qu{  Acad  cDi&  docatu^ 
bG  per  punda  B»v»Cidonec  cum  aitera  ab  cooae- 
iOB.  OicoftSfmtU^idt^ii^HtiXfcfiUartCr^ito 

edac.vr  BCediA. 

Probatur»  vt  ab  ad  cr  > fic  eft  ab  ad  cb  ex  pro- 
pof.  4«  lib.0.  fed  AB  ad 
' CB  I efteda  eft  fic  vt  ac  ad 

co;Ergo  vt  cAaC  ad  co»fic 
cx  id.i.5.eft  tou  ABadCB  • 

Sed , vt  eft  CF  ad  oc«  lu 
eft  CB  ad  OB  / cz  propoL 
4«lib.d.AtcF  refpidtJQ 
pri^ftiooe  eoivi  ai  ref- 
picic  cr « vt  ^ refpkit  co 
ex  efted.  fr  Ideo  vt  proportienator  ab  Ipfi  ca* 
Ergo  proportionata  eft  x b Ipfi  cb  , vt  cb  ipfi  01 . 
Quare  tret  AB,fir  ci»  9e  db  fior  bi  continua  ana«. 


PROBL.  VUL  PROPOS.  VIII. 

* Dato  termino  maiori , O*  differentia  ter- 
mini maiofis  i mdUo  repeure  ipfum  me- 
dium terminumy  atque  minorem  > 

Sic  datam  maiaa  extremam  At  In  propof.  pre* 
ced.  figttii.  drdifterentia  ac  ; Dccrabacar  bpc 
differentia  ac  i maiore  extremo  ab»  8r  refiduum 
CB  erit  medius  terrntous;  Rurfus  ex  propof.  l|. 
fextl»  fiat,  vt  Atad  fuam  differentiam  ac  eft  in  pro- 
portione» fic  ca  ad  aliad{&  inuemeturcDi  IHco 
iuq»e,  quod  AB»  & cB»  & Di  cfNar  ia  toa/mm  pr«* 
perrioae  • 

* Probatur»  vt  Aieftad  ACi  fic  cb  eft  adeo  • 
£rgo  componendo»  vt  ab  eft  ad  ac  cum  cb;  fic  cb 
eft  ad  CD  cum  db  t dluidcodo»  vt  ab  eft  ad 

CBjficcB  eritad  db:  quapropter  ac»  &cb»  dc 
PB»  erunt  in  continua  proportione. 

EXPENSIO  II. 

Pt  proportionali  Irntarum  additione  • 

* 

ADdielo  pr<4»ortiooails  linearam  maitman 
in  Geometria  fecum  fert  vtilicatet»  Ar  plii-» 
rlmit  pr^et  rpeculirionibuB  fundamentum»  in* 
terque  multas  peopefitionet » qof  exhibentur» 
funi  niliorcB»  dt  admodum  ncceuart; . 


PROBL. 


DE  LINEARVM.SEGMENTVRVMQiPROPORTrOMTB, 

ftgmtnu-mACell€iuHitt^w 
PROBL.  1.  PROPOS.  IX.  


Ddttm  Irneam  ttBamy  vicmnijue  feliam 
tali  fejimenlo  angere,  %t  tota  cum  ad- 
mulla ft  ai  adirntHam , vt  maius 
je^mtutum  ai  mtaus  , 


Ci  feginentnni  nitnu* 
PROBL.  II. 


PROPOS.  X. 


H ..  & CE  A 

SltllneiAifcAai  vt  can<)ue in  c > lobt»- 
mur  adjungere  Calem  partem  V.g  totius 
faciat  redam  a o«  5r  h«c  cou  ao  fic  ad  adiuad^B 
^ Icgm^uni  BD»n  maius  Tcgmeacitm  primittuum 
AC  efi  ad  minos  cs . 

Ponatur  ci  «qualia  ipfict  i Flacque  per  IT« 
propoC  lib.  6,  n At  ad  sc  t Sic  tota  as  ad  iDt 
re^rieturque  lO  x uico  iutflt  f#'am  AD  effe  •d  so 
Hi  Uti  foioportioiuiMf  Jeff»cnmn  W4J*r 
AC  fe^'nenio  m nor»  cb* 

Probatur.  Quoolamentm  as  reCpielt  tcvelu* 
ti  At  refpicit  to  ( enc  quoque  componendo  ai»8c 
scaiici  rcAB*  Sr  toadao  t Ted  tc  eft  «qualis  cx 
clF«dione  mmori  Tegaiento  cs : Eigo  erit  etiam» 
vt  AB,  8c  sc , hoc  eft  AC  ad  Cii  fic  At  cum  tD>  ideft 
tota  AD  ad  Bo . 

• * Poteft  etiam  fieri  alio  modo . Sit  data  ab 
diuifa , n cumque  in  c . Fado  Tuper  ab  remictr* 
culOfi  pundo  c erigatur»  fi  placet  perpendteuit* 
ri^  CP.&  fiat  triangulum  leda  igutum  Ast,Line^ 
AP  ducatur  cM  partllcla  per  pundam  t»  6<  occur- 
tatlpficfino.  Sic  deinde  BH  cqoalts  ipfictffle 
ducatur  per  u linea  fh,  vfque  ad  i. } & ab  proiun* 
getur,Tfqueadi.  DUo  il  c(it  eam  addjiofnmtf$4 
fe^irleur;^  A,L  r{fe  sd  iL,  >r  ac  ad  CB  • 

Probatui  af  eft  ad  bh  • vel  «qualem  nt  ob  ea* 
rum  paraileiirmum  in 
triangulo  afl  , rt  ab  ad 
BL  : ied  rt  AF  ad  cO{  fic 
Acaict»  ob  triangulo* 
rum  AFC»  firccB  fimili- 
tuJiaem:cum  fint  ad  ver* 
ticcm>&  inter  parallelas 
ci  9*  fextt : Etgo  vt  to- 
ta AL  ad  adiuodim  siffic 
AC  (egmentum  maius  ad 


Data  linea,  vtcumque  feSa  tale  fegmen- 
tum  aHere,  vt  tata  cum  adiita  Jit 
ai  tatam,  vt  figmentum  ai  iffam 
aiittam  } 

INcer  at, tene  mea*  proponionaiU  loaenia. 

tar  ID  i Ericie  quadruam  cx  >d  fidum  c* 
mlc  reAxofalo  cx  ac  fcgmciKo  > & tou  u cBe> 
Ao  cx  pr opoT.  Ip.  lib.tf.  Erigatur  itaque  hxc  mo* 
dU  cx  ■ pecpcndicutariccr,  8r  faRo  luper  aatotl 
dati  circulo,  per  centrum  eiui  l ducitur  1 reni. 
ccDliueaOo:  D.to,^ii6d portao nn  tater  iueaia  ia- 
ItrDU  ttageattm,&ptripbcrmm  imtentptatR  iSa, 
foa  adOita  Iffi  at/atit  at  ,jaa  afl  ad  latam  at,  *t 


Pnbuu. . Qjdi  rcAingulu  c*  tota  , St  adJIr* 
pro  rno  later*  Af , St  .ddiia 
*F  pro  aliocll  (quale  rcdl. 

gulocx  DotouAregmento 
BO  ob  zqualiiatcm  laterum 
HD«  dr  ar  , Redanguluna 
rerb  rz  OD,  & uo  c(l  c«ua- 
le  quadrato  *q,cz}$.  lib.j. 
vnde  etiam  erit  aquale  re- 
fiangulo  Ai,  St  AC,  quod  x- 
qnnnrex  diAimadrato  ex  ao  Q^areex  prop. 
lo.  lib.d.  OD,  ideft  aqualia  af  tota  cum  additi  erit 
ad  Attoum  , rt  ciui  fegmeutum  ac  aJ  additam 
UD  ideft  aqualem  ar . 

PROBL.  III.  PROPOS.  XL 

Datis  duaiits  lineiSy  alteram  ifffarum » ita. 
continuofe , O-  tota  cum  additi  fit  ad 
Jterami  vt  altera  ad  additam  t ideil 
fint  continui  proponi  inales, 

Sit  dttt  rcfta  maior  ac  , Sr  minor  ad»  qii«  or- 
thogonaliter  ad  verticem  a coniungantur. 
Diuilaque  bifariam  altera  ipfarum»  puta  ac  mi* 
norem, dimidie  ea  interuallo  deleribatur  circu- 
lus,* ducatur  cx  D per  centrum  e linea  dl  . Dico 
totam  UL, ideft  aC  datam  cum  adiunfia  uo  fioiul» 
ideft  LoefTe additam  ad»  rt  ao  ad  ac» 

Prt^atur . Nam  ex  OL  tota  adieda  cum  hd  pro 
' latere,*  adicdaMDfo- 
lum  pro  alio  fiet  re- 
dangulum  ^qualequa- 
drjco  tjngentis  ao  ex 
J6.  lib»}.  Eucl.  Ergo 
ex  propof.io.  1 b ve 
DL  ad  ao;  fic  AD  ert 
in  proportione  adoH; 
quare  AC  «qualis  hl 
aads  eodem  incremento  oh  erit  ad  da  » vc  da 
td  OH » 

PROBL.*  IV.  PROPOS.  XII. 
LinCit  data  adiungere  ufem  partem  » vt 
alterius  figmentis  data  i O*  admnPla 
fint  proportionales . 

SIe  linea  ac  feda  In  b » * alia  ot,  cut  oporteat 
addere  talem  partem , vt  ipfa  db  fic  ad  fcg- 
mentumBC»  vtAB  regmeotum  alteram  ad  addi» 
tam  IF  t Addatur  linea  so  line«  ac  ad  pundum 
B,  *facist cum AC»quemcumquc  angulum»  Per 
tria  ver6  p6da  aoc  repenatur  circulus  tranfiens 
cx  5»  lib  4.  * DB  ptolungetur  vfque  ai  circumfe- 
rentiam in  F » * erit  fadumi  ericque  ab  ad  bf  » vt 
OB  ad  BC . 

Probatur.  Etenim  sr  cumoi  faciunt  re^^ 
gnlum  «quale  re*angulo  ex  ab  , * ic » * ideo 
crsnti  vt  AI  ad  >F»fic  10  ad  bc  et  18.  lib  6, 

<^od  autem  redangulum  ex  lO,*  bf  fit  ^qna- 
Ic  r^angulo  cx  ab^  & bc  ofteoditur  ex  lib.Ia 

A 


PROB. 


1 


I 


PROBU  V.  pROPOS,  xnii 


',TR'ACTATVS  XV; 

pd  i«n<U  (inr,  (|u«  (Intytt  c ad  d,  eScUbt  i 
pofiue  pcoporcfoaem » quam  ■ a4 1 • 


* P^tam  lineam  f(Bam% 

fegfneatum  matt4S  cum  addit^ 
ptadfegmtntum  maius  ^vt 
mafus  admtntf^^ 

Sit  linr^  AB.diiiira  lao»  & figmentum  maiu^ 
o A)  debcatquc  butc  fcgmetMo  addi  tahs  parsf 
Vt  ipCum  cum  paru  addita  fic  ad  regroeacum 
49 1 vt  maiuf  ad  fiO  minua  • 
frigatur  perpcodicttljrit  ob.&  ooarqnilia  ip^ 
AQ  a puDdp,9  • & per  crla 
punda  B.Eiptranf^at  circu- 
Ius.  Prolun^eeurqueCAad 
perfpiteriam  m C)&eri(  fv 
^m.  I.' 

Eritouf  ex  re- 

danguIumco>fr£0  «quat 
le  quadrato  oBi  ideft  Oa  e\ 
squali  ex  r ffedione  . 

. Yndt «( propof*  19*  iib.6.  co  regme«cnm»cu|9 
iddita  erit  ad  oa,  n oa  ad  ac  . 

PROBJ.,  VI.  PROPOS.  XlVt 

2 Datam  lineam  , vtcumjiu  feflam  ^ #>4 
addere  *,  vt  tot^  cum  addita  fit  ad  feg- 
mentum  medus  y vt  fegmentum  maius  o4 
minus  • 


SJe  data  linea  aC|  quam  oporteat  adjungere  \ 
vt  tota  AC  cum  additi co,r.  ao  fit  ad  acfeg«- 
IDcmum  maiua,vt  acad  ai  regioeotum'minu8 . 
Engatur  d pun^o  yperpendicuUns  , tk  a ceo* 
tro  A inteniallo  Tegmento 
maiori  ac  portio  circuli-du' 
carar  »qtix  Tccet  iiijo 
CUI  BH  fiat  ^ttalrs  bi;  pec* 
que  tria panda  K,  a,  itran- 
(eat  circulus,  &proIunge* 
tur  BC  in  o • Dico  ao  nem 
pe  totam  AC  cum  addita  cq 
effe  ad  ci  (egmenrum  maius, 
f t ’pfa  CB  ad  BA  Tegmentum  ouous  . 

patet , quia  ci  'CoroiJ.  pcopoT.8.  Jib.#.  lU 
AO  ad  AHi  ideft  ic,  vt  au  ad  a>« 

PROBL.  VII.  PRpPOS.  XV. 

Dit<t  fint  d»^  hntit  imtqudts  , & Mtiq 
datu  , Smtquc  addemU  (altius  fartis 
Ius , vt  rattoneit  datatn  inuicem  olli* 
neant , fed  comfofittt  aliquam  a(ifm  rtfi 
titnem  datam  conjiqiumur , 

Sciendam eft hoc  problcmi non femper operi 
demandari  pofie  f Ted  aUwaodo.  prout  ratio* 
nes  exhibentor , iuxta  quaa  iddeodum  fit,  vel  de- 
trahendum r IpTa  rerb  experientia  docebit,  ciiin 
operi  demandari  poterit,  abqueeo,qobd  omnes 
cafiji  pooamust  Sunceoim  ipulti,  firqui  proliXi^ 
perbis  indigerent . 

Sioexrgo  daue  duariiocs  a,b,  «d  quas  dus  alig 


PUe  ONadMOyvelod  proportloqe  pel^ck  f 
IpTam  D,  & ex  puodts  Myi^  s erigaocur  perpendi- 
culares, 6eparallelz  ipfis  datis  arquales  A,St§t 
qoz  fine  Nv,8e  ut  t iunganturq;  punda  fx  . De* 
indefiatexpropoT.  if.Lq.exp.yt  H ad  L,  &e  xr 
td  VT : Poi) modum  i pundo T per  pundumo  dti* 
catur  redaoT;  Producanturque  NvinqL>Ii^^* 
in  V . eruntque  lines  xi\  ad  vq  io  dau  proportio 
neHad  L* 

Probatur  Tunc  eniiq  tx  ad  tv.  fie  |d  qv  ; 
ob  paralleliTmum  linearum  vq.,  8t  xu  to  triangu- 
lo vqr , Ted  xr  ad  tv  iu  clFecimoa  , vt  h ad  L ; 
Ergoerant  B.xadv  q,vtHadL:  3untverdM<( 
ad  Mit , vtON  ad  om.&on  ad  om,  n » ad  A es 
rlfedione»  8(  pariter  uxadvM,  vtcad  d;  ergo 
nfeehnus  id,  quod  propoficum  fuic . Nam  p)|Tes 
addicr  nq.,  i mr  obtinent  rationem  datam  c,  deis 
totr  verbxs.  ad  yq. rationem  datam  u ad  l tptjp 
vero  linee,  quibus  tadaeft  additio,Taot  rqoalef 
HncM  datitA,  dri, 


EXPENSIO 

Pe  tinearum  diuifione 


III. 


REftam  linnm  fecare  proportionalitcr  prztcr 
Mi  cpictraddimuslib  hic  docemus  i cdni 
Id  mullis  opcrstiooibui  dercruisCimultirtjue  pro* 
pofitionibuti  epis  deinde  tndendsr  (anchscdo- 
0rin«  nccclTarii  euadsc . 

PROBL.  I.  PROPOS,  XVI. 

Heflam  lineam  ita  fecare , vt  iifter  fefmeH. 
Ia  atterat  rtlla  jit  media  proMtionaUs., 
qua  data  delet  effe,  aut  ft^upla , aut 
minus , quam  fuldufl*  iH>¥  t tjus  f(» 
fanda  eff. 

SI(  fecsnds  ac  in  duo  Tegmentai  ita  qnbd  lotee 
fegipenta  tanqusm  media  proportionalia  fit 
PAi  non  maior,  qulm  dimidium  datat  ac.  In  ■ 
pddlRaatiamdimidiz  af  fiat  fcm'circ|daa 
aC  diametroifc  Ai  dau  fise  uogeoi  io  A,  It  (amfe 
|k  AaogidumrcRiim.  Putatarye  ihimfrn  y.* 


1 Fa 


;allcli 


DE  LINEARVM,  SEGMENTORVMQi  PROPORTIONIS,  i» » 

t.IlcIim.biltero«rtmno  ».qu*  ftcjbit.rel  IUhc.  Dicofaaumcre,qu6diiund.tumfult.<S- 
ung«  Uintc|rciilainAuc:  qoddA»»  bjtpotheC 

mioor  fit*  qaam  lemldiamecer  A£i  vel  ei  rqaatis  • ^ 

Deinde  ab  h fla  qno  fecat,  ducaiur  up  pieipendi» 
criprit  ad  4C«  fecabitqae  ac  ia  f . 

Dito  iuquc  ^»od  (tfcr  AP  & rc 
poponUn  4/4/  ef?  AI. 

probatur . Kam ex  prppoCid.  Ub.5.  ra  ince^ 
fegmeou  ell  media  proportionalis;  £ed  ih  eft 
qualis  AB>  cum  line  inter  parallelas»  8c  parallele^ 

Ergo  etiam  AB  eft  media  proporuonalU  iouf 

COROtl^ARIVM 


HTnc  data  aliqua  V.  g.  ba  inoenies  illius  ei;^ 
extfema  proportionalia»  nempe  ap»&pq 
per  prarcedentem  praxim»lt  fimul  iuiigas>n  Toam 
longitudinem  edicuac.vt  per  fe  coollu  • 

PROBL,  H.  PROPOS,  XVIE 

lint*m  iuobns  in  tres  partet 
dimfnm^in  quetHor  partes  iterum  dmide-  • 
re  per  punilnm  imerrneitHm } vt  feg- 
menta  foda  rtmaatniU  pr^riionali» , 

Sit  Unca  Ai  dluifa  inpunS!i  CiSr  Oi  qiiaco- 
portMC  Iterum  diuidi  in  a,  Tt  Tegmentum  ai^ 
fit  ad  Tegmentum  ca  * rt  Tegmentum  hb  ad  Tcg- 
tnentuisaD.  Qiametro  AodcTcribatur  ctrculusi 
fticeraiK  diametro  caalittt  circulat  deTcribacuca 


ari  pnndoi  quo  Te  interTccant  In  i.  dneacpr  pei4 
pendicuUria  ad  a ,te  erit  iadlum,  quod  cipoTci* 
tur.  Ttlifiiat  trii  proportio  oHodctti  i/MalUett 
ai edBD.vrl CAeaca,>t  loedoa. 

Probatur . Nam  redangulum  ex  ah.  8e  ao  eft 
•quale  quadrato  at  cX  <».  llb.0.  eo,  qu&d  «8. 
lib.tf.8L  fit  media  propottionalis.fic  redangnlum 
«a  CH,  8t  aa  erit  aquale  eidem  quadrato  ob  ean- 
dem rationem  i quare  hf  c tefiangnia  eruor  fqua- 
lla  inoicem  : quare  ex  propoT.io.  tib.tf.  Aa  latus 
miut  erit  ad  ac  laiut  ^teriut,  n ai  latui  huius 
ad  HD  latus  rcAanguli  ■ cuius  alleram  lacus  Aa  . 
Qoirc  etiam  diWcade  ac  erit  ad  ca,  rt  os  ad  dh, 

PROBL.  III.  PROPOS.  XVIII. 

J)4Utn  Irneam  femel  feHam , iterum  Jenui 
fetare,  Vt  paries  pm  tn  comimta 
praporitone « 

Sit  linei  AD  AqlHi»  «cumque  In  b»  qn»m  opoeS 
teat  herum  fecsre  io  c,  vt  psrees  fiot  io  eoo- 
tinos  analogia » Sr  fit  ab  ad  bc»  velilli  «ft  bc  sd  co» 
Diametro  ai  fiat  drculos»  flr  diametro  ad  alius 
circulat  deducatur » dt  i pnoRo  diuifioois  date  b 
«rigetur  pcrpcndicttUris » que  fcecl  peripbenam 
ssutorli  circuli  in  tf  ft  dneator  Bu  • cui  fiat  a^pia» 


■ probatur redangulum  cx  ri,  ftsL  eftequale 

quadrato  ca  be  ca  3 J.  I lb.3 . €x  19.  iib.6‘  eidcni 
quadrato  cx  be»  redangulum  ex  ab,  bd «quale  eft, 
quia  AB»&fCEsft  BDfcx  9.1.6  fune  in  cottnua  propor- 
ttone.  Re^angulum  verb  eXAB.drec  cquauc 
redangulo  ex  ab,  bc,  quo  I eft  ac  , & redangulo 
nigroexAB,  fteo.  Panccrex  11  ,«f  el  redan- 
gulum  «quatur  redingulo  ex  il,&lb.  frqua» 
draloeafB.  RcdinguU  verb  iftiexiL.&LB, 
8r  ex  AB,  ft  BC  funt  «qualia,  cura  fint  ex  diametro, 
ft  LEivel  «quali  bc  ; Quare  ablatis  iftis  reftangu. 
Jis  «qualibus  redangulura  nigmm,  ft  il  quadra- 
tum remanebut  «qualta,quaraobrem  cx  ip.l.d. la- 
tus nigri  redanguli»  Ideft  abcHc  ad  Ei»boc  cft  ad 
BC)  Vt  Bcad  CD,  qu6d  erat  probandum . 

PROBL»  |V.  PROPOS,  XIX. 

Patam  lineam  fefiam  it4  fecarc » vi  p^rs 
iniermedia  pe  vkima  proportionalis 
frium  continui  prQport^o^- 

STt  data  linea  a b , qu« , vteumque  fie  draifj  in 
c.*  Oporteacque  iterum  eam  diutdere  in  o»vt 
pc  para  intermedia  fic  excrema  proportionalis»  ft 

ita  fic  DB  ad  AD  » vt  AO  «d  oc . 

Diuidatur  bc  bifarunn  jr>  r,  ft  erigatur  ca  a 
perpendicularis  x l 
«qualis  Iinc«  A a, 
Ducaturque  AL  per 
extrema  A,ftL:  per* 
que  tria  punfta  c,  v, 
L circulus  tranfear» 
ft  a centro  v duca- 
tur parallela  ad  ab» 
qu«  occurrat  al  in 
M pondo » ftex  pn* 
do  H deducatur  pcD 
pendicularis  hd  , ft 
fritfiiftum.  Namhtcrit  BDtd AOi  «A»ad  dc. 

Probatur  ax  «quatur  XL»  ft  uv  eft  parallela  ad 
nxt  Ergo, ft  Ipfa  «quatur  radio  Ti . Quare  wr 
eft  etiam  radius . Eadem  ratione  cum  dh  fit  pa* 
rallela  ad  xi,  erit  «qualis  lioec  AD.ft  hd  ad  angu- 
lotredos  incidet  io  Mv  radtofn  : Vnde  crh  tan* 
gens:  quare  cius  quadratum  erit  «quale  redan* 
gulo  DB,  ft  co  ex  36.  Iib.3.  ft  confequeater  qua- 
dratum «qualis  AD  erit  «quale  redaogulo  eidem 
CD,  ftDB»  vnde  ex  ipaltb.C,  oBchtad  ao»  vt  ad 
adod» 

PROBL. 


PRO>!..  V.  PROPOS.  XX. 

Vdidia  Imum  lU  fturt , vi  iota  fit  *i 
fegmtmm  alierms , vt  tou  dhcra  efl 
»d  legmemHm  bmits . 


SIi^maIi  l•qnlftgIll«ntamt*.  Volomut 
su%em  Ita  fetare  K>  in  i V,g.vt  tota  oi  fit  a4 
fi.etAi  adii,Heft  Kciproci  proportionentuc 
»ot*. Spartea,  ViiUntnr»<l  rerticemal  «fa- 
^ cUnt  ()uefncuin(]tie  ao" 

gulum . Per  tna  trer6 
punda  A,  C.D  agacur 
circulus  ex  prap4i4«l« 

Nam  dico  I»  flS*  ftg- 

af^  7C  X niraia»,^»^  rtfnirirari 

■"  51,  yt  ab 

fid  1|  • 

Probator  ex  propof.jd.  lib  }.  elem.  Coroll. 
Nam  reaangulom  ex  AX,  fc  cxeft 
gulocx  D>.sia.  Vnde  ex  propoL»  Ub.«.  ita 
erit  oa  ad  CB,  Tt  AB  ad  IB . 

P ROBL,  VI.  PROPOS.  XXI. 

J)tUi  duas  uHdS  ila  fecvt , vl  ftgmtnU 
f:nt  reciproca  in  proportione . 

Sit  data  AB  minor  pro  libitofcaain  c A maior 
Borccandafii  fimiliter,  vt  fegmenta  V.g.ou 
& BL  fint  proportio  lal  a fegmencia  ac,  & CB  re- 
ciprocd , iKm^rbm  oL  fit  arf  CB»  >r  ac  arf  Bt . 

Inttrfcgmentadata  ab  «t  cb  iniacniatur  me- 
dia proportionalia  c»  i padoque  fuper  BO  maiori, 
fcmicirculo  rcperiainr  duo  fcgmeta.cpiibut  co  fit 
tncHia  proportionalia  ex  propof.  hniut  i«.  fc  fint 
BL  , SLO,  Eritque  fa&um,qii6d  poftttiattttaC^ 
«L  eril  <d  CB,  Tt  AC  ad  BL  « 


tracta  tvs  XV 

Fiatro  adrB,vtCBdii,Brc<  pnnfthifSc 
erigantur  perpcndicularea  e»,  rqaaliiA,Sc» 
rqiialia  I , coniongaturque  un  , 8r  fiatex  ptopoC 
i{.lib.d 'OHadOH,nH  adi.  Si  Mo ett  maioi , 
quam  UL  linea,  in  qnam  rc  terminat,  prodocta 
fi  fuerh,  Be  rc  non  percingat  ad  L,  fed  debeat  pr»; 
duci,  problema  fieri  potcfl,  feciii,  fi  id  non  cue- 
niat.  igitur  ex  n per  r ducator  o<^.  Dico  faAim 
effe,  quod  expofcltnr,  cP-qc<;|^  ad  EK,>tc  «4  d< 

ra/>d«.a  BirdqM  ad  N4  1. 

Probatur.  Nam  os  ablata  correfpondet  pn. 

portione  adan  ablati, n 


i B 


Probator  refianguimn ex  AC , S CB,  idcftcQ* 
cfi  xquaic  redtangoio  LH, ex  ol,  Sbl,  quddiotcr 
arabo  regmenu  fit  co  eadem  media  proportio- 
naliti&ideocxip.  lib  d.  fint  zqualia  quadrat» 
ex  cs  fa^  ■ Vnde,  S erunc  cqualia  iouicem . 
Qudeteex  i9.lib.d.eric  ct  ad  CB,idem  latua  qnod 
AtU  Tt  AC  ad  BL , idem  laena  quam  ou , quod  erat 
pczllandum . 

FRQBL.  VII.  PROPOS.  XXII. 

'jtttfene  i lineis  duabus  datis  pariet  , 
inutcem  habeant  proportionem  daUmuta 
Samen , vt  refidiua' correfpondeanl  inui- 
tem  in  proportione  dati,  tian  fieri poteft, 

Sint  date  duc  linee  A , ft  b , d quibat  dmen- 
dc  iinc.dus  ptnet  in  ratioae  c ado»  iu  ta- 
men p vt  refidua  inateem  caa  proporUoaem  di- 
caotpquamdicit  H ad  I • 


ro  ad  r£ , ex  effe- 
Aione  cft  eadem  pro* 
pordo  > qus  c ad  o . Sie 
y ad  RN I vt  OM  ad 

ONi^uz  ex  ctf(dioocc/l 
eadem,  H adi.  £r« 

_ go  refiduum  M<^ad  re* 

< (idumNR.ell,vcH  adl{ 

quod  fieri  oponebae . 

Aliquando  tamen  fietl  poceft , fed  rcciptoU,  vt 
A XM  louenta,  quz  elTct»  vt  h ad  i non  pertiogc* 
.m  vitra  h in  o ; fed  clfetminor,  quim  ml.8^  eC> 
fetMt , tunc  enim  deberet  fi^ritv  advc,  vtcad 
Pg  8c  ei  z ad  V ducenda  eflec  zv  punctata;  que  fe« 
caret  in  reciproca  fegmenta.  Nam  refiduom  i 
pundata  vfque  ad  M e^ec  ad  mRi  vt  h ad  s ; at  verb 
ablata  er  ado  vfque  ad  pundacam,  vt  c ad  d : ict 
vt  fundamentum  • & terminus  c0cat  ia  eadem 
quantitate V.g  rn« 

PROBL,  VIII.  PROPOS,  XXUr. 
Lmeam  Jmifam  extrem*  » mtau 
tione  propoTt/onalt  dimicre . 

Dluldereeatremi»  dr  medii  radonc  propor- 
tionali lineam  ell  eam  fecare  In  tria  feg- 
menta  fadj>  vttota  ad  fegmenium  primum  CtgVt 
ffgmentum»  aliud  fecundum  ad  icrt>am  • 

Sic  ergo  linea  data  IM  fefta  lo  L,qu«  iti  CccSda  fit 
in  trh  Tegmenta  in  aliquo  pando  V.  g.  Ot  vt  cota 
mfic  ai  Tegmentum  datum  lh  • vt  alterum  Teg- 
mentum locfi  ad  ol. 

Super  fegmeQcam  ix,  fiat  ctrculut,  & i pundo 
M ducatur  tangens  hm  , connedatu^que  pundum 
cootadus  MK  • Sr  ob  eodem  pundo  conudot  m 
demiutur  perpendicularis  mo.  £c  dico  e(Te  fa- 
duQip  idpquodpofiulatur.  Alam  rora  luenV  «d 
tH-  vr ySrj^iisenraim  faOiem  lo  tH  ad  ol  . 

Prvaflumpt.  Obferuaadum  efi  lineam  om  efie 
mediam  proportiooalem  inter  bafis  legmenca  oh» 
8r  ox  in  triangulo  re- 
daogulo  KUH  ex  S.Eo» 
£c  eandem  OMcfie  me- 
diam proportiofulf  In*- 
cer  duo  diametri  feg- 
menta  io,dr  ol  ex 

itf.  llb.tf.  Q»re  fi  fieret  ex  OM  quadratu  el  eil^ 
«quale  redangulum  ezMo,  & xo  ex  propof, 
Ip.  lib.  6.  oecnon  » 9e  redangulum  ex  diame 
tri  Tegmentis  lOp&OL  ob  eandem  rationem  • Qua- 
re hcc  redangula  Inuicem  efleoc  «qualia « V nde 
exprtquio.  Ub»tf.  habebunt  latera  reciprocd  pr^ 
portionalia:  Idcoq^ea  proportione  rcipoaocblc 
HoadoipVCOLadoK.  Q^pofito. 

Probatur  PropoT.  Sc  progreC  i»  Cani  ho  • fit 
adoipVtOL  ad  ox  . Vtendo  itaque  rompo/irloae 
ratimtim  $ ita  erit  ho  cum  oi,  ideft  tota  hi«  ad  Q4 
n Oit  cum  OXfi  ideft  zx  ad  ox , 

rn^refiT. 


DE  LINEARVM,  SEGVfENTORVMQs  PROPORTrONlB. 

s.  Rarfati  fi  nodi  «I  «i,  noi  cft  Io  ^ 


proportione  ad Of  ex  prfdTtimpto  nemur 
r«rto«e»fir  erit  antecedens  ho  ad  OL  antecedentem 
n Ot  adoK  terminos.  Vtemur deinde  diu/ioHe 
rati<ma{dr  eritiR  pars  adiOcompanf^vt^Kt  pars 
fir  radius»  eel  lk  item  radius  ad  ro  compartem  . 

P»»greC  ?•  Cum  ergo  ific  proportiones  pqua* 
lesiv»  Ar  fimites  exitipuU  orpundo  erit  hi  ad 
ei»  quam  primo  progr.  oftendimus»  relur  i K»vel 
!,<  MCK/  nimirum  tota  hi  ad  partem  inter* 
ceptam  lo  i rt  pars  extriofecdc  afiumpta  hi  ad 
alteram  partem  interceptam  ol  • 

ProgreC  4.  Cilm  ergo  1 h correrpoodeat  pro* 
portione  ad  lo»  n lh  ad  ol  poterimus  denuo  rtl 
perm«teHoae»firerjt  madHL  antecedentes,  nib 
adoL  Tequentes»  nempe  tota  ih  ad  Tegmentum  da* 
tura  HL)  rt  Tegmeotu  n&wa  10  cR  adOLiqoodcrac 
deaonRrandaffl  * 

E X P E N S I O IV. 

Dt  fKfartioHe  limarum  AriAmttka  l 

Licet  woporelo  Arithmetica  fit  facillima » 
non  fteet  tamen  eam  omnino  pmterirc  ad 
tradatoa  incegruacem  * Ideo  brcimer  • 

PROBt.  h PROPOS.  XXIV. 

Tffi  fttfortionales  Jdtis  'cUatus  lineis  Ai 
Afithmettci  pf^mione  instenirtu 

HOc  Faciliter  fit  i Datis  enim  duabus  a » A B 
Inqniraturauiusexcremfi.  Fiatct  «qualit 
*^A*^tJdatur  difierentJivi  femcl»&fic  LqA 
•nt  caoathKextremnm. 

Si  verhttqmrator  minus  extremam fistCLC-w 
qualis  ipfi  AT  medir»dr  ei  femeldiffe* 
rentia  detrahatur » Ar  fiet  • minus 
txtremum.  $i  rerb  inquiratur  media 
daris  ■ , Ar  olfiat  ai  cqualis  ipfi  ■ » Ar 
dificrsotiaoc^i  quarefiioter  minssiAr 
nsaiut  extremum  bifariam  diuidatur» 
addaeurqj  Ipfi  ai»  Ar  fit  at  media  »ppor* 
riooal:s « Patet  inuentas  e(Te  exuema 
proportinaalta  arichmeticd,  quia  fingit* 
t«  linef  alura  fuper  alteram  excrefirunt 
angraentonqnali  { quhd  eft  de  ratione  proportio* 
sis  ar  thmeticc : fic  va  excedit  s linea  n»  8c  cq. 
excedit  av  linea  iq^  Ac  Ac  vt  fime  dsficrea- 
tkcqoalcS. 

^ ' E X P E N S I O V. 

Dt  limarum  profortiotu  Mufea  . 

PROBL.  L PROPOS.  XXV. 

Datis  iuaius  limis  alteram  froportionalsm 
Hartuotucam,  fiut  mtitam,  fiueextre^ 
mas  imseuirt . 

C It  »ri«o  datm  miia  mtMtum  *.»  Ir  mloiit 
(3  CB  • dd  oponeac  proporiimuUm 

Naraiqajcam  rcpcrln^ 


. A pHodocendeetur  perpendicularis  ci,  fic^t., 
Ad  pondo ApernendicoJaris  aTj  Sttque cb.cu* 
lulMmque  fuagniti|dinM . Prolungetqr  rfq;  ad  1, 
qiMncumeftci » Ai  • per  1 ducatur  linea  re. 
da  Tfque  ad  AP.  A rbifecat  in  T adi  reda  duca- 
tur»qux  fecabie  Asinoiquam  eirefedjm  Har- 
mo'i|cd  affirmo » Cr  oa  srffeiptedi  im  p rnnatrt  '/y.  Adtiti 
t>-rrCB».craA  HaUonicd  » ideft  eOc  cb  adcA 
Geometrica  in  proportione»  rt  eft  di^erentiaibc 
inter  primam.  Ar  mediam  ad  difterentiam  oa  inter 
mediam,  A extremam  • 

Probatur  . Nam  ob  parallelifmum  linearam 
Af.Acs  ia  triangulo  AFB»  ita  erit  AB  ad  CB»Tt 
'AT  aUCB. 

Progrefl*.  2.  Deinde  confiderandom  quoque 
eft, quod  triangula  n»gra  funt  fimilia.qudd  une 
redsngula,  Ababcant  aoguios  ad  o ad  rerticem 
nquaks  Tode,  A relisos  : quare  erit  ao  ad  at» 
Vt  oc  ad  CI,  Tei  «qualis  cb  c?*  permutando  Ita  erit 
AO  ad  oc»  TC  AT  ad  CI,  vel  cfi : Sed  at  ad  CB  erat 
In  primo  progreiT.  viab  ad  c»;  Ergo  etiam  diffe- 
rentia AO  ad  differentiam  OC  eft,  Ttmaias  extre* 
mu  Aiadm  nas  CB,  quire  OB  erit  media  propor* 
lionaUs.cuius  dtff:rentia  i maiori  extremo  ao,  Itt 
rr  fer  ur  ad  differentiam  fiiam  d minori  extremo 
CI»  TC  maiuscxtrcmum  ipfum  reficcturadmiaut» 


%\  verb  l’beae  minus  extremam  data  media  oi» 
A maiori  ab  reperire  excitabis  perpendicularem 
AT  i punfto  A, cuius  longitudinis  placeat  V.g.  at» 
arqualemque  deduces  at  perpendicularem  ab  a, 
lungefque  tb.  A ab  F per  O duces  Fi»Ad  punAo» 
quo  fiteat  in  1 reftam  na  deduces  perpendicula 
rem  ic»  A vbi  cadit  in  c erit  extrema  minor  pro* 
portionalis  harmonica  cb. 

Patet . Quia  eft  eadem  coaftruAlo.  ac  antece* 
dens  folo  ordine  Txriata . 

Si  Terb,  quis  cupiat  dato  minori  extrcreoca, 
A media  so  maius  extremum  . Js  excitabit  per- 
pendicularem ic, cuius  longitudinis  libest,A  pro* 
ducet  «qualem C£,  perquepunAum  a d punAoa 
dneet  reftam»  A rurfus  ab  1 per  o aliam  redam» 
qn«  fc  interfecabunc  ficubi  V.g.  in  t . Ab  t ergo 
pando  ad  ob  prolongatam  duces  perpcodiculird» 
qu«  cadet  in  a . Linea  itaque  ab  erit  matus  extre. 
mum . Quod  autem  conueniant » patet  : Maior 
eft  enim  angulus  externas,  b»  qui  angulus  niger  1 
internus  acutus  1,  quod  crus  co  crure  bc  neceffa* 
ribfit minus  in  triagulooci,  ideoq;  irjAiFnofi, 
pofinnteffc  paralleU,quod  incidens  Bi  non  ficiat 
BnguJos  internum  externo  «quales . 

Probatur  Tcrb  prop.cx  co,qubd  fit  aUo  ordia 
eadem  opeextio,  qu«  prids  lo  prima  parce  propo* 
fiuoois»npatec» 


TRA^ 


P* 


TRACTATVS  XVI- 


DE  PROGRESSIONE  PROPORTIONALI. 
PARS  PRIMA. 


J)e  Linearum  Proffrefswte  Ceometries  • *• 

[dimus  progreffionem  numeris  procedentem  • & eiusfingnls. 
rci  affcftiones  rpecniati  fumus « modo  linearum  progtelSo. 
nem  proportionalem  oportet  animaduertere  in  multis  a pri. 
ma  diueri^ , U prxcipu^  io  eo  > quod  in  progrelGone  nu- 
merali Geometrica  vlcimut  oumerusailignari  nequit, ad  quem 
progreiCo  perueniat;  hic  autem  aifigoari  poteft  vltimus  linef ' 
terminus . ad  quem  licet  inBnita  progrelGo  tendat,  illumque  confequatur, 
ita  <rt  inter  aflignata  extrema  omnis  multitudo  innumera  proportionalium 
concludatur  , quamuis  ad  illud  extremum  luccefliui  procedendo  nunquam- 
iit  peruentura , in  duas  vero  partes  hunc  TraA.  fecabimus,  agendo  prius  de, 
Geometrica  proportione,  deinde  de  Muiica.  Arithmeticam  pra»etmiueatet, 
vtpote  aoumericapondifcrepantem. 


expensio  j. 


Pt  frintifijs. 

ANt«|atin  de  progreSonibiM  pertriftoDss 
ipfa  ptiaeipii . defiaicjMMC)ae  rides*  9-, 
ponet. 

P E F J N J T lU  J. 

C trm  VrtgndinU  cfl  fmtka  /bite 
O eeadm,  prsperrio.fM  Gtmtnittm  dtitm , 

Sit  quantitutllqiu  fioiu  dati  *•  ,qosdi«ld*i 
tu  fecunddm  proponioBcm  * t ad  a c { ita  qnod 
AifitadACjTtACadao.  & ruiika  *c«d  ad  , re 
AD  ad  AI , Hr  cet.  bsc  eft  Ictlea  Piogtefi^ 
C*o«etrkc. 

definitio  H, 

GftmmUafrtp^tU  f<w(aaaaf«e  mmif 
rawyinradaaa  raipdeiii  reiimtm  imtimuti» , 

‘I  ■ .111 — i.  I I....I 

A SCO  E f a 

Ceometrica  itaque  progreHio  eft  ilia  continua' 
tiodinifionli  rccundiun  eandem  datam  rationem 
elurdem  quantitatis,  iu  rt  nnllum  includat  finem 
fecundum  fe . lam  reri  rt  de  ptpgrefSone  nu- 
merica  diflum  eft,  alia  eft  difereta,  alia  cootinun. 

Ddthf*  ift,  9>ue  non  ptogtcdiiar  per  safdcB  Hh 


tioaest  continua  rtid  pcc  eandem  datari  ratlav 
■em,»»jaTpetnftnmcnn,  int  perpensi  dWnrir 
tnr, 

definitio  ni. 

Ttrmiuu  fngnfmit  tfi  /mi /bii,  »iq»m 
mtU  fftgr^c  ftnuget , fieri  ia  .ia/Eninun 
rntiinerar . Std  ti  perpera»  aeceCer . . 

liam ptogreffioflia  ciados,8rei*d  0D,|! 
cabett  A I quia  licet  dluifionea  perpetui  cooilm 
gant  riciaiaecs  pando  a illud  tamen  pnodum 
sonfcqni  pooraiebunt  rt  Infra  oftradrair.. 

E X PE  N S FO  II. 

' - - ) 

Pt  profftlJiontm  unififit  fimiem  etmfd- 
retis,  0>  difftrent^s , 

fi 

PRIui  confidefabimas  pTogrefliooein  |o  le  c6» 
partiMb  teonipot  tenpia}i ; deiode  cocma* 
fabinot  progrr^ioQei  Imiicemi  tandem  aWe^m 
terminorom  edRaemaoimaduertemuf.  Tripli* 
citer  aatem  comparari  poflaat  ioulcen  termiai^. 
Tcl<]ooad  ipTamproponioneai » quam  cum  «lio 
diraotiSrh^raAcieoter  adoertiniu  Inpropor* 
tiootbui;  tnm  oumericit  t tum  coo- 

donc : ac  Ter6  differentis  terminoruo^  conn 
^ISitgiUgttoathiccwpiM^  . 


DE  UNEARVM  EROGRESSIQNEiGEOjWETR.  »»7 

BefAt  ie  f Aiflr  OAeruoc  ia  eadem  proporcione>l^ 
ficdkasdeaU>a  « > 


THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

C^Mtuui  pT<fortiomilium  Jb^tntU  fe  ta- 
itmpnf9nioHertfficimtt,ijiti 
ternum  iffi . ' 

Slot  ia  continua  proportione  ao  • lir  Aft  & ai. 
Se  AOt  Se  cze.  offcMdeM^am  JiffireatU/ 
in  (eaiihvj  torufponientU^gir  e4dnv>  fiM  pr^i^ri 
«cnaiaireperir/,  ^ct  efje  ad  fe»  >i  nAdtDi  &t» 
Probatur  Pr^dT  I.  Tota  AoeftadAf»nAP 
ad  AE  . ht^imidendo  cF  eritad  fa»  n fi  ad  ia| 
8e  permutando  At  nd  pi  er^t,nFAad  ia:  quaeeft 
cjdem  i ae  propOrtto  ac  ad  'af  !n  fif.deffruY. 

Prafrdr*'E.  Repete  idem  argatnemum  de  fe*’ 
qo^tibua  terminis  fa  eft  ad  e A|Ft  ia  ad  ad  . Ergo 
MtitiHndo  TB  crittA.Ft  id  ad  da  . Igitiir  permm  , 
Undo  erie  F£adiD»etiAad  da s <pic  eft  eadem >< 
quam  obtinet  ca  ad  r a. 

Itaoae  ex  primo  progreC  cf  difiFcteotia  ift  ad 
F t difreren^am»  vt  ca  ad  fa  : Rnrfnf^e  ex  fectt' 
do  progreC  fb  efl  ad  bDi  quae  (uot  difrereati«»  rt 
ad  fa  . E^o  eadem  proportione  frauntur, 
differentia;  cf,&  fe,  Ar  eb,  qua  repcritur  inter  cf, 
& FA : Quare  fune  rontini^  pn^rtiooales:  ideq; 
dicasde  dilfereatijs  aliorum  terminorum  coiKi> 
dbb  proportionalium . / 

THEOR.  n.  PROPOS.  IF.  *, 

SidifferentU  fnt  eontinme  profartiorudes  i 
etitm  *lij  urntim  endem  proportitme 
coramu  gamUtma,  iummnii 
duo  primi  gait^nm . . 

Q tm  difFerentix  continui  proportkmlc*  er,le 
ij  IE1&  ED  in  eadem  iignra>addatnrf«e  ipGt  ba, 
ica  quod  terminus  ao  nt  ad  ai  , trt  differciitia 
cr  ad  differentiam  n . I>it»  «nae/  Urmimoi 
A!,& AB,e>Ai>efi*tOBtt»iii  frafArimata  • 


THEOR,  nl.  PROPOS.  III. 

Si  piares  fuerim  quantitates  in  continui  pro- 
portione, aggregemur  lunt,  is- 
htme,  erum  aggregata  ia  con- 
tmuapropi/rttone. 

• ' I*.' 

SlntV.g.ioprpced.  fig,  quatoor  qnandeates 
.cootinud  propoetioAaka  cF,Ar  fs»  Se  tD»fr  dc; 
Se  fimul  fumantur  cf  > &’  fs  • F^eindo  fi.  Se  ed> 
tandem  id»  Se  ac  . Diee  btee  aggregata  ^e  ^•r  ftr 
eontiuMi  fropcrtimsllA . 

Probatur  ProgrefT,  i.  oF  eft  ad  fi  ex  dails,  »t 
FladED.  Ergo  componenda  CF,  cum  FB  ad  iplam 
Fi»erit  vt  FB  cutn  sd  adiD.*  Igitur  permartfodo 
OFcumFB  erit  ad  fb  cumBD»  ve  fe  adBD . 

PcogrcFf.a.  faeft  odiD  veluti  load  dc.  Er- 
go hmili  difeurrn  componendo  FEiCum  ed  adipfam 
ED  eritin  proportione,  vt  elfiDcum  oc  ad  dc. 
Se  permutando  fe  liroui  cum  ed  erit  ad  id  cura  cd, 
vtiDadoc.  Sed  hxc  proportio  eo  ad  DC  eadem 
eftexdatis,qu(cFl  FBadBD:  Ergo  fune  in  eadem 
ptoponione  aggregata  cf  cum  fb,  ad  Ft  cnm  ed. 
At  hoe'  Fa  cum  ao  ad  b o cum  oc  , cum  ba.- 
bcaotcam  proportionem , que  eft  fb  adED;^od 
cratprxftandum. 

THEOR.‘1V.  PROPOS. ‘IV. 

Sifinttres  magniiudjtiet,  ift  minor  termU 
uus,  difireniiaque  i mediocri , &•  huius 
drjferentiu,  difftremta  i maiori  differen- 
tia [mt  continui  proportionales,  ifji  quo- 
que lermiui  erunt  continui  prifortio^ 
nales  c 


'•r «-*— a — I 1 1- 

. A BCD  E F C 

Probatur  ex  primo  ProgrdT.  Differentia  dV  eft 
ad  FE}Vt  AC  terminus  ad  af  cerminfit  Ergo perma- 
tatim  differentia  cF  ad  termianm  ac  renitar , vt 
dIfferencilFB  adtermioum  AV  . Ergodtaidendb  cf 
itfercaradFApVtreFertorFBadBA.  Quare  per* 
anrrendo  rarfos  gf  reipicit  pff  velati  fa  re(p|cit 
lA,  qaa  eft  eadem  proportio,  qua  eft  ca  ad  fa.  Se 
cx  datis Fi  ad  Fo.  Quare  oa,  fa,  Atia  croot  io 
eadem  proportione . 

Progrdl.  a.  Sic  qooqne  eodem  dircurfu  diffe- 
rentia n refertar  ad  differeoiian>teo , vtFA  H 
primo  progreff.  rerpicUsA  idcol  pcriaNt^adeFiin 
proportione  fe  geret  ad  fa  ficitti  Ip  eft  ad  ea  : 
Qaare  diadeada  ii  erit  ad  ea  proportionata , 
ficue  BD  ad  da  t.  Qoare  roritU  permuteado  fi  ctjlt 
adsD,vtBAadoA. 

Quamobrcmcom  ex  datis  termini  oa  fit  ad  fa, 
OF  ad  FI  differeotin,  i|bs  ex  datis  eadeo^  pt^ 
portio,  ae  fb  ad  iDj  Ar  rutfos  f a fic^od  At  ex  pj|> 
mo  piDgrcfT  n eadem  aa  ad  eandem  sd,  Ae  ex  fe» 
enodo  progreff»  ba  fit  ad  da  pariter,  vt  cadew  ta  t 
«d  eanacm  bo,  patet , qood futuor  termioi  oa. 


Slot  tres  ftaoBUres  a , Ar  ac , Arcn,  mioorqi 
differentia  CD , dr  hsc  conferatur  cum  diffe- 
rentia maiori  hp,  & differat  quancltace  bf  s fintq; 
coarinu^  proportionales  ef,  Ae  cd,  Ar  a . Dko  .p- 
fat  quantitdUu  hg  , CB , a /uiitraf  effe  conti- 
mti  prvperrmiM/Fr . 

Probatur . Ponitur  differentia  cd  re&icaat  mi- 
norem terminum  a,  vc  ef  differentia  differentte 
rcfpicicipfam  differentiam  CD.  Ergo  romp  lamdo 
CDcomA,  ideft  ca  erit  ad  A»velnti  bf  cum  cd 
ideft  HF,eft  ad  co:  Qoa- 
'H  EF  G obrem  etiam  per— 

JL  i nntamdo  CB  erit  ad  bf 

^ X I I fiiodanrfca  velttti  Aicf- 

. ^ picicco  termini. 

' pn^ter  curfiks  tompe- 

nende  medim  termioaD 
CB,eain  bf  maiori  differeotU  boc  cftterminoe 
maximos  ■ o , erit  ad  ca,  n proponkmcm  dicte 
termionsA  cum  d>ffercQtiaCD,boc  eft  catermi- 
nus  medias  ad  Ipfum  a cermioum  prunam,  ^ood 
esaiprabiadom  • 


kk  co* 
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COROLLARIVM  I. 


COIlIgltnr  propof.  coaimfi  ^ Nm  fi  qun- 
tltnet  A Sr  K>  8:  OH  fiicrlot  continut-  pro- 
portioaalci  rtiam  differentia  ditfereotic  mtlorit 
i minori  .minor  differentia , & prinuit  terminat 
minor  enuu  continnd  propottianalet . 

COROLLARIVM  ti; 

QVod  fi  differentia  difierentic  cr  diScrentU 
_cp,  tr  termlnut  primo»  minimn»  da  fimnl 
oddantur.ijaod erant  continnd proportiomde» > 
paut  ex  prima  hniot . 

THEOR.  V.  PRO P OS.  V. 

VifetmU  iifferentU  mdiaris  , i mimre 
iffk  diffiriHtu  mdior , O*  ttrmimu 
maxipms  in  tjnMitntikm  rontirnti  frt- 
fMtimnUbm  fimt  cotainni  proporiiofUf 
Its. 

Sint  quantitate»,  »tin  praccd.  figim  cootiond 
propoetionalc»  A,»c,lt  «h,  tc  differenda  i» 
diffcientic  maiod»  ur  i minori  cm,  tt  terihinn» 
mnximnane.  Ditocgttuuuii  frrofmtimtlti  a$ 
#HT>  C^uo. 


H Ef 


C X> 


dem  proportione,  ae  cieam  ia  qdu.Erfn  pdr* 
mweede  erit  oc  cnm  c»  linea  proponloaata  ad 
ca  cnm  ia  , velnti  eft  c»  ad  ia  : Rarforque  cem- 
pMende  erit  oc  cnm  cn,  A a cum  ia  fiiw>  fine 
cftsA  adeicnmiAboceR  CA.rtca  cimia. 
boc  eft  CA  *<l  • 


•inr 


B A 


Probatur  e»  primi  buios,  tc  differeutia  nr  ad 
differentiam  cD.tall»  qooqne  eft  proportio  termi- 
iil«»  adterminumci;qnmed.'a<dend»,Tt  H» rc- 
fiduum  eft  ad  c»  ablatum,  ideft  fo  xqualcm . Sic 
I»  refiduum  ad  differentiam  CD,vel  aqualem  na ; 
Ergo  nmfonendo,  vtHF  cum  >o,qnx  eft  maior 
termiou»  ad  H>  maiorem  dificreadm . Sic  eric 
arenm  na,  que  eft  na  maior difimunda adsa 
dificrandam  difreeentiai . , 

THEOR.  VI.  PRO  P.  vi 

Si  Jhit  Iret  qiinntitntM  ctmimit  fnfanit- 
nates  , 0-  maiori  termino  bis  medius, 
Jemel  vltimut  aggregetur  t Mediocri  ve~ 
ri  femel  vltimus,  erunt  hac  aggregata  , 
cum  vltimo  termino  in  continua  propor- 
tione. . 

g Inttreaqnantirate»  concinui  propoitioaale» 
O AaedraCaACD,  OicoaquodfirunMaciiroaa. 
oaa  fifaul,ft  addaaiie  a* aqualia  mtdio  aernainot 
dande  fiamaturmediu  terauana  remal  cum 
olme.ftfitca.A  tandem  minimni.  gaad  amaei 
edbac  eraat  ccaiiW  frofniicaaUt  ,& ilaerit  an 
adCA.  MCAudAE. 

Probatur . Quoniam  ponuntur  continnd  pro* 
pardooaluDC,&ca,AaA  . Si  arguatur  i eoae* 
fefitimtuslouametit  oc  cum  c* , ad  cain  ea* 


Itaque  oamea  termini  IA,  ca.  Ane,  A ioTapet 
iterum  media»  ca,  rei  fquali»  ao  ad  mediam  ca 
cum  primo  ia  babenc  eandem  ptoportionam,  qai 
ipie  aaedina  ca  cnm  primo  ia  habet  od  ipfnm  pri* 
munaa,  quod  erat  oftendendum . 

E X’P  E N S I O III. 

De  ferit  linearum  proportionalium  inmeem 
■ ■ comparatarum. 

Vlfii  ptoprietacibne  differentiarum,  fimnlque 
anrcgatorura  proportioaaliua  termino- 
rum, reftiu  contemplari  ferie»  linearum  ad  inui- 
cem  comparata»,  A maximi  earum,qan  ab  eodbm 
pe  incipio  cnarcuotur;  hxc  cum  euguitio  in  pri- 
mit  deferuii  adinneniendai  area»  PacabolatnmAe 
Elltpfinmicorpocibalqae  loiidit,  n plntimnm  dt- 
mcaendia. 

THEOR-  L PROPOS.  VII. 

Si  fint  dua  feriet  Ihuarum  ptoportioualiim, 
(f  perueniant  ad  c»m/rm  terminum, 
etiam  p (erguantur  , lermint  feiguentet 
vnius  feriet  ad  terminos  alterim  erum, 
vt  amtecedemtes,  dummodi  in  eadem  re- 
motione d communi  termino  fumman- 
tur . 

Sint Aie feriea  randeefeTeape , lec  ceclceai i 
Aterminnacommaoiec.ArequaDtnr  ia  f«n 
progrelEnne,A  fiant  ttnitai  In  ptima  (eric  A.I.C, 
D,a(at  io  facunda  r,‘o.c,H,l, /fice,  fud /icat  eft 

• «d  e,i/4 ^Dadu.Aficat  eft  n adr.fic  rcf*i 
pondeatinpcopartiMe  ladi. 

Probatur  . Quia  icDpoauntui  continui  pro* 
pottioaalee  erit  cefien- 
II  W T Rnlumex  n,  Aone  pe»-: 

•Em  1 I IH>r.ip.lib.A.alcm«vm- 

' ^ I I Icquaikatacxcfafta<fic 

ua  TClAl  poauanr  proporiioMlea 

r™  Ik  oc  HcrU  «qnele  refian. 
I I I gulumeic.  Ah  quadra» 

L J 1 c : Querc  emat  cqnalia 

4 1 I iF  redaagulncxn.AoAeo- 

4 ' * L Aigalua.AaibabcbM* 

itaque  lecipuooi  kten  na 
M.  libif . piapnetlmulia,  A ia  nrien  ado.  veta 
ad  ». 

Similiter 


:■* 


DE  LINEARVM  PROGRESSIONE  GEOMETR. 


Similiter  a,  it  e>Dt  E Tunt  cootiou^  proportio* 
aales ; fir|[o  eruor  ex  «o  Aei  coocmud  propor> 
dooalcet  Vadenpri^  redaoguium  cx  ae  erit 
<]uadrato  c . Paricenpie  fci  cx  4yM>  erunt 
coodoud  proportionales;  quapropter  rc^aogu- 
lam  ex  Vf  ir  t erit  arquale  quadrato  ex  c . Vode  re- 
AaoguU  ip£i  inuicem  erunt  2qualiat?t  pote  f qua- 
lia TOi  cercio»  & biac  eciam  latera  exto  lib.tf. 
elem.  erunt  reciproci  proportiooaUa»  9t  a erit  ad 
r»niadi. 


cetAE»Srpx  V.g.  quatuorsitarcfic  ai  ad  ac»  & 
hic  ad  CD I Sr  hie  ad  dx,  ie  liic  ad  r<«  io  eadem  pro» 
porciooe  • Dia,  ^ind  totaftrittjtn  pxAoruj/  a s 
ad  ^tUAtitatem  pk  bjhe^  frrafortionem 
ttm  yaiMS  ttrmiH:  nd  alum  paia  ab  ad  bc  . 

!a  1 ^ ^ 

c!  'h'i  k 


THEOR.  II.  PROPOS.  Vin. 

Si  fiat  duo  otiints  continui  proportionalium 
iHcipitutes  ah  eodem  termino  . Tertij 
termini  primo  inclino  erunt  in  duplicata 
ratione  fecundorum  ad  imucemtO"  quar- 
ti In  triplicata , O"  quinti  m quadrupli- 
cata, O*  fic  in  infinitum . 

QVonlamAic.  8;  alu  funt  continui  pro- 
’ poftionalea  eruat  quadrata  ex  A»  &c  *• 
qualia  quadrato  b»  Sr  ex  a » 8r  M xquale  quadrato 
ex  L : fed  quadrata  lp(a  funt  ex  tl.  lib.tf.  Eocl.  in 
duplicata  ratiooe  fuorura  laterum  t Ergo  etiam 
redangula  illis  quadratis  «qualia : Sed  redan- 
gula»  etpote  elurdem  altitudinis  A funt  inuicem» 
n bafes  Ci  0^  M , ergo  c»  Sr  M erunt  in  doplictca 
ratione  linearum  b ad  i . 


Liaex  verb  quartx  erant  in  triplicata : Nam 
quadrata  exc  »&  m funt  in  duplicata  ratione  Tuo- 
ruffl  lacerum»  quibus  xquitur  quadrstoquidemc 
redangulum  ex  i»  & o»  Sr  quadrato  ex  m redan- 
gnlum  ex  l,n:  quare  inuicem  ea  tedingula  erunt 
TC  quadrata:  fed  quadrata  ex  c»8tm  obtineat  pro* 
portionem  duplicarim  laterum  c ad  m,  qux  Utera 
dkuntproportioittmduplicaeam  rerpedu  t ad  t» 
ergo  quadrata  predi6ta  ex  c » 8r  u habebunt  pro- 
porttonem  quadruplicatam  eius»  qux  eft  b ad  L. 
Quaraobrem  rcAanguU  quoque  ex  B»8rD>  frex 
L»Sr  N xqualia  quadratis  coolrqucotur  rationem 
quadruplicatam  linearum  B adi;  fed  proportio 
xxdUogulorum  ell  compofita  ez  proportione  lace- 
ram B ad  L I & o ad  N . Tolle  Itaque  proportio- 
aemBad^»caleratquadruplicatt»&  remanebit 
proportio  linearum  d>  n triplicata  clns»  qux  cft b 
ad  iq  & fic  concludes  de  alijs  . 

PR.OBL.  UI.  PROPOS.  IX. 

Striet  compofita,  ex  parihus  numero  termi- 
nh  ad  aliam  ex  tot  terminis  conflatam, 
0*  in  tndetn  proportione  continuoum 
halet  eandem  maltipltauam  proportto~ 
nem,  ^me  ex  termints  conflatur  . 

Slot  dux  feriet  quantitatum  ia  eadem  pn^r- 
tiode»  fed  pari  naoMio  (ttminoram  comUa- 


Probatur  quilibet  terminus  obtinet  proportio- 
nem quadruplicaram  ad  quemlibet  terminum  al- 
terius rerlei>&  AB  huius  ad  ro  alteriusquadropli- 
catam  proportionem  habet  eius  ex  def.7.  Trad. 
9.  qux  cft  AB  ad  BC » quia  per  quatuor  terminos 
AB»0r  BC»SrCD»&DE  vfque  ad  vc  continuatur. 
Idem  dicas  de  termino  BC  refpedu  termini ' alte- 
rius ferici  GU  8tficdeali|s:  Qtiare  omnes  ante- 
cedentes termini  in  ae  , qui  confiitiiunt  a b ad 
omnes  conrequeates  in  rx,  nempe  xf  habebunt 
proportionem  quadruplicatam  quoque  cum  eous 
antecedentium  ab  ad  alterum  conlequentiumFO 
talem  conCcquatur  proportlonem»vc  pacet  ex  pro* 
pof.17.  llb.j.elem. 

PROBL.  I.  PROP.  X. 

Duas  fenei fimilmm  proportionalium  datis 
tribus  terminii  coninui  proportiona- 
libus exhibtre  . 

Slat  difponcndx  duz  r«ic>  contina^  propor- 
tionalium»  flrdencurtres  termini  AB»  & ac» 
Se  cD : Inueniatur  locer  aj»  8r  a c»  media  propor- 
tionalis ah»  St  inter  a c»&  ah  media  proportltK 
nalit  al»  8e  fic  femper  fiat.  6e  erit  inueota  ?oa  fe- 
ries • Rutfus  inter  ac»  &cd  media  proiciatur 
yi»  & inter  a m»  & ao  media  proiciacnr  am»  & fic 
(emper  fiat.  DicOjffHodha  dMa/erietiititenta  erMt 
dfuilibetiermiiutt  eritedaimm  terimamn 
fimills  ; ae  ^UiBet  termliuis  yw/dem  ferieurit  ad 
alium  fiit  c$i  rej^ondentan  • 
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Probatur . Quoniam  inter  continuas  propor- 
tionales AB|& A c»&AO medias  proiecimus  ha» 
AM  erunt  omnes  in  continui  proportione:  Quare 
cx  prima  b.ectsm  differenti»  erunt  in  c6ciaua  ea- 
dem proportione  MC»8rMo:Hi,  &cm  . 

ProgrelT.  i.  EtqaiaioterAK»&ACeRm«diB 
proportionalis  Ai->eranc  ah»  Se  a l»&  a c continnd 
proportionales  »ficuc  »&  am»  &r  an  »Sr  ad»  quod 
NA  fit  media»tales  erunt»  Sc  ideo  ex  l.  huius  etiam 
(hfierentix  erunt  in  eadem  proportione, & hl  erit 
ad  LC,  vt  AX.  ad aC»Ec pariter  MNcrit  nd,  n am 
ad  DA » qux  eft  eadem»  qux  al  ad  a c,  ex  Tbcfi  eo 
quod  fiht  medix  ptoportionales  al,&  am  inter 
facfiilet  proportiones  am  , fir  ac  atque  inter  A m» 
Se  AD : Vode » Se  differentiarum  proponionet 
erunt  fiaults,  ericque  hl  ad  lc,  Tt  mn  ad  nd  . 

Progreff.).  Et  qui^  «x  primo  progr.  cR  uaad 
HC  { ?c  CM  ad  MD  . ^It  quo^ple  fompottemd»  ^ 
cum  HC,  ideft  BC  ad  Ipfam  HC»  Tt  cm  cum  md  ideft 
O»  ad  ipCun  OM  • . . 

^ <Ck  » Pfo- 


Rk  t 


ISO  TRACTATVS  XVI.  PARS  I. 


ProgrcfT.  4-  S!c  i)aii  eft  ci  i.  progt.  HL  ti  ic. 
vt  HN  ad  tn.erit  componendo  Hi  cum  LCiided  hc 
adcc,  vcMNcnm  DNided  MO  adno:  Vndeeric 
ic  adcH  rcluii  coaj  dm  ea  J>progr.&n4.progr. 
CH  ad  ct.  rc  HD  ad  dn,  8;  fic  confeqnencer.fi  alij 
termini  adfint, 

THEOR.  IV.  PRoPOS.  XI. 

* Si  a(>  itliqud  JaU  ftrit  defumanlur  nl- 
terni  lermini , feritSthdc  fetits  dd 
primum  itrmmum  duplicatdm  hahtt  po- 
tiorum  eim,  qudm  h*M*t  ddt»  feritSdd 
fuum  primum  terminum , 


Z F E D C B A 

r-—  a O.  I ..4  » 


X F E D C B A 


Sit  AS  d«ta  rerieii^qaa  ckfumaotur alterni 
termini  Intermedio  femf>er  relido  vt  ab»  Cf>» 
&EF»&C£t  8r  fiit  feries  ax  . Dico  fertem  Ax  rfle 
ad  primum  termioum  ab  in  duplicata  ratione  az 
ad  AB  . 

Prob.ABeft  adsciVticad  co»ergo  ex  «quo  Ai 
erit  ad  cd  in  duplicata  ratione  eius»quze{l  ab  ad 
BC»red,n  AB  adcD.ez  p.prop.h.  ita  efl  ax  ad  cx»cu 
ille  feriet  axi&  cxobduplicadam  eandem  ratip* 
n^n it c|ao<];  cotinu^  proportionales»  ergo  ax  da 
cx duplicata  habet  ratione  ab  ad  ic»  fed  vt  ab  ad 
bc»  ita  ez  propoC  9.  halas  eft  a z ierici  «d  iz 
feriem:  ergo  az  feries  ad  cx  feriem  dopHcacam 
habet  rattooere  Icriei  za  ad  feriem  ZB»crgope0«* 
Merftwem  rationis  erit  quo^e  ax  totum  adeom- 
partem  ab*  8c  primum  terminum  In  duplicata  ra« 
tione  ctus.  qua:  cft  totius  az  «d  comparttm  ab  ^ 
Ar  primum  termioum  . 

EXPENSIO  IV. 

Dc  frcgrffjioms  termino , 

MOdo  conlideramos  progreffiones  lioeamm 
in  partiboi  fuii»fed  quatenus  finita:  funt» 
&e(l  rtililfimaconfideratiomaximd  ad  quadran- 
das fiipcrficies  Ellipticas»  ArParaboUcas» « huiuf- 
modi » 

THEOR.  I.  PROPOS.  XII. 

Si  in  ntiquA  finita  quantitate  fiterit  fors 
afftgnata  tn  f>roforttone  ad  refiduum  > vt 
fors  refidui  in  proportione  eadem  ad  re* 
maneas  aliud  refiduum  » hd  partes  in 
quantitate  finita  in  infinitum  muluplUa* 
Tt  pojjunt . 

Sic  (fata  ma^tudo  Ao  * Ar  fic  tn  e«  pars  te  aif ' 
refiduQtn  Taum  ia»  rt  pars  buiui  refidui  1 r 
rftadfuum  refiduum  IA.  Dko»  ^modin 
ia  <ptantitate  cA  ifia  amet  patermt  malr.ptUarl : 
fiat  ct  ad  n fic  I B ad  K • 

Prob.Pr.1.  Quoniam  itaque cAioedrcfidnum 


lA»  ?t  n pars  refidui  ad  id»qtto’d  hincreftaefiA ; 
£ritqaoq{pfrmar.r>idepars  ci  ad  |B  parieih*nem* 
pelBad  X ez  conAfoaione,velati  refiduum  ia  ad 
aliud  refiduum  »a  . Quare  rurfus  perm.*r«id«erk 
st  ad  AI»  rt  z ad  AI  I Veru  1 ■ cft  minor»qod«  ia. 
Ergoez  pronof.i2.1ib.5.  elem.  etiam  z erit  minor 
quam  IA.  VnicexPA  poterit  fumi  arqualiiio: 
Erunrque  01 ,8mi,  9;  bd  tres  continui  propoc-* 
tkmales : Sieot  er  t^eftionc  erant  ic,  11*  k *» 

& pariter  erit  ti  ad  1 a*  vt  eo  «qualis  ipfi  * «d  • A, 
vc  ofteofura  efi  • 


X — f — tr 

Progr.t.  Quonii  iiaqt  eft  1 1 id  t A»n  10  ad la 
erit  quoqid/iiidefldo  1 B ad  lAtveluti  fiO  adoA.Qua- 
rc  fi  inueniatur  duabus  ie»&  ed  tertia  proportio- 
nalis l idem  argumentum  » quod  fupra  Iterabis. 
Nam.  quia  efi  pars  i£  ad  refiduum  ia»  rt  parsED 
ipfius  refidui  ad  refiduum  aliud  da»  erit  permauth 
dolt  parsadEO  partem» Idefi ex efi^ione eo a4 
I»  rc  refiduum  ea  ad  aliud  da»  dr  rurfus  permu* 
nudo  BO  ad  AI  proportione  refpondebit»  rc  l ad 
0A . Verum  ed  efi  minor, quam  e A,rt  di^um  cfi. 
firgo  etiam  L minor  erit»  qudm  da  t Vnde  ex  da 
potent abfeindi  oc «qualis  ipfi  t»  deficio  infiii» 
cum  continuari, 

COROLLARIVM. 

QVod  fi  fuerit  pars  ad  r£fiduum»rc  huius  pars 
jid  fecundam  refiduum»  Br  prbporcio  partit 
ad  partem  coatiniecuc  f concinliabituc  etiam 
proportio  partium  quarumcuroque  inueotatum 
ad  fua  refidua  V.  g.  qu6d  fi  ED  fit  cercia  proportio- 
nalis tribus  o 1, 1 1 , de  ED.eric  etiam  11  ad  ea  in 
eadem  proportione»  rc  BD  ad  DA.*  quia  ofienfum 
cft  in  B.progr.  quando  argumentati  fumus  ez  dibs- 
/ime  rai/oflif  IB  efie  ad  ea»  rc  id  ad  da  • 

Et  idem  dkas  de  parte  oc:  Nam;qutarcin  fine 
a.prog  oftcnfumeft  ID  eft  ad  EA,rcL»rcl  dc  ad 
DA , ergo  dmideada  ed  erit  ad  oa»  rt  dc  ad  ca  » 8e 
ficconcinud. 

COROLLARIVM  11, 

* r T inc  eft;quod  fi  linea»  rei  magniendo  aH^a 
jrl  proportionali  aliquo  decrelcente  cre/eac 
augmento,  quod  ill«  partes  decrefccnees  hi 
nttumpoccruntin  ea  multiplicari.  Nam  in  1).^ 
neaAC.  Quiioi  cft  ad  t A»rt  11  ad«A,eric  ecinai 
permutando  CI  ad  ie  » rt  ia  ad  ia  . Ponitur  queqd 
liadtA»rtEDadoA  ex  clfcdione  » ergopernioa 
taodo  erit  II  ad  iD»  re  EA  adoA  . Quia  ergo  «ib 
ci  ad  lE  , rt  lA  ad  ia, Et  tiadsovvilAad^uarw 
£rgocrunc6i»deiE,de£D  parces  continu«  pro- 
portionaias  » rt  refidui  ia»  ia|  dr  oa  t 9e  ideo  ez 
pr«c.  in  infinitum  procedent  • 

THEOR..  II.  PROP.  XUI. 

S f proportio  maiorii  imtjualilatit  ionthiue- 
tur  magnitudo  vUr»  omnem  datum 
magnitudinem  augetur . 

S It  deu  proportio  CI  ad  id»  dr  alEgaataqm^ 
cieas  V . Dko.  qubd  A b«c  proportio  eotio^ 
naecur 


PROBL.  in.  PROPOS.  XV. 


DEIIWBAK.  PROGRESSIONE  GEOMETR. 

Ductui  ^uantiCAtea  {llam  maiorem  ^uancicace  k 
^ttaotanlibet  magni, cuaruram . 

PfoT>atur.  D-ifrrentla  oc  replicata  muftoties, 
cerrum  eA>qoo(icandcmlbperabiC()uantitatem  k. 

Sed.A<Mitiones  # ip(i  db  accrefcunri  cx  pfo> 
fecutionc»  & conrinuatioae  ca  ad  o • proportio- 
nit,fum  maiores  ftngafc  ; quim  oc*  Ergo  con- 
tinuate toties,  <)uoekt  replicata  eft  «juinchasoc 
Tuperaliunc  tpfam  x . 


■sw-r 


T" 


Si  fuerit  propojtu  iJis  ^uuntitatum  feries, 
vt  ijuihhet  aMjiut  terminus  ah  ulijua 
*li*  fit  ad  eius  relicuum,  vi  ftejuem  ter~ 
n/inus  i rel/ijNUO  ahiaius  ad  id , /juod 
deuui  remanet  s erit  tlU  alia  ijuantitas 
dijualis  toti  feriei  in^nha  terminorum 
propofitsi 


Quoj autem diir-Tencjc , r»  additiones  DC.Sr  C I'  fefi«  lofiniti  ttrininorum  propolitaAi, 
0,  & EF,&cct,  flnt  maiores ; qnain  DC { patet  tJ  K,CD,&czt.  qui  auferantur  a quantitate 

orimJ  hutus  . Nam  funr  in  ndrm  r mnorrtnn«>.  AB  ^ Ouiiiki>P  V n .. 


i D,  5f 

ex  prima  liutus  . Nam  Tuor  in  eadem  proportione, 
ac  termini . Quadere»  vecft  OB  aJ  Bt  termioit  (ie 
dtlF.-rcntix  DCad  Dfi  j fcd  maior  e(l  BE,qudm  DI, 
Eigocx  propof.iiolib.^.elem.  etitmED»  qoan 
DC maior  ent  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  XlV. 

St  a quantitate  aliqua  paries  auferamur, 
vt  fit prtma  pars  di  fuum  refidmim.,  vt 
pars  tpfius  refidut  ad  refiduum  fuum  i 
fiit  tandem  refiduum  dati  quaeumqke 
quantitate  miiius . 

Sit  quantitas  adV.  g.  linea,  ex  qui  auferatur 
quantitas » &pars  AB,Sr  d redduo  id  pars  ic: 
ica  quod  dt  ab  ad  lO,  vt  ic  ad  co . Dico , <juod (t 
hoe  c«nt}'Ui^fiMt»Telmt/id  t*ndcm  fartem^ua  libtat 
Bfiaorcm  • 

Sit  quantitas  mn  data,  & reperlatur  alia  no,  cui 
dt.MNV  vc refiduum  BDClVadoocam  ad,  contl^ 
nuetur  h»e  proportio,  donec  euadic  mkior  in 
quam  ad  ; hoc  enim  euentec  altquandn  ex  prxcedi 
l>Btiide  in  rarmne  prrdi^a  parcis  ad  redditum  di. 
utdarUfcociei  AD,  quoties  Mt^ditiifsell,  l)0<eaitii 
poterit  deriin  infroinimex  laiKoiuB*  ' 


-Vi?* 


e c *B 

^ o VI 


PfogreiT.  I.  Quoniam  Mw,d(  Mo,&Mp  ,&  MQ. 
funt  continue  proportionalesjieritMNad  MO,  vt 
Mi»ad^tq.;(^eX<^edione  useft  ad  mo,  vtreli- 
duum  bdcR  ad  AD*  IglturMieritad  uq*  vt  oiad 
AD.  Et  ideousrinr/rde  oberit  ad MpjvtAOadDB. 

Progr.  3.  RurfuspreMAraedoMo^eritad  AO,vc 
MPadnBi  fedex  effcdioue Mq maior  eft,  quam 
Ao:  Ergoeetsun  m?  maiof  erit,  quam  n> . 

ProgrtC.  }•  Dt  ndequUell  Aiad  >o,  vt  acad 
co  crltqUpque  CBBspenutdB  AB  cum  so  IdeR  ad  ad 
BO;  vt  Bc  cumCD,  idd^Boadeoj  iddoque  pro- 
portio Aoeett  Bd  BD.vB  jft)  ad  AD,  fir  etiam  erir,vt 
Mt^adnr  eadem, quuuft  A0ld  BD,Tc'dixi  Progr.l. 
&CX  eflfe^ione  M^ad  MB,  t(l  veiuti  mp  ad  mo: 
Quare  cum  fit  Boad  co.  vt  pm  ad  MO,erit  quoque 
permutando  B»ad  pm,  vc  co  ad  mo  : Sed  maior 
efi  MP  ex  probstis,quam  bo  . Hrgo  maior  quoque 
erit  Mo,quam  co . 

Idem  autem  ofteodes  de  mn  refpeftu  bd;  quare 
erit  maior  mn  data  quantitas  jquaaiED,  quoderac 
olleo^^q9^ 


, , A.V  .«I.,  ijui  siuTcranrur  a quanettate 

AB  quilibet  V.  g.  ab  relinquat  refiduum  BV, ad 
quod  fic  ABiVt  BC  alius  terminus  ablatus  i refiduo 
eft  ad  reliquum  fiwm  cv . Dico  ; h*c 
titas  Av  dtdjMot  iptam  ferlem , 


V 'T  U C 'B 

Probatur  non  erit  maiortota  ferie ; fcd  nec  mi- 
nor : Ergo  tor.im  feriem  2’quabie . 

Quod  non  fie  mtnor,pttetcx  li.propof  Qult 
tota  feries  poterit  intra  Ipfam  continuari  in  infi*- 
oitum  t icaqoiid  numquam  peraeniaturadr  : Er- 
go quantitas  av  minor  non  erit  ferie  terminorum 
infinita  . 

Quod  rerbnon  fit  maior  ofienditurt  nam  (i 
eflet  maior  aliquo  exceflu  cflTet  maior.  SitIsTV, 
&.co«tinuccurpfoporti6  ab  ad  Bcinllnu  Av;do- 
nec  fit  minor  pars  refidua,  quam  Tv,qu(^ex 
propof.prcc.  fieri  pottft;  cum  ergo  feries  infini^ 
ruj>erecAT:  Ergo  av  non  fuperat  fericmtcrml- 
hbrum  omnem  quantitate  Tv;  fed  minore,  cum 
lam  continuata  minus  relinquat, quam  Tveontrd 
hjrpothefim;  & femperidem  arcumentum  vege- 
bit : Ergo  quantitas  av  nulla  aflfgnabili  quantita- 
te excedet  infinitam  fcticm  : fed  necca  minor  efl: 
£rgb  illam  cquar,  quod  eratofteodendum . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVI. 

ii  ■■■'■■  - 

Datdjnieinjinitd  terminorum  fter  eandem 
proportiq/i£m  procedentium , O*  pnmd 
dtfferentid  inuentre  mstinnudinem^  fum» 
mdeomnmm  terminorum  jtjualem  . 

S It  feries  infinita  AB,&Bc,&rcD,  «rert.  &dlf- 
fercniU  maiorii  termini  a fcquenti  bc,  fie  az, 
ffrfiacdifercnciaAzadpriAum  tcrmiaiKDAB,  vt 
jm  ad  alhididr  iBueniatur  Avr  cx  prop.i4.i.d,eieni. 
Dteo  Imtant  ay  tett  MqgBNAdi/ii  iAfimtM  ttrmUo^ 
ritm  €ifiiaiem  . 

Probatur.  Quoniam  ex  confirudione  az  dif* 
feceutia  ell  ad  ab  pt  imum  terminum  , vt  termi- 
nus AB  ad  quantitate  av  . Etiam  diisiSehdo  az  erit 
ad  Bz,  cR  AB  ad  vb  . Idpeqiie  componendo  az  cum 
Bz  ad  BZ , vt  AB  cunfpsv  4 B V,  hoc  cR  AB  erit  ad 
bz  aqualem  BC,vt  av  ad  IV. 

Rurfufque  prrssMrjAdoABcritad  Av,vt  Bzidem 
terminus,  qui  bc  ex  elfciRiooe  ad  Bv  . Quare  dr- 
if/drBds)ABeritadBv,  vt  bz,  vel  ic  ad  cv  . Quare 
ex  prsced.  av  aquabic  cotia  fertem  datorum  ter* 
minorum.  CO- 


PROBL.  UI.  PROBOS.  XVIII. 


IiKeftiqii&iltfiraeritAi  idArirt  «oiIit 


Vatis  plHrtl>MS  rationum  profftjjkmii 
inucmte  ^uaulitatem , omnes 


J-1  quod  AT  «quabit  totam  Tcriem  in  finitorum 
terminorum . Item  fi  fuerit  ab  ad  bc  > n Av  ad 
»T>  rei  BT  adcr;eritemm  permMttmdOp  tt  priiii 
ab  ad  aV«  Tt  BC  ad  BV . Quare»&  dutidemd$  ab  erit 
adiVBCadcv. 

Item  fi  AV»  tv,  9t  cVi  fint  continui  proportio- 
iltlea  > quoniam  dmideudo  erit  as  ad  bV  $ rt  bc  ad 
ev . Quare  femper  quantitas  A V cquabit  infim- 
um cerminorQm  fcriem . 


Sint  date  eres  proportbou  ab»&  co«&  ri  fcrici 
drexi6.  h.  inueniantur  tres  quanriutestqo^ 
illas  adequeot  H»  L • & I»  quantitates  in  nun 


COROLLARIVM  II. 


HIoc  quoque  eddcftnri  quod  cum  fit  ABtdsc» 
Tt  A V ad  bV»  & AV  contineat  omnes  antece- 
dentes alienius  feriei»  8e  s V omoet  confequentest 
licet  in  infinitum  procedentes ; quod  tota  colle* 
Aio  infinitorum  antecedentium  ad  coIlcAionem 
infinitorum  conrequentium  eriti  Tt  Toum  aotece* 
dens  ad  Tnum  confeqneos » 


fiimmam  red^sotnr»  erhqnefiAnmfqiibdesof* 
ucnr . 

Patet . Nam»  cdm  qnslibet  quantitas  Tt  u r* 
qnet  fisam  feriem  V.  g.  proportionis  a ad  b«  fiest 
I feriem  proportionis  c ad  o>  & tandem  l feriem 
proportionis  r adB ; fi  fimul  colJigantnrcas  om* 
nes  feries  propofitai  tota  arquabic  • 


PROBL.  IV.  PROPOS.  XIX. 


D Educitur  quoque  diATerentiam  matorit  ter- 
mini I minore . 8e  maiorem  terminum » b 
totam  colIeAionem  terminorum  efie  in  continui 
analogii : fiquidem  fecimus  > rt  a z diATcrcntta  ad 
AB  primum  terminum;  fic  AB  ad  aliud  { Ar  ioueni- 
mus  totam  coUedionem  terminorum  iofioico- 
rura  AT. 


Dutam  magnitudinem  , ita  fteare  , ^ 
duplicis  fenei  idem  jit 
terminus. 


P R O B.  II.  PROPOS.  XVIL 

Datam  magnitudinem  iuxia  proponmem 
datam,  ita  diuiderf,  vt  protreffio fecun- 
dum eandem  ferum  continuata  termine- 
tur in  punflum  def  matum . 

Sit  diu  proportio  i.  ad . > Ar  fecaodilm  banc 
proportionem  fit  diuldendi  A V.itt  progrelEa 
termioorimi  fi.lit  ia  tr . 

Diuidatur  taliter  aV>  Tt  proportio  Aa  ad  av  fit 
ea, i)uainhabetA.adiei  prop.i).  Cor.  tf.  Elem. 
delode  luxta  proportionem  AVadav,fic  fiat  aX  ad 
>e,fterlt  fafiumidi^iioddefiderabtear. 


Sic  A«r  quanticaa , tt  fecetur  In Xj  Tt  AX fit 
ad  «T , Tt  ac  ad  CT  cx  propof.  ip.  lib.  & 
Elem  : Rurfaf^De  fecetar  io  z,  &fiae,  tc  az 
ad  ZT  ; iu  zx  u XV , dr  ea  ptopefi  ip.  batam 
duarum  proponionam  erit  idem  termions  tr. 
Quod  pacet  ex  coailraRiooc  ip& . 


Probator.  Vt  aV  ad  XT;  fic  eft  Aa  ad  ac. Er- 
go etiam  cx  propof  aa.  Iib.p.  Reli<]aom  Ta  erk 
aidceliqaumvc.Tt  Aaadtc.  Vnde  cx  propofiidL 
bolna  , termiout  progrelEoait  eft  V,  tuet  asm 
f togrxfio  cz  cffe&ioac  cft  n A ad  < . 


TRACTATV,  S XVI 

^ , PARS  SECVNDA. 

' 'De  Linearum  Progrefsioniius  H^^omcis . 


Lij  antecedentes  Tranatus  i diocrfis  Audoribut  Icle6li 
funt,  aliqui  etiam  multa  additione  cumulati , 8c  omnes 
aliqua  (aJtem  propoficione  , aut  oftenfionc  adauxi ; hic 
Tranatus  omnino  meus  . Licet;  vt  noftri  inftituci  «ft 
plurimis  inietmiflis  in  compendium  redarius . 


EXPENSIO  L 

Dt  profftfftnfs  Hamanke  amtimulione^ 

DOcnlmuf  fupr<  ditlt  dubu  Ifaeit  ■ tcI  Io- 
terfercre  tineam  mediam  harmonice  pro* 
poctionalein  i (tent.  Bt  exireaaa  inneolre : Modo 
docendnm  eft  eat  concinnare  i Sr  in  piares  termi- 
nos propagare  ,te  prins  declarationes  diftionam 
noniuiUaram  oportet  precedere , 

DEFINITIO  I. 

CZnrnm  btmmnm  , n pwpftiri- 

m*  llnu  rsaneaimt  wufKtt  In  fnpcnionct  *B- 
<jMm  //aram;  vtl  a/ifaartiaear  iiminiei . 

Sic  N infig.feqacntiericcentmmifi  linep  No,ar 
MP  dlnidanCAi  in  partes  proportionales . 

DEFINITIO  II. 

L/ara  iarerrepra  porarars  Inffr  cimtrum» 
frtnuKiunhMrmomtidimfi  extremum  iater- 
eiftlitr  . 

Sic  na  erit  intercepta  inter  ai  Uncam  hamto- 
nicj  diuliam , & n etnetum . 

DEFINITIO  ni. 

Xanthi  rr/aaja/arms  fiuuptrta  tjntlet 
emnjdtm  linex  ineerer/tn  fatateUt  fM  radwa 
tenaiaaaP. 

DEFINITIO  IV. 

Rjti^  harmaaiei  fmt  linea  ijuadam^a  i centra 
eaiem  difieientei  in  bafii  aifulei  uninant, 
e!r  lineam  a/ifaam,  pri  eli^aai  barmoniei  dinidant . 

Lines  Ita^,i)ttzbare$  ar^nalet  rocanntrfant 
Pt  AO,tear,  te  cact.  <|as  raAot  HO.Sr  sip,  Crent. 
reciplQC.  Si  ergo  lineam  aiiqatm  V.g.  ai  in  par- 
tahtrBOoicdnmctiooalet  dinid^iiU  nUi 
aarabnmur  ndij  Satmonlci . 


PROBL.  I.  PROPOS.  I. 

Ditam  lineam  ita  fecare,  vi  fmffda  fax\ 
tts  fuccejfuti  proportionem  mujicam 
obtineant. 

SU  A»  (Kd^di  is  pane*  naCio^  comhisd 
pfoportioiulertUo^oM  fie  ic»  »»i  b*  ia  pr^ 
poniooemuficlficut etiam  fuot  BR,^ac,&iOy 
8rficfuccefllu2.  OucaKardafparallelf  per  ver- 
tices as«  que  dac  Migfr  MLgl^ipaBftoAram- 
puqualibtt  parte  m a,  fiogalc  fim  aquaJei  Ia 
iofinicum  ao  i op,  8e  pi  • Sicat,  8c  mi»  laa&irque 
paodis  St  Seu  i paofte  Nt  4°5>otar  st&x  no. 
Se  NP»  & IN  in  infinitam  • farta»  f«ar 

dtiffd  in  iUea  ab  d»fi^U4ntefltwmfica  froforticAe 
fmx*Ad  ttui  ecrrefpondtntert  & m»Se9C»Se  id»  firiA 
efie  mofic^  propordonalel  • 

Aducneq;  quodooneft  necefie»  Mrallelas  mi» 
M L e(Te  perpendiculares  ipfi  a^  fea  ad  quemcoii- 
que  angulum. 

* rrobacar  ea  eft  proportio  mufica»  quim 
proportione  Geometrici»  kt  eft  primos  cerminas 
advlcimum,  vt  difFercnda  ad  differentiam.  Sc4 
ce  eft  ad  IA  j n differentia  cd  ad  differentiam  da. 
Ergo  fune  in  proportione  piuGcd  . 

Probatur  vero  affumptaro : lu  eftes  ad  h|.« 
Ideft  «qualem  ia»  n or  ad  MN»tdcft  ba  ob  criao^ 


im 


■■  4J-Va.  I».  s . 


rs  -Sv 


Unimdiailiiiidiocm.iiap>4r  itrq,;  QaarcM,at 
Cf  cnuK  es  prapoC»dib.;.  cqualca : Cam  iu<)« 
iifbparallfisfiiinmiinrariiinon  addsc  .rtanai 
DM,  & Tt  NOad  BH  , fic  MM  ad  DA  j chc  etiam o-i 
Maii  K adne.  m janboe  eft  naad  isa : Q^aper- 
mtnaniattil  ^HOgiCentiisat  le  ad  aa  .cacamaSC  aie 
dtSmaiUcdsadiftastetiam. 

iJert 


154  TRACTATVS 

Idem  ofteaJemus  dettibarvHf  IreCiSrBD»  . 
Mod  6t  IH  ed  » tennlai  eztreml*vt  ch  ad  cd  dif*  , 
Untltiz . NamtH«qwtor!p<!BTob  trianga» 
loram  f Tii  8e  mhb  in  aogolit  ob  parallelu  arqua- 
«ntacem,  8r  «qaalea  bafes  lu,  ft  Pl  ex  bypotbcTi  t 
Qnareerlt,nciiadrr,rel  iHlfie  «c  ad  wp; 

wc  rqaatnr  ipfi  hp  s Ergo  ficoc  »p  ad  np*  fic 
CH  ad  pt:  Tedrt  RPad  PN  ficRoadMN.Er- 
go  ex  9*  lib.  % RO  erit  in  prooortioae  ad 
et  cn  ad  PT  • vel  couali  ih,  ideft,  q««  c»  ad  lA.vt 
Ibpradlximua . Sedo»  aJHM » idi*ft  Ci  ad»A  ha» 
beiR  eam  proportionem  ex  oileafic)  quam  dc  ad 
DAjboc  eft  OB  ob  nmtlitudincra  erungulorara 
oaOi&hob:  Ergocu  adPT»  IdeftpH»  vt  fopra 
dixi  eft  f vt  D«  ad  lo  : Qoare  penmttaado  c*  erit 
ad  DC  dilTcretuiR  bh  ad  bd  termini « Qubd  fi 
' non  fit  2<Jualia  reliquis  ao,  8r  op,rcd  qu*libet|Vel 
irrationalis»probl.  tamen  oftcndeMr  pratfup^* 
nendo  timeo  ao,  & op  squalet»  vnde  ex  4.  Iib.tf. 
Coroll.ctiam  cqj  ®r  qp  ob  fimilitadlnem  trian- 
gulorum ex  parallelis  ortum  erunt  squales  • 
(^niam  ita  eft  da  ad  r H,vt  ao  ad  oM,ac  od  ad 
OM , 8f  ideorvt  qf  ad  o»  . Fiat  Nx  squalis  OP,& 
ducator  XV  . Erit  iginir  vx  adOTiT*  wif*q«* 
eur  ipfiq,P>fc  ldeoipficq.eft  adN^.  Quod  enim 
NY  fic  squalis  ipfi  (^p  t patet:  Quia  ob  parallelas 
triangula  nyx,  &oq.p  funt  squalia  in  angulis» 
lAo  etiam  In  lateribus  ex  eo,  quia  fecimus  RX  *- 
qoaU  op  t vnde,  & cstcra  crura  vniut,  alterius 
crnrlbus  erunt  squalia*  Ciim  itaque  fit  rx  hoc 
eftOQ.ad  q5»vtRY,ideft  Qp  * ideo  cq^  ad  nq^»& 
OQ^ad  VQ,  vt  CD  ad  cx  ex  propof.4  Elem.  Coroll. 
Ergo  Dcerlt<S4(y»sadc»»vtCQ»disQ,i4eoq;ex 
tf^MsrnrQs.vtDA  adMM  . Cum  ergo  fit  dc^cx» 

vt  DA  adMR  eritpems«texdpDCadDA,vt  cBedMR» 

ideft  squalem  ab»  nempe, vt  differentia  dc  m dif- 
ferentiam oa  , fic  erit  terminas  »c  cBtreiiwsid 
terminum  extremum  ia  • 

probl;'  ii;,  PROPOS.  ip. 

• Phriaus  lineas  in  infinamn  insunirt  , 
i^Hit  profortione  MnficJ  iecrefcant  > 
vel  accrefeans. 

Flat  cadam  operatio,  ^ pttti,  8r  atare  cadam 
fig.  8e  dico  RM»  DA,  OR«  PT  emr/iMM  ppvfer- 
thnt  mi4ud  dtcr^cTt  • 


AO 


JLVt  X B V 


♦ Probatur  . Similitado  enim  triiogulonim 

efteit  { vtPTsqueturipfi  PMifunt  enim  fiml|k 
triaogdlaNHBj&PTi^obxngtllos  ob  pdfallcm- 
fliDm  linearum  sqnalea . Sic  01.  squatur  Ipfi  c» . 
Sic  DA  ipfi  iD ; fed  bh,  & »C,  ID.  8e  ba  fant  in 
proportione  mufica»  vt  oftendimui  • £r^  etiam 
pT»l^oR»  6tDA,8r  MM,  erunt  inpropoctionc mn* 
ficd  • 

Sit  deinde  data  PT.  cui  plurfaaar  *o  proportione 
muficd  refpoadeotes  volumus  inuenire . Duca- 
tur ad  eius  extremum  p linea  mi  &afiiimpcaHi 
ca  placita  in  rcliqtM  numerantor  parces 
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quotdBot  Volniraa  arit  ei  * aKjuilefcn  »o,*0O* 
k AMierigannirque  paraUel.t  ipfi  r»  » 

Buoaii  M,  *,  O.  «f  ducator  ab  r per  T eatremmn 
reai,  qo*  illam  fcctt  in  N,  Sf  i puoao  N n- 
are  ad  fingula  pona.  dnaantur  A,o,r  i Brnoiyie 
fegmcnti  Intercepta  nm.  d*.  o»  , Sc  .T  mufice 
cootinud  proportionale* ; patet  ea  pnecodenn . 

T H E O R.%  I.  P R O P.  III. 

* Linea  dmifa  fnceejjiisi  i fecnndsm  pm- 
portionem  mnfieam  nitditpfaUt  parset 
futcefftua  denominationis . 

Sit  ligei  AJ  dioiia  io  pattea  Harmonici  pxopoc 

tionalcaua.  &ca,*rHt,  Dico  eam  qjc  diti- 

fim  ia  fiTtafutiffn^anminoiinUV.  g.  primo 
in  duas,  fecundo  in  crea,  tertio  lo  quatnor;iurc 
primoi  terminuf  fit  tota,  fecundui  dimidia,  ur- 
tius  tertia  pars,  quartur  quarta,  8f  caet, 

Adncrte  tameu,qu&d  non  intendimus  probate 
quod  neceflariAordo  incipiat  i dimidia,  cura  pof. 
fit  incipere  i qualibet  alia  dcnominiclone  V.  g.  i 
quarta,  fen  quinta  pane  , fcu  etiam  irratioow 
omqind  fig  i occ  polfit  fubire  denominationem 
aliqnam  feriet  harmonica  . 

* Probatur  autem  ita  eft  oa  ad  mk,  rt  ao  ad 
o M ob  pirallelat  gz  4-  piopof.Iib.d.  £Icm.  fed  ao 
eft  dimidium  OM  ex  effeaione.  Ergo , Se  da  erit 
medietas  lineat  a>.  Sic  ci  erit  tertia  para  linee 
toeiut  AB. 

Prob.autem;quu  CB  eft  ad  pq^vci  AB,rt  ni  ad 
NOj  fed  MBCX  effeaione  eft  teniapatiNQ. . Etgo 
etiam  cb  taliter  erit  in  ,ppottione  geometrica  ttC- 
peau  totiui  AB . 

Sie  oftendetur  de  bb  quod  fic  tertia  pan  totius 
AB,  Sc  fic  de  reliquia  . (^od  fi  am  fic  irrationalit 
refpeao  ao  etiam  tota  compofitaMO  ad  Aoirta- 
tiooalii  erit  ex  propof.  10.  lib.io.  quare,  St  omoci 
MO,MP,&ccc.  rtpoce  ex  iocommeofurabilibus 
compoCia  roagaicndo,Tnde  da  quoque  ad  mn  in- 
eommcafucAbills  erit,  Sc  fic  dicet  dc  allia  . 

COROLLARIVM 

Hinc  eft  quod  fi  lineam  quamcumque  fucccE 
fiuc,prim6  in  ccet  V.K.fccundoiuquatuor, 
tertib  io  quinque,  quanh  tn  fex  diuidai,  hz  omncB 
partes  erunt  muficd  proponionales , ericque  ter- 
tia para  ad  quartam.  Se  hzc  ad  quintam.  St  czt. 
lucceOind  in  proportione  Harmonica  proportio* 
nalia. 

PROBL.  III.  PROPOS.  IV. 

* Daid  lined  harmonici  ftRa  aitts  qnaf- 
cumque  in  tnfiniinm  harmonici  fimt  - 
Itier  fecart . 

Sit  dxta  refia  AB  fedt  In  c,Sto  Iurmooicd,Sc  o- 
ponat  liias  fimilci  fccare  . Ducantur  d 
pun&ia  BCD  pirallelz  CB,Se  dp,  ST  Bc , mcofiirx* 
curqi  fuper  ab  proluogaum , C occeflitiura  fit, 
longitudo  liocp  dIttidSd;  aud^afio  ergo  ceuuo  in 
A iateroallo  ah  portio  circuli  dneatur  ni,  Sc  pun- 
fium,  quo  fccAt  Bc  coooc&atur  cum  a centro  re* 
aa  Ai . Dico  AI  feaim  efie,  TC  BA  hirmooicd 
ioK, St  T. 


Aca^cSirTtAK  id  tl>  ci^-componciulo  Accft 
AdAfj  vtAi  idvi  yqoodmtnoHiteiitndotD. 


Rorfus  AC  ad  ak  j (tceft  ABad'AM&  Ap  ad  at. 
ErBocx  p al.  1.5.  erit  pirscD  rdfidua  ad  parte  kt 
refidu4tn»<^pars  di  ad  partem  ti,  n Ab  ad  ai  to> 
cum»  Tci  vt  D A ad  at  alilrum  to|um  . Cum  ef^o 
(it  CD  ad  KT,  vt  DB  ad  Ti  erit  etiam  permutando  co 
ad  DB,  vc  xr  ad  Ti : SedcDcft  ad  di»  n ac  ad  aBi 
«X  bypochefi : £f  goetiam  xt  erit  ad  Ti»  tt  ac  ad 
ABtled  vt  AcadAi»  ita  cft  AxadAi  • Ergo  erit 
Axad  AI»  dc  dtifereotla  XTid  difiTerenuam 
fed etUm  ex  propof.it;»  ltb.6.  eft  fc^  flmil >ter»ac 
Av,  ergo  habemus  intentum:  Sic  dices  de  alijs 
liocia  Ap^i  9c  AX»&  qotbufcwnque  Hittilibas . 

EXPENSI  o'  II. 

t)e  comparatione  vpim  prielharmoni^te  ' 
ad  aliam . ' > 


V 


DE  PROGRESSIONIBVS  HARMONICIS.  1«, 

Probatur,  l^m  «x  Pr0p0C4.lib.tf.  «cft  IradaHi  acbiu  vriu  ad  ED.-<^rectit oo*d  «t»* 

vtEPadAvexprimo  progr.tfroii  ad  ha»  bc 
ad  DA  ex  fecundo,  8r  ideo  permutando  oz  ad£F,vc 
XTadAV»  & OHad  sOfVt  NLad  u. 

Cumcr^firquotjoezoidnTldoftEF  advA, 
vt  «Nad  NL,  ideff  toad  OB,rt  demonirationis  fc- 
ric  didum  cft,  erit  qdoque  permi^an^o  zo  ad  ow, 
idcoque  ff  ad  bd,v'c  xt  ad  nL>  v idcoivc  vAadDi. 
Igitur  ent  permutando,  rr  rrad  VA<fic  si  ad  db. 

C^od  vt  clarius  innotcfcat  facfamus>quud  linea 
vb^48  partium.tfflijieaTK,  nimi- 

rum ~iptfus  rs.  ..io  prima  ergo  4iffiiQUt>one  ex 
proppf.  huini  i| ejit  -y,  jdc(ls4\0^oi  4.  idefl 
18.  Ac  vero  |,S.a^;^.  fertur  pro^nitinnem,quam 
habet  tota  ad  toutn.^ux  e(I -f . .Sic  linea  ofeerie 
partiu  itf . & .*u.,parpu  la.  ^uiaiju^Iibec  eric  to> 
tiat,3C  ver(),f3.^itf.eii  eaJe  proportio  iud4  &c. 

PR6bu.I.  PROPOS.  Vi.  . 

, * Scr/em  proportionis  Mufic^e  jimsltter 
aUtrt  otdjni propagare, ' 

Sit  datus  ordo  primus»  S;  oporteat  alium  ordi» 
nem  ladata  proportione  exieoderutiae •pri- 
mus termenus  AI  ordinis  propagandi  nutor , vel 
mtoor  iuxta  pitritam  longitudinem»  & tot  ouin^ 
ropartes  eiuufcUfTuite  magnitudinis-UIx  fiatis» 
meem  «quaica.interinedicnc  inter  ceotrtimA»tfe 
primu  cermijiu  bp  in  hac fecuoda  ferie »quoc  nu* 
iDCrointermediafltmtec centrum  K»8r  teroiioum 
primum  zl  M>.pntDa  ferie»  & iopr^ced»  propoC 
rchcmate,&  deinde  ordo  confequens  terminorum 
propajecur»  vedocuipus  pcopof.i.  bul^>  & erit 
^grelfus  harmonicus  i.  fimilis  propomo*pnmo» 
Probaturtodem  modo,  acprAced.propof*  .. 

THEOR.-  «.  PROPOS.  VII. 

* Omnes  proportioner  tnu(icd 

in  propouiont  Geometrica  alteri  db.  ' 
vmtate  denominata  f p tamen  t 

pni  rationales . ■ t 

Sit  proportionis  Mufior  feries  AD>Ar  bd  8e  cd 
erescerroint.  Dicotresterroinos  eh,  dSpii» 
8e  OH  efle  quoq;  mufiee  proportionales»  8e  4aaiOr 
uis  alins  denominatiosie  j efie  tamen  gcomctricd 
fimiJes  prxcedencibus  . m 

* Probandum  itaque  primo  tres  cerminot  im, 
frrH.&OHcfle  muficc  proportionales  , & hoc 
ollcndudr.  Quoniam  vt  cR  primus  EBad  vlci- 
roumcu,  fic  elt  difF.Tcniia  ef  ad  diiferentiam  Fc . 

In  ea  proportiooe  cft  lf  ad  TV.ex  4.  prop.bb  tf. 
vt  B(  ad  IT»  &IF  ad  iv,5r  xG  ad  xvivel  znuaies 
vcad  vic,  fed  vt  vcad  vx  ,*  (ta  eft  cD  adxz,  ftd  cd 
cquatur  ix,  funt  enim  zqualcshb  fimilitiKincm 
tnanguiorum  vcd»&  xiy  xqudlium  quoque  Ute- 
rum Yi»&vd  ex  hypothefi  . Quare  crttvD^I^V» 
vc  ixadxz  ; ied  vt  xi  ad  xz»  fic  cx  CorolUpt^. 
4 lib.tf.  cft  Fc  ad  r.H  . Ergo  Fc  adcH , erit»  vt  VC 
ad  vx  : fed  vc  vC  ad  vx»  fic  cft  vbed  iv,  vciit^^s- 
les  FI  ad  iv»8r  vc  Ft  ad  iv^celt  st  ad  iT»tfr  bf%1 
TV.  Ergo  ex  itf  J.5.el.  vc  Fc  adcH»fic  efi  iPtd 
iJeft  xquaiem  eh  . Vnde  pcn-mtudit  <1^ 
ad  SB  di^creocir  ‘fic  ch  ad  eh  cetminos  « .Vode 
ciiariitdifierentiaadd}ficremiaiB>  ft  termjo*iF»»d 
L1 


Ifa  continuatione  ferlei  muficc  | modo  eam 
aJjj  feriei  comparare  oportet. 

THEOR.  h PROPOS.  V. 

* Dfict  feries  Harmonicorum  proportiona- 
i/fom  baphus  futs  pbt  inuictm  aijnattbus 
fiSit , O*  d linea  ali^Uota  inerptentes  > 
eandem  proportionem  mmcem  femper 
feruant . 

Sint  dux  feries  proportionalium  Harmonico- 
rum fecunda  bp  > bo,  Sr  ac  . Prima 

I.  z » Lo  , firLH  ',  & quarum  radij  cuiufcum- 
que  in  bafet  squalet  terminent,  fir  primus  fit  to- 
ta linea  pp»  rei  eb  fecundus  medicus  ie,fir  lo,  & 
fic  de  reliquit  • Dko  eam  proportionem » qutm 
babee  lz  ad  bf  primus  terminas  vnius  feriet»  cum 
primo  termino  alterius  perpetob  feruari  refpedu 
terminorum  fequencium  ica,vc  siter  alteri  corref- 
poodenti ' fic  tn  eadem  proportione  » nempe  ita 
erit,  vt  tota  lb  a*^coum  u,  fic  OL  sd  le,  9e  tu  ad 
bo,8rc«t. 


* Prob.Prog.i.  Namcum  fic  medietas  tz, 
Sr  pancerxp  fir  medietas  linee  xvj  ita  erit  Qj^ad 
Q^t  vt  Xf  ad  XV,  idcoque  20  ad  XT,  vi  M ad  av , 
quare  permutandoenc  oz  ; ideA  ol  ad  IF,  vcIbd 
Vt  xTad  A V. Deinde  Pr.s.  vt  xoad  xq^  fic  eftON 
t/qt,  fdcA  arquilcm  ML»8r  vc  ab  ad  ax,  fic  so  ad 
»,ideft  afqualtf  cB*fed  vt  «0  ad  iq^fic  cAai  ad  ax, 
ergo,  vt  oN  ad  nl  » fic  cA  ep  ad  ob,v  cI  ronucrifn- 
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icrminua  tmaiMtalolSH,  Humo- 

nicc  ptofortio  ««le* . 


Probatur  Qooque  . Sioc  alius  denominationis» 
^am  ei  prw  propofita  > <ju*  denominatur  ab 
vahtte»  *t  ea  hi  quam  diuidereturOD»quc  tft  tota 

X *T  *r  V T primus  terminus 

poft  totam  lineam  HS  ef!  ad  totam  HE»vel  iz»  vt 
Trad  VI  : fed  VF  advi  fe  habet  ex  hypotheft » ve 
5.  ad<$.  Ergoeetim  fecondus  terminas  nr.  fe  ha« 
bebit  ad  primum*  vt  ad  6,  Sic  tertius  terminus 
CH ad  totam  fe  habet-  vt  ve  ad  vt ; (Vd  vo  ad  VY  fe 
babet4Vt5.ad7.  Ergo  etiam  cH  ad  totam  heCc  hi« 
bebit»  vt  T<zd  7.  procedendo  qnanas  erit» 
vt  ^nde  feries  erit  toca  ^ ^ , Arc. 

Probatur  tadem»  quod  Ent  io  eadem  proportio* 
ne  Geometrica  cam  ferie » qu«  denominatur  ab 
vno  Nam  ex  CoroH.  prop.4,  lib.d.  vtdtfFerea- 
tia  AB  ad  diiTereotiam  9C,  hc  £F  ad  Fo*didTereDtic 
quoq;sliM  feriei*8rvt  ca  ad  CD»(]C  sc  ad  cH.Qnare 
sMspvBiada  AC  cum  co  ideft  ad  terminus  maior  ad 
co  minorem»  Ac  iCcumcH»idcft  eh  terminus 
maior  ib  alia  ferie  adcH  terminum  minorem  • 
Patet  etiam»  quia  <7  , Ar  7-  ex  T rad.  1^.  Coroll. 
nrop.t7>  fe  habent , vt  1.  ad  Ar  Ac  » A;  -j-  ha* 
ocot  »•  ad  Ar  Ac  femper  eodem  modo  fe  habet. 
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ergo  ad  c«  Ar  e»  & csi.  ndl)  docantvr » Be  ex  pnc. 
ab  erit  dinifa  in  tenmnoi  han»ookoi  hma  da* 
tam  proportionci»,  iu  vt  ab  tota  -p  1»  t-oi-J- 
4*  »&fe  habebunt  ad  aliam  -{--f  v "T»  *•  »d 

I.  modo  dico»  qood  etiam  1 >near  a i»  CL>  Ar  ex  funt 
in  eadem  proportione  acis,  ArOB,  Ar  V*  Vnde 
fc  habebunt  ad  lerlecn  -J*  t T eodem  modo  ac 

J. ad 


Probatur  triangulum  MIA  eO  xquiangolumtri* 
angulo  aic»  oh  angulos  c » Ar  r inter  parafklM 
alternos,  Ar  angulos  apud  I ad  verticem.  Qute 
erit  ex  4.  lib.iexti  ac  ad  At*  vt  hb  ad  ra*  Ar  pcvna. 
fandeac  ad  HB»  vt  A I ad  iB  • Rurfot  aoatilan. 
gnlum  eA  oquianguiDm  tiSangulo  clb  oh  eandem 
rationem  . QoareAmiliter  arguendo  ex 4.1.(«rti 
9e  pertMut  ando  cAcrlt  ad  hb  » vtCL  ados.  Kur> 
fufque  triangulum  h<)B  eft  xqutangoJum  triaago* 
lo  SKM»  quare  erit  eodem  modo  em  ad  HB»ms 
adQB*  Sed  tres,  vepote  «quales  AC»  Ar  ce»  Arsu 
habent  eandem  proportionem  ad  eandem  hb  .Er* 
goetiam  tres  ai»  At  CL,  Ar  ex  ad  tres  IB*  Ar  ot,Ar 
Qpi  vcpoceeiufdem  proporiioals  trium  «qualium 
ad  HS  habebunt  eandem  proportionem.  Quare 
erit  JAad  Bi»vtCi.adoB»ArtKadqB.  Quare  per- 
mutando ai  erit  ad  cl»  vt  iBadio»  Arci  adEXsFt 
OB  adQt. 


PROBL.  11.  PROPOS.  VllI. 

Series  Hurmonicas  proportionalium  reperire 
denominut tonis  in  afiqm  lineu  • 

Sit  Schema  pr«ccdciiB  » Ar  velimus  reperire 
proportionem  harmonicam  in  data  linea  i h» 
qu«  fe  nabeat  ad  aliam  In  eadem  linea  conti* 
anatam»  vt  i.ad  % Per  extremum  B ducatur  It- 
aea  ti»  Ar  quinque  «quales  partes,  vt  il  numeren* 
tur  ahE  verfui  r »*  ertgaiurque  tv  «qualis  dac« 
tm  • Deinde  rurfus  in  alteram  partem  portiones 
primis  «quales numerentur»  quantum plKee»  ve 
Bi»l^  iVfAr  c«t.  docamurque  ab  v re^»vt  vi» 
Brvr»Arccn  nam  dtuident  lineam  bh  ia  partes» 
qo«  ad  aliam  fertem  datam,  in  quam  diulfa  cA  00 
erunt  Anguli  termini » vt  1.  ad  p Patet  ex  prf  ced. 
oftenfione» 

PROBL.  m.  PROPOS.  IX. 

• Series  harmonicas  proportionalium  repe* 
fhe  iuxta  datam  proporttonm  in  pluri- 
ius  lineis . 

Sine  reperieode  plures  line«»qb«  dicant  innl- 
cem  proponionem  harmonicam»  Ar  fiot  ad 
«lias  proportioQcm  harmonicam  dicentes  ve  j.ad 
I.  Aant  linee  parallele  ab{  cd»  Ar  BF,Ar  «quali  di* 
Rcnt  inceruallo , Ar  reRa  coaiungancur  a, E pun- 
Ra»R  erone  «quales  AC»ArcE.  Sumamur  ergo 
In  AO  du«  partes  «qoales  ipli  ac»A^  ducatur  paral- 
lela 08  ipfi  AB  . l>inde  per  BVeRa  parallela  ipA 
osdacacur»qturcumcH  conucniet  in  8 ; Ab  h 


LEMMA  I,  PROP.X. 

St  inter  duas  parallelas  crura  duorum  triarh 
gularum  ^^IHaltum  bafmm  fe  intercipiant^ 
iinea  per  eorum  tnttrfeHiones  duBa  frit 
parallela  bap^  ^ triangula»  qua  fiunt 
aqudlts  altitudinis  • 

Sint  duo  triaoguli  qurcumqoe  ABC,Sr  csd  c^tio- 
rum crura fedecufTent in  F»  Aro.  £>ics»qaMd 
l/'«ra  Fo  da^tf  ptr  f»  Ar  o ei?  par^Eria  baft  FC  . 

Probatur  triangulum  a f • eft  «quiaogulum 
triangulo  eia,  quodangulus  a At  «qu^is  angulo 
o nigro, vtpote  alterni  Inter  paraliclss  ex  pro|K>f. 
lo.  lib.t.  Elem.  Ar  anguli  quoque  apud  F Anc  ad 
▼erticem»  Rideo  «quales  : vnde, Ar  reliqui  ex  Co* 
toli.B.  prop.17.  lib.i.Elem.  Quare  ac  ad  ar  » vt 
Bsadri,  R permanio  Acadil»  vtAf  adFB:  Sic 
quoque  dicendum  de  triangulis  aor,  Ac  BOcob  «n* 
gulos  alternos  nigrum  ad  d»  Ar  (eminigerrimum 
ade  «quales»  Ar  angulos  ad  verticem  «quales 
quoque.  Quadereertt»FtAcad  AO,ncDCadOc. 
Quare  ptxmntand»  erit  ac  ad  dc»  vt  ao  ad  oc » Ted 
EB»  Ar  DC  funt  «quales  cum  bafes  criaflgulorum 
pr«{uppooantur  «quales  ; Vnde  ablata  parte*  bo 
communi»  reliquum  EB,ArDCcA «quale.  Qu«> 
re  AG  ad  itfie  eadem  ac  ad  dc  dicce  eandem  pro« 
portionem  ex  7.  lib.j.  vtpote  ad  «qualca  • Qua* 
derd  erit  etiam  eadem  proportio  af  ad  fi.  que  ao 
ad  oc . Quare  cdm  crura  trianguli  fint  diutia  pro* 
porcionaltcer  linea  tranAensfer  diuiAooei  f,  Rr  o 
erit  parallela  baA  scez  prop.2  lib.A.  Ar  triangilla 
EFB,  Atdcccx  propof.40*  libil.  Coioll.a. erajoc 
«qualis  altitudiois  • 


THEOR»  • 


TH£  OR.  111.  PROP.  XI. 


DE- , PROQRESSIONIBYS  'HARMONICIS .'  igy, 

E X P-BN  S l O Ilf. 

Deiattrfofuione  HatmoHicuumtcmi.  * 
normn  , 

I.Jlterpofitlo  tcnninorttm  eU  cum  i'mcT'<ftiot 
Krtninos  ali|  cermini  tntertaciuniar  > 
mehirt  Ht  adhaccoritinua  r«rric<proportional/ujii 
co  modop  quo  coQciouatur  propordo  Harmonica. 

PROBL.  I,  PROPOS.  XII- 

* Ttrminos  continui  ^oportionAles  lumtur^ 
ntci  inter  terminos  harmonicos 
. conycere . — . 

SJnc  daci  tres  termini  coacinud  proportionales 
harmoaicd  AO«  & BD»fr  CD  ocn^  tf  T*'^  * 
fr  oporteat  inter  eos  alios  tcrmmos  interponere» 
qui  proportionem  continuent.  Sint  vero  termi-^ 
oi  AD»  8r  •€»*&  C6  iitter  pkralietas  af»  9c  tp»  li^c* 
i centro  o rgrediftibaioH>8rce  determinati» 
eruncqj  squales  ah»&  he  . Diuidantur  itaijjAHi  8; 

‘■rv-^  l ri-i’  ’■ 


* SiflmtimairUnfiiLvetfHalia/e^iulilil)*^ 
, fiHm  in  vnam  vcnictm  conuenunt,  &• 
ftH»  nli^ua  iafi  non.  farallcla  in  tn. 
'>  nciidtjXf  ftcet,  par4lle{te  kafihm  i fe- 
Hionibni  crurum  dult*  omni»  crura  fi- 
caiunt  harmonici  fnopmiaaaluer . 

Sint  tnirtgnlaABC,«f  AtDafAtD,at'c*t.  qu* 
In  voum  verticem  a conueniane  » 8r  eorum 
fint  squales  bafcs : fecetque  eorum  crura  aliqua 
?c . Dicoi  ifuod  ft  ducantitr  per  earum  riJ/cr/<5<orte/ 
parailtU  k-ifl  nt  ifls  ia  parrer  harmoeiU 
propartP^uies  diuideut  mna  lineat  feli ai,  Cr  itai 
tri<ingulc^Hm , • . 

‘ ? F 


• Quod  vt  oftcndatur  ducator  bafi  w 
leU  Ia  i vecticibos  triangulorum  j donec 
xac  obiiqus  (ecanti  ci  { occurret  enim»  cdm 
dens  rn  badibua  parallela  non  Gt » & i ponAn  r > 
duc-ituc  IH*&  *H  Quia  ergo  hm,ni>&  Hc  sut 

lea. ^1, ex  Cor  piop.4«t.tf<el  «o  eft  adaM»8f 
(quairi  fx  thcu»  DE  MI>C»&  CS.Exi.  propof.  AI. 
«nt  GrJSa  harmonrcd  proporcionaliter,8r  At»8r  XA 
9e  At  erunt  erei  termini  harmonicl»quo  fuppoGeo. 

* t Probatur . Parallelar  duifts  ab  iqterfedio- 
nibus  o»  p,  o crurum  ab  Fc  Incidente  fa&is  tran- 
{eunt  neeelTaridperpunfta  icc-  Ergo  eam  diui* 
duot  in  partes  proportionales  harmnnicd  t a * 

LA‘.  TfiangulaHPO  ex  prsced  Se  ikn  (iiot 
squalis  alcitudinit . Ergo  parallela  i f difcedens 
iacidec  in  punSum  x et  prop.ip.Cor.l.l.io  verti- 
cem trianguli  IKN  . Sic  triangulum  not.  squalU 
^titadlnis  cG  velut  ILM  : Ergo  parallela  difcedcnS 
sb  o Incidet  in  pundum  l:  C^are  eodem  modo 
SA  dittidetuc  in  partes  proportionales  > Gc  d radij# 
M»  vB»8r  ^*.Ft  i parallelis  lOjSe  xF»  8r  ih.  Cdn 
«rtp  IA  Gt  diuifa  in  partes  barmonicd  proportio* 
sJes»  etiam  omnes  CA»p^A»8r  ea  ab  ijfdem  ^nl* 
JeJUexoQc  diuiTs  ex  propoC4«)iaios  • 

: . CORO.LLARI^V  Mi 

rlncque  patet  quomotio  ppfGmus  diuidere  Icl 

_ ^ psrji^s  harmonicas*  plurimai  lirieas  dmul» 

ft  ploret  Toict  harmonicorum  terminonimcffi' 

cm« 


us  recundum  terminos  iquot  volumus  faurpo*^ 
•crey*g*3h  itA  qubd  primus  terminus  Hc»  n 
ad  fecundus»  vc  j ad  4.  certius»  vt ad  5.  ftc- 
Deinde  ad  GngaUs  diuiGonet  i centro  c re^s 
ducaoCarotift.cH»  fteL»&cst.  Se  erit  fa&um». 
ftGc.proccdent  cermini*. 


u 

d 


.3  . . I jr 

.4  2*  f ic.  ^ 


p? 


w 


\ Robatur . Nam  cx  prslibatis  huius  in  pri^ 
'ma  prdpof.  Ab  primus  terminus  erit  ad  ad 
vlcimum»  vt  differentia  a»i  ad  differentiam  mn,& 
MD  erit  ad  XD.vt  differentia  mm  ad  differentiam  nx.' 
£rgo  inter  AO»8r  soduos  ccrminos  termini  duo 
interpoGti  fune  md>  ft  md.  Et  Gc  dicat  de  csteris» 
quod  ver6  Gnt  datp  denominationis  patet  ex  prop. 
9.  huius . 

E X P E N S I O IV. 

: De  terminis  inuicemcomliar4USt<^ 
difirentijsu 

IAm  ex  ipfa  ^Gnicione  proportionU  harmoni 
cp  notum  cftduas  differentias  harmonicas  in- 
ter crea  terminos  effe  tnutcem»  ut  primus  termi- 
nus ad  ^ertiam»  ft  Ideo  etiam  permutando  effe 
differentiam  maiorem  ad  maiorem  teiminurn  > vc 
minor  differemiaad  minorem  terminonureliquas 
igitorpropoxiionec  indagabimus* 

lPI  theor. 


^8  TRACTATVS 

theor:  h p&op.  zui. 

f Msior  termitmstfl  *i  fmm4m  ommum 
iiffetmUrim  • vi  /ttputlts  l>4fts  tum 
imerccft»  adimus  4fndcs  bufei, 

Sit  rcAa K io pirtct  proponloaalei  harraoiil- 
cj  in  D>i>f  ■ Dilfereotl(  eruat  n>><r  oi>  & sr> 
te  fumraa  caram  IF  . Dico,  ^mU  iufe  hihl  Aa 
frimut  ttrmiAAt  a<i  raram  /eritm , ^/amaiam  diffe- 
' rmiiiTum  » > y*  AC  bttmtfi»,  yf iMi/ualit  a*  i»m 
Ufoajifaw  ia/iW  oraaibai  fimnl  fumptia  aa , fit 
m,ac  R,  ad  iplai  o^alea  bafet  fimul  famput. 


Probatur . Nani  ex  4.  Iib.6.  rt  n ad  xo  , fii 
eft  aa  rumnia  diffeicatiarum  ad  as  primum  ter; 
minum . 

THEOR.  U.  PROPOS.  XIV, 

* Mmor  terminus  omnium  it*  tR  ad  fum- 
mam  omnium  differentiarum,  vti  in- 
terceptd  ad  omnes  bafes  aquales , 

Sit  fignraiqnp  przcedentia  propof.  Minor  ter> 
minui  omnibui  alijt  lerminii  erit  rc,Sr  fam- 
ma  differentiarum  erit  aa . Intercepta  ac  omnet 
bareazqualei  ax.  'Dit»,jiitdrcfit»4tB,yt  AC^ 
ad  ax , 

* Probatur  are  criangulum  eft  cquiangniam 
triangulo  arx  ; quia  angaU  apud  a funt  ad  rerri- 
cem  anguli  verb  ad  a,  fr  x alterm.  Idcoqne  ex 
propor.ii.  lib.d.  cirm.  ac  erit  ad  ac,  nax  ad  ra 
ideo  permaianda  ac  erit  ad  ax,  n rc  ad  aa , 

THEOR.  111.  PROPOS.  XV. 

Termini  dd  inuicem  nuior  di  mmorm 
fimt  in  tdiem  frofmiomt , dc  dt^ddUs 
idfei  cmn  interceftd  di  tfjif 
djUdles  hdfes  cum  interce fU 
minm  vnd  dt^udlt  hdfi  # 

Sltca^mfig.^Qc  fupra.  Dic»  »c  ttrtiMm 
effiadoc,  ptcns4oh,e^wc 
Mdcn,&  i contrg  innet  tendo  • 

Probatur . Nam  AOCt  8c  dih  fui»  cqaiaagola 
triangula  9 Ergo  ei  1 1 • Itb.tf*  ac  «rtt  ad  oc>  n >H 
ad  ID : Quare  pfrmntsnio  ac.  vel  0 ei  v<]aAUt 
erit  ad  iH » vt  dc  ad  di  » ideo  romp«)ieiide  ac, 
vel  ci  ctt  I H erit  ad  ci,  n oc  cum  Pf  ad  oc,ideft 
H«  addiu  bafis,  & interemta  erit  ad  toitfcupcam 
Po,n  terminus  ac  ad  terminum  dc  • 

* Probatur  quoque  de  relinit  terminis:  ueai^ 
fe  de  termino  dc  rerpedu  teroiim  iC*  Difgfm 
5«dd  DC/Sr  «d  ic,  9t  01  nd  ch. 

Triangnlnm  nio  eft  cqulangulam  trianguln 
ob  puaUdae»  inter  <pm  eft  • <{«uc  n pcidi 


XVI.  PAR. 5 n. 

ac  erit  ad  ec»  vt  hi  ad  ro  ; quspro|>ter  permntemdd 
AC  » vel  CB  «qualis  erit  ad  hi  » vel  «quatem  BH.rt 
icadttof  fed  eadem  AC  erat  In  prfced.part.  huius 
prop.adnHgSr  ideo  ad  «qualem  ui  oc  hjrp.  vc 
CD  ad  SDtErgoes  id.l.5.vt  eoad  id  ira  ec  ad  HO^le 
hincf  vi»Nrn'ido  eoad  ic,vtiDad  not  Sedpeo* 
duAa  AH  in  T ob  fqualktatero  triangulorum  UTI» 
&HBO  ipfa  Ti  «quatur  tpli  id.*  Proporciooe  nu* 
cem  refpondet  ti>  Ideft  bd  ad  hd,  vt  ta  ad  AH,ftr 
vt  IC  ad  OH,  dr  conreqneoeer  ex  1 6.1%  co  erie  ad 
gCpVt  16  intercepta  cum  additis  onnibus  ad 
Interceptas  cum  additis  vna minus,  iuioqunoE 
urit  terminos  co  ad  terminum  sc  # 

Eft  autem  ic  ad  ne,  vt  ta  ad  ha,  quia  ob  trian- 
gulorum TBti  Be  H6A  fimiJitndinem  th  eft  ad  ha, 
vt  tu  sd  Hc»  ideoque  componendo  ta  eft  ad  ba*  Vt 
|6  adHOpftrideo,  vtTi,velBDadoUo 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XVL 

* Si  interceftd  fit  irrdtiondlis,  etidm  termir 
mini  Mn^ciemm  ntdUontdes  ^ ii^ 
ntdlo  numero  exfrimtbtles . 

Sit  AC  intercepta  irrationalis : Dkoi  qaiddtsr^ 
mini  ermt  irrothoalot  sc,  # dc,  bC  . 

* Probatur.  Quia  ac  ponitur  irfatlooBlisipfi 
BH  ideft  «qualis  cl  etiam  compofitum  la  erit  ir- 
radooaleei  propof.  tOolib  10.  vtriqae  parti  com- 
ponenti, nempe  ipfi  ct.,8rip(i  ac.  Sed  ve  eft  AL 
Ad  AC,  Hc  BCtermioni  ad  DC  terminum:  ErgoeX 
propoff.  lib.io.elem.  termini  ipfi  inuicem  eruat 
iocommeafurabiles  sc,  8r  oc . 

Idem  argumentaberis  de  cermlnit  dc  • R ic. 
Nam  AC  ponitur  iocommenfurabilis  ipficL:  Ec- 
£o  etiam  ipfi  cqutll  lu . <^mobrem,R  compes 
mu  ipCsrft  Ai  erit  locbmeniurabile  fpft  t.M.Vndn 
ft  lm,R  al  incbraeofarabilet  cdponantur  am  totft 
tric  iocommenrnrabile  |pft  nti  fedvt  UAsdAL» 
feu*  vt  10  ad  oh:  ftceft  ex  il. huius  dC  adic. 
Ergo»  8e  DC  ipft  EC  erit  incommenrunbilis»  8e  Be 
dicAS de  reliquis. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XVII. 

Pofitd  intercefta  incommmenfurdhifi  ^ reti* 
ejud  omnes  iifferentid  inuicem  er  um 
incommcnfurdbiles  • 

POnatur  intercepta  incommeurorabiUs  > Diet» 
ditfcrcQtiam  DBcffe  locommeofurB  bilem  tpS 
diftereneis  de  • 

Probatur  de  eft  ad  11  diflereotI«,  ve  termini  dc 
ad  cp : fed  termini  fune  IncommenCurriiites,  er^ 
CB  5.  Hb.io.  8e  ipfxdilFcrehtie , qubd  verb  priaptf 
terminus  ad  tertifi  Incomeoforabliis.  Prob.  ftt  oC 
eft  adEC.vt  AU  ad  Ai.,Res  prop.if.bDiot  icrift  aft 
AN  ad  AM : Ergo  oc  eft  sd  FC  ex  «quo,  vt  AM 
ad  AL,  SedMAA  ALexdlRisloprKc.,  G ac  fit  in* 
commen(urabtlis»runt  locoouaenfutabiiesf  ExgD 

ctUm  dCr  R K tenaioi  • 


1^ 


EXPBN. 


DE  PROGRESSIONIBVS  HARMONICIS ; 

E X P F N « I n IV  «**»pr*e.djtiir  tcrml- 

IV.  no»  hjrmoQlcu»  , euiiu  loagitad»  nced.e 


D»  frogreffunis  Htxmmdt*  extrmo , 

SItnt  in  progreSoni»  Ceomctricr  continui. 

tlooccxireinani  eft , id  quod  buIIi  progrcf. 
fio  .ipuoiumaii  mnlcipHcici , pcruinire  poccA; 
iu&  Hirmonlcam  cttremnm  eft  , quid  nulla 
progteffio  hirmonlci  ri|«  con<<9ai , quod  rt  de. 
■B^utone  firmetur  fit , 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVIIt 


, •wtIfltAwjv  dCCCdtC 

maam  ■:  Ergo  !b  ai  termini  harmonici  in  in- 

finitum  muliiplicirl  poterunt  ibuue  eo,quad  ncr- 
neniatur  id  punAum  • . ~ ' 

THEOR.  UI.  PROPOS.  XX. 

tjuMibtt  in  fnfmiomt  hmiw- 

*icd  firie  ad  minorem  peruemii 


• M«//4  frogrejjto  harmonica  extremum 
fuum  ttt^e^  potefl,  (juamms  vt  ve. 
Uett  muliiflicala . 

Slot  termini  harmonici  Ar  8r  db,  fr  ci,  a bk 
DitOt^<t  etiam  fi  fiat  mata  mtUtifUetatar 
mtiafiam  fitternut  emji^i  extremam  B • 


* ProhtturcR  propof.iT» huius • Kamter-,» 
m/nus  peanltimuscB  erit  ad  rlumomin»  rt  mc 
ad  Mp  ^fedMi  ad  Mp  habet  minorem  proportio- 
nem* omnes  alij  termini  prccedentes , 8e 
ideo  MP  ad  Ml  ouiorem . ErgoBH  ad  ci  habebie 
maiorem  proportionem  omnibns  terminis  pm- 
exiftentibus:  fedcB  eft  linea:  Qwe  etiam  ut* 
linea  erit . Q^uoolam  comprehendit  plures  partes 
ipfius  CB»qoam  omnes  antecedentes  eermiaic6- 
prehendant  terminorum  maiorum . Qijod  autem 
BfPad  Ml  fit  maior  proportio » quimaio  adiif 
patet  • Quia  crefeit  linea  Ml  per  continuam  adi- 
tionem rntua.  Maior  eft  autem  proportio  i.ad 
^•Quiml.  ads«&|.ad4.  quamB.ad}. fcficfnc- 
ceUiud  • 

* Probator  qnoq;  alio  modo . Nam  quacnoqi 
pofitl  terminomm  multiplicatiooe  femper  nmb 
erit  triaogulum,&  centrum  x diilabit  i pondo  b. 
£rgoetiamHdifiabit  ab  eodem  pando  B. 

Tandem  Probaturi*  Rcfercar  bn  ad  aIi  rt  hb 
ad  HA,8r  ideo  permatandoyrt  B xad  ua  ita  eft  ai  ad 
suma  differentiarum  KAifedomaes  diffcrendf  ua 
ad  omnes  bafes  ai  fune  quid quantumiErgo etiam 
SH  rcfpedu  IN . 


* In  qualtiet  dau  linea  'abfiue  fine  qua* 
cumque  frogrejjto  Harmomea  conti-‘ 
wtari  potefl . 

PRobator  in  praeed.  (ig.  ad  partes  squalet  af- 
Cumpcu  in  linea  bsfium  squalium  mi  d cen* 
Bro  H.  poffunt  duci  Infiniti  radi) ) quii  partes  aOi 
^ OB»  Be  p|  poffunt  multipUcari  io  infinitum»  8c 
A fioguUs  ab  N radius  duci  poteft : Ced  omnis  ra- 
^QAiaAidclignit  terminum  harmonicam  tf  di- 


P Er  additionem  partium  squalium  fic  femper 
minor  proportio  totius  cum  addito  ad  totum 
folum  V .g.  |.  habe^  proportionem  minorem  ad  t • 
qaams.adt.8r  4.  ad|.  quim  ada.8^  5.  ad  4* 
qadm  4.  ad^.  8r  fic  eoociaud. 

AOignetur  ergo  linea  B,  cu!  habeat  minorem 
proportionem  incereepca  nb,  quam  E.  g.  7.  ad  j, 
«ritque  R ad  NB  maior  proportio»quam  7.  ad  ).  Ad 
M A addantur  tot  partes»  n maior  fic  proportio  mi 
cum  additis  ad  mn  ; quam  7.  ad  }.  & ducatur  ad 
illud  extremusi  radius  ni  . 


Quoniam  igitur  triangulam  min  eft  triangulo 
iQJtfiridcosqaaltNOB  smungulum  ept  mi  ad 
^ • TC  Na  ad  Bc  / fed  mi  habet  maiorem  propor* 
tiooem  ex  effediooc  ad  nm»  qodm  7.  ad  £r^ 
etiam  NB  habet  maiorem  pro^tionem  ad  ao» 
qaim7.  ad},  fed  eadem  nb  habet  minorem  pro- 
portionem ad  a,  quam  7.  ad}.  Ergo  r maior  erk, 
quam  ao.  Vode  linei  affignatl  r potericin  ab 
minor  Unca  aSgotri  in  proportione  harmonica . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXI. 

Termi/ti  harmonici  vlira  omnem  ajjtgnatam 
quamitatem  dttmrmi  poffunt . 

Sit  allqaadataR iuprseedenti  fig.  Dico»  quod 
in  progreifioae  Harmonica  procedendo  ter- 
minus ^Iquis  minor»  quani  B..dart  poteft . 

Affignats  R habeat  aliqua  ex  ipfisbafibus»  rt 
QJ  .aiooremproportioncm»quam  quilibet  a(fi- 
gnatus  numerBi|0.  ad  |.  Addanturque  coc  bafea 
dooBc  M(  adMlt  habeat  maiorem  proportionem» 
^uam  70.  ad  }•  quo  pofito. 

Probatur  Propof.  Triangulum  Q ( t eil  squian* 
guium  triangulo  MIN.  Quare  erit  mi  adMN»rc 
Qt  adojr:  Sed  mi  habet  maiorem  proportionem 
adMM»  qulmjO.  ad^.  Ergo  etiam  qi  habebie 
maiorem  proportionem  ad  t^T»qnim|o.ad|.red 
0,1  ad  R h^e  minorem  pibportiooem  ex  hypo- 
tbefii  quam  )o.  ad  },  Ergo  R.  efi  maior»quim  QX- 
Eilautdoj  terminus  harmonicus» rt  exprop.aJH 

THEOR. 


THEOR.  II.  PROPOS.  XlX. 


I 


V I'  ti  I.  .tw;-  • ' • ii 

■ '•  f't.  i’ 


»70 


fRACTATVS  XVii  PARSi^ri;  M 


THEOR.  V.  PROPOS.  XXII. 


St JtrifS  infinitorum  terminorum  muficorum 
tonunuttm  reltmfuet  tandem  aliquam 
differentiam  alft^tata  qualiliet 
quantitate  minorem . 

ASfigoetar<]uaotiui  «Ji^a  rainima  e . Dk$ 
la  AB  dijffertMi/*/  my/iea/  adeo  pojfc 
cari  i vr  tardem  orujtu  /it  mi^t  • 

Probatur.  Nam  wrmiili  ideo  poffant muM- 
pltcari*  vt  aliqnU  fit  minor,  quam  E ex  prxced. 
mulupliecntur , Srfir  qt minor,  quam  a.;  0u> 
caturque  mq^  Dico  difFrirrentlaro  Bo  efie  minb- 
rem,  quam  e . patet . Nam  PO  eft  ad  qt  , ?t  mp 
id  NQ^.  vel  MA  ad  fed  ma  minor  eii , quam 
»R2^ex  hypothcfi . Ergo  po  minor  eft  quam  qr« 
Ergo  minor  etUm  eft,  quim  k . 


Qiucmiique  inpmtu  diffiremiarum  mufk^ 
tum  /enes  aquat  pnmum  tcnninum, 

PRobatur.  Nam  enim  minor  erit  •quia  % 14. 

primo  termino  infinite  drfFerentix  capett 
fwfiunt  ex  prop<^  iS.h  -flr  ideo  infinitam  diftereo- 
tiarummulntudinem capere.  Sed  nec«ritmaiop 
Si  enim  eU  marorfie  maior  V.  g.  qumcitateoi* 
Multiplicentur  itaque  termini  adeo,  yt  aiiquia 
tandem  inueniitur  ex  proJ^Cao.  minor  aflignaca 
quantitate  bo.  Ergo  feriea  ilJa  in  infinitam 
cedent  in  quantitate  At  relinquit  minui  refidmmii 
quam  ic . Quare  aa  primus  terminus  ooo  fiipe- 
rac  feriem  infinitam  difterentiarum  quantitate  Bo, 
&fic  femper  valebit  argumentum  : ergo  rerietio> 
finita  d iFerenciarum  muficirum  eqtiac  prinum 
termiaum.  - 


»7« 


)• 
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T-R  A C T A T V S XVIL 


De  Profortionaliiaiiitis  Rattunum . 


Icct  iftc  Traftatus  fit  vniuerlalis,  & omne  genus  quan- 
titatis complcclratur , tum  difcrcta:  , tum  continua:^ 
quia  tamen  numeris  facilius,  8c  cuidentius  proportio- 
num fimilitudines  explicantur , hinc  eft,  quod  nume- 
ris exempla  dabimus,  non  lineis,  aut  fupcrficiebus , 
cum  tamen  propoficiones  gcncriCc  fint  intelligendic  ,&  omni  generi 
quantitatis  applicandz. 


EXPENSIO  I. 


De  , 


DEFINITIO  1. 


Siot  daoaui»cri  dttobiu  numeris  pre* 


poit 

MsJiJt  proportiooftles  > hzeproporrio»  que 
locer  primos  qujtuor  repetitae  II  Gt  Gmilis  pro> 


peniooi.  quo  inter  hos  excreoMM  properciooatur, 
icitur  Tfipo^tionslitiu , 


DEFINITIO  II. 


Rjitionum  der.omittat»ct  y*cant$ir  ^lumtium  » 
pjtrtthus  exf/rxmint  (on:in«ntUm  -pniut 
f rejptffM  Atteriut . 

Sloe  T»  & V Denominitoref  harum  quantlti* 
cum  Tunc  primo  4.  fecondx  quia  indicam  quoc 
ricibos  roa  qusnctcas  Io  alia  concineacor;  Gc  qos' 
tcrt.coQcinccur  inS.  8r|.inp.  cercoacioetnr; 
Sic  G exhiberenCur  due  iinex  perclca»  & palmus  • 
Linea  quxdi»  qux  demooGrec  fuis  partibus  con* 
tioeocum  palmi  io  pertica»  dicetur  denominator. 
V.  g«rcoup«lmas  dloiras  io  6.  vncias  poterit  dici 
denominator»  quia  indicabit  fuo  Texagenario  par- 
tium coacinenttam  fex  pedum»  quaspe^ca  com* 
pleftititr . 


D E F r N I T I O III. 


StmilitHdo  pf«p9ftiwm  tonftHU  i»  fimUltndin^ 
dtnoviinafrttm% 


FHgmut  io  procedentibus  de  Gmilltudine  R.a- 
tionom»fr  contioentiaruffli  iuxta  quas  vna 
quantitas  aliam  cominet:  nunc  antem  a^tmisde 
Gmilitndine  ipfarum  Gmtlitndtoum  Rationum»ft 
in  eo  conGflic » qubd  {pfx  rationes » qnibns  iOiti- 
cem  doc  quantitates»  & dox  in  fe  cnotincftdo  af- 
' Umilsator  Ipfc  quoque  tanicem  Got  Gmiles » 
Qoamobrem  proporcienaliess  requirit  ad  mimtt 
duas  proportiones»  drideo  quatuor  Rationes>nam 
dux  Rationes  ensm  proportionem  c/Gchiat , de 
tandem  edo  ccrmiiio*»  locer  quos  quatuor  racio« 
nesrcpcriaocur . 


Et  hoc  quidem  verum  eft  ia  quaoricatibui  ra- 
tionalibus» de  in  irjrationslibor  > nam  exprimun- 
tur earum  Gniilicu^nes  per  mutuam  duarum  quS- 
tiutum  habieudmem . Sic  Gc  -f  , poterit  ex- 
primi denoosminaior  proportionis » qusm  habet 
s.  add.  d)  adta.eiTeeaffl»qux  eft  ff|ter|.Ar4. 
nempe  ipibs  deoominacores»  qui  indicant»  qnoc 
vicibus  capiar  s.ind.&|.in  is.  SicG  Goedux 
irrationales  cb  Gmiles  aliijs  duabus  cd  . 

Sintque  dux alix Ike^ ,qox  A ■ ■■■  « ^ 

exprimant  V.g.  *r  coutinen* 
tiam  bIq  Ai  de  s»  qux  demon- 
flretcoodnentiam  o in  c»  iGx 
rationum  Gmilitudinca  licet 
Irrationales  poterunt  exprimi  per  illos  duos  De- 
nominacores  ftdex»  de  dicere, quod  GeuCeG  v ad 
I » ita  cft  proportio  ai  ad  proportionem  co . 


B . 
C . 
D 


E 


D E F 1 N I T 1 O IV. 


PRopOf//aw«^«ifef  iPtf  (^/deiis,»W  sejux- 

libmt  dtnommatouhus , 

Sint  V.  g.  T >dtf^:  iGx  proportiones  fune 
Gmiles,  quia  ita  4.  continet  a.  gemina  viee » Geut 
Id.  conttnee 8.  gcotinavice:  quare  fune  Gmllee 
in  continendo»  cGm  contineant»  tam  vna,  quam 
alia  tjfdem  vicibus, quard  » de  ipGt  coodnenux 
fune  Gmiles  • 


F R I N C I R I V M. 


dtnamn^tw  duStu  w 
^nfiqmenttrn  pr^ucit  anitudentfm  * fi  fit 
■aioTi/  tUi  coafra fi  fit mmtru»ium 

dimjks  ptr  dtnmmttmmt  MtHtdmmwh 

O"  mtnlfeSUt  i 


\ 


Sit 


tjl. 

A » D| 


Sit  proportio  A It  ad  d |.qnat  exprlnutar  deno< 
minatore  4.  c • $i  4.  ducatur  tn  j.  producet  1 1. 
<]uia  4.  iuia.vnitatibus  indicat  Wccf  concioeotic 
in  la.Sit  rurftit proportio  ratlonia  a ado  la. 
dcnominitorvi^Toi^  4«  numerat  vicei»  On  par- 
teaex  qu.bus  a fibl  afTumieynfcam  1 ideo  H la. 
diuidatur  per  4 denominatorem  producetur  an- 
tecedens Sic  fi  denominator  a.  quam  ha- 
bet I . ad  it.  diuidat  1 1.  producet  at  fi  detur  ra* 
tioia.  ad^.&i.*-»  denominator  multiplicet 
prodocet  II. 

Aduerte  autem}  C quando  iobemus  reperire, 
Tcl  tertiam»  vel  quartum»  rei  medium  proportio- 
nale» id  prcclpimus  ioxta  regulas»  tcI  in  nume- 
ris traditas  ltb.7.  & 8.  Eiem.  8c  Juxta  T rad.13.de 
numeris  proportionalibus  . In  lineis  tuxta  ^da 
lib.  d.element.  Expeof.  4.  Si  agatur  de  fuperfi- 
ciebus » Tcl  de  corporibus  iuxea  tradenda  (ais  lo- 
cis» licet  enim  exemplaio  numeris  exbibeamus,in 
omni  tamen  genere  quantitatis  valet  ifte  T rada- 
tus  . Vade  iuxta  calurcuoque  quantitatis  modum 
prscepea  funt  operi  demanunda . 

E X PENSIO  II. 

De  Prtferuottihus  ad  denommttom  collae 
tity  &ad  terminos . 

PRiu»  ridendum  eft,c|aamodo  Dcnominitorci, 
tenninique  in  proportiondaus  exprimendis 
fe  gerant»  vc  deinde  earum  compoGUon^  cogQO- 
fcerc»  mulcitudinemque  poiHmus  • 

THEOR,  I.  PR0P05.  L 

Pro/fortumci  eundem  terminum  hnhentes 
inuicem  referuntur , vt  denomt- 
natores  • 

* Qlt  A 4 » & > 7*  Dico  Hms  propoetlonei  ejjc  i«* 

I 7 uUemf>tdetommatoreff\Aeo(\at  c0ead 
B in  proportione»  vt  denominator  c 3 t Pro ' 
portionis  A ad  denominatorem  d 1 t proportio- 
oisB. 

» J' 

Denomia.Ci 

. 5 4 

A 3 B 4 . 

7 7 

* Probatur  • Nam  toties  fundamentum  a 3. 
continetur  In  termino  7.  quot  mitaies  Gint  ln  fuo 
denominatore  c 2 -f  > nempe  gemina  vicc » & -f*  t 
Sed  etiam  fundamentum  4.  continetur  Io  tenni- 
00  7*  quot  vnitates  funt  In  denominatore  d l 7 
proporcionit  • } Silicee  vnica  vice»  d -r  * 
denominatores  Tunt  Gmiles  in  vnitatibus  » vt  ter- 
mini» fen  conlequentes  tn  continentijs  funda- 
roentonim»  fir  tuvnitas  concinetur  in  Denomi- 
nacoreCs  *|-»  vt  fundamentum  3.  in  termino7. 
Bt  vnitas  ineft  in  denominatore  a .^,vc  fundamen* 


TRACTATVS  XVII. 

t tum  in  termino  7.  quare  cx  deGn.l.  Iib.7.elem. 

4 £t  idem  dicas  ethim  fi  proportio  cfTet  maiorb 

A 3 Dia  losrquaIicatist>t A >4^0 

ttpUeatus  per  denominatorem  c 3.  producH  anter- 
' ■*  cientem  6,  prbportionis  a,  9t  idem  confeque^s 
B a.per  denomioatorem proportionis  s 4.  multis 
plicatos  producte  8.  Ergo  multiplicatur  cc^iv- 
* Amentia  3 * in  6.  t^ci»  q^ties  vnicas  In  denomi- 
flatore  3.  conciheinr » & ve  3.  tii  eerl^tno  8.  coA»-^ 
prehenditur  ita  voiras  in  denominatore  4.  ipGus  • 
Ergo  cx  defin.t.  Jlb.7.  eirm.  vc  eflj.ad  4.  deno- 
minatores»  ita  dl  proportio  a -f  ad  proportio- 
nem B 4-  . 

THEOR.  II.  PROP.  IL 

Dud  rationes  habentes  commune  confi^nens 
eam  fottmmur  rattonem^  tjud  inter 
fundamenta  rtperttur  • 


funda 

Sint  rationes  a i , «r  b -f  . Z>/«  ear  ea»  c«/i- 
^iraionem,qvaintrf  fundamenta  nfaitm^ 
nimirum  3'  8r4*8i  tamen  eodem-  termino  gau- 
deaot»dr  ita  cfTe  Rationem  a 4-  ad  Rationem  x 
vt3.ad4.  ’ 

Probatur . -Nam  fundamencum  a |«  do^um  In 
denominatorem  fuum  3 ^ producit  terminum  7< 
8f  rurfiis  fundameniom  b 4.  dufium  tn  f^uum  De- 
nomioatorcDa  ~ ipducic  cerminum  eundem  7. 
Ergo  ex  17.  lib.7.1tacritA3.adt4.  vtDenomi- 
nator  C3*~  ad  deoominatorem  di -f . Sed»  vt 
^nominator  C3  -j  ad  dcnominacorcm  «7  6c  eft 
Ratio  A 4-  ad  rationem  1 « Ergo  Ratio  a 4*  ad 

Ruionc  1 4-  dl  vt  3.  runduoiemu  >dfua4im£tu  ^ 
Et  idem  erit  iu  proportiooe  minoris  iuxqusiU 
tstis , vt  A.-j-  > dt  • V > "em  erit  a ad  i ■ vt  j.  ad 
4*  eadem  ratiooer  Sc  fuadatut  io  propoE /7« 
Iib.7. 

THEbR.ni.pR6pos.nr.;' 
Pnfortiones  eofdtm  amet  edentes  haieittes, 
erunt  inuicem, vt  termini imierfoorduity 
vt  {fcundut  terminus  ad 
primum.' 

' ' . d 

V A 1 A * ‘ . 

■ TcT  . '"T,,--, 

Flat  enim » vt  c ad  a »*  oln^tmm  4.  ad  %.  ira  1 3 
ad  aliud  S»i  *r»’erit  ratio  ab  ad  ratkmem  e b» 
vt  A 3. ad  e ( ^ (X  anteced.  fed  eadem  eft  ,ex  effe- 
ftione  EB  propordo»  ac  ac.  E^o  proportio  ab 
4-  ad  proportionem  ac  -f  eR » vt  a ad  s » fed  ex 
etfedione»  vt  c eA  ad  a »'  Gc  b e(l  ad  x . Ergo  per- 
mutando»vc  c 4.  terminus  fecundus  eA  ad  B 3.  pr|? 
nuim»'Gc  AeA  ad  x»  Ar  ideo  etiam  proportio  ab.*|- 
ad  proportionem  ac  v • que  oAenfa  eA»  vc  a ad 
E»  erit  etiam»  vt  terminus  fecundus  c 4.  ad  pri- 
mum >3. 


prqbl. 


r 


li-i- 


JT'  - 


DE  PROPOfLTiiNALtTlTmV*  RATlONVM. 


v?i 


/f  ICOBt?  I.IPAOPOS^  IV. 


DUitffhu  iptoieumijite  rathm^edhim 
' mtnjtornrtptrfrf:  '' 


BA»  fijt  propnrtiotiM  4, * p.-j.&ppor- 
tcM  reperire  haroiti' ^t^ortlonum  &io- 
■UoMOTtr..''-  » , 

Duplici  moflo  id  (it  . Primo  c0iciatiif^p’t4. 
adi.  in  proportione  i.lic  in  proportione  A 6. 
ad  allnd,  qu6d  Iit  E 3.  quartum  proportionale  in 
•mlem  rpeclc  quacitatU  . Dic«s}.(r  ■ 
aamiaeiarrj  44.  fKtdeaa  pnfmtmit  »,&  dj.pf»- 
ftnhdii  1 ’ 


p:  »0  . 

A . 


B J- 


•4A 


C .0  R O L L A R.  1 V M. 


^^OUige  binerQuomodo  duaa  piopottkmtt  di. 

uerronara  confequeotiump  fcu  antecedeft. 
tdnra  jKducamurad  idem  conreqnent . feu  ane» 
cedens:  nimirumi  (i  bativtin  praaibus predi&ia. 
Sic  -7.^7  eedem  proportiones  funt.  que  -y,  Ba 
■i- . Sk  , tc  y fune  epdem  , ac  J . & 7 , et  in 
dcmonllntioiie  olienfuin  cft 


COR  DLL  A R I V M II. 


£ Ruitur  bine  : Rationes  efle  inuicem  in  pro- 
poriinne , rc  fune  denominatores  . Siquir 
dem  proportio  4 4-  e(l  ad  proportionem  a oS 
ciud^  terminum  tf.  et  4.  ad  ).  Sed  proporcks 
1 ji  cH  cadems  ac  proportio  1 4-  • Brgo  cR  pn- 
pottioA  4-  ad  proportionem  ■ 4u  rc  Oenomina- 
10C4.  ad  dcnominatorcm  }. 


.AOaHa 


j 


PROBL.'  n.,  PkOP.  V. 


'P'dU‘r\1ia>ie,(i(‘‘i^SHS  ijudnlUdtibuSidli^s 
dim  (fHmuHMH  n^irt , fmi  in  1 

fnporftpnfdiaitam-ifiis  ' 
exhibitis. 


.^Jt  datoiUtio  41 4- 1 &quantitata»o4.  &■  off. 
l)  dua<  (]uaotitMei  op«rtCK  iddemre» 

9U2  facUnt  proportionatitatem  fimilcm  td  datat 
^ototicues  colliic«>  n eft  proportio  a*»  ^ * 
Ac»  C j 11  }■ 
.0)4 . ftoporiioA  Datf  * . 

b««a.  f-  D 


Probator . Nam  ex^tfedlon«B4.  terminus  eft 
ad  faom  fundamentom  s.  vtAtf.  terminus  eft  ad 
aliud  I Ergo  iaarfteAdo  in  proptmfooes  s.  errt 
ad  4.  vt  I jooliiid  bioentum  ad  a #r  Cwa  ergo  He 
ratio  alius  s ad  a 6.  <)uc  a . ad  «fi  erit  etiam  iu 
proportio  A Y >d  • -f»  et  proportlm  eadem  ad 
alt«d  iouentum  i 7 • cun  eiipb  4.  it  bab^nt 
oofdem  terminos  i.9e  tf.eric  propottio  fundamen- 
tanim4.  Arjo  eadem*  ac. X)eiKminatoraimert. 
pcDpefn  bouu»idco<{oc4.drdl*crQm  Denomin^ 
torctpfoportionumt  icS}<)ubd»vcicCett«r4.  ad 
9»  ita  eoaciocaeia  a 4 ipfitta  6*»i  coatioeona  n 2. 
Ip/iot  4.Pottft  caa  fieri  alio  modorNam  datis pt» 
4.  B 4 . • e A ^ 

A « B — — 

6.  .4  £.8  : 

pordonibus  fiat»  vta.ad4.  termioum  inptapor* 
tiooc  B*  ric4«  ad  aliud  «8.  iO  propoRiooe  a . 
iDteOi.fp^  tf.  Cp  8.  rrwNr  DenamteeSarer  o'  r. 

Probatur  <•  Namexeftedionein  b proportio- 
ne B.  eft  ad  4.  rt  in  A proportione^  eft  ad  8.  Qua* 
re  iCA  f rk  proportio  a ad  proportionem  wt 
ad  proportionemt  fed  proportio  7 ad  proi> 
portionem  e y eft»  vt  8.  ad  d.  ei }.  bums  • ^gO 
proportio  a 7 ad  rationem  B-f  eft»  n8.  add. 
^iiire  8v  Adi  erunt  DcaominatorccS.  quidem  ra- 
tionis A,  8c  6»  rationis  b . 


Hl>>  ( 

G7 

B 


fi 


5 • 


Eiat,  vt  A a^B  raWnes  , fic  c 2/aIiaJc7 -f 


Deinde  fiat*  vtp  6.  ad  iouentumc7  ~ . Sicqne- 
iMet  alla'qcrinthis^r'4.  'adafiuSr 


fTopor*ti)CB~.a^prapaftioum%9-^eOf‘Pi/kt.ail 

■ J. 

Probatur.*  Quantam  ex  cfTe^lone » & hiuer- 
tendo»  vt  c 7 V eft  ad p t>,  ita  eft  proportio  e 5. ad 
»4.  EtiexB.hukus»  proportio  00  ad  proporti» 
ncnacD  ob  euodem  terminum  d eft»  vtead^  : 
Jdeo  proportio  co  ad  proportionem  sr,  eandem 
eum  CD|  erit  vtcad  •<  ie^  vccft  a ad  B ita  cifi»« 
Aumeftcadcafiqp^vCA  Aad>B  9.  itmeft  pro* 
portio  c D 7 quantitatum  datarum.44ifiopoftitf4 
Bcm  EF  4 quantitatum  inucntArutTr. 


PaOBL.  HIaPROPOS.  VI. 


Duas  Rattonfs  ejchthciCiiiUit  dMam  hj/eunt 
’ rAttonem  » , 


A J A i 0 7 


E 6 


C 8 


C 8 


F l4 


Sit  data  Ratio  AB  ^ , dr  poftuientur  dox  fimiles 
buic  rationi  i Componatur  a}.  alicui  cui- 


Componatur  Aj. 
cumq;  quantkati  C|fi.  &(ic  etiam  A7seidc«n  copu* 
letur*  fineque  proportiones  ac  7»  bc  71 A erit 
fadQin*quodpoftubtarr  Namex  propof. Iu- 
iustproportio  ac  ad  rationem  BCicft  .vt  a ad  s. 

Quod  fi  nolimus  conTcquentes  eofdero  e(Tc  fiat, 
ve  a ad  Ci  ficqueiibee  aHa  1 6i  ad  qaamiibet  altant 
aM.  Atric,  vx  eooftaCAF  ad  ac  7 • vt  ht 

proportio  eadem  es  eflr(ftone,ac  EF,ad  Bc;  Sed  ac 
adicfunc,  rtAidit  Ergo  etiam  ir  ad  bc  fane^rt 
Aad  B. 


PROBE.  IV.  PROPOS.  VII. 


Rationes  dssas  aJJtjnjft  ddahiis  djtis JnojioT-» 
sioiutes  eiufdem  ieaoutinatumis . 


Ql 

Ci  oporteat  exhibere  duas  rationes  illis  pro<<or* 
tiooales ; quz  cofdem  obtineact  Denominatores. 
Fiat, ve  d 4.  ad  c 9*  Sic  i f.  ad  aliud  s | -f  * 

M m 


•Vsi'-’ 


r 


I 


1 


• ■ tracta  TTSiX  Vir^t  ' ' J‘i 

PROBI.- 'VI,  PR0P05.'nc. 


ruio  'ia  aJ  rnioM  ■ i,Tt  ■ >d  a ob  Idem  anucc- 
deni  ( n ].  hulna,  * anintnit  AiMrit  ad  Ii . n A 
ad  i|  & quia  (ft  eadem  Ratio  I ad  I eaeffeaioaek 
qn«  D 4.  ad  c }.  tc  iaaetiedda  c ad  D,  que  i ad  a> 
ideo  erit  ratio  Aa  ad  rationem  cO.Tt  A ad».  Po- 
natur itaque  qoarnia  alia.  V .g.  r #.  Dico  Httimtm 
»f,  & /{iiicmumAt  ttjtm  inemifutuu  Mtn . 

ii  B 5 

A*  C i EjfA» 

'B  ) . D 4 P « F * 

a , • ■ 

Probatur,  Proportio  Ar  ptoporti onera 

4-  ir  tft,«t  A a.  td  a ).  4^a  t.boiua  : Sed  ri  Ai. 
ada  t ^•''“'Benraeft  Ratio  AuadiarioliemCD. 
Ergo  ratio  AF  ad  Rationem  a»eft,rt  RaiioAaad 
Rationem CD.  Ideoque,  curo  Rationes  habeant 
eandem  proporcionatitatero  { oblioebunc  quoque 
cofdcro  denoimnaiotes  • 

PROBL.  V.  PROPX)S.  vin. 

■ 

ffToportionaituiem  fimiicmproftr^ 
tMfiniaUtCm  tjuo^ue  (Uu 

^nt  amecedtni€S,  vel  copifcqkentes* 

Sit  daU  Ratio  AB  •f-  • <r  quantiutct  c 4.  & D f» 
roltmtaa  fit  reperiendi  daw  aliai  propot* 
tloncap  qoibut  fine  Ct  P quantUttec  antecedentes» 
ttd  finilestic  proportio  a ad  » . 

A I C 4 qoancitacet  L G 

Proper* 

B I D T date  L fi  E IO 

Sumantur  <)u«uisL>fir  fiat»  vt  A ad  l;  fice  ad 
aliud  • : Deinde  fiat » n B ad  L»  fic  d ad  aliud  b . 
Dico  frcf9rt$9»etB  cc  ad  praperr/oaem  di  a 

adi . 

Pr<^tur.  Nam  Ratio  AL  ad  Rationem  iLeft 
▼t  A ad  B ; Tcd»  rt  efi  a ad  L»  fic  ea  efiTedlone  cfi  c 
ad  e;  Vnde  eius  loco  TubRitul  poteft»  firn  b ad  L» 
fic  cft  D ed  B ; V nde  panter  vicaria  Jllsui  WL  hee 
»B  efle  poteft : Subftitutis  ergo  iftii  c»A  DB»erit 
Ratio  cc  ad  rationem  di»  vt  a ad  b . 

At  d comrarib  efiteies » fi  placeat  terminoa  da* 
%oa  c»  fir  D efic  coore^uentea  • 

I 

L fi  Ab  c 4 G 1 
L fi  B I D T I 

E B 

B 

Vt  L fi.  qujelibet  cft  ad  a ».  fic  c 4.  ad  aliudo  # 
gt  vt  L fi,  eadem  prida  eteda  ad  b fic  D ad  s 
Z-i--  Frit9oe  ratio ocad rationem  BDiVtAadi. 

Probatur.  Vt  Rado  ALeft  ad  Rationem  BL»fic 
eftAadi:  Sedvt  a ad  L»  fic  eft  cade ; quia  affe* 
dum  eft  L ad  a,  vt  c ad  g « ideoque  iearriMda  erit 
A ad  L » vt  g ad  e t Qnare  propoRio  ac  poteft 
Cobftitui  loco  proportionis  al  , Sic  dicas  de  pro- 
portiooei  ad  B»  que  ex  efiFedione  cft » vtD  adi| 
Ideo  inuertendo  b ad  d erit»  vt  b ad  l i Ideoque 
proportio  bd  poterit  poni  loco  proportionis  iL  t 
sftit  itaque  illanam  loco  pofidi  Ratio  cc  erit  ad 
Rationem  aD»n  a ad  B ficut  enat  prlds  al  ad  bl» 
?t  Aid  B. 


Dm»  R»tiont,  if  ijiuiiliUie  JujK»  OM 
duokm  dcntnunttmhiis  *JpgH4U  qatih 
liuti  taminum  rrprrtrt , vt  Ratio  data 
fit  sd  ratiomm,  cuius,  ijuttfitus  cfi  lerud- 
nus , vt  Dtnomindior  ad  Datammat^ 


Slot  Dnwminutorncq. » tc  proponiu 
dsts  AI  4 < A-  qusniitis  ■ p.  cui  terminus  4. 
bcsc  alEgnsri  V.  g.  r : iti  «t  proportl,  uaStid 
proportioDcm  tr^t  Denomiastorq,  ad  Deno- 
minacofcml.  — ■■ 

A r»  C 4 

Propor.  — Otnomia. 

+ * < D j 

1 t 

Gi—  Fi— 

*•  4 

B < . ^ i 

FiatiTCC  ad  Oific  a ad  aliud  c 1 4-cDciade  i A 
ad  C.1 4-;  Ac  qnaniitaadata  I p.  ad  aliud  »,1 4-A 
uric  itennionaqnpAcus,  Oicttfn4A»R4Cts»i* 
partinnu  ad  Rat/nmi»l,»rl>nmnii»4Mr  CadA, 
uummalorem  D . 

Probatur,  Ex  riTcAionutrt  ifiadM^tfc 
u < cft  ad 1 4-1  <r  humanda,  «tr cft  adR  Acaad 
B.  Proportio actb  A»  ad  proponhinem  c.a  ob 
eundem  lenninnm  B refenar,  ut  a adc,Ucoqae 
AB  erit  ad  rs  loco  rationia  cB  eiurdetapoAtam , n 
Aado.  Sed  et  Aad«,  iiafaftum  efteado. 
▼tcadoi  ItaeftRttioAiadrttioonnBB. 

A s C 4 I E » 

e I — 

B d D ) B F so 

Quod  S quia  cupiat  quantitatem  datam  B » cfte 
nou  conrcqucntemifed  anicccdcntcin  t PoR^ant 
(ccit,  et  c B,  ha  A ad  e . Deinde  d conuert» 
fiteitt  > et  c cft  ad  ».  Ae  data  quantitai  B 5.  ad  all* 
quam  aliam  f ae.  eritqoc  AB  ad  nrioacm  n -~r> 
eteadn. 

Probator.  Ex rffrfiione  i cft adr ,et  o cAtd 
X , fed  etRitioBacft  ad  rationem cBa  6c  cft  B 
ad  n ex  1.  huiui,  ideoque  erit  etiam  ab  ad  ratio* 
n<  ir  candf.quIcB,  etAidc(fedAadnita  fad» 
cft,  et  cado  : Ergo,  et  cadD,hacrhpropoctin 
Al  ad  ptoportiooea  Br,io  qua  qoantltaa  b data  cR 
aattetdena . 

EXPENSIO  ra. 


De  profiottiomm  compofiikm  . 

EXplicaaimoiTradi.p.inElcmeatit,  qaidfit 
compoAiio  proportimnmt  modo  aiiqtua  ta- 
figntorta  cosnpoAtionum  proprlctatut,mK  ad  ar* 
fuendom  in  proportionibus  fuot  necnari*,  dt* 
inonSrare  oportet , 

m 


theor. 


. DE  PROPORTIONALITATIBVS  RATIONVM. 


THEOR.  I.  PROPOS.  X. 

Inter  m.t^ituebnes ; ji  tnterponntur 

mtfgnttHfiofproporno  prhri^e  aH  vfnmam 
el  e*fffr  componi  ex  proporttnne  primx 
ad  tttierpoftum , O*  interpofit^  ad  ex- 
tremam • 

Iotpropo(ttx  do«  m«gnitodmes  At.&tts. 
^ 8r  imerpoojtur  qoskbee  V.g.4«  Ctproportio 
a.  ad  conponiror  ci  proponione  a s.  aJ  c 4. 
ar4.  adaia, 

RepcriamardcQomiaatorea  proportionum  s. 
ad^SefHDl.  8e  04.  ad  aia.^At  p D'cot 
qu^J,  fr/ia.  muftiplicet  quanticatca  denomU 
natorafque  propo.ciooum  producetur  h 6.  <)ua; 
9UMuicaa  erit  denominator  proportionis  a.  ad  1 ». 
8c  ideo,  4uod  proportio  a a.  ada  li«  componetur 
ex  psoporciune  a.  ad  4. 8r  4.  ad  I3.  Quia  quantb 
utet»  MU  denooiinatores  tpfatum  pr^>ortionum 
D a.  & p 4.  inuicem  multipUeau  producunt  quti^ 
titacem  proportionis  <]uam  habet  a a*  ad  b ia.  fc 
vult  definitio  8.  Trad.p.  pan.l. 

Termini  A a C 4 B la 
Denominatorea  Da  F d 

Quantitas  L * H d Quantitas 

Proportionis  D in  F . 

inter  AB. 

* Brodatar  • ReperUtur  Denominator » Teu 
quantitas  proportionis  a ad  ai  & fit  quantitas  l» 
fc  oRendam}  quod  h(c  quantitas  t di  eadem»quam 
quantitas  H fi.ex  mu  itiplicatiooc  denominatorum 
D a . fc  r 3. 

Quantitas  ergo  t «R  illa  eX  principio  huius  !• 
qu«  mujtipljcaos  termipurnAa.  producit  au. 
alium  terminum  : (ed  etiam  qoanmas  h 6.  multi- 
plicans terminum  x.  producit  la.  a;  Ergo  fune 
quantitas  L.fc  h 6,  squales  es  prop*lpdib.7.  Egcl. 

Id  autem  paret  : Namo  a.  moltiplleans  p 3. 
fadtHtf.fckiemDa.  multiplicans  a AfacitC4.' 
interpofitam}  Ergo  ex  propoTjt;*  ltb.7*  ha  erit  B 
3 . ad  A a.  luultiplicati , rt  h 6 ad  C 4.  genhi  p fc 
permutando  itf  erit  r 3.  ad  u d.n a s ad  c 4*  Qui> 
re  ex  propof.tp.lib*?.  estrems  quandeates  3 > fc  4* 
producent  eandem  quantitatem  Inuiccm  duRs, 
ac  medis  h d.  fc  & a a»  nempe  ia*  Quod  etiam 
erit  verum  4 quamuis  maior  quaotiut  interpona- 
tur V.g.c  Itf.  inter  A a.fc  b la.  NamDenomi- 
oaor  proportionis  a.  ad  Itf  cR  d f,fc  itf.adia. 
eR  r -p : Si  ergo  8.  multipUeet  1.  producet  inur* 
pofit am  Itf.  fc  fi  multiplicet  alterum  dcnomioato> 
rem  -f  iacit  tf.  £<go  itaencx*d».  vttf.adatf. 
ideo  pA)ducenc  eundem  numerum  is, 

A a C Itf  B I» 
Deoominatores  D 8 F 

I 

Qaanthii  ’ L ♦ H tf  Quantitas 

Proportionis*  «vU.'\‘.  a-  cxDinF. 

inter  A,&  B. 

? 


THEOR.  n.  PROPOS.  XI. 

Proportio  Rationtm  componitur  ex  propor~ 
ttonc  terminorum  antecedentium ^ O* 
confequentmm  inuers^ fum* 
ptorum, 

SJne  datp  Rationes  03.  aditf.  fccj.  &d8. 

Oho  properltonem  as  -f  ad  co  ^ tmpom  ex 
proportmf  a 3.  ad  c 3.  praporrioae  » 8 . «d  B4. 

1 

A 3 C 3 -Ea 

b"7" 

Fiat,  rt  d ad  c,  fic  8 ad  aliud  ■ « £rii  fxprop. 
4.  huhis  AB  proportio  ad  cd  proportionem^  vt  a 
ad  s ; Quia  eft  cx  elfediane  a adA,  vt  d adc.#  fc 
i nuertendo  a ad  b,  vt  c ad  D ; ER  autem  a »ad 
proportionem,  vcAadcj  ideoque  ABadcD  pro» 
poitlonem,  vt  a ad  e . Sed  ratio  a ad  e componb 
cur  ex  proportionibus  Aadc,  fcc  ad  b ex  pczalT. 
B*  Trad.  elemenum ; quiafulBcic  ponere  quid 
intermedium)  vt  extrema  ex  ea  proportione  dica- 
tur compofita.  Igitur  proportio  Rationis  ABad 
rationem  CDComponliurex  proportione  a adc,fcf 
cadE)  quia  verbex  cooRru^rane eR,  vtoqd  Ci 
ficiB  ad  x Se  petmittJKdoed  , vt  nads  fice  ad  e ; 
Ergo  proportio  A ad  e componitur  ex  proportio« 
nibuA,  nedum  a ad  c , fed  etiam  d ad  b.  que  cR 
eadem,  que  c ad  £•  quare  etiam  proportio  ab  ad 
CD  componitur  ex  propoitione  Aad  c,fc  Q adn» 
Quodverb  AficompiMiacur  ex  proportionibus 
B ad  c,  fcc  ad  B,  nempe  j^adj.fc  j.adx 
etiam  videre  cx  preced.  .... 

.:r»3 

THEOR.  in.  PROPOS.  XII.  " 

Proportio  Rationum  tompomtur  ex  profor» 
upne  terminorum  alterius  , quidem 
dsrelli  ahertns  autem  propor^ 

Honif  tmurJiJUh^iorumi  ' . . 

A I I 

— C » £1 

S,  B 3 D T 5 

Xt  A|  ad  E 3-at):  >.ad  0 S.Dieo  pioportloni 
eompofiti^io  tx  proporrisw  a 1.  sd  0*3.  {J*  d 
S.iid-c  t*lnMer§^IiioiptOfHm  fiat,  vto  3.'id'C33  fic 
B 3.  ad  aliud  n 1 . . Rrjc  cx  4.  huius,  vt  inpJec. 

Racio.A  ad  e, quam  habent  rationts  ABadcDV4ed 
ratio  Aad  b i-f  eft  copofiu  ex  Ratione  a tmrl  i ^ 
fcE3.sds  I -7  ex  BO.b:^roportioverh'i  ad  e eft 
cadem,qsp  D ad  ciErgc^ctiam  Ratio  4%^  Ratio- 
nem <D  cR  compoficA  cx  ratione  a ad  b ad  b 
hoc  cA  D ad  c,  ficut  eft  compofita  proportio  a ad 
B « que  eft  eadem,  ac  Raciqnum  AB,  fc  co  .1 


Mm  1 


THEOR. 


TR  ACTATVS  XVIL 


ty6 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XIII. 

Duas  RAtiones  fundes  non  inuicemfid  cum 
al^s  duabus  comfojisd  producunt  propar^ 
tionem  fimdem  alteri  ex  duabus  Ratio* 
nibus  fimdtbus  compojitis  confurgenti . 


THEOR.  V.  PROPOS.  XlV- 

St  ex  duabus  proportionibus  Jimiltbus  au- 
jtrantur  dua  proportiones  fimsles , rf- 
liqux  proportiones  remanent  ' 
Jimdes* 


It  (Uta  propemo  AD^fitnilii  proportioni  ri 
^ .1  ,&  alia  proportio  ci*7  fitolli#  ***• 
. Dico»  quSd,  E inoicem  proportiones  c<ot- 
ponantur  AD,  & ci  inter  fcdilEmiles,  fed  (ImileS 
alijsduaboa  FI,  & HL»qnc  louicem  etiam  com> 
ponantur  Atq;  producant  proportiones  ii  yy»  8e 

MN  4-t  • inquam  proptrtioaci  ^efmUest 
dTeque  t Ad  i » n m ad  h • 

A F 4 C i r> 

— I ■ — m Denomin.  I s*  i K li 

D I E » 

C 5 H itf  II  M40 

Deoom.  i — 1 ■ ■ 

B4  L8  4 4N16 

Sint  Denominatores  proportionis  ad  A.  Sr  FS 
pariter  1.  eo  quod  proportiones  ponantur  Emiies 
Rlicetab  eodem,  eelcqnali  denoroinatore  deno- 
nominatas  ex  dcEn.  $ . huius  • 

Item  denominatores  ci,Sr  hl  erunt  r 7»  & t *f 
St  ei^  denominatores  iftl  componantur  1.  cum 
l7,8rA.  cum  i-f-squarcompontio  fit  multipli* 
cando,  prodocent  denominatorem  «qualem  a r • 
. Sed  i(H  Aint  denominatores  proportio* 
iinffl  compofitarum  ik,  8r  mm  ex  def.RTraft.p. 
Ergo  eX  oefin.i.  huiui  compofitr  proportiooei 
IX,  & MW  erunt  iimiles  • 

& licet  hpcpropofitio  fit  vnluerfalis,etfi  nume* 
rls  expiicau  • eam  tamen,  8e  rcAangulis  appHca- 
bimutad  maiorem  explicationem  aliquarum  prop. 
^o|carum>cui  eft  occcfiaria . 


*■-  SItbafis  AC  ad  ai  in  rcAangnlis  ao,  6e  aH 
ficut  io  redaogulis 
BetL  bafis  ai  ades»* 
AI  ad  AD»  in  primla»  n 
FI,  6^  ID  in  alijs  . Ergo 
rcAangulom  a o fuper 
AC  errt  ad  oigrfi  al  efor<( 
dem  altitudinia  fuper  ai» 
vt  reAaogulum  bd  fupef 
alteram  bafim  Ai  ad  ni- 
grum Keiufdem  altudl- 
ois  fuper  ic.  Sed  nigrum 
AL  eft  addufdem  altitudinis  reStngulum  feminl- 
grum  K>iFt  BO  nigrum»  & clufdem  altitudinis  sd 
*L  ex  prop.ad.  lib.tf.  ^ia  bafis  priorum  af  ad  ad 
ponatur»vt  bf  ad  iD  in  poOretnis . Quare  ex  (quo 
in  prima  fig.  redaogulom  ao  erit  ad  feminigrum 
AH,  vt  AF  redangulnm  ad  redsngulum  bl  in 
poAremfi . 


f.1 


Sint  propordonet  t k,  & mn»  rt  in  pr«ced.pro* 
pof.  & detrahantur  ex  ipfis  du«  proportione! 
fimilet  A D*  &Fi . Dico  reftduas  tjfe  qaotfue  pre- 
fcrtionet  fimhes  ct,  h i • 

Probator . nam  fiat  proportionum  imegrarom 
IK,  & MH  denominatores  1 >• » A'  1.  fr  7 erant 
enim  denominatores  srquales » quia  propordooei 
dicamur  fimiles  ex  dcfinit.f.  huius  . Kurfufqoc 
fine  deoominatores  ablatarum  proportkHMui  a, 
8ra.  qui  etiam  erant  squales  obablatarnm  pro* 
portionum  fimllicudtncm  • Auferantur  itaque  ifii 
deoominatoreai  primis, qus  ablatio  ^portlooalu 
fit  diuldedoic^mqpb  (qualibus  cquaJia  demitur» 
▼elsquajia  persquaiia  partilcur»refidua  remaoe* 
bunesquaiiat  I » quare  etiam  proportio* 

oes  remanentes  ex  defin.^.h.  erunt  fimiles  • 

COROLLARIVM 

Hinc  ergo  patet  tnodnm  argumentandi  Ia 
compofitione  raclonnm  fimiUum»Tcl  dlol* 
fione  efiicaciter  conuincerc,  qui  ex  eb,  quM  dos 
proportiones  fint  compofitz  ex  proporcioajbot 
fimilibua  arguitur  efic  fimiles  etiam  compoGtu 
ex  ipfis  t Sicqueexeoqu6d  i proportionibus  fi* 
milibos  auferantur  proportiones  Umiles.tlBcacl* 
ter  deducitur  refiduas  proportiones  cfle  inoicem 
fimiies*  quos  modos  arguendi  defcnpfimna  ad  dc« 
finiui7.  Trad.p*  £lem«part«i. 

PROBE.  I.  PROPOS.  XV. 


Componere  proportiones . 

DAis  fint  proportiones  ai  > Ar  cd  -^ » quas 
oponeit  multiplicare . 

Flat»  Tt  c|.  ad  D r.  fic  14.  ad  aliud  e 7 • Dito 
pfoportiootmAa^tomp^ttatnexpfopoTtioiie  Ai» 
CP  CD  • 

A * C } I eL— 

#4  0*7"  B 4 

Frob.  proportio  ab  eft  compofita  ex  propn^* 
ttene  A ad  ^ ..4 1;  Ted  propoRio  u eR  cadan, 
K proportio  CD . Ergo  propoRio  >i  roDiponi- 
torot  propoRlone  ab,«c  cd,-  qu6d  veri  as  com- 
ponatur ex  propOrtiooi  A «I  •,  Cr  , id  i patet  ex 
propof.ia  huius  £xpenf, 

PROB.  11.  PROPOS.  XVI. 

Rmo  qn^!s  dnila  in  rruiqnem 
, tif  producit  fe  i ffam. 


. ..  ....  ztjuaiitaus  AB  V , g,  ,|i, 

“.T  • Oitoifi  dteturr  AJ  u CD,  «mV  i 

on  Xatmem  froducet  0 ' 


DE  PROPORTIONAUTATIBVS  RATIONVM. 


Fiat»  € }.  ad  D fic  is*  td  alind  s } •}  ex 
•fueced  Ruio  ax  cric  con^>ofita  ex  as  Ratiooe» 
9e%D  Radoae  • 

I 

At  C j E j — 
b"*~  D 5 . ^ , 

Sed  Ratio  ac  efl  eademi  ac  ratio  be  ; qnia  AtSc 
» funt  «quales»  fr  Ratio  ss  eacfctn*  ac  retio  CD  ex 
ctfedlone  i Ergo  Ratio  cp  dndt  > feu  compofica 
ez  proportione  pqualitatia  ab  fe  met  generat  • 

COROLLARIVM. 

Hldcque  edffeitur  jqu6dmoItIpHcatid  ratlo' 
num  per  proportionem  «qualitatis  nUiil  ad* 
dic  rat  loaiDus ; fed  relinquit»  n eram* 

PROBL.  II,  PROPOS.  XVII. 

D^fis  qudtuw  Ri^ionAus  exhib€re  profor^ 
lifmrm  , tjitam  produtunt  du4  rationes 
mnkem  duBn  ad  duas  alias  Rationes 
muicem  duplas  atque  eompofaos . 

Sint quatuor  Rationes  ab  f • cd 4 'r  > & 
OH  4>  • quarum  du«  componantur  ab»  SrcD» 
allcdu«sfi&  OH.  compoaantur»Br  fit inquiren. 
dum»  quam  proportionem  prodoeant  • 

At  At  Ei  E< 

P6  B|  Fd  Q_iy 

c X G 4 

L i 4 — — — O S 

D t H y ^ ^ 

Fiat  vc  propof.tr.n  ci.ad  d t (!e  b |. ad  aliud 
p 6.  eritquepropottio  AP7  compofitaex  propor» 
clonibusAB»  CD  ex  propof.15.  huius . Rurfus 
fiat»  Tt  c 4.  ad  H y.  (ic  1 6.  ad  aliud  QJ  4 ^ 
proportio  b Q|»7  compofiuex  pro- 

portione £P»  OH  . 

St  ergoex  propor.4.deoominatores  proportio- 
num compoiitarum  reperiancor  a P 4 • 
qui  erunt  huius  o d.dr  illius  l y.  Et  erit  proportio 
otf.adi.5.»  ieu»vx  explicemus  alijs terminis |. 
ad  t 4 ille»qup  eft  inter  compoiitAS  proportiones 
A PCX  Rationibus  AB » &T.D»8r  altam  bq^  Ra- 
tionibus BP»  8c  cu  conrrdam  • 

Prob.  ex  eadem  prDpof*4«  nam  ibi  probatur  ita 
C0C  proportio  ad  proporcioncai»  et  deoomtnater 
deoominatorem . 

THEOR.  VII.  PROP.  XVm. 

Si  quatuor  quantitates  dcntun  ^roporl/o^ri- 
0*Jtcunda  duiU  m proportionem  fe- 
cunddidd  qiarlam  eandem  producit  rtu 
ttonem , qua  proportio  puma^  terti4 
duBa  in  Rationem  terti4  ad  quartam . 

Sint  quantitates  a 1. 1 1,  c y.  04.  Dico » quod 
Ratto  AB  4 iQ  7 pr^ucic  caddcm 

::li 


Rationem»  k ac4  In  Rationem  CD-f  dudam  . 

Probatur.  Ratio  ad~  componitur»  feu pro- 
ducitur ex  proportionibus  a t » dr  bd  . Eademqne 
Ratio  AD  4 componitur»  feu  producitur  cx  pro- 
portione ac»  8r  CD  ex  to.  huius  . Ergo  Ratio  a b 
doda  in  Rationem  pd  eandem  producte  Rationem 
AO»acACrttlo<lufiaincD  rationem, 

THEOR.  VII.  PROP.  XIX. 

Ratio  duBa  in  feipUm  conuerfts  termines 
producit  rationem  4qHalnatts, 

Sit  ratio  At  4 > ducatur  in  Te»  fed  conner- 
As  terminis  BA  4 • Dico»  qu6d  prodacir  aare- 
ctdtns  t&‘ con/k^MCHj  aquoUt.  AlTumatur  quanti- 
tas c s.  «qualis  ipfi  a t.  fir  ordine  politis  terminis 
A 1. 1 4.  c B.  Ratio  ab  componitur  ex  proportio- 
ne, a ad  b , & b ad  c : fed  ratio  bc  cR  eadem»  ac  ra- 
tio ba;  Ergo  ac  producitur  quoque  ex  multipli- 
catione rationum  AB » 8r  BAconuerGs  terminis» 
fed  ratio  ac  * eft  ratio  «qualitatis  • Ergo  ratio 
AB  duda  in  rationem  ba  producit  rationem  zqus- 
litath . 

EXPENSIO  IV. 

Vt  froportionum  fimilituiine  commutatis 
terminis . 

VT  polllmai  In  proportionibus  ar^mcnti. 

ri  illcgua  dc  etruin  limilieudinc  priAt  canit- 
dtrinda  funiiio  qui  rit  ugnmcniorum  fundatur. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XX 

Si  fmt  iota  rationes,  O"  termini  inuerfi 
(umamurt  inuerf^e  quotfue  Raiionts  eaa-_ 
dem  proporitonem  habebunt,  quam  prius 
habebant.. 

Sint  dux  rationes  AI  .fidrcD  -7  innertantuc 
termini  oe  -j , dr  ia -7  . Uico.  rpiod  ita  erit 
A,  ad  CD>  vt  Dc  innerfis  terminis  ad  ia  ipfas  pro- 
portiones inuertendo . 

Fiat  ex  4.hnins.  rt  nadCi  ita  Aid  x ; a .4-  > ^ 
erit , vt  A ad  s t ita  Ratio  as  ad  Katiooem  o o. 
A s C } s 

B 4 D » » 

Prob.Ptoportio  ai  ad  ba  ob  idem  fundameotu 
B eftiVt  A ad  fi  ex  ].  h.  Sed  ratio  a ad  a eade  cIl  ,ac 
Ratio  o ad  c ex  conftrudiione.  Ergo  Ratio  dc  ad 
fiA  cB  7 vt  A ad  Etfcd  vt  Aadfi,  itacll  ab  ad  cd  ex 
diftii  piop.4.  Ergo  vt  Afi  ad  co>  ita  elt  oc  ad  b A . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXI. 

Proportiones  dua  adfmt,qnarum  termini 
permutati  fumantur , dicent  quoque 
eandem  proportionem . 

Sit  AB 4v  9t  CD 4 1 dr  termioi  permutaid  fu-' 
mantui'  AC.{.drrD  7 . Dieo,quodKAtle  i, 

ad 


478  TRAGTATVS  XVII. 

ftd  racioaem  ca  cft»vtAC  ad  Boproportioaem.  MMrfpmMr4r/0HMrdpoeerImu«>erit<)aeA4 
Ai  C4  At  B)  Fs^«  .cAiaemum  ad  ratioacm  AmdaolKonifflf.Vt 
— M ' «—  8r  terminui  ado-i  urminutn. 

A 3 Dr  C4  Dy  E»f-.  E a F y 


Fiat  ex  4.  hutac»  Tt  Dadc»  (iciadaliod 
Erieq;  vt  Ai  ad  CD  rationem  ita  a ad  > . 

Fiatqtie  Rurfus  ex  rationibus  quarum  permu- 
tati termini,  vc  oada;  Hcc  ad  aliud  f . 

Probatur  itaque  . Quia  eR,  vt  0 ad  c,  fic  t ad  e 
ex  effedione . Erit  permutando  D ad  i,vt  c ad  e : 
Sed,vt  nad  E,ita  fada  e(l  ratio  c ad  f.  Et  ideo  cu 
cadF  Et  idem  cum  ratloncDad  ■ ex  id.l.j.eritc 
ad  t eadem  ratio,  ac  c ad  F : quare  ex  nona  quinti 
I,  &rF  erunt  quantitates  «quales. 

Cum  ergo  Et  A • ad  CD  rationem  ex  etfcdione» 
vt  A ad  E»  & inuerEs  terminis  ratio  ac  ad  bd  ra- 
tioocmrVCAad  p,8rAt,&  ApEnte^dem  ratio* 
iKs  etiam  ab  ad  cd,  8e  ac  td  bd  eandem  habebant 
Emllltudinem  . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXIL 

S/  fint  daU  dua  Rationes^  quarum  inuet^ 
fantur,  O* permutentur  termini  erunt 
adhuc  in  eadem  ratione. 
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Reperiatur  ez  propof.4.  huius  Denomiinatorrf 
proportionum  E a.  rationis  a &py.  xationis 
c 7^.  Sic  H i-f  rationis  b,  Be  tandem  l ; ntso- 
niso.  Eritque  ex  Coroll.  propof.4.  hniiis  a ra- 
tio ad  B Rationem,  Tt  denominator  e ad  deoomi- 
natorem  H • 

Sed  ex  hypotheE,  vt  eft  ratio  a ad  ratiemem  B 
Ec  cft  ratio  c ad  D rationem,  Arc  ratio  e(l  ad  o rx- 
tionem,vc  Denominator  p eE  ad  denominatorem 
1, quare  eta^MO.  ItaeritdcnominatocEidHde- 
nominacorem, ve  denominator  p ad  denominato- 
rem  l,  quare,  & permutando  erit  e ad  p»  vt  u ad  l 
denominatores  , vnde  ex  Coroll.  propor.4,  erit 
etiam  ratio  a ad  rationem  c»  vt  ratio  b ad  d . 


Sint  AB~,SrcD  imvrsd  permatat^que 
fumantur  termini  ob  -f  > Bt  CA  4 • Dico  quod 
abcR  adcD,  vtoaadCA. 

AbC4  DyC4 

Bj  Dy  h 3 Ai 

Proportio  AB  cR  ad  CDex  to.  vt  Ratio  dc  ad  ba 
fedex  ^r«ced.vt  ocad  ba»  Ec  eR  Diad  ca«  Ergo 
ratio  A^ad  rationem  cs>cR»vt  rtooDi ad  ratio- 
nem c A. 

E X p EJ^  S I O V. 


THE6R.  JIL  PROPOS.  XXIV. 

Si  fit  ratio  fundamentum  ad  rationem  tet~ 
minum , vt  alia  ratio  fundamem/tm  ad 
altam  rationem  terminum:  erit  etiam 
inuertendo  ratio  terminus  ad  ratimem 
fundamentum,  vt  alia  ratio  terminus  ai 
aliam  rattonem  ‘fwtdamentum . 

lac  ritionet  ccdeip.  qae  fupccioKi . 

E * F j 


De  proporttonum  DialeSica . 

Sicut  qnatuor  terminis  argumemamur  In  Tri^ 
elemenuriisi  Ec  etiam  odo  terminis  poEomOa* 
argamentari . Scilicet  cu  pro  tenniofa  ponuntdr 
non  quantitates  ipfr,  fedquantiutiwi  Rationes, 
qu«  dicantur  fimiles  aJijs  duabus  rationibus  , ex 
quarum  Emilitudine  dcducattr  argPendo  Eniti* 
tudo  inter  eafdem  rationes ; Etd  alio  modo  combi- 
natas, vnde  7.  modi  argumentandi , quos  ex  Eu- 
clide cnamerauimus  T rad.  ^ etiani  propoceiool- 
btts  conaemrebic  oRenderous. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIII. 

Sit  Ratio  fundamentum  ad  rationem  termi- 
num fit,  vt  alta  ratio  fundamentum  ad 
altam  rationem  terminum ; Erit  tjuoque 
permutado  Ratio fundamentum  ad  altam 
tuuonem  fundamentum,  veluti  ratio  ter- 
minus ad  altam  rationem  terminum  . 

SIe  Ratio  A ^ «I  wionera  . y cermioum . rt 
ili.  ratio  c tV  tacionem  d . Dic* 


A— «C— — B — nD  — 


4 >o  j I* 

aa  ad  Ergo  ad  ad 


. H 14^  L ,4 

D>co,  ijuod  <i  Ratio  a (it  ad  Ractoncin  vt  r.. 
ciocad  rationem  o erit  etiaiD  iouenendo  ratio, 
ad  rarioocro  A . tt  ratio  d ad  ratioaem  c . 
Probatur.  Nam  dcwimiaacor  e raiionlt  a efV  ad 
H dcnomicatorem  «,tt  ipfa  ratio  Aad  ac«  Cor.  i. 
pcopol.  4.  Se  ratio  a cft  ad  rationem  a,  tt  c cft 
D rationei,  & ratip a:  .d  o,  cA . tt  denominator  . 
rationis  c ad  denominatorem  i rationia  d . Ergo 
ca  at<]uo denominator  e rationum  Aad  h denoml- 
natotem  rationis  e Crit,  tt  denominator  f rationia 
caddenominatoremL  Rationis  d . Qnare,  8ein> 
«erteodn  h erit  ad  e denominacorea . vt  i.  ad  r . 
Quare  ea  Coroll.  propoC4.  «1>®  «uo  • erit  ad 
AS  TtD  ad  e iaaertcndb. 


Thor. 


DE  PROPORTIONALITATIBVS  RAflONVM.  17, 


• THBOR.  II.  PROPOS.  XXV. 

Sil  rttiepan  *d  rtitmm  eampMttm  tlicu- 
na  totiMS  nitioms , vt  r<uio  furs  ad 

dlUm  rationtm  eomfartem  altttms  to- 
tius ratioms  : erit  etiam  compooeudo  to~ 
tum  ad  fuam  partem  t vt  alterum  totum 
ad  aliam  fuam  pariem . 

INacntit  eoini  dcaomiattoribat  eaiarcmn^ 
proeorcionit . ' O 

E } P <f  . f 


» » I 

A— . C—  AB  — 

■*  * Ergo  ad  ** 
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Vel  ellam 
AB  - 


Ergo 

B 


■1 
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ad 


CD. 

Tt 


60 


Ito 

»» 


A — C 
4 S 

• » 

B i—  D — 

* if  in 

SIkE j.ntieiiuA>&a»T-rationia  «fficatf. 
ntionii  cAl  raiiooit  Ddenomioacorca.  Erit 
itaqoe  n IndnAlon*  precedentiam  propof.  dua- 
rum I ad  Bi  n t ad  l ob  ratiomM"  Olppofilam  fi- 
aailimdiacm  aads,  vccado.  ' 

Sed  1,  cum  H,dcno«tiiMtoret.e(l  ad  u,n  r ma 
Lideiramiaaiorrtrfli  ad  l cempearadoi  Ergo  etiam 
rado  at  fiaml,  n lAaai  ad  a pa||«m  erili  et  latio 
cu  fimol  I et  totam  ad  rationem  C paitema qa6d 
eft  romponcodoargaere. 

Poieft  amem  edam  referri  eompoCium  al  ad 
companf  iiet  compeGtnm  cd  ad  compaitem  o. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXVI. 

Si  fit  fMth  fortem  fudm^  vt  Jittd 

' tfitmn  Ad  f4ftm  fium  : Brtt 

‘ttiMm  diutdtnd»  fium  comfdr^ 
ttm^  vt  aI$4  fAii  dd  aUam  cmmfmm 
fium . 

» 

SJt  eidem  dirpoRtio  propAittonom,^  pr)A«* 
k ratio  competa  a»  fit  ad  ratioacm 
eca  Ai  et  ratio  compofita  ci>  ad  ratlooea  firapU- 
cem  e • Dteo,  utU  ftmfUxt  ^ a en»  W 

Jkamtm^xrtm  /riep/tceiii  xdimdtmdoixtfimpitw 
rttU  c e^  «d  pdAM  tmfsfum  raUMOi  pmfli- 
€tm9-  ' 
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Cooftitoatur  fingularum  proportioonm  deno- 
mbiatoreti,  Hf  r,L.  Quoniam  Ratio  a>  ad  Aeli» 
et  ratio  cd  ad  c : erit  etiam  deoocninator  eh  ad  s 
priorif  comblnatlonis  radoauai»art  deoominacor 
» L ad  r pollerioris  ratiooiim  combiaaciooit  es 
Corolt.Ea  propor.4.  huiuia  Quare  diuideudoiquta 
EH  eft  ad  E > et  FL  eft  ad  f erit  etiam  e ad  m » 
et  F ad  1.  fuoa  deoomiBitorea  partiales  • Quare 
ettam  ea  CorpU  a.prof  e4  buius  ratio  a erit  ^ 
tioaem  »>  vi  ratio  c eft  ad  rationem  D • 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXVII. 

Si  fit  tAiu  ad  rautmem  fim~ 

piteem  fuhm  partem'  > vt  alta  rati» 
, compofua  (fl  ad  aliam  rationem  fuam 
partem  fimplicem ; £nt  eiiam  ratio  prior 
tompoJSid  ad  fuam  alteram  compartem 
rationem fimpticem,vt  fecunda  rauo  com- 
pofiia  ad  fuam  alteram  portiouem  Jii»- 
pileem, 

SIt<)uoi]ue  eadem  dirpoliiio  rationum > n if 
prcccdenti . 


EH 


FL 


EH  1 


Ft 


6 , 
AB CO 


do 


AB 


60 


CD 


lao 

6 


EVgo 

B 


la 

t 


4- 


110 

IO 


15 


a I 

E j F « Hi~  L5  — 

J 1 

Et  lint  inuroii  rationum  denominaloiei  com- 
pofiiamm  EH  compoliiz  rationis  .a  ■ R;  rt  ratio* 
nia  CD  • Sic(]u'e  denominaiorcs  rationum  (impii* 
ciem  fi  te  h.  nec  non,5i  t. . 

Igitur  ea  Cora  p.4.quia  ell  Aiiad  aiTtcoad 
c:  Erit  etiam  denominatur  EHadEi  vtEL  ad  F> 
cum  eorum  rationes  iint  ecdcmiac  rationum  pro- 
portiones/ Quia  iiatjuc  eft  EHad  >>rttLadr 
erit  quoque  c.eertrndo  ih  ad  Hi  vt  FL  ad  L : qua* 
re  cuam  proportiones  fimilts  fuis  deoominatqii- 
buf  ex  Coioli.  propof.  4.  limili  correfpondeatij 
conaenient,  8c  ai*  erit  ^ r,  rt  cd  erit  ad  d . 


a^ndei^ 


THEOR. 


tSft 


T R A C T AiT' V S XYU: 


THEOB.  VI.  PROPOS.  XXVm. 

Si  (it  ratio' ad  rationem , vt  altera  ratio  ad 
altam  rattonem,(y  i^a  a/lera  ftt  ad  tertia 
rationem , vi  hac  alia  ad  tertiam  quo- 
que iatiomm  altam  , erunt  eyam  ex 
aquo  frima  raito  ad  atitiam,  vtrdia 
ratio  prima  ad  aliam  tehiam  . 


' 4 
9 
8 


JLaJ- 

« I 
Ergo 

% t 

_ B 

4 « 


4 

« 


•dF. 


Slot  <bt«  Ratiooettl^  prima  mpribrt  lerieifit 
ad  c > Tt  io  poderiori  * eft  D ) At  in  prtori  C 
ficadfi»  nlnpoftfrloriocftad^;  Dko,^6ifx 
tffM  efit  ijncifuc  rar/a  a a4rj<io4^«  c»  w rdui$  • «d 
fMiimirn  9 0 

probatur  ProgrefT  i*  Ratio  a e(ladc«naad 
ergo  permutando  a erit  ad  0i  Tt  c ad  o • 
ProgrefTt.  Rurfitot  TtreTpicle  rartoC  rationem 
B refpicit  quoque  (iroiiiur  ratio  D rationem  f t 
Q^are  permutando  c erit  ad  d»  rt  i ad  r . 

Sed  tam  oftenAim  eft  e referri  ad  d progrdT.  I. 
ittAada.  Ergo  etiam  A referretur  ad  afTtt  ad  r. 
Quare  ruifui  permutando  a proportione  corref* 
poadcbtt  ipfi  M,  vt  1 correipondet  Jpfi  f > quod 
erat  demonOandum . 

V I»  ‘ 

COROLLARIVM 

Hlnceftftqubd etiam  f proportio  fit  pertur- 
bata idem  eoenlet  t TCTidesld  etpofids  d 
tiooibna  • 1 i 

I « r ' 

A — C— 

t I ' 

4 * * 

B — D F — 

I»  « i>  — 

Eigo  n ' ■ ' 

I j - - 

A — idE  I 

J 4 — - ' 

4 » * 

B ad  F — 

u «». 

EXPENSIO  VI.  : 

De  pioporiiomtm  Algorithm»  • T 

Hic  agimui  dc  mnltlpUcatioac  • dlatHoACt 
fubdoAioac » additioneqoc  proportionum 
oftendendo  omnes  iftas  varietate»  operationum  ,* 
qoB  conueoiont  numeris^  etiam  proportionibus 
foo  modo  cooueolre  • 


. THEOR.  'I^FiROP.  XXttiT  • 

Parttum  fimul  fumptatum  rai»  tU  Ad 
■■  quantitatem- datam  eadem<r  oe  eoma 
• pefitumtxipjisad  eandem- 

quantuaumdatam.\-\  i , 

A 1 Ei-i  • AB  U 

D '4'  0 4 0 4'  j 

Sit  data  quantitas  a>  fr  S|  ft;  fimul  comporeBtdr 
ad  D.  Dlcoodfkod  fj  comparetur  m compefi^ 

tx  spfit  «d  Dt»4t/ea»  oasaiM  firopofiUxU  

Probatur  Rat|o  a ado,  firsado  efl  illaipfa 
quaatitatieAadoos  i^huius.  Ergo compoBaut 
do  erit  Ratio  Aound  cum  ratione  bd  ad  ao>vt  ra- 
tio A vnd  cum  ratdone  ■ refertur  ad  b»  faoc  eft , rc 
AB^ad»  1 . ^lamobrcm  proportio  ap  ciaa  jg 
adsPeritiVtABjaCompoficum  ad  d quas^. 
temdaum.  » 

PROBL.  I.  PROPOS.'XXX. 

f 

DMtde  rstranis  duphrn  affriare  y tm  di* 
midtuum  } aliam  m alia  ^ 

'*  M f 

Sltdata  ratio  cohis  duplum}  aut  dimidraa 
fohuletur*  Fiat  quuntitatalfonic  dupla  qui» 
titaiisA.  Dicoractonemc ad aeiudoplam  pro- 
proporiieoft  ABd  Bsftcacionem  tccffeiRmidlim 
eiui}  quam  habet  i ad  a • 

Probatur.  Ratio  CB«I  uteBeadem»  quam  ba^ 
butcid  Aes  ptfkpofB.  huius  t (ede  udA  .e»«ffe* 
ftfone  halitet  proporttooem  duplam  , ergo  ratiq 
Acod  Aihibebta^roponwQ^daplamii 

Matio  quoqoruadc»  6r  uad  a e^vtA  udCi>rod 
A ad  c habet  proportionem  dunidimam  »■  Ergo 
edaoricad  BAlnbcbft  proportionem dimidUuBo. 

‘ ‘it--  ■ »v  4 i . -jj 

THEOa-  Ii.  ^OJ>pS.  ^ 

Datas  ■ priqwtMites  dtutrforunt  aqqteedenf 
ttiMon.  vel  c^uUepufrtttum  a4.{a4im^"- 
jqctdtntia^  ^,Xonfieqm(iq  hfJiff^er» 
mfraportioum.jf4ilfert- 

. 

POcuioMis  id  CoroII.  a.  propof.q.  fed  in  qua- 
citatibus  ratioiudibus,  muitipli(;ablmu^ 
raui  terminum  v(UBs>caig  fandamemodteri^ffr 
haiuaceraiaumpnm fiH^meotopriorjSa 
inde  termini  inuiccoi  V»  g.  (Uta  propor;^ioaq 
8f  r * qu*  reduceada  (it  ad  enodem,  terminum 
molciplicabimuBi4-pcr5«&geacrabitiirBo.  dcio- 
de).  per  7.  generabitur  si.  dr  tandm  terolat 
5.8(7.  8r  producetur  75.  Proportio  itaque  -S— * 
erit  ea» que  habebit  eundem  terminum  ac 
proportio  -J-f  • 

J 4 ao  11 

J j\.  7 }S  gy 


iUdHr 


Probator 


DE  PROPORTrONALITATIBVS  RATIONVM.  i8. 


Pr^atar  : Quia  com  T,  moItiplicMit4. 8^7. 
erttrxprofaf.i9.rtpdiai  4.ad7.vc  genicaa,  20. 
ad  jy  liurrus . Quu  7.  multiplicauit  f . Sr ).  erit 
cjdcm  pcoportio  p §4$.  ad^.  £rgo  ccuiu 

eadem  proponio»  qu*  7- , , qu*  4 . 

Si  rtr6  qtrit  capiat  antece^ncet  muldpHcet, 
Yt.  pridi  terinioot,  cum  fundametiui  alternatim» 
deinde  fundamenta  inaicem»Sr  producet  7-;  « fr 
, qiur  rationes  habent  Idem  antecedens  12. 
patet  eadem  ratione  «Naro  quia  4.  moitipllca^ 
uit5- &l*er!t  eadem  proportio  gtnerantium 
Sr^.  qufgenitommit.fr  ao.exi9«repttmi.  Sic» 
iqitla|.  muJt{plicauic4.  fr  7.  erit  eadetn  propor* 
tio  generamtum  4. ad 7.  ac genitomm  lt«  adit, 
ergo  efit  eadem  rado  7 » ac  77-ifr  eadem  quoque 
T # & TT  • 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXXII. 

Datis  quihuslAct  naionihus  tas  in  vnicam 
fummtm  a^tffre 

Sint  rationes  AVtfrcDvni  aggregande.  Re> 
periantur  denoroinatorea  faciendo,  rtoad  c, 
ita  correfpofideat  proportione!  adaiiudv.  Oe^ 
inde aflumatur  aliqua quanticaaifillla  a,  fr  t de^ 
ndninatorlbua  fimui  fumptia  atqualia « Dico  Ht 
^ Jkmmam  prtfortmum  ai,  CP  co  • 

II  >7 

Aj  C4  F|-Hd-IS  M|-N7^— 
- - j 5 - 1 10 

B 4 D f , B aUt  B 4 

Ratio  AB,frt»eA  eadem,  ac  ratio  ai,  frcD. 
quia  cu»  fr  FB  eadem  ratio  cft  ex  Corolf.i.  prop. 
4-  huius  : fed  ratio  hb  eft  squalis  iliia  duabus  ex 
jo.prop.  Ergo  proportio  ab  ,frco  in  vnam  fum* 
mam  redafia  eft . 

Quod  n plaeeat.fr  allai  aggregare  Ipli  HB.idera 
liat;  (it  V.g.  il  7 * fr  debrac  aggregari  propor- 
tioni HI  f Fiat , rt  8.  ad  4^d  aliud  m , aifu- 
maturque  quantitas  cquaJis  quantitati  A»fr  m f.N, 
fr  erit  proportio  nb  ex  omnibus  iliis  aggregata; 
nempe  ex  AB,  co»  fr  ii.r  re  patet ; quia  nbod  eS* 
dem  prxdidam  rationem  eft  aggregatum  propor- 
tionum hb,  fril . Proportio  rerb  HB  eft  aggre- 
gatum propomon*um  ai,  fr  CD . Ergo  ni  erie^- 
gregatum  preporttonum  earuodem  ABt&ci^fr 
iofttper  rationis  it  • 

Si  fcrb  agatur  de  numeris  ipfis»  rclquantluti- 
bos,  qun  prtqmrtiooum  ptnbeoc  fundamenta. 
Addenda  ftmul  funt  antecedentia  . ftmuique  eoo- 
feqnentia , fr  numerus  cx  aditione  coUeAat  erit 
fumma  exoptata.  V.g  linet  4*,  ideft -V** 
fcl  i-ii- in  rnaro  lummam colligendi  • Col- 
ligantur fimui  fundamenta  proporuonumlB.fr 
1}.  in  minimas  partes  redada  , fr  fundamentum 
Beti),  deinde  termini  5*  &4.  frfieoc  ^.etitirgo 
lumma  oolleda  rei  B 7 • Patet,  quia  cum 
additi  fint  ftmul » fr  antecedentia , & coorequeo- 
tia,et{am  fimui  addicas  earnm  proportiones  hoc  10 
fenfu  oeccfteeft  fateri  • Pacet  quoque,  quia  fi  au* 
feratur  i proportione  proportio  «7^  refti- 
tuicur  proportio  -7^  . 

Adncrte  tamen, quod  Deoominatores  non  funt 
limal  addendi  V.*g  a n cum  ; 7 $ fcd  ipfa  pco> 
porttonotn  antecedentia  ia.fr  neque  hic  mo< 
dos  addendi  eft  proprid  addere  proporuooes ; fcd 
proportioMOiienaiiioa  • 


PROBL.  IV.  PROPOS.  XXXIII. 

Datam  frofortionem  minarem  i motore 
detrahere . 

Sit  data  proportio  minor  ai,  quam  oporteat 
fabduccre  i pcopottione  maiore  cd  . 


I I 


B4  D9  D 9D9 
Fiat,  Tt  B ad  A » fic  D ad  aliud  e . Subducaturq; 
quantitas  B 4*7  , rei  det  rabatur  i quantitate  c 4. 
& remanebit  F»l  7 , fr  r,i  7 ad  o 9.  babec  propor- 
tionem refiduam , fr  quod  proportio  Fo  fit  refidua 
proportionis  ab  a proportionis  cd  fubdudione  • 
Probatur . Nam  ex  ap.huius  rationes  bd>  fr  fo 
rationi  quontitatu  E>fr  f fimui  fumptaru  f quaotur, 
ideft  ipfi  c ad.D:fed  proportio  sd  eft  'eadcm,ac  ai, 
ergo  proportio  AB,&  fd  cquantur  ipfi  co  . Qua- 
re proportio  FO  erit  refiduum  fubduda  propor- 
tione ab  d prnporcione  CD . Qoanciutes  autem 
tetifis  npn  autem  quoad  proportiones  fubdu* 
diofit  detrahendo  fundamenta  a fuqda mentis,  fr 
terminos  i terminis  rroportionum . Sic  fi  veli- 
mus a proportione*^  deducere  proportionem 
■T^fubducemus  12.  i 2).  antecedentia , fr  5.  a 9. 
termini and>o,fr  refiduum  erit  proportio 
Patet,  quia  fi  fimui  rc  priOs  addantur,  refticuiciir 
propocuo  cuius  denominator  eft  1 7 • 

PROBL.  Vi  PROPOS.  XXXIV.  ^ 

Datam  rationem  per  aliam 

mnttiplicare  • ^ 

MVltiplicare  idem  eft,  ac  componeret  Ideo- 
que  eodem  modo, ac  propoUif . hoc  prob. 
operi  demandabimus,  quod  fi  placeat  efficere,  v«l 
mulcipUcando,ita  faciendum  erit . 

Sit  data  proportio  ai  -f  ,fr  alia  cd  7 ,quas  Opor- 
teat multiplicare  . Afiuroatnr  toties  quantUas  2, 
quot  parces  funt  in  f.  nempe  quinque  ducoarios, 
ideft  10.  r,  fr  toties  qoandtas  3.  quot  partes  funt 
it  9.ericque  quantitas  compofitaF  27.  Dico,fsdd 
prop9>tio  10. «d  27.  efl  prcforthgMnita  tx mafti//{- 
caCiaaeAB  in  co  . ^ 


£ 10  . 


I ry  F B7 


Probator.  afiumacur  toclea quantitas g. 

qaoc  vnicaces  funt  Io  ) fr  fient  1 1 y.  ordineque 
ponantur  quantitates  e 10. 1 ly  f 27.  proportio 
B ad  p componetur  ex  proportione  b 10.  ad  c 1^ 
fr  I ly.  ad  FB7,  ex  propof.  lo.buius. 

Sed  ex  propof.  1 7.  Iib.7.  quia  y . muItipU^t  a. 
frg.fr  ficit  I o.  fr  ly.  eadem  proportio  crit  inter 
gtoius  quantitates  10.  fr  ly.  qn*  inter  generan- 
tes 1.  fr  Sic  quia g.multiplicauit  J.  fr  9*  fecit 

Na  ‘J* 


TRACTATVS  XVII 

1J.&  proportio  erit  genitorum  il.ac  tj. 

que  generantium  9»  Cum  ergo  lo.  9e  IJ.  (it 
eadem  proportio  * qu«a.adj.&  iy.ad*7.  qux 
5.  ad  9.  Proportio  10.  ad  »7.  dicetur  tjuo^ac 
eompofita  ex  proportlooibu*  ».  ad  }*8cS.  ad  ^ 

Iftcveri  modus  «titoptimu*  pro  numeris»  8e 
quantitatibus  rationalibui;pr?fcf  iptua  autem  pro* 
pof.  jj.  huius  prorftueftvniue^falii. 


pROBL.  vin.  PROPOS.  jAcxvin. 

Ddiam  rationem  in  iuas  ipftm  ton/pone»- 
US  rationes  paniri,  ijM  inter  fe  da- 
tam oklineaist  rationem . 


pROBL.  VI.  PROPOS.  XXXV. 

Datis  rationum  Denominalorilm  )pfat 
rationes  miiltiplicare . 

Slntditx  ntloneiAi  j-.R  cd.?  . 8r  defltar 
dcnomlntiorei  iplirum  ai  deoomlnarorcB, 
Bcci)  denominator  II » tjui  fimul  moltipliceotor 
M propof.K.  holou  Et  producetur  denomini. 
tor  aiius.  qui  proportionem  cpmpolitira  deoonii- 
oabit  N 


E I 


A'  A C J 

B 4 D 9 


Denom. 


• 1 

N- 

F 4 I* 

3 * Vel»^ 

N - 

H 4 Itf 


Probator  ex  defin.8.  Trad.p.  Elcm.  Nam  ra- 
tlonum  quantitates»  ideft  denominatores  Inter  le 
multiplicati  c05ciunt  rationem  compofitam.  Vtt- 
4c  It  ^ eric  proportio  compoAcaex  a>>8ccd. 

Et  hic  modus,  tum  quantitatibui  rationalibus, 
tum  irrationalibus  cooucoit  • 

PROBL.  VII.  PI^OPOS.  XXXVII. 

Datam  raiionam  propoftionem  pn  alteram 
, proportionum  rationem  multiplicare . 

Slot  data;  dua?  rationes  ai  ^ tb 

alixducEf  -VpdfCH  i.  Reperi^tur  earpm 
denominatores  $ & quidem  rationis  ai  fit  P*. 
nationis  rerb  oefit  Deinde  raiionif  Ef  fit 

m.  rationlEr.ii  fit  N 7 -7 . 


15 


Probatur  . Ratio  P ad  ^denominatores  eft,  »t 
rationis  ab  ad  rationem  cdj  Item  proportio  deno- 
minatorum M ad  N eli  eadem,  ac  rationum  ir  ad 
cH.Quarc  fi  methodo  pryc.  vel  IJ.h.  rationes  de- 
nominatorum tnuicem  roultiplicentur,fc<i^iT**^ 
r t.  reJ  redada  ad  ealdera  partes  p.  ad  I o.  fif  ra* 
Cio  M 3 *7  ad  rationem  n e.  »cl  lO»  ad  ti.  multi- 
plicfcotnrfimul , 8e  fiant  9.  ad  d.  Ratio  9.  ad 
6.  entea  ,quz  cx  ratione  denominatorum,  8e 

ideo  iplarum  rationum  confurgit»  vel  alio  modo 

erit  proportio  180.  ad  1 M.  rt  docuimus  prop.|4. 
huius . 


A X 

E 1 

P * 

■ - 

M»  — i» 

B 1 

F 4 

«4 

C } 

C » 

Q It  

NJ-7  »0 

D r 

. H « 

f: 


SI r-T-* 

hanc  proportionem  in  duas  diuidere,qu{  ia* 
ukcm  datam  obtineant  rationem  1 a*adr4- 

A « E * A « BI7  AtfC, 

Rit.  Prop.dati—  — Cp-  — 

• B17  F4  Dj  D I epBi7 

Fiat  itaque»  vt  refertur  f ads , qubd  fic  refera- 
tur a ad  aliud  D.  Deinde  inter  d»u  media  propor- 
tionalis ftatuarur  c • fadum  effe,qu6d  pro- 
poncbatur,&  rationem  as  efle  dluifam  in  rationes 
AC,  8e  CB,  qu«  Inter  fc  rationem  obtinent, qux  cR 
interi»  8e  r . 

Probatur.  Qqoniamaeftadc,  vt  c ad  d per 
conilrudionem,  erit  etiam  inuertendo  d ad  c,  vt 
Q ad  • : fed  vt  A ad  l>,  fic  ex  3.  hums  cfi  rauo  ac  ad 
rationem  oc  eundem  terminum  c , & ratio  nc, 
eft  eadem»  ac  CB  .'.Vade  ratio  AC  ad  rationem  ca 
eft  A ad  o hoc  cll  cX  conOrudione»vt  e ad  f.  ^ 
ProDortto  autem  ab  componitur  ex  proportione 
AC,&  CB  incerpofito  termino  c ex  10.  huius . Er* 
;o  Ratio  AC,  & ratio  cb  funt  duz  .rationes  • qux 
hsbent , vc  b ad  F»  quz  componunt  proportio- 
oem  AB  • 

PROBL.  IX.  PROPOS.  XXXIX, 

Datam  rationem  diuidere. 

Sit  ratio  AB*!  dioidenda  per  ratioacmCD  4 
fiat»  vt  o ad  c.  Ita  b 7.  ad  aliud » 8e  prodibit  a 
4 7»  itaque  ratio  At  ^ fubduRa  ratione  co  4* 
remanet  ratio  e 4 ad  4 4 1 idefi  EO.  ad  Ei. 

Probatur.  Nam  toties  ab  continet  rationem 
co,  quoties  a concinet  e , quia  a,  & e (unt  deno*, 
mimeores  Ratiooumidr  ficutJ  dJuifo  numero  quo- 
tiens demoofirac  vices»qaibusdiaarorcontiaetur 
in^diuifore;  fic»ft  hic  denSminatores  a,  &a 
ofiendunt  quoties  rstio  co  continebatur  in  ratio- 
ne AB  nempe  , vtEO.  in  ii. 

St  verb  agatur  de  numeris»vel  de  quanclcatlbae 
raelooaUbusjfiindamenta  Ratloaum  cum  termi* 
aiialteroatim  multiplicentur. 

V,g  Sic  proportio  ab  4*  tofereodai  propor- 
tione co  * multiplicetur  fundamentum  buloi  3* 
cum  termino  alterius  7.  dr  producetur  Ei.Demde 
fitodamencam  4,  alterius  cum  termino  huius  5. 8e 
fient  EO.  cricque  proportio  7-7 » illa  , que  erit 
quottcns»&  demonfirablc,  quomodo  proportio  ^ 
comtoeatur  io  proportione  4 • 

Probatur . Nam  fundaraeitta  3.  Sr  4.  quoque 
multiplicentur  fimul;produceot  ts.  Itaque  qata|. 
multiplicauit  modo  4«  8e  pridt  7,  crit  eadem  pro* 
portio 4. ad  7. que  genitorum  lE.adat.exprop. 

17.  lib.7.  Proportio  verbiE.  ad  EL  eft  compofi* 

ta  ex  f ropomooe  ie.  ad  eo.  8r  eo.  ad  El.  ex  propof. 
IO.  huiust  Proporttoque  is.adEO.efteAdem,qu9 
3 . id  9»  cum  fiat  ie  ,8e  eo.  numeri  geniti  ab  eockm 
4.  qui  Ttrofqoe  f3r  3.  moltiplicairit  ex  propof.i7- 
lib.7.  Quare  fubduRa  propoctioor  ae.  iao.  to- 
dem»  que  3.  ad  j.r  emanebit  proportio  eo.  ad  ei. 

Q^d 


> Jir- 


DE  PROPORTIONALITAIIBVS  RATIONVM  . iSi 


EXPENSIO  VI. 


ruio  20,  tdtf.  finc  <}tioc|ue  quo> 
tfrnt.pmti  ftlnaicem  multiplicentur  termini: 
Fiet  enim  terminus  communis  ?trifque  • 
vtfuprl docuimus propof.i).  huius;  iJeoque  ex 
pro;>or.s.  huius  erit  rstio  «d  rationem » 
rtan.*  ari  11.  quare  proportio  20.  ari  St  inriica. 
bit,qnotles  ratio  ^contioeatur  in  ratione  t*-** 
Vorie  proponio  erit  quotiens  . 

COROLt  ARIVM. 

Hlncque  patet  Wem  effe  in  proporttonibos 
fubriucerci  ac riiuirierci  iicuf  irirm  eO  mul- 
tipi  care,  8r  componere. quia  Tubriodi miratio- 
ne ab  alii  . • ratio  reiidua  c(l  quoqde  quotiens  • 
multiplicatarationeperiliami  rt  riiximut>  hc  ra> 
tio  compo/ita 

PROBL.  X.  PROPOS.  XL. 

D^th  Ttnitnilnn , ijUie  inuittm  habeant  ra- 
tionem 'inaqHaUtatis  aff/nate  excejjim 
mii.afis projiariioHis  fuper maiorem, 

s 

E 7 

M 

9 

1 I — 
la 

K 5 

Sit  riata  ratio  ab  , 8r  Ratio  mator  cd  * 
Fiat.vt  Daric.tta  B ad  aliuri  exhibebit  B 7*r4 
Irieoque  ex  4«  huius»  vt  ab  ari  CD  rationem  ; ita 
erit  A ari  E ! ponitur  autem  maior  ratio  co  ratione 
ab;  erit  ergo  maior  e quantitas»  quantitate  a • 
Sub iucacitr  itaque»  Ar  auferatu''  ab  b quancuas  x- 
qualia ipit  A}  &*  remanebit  rciiriuum B 4 rie. 
nominacoi  g fubriuif^o  rienominatore  a Fiat 
kaq  ie»  ri  denominator  a ari  rctidaum  Jenomi- 
flatoris  A 4*^  ^ aliam  ratione  1 K ex 

propof.p.  hu>us.  & 5.  Dtco'«*.*M«iN  i w ffft  ixttf- 
Juntt  i^wo/irprr^S' rarivCD  r.rri<M«ui  ab  • 

Probatur . Quoniam»  n a ad  b totum.rienomi* 
natores,(ic  ab  aricotrationes . Ergo»ex  sa  l.r.vt 
fubiatu  ari  reliriuum  rienommatorla  B«fic  ab  ablatu 
ari  teliriiium  rationis  cd.  Seri  vt  a ablatum  ari  refi* 
doum  denominarorts  i.Hc  et  effr^ioneeii  ratio 
AB  ad  rat  onem  1 x . Ergo  ratio ix  cB  eadem»  ac 
refiiuum  rationis  cd  ■ Quia  eadem  vna  ratio 
A B eifriem  co.  6e  1 x Ucit  eandem  proportionem» 
^uam  A denominator  ablatum  ad  rehrioum  deno- 
m (latoris,  i t quod  erat  oBendendum  . 

H^c  aurri  ixcBeaicac  ).ari  1 x patet.foluq; 
cxcciTus  rubaiifi  termtn  s, fi  placeat  exquiri  poceB. 
F*atet  vcr6|  ari  4 10.  ari  41.  effe  • vt  de- 
nominator 4*  propoitionts  AB  -p--  ad  denomttia* 
torcra  IX  i.x^ad  T-^cl  at.  ad 60  qui  cB  a.&7-4‘* 
quoniam  re^^i  ad  numeros  planiores  funtdo.  & 
84.  quiruntioeaJeiDproporiioncjac  )0.  ad4a» 


1^00 


• • i rif 


De  proportionitnj  conunu,ttione . 

Icut datis  duibnsqtnmitatibui,  vcf  trrtii.vel 
media  proporioiulii  reprritur , A'  datis  tri- 
bus quarta  proportionalis  repetitur . iriemren- 
tiendum  cB  de  proportionibus  iplis . in  quibus  fi 
detur  duar.mediai  vel  extrema  poterit  muemrii  & 
tribus  datis  quarta  perBrutari  valebit. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XLI. 

Inter  duas  datas  rationes  mediam  rasionem 
pioponionalem  muenire. 

nAtz  Rnt  rationes  ai^i  ^ CH  — i Inter 
quas  oporteat  reperirc  mediam  n'opoitio- 
Balem . Fiat,  vt  m ad  c ; nempe  to.  ad  9.  fic  y ad 
aliud  E 4 4-  • loterque  a a.  & E 4 -F  media  pro» 
portionalis  quantitas  inueniatui  a a,  k & e 4 4* 
Deinde  fiat»  vc  A B ad  x 9.  fic  ratio  a B 4~  ra- 
tionem cd-Lcx  propoT. 9.  huius»  veJt  Dico 
h*nctfie  rr.eriiam  p'ap»  rsdnWfin»  ab»c^  cog 
^ cH  in  toHt  s«a  prtfiAtiowe . 

I 

Ab  Gp  Ab  Kj  £4«» 

B S-  H Io  B 3 10 

AB—  CD — GH  — 

y 5 9 

Probatur.  Naro,  vt  Aad  x;  ficcifccimus  ratio- 
nem  ab  -F  rationiCDx'  correrponrierc  proportio- 
ne. Ratio  autem  a ad  e t-B^dupIicata  ration  s a ad 
c ex  10  b.erit  quoq;  ratio  a ad  a duplicata  rationu 
AB 4* adeo 4*  Sed  ratio  a ad  e eB eadem » quar 
ratio  AB  ad  ratiooemcu  cum  AiAfifiutdenorfli., 
Datores  ex  4.  huius»  LrgoAiad  rationem cu .«fi 
duplicata  rationis  ABad  (D,A  fic  cd  cit  media 
prO(>ortioaalis»  qu«  expofeicur»  St  ab»  co>  Se  cB 
eraot  In  continua  propotcone  « 

PROBL.  n.  PROPOS.  x^II. 

Datts  dualfus  ration  thus  tertum  r At  tonem 
frofortfondUm  inuinire . 

DEnturduc  rationes  AB-f  cd  ^^|8r opor- 
teat ipfis  teniam  proporuoaalcoi  mucAiie. 
Fiat  » vt  D ad  c*  fic  B ad  aliud  1.  9.  & 
aurem  a 1.  ad  (.  j . 'eu  a4.ad  qo.  fic  fiat  satio 
CD  ad  rationem  alum  | ad  9.  vt  docoimua 
pr.jT.  ad  9.  Dico.quod  proporciocu  cB  tertia  pro- 
portionalis.^ quod  Ratio  Ak.&Gofit  m cootioua 
Aoalogid  trium  as»  cd.  & ou  . 


Ab  C8  G|-*-  Br 
Bj  Di»  Hj  Ij-f* 

Probatur.  Nam  ratio  ABcBadrai.onrm  CDCX 
propof.4  huias  vt  a { 1 ; f d vt  a ad  1 . fic  FiAa 

cRrat.oco  a*  r^.iufl^  gmi  Ergo  iUt4«  eoad 

Nn  B 


A ; C 6 
B IB  D 10 


TRACTATVS  XVII. 

CH  habet^anitcm  proportionem, qujm  AI  adeo.  plicatS eius«quarcft  led  H.  FUt,vtHadB.  ficM 
Vnde  ir«  AB,CD,  8f  «Hfuminconunui  Analo-  adKicritqueex  4 h.  ratio  ouad  rationem  bB  # ve 
pii  oadx.  Katio  vero  OK  comi>onitur  ex  proportio» 


PROBL.  HI.  PROPOS.  XLIU. 

Datis  tnl>HS  tationthus  tjH.vrum  froponh- 
lem  adittuenirf , 

SInr  dat*  tres  rationes  ab  -f»  cd  7*  , t»  -r*  ^ 
oporteat  inucnire  quartam  proportionalem. 
FiatjVt  D 4 ade  X.  fic  B J.  ad  aliud  inue- 

iliaturque  ex  propof.tf.  huius  ad  rationem  tF  alia, 
ratio  cHiqu*  fit  in  proportione,  vt  Aft  ad  x,i  ~,Se 
^ritcH  t4.  Itaque  oh  eft  illi,  qu*  exquiritur, 
proportioque  ab  cft  ad  proportionem  cd,  vt  ratio 
EF  ad  rationem  eu  . 

I 

Ai  C , X I—  E 5 G 9 

Bj  D4  FjHio 

Probatur  . Ratio  ab  eRad  rationem  caex  4. 
buluStve  A ad  X • fed  vc  Aadx;  icaciTeftaeR  ra- 
tio EF  ad  rationem  cu  : Ergo  ratio  AB  ad  ratio- 
nem CD  erit,  n ratkaxF  xd  rationem  ch  . 

Vbi  vides,  quod  ad  hoc,  vc  rationes  Ipfc  fint 
iimiles  » non  eft  neceife.qubd  termini  ipfi  fint 
proportionales , & quod  ita  fit  a 1.  ab  b ).  vt  c x. 
ad  04.  nec  £ j.  advj.  vt  cp.adn  to.  vti  efi  ne- 
celfc  in  fimllicudine  ipfi)rum  terminorom  adiioc, 
vtcnlm  fimilis  fit  ratio  a ad  b,  qorc  ad  D,necef- 
fe  efi,  vt  etiam  ipfi  termini  fint  fimitea,  8r  a x.  fit 
xd  14.  vt  c 3.  ad  8r  tunc  ratio  x.  ad  4.  dice- 
tur eadem,  quam  3.  ad  tf.  Sed  in  rationibus  iplis 
AB  4*  *d  Rationem  CD-f  eft,  vt  ratio  ef  4-  ad ra- 
tionem GH  t & tamen  termini  Ipfi  funr  didi- 
miles  : Imo,  8frarfonesipfic;  neque  emm  eadem 

ratio  eft -ftquz  -f.  aut -7*9^  TT»  patce/lte 
tamen  Ita  cft  ab  ratio  ad  rationem  cn , vcef  ad 
CB,  quod,  8(  ipfo  experimento  percipiestfi  redo-* 
cas  omnes  proportiones  ad  eofdem  terminos  ab 
•7~CD  T^r  “Vt  • 

proportiones  habeant  eofdem  terminos  erunt , 
vt  antecedentes,  8r  erunt,  vt  A 4.  ad  c <5.  fici^. 
adc45.  vc  pacet . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XLIV. 

Propagate  proportiones  fecundum  datam 
rationem . 

Sit  data  ratio  AO-f  ,&  oporteat  reperire  ntiond 
tiiplicatam  ad  rationem  ag,  fed  in  ratione  a 
ad  o . 

Difponantur  quantitates  proportionales  ab  fth 
dem  quantitate  incipientes  in  ratione  Acx.ad  I. 

AXB4C8  Ditf  E 32 

A a H tf  L 18  M 54  N itf* 

K 36  P 108 

Dico,  quod  fa&um  eft  id,  quod  requiritur. 
Nam  proportio  tertia  d m habet  ad  proportionem 
ad  prinum  bm  dopikaeam  proportionem  b ad  h,8t 
XN  quadruplicaum  ad  eandem  bk  eius,  quam  ha- 
bet • ad  H • 

Na  cxpr.8.tr.l6.p.i.  d ad  m habet  ^portion€  tri* 


neoad  m , hoe  di, vc  dixi  triplicata  ratioiiisBad 
H eius,  quam  habet  a ad  a,  cuhis  denominator  it 

M ad  x*quf  ex  <d*e^ione  eft  cadem,ac  rado  «B. 
Atqui  rationes 8H,  8r  hb producunt  compoiiur 
rationem  xqualicatfa  ex  pronof.lp.  huius  . 

Ergo  ratio  D ad  X componitur  ex  ratione  elut, 
quam  habet  A ad  A triplicata  rationis  bh,8t  ideo 
duplicatam  t ad  h.  ^ ratione  «qualitatis,  fed  Ra- 
tio «qualicitts  mhil  addit  cx  CoroJI.  propof.lj; 
in  compofitioae  rationum,  ergo  ratio  d adae  eft 
duplicata  rationis  b ad  h . Sed  vt  d ad  m,  ita  rado 
DK  ad  rationem  SH,crgo  ratio  om  ad  radooem 
xu  habet  duplicatam  proportionem. 

Ita  dicas  dc  radone  EN,qu«  cft  triplicata  ratio- 
nis BH.  Fiat  enim,vcM  ad  B,fic  Nad  aliud  P.  Erltq; 
ex  4.h.  B ad  p,vc  proportio  bii  ad  proportioni  co. 

Rado  vero  e ad  p componitur  ex  proportione 
E ad  N,  & N ad  P,&  ideo  quadruplicata  eius,  quam 
habet  a ad  a»  9e  triplicata  eius  quam  habet  b ad  H, 

8(  HadB,  fiquidem  ex  cftedionc  np  eft  eadem  ac 
u B , fed  'h  » , & BH  producunt  rationem  cquillta* 
tis,que  nihil  addit  in  |pportionibus,ideo  ^pportio 
£ aa  p eft  triplicata  radonis , quam  habet  B ad  n , 
fed  vt  eft  e ad  p,  ita  eft  ratio  dh  ad  proportionem 
BN , ergo  proportio  en  eft  triplicata  rationis  bh. 

£c  idem  erit  fi  cupias  quincopltcare  radonesi& 
fextuplicare  addendo  terminos  in  eadem  propor- 
tione . 

COROLLARI  VM, 

Ruhuritaqueex  hocTradatu  muUoitmua 
in.  cuiufcumqac  proportionis  reperiri  deno* 
minatores;8r  ft  agatur  de  denomioatoribus  nume- 
ricis . 

Primo  reperhor  denominator  proprid  diiftus, 
quiica  eft  ad  vnicaeem  , vt  aliqua  quancicas  ad 
luam  partem,  V.  g.  Proportio  tf.  ad  3.  habet  de- 
nomlnarorem  propr>d  didum  numerum  a.  quia 
ita X.  eft  ad  r*  vtd.ad  3.  ex  hoc  fenfii  multi  nume- 
ri, nempe  omnes  primi  in  ijs  piopoitioniLxus  , 
non polfident  alium dcnominaroremtOifi  Ce  i^fos; 
quia  expropof.c.  Jib.  8.  Elemcnt.  fune  minimi  in 
Illis  rationibus,  8c  ipfis  minores •eiufdcm  pro- 
ponftmis dari  nequeunt . vt  fune  Sc  6c  iflis 
incelligitur  principium  illud,  quod  multiplican- 
tes confequens  producant  aticecedena,  vel  diui* 
dentes  iuxta  exigentiam  proportionis  roaiocis, 
vel  minoris  inarqualitaris . 

Secundo  adefte  denominatores  improprii  di- 
/ios^fubquo  genere,  ne  dum  numerict  $ fed, 
6c  quantitatis  continue  concluduntur  , nempe 

?|uaatteacet ; qur  fine  tn  proportione  ad  aliquam 
nam  partem,  vc  dux  qoarnltates  fune  ad  Inuicem. 
quarum  proportionem  denomin.mc;  Se  hoc  fen» 
fu  omnes  etiam  irrationales  proportiones  obti- 
nent fuum  denominacorem  { fi  non  minorem  Cal  - 
tem  maiorem ; vt  proportio  6.  ad  3.  habet  deno- 
minatorem  v -I*.  & irrationales,  vt  explicattimus 
in  definit.?,  h. 

Tertio  adefie  denominatores  proportionales, 
qui  fua  habitudine  ad  aliam  ofteodune  propurcio- 
oalitatem , quam  habet  vna  ratio  ad  aliam  V.  g, 
proportio 6. ad 3.  habet  denominatoretn  x.  2^  .4. 
ad  IO.  numerum  X -7 , vel  prima  4 Se  fecunda  5. 
vcl  prima  XX.  8c  fecunda  15.  Ifti  ergo  omnes  dc- 
Qomioatores  funt  propoctioiules . quia  iu  i%  par- 
tibus 
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DE  PROPORTIONALITATIBVS  RATIONVM. 


tlbut  Idem  officium  e«e<)Qooturi  quod  denomina* 
lorcs  fimpliccf  ».  & > -J- . 

Quarto  reperiri  denofnhatores  proportionis 
matorlv  insqualitatu  { qm  exprimuntur  numeris 
Integris  ctU  fradiooibus  copulatlsffed  tali  modo» 
vc  vei  vnitas  io  proprii  didis»  rei  pars  aliquoca 
fuppolitarubintell  gitur.rc-^  -f  proportionis  3. 
ad  6.quo  /ignificetur,  antecedens  continere  in  Te 
duas  partes, quarum  coniequensed  rna.  At  mi- 
noris lo^quaiitatis  vnitas.reJ  pars  aliquota  (upcr- 
poftta  eft  lubioeelligenda » rt  nocetur 

quantitatem  aotecedeotem  ciTe  pirtem»rel  fccun- 


da»rel  tertia  fcqucntis.  M tamen  fcribi  non  folet» 
eo  quia  commo^  non  poibt.  cum  deaomtnacor» 
cuiadhxret  fradio(rt  rauitotics euenirc  folet) 
ad  modum  fradionis  exarari  non  debear, nec  pof- 
fitjquamuis  It  dcnnminatorescalculo  fubigintur 
interelUve  ad  eorum  figniiicationcm  pcrcjpicn»* 
dam  aliquo  modo  ootetar . 

In  proportionalibus  autem  denominatoribus 
nullo  modo  iJncncrclTariun];  cum  fufficiat  habi- 
tudo ipfa  quantitatum  ad  exprimeadam  propor* 
tjonem  rationum. 
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TRACTATVS  XVIII- 


De  Flexis. 

j Ifs  lineis  redlis  fecundum  fe  , antcqiym  videamus  de  ipfis , 
ptout  circulo  inexiihint,  vel  fccant,  vel  eum  tangunt, & vt  la- 
tera quoque  fiint  omnium  figurarum  , qua:  circulo  dc- 
feribuntur,  &C  ideo  omnes  criam  , vt  carum  latera  confideremur  ; 
prius  de  ipfis  Flexis  agendum  cft,  & in  primis  de  circulo. 


expensio  i. 

Ve  circuli  deferiftione , uKjue  meufwra  '. 

FLexzsalixAintiqoff  ex  corporum  rcdiooi- 
bus  exoriuntur , quz  per  motum  pnndi » 8e 
liocz  in  plano  nullo  modo  explicari  pofluntj  alic> 
in  pUno  folum  deferibuntur , Itaut  ad  cor- 
pus nullam  relationem  poflideane»alic  vero,<]uz 
plano  deferibi  queant»  8r  tamen  feftiones  quo- 
que corporum  (tnt;  aliae»  licet  corporum fedio- 
nes  non  Hnt ; fotis  tamen  corporibus  rotuadit>& 
flexis  deferibi  queunt. 

Primi  generis  funt » Hiperboli » 8c aliqua  talU 
quz  per  linez  motum»  vel  puodi  nullo  modo  ex- 
plicari poflunt , vel  faltem  de  fa&o  non  explican- 
tur > 8e  fediones  Coni  funt . Quarti  ver6  generis 
Helix  Cilyndro»  feu  Cono>feu  fpher^  circumuo. 
luta » quz  eflencial iter  pofcunt  illud  fubiedums 
nec  plano  deferibi  queunt.  Secundi  arero  gene- 
ris eflfpiralis  Conchilis»  Afymtotot;  & huiur- 
modi . Terti;  ver6  Circuinsiqui  8e  plano.&fphe- 
ra  eodem  m<Mo  deferibi  potell  «fleut  Elliplss» 
Cylindro  Conoque, & etiam  plano  duobus  centris 
adhibitis»  vel  motu  linez  per  angulum  redum» 

vt  infri  . Hic  agemus  de  lineisiqu*  plano  deferi- 
buntur: reliquz  enim  linezicognitiones  ipforum 
corporum  pofcunt : vnde  eas  fuo  loco  feruabi- 
mus:  at  hic  in  primis  de  circulo . 

Licet  facilis  defcriptlo  circuli  fit  cum  planum 
liberum  e(l>  8c  breue  : cum  tamen  magnum»  & 
impeditum  noD  cfi  adeo  facilis  :|quare  de  hoc  lo- 
quentet  fit  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  I. 

Arcum  circuli » cuiui  centrum  haberi  ne~ 
/jueaty  defcribere , 

Sit  deferibendus  circulus,  8e  centrum  a haberi 
nequeat.  Fiat  angulus  V«P  obtufus»  &cIaoi 
figantur  plano  ia  puodis  M,8r  P»  moueanturqoe 
altera  lambendo  clauos»  V.  g.  i pper  M vfquc  ad 


v>*  vertex  enim  m deferibet  portionem  circuli 
PMv » quam  prbduces . bi  lacus  mp  transferas  per 
arcum fadum:  nam  aliudUtus  Mv  fua  excremo 
arcum  xv  continuabit . 

Probatur  ex  propof.  24.  lil>.|.  Nam  in  feg- 
mentb  zqualibuseiurdem  circuli  capiunt  anguli 
zquates.  Cum  ergo  angulus  vMp»  fit  femper  z- 
qualis»  erit  femper  in  zquali  circumferentia  ciuf* 

. dem  circuli  venex  eius 
M»e^eiuscxtrema  v»  Se 
P » quare  eundem  circu- 
lum deferibent . Huius 
autem  circuli  inuemes 
diametrum  ex  I.  lib.j. 
vel  per  calculos. 

* Sed  etiam  alio  mo- 
do deferibi  poterit  . 
Nempe  faciendo  cen- 
trum o in  alio  loco  a 8e 
ducendo  circulum  CH 
cum  non'  polEt  jn  a » nam  lc  longitudo, feu  maior 
£eu  minor  ea  fuerit  menfurata  1 circulo  ch  ia 
«qualibet  Hnea  paralida  ipfi  OC  veluc  cft  Pi  fuo 
extremo  i circulum  defcnbet. 

Probatur . Nam  ablato  impedimento  fit  al  ra- 
dius cqualis  radio  oc*  8e  ducatur  perpendicularis 
AR  sJao.  Cumergofiti.Azqu3lisOc:abJataer- 
go  communi  lo,  ent  tczqualis  ipfi  oa:  fcd  ip  cft 
zqualis  Lc  ex  hypothcfi  . Ergo&oA»  Se  confe- 
quenter  zquali  , Be  ideo  Qji.  erit  zqualis  t P : fi 
addatur  itaque  c^ivtrirque  erit  Kt  zqualis  Q^jfed 
Qpfuoextrcmo  P eft  in  circumferentia  circuli: 
Ergo  etiam  t.i  vcl  pi  fuo  extremo  t erit  in  cir. 
cumferentii  circuli  zqualis . 


THEOR. 


P E F L 

THEOR.  LEMMAT.  I.  PROPOS.  II. 

SeUo  angulo  aUcnim  trianguli  hi foriam, 
amia  crura  ai  ba^m  lotam,  habent  ean- 
dem proj>ornohem , quam  ipfum  crus  ai 
fegmeniumlafs  Jibi  vnitum. 

Sit  Criai^ijloiii  Aic  . DiDl<bcun)iit  angulus 
ad  A bifariam  pertineam  FA.  Dico  fiindAk>d- 
Aefamtl  eaadl  properlioni  baheitt  ad  nc  cmi  alttra, 
fM  ifti  erai  ac  aifismeatmm  ia/is  fiki  -railam  rc. 
Probatae  ex  peopof^,  |ib  «.  ita  eft  CF  ad  fi,  *t 
CA  ad  AB . Quare  compt' 
icicf  .&■*  rabi* 
fis  Tegmenta  fimuJ  ad  al« 
terum  Tegmentum  btfis 
ci ; n erat  ac  , Se  ems 
ABfimulad  ems  acUU 
Tegmento  it  voitum  t 
QoarCg8r/»er«iirfj«d0ita  chtcBiSr  fb Tegmenta 
bafis  ad  crura  aCi&  ab>  vt  Tegmentum  baTiscf  ad 
crus  fibi  unitum  ac  . Vel  ca>  & ab  ad  cb» 
vtCAadcF.  Hoceft  fundamedeom  Archimede^ 
denoaAradonis  Te^coth. 

^ THEOa.  I.  PROPOS.  IU. 

CuUiflthi  circeJi  fteriphtria  eli  it/f /4  J/4- 
metrtf  ^ aSjuc  fsrte  ftpmjb 
infcnfJjilittr  miner  tH . 

Sit  circolos»  Teo  qoadraoB  , crabd  fuficlt  abc. 

Sitqueia  eo  angulus  dac  ad  centrum  30.  Gr. 
Eatns  CT  trianguli  a? c erit  dimidium  baTis  fa  • cx 
II llkg  quat  dida  Tunt  lib.4.elem. ptopoT.tf . Siqni* 
dem  ell  latus  hexagoni  rv  cuius  duplumiTeu  60* 
Gradus  Tubteodu»  dr  ideo  «quat  bafim  Af  t Se  cum 
cr  fit  taugensgCAF  triangulum  eft  rcdaogulum  . 

Progr^.  I.  SI  ergo  CF  ponatur  lyj.  parttum 
fAciusduplaerit/o5.  Vnde  expropoTit.elem. 
lib.ii  exquiremus  latus  ac.  Nam  quadratum  nu* 
snert  153.  eft  a^-fou.  quo  dempto  i quadrato  nu* 
meri  306.  quod  eft  9^16.  remanet  quadratum 
701x7*  X quo  fubduRa  radix  quadrau  ex  prop.10. 
Traft«ii>  dat  lanis  ac  paulo  maius  % quam 
Tade  iondum  fimol  lateri  af|o6.  erunt  771. 


progreiT.x.  QuU  itaqne»  ve  ex  Lemmata  duo 
croraAF.ftr  ac  571.  Tunt  ad  bafim  cf  vnum 

eros  ACad  Tegmentu  fibI  vnitfico  diuiTo  angulo 
f Acbil^atntn  «yerit  crus  AC»d  Tcgincotum  c« 
paulo  maius  In  proportioncy  quam  $71.  ad  i^^aBe 
ideo  pofito,qo^C*ftcifg.  AC  exos  excedet  77I. 


, • t. ' 

r'»« 


Exis. 

fcJ  non  integri  wiiute,  negue  enim  perMnici  iJ 
IJi. 

ProgrclT.}.  Cum  ergo  hibeamusnota  ac»& 
cn  in  triangulo  acc  r^danguiot  eodem  prorTuS 
modo  progrediemur,  vt  in  primo  progr.  Nam  di. 
uiTo  angulo  gac  bifariS  In  u eode  tenore  argurn^ 
li  procedemus.  Quis  poTuirous  Tegmentum  co 
erfe  1H«  partium  qitadratumeius  erit,  vtdidum 
•R  xH^*^qu*apo4i<mus  Acefte  571.  A*  paulo 
nugis, qusdratum  eius.erie  1x6041. 8e  fimul  Taciet 
ferd  qusdratum  a«  es  II.  iib.  x.  eietn.  partium 
qusdratum  Ipfius  ao  fit  paulo  ma< 
iusj  eiuique  radix  paulo  maior,  quam  radix  791  ~\- 
prsdidi  numeri  349470.  Vode  proportio  ao  ad 
cc  erit  ^9X  -r»  & aliquid  amplius  ad  173.  bafim  Cc. 
fit  i|  tungantur  fimul  duo  crura  ACt  fit  ac  571.  fit 
79i.fl^-j>crQncvt  ti6a-*-' ad  bafim  cc  17}. 

Qutmobrem  arguentesy  n fecundo  prog^refiu. 
Qma  ex  propoT.x.  duo  crura  ACyfi^  ac  ad  bafim 
cc  Tunt»  vt  crus  ac  ad  Tegmentum  fibi  vnltum  ch> 
ideo  fi  ponatur  CM  I7|.partinm>crhcruf  ac  Iid4-f> 
fi:  paulo  maius. 

Progr.  4.  Secabimus  turTus  io  uiangolo  UAC 
angulum  a In  duas  (quas  partes  io  1 .*  A*  eodem  ar- 
gumentandi ritu  procedemus  . lungemus  enim 
quadratum  ac  paulb maius,  quam  70734.  4’'r 
quadratum  inquam  numeri  1164  y ei  cruri  p(nd 
aequale»  A'  quadratum  bafisCB  S3409.  8e  facient 
qusdratum  1773947  y arquabit  duo 

quadrata  fada  ex  crure  Ac,firbafi  cu,quadraco  ipTi 
ct  crure  ac  ex  1 1.  lib.x.  zquaiia»  8e  deficiet , nec 
quidem  integra  vniui^  vnde  extrada  radix  qua- 
drata dabit  numeru  1 1 71  >7,  qui  proximi  «quablc 
crus  HA  • V ode  ha  erit  ad  c h Terfi  vc  1 1 7X  -f  xd 
173.  A paulo  amplius » & fi  fimul  iungsntur  dav> 
crura  AH  1171  | ,&AC  I1647  erunt,  vtnumerus 
X33S'f*  ad  I73.&  piulo  amplius»  qui  ipTt  numerus 
mi  T * Qu^pfopter  coro  duo  crura  ac»&  au  fiot 
ad  totam  bafim  CHy  vterus  ac  ad  Tegmentum  «» 
obdiuifum  anguium  bifatismioi.  Si  ponamus 
hocTcgmmtumci  efiei73*  pardum  crus  ac»  erit 
x|34  Y,  K paulo  amplius  . * 

ProgreiT.7.  Secabimus  deinde  angulum  iac  in 
M biTariamiiungcmufqiquadracum  bafis  ic  Tem- 
per  idem  X340V.  (Se  quadratum  cruris  ac  3^4*|- 
quod  eft  74487x3  T T • ^ paulb  amplids , fietque 
quadratum  747*990  cuius  radix  X139  .3  eft 

crus  1a,A  etiam  paulo  audior  j Vnde  crus  ia 
erieadciy  vt  1339  t proximi  ad  153.  A crura  fi. 
mul  pofica  CI  x339y,  A ac  s3>q  ry  erunt  ve 
4673  -f  I fit  paulo  ampliits»quam  ipTe  numerus  aj 
1731  Quader^ , fi  ponatur  CM  Tegmentum  153.  ex 
LempnatCyA  1.  propoT.  huius  erit  crus  ac  paulo 
maius»  quam  4673-  Ted  non  maius  adeo»  vepqnec 

4^74. 

Progr^.6.  Sipquciam  habemus  muItilatcFum 
circulocircumTeripcum»  cuius  femilatus  est  eft 
I73.ad  Temidiametru  AC,quod  eft  paulo  inaiut»qua 
4^71  eft  tertia  pars  quadrantis 

dimidtumee,  erit  Texta  j A huius  dimidium  CH 
duodecima»A  huius  dimidium  ci  vigefima  quarta, 

A huius  dimidium  cm  qoadragefima  odauapars 
erit  quadrantis . Vnde  cm  erit  fimilatus  multiU. 
teri»  q^  TubtendeC48.  partem  quadrantis . Sed 
duplicatum»  ve  fit  latus  integrum  Tubt^t  24. 
partem  quadrantis^  A ideo  ob  quatubr  quadrantes 
multiplicatum  per  q.nonagefima  Texta  pars  totius 
circnli|  nempe  Pdifgonum  laterum  96.  A quia 
Temiletus  ems » ve  pi^auirous  progreli*.  eft  ed 
Temidiamccrainj  vt  173.  «d  4^73  7 Ter^ ; 1^ 
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^88  TRACTA  1 

tomlitut  erh  «itatnni fidiam,  Tti5}.td4*7}  i 
com  Iti  fit  dimidium  ad  dimidium , rt  totum  ad 
totum «ptopof.  i8-lit>.5-  Qoapropwrfi  multi- 
plicemu»  latus  c«  I f J.  per 9«.  iatera , quibua  po« 
lygnnum  conftit  .-iMebimut  latera  totiiii  poly- 
goni M®**. 

Si  ergo  dicaa  t'regniam  auream  adhihen- 

dofi  la.dantq.ideft  6 jA-f-^aoti  -quid  14088.? 

& exhibebunt  467}  4-i  . ^uare  Poiygoni  ■Jo» 
bitus  ad  4<7)  -f  habet  minorem  proportionem  • 
Ttpote  ad  nmnerum  maiorem, quam  ad  4477  -j-f 
Quare, <r  ad  Ipfum  diametrum  miiua,quam  4O7}. 

-t  habebit  adhuc  polygoni  ambitas  minorem  pro- 
imrtionem,  vtpote  adquid- maius  . At  clrcTOfe- 
rentia , atpote  interior  ipfi  polygono  eft  minor , 
quiin  ambitus  polygoni : Ergo  dicet  tanto  am- 
plius minorem  proponioncm  ad  diametrum  ex 
pro^.  8.  lib.;.  idch,quam  14688.  ad  4O7)  -rT> 
xel  qnimax.  ad  7. 

THEOR.  LEMMAT.  II.  PROPOS.  IV. 

Triangulum  in  fcmicnculo,cuimvnMS  m- 
gulus  fn  medietas  alterittf  trianguli  in 
eadem  Jemicireulo , haiei  crus  maius  ad 
minus  in  eadem  proportione , ^uam  ha- 
lent duo  crura  maioris  trianguli  ad  to- 
tam kajim . 

Sit  triangulum  abr  in/emipircnlo  aci  > cu- 
lus angnlusad  a,  fit  medietate  miqpr,  quam 
angulus  A in  triangulo  maiori  bac.  Dico,qudd 
AH  crus  refertur  ad  HB  latus , xt  duo  eruta  ACj  8r 
AB  trianguli  maioris  referuntur  ad  bafim  Bc. 

Probatur,  T riangula  ARI|&  paruum  mbm  funt 
squiangula , quod  fintre&angula.ft  In  cqualipe- 
tlphetia  SR,  8t  uu  « ai  lib.J.  Ergo  latera  in  ea- 
dem proporuone  «erfabuotur  u prapoC4-  llb.0. 
Ergo  erit  ita  Iproportioiutum  crot  ^nulus  ia 
* triangulo  magno  ad  critt  SH  maiut  crift  in  paruo» 
Yt  ipSxm  ■ H crus  quoq,*  minus  so  magno  ad  um  io 
paruo  triangulo  crus  minus»  ided  vt  ah  ad  bh>Gc 
BH  ad  HH-  £(  erit  bafis  ia  in  magno  ad  baiim 
m in  paruo ) TC  crus  minus  IU  trianguli  magni 
BAU  ad  cras  mions  mh  parui  trUoguU  bmu. 


Sed  iam  didum  eft,  m a ad  hi  prorlus  eluf- 
dem  proportionis  reperiator  • vt  uiad  hm  parui. 
Ergo  etiam  h»c  duo  crura  reipicient  bafy  eadem 
propoftionc,  qui  rcrpicicbant  IH,&  Hiieild. 
f)b.  V*  Ideoq;  ita  erit  Aibaiis  ad  bafim  IM,  tt  crus 
AH  ad  crus  BH  • Sed  e*  f.  huiua  propofit.  »t 
BA  i AC » Yt  voum  fumpti  refplciebaot  ^ba- 
,crui  BA  refpiciebat  sMcrus  fibi  vnitum, 
ft  iegmeintum  bafii  maioris  trianguli  i a • • 


\rs  XVIII. 

Ergo  etiam  ah  erui  maia»  id  *H  cni»  minue  eaiK 
dem  propof  tiooem  dfeet , duo  crura  ia» 
8tao  ad  bafim  bc  trianguli  maiorie  BAC  dice- 
bant . 

THEOR.  !I.  P^ROP.  V.  *• 

CircumferentUcuitifhtet  Circuit  dUmctritm 
co/ttinet  '/cr,  Ct*  wftt[fcr  magis  ^ qndm 
chi  oBauam  pariem  • 

PRobatur  feri  eodem  modo , qnb  recuoda  pr»> 
pofitio  0 Fiat  itaque  ckculusi  ducatur^ue  dia- 
meter AB»8rlatnshezagoniBc.  Quod  BC  ftarua- 
tur  partium  7S0.  erit  diameter  AB»vtpote  cius  da* 
pium  panium  ifdO.  culus  auadraru  erk  iqjjtfoo. 
Qdsdratum  vero  lateris  hexagoni  bg-  tfo^oo. 
quod  d^piu  iquadrato diametri  remanet  1815100. 
quadratum  Uteris  AO,  cuius  radix  quadrata  eft 
paulb  mloor,  quam  Vnde  latus  ac  erit  pau- 
lo minus , qdam  IJ5ls  8c  fimul  vtrumque  crus  ai, 

^ AC  ent  paul6  minus»  quam  B9II.  8r  bafis  Bc  U* 
tus  hexagoni  part.780. 

Progr.i.  Diuldatur  angulus  ad  a blfariamb* 
oea  AH»&  iungatur  BU»fietqiie  redangulum  abb{ 
QuU  ergo,vt  4.  propof.  huius  ofteuum,  ita  eft 
vtnnnque  crus  ac.  Se  ab  ab  bafim  bb,  vt  crus^AU 
ad  crus  bh;  ideo,  fi  ponatur ; quod  crus  bh  fit 
panium  780.  crus  ha  erit  partium  aptJ.  aemp^ 
vt  eft  bafis  cc  ad 5fuo  crura  AB,drAC.  Ideoqoe 
cx  quadratis  laterum  relftanettll  BAH  fdquirCmi/s 
bafim  ab:  cum  ergo  quadratum  cruris  bh,  fit 
608400«  quod  crus  fupponitur  780. partium  «8t 
quadratu  ah  cruris,  qoira  pooicur  hoc  progr.i^U, 
partium  fit  8477911.  fi  vnianrur  fimui,  vt  fiat  na* 
merusgnS^iai. hoc  erit  quadratum  b^fis  Aire- 
daneuU  ahb»  culus  radix  quadrau  eft  70^ 
pauli  aufiior,  & ideo  ab  erit  paulo  minor  pard- 
Dus  7017  » Se  fimol  vtrumqae  crus  ab  • & ab 

pan.29ll*eruQC  panifi  5924-ttv^  HB780. 

Progr.  u Sedo  rarfus  anguhvsd  a m crtangii* 
lo  BAH  Wariam  per  lineam  AF,  ex  pr<^-4-  buiua, 
ita  erit  vtrumqoc  crus  ba  » dr  ah  ad  bafim  hb*  vt 
crus  AF  ad  crus  K . V nde,  fi  ftatoatur  bafim  if 
efie  78o.pardum  crus  ab, erit  panUm  mious,quim 
~ ; nimirum,  vt  bafis  hb  sd  duo  crura  AB,dr 
AHt  Quare  fi  horum  quadiata  vnifflcar  fimul  in 
redangulo  bva  dabunt  bafis  qusdranim  ba  t cdm 
ergo  quadratum  bv  fir  608400.  Se  quadratuoa  ba 
75101661.  lunfta  itaque  fimul  dabunt  quadra* 
tum  75711062.  cruris  BA»  eoius  radu^adrata  eft 
5P75  T*r  • paulo  magis.  Iiaque^ua  ba  erit 
paulo  minus,  quam  5975  lunAum 

cruri  AF  5914 facient  numerum  amborumera* 
rum  A B , dr  BA  paulo  aufiiorcm,quam  1 1900. 
bafis  ver^  bf  erit  780. 

Progrefius  7.  dluidatur  rarfus  angulus  BAiia 
duas  partes  «quales  per  lineam  ai.  Se  per  4.  prop. 
huius, ita  erit  vtrumque  crus  triaoguli  maioris  ba 
dr  AB  ad  bafim  beivcc^us  ai  sdcnis  Bt.  'Ideoq^fi 
ftatuatur  bafis  Bi  parc.780.eric  crus  ia  pir. 11900. 
^},ncpe  VI  bafis  BF  ad  duo  crura  AB,dEe  AB»drquU 
BiA  eft  triangulum  redangulum : Ideo  quadra- 
tum duorum eruriun  n,  dr  Aiehc  «quale quadra- 
to bafis  ba.  Quadrarum  ver6  cruris  AI  eJt  1416« 
18090.  drqgadratumBi  eft  608400.  iur\^da  fimul 
crnnt  1412)690. cuittsraduquadrataclf  11916. 
-tt  «udion  vode  AibafiMrit  paulb  mi«or 


D E 

qaafnii9s6.^  •qotxiiunftam crori  lAirpoP. 
-f-f  <1*8  bafit  m6,  feucrui  i»  erit 

780, 

Progr.  4«  Diuidatur  tandem  angulus  iab  bifa* 
riam  linea  av  » 8e  quia  t«  propof.  4.  huius  ica  e(l 
fumma  crudiA»»frAiadbalim  iB.Tterus  Avad 
crusTB  ideodiuifo  angulo  bai  bifarii  reda  at» 
£ Hatiiacur  crus  vb  780.  partium  erit  va 
s cuius  quadratum  eit  5577008^7.  8e 
Junduffi  quadrato  cruris  vs  608400.  partium  ef' 
ficicc,  quadratum  ab  (68715167.  culus  ra> 
dix  quadrau  efl  17879  paulb  magis : ende 
baCs  44  erit  paulo  minor^  quam  prxdidus  nume* 
rus  17879  -pY  • 

Progr^us  5.  Cum  itaque  iam  habeamus  dia- 
loeiirum  aa  paulo  minorem»  quam  15879  ~ , % 
crus  tb78o;  habemus  quoqoefatuspolpgonl^. 

Nam  bo  eii  hexagonum.quadere  eius  di** 
midium  BR  erit  dnodecagonum»  8r  huius  dimidii 
dimidium  8f  figura  14.  laterom>8r  huius  bb  dimi- 
dium Bi  48.  laterum » Ir  undem  huius  dimidiam 
>v  96.Ciim  itaque  iam  habeamus  Vb  latus  poly- 
goni 96  laterum  partittm780.fi  multiplicemus 
per  96.  habebimus  ambitum  totius  polygoni 
74880, 

SI  ergo  dicas  auream  regulam  td* 
fu^ndo } fi  ly,  dant  8,  Ideft  7.  & dant  t 

7|^?»A^^&u»rompataa  exhibebit  87961^^* 
OysipepolygQof  ambittfs  ad  numerum  1787P-™ 
h^ec » vtpou  ad  oumerom  minorem  maiorem 
propt^tiooem»  quam  ad  17961  y j ic  tanto  maio- 
cem.ad  diametrum  ipfum » qui  eo  oumero  13879. 

paulb  minor  efi:  S(ed  circumferentia  vtpote 
CBiexiocipl^Mlygono  ».maiorcfi  ipfius  ambifu  i 
Ergo  obtinebit  tanto  nuiorem  proportionem  ad 
diametrum  ex  prop.8  1. 5.  quam  74880.  ad  17961. 
T * 9“****.  id  7.  ideft»  quam  | ad  i. 

Et  hzc  td  oftendendam  propofitionem  fuffi- 
O^unt^  yqrum  ad  hoc,  vt  videaspra^cifionem  hu'u$ 
operationis  »6r  quam  proximi  ad  rerum  accettft 
fiat. rt  117  ad7i.  Weft  quim?.  8c  f adf,  fic 
748^0.  ad  aiiud»  6r  . regula. 'proporiioaam  inue- 
nieseirc  17840  — J-J  : Quare  pbly^ni  ambitui 
ad  numerum  aibyo  ^ dicet  maiorem  propter* 
tionem»quamadnumerum.B784o-*-f-|-,  qul.ft 
babet  ^ »s  ai|.  ad  71.  Be  tanto  maiorem  addiame- 
tram»(^i  eo  numero  17879  -4  minor  eft»accan. 
to  maiorem  proportionem  dicet » circumferen- 
tla  ipfit  quar  vtpote  exterior  polygono  illo  ipfo 
maior  eft  • 

Quare^  circumferentia  ex  hac  quidem  propofi  • 
tione  mator  luadir  d ametro  fumpto  ter  cum  dda- 
tia  fui  parteivel  fumpto  ter  cum  decem  ex  71.  par- 
tibus» at  ex  propof  7.  huius»  circumferentia  eft 
minor,  quam  diameter  fumptus  ter  cum  fui  fepei- 
ma  parte . Ergo  inter  has  duas  proportiones  eom 
fiftjt,  altera  quidem  tripla  fefqutfeptima  » altera 
▼cr6  tripla  fefquiodaua . 

COROLLARIVM, 

C09igeex  iftis  duabus  propofitioaibus  7.  8e 
5.  qudd  circumferentia  elb  inter  duos  iftos 
terminos  maiorem 7 » ^minorem  7.8r4r 

diametri  . Vode  fi  diuidatur  circumferentia  per 
j 4*  producetur  numerus  minor,  quam  diameter, 
at  I contra  fi  multipi  icetur  diamectr  per  7 y pro- 
ducetur maior  numerus » quam  circui^ferentia : 

Si  verb  multiplicetur diameterperi  4*7  procrea- 
bitur minor  numeruas  quam  citcumfereacia,  Se  fi 

4l 


PLEXIS. 

diuidatur  circumferentia  per  7 vT'  procreibltur 
maior  numerus  i quam  diameter  • 


EXPENSIO  I. 

De  circuli  /cgmemis'  in  figmam  circuU- 
tcm-coaplandis . 

NOn  mediocre  Ardhitedurx,  quandoque  af- 
fert emolumentum , czeerifquc  fimilibus 
artibus  diuerforu  circuloru  fegmenta  varia  in  vnl 
fiexam  componere,  vt  molli  quodam  fiexu  nullos 
efficiant  aneulos : primo  autem  docebimus  de  ieg- 
mentisin  ^fe  redeurt^gm  lineam  efficientibus» 
deinde  de  fegmeads  in  fpiralem  fe  ficdemlbus  • 

PROB  L.  I.  PROP.  VI. 

Segmentum  circuli  duos  circulos  tangens 
ducere  , 

Q;latduo  circuU»  fine  contigui»  feu  fe  interfe^ 
s^  .cantes, feu  quocumque  fpatio  diGicI»  fei^x- 
quslcs.  (cu  innqulles  ( fiic  cxhibemujs  exempluni 
circnlArum  Wfqual(j[|m»-8c  ab  inujcem  remotorii  J 
Uueotur  ^stnru centra  tranfieos  ci : Hinc 
fumincur.redn  cquslcs  to»^ce,  qua; dimidium 
pes  centra  usnfcuocis  ci  fupet£t»&  a centris  lllo- 
Mm  circulorum  a » 8r  f intefu^Io  ao,  8:  ro,  dua; 
portiones  cireolorumedqcantur  mgh.  8;  11  oh. 
puo^quefnterfc^«onum  m»  & h re^is  coniun- 
ganturMAT,&MFV  ficut,  8r  hfr»  &has,&c(U 
que  rrafeant  per  centra  a,  & p : Fa^oque  centro 
in  H , cJrculu  deiji^ribuur  arcus  sq,b.  interuallo 
Hs,  vel  Hilficfaao  centro  in  M alliis  arcuaidefcrl- 
batur  TPv,quem  arcum  d:co  tsn^ere  circulos prupA. 


Probatur  r Quisam,  40  funt  xquales addi- 
tis porciootbuayqualibus  (1  radjjs  ca»  & ai  rema- 
nebunt cquaies  toca;  HS.ft  co.  Sed  co  ex  conftru- 
ftione  «quatur  ipfi  ci»  Se  ci  ipfi  11B. . Ergo  hs»8^ 
HA  emot  Aquales  . Vnde  circuli  arcus  centro  u 
trsofibic  per  punda-s.  Se  a . Quod  ver6  Ci  fit 
squalis  ipfi  mr.  patee^  quia  OP»  Se  fh  fune  squa- 
les, addicis  itaque  portionibus  squaliqus  Fit,  8s 
Pi  tots  CI»  & HA  remanebunt  squales. 

COROLLARIVM. 

CVmverb  circuli  arcus  tangit  alium  arcum, 
adeo  bene  inuicem  fc  accommoJane.rt  nul- 
lum anguium  efficiant»  vt  fatis  qxperimento  con- 
fiat: Vode  etiam  addlfces  lineam  fpiralem  ducere 
fegmenris  circulorum  prodndam  : fi  omnia  cen- 
tra arcuum  fitpcr  eandem  redam  collocauertt» 
vt  eft  centrum  h arcus  s(».  Alios  vero  modosj 
qui  id  exquificd  efficiant,  referuamas»  cbm 
eorum  hic  proprius  locus  non  fit . 

Oo 
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TRACTA 

PROBL.  II.  PROPOS.  VII* 

Unttm  oiulem  prefrii  JiUnrn  efirnurt . 

PRccedeos  figura  proprid  oaalis  oon  efti  cftm 
aon  omnino  oomn  imitetartqaod  aleera  par* 
te  acutias  ef){  Propeerea  figuram  exhtbemut»  qu; 
Illum  precii^  Imitetur » fir  ad  inoenicndai  duaa 
medias  proportionales  inter  duas  datas  permtik 
fit. 


Super  AB  I reDucIreulo  fado  acb»  i pun* 
6oB  plurimis  chordis  doAIs » rr  sc»  fr  c*t«d 
pundis  extremis  demitantor  perpendiculares,  tc 
<D,  flr  i punftoDi  qnoreetot  diametro»  in  qui- 
libet cbordamiTt  ci  (tt  cuius  extremo  io  diame- 
trutb  perpddtcularis  CD  dedufta  cftj  In  quamlibec 
inquam  tatem  chordam  alia  perpendicularis  du- 
ducatur  M!  hoc  enim  fignabic  puo^um  i In  qui- 
libet chorda,  per  quxcqoabili  manu  duda  linea 
cmalem  figuram  deferibet,  hanc  autem  apellamus 
oualcm  ex  fimilitudifMi  quam  cum  amibiitt  oui 
eonfequitar  • 

PROBL.  UL  PROPOS.  VllI. 


TVS  XVIII. 

EXPENSIO  III. 

Dt  Itm*  Spirali . 

Spiralis  lines  iligna  Fuit . que  ArrIiunssH.  aoi- 
mum  alliceret  io  fui  rpecuUtionemi  tifitmu 
«fte  geometram  Tuarum  proprietatum  propatlato. 
rem  haberet , ?Tm  rerb  eius  lofignis  eft  In  votu* 
tia  capitellorum  in  Archite^ra  prouolocmfii, 
slijTque  fimilihus  ornamemis . Verdn  oon  u 
omnia, qnar  Archimedes  demonftrauft  In  medioQ 
adfertmus  de  Hneis  eam  tangentibus,  earumqM 
ad  peripheriam , vel  proportione,  vel  «qoallcare, 
etim  ea  inutilia  fint)  neque altjs  de  quibus  ageo- 
dumpdcTeruiant  x ea  vcrb  Tpecolatns  ^ A rcbfae* 
det  i TC  imieoiret  lineam  peripherip  circulf^qua. 
Jem  I ob  quam  eam  menTorare  pofiet , quod  tamen 
aficeutus  non  eA . 

DEFiNfTiO  t. 

LlMes/ptMlitefilheafomMtainota  fimBipet 
fenrJUmettumi  dmfmiiUm€ttrflto*Ttrmt 
pimOotffotmat  ttrculumUlis  pr6portlon4Uter  euim 
temPert  fe  mcnentibiit . 

Sit  la  femiraditts  in  feq.fig.ponatorqoe  raocKrf 
peripheriam  RO»  eam  eSormaado  fl^  moti( 
frmterim pandum  ab  i diTcedn,  Arptr fciirhfia- 
metrurn  sr  afeendae  adi,  ka  vt  quot  partes  perf- 
phertn  pcrfecerfc  extremam  b,  tot  partes  diame- 
tri perficiat  pund  um  lif  co  Te  moucot,  ex  l A V.g. 
partibus,  in  quibus  diulfus  eftcaa  Inm^amcter» 
quam  peripheria.*  hic  motus  ptmdl  defcrtbk 
Ipiram  Iepcpi  puodacam. 

DEFINITIO  II. 


ope  analis  figura  inter  duas  extremas  lineas 
duas  proporehnales  pro^cere. 

Sit  iam  deTcripia  IloetouaJIa  AAt*Super  lineam 
maiorem  ex  datis  Ai,8r  tn  ottaco  altera  minor 
data  accommodetur  ii»  nex  prop.l.lib.4  Eucl. 
qur  producatur  vTque  ad  c,  i quo  demicatur  per- 
pendicularis cd:  quiaverb  sea  eA  Tada  ex  per- 
pendicularibus d D tn  B dudtt  , etiam  talis  erit 
doda  DS  . Ct  Ideo  erit  as  ad  sc,  vt  tc  ad  ■>,  & 
to  ad  SB  : fir  ideo  cs,  Ar  XD  erunt  duir  medie  pro- 
fortionalea . 

Probatur  ob  triangulorum  cquiangulorura  fi« 
militudioem  Acs,  droia  ob  parallelas  AC,frDi, 
linea  AS  erit  ad  cs,  vt  ds  ad  si . Sed  vc  ab  ad  cs« 
Ita  quoque  ex  CoroJl.  prop.  8.  clem.  cA  cs  ad  os, 
SrDlsdli : ergo  Tunc  quatuor  At  cs,  atque 
DS,  d caodcffl  Bs  contioud  proportiooalea  • 

corolla  RIVM. 

O Vitam  quoque  deTcribetur,  fi  dcTerihan- 
tur,  Tt  infra  due  elljrpTes,  quarum  maioris 
minor  axis  dcTerUhc  pro  maiori  axi  minoris  Eli  vp- 
fis ; Ellypfium  autem  deTcriptionem  infra  dani- 
mus. 


VOcttnr  tkttmi  frheiftim  fiira  mons,  ^ I 
principium  eircntmi . 

DEFINITIO  ni. 

Rtltn  lincnsnjpncimnfiirnltcomthdmsilpa- 
ciimDtri/pnrtltncn  prmuim,^pMfi  fetptttmr 
in  ajicnmjnm,  O-fi  ptH  ctmplettm  rtmlmionem 
tdime  fijnninr  tertium,  & fit  ieinttpi  , 

FROBL,  IV.  PROPOS.  IX. 

Lineam  fpiralem  in  plano  per  pemflm 
defaAere . 

DIul(i«turdrcunFcrrntiaiACD  hitot  parte, 
tqualer.quoc  placueriCffr  in  totidem  fe* 
midin» 


D fi  flexis. 


mliiiimctf r ^ 4”^  plure»  eruat  ei  exaAlor  erit  o- 
perarto)  V.g.  In  S.  transfcrinrarmae fingul*  par- 
tes fenvillainctri  femper  aceipienita  rnaiti  minus 
in  fingulo»  radio»  At  ,8;  IC,  8r  tD.  Se  cat.du- 
ftot  i clrcumferentll  ad  centrum,  qne  Impriment 
punfta  p»o,  Se  catt.  T>er  re  itajue  fmdj  mtn»  »■ 
maHi  inctlitrf.exi,  erit  ipufitafpitalii . 

Probatur.  Quia  pun&um  aeiltr.  partibus 
diftans  ab  t in  diametro  IA  ficut  periphetia  sitA 
cft  I5.pattibus  diliansd pondo  1.  Sic  in  radio 
IC  pandum  f 14.  panibus  diliac  ab  t,  ficut  IPHC 
14.  partibus  pcripheriaedillacd  a.  Sic  pandum 
oj. partibus diftat abi, ficut peripheria  »«D  IJ. 
partibus  diftat  i 1 . Ergo , cam  eodem  partium 
decremento,tumclrcumfetentif , tum  diametri 
punda,  tum  pundum  > in  extrema  diametri 
translatnminACD.quim  pundum  aliud  per  Ip- 
fum  diametram  afccndcndo  i di  in  o,  F,  8r  B hpc 
punda  erunt  in  rpirali  iuxta  definit  [.  qubd,  fi  fe- 
cundum ambitum  fpiralis  exopteihus,  proiun- 
gpntur  diametri,  vt  i<i,  «e  parte»  fe  eodem  exeef- 
lu  fuperantes  ex  bi  transferantur  fuccefiiud  in 
diammros  proiungato»,  8e  per  ea  punda  flexa  du- 
catur, qux  eritTointain  ^ss  circnmuolutione» 
promota  • 

THEOR.  LEMMAT.  I.  PROPOS.  X. 

’^Sf  omnium  circulorum  uqudli  diminutionc 
decrtfceiutum  arcus  fmguli  componantur 
metabunt  dmidmm  ambitum  tottm 
maxima  peripheria^  O*  dimidium  ma- 
ximi arcus  •fi  vero  d progrejfione  termi- 
nus primus  exciudatuTy  tunc  minus  erunt 
dimidio  ambitu  eadem  maximi  arcus 
medietate  • 

RarafTum^i.  fuppoaendom  «ft  fioguU*  pe- 
1 rjpheria5,&  earum  partesp  quarum  diametri 
fcarquali  augmento  fuperant  > fc  etiam  inuieem 
«qoali  augmento  fuperare , 8e  etiam  fubtenrat  !!• 
Iit  panibus  Te  fuperare  aquali  augmento^  Ratio 
eft » ea  4?*  44*  45*  tcrti|  Eletn.  Siquidem  lu  in- 
uicemfunt  penpheriae  • 6e  radij  i & cordae  ar« 
cuum  limilium » de  treut  fimUet»  vt  diametri: 
Cum  ergo  diametri  zqnali  fe  fuperaot  augmento» 
etiam,  8r  areoti  & corde»  & peripheriar  squali 
«ugmento  fe  ruperabunc ; Ideo  in  figuri  ah  cum 
arcus  Umiles  flat  t A8>  k»  fir  cd  (tmilet  Hm»  cor- 
dae» 8e  arcus  fe  squali  augmento  fuperabunt. 
<^od  diametri  ox»  o>»  oc»  OD  fc  «quali  augmen- 
to faperenc. 

Sititaquediuifa  peripheria  S*  circulorum  fiml- 
liter  decrercentiumin  partes  8,  dr  eX  liogulls  ac- 
cipiatur vnicus  arcus  V.  g>  AS,  ic»  &co»8r  est* 
Dico,  f«od 0 9o  paritf  ieirtjcentts  ifta  facient  ftml* 
eirculunm  AtH»  & injnpa  dimidlnm  arctu  maximi 

IB  • 

Sic  fi  fit  diuifa  peripheria  i6.  circulorum  squa- 
li diminutionc  decrcfcdtfu  in  partes  t6.  Et  ex  fin- 
galts  perlpherljs  accipiatur  vnicus  arcus  » 8e 
omnes  ifti  arcus  itf  decrefccntes  ponantur  fimui. 
AiTero,  ^nndfjciem /ineam  Ofnaiijimiiyro  mrx:me, 
& m/«perdi»iidM  maximi  nrcMS  # Nam  arcus  fin- 
guU fint  partes H Ergo,  vt  deficiant  squalibus 
id.  decrementis  finguli  deficient  i *r>  ftabit 
progteiTut  Arithmeticos  decref.  • <9* 


I9F 

-f , 18.  i6  l-.iy,  t}  1-,  i;.  ip  ; ,9-  7 T*^-  4 I » 
^.1  4*0>^ui  omnes  efficient  numrnim  104.  at 
Terd  maximus  circulus,  cuius  vnica  pars  decinvi 
fexts  confiat  34.parti<uiis,efi  ^84.  cuius  meiik- 
tascfiipa.  Quare  dimidius  gyrus  cfi  ipa.  parti- 
cularum i 8e  arcus  dcvrefcentes  fune  2O4,  nempe 
is.  particulis  amplitis  , qus  Aine  dimidiata  p«r$ 
decimafextagyrt  m-iximi ; qus  confiat  34,  parti- 
culis. 

Si  verb  pars  decima  fexta  maximi  gyri  excluda- 
tur; tunc  erunt  reliqui  arcos  decrefeenees  minus, 
quam  femiperipheria  maxima  13.  particulisicrunt 
enim  tantum  180.  parttculs,  8e  deficient  u.  ad 
193.  dimidium  gyrum  maximum,  cuius  decima* 
fexta  pars  eft  34.  particularum . 

Ratio  efi  petent  a propof.p.  depropor.  nu- 
giericis  Arithmet.TraS.i44vbiofiendimus  maxi- 
mum terminum  vnitum  primo  facere  lotam  fum- 
mam  progreOtonls  Arithmctics,fi  multiplicetur 
per  dimidium  numerum  terminorum»  fiue  autena 
terminus  primus  t ,&vltiinusa4ipereundem 
numerum  dimidium  terminorum  8.  multiplicatur 
feorfim,fir  faciant  la.  ips.  8e  deinde  in  vnam  fqm- 
mam  redigantur,  fiue  fimui  vniantur,8r  poftea 
multiplicetur  per  8.ido  num.fit  ao4.vt  pr.i.l.p.el. 

Numerus  verh  34.  per  itf.  numerum  termino- 
rum du^us  facie  cotum  circulum  maximum» 
Vnde  per  dimidium  8.  du6ius  efficiet  dimidium 
circuli  ex  propof.iy.Iib.p.cym  fiotlu  multipli- 
cati 8.  ad  ti^.vt  geniti  193.  ad  J84.  Ergo  Progref- 
fionis  Arlthmetics  fumma  erit  maior  circuli  fna-^ 
ximi  dimidio  193 » nempe  gehito  ex  multipUcatloiB 
ne  maximi  termini  s4«  per  numerum, dimidium 
terminoru  in  cermiiM  primo  i 4*»  fed  muitiplica* 
to  per  eundem  dimidium  terminorum  numerum 
8.  qui  gignit  is.Qala  fi  l5.multipliclado  14  faclc 
34.  ergo  8«  eundem  1 -f  muitipiicaftdo  faciet  ks« 
cura  ita  ex  propof*  1 7.  lib.7.  fit  8.  ad  16,  multiNl- 
cati,  vt  13.  ad  34*  geniti.  Itaque  ProgreiCob 
Arithmetica  erit  maior  dimidio  circulo  maximo 
ipfo  primo  termino  1 ^ In  8.  multiplicato,  & fa<^ 
is.  qui  cft  dimidium  maximi  termini  34.  qno4 
verificatur  io  progreifionibus,qus  incipiunti  ni^ 
hilo»  vtprupofica  . 


Quadere  fecunda  pars  quoque  patet;  nam  ex- 
clufoi  eolle&ioae  omnium  maximo  te  rmino»ex- 
eluditur  ne  dum  dimidium  maximi  termini  ipfius» 
quo  fuper4bac  ambitum  fcmicirculi ; fed  ctum 
aliud  drmidiam » nempe  cocum  maximum  arcum, ' 
vade  i femictrculo  eadem  medietate  illius  deficit. 


Oq  B 


THEOR. 


X5i  TRACTA 

THEOR.  LEMMAT.  II.  PROPOS.  XI. 

* Summa  omnium  4rcuum,cuiufcumt}ue  citi 
culi  Arithmetici  decTtJctntmm,fi  fucet f- 
fio  decrementi  ftt  tnfimta,  teauat  femi~ 
circulum . 

Slot  ircus  AE,  A K,  & CDi  te  rubiliuIdAntur.vcl 
ioteiligancur  rubdiutft  io  infinitum.  Qico« 
<)uod  hcc  progreiEo  arcuum  decrcGceaiium 
quatrcraicirculum* 


f ?rob.  Quo  fiiccelEo  areufi  nam^ro  eft  maior, 
cb  rruximuf  (crtninps  eft  minor  V.  g fi  femidia* 
irttterOA  fit  diulfus  in  8.  parcesicrunt  ofio  circiK 
If (kcrefc«ntcs»8r ex  eiafingulii  odo  arcua, 8r 
tcrmlfiuff  maximus  ae  . Verfim  fi  fint  \6.  partes 
In  radto  oa  a rcua  erunt  i6.  & Ideo  maximus  arcus 
At  dimidio  minor.  <^amobrcm^o  maior  erit 
fnbdiuifio  radij , 8e  i^o  circulorum  decrefceii» 
Itum  CuccelDo  maior » eb  minor  erit  dilfcrernaa, 
^acoltedioomntum  arcuum  excedit  dimidium 
drculum  includendomaximum.&incipiendoab 
AtttayVtfinc  tetmini  AS, Srar, firco.  Et  tam6 
minor  erit  quo<]ue  dilferemia  j qua  exclufomaxi* 
mo  termino,  & incipiendo  ab  x,  n fint  xi.  bc»  fir 
& co*  collefilio  arcuum  decrercentium  defi- 
cit a iemicircnlo . Ergo  fi  ifiar  feries  infiniti 
crelcSc  numero, infinita  erit  diminutiodifieremi; 
qua  deficit  a femicirculo:  fed  fada  infinita  di- 
minutionc  fubdiu-dendo  tandem  rltimua  termi- 
nus quancitaiia  acqutritur»8r  abfumituripfa  qua- 
litas ex  propof  ly.Trad  ifi.part  i.  Ergo  diffe- 
rentia eius  pofi  infinitam  Tubduplam  diuifioncm 
fit  nnliaA  fic  aquabitur, fiue  progrelfio  maximum 
tcrrainum  includat , fiuc  excludat  toti  femicir- 
culo. 

THEOR,  I.  PROPOS.  XII. 

* Spiralis  ftnfthiUs  efl  linea  infinitis  circulo  ■ 
rum  fegnctuis  fenfihilihus  fucctfiiui 
minoribus  coagmentasa . 

•rjRob.  Ii,  fH  AT  arcas  ad  TC  diametri  portio- 
1 nim.n  IA  ad  Et,  & fi  rubdinidarar,  iia  erit 
fubdiuifi  circuli  portio  ad  fiibdiulfi  diametri  por- 
tionem, vt  AT  ad  CT,  Se  rurfus  portio  h*c  fubdi- 
ulfacIrLuli  ad  alum  Cubdiuifim  portionem,  vt 
diametri  arcus  at  ad  portionem  ct  , & fic  femper 


T V S XVlif. 

in  Infinitum:  fed  atc/1  maior*  qu^CT,cumpc- 
ri^erta  fit  maior  , quam  radius,  Se  confeqoentec 
omnes  eiuapartes  proportionales  erunt  maiotes, 
quam  proportionales  ipfius  radij : Ergo  ex  Co« 
roil.i.  propofu.ltb.f.  etiam  omnes  arens  qu6- 
qub decremento  diminuti  enmt maiores,  quirn 
partes  diametri  fimibter  diminuta: . 

Probatur  nunc  principaliter  propofitio . Nem 
qu6  arcus  funt  minores,^  magU  sx  arcus  intimus 
accedit  extimo.  Ergo  fi  fint  minores  vltraom* 
nem  feofibilitatem,  tanto  magis  sx  minor  longi- 
tudine vitra  omnem  leafibilcm  fadus  accedet 
ad  arcum  extimum  eaV.  g. arcus  diminuatuc  fub 
dupla  longitudine  , & fiat  i<^,  accedet  quoque 
fuUupIo  ^acio  ad  ea.  Se  fic  de  alijs  in  infinitum 
minoribus  , cumque  femper  fit  maioc  quacunque 
dkiifione  proportionali  praefiita, arcus,  qua  m por- 
tio diametri,  decrefeet  femper  magis  ponio  dia- 
metri minor»  quam  arcus  maior.  Vode,  fi  dimi- 
nuitur vitra  cAnnem  feofibilitatem  fpacium  inter 
A»&E  ,tanto  minuserit  fenfibile  fpatiiua  XAtSe 
BB.  Qo6d»fi  efi  vna  linea, vt  fpatium  fenfibilicer 
non  mediet  inter  i,  & a t Ergo  fplra  ba  iotec  il- 
los ea  , 8;  bx  iocedeos  erit  idem  cum  ipfis  ^tem 
quoad  fenfum» 

COROLLARIVM, 

*TTlnc  efi,qubd  fi  alTumatur  magna  aliqua  pr> 
jn  greflio  Arithmetica  per  imeruallum  i pro- 
cedens, Se  eius  vitimus  terminus  reperiatur  cx 
Tr.i4.p.B.Propof.u.de  propocUonalit-A  ex  in- 
de omnia  fummaex  propof.p.eiufdeni;  h«cfiim- 
raa  proxime  exprimet  Spiralem,fi  rerb  max^us 
terminus  multiplicetur  in  fc  exprimet  ctrcoluro . 
Sic  fi  pu.ecur  diuifus  circulus  in  a j6.  pmes, qua- 
rum fingula:  sftf.  particulis  confient , vtfinguU 
arcus  vna  particula  diminuatur.  Arcuum  decre- 
fceocium  fumma  erit  at  verb  peripheria* 

cuius  partes  fingulf  B$6.particalls  confiant, 
Scmedietas  partis  viuus  ts8.  erit  particularum 
quarum  medietas  efi  IE768.  qu«  fubduda 
4 fumma  arcuum  dat  pro  refiduo  siS.ncmpc  vnam , 
dinudiamex  particuLs  nimirum  <^4"; 

siusperipheriA.  * 

THEOR.  II.  PROPOS»  JtUl. 

Spnalts  ajualis  efi  generanti  femicirculo  ht 
fua  ctrcurnuolfutont  . 

PRobatur .Arcus  fe diminuentes Arlthmetid 
CA  proporrfortCjAr  inreriorcs  fimul  fumpej. 
&extcriorfs  finiul  irem  lumpri  Temper  Accedant 
magis  ad  femicirculum  .quanto  migis  multipli, 
cintur,  fcdquanro  magis  multiplicahiur  , tuso 
>d  rpiralcm . Ergo  fi  ia  iolioicum 
inuliipliccntur  accedeot  fimul  ad  feinicirculu.,c 
ad  Ipiralcm.Ergo  fpirali,  cum  femicirculo  eiufd£ 
longitudinis  erit . Parer  confeq.  quia  arcubus  ad 
hoc  te  iquei  fpitalf.Sr  fiant  fpiralis  multipUe»tio 

infiiuta  fubmultiplexdetft,  vtpt*ced.pr.  Se  eo- 
rum fumm*,  vt  euandaot  fimul  zquales  femicir. 
mlo  u propof.ii.  mulciplicacio  infiniu  deeft  . 
Ergo  exeadcm.fi  hec  pr(nitaprefupponaiur  erui 
deoe  fpiralis,  A fumma  arcuum  dccrefccntium  «- 
quales  femicirculo . 

Hic  propof  cil  audacior.quam  antecedens,  fed 

li  no  pl.ccataUcui.aplexctnrptiorc.qucfufficit, 

tXPEN. 


D E F L 

£ X P E N S t O IV, 

De  Linea  Q^dratrice . 

Linea IQuadriirix  ,4uam  ad  Circuit  quadra* 
Curam  cscogicauere  OinoAracus  »&  Nico« 
tnedeayex  Pappo  hb.4.  Mirabilia ctl » plurimofqj 
Tfua  tn  GeomeCrica  obcinetildet>qae  noo  eft  prg* 
tcrmitceoda . 

*D  E E I N I T I O 

/^yadratrix  e/llinea,  quam  pfoportional/  motu 
V-Z  rudius  duOus  per  cireuul^erentiam,  & per- 
fendicutarts  per  diametrum  fe  mser/ecando  pradw- 
euns , 

Hoc  autem  ex  ipradcfcriptione  patd>ic. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XIV. 

Qjf^tatmtm  Unetm  dtfcrihere . 

FAcilior  medtit  Geometrici  Qaidnndi  flrcu'- 
Ium  eft  linea  Quadrtcrix,quam  dercriblt  Cta* 
uiui  lib.tf.Elemencorum  adfinem  Inxca  antiquos, 

& lib.7.  O^omecr.  pra^«  Modus  autem  defcrl* 
bendi  talis  eft.  ^ 

Centro  i fiat  portio  circuli  maior  quadrante 
AC8.  £e  fit  quadrans  XACjCttios  cireamicVeacfa 
diuidatur  io  coc  numero  parces*  in Quot  radius 
( qu6  pluret  erant»  eb  exadior  erit  Mfcriptio) 
nos  diuifimus  In  to.  parcea*  quarum  aliquc  dia* 
metri»  in  diametrum  sa  prolungaumint,  &alue 
circumfereatic  quadrantis  ac»  in  ipfam  pariter 
prolungacaquyccu  iofuper  fi|natie  fuere . 0u* 
cancur  deinde 'fadij  a centro  R*ad.circumferenc[a; 
fingulis  partes*  rc  v » IC  K»  fr  i diamecri  fingtttis 
partibus  perpf  diculaies  (pfi  radio  ia»  vt  funt  ne, 

& ox>  Arcxt.  educaocar  donec  terminent  in  fin* 
guloa  radios;  prima  In  prbnumi  vt  de  lecuoda  In 
lecundum»  dt  c^c.  Deinde  «quablli  manu  per 
pttnda  cermioaeionum  ducatur  flexa  ABfc»n«c 
enim  erit  Linet  quadratrix.  Idcb  verb  prolunga- 
uimus  ab  F ia  c»  quia  cum  r nequeat  repenrl,cam 
radius  Iit  idem»M  perpendicularis : reperiturta* 
men  iouenien^  punAa  ihfra  iplam  1 qualia  fune 
F»  i»c»qux  punda.quo  erune  plura, eo  quadra* 
tricis  caruicatem  exadids  prodent  • 


EXIS  ipj 

Probatur.'  Quia  jquaJratrix  eft  linea  , quam 
diametri  per  circulum.*  perpendiculari*  ipfi  ptf 
ipfufn  diametrum  motu*  proportionalis  eflicic*tta 
vetot  parces  perpendicularis  per  diametrum  fuo 
motuconficiar»quai  radius  per  circumferentiam: 
fed  interredlones  aili>4nKz»  per  quas  f ndrairix 
ducitor  tale*  fune  ea  cfteftione  : Ergpeapunda 
inquadracrice  funt  . 

Aii2  defer iptionem  linez  Qua  iratricis  inuenit 
in  fua  Cylomatbia  Vincendus  Leotaudus  Del- 
phinis » de  qua  etiam  acutiflime  infigoe*  proprie- 
tates demonftrit » eft  autem  eadem*  acantiqaa» 
fed  audior*  ne  dum  circuli  quadrante  deftripta : 
fe  toto  circulo  fuis  radijs  interfediooes  preben- 
bente*  qoam  fic  deducit  prxdidu*  audor.  Cen* 
tro  AdefcribacurctrcULus  cuiufcumquemagnitu- 
dtnis»*  In  plurimas  «quales  partes  diuidatur  in* 
cipiendoap(  nam  quo  plures  erunt  eo  exaftior 
er|tdefcriptio)  perquarum  lingulas  i centro  a 
radij  emitantur»  vt  ap»  ae.  * cxt.  Tam  diameter 
FA  to  partes  «quales  Inulccm  tot » quot  in  circo* 
culo  defligaacz fuerunt  diuidatur»  6r per fingulas 
diuifiones  peipendicuiares  erigantur»  vt  cd»  St 
cart*  Etenim  iftx  fnlt io  fa*o  ab  ap  radio»  * prU 
ma  parallela  cd  fuccefliub  fe  Ineerfccabunt » cum 
radijs  V.  g.  in  pnmftiso»  *v  per  totum  dlmi* 
dium  circulum;  Sr  idem  dicas  de  parallelis»  Sr  ra* 
diis  ^d  alteram  partem  circuli  fucccl&ud  (cclloa- 
gantibus  dpracdidoraditf  AP . Per  iftosergoin* 
terfedionesfucceinuasdaccoda  eft  manu  «qua* 
bili  linea  flexa  pundata  sHt,  qu«  erit  quadratris 
integra . 


Ex  deferiptione  Quadratrteis,  linearum»*  cir- 
culorum» quf  eam  fecant  nomina » & definitiones 
licet  baarire. 

DEFINITO. 

C/ren/N*»  & radius }^nerMt  ejl  iUi*  qui  adixif- 
tur  » fecunda  deferiptione  ad  mam  Qmirai 
trie  M deferihendam , 

Talis  eft  Radius  AR>  * circulus  PAsp . - 

DEFINITIO  II, 

Ciatrum  quadratrieis  idem  eff » ae  c>cAb‘^rsc* 
rantij . 

Tale  cRceotrum  A • 

DEFINITIO  m. 

Axis  quadratrieis  eff  rtSa » qua  ia  yertUfh» 
qHadratricisserrmuat$&  deinde  ad*l*<ram 
partem 


TRACTATVS  XVIII. 


io  » & i^adrMtrtctm  io 

JtiMj  faritr  curius  dirmU  • CmufpMrs  imtfr  ceninan 
etrculi  generantis  tdr  Teeftieem  intereepu  yocatsir 
JSafisJett  Ssgitta. 

Talis  eft  u Q^%  qu2  hlac  terminat  In  rciticem  m 
Inde  ad  Q^in  inBniuim  procedit*  cnius  para  AH 
Sagicuyfcu  BoHa  dicUur . 

DEFINITIO  IV. 

AVplicau  fuMt  lineet  ptrpendectdmeM  Ipft  ooi 
9trin^He  /•  i^oodrofrierm  definentes,  & l*ri- 
morio  intereas  efl  peuio  diametri$  intr»  quA~ 
dratrieem  centluditur» 

lu(]ue  applica  efit  ml»&  priouria  erit  2Y»  40^ 
tranfit  per  centrum  a j cAotie  portio  Jiametri  axi 
pcrpendicutarUi  411C  ab  Ipla  Qi^atrice  intec' 
eluditur. 

PROBL.  n.  PROPOS.  XV, 

p40  centro  ^tkidrotricis  ^ eiufaHe  ordino^ 
tim  queUHmqut  ^affUcotk  *ffo^  jU4- 
dfAtmem  totdm  definiere, 

DAnun  fiefoturs  QaadratrlclacentminA.B! 

applicata  w^com^oe  ii,8f  oportuttoMni 
quadracricem  dercribecc* 

Centro  A per  verticem  t applicatae  st  cranieat 
circulus  puofiatus  IXM  « Tum  hic  arcua  s>km 
interceptus  in  partes  inulcem  aequales  fecetur » 
ficut,&  applicata  Ei  parem  mulcitudinem  paitiu» 
ac  arcus  interceptus*  obtineat  $ haec  in  pundls  e* 
& Oi  8e  caet,  circulus  rerb  in  pundis  x»  h*  8r  c«. 
Deftinecur  itaque  ad  has  circuli  partes*radij*quos 
paralldz  i partibus  applicaut  edov»  8r  ort.  pro> 
deunces  fecent  in  D*vyfr  aiijs»  8e  haec  punda  erunt 
ad  quadratricem  . £c  ad  boc*  vc  Tltenus  produca- 
tur (pfa  Quadratrlo  vitra  l*  8r  k parces  aequales* 
ac  przdidz*  vfque  quo  poliunt  replicari  in  refi- 
duo  arcus  LQ^fignentur  (icuc*&par  multitudo 
partittin  aequalium  > vc  eo  in  applicata  proluoeata 
extra  Quadratricem  numerentur.  Nam  Tucceuitue 
interredioncs  paraUeIamm»&  radiorum  erunt  ad 
Quadratricem  * vt  in  hgura  ipfa  videre  cB  • 


Probatus  • Quia  duda  xa  per  centrum  dtui* 
detur  in  partes  xqualesa  paraUelis*ncut»&cir« 
culus  generans  aip  in  partes  aequales  i radiis 
produdis  diuwHtur*  8e  tot  numero  * tum  femicir» 
culi  * cum  diametri  panes  cmnc : Ergo  eodem pa* 


do*  ac  Ct  circulus  primarius  > & generant  xtr*  9e 
diameter  AX io  partescqualet,  depariaumero  dh 
ttlfus  RiiUettputida  io  quadratrtee  dabuntur . 

Dices . Poterit  occurrere  • vt  arcus  lq,  vlcima 
pars  non  Itc  «qualis  caneris  arcus  XL . 

Refpondecur  vlcimam  partem  in  ^cermlnaa- 
tem  in  Qgadratrice  non  elTe  neceflariamt  Heut  nec 
vltimapars  diamerri»  qu«  terminet  in  x:  quia 
parallela  ipft  AQ^radio  duda  aix  non  poceft  occor* 
rcre  radio  aq>  vt  pauc  * cum  lic  ipCa  eadem  • 

PROBL.  m.  PROPOS.  xvr: 

♦ 

J{adto  ad  quemcumque  angulum  ad  axem 
conjlttuto  per  dejftgnatum  in  eo  quocL 
cumque  punBum  deducere 
Quadratricem , 

IN  eodem  Schemate  dudus  (ic  radios  am  ad 
axemPA  faciens  angulum  cap»  fralEgaatum 
In  eo  Hc  pundum  m • 

Per  pundum  M docaturcirculus  Mxt*8r  ab  eo> 
dem  axi  perpendicularis  em  * qn«  erit  applicata. 
Vndecum  obtineas  applicatam  em*  d centrum  a 
deducet  per  m datum  pundum  > d Io  dato  radio 
AK  Quadratricem  ex  przc.  propoT. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XVII. 

. 

D4t<t  ^HOHis  Qu^rdtricit  fu»3o,  eet^ 
tra , punllitm  i dumeni  offoftHm 

djfigHMe. 

DAtum  fit  qua^riets  pundum  v * eiri  oporj 
teat  aliud  d diametro  oppofitmn  delioire . 

Per  centrum  a agatur  ab  v linea , d per  centrum 
A*  radius  geaeranS  XAt*  }d  quam  ab  v pundo  da* 
to  perpendicularis  ducatur  VT  . Apundorigi. 
turfumacurTi  «qualtsjgeneraflti  remidiametro 
XwA»  d ab  I perpendicularis  demittatur  c>ccorreno 
Iine«  VA  produd^  ia  s»  d iotcrCedio  s ent  Vrs 
Quadratrice . 

Probatur.  Nam to^ partes srqoales enumerare 
debet  arcus  R z x x o s * quot  dinumenae  diame- 
ter ATi*vt  parallela  ts  fccerradm  vs:fed  femlcir- 
culus additus zxscoaftituitrddiuro  Ts«  Ergo  (e* 
midiameterTl  pundum  I defligndsit.  Siquidem 
inxta  documenta  propof.  14*  huius*  tot  partes 
debent  fieri  io  femicircalo*  quot  ia  fccnldiame* 
tro  geaeraate  • 

corollarivm 

HIoc  patet  etiam  modus  cootinuandi  in  maxl* 
mam  didaotiam  Quadratricem  . Quoniam 
pundis  datis  o*  v*  d c«t.  punda  oppoGca  m»  e re- 
peperiri  poteruot  * per  qu«  producatur  • 


theor. 


D E F L 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVIII. 

Ptrftniicdtrts  i.  QuuJratrice  ad  axem 
dtduHa  iu  fmt  ad  totum  diamettum, 
vt  arcus  a radio  interceptus, iy  axi, ad  to- 
tum femicitculum  . 

Sit  qiudratrhi  MU.  > Ir  i cenra  eodem  A eluf» 
dem  fig«  ac  prccc<L  tum  circollt  tum  qaadr*- 
tricis  (ducatur  radius  ac  • Ar  d punAo  m • quo  fe* 
CAt  qusdratriceoDi  demittatur  applicata  sm  . Dico 
ita  efie  bs»c  applitata  em  ad  tatam  radtamiift  Mrtat 
wc  ad  femiiiualam  . 

probatur  ex  cifeAiofle»  ecl  defio.  I.  Qualia 
pars  eft  arcus  f « femtcircoli  talis  pars  eft  az  fe> 
midiametri  • Ergo  tu  erit  arcus  io  ad  remleirculu 
Tt  AE  ad  radium;  fed  appKcau  tH  eft  «qualistcam 
fit  ioter  parallelas  ipfi  az  . Ergo  etiam  applicata 
EM  ita  erit  ad  femidlametrum»  vt  arcus  rc » ad  fe- 
miclrculumt  vel  etiam  conaatiendo  diameter  ad  ap« 
pllcaum*  vt  Ccmicirculos  ad  arcum* 

" -“t 

COROLLARI  vMr 

Hlae  «ailMcar  efle  qaequ*  «pplieatim  ad 
jpflicatam  , Vt  circoli  arenv  ad  areum  ab 
applicatarum  radijs»  vfque  ad  axem  ap  deduftum. 
Namque  omnes  appllcatp  babene  eandem  propor* 
liooem  ad  diametrum, quam  arCus  Intercepti  i rt* 
dijs  per  verticem  applicatarum  tranfettotibus 
obtinent  ad  ftottcirculum  V»g.  to  fig.  Tequenti 
shM  eft  ad  radium,  n arcus  ACx  ad  remicirculum. 
It  XL  eft  ad  radiu»vt  arcus  ck  adrcmicireulomicr* 
go  coHOfrttnda  radius  eft  ad  VL,vt  femicireulus  ad 
arcum  cn  quare  ci  uf»o»  vt  ma  ad  Lf,  Iuatcoi 
ACK  ad  arcu»  cx . 

THEOR,  II.  FROPOS,  XIX- 

jtreus  ab  extremo  applicata  duSus  efl  ad 
applieatam,vt  radius  ipfius  ad 
f agit  tam . 

SIc  fagitta  Dt  arolieata  ma,  drcoli  arcus  acx, 
gf  diameter  eius  AO,qui  prodeant  ab  extremo 
A-  Dteo  ita  tf!to  Arcum  acx  ad  applicatam  ma, 
▼t  radius  ad  ad  fagittsm  db. 

Probatur.  Per  redu^ionem  ad  impoffibile- 
Nam  fi  non  eft  acx  arcua  ad  ma  applicatam»  vt 
radiua  Ao  ad  fagiteam  db  s erit  forte  ad  maiorem, 
quimipfa  fadeu . Sit  ergo , fi  ita  placet  acx  ad 
MA»  vt  AO  ad  DI  maiorem, quam  bo  • 

CaToa,  le  Progrefius  i . Quooiam  e^o  eft  ex 
aduerCtriis,  vt  acx  ad  am,  ita  Aoad  Dl»  & vt  pro* 
pof.4f.lib.d.  elemcnc.  fit  quoque  arcua  acx  ad 
Hri  arcum,  vt  ao  ad  ra^um  Dl  • Coorequeuter 
proportio  arcus  acx  ad  am  applicatam»  & Acxar* 
cus  ad  arcum  ari  ccit  eadem  proportio,  ex  prop. 
lR.iJb.j.cdm  fit  eadem  proportioni  tertis  Aoad 
Dl  . 

Quamobrem,  eum  eudem  quantitas  arcus  acx 
ndduu  AMradjj,&HVi  arcus  eandem  dJcatpro* 
portionem,  ex  9.  lib-l.  eruot  iuuicem  arcus  usi» 
& applicata  am  nqoales  * 

ProgreiT  s-  Deinde»  cOm  ex  aotcced.  Coroll» 


EXIS. 

fit  arcus  ACK  ad  arcum  cx  , vt  applicata  am  ad  ap- 
plicatim  flA  idem  arcus  aCk  ad  mmorern  arcum 
CK,vc  arcus  hfi  ad  arcum  minorem  IF,  eflVr  con* 
(equenter eadem  proportio»  16.  lib.T.spplicacp 
AM  ad  FL  perpendicul«rem,8r  applicatam,  vc  ar* 
cus  HFi  ad  arcum  minorem  Fl»ciim  fit  eadem  nro* 
portio,  qu«  acx  ad  arcum  minorem cx.  Cum 


•rgo  fit  AM  applicata  ad  appUcttamif»  n arcus 
HTi  ad  arcum  minorem  Bt,  erit  etiam  permatan- 
de  applicata  am  ad  arcum  hSi  maiorem  » vt  appli- 
cata F L ad  arcum  minorei}i  fi  . Sed  ex  primo  pro- 

frefi.cognoulmus  efl^  kd  squalem  ipfi  arcui  hfi; 

rgOfft  applicata  IP  efiet  squalis  arcui  1 r,  quem 
fubteadit, » quod  eft  afifurdum . Non  erit  itaque 
ACX  ad  ad,  vtAMadoi  . Ciimergo  nonfitAMad 
maiorem  Dt,  erit  fnrtd  ad  minorem  . 

Cafus  s.Progre(r.}.Areut  itaque  acx  fit  ad  am 
applicatam,  vc  radfus  ad  ad  aliquam  dl  minorem, 
quam  fagitta  eode  modo  frauetur  abfurdum. 

Siquidem  ab  aduerfiiri)i  ponitur  arcusACxad 
appli»tam  ma,  vc  ad  raifiusid  radium  DL,Srpro- 
p«r.4f . ilb.fi.  elemenc.  vc  Acx  areus  eft  ad  arcum 
m,  ita  eft  ao  radius  ad  radium  DL . 

Quadere  ex  ifi.  lib.f.  erlc  eadem  proportio  ar- 
cus ACK  ad  diametrum  ad,  dr  arcus  ack  ad  arcum 
iBv , cum  fit  eadem,  ac  tertia  proportio  ad  ad  dl; 
cilmque  idem  arcus  xc  a ad  duo  applicatam  m a, 
arcum  tfV  eandem  dicat  proportionem , efieat 
DA  8r  arcus  vbl  squales . 

Progrefl*.  4.  Deinde  cum  ex  anteeed.  fic  arcus 
ACX  ad  arcum  minorem  kc,vc  appUeasa  am  ad  ap- 
plicatam PL,dr  idem  arcus  ACX  eam  proportio- 
nem dicat  ad  treum  minorem  cx,  vt  arcui  vPL  ad 
arcum  fe  minorem  PLtriTetconrequcntcr  eadem 
proportio  ex  16  bb  S.applicsix  AMad  PL,qupvpL 
arcus  ad  arcum  minorem  pl  • Quapropter  per- 
motando  g ita  efiet  am  ad  vpl  arcum , vc  fl  ad  LP : 
fed  applicata  am,  & arcus  vpl  oftenfi  funt  squa- 
les In  }.  progr.  Ergo  eciam  fl  , & arcus  lf  eifeoc 
squales»  quod  000  poceft  e(Te ; nempe,  qubd  can» 
gens  fiesqualis  arcui,  cuius  eft  tangens  • 

Cdm  iuq;  areus  acx  n6  poilit  efle  ad  am  appIU 
eacam,  vc  diameter  AD  ad  maiorem  di,  quam  fic 
famcu  Dt, ex  primo  cafu,  uequead  minotem  ex  s. 
cala  dl  ) Radius  ad  erit  ad  squalem  ipfi  (agites 
Dl,  taliter  qualis  eft  arcus  acx  ad  applicatam  am, 
quod  erat  probandum . 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  eft , fi  quando  contingat  applicatam  efle 
idem,  ac  diametrum  alicuius  circuli*  vc  eft 
Dx  io  fig.  fcq.quadrantiixT,quod  radius  iile,8r  ap- 
plicata fic  media  proportionalis  Inter  fagitcam,& 
qnadraotem  : itaque  efle  db  fagteta  ad  applicaum 
DX,vc  eadem  dx  radius  quoque  ad  arcum  xr  , qui 
eft  quadrans, Crdconcra  toMuertendo  quadrantem 
xrefle  ad  diametrum  xo , vtldcm  xd  applicau 
quoque  ad  ugtteam  DB.  /*nA 


ijtf  TRACTA 


COROLLARIVM  II. 

Hinc  qaoqae  eflafeitur  $ quod  H Tigitu 
Quadratricif  RaCMtur  remidiaincter  all- 
calus  circuli, diameter  dx»  erit  squalis  qua* 
«Itanti  illius  SR  . Nam  probatur  iuxta  tenorem 
prsced.  pr.  fr  Coroll.qubd  cum  lie  arcus  xt  ad  dx 
applicatam»  vt  dx  ad  radium  dr  » fr  Hc  quoque 
expropof.  43  lib,6.  elcm.  arcus  xi  ad  frcum 
21  , xt  radij  dx  ad  radium  pz  • feu  db  faglttam 
quod  confequrnter  eadem  proportio  arcoi  XY^ 
qui  eR  quadrans  ad  quadrantem  xBiqus  efl  elurr 
dem  arcus  xy  ad  radium  XD»  cum  tertis  propor* 
tlodl  Hc  eadem  radi/  x p ad  radium  dz  » quare 
eum  idem  arcas  xy  ad  duas  quantitates  remidia» 
21  arcum  eandem  dicat  rationem 
irunt  afens  zsiSr  remldiameter  dx  squales  ; cum* 
que  ZB  fit  quadrans  DX  quater  alTumpta  circulum 
squabitj  cui  Gc  fagltta  bd  radius  • 

COROLLARIVM  IlL 

INtuper  collighnr  quoque  ex  eodem  argumen- 
to, frfig*  prscedquamcumque  applicatam  sv 
efle  squalem  arcui  Tb  per  xertkem  R du<3i f cui 
(agitta  quadratricls  pro  ^adio  deferuiat . 

Quoniam  enim  ex  prsced.  cR  radius  o v,ad  fa- 
glttam  RD,  xt  arcus  HV  ad  applicauro  Lx»  ^ arcus 
Bx,  Ita  eft  ad  arcum  tb»  xc  diameter  vd  ad  diame- 
trum TO>  Ceu  fagitum  bd  squalem  erit  quoqueex 
l6.  Iib.5.  arcus  HVad  applicatam  V . ( cum 
eidem  proportioni  dv  ad  bd  dicant  confimilem 
proportionem)  xt  arcus  HV  ad  arcum  tb:  Cum  er- 
go idem  arcus  hv»  tum  applicats  &v»  tum  arcui 
RT  eandem  dicat  proportionem  arcus  it,  & appli- 
cata Rv  erunt  aquales . 

PROBL.  V.  PROPOS.  XX. 

Stgitu,  aij^  applicttt*  arcum  tniium 

portionalem  affignare . r 

Sit  Qtudritrix  AKin  fig.req.fr  figitu  DAinte- 
non,Srapplicata  EC,dr  oporteat  arcum  circuli 
repenre  tertium  proportionalem,  ita  xt  fagitta  ad 
fit  ad  applicata  ec,xc  ipfa  Ecad  arcu  reperiendu  . 

Longitudo  applicats  CB  iraasferiturruper  ra- 
dium dc,  & fir  dh;  perque  puofiuro  h ducatur  IB 
parallela  axi , Sr  Tecet  in  s Quadratricem,  perque 
R ducatur  radius  iD,dr  centro  d quadratricls  fiat 
circulus  interuailoEC,  Teu  dh  squalibus.  Dl<9 
imentum  ffj»,  quod  querebatur , ^ da  tlji 

sd  appiicaicm  Ec,  dh,  >r  dh  jd  arem»  ml  . 

Probatur.  Ita  e(l  fagitta  ad  ad  radium  Dc,xt 
applicata  ec  ad  arcum  ckm  (onueriendo  propof.  1 6, 
Be  pe  mutsr.Ho . Ita  cfi  fagitta  ad  ad  applicatam  e 
c,  fcuoH  »xt  radius  DC  ad  arcum  cxM  . Sed  xc  ra- 
dius DC  ad  arcum  cxm,  ita  efi  radius  dh  ad  arcum 
HL  ex  propof.  qtf.  lib.  6.  elcm.  ergo  ex  equo. 


TVS  XVIIL 

xt  e(l  da  fagitta  ad  dh  , fcu  squalem  ec  applica* 
tam ; ita  efi  dh  , xel  ec  ipfa  arcum  ui»  j Ergo 
arcus  HL  erit  tertia  quantitas  proportionalis, 
quam  animo  infcderaC  reperire. 

Si  xerb  quis  cupiat  reperire  tertium  proportio- 
nem In  Ipfo  arca  mkc  id  efficiet  ex  propof.  fc* 
quenti. 

P R O B.  VI.  PROPOS.  XXI. 

Sagitta^  applicata  lenium  proportionalem 
arcum  reperire  in  ipfo  arcu  ai  appli- 
cata  extremo  prodeunie  . 

Flant  oriinia , qux  Io  prsced.  praxl,$r  lemidia* 
meter 'db  protendatur  xfquein  x duAo  arcu 
CKM  per  extremum  applicats  ec;  & dico  areum 
KM  eji  tertium  propoff/oRtf/rm;  6e  iu  ciTe  farcti  AD 
ad  radium  dc  3 vt  radius  dc  ad  km  arcum  • 


Probatur  Pro^eff.i.  Vt  femIJMnieter  dc  ad 
radium  dh,  ita  eft  arcus  cm  ad  arevm  Hi,  ex  prop. 
4T-lib.A,  SedxtCDad  hd;  ficob  patBiieiirmmn 
lineammin triangulo Dcs eft  CBadttt  trgo,n 
efi  CBad  i£»dta  eft  arcus  cxm  ad  arcum  bl  . 

PiDgreir.R  Sed  etiam  in  eadem  proportione  eft 
arcus  ipfe  ckm  ad  fui  arcum  minorem  Mr,  q«l  CR 
ad  t £ ex  ipfa  coftrudione  quadratricls  ex  Coroll. 
propof.h.18.  Ergo  idem  arcus  ckm  duobus  arcu- 
bus XM,  8e  HL  'ex  primo  progr.  eandem  dicit  pro- 
portionem »quam  ce  adfil . Quare  KM,8r  hl  li- 
cet insqualium  circulorum  erunt  squales  ex  pro* 
pof.p.  lib.5.  Cum  ergo,Ar  fagitta  ad  applicata  ec» 
& HL  fine  continue  proportionales  ex  prsc. etiam 
AD,  8e  EC,  8e  arcus  xM  erunt  continui  proportio* 
naies  • 

•<T  V 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXri. 

Qkadratrix  ad  axem  Afymptota  c[i  0* 
numquamaxem  eonfequty  fed  /irwi- 
per  ad  ttlum  accedere  poteji  n 

PRobatur.  Nam  in  fig.  prob.f.  quanto  Ma- 
gis diuldirarcx  In  minores,minorcfque  par- 
tes in  ratione  fubdapU  , femper  tamen  remanet 
pars  refidua  ex  Trad.ld.de  progr.  Iin.propof.ia. 
Quare  numquam  poterimus  confequi  pungam, 
quod  fic  in  Ipfo  RC;  xerum  femper  aliquaccnut  ac- 
^deodo  minus  perpetub  rcmouebicur,dr  materia 
lirer  quidem  accedet, noo  fpeculatiui,  xt  dixi  Tri 
1-  pzop-  6, 


EXPENT- 


...  i . *D  E F 
£'5C  P E N S I O V, 

De  (y  Elicis  comparatione , 

aVoDiam  non  ifiotilem  haucconparatibnetn 
^ j^ooi : bine  cil , qtied  iUim  pr«tcuro 
noa  potuieriip » pto  ^up  fit . 

, ‘U  E F I,N  I T I O 

(innttAjlUlkiQMdranheaticitwttquA  hcAtt 
j^iUsmetrum  tlrtidi  jc  gennanUs  MqHstffn 
dianftr.o  tvfull^tnfrantUQiudr^trUtm, 

Eft  i^tnf  connata  Helk  on  cv  Qiudratricl 
pEf;  ()u6<i  fcmidiametercam  generana»  &pri* 
mam  reuoiutioQcm  complens  as^  vd  ak  circulf 
HTK  arqualis  diametro  Vab.  circuli  m.OT 
generaatis  ^adratricero»  6p  Ideo  Aih  radius  dV 
medietas  radij  ah  . 

rHEOR,  I.  PROP.  XK\lh 

'AppUcdta  Dusdr^trias^  0*t4dmsHtliciSy 
^Hipro^Hus  ei  co/tHe^HKl^dvcrncem 
$n  /pfd^uadratrtctyfunt  /eqiules, 

Sit  AC  radios  HeltcU^qoi  prodoAns  hi  quadra* 
csiceDipinuenbtextrefnam  applicate  tr. 
Dico  baicopp^Ate  »f  radiaDii  fIdiWr  Ac  dquaUm 


/E  X I S.>  T 

circuli  OMP , cui  radius  e^  fagieta  a radio*  vc  ap» 
terminante  in  appikatc  extremum  t re« 
ci/is  t fcd  applf6ta^il'cx’  pr«ed.  propof.  bften- 
faed  oqpaiis  radio  Helicis*  ergo  radium  Helicis 
«qualis  dl  arci4m>*cui  radios  cft-isgitta  ad. 

E.-X  P.E  JvJ  S I O VI. 

0/  line*  Edipft  , ^ 

at 

ELIipbt  e(l  inter  omnes  figuras  Mathemati> 
cas  Hexasydrin  fe  fe  redeuntes  pofi  circu- 
lum crebrior  . ' Eftque  rcluei  circulus  figura 
plana*  dr  etiam  folidis  corporibus  conueniens . 

DE  FI  N 1 T I bl, 

r 

Eliipftt  eH  motUM  tiret  dtu  pmtUa  ulis» 
M ptntkm  medh  *d  Mlsentmttmitum  rrmo- 
neatur  ah  alterom 

Sint  A»  8r  I duo  punRa  * punfiumqae  aliud  c ’ 
ita  moueacur  per  locum  cccco » vt  qaamdm  re- 
ZDOuecur  a puo^  •*  ctntdro  accedat  ad  pundum 
yliuca  hoc  motu  dercripea  bilipfis  efi:  an  rer6 
eiiU  ipfa  * qu«  e(l  fc^io  cooi . id  eric  videre  in 

Conicis, cum oftendemus  bancipramproprieta^ 
cem,  & illam  obtinere  • 6c  fic  quoque, ve  bfc  illam 
delcribi . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXV. 

Lineam  Ellipticam  defetiiere. 


DucaturquegrailxoftradeodHpropoC  Ifua* 
t axi  parallela  PL . 


■ ' Probatur  ex  eonfiruRIone  Helicis  eadem  ratio 
reper  itur  raHIj  totius  as  ad  radium  ac*  quo  eft  ar>» 
^tfs  HOt  ad  arcum  xos  . fed*qu«  pr<^ortio>fl 
arco«  aOt  ad  E.OS  arcum*eadetn  ex  confirufiione 
Q^dratrihc  e(I  radij  oa  ad  radium  al.  Ergo 
radius  OA;f(hi  A vbabec  ad  duas  At*quf  «quacor 
iTapplicat«*  8c  ad  radium  Heltcis' ac  eandem 
proportionem  * quam  arcus  not  ad  arcum  xot . 
£r^  AC*  8e  ai,  vel  ar  erunt  xqitilet  ex  propof.p’ 
lib.T. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXIV. 

Omnes  radij  Heltcis  tthfcindmtt  d circulo  ^ 
cui  radtus  r/7  /s/V/M  epkadtaiticis , 
arcus  [thi  aquales  • 

SVpra  ofteafiim  eft  propof.ao.  CoroU . 2.  om- 
nes applicatas,  n n mcstquales  aicubus  OM 


Linea  ef  in  partesKquafiromque  placeat , djui* 
datur*  8e  deinde  fuper  alteram  duobus  pun- 
ftis,  vtcumqUeele^ts  »a  inlerualloV.g.  Qp,  affu- 
matur  fi  , ^ in  s fafto  cencro  deferibatur  arcus, 
& reliqua aflumatur  is  ,Sr  fado  centro  inaltero 
rado  A.rurfiiiarcui  verfuseafdem  partes  dderfx 
bacur,rbi  fedecofTaat  In  o ElliplisctrcumlereonA 
Udfiet.  Similimodoitaq;iaucniancura)ia  punda 
<iCOC  * fir  c«t.  tum  infra*  tum  fupra  lineam  ab,At 
per  lUa  ducatur  fiexa  . Nam  Illa  erit  Ellipfis, 
quam  definmlmus. 


Patet.  Singula  punda  ex  conftrudione » tan- 
tum funi  remou  abvnopundo.  quantum  alteri 
approximant,  namquancum  eft  ri,  Se  i£,qul  fi* 
goacum  eft  umura  eft  os,8r  ss,qua  puodom  0 td* 
ueutumcftidficde  exterit . 

Hoc  autem  Ht  mechanici  in  duobus  puodis  a, 
Se  B clauos  Infigendo*  Sr  chorda  aob  liberd  cir- 
cum cxcurraw  Nam  fi  ftflo  o;  dum  AO»Bros 
Cborda  tenfa  cenetur  linea  Imprimatur  -io 
fubieda  planitle*ca  erit  ellipfis;  Infra  tamen  eam 
vberius  ocfcribcmusydlm  de  Conicis . 

P p EXPEN- 


TRACT  A TiVS  X'VIII. 


expensio  VI. 
De  line*  Conchili. 


C'<  Onchlli>elliiiacntioNiconed!i  noa  Inuri- 
j Iit.  Nam  per  iliatn  inter  duae  excrenm  in* 
terponit  duas  mt^as  proportionales  > & angulum 
<]uemcum()ue  io  tres  partes  dJuidit ; deferuitque 
in  Arcbiteduraad  tumores  columaarum  ritd  de- 
lineandos» vtapod  Vigoolam.  ^ 

. PRO.BL.  I.  PROPOS.  XXVI. 

Conchilem  deferihm . 

Linea  duSa  as»  ducatur  ei  perpendicularis  cd 
&eledoinea  quolibet  punAo  c plurimat 
redae  ducantur  quolibet  loteruallo  ab  inutcem 
diflit^,  ( quo  propinquiores  erunt  e6  melina) 
d fioc  co»fccs  »Arcc»fr  CH>  fr  cvt.  Deinde  ar- 
bitrari um  inte nullum  ao  fuper quamlibet  Hneam 
crensferatur  > d Itoea  np  rerQt  alteram  partem » 
qua  linee  non  conueniunc , & fint  ts  lc»  9t  mh, 
squales  ipfi  arbitraris  ao  . Tandem  per  ponda 
extrenu  o»  s»  c»  ■»  linea  flexa  squi  manu  duca* 
tur»  tritcoaehilit  % 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXVII. 

/Comhtlis  lintd  Afymptotos : ideH  nnn^ 
qumn  conuentet  cum  af  > Itcct  femper 
f$  dppfpmquet  y conuenitt  tamen  cum 
qnaliietabaiitiparalUUi  etiam  fi  />ro. 
ftnqmjfima, 

PRobacur  prima  pars ; qubd  (etnper  propin- 
quior flat.Naro  dare bafl squali  Ms  V.  g.& 
Vycumaogniuf  Pso  (it  minor  angulo  vmii» 
etlan  perpcndkoUris  minori  augulooppoflu  po» 
erit  minor»  quam  vb  . Quod  ver6  nunquam  coo- 
tiealat(paret»quia  ex  conflrudione  punduroquod 
libet  concbilis.Ttodiflac  i quolibet  pondo  Imep 
AS»  quanta  eft  so»  squalis  ad  » qubd  Tcrb  quam- 


PROBX,.  y.j>ROPOs.  xxvin. 

Altam  lineam  Conchilem  deferi^ere  , qua 
nec  mmimdm^  tiCc  maximam  dWantiam 
afiequt  queat . . 

Vper  lineam  »x  pUrfms^  perpendtcularsfs. 
d quidiflantes  erigantur»  rt  AS,  Ur cr»  ^ cart. 
atq;eIedo  pu^o  a ducantur  piarim^  redp  ad  pan- 
da o»e.  P»c>T»flr  drt;nimquslrbet  j>erpendicu- 
laremantecedentemfecab.it-  V.g.qus  termjoat 
ad  OianteredendOt  perpendicularem  ct.  In  pnoflb 
X»  qus  (init  in  r fecabit  pM  in  m » d est.  Si  drgo 
D lUasomnesinterfediooer  deferibator  linea  ». 
uicueffe  ceniHhmtAfrm,  qus  nec  ad  maxioum 
conebam » fen  diflantlam  d Unca  AT»(nml  maior 
concha  efl»Rcc  ad  mfnlmam  diftantlam  a l(oea  at 
po(Et  pemcDlre . 


B C D E p C y 


Probatur  prima  pars.  Nampunde  v»M»riV|d 
H»  qub  magis  procedunt»  eb  viduiora  /untli* 
nes  BX  • Nem  ob  parallclirmuoi  Iroeemm  »a,8e 
cx>  neflcDud os» ita efler ades: fedcoeft di- 
midia AS»  ergo  c X eric  dimidia  as  \ tutfos » n ot 
ad  KSkfic  DBad  ba:  fed  ob  efl  terela  partti.Etgo 
etiam  dm  erit  tertia  pars  ab»  8e  Cte  derebqols» 
cum  ergo  eiofdem  as  linea  dm  (it  -p»  8t  cx  -f » pa- 
tet e(Te  minordiergo  femper  km  propinquior  flet  .* 
N unquam  tameu  perueniet  . Nam  ax  femper  dl- 
flabit  i linei  sx  Io  pnodo  ab  x rensoto  V.g.ln  h. 
Sed  talia  funt  omnia  pudap  qu£  ducitur  XH>ergo 
nunquam  ad  lineam  sx  perucniet»d  tamen  femper 
accedet . Sed  accedendo  ad  sx  femper  concha  fle 
maior»  8c  diflaos  ab  at  . Ergo  nunquam  ad  maxi- 
mam fuam  coocauitatem  perueniet»  8c  tamen  fem- 
per  accedet . 

probatur  fecunda  pars  . Quod  nec  ad  mini- 
f7tamperuentura(it . Nam  minima  elTet  In  linea 
AS»  cum  (t  xlcra  as  producatur  rurfus  ad  sx  pro- 
^uogatam accedat)  fed  ad  as  nuuqui  pcrueolec«8e 
Ideo » nec  ad  minimam  diflantiam  ab  at  • 

Prebatur  minor  . Nam  non  poteft  produci 
vcrfbsAs;  oi(i  fubdiuldendo  lineam  Bc»priflio 
per  medium  j deinde  alteram  partem  mediaia»?c 
fle  -f  » & banc  mediam»  vt  (it  ^ ; fed  hoc  isodo, 
Tt  expropofis.  Expcnf.q.  de  linear. CMcnec. 
progred*.  patet»  nunquam  fedio  fluitur:  Ergo 
nec  Toquam  ad  ab  coochilis  xm  perucnire  poteft  • 


libet  aliam  liaeam  parallelam  ip(i  as»  et  bl  imrr 
Conchilem » & ap  duftam  tandem  debeat  fecare  » 
patet»  quiaprodufta  In  inflaitum  femper  diftan- 
tiam  diminuet.  Ergo  etiam  minimi  dari  quali* 
bet  minor  cuadet . Quare  etiam  diflaftthlPK  nt< 
nor  cuadet . 


n .i  . 


expen- 


DE  FLEXIS. 


i9? 


E X P E N 'S  I O VII. 

Ve  Ime*  Ciclic*  iefcriftiwH  ^ 

LlnoCidica  ell  illa , quam  In  C{lo  pera- 
gOAt  plaaetar  <!um  Epiclls  prouoluun* 
tdr>  Ar<]uam'roc«  Cliuds  fuo  extremo  defcribit» 
dum  Currus  trahitur  9 tjuamais  Ctclica  plioe- 
urum  Tuos  anfr4ftusJo  gyrum  torqueat» ac rotg 
«mfrafius/uosiudircAum  continuet* 

D E.P1  N 1 T 2 O; 

LheaClclitA  defcribUMr  s elru  ci>« 

atlMm»  dim  ipje  ctfciUiii  fio  rrAiro  mottt  re£lo, 
fiutirtitUTi  aaexf  rur  • 

Itaque  d moueatur  V.  g.  eirca  rotam  aliqqod 
pttodum  Ipitus  roc:e>  Ir  tn{a  rota  vtrtando  fe  dr- 
ca  axem  crauaferator  de  loco  ad  locum  efieirar 
quxdam  linea  flexa,  qu*  Ctclica  vocari  poteft . 

PROBL.  1.  PROPOS.  XXIX. 

Lineam  Ciciscam  fer  iefcrttm . 

Linea  Cfcifca  triplex  eft , »cl  enim  eft  motus 
I centri  velocior  I quam  ponft  inetrcumfe* 
icdtli  drcoli»  vcrsqud  velox»  vel  minus  velox  j 


fed  quocumque  modo  fe  habeattiinca  quidem  di 
ueriaefl»  redeodrm  modo  defcribitur  . Sic  linea 
41  pqualis  circuli  > emua  centrum  i r etreum* 
{erentixi  cum  fil'cer  motus  centri  arqud  velox 
cft  »ac  mqtiu  fnindi  In  ehis  circuihferentia»  vel 
lilaTbr*  oum'  velocior  eft  motus  centri»qu2m  pun* 
fit  in  circumferentia»  vel  minor,cdm  tardior  eft 
motus  centri  I quam  motus  puhfii  in  dreumfe* 
remU.  Dtuidacur|uejnqujlBbct  partes  V.g.ia. 
crlgantur^ue  peVpedicuhrc2 'lines  ab  squales 
diametro  a lingulis  partibus  linex  ab»  & in  toc 

C SyR 


numero  thttes  diuidatur  cirettlus»  fi  fafio  centro 
in  qu  bnOibet  ppofils  tMN«  fiext.  diuilionum  Ii* 
oes  Aidefcribantur  porrones  circulorum  : Sit* 
qae  d|  Vo-  pSrti  qlrcuH  xqualit  'sctduabut}H  i tri- 
bus,fi  cart.  St  ergo  per  punfia  cto  > >fi  cxt.  extre- 
ma arcuum  eranuat  linea  xqJiisili  manu  dufia» 
bgc  erit  linea  Clclica  > quam  filicec  quodiibec 
punfium  ^n  rota  Agnatum  dtO;.riblt»  dum  eurrus 
moueeur»  vel  planetx  fnejiiciei  t dcufr  bum.qug 
diffcR  ab  ea  in  eo»quod  refif  perped  cularcsi  vt  ci 
fiLO,ficet.funt  Cadij  cxcentrcorumeirculorum 
fiai  centrum  alterius  magni  circuU  tCQduatiCui 
eft  clrcUntfccsotUhnea  ia  • - 


•o\> 


fSDoinOqn.  r:r;iTt,"3a  sup 

x^  ru  **naa» 

.♦^>4  t'.'.  . » V*  .11  rru’b 


V.'i?b  ii 

A «a IX i 
: / laicj 


i8 . / f 


WuAX  ^ flT>ir»|rfr 

ip7ioiaa>  ft  ^'?vilii;;hsnj  nittrp  •• 
•ir liiXYOitm  <b 


ion* 


500 


TRACTATVS  XIX- 

De  jingulit'. 


, Vita  de  Triangulis  egit  Euclides  lib.  i.:  fed  ea  erant 
clemetaria  , qua?  non  ab  alijs  pendebant , fed  potius 
alijs  fequcntibua  fundamenta  vniuerfalifsima  fteme. 
bant . Modo  de  ipfis  triangulis , ,qu«  elementaria 
non  funt  tradenda , qua?  tamen  ncceffariaad  multa  in  Icquentibus 
percipienda.  ^ , 


EXPENSIO  L 


ba(ifD>C 


Dt  Ufi  trUngulorm , etque  UttrAus  in 
VHUm  veHicem  comunienlmm . 


.mimAi^Sed  nIger«padceft«iiiuI!»ol- 
gro  ipud  A trianguli  >'a<  et  ]>rop.jo.llb.i.-«io«. 
ob  lineat  parallelas;  E(go  angultts  albua  apud^ 
iiTtciangnlo  lAC ; cft  maior  nigro  apnd  A In  criil 
goBAc  eodem,  quod  erat  probandum . 


HjEc  Eapenfio  neceflarla  eft.tum  figutii  Ifo- 
perimetrit  perciplendii  tum  traflatui  de 
Sphpricit.tum  Stereometri»,  fcmultit  alljt . 


THEOR^  I.  ?R.OPOS.  I. 

Si  iuo  imnguSf  tmra  ind/junlU  fuerint , 
iuda  i vertitt  TtS4,^nd  hifm*m  htfim 
fecet,  hde  diuidtt  angulum',  eritque 
mtsor  anguli  pars  minori  cruri  udiaetnsi 
minor  veri  maiori . 


THEOR.  I.  PROPOS.  HI. 

/«  omnt  triangulo  reBangulo  figmentum 
cruris  ad  reliquum  adiaetns  angulo  reBo 
Jiahet  maiorem  proportionem,  qudm  an- 
gulus ipfi  infijlem,augido  infipenti  reliquo 
figmento. 


^ It  triangulum  aic.  Se  Tecetur  In  B.  Dleo/Eg. 


«eariim  ad  hthfie  meiarem  froponianem  ad 

figatanm  OC,  qadniiiugu/w  'albus  ad  angulum  ni- 
jrinn  apoU  tferfiaOiimlari  admreatei». 


Sit  triangulum  aic, * ai diuidat  bafim  in  dnat 
partes *quaieaaa,«tic-  Dico  augulam  um 
« taw  di«./«»,(ed  antutam  album  apud  a odia- 


tatem  emi  miuori  uaiffe  rnoforim  angulo  mgrt 

geuJA,tJ'aeenuerunmo!iri. 

Progteir.  I.  Ducatur  cipatalleU  ab  j entque 

^ A auvaulaiA^  btiantiult* 


EC 


Probator  • Ex  i.  Elem.  Iu  cft  triangu- 

>adba* 


lOfD  lAD  ad  trlaogolum  »dc,  rt  cft  bafis  ad  a 
fimDC*  fr  fedtor  foa  ad  fe- 

Itorebi  BOii  Ita  eft  anulus  albos  ad  ntgriun  apud 
■ ./TripA^ommo  ADB.  eft  maiusi  qaim  Te- 
l^r  »nk  ^ jdeo  eft  pf6portio  maioris  Injc^uali* 

8Hs,aeolfcgu(um  Dacmmus.«]aafn  TedorDix; 

eo  eft  ^portio  minoris  ioa^oaliucla . Pro- 
portio ver6  maioris  loaraualicatis  maior  cftgqiiiBi 
minoris  inzqualiutis;  u^uidem  maior  continec 
minorem  g^inCuperadiquld,  ac  minor  ne  dum 
non  continet»  Ted  aiiquid  ei  dclicitu  Quare  ma- 
ior erit  proportio  trianguli  oad  ad  fetorem  vfd» 
quim  trianguli  aoc  ad  fedorem»  deb»  quo  pofico 
prOpofu  • 

Probator  maior  eft  proportio  trianguli  * ad  ad 
feftoremBio»qoim  trianguli  »oc  ad  fedoreip 
PEPt  Ej;^ prrwat^adtfnwior erit  proportio cri- 

aoguij 


1 


Ii 


b ■ ^ 


DE  AN 

ttgctH  lADaJ  trrtaguIdmDteiqiiim  fedorUfDt 
ad  (edorcra  obb:  Sed  hcc  triangulorum -eft  ea- 
dem* vtfupra  notauImu*»<)upbaftam.  Prc^rtlo 
▼erd  fedorum  eadem  e(l*ac  angulorum  ex  ^9.1ib« 
d.  ergo  erit  maior  prc^rtlo  baiii  AOadbaGmDC 
quim  anguli  albi  id  nlgnim  apud  i • 

COROLLARIVM  I, 

HTnc  fr  ex  jp.  lib  d.elem*  deducitur  quoque* 
quod  iiabec  mabrem  proportionem  Tegrad* 
cumas  idfegmencumociquamarcui  ro  ad  ar- 
cum itt : quia  proportio  arcuum  eft  eadem  > ac 
aonloruffl  Tuonun:  Vode  cum  as  ad  oc  regmen- 
ta  dicant  maiorem  proportionem*qatra  anguli  al* 
boa  ad  oigrom;  dicent  etiam  maiorem  proporcio- 
acmi  quam  arcus  r » ad  arcum  M UUs  iobeeoroe* 

COROLLARIVM  IL 

\ 

Hinc  etum  videte  licet,  qaid  cdim  C regmf; 

tttm  ooQ  ifUMdUtd  aweceec.  angulo  re- 
Ao . ■ttamen  cetaotlut  dicet  remper  maiorem 
propof  donem  ad  pmpinqulus,  quim  anculua  ce* 
motiori  iafi(lciu.u{Dlo  propinquiori  infitteate. 
Sic  tu  dicet  maiorem  proporcioaem  ad  ai  angu- 
Inialbeeadaigrijm  apod  A.qood  triangulum  dai 
fit  Buioi  fcAore  coF<  Trii^lom  'crd  loc  iit  ml- 
Ilii  i^ore  joi.  vade  in  figura  finiftralatexei 
Idem  argumentum . ^o6d  in  propofidooc  deda* 
6um  cfi . 

THEOR.  III,  PROPOS.  III. 

M^kr  aretts  hJxt  froftHntum 

dd  minorem  { ^linm  chorda  maioris  ad 
chordam  tmnoru  ui  /imiuted»  • 

Dito  la  artum  hihcrt  maltrtm  priportioien  <d 
■Aipujm  cbardi  LH  ad ciimiMu  HA.  Duca- 
tur iA.lt  dluiroarcuAllUfani  in  ■ ducatur  ui, 
& angulus uiA  in  (egmenco  erit  iediu  Ufariam  • 
Deinde  per  punAu  d centro  i,arcut  ducatur  i ii. 

Baiit  autem  LA  CedUquoque 
fit  birerlam  ab  M in  teiaa* 
gulo  cquicrurouA. 

Trob.  ex  prcc.  maior  eR 
MOpordu  oA^^mcotl  adoc 
fegmcmumi^ilm  accut  di 
. .ed  DI  «reum  ex  |.b.  Cego  io* 
meitcdo  oc  ad  Sx  erte  miuor 
proporoo.quamoi  idnr,. 
IdeoquerempearudecD.  8tda  regmcntoriuaedt 
minor  proportio  ad  oa  fegmentum  ; quam  IO . St 
of  arcuum  ^pi  aream.  Se  ideo  dup.U.iegmcmo- 
rum  L\ent  minbr  jiraporcio  ad  (egmentum  OA  . 
qnim  dupli  arcuum  ief  ad  arcum  DF  . Quadeie 
diudcid»  erit  mlooi  .pporiio  lo  pania  ad OACom- 
pateembifis  la.  quam  arcua  id  ad  df.  led  ve  para 
tnadeoinpitclDAbaiii.icaelt  trua  aJ  lhoui  ba 
ex  f.  lib.d  elcm.ob  anguium  H bifan.m  Tcdiuin, 
&■  rt  eieud  ip  ad  Di  ad  cenuvm  . ita  cli  anux  LH 
aduA  xdcicciuiifercnciam  ex  j*.Ub.d.£lcn>.Lrgo 
erit  minor  propon  io  ih  adUAibocw  .quamat- 
eue  an  ed  na . Vade  i a xrcus  b Jnb  c maiorem 
rationem  sd  ha  «fiam  ebori^  UI  a^  «bordam 


',xtis,Y  sr 


G V'  L I S,  JOI 

THEOR.  iV.  PROP.  iV. 

Inomni  ttUnfult  reHanfeth  erit  maior proi 
porlio  totius  cruris  ad  fuum  fegmentum 
angulo  relh  adiacens  , yuam  anguli 
acuti  adiaceniis  fegmento  ad  angulum 
acutum  ddiacentem  ipfi  cruri , 

SIttriangultmi  rcfiangulum  iio , &ab  angulo 
acuioquollbec  V.g.  I ducatur  reSa  ix  ad 
lacut  oppofitum  ic  . Uico  maotcmr/fc  rdtlo-.tn 
tneritai  ad  lx.p«4m4a°Wi  tti  ad  angulum  xgr«na . 
C. 

Ab  angulo  itaquee  ducatucparallela  «a  adix. 
centro  c tranrear  per  vcrcicem  a circulus  sac,  & 
quit  loogior  cft  au  balii . ccurc  «I  ob  angulum 
wcurum.quem  Tubundit.  apud  t ) Meo  circulus 
aacfccabk  intra  triangulum  aac.  ftrrSorccE 
minor  ctit  Iriangalo 
CIA.  Rurbis.-quiasE 
maius  cll.quam  crux  n t 
ob  angulum  reftum. 
quei.i  (ubceadic,  circu- 
lus laextra  criagulum 
cadet  I maiorque  erit 
fedlor  aac  triangulo 

Uc. 

Aducrtcndli  autftR 
triangula  ei  > itr  Aei,qnod  fine  ehildcm  alcicndi- 
tix  fe  habete  ad  inuiccm.TC  bafu  ef  i.  lib.d.  St  (e- 
fiorttitem,  rt  fupra  monuimus,  rt  anguli  imi* 
cem  fe  babentex  jp.  hb.d.  Ekm . > 

Probatur . Triangulum  caa  cll  maint  Tedlare 
ecE.quarrii  comparcatur  eidem  triangulo  cai 
aiaior  crlt proportio  uiaoguU  maioris , quamic- 
Rorit  additura  tciaqgulum  ci i : SeSor  rerd  iOe 
ncibabet  maiorem  rationem  addiSum  triaogn* 
Ium  cai.  quim  ad  alcctum  TeAorem  «ei  iriaaga* 
loiplpaEi  matorem,quaremuIcbni4iorem ratio- 
nem babebie  triangulum  aei  ad  uiaugolum  °Vj 
quam  fe&br  cce  ad  rcRurem  cca/  cOm  multb 
matua  fit  triangulum  ace  comparanun  triaugulo 
CAI  . Se  ficclua  comprcbendcc  magia. quam  ler 
aorc*i  refpcau  fc^ria  ece:  quare cciam  c6* 
poneuda  tcUngulam  aic  compofitum  ..ad  trian» 
gulumlimplexcsi  maiorem  ratiunem  habebiCu 
quam  rrRac  totus  coinpoficus  ecs  ad  iim  licem 
feRorem  cEE  i Et  ideo  etiam  angulus  totus  {emi* 
nigttad  cadangulumnigtum  apulc,  rcprzmo- 
nuimus  ,&  ideo  Infiipcr  Ica  erit  btlts  tota  ai  ad 
balim  lE  rcgmcniuDi ; fed  rt  eft  ea  4 lib.6.  Ai 
ad  fegmentum  lE  1 ita  quoque  ci  tota  ad  regmeOH 
umxi;  Ergo  01  habebit  nuiocem  proportione 
ad  xi.qiiaiq  angulus  remialbuscpatti  nigr«{re)l 
angulus  cocus  feqiiai{iua  o eft  xqualis  aiagqlu  g 
ob  ptratlcliiinuei  lipparum  ca.  S;  xe  ; Erao  cou 
bilis  «t  dicer  matoremproportionem ad Egmeun 

tum  Ki  i quam  angulus  x ad  angulum  nigtiuac. 

COROLLARiVM. 

C^.OlIige  quoque,  quod  erte  quoque  cx  regmen- 
u tum  ip maiori  pcoporttouqaO x<  . ac  A..gu> 
lis  CEX.  quod  opponitur  nigro  c.adipruin  0 oLr 
gium  i qii'aj>cabacum  elle(rc,ia  maiori  propor- 
tione ai  ad  xlp  quam  angulus  albus  u ad  mg.utp 
• I fcd  angulus  cik  cA  aqualis  albo  i ergo  ae  ad 

»<F 


TRACTATVS  XIX. 


fOt 

(I,  Bc  ideo  cK  >d  (I  ob  eindcm  proportioncni,cric 
iamilori  jppoitiooc,qaa  gei  angulus  ad  oigtu  c. 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Si Jit  maior  froporlio  lateris  ad  latus,  quam 
hafis  ad  bafm  in  triangulis  duobus  alte- 
rum crus  commune  habentibus,  &•  bajim 
eiufdem  linetr,erit  etiam  angulus  fubten~ 
fus  figmento  bajis  maiori  maior  angulo 
minori  fegmento  injiflente . 

SIe  AEi  crianguluBi!  le  ineo  ducatur  ah  i fitqs 
maior  propotdo  aI  ad  BApqaim  fegmeati  lu 
«d  fegmeotuffiHV  • DicoiO*  tfn^vuiHAt  effe  ms 
iormarxttU»AH  • 

Prob.  Namjconi  fit  naior  ratio  Hi>(Iccroacecor 
talU  portio » vt  fit  ac  ad 

j A»i  vt  cwad^tBtipro» 

por.)aUb.tf.  erit  angulu» 
y/ /i\  HAC^ualUangaloBAH. 

"1  1\  maior  » 

y / 11  VtpotC  » qu6d  HAC  fit 

I i H B elusparto 

THEOR.  VL  PROP.  VI,. 

* Si  dentur  duo  triangula  > tjuorum  lateris 
ad  Urm  ratio fumatoryquambafs  ad  ia^ 
■ Jim  angulus  verticalis  erit  minor  • Atpjie 
' miner  laterum  frofrortto^quam  baftSjerit 
ungulus  maior  u 


THEOR.  VII.  P *R  O P.  VII* 

Bafes  trium  triangulorum  in  vnum  verticem' 
conuenienuum  erunt  continui  frofortio~ 
nales^p  anguli  duo  excejjuum  fmt  aquun 
les,  O*  medium  fit  ifofcetum . 

Sint  triangula  abc»  & bah» qQonun  in* 
guUtquovrtns  alium  Asperat  niger, & niger' 
rimus  fine  zqaalet.  Dico»  &barea  Ateuraa  efie 
contsnud  proportionales  ac»  8r  bd  » AH»  dam* 
modb  Iaai3  BD  fit  pquale  lateri  aa  . 

Probatur.  Angulus  adc  niger  eft  «qualis  duo* 
bos  internis»  & oppofitis  augulo  nempe  h,  8e  an- 
gulo ad  A nigro  ia 
triangulo  dah  i angu- 
lus verb  niger  ad  neft 

XJlt  angulo  Aanj* 
■d  A>  AcmpeiAO 
ob  «qualia  crura  Cob- 
tenCi»  quare  angulot 
femtalbos  ad  a errta- 
qualis  nigro  ad  aA«1 
H . Angulus  ver&  nigerrimus  pars  fcmulU  ^ 

«qualis  nigro;  quare  refidslum  album  erit  «qoiJi 

angulo  ad  h • Itaque  triangulam  haa  erit  «qtu* 
angulum  triangulo  baC;  fiquidem angulus  ■ com- 
munis cftj  angulus  albus  A «qt^s  angulo  H; 
quare»  Sr  reliquus  aah  erit  «qualis  aoj^o  c ni- 
gro ex  Coroll.  propof.  17.  llbj.  quare nirc  tr/an» 
gula  habebunt  latera  proporuonrii*  * ex  4,  l.d.  fif 
BC  erlcadsA»  feu  iD>caiipraAA  «quatus»  tua» 
CeuBoadsu.. 


QVoniam  latera  ponuntur  malorli  proportio- 
nis* quam  bafes » & ac  eft  ad  bd  In  inalori 
peOportione*  quam  ab  ad  1 B . Pone  Ai  efle  Md  EO 
Vt  A A ad  EF,  Ideo  quoq;  ac  habebit  maiorem  pit>' 
ponionem  ad  iD»quamiA  ad  ed,  Vnde  ex  to.l*^ 
AC  maior  erit*qui  Al.Sfc  dicas  de  crure  it  fi  fiat  Ad 
PPfVtAB  ad  BF bafes»  qasrccricmaior  proportio 
CBad  pr*  quam  lA  ad ttf Serit  iuque  maior»  mde 
cruraicum  fitit  matofa  ex  3 1 Jlb.l.  conuenlem  ex* 
tra  triangulum, dr  minorem  angulum  concludent» 
quam  ia»  & f b Sr  minorem,  quam  BOp » quia  ej  5« 
\ibo6.  fuQt  triangula  ABi»ft  ibT  «quiangma  • 

Slc  dicas  de  minori  proportione  latensm,qnam 
bafinm  . SI  enim  dicat  minorem  proportionem 
AC  ad  sn , quam  ab  ad  eVj  fiat  ai  ad  eo  » vt  a A ad 
AV,quare  AC  dicet  miriorem  proportionem  ad  bd» 
quam  AI  adEo;  Vnde  erit  minor  Ac,  quam  ai. 
Sic  dicas  de  latere  BC,quod  dicit  minorem  prr^>of- 
donem  ad  id  »quam  ab  ad£i » quare  fi  fiat  ia  ad 
ST,vt  AiadFE»crascB  dicet  minore  proportione 
ad  n,  qui  bi  ad  ro,  quare  erit  crus  cb  minus  ex 
^opofio  lib.^.quam  Bl,ldeoq;  triangulum  au 
erit  matus,  quam  triangulum  acb  quod  erit  minus 
angulufq;  ACB  major»quam  AiA,fed  Aiaeft  «quf- 
angulum  triangulo  bdi»  cx  5.1ib.  g.  Ergo  ACa 
erit  angulus  muor»qaaffl  angolus  Epv  • 


expensio  II- 

De  triangulis  > qua  ad  angulos  fecundum  f *<• 
tionem  datam  coi^ituendts  *■ 

NriquJtas  tota  t torafque  ingeniorum  fled> 

ttrlcbrom  nixus  inldelaboraalt»  ve  pofiet 
angulos  In  triangulis  luxta  daum  proportionem 
diuidere,roaximd  fi  de  trtfarlatlonc  ag(lHr;8e  prp* 
ter  ea»  qui*  anri^uitus  Inuenta  fune » nihil  laoenlc 
noua  anas»  quod  tmiqoa  Inuenta  promoacret  J 
Dinofiratus  itaque»  9c  Nlenmcdes  quadratricem 
lineam  ad  id  ioneoere»  ft' Nicomedes  CoMhoi* 
deam  linea»;  quos  mo^s  breultct  tradere  iaup; 
dimus: 

probl:  i,  PROPOS.  vlir. 

'Angulum  datum  mediante  quadrairke 
iuxta  proportionem  datam  dmidere  • 

Sit  exhibita Qita^ 
dratrix  aH»  pro- 
porcioque  v ad  t»  ft 
aoguloaa.piatqiie  cl 
.fquaiis  dguiut  cs>K  » 

8r  parallela  ad  bafior 

ducatur  TE , Flatq* 

nTj&Tadtex  pr. 


1 


DE  A N G V H S. 
m.  lib.tf^clem.  Sic  BDad  allnn,  &inaeniecur  oh 
i patido  itacjae  r dacacor  parallela  hk  ad  balim 
U>t  & per  t agatur  radiat  DM,eric^ae  arcus  cm  ad 
arcum  MN>ire  vad  t. 

Probatur.  Namex  propof.  i8.  tra&.l8.  dcH« 
neiccoruit » ncft  portio  iaceris  db  ad  latus  OA»fic 
eft  arcus  »c  ad  quadrantem  totum  CA'i  tt  autem 
OA  latas  ad  HO  partcoiinc  Qoadraoa  ca  ad  arcum 
MC  ex  eadem  cir«  propof.  Ergocx^tfuetn  pars  db 
ad  partem  ho  laceris  > hoe  eft»  n v,  8f*t  ad  r ex 
cooftrudtooc.  Siccat  areat  ad  CM  arcum.  Qut' 
redwidrsdpBHerttad  aohoc  eftdbddmdpquoqt 
vadT  velati MMiditc* 

PROBt.  n.  PROPOS.  IX. 

TrMttgtJ$tm  eonflitttere , cuius  dua 
smer  fe  hdicant  frofortionm 
istum* 

Sit  quadrant  elrcoll  Alope  Qaadraerteis  diui* 
fus  inc  fecundum  proportionem  datam;mcn> 
fareturooe  arcas  ac  gemina  viceincircumf^eren* 
tia  AB}  docaturqae  AS^Sr  SBfhabebttque  criangu* 
lamABsdoof  angulos  »qal  habebunt  proportio- 
aem  datam  arcos  ac  ad  arcum  cbi  nempe  angulus 
•d  a evic  aqualis  aic  ad  centrum»vcpote  qaou  fub* 
tendat  duplo  maiorem  circumferentiam  ex  eflfe> 
teae»  flr  fic  angulus  ad  a duplos  anguli  cbi  . 

Quod  Ii  TclimtUjSr  tertium  angulum  datam  ha- 
bere proportio* 
nem , totus  fe- 
micirculus  acl 
fecnnddm  pro- 
portionem da* 
ci  diuidacurire* 
plicando  in  aNi 
HC  , St  CL  qua- 
drantis arcus  datos»  dr  quilibet  arcus  In  circio 
gemina  vice  menfuretur,vt  omnes  rurfiis  replica* 
ci  arquent  totam  circumferemiami  drpunda  abc 
coniungantur.  dr  erit  fidum  * quod  poftulatur  j 
habebuntque  anguli  eam  proportionem  > quam 
habent  parces  arcuum  ah»  dr  HC»  dr  CL  (tcwiduta 
proportionem  datam  eo  modo»  quo  diximus  ope 
Quadratricis  inuenum . 

FROBL.  III.  PROPOS.  X* 

Angulum  dtium  oft  Conchoidis  ttiftrUm 
ftCMt. 

Sit  angulus  datas  acutus  ABC.Br  2 quolibet  pun* 
do  uteris,  quod  placuerit, demitacur  perpen- 
dicularis in  aliud  latus  ad,  prolungccurque  latus 
BD  tn  c.  8r  fit  DC  addita  pars  dupla  alterius  Uteris 
BA.dr  ab  A ducatur  parallela  ab  ipli  DC.defcriba* 
turque  centro  sConchoiscEF.dr  ad  pundum  i» 
quo  fecat,  i pundo  s ducatur  s£ ; aflgulufque  ni- 
ger B erit  tertia  pars  totius  anguli  aio  dati,  8c  al- 
tera pars  alba  eius  duplum  erit  • 

Probatur  otex  defcrifcione  Conchoidis  aequa- 
tur ip6  oc : Quare  diuila  io  p bifarlanrop  atquabi- 
turdbmdiat«|oc,dt  ideo  ipfi  ba  , cui  tota  dc  du- 
pU  e(i  ex  cooftrudtone ; dr  quia  oab  ang^us  cx 
ctfedioae  redas  «R  ^circolut  centro  9 dclcriptus 
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traoGbitpercria  puoda  oab  ex  propor.is.lib.j* 

eiem.  QureAPcnt  radius»  dtaequalUop  pe, 

&BA;  quare  aoguli 
nigri  ad  A>Sr  f.  crut 
«quales  ex  rqltb.i. 
clem.  8e  angulus 
niger  ad  p,  vtpotc 
externus  illis  duo- 
bus erie«qualis,  & 
duplus  vni  eorum 
B : atob  arqualita- 
tem  Uterum  ba» 
dAP  angulus  P ni- 
ger «quatur  albo  b:  quare  angulus  Balbus  erit 
^plut  annli  b nigri  i fcd  hic , vepote  ab  inciden  - 
te  in  parallelas  A£,d  bc  ex  propof.jo-  lib.i.  elem. 
fadus  «quatur  angulo  b nigro : Ergo  angulus  al- 
bus Bcft  duplus  anguli  nigri  B}8r  ficAbnCedus 
cft,d  diuifus  in  tres  partes,quarum  du«  rum  pars 
alba»  reliqua  pars  nigra . 

EXPENSIO  HI. 

De  Angulis,(]Uo*d  Utera  fecundum  datam 
rationem  confiimenda . 

Vidimus  modum  conflituendi  angulos  pro. 

portionales;  modo  reflat  videndum  quomo- 
do, 8t  Utera  proportionalia  Tecundum  datam  ra- 
lionem  efficiamus  • 

PROBL.  L PROPOS.  XI. 

Dato  ungulo  k funilo  extra  illum  ducere 
lineamy  crura  iuxta  datam pro^- 
portionem  detruncet . 


Sit  datum  pundum  A,d  ab  eo  ducenda  Gt  Jloea» 
quz  iuxta  datam  proport ionem  x ad  c detnia- 
cec  Utera  anguli  i ; ita  vt  fit  vnum  ad  aiceroni,n 
cad  B.  Eligatur  quodlibec 
pundu  Gat,n  cad  b ex 
propof.i5.lib.tf.  clem  Gc 
BF  ad  £c,dcF  ducatur  dein 
ab  A parallela  tpG  fq,  qpp 
Ge  A iH,  diris  te  «d  sH,vr 

C4d  B. 

Pacet  exprcqi.4.  lib.tf* 
elem.  Nam  Ftcif  adso» 
Idefl,  ncadsex  effedbonej  vt  §i  ad  em  1 E^o 
critBl  adER,vtcadB.  Q^d  iotelligitur  etiam 
Elatra  tiiangalumb;c  prazis  operi  demandetur. 

THEOR.  II.  PROPOS. 

jid  datum  pundum  intra  angnlipJt  U^eam 
ducere  t ejUdah  co  pun^o  remaneat^ 
dmifa  fecundum datatnratumtm*  --.v, 

SIe  in  praecedenti  Gg.  datum  pundum  x pM 
quod  docenda  Gt  linea  , vt  x diuida^  eam  io 
proportiones  datat  b ad  C • 

Ducatur  parallela  xi  lateri  cf.  » a puodo  x ; & 
Gae,  vt  B ad  c»  Gc  K 1 ad  I v,  8r  ducatur  i pondo  v 
per  pundum  X linea  reda  vo.  Dleoxac^^cndxf» 
ViBAde. 

patet, 
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Pttet,  ^niaelPex  adtr»  vtii  ii  ip»  nempe»  vt 
• ad  c ex  coaftraAioae»  ergo  etiam  gk  erit  ad  rt» 
pt  B ad  c • 

PROBL.  lll.  PROPOS.  XllP 

A dato  punffo  extra  dnguhtmdMCfrclhtfamy 
qua  (Uuidatur  d Uterihitt  anguli  ft~ 
eundum  datam  rationem, 

Sit  dattim  pundum  •»  8r  angulos  a, &docatnr 
quxeumque  d p pundOi  qox  fecec  anguli  a 
latera » & deinde  6at > te  data  proportio  k ad  L»fte 
CB  ad  CD » & 4 puodo  n ducator  parallela  Ipfi  ce» 
& occorrat  lateri  ap  proluogato» 
ac  tandem  ducator  xPiungensB,&r 
p punda  • Dico  bb  efit  ad  es » W 
K ad  L . 

Patet»  qoia  ex  4.  lib.  6,  eft»  vt 
ac  ad  CD»  <jux  ex  etfediooe  eft » vc 
K ad  L$  fic  afi  ad  ef  . Ergoee  ad 
BLcft»nxadL« 

EXPENSIO  IV. 

Dt  potemus  laurum  triangulorum  quorum- 
cumqut. 

Licet  faprj  viderimos  I.».  elem.  potentiti  U- 
teram  triangulorum  comparatas  ad  inuicem 
remanent  tamen  ali<)ua»  qux  vtpote  vtilia  fuper- 
ficiebus  conorum  non  redonam  proximd  inoe* 
aieodis>bic  non  debent  pofthaberi . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XIV. 

2n  omni  triangulo  quadrata  laterum  fimul 
furnpta  funt  aqualia  quadratis  duohus 
fumftts , tum  dmtdia  hafts ; tum  qua* 
dratis  eiuobus  linea  d xertice  tn  eam 
medietatem  dedu^^, 

TRcs  cafos  habet  propofitio»  fecuoddmqobd 
perpendicularis  cadit»  vel  enim  extra  tritiw 
Mlum  ducitur  • ?cl  intra  latera  Ipliul  trianguli » 
ira  eft  latoa  iplius  trianguli»  n in  redangulla » 
qoos  omnes  cafus  feoriim  oftendemns»  eft  autem 
prop.  Pappi»  fed  aliter  eam  d*birous  . 

Cadat  primdm  perpendicotaris  intra  triangulu» 
vc  eft  AP  in  triangulo  bac  i fitq; 
Bcbafts  bifariam  diuirainB»& 
duda  AB  . Dico»  tjutd  ^ludrata 
ex  cratlbHS  b kt&  ac  fmi$t  fimp  * 
ta  awtur  dajbtit  (fuadratis  lima 
dmbitJ  quadratts  me* 
dUta»'s  BE . 

Probatur  • Quadratum  ab 
ex  14.  lib. a.  eft  minus  quadratis 
ex  BC,8r  AB rcdangulo  bb,&  ep 
bisAimpio;  quod  eft  bo  cx  eb 
quia  angulus  be  a ftt  acutus» 
fr  triangulum  Oxigoninm.  Rur- 
i&s  quadratum  aC  maius  eft  quadratis  ab»  & bc 
Cx  !}•  lib.a.  redaoguio  ex  ec»  & pb  bis  fumpto : 
quod  eft  cc»co  quix  angulos  CEAiit  obtorus»&  tri- 
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angulum  Amblf  gonlum » qoare  tamb  naioa  cAp 
quadratum  cx  ac  quadratis  ex  ab»  & bc  j quintb 
minus  eft  ba  i;rdd quadratis  AS»d  Cfi»Pel  ^ali  b«» 
com  enim  bb  » & Ecftnc  xqoales»  Be  px  eadem 
etiam  rcdangulJBC»dcG  bis  hinc  inde  Compta 
erant  xqualia  : Quare  fi  ex  ab»&  bb  quadrata 
gemina  vice  fumantur»  arqoabont  quadrata  ba»  Ae 
AC»cum  camum  reponat  quadratum  ac  quantum 
tollit  quadratum  ba  . 

* Siffecundus  cafos » Ln  quo  perpeodicularU 
extra  cadat  in  triangulo  fecundo»  da^oc  affirmo 
tfnadrau  tA»  CT  AC  /inixl  fxmpta  tjuadrata 

dMplitl  exA£f& quadrau  ittm  duplttier  bx  medieta* 
te  bafn . 

Probatur,  Qu^ratum  ex  ac»  vtMcq  io  Aro* 
btygonio  oppoiirum  angulo 
obtufo  B in  trian^Io  acb 
ipaiQB  eft  quadritia  croron 
AB»  8e  ec  duobus  quadratis  ex 
BE»&  EC  pqnalibus»8f  duobus 
redangulisex  BE»arPB»fred. 

CB»8r  BPpVt  lib.a»elcm.p.i|. 

Quadrattim  verb  ba  mu 
nus  quadratis  ai  » & bb  duo* 
bus  quadratis  cx  bb  » Ar  doo* 
bus  refiangkfiis  ex  bb  » Ar  v» 
vt  ofteodam . Ergo»  cum  tantdm  defficUc  qu- 
dratum  ex  ba  quantum  augefeit  auadratba  ex  ac» 
fuper  quadrata  ae,  Ae  ec»  U bec  duplentur,  illa  fi* 
mul  fumantor » fupplente  altero  deftediim  alte* 
rios  quadrata  laterum  S4 . Ar  ac  cquabuot  doO  qua* 
draca  ex  ae»  Ae  duo  cx  ec»  vel  eb  . 

Qubd  autem  ba  quadratum  defidat  4 quadrato 
ab  duobus  quadratis  ex  be  » At  duobus  re&an* 
gulis  cx  BB  • Ae  BP , pacte  cx  15.  lib.  i.  eletn. 
Nam  ex  ab  quadratum  maiua  eft  Uteris  kb» 
At  BP  quadratis  duobus  refiangulis  ex  bb  » & 
BP»  ita  quud  AB  quadratum  contioeal  in  fe  qoadra- 
tumex  BB,  Ae  duoredangulacx  BE»ftr  BF»e^qua* 
dratum  ex  ab»  cui  uuadrato  ae  fi  adJamos  fnfupcr 
cx  u quadratum  iftud  ae  cum  addico  be  fupera* 
bit  quwatum»  ex  ab  doobus  quadratis  ex  bx  8e 
duobus  reAangulis  ex 
Bi»PB  : qoare  ab  quadra* 
cumt  minus  erit  quadrato 
ex*  AE»  At  Bfi  duobus  qua- 
dratis ex  M,  Ar  duobus  re- 
dangulis  ex  BE»AtBP. 

Cafus  g.  Cadat  nerpeo- 
dicularis»Ae  fit  ipium  crus 
AB  in  triangulo  bao  cercio 
Tu  nc  ex  AC  quadratum  erit 
malus  quadratis  ex  ab  » Ae  £C  duplici  rcAangulo 
EC»  At  EB»  ex  i|.  lib.a.  quod  eft  quadratum  co  bis 
fumptum:  BA  ver6  deficiet»  4 quadratis  bb,  Ar  ab 
quadrato  BB  bis  fumpto»  quia  AB  cum  bb  qua- 
dratum illud  AB  ex  prop.ll.  lib.a.  exxquat. 
re  defeduscruris  sAxquatur  cxceiTui  cruris  ac» 
fuperjyuadrataex  ab*&  sb.  Quare  fimul  pofita 
ex  ba»  At  AC  quadrati  xquabuot  quadrata  cx  ▲B»0r 
BC  bis  fumpu  • 


BX- 


,D  E A N G V L I S. 


■'[.  EXPENSIO  V. 

• Di  angulii  in/ig$irisrt3ilmeis , • 

T 7 Ib  tngalarttm  recuadum  te  confUtmiop«. 
V . co^itif<|ue  proprinatibut  modo  cof,n  fi- 
gi|rh  rtAdiocis  applkatot  confidctJmiUifiiie 
tcgalarctfioci  fcu  irrtgalua . 


THEOR.  I.  PROPOS.  XV. 

QMteltitt flgur^riHiliuid  c0nmtt  iis 
^los  rcfU^uqfd  tpfd  Wl  inltr  figM- 
rai  rtliriunfS . 

QVpftbet  (iguii  nAilancontinc^gnloiblt 
■ tot«i]tiilts  teSii  qv&ta  Ipii  ell  inttr 
agurii  rcfiilfoni . V g,  prima  figura  A trian- 

Sulum ; i^ua  anguli  duobus  rcRii  aquabuntur . 
ccunda  nnfbbionga.  Jcu  Trapcaiapllius  itaq;. 
anguli,  eo  qubd  6f  wnsada  bis  tot  tefiis  > nempa 
qnatuor  erunt  aquaiet,  Tema  eft  Pencagonum. 
lea  aqualjum  lacerimt.fed  non . Seu  itaque  refiis 
'Cius^anguli  aquales  erunt . 

Ra(io  cD , quia  qualibet  figura  in  tot  triangula 
diuidi  poteS,  ^ota  ipfa  eft  inter  figuras  reSili- 
nm  ttahealo.d  quonia  angulo  rcAas  ad  snum 
al^u^  tllorlinb ; Sic  triangulum  non  nifi  io  tri- 
angulum dinidLquadra^  tretb  figura  in  duos  ao- 
guToa:  a^nagana  1%'ttcs , iexagooa  in  4.  n 
rMesbicOftum.  > 


THEOR.  II.  PROPOS.  XVI. 

Jnguli  cmufcunijHefigKrd  reilitinm  ajuan- 
luriis  tot  rechs , ^uot  angulos oiii. 

. net, ftu Utera durtflisreRii 
qtutiiur. 

VVI(  propof.  qu6d  oumeredtttr  htera»  fcu 
aogttlicuiufcttoqtie  figurc,fr  eo  numero 
dupHcatodccraiiaixurquatuor,  &-refiduus  numc* 
ros  angulos  redosdcmon(lrabie,quibus  aognli 
«quales  Ainc.  V*g.Pdtagoni  fune  anguJi,vel  latera; 
^oq;  duplica  hunc  numerum  5 . erunt  1 o.  i quo 
(1  detrahas  ^ remanebunt  d.  indicans  quinque 
angulos  pentagoni  fex  redis  e/Te  «quales  . 

Probatur . (^ia  figura  qu«libet  In  tot  trlangu* 
la  diuidi  poteft  a lingulis  eius  angulis  trahendo 
lineas.adaltwod  pundum  In  medio  aflumptum  p 
quot  ipfa  babeclatera^  feo  angulos^n  vides  hic 
fadum  io  triangnlogSrpentsgono» 


Qttare  cnmcx  propof.  17.  lib.  t.elem.  quill- 
bcttri^ggttlj  aagalus  ftc  «qualis  duobus  redis* 
feqaitur,n  triangulaea  In  qualibet  figura  luxti 
numemio  augulorum»vel  laterum  fada  lint  «qua-i 
ba  bis  tot  redis  > quot  funt  anguli  illi : fed  om- 
Bcs  il|j  habent  angulos  circa  pundum  medium  & 
confiflemes  omnes  Hmul  fumptos  «quales 
quatuor  redis»  vt  collegimus  propoClS. 
lib.i. quiiid  anralosftgnrx  non  penincnti 
quate  fi  detrahatur  » remanebunt  reliqui 
ad  hgoiam^pVrtirtcatcs : Sic»  fi  ex  10.  aa- 
fcrawr^  erunt  reliqui  6»  anguli  redi» 
quibus  aoguli  pentagoni  «quales  funt* 

riA^K.  111.  PROPOS,  xvit. 

•n  - 

At  ex  iT.libi.propof.dei^nHratnmeftlDteni^/^figtt//  cumfcumquc  figuu  externi  kUtere 


flOs  cuiuTcumque  trianguli  angulos  atquales  elTe 
duobus  redis  : Qnare  qu«  figura  non  Mxsft  di- 
uidi» m (i  In  voum  angulum  trahendo  m angulo 
«d  anguium  redasiVt  tnangulam»pquahtiur  duo- 
bus redis»qu«  in  duos.vt  quadratura  quatuor  re* 
dosex«quabic  ,qu«  in  tres»  vtbenugoba  fex  re* 
dis  «quos  angulos  obtinebit  (n agona  odo  an- 
gulos redos  complebit»  & c«t . $edqu«ret»  qui 
rauone  cognofeatur  figura  inter  figuras  talem  fe- 
dem  occupare  V.g.  <fl*e  decimam»  vtl  vndecimam 
figuram. 

Ref  ondetur  numeranda  elTe  latera » vel  aogu- 
los»l!^  detradis  duobus  ( duo  co<m  latera  fiuueam 
coc^ituere  ncqueaot>nciic  nec  duo  anguli  folom» 
vt  patet)  ille  numeius  refiluus»quam  fedem  oc- 
cupet in  lerie  figurarum  demonftrabit  V.  g.  data 
figura  20. vel  angulosivel  latera  numeret  detrahe 
s.  cemaoebit  iS.  ilU  itaque  figura  inter  figuru 
et  it  decimaodaua. 

tDA/iT 


frodn(}o,(^  fiti  conittndo  effelU 
d^Hoat  folwn^Mtuor  redos. 

ANgulnt  exteriorn  cuiufcumque  figurc. 

qutfiuncl  lateribus  verfui  eandem  partem 
feriatim  dedudis  » vt  vides  fadum  tn  penugono 
s omnes  fune  «quales  tantum  4.  redis. 

Deducitur  ex  propof.  10.  lib.i,  elem.  vblaffe- 
ritur»  quod  linea  fuper  aliam  confidens  angulos 
duos»  bine»  & inde  facit  duobus  redi^  arquales » 
quare  cum  quojhbet  latus  lignrp  cuiudtbee  infi* 
ftatfuper  alium  produdum  » vtcd  ce  fuper  Di  $ 
fequitur»  vt  angulus  niger  figur«  internus»  Sr  an- 
gulus albus  exsernus  fine  «quales  duobus  redis» 
d cum  omnes  iu  fe  habeant,  fequitur  efie  pquales 
omnes  interni , d externi  bis  tot  redis ; quot  ipfi 

fune  V.  g.  in  fig.  5.  angulorum  decem  angulis  re- 
djs)  quia|. Imerni» d imcmi5.  funciSediam 
diximus  internos  ffie  «quales  fex  redis  1 f.quU. 
tnr » quod  externi  fint  folum  «quales  4.  • 

Qq  CO. 


i 


• • 

T R A C T 

C O R O L L A R I V M. 

Hinc poteft  eoilig?  modu*cogoof«ndi  Io  fi- 
goiit  rc^lincisiA  f^QiUteris  regolaribus 
qoot  grados  quihbet  cius  cogulus  > tum  iotcr- 
otxs  , tum  cttcroos  , tum  ad  centrum  conti» 
Qcac  , cum  eoiin  qoilibet  fcAu»  angului 
partes»  grado^que  contineat  fit»  Tt  ex  cogni- 
doQc  rcAoruiia  ^cQiama»  in  cognitioDcm 


ATVS  XIX. 

continenilaf  , quam  anguli  figurc  polfidee  Gc 
cum  anguli  ad  centrum  fiot  4*  redis  «quaJcsi 
qui  j6o-  gradus  continent , & ilU  V.  g,  lo  Penta- 
gono fiot  T.  G per  5.  diutdatur  dabit  7». 
oiyncrus  filicCt  graduum  , quem  continet  angu- 
lus t.  & quia  anguli  externi»  rt  c quatuor  quoooe 
redis  funt  aquales»  angulus  quoque  07».  gradus 
continebit.  Icd  quia  anguli  interni  6.  redis  fuM 
aquales  > qui  dant  540.  gradus  diuifo  hoc  ounte- 
ro  per  5.  dabit  to8.  grad.  pro  coaclaeotU  coiof* 
cumque  aoguU  interol • ‘ 


■ ' '-5^1  ' i nai^e 

t<HM4 
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X R‘  A C.  T A T V -S  XX- 


De  Linei*  circulo  cifcumptJins 


<^0/i:i 

, 7(is  Lihearum  prcprictaribus  'iQcfandfim  modo  incipk 
I mus  cas  confideraic.yt  margines fupcrficiei,atqi  figura;;& 
; quiaVt3  lib  tlem . figura?  perfeft^  adiu- 

mento  circuli  dcicribuotur ; ideo  eas^  vt  apricatas  coculo  con- 
fiderfirftis.  * • 


. E X P E I O I. 

• t,,De  prin^ifijs  htpMs  Tir^ildim'.  • . 

. ' ' .#  % 

nJIstteif*  froput  baliif  Yraditof  eA  conficlr* 
1 rare  liiwaii  <)a«  drcgli  p^ipherie , vel  cius 
daU^porronibu»  Aibtenibintu^  ^aatenOs  iqea* 
fvnbllr)  Ainr  , rrl  oenrar«adar^\|pt»‘*>  H lincf 
Aal/emf<lf»inctro  coaHDenfarabitcf/jaf  tahquam 
^atlooalia  refpadu  ^niam  antimitur»&  ranquam 
e«»  iuxea  cnlu«  pa^tei  omaei  ali(  linez  <fiuidead^ 
fi^M  vel»  A fiat  incoromeDrurabilei^Uem  men* 
foti  prosini . 

* • n Cifcului  omiit  ex  libiM  bom{mi|^  | ^.par- 
teMKiiditur»  qaaeGrsclps  appellanti»  Sr  oi^oU 
gradofiifitl''.  paRes.  rarfdt  inrdihgilbr  diuifcf » 
qbz  (^nuta  dicamur  f.  rurfirque  omne  mioucam 
intfo.  partes  ponitur  diuilum»qujt  fecunda,  Se 
qaodlfbcc  borumin*^.  panes  incifum  iterdm» 
Tmia  vocteaotur,  & Ac  Q^artsT  C^uinu, 
Sqpcit  feaper  fubdfuidendo  vrqueacLfO. 

lilif  itaque  panibus  circuli  linea  aliqui  fuo- 
ttnfa  rei  circnmrc  ipta  fk  non  ommbua  Cilteoi 
Gradibus,  8r  mmaus  not^r  longitudinis  rerpe^h 
fadi|reperire  Aiic  necclTarium  1 6 non  adequatd, 
faltem  proxia»^,8r  cum  muofib.ii  differentia  i 
vero . 

Linearum  rerb  reiAanim,  quar  circa  periphe* 
riamcircnb  conAderantur  alisr  Tunt  intra,  aliar 
funt  extra, alio  eam  Tecant.  Qux  intra  circuli 
pcnpbrriain  exiAunt  ille  funt  Aibteof^»  qux » & 
cordf  dicuntur , 8e  Sinua . 

definitio  I. 

CHsrde  itM^ue  efl  r*:*7j  ‘m  erciUo  dkimnt 
eim  m -ptrumqitt  puriter jmI>^ 

*tn*'ct‘S  * 

Tatis  eA  ab  in  circulo 
Asco,  que  fubteodit  teg- 
mentum  >ca  , 8e  boa, 
quod  1 cet  r«rumAt,ta- 
men,cu  A»u  ea  iq  fe  con- 
cinens accipitur,  rt  mi- 
norem poitiooem  BCA 
(iibceod^  cooAdetauir* 


definitio  11. 

SJnu/  e/9  dmtdlutu  eborda  d^UmeifO  ei 

pfrp«ff#rVWaW  /effs . • 

#*TaIis  eft  BA  * Sinus  rerb  eA  nomen  Arabicam 
rfur  lacum  in  haac  A^iAcationem  i ^themati* 
Lice%y  Italis  in  luo  Lexic% Mathematico  cx 
^^^lic  Anum'appellacum,qubd  claudat  curuita- 
Rm«rq|p  . 

. b E F*T  N I T I O III, 

^ ^hmtyerjhi  cf?  dUme^igortioctfrd^  /h  fhul 
*(3  reSv perpeuiixtnMr Inter  tfmdam  ipf4m»& 

ptf  tphinUm  , 

Talis 'cftet  inter  BCA  ambitum,  &'ea  Anum, 
fen  B^horddkn  egiftens,  qui  etiam  dicUut  fagit- 
u.  ^ .. 

D e F^I  N IT  IO  IV.  - 

SInht  emptmentiefl fteitt  ft3m  iUitu  uram 
mltim  «sM^/er*. 

Tatis  eff  At  ,qui  efWinus •retis  AI  coniplenrit 
arcum  «^que  ^ quadranceio,  qui  dicitur  etiam 

Aaus  dKugdus . 

■ . * ^ E F 1 ft  I T 1 'O  V. 

' < 

Sfmuihititi  t/i  rud'nt  ipfms  eireuU . 

Affuftitorrerb  radius  t rr  rationalis  cafpe- 
duomniurn  aliarum,  fea  chordarum,  Ceu  Anuum, 
ideoque  i receactonbys  fupponiuir  diutCus  in 
pmet  looooopo*  licet  Pcholomeus  cum  poCuerit 
panium  do.  Amet,  par  150.  fed  experimemura 
docuit  minutiorem  dliui Aonem  c0o  maioris  com» 
modi . 

Lincar,quc  evrra  peripherlaro  Cone  communi 
nomine  dicuntur  fecundx,8r  fune  tangentes,qua* 
runi  deAnicionem  hb.|,def.a.explicauimas.  Ta- 
lis eA  DO  quarum  terminus  efl  fecaos  aliqua,  qux 
pfoueoiat  i caotro,Sr  io  IpCam  tangentem  ceriai> 
nec,rt  po.  Iraq;  cum  Cemper  diameter  pd  in  pun  - 
dum  contadaidudus  faciat  angulos  re^os,cum 
tangente  ex  lib.|.  Elem.  prop.se.  Radios  cum 
tangente, CX  Cccance  Cemper  faciet  triangulum  re« 
dasgulom,  coi  Cecaiu  iki^aAs  fit* 

<iq  * 


EXPEN- 


5oS 


TRACTA-fVS  XX^i 


E X P E N»S  I O II;  ' 

Delintis  portiomius  ptripheriarum  infcrU 
piis,(jiut  Uier*  alicuius  ^gurit  regulum 
- iitlexuni 

9 

QVe  Hoes^lrcoloin^riptsaliqtMin  figuram 
__  regularem  confticuunt  no^reafu#»  fc 
Fafidameneomfquoetnerslouenian|ir.  Vndeab 
HUs  do6trlna  exordienda . Vidimus  autem  pro* 
pftT.i; Ji&^elem.  Latiic  Fkxagbni  AuartVadio; 
Tode  de  relicuarum  ft^ramm  laterioih  Termo 
erit.. 


THEOR. 


I.  pkOPOS.  I; 

* 


de  ex  II.  lib.ft.  qutdhttoai 
ex^afi  BA  i^aoguliACB 
aequatur  duobus  quadratis 
alteri  cx  femidlametro  ac 
alteri  cx  {cpiidjamccro 
ct. 


COROLtXRlVM. 


CQlligicur.  Quod  fi  qoadreturTcmidisTOer 
audus  duabus  xifrisi  Be  dupHcetuf»  8f  2 to-' 
to  radix  quadrata  eruaturtUla  abieda  vltima  figi^» 
ra  «TaCura  fit  latus  qoadratli  & chordam  AB  i <tih]s 
mcdietaseftfiiras^^.  grad« 


• « 


IH.  PROPOS.  iq. 


Ldtus  Trianiili  circulo  inferipti  potentii 
triplum  cH  fypiidiametri . 

Sit  triangulum  abc  equilaterum  In  circulo  abc. 
*Jis  Utus  pefie  inftruin^fp  Utere  une* 
^ueawit  tripUmaiutttfMimifMdra  umfMw 
diametri,  BO»qui  arqualie  eft  BL  lateri  hexagoni 
propoCiy.lib.4  Euclid.  i 
Probatur . Q^a^dratum  bafis  al  in  rcdaagdoiB 
BAfc  e(l  cqiiale  quadmas 
redarum  ba  , fr  b^  ex  i«. 
hb.s.  quod  angulirt  sio  fe» 
micircufo  redus  fit  ex 
b8.  lib.  }.  Sed  quadratura  * 
^ diametro.fadum  efi  qua- 
dapium  qi|adraco  fui  di-* 
etiidij  t Ig  fimidta^Qcri  SL> 

vel  BOi  ex  Corolt'  propoC 
0.  lib.  Ergo  reliquum 
quadratum  cx  ba  x^bt  re- 
liquas tres  partcs.qux  vnacu3|^quadraA>exBL»vel 
BO  quartx  parti  xquallsi  omnea  ^uatuor  partes 
quadrati  al  cxxquat ; vnde  folum  quadratum  ex 
AB  crlt  triplum  quadrati  OApradij>d  cond^nen* 
ter  ipfum  latus  ab  triplo  ampHis  pbccrit . 

f r . ' . 

COROLLARI  VM.*  . 

" ^ . 

Hinc  efl,  quod  fi  diameyum  in  fe  mult  jpKceti 
A qusdrest  fici  6e  fcmidismctrum  t deijlde 
quadrarum  remidiamerria  totius  diametri  quadlra» 
to  fithducas»  9e  I refiduo  radicem  quadrdani  c»- 
trahaSi  qnbd  inquam  ca  radix  Brit  latiiH  trianguli 
AB»  8e  ehnrda,quarfobtendit  i2«.  grad.  culus  me* 
dictaa  efl  finus  Ooi 

Adncrtoautem»l^  hoc  fitvniaerfale  monUum». 
quod  vc  cxadifiimui  fircalculus  finus  totos  dua- 
bus xifris  aogendusjdl  radice  quadrata*  deinde 
vna  figura  abijcicnda  cfi  f in  qua  aliquis  er« 
ror  in  maiori,  vel  minori  cxceflu  inefie  potefi  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Latus  /jU4dr  at  i circulo  inferipti  fotcfl  duo 
^aadrau  exfemtdtametro  conflituta  • 

PAtct  • Nam  latus  quadrati  In  circulo  fubteo* 
dit  quadrantem.*  ideo  angulose  redus  r Vo- 

- e 


Si  hexjgoni , O*  Actagini  latus  in  eodem 
circulo  dcfcrtplorurrf  comporyuUm  tota 
rcUt  linea  extrema, 'O"  mtiia 
raliont  fccatur . 


{t  latB.  ilcc>|fcni  K,  & ci  addxur  ac  zwII*  , 
Tepiidiametro  diu  qi^»&cnt  latus  hexft^oi.^ 
Dico  rorem  ab  feiiemepe  it  c ixtrema^^  mfiik 


ratioMC . Nempe  quadratum  contentum  fubac 
efie  AQuale  redapgulo  fub  ab»  8r  cb  conteotai . 

Prob.  iWoycif.  1.  Triangula  AOB  totum»  & ni- 
gra ptfrs  liint  {quhngula  , vt  ofteodam  ^ 

• cx^.  Iib.6.  Ua  eft  pro- 
por^lonstum  ab  iaius 
ad  DB  bafim  In  thav' 
gulo  maiori  adb  $ Vt 
latus  DB  in  triangulq . 
. nigro  minori  vcl  fq^a* 
Ic  AC  ex  codVlrB^onp 
.haficB.  Cilm  ergofic 
tota  AB  adTcgmenwm 
maius  ac  , Vt  idem  a^ 
miousCBex  prop.  19. 
Iih*<?.  crlt  rcdangulura  fub  ixtreq»!* 
srquale  quadrato  medix. 

^Rcroanct*ToIum  probandum  triangula  abd»  ^ 
minus  nigrum  efte  xqulsnguta . 

Progrefl.s.  Angulus  niger  apud  d eft  qiunta 
pars  rcmidrcumferenciz  nimirnm  duorum  redo- 
rum»  vtpote  angulus  decagoni,  qubd  Kcx  Theta 
fit  latus  decagoni  • Ergo  rcHqui  dtioc»&  b nigri 
zquales  iauiccmobzquslitaterolarcrum  fubten- 
forum  erunt quatuor  partes  duoium  redoruro* 
vt  omnes  fimul  fint  zquales  duobus  redis  ex  17. 
propof.  Jib.i.  & figuli  dux  panes  • nempe  dapii 
anguli  nigri  apud  D.  Sed  angulus  C niger  eft*- 
qualis  ex  prop. 17.I.1. duobus  internis, & oppofitlt 
A, & albo  apud  d • qui  pquales  inutce  funt  ob  crura 
dC,&  Ca  fuptcnfa  pqualia.Ergo  duplus  roi  eoruqx 
V.  g.  angulo  A , fed , & erat  duplos  angulo  nigro 
apud  D , ergo  ifti  angulus  A,  & niger  apud  d efunt 
*qua!cs . * 

Progreff.  }.  Hlncque  probabitur  angulum  n 
cotum  nigrum , albumque  trianguli  maior'S  cfle 
zquale  angulo  c nigro  minor  s.  Nam  eft  cocus 
duplus  anguli  A j cum  qoil.bet»  nempe  niger  D,vt 
oftenfumcft,  & albos  Dob  z qualitatem  lacerum 
fint  zqualcs  ipfi  a : Ergo  totus  albus  , nigerque 
D ipfi  A duplus,  eego  dkus  xqualia  nigro  angulo 

B du- 


DE  DNEIS  CIRCVLO  ■ OIRQyMPOSITIS 


B i it  f^caod.  progrc(f.  aogtfli  ni 

grid  . ' ' 

Tandem  angolut  led  communii» ergo  triao> 
^lom  magnom»  8r  paruum  nigrum  fuat  a^(]uian• 
gnh;cam  de  ftngtil't  angulis  probata  (it  ^<{UaH> 
tas  in  ambobas»  8e  hinc  erit  ab  ad  AC»?t  ac  aticB: 
quare  reda  ab  » que  conAat  tt  latere  decagool» 
Sc  hcxagtMii  excrema»  & medii  ratione  fedaeft* 

COROLLARIVM 

Hinc,  (i  diametrum  audutn  duabus  sifrls , Br 
hv  quadrarum  dioidas  per  frmidtametrum 
iiiniliter  audum  excipies  latus  decagoni  • 

^tHEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

Si  in  chculo  fentagonwn  4ef$iUterum  de* 
ferti  itUTy  fcnttgoni  latus  pottfl,qHod 
* fotepy  Cy  latus  detagoniy^ 
latus  fexjgont, 

DVo  Incendo  demonUtare  a]tenm,qubdpeQ* 
tagont  Ij^s  pofltc  larus  fexagonJ»  quod 
poQit  quoque  latos  decagoni^*  Ideoque,  vc  ambo. 

Probentur . Sit  M pdtagonbqund  Tubce- 
dat  arcum  ica»  irquear.uidiu.dacur  per  medium 
inC|  dueaiurque  d Centro  o remidiamrter  dcj 
connedmturque  Tubteorp , qu^  erunt  latera  deca*^ 
goni  cs»  I TemidianHcrique  docanyir  bd«*  8e 
DA>6^rurfds  dtuiro  arcu  CA  per  medium  tn  e,duoa* 
tnr  fcmidjimeter  db  i de  fecet  chordam  ba  iq  M|dr 
CA  ia  I j cooncdatucque  MC  • 


JO9 


ifla  inqdam  dnoqgadraca  erunt  «qualia  qiudiat> 
d^BA:  Ergo  SA^Iatua  pentagoni  poted quadra- 
tum BD  lateris  fexagoni,R*cA  latenis  decagoni . 

Remanet  primo  oHendenduriv  triangula  bao» 
deminui  iMDefrcr^iiangula  . Quod  ica cohuh^.-. 
citur.  Angulus  A nig  rruAus efl  in  pefipheria: 
Ergo  vc  (tc  cqttjlii  sDsad  centrum  debet  circfu* 
pra  duplb  maiorem  c{rcumfe'^tiam,  cumtuper 
«qualem  (ie  fubdupiui  ex  2;  iib.f, Talis  vcHd  eft 
circumferemia  fb»  nempe  d||plo  maior  fuperqua 
innflic  A nigerrimus  angulus  ad  circumferentiam 
/eTpedu  Bcs  eircumferencix » quam  compreheg. 
dic  angulus  niger  o ad  centrum,  ut  coo/idcrancl 
patet » cum  f b (!t  <$  er  circuli  Bo.  paetibus  Bt  »e. 
fb  Angulus  eerb  niger  apud  t eft  communis . 
£r«  rehqaut  reliquo  .qu.list  cimi  tres  anguli, 
emufrumque  ulinguli  duobui  reflis  zquencur 
u propori7.  lib.l.*Coroll.  , 

Prob.  Deinde  trianguli  liiomiiu/ifrdrniiA- 

grum  CM A cllc  zquiaDgoli . Nim  luguli  in  tai- 
norl  nigroipudA  , *f  loudcnigfafiint  Inuleeift 
zquijtc  nb>q«>lfiitem  litcrurql  vt  «oufidreinti 
p«et;  iremangubia  a ilbus  ell  zqujlia  angulo 
apud  I criangnlicaA  naiioric^am  lior  ruperrqua- 
lcaciicuinfereniia»ca,«rci.  gigoidem  angu.: 
ll^sapud  B albna  triangul-  Ajcerit  zqoaliialerH 
nigro  nyooris  tnanguli  apud  a , dr^onfequenter 
SBgulo  c nigro  ei  arquall;  Cum  ergo  b maioris» 
dfC  nigri  minoris  trianguli  (iiic  «quales»  drr^i- 
quui  albu^  apud  a communis,  eruntquoque  duo 
reliqui  «qu»lm  1 Vnde  triangulunyiyioi  bac  tri- 
angulo minori  amc  cfit  «quianguium  • 

PROBU  I.  PROPOS.  V. 


Probatur  duo  crhngnla  BAD*dr  BMDfunc»TC 
deinde  odendain,  «quiangula.  dr  angulus  apudo 
niger  e^  zqiial  s angulo  a nigerrimo,  dr  angulos 
niger  b cdmunii , ergo  ita  cric  ba  ad  SD,  tc  id  ad 
sd  BM  ideoque  redmgulum  fab  extremis  con- 
tentum BA  Utere  Pentagoni , dr  SM  • cius  portione 
erit  «quale  quadrato  ex  media  boi  radioque  ex  14. 
bb.q.  ^ 

Pn^reir  t«  ^qutaogula  quoque  fune, vtofteo- 
dam,  triangula  nigrum  totum  cua  8r  maius  ipfo 
ABC,  canis, xngulus  Bcit  «qailft  angulomgro  C, 
dr  nigerapan  Acommunis,  Ergo  eadem  ratione 
erit  A B ad  ac»  vt  ac  ad  ma  : Ideoque  redangiilu 
fub  AS,  dr  MA  ixtremis  «quale  erit  quadrato  me- 
dix ca  ex  tp  lib.d.  Sed  h«c  re^anguJa, arrepe 
primt  progr  fub  ba,  dr  bm,  8c  fecundi  fub  Ba,  8e 
AMxqualia,  fune  quadrato  ex  tota  BA,ex4.  prop. 
lib.s.  Ergo  talia  quoq;  erunt  quadrata  illii  «qua- 
Ju, nempe quadiatumex  bo  «quale  redangulo» 
8e  tota  AB,  dr  maiori  regmento » dr  quadratum  ca 
«quale  ccdangulo  cx  cuia  » cx  ouuori  £egm«oto  s 


Latera  deeagonty^ty-  heyag^ni  in  eodem 

etrcuU  hturptgare , 

Cjt  circulus.rei  quod  fuffitit  femlcircului  ^ab^ 
V.  Asfit  perpendicularis  ba 

dmifo  bifariam  femidumetro  insducatur  ba,  coi 
zqn.lu  rumai'ur  »D.«r  i pundo  d durat.r  ad  a re- 

fiaAD.  Dico  rraimB.efle  latus  t>ecagoni,ft 

fecundo  AD  efle  latus  Pentagoni . 

Piobatur . Nam  db  cft  IcSa  mcdii.gr  cifrcma 
ratione  in  b: 


quare  comi* 
niu  fegmen- 
tu  erit  latus 
decagoni,  9e 
sb  maius  feg* 
mentum  erit 
lacus  fexago- 
ni  expropof. 

I huius . 
Pri>bacur 

antecedeot , quod  db  feda  (It  media  ,dr  extrema 
ratione.  Nam expropof.it»  lib.a>  Rid>(ji.EbTe» 
dus  e(I  bifasiim  in  9,8e  e!  addita  eft  rc^j  ed. 
Vnde  redangulum  cx  tocaor,  dr  alditaDE  rni 
cum  quadrato  ex  Ef  medietate  c(I  «qualAquadrr-* 
co  m^dietati$,dr  additx.vt  vno  latere  FD  fteto/ed 
ro  cll  xqualis  lmc«  ap  exconflrudione  . brgt> 
ipdus  A F quadratum di<9o  redanguIo,dr  qnidra- 
to  cx  medietate  radij  «quale  erit . Sed  qu ad raium 
ex  AF  eft  quoqae  «quale  quadratis  ae  radio,  dr  f.f 
eiufdem  medietatis  ex  11.  lib  2.  Quamobrem , G 
quadratum  illud  ef  dematur,  remanebunt  quadra- 
tum tx  AA»  rei  quod  idemex  maiori  fegm^mossk*  ^ 

acm^e 


TB.ACTATVS  XX. 

5«®  jji-  dortbo.&minotliiMioHfiiMgaortltavtiBr 

ftdJOi  fr  reA*BgB^****^ H *****  - ; i_ /• • nnnwri  Tcr61n  ft 

^ OtvarcsB  Cfit  icftB 


“Tecmiprehenfo.qSiinQmreo.trit  fe*. 

"p7o"b««fe»dTp.T  'Me» ex  ...recondi  *o 

ftd  D>  tft  litoe  deci^ni , »e  modo  ofleofom  eft 
I.  hj..goni,cim  6.  x««0. . Ergo  « propof.  .o- 
teced:  eft  1»*««  pehtagooi . 

GOReOELARIVM. 

Hinc  Pitct  modoi.quo  eroitar  latosDetigoni. 
N«n  Domero  ridij  in  fe  oinitiplic.m.fc  ««• 

mer.rmedi«»eU(idijquoq)  in  fcdoao4hofim^ 

collinntur,  «t  e»  loto  r.dix  quidrat.  eriutut,  «t 
obcincbitar\ine.  At,  1 qo.  dempto  nomeio  me- 
dieiiUs  r.<bj , nem^  li  rem.nebie  D( 
cadbni  Radius  tero  do.bu<«ifrn  aogendtti,*» 
pfccifiw  A calcnloi.k  dtind»  ex  twilee  eitroa. 
ix^ogenda  6got.  rltiotteft . 

c cf.*  b.  L n A RI  V M II. 

T"  T hinc  quoque  6t,tjo4d  « aoKc.  pentagMl 
jh  lato.  babeipir  . Nun  numcto  »a<h)  *““ 
Sibus  lifris  ad  maiorem  prtcifiooem  in  fe  di^, 

' tt  Depagoni  guoque  in  fe  diaao.is  a coco  umui  |g* 
grogptcktadlxquadraut.ctahacnr  dabit  Oa  Itent 
pcftcagojii  • 

THi^QR.  y.  PROPOS.  VI. 

« 

QginJlicdgom  Ims  potefi  ijUdim*  Ime*, 
qui  dtffettfemildtu!  triMgnh  ifemil*- 
^ me  Penugoni,  &eoTumfmitum 
verforum  dtfftrentnt. 

PRobatoc  pet  Id.  Iib.4.  Euclid,  reSa  lofcrlpu 
inter  bafim  trianguli,  «t  pentagoni  latui  ter- 
tium eli  latus  quindecagoni,  tt  Ab , qu.  eft  inter 
puoau  A.ln  quo  cadit  bafis  trianguli, cuius  reite. 
io B>& Bi^uoitemincipui  pufto  BtecttumJitat 


oOaCvO  f ot  uMnon  ■ iu«*wii  •«•mhi»*»  ^ • 

01,  qui  In  (e  multiplicabitur  t numeri  «r*in  le 

duai.tomAO,  tu»  o a aggregentur.  Namex- 

traSa  radix  quidrala  dabit  chordam  ai.  St  latnt 
quindecagoni  Gr.  iq.  qu«  dimidiata  etit  fion» 
Gr.  11. 


expensio  w. 

De  froporiione  laterum  figurarum  circulo 
inferipitrum,  cum  diametro  . 

Ne  fruflra  quandoque  laboremui  in  lateribus 

przdiaacum  taurarum  inueniendis,  opor- 
tet prids  videre,  an  «ut  line,  rationale. /Sr  Ideo 
numeris  ctpriraibiles  : fi  namqJ  numeriapartium, 
Ih  qqis  diameter  dioifui  eft  exprimi  nequeat  ea- 
rfi  longitudo,  ftuftra  quia  nefciua  calculnm  rtitt- 
raret , vt  tandem  paiset  numero  exprimefet,  qu* 
exprimi  nequeant . 

THEOR.  I.  PROPOS.  V4I. 

In  quadrato  'diametrum  ineommenfutMt 
ed  Uteri  ,feu  femidiametro  cui  eft  . 
infcripium . 

V^Robitor  tx  demonftritlt  lib.a*  Scprcpof,^. 
if  ia  Coroll.  Quadratum  Padum  c»  di^ooali 
AB  «ft  duplum  (jua^act  Padi  cx  latcrcifc  raoioci; 
£rgo  hfc  quadrata  non  poflident  tationam  talao» 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum numeium 
debec  habere  j fed  quam  numerus  ad  numerum  ex 
Coroll. Ia  enim  ptopof«id.  lib.s.  inter  numeros» 
quorum  rqus  fit  duplus  alterius  noa  cadit  medius 


pentagoni  ab  h t Erit  ergo  ae  femiUtus  triaognli 
gc  IB  pencagoniifr  diipereatia  oa  • S19UB  vero  yer* 
fus  femilateris  pentagoni  eft  Cb  » & trianguli  eft 
DA»&  eorum  difterentla  ob$  cum  ergd  oia  trian* 
gulam  fit  redangulumx  ei  H.  lib.B.  bafis  ab 
quadratum  atquabitur  quadratis  ex  ob»  Ir  oa  ^ 

COROLLARIVM. 

QVare  Colligitur»  quod  fi  femilatus  tB  Pubdo- 
^catur  A£  relinquetur  AO»qui  in  Pe  ducetur* 
Repartitis  verbeompiemeatis  DA^dci»  vt  ioCri 


proportionalis;  «f  fic  inter  eos  noopoteft  Inter- 
«<lere  proportio,  qu*  Inter  quadratos  numeros 
lAediat  ex  eadem  1«.  propof. . Cum  ergo  quadre- 
tum  diametri  diagonalis  ab  ad  quadratum  Iaera 
fic  Polum  » vt  numeros  ad  numerum  ex  propoCo. 
llb  to.  erunt  longitudine  duo  jncommenPurabUes 
l^s,  8r  radius  »Ct  dT  diagonalis  AC»qti«  eft  chor- 
dalubteaia  quadranti»  & ideo  etiam  diametro  coti 
iacommeaPurabilis  erit  • 

THEOR.  ft*  PROPOS.  VIII. 

In  triangulo  latus  ipfius  femidiametro,  in 
quo  infcrihttm  incommtnfuraiile  eft. 

PRobatur.  Nam  ex  propdf.l.  latas  trianguli 
ASpoteft  inferoirc  pro  quadrato»  quodertt 
triplo  maius)  quam  femidiametri  ao  t Sed  i.  ad 
non  babent  proportionem  • qaim  quadratus  nu- 
merus  ad  qaadrstamoaoienini  cx  OiroU4ix.lib.S. 

Ergo 


DE  LINEIS  aRCVLO  CIRCVMPOSITIS . 


Er{^  ncc  ^nxlntu  remidlaaccri  ad  quadratd  late- 
rit  iofcripti  trianguli . Quare  ea  prop.d.lib  pa- 
tera horu  quadratorum  erunt  incotnmenrutabilia. 

THEOR.  IU.  PROPOS.  IX. 

/»  PeiiUgoiio,  &•  Dectgaito  latus  diametro 
efi  iircommenfurahtlis  liiua,tim  loit^ 
gifudine,  tum  poteaiit. 

X 

*|^Robinir  f rimo  de  pecagono.  Nam  aflumpu 
1 • fig^prop.f.  prcccdentis  quadratam  <Kmi« 
radi|  if  eft  quarta  pari  qoadr^  totius  ia.  Sed 
linea  ap  pbceft  e£cere  quadratum  «quale  duobui 
qtfadnatliydr  Hofc  ai,&  Ooesip  • Ergopotell 
qufihtuplo  magisiqtiam  dimidius  radius  ip  . Qua« 
re  liuear  ef  & nr  Jon^codiod  ioconMnenfarabiles 
ertmt  etpeopof.io.  itb.i6.quia  poflaot  quadrata, 
que  proporttoocm  babent,  et  numerus  ad  oame> 
fi(g|-;  iK>oatRem»Tt  quadratus  numerus  ad  na* 
merum  qmdracon  . 

Si  Itaqae  i dv  reda  «qualis  ipfi  ia  anferator 
ieihlradiusaiir  rationalis  refpcdo  toUas  diametri« 
• jque  commeafurabUit . Ofem  a linea  integra  ma- 
lori  DIS  pocdiqtie  magts«qillm  minor  bf  quadr»> 
to  redr  Ais  qtue  Jioea  toti  maiori  eft  iocommen- 
(urabi/b,qoia  quadratum  A^ft  quater  dp  qui»» 
quies  maJooquamii»  dr  ideo  cum  qua^acaicfe* 


rs6Ci  et  fionferui  ad  numerum  i ipOt  latera  erum 
Intomrncnfdrabilla.  Cum  ergo  maior  d9  ploa 
poffit,  quam  minor  sv  quadrato  Dt  laceris  fibi  ma» 
lori  iocomneiifnrabil  is , ipraqueminor  ep  fit  ea-* 
poiit^.  Rationali  nempe  diametro  commeofura- 
biUs  longRudine*  6e  potentia  .refta  os  ablata  a* 
minori  erit  Apbtome  ; Et  quia  bf  quadratum  cft 
ad  quadratum  exff»  , vtnamerua  ad  oumerumi 
ideo  BB  enc  Apoosme quinta xa  14.  rei  si«  pro- 
pof.  Iib.io. 

Probatur  recondo  de  latere  pentagoni  a d . 
Nam  poteft  efticere  quadratum  arquale  quadrato, 
lateris  DC)  8r  EA ..  Lines  eerb  db  cft  irrationalis 
cihn  oftcofa  fit  Apocome  ■ 

Cdtn  ergo  dc  fit jrrattonalis,quadratom  eius» 
Ttpote  CB  irmiooali  fadlumi  erit  omoiab 
Tatioiialeex  Bd.lib.iQ.  Vnde fi  appltccuiradra- 
tiooalcn  AB  fcdangulua  ilKuB  guadiny  $quale  o 


1 

Jj.  Iib.t.  HorclU- 
cice  lacitudinetn  * 
Tcu  alterum  latus 
EC  rationali  ipH  ea 
incommenAirabiie 
16gitudine,ctimrc- 
duogulu  zs  iit  4 i 
redangulum  ax  » 
relut  bafis  r.E  ad 
bafim  XE  ezpr.  1. 
lib.d,  8e  ideo  ex  prop.f.ltb.to.cE»  cri:  incooicfu- 
rabile  ipfi  £x.  Vade  additu  ipfi  rationali  ex  rfiiciet 
totam  lineam  cx  longitudinem  inuomtneniurabi- 
lem  ipfi  Rationali  Ai>atque  irrationalem  cx  prop. 
IO.  lib.io. 

Erunt  iuque  incommenfurabllescx.fic  ABideft 
cx  : Vade  ex  propof.ad.  lib.io.  rc^angulum, 
quodconCiaentxaericifrationaie.  Sed  huic  re- 
dangulocft  cquale  quadratum  ex  oa;  Quia  re- 
daqguium  OA  ex  conftifaiftum  eft  «quale  quadra- 
to» ex  de  conftituto . £rgo  linea  ao  potens  hoc 
reftaogulum  eft  Irrationalis  ex  prop.af.  lib.io. 

THEOR.  IV,  PROPOS.  X. 

LatHS  O&ogof^  efl  diametro  incommenfu^ 
ratile , 

"^Robatur,  Nam  coofidcratofchemate  prop. 
iT  X.  fit  radias  Ci  perpendiculacis  ipfi  lateri 
quadrati  AB ; eritque  femiqaadratumciB  . Vade 
diagonalis  huius  quadrati  cb  erir  duplo  maior 
In  potenti^»  quam  Ideo  rt  ex  prima  propof. 
huius  Expcnl.  conftac  erun^  longitudine  iheom- 
menfurabilcs  ct , & cb,  ablata  Itaque  ci>  i radio 
CT,  vel  C8  <cliqiu  «ric  Apo^c » nempe  uracio- 


4 r> 


r T 


flalta  etiam  potencii,^Vdeo  eius  quadratum  Ir- 
rationale. Applicetur  itaque  rationali  potenrif 
XB»  vc  in  antecedenti  fecimus  redao^ulum  «qua- 
le quadrato  re^  IT,  St  fit  bb.,  8^  enc  longitudo 
iRcxt.  Iibvio.  irrationalis 
ipfi  lB,vel  aquali  iz;  ideoqf 
ciim''d\j«zt>'velzqttiMi  10,' 
StiBfint  irratioiraii^  rdriP 
erit  irrationalis»  8r  ex  Cof/ 
B.  popoCstf.  Iib.’tb'‘!*eiftarf- 
goium  XR  eric  quoque  irrationale.  Vnil?  litiV^ 
odogoni  vB  potens  efficere  quadracdm  huf^'feT 
ftaogulo  XR «quale  eric  irrationale.  Poceft  au- 
tem efficere  quadratum  redangnlo  xR. «quale. 
Quia  poteft  efficere  quadratum  «qu^lc  quadratis 
duobus  vij&  fB : qu«  «qualia  font  huic 'redangi^ 
1b  XR  ex  cfficdioue  . 


:di 
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TRACTATVS  XX. 


expensio  IV. 

Dt  circulo  'infcril>iit , tjiu  figuram  hoh 
coaflituuiu . 

T*  Glmus  de  linei»  iofcriptU  circulo»  qiur  figu* 
j , t»m  faciebant,  modo  de  tllis  * abque  rerpe^ii 
ad  figuram  vllam»fcddetermiaarar  quantitati  gra* 
dnum  fubtenfis  : Eat  rcro  in  duat  clafTct  diuide* 
inut,  & hic  agemui  de  Hltt  fubtenfisi  qu(  vt  ioae> 
nilcur  radiclt  qoadratf  extradionem  depofcunt : 
deinde  aliat  irademut  > qaibot  traSandii  radix 
^oadrata  adhibenda  non  eft  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  Xl.  . 

Sinui  comfltmtntifiyfinm  rcBiijuaiMa 
aquantur  ouadralo  radij  . SicMtO' 
quadrato  chori*  cttjualia  funt finui  vtr- 
fi,  (yfinus  rtQi  quadratu . 

PRobaeur  BAE  refius  eft anguliu . Vnde ex  il« 
ift.i.  Quadrata  ex  aAliau,fl^  AI»  eel  cquali 
»c  finut  comple- 
menti erunt 
lia  quadrato  ra<Sj 
SB  . 

Probatur  fecuo* 
da  pari . Nare  an 
gulutcredut  cfl. 
Ergo  finus  fcrfi 
c 9 quadratum » 
reAi  fimis  ci  crfic 
«qualia  quadrato 
chorde  r?,  8f  cft  eadem  «tio  de  finu  refio  ba»  8e 
rerfo  ai  » qui  equaotnr  chorde  »• 

COROLIiARiVM  I. 

Hinc  da»  finu  redo  ia  fi  ducatur  in  fc»  & 
fnbducatur  i finu  toto  in  fe  dudo,  8r  i re- 
fiduo  dematur  radix  quadrata  { ilU  dabit  finum 
conplemcnci  BC»quo  abluoi  finu  totoremaoo; 
bit  finut  rcrfatiA. 

COROLLARIVM  H. 

SI  rerb  hic  finot  rerfut  in  fe  multiplicetur,& 
cooiungatur  cum  quadrato  finut  rc^  Y*  g* 
quadrarum  fiat  ex  rc,  8e  cooiungatur  cum  quadra- 
to ex  ct,  vel  quadratum  » a cum  ai  Radix  qua- 
drata fubdu&a  a toto  dabit  chordam  bf*  'fel  ^i* 
culua  medietatefi  finut  dimidiati  arcutBi»vel  ir* 
v.K  cft  finut  BL  arcus  bu  • 

CORO  L LARI  VM  nu 

QVodfi  duplicet  finut  complementi,*  finum 

^ redum  habebit  chordis,  qu*  totum  ar- 
cum Aibtenduot,  nam  ffdnplIcesBC  finum 
plcmenti  habebit  Chordam  duplicis  arcus  fb,  fi- 
cut  fi  duplicet  finum  redum  ba  habebit  Chor- 
daaa  doplidt  arcui  xi  • 


THEOR.  II.  PROPOS.  XII. 

* Ch^rid  {uiuflibet  iji$ddrati$m  c/7  annale 
quAdr^to  duorum  finuum  ftmul  pofitorum^ 
quorum  arcus  ftmul  tlU  futtendity 
quadrato  difirentiit  finuum  verfiofum  • 

Ste  Chorda  ab  fubtendeos  arcum  ahb  • qui  fit 
diuitu»1n  quafcuroqoc  duat  portiones  au*cu- 
iurdinus  redut  ac  vcjIus  cm,  Schi  arcum,  cuius 
finut  DB  redut,  flr  verius  !>■  • DitOi^trodfsfiMm 
ttOi  ciponanw  jru  w tfidant  aCv , * dginde  finot 
minor  vcrfiii 
OM  I fion  ma- 
iori cu  Tubdo- 
catur,  vt  rema- 
neat'oc,  vei  p- 
qualis  Fb,  dico 
inquam , qubd 

3uadrat&Crhor- 
^ «ABcflfqut- 

k duohua  quadratis,  quorum  vnnm  eft  faduni  ex 
latere  af  aggreg^co  finuum  icdoruob  Ir  aUcrom 
joc  vel  fF  Afferentia  finuum  vrribram’. 

Probatur  facili.  Quia  trianguiuttAif  cAre- 
dangolum.  Ergo  qumiratom  ex  ab  ex  lUiR;^ 
eft  acqualequadracuex  Ai,AffB.' 

Qubd  autem  triangulum  abF  fit  redaogo/wn, 
pacet » cum  anguli  ad  c » * o fiot  redi , * /arera 
c«,.*OBfiQt  cqualta,  ficue  , * DC, * fb  ex  e^ 
diooe.  Y"^^^^i*^3BgolutBtcdwtrU. 

COROLLARIVM. 

Modus  vnincrfaHffimat  bine  eaiiclttfr»  W 
plurimi  finua.  reperiantnr.  Nam  fi  duo 
qtuicumque  latera , In  chordas fitperiua  JUpunC 
t.RiucntaidimidlBoetb  erunt  fimatrcdJ»quibtt* 
ex  orxcedenti  reperiet  finot  complementi,  qui 
fuboudi  i finu  toto  relinquent  finut  verfot . Si 
ergo  duos  ex  finibat  itarepeeiq^onxerl»,  Saqoa- 
drat^jnultipMucrit,  gf  eorunhfiBUt  verloS  mi- 
norem i maJbri  fub^xcrit,dJfrcre>fiamqoeqoa. 
dratd  quoqihe  mofypIlciueriB , roulyplicatofqpc 
numerot  pmoi  iuuxeris,*  ab  aggrego  radicem 
quadratamiubdiaxerii  j UU  Qhg^,^qug  flioi 
duot  artui  in^qttalet  fulpendii^f  P^r  me- 
dium dabit  finum  medietatis  furere*  arcus, quare 
fimul  vnit!  efficiunt . V.  g.  fit  chorda  dccagonl 
Gr.g6.BiP094O.'pofi»  finu  to»  toOQooiBo. 
dictat  «ri«  fimis  Gr.  tfi.  nirelmm  9090170.  Sic 
Sexagooi  Grad.  M.  eft  loocoooO.  medkrM  cft 
joooooo.  Gr.  ga  Hinc  ftuua^rompltOKou  Gr. 
iS.  rrimlrumOr.7a.  eft  Par  p5i05<*5*  q*i  W>do- 
doad  finu  loco  iclioquit  fiouoLverfum  4^43S« 
Sic  finot  complerecmi  Gr.jo.funtCr.dc^quornni 
finot  eft  4.fttbdodut  i finu  toco  relinquit 

finum  verfom  i|9974di  qoo  f^odua  fiona  ver- 
fnt  alter  primo  Inucatut  dabit  latus  BF  810911« 
qui  in  fe  multfplicldut.  S»c  iondi  finua  9000<^. 
& )ofioi70.  dant  8060 170.  qui  pacicer  muIcJplki- 
dos  in  fe,*  deinde  iungendi  numeri  iu  multipli- 
catij  i quorum  fumma  extrada  radix  quadrata  da- 
bit chordam  Cr.  18.  *^o  fimut  nempe  48.  que 
dimidiata  trit  finua Gr.t4’  Par.  4067964. 

Sk  fi  btOdia  finfima  Gr,B4.  fr  $o.dt  ia  ihinai- 
•IpHcacia,  danHipiteam quQqoe.dilBcncmia  finuum 

verib- 


r 


DE  LINEIS  CIRCVLO 

verforum  in  Te  » deinde  aggregentur  autncfi 
ita  multiplicati  > ab  aggregato  radix  excipiatur» 
ilia  dabit  chordam  Cr.54.  8e  dimidiata  iinam 
Gr.  *7- 

Sic  idem  apat  iondii  finibus  t4.fir  17.  habebis 
fiifumCr  16^.  Et  fi  iungat  37A*  30.  Gr.fious 
habebis  finum  18  ,&cxc.  At  fi  iungas  finum 
Gr.  ^o.cum  fiau  Or.  nimirum  cum  dimidiata 
chorda  pentagooi  habebit  finum  arc.  3J.  Si  verb 
medietatesiVt  fupra  repcriaocurcoiuiau^  dabunt 
multo  plures  finut . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XllL 

Quddnttswt  chorda  differ<ntU  duorum  ar- 
cuum ep  d'iua!e  quadratis  diffircmtd 
finuum  verforum , atque  rtBo- 
rum  corumdm  finuum . 

REaflumatoT  fig.  propof.tf<  in  qua  ae  ( 8r  n 
fint  Gnus cuiufcumque  arent  A>tc»  ariiE 
diiFfrenth  eotuhdem  finuum  erit  ao  . Sic  eorum 
Eius.^erfi  fint  ri minoris  arcus*  & li  maioris 
differentia erhre* rei  os.  Dico*  tjnadr4ta 
h*rum  differentiarum a ^nadrtto  ehords 
AI* 


Probatur  • Quia  tHangulmn  aoi*  e ft  redanga* 
lura»ergoex  ii.lib.a  Euebd  vera  erit  propofitio» 
&quadracaex  lateribus  different!|TqueOE»8roA 
cqualia  eruut  quadrato  chorda*  8e  bafit  Al^ 

COROLLARIVM 

HiCc  propofitio  deferult  ad  Inuenleadas  eas 
chordas  quarum  arcus  rniti  fuperant  qua- 
drantem . Njm  tunc  poterimus  vti  fubcradione 
subducendo  a finu  tum  verfostiim  redo  arcus» 
Enum  arcus  minorisiVt  h-beaturgemioad  fferen* 
tia  finuum OA»  8e  oa»  ex quibus  differcntqs  tan- 
gam ex  lateribus  in  numerum  quadratum  reda- 
Ais»  8c  vnitis,  fubducendo  radicem  quadratam  re- 
periemus  chordam  diif.reotiar  didorum  arcuum» 
nempe  illius  arcus  ai»  quo  differt  uab  ia. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XlV. 

Quadratum  cutujhbet  chorda  vna  cum  re- 
^io^ulo  gemino  , tjuod  ftt  i finucomr 
plemcntt^  CF*  toto  finuttanquam  ex  Uuri- 
busy  aquatur  gcmtnts  quadratts  faclis  d 
finu  toto, 

SIe  Chorda  »».  Dico»  quod  cius  quadratum 
minus  ell  quadratis  radiorum  m»8c  vb  redan- 
gulo  duplici  comprebeofo  fub  ri  radio**  c&  fiou 
complementi  • 


CJIKCVMPOSITIS 

Probatur  ex  propof.  I?.  lib.i.  Euclid.  Quia 
chorda  Bf.vt  in  fig  pronof.ir»  Aeduo  finut  toti  er» 
fir  FI  faciunt  triangulum  oxigonium»ergo  ea  pro» 
^ficiohic  venfic.ibiiur.quf  eodem  fcnfu  rniuer- 
faliier  ibi  probatur . 

COROLLARIVM. 

Hinc  deducitur ; quomodo  reperta  chorda* 
fiue  per  additionem,  fiue  per  fub^udlonf , 
vt  ex  IS.&  tj.propofic  butus  reperlatur  finus  ver- 
ius, & complementum'  finus»nec  non,  &■  finus  rc- 
dus  illius  arcus,  cuius  chorda  componendo,  vel 
fubducendo  duot  finus  Inuenca  fit . 

Pone  itaque  chordam  inucotam  efle  fb,*  cupis 
Icire  finum  verfumre . Quoniim  quadratam  fb» 
fi  vniaturcum  redangulo  ex  fk  finu  toio,&  ic 
finu  comolcmentl  bis  accepto  equarur  quadratis 
laterum  fc»  * eb,  qui  funt  iinus  toti.  Multiplice- 
tur chorda  »1  In  fc,  ficut  & finus  toti  in  fc  ducan- 
tur gemina  vice,  & ab  hoc  numero  aggregato  fi- 
nut totius  gemina  vice  tn  (e  dudt  dematur  nume- 
rus chorde  in  fc  dudus  : nam  reliquus  erunt  duo 
refiangula  ex  ef  finu  toto  , * CF  finu  comple* 
menti . Oiuidatur  brfartam  * medietas  erit  vnuin 
ex  rcdangulis,  cuius  latas  pe  notum  eft;  quod  cft 
finus  totus.  Vndediuila  medietas  remanens  per 
fimim  totum  dabit  latus  CR  finus  complementi 
quo  habito,  Arfiibdudo a finu  toto,  remanebit 
SBC  finus  verfus.  cuius  quadratum, vt  ex  II.  huius 
fubdudum  a quadrato  Chorde  fb  relinquet  nu- 
merum, a quo  fubduda  radix  quadrata » dabit  fi- 
num re^um  cb  . 

THEOR.  V.  PROPOS.  XV. 

Eli  maior  frofortio  arcus  maioris  oA  mino- 
rem , quam  chorda  [ukcnfa  masori 
ad  chordam  ful/ltnfam  minori . 

ID  noa  prob:il>iniut^l  euidentt.  » qua  R.gto^ 
montanus,*  nos  fupraoRendimus  prop.j. 
TraA.tp.cum  res  per  fe  clara  fit.  Dicit  itaq;  quod 
arcus  ma*or  arc  compa- 
B ratus  ad  minbrem  cid 

comprehedtt  plures  par- 

^ tes  minoris  , quim  com- 
^ ^ nE  chorda  maio- 

n ns  AC  paitcs  minoris  C9. 
Ollenditur  vero  fic  , 
Nam  errtum  «fitqubd* 
ftiagis  curnator  arc  ar- 
ensfuper  CAChArdam,qaamCEo  arcus  fuperruam 
ChordamCD;  patet cx iagitta fb  . & ce?  fedquo 
magis  curiutur  aliqua  linea, eo  plores  parces  eoo» 
tiocre  necefie  cR , cum  longius  Ipathim  menAi* 
ret  • Ergo  arcas  arc,  qui  magis  curuus  cft  fuper 
redarn  AC,quam  m nor  arcus, pluris  partcR  conti» 
nebit  illius  arcus,  quam  quod  contineat  ac  Chor- 
da maior  rcf^c^u  minoris  Chorde  cd  . 

COROLLARIVM. 

Hinc  eruitur.quod  chorda  vnms  grad  is  fenfi- 
btliternoii  iifteratab  arcu  luo  ficut , nce 
finus  jO.minutorum;  um  fenlibibcer  uper  illam 
non  dum  arcus  curue.ur . Sicquod  maior  pro- 
portio  arcus  vnius  Gradus  al  arcum  ft.  mmu» 
torum  * quam  chordae  ad  Chor  Jaaa  . ideft,  quod 
Rr  * fi 


TRACT  AT  VS  XX. 

fi  «rcu»  »nin»  GriJ.  eomprebendit  m.  4J.  & infii- 
pcc  1 5. minutj tertiam  cotum panemiquodchor- 
da  *niu«  gradua  non  comprehendet  totam  Utor. 

dam4t  minutoium>8t  inrupereiuitertiam  par- 
tem t fed  pau!6  minut . Sic  quod  fit  arcu»  Cradua 
I m.  ?o.  comprehendit  arcum  eniui  gradus  vnica 
»ice,  Be  infuper  eiu»  medietatem  i qood  Lhotda 
ipriui  arcui  Gt.  *niui,«c  m jo.  non  coprehendet 
chordam  arcu.  Gr.  rmu.  femel,  «t  infuper  ch«- 

d«  eius  medietatem,  fed  pauli  imnoa.kidem  di- 
cat de  finubus. 


PROBL.  1.  PROPOS.  XVU 

Tatulm  fmuum  orditurt , & cmnino 
cemplcrt . 


COROLLARIVM  II. 

Hinc  eruat  quoqucj quomodo propd  terom 
Sinum  tnius  gradus  requirat  • licet  non 
ecni,  nec  Infalibiliter,  fed  tamen  adeo  propd  »e- 
ritacc.rt  nullut  ertot  fenfibilii  fubrtpt  queat.  Di* 
aidatur  finus  tdipop.  repenui  propof.  Ii.hulut 
Coroll.  Arcus  Gr.  tnlut  m.  jo.  Infrx  partea , 8e 
feXta  par»  erit  4 • Sic  finus  150397*  ***'" 

fiuKorum  . In  »rc»  pirtei » etitque  lenia  p«» 
45d5S>  SI  «rgo  daremus  finui  toIm  gradw 
quatuor  viclbu»  Textam  partem  hanc  y 
fiaulrniut  Gr.m.  30.  dfet  ipfc  finus  Gr.  rniu» 

part.i74Ti»  4’*  fi**®*  IpfeGr. i.  m.)o*  eum 

comprehenderet  femel«8r  Infuper  dimidiam  Ipfiu» 
partem , aut  ficibus  quatuor  ex  f«Tr  * quibo»  con- 
fiat ipfa  maiori  ft  arcus  Gr.  f niui  m.JOa  compre- 
henJ  t gradum  f nom  i nempe  4.  ficibu»  ex  fex 
partibus  • quibus  ipfe  grtd.  maior  Gr.i.  m.50* 
confiat. 

Ac  fi  darrmus  quatuor  partes,  ex  quiboi  tnou» 
confiat  finus  minutorum  4?.  & comprehend^ 
rct  fioum  45«ft  Gr  f.  arcum  m.  4t.  cfiet  1745»*. 
Dififerentia  autem  efi  par.id  4*  *7‘  Q'^****^* 

remcte&is  4**®^  q^*^  mioua»  nimirum  partibua 
is.pioz  me  addemus  eas  partibus  I74tii»fd  ^ 
fiduum4.  fubtrahemus  partibus  1745 
ciemus  finum  partium  1743*4  » finum 

minutorum  4S.  non  continebit  f*  mei  cum 

p»rte : quia  fic  deberet  <(w  174**®*  *^  cfip***® 
m:ous  » St  continebitur  i finu  Gr.  voius  m.50. 
non  femti  cum  medietate  eiu»»  fic  enim  dfet 
17431».  fed  paolb  minus . Vnde  proportio  arcu» 
mamiuCr.  fnius  ad  arcum  minortm  m«43*  crlt 
maUir  » quia  illum  coonneti  femcl  cum  tertU  p»r* 
te»quiim  finu»  maiori»  ad  minorem  1 qui  cum 
non  cootincc  fcmel  cum  tetiii  par\e  ; ledpaiuo 
minus»  Ik  maior  arcu»  Gr.  t.  m.50  ai  arcum  vniu» 

giad  habebit  maiorem  proportionem  , quam  fi- 
ousmaiar  ipfiu»  ad  finum  minori»,  qu6d  conti- 
neret arcum  minorem  lemcl»  Sr  medietatem  eiuap 
finu»  fcto  maior  minorem  fionm  contineat  fc- 
melj  & minu»  medietate  • 

COROLLARIVM  III. 

HIocfcrb  finum  arcu»  habebi»  minorem  IJ. 

minuctajmedieca»  enim  Cbordar  f nius  gra- 
dus dabit  Sinum  m-jo  pat.8 . »^4.  cuius  rep^ies 
chordam  ex  toroll.».  propof.il.  cuiosmedieus 
criimmutoium  15. 


DOArina,  quam  tradidimus  fuficlct  ad  tabo* 
iam  finuum  condendam»  llcet»fcl  fivilitari» 
grati»,  8t  maiori»  abundantm»  etiam  ccteru  re- 
gulas trademus  infri . 

Itaque  ex  lateribus  inoentls  figurarum  regola- 
riiim  Quadrati,  Pentagoni»  ExagonLfir  Qoinde*' 
cagoni » ita  exteri  finu»  educentur  . Nam  Illi 
erunt  chordx  arcuum»  quo»  fubtendunc»  8e  ose- 
dietaees  finus»  quorum  dimidiabis  arcus  ex  Co- 
roU.».  propof  II.  Sr  harum  femtlfium  Inenlancur 
finus  • Deinde  harum  femiffium  reperiaotur 
complementa  ex  Coroll.  X*  eiufdem  . Inuemo- 
rum  autem  cdplcmjtoruro  accipiantur  femifie»  Ar 
carum  finus  reperrantur  ex  Coroll.».  prop.  eiof- 
dem»  Sr  fic  fuccelfiud»  rt  to  appofitis  ub^’s  ri- 
dere pocea.  ' 

TattIU  arcuum  fx  latere  Gr.  14.  Qui»- 
decagoni  nalceiuium. 
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>7 

0 

4»199»1 
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89C00.17 
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6 
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<'75174 
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Scmif.i.Comp; 

9 40 

10 

«4,4480 

9 49  10 

7604000 

10 

20. 

*s 

1401171 

10  «9  47 

91»‘9*1 

Semifil^.  Comp.  ' •’  * 

I*H  jo  7l<4*8«  }<7  Sfitfifoz 

1*  »»  ,4»  07*440»  9«»4M»' 

5«n»f7;rintm  * • ;: 

l^J*'-'"*»'’  4140940  »V»4  ■ 4»  78»Ji«y 

$«Mf.4jCeiiipC  >.  ••••r  j.^.a  j, 

>»  »4  4»  4'*4»97  *J  4»  *S  90814)» 

44  *9*^^4.8S*ji»  45  ’87»49«o 


TtbclU  nafcttHtijp.ii U^e_ 

0'  ' o qtiMftu  Gr.^  ' 

■ T9  •'  * TI-  ■ ■ I , 

'Atenk>&'4cmll?  » *$.'CbMplc«KiitO.'  » 
N.Ok.’  M.p  7 'NS'!».  M!  f 

T-4»  yrrnis  7-47 tointi 

» »*  ''9o->'4»I«8)4  » «7 ' Jo-  -pOjaTP». 

•»'»I»--’I7  ^T» '^I  pSo;*!) 

4 11  4»  JJlTTo»  4"I*^'»»  8)l4«9tf 

>'  I . 1- 

?*  • ...  «I 

^ "icOROL-^LAlUVM  I.  « 

X his  Itaque  t^elNs  fubrbis  laMItiiHeneos 
'1^  * fiTinmnnnise.qui  frAipenm  nri4f^  licet 
ordo  fit  confufus  $ poteris  cameo  in  rerletn  collo- 
careiArfic  49-  li^inute^uih  atfgaicliiuiii  otdiahtum 
dignofccre^  . 

' ‘Sf  arQtctA^‘^^iVbnni(  qill  ft  fapef^t  rnln.  itf 
tantdfBmbdo'^  Hnot  perejpUt  > td  Aeinde  e^ 
ciet  ev  propb^.-^silniiRit  addendd  linum  treos 
grad.  finui  afcus  Gr.  vnips  »8r  exquirendo  chor<^ 
daiii  gradifflletBotifrhbuni  t^Honna  ipforttm 
differcnnliVt  >bj  docrmut  t hic  ktqae  •reos  grad«' 
40.  dr  eius  Semifletfdr  complementi  eodem  mo~ 
do*ac  prarcederk^  Hh^H^componrf  fuQti  ditio  dl* 
multos»  mulcorque  arcas*  qui  pnldidot  15,  mini* 
tu  Cuperanc  • ' : 

7'akAla  Tmuum  er'addition$f$Mtt^Ad,$^s 
&“  Gr.  i.refuttaHs,  tiempi  ex^iefe 

1. 

■ Arcui, «I SeniP.  . 'ComplTim'.  ' . ’ . 

N.Cr.  M.  . ;N.Gc  fcL. 

f io  }i4to»«t ' I 7«  .<1  . >9J9«9»«. 

• 1«  ' t7)«48»  'a.8o::  .<  • 9848078 

ije-f  : ^1777  ) 87  .8.^.  99*1948 

•4  » 1»  41»*94  4 *7  lo  999048* 

.f.  I 17  • »1814,  7 88  47  «9«7«I% 


Seinif.l.  Comp. 

4 15  o 57H744 

7 ir  10-  3008078 

8 * 4»  *»M»94 

Simii. t.  Comp.  . 

9 40,8(971.  tf4»787« 

. &emir)..C(Miip. 
ip  ^ )0  . *7SS90t 

II  a ■ i5<  Brcct;  ' 


> s«mill)uis,Voapl., 
«77  o 81  «1  jio 

7 /i  :o|»-  .9717149 

8;8i  »«,.98811718 


9 50 


:7«4P44» 


10  77 

11  «8 

Rea 


10.  733*77, 

4» 


TRACTATVS  XX.-’ 


jiir 

Et  iie  pratfacn  hfim  ub*llam  thjuc  4iim  po- 
nrii  /lUi  cnim  feri  onnct  gmlut  j if. 

Mta  prof  redjcntn  tdlmplebii.fi  Iwgaatiir,  Ir  ia 
atJiatm  K^igutw  nn  ircubw  pnctd.iabelb> 
lun  ipfiui  >rc>M  ctui  finibtu  «llondit . 

OciiKlt  cx  arcu  Gr.  yx.  n.}e.  robduetmn  ar- 
tam m.;eA  acqnirtmw  aleam  Gr.ji  xuluicbor- 
dam  ptrcjuitnnua  cx  f).  piepor.  haiiia  > & habe- 
b<mat  finum  grad.  i<  culoa  pcrqqirtxxia  com- 
plraicmadir  feraUTet,  8r  compi  Alt  omaiai  Mmc> 
ramGrad.)tfo.  qui  cicrcrcuac  ly.auaMia-Ci-  «• 
geado:  ficque Ulioa tabula ftabtl  laidwt; 

' ' 

T^tUd  Sinuum^tntfitmhim,  tx 

atarciu  m-ic,  diarf»Gr^*da.iO. 

Arent  SndC  CompleiD.  t 

N.Gr.  M.  NtCr  M. 

I i<  o 4|8|7U  o SptpM» 

SI)  o 1149)11  1 77  o 974J7«> 

) • }*  11)10)1  ) $i  JO 

4)1)  )«918  4 4>  »«85»*T 

Sci9iCl.Comp.>  c CoMpl.  ScmilEaai. 

5 )»  »»»*»•  » **  > S4l*4*« 

tf  U •7T<T7)  < 74  , 9dlltfl7 

f.  t - I)0I77>  7*1  0901481 

• ♦ • ••  0077®4O 

9 1..  ■)4>007  0 *8  000)Po8 

19  I Acai.  M tf  titft, 

•■■■■  ' 

C O R O L L A & 1 V M IJ. 

VIrdm.  fi  pigeat  taitl  JaberitWciacaliqnot 
9ti  diiltnatiia  'pfit  lote  ^una  Aretuim  U 
fipcriatiua  uk  4).  fe  tatoa  ptruboMiopoitia- 
■aiibiit. 

Itaque  dirpofitii  CiAniaicsiBft4)aiiwtii 
bpeiMKiiai  becBodo. 

Q.  bt  SInii  DUTcftaliaPif. 

SI  l|  I0IO00) 
tl  o 14791 17  118114 
S145  11' «914  i»7«i7 
U )o  1)94474  «»748* 

14  I»  H'‘m  »717» 

Subducet  finni  ariiorct ) ■aioribai.et  habeu 
dificremiaa  ipCm  primat , quat  fiagulat  iattti 
partctaqutlaidialdca.  loHcfinol  datonuagra. 

V.  g.  11.  addet,  ft  habebit  finuo  maiorcfi 
aUnatonaa  I).  ucapeGr.ii  «.  i).  faltera  ptoxi- 
mi  , It  6 adbibocrit  In  fupputuiootbui  (innai 
naiotein  faltem  do  Aus  lifru  etiam  admodum  es* 
quifiu  bac  recula  erit  > *fque  A grA.4).  Nam 
poSea  cateri  Sinut  per  InucManim  finquui  arcu* 
■m  Te  ripctanciuB  m.  l).  complcmenu  uncaica- 
difuut. 

Sit  crao  SIunt  Gr  ii.filicet  leTplip.differea- 
elacft  i fino maiori  Gr.ia.m.4(-  Par.  iiodg-ig. 
dMbmntia  impum  eft  Partium  «78)7  qua  tri- 
ltclamdial<accniipa>temcxhibcbit4Al9.  Ad> 
Afqtoeiodc  finni  G.ll.m->iqni  eft  1070117.*  erit 
1111710.  qu' em  quidem  paulo  minor,  quam  ile 
qui  in  finubut  ponitur  t Sed  AicdUa  dualwi  fign. 
m.quc  Aoodant  A dextran  cA  cxqqifiiut  fioui 
111 17L  Cr.  I*.  m.  I).  pofilo  fim  Mto  100000.  mdi 


maldp  fuppuiatnr  tnui.  Tt  tn  mbilii  t tunc  fiunt 
Inneotl  cx  Cnu  nfto  inrnpcr  duaboi  klfriu 
etxiciBaiorei,qnlni  Uc  ponuntur  1 cude  error 
etiam , ^ iu  hac  i^lt  coutingere  potefi  lUc- 
Aiti.  fign  A corrigetur . Cumaoo  pofitTlin 
duu  ptimai  &urat  A dextram. extendi . 

8i  uerb  copm  fionm  Gr.  11.  m.  )o.  addet  ura- 
difiOiiai7)6.eandciadifiercotiani,8c  fiet  finni 
**84K|)  abitaUquedoabie  figntlt  dextrit  ciit 
fiaut  exquifitut  Gr.  il.  m.)0.  pofito  fion  toto 
Moroo.  & fic  de  catcrlt  rfqou A 4).  GiAnt ; ex 
tnde  cuimmedlaacibitrcgslit  triditit,  rd  tn* 
deadit  complcmeita  exquiri  dehAottt  finnnm  im 
lUDia  mKotoium,  Ar  fic  omaet  finut  acenam  cx* 
erefceaeinm  m.  I).ncquifici  eruot . 

' CORORCARIVM  III. 

HIA  quoque  cogaoicet ) qnooiAo  finw  mU 
umorum  trpenantnr . Nemqne  fi  iam.  n 
prxruppoaiinr  reperti  fine  prueed.  lAnlaruni  fi- 
unt cdhibendnfinam  totum  luAam  dttibacei- 
frit.cnm  rii  differat  grad.o.  m.  1.  Aqf. 
Gr.  finus  adeo  ptenS  tAicioaeenftt  i cniuittta 
Ipliut  circuli  ipfi  arcui  additi)  hiM  fit,qnnd  per 
tegulam  pcoportioaiui  poSm  exquiri . 

Prhnb  itxqneieeipe  diffefenuim  interfinum 
V.  g.  m.  )0. 8c  min.  4;.  qua  erit  4)d)l.  Diccfqnx 
fi  naionta  tvqoibaa  diferepat  arcua  maior  i mi^ 
re  daatdifferentlam  4)0)7.  quid  m.).i8rhal>Aia 
partea  14)44.  qua  AAia  A finum  m*  )0.  Pardum 
87a0).  Scient  linum  »1809  minutorum  }). 

Iam  ueA  reperto  finu  arcua  ra4|.  Pan.  101809. 
fi  differeociam  , qua  diferepat  A actu  Anoci  iu 
quluquc  partra  diuMerit,  h fingulat  adAdeiiifi- 
aulmi.)0.  cfiidcafocctfliA  finuara.)!.*  )l.lc 
)).  8r  eat.  * boc  euaAna  fiiettdct ) fi<  et  moaai, 
dtfiptua  fuerit  finucaoiuaeadittl  duabaa  xlfrip. 
Quinte  Igitur  peix  differenda  14)44.  eft  puednm 
*9«»-r  g ^ua«  ficiil  tibeil«  oftMdito 

luvc^fc^iieHt  9iBO»a.|9 

ftirtsiitt  iottr  Hauai  «90*  t 

mena  malaria  Gndibot  ■ ' ' ■ 

Ij.  A ateu  minon  io  Sioatm.)l  9017 
qdaque  fccand^  * fi-  ifO*  V 

nai  Anori  fingulat  * ' 

qniatat  partea  fuccclE-  Sinua  ■.)!  0)Olx-| 

AaddendoefqucAar.  xpmfi^* 

camCr.4).  Nam  re- 

penit  Iu  omnibua  IRIa  Sinat  m.))  8)991  T* 

fioAnt»  qupreoda  fune  I04i8 

ddndd  modo  fnpra  tra-  ' “ , 

AuCoroU. I. prap.n.  Stauam.)4 
bulni  I eorum  comple-  SRt*  • 

menta,  Aficioei  Tabo-  ' ' ' ' 

ia  omolbua  SIoibua  ap-  Smmni,))  lOifOf» 
paCtiicritcooipleu.  <- 


: »'  ci- 

-f»  •; 


SX- 


DE  UNEB  CIRCVLO  CIRCVMPOStTtS . 


EXPENSIO  V. 

Z>«  SiniiiUt  (hotJtfam  inmnitniii  fm 
txtuSiont  R^licis  QjuJrtu. 

QV«  ^tlrniit  fapn  rattt  fimt  %d  tabaUm  fi- 
_ ntuin  cfficieD<Ua  • VccihBadamplio* 
yttD  croditi4NH0|  laberieCMBi  mfnus  oo* 
tam  loaemlooem  radiclt  cffugianiM 

fitppofitis  CMnibt  latcnbot  fifvranMi  regula* 
ftoo  j ex  ioM  drftrioa  «am  ^0^  u* 

balam  coodcre  pocerimac . 

7HEOR.  I.  9R0P04;  XVI. 

Sim  tircido  (puJtiLatrwm  fit  i^tiftum  , 
nStttfjdum  ex  iUmtuit  fsBm  tfi 
fttle  imfitu  ttSdHftdk  fixml  fxmfut 

£'  ftA  tppofitit  Uttrifim  ttmfnhe»’ 

ttm* 

» * . ^ 

Sit  >K*  nMmgiittmMUpumUiUni^ 
In  <ynn»  . Dk»  ivan.nAm  ttfirifi» 
atmUntufuM»! ^ 

dcicripM  I ^nbM  iKcribu  A(^ 

» nanfotolcAi  OrMljM>ibw.ffdhu«»« 
(nio. 


<taoin  fntrfti 

ftoft.v  Eli|UWin^ltiqplIutltMtN£fc 
■Malt«npnb«.fiH,  rtmi  oiga 

?claiur«fiia*  •Ticr  ti  «wkiy 
firtmtoclf  rfjaBctfm  Ic  Uun  coBilgiwm^ 
fnliiar<MqHittm|iilaiCAoaii A.  Siwfmlif 
nili)  4ht|  4<ft  niMr , tiio  umpla  cftAi* 
naiMi  afckniiMt  .quiimgaloi  <r  fit  ad  aa.» 

ClriM  4gtr  ttia.|iili  CAI. 

Ubnii  fi  additnr  alfioa  commoaii  lAt  —r*Tf 
buni  wjoalci  oigtr  i albnrqat  *A>  > h nlgcrt 
■Ibar^uc  caka  di^mlla  atab  (•  nit  ftfifa  ia* 
daii  pama  i.  ■ t ^apropur  ca  |.  lib.t.  Euclhl. 
MdUagida  dniibpiitibiia.fii  abcn  diacwi^ 
A.  (omprclMari  «nt  .qualia  rcAaagiio  w 
daibaa  c»,  $r  a.tonclulb.  . 

Progr.a.  Tiiaa^la  taaia;cA.<ii.l  aqoiaa* 
fiola,  aagalurque  aigcr  apud  a',  k albua  In  maiori 
tiianpiio  caDcA  .qualia  pig»  j fe  albe  lAl  cx 
oooftndkiona . 

AnguU  rcrb  a ■ <r  D nigri,  ce  qubd  inorifiant 
eidem  circamlcrrnii.  ac  (uot  (uualct  u aq>lib.}. 
£uclid.  Qoaic,  It  reliqui  ad  i,  ire.  Etgocaqlib, 
6,  Euctid  cric  eadem  preponie  eebifiiadcriM 
Ao  maierta  ■ ic  bafii  m ad  cras  Aa  minoris  trian- 
guli. Ergoex  iS.  lib.d.  rcdlangulom  fub  crirc- 
mis  eo,  tt  Ai  erit  .quale  redingolo  fiib  medijs 

M.&AB.  ' 

Ptogr. }.  Iden  dteendum  cft  de  triangule  ni» 


grnCAI.  ^ed  eft  equiangulum  triangulo  aaos 
Nam  nigri  CAA.dr  raa  apud  A funr  anguli  .qua- 
lescxeoaAr.  albus  verb apud  Di  Ar  niger  «pudc{ 
ei  quod  incaiiianr  eidem  eireuroferenti.  ab  funt 
quoque  .quales,  quart,*  reliqui . Ergo  eodem 
argumento  . Ita  erit  in  proportione  Aoad  lo , *e 
AC  ades  i Ideaqueredangulumfub  ealremia  li- 
neis claurum , uemne  a 0, 8r  cs  erit  .quale  illi  > 
quod  1 mediis  ao,  8r  ac  rlaudiiur . 

Ptogr.  q.  Notandam  eA  itaque,  quod  rrdan- 
gulnm  e»  *.  pi^r.eA  fadum  e*  tora  diametro  ad 
■r  maiori  porrione  aleecius  diametri  aa , & aqua- 
tur redangulo  iaterum  AB,drcooppofitorum,k 
tcaangalumca}.progr.  cA  e»  eodem  diametro 
AD,tr  minori  portiooe  altcriua  diametri  ca  .qua- 
tnequorcaangulocx  rdiqula  Ucenbaa  oppo^ 
HcAangula  autem  duo  et  diMaetro 
loca  A portioaibui  alterius  fadb  mquaarw  UU  fiat 
dora  iaugriadiameiriaAO.ct.er  ptanotaulmDa 
ea|.l.  a.  Eatprogrj.  Quire  boe  rrdangulom 
ea  diametrit  erit  .quale  duobua  redangulli  quo. 
tnmipiodlibote»dnobiia  laecribui  oopofiiianaAa 
dtila^rircnlo  infcripei  rtmpooitnr;  ^ 

: ^ - )!i 

>*  • c ■ • »■  . . . ! 

-i.i.  eOROLLARtVM  I. 

Hb.  otialnHqiiomodndaciednabne  «boadfat 
fif  ebord'a  repertiaeomplemenrorumerqi 

ad  remicirculum  ei  ^oU.  t^ropof  ii.  po®. 
moa  etnire  in  cognitionem  cnord. , qtt.  incer 
duee  arcua  dauram  chordarum  intercipitur, 
Velmfimolfuperaotfitmieircnlmn.eelquo  ar- 
cua bttti  fiipcrat  alium  I fine  catraaione  Radieit 
giiadraic  . Nans  datia  Chor4a  .c  a . 
■alaplieabancur  fioNiI  a rt  fiat  rafisM, 
Itu»  ifub  iplU  compftlitarttm  r Deinde 
fffftu  xbordU  c«<aplci)ciitonMi  xl^eadftxU* 
clf«ilnmAp,ttcaaniiiimAap.lrCA.  inuioew 
ptiaut  mulciplieabuninp,  & c/ie  redUncniara 
«q.^ roftangdp ea fA.tcta.tt  rcAanguioedC 
AkikCV,  SubducUo  uaqucrekangulum  natam 
e*  laccnbiuCA,  dr  ao , remanrbitque  rekaimifi 
ea  DC,  k AB,  quo  dmifo  per  cocum  diemeuom  da- 
bitur  chorda  areut  At.  qu.  diniti  per  medium  da»' 
bic  finum  dhnldij  arcua  ai,  qub  dati  arena  ao,  k 
Aedaficiunti  (aaieircalo.  Hunc  aurem  finum 
pbeinrbia  qaow  fi  upentiadimidiodiametao,  8c 
dimidiitoanibuacbarJissccrpcit.  Namiu^ 
lotnm  ad  totum.rc  dimiduan  ad  dimidium,  Q«oi| 
fipooat  anorn  arcum  circeAa,aiscraunAaa>,chorq 

dn  A*  repettaerit  arcus  iUiua,  quo  dati  arem  fiq 
.UMd/umpti  fiaperaae  fcipiciceuJumi  Aefiateu. 
datlfiaiea,kcaa  tqpcria  choedacAet  iltbiaarciH 
qim  taus  lupcrat  abuia,  n pmn . 

COROLI^AJUVM  II, 

HInt  quoque  choeda  fiimin.  daoram  arcuum 
repetitur.  Pone  itaque  te  babrre  notat 
Chordas  as  , k ao;  carum  eompierocaia  ad  k- 
micirculum  rcperiaaic.r'ae,  k oc : Deinde  linep 
diagorulet  duramur , quai  nm  ena  fit  diameter 
AC,  altera  ao  io  quadiilataso  aancr  MuliipUcer 
tor  iiaquc  A I laina  per  appofitum  ac  / lua 
AD  per  Oppofiium  IC  habebimurque  duo  r* 
kaa^ta  .qualia  rcAangulo  f»Aa  ea  diago- 
nalibus AC,  k iDj  fi  ergo  aggregatum  ums> 
niffl  nkaogulonia  «■  taicrih.s  AAik  cp  K0W>i!> 


tractat  vts  tx. 

frAO  fcicdiiilJtliirptrWMiiHiiMBttrump»-  diagonale»  »c,  «e  ab  In  fc,  «robtiiiebU  j^nga. 
ibrt  Chordi  (o  ,qu*  diil»  bifariam  dabic  Gnnm  lumU  dem««^angulnm  n o«;oS*“  *•“- 


^iiBldrjarctttBAD*  PottrbqooqacttldfcncUttis 
lauribst*  ^ dimidio  iU«ineuo»d^^odibiridcA 

fiiml  dto^i  «Kiis  Mo  • '* 

CjORollarivm  m.  : >*- 

POccrii  <]ooqae(Uci,chordi  fimpliei»  arcstbfle 
chorJi  iopUar<iil  rjsp«rire  cbordamtripU« 
Sit  ergo  chorda  ardic  ac  fimpHciSpar  arcus  aco 
duplicis  • Inuenietur  chorda  tripli  iac  Dt  fi 

chorda  fimplieirArcai  qiulti^icctar  io  feoimU 

fom  chorda  co,&  xqoalts  Ai  Uterum  oppofitO' 
AACDs  dcindttfliulttpliccthr^jB 

• Ti;  • irr. 

■ 

■ ...w 

t 

cfiDfda  dapIUrCtts.nefhpf  diagonattum 
Habhocrcftattgofo  pcrtiiu^iplicatinncm' fafl^ 
deducatur  refiingotum  pHtm^  faAum  pet  mulrf- 
pliesttonem  lateram  t a>  ® ctt‘,  ^ 

litor  rc^anga!oc*1**«rrtMrtoppofitU  aC«%  lol 

Vode  fi  hoc  redanguiom  diuidator  per  Utii  fiO» 

^mAC{  reliiKpietor Utua  to tripli arf^schofdai 

ir  fi  «taris dimfdiatiichocdiicueoiet  fiiratdM* 
dii  arcua  iACD.  n.ia 

,*  - f .30  « 

COROLLARIVM  IV.  ^ 

- . ..d 

SI  «utcffl  ni^aerit  chordam  trirli  areus  t^t^ 

• fimpHctt  tA>  ar  cdplss.chdrdam  dtfpllrii^s 
Oportet  mulripItcaVe*’  A i fimpltcts  aKus  chof*  •* 
dam  in  fr  , fr  habebis  reaangnftim  foh  1»«^* 
^qualibot  oppofitis  comprehcftfoin » <Wwm 
4mpl>c*s  arcua  chordam  c^nUam  pcr  irent 
tripli  chordam  raoUiplicabts  i fir  habebis  liS. 
aangulum  c«  iDifir  AC»  «fuie  mKs  i<^rimnc  qta^ 
dratum  e*  dijgonaifciis  AO»'lbic . VndeldtfAt 
radit  quadrau  dabit  chordam  ad,  quod  licet  ad 
hanc  locum  ainot  fpedieta  cum  noftrum  infiitu> 
tam  Gt  docere  > qubinodd  fin^e^raAiooe  radids 
quadratar  dati?  lateribus  figurarum  circulo  infert* 
iHarum  pofilnt  omnes  finns  reperlri  i obthufitui 
tadren  omittere  • 

COROL  tARIVM  V. 

POcerit  quoque  reperire  ex  chordis  notU  dupli 
arcus  tripli,  ft^  fimplieis  chordam  quincupli 
^Cus  o Oborda  fimpltcis  ircus  fit  A C t dupU 
arcus  ci>>  Si  multiplices  coAr  ia  pquates  tnuicem 
b^ebis  redangulum  qoadrbieceri  »aco  fub  oppo- 
fitis  latcribtti  contentum  | moltipUcabis  qo^ut 


rlbus  conjUt^ipi  Mm8c  co, 

per  lacus  Ac»  lamcogn|tnma  Sc  prodwit  cboriU 

BD  arcus  quintuplicis  >ACD. 

WEC*?ft.PROPbS.XVIU 

Quiirttm  'fot!  rt8i  <f?  ^Kjiule  reSm. 

galo  tx  fm»  “Oerfo  iuplicis  *rcMt,  & 

" ‘ \ tiiidielktt  riki^' co^Bo  . - 
tuniv.r  ' .• 

*I^Robatar.  Nara  triangulum  CDvadi  cir.< 
X cumferentiam.  eft  rraangulura  , at  etiam 
ult  dh  eb».,  angdutjue  c cooupMnia,  ergo  iai 
cttceti<liHncter,s&  baS»  ai  chordam , fclatu 
ainuacb  uiangulia>tiocis>vcidamlatu»,  cbor- 
da^uct  actefupcrbafiiiauiangnloBioonadci 
latuc.minn:  lit  i*»  »*  frpB0rj9.I1b.Aqua- 
dtatum  ex  chorda  cd>  unquam  cz  medio  cqn^e 


c~;^i  A 

...  t.!U  txiax'l  1 J . - 
Wt  rtdiilgiih».»»  Mira«iU.«ABreRo  e:»  i 
Xrgodb  qtaTta  paetqoadratiwdttijoiuulmoaeft' 
inedirta»,  fojefr «qualia  qnait»  lakai  roAaiaguli, 
qn«  eobinrilienditnr  i ct  femlratlio  ,*ei  fini» 
verfo  dnfiltrt»  at«i»;quoil  eft  dnrenruif  «b»ec  ae- 
ib quarti  pdti  fofoeohftitiut » ft'  f Jnn»et«r  bt 
mlftou  xrtb»  fceoao  radio  te»|»  n.«oofi»<»i«l 
|M«t.  ■ iX.  > • -'a  •’  • ' ■ 

-1'J  , B.t  t: 

•:  ’.  aiCOROtLARIVM^a 

.'  r.Jl:,  J liat. 

•jfY-Inc  aft;qooiH!  mnltqilifm  fionm  nSamM* 
htfeAdebide-diuidaa  »trTemiradinm  ei 
quod  habear  Cnum  vetfiimtMieiaarfdaci.qul 
Idbdudui  bfiau  tona  dat  finum  cm*f  Lcmeflti  aa. 
Sic  quOqne  .quod  C-mnltiplicca  finum  aerfiun  u 
per  fetniradium  cii  ten  oumeromnltiflieato  ra- 
dicem quadraum  eruas  , quod  finuna  rcdum.cn. 
eb^ari  !>.'  ;•  ••  ‘ 


. !3  ..  _.  .j-.q 

EXPfeN- 


I ^ 


DE  LINEIS  CIRCViO  CIRCVMPOSITIS. 


THEOR,  III.  PRO POS.  XVIII. 

yt  dtmiimm  jinus  totius  ft  hthtt  aijitmm 
dimidij  alicuius  arcus  , ita  Jinus 
complementi  eiufdem  dimidij 
ad  finum  totius  arcus . 

Sit  dimidiam  AT iSiQut  totos  AB|daplcturtpre 
iinus  totus»  8e  fle  asc  diameter»  Be  hac  diaine* 
tro  6jc  feoiicirctiJui . Sicqoe  in  eofiaus  ir  dimi- 
dii arcus  AO  totius  arcus  aoi  t Sinus  ver^  totius 
arcus  ciurdem  aob  At  is  coopieraentum  arcus  di* 
midi;  £p  fit  bh>&  duda  ic  fious  illius  cdplemeu* 

tifiH  ficEG.  Oico»^d  itX  «fi  dimidiMm  AK  yiaai 

totiMj  «dfinhm  ar  dimidii  arcut,>t  reftrmr  fimu  iO 
complmemti  eutfdm  d.mid^  in  pnp»tlone  «d  finum 

9tiu(  II. 

Quod  vt  prohetur  coofidera  aic  angulum  i 
quod  fi  Id  tircumfereotil  » & iic  ex  H/potbcfi 
eflTe  redaagula»angulumque  communem  apud 
c . Vnde » erunt  cquiangola » Tt  confiat  ci 
propofiS.  lib.d.  tc  ideo  ex  4,  £ucl.  lib*d.  laten 
eirca  «quales  angulos  erut  proportionalia.  Ide^ 
que  erit»  vt  bafis  ac  trianguli  maioris  aderas  ml« 
nus  A£»  ita  bafis  ic  ad  crus  minus  11  minoris 
trlaqgoii  Eic.  Quamobrem  dimidiam  quoq;  as 
totius  diametri»  firhafisfe  habebit  ad  idem  fuom 
crus  minus  ai»  rc  diaudium  |c  bafis  ic 
minoris  t ic  trisngali  ie habet  ad  11  crus  mi» 
nusiaipfi).  Aadius  ai»  ficci»  itaque  tam  furnaa- 


tuf  non  n dimidia  » fed  cum  fint  fa  e«Sem  pnw 
portion*»  ac  Tua  tota  eclutt  cots  accipiantur»  9« 
trit  ai  ad  AI»  et  IO  ad  si.Vadeeodem  ligamen- 
to < denuh  concludemus  Intentum.  Nam  diml- 
«UBi  finof  dimldq  Be  quarti  pars  ai  bafis  ac  erit 
ad  dimidium  fui  crurs  AI  nempe  ad  finum  irdU 
midi)  arcus  adb>  ec  finus  ic complemeati  ad  fi« 
Blm  IB  duplicis  arcus  • 

corollarivm  i. 

QVbd  fi  obtineas  cognlMooem  finus  re^l  ap 
dimidi)ircus  ae  &*  finus  complementi 
ciuidem  ec potes  acqnirere  cognitionem  finus  dn. 
pHcit  arcus  ai  per  regulam  auream.  Njm  fi  muU 
tiplicei  finum  complementi  ec  per  finum  redum 
BP,  & diuidas  per  med  ctatem  finus  totius  AX  ha* 
hebit  finum  ii  re^um  duplicis  arcus  aoi  • 

COROLLARIVM  IL 

^ Ic  fi  obtines  cognidonem  SinQs  dnplicit  sr» 

» t cuf,  Be  finus  complementi  fimplicls  ciar^em 
pofies  dcuenlre  per  regulam  auream  io  cognitio* 


nern  finus  fimplicis  arcus  . Nam  fi  multiplices 
dimidium  finus  totius  Ax»cam  finu  duplicis  arcus 
lB»  *r  aggregatum  diuidas  per  finum  complemen- 
ti dimiJi)  arcas  rc  hakrbis  finum  fimplicis  arcus 
PB.  Nam  EC  »quiefi  fiuue complementi  dimidij 
arcus  8H  cfi  ad  e(  finum  duplicis  arcus»  vt  dimi- 
dium finus  totius  Ax  ell  ad  finum  fimplicis  arcus 
AP»  quare  redanguluin  fidum  ex  medijs  ap  finu 
fimplicis  arcus  % 01  complementi  eiufdem  aqua- 
le ell  redangulo  fiAo  ex  extremis  ak  dimidio 
finus  totius»  Be  ib  finu  duplicis  arcus , 

Si  rerb  i contra  diuidas  redangulumex  ii»Sc 
AK  per  finum  fimplicis  arcus  fb  habebis  finum 
complemeoti  fimplicis  arcus  eo»  ficqoe  dato  finu 
duplicis  arcas»ac  dimidio  finus  totius»  Be  finu  fim* 
plicis  arcus  deuenies  in  cognitionem  finus  com- 
plementi eJurdem  arcus  fimplicis . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XX. 

Arcus  terna  partit  Chordi  dati  chordam 
totius  aicus  muefhgare  . 

Sit dju  chord. «, «f  appprteit inuealre chor- 
dam AO  I <]up  ircum  torum  Tubren  Ijc . 

Fiat,  vt  Va  linut  totus  sd  ai  chorJun  dnim  ; 
lu  AB  ad  ac  , Oeinde  rurfus  adhibiti  trgoli  pro- 
portionum|fiat,rt  rad.us  i»  ad  rcliduum  vc  mucn. 
ip  KilicChorda  dati  AB,vcltBi]ualii  iiad  aliud, 
te  ioucuictur  c r ; C^ii  ergo  Ac,at  fd  funt  «<jua- 
. lei  iplis  Ai,dr  11  : (T addatur  ipfis  ouper  iaucu- 
ti  CF  efficietur  AD,  qu.  querebatur. 

Quhd,  vt  oftendatqr.doai  iv  ponatur  ac  equi- 
lis ipfi  AI,  & proluogetur  in  o . Dico  m primis 
lED  AI  cam  Oie  duplum  arcui  AiJ^  ideo  A id  arcum, 
quem  rubtcudic  ad  efle  triplum  ircus  ai. 

Proh.  Nam  angulus  niger  I cll  zqualis  nigro 
cob «qualia  crura  ai,ae  acci  rffeiSionc.-  Ouar. 

Ie  angulus  a remialbus  erit  arqualis  nigro  i ob  »- 
qualia  crura  Av,  vi,  nempe  radios,Sr  ideo  quoque 
Digroc , & Iic  I , ft  c anguli  nigri  trianguli  auc 
erunt  «quales  angulis  i,  * a ttunguli  oaV; 
re,  ft  reliquus  angulus  niger  a in  trianguloA^' 
erit  zqualis  albov  ia  cciaigulo  iav  ci  piopar.17. 
lib.i.  elem.  Sed  A niger  ctt  ad  circurafcrtotiam. 
ergo  VI  Ajualii  duplo  maiorem  circumterentiam 
fubtendet  aip , cum  Ii  lubtcudcret  «quaJem  lub- 
duplua  eflet  I ideo  addico  11  totus  arcus  aicd  ccie 
triplus  arcus  Tolins  ai  . 


Prob.  1.  Qubd  ridius  fic  ad  datam  AB,  vt  ai  id 
^ eum  enim  triangula  liai  «quiangula  habebunt 
Istera  circa  «quales  angulos  proportionalis. 
Ergo  erit  *xi  av  ad  ba  bafim»ita  eadem  crufque  ab 
ad  nc.  Echine  ex  4.1tb.d.erii  iv  ad  refiduura  vc 
inueoce  PC»rubdu«2ei  fiouoti.  vt  asad  cp»  qu« 
cufflAq»grop complcc  fubccoiam  ad» 


THEOIt; 


teiDACi  &CAB<qaalft  fune  red«n{(ului  t Ipfi 
CAD  obarqualtacruraex  cflFcAione  «ficutc  niger 
albo  CAi  njaantu  .Ergo  trlangulatFCA»  C8A  aequh 
angulj  fuiu  ; quare  crie»  vccrut  ba  ad  baEm  ac« 
Ita  ACadAKcx4.  )ib.6.elem. 

DcinJ«oOenHendumrft  EOfqoarilpfi  AiTrij' 
^lum  EDC  eO  aqutavgulum  triangulo CB a. Ango. 
Tus  enim  X eflerfui  t.n  «quali»  aneulo  nigro  c: 
Angulus  Atc  ^ibrcndit  totam  pcrifcHam  rxerpus 
duibus  partibus  ic*&r  ba;  quibus  inellj  (<edaii< 
gulus  COA fubtendic duas  Ipfas  p»rtctCi«8r  ba. 
Ergo  rHjduus  angulus  exterior  eoc  totam  reli- 
quam peripheriam  occuparet»  cOduoaoguU  apud 
oduobus  redis  sequentur»  8r  ideo  ad  centrum  po- 
fiti  in(ineirnr  frmtcirculo . VndeadpenpheriasQ 
totam  periphertam  vfurparent . Quare  £i>c  ango* 
Ius  «quabitur  angulo  b:  cum  ergo  iint  cquian* 
gula  triangula  ob  duos  angulos  ^quales  ex  Cor.  a. 
pr*i7Jtb.i.  ita  erit  ba  ad  CB»vt  dc  ad  de  : TediA» 
9c  ofunt  «quales  . Ergortiam  DC»&ED iinea; 
linea  eerb  dc  «quacur  Iplt  cb  ex  bypoibefi. 

Sic  deinde  ho  «qualis  ipH  oa.  Dico  rurrdsCA 
eflead  EAjTt  AD  ad  ah  in  proportione.  Sunt  enim 
bcajAt  hoa  triangula  equiangula  ob  angulos  Ipfo- 
xomapud  A «quales  cz  Theii,  & confequenterH» 

Ei*cum  triangula  fine  «quicraritTode»  8e  reliqui 
«quales  ez  Coroll.a.  propof.17.  lib.i.  Quare ent 
vc  CA  crus  ad  ea  bafim>ita  da  crus  ad  ah  bafim  . 

Deinde  afieroHL«qaartipficA.  NamHLOuI* 
angulum  cfi  «quiangulum  triangulo  oca  . Nam 
angulus  H «quatur  n gro  a»  fr  aogulus  oca  obtu- 
fus  fubcendtt  totam  circurefereixiani  exceptis  tri- 
bus parttbjs»tdcfi  arcum  DC  ba  ; Sed  angui ui  0£a 
fubtendit  eardem  tres  partesj  8r  eft  mumutiergo 
reliquus  ULoexternut  equatur  ipfiocAX&iot-m 
reliquam  CTcumfcrentuni  incircumfereouapo. 
ficus  fubcen  leret . Quamobrem  oc  erit  ad  ca»  n 
DL  ad  LH  : quare  permutando  DC  cric  ad  dl  ; et  ca 
ad  LH}  fed  CD.&  LD  fuot  «quales  • Ergo  Lajfie  cs 
erunt  «quales  • 


THEOR.  VI.  EROP.  XXI. 

}{adius  eii  ad  chordam  ^ ^uadranfem  fr 
ferantem  > v(  ipfa  thotda  ad  dtame* 
irum  addita  Chorda  dupli 
txctftus» 


Sit  data  AB,  qu«  fuperet  quadrantem,  Sr  duplus 
cxcetTusfitCB  . Dico»  qxed  r«d;M/  ad  ei2  ed 
AB»  'Pt  ab  ch  rda  ad  kf  d.ciwutrim  eunmt  CB 
dupli  exceiTos  IB»  quo  arcus  acb  fuperat  quadran* 
tem  AI  • , 


Probatur . Wan  triangula  abd»  ^ abb  fiiot 
«quiangttla » 8e  angulus  a efi  «quaiis  angulo  * ob 
parillelirmum  linearum  «qualium  ipfi  ab  » qu« 
funt  cu»  8e  sr  j fiqu.dem  ob  id  i tam  angulus  a • 
qnam  P«quanta'r  tertio  angulo  H nigro»  angulus 
TerbA  communis  vtrifque  «quatur  angulo  Boi> 
groobfquales radios:  Ei^,&  reliotu  ex  Cor.x» 
propor.>7.  rb.l. : Quarunabebunt  h«c  triangula 
latera  circa  «quales  angelos  proportionalia, ent  |; 
ad  crus  ad  Asbafim»  vt  ipfa  ab  cnu  intriangulo 
ABB  ad  AF  bafim. 


Hlncfi  diti  cbordd  ABexeeWnte  quadratem 
facias  regula  anrea,  ?t  femidiamettr  ad  ad 
At, ita  AB  ad  aliud  inuenies  AP,lquoinoenco  fiib- 
duees  diametrum,  dr  refiibit  HF  idell  «quaiis  CB 
dupli  ezci-fius,  q ao  fuperat  data  chorda  quadran- 
tem. 


Hinc  deduces  motlum,quo  trif  lices, fr  quadru- 
plices» aut  quincuplices.  c«t.  arcum  pro- 
poficum  Cuiufcumque  arcus  rubtenfam  inueoiai. 
Nam  dara  fubcensa  arcus  fimpl  cis  bb»&  arcus 
duplicis  CA  fi  adh.bitd  reeuld  aurei  mulcipUees 
fubcensa  arcus  duplicia  in  (e,&  dniidas  per  fiibten- 
fam  arcus  fimpHcls  habebis  ae>  cui  fiibduA*  ipC» 
BA,  idefi  DE  tertiam  rubtenfaai  da  Areat  triplicis 
cabibebic . Quoniam  ofien Jimas  ba  cfle  aJ  CA»xt 
CA  ad  AX.  Deinde  fi  rurfus  jiTonis  da,8c  ei  addas 
PE,  vel  BA»  vt  fiat  EA,  9e  regula  pi opertionum  di- 
cas fi  CA  dat  EA  » quid  dabit  ae  } inuepICB  HA»  qu« 
fubduSa  ipfii  CA»  dabit  rubienlam  al  «reus  qua- 
druplicis LCA»&nc  de  ahlt. 


THEOR,  V.  PROPOS.  XXII. 

esfubtenfa  prima  arem  finpltci  fecund$ 
dupheti  terna  tripltd  aquAlthui  funt  tres 
continui  ptopornonales : f prtma  trrtia 
addatuTy  vt  fit  vlnmapropornonalts  • 

i Ddatur  AB  prima  tcrti«  ad.  Dico  ab»aC,c^ 
jL  a£  e{Ji  tm  fthtiMMd  prpptriicaaUs  • 


COROLLARIVM  II 


ELlicles.  Q^modo  ex  cognitione  chordarum» 
qu«  latera  figurarum»  de  qaibus  diximus 
Expenfione  prima,  8r  chordarum  arcuum»  qui  ea- 
rum arcus  complent  vfquead  frm  circulum  , qu« 
acquiri  pofiune  expropofiiS  polEmus  dsuenire 
In  cognitionem  cfterorum  omnium  finuum.Kara 
dimidientur  cborJ(»  6c  erune  fi«iui  dimtdijj  arcus . 
Sic  carum  complementa  vfque  ad  femicirculu.dr 
erunt  finus  compiemeatorom  rCquead  quadran- 


Exten  fa  ad  fi  it  fqualis  linea  cs  ipfi  AC.Et  ofi5- 
dedompiin#  tir  ba  ad  ca  , vt  ca  ad  ae  . Angu« 
Ius  oab  albus  eR  b.rutam  fcdus  Lnea  AC»Sr pa< 


DE  LINEFS  CIRCVLO  CIRCVMPOSITIS . 


test  pmpoficioae*  pofius  otnnet 

tliot  arcoum  finus  fe  ioiilcem  ftiperantium  4^  nii> 
notia  pofTumus  repcrircy  fr  deinde  ex  didiiCo* 
roll.t«j>rop.i5.  reperto  finu»  arcas  ?nius  . Simili- 
ter  omnes  aii6s  arcuiy  c^i  !<•  minut.  alter  fuper 
alaruai  aoseatuf  inuemre»esCorolk|.&  a«prop. 
iC  A tandem  ex  regota  aorea  omnes  al/osy  qUl 
maico  ininiicocpntiiit^excrcfceac  augmrfito . 

V.g.  daitcliefia  decagoi^  14.  dimidiae^  erit 
fiousGr.  U.  Sinit,  Ar  coraplemcMi  cFioniai^tf. 
Gr.  d5nidiauericGr^8.  eomplctiKi^tlox^o^  Ji* 
Primo  ica<pse  ex  CoioUar.  pmpofic.  hiM- 
bUfitiom  verfuijp duplicis  arculi  Cr» a#*^**^^^* 
daftn  i Radio  nic  relUuma  dos  complesieo- 
rmn  Gr.  66  A coafecpienter  chorda  dopiicis  arms 
Gr.f}». Quibus  obtentis  potes  etiam obnnefc  eo* 
gnitionemfinus  redi  exprop.f7.  Cofoii.l.  arcus 
eiusdupliets  4^  Ardus  complea^odgr»4s«'«x 
Cor.pr.t8.  Deinde  com  laro  habeas  Goum  (^4** 
potes  reperirc  eius  duplum  finum  gr.  84.  Ae  fius 
complementi  gr.  6.  Et  hinc  gr  g.  deinde  gr.A.ai. 
jo.  At  tandem  gr.  o.m.44.  Qoo  habito  poteris 
repetire  per  ordinem  omnes  ltnui«  qui  dilf^nt 
m.4r  ex  Coroll.  propof.a».  ef^equo  cerrfpleas 
ISO. amis lotcr quos  reperies  6ies  conedentet, 
▼c  fupra  docuimus.  Vcl  vtcodo  di^propoAfioni* 
bos  pofitis  dati  chorda  arqis  i'a.  At  arenda 
cepeopof.  17.  Coroll.  s.  inoeDiea  chordam 
mc datorum  arc«omC.4s.cuius  finam  cdp/emen. 
tiex  prop.  lA.Tei  19.  reperies  Anum  arcus  G.^. 
At  dimtdij  hoius  arcus  ex  propeCj^ . dupllcabn^ 
& erit  chorda  totius  arcus  46.  ilUs  Jtaque  duabus 
chordis  gr.  IS.  Ar  G.  4A.es  proportb-  Corolt.s. 
Joucnies  chordam  rammz  arcaum  illarum  chor* 
datum,  nempe  arcusiA.  cuius  medietas  finu4erit 
ercus  19.  tt  ita  proiequeri^diuerfimodd  Anus* 
coapkroentaquctfc  chordas  comdiuodo  i Nam 
eodem  modoomnet  Anus  repuies,qm  fe  fiigt* 
niitin.4f. 

EXPENSIO  VI. 

Vt  rtfnindis  ^wAhs  4di<fmkm  per  foUun 
fuUURtantm,  <y  iMiiionem  ■ 

QVia  fecilitae  Io  omnibus  1 At  temporis  c<A« 

^ peodinm  placet  to  multis  Aaobus  iaulffl- 
dia  figgulait  breuictte,ft  faciliute  hic  regul^pof. 
fumus  eti)  quampremida  Toice^opoAtloac  tf«« 
di^iaS. 

THEOR.  I.  RR  O P OS.  SZIII. 

DijfirtHtU  fmnum  reHariait  ftrij^eriMiim 
dUtrum  i CH(ut$  (exhtfNptt  i*- 

ltru4llo  renuurum  xqiuntkr  fimhre- 
fftmiis  interuktli  Ji  circuli 

Je»Uf*ru. 

Slot  9i|udraate  icec  perlphc|i«  dtue  iv,  It  ib 
tqbali  lucerudloabe  circuH  fextantu 
t«,  quarunsAuos  Di,«cl  ri)  Aous  ver6  arcuum, 
qui  abe  circdi  rcXtWeaequdi  iuierualfe  rciuu- 
gutor  Aut  pO  Abus  atCus  eg.Ac  cDAd\i|  arcus  tkt 
quorum  diAcicmuAt  xa.  eo  d/^eetieiu 
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tjjk  Mtfutlf-mfihtii  rei7o  Pi , x*/ 10  lxtefu»H\  ft'n  DI, 

fentf  . Ducaturitaque  AS,  At  ab  L,  vbt  fccat  ai 
ducatur  lp  . 

Probatur  • Triangulum  on.  arqulangulum. 
Habemus  enim  duotriiofuia  reftaoguia  prorfus 
uqualianigrum,  At  album.  Nam  latera  quidem 
IV,  Atiosqualia  Tunc,  latus  ver6  tL commune  . 

Pfoptcrcaex  pr.  si. 
primi,  Ar  bafrs  erunt 
rquales.  Vndc,Aran* 
guli  ad  L albus,  At  ni- 
ger squales:  Sedan* 
gttius  niger  ad  l cR 
partium  iP.  cquatuc 
enim  angulo  L a B 
apud  A ex  pr  jo.l.t  ob 
parjilleHrmum  linea- 
rum A 1,61  eo.  Br- 
go  alter  nigt^ad  d erit  G.Ao  ad  boc,vt  cum  angu- 
lo redo  a*d  i xqucttfr  duobus  reftis  ex  prop.i7«l.i« 
Siephiiofeferdde  aibdei  pob  angulum  album  ad 
L.1equelc  engufoad  1,  nf^ro  ,qui  elt  Gr.)0.  qui.  At 
cpmpoAri  £ac'icnt  totum  1>lf  Gr.  60 . Ergocqui- 
iaterum  erit  triangulam,  & zquiangulum,  At  per- 
pendiculares Kp, At  j.fe  dhiidenr,  vt  angulos  bifa- 
riafn,Ac,&later»b>ranjm  Ergo  erit  xd  diffe- 
rentia (louum  redoram,  Bc  if  Anus  redus  inter- 
ualJ],quo  dillac  arcus  Pc  ab  arcu  gr.  dO,  Cfi  erunt 
i^ifeles  • 

CORiPL  fcARIvjd  I. 

SI  itaque  nobirahabd^s  Anom  redbm  arcus 
V g.  At  Anum  rcduiq  imeroaJA  vfque 
ad  do.  arcus  Gv.  sf.  Ar  addas  AnjQl  iHos  duoe 
^nus  cfieiet  Anum  arcQs.84.  Sibus  enim  lUe  V«g. 
i^gr.  34  squaeor  dhftercnnV  xo  ar^us  84.  nimi- 
rum arcus,  qui  compoluus  cA  e«  arcus  60.  At  in- 
te^n^p  S4«''qnlcrac  later  iSo.  At  |A.Tnde  additus 
VI  fe^s  G,  14.  Anui  arcus  vh  Gr.  lacient  A- 
BUgi  cBacoui  84, 

C O R O L L A R.  1 V M II. 

Aootoi  habess^os  Auut  artuum  , qui 
(3  difteqt  ib  arcu  gr.  do.  vt  funt  du« 

Audi  vp  arcus gCgr.  Ar  «Dareus  gr.  84  At  fob- 
dheas  voum  ihaliojhabcbts  Anum  arcus  interual- 
Ii;  quo  alteruter  c^um  dilUt  i gr.  do.  nempe  M 
Ao^  ercus  sD»^ei  rs  • 

COROLtARjVM  m. 

^l^Ademge  notum  Anum  ib  Interualli  bd,I 
^ maioiRx  arcus  AhucDpaOtcr  cognito  habe- 
bis Anum  MP  minoris  arcus , 

£thbc  de  Anibus  didiim  Ac  quatenus  ipA  Inue- 
oiri  pqlTunCfCum  dcc(tcr6  de  eis  Iceram  reaflu- 
mendus  Ac  traditus,  quatenus  mediantibus  ipAe 
eicus  idueiAM  qoqpnt. 


EX 


itl 


expensio  VII. 

Dt  tmgtntihus  > <y  fecanfiius . 

SEcaotium  atqae  tang^tium  ex  prxcedeotibus 
:intfcnti$qiumitates  deducuntur  j ex  propor> 
ciopibus  enim  t qnaS  ad  ftnus  jblbcnt  y earunt 
mutuas  proportiones  breohur  ex^Ual^us. 

THEOR.  I.  PROP.  XXIV. 

Quim  proportiontm  haktt  Sinus  compiti 
menti  ti  finum  rtHunt,  enmtbitiet 
Smus  lotus  .id  tudgentem  arcus . 

PAict . Nam*fintis  eomplAiici^tt  ab  ‘arcus  Bo 
coinplcuiB  *rqtie  li  quadram^i^cciiin  (i 
a A xqualtscDeb  paralie- 

O 'lo^aoHtaura  reSangulu 
^ ABpq:  Sed  tBDiSr  ots 
funt  triadgula  xquiangta- 
Ia.  vtparcc>.rBll‘f  frEV 
paaallelz  Ergo  ex  pn>p. 
4.  lib.S.  EucI-  Ita  erit  CDftnai‘ifB  complementi 
aqualis  ad  BD  linum  reaum,Tt-CB  radius  ad  t» 
tangentem  i quodefl  pfopolitum . 

QuodPi  cooaitua5  0»'pro  apcu.&ABprofinu 
tefioBtaerit  linus  complementi.  Qparc  eadem 
ratione  ITous  reSuS  aI;  »el  «qualia  CD  erit  ad  fi. 
num  complementi  bd,  et  CB  ad  eV;  quare  In 
toc  cafu , quam  propdrt  ooem  babet  linos  eeSM 
ad  finum  complethend  eam  hadact  finns  lotuajB 
taogeojem  ipfius-cqltipUmentl.* 

COROLLAdaVM.,  ^ 

y y Tnc  potet  dato  linu  refiq . 8r  finu  (oni|lf . 
H menti, «rradlo  inuenirc  tangentem, feu  finut 
leSi,  fcu  complementi . Nam  G multiplices  fi. 
num  totum  per  linum 'complementi , 8c  diutdat 
per  finum  reaum , habebU  tangentem  comp^ 
menti.  Quod  fi  multiplictl  finum  totum  perB;- 
num  teaum.gr  dluidaa  per  finiam  compftmeod, 
tangentem  habcbiaaicua,  cuUeRus  finuafiala. 
tenditur. 

THEOR.  II., PROPOS.  XXV. 

nudius  medio^  loco  proportion^is 

tangentem  arcus,  & tange ftem  a 
complementi' , * * * 

PRobatnr . Nam  triangula  cit , & cov^unt 

«quiangula.  Ergoex  pro^pC4-4jb.d.dta  rjit 
Ov  crus  maiusi&  tangens  ad  Oc  rsdiump  vt  radtos 
CE,  8f  crus  maius  in  minori  triangulo  ad  ar  crus, 
tt  tangentem . 

Quod  autem  triangula  voc,  8c  cfe  fint  «quian- 
gnla  nonell  dubicaadqdl.^am  funt  redangula 
ado,  8r  E ob  tangenS^grpendicnlarcs;  ende 
reliqui  anguli  nigri  fiinuTlumpti  c,  8e  r erunt 
«qualci  vnt  reao.qu are  angului  niger  r erit  com- 
plemcmum  anguli  c.  Ergo  «qualis  angulo  ad  c 
albo,  dt  cinlilim  complementum , & ob  eandem 


TRACTATVS  XX. 

eindem  ratioaen  angaloAlbai  r erit  xqaalb 
gto*c  • 


COROLLARIVM  ; 

HJnc  emeigK  Rtd3nguIum'tift|(*tKi(#n  -^e 
S(qualeqi)3dratofiniiteX  pronoT.17. 
Eucl.^idcoin  fe  du^  HnototiS^  ii  diuPlat  pvr 
notAn  nng^ccm‘srcus  habcbi/ran^ntea^con> 
plementi  y ftiidnildas  per  ungentem  compte* 
my^«r’ciu!tabituhgens  ircus.  * 

VndefaciKtcrlkbuJx  cangericm  cxtruipoiTuetc 
N4m  ex  »f>pro;ibr.  inuentts  ugtiln]  ungeoci- 
busiimidij  quadraoris » Jbetera^aueaire  poteris 
ex  hac  propomione»&  quidem  per  Tolsm  diatRo* 
ocm^adraci  finas  tothii . 

'■•rtdE‘OR.  III.  PROEOS.  XXVI. 

.Sfpus  totus  medio  loco  froportionalis.  efi 
, imtr  finum  complementi  eiufdcm 
<■.  urcut%  ty* fec^intem  eiufdem 
. ,,  arcus . 

PRobatnr  ex  przqiiflls . Nam  CIOi&csf  Tak 
triangula  «qniangula:  Ergo  iu  erit  adba(ta» 

'8r  lifitim  totum  csfiouscomplenieQUCO » verAs. 
njdetn  linus  totus»  crufqoe  cb  cftsdreBsoum 

Qtr- 

COROLLARIVM  . 

T "ftlnc  yyb  deduces  multiplicaturo  finum to- 
A 1 tum  in  (e » fle  dittifum  per  iumm  comp\e- 
menci  exhibicuvum  fccantes  arcuum  > quot  com- 
pl|Ot.  Itscc  linut  totus  multiplicatus  infei8e 
dtuifus  per  ae  Hnum  compleounti  10  exhibuit 
fecantem  cf  arcus  xb. 

TrtEOR.  IV.  PROPOS.  XXVII. 

Secuns  arcus  minoris femi^UAdranie  aditu 
tangenti  facit  tangentem  arcus , qui 
^ [radiclum  conuneuO* femtffem 

fm  complementi . ^ 

Sltircui  EDtcuhis  fecans  ACytaog^  «x/coa* 
plemcntum  fit  arcus  DB»&mcoietas  eius  op. 
C^arc  arcus  cootineos  arcum  primo  propoiitum 
femiCtcillus  eoas- 
gementi  DCciit  arcus 
xc*  Dico  clu!  Saii^ss* 
UO!  fitf  \ BO  •//  ao JiCart 

d^d4<j^V4N* 

gm/lCB. 

Probatop.  SnntVnim 
•'IrqyalWACi  Ha. 

tlo  cft 

grl  ad  A«  equa- 

]cSs'  VQdc,£?Jat(caeif 
fid>teura  cMgl^uslia. 
aui^'i  .a«)M*(et; 
^ ,^Opiai&^.ruyX;'(ur  vnl 

tertio  aiguloi4C4^bd  im^gu  icntini- 

girrinu  complementi^  ,Rcuc.^AMguiu3.;;'g^o 
mcomplcmcotjm^iu^c>B  io  tcdan^i4uABO 
trungula. 


DE  LINEIS  CfRCVLO  CIRCVMPOSITIS . 


trUoguIo.  Cikmque SAC»8ro oiger*eiurdccncAi 
fint  con)pIrai«nca  erunt  xjaaiia  ; Tcd  bac  equa- 
tor Ipfi  DAC  nigro  cB  conftrud  ione  { ergo  niger 
o>  & nrger  a emoc  fqualet  t qutre»  8e  latera  4c> 
ft  cc  fubccnfa  cqualta  erunt  • 

COROLLARIVM • 

H lfteiiabes.  Quod  cognitis  fecaotibut»  8e 
CfUgcmibat  omotum  Gr.  vfque  ad  4T-  pol^ 
fis  per  fobm  additionem  oirnies  aJiaS  tangentes 
nuiorrs  » quam  gradnom  reperi  re  , addendo 

filieet  TcciteS  tdgentibuf  V.g  fi  habeat  tagentf,8r 
innntem  arctis  Gr.  24.  8r  eas  addat  fitnal  eficlea 
ttngentcm  arcus  57.  Gr.  qui  continebit  remel  S4* 
8r  infuper  medietatem  complementi  etosiqood 
ampleditur  gr.  66, 

THEOR.  . PROPOS.  XXVIII. 

SecdPts  4TCMS  dqu^hs  efl  tangenti  dreus 
tn^dem^  tP*  un^enit  etus  comfU^ 
memi* 

Sit  arcas  ibiCDiaS  tangens  loj  «reptat  verb 
eiua  eompfcmeoti  di^  fit  oc*ret  arcut aqua- 
lia pi,  cuiut  tangent  tu . Dico  t fMdS  Mj  cn  car 
tsnxeifih.ts  ar:m  » CddtpUminti  eys«- 

Ui  tHjtcanti  a^. 

Probator.  Nam sognll ad H niger. 8r  A niger» 
k albos  io  triangulo  MfeA  iomeem  fiioc  cqotles  • 


Ergo»  8r  latera  rubtenfa  ea  15  propoflib.i.  Eletn. 
erunt  equalia . Quod  «rerb  anguli  fiiu  cquiies  ■ 
oiger/irtocus  A femiaibusofienditur.  Nam  pars 
al^adA  ea  Hppothtfi  e(l  zqualis  aogolo  baC* 


Ergo  reliqoos  ad  H niger  in  redaogulo  ash  erit 
e^lis  angulo  cae,  n ea  propof.i^.  lib.i.  Eucl. 
^r.  s.  TaliSverd  efi  totus  angulus  hac»  nimU 
rom  «qualis  angulo  cae,  cilm  habeat  partem  ni- 
gram communem, dr  albam  ea  Thcfi  angulo  bac» 
k «qoali  CAp  «qualem  1 ?nde H» a aogoli » k 
ideo  crura  in  tnaoguiouoAeruBtcqaAlia. 

COROLt  ARIVM. 

Hinc  eoeolt;  Quod  fi  fimul  componantur  ta«2 
gens  arcas  V.  g.  S4.  k caogens  fcmilEs 
complementi  eiufdem.  nempe  arcas  elSciatur 
fccans  arcus  )7.  Vnde  multe  ea  r<cantibus,atqu« 
tangentibus  (bla  additioneenafci  poffuot  )&  h(C 
de  lecantibus,  k tang«mtbas,*qaStends  IpTp  Inoe* 
ntripofiiint.quateods  verb  per  eat  arcas  ioue- 
aiuntor , k quatenot  inuicem  teferuiuiar  Infra 
tranabimus  • 


sr  » 


7AAQ 


L 


TRACTATVS  XXI- 


Df  Loi  niihmii . 


Iro,  & perutili  inuento  iungcrc  Gcomctncis  propor- 
tionalibus Arithmeticos  cogitauit  primus  loanncs  Ne* 
perus  Schotus vt  facilior  calculus  allronomicus  per 
folam  fuBtraftioncm  , cS: additionem  prodiret,  quod 
inucntuih  licet  ab  Hcnrico  Briggio  aliter,  deinde  ordinatum  fit; 
quia  tamen  eadem  proportionum  bafi  nititur , ideo  hic  ciim(vt 
mens  noftri  cft  ) fundamenta  terum  tradere  cupiamus,  Neperi 
inuentionem  ne  dum  , fcd  Sc  ordinem  , quinobis  magis  arridet, 
explanabimus , ' ' ' 

EXPENSIO  I.  deoomioatori  vt  bic  fo.  & in  A ricbioetic/f  pri- 

mus cermimu  fitdifercniU)  nec((T«rid  deut  lo« 
muKiplicsndo  recunddm  /be.  facie  (Ooo*  In 

Cur  Arithmetici  propoftion4ues  Geometri’-  additus  factet  lo.  eeniumterminam. 


cis  vntantur . 


THEOR.  II.  PROPOS.  II. 


ARitbmetici<]uatenuS  Geometricis  propor- 
tionalibus voiti  yoesmur  L,oj;arithmi . 
Vt  fune  Geometri^  I ^ p 17  Sl  14}  7S9 
Arithmetici  0*468  10  is 

Anihmectci  ip  17  IT  i;  ll  9 7 

Seu  Hinul  cum  Geometricis  dcerercant » vel 
ctefeantaren  hi  deh^iant,  dum  Illi  augentur. 

Annalogia  verbjfir  Hmilitudo.quam  habent  in- 
uicem  proportionales  Arithmeticis  8e  Geometri- 
ci in  caufa  fuit » cur  nrauLvnireocur»  quim  hic 
diuerfis  propoficionibus  explicabimus  s 

THEOR.  I.  PROPOS.  1, 

Si  duo  mmeri  Geomttrici  inuicem  muL 
liplicaii  componunt  lerimm,  'eorum  Lo- 
gariihmorum  oggregoium  eni  terlij  Z/O. 
gatiihmus. 

Jnt  eres  Geqmetricl  proportioi)ilci 
IO  100  lOOO 

3 tf  9 * ' 

Dico»  ft  10.  muUiplicatm/  ptt  loo.  /iiQ$ 
1000.  tjuod  itemprimmt  Arithmeticus  imitus  Jetum- 
d$  facit  tertlumo  lic  J.  vnitus  cum  6.  facit  9. 

probatur.  Nam  extenduntur  in  maius»  ex 
propof.  I7.tra&.i4.  deproport.  part.l.  proportio- 
nales Geometrici  per  multiplicationem  denomi- 
nacoriS  propoittonit : at  verb  ex  propof.io.par.i. 
TraR.14.  Adehmetici  per  additionem  di/feren- 
t'uc . S)  ergo  ifi  Geooiecricis  primus  terminus  Iit 


Proportio  Geometrica  appltcata  proportioni 
ArsthmetiCdt  ,inctpit  d “^fra  o.  vel  k 
mtllionef  vtl Jtmtlt  numero  10,  qui  v«/- 
- tase  addnis  \if$s  conHet  0 

SI  litpropoRfa  Geometrica  continua  propor- 
tionaiitaee»  vtio.  100.  iooo.ioooo.8r  Arith- 
metica» quf  i o.  incipiat,  vt  o.  4.  g.  is.  \6, 
Arithmetica  10.  u.  14.  l5.  18.  20. 

Gcomerrjca  1.  io,  loo.  1000.10000.10000. 
Arithmetica  0.  4.  8.  la.  16.  ao. 

^ico,  quodbarc  Series  Arithmeticorum  infra 
pofirorum  beni  demonllrac  Geometricos»  ex 
eo  quod  reperto  arhhmetico  bene  reperiatur  cor- 
refpondens  Gcomeciicus  • Af^ue  idc#  as  Jirltt 
Aritlm  tica  btsit 

Probatur,  In  eo  emm  limilitudinecorrefpoa- 
deoc » qu6d  Ii  duo  Geometrici  tautcem  mulcipU- 
cati  pro^c«2)i  tertium.  Arithmetici  quoq;  additi» 
tf  limul  pq^  producunt  tertium  . Sic  quia  io.8e 
fe.^oitiplicando  producunt  10000.  ita  4. 
^Aimmeticus  fub  politu^vnitus  arithmcuco  la.pro- 
ducit  At  Ii  progreiBo  inciperet  a 4,  tunc  pri- 
mus additus  fecundo  nonfaceret  tettium»  vt  hpc* 
4»  ?•  »0.  13.  16.  19. 

Nam  nec  4.  radicatis  additus  numero  lO.  pro- 
ducit ij.  nec  10. 8r  1 3.  producunt  lO.  Ergo  nume- 
rus radicaiis  xiira  efle  debee»  vel  vnlta^  iuocia  xi- 
friSiVt  expedite  proportio  Amhmctica  Uefer- 
ulai  geometriep  • Sic  II  numero  14.  addatur  itf. 

faciet 


DE  LOGARITHMIS. 


Factet  i <]ue  ablatat  ie«  ycl  raicac  frcundi 
Inri  arf  dac  M.  ficQt  aoeo  p«r  too.  mul> 

tiplicjtut  dat  looodo. 

N!un  inrcrefi'4iiccm  ; an  retrograda  fit*  Arere* 
Tcentibu»  C«eomefricii, Arithmetici  dccrefcjRC  • 
et  hic 

I % 4 tf4  »8 

91  aS  ts  II  19  |4  19  10 

r 00  94  88  8a  7<5  70'  64  j8 

Naorp^rimodo in oilendendo cercio  proportina«^ 
Ii  fe  gerunt;  fed  crerccotee  per  additionem  odeo- 
dunt  tertium  prop^ecionalem  ma«orcm ; dccre* 
rceotes  vcr6  minorem . SI  tamen  numerus  radU 
calts  fit  ad  mal imum  appofitus,  rt  in  prima  Terie; 
lecttsfificad  roioimum  C^rnetriemn*  nam  1 de 
decrcfceotce  maiorem  qnt^ue  oAcndunc . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XII. 

Si  numsruf  Geometricus  fer  nimtrum  di~ 
uifus  produc/^  tetuum  profor  ttorudem^fte 
€y  AxithmeiUus  dprmo/utduSusnltn- 
qunnruum,  <. 

Vt  I 9 9 >7  8r  *4?  719 
Q 4 8 ia  ao  a4 

Q Via  ergo  17.  diuifusfwr  9.  producit  9.  ita 
4.  fuixfudlus  i la  reiin^itic  nma  9 di* 
uidendo  249.proJuceca7,  fic,&  8,  fiibdu^us  « 
10.  relinquit  is  Loganthmum  mtmert  17. 

Ratio  eadem  <}ap  propofictonis  prhnar  adhibita 
Cautela  antecedencis  propofitionis»  quoaJ  Arith- 
meticos nempea  tifr j,  vet  raitace  additu  lifris 
progrelfioaem  debere  incipere . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

S/cue  trium  Sittuum  frofornone  Geome- 
tricM  eoHUnustorum  qu^dr^um  medq 
ep  ^equule  quudruto  ex  extremis  tnm- 
cemmulttflicotis  e£e^o,  ha  Artthme- 
tteorum  appofitofum  duplum  medij 
quutur  aggregato  extremorum . 

^ 9 *7  *« 

4 8 la  id 

Sle  salripltcatos  9J11  fe  facit  81  n j.per  t7.ac 
Anthmetfeus  s.  duplicatus  ^cic  i4.  quetn 
numerum  faciunt  4.8^  la  tpodi*  DeCcomctri« 
cia  patet  t*  propof.f . trad.  14  part.i.  DeAcith* 
medda  confiat  ex  propof.  i.  parc.t.  trat2«14. 

THEOR.  V.  * PROPOS.  y. 

QuMnor  Geometrici  proportion^ltum,  peut 
faBum  tx  duilu  meitorum  tejUMHf f^Flo 
exdulu  extremorum  : ha  [uorum  Lo^ 
garuhnoTHm  aggrt^uum  meltorum%  rf- 
qujtur  aggegMo  extremorum , 

39  17  8i  t4)  Geomrtrlpi 

S kO  ta  aj  Arithmetici. 


ITa  duo  extremi  Geometrici  9.  8e  81.  faciunt 
149.  «piem  factuQc  9.  S(  msdij  iouuem 
multiplicati;  ficut  .Arithmetici lunffi  f.  ^ ao  ex- 
tremi faciunt  25.  quem  faciunt  tO-  ^ >5*  medi)  fi. 
mui  aggregati . 

Paxee  de  Geometricistx  propofef.  parr.f.  tra- 
dat.14.  de  Arith.  quoque  ex  propof.i.  part.2.  tra- 
dat.14. 

THEOR.  VI.  PROP.  VI. 

Siail  ex  n/imero  in  ft  femel  dnf}(iprt>ilnci. 
tur  ^uUrams , <s~  Herum  m produBwa 
duBo  efflatur  cultus , rurfus  in  f«- 
hum  duBo  efficiiuT  fsfper[itlidui  ; fic 
Arithmeticus  duplatus  qu*dr»ti  effiat 
Log^riihmiim  , tripUiui  cuti  qunupU- 
lutjuper/oiidi  . ; 

Ceomec.  i a 4 8 ji  ^4  laS  tjg  . 

Aiiihmet.  o ] tf  9 Ifif  18  ai  a4 

Am  expropof.14.  l'-b,8.  Eletu  f]uijbva{- 
uic  contmud'  prapoicion.lcs  Ueoment- 
citcriinn)  <|i>«mijuc  h^benc  qu«1r.ttim  . Qiur- 
I um  VC16  (libum,  A Huohui  jnurmiOii  quemlibet 
requeDtem,  btptiiBum  itKtm  cubi  quadratum,  8r 
quinquehittrimffi-  qifcmlibtt  fcqtaentcm,  A eat. 

beti  6 ab  vniuu  caailnui  proportionalibus 
Geometrici,  fui  quique  .('pltcntur  proporriona* 
Ic.  Ariebinctieitticipicaceii  aifra.  recuiiciu.  frjt 
duplo*  primi , 4c  qnnru.  iriple*  ideundr . Ciim 
enim  primus  ruiicalit  numerus  lic  u.  le  idem  nu- 
meru»  femper  additur,  fequiror  neceiriti6 , qti64 
fecundus  lie  duplus  piimi,A  ijuarius  duplex  fecun- 
di. Sedexpropef  p.Elentent.  Iib.8.  quot  inter 
vnum  numerum  V.g.8.  ao  vo  tate  continue  pro. 
poruonslium  Georaetticariim , le  rmtatemea. 
dun»  proportionales  Gaomeiriei , tot.  le  mict  il. 
lunii  le  alium  in  cad.-m  raiiune  catHenum  sc  (4. 
aecclTe  ell  cadere . brgo  quot  inter  eurum  pro. 
pnniooales  Arnimnicos,  «:  sifriin  cadunt  p.r. 
tesendem.  tot  etiam  inter  ipfuiii  V.g.8  A- alium 
vipoie<4.a(ccffeeft  repluar..  Tocemm  m ii, 
cantur  partes  ternni  quo;  proporttoo  ilcs  Ceome* 
tticiiimt.  Quia  itaque  inter  i.«f  8.  dpoprupor- 
uonalesOcouietricircpchuiHur.  St  trcsc<mip4. 
taco  ipfo  Raetiam  V>na  vice  replicabitur  9.  drfirne 
9.  At  quia  idem  numerus  proporrionalium  inediai 
iiuer&  Ar  04.CiKiosialuper  idcm  9.  refitcabiiur; 
Vmle  fient  cum  pnmoiA,  Quia  ergo  tuter  qnoas 
libet  quadratum, Ar  radicem  ntedius  propo^vona* 
Its  cadit  numerus  t hioc  clt»  quod  uuplu  aius  pro* 
portionalis  arithmeticus  (ic  numerus  q«j.t»lratii  at 
quia^otcr  radicem  j Ar  cubum  duo  propvruun«< 
leA  ca^Mne  , biac  efi  quod  debeat  trtplicari  , 

Ac  qou  inccr  radicem  , Ae  quadrati  qiia^ir.itumi 
rei  IdperfoJidu^uiijque  proportional .s  mcgiani 
bine  eli,  quodijuinquies  replicatus  exprimat  fu- 
perf)lidam,Ac  cec. 


THEOR. 


}t« 


T HEOR.  VIL  PROPOS.  VII. 

Numeri  duti  Geometrici  ,fi  rodix  QmSu~ 
ta,Cul>a,  SuperfoliJo  extrohotur . Eius 
Logariihmus  kiparlilus , tripartitus,  ve( 
iH  tfuin^ue  fteaius  erit  Logattthmus  ra- 
dicis . 

PRob«tur,  quia  Lo^trithmos  radicU  cAcitur 
LogarithmuS  quadrati  > R dupleoir  i cubi»  It 
eripietur » ruperfolidi,  It  qutnquiea  fumatur  ( Er- 
go Logharithmus  quadrati  blpartitua  efficietur 
quadratae  radicia  narperustCubicctripartUua»  fu* 
periplidr  per  qoioque  fccatus . 

COROLLARIVM. 

Hinc  ergo  cuidetiter  patet , Quod  multiplica* 
eioni  Grometric^  correfpondet  additio  Ia 
Arithtnctieia  cx  i.  b.propof.  8r  diaifiooi  fab* 
doRioer  a hnloa  pr^pof.Exeraftioni  radicis  qua» 
drattr  btpartitio»  ficut  quadrttiooi  duplatio  ex 
piiyof.  7. 8f  4. 

* itegulx  aurea*  additio»  te  deinde  fubdodlloex 
propef.  s Extrafiioni  Radicis  enbs  cripmicio . 
Soperfoiidx  per  quinque  partitio » ficuc  quinto- 
‘plicatio  refpoodet  fu(wriblidffinultiplieationi»ft 
tripliestlo  Cublcatloni. 

$t  ergo  Arithmetici  Geometricis  applicei\eur* 
patet» qu6d  ifluentls  Arithmeticis  , Inuenieotur 
qooque  Geometrici . Cumque  Arithmetici  per 
addttionen) » bipartionem » triplatlooem  »fobdu* 
dllonem  ioueoiaarur»fequitur  »qubd  etiam  Geo- 
metrici correrpondeates  eodem  ^oquemodoio* 
uenieniur . Siot  itaque  Goonictcici  cum  applica* 
tis  Arithmeticis . 

Arith*  40  55  ^o  »{  te  t;  10  T o 
Geom.  1 I 9 tp  8f  14}  729  2187  6f6t 

Arith. 'o  f IO  17  20  zf  |0  |f  40 

SitquedKisi  Srtp.  reperiendus  tertius  pro» 
portionalis.Tabclfam  iofpicio»8r  Arithmeticoa  f. 
Geometrici  |.8r  15.  Geometrici  17.  coMIgo^du* 
plicoque  1 j.dr  fiantio.fubdoeo  deinde  5«8r6uot 
If*  Concludo  itaque  quod  tj*  cRccrtiut  propor* 
tionalia  Arithmeticus  • Video  luquc  quinam 
Geometricus  illi  refpondeat » te  ille  elt  141«  con- 
cludo Itaque»  quod  241.  eft  tertius  proporciooalla 
Oeometneus  I & qu6d  ita  fit  i t7.  et  17»  ad 
»4d  . , 

Sic  datis  tribus  proportionalibus»qaeritar  quar*' 
tua  V*  |•8r  >7. 81.  Aflumo  Arkfa.  corrcfpoad.^» 
15.  so*  Addo  17.  ad  »o*  fiunt  7$  fubduco  7*  re» 
]|oquicrfr^Q;^Legarich.  numeri  7x9.  qui  fe  habet 
adSi^  vts7.a'(ij.  Sic»  fi  queras  quadratum  Geo* 
mecnci  9.doplabia  ArltbtMticom  ipfiua  10  te  erit 
sp.  Logarithnua  quadrati  81. rei, fi  cuplunume» 

. ridi67<lweradiceoi;40.  Logarithmutn  bt|ianl- 
te»8riiabcbu  10.  Logarithmum  radicis  81'  Vel 
fi  quxtaa  radicem  cubam  numeri  7a^.  tripartiro 
|o  te  babebu  10.  indicans  Geometricum  9:  ra» 
dtccffl  cubam  ipfiua : £t  idem  alTcrendum  licet 
numeri  fin  contrario  modo»  te  dum  Geomeeriei. 
augentur  Arithmetici  dccrcfcant  > rt  monui  • 


COROLLARIVM  If. 

ELliciea  qnoqueid»  quodfctd  fundamentum 
efi  operis.  Similiter  proportionatorumGeo* 
mctricoium  arquidilFerentca  elTe  Arithmeticos. . 
feu  illi  parui  finti  icu  magai . Nempe  eam  dlffe* 
rentiam  Anchmeeicam  mediare  inter  duos  Arith* 
lactJCfiS  duorum  Geometricorum  » ac  inter  alioS 
duos  Aritbmeticos»qui  fint  aliotu  Gcometticoa» 
firu  maiorum » feu  mi notum  ,/ed*cande«n  propor* 
tionem  habentium : ita  vtdea  » qu6d  eadem  dt^e* 
rentia  medUc  inter  7 Urso. Logaritlmios  propor- 
tionalium Geometricorum  & 81 . quae  mediat 
inter  Logarithmoa  XfArqo.  Geometricorum  147. 

nimirum  10.  Ratio  euldent  ex  Jidis, 
Nam  quot  funt  proportionales  intcrmedijGeoaae- 
trici  tot  additiones  funt  in  Arithmeticis;  cum  ita* 
quefimiliter  proportionatl  Geometrici  habeant, 
vel  eandem  proportionem  1 vel  duplicatam»  rd 
triplicatam»  vcl  quadruplicatam » vel  certe  voo 
loterosedio,  vel  doobua»  vel  tribus  fic»  te  Arith- 
metici habebunt» vcl  eandem  differenaam»  vel  du* 
piam»  vel  triplam»  vel  qnioruplam » te  exu  Vnde 
fimiliter  proportionalium  Geometricorum  eruat 
cqualea  femper  differeutur  lo  Arithotticii . 

EXPENSIO  U. 

De  f*fk  fiteili  Geometricortm  refertendit 
CHI  Arithmefica  feries  deleruidU . 

I^Rogreilio  Geometrica  admodum  difficilia 
1 maximd  fide  prolixa  iericagtfunvode  ad ffiffi» 
cultatcffl  leniendam  iji  in  numenaea  progreffio 
eligenda  eft » qo>  fiat  per  fubcra&iooem»  vcl  ad- 
ditionem . lamenim  fopra  i.par.Tr.t4.pra^ln* 
nuimus»  mulcas  efte  progrelTioocs  Geometricai, 
que  additione,  ftr  fubcra&ione  obchicntur. 

Sed  neque  hqe  quidem  ad  facilitatem  oancifiea* 
dam  fufficit ; fed  ^ friRlonet  vitande » 8c  fumind 
numerord augmentum.  Sic  modut* quem  Traft. 
19  part.1  .prepoCi7.iaoutmus  fraftionea  000  vl* 
tat,  te  proportio  dupla  fit  per  additionem  • Sed  in 
infinitum  prope  numerum  augetur  . 

Preairai^t.  i>  Adho^,  vtprogreffiottiGeo- 
metricf  poffirafqilicari  ^pEreffio  Arithmetica  de^ 
bcteiTe  continua,  faltem  tecundum  aliquam  ma- 
iorem partem ; aUoquin  fi  Geometnea  noo  per 
eandem  prtqmrtioncm  progredertctr»Artciiiiseti- 
ca  continua , qoeadper  per  equilia  fpatta  progre- 
ditur» ei  applicari  nequaquam  poifet»  te  fruftra 
applioretur  * quia  filice c fimiliter  proportiona- 
torum  Don  efict  equldilfereas»  vt  debet  efie  ex 
Coroll.  t.  expenC  preced*  Locarithmna. 

PrcalT  a.  Dueicx  prpgrcflio  eft  autem  alia 
continua,  8r  abfoluta  j qoe  filicec  nollia  taboUt 
alligatur, alia  eftintetrapta»fir  relatlua»  que  finu- 
bus  apponitur»  vt  Innormctot  eorfi  proportronea: 
Hec  verb  non  potuit  fieri  fine  llli,cdm  enim  pro- 
portionales finua  non  fiftt  In  eadem  proportione 
condoua»  Ideo  ex  pscaflumpeot.  buius  expenf. 
noo  poruit  ei  progreffio  Arithmetica  continua  ap- 
plicari t Quate  prius  debuit  conftrui  tabula  que* 
dam  continua»  ex  qui  deinde  propuriionalea  nu* 
meti  Arithmetici  applicandi  proport  onaJ  ibua  fi* 
nuam  decerpereotur  fecundum,  qpbd  Uli  conti* 
nui  Geometri  UUs  difeontinuia  occormbant , & 

fdem 


D£  tO  G A 

l|T<(('n  nomerhi»eI  jjltem  rjWc  pconiiiiM  rcl]|fcii- 
ftbiot.  Sint  V.g".  «mina»' 

■ rt ' b4  I»**  j!b.  ti»  *®0«om««iti 
IO.  IJ  }tr' 

ySinjiioalij  prS)Ktrtio'^9.  4#IUinu»!'».{k.44. 
<1^  Kic}!. 

at  J > id  caminiu.Qroi^Kriooruffl  ltri«^cpft|(is; 
diio  eio»  logniih.-t(r»ir.<<Ic <]pi» S4.  in  non  dpl- 
liAia  cl^  tllifiJpm.qmntimij  je  64.  th 
dico  eius  logifKhjcffedC.  ,S}8(j«o»cwie4»4f . 
■quUiccedlt  idiTd.  ede  io.*ar51-i.  eflens.  <JUU 
accedit  sd  JIS.  df  l|fet  vnitM  In  Iftit  patois  nu- 
mectf  gciuict  ddemtui*  TenlSlilcHi/id  nuiBld 
tamen  nofflcrisVnJtas  im  fptr^^da,  ve  inWni^i* 
Kciqnid  enim  cft  r.  tefpeftu  loooaoo.  ..centam 
millium? 

PczalTumpcuni  ^ Et  hinc  eft.dtthdttia^i^a- 
merus  elligeodus  lit.  luro  gula  differenti»,  1^“ 
cli,  tedJaiui  rarcnCibilis  in  multitudine  paniten, 
tnm  (juia.vl  propof.^.  Tr.I4*  io  magno  no» 
ifeto  plurimalatent  pr oporti<»oes. de  ideoin  Ij- 
eam  feiicm  io  magno  numero  proportiones  di- 
MOJi  pnffnnt'.  T 

■piaiirumprum  4.  Tabula  quotpie,  vel  tene» 
numerorum  abfoluta  lecundum  duplicem  ffncm, 
ob  quem  fit  duple»  eft  j alia  eniirf  fit  ob  computo» 

vulgireii  vt  proporttonalibus^QUil^iircuiHfue  rc» 

periendis  deierulatiSf  de  hac  iotr^treu  >tec  lo»|Uc- 
mur  ; atWf  et  ex  ea  deinde  cxcerpi«ur  numeti 
Arithmetici  finibus  dereruire  debeat»  drde 
bae{modo  loquimur  > 

PROBC.  I.  PROPOS.  V^I. 

Iu  fnrolixam  firitm  GeorHetricos  ftcililer, 
CP*  fineJrtHiontkus , <ju4  negolikm 
Jaciant i">  ordine  ad  labhfas finuam 
Logarithmis  exorninias  ' ^ 
extendere . ' 

• 

PRafcepttJiBfriimim.  Ex  roo^ocoo,  fiao  epio 
irigmte  fex  pmportioniles  fobtradiooe  par- 
tit centefim*  educantur , qux  eft  looooo.  ideft 
decem  millionum  centam  miUu»  «« 
eSn  fcfti-  ad  lo*^  xt  eft  lo^ooo,  aJ  looOoow. 
Hoc  autem  fit  fubtrahcpdo  orimo  partem  cente- 
fimxm  ii  decem- milUoriibuf  , r*fi<^“o  w*'^^®*** 

refidus  partem  eeowfimam»  a rcQduo  hoc  po- 
fteriori  centefimim  quoque  eiufdemVcfidai  par» 
tema  8e  fic  fuccefiiud»  xt  tn  exemplo  . 

Quii  cnim  ceacefima  pars  rcfidui  poooooo#  eft 
poo6.  ideo  fubVtucitur  rurius  eadem. figura  po« 
_ Jfdmnibus  xifiri»  poftttabitii  duabus  a primo 
doo»  & rem,>oer  9^1000.  cuius  eUanf  centena 


RiTWMis:  U7 

707^^3»*Nam  iftit  habitis  pr^wrtlooalibat, 
a quibas  decerpi  polline  propoMionalrs  Arithme* 
^pplicfihCQr  finubus»  qui  fiicceifia^  fub» 
«oduntCr^u^s  90-  xfquead  45.  dfcscHqitidela- 
de  omnes  cx  iftis»  vt  patebit  innoMfitent  c' 
.Prob.auttm  propof.  licet  rct  per  fe  clara  fit. 

numero  fempef  decima  poir 
filius  auferatar»  fir,xe  quilibet  remancns*fe  ha- 
beat|a<i|Si1lfb§tumaVt'<;.  ad  10.  quote  otone^  nume* 
^'fqtl^s  AasnA  p(rs  ablata  fitRrunc  a^Auttie* 
rqpi  fe  immed;at^  maiorenv  canq^am  9.  ad  10. 
g|d|||m«aque  feto{arr  in  eadem  proportione  repe- 
rKnjuc  d . p > 

, Praesumi.  Seiqulalo^luotiaprofeqnenv 
^'l^iquip  fraAip^es  fuborirT)  cun  nequaquam 
^Kgcudx  ftnr»ideo  additis  zifris  .tptus  numerus 
iOsrra^iones  remeendqs;  Sicficx^OOOo  partem 
io0#auierrevolo  Hu  erit  \Q.Sf  refiduumerit  990.* 
Cui|is  pars  centefima  erit  9.  A'  , f vf’  * 

(^uare  fi  rdducas  totum  inttgcom.90.ln  fra- 
Atooes  multipl^ndo  per  dah^ioarorem  100« 
balbis  ppoMoflr  9 ^ huiusippooo  numeri 

comprchenoec  partes  990.  Ec  hiiK  eft»  qupi  ad- 
ditixduabui  xifrit  ad  dextram  tjtnumeru&ugco*' 
«t.  xteapi^t  fradHotics.  & comc^nter^xc  ab 
altera»  vt-ipregri  ipfi  » fuccefiiu^  potlic  exuabi» 
xtxii^si^oc.fllenipio . 

'*  r 

. Tahilfi  1.  primi  Otikiis -i 
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pars 'eft  Kcm  numerus  duabui^rjs 

rurfiis  fitbdtKfturlgtoio  i 98010^^1  Vhmsi|aqi  ^ 

Cdciiitaccm  Off$ris^m>atqui-  «lumdrC^tteetn  { 50 

ffcillsVpirftpinpu^jnoi  aJcofteihtA errorem  d aJP 

AiniCttt.  F®’  /v*  ' ■ 
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Hv^mi^ltanu^fi.  propori.-^  ^ ^ 
ulCcnf  exte^n^Btortione»  ^»#i^ntcr  i.8f 
/O^.ai^fArqu^ll^es  auc  centum  autfe- 

rnilUa  ccQtum  intercedunt.  ' 1 

«Cur^ciq  aon  renantur  plorusfft  io  ctufa 
i#inocts-non  fune  nedifcrij  «dxftubd 
feries  prop^rtionaltam  Gcometricocum  fit» 
qtur  j^cfucaiatxfqucad  biaum  45*  Graduum»  qui 


ll 


-fH 

- I»l*i  8» 


J»4»  .7* 
6}b  4S 


Aritb;n'tlcl , 
ioOJ4J  7b}>$S,S. 

S010H7  jiianS 

489b9jg. 

r; 

4»n7J  OJJI94A 
fax?!-!.  S11S49J4. 

6»Jt^.S7979»»- 

JfJOSma 

St>4}sp  . 

904&9}.  T#p4ii7ff 
taq;4}7 

uosfiit  };<Ss8j4 


TR»AGTATVS  XXI. 


ITTJUO 

»775* 

2f 

IO  • 

1 107068 

9118888 

8tfS74t8 

««874 

(8 

4» 

■ 1407351« 

dSdtilii 

itfoolSa 

s4o; 

Vo 

lfo8l;fc  4*941*^' 

»7*4*7 

»7145 

7T. 

»do«d(^. 

13*T79» 

»4*94»e 

84194 

00 

y 

>7»>04» 

r 

ppdop^S 

8J45IJ7 

»J45* 

d»-' 

37,  ^ 

l#c«78d  7593  7^ 

8idi«86 

8affi5 

»'• 

8d  ; 

I9io|}o 

futjji 

8 1790«!) 
U790 

<4 

1010874 

.*»I9144 

k «i 

8097278 

80971 

' 

7» 

1111418 

04»»^» 

Soldae; 

80  Id) 

0 

lallpdt 

Siijfto 

79)di4> 

7«dl 

9» 

4* 

131^ 

»7»^ 

7*76781 

78557 

»* 

81 

»4*3049 

))9Id9d 

77781 1) 
77781 

70 

‘3  4 

»»*3J93 

1014684 

77004)1 

77004 

»7 

3-‘. 

idi4i)d 

8657671 

7diJ4»7 

^»J4 

»4 

•7 

l7i4d8o 

6190680 

7 7^7  >9» 
754*i 

W 

97 

■ »8i»iid 

3913668 

747  *7»  1 
747*7 

07 

. 

1915770 

I5»665< 

73970 

9d 

03 

3014313 

9*4<44 

73*3033 

73  »}o 

83 

**39 

3**‘<»»7 

681261» 

7H9*o3 

7*40 

»A 

03 

3*^1 

44l#Slo 

7*7730» 

7*773 

47 

33>7M% 

7*0JJ3* 

7*055 

4* 

3* 

34*»4>» 

35*903* 

Jff»4J«4 

7034477 

10 

Pntctptnoi  Qoii  itlt  proponigi^s 
mulio  uuaorti  aum«<o  ^S^tfunni 


Ideo  inter  ijaoiVuiaque  lOorinn  pfdponionaliuw 
aHf  (t^iien<U4vUi  qui  ibicem  dicant  propot- 
tioeieni , et  mtuto^dutiHe»  ita  et  linds  totds  ei- 
cedmptiaium prO^rtiomre  Udna  lo.  pHlibti, 
qilb  fra^pne;  adhuc  ipinuuoiri  rub^iontur; 
idWferr  adieftionctn  zifcaruoi  e^ugitode  evna 
dlyi^haa:  toc  antem  addendu  runcad^dezuadi> 
quot  rtliqqudtqr  id,  i^iSrain  ^tibne  Um.ptt- 
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7»77Joj'  7»055Ji./»««r«; 

Jtntit  TaiuU. 


CtoatitM. 
7'77|op  4to^ 


7170 

on 

■*■»'  * 

7«J7«  «a» 

7«7t  79} 


7«4 


6$B 


Arithmetici . 
$i‘794S  iosua 

J}*7»M  «}»7»4* 

i'  ' - !>  ■ — 

3})7^ 


' ■ 

r !4<>d9i| 


Ccamfirid. 


r>4>49o  «45 
^«41  wo 


7'J4J49 

l»5 

7'?4 

J49 

7' >7» '4 

806 

7*»7 

*'♦ 

7110087 

T91  ■ 

7IZO 

087 

7111947 

TOf 

711» 

967 

rtoi8t4  tjg- 

7 ««S  8»4 


de  logarithmis. 


Arithmetici . 

Geometrici, 
pppdooo  'tfooo 
999  5ooo 

Aritbmenci. 
4001  8x00958 

H77999 

P99500I  ooioo 

999  Too 1 

700»  1751110 

79981108  415^11 

W4011  4999 
999  ♦*>' 

«OOt  7101471 

1 }9<o/7  479^8 

9F9?oox  ' 0098 
999  3062 

700,  J77I«94 

,40801«  7h,47% 

P9^*oea  7996 

800,  «,019,5 

- 

999  100^ 

,4180,7  7l7»,iS 

9991003  5994 

999  IC03 

Stx>4  0871178 

Qu.a  « rgo  7177  cum  fraaii  f mitlelini, 
p»r«  propoftionaJ  1*7177503.  iJco  hzc  ipf*  ful^u. 
cuor,  Br  aJ  hoc,n  «iam  fra^i  capiant  In  ea  , ttr 

MrraMconfc<|ue{icerpolliaetret  addende. 
nc  enim  fepcem  millioncs  centum  feptuagtnU 
feptemmilifa  , Se  trecentum  (jainque  vnitatea 
muiripficanturper  mille,  Be  feptcm  fiunt  millio.: 
millionam,  rerpedn  culus  numeras  — ^ -•— * 
quierat  fridio  iameuadit  integer  . ' 

Si  reri  qoi*  reilct  hunc  fecundum  tabulUrum 
ordinem  minutiorem  reddere  p9(Tct  auferre  3 fin* 
gulis  <jalngentefimim  partem  nempe  primo  au- 
feren  <fo  5000.  <]uz  clbc^uiitgentefima  pars  nume- 
ri looooooo.  8e  diutdeado  refiduum  per  2oo.  con» 
tinu^,  Br  i|aocqm,^ui  prooenitiaufcrcudo  ibao- 
tecedeuti . 


looooooo  00000 
9000  00000 


999^f*oo  00000 
4^97  Toooo 

P9poooi  50000  -o  - 

4»9S  opuj  ^ 

99i}0oy  <19877 

Px<ccpuim4.  Confc&i»  omnibux  iftii  catui}is> 
4HIJ  neque  proporcionales  fulficiunt  i iilco  ioier 
quotcumque  proportioualci  eodem  modo  ali;  in> 
ttftecciaui..r  ed-mnend^minutioreaaabubciquf 
l«u>^(n  decem  millcfimam  partem  altera  alfcri 
ucerelcat,  vt  eidea  in  hoc  exemplo . 


Ttbuliprima  im^orJinii  inter,  t ooooooo 
<y  J9J9QOO.  intrftfita . 


9990004  7991  10004  74014x0 

TnbuU  vtiinu  tertij  orctuis  interpoptn 

wirr  711^5^7.  t> /n.ff  710585,^ 


Geometrici.  Ambmecicl. 


1 5 

504®- 

^9^7 

,40801«  7o,47«9 

7ll3sr4 

711 

J08» 

ii|5 

,40901«  9784747 

7«n44 

711 

9«»7  — 

M44 

J4«  «017—41, 5*07 

• • • -ff.. 

71108,, 

7” 

81... 

oB,i 

,411017  85,7*44 

8710  m 
711 

74TO*- 

ocaa 

34»aoa8  3>3f49f 

9 10 

popqtt 
■ 710 

77*8 

9,1« 

74  «,oi  8—77977,9 

.,<  qo,,. 

7108700 
• 710 

19*7 

8700 

hf  141V  -«,9  7979 

7107989 
7K» 

9»l7 

199$ 

,4«  501,  «M*»i7 

7 ■07*77 

710 

inS 

7*»9 

,4i«o,e  - t4T»479 

.ft 

7 lc«;«8 
710 

J949 

«r»8 

.w8.tf7o« 

7105877 

7J8t 

,4180,,  q7,«94, 

Geometrici . 

*ooooooo  0000 
1000  0000 


9999000 

0003 

999 

9000 

9998-100' 

1 000 

999 

8000 

99p;ooo 

3 0)0 

999 

7009 

Arkbmecict ». 


leoo 

4770H* 

»3001 

9100484 

|OOJ  3650735 


^ Pc*ceptumi..  Cum  autem  iam  proportinnalei 
inudem  acerekaut,  vt  finuum,  quorum.  didPefen* 
07  fauc  aaiores,eei.tumdem  aumerum  eieqtteQC} 
tel  proximd  accedatir : ideo  ( nlfi  ouior  irdulli- 
pir  fi:  adhtbeiequisreliit)  tam  non  m- 
cer  ooiacs  proportionales  1 aboia^m.  cM’dimt 
quArtLoouot  proportionales  Geomccricosproi)- 
ciemus ) fed  ramum  iater  aliquos,  qui  nimirum 
''•cinioroe.in  numeris fant . Cttmeaim 
non  ablolataiajred  ouz  finibus  deferuiac 
^boMast^tndeeft^qaod  illi  (oiumproportioMJef 
ane  iaqeaiendia  qui  proximd  acceduat  ad  propor* 
Te  tiooet  ^ 


JJO 


donet  finmn.;  & «piU  fmut ; qn»  "“6*‘ ‘P|~- 
pinqoint  finai  toto, ei  roinoriboS  difirepit  Affe- 
«Sit ; »"<»«  ««■"  ptopottionalet 
quoriim  ptoportlonM  fint  minotct 
Stoportiontict  Geometrieot,  qm  maglt  tceedtnt 
Sanli^totmn:  SI  aotemttbul*  abfolot*  con- 
dereniur.  mel»t  effet  eti.m  inter  ^ne.  intttf^ 
rete,qooenlm  mlnutiotet  diffeten^.eo«»aio- 
res  tabui*  abfolut*  , Itaque  in:«  b«  poa?emoi 
quarti  ordtnit  propottionalei,  tltoa  Iterum  inter- 
latmat « qai  iuXtt  centum  partem*  8c 

fecundiimrnamexiftia  pattibut  finguli  ^opor- 

tioniles  miioret  cxiftat.Tt  ridet  In  hoc  exemplo . 

Ttbidt  ftttnA  orMms  ^«errf  interpofut  in- 
ter  looOooo».  (f  9999^00. 
ftdted.T^i*- 

Geometrici  • 


TRACTATVS  XXI. 

Geometrici. 


ArUimeticl. 
J4«7J|o  <o4«77I 


lOOOOOOO 

OOOOO 

lOo 

- Arithmeelel . 
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99 
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999^ 
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0007014 

999y8oo 

99 

oeioo 

99800 
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9999700 
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99700 
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9*99600 
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99600 
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OCS0096 
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01000 
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99 

99400 

- 

9999400 

01900 

600 
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99 

99500 

- 

9999JO® 

-99 

oa  100 
99joo 
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0074168 

9999  jOo 
99 

oi8oo 

99100 

800 

004019S 

9999100 

99 

0)600 

99100 

900 

0044116 

9999000 

04400 

looo  0040140 

Tthdtt  vbim*  Ordinis  tptorti  inter- 
pofit*  initr  ytoSjg.O'  7<®5  *57" 
pTtecedentis  Tahtd/e  ordinis  tertij . 


GeomeuicI . 
7lotfj«8  }9490 
7 1 o6f  68 

7106497  1*9»* 
71  06497 

7106416  *54»S 
7 1 06416 


9106x84  1*644 

o6a84 

»4  '74JO 

6071797 

1100117  o6|6o 
71  06117 

74'7»o 

6076817 

7 168141  00 147 

7419670 

606 146* 

71  0614X 

7)06070  94004 

?4  '77JO 

60^69 

71  00070 

7*05999  ®*o74 
• 71  04999 

7417870 

6074897 

7 107918  71076 

71  04918 

J4179IO 

6076917 

71*4847  66108 

748070 

6081944 

Pexceptum  6.  Inter  tutem  (iognlot  propor- 
tioiulet  buiut,  proportionajet  tlij  interponendi, 
qnl  dicant  proportlonem,n  rnum  td  millioiicmi 
rt  io  hoc  exemplo . 

TnhuU  primo  ordinis  qmnti  interpojiu 
inter  i oooooo.  C9*  999990°- 
ArithmeticL 


Geometrici . 
looooooo  oooooo 
10  oooooo 


9999990 

9 


oooooo 

999990 


10  oooooto 


Arithmetici ; 
jnrjojo  »86701 


P999980  0000 10 

9 999980 

no 

0000010 

9999970  oooofo 
9 9S>W® 

30 

ooooq|o 

9999960  000060 

9 9999*0 

40 

0000040 

9999950  000100 
.9  999950 

50 

0000050 

9799940  000140 

9 999940 

66 

0000060 

7999970  000110 

9 999970 

70 

0000070 

99999*0  oooaSo 
9 9999»^ 

80 

0000080 

9999910  000)60 
9 9999*0 

90 

0000090 

J417U6  6076717.  9999900  0004P0 


10  ooooloo 


J4*7*Io  6041749 


Tandem  pro  Tkimo  prarcepeo  inter  huius  po- 
fterioris  ordinis  proportionales  adhuc  ioteric^di 
funciiij  aumeit*«^i  Te  habeant  > vt  vnum  ad 
cem  millionesto  & quia  minutis  fuat  minime  po- 
tes fequi  * ia  n fiot  loo.  proporaooaies  ifuerpo- 


D E L O G A 

(in  Inter f rimam» Srfccaodum  tabolx  quartior» 
diois  i qnibutomoibascreatlidciode  Arithmed- 
ei  «pponcndi  funt » n Tequeati  expenfiooe  doc& 
bimus  « 

Etjicet  inter  primum  • A;  fecundum  quarcx  n» 
buJx  IO.  propoitioiu]<siaurkrifitoeccire{  qoia 


R I T H M I S.  j„ 

In  fiae»cum  appropinquant  /laoi  coti » Hnus  vix 
crefcbutyinter  tamen  atlas  rutEctetvfquc  od  quar- 
tum ordinem  incluftu^ivel  rfquc>G  cupias  exadti- 
fimd  operari,  ad  proportioncm^quam  habcflt  1«  ad 
miUiooetn,  vt  prxcepto  (esto « 


TahuUextenftfexti  ordinis* 


Geometrici  • Adthmetici . 
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0000000 
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0000076 
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TR.ACTATVS  XXI. 


EXPENSIO  III. 

Df  Arithmeticis  fre^timdikia  rtpiru 
Geometricorum  fetiei  copulandis , 

^ lUra^umpttfmT.  Nameris  G«omttri<it  poft 

1 conredas  omn«s  feriet  Arithmetici  copulao» 
^ fanti  in  qoo  confideraodum  eft  nolUat  lahoris 
efle;  (i  numerorum  ferte*  altera  alteri  cootinua 
proportione  copularetur;  fed  quia  ita  ooo  eft.*  ac 
^ucbbeci  8rpropo|ttooemrout^ » Sr  ob  fra^os 
io  auadem  numerum  ooa  incidit » hinc  eft , quod 
ifiduftria  ludendum  fiti  8e  ingenio  • 

PrxaiTumptum  s.  <%reruaodumquoqueiquhd 
ftlicuiui  quantitatis  locommeAforabilis  tunc  e*« 
pllcati/r  iiifficieater  meofura»cdm  inter  terminos 
parum  diftaotes  maiorem»  8e  minorem  claudtiur« 
(ca  qubd  nt^^^aiore  maior  fit,  nec  minore  minor. 
Termini  ecrb  fune  param  diftant,  cum  illi  fune 
magni  numeri , & parua  differentia  diffentiuoc, 
nioeo*.oio.&  10000040.  Siergo  demonftrecur 
•liqoam  quantitatis  menfuram  luter  iilos  limites 
contineri,  Toflicienter  expreffa  dicitur,  vt  fi  dica- 
tur aliquam  quantitatem  effe  Inter  100000*5. 8r 
{loocoo|0.  Ratioeft;quiadiffercntia5*  volutum 
refpcdum  magni  numeri  10.  milltonum  nullius 
pretijcft, nuUius fenHiSiCr  ideo  quidquid  inter 
lilos  numeros  adeo  parum  differentes  clauditur» 
Vt  squ^e  puueur , cum  nec  ea  quidem  dlffereutia 
$.  vmtacum  iiJos  i fenAbUi  «qualitate  ellcqbiet, 
licetquoad  iotelledum  vere  fioc  ioxqiialcs  • 

, THEOR.  I.  PROPP$.  IX. 

I»  progrtjjtonc  Arithmetici  deferuicute 
Geometrica  dtfuocumque  numero, 
from  lihet , pojjumus  incipere. 

PRobarur . Quia  nulla  naturali  connexione 
conOeduntur  ^ithroeticl, dr  Geomelrici* 
Dum  enim  quidpiamy  g.  femouens  deorfqm  fa- 
cit 10.  paffu*  ,8r  fecundo  «quali  tempore  faciat 
amumpaffus  augendo  Ceometricd  velocicateto 
multi  ali|  mooenteafe  progreffiud  poffunc  facere 
qi^  quatuor,  qui  quinque, qolfeptem  paflus»  vc 
Secu^  eodem  tempore»eofdem  quatuor,  vel  quio- 

3UC»  vei  feptem  erodant . Sic  alterans»  qui  pro* 
uck  i»  gradus  caloris  in  primo  inftaoti,  9e  io  fe- 
cuodop.  cofflttcra  , poteft  habere  altum  debileoi 
calefacientem,  qui  non  nifi  vnum  gradum  calori* 
ijs  fioguiis  loftantibus  efficiat . 

Pr«affumptnm  Elllgatur  itaque  numerus  ali- 
''  quU  V*g.  TUtas,  qui  poftsifram  addendam  fioul 
tod,  addatar»fccundo  proportionali . luciplmuf 
nutem  i aifra  luxta  diKumeou  propofitiouis  *• 
huiuspanis . Vnicad  quoque  multas  i.fras  addi- 
|8U  • vtfiat  ,vtiu  Illa  inter 

capedine , qu«  m inter  1.  -pf  nei»- 

pc  vniutem,  8e  decem  mitlionum  pardcnlam»  in 
quam  voitaspr«fuponiturdiaifa,mult(  ffa&ioocs 
capiant,  qofforU  inciduni^ytcxpcficatii  doff* 
l?4r 


PROBL.  I.  PROPOS.  * 

TaiuU  totius  fexii  ordinis  numeros  Arith- 
metteos  inferibere . 

HOcPaciiicerfit.  Nameledoprimonumero» 
qui  addatur  pr{*n->pro(>ortloii3li  poli  finu 
totum»  CUI  sifraadditurddem  femper  deinde  ad- 
dendum ; fic  fi  primo  poU  finum  cotum  9Q99PfP 
looooooo.  addJhiri— , fecundo 
999Pgp8.ooroi>oi.adHeadu  erit  s vt* 

A tertio  Geometrico  9999997  oooooc^.  Arith- 
meticus fubiungendus  5 . Ve. 

rum  expeditius  loco  denomioatoris  loocnoon. 
adduntur  numero tot  sifr«»  quot  intermediaot 
iucer  eam  minutiam  ).  & vojcaccm  finus  totius . 
Vode  (emp er  denominator  decem  miiiiooiua 
incclHgcndus  eft . 

Probacurautemexs.pippoC«X|»eoCl.  Nam 
io  progrefllooc  Arithmetica ; qu«  incipit  i xifra 
aggregacumduorom  generat  tertiam  j ficut  duo 
Ccoaccrici  iouicem  roultipUcaticertiumgeocrit: 
itaque  fi  primo  Idem  primos  addatur»generabitar 
fecundus  * ftr  fi  fecundus  addatur  prbM  geuerabl- 
Curtertips,  drfic  confequeoter. 

Probatur  fecundo  omnes  Geometrici  propor- 
tionales feicx  tabuix  expanfx  eandem  Proportlo- 
Bcm  habent» ergo  ex  Corolf.  2.  espen/!f.6ains  • 
Omnes  Arithmetici  eandem  diftereimam  habe- 
bunt. Vnde  additus  primus  Atithmetteus,  qol 
eft  differentia, qua  ipfe  diferepat  io.  habebitur 
fecundus » & fic  fucceffiud , donec  perfeutcant 
Geometrici  In  IlU  continui  proportione»  quam 
protraximus  vfque  ad  |00.  proportionales,  vc  ?!• 
des  in  fuperiori  exemplo  Tabula  ordlpi*  • 

THEOR.  U.  PROPOS,  XI. 

Eodem  augntnto , vei  diminutione  augetufy 
vel  decrefeit  Arithmencus  jnoportiomh' 
iii  duQTum  dUtorum  proporttoruJi^ 
Geometricorum  quorumcumque  , quo 
Arithmeticus  ftrms  toitm , CP*  alterius 
Geometria  proporttonalts  * ad  quem  Ji- 
mdt  proportione  referatur y ac  datus  Geo>~ 
metricus  ad  d^tum  alium  Geometri- 
cum* 


•I— 1— 
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O Int  dati  Ceomecrici  esprefli  Hnca  *i » fc  tuejk 
O unus  totus  linea  AO,  qui  fir  ad  AV,vc  AC  pro- 
portionalis maior  ad  ai  giinorem  . Dico»  quo4 
propoitionaiis  Arithmetici  differentia » feu  de* 
frementu,  qua  decrefeit  Arithmeticus  proportio* 
i^s  Geometrici  ac,  vt  poflic  applicari  G 'ome- 
erteo  AB  eadem  eft,  ac  qu«  mediat  inter  finum  to* 
t^m  AD  Be  proportionale  Geometricum  At . 

f*™^**t*^*  Qjia  fiiuiiittr  proporttottasorum 
sBeon^ricorum  eft  eadem  differentia,  auginen- 
tum,fett  decrementum  ex  Coroil.*.  propof  7.  hu- 
id?.  Sed  eadem  eft  proportio  caH/pchcfi  iat  zt 

<aio* 
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Ccometricox  ac»  8f  A|»qux  eft  inter  iiiiura  totum 
AO I (;  proportit^lf;  C^metrkupi  FA>crgoetia 
eadem  differentia  Aritlimecfc^nMit » feu  ( quod 
idem  eft  Jaugmentum^leu  deeycnmtum  ea  Co- 
roli.t.  Expcni.i.' 

COROLLARrVMal., 

Hinc  deducet  quomodo  datis  dMbus  propor- 
tionaJibusA  ftou  toto  elllciat  per  tegulam 
Auiearoquart&  pioportiooalein  eadem  propor- 
tione V.  g.  fit  datnt  proportionalia  minor  fetun- 
dut  quarti  ordinis  pppppooAe quinti  ordinis  »lti- 
Kaa  pppppoe.  -^rTtr  r rvr  >*  finus  totiit 
igoooooo.  Sitqne  repe  nendus  proportionalia  nu- 
merus • ad  quem  fe  habeat  finus  totus»  rt  datus 
maior  »PJ»oo.  --  -.t  ^f-a-  adpppppoo. 
Multipliecturhicpcr  finum  totum » A diuidatur 
p«r  999990O-  «e  prodibit  q^It^ 

tus  proporttenails  9999999  T-5-v4-j-HT-. 
V erum,  quia  hic  computus  ob  magnitudinem  n». 
meiornm  » Ce  frtfiioonm  euadit  prolixior  infra 
alium  modum  in  hac  spfa  expenfione  trademus  r 
Siquidem  io  hoc  computo  oportet  Anum  tetnm 
mnltfplicarein  999990o.Be  deinde  ob  diuifionem 
faclliorm  proi;rere  infraAiooct  illud  multipli- 
catum»  ita  »t  fiot  poft  quinque  p.  rigintf  tres  ai- 
frar » & deinde  diuidere  totum  illt^  noanenun 
f et  9999900. 0009919. 

THEOK.  Ul.  PRpPOS.  XII. 

CkiitJlikci  prefortiimklts  Gtomtlrici  in  ta- 
hulii  non  reperte  jirnbmeticus  eft  in- 
ter Awhmelnum  maioris  pro- 
portionalis , 0-  miuorts . 

Via^nturaliquiproportionaleaCeoinetrl- 
r*--  qni  in  continuam  fetiem  non  fequun- 
jrf*  de  ipfia  lam  vifum  eft»qnbd  eandem  habent 
diverenttam  Arithmeticorum»  qua  eft  inter  Ii- 
totimii  8r  aliud  qtioddam  proportionale  mi- 
nus, quod  in  eadem  proportione » fit . Ideo  in- 
uento  illo  proportiooaji  ex  Coroll.  eiufdem  prtv 
poutionis  poCeft  enenire»  rt  eaenit  iatpins»  rt  in 
al^ucm  numerum  TabuUe  festi  ordinis, rei  etiam 
aliarum,  cum  omnes  confcftx  fuerunt»  Be  de  ta- 
bula finiaum  Arithmeticis,  Logariihmifque  exot- 
qanda  agatur;  non  incidat,  ideo  oportet  ex  fecun- 
da huius  expenf.  praxi  ridere  quinam  fint  ter- 
mini proximi»  inter  quos  includatur.  V.g.  in» 
uentucft^portlooale  pppp  pp— 
adquem  fc  habet  flnua  totos,  rt  adpppppoo.  pro- 
^tipnalis  pppppoo-j-y— — . Sednul- 
ius  eft  proportionalia  in  tabula  iexta  iam  loca- 
rithmit  exornata » qiiie  talia  quantitas  fit ; fed 
eft  minor;  at  finus  ipfe 
*°t<H  imracdiatua  cit  maior  . Dico  ergo  qdod 
Arithmeticus  proportionalis  inucntl  includitur 
Intif  Aritqicticum  finus  totius»  Be  Arithmeticum 
P'°P‘’f'io(ati  s pppoppp  — — — Idea 
qudd  eft  iiHa  a de  I.  ooooool.  qui  termini  pro- 
pinquilfiini  funt,cum  non  ditTeranc»  nifi  fiftl  roh 
rate  ;qox  quidem  eft  pars  minima  refpc&u  oax 
nium  propoiiionalium  Arithmeticorum , qui  da-’ 
bulam  totalem  intexturi  iunt . 

Probatur  autem . Quia  non  poteft  efPs «qualia 
Arithmetico  looooooir^c  euiai  ArMhmccleus 


RITHMIS,  jjj 

proportionalia  Geometrici  minoris  9999999 
•m-T-trrTVJ  "0“  po«cft  Cfle  o.  effet  enim 
terminus  radlcalis  ipfius  finus  ratius:  Ergo  erit 
aliquis  medius  inter  o.  » i.  ooooool.  ficut , Be 
ipfe  radicalls  Geometricus  eft  aliquid  medium 
intef  finnmtotnm.i^pppppp  -rTT-rw—  r . 

' p/  <■ 

, ' COROtrARIVM. 

Hilnc  Ipitureotcrgit.,  quod  fi  accipias  aliquid 
medium  lnteeo.«fiT:j-.f.J..t.j-.J-.i  hoc 
qnodcumqueillud  fit  erit  preportionalis  Arith- 
meticas Geomctrlcilnucntr ; quia  cum  fint  ter- 
mini proplnquiitimi  ex  prcaflumpt.s.  non  diffe- 
runt fenfibllicer  i aero;  ideoque  pro  termino 
Arithmetico  pcopottionatis  Geometrici  fuperitix 
inuenti  ppppppp-^-f-;-4-i-^£  . potes  acci- 
pere ipfam  differentiam»  qua  dfffcrtfinus  tototi. 
proportionali  inuento,qup  eft  -r  Ig'tur 

Arithmeticus  inuenti  proportionalis  erit  o. 

7 ., . aliquid  tale,  qu«  differentia 

^dita 'Arithmeefeo  100.  ooooioo.  fiet  100. 

T4v-5i4’i4‘.7«i  ioo.;-;-^;.:-H'. 

U.ipR  OPOS.  XIII- 

Differeruta , augeat  ijtindlibel  propor- 
tionale Anihmeti^nf  a (mu  loto  eft  ipfe 
Anthmetuusifi  ferrrf  incipiat  i itfra . 

PAtft  fx  c«n  soferturterminoft 

radtciHki  qoocum^tifcvnnino  Arithmetico 
remaoct  diifereocia,  qtia  di^errfpfe  i lermino  ra- 
dioli I frd  hic  termintis  ra^calis  * neihpe  a qoo 
incipit  pro^reiEo  ponitur  o.  ex  Hypothcfi;  ergo 
^lato  co  remaoct  Ipfe  numerusg  ent  i v^re 
pipfc  erit  termious»  & diltferemia,qni  differt  a ter^ 
mmo  radteaii  Oa  qui  eA  pmfomonalis  Aritbme» 
lirut  ffnut  tociat . 

COROCLARryM  t 

Hinc  autem  reAi^aeiqded  com  idem  ffe  Arirh* 
reetteut  cuiufcumque  Geometrici  later  ff* 
numtotiim»&  illum  ipfum  Ctometricum  pcoi 
itaeO  Hnus  totusavt  alius  Geometricus  ad  alium. 

$1  haheamot  Ul«m  difivrriutam  Arrhmeticamex 
prsced.  Coroll.  habeamus  <guoque  difftryiHam 
Arithmeticorum  quiborcumqueGcomartcis  in 
fimili  proportione  exiffcniibus  applicatonmi. 
NamexCoroll.i.expen.irhatusi vbi  eff  eadem 
proiponio  geometricorum . ibi  etiam  eff  eiJcm 
differentia  Arlihdicticorum  . Quare  cumexCo* 
roil.  prop.if.fauhtsttaffc9$9^poo.adppp9poo. 

Od04500«  Tt  9P99P99  . 9995499*  «d 

Tooooooo.  eadcmqoe  quoque  erit  differemU 
Arithmeticorum. 

At  quia  eadem  rffhsrc  differentia  cum  Artth- 
metkoipfoex  hic-propof.  & iarri  nonimus  eX 
Coroll.*  propof  II.  Anihmeticum  infum  effc 
• 0004914.}  hinc  eff>  quod  hic  ip(e  quoqut 
nc^ffercnnai  qucdcferulct  etiam  pro  differen- 
tia inter  9999900. 9999900.  0004500.  Geo- 
metricos eiufdefli  proportionis  cumque  huius 
habeamus  Aritmeticuni  loo  * ooooioo.  fi 
hanc  dltTcrentlam  eisddaiQus  fiet  100.  ooo%* 
0S4.  Arithmeticus  finos  9999900.  qui  cum 
muMurficCuocoo^roportbojJigeiu*  Anihtocti* 
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catdciMtiiMieri,  curadcprimin  feritm  Arith»  * 

ineuaur.qiMougtturdaniilecrerdtGtiwwiici,  * l^EOK.  V.  PKO^.  XIV. 


COROLLARIV 

. » 

Hinc  obtingit  mo^m,  quo  tlt)  oinoei  pro 
ponionales  Arltfimcrcf  quai^ordlni 
da  • ur)  (iquidam  » cdii  (|candtfa  CKoiqei4i€M< 
iic  in  proponione  ad  finani  totum*  vt  tcrtfuc  fi 
i‘ecvoiU(n>  Srita  conlcquebieri  8e  iacn  habcaifb» 
loganihmum  fecundi  ea  pdfcr*  Corol^  refpc&tt 
fimis  totins  nempe  loo.  %t>oofoa4.- 
mus  quoque  logarictiauiirtertii  per  additionem 
ciufdcni  quantitatsa  »>  rt  fiat  aoo*  . 0^10048« 
& fic  fuccccfliud  addendo  femper  eandem  quami* 
tatem.  Ratiocuident  encndi&it)!^*  ite  999* 
9900.  fecundus  eft  ftnui  tod»vt  terclui  99998^« 
ooieo.  cft  Ipfi  (eci»do  9999900.  Appofitii 
vctbomnibus  logaritlnnUfVlcimiie  lUina  taMo 
cimf  4.  ordinis  «^qal  cft  99990000.  049200. 
abebtt  pco  logaricbmo  1000.  0090140. 

Dato  Tcrb  hoc  proportionali  » & propomomli 
prhno  tertii  ordinis  9999000  * * 8e  finu 

coco  q'tpremuirprqeortfo^e  quartum  es  CorolL 
propor.ii.h.,,quQd  erit  ^999^99,  : 9Tf995^>  • 
qnoa  le  babeat  ad  iinum  totum»  vt  proportionale 
fScometricum  9999000,^  habet  ad  9999f^> 
04T  o. . Qap,repfRo«Coroll4.propoCis. 
lpfacit£f'.rencia,qtU  differt  d (i  natoeo,erit  quoque 
differentia  Arithraetica^addenda  logahthmo  noto 
moo.  0090140.  Geometrici  9999<x30» 
0490.  , n fiat  Arithmecicaa  Geomecrici 
9999000.  bcc  autem  eft  44ooo4t.  qpare  Ahrh-  • 
mcticut  critferd  tcuxi.  0009014«  & quia  pco. 
^portionales  quam  prdiaH  * qui  interponun- 
tur inter  9999000.  inter  9998000  • 0001400 
quilibet  fe  babrt  ad  fuisp  fequencein»vt  99999M>» 
no  10000000.  bine  per  adic^aoncm  ehifdem  qui- 
dtatis  100.  0009014,  poffune  omnes  fonnsti 
liabuo  proportionali  Arithmetico  primi  Geome- 
trici 9999000.  fic  de  allio  interpofitU  inter 
quofeumque  Geometricos  nodum  prinue  cabular 
quarti  ordiois i fed  fr  omnium  tabularum  elufdem 
ordinis.  Ipioaaoeem  propomonales  Arithme- 
ticos apponendos  Ceometrleb  qnmti  ordioii 
habebis  > fi  fibi  addas  r^num  Aritfamecicum 
100.  4590142.  RielocA  toties  iadi»qttia  Ceo. 
meticus  qnilibcc  fe  habet  ad  fuum  amecedemem 
^■8  999S000.  inoe.  ad  9999000.  vtjpfe 
999or>oo.  fe  habet  pd  hoomeoemn.  Idemauo- 
qoe  a^cs  in  exquircodo  priroo  Anchmctlco  fecfi. 
di  ordinis  daip  vicioopnins  eabti|r ordiois  tertfj 
Geometrico  9990004.  4991.  primo  fecundi 

9990000. 8e  fiuu  toto  acquirendo  quartum  pro- 
portionale > &es  iiio  diflmoclam  Arithmeticam 
addendam  Amhmetipo  imo  dato  vltimo  cabubr 
orimz  tertii  ordinis  10004.  540IA10. » quo 

habito  cfteh  omnes  loootefcunt . vnde  totos 
labor  confiftit  io  primis  folum  Ammeticis  cu- 
luflibet  ubuUr  prime  inucmendis  cpicri  enim 
omnes  illis  datis  habentur . A^perte  auiem  nu- 
meros poil  ponfium  cfTc  fraftoa*dr  fobintelli. 

SiiineatnfubduAaqi  > driub  linea  coc  xiIm*quot 
inc  figur«»&  Infuper  voitas  ad  fioiAram»  quod 
Ir  IO  feqoenubiu  obfemabunut . 


* • ^ . 

ItA  efi  maiSi plbportioH^e  Mrifmsm  totum^ 

' ttf  duorum  proportiofizltum  cH 

ad  [mus  Alttrius  ad 

t^d  froforttontm  dicat . 

Df  C B A, 

J-i—- Kl— ^1—1— 1 

SIc  n pribs  datus  Geometneus  CA  » qui  fUmf 
Alt  vt  AD  linus  totus  ad  ap  . Dico  quo^c» 
qubd  ica  cH  ct differentia  ador  differcntlamiTt  c8 
CA  fanusad  totum  Hnum  ad* 

Nam  h eft  totum  ad  totum»  vc  ablatum  ad  abi*, 
tmn  . Ergo»  A rdiquom  ad  reliquum  tale  erit,  n 

cft  cotum  a J totum  t x propof.  /9.  lib.  5.  Elemeoc. 
Cum  ergo  fie  tocus  ca  ad  ablatum  ai»  n cocos 
fious  AO  ad  ablatum  ap  • ergo»  A reliquam  nem- 
pe differentia  sc  eft  ad  differtotiam  reliquam  di, 
neft  CA  ad  cotum  ad  . 

THEOSL  Vh  PROPOS.  XV, 

Itd  tfi  maior  Geometricus  proportiortalis  ad 
differenuam  inter  ipfumyey  mmorem, 
W ep  linus  totus  ad  dtfirentiam  tnter 
ipfum^  O* proportionaiem  alterum  firnt^^ 
ii  proportione  Geometrica  a ffiBurnm 

M Aneac  eadem  conftruAioi  ve  prius»  Dico, 
tjuod  ifaefi  pri^rrfi*ii4/:i  mAior  ac  ad  diffe- 
rentiam Ch  Pteft  fious  totus  AD  ad  i^creatitiB 
OF. 

Probatur  ita  eff  In  proponione  differentia  he 
ad  differentiam  dp,  n proportionale  ac  eff  ad  to- 
tum finum  da,  fit  >icym  iu  erit  proporcionata 
indifferentia  ad  ac  ,n differentia  dp  ad  ffnnm 
cotum  AD^  ende , cT  rmapr/enda  ad  erit  ad  DP5 
n Acadic. 

CORO  tLARlVhf. 

Hinc  deduces  modum»  quo  dadidnobus  pro- 
portionalibuSiSrfioutoto  clliciu  quartu 
proportionale,  ad  quod  fe  babeat  fious  torus,  uc 
proportionalis  datus  nisior  fe  hdsccad  minorem  • 
iQoeniam  ita  fe  habet  maior  Geometricus  datus 
ad  differentiam  »09«  intercedit  inter  ipfumy  ac 
minorem  datum»|jcpc  finns  totus  ad  differendani, 
qujs  intercedit  inter  fe,  & alium  fimiii  proportio- 
ne fibt  refpoa<^ntem,vc  Gcoaaetricl  dati.  Ideo 
dato  Geomecnco  m^ion  V.  g.  ritimo  primnta- 
bolp  teru'i  ordinis  9990004. 499 1 doo.  & primo 
tabuix  primae  fircun^  ordiois  9990000.  habebis 
diffetentlam  a-  499(ooo-  Itaque  proportionali 
990000. 4rd4ffcrenc  a 4.49^1000.  drfiou  toto  ex- 
quires quartum  proportionale  j nempe  ditferen- 
tiam  inter  finum  totum  , 9e  fisum  eo  minorem  , 
fed  io  confimili  proportkme,quc  erit 4. 50)5015« 
quam  demes  a finu  5010»  8r  habebis  proportiooa- 
Ie'9999995. 494)985  quod  ica  fe  habebit  ad  fi- 
oum  totum»  rt  9990000.  sd  999000).  4991000« 
Jpxu  ifMue  documenta  propofitionis  11.  huius, 
quatre  h£;  propprcionale  io  fexu  tabula,  9e  noa 
reperies 
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ftpedes»  fed  aHqdd  maitts  nimirum  999999^- 
0000005.  fr  qai^minut9P9995^.  000000^  In* 
ter  Itaque  Ho*  tcrminoi  confidet  Geometricus 
repertas  999999V  49^)9^5-  ^ confequenter 
etism  Arithmeticus»  nempe  quid  mcflium  inter 
Arithmeticum  40000004.  Ae  5. 0000005.  Gcome* 
tricis  termiuls  applicatos  fota  vnitaee  diftanti* 
biis  • quare  poterit  cAc  4.  50)6015.  ipf«  nempe 
differentia  Geometrica . Cum  ver6  Arichmeti* 
cu$»  quo  diffrre  Geometricus  i finu  toto  fit  etii 
differemU  luxu  propofitionero  la.dr  diffsrcncia 
eadem  Arithmetica  fit  fimilker  geometricd  pro* 
pdhiooatorum  ex  Coroll.  rlcimb  expenCi.  huius 
feqoittir»  vt  Arithmeticus  repertus  fit  quoqjdjf* 
ferentia  addenda  Arithmetico  noto  10004« 
5401410.  vt  fi^  iooo9<  Arithmeticus 

C^m4trici  minihorts  9990000.  Quo  hahito  om* 
nes  habentur  eiufdem  ordinis  tertii  addendo  ean* 
dem  quantitatem  antecedenti  termino.  $icta>8t 
intermedi)  omnes.Qui  pertinent  tdtjaarti  ordinla 
tabulas  addendo  ijrdero  Arithmeticis  tertij  ordi- 
nia>  I quibus  Incipit  incerficio>primom  quarti  or- 
dinis AriUimeticumt&  Tequendo  eandem  additio* 
nem»  donec  umnea  interpofiti  fint  arichmeticU 
exomati . 

Sic»  fi  cupbs  Arithmeticum  priifue  tabolc  pH* 
miordioia»  eodem  modo  poterit  inueoire.  Da* 
tur  enim  9900448 . 8070000.  Geometricus  fecun* 
di  ordinis»  & 9900000.  Geomecricos  primusta- 
bultcprimcpriiniordin/s.qoorum  differentia  eft 
448*807000.  qux  daC  adhtbitd  regula  proportio* 
nam  dilTcrentiam  geometrlcato  quarti  proportio- 
nalis a finu  toto  45).  )I985I**  9***  diffetentia 
fubduAa  d finu  toto  dat  quartum  proportionale 
9999545.  08o<4^8.  qnhd  tn  tabula  prima 

ordinis  quarti  r^erteur  cadere  Inter  99999^* 
ofooooo.  & inter  9999600.  oodoooo.  8r  boe 
cfi  minus  quidem  repertCi  proportionale»(ed  ma- 
ius Illo : luque  Arithmeticus  numerus  qi^uc 
erit  maior»  quam  400.  00*0094.  8r  minori 

quam  500.  eoatiao  . Vnde  d fferentia  Geo- 
metrica addita  minori  Arithmetico  dabit  proxi- 
me Arithmecicum  proportlonald  locer  xtmmqne 
mediam  pauciifimii  rotatibus  i verd  diftaotem. 
Quia  ergo  quartas  proporthmalls  differt  i maio- 
^ 9999500.  oodoooo.  8e  differentia  eft)).  )2|. 
85)1.  5i  hsnc  differentiam»  xcl  quid  minus  adda- 
mua  Arithmetico  minori  400.  0020095.  fiet 
Arichmeticus45).  )a786s8.  diffcrentlaque  Inter 
Arithmeticos  Geometrici  9900448. 8070000. 8e 
9900000.  ooooooo.  Cum  autem  rciamus  Arlth. 
m^tcurn  Geomecrici  9900448.  Sc  att.  qal  eft 
100090.^)57)60  fi  hac  differentiam addamnt  fiet 
10054). 7«6|S9M.  vnde  cum fie  vieimos  fecoadtf 
tsbuli;  aJ  linum  cocum  » ft  quUihet  prime  ad 
(iitun  antecedentem  erit  quoque  hec  differentia 
locer  quofeumque  Arithmeticos  prime  tabole. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XVI. 

Sicut  dccrefcit , vsi  AH^fcit  ^uodlitet  coh* 
tinud  fro^reffione  Gxometr/ca  procedens 
cfuoAtl  > f>.\Ttes  mAtotu  1 itd 

cjui.vi  pATies  in  infinitum  mu 

norn  vei  decrefeii . 

PRobatur.  £o»qniacum  Ce  cootloa^  mdem 
progrclEoac  moneat  neccfiarlh  affignata  quf- 
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libet  pars  roocut»  que  menfuretur  cquali  portio 
oe  ^emporis  augelcer»  vel  decrelcec  refpe^u  al* 
tenus  eodem  equali  tempore  mcofursta»  quod  fi 
quelibet  alia  pars  Ceometrlcd  procedens  menfu- 
rctur  alia  minori  parte  temporis » adhuc  tamen  In 
eadem  proportione  erit  cum  alia  parte  geometri- 
ca» qup  eode  tempore  meruretor»  quia  cum  cotum 
Geometrica  proportione  femper  eadem  crefren- 
do»  vel  decfcfcendo  contlnud  fe  moueat  finguix 
ciua  parces  afiigoabtics  eadem  proportione  Inui, 
cem  correfpondcre  drbebunc  cum  fiat  omnes 
eififdem  rationis  » Ae  efiencur  . lu  fi  fie  linea 
V M T S X 

/TCc  H D ‘ B 
Ai^qox  crercarcoDtiou^»8c  Geomecric^tAraugme- 
tummcafureturra  ImeaXV.  xqualiter  crercente» 
0r  Arithmetica»  ita  quod  dum  crcfcic  Geometrica 
ab  A In  c illa  Arithmetica  cKfcac»  ab  v in  r » 9e 
dum  hxc  Te  auget  i c In  o tlla  moueatur  a t in 
s . Si  fufl*atur  VK  in  geometrica,  eiq;  correfpon* 
deat  ai;  fecund^  mt  xquali  correlpoodebit  ih» 
qux  in  proportione  Geometrica  erit  com  ai  » ve 
cn  cum  AC  • 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  eruitur  alius  modus  Arithmeticos  re* 
periendi  qui  Geometricis  applicari  polfint 
V.g.  detnr  numerus  GecMiseiricus  prxcedcna 
9900448.  8o7.eoiut  notum  habeamus  Arithme* 
tieum  10009.  4)54)50. cupimurqiiefcire  Arith- 
meticam 9900000.  lamTcimus  quot  proportio- 
nales cadant  Inter 9900448.  Bc  cxt.  8r  proportio- 
nale eo  immediatd  minus  989054^.559.  nempe 
tot  ex  la.  prop  8.  Elcmenr.  quot  inter  tooooooo. 
8r  999000.  nempe  10  tertii  ordinis  inter  quos  ca- 
dunt to.quarei»&iater  hos  quosHbet  1 o quinti  or- 
dinls»ita  quod  erone  looo.  proportionsles . Quot 
ergo  Cunt  proportionales  Geometrici  minores  af- 
fignatij  inter  diftos  Geometricos  maiores»  tot 
erunt  partes  xquales  indifferentia  applicatorum 
ipfit  Arithmeticorum»  6rq|uiailU  differcnsU  eft 
10009  04)84)).  ideo  fi  ditfidamr  per  iooo.  ha- 
bebimus 10.  ap.  00^)8.  pjrcem  xqoalcro* 
qua  femper  augetur  Arithmeticus»du  Geometrici 
1000.  accreCcunt  inter  vnum  9900448.  & cxt.  8c 
loier  9890548.8;  cxi.Geomctricos  maiores . 

•lacipiimus  itaque  difiribuere  in  fuos  propor- 
tionales progrelfioncm  • Sic*  donec  occurrae 

Geometricus»  vel  de  quo  qazrimus » vel  ci  pro- 
pinquus . 

9900441  «07* 

990  0448 


Qui.  ergo  ifte  primo  cdofiut  lim  eft  minor  eo, 
de  quo  quxritur  , Ideo  non  progrediemur  mh- 
pliut,  led  com  dcbe.c  efte  inter  ifto.  nuior/m  k 
S minorem  , ideo  ad  hoc.  »t  Ulum  inueniamu. 
mioaiiorem  inftitoemoaprogrcflionem  lic . 

000.448  80700  A ppoooya  79^i® 

99  .0448  9 jooof' 


0000.49  8oijt  t 9900041  89447 

_ 99  9 


9900150- 


J3« 


s 

7P90| 

00*40 

S 

99000)1 

P 

99^41 

PRpoJ 

990011 t 

79«50 

i 

ppoooxi 

Of6}9 

99 

oolfr 

9 

poool 

990005 ) 

79509  B 

4 

p^ooorf 

If«}6 

99 

0005X 

9 

90001 

9^9991} 

7W7  C 

P9000PI 

»9«iJ 

Erir  it«(|ue  inter liot  dans  m,Sc  e poltreilkM 
£Dm  roue  Ac  maior  aIiarmfnorp9ooo^.  deqno 
quarcimut  > quare  oppotteret  adhuc  inter  iltoa 
alios  proponinnales  rltimos  inoenire  ineo  ordi- 
ne , in  quo  funi  proportionales  quinti  onfinis  « 
fed.Uli  non  poiTunc  elTe  pluresiqaamfs.  iuiu  aa- 
merum  Tnicatum.qupfuperppooooo.  avrefcuoc 
In  Geometrico  c 9900051.  vc  pacet  ex  quinu  ca- 
hola  . Quia*  ergo  inter  ai  8e  illumy  de  quo  qun. 
rimusquatuor  Geometrici  intercludnntur,  ideo 
quater  accipluntnr  partes  Arithmetice  fupetius 
inomte  10.  904)8.  8e  Aeot  40.  )6I751.  qui 

A rurfus  mulciphcetur  per  10.  ob  proportionaiea 
interceptos  inter  quoslibet  eorum  minores  eiuf* 
dem  fpeclei,  Vc  in  quinto  otdincAent  400. 
)5i75io.  cui  A etiam  addantur  51.  rnicates  , Aent 
45S..CU  frafiis  fuis  addendi  Arich.  10009.  & c;t. 

Vel  etiam  meliua  accipiantur  Arithmetice  dif-  ■ 
ferencie  lusca  Angulos  Geometricorum  ordines  , 
quia  ergo  inter  primum  Geometricum  a . fie  de 
quo  queritur  9900000.  nullus  intercipitur  Geo- 
metricus terti)  ordiniStideo  nuliut  accipitur  liliut 
ordinis  Arithmeticnsiqulairerb  intercipiuntur  4. 
quarti,  ideo  quater  accipitur  Arithmetica  diffe- 
rentia quarti  100  0005014. Tt  Aant4oo  ootoo9<. 
cui  addimus  AHcbmcticiim  Geometrici  5t.  quinti 
ordinis  51.  0000051.  Bt  Ac  Arithmeticus  queAtus 
451. 0010148. addendus  Arnh>  10009.  &c.  rc  Aac 
Geometrici  9900000.  de  quo  querebatur . 

COROLtARIVMJ. 

NOcabis  noAros  numeros  extremarum  tabu- 
larum exi)iTe  paulb  maiores  in  Arithmeticis 
differentia  proxtmd  1500.  quam  quaa  compoAiic 
ipfcNepcrus.  Ratio  aero  huius  rei  eA.  quia  ipA 
cft  primus  tabuip  prime  10048).  It  cet.  nobis  re- 
xo  1 oo54).fr  cet.  qdia  ipfe  fompAc  aliquid  miniisj 
quim  qubd  differentia  Geometrici  dabat , net 
quid  maius  ipfa  eadem  differentia  fumpAmus.  vt— 
pote  ad  libitum .rtpatrtcxCoroll.piopof.i). 

COROLLARIVM  II. 

A Duerte  quoque  Arithmacicos . non  foldm 
crefeere  per  numeros  integros . fed  etiam 
per  frafiiones,  qu6d  in  reperieodit  illis,  qui  pri- 
mis  tabularum  Geometricis  applicantur  ncccfla- 
rih  f)a&ioncs  cifcotadmicrcnde  «que  per  conti- 
nuam additionem  deinde  creiccbac  10  immenfum. 
Vnde  fpreieab  Initio,  deinde  magnum  errorem 
poterant  caufare  , ineppit  ergo  crefcctc  feriea 
Arithmetica,  nedumAmplici  roltate,  fed  addita 
fta&ione 0000001.  rc  inilla  fraSione  daretur  io. 
cus  , quo  poflint  fucceAiud  , St  allz  , fradiones 
Rcipi.Br  continud addi . Verum  hzfra6ioncs 
Io  tabula  Auuam.fcu  abfoluta  Logarichmjpa  con- 
Rmneodz,  quhdfoliimdereruianc  ad  continuam 
natum  addiiioacm.ob  quam  fucccifinVIn  incegeoa 


tranfeaat,quum  Angui;  Angulis  in  progredkndo 
sdduotutA 

EXPENSIO  Vs 

De  Logtrithims  in  laiulas  finni^  irtnf- 
ferenin  . 

C<)nreaitomuiboseabolie,Bf  l,i  Logatfch. 

morum  ferie  inAtuaU',  ritimui  libor  po- 
^W.rt  illoi  io  tabulas  Anuum  trantrcrainosl^ 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVJl. 

Lognrilhmos  tabnlis  finuum  appltcdte  ifq: 
ndfiejm i finu  toto. 

TA  Acum  Anum  pec  tabulas  fupra  poAtas  loea- 
nthmit  loAruaat  quzre,  rcl  enim  oc- 
turret  prorAls  Idem  , rei  non  pluribus, 
quain  io.  rnitaibua  diRans,  A perduxifti  taba, 
iasrlque  ad  ordinem  quintum,  quid,  A rrqsaead 
ordJucm  quartum  differet  100.  rnitatibus . Que. 

tabiUa  festa,  quid  rnitates  illz,  quibus 
Alferut  ifti  duo  Geometri  c.hibeitio  Arlthmeti- 
«s.ar  hoc  a^e  Arithmetico  repeni  ^.portionali, 
At  minor  fubduciio.A  Acmaioteo.quiiacabulis 
iogMiihmicis  inueo,iur.eritq;logarith.daii  Aous. 

V . g.  datur  Anu,  7107995. 
tabulia  proponionaJibus,  reperioq«  lo  tabula  rl- 
timacetcij  ordinii  numerum ptosiraum  minorem 
71 079»9-  cunis  logantbmui  cR  3415010.  ddfett. 
que  Geometricus  a dato  6.  ruitanbus.  Reperio 
luque  has  rnitates  in  tabula  festi  ordini,  Gso- 
meif  ica,  ^ daat  mihi  4,  vniutc*  cof  rcfpootlema 
pro  Anthmctico  competeme,  quu  Mo  loei- 
mhroo  i4iSoap.  Atque  logaritlifBus  ^415014. 

fraai  ve.4  poahaheoid.,n,. 
iUi  ad  ioJao}  coacmiiatioaea  tabuianim  reqairc* 
btntur- 

Veritae  teri  JiuJua  opcrationil  oAcnditor  .ei 
propola  ij.  PoOet  etiam  repcriri  ex  CorolJ  ptop. 
I&a  & ex  CmoU.  propor.ij.  Ted  fiiciliut  per  Aaoc. 
xtquecerciusn 

COaOLLARlVM 

Hlac  omnes  Aous  rfque  ad  ceouim  faci/lcer 
dawuf  per  foUm  inrpeaio4an  Tabulp  ordi- 
nU  Texti  n Nam  cum  U>iproporciooaiet  lola  eoi- 
tate  decrefcaatquUibei  occurret  cura  logarithmo 
addendo  fpfctiifraais,  vt  modo  non  amplium 
neccuarj)Sn  cum  Toldm  ad  coadeodas  tabulas  re- 
quirantur: fiefinus  ppppppj.  reperiei  logaridi. 

7.  Sicppp^po^.jreperies  Jogarithroum  et.  cum 
«aao  oooooprqui  fperaendusea. 

COROLLAIUVM  II, 

REpcfle.qnoqneAnunm  aliorum  log.ritb- 
mos,  qui  ca.uant  in  ubu  lam  quinti  ordioi,  . 

«I  quattl  Ac.  Dati  Aous  >999105  repentur 
prosimus  propornooali,  m tabula  pr.maqu.rtj 
otd,o,.,999,oo.  qui.  ergo  ille  Anus  di  m.ior  5. 
r^tibn,,Jogsf,,boHi.9oo.  d.minutn  lua  rni. 
«ubuH-  ««boU  f«ti  ordini.,  iVdqma.dfuu, 

fraai 


DE  L O G A 

frjfii  litU  fcnfibilcs  »|trj  integrat , ideo  acci- 
pienda:  rnnC4.eii^uelag*rit)iimu  dad.vel  !(jj. 
(inut  P999109.  Eidemc|ue  logarithroo  vnica- 
tabula  Teati  ordinis  addende,  vt  fi.11  l6ga> 
f ithmut  fious  TcipMotit  pappodf,  Sicque  erit  pjna 
logarithmus  ipfiut  Tc<)uen'tis , & fic  de  omnibus 
«li;s,  *t  tTos  ipfe  oftendet. 

Jugandae  fecimus  in  reperiendo  logariihmo 
plicando  finni  6r.ej.  igui  necciTarias  elj  ad  refi. 
^otum  finiium  logaritbmot  inneniendos . Nioi- 
gue,  cum  fit  finus  ille  7071068.  erit  inter  propor  • 
tiooales  primi  ordinis  71077)1.  tec.  70)7477. 
8rcct.incepiniut  itaque  ptoportionalet  fecundi 
ordinis  interponefe,  re  ridet  Uc . 

Logsrith 


Tt077),  4,0 
7'or  iit 

70984,«  888 

J4«<4M 

7091)18  461 

— — — 1 .. 

7»84»)7  1)4 

4 

^0771 71  897 
7070077  747 

Eft  ergo  Gnus  qiixGeaninter  banc  Witmum»  * 
penulctmum  t quare  Intcriaciemos  propoctiona- 
tertij  ordinis.  Gc 

7077171  8970 
707  71 j. 

7076444  i>i8 

7075737  7)7) 

,*f*r 

7077019  »4.« 

7071)11  1«07 

■ ' « 

707J1S17  01S7 

•Ct’  ' 

7071.07  «670 

7071:00  )7«) 

707149)  i7«j' 

1 

Deinde  ali;  propoctioQaJet  ^larti  ordiotS  ii>i 
terponendi  quales  Ginc.  ^ 

7»7‘193  176)0 

7°  7‘i9i 

70714»»  44177 

'X 

7071)71  7»7*r 

/n  - . . 

7071181  oi)«4 

7071*10  )oo8j  * 

707*1)9  7W7)  ’ 

• 

=R'  1 tm  M I s.  jj7 

mos^arti  proportiooalls  l<^rithmuin  ^0036, 
•71^74®»  ^«nde  cir  prima  teitij  «ccipitimis  oda- 
ttl  Geometrici  IdBarichmum  800;.  tf jotpjtf.  tan* 
dem  ex  pruna  tabula  quarti  ordiaU  acctpirmiu 
fexti  Geometrici  logarichmu  iuxU.n«incerpo^to^ 
log*  T97-  0029847.*  omnes  io  ^aro  fummam 
tedigmuS)  critque  logarith.  Gaus  Cr.4p.  nimi- 
nim  ^4^7125  * .abiedisomnibus  fradis  . 

Prarafl^jnam  . Quia  vfqoe  ad  dimidium  ta- 
bui^ Gnuu  tabulas  propot  tiooales  If^garithmicafqj 
ordinaulmut.  Modo.quomodo  reliquis  Gnubus  lo> 
prithmi  applicandi  inucniancurd^coduneftj  * 
hoc  non.quta  ad  vhimnm  Gnum  deduci  noo 
poflVntpfedroiora ad  laborem  Icaaodum  • Adid 
verd  e(l  neceCarius  logarithmus  dimidii  Gnus 
tMius.  Vade  qoomodo  reperiatur»  tradendam  eft. 

THEOR.il.  PROPOS,  XVIFI. 

Graduum  efl  medium  proportio^ 
Uale  tnter  finum  dimidium 

finui  totius  • 

Svpra  probanimus  propof.is,  crpcnf.j.  cdm 
ageiemus  de  finibus  inuenicndts  ; qu6d  di- 
midium linus  tocins  tt  fe  hebet  sd  finum  diraidij 
alicuius  treut  tt.  vt  finut  complementi  illius  dU 
midij  10  td  finum  totius  arcus  sc  j fed  finus  47. 
Crad.  eft  xqutiis  fiso  complemeaco.ac  finut  treus 
dupli  Ipfiut  eft  finus  coiui)  ergo  itt  fe  hib«  ak 


7071068  8f7)4 


Hie  ergo  rltimut  eft  raldiproplnquut.&dif- 

fert  folum  f„ai,  i . Acci- 

pumut  ergo  logniijiaios  conuenieocci  ordinis 
pnml  proportioniiijqni  eft  )4U488. 87x179«. 
ociade  cx  prlnu  cabuU  (^oadi  ordinrs  aedpie^ 


dimidiam  Gnus  totius  td  es  Gnum4f.Gndont 
eiusi*  ilMcqualecomplementaro  EO  ad  Gnam 
dupli  arcus  e n,  qui  cfl  tous  totus , Sr  conreqaen* 
ter  SF>  * Ee  irquales  Gint  mediam  inter  ak  dimi* 
dium  Gnus  totius,  * xe  Gnuiti  totum  t * ideo  G 
ex  eis  Gac  quadratumillud  erit  «quale  redangulo 
ex  Gou  toto , 8e dimidio  cias  fa*o  ex  propouig;» 
lib.do  elemeot. 

COROLL  ARIVM; 

Hlneeftf^bdcdm  exp.f.huias|trad.  propof. 

4«  duplatio  Arith.  rquiualeat  quadra- 
tioni»* propof.j.fubdddi»'  dtuiGoni  • Si  loga- 
rlthmusGaus  41* gr.  dupletur»  *abeodaplato 
fabducatur  lo^rith.  Gnus  totius*  qui  eft  o.: 
linquetur  dhntdii  totius  Arithmcticue»  Jfc 
quia  fupra  reperimus  Arithmeticum  4J.Crad  cGe 
>19  dupletur  erit  d9^4sn«  * Itibda- 
canrr  o.  Glicce  oihil  ab  eo  iafdratur»erjc  idem  Jo» 
garhhmasflouscinnidl;  ocnipc  G nos  9000000^' 


r.:'.  •:> 


Vn 


PROBL. 


, ;TRA«TATVS  XXI. 

PRO»!..  T.  RROPOS.  XIK.  . EXPENSIO  VI. 


Pito  to(4tllhmo  f>u>i  iulus,  if  ^ 
n»s  nuiuH  urus,  f«4»i  Gr.^f  ■cum 
tompUatenla  tiut  dimidij,  reperire 
tuens,  vd  jutus  logts- 
tiihmtm. 

PHriapponitur.  ijoAJ  R«t  appofitl  oBimba»  fi’ 
nibat  foi  la)>irithiiil  i 90.  Tl<)«  »<l  RM«’4f  ‘ 
ll  fiat  tiii . <ja«f»wli  minore»  dimiriio.  ?t  coafi^ 
ootocflf  wiiiof c*  • <jni®  finus  Gr«  4^  • Vode  $ 8c 
Jwnm  compiemeotam  erit  cognitam  t cum 
ueat,  qoi  quiritur  fit  minor , quem  gr.45- 
coroplementum  erit  fino»  arcu»  malotii , qiiira 
Cr<45.  8(  confeqnemer  eia»  logarithmo»  ent 
ootoi.  Addantur  Itaque  firoul  artu»  dati  lo«- 
tiihmu»,  <r  dimid  j fino»  totia»,  8t  i fatima  anfe- 
tatotloganthmu»  fino»  complementi  dkniAi  l|^ 
fiujatcoa.atrefiduum  erit  logarithmo»  ipGuidi- 

ptobatoraotemeapropoCip. defi- 
onbu».  Namdirnidiom  CoB»  todu»  fe  habet  ^ 
linum alicuiua  arcu».  »t  finn»  complementi  le 
habet  ad  finum  dupli  arcu».  Vnde  cedangalum 
« medij»  ea  propof.l» . £lem.  erit  cquale  leSan- 
«Io  ex  eatremii , * fic  In  geometrici»  G multi- 
plicentar  fimol  extrema  > nempe  dimidium  finu». 
St  finu»  dupli  arcui , le  diuidauturpet  comple, 
menti  finum , dabit  refiduum  linum  dimiJi)  ar- 
cui. rt  ibi  diaimui , fedaeptopof.l.  eapenf.i  h. 
diaimui  in  Arithmeticll  aggregatio  «qoiua^iet 
multiplicationi , «r  ea  ptop.}.  fubduaio  diuifio- 
■l*  etfo*88''*8**‘’*.^®B*^‘^^***'**  “ • «nui, 

cum  logarithmo  totiut  arcu»  «qohlalebu  eorun- 
dem Geometrien  multiplicationi , & loodaaui 
logarithmo»  complementi  «qoiualebit  diuifioni 
fal«  per  eiufdem  finum,  «e confequenter refi 
-dnnm  ea  fobu.aiooe  tegarithmlcaent  logatuh- 
mn»  dimidii  arcua  . Eaemplum  *erO  tale  elt . 

Sit  Logarithmo.  Gr.qj.m.  IJ-  pa  tabula  tettij 

otdinU  aet»»»}  ««"P*""'"'"" 
cua  eft  Cx.  fir  m. »»  t «uiu»  logarith.  ea  tabula 
prima  pet  regula»  ptraimi  tridibi  repertu»  ^ 
Soinao-logatitlHBB»  rerb  dimidij  finua  totiuee^ 
»tfapr.«pJ4»Jl-  Addo  itaque  hunc  dunidij  fi- 
nut  totiut  logariihmom  logarithmo  finu»  aKu» 
dati  J jtjo»J.ifitqne  fumm»  iry^Wf’  * S®>  '“>* 
duco  logarithraum  complementi,  temaoetque  lo. 
fariib.  9547JH-  fi““  dimidij  arcu»  a».  |7  -p 

COROLLARIVM  . 

Hinc  dati»  omnibu»  iogatithmi»  finuamar- 
xnnmoMlotum.quam  grad.  if.  phtinere 
«ottri»  omne»  logarithmoi  Cnunm  arcuum  »fqu» 
od  aa  -4  Gr  decreiceii»iiim,dt  illi»  dati»  ob4nebi» 
logarith.  arcuum  »fqu»  ad  n-  Gr- ^ m.  ij.  Je  e» 

Uli»  mi^  omftiam  arcuum  lowcitbmo»  »luu»  d 

gr.J.  m-J l.*t  Hndem  »fqj  «d  primum  prorlua  mi- 
nutam. 

jiOJi':  L . 


Dr  Ttitnlis  ordinundis  i &•  Logarithmit 
ungetitium  tddendiS  • 

PRnecptuml.  Inqoalibet  paginn faci» p.*» 
lumnr.feo  aruleobloog*  rUftingu.utor  1». 
nci»  tah.iom  longitudine,  tum 
modd  nornero»  tapete  poffiut  lofcrlbeodof  , it» 
quoddi.  retfu».  fcu  linea»  numerorum  fecuodoim 
longiiudinem  fingni*  comprehendane,  «f  1»««.^ 
S-numero»  capere  polBnr.dr  fi  de  tangentibus  agi- 
tur »0pie»d  rr.eaceptl»  prima  finiftra.  Se  tltiM 

deitra.qii*  duo»  tantum  oometo»  foa  latitudine 
capere  debent,  lioeamentifqoe  tranfuctfi»  decem 

ad  maiorem  diBinaioncmdecuircntor 

Prntepram  ».  Ptimit  eoiumnr  trmUrpG  com 
«umero graduum. & nupto  indicio  mmutorom 
foperfcrbeodusj  perquetotarn  Ione  tu.iiiK  m- 

eipiendo  1 o.  Se  defeendendo  efque  ad  60.  nume- 
ri ioclufiuieicrefcSteanotadi.  None  cero  colum- 
nc  dextr*  nihil  fupea  (crib=ndum,fedincipicn-. 
dumiSO..  Sedecrefeeotibus  numen»  pernenicO’ 
dum  efqoe  ad  o.  Ineloliui , Se  tandem  numerat 
go.  Se  htre  de  pelm»,  Sr  lacunda  facie  p^ms  pri. 
m*  I c»ur*  vef6fucceUiuc  habebunt  Or.i.0r 
fic  Gr.».  Se  87.  Se  in  reliqui»  hoc  ordine  cll  proce- 

Praiccptum  J.  Secunda  vetj  columna  Coiftc» 
continebit  finu»  illorum  minatorum , qui  io  pr i- 
ma  continentur,ficut,  Se  deittaoa.ui  finu»  illo- 
rum,  qui  nona  columna  citendomar  , Secoo- 
fequenter  Graduum, qui  fupra  fcripti  Cant  ptinue. 

Se  iiifrafctipti  non*  - Ho»  aure  finu»,  »el  tepet- 
to»  habebis  ex  traflatudefinubu»  , »cl  dedoces 
ex  tabulis  finuum  eulgaribu»,  et  Reinholdi,8ec. 

Ifti»  autem  finibusdeatriaapplicabl»  loganeb- 

moi  reperto»  »t  fupra  ex  CorolL  propof-»4-  pri- 
mo, Se  fecundo,  Se  hi  occupabunt  7.  dextrain  co- 
lumnam. Siolftru  «tb  finibu»  applicabu  I05». 
rithmo»  reperto»  ex  propof.19.  Se  illi  xxtendentot 
per  tot«n  columna  finilltam  tettiara.lexta  wzti,le 
4.  infetibend*  foot  tangente»  , Se  taodcnij. 
& media  remanente  diifcteneWe»  onmeti 
feribendi  fuot,  qui  pro  tangeotibu»  apponuntur, 
OriSme  autem  itli  1 lobduSione  log.rithi«tom 
fext*  column* , a logarithroi»  terti* , Se  w cpiod 

remanet  i fobtraaione  inter  etrafqne  taogenu» 

hac  merlia  columtu  (cribeodum. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XX. 

PriiHet  Noneetjiu  cohmnd  GrndMS,  O"  md 
ma*  fbi  fma  inmcem  *reu , O* 
eomplemeau . 

PRobalur.  Nam  cum  Illa  prttna  incipiacd  a. 

crefeendo  ilia  i 60,  miniiti»  fnper  8p.  fit,  n 
quantdm  ctefeit  illa  prima,  tantim  decrefeet  ma- 
na, se  confequenter  ,qudd  huic  tot  minuta , feu 
gradus  deficiant,  quot  primp  anfii  Inoe,  fi  i con- 
tn.  Quare  fimul«d<Kta»ltecalcetiu»  complebit 
aiumtrum,  n fiant  fO.  Cr.  fi  fic  «nat  fibi  innl- 
cancqmplcmcntt, 

THROR. 


I 


DE  LOGARITHMIS; 


THBOR.  IV,  PROPOS.  Xxl. 

h prima  columna  continetur  angutm  act^ 
tus  fcHanguli  minor } in  nona  dextra 
angulus  acutus  eiufdtm  maior . 

PRobator  • Nam  ex  propor.17.  etemeoe. 

omnis  rcdaoguli  anguli  omnetdu<^us  redit 
funt  7quafe$»qui  cfi  Hc  vnus  in  redigulo  redus  » 
ali|duo  fimoi erone  vni redo cqmles}  VndeaU 
ter  angulus  alterius  complementum  erit » rc  Tunt 
arcus » qui  prima  • nonaque  colaouia  conci  neo* 
Cor,  vc  d:dum  eft  propof.to.  , 

THEOR.  V.  PROPOS.  XX». 

Secu»d4  Coiumn4  continentur  crura  min^ 
nota  mmotes  angulos  fuhtendentia : in 
oclaua  vero  crura  Mi4/nr4  maiores 
los  fubtendentia  • 

PAteCi  qiria  ?n  fecunda  mianrom  angnIonim»Sr 
arcuum  Hnus  contiaencor  > ficur  in  fexta  (i- 
aos  arcuum  maiorum»  81  angulorum* 

COROLL  ARI  VM . 

Hracefl»quodex  finu  dextro  odauc  colum- 
nar»  8c  finiRro  fecundarjfir  Itnu  coco  cedan* 
gulum triangulum  componatur, 

THEOR,  VI,  PROP.  XXIII. 

Logatithmi  tertU  columnae  funt  Lo^urhhm 
mt  proportionis  cturn  minoris  rcfl.tngu» 
ii  udetus  liifim  ^ feu  Hypothenufam  ^ 
jicttt , O*  lo^grithmi  fepttm^  funt  loia- 
riihmi  propmioms  cruris  maioris  ad 
tandem  f/ypoihcnufam  , Suntque  / ki 
inuiccm  antilogarithmi  nempe  comple- 
tntntorum  togariihmi . 

P Robatur  prima parS.  Vam  proportio  quam 
habene  crura  cum  balt  tunc  innotefeit  cum 
balis  per  crura  diuidicur»  ita  proportio  foooooo. 
HnusCr.  joeft  adfinum  cotum  loooooo.  vt  i.ad 
djuifus  linus  colus  per  cruafoooooo.  dat  a. 
Sed  «X  didts  propof.  fubdadio  io  logarichmia 
(quiualct  dittiEoni:  Ergo  logarithmus  cruris  fub* 
<lt>dus  a logaritbmofiaus  totius  dabit  logamh» 
tnuQ  proportionis  cruris  cum  finucoto:  Sedlo> 
ptitbmus  fimis  totius  ello.£igo  fubdudua  re» 
linquic  numeru»rc  erac,4kicaae  dum  cfi  logarith- 
tnos  fiaus : fed  etiam  propoctio^s  emrdem  finus 

tum  finu  loto , 

Probitur  fecunda  pari.  Quia  fi  iQs, quibus  ap* 
plicati  funt^bi  dexcrorfum,  d Ixuorfum  corref- 
pondentesfuQt  fibi  inuiccm  complementa.  Ergo, 
fitlogariUiou  ipforurafibi  inuicem  fuoc  aotUo* 
garithmi. 
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THEOR.  VfL  PROPOS.  XJflV. 

Tangentium,  iy  fecantium,  qsietfupra^ 
num  totum  excrefeunt  logarithmi  infra 
o.  imelligendi  i ita  cfuod  fint  minores 
mhilo  tot  vnitatiius  , quot  [uni  tn  ipf» 
logarithmo . 

I'y  Robatur.  Nam  ciim  3 0.  erefeant  fogarickmi 
nofiri.  dum  d finu  toto  ipfi  finus  decrefeunt 
necefie  ctk  >qubd  fi  dentur  aliqux  linex,  vt  funt 
Tangentes  arcuum  maiorum. quam  45  Gr.  8c  om* 
nes>(ecanccs,que  crefeune  vitra  finum  totum, qu6d 
UUram  logarithmi  vitra  0.  decrcfcanc . 

COROLLARIVM. 

T TNJc  logarithmi  pofTune  fumi,Sr  vt  defediub 
V fie  vt  abfidantes.  Abundantes  erunt, fi  intel* 
ligantur  crefeere  faprao.  vcvfipie  nunc  fecimus; 
defcdiui  verb  fi  infra  o.  docrefeere  intelligantur, 
8e  taliter  aliquos  intelltgere  erit  necefie.fi  tangen* 
libus  , 8e  fecamibus  eos  applicare  voluerimus , 
qux  vitra  finum  cotum  cxereftfunc « 

THEOR.  VIII,  PROPOS.  XXV, 

Si  Logatithmos  terliee  columna  jini(ira,0' 
fepiima  dextra , vt  defediuos  eonfsdera- 
uerimut  erunt  logarithmi  Hipathenufj~ 
rum,  feu  fecammm  Arcuum,  qmhus funt 
complementa  , Cy  Anthibg-ii  ithmi , 

Sic  logarithmi  finuum  anuun  dextrorum 
jieni  logarithmi  fecantium  fnijlrorum 
arcuum , tJ*  l contrq  - 

PRobatnr.  Nam  propof.iP  Tr.ao  de  finubos 
probiuimus  finum  torum  e(Te  medium  pro* 
portionale  inter  ethnpiemenium  arcus,  fecan* 

tem  eiufdemarcuS,  «nJeo,  qu6d  multiplicatos  io 
fe,l^  diuifus  per  complementum  daret  arcus  illius 
fecantem : fed  quia  in  logariihmis  additio  ^quiua* 
let  multiplicationi , & lubdudio  diuifioni,idco  fi 
o.Iogaritnmuslfiniis  totius  addatur  ipfi  o.fir  xb  hac 
fumma  fubducaturlogarithmus  complementi  ar- 
cus V.  g.  loganthmus  arcus  dexteri,  relinquecur 
idem  logaricnmuf  minus, quam  o.  fecaos  arcus  fi- 
nifiri^cui  arcus  dexter  eft  complementum  . Erone 
vero  logarithmi  confiderandi,vt  infra  0*deficiea- 
ceSf-qubd  omnis  fecansfuper  finum  cotum  excrn* 
fcat,  vt  mod6  diximus . 


. . .11.^  i.j:i 


y«  1 


JHEOR*' 


THBOR.  JX.  PROPOS.  XXVI. 


COROLLARIVM. 


Difftrentitlei  meiht  columntt  fmt  logd- 
rubmi  fne^riiohii  turmis  mnorn  relpc- 
Bu  mmoriiyt^  logurnhmi  fieciuiiljrum  , 
■ ftn  UHgtnlnmiynim  arcuum  dextrorum, 
lun  fmiprotum  ,/mIi  diuerfa  umencon- 
pderauone  . Mam  vt  aiundanla  /*»{ 
differtntial;i,  lojiarilhmijue  laitfeniium 
arcuum  pniPrarum  minorum  Gr  45. 
at  VI  defcBiui  funt  logariihmi  langen- 
tium  arcuum  dextrorum  maiorum  grj 
45' 

PRob.&cnixIapari.  Nam  u prop.ltf.trafi  >4. 

babemucp  qubdeadem  proportio  c(l  ftausc^ 
pirtDcati  vi  Hnum  arcut^  <]uaiD  fioui  totius  a4 
ung<‘i>t«?mt  ideo»  quod  multiplkatus  Hnus  to- 
tus per  flnuu»  arcus»  8e  diuifuS  per  finum  compJc- 
plenti » exhibeat  tangentem  siKUf ; veJ  d contra 
multiplicatus  per  fioum  . complementi,  & diuliuk 
per  Hnum  arcus  exhibeat  tangentem  complemen- 
ti . Sed  jn  Arithmeticis  ex  propof.i.  Ar ).  huius, 
additio  (qmuafei  multiplicationi  , ArTubtrai^io 
diuiAonij  Ergo  It  logarithmus  finus  alicuius  ar> 
cu«  addatur  loganthmo  finas  «utiiu,  qni  eflo.  & 
ideo  remaneat,  vterac  ance,  Sc  fubducacur  ab  eo 
logarithmusfinus  complementi  dabitur  tangens 
arcus,  & n fubducatut  ab  eo  dhtis  arcus  dabitur 
tangens  complementi  » ideo<ccdtni  didercotis 
eruntpd^logarithmi  arcuum  »8r  logarithmi  cqm- 
plemeniorum»  arcuum  quidem  ,'vt  abundantes,  8e 
quatentis  logarlthmi  fimiom  maiorum,  quam  Gr. 
45,(ubdttCiimuri  rtRUummiporum  mainnbuslo- 
garithmis,  vt  relinquatur  tangentis  logariihmut; 
complementorum  vcr&  quatenus  dtfi:aiur,&’  lo- 
garlthmi maiores  (Inuum  minorum,  quam  q . Gr. 
fuhducuntur  i minoribus  logarishmis  mjiofum 
iinuum,vt  relinquatur  tangjt^s  loganthmus. 
iores  verb  numen  a minoribus  Cubdocuntur  per. 
intcllc&um;  quatenus  imelliguur  minori  toc  vm^ 
tatesdeilccrc,qooc  fudicluot  ad  hfic , vt  fubduch 
poAt  i ita  15.  fubducitur  d 4.  cum.  iucelligiturjUl. 
4.  mitates  1 t.deficeir»  quss  li  haberet  4.  i le. 
polTet.rttbcrahi,  cum  tunc  tHci  iuoduscum  u;fls, 
4.  Ar  11.  £icium  45.nttmcrus  vqro  i; . i if.  fubduci 
potefi,Ar  ideo  ddTeremip  logarubmicc  rumpi«,vt, 
deliciccesAevti  mioonbusli^arith  licet  maiores 
pofiuntrubducii  funt illvipfz, quas  dant  mino- 
res iOgaritbmt  i maioribus  fubdudt.  Sicut  11. 
cft  eadcmdi/Fcrcntia, quam  dat  numerus  4 fub- 
dudusi  i j.  Aequam  dat  t5,(ubdu^us  per  lutcUe- 
dum  i numero  4. 

Probatur  prima  pars,  quod  dilfcrentialeS  linc 
quoque  logaricbmi  proportion'S  crurum:  Nam 
tunc  proportio  vnius  mir|9-^  sfiodobtinetur, 
cum  crus  mioas  diuidit  maiaS.  Quotiens  enim 
cfl  denominator  proportionis  : Sed  in  logarith- 
mis  dcdui^iocquiualet  dluinonl,  Aeditferentialcs 
numeri  rhot  orti  i fubdu&ioge  logarithmorum 
roiooris  cruris  i maioris  cruris  logarithmis  . Er- 
go funt  togarirhml  illinmnertdi^renrisletpro- 
portlonis  voius  cruris  ad  aliud  . 


COIItge,  quod  G tangentium  logsrithmis  vt 
ris  in  exercenda  regula  ptopoiuonum , 
iubeatitigriitis  logarithmu  debere  demi , vel  a 
dt»  fiaddit  iignu  T hoc , quod,  fignificat  logarnh- 
mum  tangentis  debere  fumi,  vc  abundatem,  cunc 
obediendum  eft  f Sc  cum  przcipi^  regula,  quod 
fnbducstur  logaritmus  tanprmls  ; vel  adJaturi 
15  ligno deffdiuo  hoc  — lo  tabulis  notetur,  i 
contra  faciendum . 
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Quod  concipies  i ferie  uumerorum  logarlth- 
micorum  hicappolira,  qui  imiranturiogaritlimOs 
linuum,  atque  tangentium  tn  ftio f ' rcgrc/lu . 

Series  itaque  prima  cogitetur, ranquam  /i  WTVne 
loganthmi  minores  linuom  arcuum  mitorum, 
quim  4f.  Graduum  f Secunda  Itnt  ditfcrentiz , Ac 
tanquam  tangentium  loganthmi  habeantur  ; 
Tertia  putentur  tsnquare  loganthmi  finuum  ar- 
cuum minorum  , quam  4f.  gr.  quia  luot  maiores 
Arithmeticis  prime  feriei . 

. . Quia  itaq;  ungens  elPad  linum  totum, vt  Itnui 
srcus  ad  linum  complementi : d:ifereotiaIiS  tan- 
gentis maiorum  arcuum,  quam  45.Gr.  Ac  confe- 
quenter  ouiorlinu  toto,  diuidetlogarlchmum  li- 
ous  totius  o.  Ac  logirithinum  arcus  maioris', 
quam  45.  Grad,  aggregatos , Ac  prodet  logs- 
rlthinum  an  as  miooris  , quam  45.  Gr.  V.  g.  ar- 
cus logariih.  14.  diuifus  per  di^ercntulcm 40. 
daret  logarithmum  dilideratumired  quis  dilfercn* 
ttalis  qo.ed  dcfedioarrfpcdu  logari1h.t4.ideo 
addenda  ell,Ac  liet  <14.  logarithmus arcus  miao- 
fft,  quim  (fT.  45. 

At  Ii  ungens  Iit  minor  liaa  cottzetiiliniMquz- 
fitus  erit  minor  dato;  Vodelogarfihaius  V.g.  44« 
additus  li  uitoti , Ac  minatus  ddTcrcnttali  )i.dat 
logarithmum  arcus  maioru  pariter  quiaf.  hic 
ditfcrcntialis  jt-  conlideritiir,vt  abondant. 
Vides  itaque,  quod  quando  deliJeratar  logsrith. 
linos  minoris  arcus,  quam  Gr.  45.  d ffefenmlU » 
qur  debebat  adH  lubduettur,  at  quaodo  defidera- 
tur  linus  arcus  maions,  quim  gr.45.  logarithmus 
diAercntialis,  que  debebat  addi , «uam  additor. 
Quia  li  14.  cum^ilTercatiali  ;s.  mtoorem  oihilo» 
facit  5«.  qui  zquat  ipfum  5^.  maiorem  nihilo . 
Ergo  s8.  cum  jt  facit  60.  ob  additam  dilferen- 
tiam4.quam  addit  s8.  nanerosf.  Sc  lic  ja.  cum 
)s.  iacit  64  Ac  lic  50.  cum  )t.  facit  <58.  Ac  czt.  qua- 
re adduadifft.rentialis  logarithmo  minori  conili- 
tuee  maiorem,  licut  ablata  minorem  logarithmum 
cum  tamen  iuxta  regulam  femper  deberet  fubdaci, 
oifi  dilfcrcotiaJes  deficerent,  Ac  uciperent  coq- 

trario 


5“»» 


, , de  L0G"A‘ 

tritio  modo  i o.  rrerccndodum  finu»  deScinot . 

Itaque coIi;gcKgu|jm  Gencralem.qnod  iodo 
f.-aiuu  adJcnJis  cum  abundiilbui,  fcu  lo^irith- 
Uf«  linuum  (|ui  omnes  funcibandantts,rumdif- 
fctcm.^libui , fcu  In  lo^tit^mis  finnuin . fed  *t 
fjr-.aiuium  lumpiis,  * ideo  omnibus  dtfeftinis , 
«<{Jcre  iJcm<U,  ac  fubJucere  • 

. In  defruti uis  vcr6  .ib  abundantibus  fiibduccn- 
dis,  »cl  i contra,  fobjuccre  idem  eft,  qnod  sdde- 
tc.  Quis  lilicct  fubJuceaJo  acquiritur  id,  quod 
addendo  tflu  confequendum,  »el  addendo  id  in. 
ueoitur,  quod  fubcrahenda  debniiTet  reperirl . 

EXPENSIO  VII. 

Df  Logarithmis  numerorum  ahfoluiorum . 

C'  Vmex  applicatione  logarithmoromCnubos 
y arcuum  facilitas  (ingulans  in  regula  pro- 
portionum tractanda emerferit»  ciim  ad  inuentio* 
Dcm  ipCorum  Hnuum adbiberetur.  Excogitaucre 
Autbores  numeris  t]uoque  abfolutit » & naturali 
propagatione  crcfceniibus  logariibmos  addere « 

VI  ipfj  regula  aurea  IliniU  ficilicaie  conitarecin 
flumeris  abibJutisaiTumpta  j quod  etiam  tnuen>- 
tum  ab  ipfo  Nepero  innuitur » fed  obrcurilbm^» 
expofuit  tamen  * vtcumque  Henricus  Brigi>ius{ 
fed  fflicius  operi  mandauic  ia  fuia  Chiliadtbut » 
ab  1»  vfq;  ad  looooo»  excrcrcuQt  luturaii  aug. 
meato. 
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THEOR.  II,  PROPOS.  XXVII. 

Si  ali^uoiies  nume^ui  ahquis  in  fe  ,(y  tn 
. proiufium  mu!iii>liceiur , &•  vitimum 
•froiuBum  diHiiatur,  genitos  excedent 
quoti  ipfi  foli  vnitAte  i addtto  wri  pri- 
mo termino  aqUAitiniur . 

f ' 

PRobatur.  5it  1104.  faiSus  cx  multipiic.nione 
a in  fe,ar  in  pro«Iu:^o$  fucce/fiu^aernrit  gc-% 
niti  9.  at  (1  diuidatuV  fuccefliui  Mule.  Quot, 
pera.  Quoti  erunt  ipiem  veique  a i 
V.  g.  tia.  poHea  8r  ccc.  4 t a 
vfque  ad  s.  fed  a.  ioTuper  capit  8 a ) 

in  fc  feinel  ; Ergo  Quoti  vnica  16  | 4 

vnitace  videa  multiplicationum  ja  4 5 

excedent:  ac  fl genitis  addamus  04  r tf 

latus»  &' primam  radicem  a- erunt  la8  6 7 

squales.  7 8 

Stt  8 9 

1014  9 10 

THEOR.  m.  PROPOS.  XXIX. 


Numeri  dtuljl  per  10.  tjuuits  feri  pote^y 
(fuatt  lot  ^runt  ntimero  , rywor  tpfa  fgutje 
vuu  dempti  ad  dextram  • 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXVII, 

Infaienumerorum ab mnitate  continui prom 
fi  numerus  tfuibb  t alte* 
Tum  multiplicet , Stus  logarithmhs  erit 
a^re^atum  logornhmorum  tpfis  multtplt- 
cant.b4S  fe  inuicem^  applicatorum  natUm 
raii  ord/tie  progredientium . 

Sine  proportionales  ab  vnitate  Pnopor.  Log. 

numeri  in  feric  difpofiU  ia.4,  i o 

8.  CXU&  eorum  logaricbmi  a 1 

naturali  ordine  propagati  I.  a,  4 . a 

4.  & cate.  Dico»  quod  b ali-  g ^ 

quis  V.  g.  a.  multiplicet  alique  |0  4 

alium  oempei0.Se  faciatja.hu*  pa  . f 
iusfatSi  logaritfamumciTcag*  04  6 

gregatum  logarithmi  duorum  laS  7 

numerorum  1<  muitiplicanciu  2^6  8 

idelKlogar.i.  & 4.  nimirum  51  a 9 

Sicb4.  multiplicet ja.  8rfa-  loaj.  10 

ciaciaSlogarithmus  huius  numeri  (sSerit ag- 
gregatu logarichmi  s.  Se  logarichmi  ).  applicatoiu 
numero  4.  ^ ja.  quod  aggregatum  eU  7« 
Ptobacurex didis  prop.  1. huius. 

I ..  j • ■ 


^It  numerus  quilibet  1079087.  diiitdenlus 
•»  » per  numerurn  lo.  primut  q.iotus  erit  107908. 
fecundus  erit  10790.  terems  erit  1079.  quartus 
errt  i0v.  quintus  erit  i0.  fcxiut  erit  i.  ipfc  ve- 
rb  figurx  vna  dempta  fex  rellant . 

* Probatur.  Quia  tot  erunt  Hecimx»  decime 
decimarunt , &C7C.  ex  propof.  1,  tract-8.  quot 
funt  lo;a  excepto  vitimo  loco  a-J  «Icxtram . qui  eR 
vnitatum  locus : Si  etgoquilib?t  numerus  V,  g. 
miHto  per  10.  diuidatur  liabchimus  . centclimas 
millium  » vel  vnam » vel  a.  veJ  4.  ftrert.  vlque  ad 

9.  que  (i  diuideniur  per  10.  vcl  .iuaS.v^l  tres  vfq; 
«d 9. dabiit  decimas  millium  quz  li  «ftuidenrur  per 

10.  dabunt  vnitaces  millium.  idcR  deamas  cente* 
Rmarum,  veJ  i . vcl  S.  vcl  3.  vfquc  ad  noucm  ; Se 
ft  lur^iis  dioidancur » exhibcbunc  decimas  decb 
marum  » Se  tandem  vnitatum  decimas . Itaque  di* 
ailto  per  to.  reddit  euhdtm  numerum  ad  locum 
inferiorem  proportioni  (igtiiHeaocd  per  decimas 
ab  vnitate crefcclc:Quarc  cu  vlcima  bguraaddex* 
crim»  tam  decimas  non  ligni  beet  .diuidi  nequit  1 
V ode  quotus  ex  diutiione  1 o.  iQ  vlcnna  Hgura  ba* 
beri  nun poterit:  Quaicre tot  erunt  quoti  H di* 
ui datur  numerus  aliquis  per  laquot  erunt  bgur^ 
vltima  dempta. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXX. 

Quot  funt  notx  in  vno  quoque  fnflore,  tot 
erum  m folio,  aliquando  vna  minus . 


■ 

•.  f.ir  t ’ ; 4-C' 
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Sint  multiplicuoKt  »J4.&84).qui  inuicem 
fc  mulciplicencaafiua  erit  i977J9-.neiiipeta. 
tidem  figurictijiioc  funt  in  mulcipliratoiibu*  vni- 
toteoi  at  a}4.  mulciplictc  I4t  genitu»  erit  »4910. 
nempe  minutus  vnica  figura . c»  eo  numero  figu- 
rarum.. quo  vterque  mulciplicai.»»  fit  geoeran» 
(onAat.  Pro* 


341  TR  ACT 

• Probatur  ex  reguU  moltiplicitionam  tradi- 
U prop.l4*8^  i5.trtA.8.  Nam  f hima  fiw- 

ftra  figura  •mulcupllcSf  polEot  numcru  > WT 

•radudum  rnltatca  figaificaniem  tertio 
Ioco,vc  io  A.  Vel  ergo  genitu»  ex  dextro  1 170 
tltim*  figur»  finiftrx  • facit  aot  ad  9J5 
fumm4m4.  figura»  t ndiximu»»*  fi  tre»  acd 
facit  addicis  duobui  loci»  cD  faciuc  4010* 

OBC ; fi  tjuaiuor  additi»  duobu»  IbckcD» 
fuiu  fex:  Ergo  tot  figur*  erone  Ingenito,  O 

quot  in  TUoque  geoerancc  1 vel  tantfim  mfniJ» 

voa* 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXI. 


ATVS  xxr. 

Rurfu»  fit  alcer  cermina»  primo»  ab  tnitate  l 
I».  & fiac.vt  I.  ad  p.  ira  }»,  adaliod  p.  8t  propor* 
tlo  producatur,  8e  extendatur  ta  fenem  • quia  er* 
go  iocer  i.  8e  }».  quinque  termini  mediant , etiaca 
incer  }s.  dr  tertium  p quinque  termini  ioterpo- 
oentur , fi  ergo  fiant  ex  ifiis  tre»  termini  rinua* 
liter  erunt  I».  quia  incer  cfi  proportio  r. 

ad  »•  quinquie»  repetita  jrnde  inter  vniratem»8r 
tertium  terminum  tnuencom  eric  proportio  1.  ad 
a.  quindecies  re*iecita:  fcd  etiam  }»768.  babet 
proportionem  1.  ad  a.  quindecies  repetitam,  ergo 
ifte  eric  tertius  terminos  proportionis  1.  ad  }»• 
fcd  etiam  erat  quintus  terminps  proportionis  i.ad 
8.  ergo  eA  ceimiQus  communis  barum  propor- 
tiouum. 


Si  ftries  aliijut  froiucMur  numerorum  duo- 
rum uh  vmtote  continui  pioportiona  - 
lium  donec  logariihmum  vllimus  ter- 
minus confeijuxtur,  ^ui  *h  vtriufjue  lo- 
gtuithmoium  multipliculione  gignitur  i 
Is  terminus  erit  , tum  vntus , tum  J- 
tenus  lUiotumalr  vmtute  continui  pto- 
potiioHdlium  terminus . 

D A B C K Q It  ferie»  nn- 
.—  1^1«  I 3 merorum  a 

0 I o I o I in  qua  dati  fine 

— numeti  8.& 

1 I I J I J*' 

a I I I g^ritnmi  }.&  T> 

} I I I 9 I multiplicentur 

— I — I — l inutcem»8t  fi^®^ 

I 4 I I la  I ly.  producatur 
1 I /i  ! feries  Wq* 

* I ,8  I IT. terminos 

I — I — l•bvnicate. 

I 1**1  1^^®  * 8®?^ 

, * • ^ I vltimu»  lermi— 

I •-  I ^ I nu»  }i7tf8.  eA 

I I I ^**P“”®*  com*- 

I J I munis  propor— 

I*  j I cionaiium  dato» 

I j9  I rum  numeroruf 
I I A»  1 fi  eouate  cx- 

I -i  I 4M  5* 

fi  Aatuatur  pri- 
mas o8ab  enltatc,  & ratio  i.adS.  in  feriem  c6- 
tiouetur  terminus  erit  prardiiAos  }J768.&'fi  Aa- 
tuatur  qnoqoe  prima»  terminus  abroitate  s }t* 
SrfecuQdfim  eam  proportionem,  qoam  poflSdct  t. 
nd }a.  ferle»cootinuetur,iHiu»  feriei  quoque  ter. 
minus  erit  prardidus  cuius  logaruhmu» 

Probatur.  Inter  o , enitates  tres  mediane 
propoctionaks : Ergo , fi  1.  ponatur  ad  8.  ita  S.ad 
aliud  »^4.  inter  8.  &d4.  tres  proportionales  m* 
cerfereotur  ex  prop.  9*  bb.8.  9c  fic  dc  ali|» . Ergo 
fi  proportio  quinquies  repetatur , Be  producatur 
Wcimus  terminus  erfit  hunc  inter  Tlclmu>fif  tnita» 
tera  ij.  termini  mtualtcerinterpofitl,  ideA  potc- 
runcmierponi » & numeri»  exarari  eiufdcm  pro» 
portioni», qmreAi. ad  X.  ciim  proportio  I.ad  8. 
que  quinquies  repetitur,  fit  proportio  I.ad  a.  ur 
repetita;  Ergo  vicimus  terminus  eric  idem,  ac 
predidus  jayfiB.  fiquiddcAiAe decimus  quinto» 
mmiau»  pfogrefiloais  proportioni»  1.  ad  S» 


COROLLARIVM. 

Hinc  enafeitur,  quod  duorum  numerorom 
in  aliqua ferie  etufdrm  proportionis,  fed 
tamen  diucrumod^  repetite  exifientium , enafd* 
cor  inquam,  quod  quotorum  numerus  reciprocd 
fit  proportionalis  numero  logaricbmoriim;  ita  no< 
merus  E )».  quoti,  quibus  diuidit  i%7$6,  funt  f. 
loganthmi  rero  5.  at  numeri  o logarichmus  cA 
numerus  vero  quotorum ; quibus  dintdit  eundem 
mimerum}E7S4.eA  Quare  in  numero  1 }r,  vt 
eA  quotorum  numerus  adlogarithmorum  nume- 
rum,ideA  vt }. ad  5. fic  in  numero  d 8.  cA  logirith- 
morum  numerus  ad  quotosjnempe  vt } ad  } .quod 
fi  adhibeas  alios  logarithmos  vt  x,  idem  erit  nem> 
pe,vt  9.  ad  tf.  tdcA  vt }.  aj 

PROBL.  L PROPOS.  XXXII. 

Patn  inobus  numeris  in  etxdem  iontiuM^ 
proporttoodliam  ferte  pofitis  vnk  cum 
Iggitruhmo  ruturalt  vnius  > extinirere 
logmthmum  nuiurMcm  dtterms . 

VOcamus  logaritbmos  naturales,  qui  naturali 
augmento  per  vnitaies  propagantur,  vt  o.  i. 
s.}.4.Tfifr  c«. 

Sine  itaque  in  precedenti  ferie  dati  duo  numeri 
V.e.  8.  & }».  deturque  buius  logarithmus  }.  firqj 
exquirendus  logarithmus  numeri  8.  fiat  per  mui* 
ciplicatiooem  numen  8.  infe,  & in  produdum 
toties  aliquis  numerus  , donec  geniti  in  oumero 
«queiu  logarithmum  T.&fint  Sttqoe  rltrmus 
produdus  }»748.  ex  prop.  pree*  hic  numerus 
erit  xqualis  numero  illi,  qui  fieret  ex  multiplica- 
tione js.infe,  & in.fados,qui  toe'eruot,quotlo~ 
garithmi  naturale»  numero  S afcttbendi;  quia 
ita  eA  cA  Coroll.  numeras  quotoram  termini  }». 
quibus  diuidit  tltimum  genitam  ad  logarithmo» 
oatorales  luos,  vc  loga*  M ® I M ^ 

rithmi numeri B.adquo-  }^  | < | < 

cos  fuoa, quibo»  cudem  I j ^41  » 

vlctmumgenitumdini.  10x4  | a | 711  | | 

dtc . Si  ergo  repenamus  »i  ■ 
quotos»  quibus  }».  di-  II  409^  I4 

aidic  vltimumttrminu  11768  | | | 1x768  | 7 
fuum  7x768.  quierunt  ■ ■ ■ 

tre»  habebimus  quoque  logarichmum  tpfiu»  g. 
nempe  7,  qui  debet  afcnbi  m fene  prima  in  qua 
etiam  eAlogaricbran»  exhibitus  o^men  7x.  quae 
cA  prcced.  propofitioais  feries  • 
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D et  oeAUiTHMis: 


PKOBt.  U.  PROBO^S.  XXXIJU 

O^tn  ^nJm  rmmtrify  tfmtufhimtpitf 
siurnf  logMfitbmo  lititun  ei 
spplnAtCfJfcrim  lo^Ari$h$mm 
exqtihere  ► * 

Stnt  nonrrridati  i.  fir  lo.  fir  Efolnr  logiHthfnur 
ftjtuaor  ioo-^cracurqilo(*irithiiiuti|>nii8 1. 
Prim«« r ifa"^r« ipfiimimiittplicvrr  ' 

fucceffio^»  vt  multiplicacionam  numeras  deficiac 
iol^m  vfUcaeAitate  i da(o  fcctiodr  19.  fogsrith* 
mo » aui  ioprichmut  e(l  ;oo.idco  Cot  99.  fe  cum 
ipfonat  ICO.  Diuidstun);  rafl8t<|UDiicf  ficripo- 
ufitOett  propof.iS.  <|uo(»er«M 
ruf  in  fe  ipfum  Judus » (1  rurTut  ^MHdacur  faciet 
numerum  ^oto'am  xjuslem  anmero  genitorum 
vnum  qtioram  fupra  admngct,  ?el  r^leca  ge« 
•itU  addito  pricDO  gen'fanie*  Numerus  iratpif 
elcimo  penitus, cuius  quow  fcpMC  iogsriihmu  t09* 

M IO.  elt  iUe,qui  fi  per  IO.  diuidatur  p qoociei  fieri 
potefi^es  prcc.quoti  etuS  dabuc  logartthmum  n.i* 
Sed«  quia  ille  rmmerusobmaaimam  fusm  o^l* 
ticudinem  hsbe-i  laboriosd  poccfi  • Siqu  dem 
crefcic  elcra  omnem  eaifiiaatiooem  , poterimus 
abf^ueeius  cogoiiione  habere  oumerum  quoto 
rum,  quem  qu^rrinuit,  abqueeoiquodeom  nofea* 
mus.  dr  fucccfliu^diuidamus.  Namcdm  nume* 
rus  quotorum,  quando  diuifor  efl  10,  lic  idem,  ac 
figurarum  mufmudoenl  folum  dempti  ad  de%» 
trames  propof.|s.  hincefl»  quod  fatti  erit  no> 
Icere  figuraram  numerum*  qua; terminum  vld- 
raumex  100»  moktpltcationtbui  oumeri  s.geDvcd 
componunt  (i|uodad  boc,  n comeqiumur  bre> 
oiis,8c  faciliif,  quam  fieri  poffit  fit.  ^ 


J4» 

uno*qitoque£iftore>coc  erunt  iiow«fr  figunt 
genitoaliquando  f na  dempta  • Vnde»  rc  tciamus» 
quando  ea  demenda  efi»  eel  adden  da  rlti me  figitrg 
ref  duaraaocim  uiulciplicatioerie  Qec'.(riria*aut 
•d  fumm&quinq;  Siquidf  aligd?fiec<neif«quif  ex 
afiaru  figuraru  verfds  dcscca  OHiltiplicatione  exo 
siitor  eltimu  numerum  noo  augeor, cdm  M pro^ 
pof.14  rrad.S.  nonnifidcclmu  pofli  ittransfen, 
?cl  vnaaTcIdux  efi|uead  nouem.  Quare opor- 
tcUtod  fiimmum  habere  cogdisioaem  quioqiach^ 
morum  nofuerorum  ad  hoc  st  cognofeamus  * an 
rransiatiooJ  fummam  9.  decimarum  in  magnis  ai 
fimliranr  numeris  rkimam  notam  po&  attere  f 
rdeoque  inprudiAo  nimero  fuficiec  multiplica* 
tio  numeri  finifiri  s.  Sr  8r  curia  eX  prop.ty.traq. 
i.  feimus  qumerot  harum  nr^rum  ad  tertium 
cum  f 6c  quartum  pertinere  ^idefi  fic»  et  rides  la 

exemplo  Ibbic  mokipHearlo.  

*I4T 
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Vbl  j.  necpie  per  totum  numerum  » eiufque 
omnes  nota»  mulripUcauimus*  fed  fotum  duas 
extremis  * & Ikct  non  prxbeant  eundem  nu« 
merum,  fed  minorem ; prxbciw  tamen  eundem 
numerum  notafum » »t  priiii , qu»  fime  7.  Bt  11« 
cee  in  numerorateflera,vbi  noi*  fignificScraifo- 
res  numeros , neque  multiplicario  ella  efiet  idhi» 
benda , oportet  umen  multiplicare  falcem  duas, 
ecl  tres  vlcimas  » fl  deinde  fuccefiiud  numerus 
altarum  figurarum  poflic  haberi  , qux  coacinua 
duplicatioae  loiaentendxfaiic. 

PROBL.  IU.  PROPOS.  XXXV. 


PROBL.  III.  PRaPOS.  XXXIV.  ‘ 

iViimerum  notAenm^  0^  fgmAsrttm 
qHAque  mitlttffiCAtioneohttncrepdhqt 
tot  As  ommum^fAfummuU 
ttfUcAUone  • 

Flet  Id  multiplicando  foi6ai  rrct,autquatoor, 
•ut  quinque  figurts  ad  fioiRram , qu^  nec 
cum  toto  numero  multi pliccow  1 fed  folum  cum 
duabus,  vel  tribui  V.g.  fit  onmerus  »949.  multi, 
plkandut  In  fe  ad  cognofrddoni  nnmernm  Ipfum, 
Tt  docuimus  trad.8.  propof.!/.  ita  Rabit  ONlti. 
pficetk)  . 

• J4f 

. . S|4T  • ■ 

'•"I  - UT*» 

■‘'•■V  7 0Jf  ' i- 

' ■ 4«,o 

,49901, 

FlgttnequefioguJs  rum  fiognlls  nomen  omi* 
dcfldi  cruQt  muUtf  iteate  • s 

Sed  ad  agaofcendum  uocdm  loca  fufEctee 
multiplicare  In  hoc  nmero  duas  extremas  figu* 
ran,  quia  cx  propof.  x.7»  Quilis  aq«o(  io 


J^otAfum  numeru^n  multis  itttermtjjis  fr^ 
portienAbbus  mucnirc,  [ 

Slcnomerus  ».  catos  not«  Inoetiiendx  fint^ 
qoxin  ritimo  pef  centum  multipliestionet 
propagato  termino  Inueniuntuf , fi  Id  fiat  conu* 
noa  multiplicatione  liboHofa  res  eft, quare  itn 
Infticuemut  multiplicatiooem . 

Dttcscur  binarius  in  fe  |8r  fiant  4 deinde  .4.  *■ 
fe,  tc  fianc  1 6.  deinde  1 fido  fe,  8r  fiant  muic 
aotem  hora  logarrthml,  Ipfius  binarif  ivOf  quia  4» 
eft  ipfius  quadratum  cx  ptopof  d.bulua.etos  log» 
rithmus  erit ».  'Sic,  quis  id.  ett  quadrarum ipfiuf 
4 eius  logaritbmtts  erit  duplum  ipfiiis  n.  netnpc 
4.dr  quia  Sfd.  dl  quadratum  numeri  Id*  ideo  cius 
logarichmus  erit  i.  fed,  fi  ▼olamus  'pcnieaire  ad 
10»  mulcipltcctnr  primus  numerus  4.  cum  bpc  vb 

timo  sjd.drproducctur  numerus  10S4.  emu  lo- 
garichmus aacuraliscrtc  aggregatum  IngarithmI 
n.  applicati  proportionali  4*  logarithmi  8 a|^ 
plicati  proportionali  S56.  Vodelogarithmus  erit 
•0  ofteodens  iam  riruuIUec  per  has  4 chuUlca- 
tioiitf  effe  coR^etas  niultipIicaRones  ikccm  ei^ 
tualitcr,8e  licet  inter  t A 10x4.116  fint  interpofi- 
tm  adtt,  incermediant»  tamen  rirtualite^,  8e  po- 
tnificut  deferibi.  Sic  auum  Inftiiucndut  aliua 
ordo  t nam  numerus  10x4  in  f<  multiplicius  da- 
bit numerum  primum,  cuius  logarichmus  natura- 
lis erit  no»  8c  hic  primus  in  fc  «uluplicatuinu- 
* • m.ruiil 


^44  T R A CT  A T V-S  JSfJtl 

«neram  iecunAim  $ eoius  logaritiimns  ertt40.  8e 
hk  recua'^usin  remultiplicaeusd^it  alium  na» 
neram  tertium  • cuius  logarithmus  erit  8o.  A; 
tandem  hic  cum  primo  multiplicatus  txhibciMt 
numerum  • culus  index  erit  conflatus  cx  fomoM 
lo|»irithmi  primo»  8c  tertio  applicati»  nempe  ao. 

^ 8o#  Vnde  erit  loov  flgniflcaoitque  vltimum  nn* 


merum  produdum  cpntiner^  multipljcationer 
100»  numeri  s»  'VeruBtimeh  iuxta  prleced. 
non  qusrrimus  hic  ipfum  numerum  ; fcd  foluin 
notarumj^nde  oon  erit  DccciTe  (tnguUs  fli^oraa 
multiplicare»  cum  flngulis  omnibus  j fcd  ^olum 
alicas  ad  flniftram . 
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THEOR.  VI.  PROpOS.  XXXVI. 

Licet  numeft  ndturdli  ordine  fnro^edientet 
frofiSftiondes  cominni  non  Jint , ^hne 
tamen  in  aliqua  magna  ferie  > vl^i  dtf* 
fnentue  ftnt  fatua  poterunt  proxtmi , 
vt  continui  proportionales  vfurpari, 

CErtumeR»  quodmloiaii  numetiin  ferie  coiW 
tinUa  proportionalium  non  funt » 8e  ideo  » 
^uod  logarithmi  illis  applicari  nequeut»ex  PKalT. 
3.Expenr.s.huiu8 : at  fi  ftaiuantur»flr  confideren- 
tur  in  aliqua  magna  prdgrcflione  exfllentesivt  in 
ferie  rucceifiua  proportiooatorum  Tabulae  prime 
primi  ordinis  exp.  t.  huius»  tunc  poterunt  repe^ 
rlrl  propoitionalc$»qui  propinqulmml  fine  nume> 
rorum  naturalium  propoccionibus : qnla  filicet» 
cdmillcnumerofiuimc  progreiCones  iaccroalla 
inienfibilia  refpedu  totius  cermini  habeanc»  in« 
cidet  aliquis  prosiuic  V.  g.  rt  numerus  uaturaiia 
^adio.  fie  tnprxcitata  tabula  i,  prpcit.propor* 
tlooalla  904)810.  ad  leoooooo.  fc  habent  proxi* 
m^>  rt  9.  adJo.  fpreui  difereotljs  41810.  fic 
8ei0io$.  fe  habet  ad  looooooo.  vt  8.  ad  ic.  d 
fi  minoces  differenciceflent  eicd«  io  maiori  ou> 
mero  adhuc  proportio  V.  g.  80 1 6)05*  ad 
Boooooeo.  magis  accederet  ad  proportionem  8. 
nd  lo.  quia  partea  adhxrentca  Ifilo).  minores 
efiene  t Qoare  pacet»  quod  numeri  naturales  ig 
■liqua  magna  ierit  continua  ceperiri  poceruoti 
vcl  ijdea aliqui»  vel ialtfm proxind  . 


PROBL.  vri.  PROPOS.  xxxvir. 

/'^/tmerorum  ab  r.  vfquead  10.  logantb~ 
mos  reperire . 

STatuatur  logarlthmoS  numsrt  L aifraiflrno' 
meri  to.  maximus  altquii  numerus  fit  loga- 
rithmus  1.00000  00000.  fi  ifti  extremi  i.  it  10. 
in  aliqua  magna  lerie  numerorum  ptopottiona. 
tiuro  intelliganiur»  8e  imaginentur  deferipti.  vt- 
pote  oportet  concipere  ob  logarithmum  maxi* 
mum  denarii  • quem  elegimus  lOoooo.  00000. 
Oportebit  fateri  io  ilU  ferie  adeo  magna  reperiri 
tales  proporciorulcS|)l:r  infenfibllt  diTerencia  dtf* 
fideant  ab  ea  proportione » quam  habent  numeri 
naturales  od  denarkrtn  f.eric  numerus  aliqutt  pro- 
portionalis es  prpe.  qui  fe  habebit  pioximd  fal- 
cem» vc  8.  ad  10.'  itcmaliuSf  qui  fe  habebit»  vc  9. 
ad  10.  item»  fe  habebit»  vt  5.  ad  10.  parua  di- 
ferentia » 8r  intenfibili  incerueniente  • Horum 
itaque  proportionalium  perquirendi  funt  loga- 
rithmi,  licet  ipfi  proportionales»  nobis  noti  non 
fiat . 

Quoniam  iamnooimus  datis  duobus  mimeris» 
& alterius  logarltbmo»  alterum  inueoire»  abfque 
alia  cognitione  prt^rcionalium } cui  refpondeot 
Ipfi  logKithmi  cxpropof.il.ideo  ex  eiusdocu- 
sneotis  primo  multiplicabimus  Ipfum  numerum 
io  fe»8r  io  producum  donec  geniti  habeant  illum 
logarithmum  iam  cognitum  • Verum » quU  illa 
multiplicatio»  qux  eflvt  looooo.  00000.  cum  ipfo 
primo  termino»  nempe  tot»  quotvoitates  in  Io- 
prithrao  dato  inueniuntur  rfl  moraliter  impoili- 
oilis  . Ideo  feias»  quod  cum  continuata  diuifio» 
quoad  fieri  polEt»  deinde  fit  inflttueqda  per  dena- 
rium»ad  reperiendum  numerum  proportionalium» 
& denarius  eX  s9-prop.h.  toties  diuidac»quot  fune 
Ipfc  not^  in  Ipfo  numero  vna  dempti;  ideO  folus 
ottmcrusoouram  nobis  eft  oecelTarmi,  numerus 
Inquam  notarum  » feu  figurarum  • qup  vlcimum 
niuMrom  proporciooaicm  correfpoQdeocem  Jo- 
gariUimo  deoarii  Integrant»  frdefcribunc.  Id 
^ctbcoofcqucmur  ex  propof.if^  huius  »&  ^ia 

qua- 


r 


DE  LOGA 

^ ’ pfonortIoDtIibas  peruenimos  sd  deoa> 

rioio  lopMthmicufn*  fr  alijs  cpiatuor  ad  ccmena* 
tcnariam;quatuor  quoque  ad  millcaarium « fie  fic 
cofire<)uenter  , idco4t.  proportiooalibas  perue> 
aiemus  ad  logarithnmm  tooooo.  ooooo.  ipfo  pri* 
Bio  Bomero  %,  comprebeofo  • 

Igitur  t cum  tlliai  vitimi  ptr  t|.  propof.  boliu 
ncTciamus  quidem  numeru»  fed  folutu  noCaru,Qup 
ipfum  conficiunt»  quas  (fi  conficias  progreffio* 
nem  modo  ibi  cradiro  ) io^eotreS  cfTe  joioa. 
999S^»  Ideo»  fi  Hle  vlelniut  ignotus  dimdere- 
turper  lo.  quoties  fieri  po^et » ellenc  quoti» & 
proportionales  eiufdem  numeri»  minus  vna  cumis 
nota» & figurae  fune,  nempe ^loa.  99956. 6u 
Sed  ex  pcopof.jo.  ifia  diuifio  per  proportiooa- 
lem  datum  10.  qus  fit  vicimi  termini  ex  u toties 
geniti»  donec  obtineat  eundem  Jogarithmum  de- 
nario alfignatum»  ifla  inquam  diuifioper  10  dat 
logaritbmumirfius  numeri  iacLa.euiusqu{rimus 
logarithmum ; £rgo  logaritbrous  eius  erii  iaueQp 
tus  joioa.  999)5  5t.  8e  fic. faciendum  ad  inno* 
niendum  lo^ariemum  numeti }.  8e  exteror  um  fim* 
plicium  vfque  ad  lo.  relt&it  tamen»  qui  duplam» 
▼ei  triplam  proportioaem  dicuaesd  lA  !•  vc  4.^ 
5.9.  quibus  infra  • 

» EzemplaiB  Icpteoarlj  • 
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79791 166 1974 1 100  1 1 
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579oooA(.Tr>]!iiltf8.a.  i So  I <j 
,1)44^70. &cct.  rf^ueacISf. ooui  | iao|  8j 

Ec  Gc  peorequere  vfijue  ad  loganthmum  deoarij  . 

Adatne  yeth  plurimas  aous  maslmd  in  primb 
numeris  elTe  muIciplicandas,imo  omnes  in  primis 
vfque  faltem  ad  logarithmum  lo.  nam  error  , qui 
iu  principio  eft  vuius  notae  Gc  nocarum  pluri- 
marum I Sic  in  iftis  proportionalibus  a numero 
1.  exortis  voltas  pretermifla  io  numcio  iol|.can" 
fabic  in  notis  logarithmicis  looo.dcteAum  vnins 
voiutis , qui  defcAus  cacnlcet  in  irameofum  , 
vode  in  principio  mulca  adbibita  diligentia  agen. 
dti  efti  vc  przcifus  notarum  numerua  poGit  wd- 
ocri. 


RITHMIS:  J4, 

Hac  itaqoeiraciooe  Inneniencur  numeri  i.j.j.j, 
logarithmi.  quod  facis  erit  ad  alioi  inucoien- 
dos.  truncquC)  ve  in  fequeoci  tabella . 

Logarithmi  numtrorum  ordine  naturtdi 
frogredieniiHm  iniermiffo  4.$.  S. 

0-  9.  numero , 

I I noeooo. ooooo 
1 I ojo-.oa  99957 
3 1047711.11747 
j 1049897.0004, 

7 1 084709. 80400 
01  I 100000.  O0CO3 

P R O B.  VI.  P R O P O S.  xxxvin. 

Numerorum , qui  ex  datorum  fimphcium 
multiplicatione  prodeunt,  logarilhmos 
inuenite . 

I Nuentis  primorum  numerorum  pofitorutn  sb 
l.  vfque  sd  lOa  logarithmis  facUe  eft  compofi* 
torum  logarithmos  inuenireexpropof.S)  Nsm 
quia  numeri  » qui  ex  multiplicatione  duorum 
numerorum  refultat » logarithmus  efi  ille»  qut  n 
eorum  logaritfamorum  additione  prouenit»  fi  ergo 
defideras  logarithmum  numeri  4.  qut  refultat  ex 
multiplicationes. Srs.sdde  logarithmum  nume* 
ris.  Ipfi  iogarithmo,  ideft  duplica  illum,  Sr  erit 
<Soso)999i|.  logarithmus  numeri  4 Sic  fi  addas 
logarithmum  nun>eri  s.  logarithmo  numeri  ). 
critnumeri5.  logarithmus7789i)UT04.  Ita  fi 
cupias  logarithmum  numeri  5.  addes  logarich» 
mum  numeri  4. numeros.  & erit  90j'o8998^. 
8r  tandem  duplicando  logarithmum  numeri  9/ha» 
bebislogarithmu  numeri  9. qui  efl 9$4S4slo94. 
fir  ne  dum  iflosifcdoronium  etii.qui  ex  multiplica- 
tione horum  proueniunc  addendo  fimul  multi* 
plicstormn  logarhhmos » vt  numeri  is»  14* 
15.  |5.  18.  SO.  & C^n 
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PROBL.  VII.  PROPOS.  XXXIX. 

Alios  numeros  ^uofeumque 
primos  fuper  denarium 
inuenire. 

NOnilio  modo  ioutoientuc,  qoilin  ro.qoo 
ducnwi  I Ttl  ternicij , vcl  fimplicium  io 
contpofitorulfl.tOgarithmos  inuenimus. 

Sic  ergo  inueniendus  logarithmus » yndeoa- 
rij  dato  logarithmo  denarij . Maltiplicetur  in 
fe  » 8r  in  prodndum  ter  $ Ar  deinde  primum 
pre^odum  multiplicecur  cum  vlcimo  prodn- 
do»  Ar  fiet  ordo  » cuius  logarithmus  efi.io, 
Ar  numeri  nocarum  ti.  erunt . Sicque  fiat  con- 
feqnemer  donec  denari)  confequaris  logarkh- 
mum  looooo.  ooooo.  Ar  numerum  figurarum 
illius  rltimi  termini, quem  num.fig.diuidet  con* 
tinue  per  datum  numerum  denari)  » quod  fit 
auferendo  voam  cantum  voicacem  > Ar  IJle  eric 

Jogarichfflos  Todeoarij»  nim|rum  I.04i99s5t5s. 

Xx 


r»  «wWpUiiilr 

^ «otM«aWplieiiii««fi«iftf«.-q>**««i*  ai  mmiu.  In  principto. 

^n<pie , »ct  te»  ad  obdnanlnninMiiitcnin  ««< 


tract  atvs  xxi: 


Nomerl  moliipL  Logaritii.  Non.  fig. 


.i  i 

1 :j 

1 n 

>ai  1 

1 

1 1 

I4-!4'  I 

4 

1 3 

SI4];888i 

1 

*)<i74i44oi 

1 »» 1 

tf7i7i79d».arcft. 

1 " 

• 

4fa7txi»84 

1 40I 

1 41 

‘ i 

f 

«04801101) 

1 

1 

>J777JOI«o 

1 loo  1 

1 *o5 

i .• 

\'S 

189(07719  1 

209 

Jd*»4°4oo  • 1 

1 4«>l 

4‘f 

1197008194  1 

1 

*J4 

146170400  1 

1 iwj 

«•4* 

k-* 

-:!d  P 


Et  fic|»rofe<iaere  rrqae*d4l.m«ltiplic«iooei 
fiagtilUmtdu^ic2tioiubus6gararua  oumerum 


apponendot  8e  foos  lojpridimot  | dooec  loEarbL 
looooo.  oooMa^iilii^caafij  coaCe^Bvist*.. 
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TRACTATVS  XXII 

De  Jnterfcchombus  Pluviorum  . 

Ineas  vfquc  adhuc  in  plano  exidentes  conUderautmus : 
modo  eas  in  corporibus  ipfis  , tanquam  eorum  leftion  es 
animaduertfmus  vt  in  fpha?ricis  Theodofl)  ,ConiciIquc 
Apolloni)  concipienda  funt . Vnde  in  primis feftiones  planorum: 
qua?  linea?  refta?  funt  in  hoc  Traftatu  oportet  Ipeculari;  de  quibus 
agit  Euclides  ad  initium  ii.  Sed  eorum  animadueriio  nobis  hoc 
loco  eft  ncceiTaria  . 


expensio  i. 


PrincipU  exhibentur. 


Q! 


Vofdaffl  ante  omnia  declarare  termmoa  o> 
portet»  veriti condpiantar.  Vnde  fit* 

DE  FINITIO  1. 


DEFINITIO  III. 

£ff4  Ihet  ci  pUnum  in<itnat\4  tH  enguUs 
atutut»  f*tit  (ttmrtdi  « piMod^ 

lo  eMtfifittc  h peTptr.dUftisrtm  UUtc*m'ntntet^M4 
ab  aru^Mo/Mpllmi  pkMihmdittaztU  liMtadat» 

Sic  aogttla  f Ato  cft  angalns  iaclioatlonit  lioce 


R 


L/nce  phn$  orth&^vialif  dl : cum 

^w//iar  j eam  eemj^eMtilmi  , & io  eodem  iaeo 
pUnc  ex’,fientib$u  ptrpendUwldnti^. 

SicH  linea  ii  cum  om- 
nibui  t»,i  «A  ic»ir 
cff  t.  eam  t^ngtaubus  io  t 
perpeiMlicolaris  eft,  eciaid 
plano  CAio , io  quo  ille 
dadet  Tubc,  perpendicolo* 
rU  eric. 

DEFINITIO  II. 

j lanmn  aipUnim  nQnm  ttm  midUbei  /iWo 
ft34  in  yno  plano  exl/lt»s  > & orthogonalie  ft- 
ftfiWt  oiwiiboi/mei/eioi  coorio* 
gentibus  tifOM  1»  altero  duti  pefitmtf 
perpendieuiaHs  efl  • 

S!ci  n linea  ai  perpendicula, 
ris  feftiont  co  In  plano  coa  exi- 
ftent  fte  perpendirularle  linelc 
OB,  iB,  8e  BQ..  Planum  cda  erit 
perpendtealare  pUns  MM,ioq«o 
Ille  dude  funt. 


BA  ad  planum  vt»(}{i6o  le 
angulum  claudent  neba- 
tur in  c » cum  perpendi, 
culari  CA » qoff  ab  al^iio 
Tublimi  pundo;  nempe  ab 
Alinep  inclinantis  »aco> 
dit . 


DEFINITIO  IV. 

Plani  ad  planum  iiff/iflerio  cfZ  angulus  acutus  re- 
d»s  eontentus  , quu  la  utroque  phno  ud  idem 
fiUioais  punQum  duGa,  reOos  cum  feSione  angulos 
epeiunt^ 


SI  Itaque  A»,«f  AC  ftnt  perpendiculares  feaioni 
SF,  8rcoaueolant  io  punaumt  aneulus  earum 
ABC  dicetur  inclinationis  angulns  planorum  vq* 
Sest  . 

definitio  V. 

PZoniras  ad  planum , &•  linea  ad  lineam  fimilikr 
inclinata  dicitur , eum  pradiOl  iac/sod/iOBimi 
auguti  Juutafules  • 

EXPENSIO  II. 

De  lineurum  cum  pUnii  habitudine., 

CVm  Tedionet  planorum  fint  feS*  quedam 
lineat,  operar  prettum  videre  prius  eft, quo* 
modo  redat  cum  pltols  fe  gerant , ad  boc,  vi  de- 
inde melius  plaoorom  refiiooct  cosnofcamus* 
Xx  » THEQ». 


V 


,48  TRACTAT 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

HflU  linea  pars  non  e^  in  fuilimr, 

Jtern  fuptr  planum  exienfa , 

SI  pltno  AC  aliquU  cogitet  ducere lioeam » 
que  panecn  exceofam  babeat  Io  eo » |quc  90  i 
8r  altera  IM  eleuetorab  ipfo»  Ia  fallitur  . Nam 
produda  io  ipfo 
plano  parte  »o,rer- 
fus  Q.,  du«  red* 

«•»  ^ ***■ 
berent  Tegmentum 
BO»quod  abfurdum 

eft>  8f  contra  proouoclatum  lO.lib. i*eleto» 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Si  dua  linea  fe  mutui  fecent,  in  vno  plau» 
funi  > ty*  omne  'triangulum  teRts 
eonjliiutum  in  vno  plano  c(l . 

STt  triangalum  ABC  quoddim  linei*  rcAi*  con- 
flatum»  & concipiatur,  tanquam  fi  nullo  pia- 
no  inhereret , Dico  { (juti  fi  »/c»o  fiiperpmatiir 
ipfi  ftipernandetm  ita»  rt  fecanddin  fc  toeom  ilU 
lo(ic,&  tangat . Nara  fi  non  fecunddm  ie  to- 
tum tangeret , par*  quidam  V • g-  eleua- 

murd  plano  j Ergo,  *t  line*  a»  reS*  par*  ad 

eflet  in  fnbiedo  plano, par* altera  db abeo  ele* 

naretur , contra  pncedentera  propof.  & fic  dica* 
de  Irnea  bc,  qu*  parte  ce  tangeret  planum  , parte 
BE  in  fublime  fereretur. 


VS  XXII. 

punfia  nefit  pofliine  rcfiaPQjqux  non  tangeret 
fuperficiea  illa*,  cum  in  loco  fefiioni*  curuentur 
cum  ipf*  fefiione  in  el*  exifiente,  irt  aduerfatij 
troinne , 

THEOR.  IV.  PROP.  IV. 

* Si  relJa  perpendicularis  alteri  lateri  au- 
^lo  mclinalioms  alicuius  plani  fujier- 
natur  ea  erit  perpendicularis  illi  linea  , 
£y*  atieriycuicum^ue  in  eodem  plano  exi- 
genti • 

Sit  augulu*  inclinationi*  cba,  & illi  fubnerna- 
tur  AC  perpendiculari*  lateri  abj  Dico,  8e 
hanc  efle  perpendicularem  line,  cuicumque  in  eo> 
dem  plano  oy  eitiftenii. 


Probatur  alter*  para,  qo*  prlu*  propofita  eft. 
Nam  io  quo  plano  cll  triangulum  funt  elualatc- 
ra  A B , & A c i in  quo  verb  fune  latera  firnt  ea 
qnoq,  latera  tpr*  etiam  fi  producantur  in  *,  8r  c ; 
alloquin  line*  refi*  par*  ca  eflet  in  plano,  par* 
AFcflct  in  fublimi,quod  impoflibile  eft  t Quare 
tot*  in  plano  cECcndentnr,  quod  vult  propofitio. 

THEOR.  III.  PROPOS.  III. 

Omnis  planorum  mutua  interfeRio  linea 
reBa  e^. 

SEcent  femutub  djjo  pUru  a»,&  coin 
co  btfpf  feQlotiem  VQjffclittCiiinrcQamu 
Qu6d  fi  reda  non  credatur  erit  rcurua  : quia 
vero  fedio  a rupcrfictc  am- 
borum planorum  fecan- 
eium  fuboritur » bxc  cur- 
ultas  orietur  i pUnoAt» 
veli  plano  coAficalterii 
eorum  cunium  erlc,  vel  ab 
rtroque»  Ar  fic  ambo  curua 
erunt.  Namcurua  ericea 
^pcfficlesiin  quo  vndlq; 
reda  extendi  nequit  • lo  fitu  rerb  fedionU  duo 


Afiumaturinfedlone  bx  xqualit  ca»  & duca- 
tur Ax  ad  fedionem,  &CX  , 

Probatur  itaq;  primo  ac  etiam  cfie  perpendicu- 
larem Uner  ax  . Nam  angulut  cuc*  vtpote  fe- 
dionis  redus  efi  definit.f.  ficut,  Ar  xac  angulus 
«X  b/pothefi  j lanis  vcr6  a c eft  xquale  cx 
conftrudioiie  cruri  bx,  at  crus  ab  eft  commune; 
ergo  duo  triangula  abc,  Atabx  erunt  «qualia. 

V nde,Ar  bafes  AX,Ar  ac  erunt  «quales  ex  tx  .priud 
£lem.  Et  ideo  duo  alia  triangula  acx,&  bcx  erunt 
quoque  «qualia  j Habent  enim  ex  pr«ccd.  argu- 
tnento  crura  AX , &ct  «qualia;  crura  verb  ac» 
Atbx  ex  Hppothefi  fune  «qualia  j bafii  xero  cx 
communis;  vqdeex  B|. primi  l^emeot.  anguli 
CAX,  Ar  XBC  erunt  «quales;  fed  angulus  XBC  redus 
eft»vcpotc  fedionis  vx  cum  linea  Inclinatioais 
BC  ex  definit.  Ergo  angulus  quoque  xac  redus 
erit. 

Probatur  autem  etiam  de  Hnels  qulbuTcumque. 
Nam  certum  eft  primo  efte  quoque  perptodicoJa- 
rem  lineis  ad»  & ab  produdis ; cum  ealm  xac 
angulus  fic  rcdus»ex  io«  primi»  etiam  bac  redus 
erit ; Ar  eadem  ratione  cum  bac  fit  redus  etil  cao 
redus  eriiildc  quoqjargumccu  poterit  fieri  de  tri- 
agulo  Amc;  fi  fiac»vc  fuperids  im  pqoale  crus  per- 
pendiculari AC»  Se  deinde  eodem  modo  probando 
roAC  criaagulum  efie  «quale  triangulo  imc»  Ar 
adeo»  qubd  angulus  reAC  fic  redus,  ft  eft  roic . 

Ac  fi  manentibus  Ijrdemomotbui  angulus  In- 
clinationis plani  intclligacur  depnml » vdipfum 
planum  » d fecare  eandem  perpendicularemin  o; 
fi  line«  AO  fiat  «qualis  on  » & ducatur  an , Idem 
argumentum  valcbic . Nam  adhuc  rcdangula 
triangula  ami.  Ac  Asoerunc  «qualia  ob  idem  latus 
AB,  Arduo  «qualia  crura  ao»  Ar  an  : Propterea 
triangula  quoque  obo,  Ar  AOn  erunt  «quAlla. 
Nimq;  ob  bafim  communem  on , crus  ao  cruri 
BO  oftenfum  «quale» Ar  crus  ao»  & an  ex  hjpothefi 
«quale»  «qualia  quoque  erunt  triangula  obo  • Ar 
AOn.  VndccumnBO  fic  redus  angulut»  etiam 
OAoeric  angulus  redus»  Ar  fic  poterit oftcndt  de 
qualibet  alii  llocS  . CO- 


- 


DE  INTERSECTIONIBVS  PLANORVM.  34, 

COROLLARIVM.  THEOR.  VI.  PROPOS.  VL 


HIoc  elici  poteft  ; Quod,  (1  Hneailiqua  refta 
fit  perpendiculirii  duabus  rectis  angulum 
facientibus  tn  alKjuo  plano,  n <c  Nneis  ax 
b^c  eide  plano  (it  perpcndkuUns ; fiquidd  often- 
fum  elt»  tale  efTe  omnibus  aJijs  lineis  in  eo  plano 
eiiilemibustSream  tn  a contingentbus.  Vade 
ex  defin. i.plaoo guexjue  V qjerit  perpendicularis* 

COROtLARIVM  U. 

D Educitur  9tto<);  eadem  ratloae  linei  ca  late* 
ri  BA  anguli  inclinationis  perpendicularem, 
etiam  effe  pcrpendicularemplano, in <]uo  latus, 
triattgulumque  ak  , perpendlculariter  iaexiilit>^ 
«xtend.tur . Planumque  trianguli  ca»  tnclioatio> 
nis  c(Te  Quoque  plano  rs,  8c  ^ nrique  pet* 
peodicufare. 

COROLLARIVM  III. 

Ilaeatn  tn  plano  inclinato,  plano  *|cal  inciinat 
i parallelam  > eife  quoque  parallelam  regioni 
eorunde  planoru  colligo  fi  V.  g.  linea  cf  fit  plano 
^ V parallela ; cfle  quoque  parallelam  Ipfi  re- 
gioni mx  . Ratio  ell*  quU  Illa  CP  cric  redangula 
perpendiculari CA,& plano  trianguli cab.*  Ergo 
etiam  lineae  c»,  6e  ideo  xqnidillaoa  linee  »x  j qug 
eidem  ci  efi  perpcnJicuJaris . 

THEOR.  X.  PROPOS.  V. 

Si  linea  reB*  triim  refiis  fe  mutu^  tangenti^ 
hm  fcrfendtcuU^^is fit,  ilU  tres  reHje 
in  eodem  fUno  erunt . 

Sit  linea  AB  perpendicularis  tribus  BC«*8rB»>8e 
lE . Oico  eo/  cfc  in  eodem  pl-mo  v 
Probatur  • Nam  , fi  aliqua  ex  ipfis  non  efTet 
V.  Q.  Bfi  ;Ted  eleuarecurd  plano,  vt  efl  pun^au 
BStducaturper  AB» 
8r  punRata  bs  pia* 
num  BE.fquod  po- 
ctft  effcexprop.s. 
cum  produRe  fe 
fecent  tn  b ) quod 
fecabit  planum  vq^ 
Infra  pundatam  » 
que  ab  aduerfarijs 
aperitur  ab  illo  pia* 
no  clenata  j fir  fedlo  n ; cui  ba  erit 
perpendicularis  ; cum  duabu*  tc,  bd perpendi- 
cularis ponatur,  8e  ideo  ex  Cor®*l*‘*  an«ced.pto* 
pof.  etiam  plano  per  eas  duRo  vq^  Sf  confequen- 
ter ex defin.i. etiam  linee  bs*  Quare eflet angu- 
lus quoqucABB  redas,  rteft  angulus  abs  ttbjr- 
pothefi  »Sf  ideo  pars  anguli  AB^efist  *q'**li» 

ABB  3 quod  eft  abfurdum  « 


V .5 


Si  ime  Une/e  ai  eodem  punHo  felUonis 
incipiant  t m papendicularemque  plano 
terminent  i fi  vna  erit  orihogonalit  fe- 
Hioni,  (y  altera  talis  ait. 

Sit  AB  In  eadem  figura  propof.4.  perpendicula* 
risfedionl  BxlnplanoQy,&^pundo  ife* 
dionis  bx  in  Ipfam  terminent  due  rcde;nimirum 
AB  in  A,  A ic  in  c . Dico,  ^add,/i  ynay.^,  ABerir 
ferptndicuUris  ftUloni  BX,  etiam  altera  cb  e^ 
dem  fedioni  Bx  orthogonalu  fit  • 

AfTumatur  ita<|ue  in  redione  portio  bx  equa* 
lis  perpendiculart  ac  , & ducatur  I pundo  c reda 
cx,  & i pundo  A reda  ax,  quo  fado,  fic . 

Probatur . £t  progreffu  i . Triangulum  abc  eft 
equale  triangulo  A B x : Nam  angulus  ad  a 
redus  eft  ob  perpendicularem  , 8r  angulus 
ad  sex  Hfpotitefi,  crus  AB  commune} crus  trerb 
AC  ex  conftnidione  equale  cruriix.  Vndeex*SB. 
primi  Eietnent  erunt  equalia  hec  triangula  abc» 
& AiX»8r  bafis  quoque  ax  erit  equalit  bafi  cb. 

ProgrclT.  B.  Hinc  autem  rurfus  arguitur  triad» 
gulacBx,  CAX  efte  equalta : Nam  bafis  Axeft 
communis,  ic  crus  in  primo  progreiTu  cruri  ax 
oftenfum  eft  equale,  crus  «rerb  ac  ex  conftru- 
dione cruri  bx*  Vndecum  omnia  laterasquodll* 
bet  fuo  correrpondenti,  fint  equalia  ; triangula 
iplaCAX,  d CBX erunt  equalia:  quare  habebunt 
quoque  angulos  equales;  fed  angulus  cax  ob  per- 
pendicularem redus  eft  r ergo,  & angulus  cix  ; 
quare  reda  quoque  CB  Incidit  io  fe&oacm  xb 
ortbogonaliter  • 

THEOR.  VII.  PROP.  VII. 

Si  imt  reSa  linea  eidem  pUno  perpenii- 
cidaresjmi , Parallela  erunt  illa  teHa 
linea. 

SIflt  duz  refiz  lin»  ab,  8r  Cc  cidem  pUnoqy 
perpendicolaKS . Dico  ea  ejji  tpaone  forat. 
Ulat.  Paafia  I,  & c conncRintur , cuifiACpcr- 
pendictiUrii  alicuius  plani  fedio  db  ; bzc  etiam 
erit  perpendicularis  lincz  dudx  bs  i puudo  b sd 
perpen^cuUremioccxprzc.hinc  autem 


Probatur  propol.  Linea  t»  eft  perpendieularis 
tribas  ab,  Se  is,  8t  Bc ; ergo  tres  IIU  « propoT.t. 
fnotin  et^c  plano;  Ted  etiam  ex  pr.B.ln  eodem  eft 
•c,  in  quo  reperitur  bc,  & BS  ; Ergo  omnet  qu»- 
tuor  funt  in  eodem  planos  Sed  anguli  ABC.deBCc 
ex  def.  perpeodicnlarium funt  redi . Ergo  ex  »8. 
primi  dur  ab,  Srce  funt  parallebe , eum  faciant 
ipfi  ac  anguloB  reftossSr  In  eodcmqtplano  exiftete 
fitoScafum.  .„-^a 


Jfo  T R A CT  A T V'S  XXII. 

T H E O R.  TIU.  P R O P.  VIII.  PROBL.  I.  PROP.  X. 


Si  Jua partile!*  refl*  liit*  infipant  eidem 
plano, quarum  vna  fit  perpendicularis, 
altera  quoque  talis  erit . 

Sint refi»  ba,  8f ne  parallel» « ief.  parallela. 

rum  erunt  In  eodem  plano  extenfx  It  fit  vna 
Bormalia  V.g.Icc.  Dico  itaque,  quid  etiam 
IA  talis  erit.  Conoediatur  B,c linea  tc,  coi  fiat 
perpendicularis  o B;  ducatorque  Br^ij  ar  ex  pr*c. 
s£  erit  edsm  refiangola  linex  db  . 


Vnde  Probatur  linea  BB  eftad  angulis  redoa 
lineis  BC,  fit  BB,  qo*  ex  ».  holus  funt  in  eodem 
plano  t ac  linea  co ; at  h«  eftin  eodem  plano  ob 
parallelirmnm  prifnppofitom,  ac  linea  ab  t Ergo 
UneaABcftineodemplano,acduzBr,8tiC;  (ei 
linea DBcft  perpendicularis  duabus  bb.&  ic an- 
gulum In  B facientibus.  Ergo,»  plano,  in  quo 
funt  ex  Coroli.  i.  prop.4.  huius  i Ergo  ex  defin. 
etiam  line*  ba,  cui  etiam  ad  angulos  refios  eft 
Ic.fiqaidem  icicft  angulos  redus, quod oc  fit 
perpendicularis,  quare  ex  primi  etiam  abc  erit 
anguios  redus  ! Cum  ergo  linea  BAinfiilac  dua- 
bus DB,  8r  BC  ad  angulos  redos  erit  quoque  ad  an- 
gulos redos  toti  plano  «v  ex  propof.^.  huius, 
Coroli.  I. 

THEOR.  IX.  PROPOS.  IX. 

Qiu  eidem  reda  Itne*  funt  paraJleLe,  licet 
non  in  eodem  eum  illa  plano , etiam 
inter  je  funt  parallela . 

Sint  dux  AB,  fitCD  eidem  line*  st  parallele, 
dico  illas  quoque  inuicem  elTe  parallelas . 

Naro  ducantur  d pun- 
do  r do*  perpendicu- 
lares ro,8r  SBspfi  ss 
ad  lineat  CD , & ba  h* 
perpendiculares  erunt 
In  eodem  plano  Vq,ex 
Coroll.i.  propofq. h. 
Quare  ex  propof,  prp- 
ced,  eidem  erunt  per. 
pendiculares  tA,8lCO,quod  Cnt  parallele  per. 
perdicolari  SE  .*  quare  ex  propof.7.  inuicem  quo. 
que  erunt  parallcl*  • 
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A ddto  punflo  in  fuMtmi  ad  fubicclum 
planum  perpendicularem  reflam 
lineam  ducere . 

DVcanir  Af  i pundo  <1«to  a ia  fiibicdam  pU» 
num  I vtcumque « ftr  per  f ducitur  io  ipfi 
AF  perpcndicularif  t Sr  huic  a pundo  F ducitor 
perpendicularis  FI  ex  8,  pr>mi»cui  ducatur  per- 
pendicularia A I ex  9.  propofs  I.  d pundo  a . 
Oico  bantefieperpiiutiCiilarfm  pUn»  qv. 

Probatur.  Nam  afi  eft 
angulus  incltnationia  pTana* 
rum  t in  quibus  Hnt>  bine 
cu't  af  » iodcM  p^Di  erit 
lioearedioniso  QubdAF»8r 
FI  perpendiculares ipfi  line: 
Aquare  ex  Coroli.».  propof.^ 
erit  quoque  perpendicularis 
ipli  plaao  ; edro  duda  lit 
perpendicuiaxis  Unes  • 

PROBL.  U.  PROPOS.  XL 

A dato  punflo  in  plano  ad  idem  planttm 
reSiam  exettare perpend/cularem . 

Flatangului  inclinationis  in  pnrced  fig-  plaoi 
AFI  dudo  prids  i pnndo  I crure  n t deinde 
ei  duda  fedione  perpendiculari  lOi  cui  excitetur 
d pondo  F perpendicularia  FA»ex8.prtmi,eruafqf 
PAp  Ar  P 1 in  codero  plano ; In  hoc  igitur  plaoo  du- 
catur ab  I perpendicularis  ia»  8c  hanc  dico  eOc 
quoque  perpedicularcm  plano  QV . 

Probamur , Quia  eft  perpedicularia  fi  cruri  an- 
guli inclinationis  afi:  vnde  ex  Coroll.».ptop.4, 
erit  etiam  perpendicularis  plano  • 

EXPENSIO  II. 

De  Planorum  intttfeBiorAus* 

Vllii  correfpondeotijs  linearum  non  fo  eo- 
dem plano  exiftencium  reftat»  v(  modo  Ip- 
faa  planorum  interfe&iones  intueamur . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XU- 

Qua  plana  eandem  redam  perpendicula- 
rem habent,  ilia  parallela  erunt. 

Slc  linea  AB  perpendicularia  virique  plano Qp. 
8e  Ts . Dico  plana  tfj<  parsUeia»  ideft  in  in> 
finitam  produda  nfi- 
quamfe  fecare. 

Nam  fi  dicatur  in- 
clinare inuicem , ad 
eam  partem  > in  qua 
IncHnanCp  ducatur  m 
plano  vtrolibet  V.g.. 
ST  reda  »d  I puodo 
vero  Bipfi  Bo  ducatur 
normalis  BP|  d huic 
»p 


DE  INTERSECTIONIBVS  PLANORVM, 
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>r  Bonnilis  bc«  8r undem  conneAatur  ac  . Ift* 
AC»  8t  BD  line*  «iam  rcA*  a*  eruot  nnrmales 
ex 7. bolos.  Sed foDt Io eodeni plano . Ergoetia 
eroni  parallel*  • 

Qood  verb  fine  In  eodem  plano  oftendltoriOam 
Itoea  AC  •*  propof  %» eft  In  eodem  plano.sc  irian- 
gulum  ACI;  Tres  vero  as»  & ic»  df  eo  funt  ineo» 
dem  planoe*  propof.jqood  fiotlioc*  te  perpen- 
diculares: Vade»  «r  AC»&  »D  ia  eodem  plano 
eruat,  qoare 

Pr^atur  propof.  AC, fune  parallel*  in  eo- 
dem plano»  ergo  nuoijuam  cooucnicnc » ijuare 
nec  plana  qv,  & ts  < in  quibas  fuot  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIII 

y>  dute  reB^e  fe  mutuh  tangentes  ad  dnas  fe 
mutuo  tangentes  ftnt  paralteUi  «0/1 
tn  eodem  pfano  \ plana  etiam  tn  ^utbns 
funt  i trusiS  faralleU^ 

Slntdo*  AB.I^pLpsraUel*»^*  tangant  duas 
AC»  8r  pQj>arallelas  item  Intticem:  dico  plantf 
Im  funt  Qil » &’X\.tff$paiailtla,  Quod,  vt 

oileadatur^docatur  ADyplano  XL  perpendicularis» 
(]ux  inpiogat  io  planum  tcI  enim  cailct  in  p» 
vd extra» ptin  d.  A puodoD  ducatur  parallela 
ni  ipfi  KP.  & ab  eodem  puoftoDalU  psrdleis  os 
liQC*  PQ^»<)uo  fado  lic  . 

Stacdemooftratio»  quoniam  pr  line*  ».  ex 
conftrudionc , 8r  ei- 
dem e*  hjrpotbeli  eft 
parallela  ba, erunt  dup 
AB»  &Df  iouicem  pa- 
raltelf}  ficquia  nsex 
conftru«%one  eft  pa- 
rallela line*  P(^«  coi 
ex  bpp*  AC  parallela  e/l 
es  5^  b.  inuicem  quoq; 
AC  » d;  o B paralld* 
erant:  Quoniam itaq^ 
SAD»&  CAoreduteft» 
erit  etiam  rcAus  ex 
prop»  primi  angu- 
los ADP»  Se  Aoe  I Qosre  ad  plano  pq.  ex  CorolI» 
propof  4.  bolos  ctit  perpendicularis  : Vnde  ix 
aoteced.  plana «roat  inoicem  paralleU . 

THEOR,  III.  PROPOS.  XIV. 

Si  duo  flana  parallela  plano  quopiam  ff 
cemur  i communes  illarum  fcHianes 
funt  partlteU . 

STntdoo  plana  parallela  a»St  l»  qu*  plano  t^t 

feceacor.  IMco  sd»  ^ ci  parti* 

W.r. 

Ducatur  enim  feAionl 
BD  perpendicularis  Mxia 
plano  Qi,iocidet  io  fedio- 
nem  plani  qI  ; qu*  eR  Cl» 

E opus  Et  » produci  » 
rcl  c^o  MnC  erte  angu- 
lus redus,  9c  Ec  db,  & ci 
eroot  parallelf  »Tel  minor 
redo  > 8r  Ec  plaoom  icpd 


partes  c alteri  plano  sa  vicinius  erit ; ergo  non 
paralleluiD  copera  bf  pothcEm » vel  maior  redo» 
Se  Ec  MMI  erTt  acutus  angulus  Vnde  contra 
rurlbs  hypotheEm  ad  parces  l planum  ld  alteri 
AS  magis  appropinquabit  s <^are  occdlario  mnc 
redus  angulus  erit  . VoJe  cum  alterni  anguli 
SMK»  8r  MNC  Ent  «quales  ex  aS.primi  erunt  paral- 
ie!* BD,  Cl  . , 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XV. 

Si  reHa  Irnea  plano  cuiptam  adre^os  fit 
angulos^  CP*  omniaqueper  tpfam  plana 
ad  reHos  angulos  erunt  etdem  plano  • 

Sit  reda  ab  plano  cuipiam  qv  orthogonalis  . 

I}icOt  friodotinia plana»  p>ripiam  Jucan^ 
tnr  eidem  plano  ad  reHot  an^lot /inr.  Ducatur  irjq; 

per  tpfam  planum  hisa  » 
8r  in  ipfo  parallela  fii  ,vel 
Q alia  qiirfibrt  parullcla  . 
Pfi>batur . Q jio  hi  eft 
In  eodem  plano,  8e paral- 
lela AB  erit  quoque  plano 
QV  pcrpendiciilarisrx  8. 
huius,  dr  Ec  de  quacunquo  alia  : quare,  planum 
AIBU  plano  QV  cric  ortbogoiwle . Quod  E du- 
cas per  AB,  aliud quodeumque planum eadctn  de- 
monRraciOieaic . 

THEOR.  V.  P R O P O S.  XVI. 

Si  duo  plana  fe  mutu^  fecantta  pUno  euU 
dam  ad  re^os  fint  angulos^  communis 
ettam  illorum  fe^io  ad  reHos  angulos 
nit  etdem  plano . 

.* O Int  io  plano  uje  duo  plana  s 9,  St  b-t  ad  sngu- 
«3  los  redet/quefeCeceotin  ab'.  OiO> JeSio-^ 
nem  A9 plano  oy  perpeaOitirla^m  t/Je, 

. Probatur.  NamsB^TBT  Cediouibus  perpen- 
diculari^^ BA» 
Ergo  ex  Coroll. 
propor.4.  perpen- 
dicularis cR  ad  pia 
DUm  QV . Qupdfie 
perpeuicuians  dua 
bus  sq»  & BT : Ec 
oRcnditur  . Nam 
planum  AT  redum 
cR  ad  plapumQV . 
Ergo  ootnis  eius 
vbique  fuperEclcs  talis  erit . E*'go  talis  ent  in  fe- 
^ione  BA  , quare  eiusfeiRio  b*  » nec  inclinabit 
verfus  Sj  neque  ad  alteram  partem  » fedredan- 
guh  fuper  sa  conERet . * 

Quod  autem  taiii  fit  refpedu  bt  etism  oRenditur 
eodem  modo»  quia  planum  sp  reftum  sR:  treo 
eius  fe&to  non  inclinabit  verfasT*  ftdtcdafu* 
pcrBTconfiRet,  . • '•  '■ 

, ..  iV 

• • • ' : yf.  > ^ 

*•']  " I.  < it;  ' ' ’ .[t,  d 


■ 4 . I 

-.t' 


I 


VSC  : 

1 .-f. 

■ tHEOR. 


THEOR.  VI.  PROP.  XVII. 

Dho  plana  ad  r pUarnn  rt8a,  in  quo 
faciant  commnn-s  ft^iona  paraBelas 
paralUia  funt . 

Sint  planiin fchemate  propof.  14.  ADilrLCr» 
fia  ad  planum  qi>  & (cdioaei  D>>8c  cl  piral- 
lelx.  Dico  plana  ^ao^tfle  parallela  . 


Ia  plano  cnimQi  Jocatur  «n  pcrpcndicniuia 
t J D ■ a qu*  quoque  erit  reda  ad  planum  a B » ex 
Jef.  i.  huma, » eadem  erit  perpendicularia  ad  tc( 
Be  ideo  ex  eadem  defin.  ad  planum  alterum  ld  re- 
da erit  : Cum  etgoNM  ad  rtrumque  planum  re- 
da fit  ex  propof.i».  plana  ipfa  parallela  erunt . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XVIII. 
planum  ad  planum  inclinans  eundem  an- 
gulum fecundum  omnem  fuam  fuper- 
fidem  cum  alterius  fufierjicie 
facit  . 

«Clt  planum  TB,  quftd  inclinet  adalhid  planum 
O <iy  Dico,  yaad  ti»r  faperfrler  eum  atieriaifu- 

ferpeie  xb^que  eandem  anpulum  fati!  • ^ ^ ^ 

Sit  icacjtK  sngultii  ali<|u}i  loclioationii  nfuoi 
AiC|fr  alter  ad  quamctiinc|ueelewrli  partem  OfO, 
oftendendum  eft  hol  anguloa  effe  xqualea : Sum. 
matnr  igitur  partea  f qualea  de  croribua  anguloru 
le,  & Op , item  ab.  & f d,  *c  ducantur  da,  tx . 


ProbaturTRrdx  of  , «f  CB  funt  perpendicula- 
ea  fedioni  ex  def. }.  Ergo  inuiccm  parallelx 
rontj  fed  funt  etiam  equalea;  Ergo  ex  J}.  pt^ 
ai  redx  quoque  OC  St  bb  parallelx  funt , « 
tqualea.  Idem  argumentum  conficiai  de  lineis 
AI  j quia  enim  funt  pcrpeodicularei  fefiio- 
iitidcfin.4.  ideo  funt  parallelf,&  equalea  Ium 
X conftrudione  \ vnde  fit»qu6d  da  »frf»paral* 
ele  fint,  8f  aquales.  Et  ideo  ct  propof.pa 
|o6d  OC  ) & AD  Hnc  quoque  inuicem  paralleliP» 
^ hinc  ex  prop.}|.  primi  5 qaod  do,  «c  ac  paral- 
eiic  quoque  fini , 8e  «qtulei  »•  cum  ergo  triaogu- 
a DOF,  8c  AC*  fint  «quierur*  knint,8f  ^quianguja: 
iTnde  angulus  aK  em »qualla  angulo  dfo  : «f  |ta 
irobabitur  de  quocumque  alio  angulo:  rode  vbi<p 
npcrfictes  is  Mckt  euod^  ang^um  cum  Up«r*, 
ficic^Vo 


THEOR.  VIII.  PROPOS.  XIX.  ' 

SJ  dtMfcHdlifKdparaUeii^  f lanis  feccMtur^^  ^ 
in  eafdtm  rationes  fecabuntm . 

Sit  linea  AI  »8r  AC)  que  vel  cooaenientinA» 
rcl  producantur  donec  eonoeniant,  fiquidem 
fi  non  conuenUnt  erunt 
parallele»vode  in  partex 
fqualea  fecarencor  • 

^ I JB  in  eodem  plano;  quare 

fi  plaoia  paraJlelia  (ecea* 
tur  fedionca  mn  » &*  or 
emnt  parallele, ex  prop.i4«quxre  ex  i.fexti  erunt» 
n AM  ad  Mo  ita  am  ad  np  . 

THEOR.  IX,  PROPOS.  XX. 

Omnis  angulus  fuper  eandem  bfmeii  mi- 
nor in  plano  ohlitpims  fecante , qudm 
in  minus  oiltquo  s anguli  ver^  reliqui 
maiores  • 

* ^lot  duo  plana  oy,Tv  , que  faciam  angulum 
l3  quemcumque  svp  in  plano  pvs  ledionta  vx. 
Dico,qubdp  fialiudplanuptt  obliquidr  feccc.pla* 
■aiochaantia  Qv,&  rv  illud  iVeando  facient  fuis 
fcd  onibm  Pi>  Sr  si  angulum 
Pis  acutiorem , & minorem ; 
quampvs  ; quhd  vt  piobetur, 
ducaturov,&  Cl  perpendicula» 
reabafi  ps;  entque nutor  01 
bafia  (ubcenfa  aogulo  obtoCo» 
vel  redo,  qualis  efi  ez  h/po* 
thefi  ovt  cum  ovN  fit  acutus, 
vel  reduf  quam  crus  Ov;  ideo» 
i quefumaturoLpqualiaoV,  in 
i perpendiruUri  01  contanga- 
torque  pL,frLs;  ericque  tri- 
angulum PLS  cquale  triangulo 
m,vt  17.  lib.  I.  Elem.  Vo« 
de  probatur  propoGtt  iLpro- 
polalib.l.  elem.  Quia  ab  extre- 
mis p*&s  dopPi.,dr  Ls  lioe^ 

interitis  conftitutp  funt,  nempe  intra  triangulum 
Pis ; Ergo  muorem  angulum  pls  cooiiocbaot,  li- 
cet ipfp  longitudine  minorea  fint  * quare  erit  ma- 
ior angulus  PVs  pqualis  angulo  pls*  qudmangu- 
taspis. 

Probaearquoque  z.  para  j quia  cuiufque  triau- 
gttli  anguli  (unt  aquales  ductus  re«3is ; quare  fi 
angulus  I fit  acutus  angulus  p obtufus  ent , vel 
nutor  in  triangulo  pio  , quam  lpo,  vel  vpo. 

PROBL,  III.  PROPOS.  XXI. 

* Crus  non  perpendiculare  plano  trianguli 
eidem  plano  non  perpendicularis » ^ lU 
data  fefUone  poftti , tta  eonlUtuere  , njt 
in  eodem  plano  aheui  fedioni , vel  Imeie 
exifientii  perpendiculare  fit . 

Sit  crus  AI  trianguli  aic  collocandum  io  pln- 
00  tali  modo ; n non  exlRcns,aee  iplam 
crus» 


DE  INTERSECTION 

crus»  ncc  pUnam  > in  qno  cft  perpendiculare  tri- 
inguloi  cumftaionetJintn,fetirea>D«  fit  od 
■ogulos  rcfioi . ...•/• 

Trahatur  A»  In  plano  Qf  perpenaiealarii  le- 
aioni  Di . Deinde bafi  xo  deduntor  p«rpendi- 
eularir  d «rliee  n,  »•  cadat  in  i j fumptl  ergo  di- 
flantii  xi  ,transferatur  fuper  planum  in  »ic  Unea. 
fuper  quam  triangulum  debet  collocari, «e  ex  pun- 
ao  t educator  linea  eidem  feaioni  ac  perpendi- 
eularli , qui  fit  I P,  8t  ab  » rbi  ftcat  M educatur 


perpendicularis  ad  planum  , qu*  fit  »»5  fumpto 
tandem interuallo  IF  pofirocirani  pede  m 1 fi- 
enetor  portione  circuli  perpendicularia 
punao  1 ad  I reaa  ducatur  al.  & altera  as  : dein- 
de ad  interual  Ium  xOfignetor  ac  , «e  ducatur  ic  . 
Dico  rriaajtalai"  tfli  ral/acaiam  uls  modo , « crsu 
A»  fit  ecrpttidlnUrefiBIcn.  ox . 

Probator.  Nam  crus  ii  eft  iquale  cruri  M ; 
fic  AI  cruri  XI ; angulus  »eri>  aii.  *t  rx  propol.d. 
huius, eft  rcaos,*teft  aognluixip  . 

primi,  bafis  quoque  ASiqualiabali  xi>l  fed  hiceli 

ex9.huiuipropof.reaafcaioni  de.  Ergoteca- 
mus  propofitum  • 

THEOR.  XII.  PROPOS.  XXII. 

Si  duo  nUngsdd  tisjutli-t  soter  duo  flant 

interespiamur  leflanitdi , tfuo  ma^is  td 

ftHionem plunorwn  altet  accedit , ei  an- 
gu/uot  planorum  facit  altero  matorem . 
Et  sjuo  miniis  olrlitjui  incidit  , ei  eundem 
ungulum  facit  matosem  ■ 

» r Int  duo  triangula  sca,8(  oatx  equalia  tum  an- 

gulia  tu  lateribus,  at  duobus  planii  fingula 
includantur  ad  angulos  iqoales  a , 8t  x , que  tao- 
eant  fcaionei  ad,  & XL  planorum  Intereipieo- 
sium . Sintque  latera  ic,  8:  oai,ad  ipfa  latera  MO, 
& XX  reSa  . Et  triangulum oaix  ad  leSionem  ix 
roigis  accedat  fuabafi  OM,quam  triangulum  ica 
dico  angulum  planorum  olm  efle  maiorem  angulo 
pUaocum  Boc. 


s-T. 
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pothefi  maioris  ioclinadonic  erit  mInust<)u]msD, 

& MLmiouSt  quimCDiuper  «qualem  ou»  8e  iCt 
bjlioi>reucaJcm>  Ii  mente  fupcrponancarruper 
cindem  baftm  ; quare  ex  prop,}t.l.i.Ci«  nuior 
ent  angulus  oiMp  quim  Bpe  • 

Sic  triangulum  xquicrurum  eac  magis  obli- 
quum» quam  trungulum  NMK*  ducantur  xc,  fc 
MV  perpendiculares  plano OK,8e  ba  i qu^  omnibus 
Imets  ex  defaiaha'  in  eo  plano  exillentibus  erunt 
perpendiculares  , 8r  confequenter  cx»  erit  nor- 
malis lineis  xD|&  sxA'  MV  bnea*  vlA  vn  i Vn* 
de  anguli  apud  v»&  x erut  reSi  »'cOmqj  b-»fes  fc$ 
&»mfint  «quales  ex  Thcfi  circuli  illis  bafibus 
ECfflrNM  prodiametro  inferujeniibds  erunt  *- 
qualcsjdr  quia  Tuot  redagula  tranfibunc  per  nvMj 
8cper  BXC  pundaex  b8.1  j.Et  quia  maior  ponitur 
inclinatio  plani  ECA^qua  n x m erit  aguius  Xec  mi- 
nor • quam  t w m j quare  arcus  quoque  > qui  pen» 
tingeret  ab  xxrqne  ad  c minor»  quam  arcus  per- 
tingent abv  vfqueadM ex3d.l»^>'f^*  idcoqucfub* 
tenla  minor  ic  arcui  minori  erit  minor»  quim 
VM . Crus  ver6co  ofteofum  eft  maius»  quam  ml* 
& coofcquenter  cius  quadratum  erit  maius » ft  er- 
go qutcracur  quadratum  cX  raious»quim  «V  qua- 
oratum:  Ablatum  hoc  CX  quadratum  d maiori 
qnadrato  CD  relinquet  reftduum  malus  » qnam  mv 
quadratum  fublatum  a quadrato  minori;  Qua- 
d,:rd  xd  quadratum  i quod  ex  li.  Iib.a.  Elcm,eft 
«quale  illi  refiduo  erit  malus,  qnam  quadratum 
rtfiduum  VL  : VnJc  erit  maius  xD  latus»  quam 
vto  Cum  itaque  x o , «f  c d latera  iint  maiora. 
quam  VL,a^  «L»  dicent  maio.  em  proportionem  ad 
VM,  quam  ML  i quare  multo  malorcm.quam 
ML&  Lv  dicent  ad  xc  bafim  minorem  : Idcoque 
ex  propof.tf.  TraA-Jp.  minor  erii  angulus  xdc 
angulo  VML. 


COROLLARIVM , 

Hinc  Facile  argumentaberis,  quod  6 angulus 
vLM fit roaior angulo  XDC.Ucplanu  kmlx- 
quale  inclinatione»  vel  obliquitate  confcqua«ir,ac 
planum  XDC,  quod  em  maior  aogoius  quoque 
NLM.  quam  bco  . Ratio  eft,  quia  cum  ponator 
iqualis  angulo  BCX,  & aoguU  apuJX  .&v 
fine  cedi,  erunt  «qmangula  triangula,  & quia  po- 
nlturvM  maias.qoamxc.vtpoic  tinus  perpendi- 
cularis anguli  maions  exiftentibus  jqualibos  ml, 
& c D tanquam  raJijs  circulorum  , qui  dn- 
cerentur  centro  l.  & D . Ideo  erit  quoque  n« 
batis  maior , quam  EC»  com  ergo  crura  ml,  & id 
pooADtor  iquilii  ficat , & «L , & CD  P«et « J<5, 
lib.  1.  ioeulum  «cn  clle  maiorem  angulo  edc. 

Aaueitc  aostm,  quod  etiam  fi 
HL  commane  triangulis  OL«,  8r  xcs.  difiunauin. 
ft  depreOius  nihil  lotetett ; valet  ,n.  eadem  ptop. 
coquod  remperpoffet  6«ri  angulus  olm  imixie- 
diatus  ; fi  placeret,  iu  n in  latete  ml  communi- 
caret . 


Probaexr . quoniim  triingalym  omx  maps 
afce<litadfeaionem,S“^"»  triangulum KX.  du- 
ais  perpendicularibus  ad  feSioiKm  Li , qu*  Unt 
SI.,  8:  HI  i xec  non , & ad  feflionem  AO  dnais 
pcrpexdicnlarlbu  xd,  8r  DC,etont  ttiangttla 
ftoits  IncliDatkDiiiplanomm,  Ixmfqncotcxhy- 


TRA- 
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TRAGTATVS  XXIII- 

SPHAERICORVM  PARS  PRIMA. 

De  Sph^r*  cmtaaihus  , & feaionibus  in  genere  . 

'ft  nwffjriiis  ad  triangul, 
Iphxrica  fioe  more  fclucnda  s Vnde  anrequam  ad  eorum  oocmal 
transferamus  animum,  qu*  magis  neccffaria  funt  breui  fphinco- 
rum  compendio  compledi  opus  fmt.  ^ 

EXPENSIO  I, 

De  primipiji. 

definitio  i. 

s rpofupcrfinc  tompuhn. 

lJ  yj  uituUit^uMm  riit/Dc^ircHm/crlpiibilit, 
sdcm  ixtmtm  jMptr^c^m  i p»,,a,  molio  Ii- 
nn  nrm,iMUes,  o^iuUei  fin . 

definitio  II. 

^ ^•''""rtri/phcr^enpr^JiffompmSmi. 

D E F I I T N I O III. 


lowgioatar.i 

quanJoinorbcmroluicoocipitur.  “ 

DEFINITIO  VI. 


...  -oormmajorai . 

Minorum  vrro  incl.n«io  crt  aomilus  acum, 
IncIiiMtioni,  iplorum  pl,notam  . 

definitio  VII. 

Q '7*^  ticIioMt  ekcidUtum  orna 

/«  ““<>»oiMis  mer/nooieiftcTmt  ojiu- 

Itji)-ie  circulus  maximus  lait  inclinat  ad  cir- 
culum maximum  iai  , quia  acutu,  angulu,  indi- 
nationi,  lu.ca  dc6n.4.Traa.aa.iP,  mculutaiur 
circuli  maximi  ,vxr  perpendiculari,  Ttrifiiucar- 
ca  Iqj  : iiuic  rerd  inclinationi  circulorum  um, 
«riAx  ell  Gmilia  (nclioatio  circulorum  »al,& 


. circujori 

A «fi  r.  fla  ?“'“t<ms«»cftequali,  arcui  iqa. 

A -‘^fi>.criajoprrpramj,,mj„m..o..  m^ra^^rlror^^Jr^rprr^Vni^^^ 

«otfocominunitriaaj  to 

VUin  IDtCrfrAirtnfs 


definitio  IV. 

p Oli  fu,:  emmo  punSo  Ipf,.,  ,j,i,  . 

Definitio  y 

po/«r,W;r/?p»Afl™, ftl,„^f,„fido.  d 

1 ab codojuodtaur.l-  ia  iplm, 

• lta9ue  centrum  fphfr*  eri,  p Poli  r.x  termi- 
flaaees  axem  Hlicet 
lineam  xf  , feu  rcraro, 
/en  mente  conceptan 
per  r centrum  Tpbfrc 
tranfenocem.  Polire- 
rft  circuli  iak  funt  t, 
i:  V»  quia  omnes  lioep, 
rc  ix,&;  iK  terminan- 
tes in  marginem  cir- 
coli  lAK  erunt  aquales; 


^ — — .«.a.'vua  V ( I 

tum  interrcfiionc  . 

def  initio  vill. 

Clrcalu  ,.>eid«vi  taogort  dicitor,  ^ tmti, 
>nico  fun^io  aiiermm  contingit , 

Quoniam  Ii  fecat  iam  duobui  punSii  alterun 
attingit  ex  propof.  «..lib.j.Elem.  Sic  <15  circulu, 
^cat  circulum  mx ; quoniam  duobu,punaii  0 
w JL  tiluffl  atcingit. 

definitio  IX. 

C 'Ztd  ptatufiperficU 

forficum  Urrnaaoter.  .vtotmi  jh 

definitio  X. 

2C  m.rUit&-Kti  ditlaaib  toaira  ; cim  perpendi 
XMJa  tniarti i»  Ulot  a ttotto  ttdettet  tfcclee /ne 

nat. 


I S P»MkER  reo  »VltI' AiCsTi: 

W mfaiu  a&u 

piffuittiiUru  fitrU  mJitr, 

...  ..!U> 

P.  E NS  I O H;  . * 

De  fim  Sphnue  I 

ANtequam  ad  contemplatioara  Ipfius  fphf- 
*,t«  '4cctdamua»quartl«n  dc  eiu«  fiw  /en  top. 

19^‘ooe  Ciot  conftdcran  U,  ^ux  ad 
rccoafidet.aciooem  ?iaa  fternuot. 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Sj^rt^fLnum  f Vet  lme*m,)Heo,  i 

^Hon  fic4:itr^  aan  tMgit  m ' 

eunSis,  (lUAin  ' ■ > > 

•'i  o^‘  * ’ * j . r! 

*|>Riibktte  . Nam  fplifff  componltar  cx  ci^ 

1 ^ulb  rtrc4«i  ado*  aut  <«rtd  «irctalus  po*ofe 
dUci»'4ul(|ait^rfi>m  p«r  poflidute  lconiaduf“4*i 

ipau4^fr«  fuparficieei<lef.u»««de*rcului  00» 

liAHm  Irt  pluribus  pundts«q4im  rtXHCf^ 
o^tr'<ir«uli  m fphfra  dtCtripti  ungeoc  vUam' 
iloeam  iA  piatio  deferiptam  per  coni^uw 
t^Sfir«oM«m  in  pluribus  punftis  t flfgo  neqn» 

(phpra  ipfuiii  piiOum»  oon  oia  10  vaico  puoti^ 
cootiagetj  alio^uin  Imea  in  plano  duci  poflet»()uae 
duoi  copcaAua  coaiongcrec^^cirmUs  tn  fph^ra, 

9e  fic  circulus  coottogerec  liocaoi  iu  duobus  poiu 

au. 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Si  Sphdrs  pUnum^  vtl  in  eo  Itnedm  tangit^ 
rcBa  linea  i centro  ffhdrd  du^a  ad 
conta/iMm^rf^fUno,  vei  Imed  iti  ‘ p 
eo  perpendicularis  eth . 

•!X 

*nRobstur.  Quonlsm»  fi  IncelHgsanir  pcr) 

X contadum, circuli  tales  dudi  I qui  peretn*' 
tram  fphjrx  trinfeaat»  vcoo>ilH  eum  ccotro  ti 
fphprr  commune  ceiitrum  confequeatur}  cdoi' 
tdm  Iph^rti  cdm  cIkuIi  centrum  ab  ambitu  iplb- 
rumxwidiftet  exdef.  15. 

Iib.i.ibum.adef. 2.  bu* 
iut  : Sed  -oQUMs  liueu' 
i centro  circuli  duda  ad. 
cdtadu  alicuius  linexpipfi 
pr  ao.l  bnemperpeoa- 
cuiaris  ^ i Ergo  omuis 
circuli  per  coutaduro  diH 

cibil(S.liftc(  rca^>  n uAi 

in  pluio  nifienti,  te  p«  «>“*  conuRum  tt.nfe- 
unti  EO  perp«o*iicul*f *.  Qn*pf®P“.  *P" 

f>  linea  »0  ipfi  plano  aa  pcrpendkiijaua  .fit  ea 
def.  i.  Trad.  ptpced.  cdm  omnibna  lineia  eeau 
loiploducibildHiaEfRd  incidat.  ^ 

COROLLARIVM.  ' .i 

Inc  fi  fphpra  tangit  planum  i ^ contaRu 

* ^ erigatur  perpendicularia » hpc  in  centrum 

fphprp  produRa  in.ldM : Qobd  ideuenialeifu^ 
lib.j.  Elera.  linep  io  perpeodieolaritee  i punRo 
conuRot  ciiciiU  fup«r  liacan  uogenima  »M  tWt 
Rf. 


iff 

COiCOXBA  R IVWF.  T 

Hdnctvcipkuemrarfiu  quoqueiff^ficio^’ 
nem  coJiuerCanigncinpe  hocan)  so 

i cederb'  circuli  b ih  cobtadum  o diidam  'cfie 
plauo  oornuiem  • : -u 


EXPENSIO  IIL 

-II  ■ • ' \y 

De  Palis  Axt  ,Di*meiris , Centreume.  • 

ft  I ui.a; 

Sphara»  ^ 

ACccdimus  ad  ca»  qux  maiorem  cum  ipfii 
iphfra  ct^nationen»  babeafct  flr  ei  intr<iv* 
feca  funt;  cum  fpb^ra  fioe  eorum  cooccpcu  afier- 
tiud  nequeat  cogoofei. 

THEOR.  I.  PROPOS.  UU 

Omnis  f(8io  fphrerre  circulus  ep  • 

* ry  Robator . Nam  aut  fecaus  planum  per  cea* 
l trum  tranficj  eel  non  : Si  per  centrum  trl- 
fic  ducantur  ai,  8e  1 1,  nec  non.ar  im,  8r  1 u ad  cx* 
tiroas  partes  in  fuperficie  fphf  rf , quas  planum 
feeae»  omnes  erunt  fqualrs ; fiju.dem  periin* 
gunt  d centro  fphfrp  ad  eiui  Tuperneiemg  verum» 
9e  pertingunt  ad  exumom  ambitum  plani  fecantis. 
( fiMidnu extra C>bsr^u>pisnu ea  non  recat)erM 
oMcfin*  «ircoU  piaQuo  fpli^tam  p«r  centrum 
canacareniuteft*  T'  ai^  " unof.. 


H 


'At  fi  non  ttanfext  per  eenmMn',  ntra»  fiva^r 
tur  falcem  bitelledu  adplamin  fecans  perpendis 
cularis  it^.  Cc  ad  exnemos  margines  lu»  de  u<  v Ifc. 

omnes erontfquales,  vepote  pesxanT: 
gentes  A ccotro  ad  fpb^r^  Uperficiem.  8r  crianfu*'- 
lorum  QtM,  # 9e  cpt.  eric^ommo* 

necrus  lojangulbfque  vbtque  redus.  Quam 
potant  collocari  in  pqualtbui  f.micircul  x,qcu>» 
rum  diameci  i pquaJes  fV,  Se  lm  eu  prop.afi  Jib.  |» 
quibus  eadem  lubceafa  erit  iqj  quare  f quales  ar- 
cus 10  fediicifcidid  ft|U^bus  aol^ettx  piop.x). 
libj.  elem.  qusre,  fie  refiJui  arcus  efient  ^qua* 
les,  qui  {ubccaderMCixa 
Pcoptereaque  etiam  cx  prop.jj.lib  ?.  iplf  fubiea- 
I^lt^drQMgficQPtdo^  erunt  pqdafes^dr.siiA 
d^omnAvuS  Idem  argumentum  val^,  imqoc  oiii* 
des  adumbitum  piant  ferantis  dudf  ecucu  pqna*^ 
iN/  qtaniobf  em  f »oi  eimiiun  tiic  ex  dcE<««  « 


1 .501* 

% 


THEOR: 


jjtf  '.tTyPiiAiCiT/i 

iHfOK  ii/  mopos.  nr. 

Si  m f^gra.ju  ttrtuUf,  tr  etutmm  tirt 
\ tdi  cuni  ctmro  fp^f  u(t4  con{ 
netl4titr,hiK  erit  pUno  cirtJLtti  . 
perpcmLcultris . 

1.1  y ' • a 


Sit  circulat  ikho • cuini  cencraa  «i ncAat li* 
itf$ft(cainceouoifb*ral.  Dic«  iriartfc 


. . ■ .i  - -lJ  p-  .-u'^  icm'] 

>roto«f . Ntm  ai  dc/.i.^traCtfroca^i  tasei 

crlt  pcrpcttdknlvii  tlimi  alicui  pbtiD^  cAa  an» 
nibatHneit  > qu*  la  Ipfa  irahl^ailKilir,  »rit  f«r- 
pbiliB^arls-  Sit  Igliar  Haca  »qa  ^cMtn«Atu>-' 
intqiie  iMiit  c»tema  #%i  rctotra  ^hct*  I Da- 
monftrabitur  itaque  iqjincz  a<t>'«llifltpca(ii« 
cularem . Certutn  efl  ip^  ix  efle  equales . Nara 
a cemco  ffhxrx  rarltfilinlCreat^ni  dclinuot;  fic 
quoque  qp>  <tcit.'>lam  ^ ceritr^^rcull  in  pert> 
pbcriara  ipQat  tcrmlaaRtut.  Lioeartfi  tq,^  la- 
tus idem  aihbobtts  triin^Iik  Ergo  tiidugula  iqp> 
& iqx  erifnc  aqualia . Ugo,' & anguli  aqualibut 
bafiburlbbtcnfi»  auntcqttai»;qaari  angulut 
rqi^  angulo  aql  aqualia  arit  j St  ideo  rterqae  re- 
fias  ex  t|.  primi  Elata,  idem  argumentum  ralec 
de  linea  Li(>Ct  de orani  alia.  Ergaomnlbuttlaeia 
dneibibbut  la  plaao  axoaterit  perpendicularia  , 
quare,  BtipUpIrato. 

COR>ttAKfvM. 

Hinc  cdoota  MraavaEc  ^oqaa  propofitionem 
connaefam  c aempoJincam  refiam  perpeo- 
dkalatca  i cetHrocireuli  edufiani  in  fpbf  ra  «enr. 
' rraaiietdeie  I Nan>  cdav  anguli  adnjiaccefil, 
Br ^communit, *e<^,di4)ltaIictt.atpota  ra-, 
ds)  aqaa)paitraoc  cxptapobaa-lib.i,  Elea. a-' 
qiaUet  baCes  .104  &■<.>  ((  ca|i,  Vode  i erit  jpbti, 
rB.eeattu,cnm  araoea»  quf  ab  <o  punfio  In  )p^. 
an  ropetficicai  caduatifiiucqtialea . 

■tt  vPaOBL.  I.  PROPOS.  .V*  ! 

I > ’■  ' . ; Ii,  I , 

VdUSphttunenmamimumrt.  .<s 

-t-  .1  .-oq 

QRcetur  fpbpri  plano  quodaniiqand  ciraallcrit 
iJ  fufcrficieaeig. piopoL.haiua, Tt  axa«,.4e. 
ab  tina  ceouap«Cf«nilicBlariaeri|aturQ;>  qu« 
ea  ptacCd,  Catoii.  cadet  in  eeWtiaatpMlai^ur 
rfqne  ad  pecipberiamrpbpra,8(  fiten  j diuidatuf 
que  bifariam  in  i Apunfiuin  I ctncrnm  erit  fpbf 
rtt. 


-a' 


a(T3wa5AMCui. 

II  *.v.  f robatar.  t NaaiaraolleafaatcftCaraU.s 
prfced.propoCni  inccacrora  fpbfca  unpingivnr 
cilm  ergo  pertingat  ad  peripberiam  fpbpra  in  6i 
ft  H,  patgt,  quod  b>fariai^  diuifa  daUt  centrunt 
fpbprpi  ctimcedtrUm  fpberp  ab  eius  (opct^cie  c> 
qualiter  di&are  debeat . 

THEOR.  III.  PROPOS.  VI. 

Si  in  Sphiert  fit  eircnlut , o-  i centm 
fph4T4-  in  anulum  duettur  ptrptndh 
cuUrh  i hitc  produSu  in  ptios  circuli 
cadet.  ^ 

O It  perMndicnlarit  tq^roducatur  tl^e  ad'cilt 
i3  eumreremram  fplifrz  o . Oico  a e/ie  'fHxm 
eircali.  Canoefiat«rcr,&cx.. 

Prob.ln  trijguiit  opqJT  eqa  iguida  ad  Q.t(i  bu- 
iaarinalioa  ltaagalirceuaactti  &etid  Egaraafi 
eaprinuesteidraarab»  aquales  | iiiua  .Tcrb  qp 
eaemnaae . Atlatexa qp , & aquallt,  «tpocc 
ndlji  Ergo  ex^.  Ptnai  s baiea  eruiit  pqoalca/ 
ncmpccasIrOFA  EcgoexdcEs. buiua  c eRpo-. 
laa eircali rideaadicaa  depunfioH,  IqipiodrE. 
at-  perpendicularia  cia,  G iatalligss  aopocfii 
cum  ia,L  exttemia  lincg  iu«  ?cl  cum  quibollibct 
alifa. 

..  THEOR.  IV.  PROPO*.  Vil. 

at.  !•  I 

Si  d polo  circuli  ducatur  perpendicnlarit  ad 
planum  circuli-,  hac  cadet  in  centrum 
eiusity  prodnila  cadet  tn  alterum 
polum. 

Sit  linet  oqiqnp^  poafio  a cadat  (a  Rperpen- 
dicularitcr*  A^eropasfiina  qq^rtrcali  rca- 
rraat. 

Traoreaacpcrq.qnplibet  lincp,  et  B.F,  & alig 
platimf  I fad  afc  prp  reUonia  Gi&ciat  j conoed^ 
tacqneaa,at  oPijcumc  fit  poloa  circuli  et  dc|. 
nicioncet.>lr«P erunt  pqu^ea,&  eonfeqaenut 
parpendicaiatia  ex  o fuper  linea  qf  cadepa  ex  g. 
Elementofum  diuidet  aop  angulum  bifariam . 
Qimte,  tt  bafim.TOdc  fquaiia  erit  linei  top  linep 
qt . Propeetcaqoe  qjtrit  circuli  centrua  I cilm, 
ateadem  modo  poCc  probari  de  omnikm  alHt 
lineia. 

' Pcobaetri.  pett,qu6d  cranTcat  quoque  per 
aliam  palam  . Qooaiam  per  centrum  eircali  ni- 
Ct,  eflque  perpeadlcularit  plauoclrculi  traoG- 
b«  quoque  per  eencram  fpbcrg ; quare  ci  propoC 
6.  baiut  k pcf  aliaiB  polum  uanGbit . 


THROR.  y.  PROPOS.  VHl. 

Si  in  Sphtera  ducatur  rtSa  per  polos  alicuiut 
circuli*  hac  ptr  dreUt , O"  fphttrd 
cemum  iran/tiit. 

|>  Robalar  rrfif  «itr  nai  ftnt  fqualea , Geue, 
R *4a,kaM(qaia  dacuntar  d polia  ad  cir- 

cflfcriarlma  daM  ta  defi).  hainsa  buw*  rec^ 

uo 


SPHiEarcORVM  l>ARrS 

■Mft-«0|if^i«QC4  trf»  uUngi4a  hmq  • 8c.  blc 
f^i4»jqu4nobrcai  eruat  <)iioi)ae  ^oUogqUt 
«wbaret  <^»  Q{,  n prop.  i|J.k  la  trltagulle 
aQMiftuq^eruatf<)iulii,&i<ico  circuli 
«runt , 


Anguli  etliin  ad  q^^qualc*»  9c  Ueo  redi . Qua* 
re  Hc  erit  perpendicularis  quapropter  ex  Cor^I. 
prop.  4.  liuiii5»(pli4C4ptr  ceatrtti%Uoea  Bccoa- 
iungcos  polos  tranfibic  • 

COROLLARIVM. 

EX  omnibus  ilUt  propof.  cuideos  fic  s polos 
,d^  ctrcubfC^airum  sioSf  irfpbfrp  ^ia 
eidem  red^u^  ^ioci  s4-pUnum  circuli  perpendi» 
<;ti/aci.|  guujeli  dUoaecer*  cura  trsorcat 

f«r  CIUS  ccfotrum . Vujde  li  perpcodicuUris  cc^ 
fcat  .per  viutm  cs  .didis  pund.is  traolibic  etiam^ 
pCT  reliqua  Qmnia  j ficut^frquf  tranfit  per  duo* 
^Hpquc  cdcperpcodicularis^  per  alia  traoUbit  • 

PROBL.  I.  PRdPOS.  DC.  ‘ ^ 

Diti  cimli  i»(ph^i  ii4metrHm  ituicnhe.- 

IN  circulo  Tuper  rupcrlicicn  Tphf  cf  dcfcripia 
triapuadiiijncntur.&iccepci  circino  co- 
cum diQcoiii  mitte  cuMsnc  i duokuc.nl.jtt  no- 
tetur *•  punfii  A i I,  AC  punSi  a i c.Sr  nc  pun- 
1 • C{  dufi.f^uc  lincii  AC.  K» 

Aif  vtpotc  minoribui.dd;  pcrpcndicuUrcc  cb.AO; 
d pandit' A«  Sr  e>  in  ^uibnt  aC  btSt>  Ir  mAiocdi- 
Saatia  ccta>iaACicxcAnt,&  i pu-io  D.io  i]nad  apa- 
currunt  ad  idnciturlincAi  ^am  afiirmo  cflccir- 
cuti  diamcuuptm^bjua^Uripu.  ' . 

, Peobaut  anguUa  apud  c«dc  a re&ut  epv 
-crunc  tcli<)al  tum  hu  ua  ico» 
woiahAiiat  JAOduobutccibt 
tqaaUa  . Vode  , Se  coapobil 
fimui  omnet  duobua  ccdia  luat 
f.piAie«:  Ergn  cx  pcop-ai  ictuf 

^atuuf  pficUatCD  cruntin  cir^ 

cuinfcranuA  circuli  • Ducaiitf 
ita<)uecirculil(,qHUAagnlut  «ifc 
i*AlMadCrSralMcadA<  Etgo  tx  at.  tcru)  ccic 
Ia  fciaicinulo  t qutee  Ko  <ta  rtauciiculu» . :Rr- 
poi»  diamcttf  • Elia  aurem  dumetex  circuUn 
IHik  wi  ia  Mifd  cfti  pialia , ^u6d  iriaagnJaai, 
aicllli  triangulo, <)W  mtirculofpk|tKO  A«r«t  Sx 
pqaalii  ob  pqualo  At.Sr  ic,tr  ac  diliamias  (.jua- 
lia  tetb  tiianguta  Io  nuibbut  petlplKri)S  {qua- 
lium circulorum  occcilceUcITe. cum  ob  {quales 
aogatoa.finiilcti  ntmpe  fqiialiiim  omacaa^an 
dmm,ac(Bt  fioitqualcacxpcap.*tf.utt)ji 

COROLLAKIVM.  ; ; 

0 ' . 'H 

HIdc  centrum  circuli  nulla acfolio  faMcaiaa. 

mini  dinifai  taim  diamcMc  bifariam  IpfiBB 
Mlt  tx  ptap  ,1.  leniE-  .q  i 


PROBL  11.  PROP.  X." 


nnn 

’>  i i>H', 


DUmttn  fpinad  /tijiudtm  Imetm  imiemet 

' ’ . : r-  ' i9>  • imzim 

Irculus  m (j^ci  defclfcatuf  pol^ 

ttadplsckaBckd«iafi^  pr.4.dfspMpw 
9.  eioi  ndlfs  repetUcnr  op,  qoi  fit  a%  d* 


>»7 

mpypoadicnixiia  -ao,  jflumpt»  yaib.dillaatla 
poli  0 i ciicufl  pcripbtCH  ea 
ccnito  a iotciuilia  <w  dc  feriba- 
tor  portio  circuli.,  quffcCR  ad 
4u  o,  ft  ducBiur  aa  1 dciade  ipfi 
ao  erigatur  a puodio  a pcrpciu 
diculwiaacipraducaeutqac  da 
in  Ci  St  erit  dc  diametro  fph{t( 
(fulia- 

Probatnr  triangulum  ciD  aft 

{quate  .triangulo  e a H t Ergo 
bafii  DC  erit  {qualia  diametro 
ao:  Quod  vci&cto  fit  {quala 
ttifgulo  SHM  pacet.  Nam  aa  cft 
tqaaliaipfi  etuA  no  ipfi  ca  an- 
gulus TtcQ  apuda  rcRutiVi  agu 
laa  nd  qj  Ergq  tt  pr.lcqq>.L  arguam  triangnlum 
<x ll.prd,i.cl.a*»  irianguiocqvi eft  {qualci  Au- 
guluttarb  totuacporaclua  e(l|lirga  {qualia  tefio 
i{  coti:  Vod{A  para  AK  XcG Jua  tufiJu.'  quH  erit 
cqaalii  cum  q^jUiSr  alia  pars  anguli  1 aftcnfg 
fi.ii {qnalca  ci {qualitate  toriua  uianguli  tao, 
triangulo  qnu.  Anguli  teri  apud  a,  & q^rcAi 
funtA  bafii  Q^u*bafi  aa  {qualia  rt  cffe&ionciVu- 
dettiangulum  quoqi  asc  ci  prop  1;.  primi  crian- 
guloqimcrit  {quale  j idcoque  totum  triangulum 
Dca toti CHacmcqu.lc.cti partta  vnltia  pambus 
alieriua  o|{enr{  dnipqualei.  Vnde.StbafiaCD 
bafi.  St  diametro  fph{r{  cH  {qualia  erit  • 

EXPENSIO  IIL' 

DeeitaJtt  mutimit,  0‘mincriliHs', 

CVm  prarcipuna  icopnt  buina  trafiatui  fit  ie 
circulotttmioMrrcdionibuB  vrpotcp 
quia  ewacogfittlo  ad  Trigonoraetciam  ^ omni* 
ob  Qccefl^taj  pribs  dc  ip&  circolis  ageodom  eft» 
d eorum  ofltararcrutao^vc  ladeifforttaredlo*; 
aes  iaaiccm  agooTcaoMiS  • 

‘ «V  t 

TOKOR*  *•  PKOP.  Xt 

Citcutvrim^  fu  k illi  maximi 

'fimi,  '<j6i  ftr  ^Aarte  cemmm  ^ducwtuv  t 
vtS^uMes  j 4<jujlntr  thjiant  i ern- 
iro, Minares,  ijni  longiiis  remoiieiuiir . 

PRefutnpptimapartr.Nuvficcitcttint  4K» 
fccciutrumduiSatalKruiaaa  per  ccu- 
wum  Ju#pt  ..:Qico  Mumprt  ccMtina  tgi  XMit- 
rcai,«taiii»4woinB«ito»(  crsrrip  av,  Suatur  Jlh 
««diamcifPYf  cminguMrfM  p».  ;r  •. 


tei  mi 
i:pn  -.tlar:: 


ffi  I A 

t’Trobattfr  i Qdonltm 

fttngnlttfflt  maior  crtt  bafis  rv»  quolibet  lateret 
vt  vr  I qn)  femi^ameter  eft,  vtpotc.Appo(iea  late- 
ri maiori  ex  propoT.iS . primi : Sed  bafit  eft  >qui- 
)is  line»  P9,  npote(cmidiametn : Ergp  femidia- 
meter  » eft  maior  femidiametro  rr  .'  Ergo  »& 
eifcolua  maior{Sr  6c  poteft  fkH  deotooAratlo  de 
quelibetalio . \ 

SlTcrbdiflent  i centrO  fpbpr»  «foaliteir  dico 
circulos  fore  cqoales>qa»  eft  fecunda  pars  . Nam 
cnmi*vr>&Ldf>  notrc&agoUn*^.  fecundi 
bebnnt  quadrata  balis  arquilla  ^uobni  quadrarft 
laceram  i Sed  bafes  faot  ^<tafes , vcpoce  rtdi; . 
£igo»  8r  ipfaroin  quadrata . Qua^t^  quadrata 
laterum  nimirum  later&  OLtSr  tr  fii^  quadratis 
laterum  Pv>&^r  liffiul : fed  perpendiculares  lp* 
fr  pv  prxfuppomintar  rqualct Efgd»  8r  eoruMi 
quadrata:  fndct Srrefidaa quadrata OLt  Sr 
manebunt  «qualia  2 Verum  qiiadrata»qualia 
beot  latera  «qualia.  Ergo  latera  , flr  fimul  radif- 
OLi  firvp  erunt  «quales . Ergo  drcull  quoi 
rum  fune  ndii  erunt  cquslcs  ^ : 

/ .KOO  ' 


Preb.  tertia  pars»  oubd  ille  ei^cnln  fit  mldort 
enimagis  remonetor  a centro  fpbprp.  Nm^bi 
femper,  vtfemidiametrifplftr«»bafra  fiot  «qua- 
les quadrata  baftuo  ipfaram  > Br  iieo  laterum  fi- 
mul fumptorum»  et  prius  erunt  «qualia  : fed  mo- 
do ponitur  maiui  V.  g.  »v,quamPl  . Ergo,Bc 

quadratum  PV.crit»iuaiut|(^amlsmian'>  8c  con« 
jequencer  quadratam  vr  minus»  quam  ot  lateris  : 
^arc>.&  latus  irfom  > radiorque  rf  »|;rk  mious^ 
quam  latus  OL»  fimulque  raditis  : 'Eigo»Ttclrca> 
luieiss  radij  itiloorii>niia«r  erk 

^r-  t V ’Vt  . 

COROLLARIVM/ . 

Hinc  potes  deducere  propofieionemei^  Iji- 
tHHgtndam  Intferfo^dovtMhiipe  liiextiiai 
circulos  etmmper  rph$r«<bn«rtfWtfeAfire;^qoA 
les  pqualher  dtfiare  i centrusBr  minores 
eoremoueris^Nam  fi  ifip  prapofkionet  inuerfir' 
non  eHVnt  rerc»4iec  Ulpdircdii-veiV  forent  ;*vr 
patet  confideranti . 

THEOR.  II.  PROPOS^XII. 

In  circttlo  maximi  circuli  mutuo  fe  fecant 
tifurism  « 

Sint  duo  circuli  masieniin  ipbpraciAD>8r&AQp. 
O cocu//e/eC4fcia  daar  parter  «rfuo/rr  • 
Probatur  V Nam craafeunc  ambo»  cdm  fine  ma- 
ximi ex  ance  ceC  per  fphcrp  cenuum#  quare  fpbe* 
rcccocrum  erit  cenuum  vuiafipie  circulbnM 


'T"V  s 

alitem  eflet  cen^roui  ttrlufipietolfi  fit  In  eoinBrt** 
ni  eorum  ebneWfii,  ftu  ftdione  oai  quare  o4* 
cranfibit  per  temrdnf  Ttrluftjoe  circuli . Ergo 
erit  diameter:  ergo  ea  fedio  circulob  maxiBiof 
ambos»  rc  diametri  proprium  eft  ex  def.17 .1*1 . d« 
traft.  4.  bifariam  Rcaibic . 

THEORV  III.  PROPOS.  XIIL 

Circuit  fe  wuW.fX  f[U0  f Artientes  (tmt 
maximi  • 

PHobatur . Nam  er  prueed.  eorum  feftio 

' tranfibit»cum  fit  diameteriper  nriofqiie  cen- 
tra . Ergo  centri  erum  In  er  roque  eadem : quatC*' 
Sr  ndem»  qu^  centrum  fphpr«  in  vi  aiioqorn»  6 
extra  ♦ in  n;  linea, qo»  per  aihbotrtofiret 
pnnftaN,6rt»  Bepertingeret  erqucadcircumfe* 
fetttiam»tam  fpherc.  tum  circt»ii,qa«eft  eadem» 
aut  eflet  «qualiter  diulfa  in  n . Ergo  nonefiet  in 
p I Br  fic  ruperfidea  fpbf  r«  non  arquidibiret  I fno 
centro»  aut  efiet  «quahter  dluifa  in  p .*  E^go  non 
ia  N centro  circuli,  et  fingitur  i 8e  fic 
qtii  finguntor  femilfametri'iK>n  rflenVeeri  la- 
Jei  I cum  non  ^enc  «quales : Ideoque  maximi  er 
/t.h^  cura  eorum  cenernm  (It  Idem,  ac  ffb^  • 

THEOR.  IV., PROPOS.  XIV. 

Si  in  fph/tTA  fluximus  c^iulus  cinalum 

Elit»  feat  ni  angulos  rtHosittim 

^ ^ iam  illum ftcal,  Crftr potos. 

Sit  drculut  mulfflui  tn.fpb^ 

det  qucmcumque  ox*ortho|;(iialitct»'^CO| 
tfuoi  fftrpohs  enm  fetAtt&hfftrijm . 

Ducatur  in  eo  planoortfiogooali &adq^  cBuo 
p fphpfzperpcndicuhris  lp  ^m>oxMT;hgctrao- 
fibitex<^oIl.propor.4.  per  centrum  t circuli 
dx»  fide  maximi»  fiuehoft  maximi;  A'  per  polq^ 
Ergo  etiam  plinum»  in  quo  pe^eqHieuUcif 
eft;-nempc  fupcrficies  circuli  maximi  kDQjspcr  ‘ 
polos, Br  per ceotntmtrxnfiblc, quare  planorom 
maxirntiBralterioscircxIo  coocurfus,  Be  fitRio 
TM  fiet  In  centroL, linea  itaque  (edioots  tm  per 
mierius  coiafcumqae  centrum  tranGbic  . Brgo 
etk  diameter  ehis ; ergo  dinidec  IpCnm  qneacam- 
^bifariam  ex  d«r»C7»}lb.l«cf. 

•*  .«/ 

COROLLARiVM 

H:Inceft»  qooddtlna  inuersB  prapdficlo  mccl- 
ligeodafit..Netiipevtfculum  maximum  per 
polos  cuiuflibce  alterius  trinfeontem  bifariam»Bf 
orihogonaliter  Illum  fecare';  qubdmoc  linea  x<^ 
io  maximo  per  polos  n,  & Q duda  fit  perpcndicn- 
Utif»dti  per  centrum  alcertos  cianfeac  ex  Coroll* 
fomp^.R,quare^4rfoperficks  AAqp  perpendi- 
cularis erit  ex  if.  propof.  unA.  xx.Brfc&lo&ea. 
efficiet  radium . 

Item  per  polof ».  le  ortl|ogofulircra&  bifariam 
son  maximum  dx  fecaatem,  maximum  circulum 
cfie  j Quia  diameter,  rcl  orthogooaUter,  rei  bifa- 
riam fecantia  ttK^adaAos  per  potos  alterius  non 
maximi  ox,rel  per  centrum  Lieciam  per  centrum 
ij^sern  cranfibit  eX  Coroll.  propof.B.  huma*  Bk 
cooj^iiciner  erit  diameter  csrcnli  maxhntec 
pjMr.ii.baias* > 

CO- 


SPHAERICORVM  PARS  I. 


COROLLARIVM  u. 

Hinc  etiam  efl , qabd  pnii  ilicuius  clrcnli 
m slmiabcoquadraritc  difJctit  , Nam  fit 
cifiulus  bc»A,  <]ui  fccttut  bifariam  a circulo 
Lcq^, & ^icr  poloj  (j»;Igitut  cq;  cch  fcmicircu- 
. At  polu»  egualtier  Jillte  < circulo  , curq» 
eHpol“*Jrfin  poli.  £rp>  dlmid.o  fnmprcao 
r*«  qaadcite  ^ d.ftabit  «:  fic  dc  qoocuq; 

^oci.culodicour,  qu,  per  polum  <j.tranfeac. 
A^amabrcm  rodequaque  pcrif  heria  caib  a polo 
O-madrante  dittabit . Vndcrcra  etiam  erit  con- 
uerla  propoC  quod  fi  ptriphetia  alicuius  circuli  a 
polis  fuii  quadrante  diftct,  illa  fit  peripberia 
maximi  circuli.  Nam  fi  cacd  circulos  fecat  uccLX 
ciremam  fecantem  per  polum  Tuum  in  dulaaeiam 
quadrantis  At^icrunc  duo  qmdranccs  coi 
«P  Qp.lcmidrculu*.  Vnd«  bilariam  quoque  cirl 
cuium  ini*imum  fc.cQ^fec*bit  ,*  qaafc,cumit  itie 
Aloe  fecetur  bifiriim » qu6d  (ecetur  onhogocu- 

Utcrc*8.  huius  . Ergo  erit  circulus  maximusex 
ij.  huidSVtrculus  a’ioc  • - — - 

THEpi^  p ^0 p O S..XV. 

fi'- fer  folif  alimus 
maxirnt  iranjeat , Cf-  /jic  fer 
poloulliui  irua/it» . 

O It  circulus  maximus  csoAiquitraofcat  circuli 
^ inai.mia.Aqp  per  polos  B,c.  Uico,  drhuoc 
Raoqjier  polus  Ilius  »..q_  tranfire. 

ProOatur.  Nam,  (i  dbac  per  polos  circuli  ka 
Ojatcutiiit  . Lrgo  te«us  elt  cx  Coroll.  propof. 
piAced.  Ergo,  «r  lUc  ra  oqjcctus  erit : Vnde  ucr 
polos  eius  iraulibitci propof.  14.  ■’ 

CORO  LLARI  VM. 

Collige . Quod  fi  duo  maximi  cfrciiii  fca- 
bca.it  m eodem  cir,  ulo  maximo  polos,  quod 
inuicemlc  Iccabuot  & Icdio  mutua  a circulo  , ' 
inquo  pulos  habent  dillabit  quadrante.  Nam 
etiam  cireUfua  V.g  a-cqshibtbii polum in  cir- 
culis i.AaD,dr  i.Aqp,qui  lu  iplo  in  aqsr  opalos 
habeat,  idcoguenaocoitin  loco  communi  vtnL 
qua  cit  fcdlio  A , Sr  D,  tura  juc  poli  dilteiic  p« 
qoa^anic a leaiooc,idcoc,iirx,i  qcircoli Rcqa 
Punda  a leiiiouc  a quadiaqte  dillabuntj  ficut.  fic 

X D . ' 
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' PAoBL.  i.  PROPOS.  XVI. 

Pun^io  dato  in  ffb^ica  fuferfete  ex  data 
diametro  Jfhxrx  e remum  di/criltere 
maximum . 

^ I^ca  ^'ametrum  datum  dcfciibatut  circulus 
'""‘o  maximo  in 
^“'““liuulcnus  in  quatuoc 

ulfio  Jtc  dato  pundo  » defcc.bemu.  circulum 

*iCD.qucmaie,^e«ar.,ui,M. 

Ille  .11  circulus  maximus,  quid  poli,  fui,  per 
quadrantem  rndiqaedillate*  Coroll.  1.  propla, 

M hunc  duximus  quadrante  circuli  difiuitci; 

circulus  nuxinus  • ' * f ' 


PROBL.  II.  pROPOS.  XVII- 

Per  duo  funa<t  data  eireuhmt  maximum 
dejerihere  dato  einulo  ahquo 
■maximo. 

FASo  polo  io  ipfis  punftis  V.  g R , * c in- 
ternJlo  circuli  max.mi  alicuius  dati  i Lo 
poio . ducamur  duo  circuli , xt  ra  <jp . c.an 

ijli  cnim  erunt  n>a«imi , eo  quia  omnes  maximi 
fim  Rquiles,  quod  habeant  pro  diametro  ipfum 
fpifru  dian«.rum  : demde  fca„  poJo  i„  eomm^ 
m eorum  mtctlcaiooe  V.g,  in  a eodem  inter- 
ualloduntaretreulux.  Nam  hir  tranfibieper  r 
« c rondadau,&  «r»tm«:mus, 

Probator.  Nai*  quod  fit  maximus  patet . Io. 

.“r^rTopuTardir"*''^^ 

Probatur.  Quiacirculoron  primo  dudorum 

cant.  b.go*,f,aopolo  ex  prop.it.\ircalus 
duau.traQfibit  per  polos  amborum,  fed  punaa 
i 1«.  tj^'fim/;j"^  '--.borumpol. . £tgo  perca  cir- 

PilOBL.  III.  PROPOS.  XVIII. 

Cuiuslibet  eireuh  in  [fhx'.t  daufolum 
muenne . 

■p  Ledis  in  circulo  eius  duobus  pundis  h.i  di- 
Iw  uidatur  bifanam  ex  i4- teriij  vterme  arcus 
BSi.A  HruQiE.d  »,perq;  e*  prf.‘.^g.ilttrclr:ulus 
matTOus  Ri.q; , Omidatur  auicm  intercepta  cir- 
cumferemia  iiutt  t , «r  r bifariamiii  z ; ar  ait 
la  arr/w.  e r rrS/.  poiwAZd 

Probatur.  Qu).  circulus  duaus  Rcoifccat 
datum  Htif  ec  conltruaione  b.fariara  . Ergo  ,i 
prop.m.ij.  ttanfir  per  tius polos,  «rpoll  luntin 
ipior.Ipd  poiusrqmdtlist  i circum&rcotia  fui 
circuli , trgo  ent  in  mcditalio  2 , fic  cnim  e mi 
oiftabKsb  Ep  & F . * 

EXPENSIO  III. 

. De  eireuJis  mittoriius  faudlelis  , . - 


SWclaiem  mtrcnrar  ezpenfionem  circuli  pjral- 
leli,  rtpote  illi , qui  diurni  mo'.us  m^  Cccio 
qa*dam  quoad  fenfam  sefllgia  funt.d  rorum  co« 
gnitio,  tum  rpberlcf  cfltfti  dodrioai^  cuni  tcun- 
thertee  prarcipud  loferuiac . 

TH£0,R.  I..  PROPOS.  XlX. 

Iu  Jfbxia  far  alte! i eitcult  eireX  eofdem 
foltts  funt . . 


Sint  in  fphpra  AS^DEii 
paralldi  nc»  Sc  os . 
Dicoctf/  tiic  cirea  coJUem 
folos . . ^ . 

Sint  enim  pol/  cir«^J 
sepuodum  aA 
Dedaoctt^liaea  a*  i.  quV 
cranfi- 


,tfo  TRACTAT 

penxnftcul.il»  »d  circnlam  o»  . V nde  pec  em» 
Jolo.  wMfiWt  a CotoU,  e»p«nf.». 


VS  XXIII. 


THEOR.  Uf.  PROPOS.  XXI. 


THEOR.  II.  PROPOS.  XX. 


Inffhtrtnon  funt  flmts  circuli 
O- furcilflt, 


In  fphuru  circuli,  <}ui  funt  circu  eosim 
polos , funi  psrallcli. 


Sit  «det»  fph*c.  »i«»eo.  elrcque  eofdcin 
pdot  A,  ac  * 6«  duo  tlrcoli  «c.ac  Bi . Di- 

"pfXu^^^Nam  e»  Coroll.  propof  8.  per  cen- 
trrnn  .mbonim  iraoGbit  linee  ai  eof^  polo, 
coommne.  conoeacn. , quare  etit  .d  Ttrofqu. 
pcrpendlCoUrU.  Vnde  eruot  UU  cucub  pwallell. 


Slot  io  fpb»r. . fi  fieri  pote».  P'“«‘ 

cquale» , Sc  paralleli  , quam  duo  ci«i.ao. 

cquaie»,  „noeaanturque  eorum 

poli  reda  AH  quetrM- 
(ibiepee  i centrum  Iphf- 
r*  » It  per  O»  K»  ecnifA 
circeloru  eX  I»-*  S'"* 
*qu»Ieipooutort  equab- 
ter  diaabuot  icentroex 

propof.t  1*  Vode  eX  <ler. 
7.  per  pendicularei  eroot 

«quale».  iCqudi.  igitur  «it  P*' 
perpendiculari  Li.quod  eff.nequit,  pan  emmu». 


ci  «qnAtetur . 


TRACTATVS  XXIII 

pars  SECVNDA. 

De  interfeHionihus  maximorum  circulorum  tnuicem . 


• Rigonotnetriicadeuitandaa  fallacias  p?aitus  neccffarium  tftJS  • 

' fcerc  genericas  ,riaogulor«« 

qtioad^atera.  «i<n  quoad  angulos . de  quibus  P»®“ 

Miaus  fie  poft  ipfuro  Gebrus  Maurolycus , Copcrnicus  Rcgt 

« aW . ri»  P'-i»  "“•1“ 

notnetric*  fphxricx  deferuiunt,  tantummodo  adfereraus . 


expensio  i. 


D E F I N I T I o ■ III. 


De  principes . 

nmlmomm  ciretiloruni  In  fu* 
t>€ifiele  fph*r*  omnimoda  clFormanttriango- 
gf  ptoriui  eorundem  generum  I qu*  line*  re» 
Ct*  • l<  inuUem  fecaodo  cficlunc ; rnde  hic » 8e 


K nj.ulufph^riattn,if<cmhfMnfif^- 

ficit  iooorrus  mtximornnifirtiiurmijemi 

toi  fiuutti  amiant . 


definitio  IV. 


Scalena  tiiangula,«c  lfofceUa,Sr  Amblygonia , & 
Oiigonia,  (k  Redangula  admittuntur  .quorum 
defioitionea  iam  exhibite  funt . mde  reliqua»  ad- 
fuemu». 


tnri  reil»f,qi<em  duo  orc 
mjxaioTum  ortbogmolittr  fc  fi 


tiaeal 


definitio  V. 


definitio  i. 


TKinzulmm  fyhurinm  td  fuid  triiut  arcabul 
moMimnim  eiralcrum  fi  Utttficniibiit  emtf 


\ 


V' 


I 


arem  oVfidaram 


Culus  *ere , q«i  "«or»  oblufis,  q«  r*" 


■etiir. 


definitio  n. 


AJtfuJ!  fpburki  tucnfun  »H  urni  maxliui  cir* 
tu& , mus  poius  efl  aa  <p/»  «««i»  durum  »■ 
(Mta.qMu/ecf. 


Bo  efl  . 

LE  MMA  I.  PROP.  I. 

Datis  duobus  arcubus  maximorum  circulo' 
nun,iiuorum  neuter  femicirculo  mMorfit, 
de  maiori  aijualem  minori  portionem  ab- 
feindere . 

f «-.«Oc  fit  alTumendo  fubteofini  AO  aqualeo 
H.  fubtcniactrcul minori»,  8c  applicando  11- 

sml 


Jnarcai  ouiori  a6d»  tt  fie jAC^rctu  eo{fn»quem 
iobcendita  «rltc<)ailismiaoi^arciu At. 

Probacur . Omncs|enfm  circulijiiuiimi  fant 
gqgilcii  «iferenc  fabceaizm- 


sp,h'-^ricorvm  pars*  n: 

THEOR.  III.  PROPOS.  IV, 


uiccin 


cqniles  8e  ac  , 

expensio  u. 


DeangiJis  tri*ngilonm  fph4ric9rim' 

ANtcqaim  J»  torit  trlannlit  pcrtr.finnai 
angulo,  ipfoa  Irarfim  breniter  opos  eft 
confidnan. 

THEOR,  r.  PROPOS.  II.' 

Duo  circuli  maximi  mutuo  fc  fecantes  cmt- 
liueut  duos  Mgulos  inter  fcuquales. 


Arem  fuper  arcum  infijlem  angulos,  aut 
teclos,  aut  duoius  reliis  ajuales 
effiet^ 

SVpcrcEF  arcam  infidat  arcui  a”M.  Dico /i. 

cere  aut  itat  argairt  reSoi,  imbui  reBii 
anates . 

• Probatur  . Nam  (it  pcrpendicutariij  certum 
duos  redloa  angulos  efficere . Si  »crA  non  (it,  *t 
dama  arcua  t tunc  omf  erit  femlcirculus  nimirum 
zijuiualens  duobua  reSia , edque  mcnlura  angu- 
lorum, ^UOI  InlidenaiOE  faeit  ex  def.  a;,  rtpote 
duSua  a polo  i Ergo,  Se  anguli  cemj  & fem  c- 
guioalcbunt  duobua  redia . 

THEOR.  IV.  PROP.  V. 


Sint  circuli  maxhni  acoi,  8r  aioL.qai  fe  Intepi 
fecent  in  |>,  Sr  A,  docaturqur  polo  o , vel  a. 
cireulus  maximna  bcvgIl  . Dico  «gitlim  laC 
tfi.ajiuikmmgulotDe. 


' Prabainr.  QuueodemareuacexdeliaI,.'pic- 
furantur,  tjui  cll  arcut  circuli  maximi  In  angulia 
Aa  & D polos  habentia . 


>>,  PROBL.  n.  PROPOS.  III.  : 


Cuiufcumifue  trianguli  fpktrici  tres  anguli 
funt  duobus  rcBis  maiores . 

*^nRobiitar«  Tresanguli  cufafctimque  triaa* 
I guli  re^iUnei  fune  duobus  redit  arquales; 
Quare  fi  ehbut  arcubus  fe  inerrreeantibus  ab, 
SetCp&CA  rubceodamut  tres  lineas  ille  clficicnc 
tret  angulos  duobus  redis  xquales ; fied  arcus  fu» 
pcrcenfi  m^it  deifcunc  ad  iouicem,  8e  maiorem 
AOgttlum  eincluQt . Ergo  tres  arcus  efficieoc  tres 
aogaios  duobus  redis  nutores  . 

Quod  euum  arcus  facut  maiorem  angulum  Iti 
*fphcra.  Quam  UaeaCisbcenra  pacet  t Quia  ouod. 
libet  planu  circuli  maximi  tranfic  per  axem  Iphe» 
rar.  Ergoquodlibee  in  eius  fiiperficie  fignacum 
pandum  quautb  magis  remouetur  ab  axcp  eantb 
magis  remouecur  ab  alio  in  peripheria  fimilicer 
figoacoalceriu^circuU.  Ergo  pundum  s alicu> 
ius  Aibeeorx  ab  minus  remouebituc  I t pundo 
alterius  fubtefifie  CA>  quam  u,&  v in  periphcrija 
panda  fignata  p que  dagis  remanentur  ab  axe 

DAp  quam  SgdlTT  • 

THEORa  V.  PROPOS.  VI. 


Si  duo  dvrc$is  maximorum  circulorum,  fc 
mumb  fecuermti  'angulos  ad  veriiem 
aquales  inte^  fc  cgicient . 


Dico  an^oios  ad  yertkm  a nlmirim 

K£F  aqitates  €ffe  iu»icemtGcQt,  8e  raMpfroEH 
pariter  aj  verticem  s elTe  squales. 

Probatur . De  primis  cim.  Se  hsp,  arcus  enim 
qui  polo  E menCurant  illos  HS,Sr  cMfunt^qualts» 
ergo,  8:  prcdidl  anguli  erunt  «quales  . 

Probatur  autem  arcus  efle  «quales ; nam  it^H 
cR  femtcirculus,  ficut,  Se  gMP  , Ergo  funr  seqtta- 
tes  ift(  portiones,  vtpote  femicirculi  : Aufer  lip 
portionem  communem;  Remanebuntque  «qua- 
les cMp&PH.  Sic  de  alijs  duobus  argumentum 
texitur;  fuut  euiro  femicirculi  fmo»  Se  hcm: 
Anfer  ^ arcum  communem , & remanebunt  ar- 
cas cH,  fr  f M,  quibus  menfurautur  anguli  ceh,  8; 
MBS,2quualcs:  QuarCpd  anguli  eruat  «quales, 
cum  eorum  meofurd,  qui  fune  arcus  maximi  ex 
miya  imcf  fcdiooe  dudl  cx  defs.  fiat  «quales  • 


Angulus  quicumque  (fharteus  ef  angulus 
* inclinationis  fdanorum  . 

Sit  angulus  rpb«ricus  aib.  Dico  lUum  effe 
fHndem$  ae  aK^mu  tacinatonis  pUrMim  • 


Probator.  Quia  angulus  aes  fphfrfcus  men» 
‘ Caratur  areo  ABcirculr  abd,  aJ  Tcrofjue  pcrf«n* 
dicuiaris:  fed  angulus  acb  IncliuAtoniS  piamru 
exCor.B.  prop,4.  Trad.ax.  menfuracur  eodem 
vcQ.  Ergo eft  idem  angulus » > i 

. Za  THEOR. 


TRACTA 

THEOR.  VI.  PROP.  Vn. 

Si  (phtfict  fi»t  *jitdts,  eiUmdBi 
guli  fnkten^Brum  erum  /njutlts  ; fi 
m uores  , & <•'^1 


' futltufm 


urum  eruui 


mmoies  : Si  mmoret  tdes  , <r  mtguli 
fuhenfttWB  erum , 

§Int  a ogali  tn.  Bruta  Tplif  rici  «ijailn  > dico 
rabtcnr»  I»  > fr  ic  facere  anguloa  apad  ■ 
rteafta  arcnbui  proJiAit  cquitibua  M,k  il 
apadioqaaleain  6g.  parce  fimftra. 

Prob.  Nam,  fiaoguU  ffhgricl  fanc  fpialet, 
ei  < b.  8c  anguli 
loclioaiionii  pU- 
nocnni  cricjqua- 
Ica.  Uncantur  er- 
go perpendicula- 
rea  ab  I ad  interrn. 
kionem  planorum 
in  0,  k ab  hoc  pO* 
koO,  alia  norma- 
lia KO . Sic  duca- 
tur normalia  CN 
ab  arcu  o e ; qui 
oquatur  arcui  lU 
fr  rurfue  alia  normalia  »T.  k ducantur  oi.  k lu 

facienteatriangulaiHo.kaiOI  - 

Proerefl.  I.  Anguli  Itaque  Inclinationia  pla- 
norum erunt  iNO,  k aioi.  (icTt.  kvi  erunt  ar- 
cua uqualea,  cum  (inna  »ct(i  i*.»  >•«’  “P®'' “'a 
eobuaequalibua  ue,  «f  ut  fnbtenfi  equetur  jC4m 
creo  etiam  CH  arcua  fi»  «qualia  arcui  «•  w fuppo- 
' nnor.rcmancbont  ir.kHV  areua^ualea*  pi» 
ptereavin.k  Ttt  anguli  ad periphertam 


Tvs  xxni- 

ob  anguina  rrkoa  ad  it.  k O,  k arqualla  cruri  UO, 
k HC.  k anguina  ad  *,  k e cqnaira  a Quarr  rur- 
f&t  LN  crvri  Mo  $ (ed  crot  f o 

cni'iAit  angylui  fcr6  Toi  cfl  infoc^ngulonio 
ex  hToothenpcrgo»8rbiiisMit>EiiL«  npropof. 
If  .lib.  It  EJ«nip  idroqi  angulus  »Bi  angulo  HSQ  . 

£c  idetn  dUu  B fit  ntaor  locliiutioiM  pUoo. 
roin  aaguliit . 

coroliSarivm. 

PRofH>r.etll  iatelligltttpcoiiaerfapoeinpe  tnp- 
lof  robtenrariim  «quales  cqualifi  fiCtre 
los  ittclioatiools  plaoonunt  tt  Ipbf ricof  . 

Stc  foppofitii  HEc  • ar  »BI  cqualibot  U&k  cu- 
dem  conftroAlone  triangula  tkm,  &TOierom 
«qualia  ratione  prsdida » ficotgft  triangula  osk» 
8;  eoi  u Et  ideo  crura  kc>  8r  it  * oec  non*  8r  crura 
KHpSr  laficoc  i 4r anguli  uKVgSroiTt  iqtibos 
ablati  cquaUs  angukvKH,  8r  fiT  reflarent  «qua- 
les anguli  MiL.ArcBM,  Be  «quales  qooquc  redi 
apudogfrNpfV  crura  nk;  Oi  «qnaliar  Vndeex 
pm0.s7.lol.  EleiOe  gqutlia  quoque  triangula  NBA* 
& oeM  proptereaquci  Be  crnra  iprorora  kLi  Be  kmi 
8r  bine  triangula  lOK»  fle  i»«  ob  crura  iCpflr  it  I 

ficucKLi&aM  «qualia»  d angulos  LKc » flt  MSI 

ci  thefi  «quales  • Quare  etiam  baCeacLfflr  IM 
«quales.  Et  Ideo  quoque  triangula  MLc»  8r  Mio 
ob  tria  crura  tribni  fqualia  . fiquidem  UL » flt  OM 
ob  triangulorum  MiK»  Be  som  «qualitati  (qualia 
funt  ficut,  Be  ob  eandem  o£i»  Be  m«u  trJangoJorfi 
«qaalitatem  «qnintur  oigflr  NC»flebafetoi,»flr  iir 
ofteofu  raotcqua’es  . Ideo  triangulorum  oiM  • fr 
cut  «qualitatem  equales  erunt  afl«vii  tNc»dSfOl 
iadinationit  planoruiD»flr  ideo  /pofrici . EcJdca 
dicas  fi  fint»  rtl  maiorcs»eel  miootes  iouicem  ^ 
guli  fubttnfsfBn*!  namtslei  erunt}  Si  Cpb(ttci » 


pterca tbh*oi  ■»«  r • f 

bus  arcubos  VM»  «f  f T iofiaemes/runt  «quales  . 

ProgrdT.  a.  CAmaOcem A •"«*****•  V«N(qu«- 
tur  angulo  Tlo,qo6d  finns  red»  vu»  Be  TO«qua- 
liu  arcuum  TB.flr  vi  fiot«qualci.flr  bu,  d ob  fini 
qnoqne  «quales  ; angu^  eero  aJu  »d  o e*  cBS» 
dione  redi|totum  triangulum  irm  toti  "T*®  *' 
quabitur.  & ideo  anguli  viB  »flfT*o  «quabon- 
tttf  t Aufer  Itaque  ab  «qualibus  sbn,  Be 
gulos  iam  ofteofos  «quales  ?«■  A f BTA  reliqui 
«quales  rcfiabunc  LBSi  flr  M£0  • 

ProgrcIT.  j.Quamobretn  cdm  £0T}8f  *nv  not 
anguli  redi»  Be  anguli  prcdidi  apud  *»  flf  £ «ijua- 
lea»  Be  *H»  Be  oe  bafes  cqualesi  etiam  e*  prop*i7. 
lib.i . Elem.  triangula  emnt  «qnalta  mob  » Be  lbh 

erum  «qualia, & ideo  crus  NL  cruri  «o-  Sedetii 
Mcsquatur  cruri  ot»fl;  anguli  woi,  flr  lnu  often- 
fi  funt  «quales » stpote  inclinationis  planorum  » 
Igitur  baua  quoq;cL*quatuf  bafi  mexsi.l  i.el» 

Progr.  4,  Sed  um£M  «quatur  cruri  t b es 
progr.j.  Be  cb  ipfi  £i . n fubtenle  «qualibus  ar- 
cubus  t ca  hjpothefi  . Ergo  triangula  mei»  Be  x.BC 
erunt  «qualia  » cim  habeant  latcta  «qualia 
quodlibet  fno  correfpond;;ntij  quare  etiam  angu- 

E lubtenfarum  HBC.p fle  SEI  «quale*  «tunc. 

ProbatUi  frcuncU  pars . Nam,  15  angulus  fphf • 
rIcusABc*  flf  ideo  incUoaticyiis  planorum  LNo 
cll  maior  angulo  (fico  ms  l,  vel  moi  planorum, 
flf  tamco  fit  «qualis  arcua  lE  arcui  cB»  fle  hb  arcui 
SI»  erit  liius  verfus  bh  «qualia  finul  oi » fle  mu 
red(  oi.lic  Th  ccdf  to  «qualia»ft  arcus  ve  arcui 
TE,  vude  angulus  «BV  angulo  teI  «qualis  . 

BodcmqjmodOTEMcrtc  «quale  trianguoTSO 


EXPENSIO  IIL 

Dt  lmerAmtriui^dMimffluiricotum,V‘ 
torum  fdrleaft . 

LAtAt  iriangulociim  fpbcrieoram  fia|ofara 
ipiifdim  proprictuc*  obcmcat , ipue  l«tn 
rckilliicocum  oon  habent)  aut  I^eem  non  eodem 
■iodo ) (jiiare  oportet  egoofcere . ia  ^idboe  eoo- 
ncoiant,  aat  ab  eia  diicooacniant . 

THEOR.  I.  PROPOS.  YIU. 

l»  emui  triuugdo  ffhurico  Imm  rfnoitum^ 
miaus  eB  femiciredo . 

PRob.  Io  fi{.pr.a.  dno  latera  dc  , k oa  cniar- 
cumque  trianguli  V.  g.  «oc.produfia  M- 
dem  conuenient  in  fcmicirculo  ipuri  a,  cdm  not 
ucua  maiimorum  circulorum  t qui  io  fpbpra  ce 
prop.ll.  pt»ced.  pirria  fe  bifariamfecant  r E«o 
iMra  irlangoU  feorfim  Cimpu  minora  erunt  w- 
micirciaio. 


THEOR. 


spH-^Rix:oavM  par« m; 


■ 

'theor.  U.  PROPO.S.  IX, 

!n  omm  iriiUig^nlo  fphxrico  duolmcra  tertio 
fum  maiora  quomodocumque 
fimpta* 

* XI  Am  fi  maiori  n6  ruocim^fi^ta  Toper  lacus 
EN*  9u6dV*e.  ponitur  maius  in  triangu> 
Io  NiE*  iprumz(]aabunc;iurr  pars  ipfius  laceris 
aSt^nc  V.g.fie  ONp<]uec  UtusMi,  altera  eo  ^uec 
latus  fiit  * ducantur  ciaruli  arcus  minoris  op  cen  • 
troipro  angulo  M*iaterualio  Tcrb  latere  om*  & 
deinde  aiferoQjrencro  s toceruallo  crure  eo*  ifil 
circuli  fe  deberent  ungere  In  o ; & rurfus  in  i 
cum  fiat  menfiirc  laterum  bn*  dr  •£  : qubdaft 
impoilibtle  ex  propof,.f*certii  Eudld, 

THEOR.  III.  PROPOS.  X. 

Inomni triangulo (^)^erico tria  Utera  fimuly 
tntnorafunt  integro  circulo  maxtmo . 

I^obatur . Sine  lacera  KMN»8r  iob  conuenien* 
i tiainK.Srlaccr«BN  terminatai  &*  ricianc 
crianguium  knb  » fi  producantur  coibunt  in  s>dr 
facient  femicirculos  kmBiSt  xce^&trungulum  re- 
liquumEBH.  Sed  hutuS  trianguli  Utera duosN* 
fe  ExCiiQt  maiora  crure  8N  cx  pr^c.  Ergo  fi  adda- 
mus reliquis  cruribus  alterius  trianguli  $ nempe 


cruri  kmn,  9e  cruri  Eci  erunt  fimul  hfcmatnor 
tribus  EMN , de  kci*  fc  ne  uianguli  propofitl  inb 
cruribus  maiora:  Sed  h;c  crura  qoatoor  faciunt 
duos  femicircolosrErgo  tria  crara  caiuflibet  trll- 
goli  Cuoc  minora  duobus  fcmicireuiis*  ideft  inte- 
gro circulo. 

E X P E N S I O IV. 

Di  4ngiilin  »m , Uteriimque  mmu*  ieftn- 
dtntit , £y  tehutane  gentried . 

VI6t  proprieticibus  aUqaot,tum  titemmtcani 
iDg,lommfecan<lainrei!ncipiinttS  ingulot 
lateribut  conferre  geatricii  Tt  deinde  in  feqacn- 
tibus  eorttm  rpecifieam  depeadeotUm  ignofci- 
mus. 

-"ir  J/,'r 


THEOa.  a.  TROK  II. 

Si  duo  triaHgkU  fpftdrica-iM^uiiun  ingula 
dqiialemiiiuiKahtt  criifqi  vnunvni^t. 
V Itrim  dktri  btftm  tqud- 

U frhtenfm^wi^lo  jtqiuitm  obtinebunt, 
. tTuntqtttquulia  mulcem- 

*C  Intduo  rriangoli  fphericiaMi>ar  ZTX.qnei 
.ngoInniBaaguioirptiiuleiDhrbeMniCtiiib; 
BMCrar.  »»,«f  «cniri  *x  zqoik  . Dico  lUtm 

b^m  «N  tnfiirJbred^»*lem,<!r  iiho  mu2iU»  k- 
mttm^ied^Ud. 


Pcobirar . Nim  rubrenrp  eandem  angulom  re> 
dilincum  lAbebunr  cxpropof.y.  haiua . Sr  TuIh: 
tenfe  BEi « ptopor.IJ-  rerrij  erir  pquali»  (ubrenrp 
zXiHB  robeenr;  tx . Ergo  ex  propof  i>.  Iib.1. 
elemenr.  etiam  bafir  reAa  rabceala  IN,  erir  {rjai- 
lii  reSf  rabrenfp  rrr  Quare  exj i.  lib. }.  te  ar. 
cus  BH  ;<]uabirur  arcui  zr . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XII. 

Si  duo  trianguU  ^hiencn  crus  cruri  , &• 
dlind  cTHS  dluri  cruri  itjunle  obtineunt, 
tP*  ungulus  coihfnrehcnfus  fu  maior  al- 
tero i etiam  bafis  oppojiu  erit  nutor 
altera . 

♦QRobirtor.  Quia  poniror  angulue  rphpricoa 
g iiN  maior  j <juim  xxy.crir  ea  prop.7.  h Se 
angulus  rubrenCarum  IBM  maior  fubtenrarum  ZXT; 
mia  TCrb  arcua  bb  ponirur  pqualis  arcu)  zx  criani 
lubrenlaBE  pquabirurrubrcnrpzT,  ficquia  arcua 
MB  ponirur pqualis  arcui  yx  ralis  erir.&  fubtcnfa 
Napqualis  fubccnrpYX.  Quiaira^e  crianguium 
fnbreniarum  rc&ilineum  habet  crut  cruri.Sr  aliud 
crui  alteri  cruri  e>iuale , angulum  autem  compre- 
henlum  apud  B maiorem,  quim  angulus  apud  x 
ccic,  S;  baiis  refia  rubtenfa  as  maior . quam  fub- 
cenia  zy;  ex  z.|.  lib  I el.  quare  n prop.xa.Ub. 
}.  & arcus  Bu  maior  erit  arcu  ly . 

V 


Za  1 


THEOR. 


«T  R A C T A T V S XXIV. 


theok:  in.  paop,  xui. 

Si  Jmo  iriMgMU  fpk4iric4  htAtttm  lnjim 
t<$/i  mniorei  mu  vtri  vnum  mi  alttrum 
ulieri  diftult  , 0-  ungulmn  maiorm 
comprthenfiun  oktmtimu . 


pr^heoAux  fijaatur  aogolo  i es  hppothefi  erit 
etiam  angui ui  apud  xza  cz  huiut  propat qualis 
angulo  B I cum,  8r  ipla  loca  triangula  cnualia  Aut. 
Er^^anguio  xxy  ipA  nbb  (qualijqu^d  cA  abfur* 
doD»efret  enim  para  mzx  ^qualia  toti  anguloapod 
X io  triangulo  xzT » Se  (ic^caa  de  aliolacere,  vnde 
fi  anguli  adbaAm  fingttli  finguhs  induobua  trian* 
goiia  rpbericia  fiatequalca.Sr  crura  inija  corref* 
poadentia  anguea  ^qualibus  erunt  aqualia  • 


ADIiemalorbafis  BNbafi  ZT>  ftlaterafincu- 
la  fingalia«9ualii)dicO|Sr  angulum  Brore 
maiorem  angulos* 

Probatur  • Si  enim  talisnoo  eftt  erit  sotfqua* 
Iia»aut  minor.  Nam  poteft  Bocem  c0e  xqualif  # 
Nam  ii  anguini  B eflet  «qoalta  inguio  x >bafit 
quoque  mb  aequaretur  bafi  yz  cx  il*hLeoacrabpp* 
Non  poteft  efle  minor  t quia  es  pr^ced.  maior  ao« 
gulua  tunc  eflet  anguloa  x;  quare  haberet  quoque 
maiorem  bafem  zY«  qnam  BN|Sr  tameo  ^ coatri 
BN  poaltarmaiorfquarazTex  bppoihefi . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XlV. 

Si  trU  irUnguli  ffhurici  later*  Jierim 
trianiuli  irihiu  Itteribus^Hgid*  fineutu 
correfpondtnttlus  fuu  teqmdis,  hthuumt 
eium  tngalts  correffandeniettO-dfU. 
lihu  arcukiu  oppofites  u^iulet. 

Sint  «reni  *h  <rcni  rt>  & u tltcii  zxi  te  tan- 
dem MK  tertio  rz  (qualia . Dico  > an^atoi 
cmnn  ^uilUtt  /uo  eorrejpomdentit  fid  nimirum  ungth 
Us  d(juilibut  /ubtendumur^e  4^uda , 

Probatur  * Nam  cum  arcua  ponantur  cqualei 
etiam  fubtenf;  fin* 
gul(  fingulii  erfie 
pquaicf.  Quareex 
propof.  sj.  lib.  1. 
erunt  anguli  redi- 
lioei  rubteofarom 
«qualea:  Ergo  ctiS 
anguli  fpbfrici  ex 
CorolU  propof.  7* 
butua*  cum  fi  an* 

};uluf  rcdiimeut 
ubteofarum  fitp* 
odalli»  etiS  anguli 
(pb^nci  arcuum 

fubctndeotiiUB  fint  pqoales 

THEOR.  V.  P R O P.  XV. 

Si  duorum  tridugulorum  unguli  duo  i^uiltiet 
fuo  correfpondenit^  fint  dfftUltSy  iujis 
ddiucensuquuUs  ulter i^  arcus  quotjUCyO* 
latera  fum  aqualia, 

DEntur  I angalna  (qualia  angulo  x*  Se  b ango. 

lo  z,Sr  bafii  sa  bafi  zy  in  trianguJla  BNS,Sr 
Yzx . Dico » tfft  OftMiiM  crmru  nb  ipfi  zy , ^ m 
ipfi  YX  . 

Qubd  fi  non  funt  detruncetur  xm  (quale  cru 
cruri  e m,  Se  ducatur  zm . 

Probatur.  Quia  ergo  Zm  f quat  cma  i n n ad- 
uirrarija.Ic  zzlataa  ii,  aoguiui  antera  com. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XVI. 

Si  trUnfull  Jphteriei  duo  *npttti  etqusltr 
imer  fe  fuerint,  hJtebuia  ^uo^ue 
latera  fuhteufa  aifualta . 

Exhibeatur triangalum aac , angniiqne imil- 
cem  zqualea  lintCidt  *.  Dico  ittat  fiafK 
fiAtnJt  *Ju&  actife  .qauiu. 


Nam  ii  aimalua  efl.detruneetnrid.taqooma^ 
lua  eft  arcu  maximi  circuli  cor , ergo  tqualcla- 
tus  CA  cfliatcri  no . At  ex  hjrpoth.  xugulua  a an- 
gulo  iCA  eft  fqualilA  arcuj  ic  communii.  Ergo 
triangulum  *oc  mjuabitur  tria^ulo  iaccx  to. 
hiuut.paratoti.,  quod  eft  impoOSile . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XVII. 

Si  trianguli  fph/etici  duo  crura  inter  (e 
aqualia  fint , etiam  an^li  opp^i 
inter  fe  aqualei  erunt . 


I — e—’  *r **■*  ««Mficoia  lawi*  uav  ■« 

X le  CA  Inter  le  «qualia , Oico>cP  Mtulusfm 

m 

Producantur  enim  latera  «qualia  rcJBe  ca  vfqo 
M quadrantem  in  0,1, u ficut , Se  Iztua  ba  in  t 
Circulique  maximi  polia  B,Se  c YCrofqoequadrao 
tea  BB,  Se  Broedant  eb  fient  co,Sc  ch  arcu  h< 
Aut  ergo  arcua  oh, Se  bf  conceduntur  (qualea.£r 
go  etiam  angulii  Se  c erunt  «quales  ob  Iprorur 
raenfurM  «quales,  qu«  funt  arcus  fe,  le  ho  , ▼< 
alter  eft  maior  altero,  Se  tunc  dctrucetur  id,in  qu 
maior  eft,  Sr  fit  bb  ; ducaturque  arcua  maximi  cii 
cuIicOB,  ?el  ergotranfibitper  a {ifcd  etiam  crar 
libu  perc,ergofecat  circulum  maximum  ch  cii 
rulos  maximus  pc  io  duobus  pandis , qu«  fem 
circulo  non diftaot contra  prop.ia.p.i.h.Tcl  no 
tranfibitpwA,  fed  alibi  V.g.in  o.  Ergo  triang, 
Ium  Boe  aliud,  quam  cab  de  quo  eft  qu(aio,  cn 
lceretar,rode  a propofito  exiremua . 

THEO&. 


SPHAERICORVM  PARS;  II  J 


TMe6r.  IX,  FROPOS.  XVIIU 

Omnis  irinnyili  mtior  angulsu  maiori  U- 
itri  [uetcndnur , 0-  maists  Unss 
mjtorem  angulum  fuhtendit . 

ADHc  triangnlurn  Atc»  in  quo  angulus  fcA 
fic  maior  angulos.  Dico/aru/AiwjiWr^ 
htert  AC . Fiat  angulus  sco «qualis  angulo  s tunc 
Probatur  propof.  Quia  Bco,ArDSC  anguli  aqua- 
les Tum, ex  prop.itf.arcus  quoque  bd>  6e  ac  erunt 
«quales . Quapropter  adH/co  arcu  oa  arcui  soduo 
arcas  da>  8r  sofunc  maiores  arcu  ps.  Ergo»  Se 
arcui  e a totus  oppolitus  maiori  angulo  acs  maior 
erit  arcu  ca. 

Probatur  fecunda  pars  . Nam  G fir  arcus  sa 
maior  arcu  aci  angulum  quoque  oppolltum  sca 
maiorem  coofequetur  anguloCBA . 

Nam  (i  maiorangnius  ACtanguloBnoneft»erit 
aut  «qualis  » aut  minor  t Vertam  «qualis  Hfe  ne* 
quit  acs  angulo  b . Nam  eX  i5.  h.  Latus  quoque 
oppofttum  BA  elTet  «quale  lateri  ac  contra  h)'po* 
tbefim  . Sed  nec  aCs  angulo  s minor  efle  poteft  i 
Qu6d  iuxta  primam  partem  huius  cum  angulus 
B ellet  maior  fubtenderet  quoque  AC  maius  latus» 
quam  BA,  quod  eft  contra  prxfuppolitara , ciini 
nucrtmus  ba  elTc  maiorem  arcum, quam  arcua  ac. 

THEOR.  X.  PROPOS.  XIX 

Cuikfcum^ue  trianguli  ffharici  duo  anguli 
Junt  dCiuales , fi  vntcus  arcus  produ- 
tlus  vfque  ad  femictrculum,  O*  altertus 
crus  oppoftium  fimut  fumpia  femiarcu- 
lo  junt  aqualtam 

At  ft  fcmicirculo  fmt  mMora,  angulus 
fofiius  latert  non  produco  ern  maius 
minora  minus  alto  angulo . 

Sit  trian^lCvBT.Sr  va  croris  produdt  tfq; 

ad  remidrculum  in  A,8rcros  oppofitum  tV 
tngolo  D fint  «qualia  femicirculo  dva  • Dico 
ttum  VDT  prodkQi  iMttl  DV  » et'  DT  V noH 

prod^ffo  Tv  eppq/itoi  ijfc  • 


Probatur . Nam  quia  va,&  vt  funt  ^quallafc' 
micirculo  ovA,dempto  communi  ta  remanebunt 
lateravD.  8:  vt  «qualia.  Quare  etiam  oppolitl 
anguli  apud  o,  & apud  r erunt  aquales  ex  propof. 
t5  hujus. 

ver^  crus  produdum  va.  Se  aon  produdum 


VT . Sint  maiora  femicirculo  dva,  dematur  conu 
munis  arcus  VA,  Se  remanebit  crus  produ^jim 
pv  minus  ,quam  crus  non  producum  vt  • 
re,  Sc  anguiui  oppoAcus  t minor  erit  angulo  oex 
propof.19.  huius  . E contradicendum  cft,  A cru- 
ra Ant  minora  proJu.aumAV,8e  non  producum 
VT  femicirculo  ova:  Namdemptocommuoi  V'A 
remanebit  maius  crus  DV,qudm  vt  tvnde  maior 
quoque  erit  angulus  t angulo  d ex  19.  huius . 

THEOR.  X.  PROPOS.  XX. 

* Si  duo  anguli  alicuius  trianguli  fint  dqua* 
ItSi  crus  adiacens  extra  fumpsum  vfque 
ad  femiciradum  aquabitur  cum  crure 
oppofito  alteri  angido^  tou  femicirculo^  Si 
meri  angulus  adiucenf  crutt  produco  fit 
maior  altero » latus  produPlum , O*  non 
producum  erunt  motor  a femictrculotSi 
verd  angulus  adiacens  cruri  produflo  fit 
mmoTi  latus  produilum^  O*non  produ* 
£ium  erunt  mtnora  femicirculo  • 

Sit  pr«cedeos  Agura , Se  producatur  crus  vp 
trianguli  vpr,  Be  ob  squalitatem  angulorum 
apud  D»  8r  apud  T in  triangulo  dtv  arcui  VT  , 
arcus  VpeR  «qualil:  addatur  arcus  VA  cruri  Vp 
eritfemiclrculas.  Ergo, 8r  additus  arcus  Va  cru- 
ri (quali  VT  efficiet  femicirculum . 

Probatur  a.  pars  . Si  vp  At  minus  crus.  Se  vt 
At  maias,eo,  quod  angulus  OppoAcus  t cruri  vd 
Atminor,qoim  angulus  Peruri  vroppoAtus, 
a^ta  pars  aV,  qu(  lunda  parti  vo  faciebat  femi- 
circulum  iondla  cruri  vt  liuiori  faciet  magb  f«« 
micircnlo. 

Probatnr).  pars.  Nam  A voAt  matus  crure 
VTob  angulum  vto  ei  oppoAmm  maiorem  an- 
gulo oiaddita  pars  Va  ipA  vt  minori  ipfi  vp  fa- 
ciet femicirculo  minus , qu(  iun^a  cruri  Vo 
maiori  faciebat  A^fflicirculum : 

THEOR.  XI.  PROPOS.  XXI. 

Dho  triaisgtda  fpharica  ^quiangala  fiitgutis 
angutss  retpsalitaierefpondemtlms  ha- 
bebunt  ellam  laiera  lUis/ubltn- 
fa  aijtialia. 

Sit  triangulum  xni  in  fig.pr.  i S.  arqulangulum 
tnangulo  acx,  ha  vt  z angulo  L , fir  x angulo 
1, 8rc  angulo  N At  «qualis,  dico  , & eflTe  equilatc- 
rum  Angulaque  lacera  Angulis  lateribus  ^ali- 
bus  angulis  fubtenfa  pquari. 

£t  qutdem  A concedatur  faltem  vnicu  lacuS  ac 
^uale  lateri  bn,  cutp  anguli  ad  bsAm  Ant  quoque 
fquales , iam  clarum  cft  ex  prop.15.  huius  , C(tera 
quoque  latera  ^uari,  Se  totum  trlaugulum  toti 
cAcpqoale. 

Q^i(ftio  Itaque  remanet , A omnia  latera  dican- 
tur efle  inequalia^Sr  tunc  A zc  n6  jquat  nw  Muet 
illud  maius  CB,ita  Aex  non  pquat  m,  fquet  iflud 
maius  CA  ,& ducatur  BA,& ita  triangulum  bac, 
cx  11. h.  erit  (quiangulum  triangulo  zxc»propt<* 
reaq;  apud  b angulos  (quabicur  angulo  apud  z.frx 
ipA  A interni, vade.  Se  externi  ixc,8r  tAX«  5ed  ex 


ifg  ^ TR  ACT  A T VS  XXIIL 

propor  *.ho{ni«ogulai  i ^it  «fam  ingtlDni  t Src  ieu!o  t,le  ac  nota  qoiiiute  efle  (^alectnt! 
tliianmfcmicircaloru  lATiacuTt  quire  uiio-  Of,-n7iquiq;liuriDeiftAclintcogaiiainfpeciei 

oeoipe>  quod  ambo  fiat  quadrante  minora  . 


colum  aLT  habet  duos  inguloi  (qualee  z,  Orr  ad 
hafimzai . V nde ex prfced. arcua produdus aL> 
Be  oppofitus  zii  (quabutur  remielrcnto.  Rurfiii, 
quta  cxternui  x (quatur  angulo  A,externui  verhA 
equacur  angulo  Vierunt  anguli  txci  & v comprc- 
heofui  ab  arcu  XMV,  & ittv  fqnalea.  Quare 
etiam  ex  prpc.  atcus  al  ptodu&ua,kLx  oppofitua 
non  pttaduftua  erunt  fqualca  rcmicirculo,-  huc  au- 
tem cft  abfurdum ; quia  funt  partta  crurum  bl  , 8r 
ZL,  qu(  ri  fupra  oAcolum  cll,  (quant  fenuciicu- 
lum. 

EXPENSIO  IV. 

Dthtnumy  aniulorttm  fpeaftca 
defendente  • 

SPccicf  angulorum  erltj  fi  rciamut;  aa  fiat 
acuti,  vel  obcuH , veJ  rcdi, ie iate.am  ao  6ot 
illacqualia<)ua<jranti,  vel  inpqualia.  aut  an  po- 
lusfic  in  angulo  oppofieo  , vcl  ooa  fit,  quem 
fiibtcndunc . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXII. 

Si  detur  nlt^^uod  trUngulu^n , cuius  duo  4»* 
guli  neu  quamnate  , O*  crus  fuh' 
Itrrfum  vn/  ex  tpjis  fit  notum  tn  quan- 
titate ; reliqua  ver^  latera  Jint  nota , 
nemfequidfintiVel  matorayvel  minora 
quadrante  feorfim  fumfta , non  dabitur 
Jmd  trtangulumy  quod  habeat  angulum^ 
aut  crura  reliqua  tn  quanttutCy  aut  ma~ 
ioray  aut  minora  dato . 

Sltdatufn  triangulum  dfe  , cuius  duo  anguli 
quantitate  noti  fioc  E,8r  t,9e  crus  Df  angulQ 
aliquem  notum  fubtendeni;  fit  veri  cognitum 
V.g.  DB  latus  reliquum  efle  quadtante  minus  # 
Vico  Konp^edt  raikdiriaKiviitmiH  tadem 
tteate  ncti  iatctUt  8e  duorom  angulorum , quod 
deinde h^eat  reliquum  angulum,  feu  crus  ali» 
quod  dato,  ve!  maius,  vel  minus . 

Quod  fi  detur ; fit  i llud  CAC  ; cuius  cru$  cc  af* 
Irramr  ab  aduerfarijs  maltis  crure  Fs,  8e  poaator 

oibilomiQus  angulum  o cfie  squalem  angulo  i, 


Aficro  non  pofle  hoc  cflV  fifleabfurdotfiqttidem 
cmsco  ponitur  ab  aduerfarijs  maius,  quamiF 
detruncetur  cruS^uale  cs . Quia  igitur  aogulis 
c ex  hypothefi  aquatur  angulo  f,  8r  latus  Aclate- 
ri  DfaAr  crus  c«  fadum  efi  f quale  cruri  fb  ; crlan» 
gnium  toeum  dfe  cquabitur  triangulo  abc»  & fic 
etiam  angulus  io  eo  1 9qu.<hitur  angulo  fi,  cui  e* 
quabatur  ex  hjrpotb.  angulus  o,  erunt  ergo  fqua» 
Jcs  angulus  o,8rB  trianguli  abcj  ideoque  etiam 
angulus  L ad  femicirculos  (qualis  ipfi  o (quabi- 
turipfiii  ^uarcABiSr  AL  latera  oppofita  cu  fint 
angult  (quales  adbafim  at  erQt  (qualia  | Cu  ergo 
At,  8r  AB  fint  (qualia,  fi  ipfi  cnin  ac  addatur  crus 
AB,  equabirur  fcmicircu]o,vt  (quabarur  prius  av 
iundum  ipfi  al'  : Ergo  crura  ao,  fir  as  fitnt  Icml* 
circulo  (qualia  ex  so.propo£  hoios{  fed  sa  (qoat 
BD quadrante  in>nus,eigo  Aouuadraiue  cfi  maius 
contra  thefim . Quare  aliud  ttianguUm exhiberi 
n6  poterit  (qualium oppofitorora  augulorom , b 
lateris,  alijs  lateribus  ipecte  notis , Ar  deinde  ha- 
beat crus  aliquod  minus  altero  dato . 

QuoJ  fi  detur  triangulum,  cuius  DE  croS  noti 
fpccie  fic  quadrante  maius,  8t  cootcodant  adocr* 
fari  dari  aliud  non  ci  (qualium  laterum  fit  datum 
DfcF,8r  ab  aduerfarljt  exhibitum  AK  , catus  sa 
fit  quadrante  maius,  8e  habeat  crus  CB  roisut* 
quam  PE,iiicjturque  c (qualis  angulo  F,  Be  n,  an* 
gulo  E,&  FD  laceri  ACiCiinc  prolongetur  lacas  Ci, 
vfque  ad  equationem  lateris  fb  io  c,  eritq;  man** 
guluACC  (qualetriiguloDBFcxpropAii.  b.  obc 
(quatemanguio  F crura  ambientia correfpoa- 
demer  ACador,&C6  ad bf (qualia  t quare  aogu* 
luscsquabicur angulos, &tdeo  angulo  b.  ^d 
angulus  o xquatur  angulo  L,  ergo  lba,8;  l (qni- 
buntor , ideoque  & latera  ab,  Ar  al  angulis  oppo* 
fiu  xquaiibus;  Si  ergo  addas  ao  Ipfi  ab  faciet  duo 
crura  oqualia  femtcirculo.*  cx  propofioa  huius, 
fed  AC  (quae  db  maius  quadrante  • Ergo  ab  erit 
contra  thefim  minus  quadrante,  ^ 

Quare  patet  cur  crura  fpccie  nota  debeant  efle 
quu{  fi  non  fit  nota , tunc  poteft  dari  crtangulum 
quod  babeat  ^ aogolom  arqualcm  angulo  F,&^ 
aoguloE,  Ar  erus  ca  cruri  fd;  quod  tamen  habeat 
aliud  crus  angulo  c ooco  oppoficum,  nempe  ba 
minus  quadrante,  quia  tunc  etiam  angulus  B (qua* 
tur  in  CBA  ctianguloaogulo  c,  Be  idcoangnlo  b, 
cum  fcilicet  sa  eft  minus  quadrante;  c a verb 
maius, ve fimul  aquenc  quadrantem:  VnJe  pro 
latere  cA,dequo  nefcimus,anfit,  vel  maius  , vcl 
minus  quadrante , pofict  inueniri  crus  ba  , cum 
tamen  velemus  reperirerros  ac  , 


theor* 


SPHiERICORVM  PARS  ri. 


THEOR.  II,  PRO  P os.  XXIII, 

Si  tritftgulHm  [phitricum , cuius  noti  fipt 
ipuuuiutc  duo  Mguli,  &•  noU  quoque 
CTUT4  tutulum'  incognitum  cluudemiut 
in  quorum  reliquo  no  jit  Uteris ptJus  nul- 
lum Miud  triangulum  tale  dabitur,  quod 
reliquum  angulum  ignotum,  aut  crus  ha- 
beat quantitate  dmrrfum . 

Cjgnarcanturtrlanguli  n«  doo  lOgoIiTs  8r 
j fi  quofid  ^aantitatrm, tricem  qaoid  qaan» 
tjtacem  » fioc  pariter  nota  duo  latera  claa« 
deatia angulum  i|^cum  db.  Aror,  iaqootogolo 
igootopoluf  iaeeriara  non  fic  • Dico » fi«ad  eaeiie 
«iiad  ;•  «a.f irr// 

etiam  io  illta«que  cognita  noa  fuoe  angulo»  8e  la« 
tere  • Quod  fi  non  eft  Termoidettir  aliquod  aliud» 
fr  fit  CAC»  cuius  angulus  c fic  «qualis  angulo  i» 
Be  c angulo  v triao^i  aoci»latera  quoque  isogula 
ftto  rorrerpoudeariCA  lateri  or  ,8e  ao  lateri  Oi» 
tr  in  A aon  fic  polus  lateris  oc  j 8r  tamen  aec  afi> 
gulus  A fit  «qualis  angulo  o»  nec  crus  cfi^ruri 
sr . Fiat  Itaque  crus  «c  «quale  ri  detruncaodo» 
▼cl  addendo»tr  fit  cs>  trahaturque  arcus  maiimus 
qui  fit  A s « Crura  itaque  ab»  8r  ac  erum  «qualia  | 
qu6d  fint«raalia  ambo  cruri  sa  crus  ac  quidem 
cs  hyp^acbefi  •’  ab  yerb  ex  propof.S.  propter  ^qoa- 
Ittatem  triangulorum  eft  enim  angulus  c»  ^qualis 
f angulo  » cuius  latus  cs  ambiens  * ex  dido 
•daeri*arioruiii  «quatur  laceri  fb»  8e  latus  sliud 
smbteascA lateri  Foex  hjrpothefi»  Srtdeo  ab  bafi 
i>t  erit  «qualis  t Ergo  latert  pr^ida  ab»  8e  ac 
remaaebant  (qualis,  & conrequeacer  anguli  abc» 
tr  Acteittut  «quales  inuicem,  vtpote  «qualibus 
1'iteribus  fubiedi  in  eodem  triangulo  cx  prop.  id» 
buiut . « 

£x  hjrpotbefi  autem  tagoius  etiam  o eft  «qua- 
lis aogulo  I»  8c  angulus  quoque  abc  ab  aduerla- 
rijs  angulo  eidem  c debet  «qualis  fateri , cdm  fic 
«qualis anguloipfii  ex  csratioae,qubd latus  cb 
lateri  F£  fecerimus  «quale, & latus  ab  probatu  fic 
pqusle  cruri  bd,&ca,&fd  «qualia . Sunt  ante  duo 
anguli  hioc»&tade  ABC  abo  «quales  duobus  re- 
dis ex  prop.)«  rurfus  funt «quales  inuicem,  cum 
A Bo  fit  «qualis  angulo  o cx  primo  p rogreiT.  8e  ei- 
dem ex  fecundo  fic  «qualis  angulus  alter  abc. 
Quare  erunt  «ouales  inuicem,  & duobusredis; 
Ergo  redi . Vode»  Br  angulos  c «qualis  ipfis 
leduseritt  Q^re  ex  prop.14.  prim«  partis  fi. 
latus  AO,  6e  ab  tranfibit  per  polos  cruris, Br  lateris 
ccioAcomra  bfpotb.  qu6d  eft  abfurdum.  Sl 
yerb  polus  fit  in  angulo  a duobus  lateribus  cogni- 
tiscoropreheofo  s,  anguli  fiat  ambo  redi  ad 
bsfim  patet, quod  alij  anguli  ad  rercicem  b,  & ba- 
fis  HF  pofilcefie  dioerfa  . Vade  ex  illa  coghUio- 
ae  nihilcerti  colligitur,  cum  multa  alia  triaoguU 
podint  dari  ita  cognita  1 qu«  tamen  in  bafi»  8r  aiR 
gulo  cognito  fine  diuerfa  ab  eo,  de  quo  qu«ritur, 
cum  eruca  fiu,d  sf  polEm  cUttJi,yc  bt,8t  angulfi 
ninorem  fibafioiq;uT  comprendere  manendo  Ia 
eadem  quantitate,  nempe  quadrantium,  Br  facieo- 
do  eundem  angulum  mmirurn  redum  cum  bafi 
ut » (eu  HT. 


THEOR,  Iir.  PROPOS.  XXIV. 

Si  cogmtioHfm  h^be^mus  ^luntitatis  vniuSi 
snguiiy  duorum  Uterum  umbtentium 
ultum  angulum  tertium , co^nof. 
camusyvel  acutum,  vel ohtufum,nutlum 
dutem  re^umu  Nullum  aliud  dabttur 
trungtdum  tandem  quantitatem , tum 
Uterum,  tum  angulorum  habens , qubd 
non  fit  huic  dequale . 

Sit  triangulum  n>i  babens  duo  Utera  df,  * os 
not«quantitatlt  ambienda  angulum  o t fic 
etiam  angulus  p quantluce  notus,  alius  autem 
angulus  conAec  folum  fpecie  nimirum  angulus  ■» 
quod  fit,  Fcl>>bcuftts,  Tcl  acatus , dico,  quod  nul- 
lum aliud  triangulam  habens  lacus  lateri,  8e  aliud 
latus  alteri  Uteri  «quale,  8r  angulum  angulo  «- 
qutem  dabitur,  quod  cognito  non  fic  omni- 
n6  «quale  In  omnibus  tlijs,  dummoJo  angulum 
reliquum ciarjem Ipcciet  hibeac.qui  I lateribui 
cognieii  n5  ambiatur.  Quod  (i  datur  fic  ill  ud  cao, 
& fit  AC  atquale  crua  di>  At  ac  equale  off  ambieo, 
tla  aopilum  a quantitate  ignotum,  angulufque  c 
angulo  p.  Se  reliquuao  eiumem  rpeciei,  nimirum 
aentua  prout  eft  angulus  a,*  umeo  crutco  fit 
maius,  quam  n detruncecur , itaque  cras  cqualq 
ci.  Se  ducatur  arcua  circuli  mattmi  al . 

Nunc  Probatur  C^ul  cootra  bjrpocbefim , au- 
gulot  Ipccic  cognicot  amboaeutoa  ciTecqualea 
duobus  reail.  Latus  ac,  cdm  fic  xqualc  laceri 
e>r.  Se  tatua  ca  laceri  ar , comprehendaneque  an- 
atum c xquajem  angulo  p ea  propof.  1 1 huiue 
cmcieut  angulos  ad  bafim  a,  Ar  a in  triangulo  caa 
cqualet  angulu  o , & i pnurqujfque  fiio  corref- 

pondentiiotrUngulop«D,Atbafim  ap  fquilem 

bafi  DP  . Sed  etiam  bafii  ae  ca  hjrpotbefi  ponitur 
tquaUa  bafi  oa  i Ergo  fiint  pqualct  aa  bafit.  At  ac 
bafii , quare  anguli  oppofici  erunt  equalet  nempe 
o,AtaKs.  Hic  rerb  anguina  aio  cum  fut^colla- 
lerali  aic  cll  fqualis  duobni  reait;  quare,  fi  lo- 
co clut  ponatur  anguina  e,  ifte,  At  aac  erunt  e- 
qualci  duobus  reais , fed  angulus  aic  iam  pro- 
batua  eft  fqualit  angulo  a.  Ergo  angulus  n*.  At 
angulus  E,quo(um  ea  hipotbefi  quilibet  reao  mi- 
nor diaus  eft  , efleot  (quales  duobus  reais . 

Si  ver6  angulus  non  fit  fpecie  notus.non  calet 
psopoficio;quia  poterit  dari  aliud  ctiangulumno- 
1;  eiufdem  quanticacii,  cum  anguli  cni  ea  lateri- 

biu  oppofici,  tum  crurum , a tameu  In  cpteris 

diflencieiS)  quia  fciliccccrni  atabicos  angulum 
acutum  pocelt  ambire  etiam  angulum  obtufum 
cfteria  manentibus , Se  angulum  reaum  . Sic 
erutop  ambiens  obtufum  angulum  dpb  poteft 
transferri  in  o rranfaao  sngulo  reao  p,  Se  ambi- 
re acutum  oOE,  Se  fic  ensueduo  triangula  ocE,  Se 
DOfi,  qu(  habebunt  angulum  E communem.  Se  la- 
cus oa  idem, acruaOE cruri  oopquaie,  Attamen 
Incgieris  difterentia  erunt . Item  G angulus  non 
fic  potas  fpecie  poeerit  eife  rcaus  , At  fic  bafit  po- 
teriecire  maior,  At  minor  manentibua  epeeria  an- 
goliE)  Gtianguiu  cognitas  quauiicace  reaut, 
cpttri  ceti  non  cogaolcanrar  tunc  p poterit  efie 
rcausAH  ceaui/k  tamen  bafii  UP^  ? U t.  Ac  an 
enlaiiratiarl, 

THEOR. 


T R A C T 

THEOR.  IV.  PROPOS.XXV. 

Si  reflanguli  fph^nsci  iriangult  noUm 
hahtsm  taftm  [peciCyO*  crus^O*  angulum 
nonrtRumquantttate  non  dahttur  almi 
mangulumide  quo  eadtmcognofcum\  ntft 
ffdhRo cognito  aquale* 

TRiangalutn  redangulum  irx  expoficum  fitj 
caiuf  latus  rz  oppnficom  «oguio  redo  iit 
ootam  «rpecic » & qoantiutc  erui  xt  , 8e  an- 
gulus X . Dieot^tt^,  fi  detur  aliud  reSangulM  h ea- 
drm  ffee.e  notum , habens  Ucui  aJiaceni  angulo 
redo  «quale  dato  > & angulum  cqualcm.in  alijs 
onotbuierit  triangulo  zzz  «quale* 

Sic  ergo  tale  tnaugulum;  coiui  crui  &•  fit 
cruri  xz>  8r  angulus  s angulox  «qualis* 

Probo  in  ccteria  quoq;  «qaari. Abrcindacur  ic 
«qualis  arcui  zx.  vel  sBj  prododoque  artu  nb 
cquali  yz  m T ducatur  a t normalis  TCi>t  d fiet 
triangulum  etc;  quod  cs  confirudiune  cric  p qua* 
le  triangulo  z Y X • 
p Siquidem  angulus 

Tiv  eft  pqualis  an- 
gulo BSN  • qni  ex 
bjrpocheii  «quatur 
angulox*  Laceia 
verd  > fada  Tuot 
«qualia.  VodceX 
propol  II.  huiust 
Sc  crus ' TC  erit 
«quale  4.ruri  rzifed 
hoc  triangulum  eft 
«quale  triangulo 
MESi  ergo  triangulum  NEBci'>^  pqoale  triangulo 
Yxz . ^ 

Intelligamus  oea  maximum  efle  circulum  tra- 
dum  per  duo  punda  a>  Di  qu^  ^e  fecaut  adb  » & 
ACD  arcus  maximifd per  K>tuuc  fic  arguo* 
Arcus  CE  ex  hy^^othefi  ell  «qualii  arcui  eb.  vel 
xz«  Arideo  angulus  cae  «qual's  angulo  EDaiCmn 
arcus  cifit  noimalis  $ arcus  B a arqoalis  ar- 
cui t cum  fic  quarta  circuli  angulus 
pqualisangulo  TECt  quare»  8r  refiduum  angulo- 
rum NEDrefiauo  rBAqoadratium  ced»  firsEAcric 
gfule  • qui  angulus  refiduusa  pr«dlCtiS cruribus 
clauditor,*  quambbremex  propor.i  cocum.tri- 
anguJum  refiduum  neo  erit  pquale  coci  tea»  8e 
bafis  sobafi  ta.  Ablatis»ergubafibus«qualibus 
illis , a quanis  circuli  ac,  ^ so  remancbunc  crura 
«qualia  nb  & rc  • 

Probatur  etiam  de  cruribus  te»&ne:  Nam 
cum  triangula  NOE,Sr  TAE  fiot  «qualia»vc  olleoiJi 
Ergo»  & bafes  erunt  pqualea  sT,  Stem  in  tri- 
angulis «quaiibusTAE,  dCNDE. 

Oportet  auteni  fcire  crus  oppoficum  angulo 
redo.  Nam  illo  cognito  omnia  aiia  ncccfiario  cd- 
fpirit  in  triangulum  idcro,  at  illo  non  cognito, led 
aJio  crure  non  cr>c  idem  triangulum  ncceflario» 
cum  cognitu  angulo,  & crure  polfic  elle  bafis  di- 
ner£r  quantitatis . 

Nam  ponamus  triangulum  nae  elTe  talis  na- 
tur# , qu^m  dcicri^iirnua  piopol.  so  qii^od  eiua 
complementum  no  elTet  cum  crure  ne  aquale  (c- 
micircuJoj  tuuc  angulus  Ncllit  pqu  .n*  angulo  A, 
9c  conrcqueuter  huic  «quali  Jtiguto  o cx  piop.s. 
l(a  angulus  d,8£  aogulus  m ciuut  ij  lem,  Oc  cruS 


ATVS  XXIII. 

bi  idcm,&timen  triangula  beh»  & bde  eruat 
dioerfa ; Sic  bn  in  triangulo  kn»,  & bh  t eft  etdem 
tamen  bafis  kn  i eros  kcb  non  eft  idem  cum 
«t , & »**  * Oportet  ergo  fcire  bafis  falcem  fpe- 
c:(m  cum  abo  angulo»  nempe  fi  finr»  feu  arcus 
maiores  fcroicirculo*  vel  minores»  ne  generent 
fallaeias  tn  argumentando , quod  cefte  Clauo»Iib. 
primo  reuoluctonum , Copernteus»  8c  Regioraoo* 
tanus  agentes  de  iriangulls  fphfricU  in  affignaelt 
cafibus  dba  aduertences  mtrd  hallucinaci  fnat . 

EXPENSIO  V. 

P<  Iftcit  Uterum  i O*  ungulorum  xoguo- 
Jcendt. 

Ilcet  multoties  ipfura  triangulum  propofitocD» 
de  quo  tria  in  quantitate  jonotefcam,  feo  t> 
cera»  fen  snguli,vt  cp'erp  partes,  deinde  reperiaa- 
tur,  vc  plurimum olf.racfpcciem quoque parrioB 
incognitarum  quantitate  ; aliquandb  tamen»  enc- 
ni^  qubd  propofitum  triangulum, fen  fuofitn,r« 
alia  ratione  nullam  partium  incognitarum  fped- 
ficam  notionem  exhibeat  i vode  operp  pretium 
tnne  erit  aliquas  hic  afiignare  rationes  » rode  (jp** 
cifica  cognitio  defutnator . 

THEOR.  L PROPOS.  XXVI. 

Cuiufcumque  trianguli  fpharici  iue  anffdt 
JuOer  eandem  bafim  erunt  aquales  duo- 
bus reflis  fimul  fumpwfi  reliqua  latera  fi- 
mul  fumpta  erunt  aqualia  femicirculo, 
at  fi  fint  maiores,  manna , fi  vnl  fint 
m mores  duobus  reffis,cr»ra  quoque  erunt 
minora  Jemicirculo . 

t 

Mi  Riiagalnm  azv  nhlbeaur.  culn<  iao  ui 
I 'guli  daci  r >z,(tr  *zr  ftper  etitdem  ba£n  u 
daf>lKi  rrfioxjaiaaleinc  . Dito,  & latmiaiUf 
fa  Kt,  C^VZ/wfyc— /cirrzta  analia  • 


Probitar . Cum  enim  collitetilei  angiili  oxr, 
He  DZT  fiat  cquaiet  duplici  redo  exprdp.y.  ficuc 
ex  thefi  vaZi  8c  azv  ; fi  auferatut  communis  *Zf 
erunt  «quales  vzd,  8e  Vaz  adinuicem;  qubdeun 
ablato  communi  azv  cxfaypotbefi,  effent  ^nsles 
duplici  redo» &r  Ideoex  s.  propofi  huius  vzd»  & 
Deruat  inuicem  «quales . Quare  ex  propof.sp* 
eriic  «qualia  femicircnlo  trianguli  DvZfcnnsDV 
complementum  av»  $e  bafis  VZf  oempe  reliq» 
crura  trianguli  pfopofici  aVZ. 


SPHAERICORYM 

1^  quod  n A «ag1>lus  AZV  fit  maior  quilibet 
red  >cu  nzVtSt  collateralit  ozv  angulus  fic  scper 
rquilis  aridulo  duplici  redo»fequicur»  qubd  abla- 
to AZV,  qui  cum  azy  ef(  ec^iulis  duobus  redis ,re< 
mancsnc  snsuijt  a*&  ideo  O4nguius*aogulo  dzV 
mator  quoque . Et  hinc  ex  propof*  ao.  quod 
exificme  minori  VZD  angulo  o>  quod  com- 
pt-mr^cum  Va  , Bc  bafis  V z fint  majora  crura 
P^micirculo . . 

At  ft  angulus  A efTee  minor,  oim  angulo  azv 
quilibet  re do;cfret  collaterali  dzv  , angulus  D ae- 
qualis angulo  A pariter  minor,  rnde  ex  prop.o, 
eadem  comniemeneum  VAiSr  bads  vz  remanercot 
minora  femicircolo  crura  dati  trianguli  aVZ. 


RARSill.  js, 

TH£OR.  nji' l>R,OPOS.  JUCVU-v 

Cuiufiuoi^jue,  •fphtrm.-^na  Attuli 

fiiper  ttndtm  k*fm  erunt  A^uaUf^ri^o 
bus  reaisp>^uh(iimpti , .fi  UifiK*.  reli- 
tjUA  fimut  fitnfffA  fint. 
culo  , ly  .fifinl.fuMtttu  rrif  mvs.ijt.  fii 
nara , minores  erunt  duobus  reRts . 


COROLLARIVid  I. 

Hlncefl.  Quod  fi  habes  (fwcificam  cognitio- 
nem trism  angulorum  V.  g<  angulorum  a> 
Bc  AZV  V 8c  avz  potes  detteoire  io  cognitionem 
fpeclfi  cam  laterum . Nam  fi  duo  ex  iltia  aogulia 
erunt  funer  latus  aliquod  afTumptum  V.  g-  a z; 
videbis  an  tertius, cum  alcedo  iprorum/aciat  duos 
redos  - Nam  latera  ambientia  tertiam  tunc  erunt 
erqaalia  feinicirculo,  fi  faclantmagis.  quamduos 
redos,  latera  tertium  angulum  at^ieoria  qrune 
maiora  femleircuio,qudd  fi  minores  fimul  fiimpti 
fint  duobus  redis  emat  minora  tertium  aoguium 
claudentia  latera  rcmtclrculo. 

COROLLARIVM  II. 

QVod  fi  duorum  angulorum  adbtfimAZ,d 
jniuslateria  habeaa  notitiam  fpecificam, 
reliquorum  quoque  Uterum  Cpecificam  notitiam 
habebis.  Nam  fi  latus  aZ  oppofitum  minori  au- 
guio  AZV  erit  quadrans  certum  eft  ex  Coroil.pro, 
pof.iS. qu6d aliud cnuAV  angulo  maiori  pppofi* 
cum  AZV  erit  maius.  Ideo ; qu^  finral  erunt  mt- 
iora  femictrculo . Sic  fi  latua  aV  oppofitum 
ioH  angulo  non  excedet  quadrantem  latus  oppo- 
fitum minori  az  minus  erit  quadrante.  Vnde 
duo  lacera  tertium  angulum  ambieoiia  eruat  mi* 
nora  femicircuio  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXVl, 

Si^al  in  vnoquoque  triangulo  duo  latera 
quadrantibus  aquMus  fingula  lequalia 
/<i  angulo  verticali  erit  polus. 

PAtet,  quis  polus  circulorum  maximorum  di- 
ftat  qoadrancei  circalis,qQOrume(V  polus  . 
Si  ergo  fingula  dut^lacera  BD,  d DC  in  triangulo 
BDC,  fint  quadrantes  erit  in  angulo  d polua . 

COROLLARIVM 

Hlbc  factu  fallaciam  propof.  21.  vitabis  , fi 
laceta  cognita  erant,  vel  maiora,  vel  mino- 
ra quadrante. 


PRbbatur.  Quta.VM,&zv  Wtefalfi  «riangu- 
Io  VaZ  funt  cx  prffuppofiio  pqualia  fcmicir- 
cnlo,  produdo  latere  VAvfquead  femidrculum 
in  o,  erunt  lo  tpiangulo  vzd  angulus  vzo,8t  d 
equalescxpropofiiq.  huius.  Sed  collaterales  ad 
z nimirum  Vzd*  dVzA  fune  «quales  )lp^us  re- 
dis» ErgOibjatOVzo  aquali  angulil, «qualibus 
A.8rD(  talesenimfantcx  pro(>or.f.)  remianebune 
vzA,  AtVaz  fiipcr  eandem  bafimAz  srqi^ta  duo- 
bus redit*  >. 

Si  verb  fint  duo  crura  av,8t  vx  maiora^femicir. 
culo.maiorcs  erfit  agui ' A>fir  z firauI,iuob*us  redis 
Nam  ex  pro^ipf.td.  maior  erit  angulus  o , 8e  con- 
Tcquenterequalis  >k^aam%*ZD,  <]^ut  cum  collate- 
rali cR  -fqualis  diK^ut  redis:  illo  VzD,  itaque 
ablato  minori  angulo,  remanent  a.  8r  collaceral<s 
.A^a  maiores  duobus  r^dis  fuper  epndcmbafim 
X A : G enim  quando  pquales  erant  d,  Be  y zo  {qua- 
bancur  duobus  redis  vza,  d a,  modo  quia  dcR 
maior  ob  augmentum  lacerum  Va,&  az  vitra  Te- 
micirculum, erunt  quoque  Uli  auuores,&  d contra 
angniiu  A,8r  angulus  azv  maiores  duobus  redit. 
Si  vero  crura  zv,Av  fint  miuora  femicircuio, erit 
eminor  angulus, qitam  alter  ig  eodem  triangulo 
VZD>' qui  erit  maior,  cxpropof.l^  Be  confequen- 
ter  angulo  a . Ablato  itaque  vzd  maioxi  > Be  cum 
collaterali  VZA  aquali  duobus  redis  remanent 
VZa,&  a:  saguli  minores  duobus  redis  . 

COROLLARIVM. 

■ ♦ 

Hinc  cR . Qubd  fi  duorum  lacerum  habeamus 
cognitionem^  fpecificam,  & anguli  inuenie» 
mas»  Be  co^nofecmus  fpecificd  reliquos  angulos, 
an  fint  ambo,  vel  miioccs , vel  minores  duobus 
redis  ad  effagieodam  fallaciam  propol'14. 

Nam  quia  fcio  erum  vx  t.Be  av  efle  maiora  fe- 
mlcirculo,  cognofeo  quoque  duos  angulos  a,  & z 
io  triangulo  VZA^ffe  maiores  doobut  nedis,quod 
fi  deinde  per  cognitionem  quanmattuam  agno- 
fcam  VZA  angalauvcire  minorcffl  cedo,angulus4 
cnc  obtufua. 

Acfi  latefa  vz,Xr  AVeflent  minora remicircolo, 
clTenc  quoque  anguji  io  triangulg  VAZmL 
nores  duobus  redis  ; fed  fi  habeo  cognitionem, , 
quod  Z,  auc  redas»  alit  dMlor  redo  fic»  ideo  a mh 
nor  erit  • 


sui' 


r 


;!C  'HT 


Asa 


theor* 


HInceft»  fi  rcAangtilom  criaiifuiam 
omnes  relisos  acutos  babeat  angulos  » 
ctTtb  alfinuan  polSe  latera  dTcOTadraate 
oiiaoraaJe0ugi€o4am£dUcUmpropol.  14« 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  etiam  felitur»  quod  A alicuius  triaii* 
guli  rpbxrlei  rcRanguH  duo  arcus  perpen- 
diculares Anc  quadrante  maiores»  vt  iDX»ft  csrx. 
rei  etiam  anguli  ab  baAa  x»  <r  s obtuA,  quod  Ipfa 
baAs  At  quadrante  minor . Quoniam  A crura  t dz 
8r  CEtiAint  quadrante  maiora  ci>AccircAdua 
erunt  minora.  Vnde  anguli  ad  baAm  i,Ar  a In 
triangulo  ICI  erunt  acuti  ex  pnrc.  £rgo  reliqui 
externi  obtuA»  qui  pertinent  ad  triangulum, culus 
crus  iDx,8raIterum  cifx.  Vnde  baAa  erit  la 
eadem  quadrante  mlnor.Et  idcffl  dicu  dc  angulis 
coanertendo  propoC 


CO&OLLRRIVM  VI. 

SI  angulus  cA acutus oppoAtum  crus  perpen- 
diculare eft  quadrante  minus , quod  A eft  ob- 
tuCus  vnus  angulus,  perpendiculare  crus  erit  ma- 
ius quadrante.  Nam  A ^ctminua  etiam  angulus 
eflet  acutus  contra  tbcAm. 

Nam  rei  erunt  duo  anguli  obtuA»  dr  Ac  ex  Co- 
roll.a.dnocrura  perpendicularia  erunt  quadrante 
maiora,quod  AcbcuAis,  alter  acutus,  adhuc  ex 
Coroil.j.  erit  crus  oppoAtum  angulo  nuiorima- 
Ius  quadrante. 

Et  idem  dicas  de  acuto.  Nam  duo  anguU  acuti 
faclut  crura  minora  quadrantc,ft  rnicus  acutus  V 
dat  crus  ei  oppoAtum  minus  quadrante  rclut  CJ» 
rt  patet  conAderaotl  • 


producatur  erus  Et, Sriv  rfque  ad  quadrantem 
iaOtflrp.  Atque  per  a ducatur  circulus  aeo  i 
pundlop. 

Probatur  ot  a eft  circulas  maximus*  Ergo  pan- 
da D,Be  e abfunt  quadrate  tb  eius  polo  c,  ergo  co 
eft  quadrans  Acor.  A cB  > quare  angulos  obd  eft 
redus,8r  hinc  cxir  minor  rrdo  • 

Stc  quia  arcus  Ot  cadit  prrocodlcalariter  ob 
sngnlum  redum  sfuper  circulum  dba,  poli  eius 
in  ipfo  rrAt  circulo  uo^r  oV,Ted  poli  ablunt  qua* 
dr jnre  I c*rcalo  maXimoiergo  erit  In  o polus  cir- 
culi ABO  : quare  or  erit  quadrans,  d iro  angu- 
Ius  redus,  ergo BVB  erit  acutus. 

Probator  fecunda  pars»  dAnc  anguli  sxt » 8r 
Zbv  acuti:  Aant  redi.  Quia  poli  clrcoll  mazimi 
abrune  quadrante  ab  eo  , ideo  poli  circuli  maximi 
DBA » erunt  In  o , ergo  k minor  erit  quadrante . 
Sic,qoia  poli  drculi  maximi  rie  erunt  In  D,  ideo 
crus  BV  minus  erit  quadrante:  A*f  quia  poli  circu- 
li maximi  omd  rmnt  ioStideocrus  av eriemious 
quadrante  alioquin,  9e  bb  cAet  quadrans  • 

OROLLARIVM  1. 


QVbd  A anguli  reliqui  alter  acutus  nt » aiccr 
obcurus»crura,ynum  erit  maitti»aieerum  mi> 
nus  qu4 Jrante » fed  baAi  quadrante  maior . 

Nam  angulus  apud  Y acutus  in  tcmngulo  TC( 
cquatur  angulo  apud  a in  triangulo  cx  a ; tdeo  an- 
gulus a erit  acutus  i angulua  quoq;  1 reliquus  ob- 
tuA cxteml  erit  acutua  IU  eodem  tnangalo  cis: 
Vnde  duo  crura,  d baAa  erit  minor  qua  irame  . 
Ergo  reAduum  baAs  imt,  d crusu  ccr  eront 
maiora  quadrante,  cruS  reB^cx  remaoer  idea  mi- 
nus quadrante.  ^ 

COROLLARIVM  V. 

SI  angulus  lo  ijpbprico  redangulo  eft  acatus, 
Tt  Y,  d arcus  aducens  eft  maior  qnadraate»rt 
Ycc;etiam  angulus oppoAeua  aiicencobtulasi 
alioquin  A cATet  cedas  , Icquerctur,  quod  arcus 
quoque Toc eAet  quadrant,  contra  b}^potbefim, 
quia  tunc  polua  d1'ct  in  circulooCAX  , ^d  nen, 
ideft  lo  z communi  puodo  cx  propoi.4.  i.part. 
Si  rerb  eflet  acutus  lam  efleoc  duo  acuti  f Vade  ar- 
cus Tcc  eAet  quadrante  minor  cx  propoAtS. 

Quod  A angulus  eft  acutus,  d adiaces  crus  per- 
pendiculare elt  minus  quadrante , erit  quoque  an- 
gulus alter  acutus  d cruri  oopoAtut  • Patet,  quia 
ScAet  malor,crat  oppoAtum  cfletmatns  quadran- 
te ex  pr^c.Cor. 


THEOIt.  IV.  PROPOS.  RXVIU. 


COROLLARIVM«irr. 


/ff  omtif  triMgulo  fph^erico  reBangulo^cu^ 
f m Jmo  ferftendicutsres  40rcus  ftm 

feliqiU  erunt  4cu~ 
li » Ijy  A eeli^ui  unguit  funt  dcuti^trunt 
mnes  mtcms  quadrante  minores . 

S It  triangulum  redangulumivB,  dAot  ar- 
cus VB,  d iB  quadruce minoret  • Dim  sb- 
gnles  apud  Mciaos  • 


SIt  rerb  lo  triangulo  redangulo  perpendicula* 
re  crus  At  maius,  qoim  quadrant , at  alterum 
At  minus,  vt  io  triS- 
gulo  Yic,crusct,d 
crasYcC»  baflsYMB 
erit  maior  quadrante 
d anguli  reliqui 
vana  quidem  maior 
redo,  alter  verb  mi- 
nor. Nam  angulus 
«VM  eritequalismi- 
gulo  eat  ex  prop.a. 
angulus  MIC  exter- 
nus obtnfus,ebqubd 
Internus  cin  pertinens  ad  triangulum  cia  Ac  o- 
fteofus  acutas  ex  propof.iRbaAs  verb  erit  ouior 
quadrante . Nam  baAs  IB  rcAdua  ofteala  eft  qua- 
drante minor  • 


COROLLARIVM 


SPHAERICORICORVM  PARS  II. 


THEOIL  V.  PROPOS.  XXIX. 

% 

Uomni  triMtftdo  fph^firo  lfo/<ele,  ft  Juo 
crKTdteijH*ti4  fini  ijtudrtntetninot*  mt 
angulus  vter^ue  *d  i tfim  acutus } ji  ma- 
iora oitufusi  y!  aqualia  quadranti  rrRus. 
At  i contri  de  angults,/!  anguli  aquales  ad 
la/imjint  acutifoscus  erunt  minores  qua- 
drante tft  ottufi  motores,^  teili  quadranti 
aquales. 

Slot  enim  primo  cd  Aroie^tlla  crura  qasdrtf 
ci»angulas  fic  ad  rirticem  o (jaicam^aCf  fem- 
perangaUad  ba(im»«  c rmnc  rr^i . SiquI. 
dem  fa^o  polo  in  d«  <)uia  od>  Sr  oaronc  ^adrar^ 
tetct  diK^ui  ctrctiJut  erit  idem  ac  bafia  f oempe 
circalui  maximoa  • 8e  ideo  es  Coroll  i.  prop.if, 
pait.i.  hulas»aoguJi  apud  c>  Sr  ■ rtSi  erunt  • 
Quodfifiocin  triangulo  IfoCcele  • ir  i mi. 
nora  crura  quadrante  as»  Sr  tr . Dico  an^iUot  «d 
S,l9‘  V 0/pf4CMW, 

Probatur.  Qj^iam enim cmra ponuntur ml* 
aora  quadrante  produdo  latere  ta  rfque  ad  fe- 
mjcirculum  In  r erit  lor  maioa  quadrante  t Sr  i v 
ininua»  rt  prids . Vnde  angulua  apud  v • fcilieec 
^•'^•ntaior angulo  MTo»Ttpoce  oppoiicut  maiori 
lateri  ex  propoCiS.  huiua  • Sed  angulus  r squa* 
cnr  angulo  SCSI,  buius.  Intcmut  exTneli 
aquatur  angulo  ■ trianguli  vtatC^jare  agulas  ex> 
eerdusMifaruperabitinternu  VEt  Vndeinternut 
Ctit  acutas;  cSm  (imul  ambo  Ant  squalet  anguli 
duobus  rcclis  ex  propof.j  h.Sr  ideo  a acutus  erit. 

Ethine patet  quoque  Utera  maiora quadrantq 
habere  oppofitot  angnioa  obtufos;  dquidem  xft, 
Sr  VDX  crnra  refidua  maiora  quadrante  habebunt 
«oralos  oppoAtot  rdicuros  ori » Sr  ?ip  , r^ote 
reuduos  abangaliavta,&sri . 

Patet  quoque  iecunSam  partem  oppoficam  rile 
Tcram . Nam  in  triangulo  irorcelle  oso  fi  aognU 
• > Sr  ■ fine  re^,co»  Sr  to  crnra  erunt  quadrantei 
co  quod  m arcu  cterfiepolua. 

Si  ee  b anguli  fine  acuti  in  irorceic  triangulo 
Bva  arcus  SV|  Sr  u erunt  minores  quadrante. 
Nam  ex  propof  so.fi  duo  anguli  fiot  uquaieacrua 
Sor  0 Se  crus  iv  aquabuntur  femicirculo. 
Sed  cms  Bci  • etpoce  angulo  oppoficam 
obeufo  » quod  fit  refiduum  anguli  set»  eft  maius 
crure  BV  oppofieum  angulo  t minori , vel  « ex 
proporiS.huius.  Ergo  efi  maius  tgb  quadrante» 
cnm  fi  ^quaree  quadrantem  etiam  fquarct  av»qaia 
duos  quadrantes»  ideft  femieircidum  cquarenc, 
Quadere  cum  TCB  fit  crus  maius  quadraoce  crus 
IT  erit  minus » Sr  be  quoq;  vceins  refiduum. 

Quare  paecc  angulos  quoque  obcufoa  obtinere 
latera  oppofica  quadrante  maiora»  nam  triangulo 
evios  crnra  fiat  BPT  »&  xov»  Se  bafit  vb»  quia 
> • Sr  V anguli  Io  triangulo  bvb  ofienfi  fiiot  re* 
mlaores»eraac  reliqui  externi  obeufi  » Srquia 
ai»I^BV  crura  crlauguli  bvb  luoc  oficafa  mmore 
ouadraocc  reliqua  IPX»  Sr  VOX  eruat  maiora» Qoa« 
«fefi  aliquis  llbrceilea  babeac  angulos  ad  bi* 
fim  obeofos , vc ove  , iVB»criuai  vt  hrx,&  VfiX 
eniw  ^OBdcaiKc  aa^ra  • 


- . I 


COROLLARIVM  r,^ 

Hluc  eurair»  qu&d»ioomni  triangulo  Tphar* 
rico, cuius  omnes  arcus  fi  it  quadraoce  ma* 
iorer,  vel  vnus  quadrans»  omnes  anguli  fint  obru* 
fi  . Nam  in  triangulo  bi  d»  enius  duo  crnra  axr» 
SroEfint  maiora quadrantCibalis  autem  bti. De- 
truncetur DI  in  X > ita  vt  ox  xquet  crus  minus.  Se 
ducatur  epx  arcus  . Angulus  Itaque  peo  xquabU 
toraugolo  pxo»  (cd  cum  fint  maiora  crura  qua» 
draace»vel  qu«Jrantes»aaguli  erunt  obtufi»vel  re- 
di» ergo  tanto  magis  addico  angulo  pet  angulus 
DET  obtufu  ent»  Se  fic  de  quocumque  alio  alferaa. 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  quoque  educitur  omnes  arcus  efiequa* 
drante  mmores»  fi  omnes  anguli  fint  acutf. 
Nam  fi  vMO  trianguli  omnes  anguli  fime  acuti 
maion  angulo  OMT  fiatigulus  arqoalia  mvo.  Erut 
itaqj  duooppofitiaqualeaiacutua  verb  c(l  angulus 
Mergo»Sraugulua  «qualia  ova:  quare» Sectura 
iiabtenfa  erunt  minora  quadrante  ex  praxed.oa*St 
M V»  ergo  tanto  magis  md  . 

Aduerte  cameu»  quod  hxc  duo  Corollaria  noo 
conuertunturicx  eo  enim  quod  omnes  anguli  fiuc 
obtufi  non  infertur  omma  latera  e(Te  quadrante 
ma<ora»  Nec  ex  eo»  quod  omnia  crura  fint  qoa^ 
drdee  minora  Infertur  omnes  angulos  elTe  acutoer 
In  triangulo  enim  eoius  crura  vox  » S^xpb  bafis 
TTefl  minor  quadrante  » tamen  anguli  omnes 
obtufi  fune»  vel  vaut  rc&us  uncum  . Et  fic  in 
triangulo  Biv omnia  crura  fiint  minora  quadran- 
te f tameu  angulos  i erit»  vel  rcftai,vel  obtufui» 
vc  patet  coafideraoti . 


f* 


tu*. ^ 

AU  »'  EX. 


‘1 


»7^ 


TRACTATvs  xxiir; 

- . . ...  .I.. 


EXPENSIO 


qaia  acucut  angulut  Ia  rcAangalo  fiibteadlt 
cnu  nmui  qtadrance  • 


De  cs/h  perfendiculdris  in  • triangulis 
ffharien . 

OVoniam  ad  follDtioneni  tnigulorfiobll^* 
guloni  iater  aliaa  regulat  illa  eft  expe  lita» 
0r  facillima, per  quam  triangula  obliquangula 
ad  duo  redangttla  reuocantur  ducendo  perpendi- 
cularem . Ideo  hic  de  cafu  perpeodicularit  breut- 
ter  ageodum,  vi  omnit  poHea  in  fplisficonim  fo- 
latione  triangulorum  relegetur  diificultat, 

THEOR  I.  PROP.XXX. 

Jn  omni  triangulo  Jpharko  » fi  anguli  ai 
kajtm  Hnt^  aut  ottufi  amho^  autacuih 
normaits  arcus  intratriangulum  cadit, 

Sltcrlatigulum  DAC*8rdao aogoli  Difre  adba- 
fimCD  Hnt  acuti . Dico  fer pendic^turm  intra 
trianxtUiim  dac cadere* 

Pr^aturei  Coroll.9.  propotaS.  Nam  cadat 
extra.  drlitAt»  fr  fequetur  abfurde  (imulefle  At 
maiorem,dr  minorem  quadrante . Quoniam  enim 
c ponitur  angulutacutus>erlc  crus  ei  oppofitum 
Al  perpcadictttare  minus  quadrante . Rarfua  ,qult 
D irtaogttli  Aoc  eil  aencus,  externua  ad»  erit  ob* 
tttfua.  Quare  crus  normale  as  ei  oppoltcum  erie 
spMdrante  maiusex  eodem  Coroll*  mtnus  inquam. 

matus  quadrante»  quod  eife  nequit.  Idem  d*' 
noO  rabis  in  triJgiilo  dcit  u io  quo  obtuG  aoguH 
iiiai  ocTfdr  COL  ad  bafim.  Nam  fi  loa  fit  croa 
normale  extra  cadens>ocT  obtufut  requiret  illud 
maius  quadrante »01  acutus  collateralis  angu- 
li CDL  requiret  iUud  00/  miuua  quadrante  • 

• THEOR.  n.  PROPOS.  XXXI. 

In  omni  triangulo  obliquangulo  , cuius  duo 
anguli  ad  iafim  fmi  inm  acutus, alltr  oh- 
tujus  i perpendicularis  mmor  quadrante 
extra  triangulum  cadit  ad  parjei  anguli. 


THEOR.  nr.  PROPOS.  XXXII. 

• In  trianguli  fphetnu  hafim,  cuius  duo 
crura  Jins  minora  quadrante  , aut  ma- 
iora duo  crura  perpendicularia  cadere 
nequeunt . 

PRob.  NtfB  «iant  Io  c*Q.trlIgDlo,8r  fint  ai> 
&AD.Itaqi  exCoroll.».  prop.i?.  h.  tia&. 
patt.l.  in  cDQ^circulo  baSi^los  habebunt . 

Sed  exCofOil.propor.iS.hututpar.i*  incerre- 
ionci  aiaximoramcitcttlotuni  nwtun  quadran* 
A diftaot  1 ci  rculoiin  quo  polos  habent  > ergo  la. 
mleAio  Ad  circulo  maximo  CDQ.  quadraoee  di. 
te  ftabic . (^apropter  ab,&  ad  puutp  normale, 
quadrante!  (uut  . Quia  ergo  punAum  A diftat 
quAdtente  i elreulo  <ipc.ctum  AC,  «t  Aiuuadraa- 
tes  erunt  eontri  thtfim . ft  idem  dicet.  G auguH 
Gnt  obeuG  ob  eandem  rationem  . Vade  Gdos 
perpendiculares  Iu  bafim  cadunt  etitm  ciuta  pcr> 
pcadicttlariA  ciiant,  te  uguli  duo  ad  baGm  ccAi . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXXlIl. 

* In  nullo  triangulo  fphjemo,  anu<  angulut 
ad  iafim  fit  oitufus , vel  reftus:  altet 
vao  aculuSyduo  arcus  aquales  ettam  ji 
non  normales  cadere  pojjunt . 

Sit  triangulum  rad.St  anguina  ineoBpooaiut 
obtufut»  angolua  vero  apud  1.  acotui» 

deinde  fi  cotendataliqoia»  pofie  cadere  imruuiao* 
gulum  arcua  pquslia  arcui  Al»fil  iiJcQ^. 

Quoniam  itaque  a<j  &Ai  arcua  fuotxqualca» 
erunt  quoque  cqoaics  anguli  apud^  8r  u lo  ipfo 
Ideo  normalia  arcua  ab  A dudua  iatr a criangulan 
QAi  cadetur  ideo  intra  irtangolum  uad;  fed  jntra 
triangulum  u AD  cadere  nequit  ex  prop.ji  ■ huiua» 
fed  extra ) cum  ponatur  anguli  ad  bafim  uaeutos» 
at  Dobcttfus  in  rnangulo  t.AO » ergo  eadem » $e 
ana  caderet  intra, qu^  efie  nequit , 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXiV. 


dCMtio 

Sit  triangulum  qAo,angaIurque<^la  illo  fie 
acutut^tec  Dobtufostfir  ai  perpendicularis 
'* dicatur  intra  triangulum  cadere,  & fequetur  idem 
abfiirdum  prcccd.  propof.  Nam  quia  opponitur 
angulua  acutus  nor- 
male crus  AB  intra  ca* 
dens  erit  mious  qua- 
drante ex  pfopol.sSi 
Coroll.  6.  b.  Rurfils 
quia  Q^DA  ponitur 
obtufus,crus  «rtho* 
gonaleABerit  maius 
quadrante»  maius»  fir 
minus»  quod  efic  ne- 
quit . 

Quod  verb  normalis  mlno^  quadrante  cadat  ad 
parcet  anguU  acuti  pattf  cx  prop*i8>b>  Coroll.4< 


Duo  arcus  aquales  extra  mangulum,cmiH 
anguli  ad  hafimvnusfitacuiuiytltercb- 
tu/usin  iafim produRdm  cade  re  nequeunt 
i regione  anguli  acuti  intra  perpendien- 
- larem, 

Sk  triangaluRMu^il  euiui  rettiet  A cidac 
arma  normalis  m h»  coniendatque  aliqoU» 
quod  i rcf^on%  anguli  & acuti  ab  a duo  arcuS  c- 
ca  radere  poffinc  inter  pan^  h » & a » ^1« 
Ai»  fir  AD. 

frdbarar.  Quia  ergo  ab  » fir  ad  ponuntur 
DqnkspenmcaaguJiad  bafim  ■»  fir  o squales»  fir 
ideo perpendicularis  intratriangulum  AAP  c*di^ 
raacrus»ergo  AOeflet  vitra  perpendicularem  000 
Citra»  vt  ponitur  io  Tbcfi » qu^  caderet  intra  o» 
fitQ^firidraaoaiau  • 


TRAC- 


ifi 


TRACTATVS  XXIII. 


PAP.S  TERTIA. 


Df  maximorum  circulorum  in  fphtra  , minorumque  interfe^ionihus , 
contaUibufque  mutuis , 


^ Ila  mutui  maximorum  drculorum  itt|crIcftionc , ylti- 
^ muj  labor  fubir,  in  confideranda  natura  tafluum  , & in- 


tcrfc£b'onum , quas  faciunt  maximi  circuli , cum  mi. 
noribus . , 


EXPENSIO  L 


De ComtUiiat  miimm  cinultnml 


MAximi  ctmili  fe  ncqaeant;  can 

vt  probstomcf)  i fe  foliiiQ  fccare  polEnt 
bifiriam  ; concaAuj  itaque  eft  circulorum  miap- 
rum»  eel  cum  maximii»  ?el  iauicem  • 


T H E 6 R.  r,  > a o p.  L 


Si  ia  fphara  daa  drtuli  fecem  m eodem 
fWiSo  chcHmfetemhrn  eius  maximi 
cirtuli , io  ^uo  polos  h lient , fe  mutui 
ungem  iBi  ctrcdi . - 


SIc  circulat  ab,  8c  ac,  qui  Ia  eodem  punfio  a 
fcceac  maximum  circulum  sHAicJoquopo* 
lo$  H,  8r  I obciaeat . Dico  fi  eodtm 

fmnBo  A • 

* Probatur*  Narnia  eodem  pundo,  8rnon 
alibi  fecant  abc  • £rgo  ibi  fc  contlogonc } aeque 
caim  poflunc  Ia  eodem  pua^3  Tecare ; nifi  ift  eo- 
dem puodo  cooaeoiaat,ar  e oiaucor  circuli  4b 
AC.  Quod  autem  aofl  alibi  polfinccoouenire, pa- 
tet . Nam  io  eodem  punAo  deberent  circulum 
maximam  alium  cotiogere,  eet  ergo  illu  circalam 
max  mum  fecareoc  bifa- 
riam,poltS  fuia  i,tr  b.8c  fic 
eflent' circuli  maximi  es 
prop.it.  contra  Thefim^ 
sel  non  bifariam  . Ergo 
arcas  i a H , 8r  alterius 
niaxhni  ell^  minoret  fetni* 
D circulo  quare  BOA, dr  alma 

oon  (ITec  circulus  maxi- 
mus contra  hppothefin,  rdm  arto  ■!  dillareac 
minori  femfcirculo  eorum  reAionea  • 

Quod  autem  dTet  circulot  maSiinas , qal  per 
aMom conta^m  traufirec, patet.  .Nam  dvdit  ad 
ilhim  eontadum  diamecria  f4amon  eiuf  per  Illos 
tranHbh  ex  propoi^  s.  Tra^so.raJeex  Coroll. 
r.  propof.  1 4.k.  cffct  masimut,  combitarixm  cir« 
calot  CA,4r  AsdioidcNC  • 9§  pnr  po4oix»<r  m ttiQ- 
ficcc^ 


THEOR.  n.  PROPOS.  Jfc 


in  ffhdttdtj  fi  du9  cHuli  fe  mutu$  UngMi 
-mAXimus  c/icxlus  fer  eorum  polos 
dejcrtptus  per  eorum  tonuEium 
sronjtbtt  • 


Robarar  • Nam  A circulus  maximas  bac 
i tranfiens  io  eadem  lig  per  polos  H,  Sr  t ml* 
Aomm  eirculorpm  non  eranlibic  percontatum  a 
•ranftbit  alibi  Io  L , vel  ergo  ent  ad  idem  inter- 
natium i polo  ■,  driic  non  erit  ad  idem  inter- 
nitum  d polo  l|  a))oq'iio  effec  idem  circulas: 
qubd  Ii  nofi  rlTet  ad  idem  inceruallumi  polo  ij 
led  V.  g.  ad  maius  ri ; Ergo  circulus  ol  inter- 
salto  iLdefcriptus  erit  maior  fe  cotingentibui  io 
Aclrculls,  6r  confequenter  fecabic  alterum  in  L : 
Sed  ex  prcced.  prqpof.  debet  tangere.quodcircu- 
lus  maximus  tranfeat  quoque  per  eorum  polos,  8c 
perL,  in  quo  ipfum  fecanc  ab,  & ol.  Ergo 
fecibir,  & unget, qubd  eK  abrurdunV. 

Aliter . Dufiis  diametris  ca,  8e  ab  ad  cootadu 
A,  cOni  fe  cangaac  in  a,  etuot  m eodem  plano  ex 
prop  s.Trad.ai.  Ergo  planum  circuli  per  ac,8t 
AS  diametros  tranlibit . Eritque  circulus  maxi- 
mus, ctkm  eos  diuidac  btfafiam,&  tranlibit  per  po- 
los l>lru  ex  propof.i4.Coroll.i.  part.h.t. 


THEOR.  iU.  PROP.  III. 


Ss  in  fphdttA  duo  circuU  fe  mutud  ton^anty 
circulus  maximus  per  vnius  polos,i^per 
contaHum  amborum  deduElus , per  alte- 
rius quoque  polum  tranftbst . 


TRanreat  circulus  maximus  abc  In  eadem  lig. 

perpolumr,  8r  ^r  codta^um  a . Dico 
tfdmfirt qitijiiepeT po^urU  r. 

* Probatur.  NamificAUolranlieasper  r,Sr 
Aoootranlic  per  polum  h,  ducatur  aliquis  alius. 


^i  traoCeat  per  xtrofque  polos:  Vel  ergo  erit 
' abei 


Idem  circulus,  lic  habemus  intentum,  tel  noo 
Idem,  8r  fi*  duo  maximi  circuli  feCecant  in  coa- 
Cadu  A , & in  polo  r.  Quare  difiancla  tAclTct 
femteircului  ex  propof.  la.  par.  u bed  nec  po- 
ttft  effc  qoadf aof , Ctth  fit  diftamia  a1  cbcxli  nw- 

nons 
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florit  i Am  9 iloo  cft  qutdrtDf » com 
^crim  mediam  noadjiiidanr»nmaiifniez  pro* 

^f.io.  Ergo  seque  potcft  effe  gemisut  ctTeoIut 
Btiimuf  > quare  trit  idem  i qui  per  cosudam^fle 
per  amborum  polot  craofibie* 


alterum  ••  Br  intcrTeSIooet  maximorum  acbi»  8r 
AfB  mediabit» ergo  pundum  termioaos  conta* 
Auma»  l^redfooemi^  erit  idem»  rtpoteclrre* 
muQ  rcmicircttii  AC^flimcontadua»tamfe&io* 
net  fflcofurantu  . 


THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

Si  in  ffh^nn  m^ximns  circulus  ultiiuem 
atculum  minorem  ungat  ^ tanfft 
eidquAlmi  0*  fArnlltlum^ 

TAagitdrcQlat  Ai  maadmui*  mioom  ACf ' 
Oleo»  fitdd»  ^ €ltnim  tonuit  paratlrlitm,^ 
A^usiim  nVrifio  m.aor/  AC.Defcripto  circulo  maxi* 
0)0  ACtpercomadum»dtper  poinm  drculi  ac» 
qui  tranfibit»  Br  per  polum  circuli'  ax  ex  a«b. 

Inueoiastor  poli  circuli  ac»  qui  fint  f »Br  i>| 
eireaque  alterum  potum  t i ptaoo  circuli  ac  re« 
motlorcmdefcribattr  circulus  ad  iottruailum  tr. 
Dico  hmc  taHXere  eircultim  acajrim*m  KOttffc^o  a/* 
r#ri  AC  pura/y^va».  Kcroot»  f*r  Aqualem- 

* Probatur  primb . Quod  Ht  aequalis  { doAia 
cslre diametris  AC>BrAi»sx»  frFD.  Angulus 
iaP  erit  squalis  angulo  MB»Ttpote  ad  verticem: 
anguli  verb  apud  v Br  t redi  Amt » crus  ia  verb 
eft  zquale  cruri  IB  . Ergoex 'propof.a7.  elem.l. 
totum  criaguluro  Alv  toti  iit  erit  aquale*  Qua- 
re» Btcmra  av,Bc  bt  erunt  squai  s $ qus  fuatrc<* 
D midiametri  circulorum  aCiB 

Probatur  quoque  fecunda 
pars.  Quod  lint  paraJlcli»quia 
reda  pp  per  eorum  polos  tri- 
Ee»  Ergo  perpendicularis  ip- 
fis  cft;  Igitur  Circuit  quoque 
AC»  Br  EB  fune  paralleli . 

Probatur  tertia  pars.Qsbd 
tangat  circulus  b B circulum 
AB  : quta  ex  conlirudlone  ia 
eodem  puodo  fecac  circumfereouam  acm  io  b • 

COROLL ARIVM. 

Hlocmanifeftumcft  panda  cootaduom  cITc 
per  diametrum  of^iofiea  . Nam  canguot» 
vbi  duo  circuli  maximi  in  s»  fie  a » fc  interfccaot» 
ouonim  iaterfedioaet  Temper  femiclrculo  di* 
ftaat»  ex  propof.  I B*  psr.i* 

THEOR.’iV.  PROPOS.  V. 

^Si  fmt  in  fph^era  duo  circuli  tcfualcs,  O* 
puruOeh ; maximus  circulus , qui  eo- 
rum alterum  tctigerit,rehquum 
quoque  tanget. 

Sint  In  fidnn  figora,qi»  fupra  duo  circnlt  p*. 

raileli  Brzqualcs  AC»Br  aB,taogatque  BACir* 
colus  maximus»  alterum  eorum  in  a.  Oico»^^»#* 
liquttm  rasj(irc/«B* 

* Probatur.  Nam  fcd’oncs  maximorum  AC- 
BS»Br  AB  diftant  femicirculo  aob»  ficut  etiam 
concadus  minorum  IB»  Br  ac  dtOant  femicirculo 
ex  Coroll.  przccd.  Br  diamctralitcr  luoc  oppo- 

Ergo  rciucirculasidcA  jucr  AcoatadaBi>Bt 


THEOR.  VI.  PROPOS.  VI, 

St  in  fphxra  aliquis  circulus  ad  aliquem 
/phara  circulum  maximum  obliquus  /f. 
Unget  IS  maximus  duos  circulos  aqua- 
les quidem  tnier  fc , paraBelot  autem 
Ah  circulo, ad  quem  obliquus  eft  . 


Sit  In rphxri drcnlns qnicunqoe  A»  ebliqmu 
ad  aliquem  maximum  ep.  Dico»  fkidhU 
mMxlmu  tan^:ct  dues  cirealos  defcripribUcB  paralfe- 
loa  dato  BF  y Br  aquales  ioulcem  ad»  Br  bc  • 

Sine  M»  & e poli  circuli  dati  XF » per  quos»  Se 
per  polos  quoque  circuli  ab 
circulus  maximos  deferiba- 
cur  ADCB  : Deinde  ceotro 
H interualio  h a circulus 
minor  docatut  ap  tangens 
AB  msximum  in  a j quare  ex 
przcedcnti  tanget  » Se  alte» 
rum  cizquslem»8r  paralie» 
Ium  CB  . Ergo  iam  babc> 
musAO»BecB  efleiaBicem 
rqnales»  Br  parallelos  * 

Probo  etiam  ciTe  parallelos  clrcofo  Fx.  Nais 
CMu  AO  fit  defcrlpcus  fuper  dufdcm  r i polo* 
ent  el  parallelus  ex  Ip.  propof.  ptimcptitu, 
Vadeomoes  cmot  paralleli  ap:  bp»  Bt  xc  • 

EXPENSIO  II. 

De  circulorum  minorum t>*  maiorum 
tntcrfe&ionibus  proportionalibus , 

er  aqualibus. 

POft  circuleram  minornm  tadns  commonet» 
oportet  eos  comparare  » Br  componere  cam 
■Mximis»  Bc  icAtoaex  coroAimiuus  confide» 
isre, 

THEOR.  I.  PROPOS.  Vll» 

T Si  maximus  circulus  maximum  fica 
fefho  diameter  fphara,  chculiquceft. 

PRobitnr,  ?t  In  fig.prap,4.h.  Nan  n lo.p(i» 
mz  partis  cranfcBnc  per  centrum  fpbzrz»  Bc 
ambo . V.  g.  acba» Bt ajb  babent  illud  pro com». 
muni  centro^  fedoonpctfunt  babere  pro  eoos» 
muni  centro  centrum  oifiin  commnoi 

eorum  fedione  com  iaalijs  partibus  louicemoB 
coocorranti  £rgocomimims>eorum  fcdiotrao» 
fibic  per  centrum . Sed  quz  linea  tranfit  per  ceo» 
trumfpb(rp»circuioroaque»eorumdtiiiMCer  eft. 
Omnis  ergo  fcAio  maximoiuai  drculorom  (pii|» 
rg>  Se  laibriin  diamoKr  «dt « 

7H|0& 


THEOK.  Jl  PROPOS.  VUI. 


S rem  mn.  Dico/t^ncm !i minori >IJi 

tnm,iit  mjxlmt  tffi  chotdom  in  fig.  fcq.prop. 


SPHAEMCORVM  PARS  III.  jtj 

ipfi  19  • Erfo  OT  erit  qtloqae  Hnut  eompIement{( 
QoMautem  fiat  «<}aales  ov»  fit  ap  pacet  { qu6di 
Tt  finn*  debeac  ene  perpencUculiru  Tedtonit 
duorum  maximorum  onhogoaalieer  (t  fecaa* 
tium*  eo  quia  Of  • debeat  eife  quadraoi.  vc  re  fiauS 
(it  arcui  90  > complendi  arcum  ar,  ef^ae  ad  qua* 
drantem terminantem  in  o . Scdio  quoque  fv  ad 
feftiond  DV  pcrpendlcuiaris  eft  ex  cit.pr  i4.cor«f. 
Vode  OVFI  • eric  redangulum  i & coorequencer 
latoax9»criCKquaie  laceri  vo. 

Probatur  tcrcia  para  • Nam  (inus  perfai , 9c 
pars  diametri  orchogonalis  inter  (tnum  reAum,& 
clrcumfcreociam  intercepta  y Ted  talis  eft  pars  Te* 
dionisva.  Ergo  eft  (inusvcrrut* 


Si  eirciilits  mtximm  per  poloi  minerem 
fecet  ^feHio  cherde  ejl  refpeUH  meximi, 
O"  dumeier  efl  rtfpeiht  minoris  i ^uid 
fi  non  fecet  per  polos  /efho  viriqne  ehor- 
ddeft. 

Eett  m«lrai«»OAQ^rpoIoi  *,ftAmIao> 
rem  iiiss . Dico/(^iaac«  in  minori tffc  dinmr- 


Piobatur  • Quia  chorda  eft  linea  In  circulo  di- 
rimens illum  in  duo  TegmenUi  8r  xtrumque  pari» 
.ter  (ubceodens : fed  feftio  fH  diuidit  maximum 
•OAujn  duo  i^gmeou  foah»  8r  ibm#  fif  fubten* 


dic  ea,  ergo  chorda  eft  • 

Pacet  Ttrd  ex  dtAU  prop.id.par.l.hoius  fh  eue 


diametrum  ref^Au  minorU  • 

Si  rer6  non  fccec  per  polos  maximus  nat  mi- 
norem ia  vtroque  circulo  fedio  chorda  eft* 
per  fe  patet  cum  dluldat  nrumque  circulum  in 
duo  fegmenta  circulum  quidem  maximum  in  rat» 
8r  R.BTMiinorem  verb  m kxt  $ 6c  Roj  Tegmenta» 
dromnia  Tubceniim* 


THEOR.  Illo  PROFOS.  IX. 


* Circulus  minor  ftcans  duos  moximos  polos 
in  eorum  normali  ftHione  habens . St^ 
lUonem  illam  maximorum  diuidii  m fi- 
num  verfum , &•  Jmum  complementi . 

Ipfa  verifthio  in  duos  finus  reSos  ftcatur, 
etiam  fi  folum  m allero  maximo  taulum 
fuum  polum  obtineat . 


Sit circuIoA  Af »q. mAAuan<,qui fecet MrmaK 
ma>lmisaiiliAa&&ioBe  A»>&polo  1,^ 
alibi  dummodo  in  AFi^circttloidacatur  minor 
circuitu  tHU«  fedioque  cius  cum  maximo  A9Iq^ 
ficHf . Dico/fi.uaem  ktdirimertfViin  iuoiltnia 
t(Goi  V9*  & PR  » ficut,  Br  chordam  ii » (cu  in  alio 
circulo  chordam  RT  . 

Probatur  • Nam  (inaa  reftus  eft  dimidiata 
chorday  fed  Al  feftto  dtuidit  fediooera  m * vel 
sii  vel  TU.  bif^Bm*qua-ei  pe«c.«ft  cborda;  ergo 
diuidit  in  duoa  Eoua  i Dini^t  aut£blfarU»quit 
noiQ^>  ex  pr.l4eP«l*h. 
O 


eirculut  malimus  di- 


THEOR.  IV.  PROP.  X. 


Si  in  fphdera  dt$o  circuli  fe  mutu^  fecem^ 
wuxmm  circulus  per  eorum  polos  duBus 
fecdbn  bifmdm  ^fegmenu  eormn  cir* 
culorum  • 


nEnturduo  circuli  Infphzra  co  *&  ifiqui 
femutubfecenciDM*  Dico»fMo4max.m«r 
circulus  DFB » per  eomm  peios  dudus  bifsriam  fico- 
kit  torum  fe^m.  nta  sfo,  dr  tco»  fku»  SDO.cr  sso  • 
* Probatur.  Nam  ex prop.14. par.i.h. cor.f. 

bifariam  circuli  dc>  Be  ip  fe^i 
fune  a maximo  circulo  EOF . 
Quare  Ttraque  fuperficies  cir- 
culoru  BF.fr  DC  cirenlo  maxi- 
mo BD(  perpendicularis  cric 
' eX  14*  propof.  primx  partit. 

Proptereaque  eocum  com- 
munit fefttoex  9.b.quf  Irnea 
reda  erit.curo  pians  fuperfi* 
clei  fint.bifaria  feda  erit  a diametro  sf  DC  per  c4- 
tra  Ctfr  H trafeunce  • Cii  ergo  10  fit  xquale  erori 
19 , fr  IR  crus  communciingulique  ad  i hinc  ia- 
-dc  redlf  triangulum  totum  hio, toti  Hti  erit 

fquile  : Quamobrem,fr  angulus  ihI  angulo  IHO 
crtt  pqualis,  proptereaque  ar  quoque  arcua  arcui 
01,  qoi  angulum  menfurant,  erit  xqualia)  fr  hioe 
OR  arcus  rciidutts  de  (cmlcircuJo  bof  erit  aequalia 
reliquo  refidoo  aa  femicircuH  fps  • Idem  ofteor 
di  poeeric de  triangulis  Mi,fr  l«o,qubd  (iat  c- 
qualia , & hinc,  quod  anguli  »01 . fr  100  fint  squa- 
let» inde,fr  arcua  eos  mefurantea  tc*  fr QC,fr  hinc 
l^cnu,  vt  oic.fr  ics,  fr  cart.«unl*qoalia  . 


THEOR.  V.  PROP.  XI. 


Si  in  ffhdtru  duo  circuli  dquales , ftue  vuxp; 
mi^fiue  non  moxsmi  fccent  eundem  cif» 
culum  ulttjuem^  O*  intercipiant  circub 
mspcimi  per  eorum  polos  tranfeuntis  ar- 
cussequalesi  eorum  figmenta  erunt  aqua* 
ha. 


D 


Tplici  fchemate  nemur  * quorum  iltenna 
circulos  maximos  exprimat  alterum  nuno^ 


rea  • • e m 

Sit  rrgo  circulu»  AiCO.St  ilter  Poa«flai  fccent 
eundem  drcnlamVKi,«tieitculi  m«i«> 
fOloi  fefti  Vic*.*  feeintufZOM  UAnfc»«fc>“- 


1 • 
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tercspiat  arcam  M (quilemaimi  ita  alterHiacir 
cuiiioaximii  feu  ettim  eiufdcmtHummotkicraa' 
Teae  per  polos  ipfius  fedi  vctz»  firalceriaa  rccao* 
tit  ACBOi  Ideoquevtrique  plano  redi  fintiftictr- 
cali  per  polos  rranteimtea  • 

Dico  arcus » quoc 
abrdndunt  fefecando 
dfe  xqusles;  ocpear* 
cum  cvaeiTc  lequalem 
arcui  oiz  { nec  non,  Bc 
* AV/  **'^°*°  eflecqua» 

I lem  arcui  orz. 

^ Probatur . Quia  ar- 

VAdefcendlc  per- 
peodlcolirieer  fuper 
rtrumq»  planum>quod 
fecat,  vx,  & XA  fedio- 
nes  erunt  perpendi- 
culares fed'onl  ic  f tales  quoque  erunt  fedloni 
ei  , ob  eandem  rationem  arcus  perpendicularis 
Bi  I (cdioors  TP}&  Ti ; 8e  Ideo  ex  propoCp.  Itnus 
arcuum  •quibus  rubtendutuurV-  g.  ac  Unus  erlc 
XA>&  xc  arcus  vc»&c(t.&  arcus  if^  erunt  ex  14. 
pr.p  i.h.  diuilibihriacn  io  v>  Be  in  p>d  ijqui- 
buspoBtis. 

Si  itaque  oftendemuf  VX  Bnum  elTe  «qualem  fi- 
nui  TI  erit  quoq;  arcus  Vc  ^qualis  arcui  tz  > vel 
Tt arcui  10.  Siefi  oftendemus  XAcfle «qualem  fi- 
•uiTpoftendemus  fimilicer  arcus  fubtenfbs  elTe 
«quales  Acipfi  op» vel  AB  tnfi  pz»fir{deo arcus  inte- 
gros cVBcfie  aquales  arcubus  on^  cab  ipfi  opz. 
Hoc  autem  ita  eA»quiacctangula  redillnea  vax, 
Bc  TPi  fuut  «qualiai  vn. 
dci^r  latera  erunt  aqua- 
lia . 

Id  verb  fic  demon- 
ftracur  va  reda  fub- 

thefi  «quator 
Tubterp  arcui  pi»  fic  ar- 
cas Muipfdr  AVSD  pqui* 
turob  «qualitatem  dia- 
metroru  ad  >Ar  pm  cum 
circuli  ex  thrfi  ponan- 
tur «qualeSisblate  ergo  Va  ab  aVsDiI^  pi  i pihm 
reftabut  osvi  8f  ihm  «quales  arcus  quibus  ex  sd. 
Jib  l.lnfiftenc  anguli  «quales  redilioci  VAOt  Bc 
MPi  apud  A)fr  p . SiCyquiavrfediOi&Bi  efteiuC- 
dem  circuli  vet  diameter  fubteodet  «qualem  ar- 
cum circuli  perpendicularis  bnIi  Bc  VNZii  quibus 
ablatis  «qualibus  arcubus  cx^efi  va>  8e  pi  refta- 
bunt  «quales  arcus  iMp,  Be  anz, quibus  infiftunt 
anguli  redilinei  bip,& aVz>  triangula  itaque  re- 
dUioea  AVX|  Be  tpi  duos  angulos  «quales  habent 
apud«A»  & V Ijsi  qui  Tunc  apud  P , & ■ Tuper  bafim 
«qualem  tA|  Be  n,  vade  cruot  triangula  «qualia  j 
&ideo  TPxquabitur  ipfi  za^  ficuti»&  Ttipfi  xv.* 
exs7.l.i.el.  quare  arcus  opZt  dCAB  «quabuocar 
inuicem»ficut  etiam  arcus  bVc*  & zio  • 
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THEOR.  V.  PROPOS.^^XII. 


Sint  in  Iphera  fircuH  paralleli  4SCD,  ^ifho* 
a quorum  polis  defcribantur  circuli  qi^ximi 
BfaotSrAKcc.  Dico  circumferencias  patcIIc- 
lorum  interceptas  meer  circulos  maximos  . vt  ao 
velEii  elle  fimiles  • arcas  veab  maximorum  totcr- 
cepii  inter  fuper ficics  parallelorum  • vi  ab,  Be  ou 
efle  «quales. 

Sint  enim  eorum  communes  fedioDes  AC»d^ 
BG.ficHf  ,BeD9  iftf 
erunt  parallele  cum 
circulorum  fuperfi- 
cies  ipf«  fiat  paralle- 
lzi  rurliis  fe  incerte- 
cabunt  in  communi 
pundo  to»  H p qui- 
dem io  X|  at  AC, Se  id 
in  p facient  autem  «- 
qualem  angnlu  apud 
«»dcapudp«e6  quod 
fint  ex  f4.p.i  planoru 
AtL, 8r lOL Tedioni  li  perpendiculares . Vndc> 
&r  arcus  EH» fir  AO  erunt  fimiles > nempe  eundem 
angulum  fubcendentesivel  eundem  oumerum  gra- 
duum comprehendentes  5 quorum  circu  his  ^do. 
ennumcrcc . 

Probatur  quoque  fecunda  pars . Quia  enim 
arcus  ex  dcfiuitione  poli  fuot  «quales  i polo  t 
demiili  in  circulum,  vt  1 e»  Be  ih,  fic  mdem  ratio- 
ne  tA  » ®r  id,  fi  ilii  minores(B,&  la  ab  ifiU 
maioribus  ia,  & 10 auferantur  rcliquiAS  adHB 
erunt  «quales  arcus . 


THEOR.  VI,  PROPOS.  XIII. 


* S/  infph^a  duocirculi  mAximi  fe  mutu^ 
orthogonaliter  fecent  i circulus  veroohli^ 


Sus  Ung4t  vmus  parallelum  . Paral- 
m alteri pCAhit,  tum  paraltelum,tu 
circulum  tihfuum  in  parttt fimiles. 


* O Roponantur  circuli  maximi  dce,  cui  paral- 

^ rv.t_J-  ...t Tii.  /♦- 


* Iclus  fit  roT . Deinde  orthogonalis  iJJi  fic 
iCAjcui  obliquus  fic  cxT,*quemi&  parallelum  »ct. 


St  in  fph^era  miximt  arcuit  2 polts  parai^ 
ielorum  deferthantur , truncant  cos  tn 
patet proporttonalesy  ipfi  vero  truncantur 
ab  en  tn  partes  ^quaies  . 


SPH/EIUCORV 

trparatletirmvoTrccec  I pMraHelas  lrmz 
maximo  squidiftaas  KA.-  D<coitsefle arcum  rv‘ 
ad  TU  arcum  »rcc(l  circuitu  ad  circulum»  ideft 
TV»  ie  TR  cuodem  numerum  gr.contmrre  . 

Probatur  . Nam  triangulum  xht  eft  «tjuian- 
golum  triangulooiT»  Vndeex4«propor.5.  clem. 
ka  eft  XT  diameter  ad  ht  diametrum»  n Tt  ad  to« 
Ergo  ex  ipi  lib.5.  elem  >&  reliquum  Xi  ad  reli- 
quam oh»  n totum  XT  ad  totum  ht»  fc  habebit  • 
Sed  HT  cft  arquaiis  h V»  repote  femidiametri»  Ar  xi. 
ad  ZT>  Tt  pariter  remidiametri . Ergo  ita  fe  habet 
xf  ad  HOi  TtxR  ad  HV»  ArperMuftfKdo»  ita  fe  ha- 
bet xt  ad  XI» » Tt  HO  ad  hv  . Quare  in  triangulis 
MOV > Afc  xiK»  habemus  duo  latera  prot»onion«- 
lia»in  quibus  notus  efl  anguluSitu  apud  o»tu  apud 
fi  qu6u  ht  redut . Angulus  rerb  reliquus  apud  x 
in  criigttlo^xim^Ar  rei  iquui  apud  Hin  tridguloHov 
fiinc minores  redlo»eoquoduaadricu  crt  & ovt 
partes  hnt » ergo  ex  propoCp.  lib.6.  elem.  erunt 
triangula  fquiangula»A^  angulus  apud  Htrit  pqua- 
Iit  angulo  apud  x . Quare»Ar  arcua  eos  rubtendeo- 
tes  erunt  fimilet»  nimirum  rt»  & Vt»  Tude»  At  re< 
(idui  1.C»  Ar  Vc  • 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XIV. 

St  iriTphtera  duo  pardlleli  eirculiyt^maxi* 
mus  ipforum  fcccnt  dii/juem  mjxmmnt^ 
iH  dreus  xtjHdles  tHUuem  fecalfunt  > 
omnes dUo$ marcus  ^ejudles  tnuicem . 

SI  in  fphera  (it  circulut  A8Ci>»in  quS  etiam  paral- 
leli At|  Ar  cotAr  maximus  ipforu  fr  reperiitur» 
fecetqi  circulum  illum  in  arcus  cquales  r a»  At  pc. 
Dico»  ^ (fmcmUbtt  aimm  cuiT  m artut  d^itd* 
Ut  LHi  & HI  /ecari  : 

Probatur . Nam  tranfeat  H(e  circulus  acbd  per 
polot  parallelorum  MN  fecabii  btrariara»  At  etiam 
Tegmenta  jprorum  ex  propof.i^.  p.i  h.  eruntque 
diametri  ai  Tedio- 
ne«»£^co>  (ic  cTiSr 
MM  . Vade  fe  inui- 
cemincercipient»ra- 
cientq;  triangulum 
OPQ«Ar  Q^s»  Quia 
ergo  PA  ,Af  CPpo- 
nuoturfqualestrdt 
portiones  diametri» 
(inorq;  «quales 
At  TtpotecQua- 
Itbus  'arcubus  lub* 


tenfp»  Tt  c(l  ridere  ex  prop  p.h.  Anguli  Terb  ad 
P»At  R re^,'  anguli  aUicm  ad  Terrteem  c^cquales: 
pndf  duo  triangula  re^angula  op(^AtQjus  er  une 
cqaalta : Ea  propter  baTes  qnoque  erunt  atqualet 
AtQ>:  quamobrem  arcus  quoque  iu.»ArMrt 
quibus  hnus  funt  » erunt  «quales  >> 

Qubd  (i  dKus  circulus  non  tranliret  per  polop» 
At  edet  V.g.  OLHiT  . Etac  aItqois>qui  tranlcatiAt 
tunc  ob  angulos  reftot  ,•  At  angulos  ad  Tcrticem 
•qualCA»  balimque  «qualem  ^^^Atojl»  vepote  ar- 
cubus «qualibus  ex  h)fpotheii  HLtfr  HI  fubtenra»’ 
erant  triangula  redangula  opq,»  At  qrs  «qualia . 
Vnde»  Sr  crus  qf  eruti  qr»  At  ex  co  arcus  ap  ar- 
cui PC»  hinc  Tero  ad  quemlibet  alium  circulum 
obliquum  priori  ar  gomenco  ioferea . 


THEOR.  Vin.  PROPOS.  XV. 

/« fphxTd  paralleli  circufty  inter  ^uos , es* 
rmxtmum  parallelorum  aijuales  arcus 
Circuit  alfcutus  maximi  mierapiuntur, 
funt  ^(jualcs  i sKi  verd  tnter  quos  , o* 
maximum  parallelorum  maiores  arcus 
imerctduntciiiculi  alicuius  maxirnt^funt 
mtnores . 


DVpIicem  cafum  habet  h«c  propohtio ; quia 
poteft  aliquis  circulus  maximus  tranfirc  per 
polos  parallelorum»  tcI  non  tranfirc:  Sed  quo- 
cumque modo»  tranfeat,  Ijue  non  traofeatyiiiu 
kaqu* paralleli  in  hg.  anteced.  ab.  At  co  minore<» 
Fs  maximus . Aliquis  »er6  circulus  maximus»{yc 
OLHiTnon  tranlcat  per  poJos  parailclorum  nm- 
At  ita  fecet  eos,  tc  umen  arcus  hi,  At  hl  i maxi- 
mo, At  minoribus  intercepti  fint  «quales.  Dico, 
^ iwasTCi  ALR,<^  Olc  fo^tinuiietrt cir(H'ot 
. Probatur.  Nsm  dudo per  polos  paralieloruui 
M,M  circulo  maximo  AFNEB,  faciet  fcdiones  ia 

?iuoItbct  .AR,AtcD,  necnunEF,  &TC  circulos  bi- 
Aciam  fccances  ex  14.propj.p1r.  1.  dlamecriqut 
erunt , At  quia  arcus  ui,  & hl  ponuotur  «quales, 
erunt  arcus  fa«  At  fcjequAlflS  ex  pr«cedenti,ficut 
eR  ES,  At  oE  . Ablatis  igitur  arcubus  «qualibus 
pc,AtDEi  femicirculo  rcNoR,.At  iteti  arcubus 
«qualibus  fa,  At  EP  i femicirculo  fambb,  remane- 
biuit  arcus  amr^  At  exo  «quales : Quare,  Ac  fub- 
tcf«,diametriq;cD,At  ba  erat  equales.Tnde.At  ipfi 
circuli  paralleli  cro,^  ACI.  gc  hinc  patet  fecuda 
pars  eodem  argumento»  nempe»  quod  paralleli  finc 
inequales  ilii , qui  Xrcus  inzquales  inter  ip(os,  At 

maximum  parallelorum  loteicipiunt  • 
THEOR.  IX.  PROPOS.  XVI. 

ijii  in  rphxra  circulus  tranfeat  per  -vnum po^ 

. Ium  vntuSy  O*  per  aduer/um  polum  atte- 
Ttus  circulorum  tncltnatorum  tnutcimy 
ille  arcubus  ab  tllts  aifemdet  aquales 

arcus . 

Sit  circulus  AHCD,qut  eiftulorum  iBclinarorum 
InuicemFOE,  At  RHfl  per'  polos  tranfest  per 
Tnum  TTiius  nimirum  n circuli  bhe  , At  peralee- 
rum  A alterius  FOfi  » Ar  fecce  eoldcrn  inclinatos 
circulos  io  n»  At  H . DiCO,^Moiarcjfi  Inter ttptt  fc» 
^ MS  erunt  aefUMlet . 

Probatur.  Arcus  cha  «quatur  arcui  DnH»qubd 
quilibet  circulus  fubtenfas  I fuo  polo  ex  dchu.A. 
Iiabeatarqnates.  Qu,are  anguli , ooa»&  hao,  qui 
Rerene  dudisreftis  AH»OD»Ttpote  periphenjs 
«qualibus  inlideotesHOD,  At  cha  efieoc  «quales. 

Progrefl*.  1.  in  triangulo  quoque  dca  anguli 
'xd  D»  Ar  A funt  «quales  ob  «quales  fcmidiamecroi , 
qoibui  fubtenduntur  ex  propof.t4.clc(n  1.  Trian- 
guli TCtb  DCT  angulus  re^us  cR  eum  wtt  lic  qua- 
drans ex  CoroU.2.  prop-iq.p.i.  (ic  m vriaogolo 
tiA  angulus  c reduB  eft  eadd  ratio.ie  .)Quarc  reli- 
quus apudv  reliquo  apud  1 ,tns  igulaq^e  iAC»At 
&r  DTC erunt  «qualia  • Vnde  ct-am  baics  t a,  At 
V Oenloc  «quales  ; AUacft  Itaque  parte  lotcrmc- 

Sbb  •*“ 


<»  „«  TRACTA 

‘^ircommaol  rifidonm  v*  ccfiauo  i»  erli  «• 
oale . 


Pietrtir.i.  Chor<hiiitenmi«<Io*tHrtIior<l{ 
q<i»  im.gln«looe  fuple,  Ttp«e  «qo.II  p^- 
phtri»  DC.  *f  *H  fubteoCr . Qoj*  «l"  «*•  * 

font  »qa«l««f  conrniuai  portione  no,  rell- 
qni  «rcu.  HA.  «t  cD  reftabune  equelee . 

’ Proereff'4-  Cninit«qoetrlinguliiHAV.*<!Oe 
•onlui  D ex  I.  ptogr.  «ngolo  A,  Sr  ex  t.  l«oi  V* 
Ittetl  DI  .&  ex  ) .Utut  AH  lAterl  co  fit  «qnile.Ergo 
ex  prop.li.  el.  I.  erant  rqoalia  A bilis  BV  baii  cl 
cqnabitur.  Io  triangulis  tandem  hvc,  ntcic  be- 
bmua  ic,  «rcv  cturicqnalia  ex  t.  progr.  h BV, 

* 01  ex  4.  «f  HC.  «r  cc  fuot  radi)  . Ergo  angulai 
niger  angulo  nigro  zqualii . Et  ideo  arcas  IB 
«cni  fG«quabitur,ficat  «e,  k XB  relidui. 

THEOR.  X.  PROPOS.  XVII. 

Si  is  fphjer*  fmt  pftalltlt  circuli,  (rdtfcri- 
itniur  maximi  circuli,  <jUi  imum  qui’ 
dem  parallelorum  lauganl  ■,  reliquoiveri 
ftceni , circumfirerUut  parallelorum  in- 
tercepue  inter  eos  maximorum  ciredo- 
rum  femictrculos  , qui  non  coucur- 
ruui  ,fimiles  erunt  i maximorum  veri 
circulorum  encumfetentU  inter  duos 
quofeumque  parallelos  sntercepu  erunt 
aequales. 

IN  fphnra  paralleli  circuli  dercripti  fint  AUik 
CHDi  k It,  qui  eundem  polum  habeant  o t de. 
Icribanturque  maximi  circuli  a»xi,  kaacxK,qni 
tangant  parallelum  it  in  pun&ia  t,ki  j «re- 
liquos parallelos  fecent  in  pandis  A,c,  D,  a,  k 
11  ; fe  vtrb  inuicem  apud  i,&  xjn  duoS  fc- 

micirculosmore  maximorum  circulorum. 

Dico  arcus  lc,k  ID , Ccut  LH.k  tv  efle  pqua- 
Jes;  oecoon,  k arcua  ca,  k lo  i fic,  k hu  • k VB 
arcus  maximorum  circulorum  inter  parallelos  In- 
terceptos ede  squales.  Arcua  tetbparalleloram 
inter  circulos  maximas  iruerceptoa,  et  chA  aBs 
£c , k DV  ain  ede  iimilca . 

Oucantur  ad  ineundam  probationem  circuli 
aruxhoiotPikoiz  tranfeunteaper  pxoda  eoo- 
uauumi.kt.k  tcanieuocea  pecpuium  o,ko. 
paraUelerum.kpec  laalos  snaxlmoeum  ungen- 
lium  „ ^ expropof.J.hulns  . Qtiate  ex  ptop. 
10.  bilacian  fecabunt  legmcota  ipforum  maxl- 
mocnm,k  ounoruma  Vade  fegaencum  Itu 
V-g. maximi,  k muiotls  ain «erunt bifariam 

dii  u IU  k t,  Ec,  k AU  laanisuA  n I * 


T V s XXIII. 

fariam  fedi  In  a,  k 8,  k eadem  dirae  de  fegme». 
tis  circuli  inguftiotis  CBdv  t Quard  erunt  squa- 
les pradifii  arcus,  Ttpote  bifariam  feai  • Erit  ei^ 
go  squalis  arcus  ic.  maximi  arcui  ID  cinfdem,  fc 
IA  arcui  la.  Vnde  ablato  communi  arcu  CID  | 
remanebit  quoque  arcus  AC  areni  DS  maximi  cir- 
call  sta  inter  pararallelos  intercepti  sqoaHss 
Idem  probabitur  de  arcubus  MH,kv«,qubd  fint 
•quales  IM.kLN  i quibus  ablatus  arenaeommn- 

nia  B V,  sequaies  reftituet  HM,  k V«  • 

corollarivm. 

IMb  arena  quoque  AC.  k au  | fient  »H,  k nn 
erunt  squaiea.qubd  olienditur  . Nam  arena 
ncDB,  k hhVN  funt  squales  ex  propoClI.  Qjsin 

fecaniciidem  circulum  minorem  aBxh  dno maxi- 
mi fca.kcHX.k  maximi  Oiix.k  otM  per  eo- 
nm  polos  „ , trinfenntium  intercipiunt  ircut 
squales  in,  kl  8,  k ob  eandem  rationem  arcus 
quoque  CID.  k ut V squibuntur.  C4m  ergo  AC 
Da.kuB,VN  fine  arena  squales  ablatis  squsibus 
CID  , k BLV  reftabunt  ac,  fc  uu , ficat,  V« , fc 
DI  squales  • 


Probatur  quoque  fecunda  pars . Qneid  ciicum- 
ferentis  minorum,  vt  CH.  k a a fint  fimiles  eir- 
cumferenti)!  AM,k  u 8 . Quoniam  circuli  maxi- 
mi ixit.  k ts^  per  polum  o parallelorum  irao* 
fennt,  erunt  arcua  2 k 8 n parallelorum  polo 
O deferiptorum ex  propof.ia.  fimileat  ideo.knc, 
k AU  erant  fimiles.  Quia  HCsquaeur  ipfitj.k 
AU  ipfi  8 A . Probandum  dll. itaque  CH,  k aj . efic 
arcussquaiea,k irem AUfk 8 n . Dcmonflxmns 
Autrm  eo,  quia  ex  ptopoC  II.  CMD,  k Ht  V fint  s- 
qualest  vtpote  duo  maximi  euodem  parailainm 
lecatea.k  squalem  arcum  L I n circallmaii- 
mi  oiiq^k  CLPatranfeuntiu  per  eorum  polum  o 
intercipientes . QuareA  femiarcus  illotum  ( u- 
iea  enim  funtex  propoE  10.  huiais  c x.k H g) 
ncunt  zipialea . Ablato  ergo  communi  arcu  B a. 
craot  squales  CH,k  a}.  Sed  aj.  eft  fimiiia  arcui 
A 8 ex  propoLu.  bolus  j Ergo  etiamcH  erit  ii> 
Biilia  arcui  am. 

Idem  poterit  probari  de  arcubua  i>v,k  «» . 
Qubd  fine  inuicem  fimiles  ; fiquidem  vo,  k 3 A 
fout  squales , c6  quia  femiarcus  a D,  k p V fias 
squales . Vode  ablata  commnsl  «em  } D tsida 
nebant  ap.  k dv  sqnalea  : fed  a p cil  fimiiia 
arcui  A t . £rgq,  k VD  fimiiia  ciic  arcui  ih  . 

Maxlmd 


SPHiERICORVM  PARS  II. 


Maximi  • quia  eodem  argamenco  am  • ^ xm 
probantor  cqaalei  arcui  8 n . Siquidem  a 8. 2^  mr 
femiarcai  Ainc  jrqualet : Ablato  ergo  communi 
arcu M 8 remanent  am,  flr  8 r aquales,  8e  ica 
dicas  de  arcu  Kl|  qubd  fit  aqualis  eadem  ratione 
arcui  8r« 

THEOR.  XEPROPOS.  XVIII. 

Circ$Ji  t qui  taugutit  eundem  puruQellum 
^qualiter  funt  inclinati  ad  maximum 
parallelorumj  expoli  eorum  aqualem  d 
polo  maximi  paralleli  haient  dtHantiami 

STt  figura  pnecedcns,i^  omnia  In  eadirpofita, 
vt  priiis . Quia  ex  def.  6,  par.prim»  circulus 
ad  circulum  inclinat  cqad,  cum  maximi  circuli 
perpendicularis  ad  ipfos  ambos  arcus  angulum» 
quem  faciunt  eorum  plana  in  fe  fecaodo»  meotuo 
rat  t Ideo  eidendum  eft  j an  inter  circumferen- 
tias tangentium  eundem  parallelum,  et  fAOi 
6HVX,  & maximum  parallelorum  uek,  «qua- 
les circumferenni^  perp^dicuiaHu  Ttrifque  maxi. 
moru  circuloru  interciplltun  circuli  auteoZQ*  Sr 
or^funt  perpendiculares,  etpote  eranfeunteSfTt 
io  prarred.  probatione  fecimus , per  eorum  con- 
ka^usiL,8rper  eorum  polos  * « • ^ per  polos 
etiam  n^8e  o paralleli  maximi  rzpir.  Qiua  Itaq; 
op,  8c  02  funt  quadrantes  maximorum, quod  craa* 
feat  maximos  pzpsx.  per  eorum  polos  ex  Coroll. 
propof.14.  prim^  partis  huius, Ideo  erum  inulcem 
«quales.  Arcus  rerb  oi,&  OL  ex  prop.i8.  par.1. 
li.  funt  «quales,  quibus  sblads  i quadrantibus 
oz,  &.OP  refiduR  fuperfrunt  iz  , 8r  lp  pqualis, 
qu«  intercipiuntur  inter  circulos  Paob  chvx 
tingentes  eundem  parallelam,  Be  ad  maximum  pR- 
rallelorum  pxix  IncHnacI . Cum  itaque  fint  «• 
qualia  refidus  maximorum,  tum  taQgrnribut,tum 
maximo  parallelo  perpendicularium . Ergo  tan- 
gentes eundem parallelam  «qualiter  funt  iodi- 
nati . 

Probatur  fecunda  pars , quod  habeant  polum 
«qud  diiUncem  i polo  maximi  parallelorum , Po- 
lus diflat  i circumferentia  maximorum  quadran- 
te . Ergo  inter  padb  , 8:  xhvc  tangentes  eun- 
dem paraJlel4UB,8r  polum  « ^ ipforum  quadrans 
iotereft  12^,  fe  etiam  inter  polum 

mastmi  parallt;lorum,fe  circumferentiam  paral- 
lelorum, qnem tangunt,  imermediAnt arcus «- 
quales  01,  feOL»  addicisergo  iftis  arcubus  «qua- 
libus ^llit  quadrantibus  It  ^ , fe  lp^  remanabunt 
*arcas«nttiesoiz^ , feoLP^.  Vnde,fe«quaD- 
ter  diftabunt  a polo  ^ rei  o,  n patet . 

COROLLARIVM, 

Hinc eft qubd cum  diftenc  «Qualiter  ) polo 
parallelorum,,  poli  eundem  parat leltfih 
tangentium,  quod  polfint  vniri  crrculo  aliquo  po- 
railelo,  qui  per  eorum  puo^S  ^ ^ tranfibit,cuA 
fquaiieer  diftenc  d poloo,  fe  donidquencer  i po* 
lo«i,  ; ; 

... 

3’  t ' • • •■  r 4 • ,c  I ‘>ioa 

• ■ , .«Ji  - .,•„,«1  • 

.•I  tnj  .I Uiiq^Druq  q.fOq 
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THEOR.  Xir.  PROPOS.  xr.Y. 

Mtximi  circuli,  ^ui  fimiles  circum ferentUs 
puralhlorum  circultrum  in ffh^ru  tufe- 

. runtifliyAUtperparitlidorumpolosiran- 

I feuni  , 4ut  eundem  vnum  parJletum 
tangunt . 

IN SpK«ra maximt  circuli  abc,'  DflV auferant 
circumferentias  fimiles  AD,fe  oc  ex  parallelis 
AoV»fePc.  Dico,  qu6d  fi  alter  ex  maximis  circu- 
lis tranfest  per  polos  parallelorum,  quod  etiam 
alius  tranfibitj  qubd  fi  alter  tangat,fe  alterquoq; 
tanget  j qu6d  fi  vnus  non  tangat,  nec  per  polum 
tranfeat, nec  altercontinget , rei  per  polum  tran- 
fibit parallelorum.  Sed  am^ parallelum  mino- 
rem contingent)  Tranfeat  ergo  primo  Aseper 
polum  B parsllelorum . Dico,  fe  maximum  dsv 
per  eundem  polum  b tranfire»  fe  erit  polus  tn 
communi  Tedlone,  quod  fi  id  negetur , fe  dicatur 
pandum  b quo  feinterfecanc  non  efte  polum,  fed 
aliud  pundum  8 . Ducatur  ex  polo  b per  pun- 
dum  carcuscirculi  maximi  Hs:  Iftecx  prop.12. 
auferet  circumferentias  parallelorum  fimiles  ha, 
fe«F.  Ergoinuicem  erunt  fimiles  AH»re- 
pote  eidem  arcui  f e fimiles.  Ergo  cum  fiat eluf- 
dem  circuli  erunt  quoque  «quales , totus  inquam 
AH  arcus  cum  fua  parte  ad.  Non  poceft  itaque 
euenire,  qubd  ad,  fero  fint  arcus  fimiles,fe  tran« 
feunte  per  polum  abc  maximo  non  eranfeac  quoq; 
per  polum  s,  et  io  eo  non  fe  Interfecec  dbv, 


‘ Tingat  fecundo  maximos  asc  parallelum  te  . 
D>eo,fealinm  maximum  def  eundem  tangere,  fi 
enim  non  tadgtt.fed  feccr*  ducatur  maximus  ali- 
quis,' qui  tangat  llipundo  fi.  fefecet  maximum 
ABC,  fe  fit  OH.  'Quia  ergo  ch  tangit  ex 
propof.  17.  '»XB , ideo  ac,  fe  1 v , fe  bi  erunt 
armis  fimilesiredex  ft/pothcfi  fimiles  quoque  fune 
AO,fe  IT  ,fe*Bl.  Ergo,  & inuic^  erunt  fimiles 
IV,  & IT , fieut,  ife  d^ , fe  CD ; fe  ideo  cum  fint 
In  ijrdemcircullsi  erunt  «quales  Ac,feAD  ficut 
Riuicem  it  , fe  it  erunt  «quales  pars  tori , quod 
efie  nequit » • 

Non  tangat  tertio  abc  parallelam  ivt,  fed 
lecet  r Nec  tranfeat  per  polum  parallelorum  x* 
Dleo  altera  qiiOqj  d^f  fecare , nec  tranfire  per  po- 
ddm  xi  Sed  ambos maximos  coatinger&circulum 
Arallelum  minorem,  fi  tamen  auferant  circum- 
Itremias  de  parallelis  fimiles. 

Probatur.  Namexprop.8»  eum  obliquos 
£qu|deni  fi  reduf  dTee  eranfiret  per  polot  ex  Cor. 
frapoCi^.quod  oon  ponitur»  Is  continget  pa- 
Yalldosinuicemyfeetiam  circulis  alfignatis  mi- 
noribus AOc,fe  lVT,fe«qualcs  inoicem,quofi«« 
idtereftBi,  qnl  minor  erit  prpdidis  parallelis  cft 
coofecet  ABC<hfic  autem  uagsc;  Protoctismoee 
ipfos  minores  parallelos  candere, quorum  alter  eft 

fibb  « 


TRACTATVS  XXIII. 


n ,'si  «nlt»  non  ungit)  «Iter  «ea  eircaloj  nml- 
roui  ting« . Sccetq)  maiimu  a*c.  Quia  ergo  •«« 
tangit  eunJem  parallelum  le  ea  propof.i  7 erunt 
«rcuf  AO.tv.Sraa  fimllei,  fed  talea  ex  thefi  funt 
arcus  *D . «r  1 T . 8r  •£  . Quare  cum  fint  limilea 
Toi  tertio  » arcua  1 v.«i  Ii  erant  inn  ic«  firailes, 
cumque  fint  eiufjem  circuli , erunt  quoque  fcjui- 
lea  «rs  toti  ,qui>J  eflc  nequit , fic,  8r  ad,  8r  Ao 
etunt  fimilei,  8c  eadem  ratione  aquales,  quod  cfi 
ablurdum,  pars  enim  effet  pqualis  toti . 

expensio  III. 

D(  ftflionihus  maximorum  cum  minorilus 
imt(]ua!il>us , O-  non^tliius. 

QVItclrcnlum  obliquum  slteri,  rt  Zodiacnt 
iCquatori  in  fphira  cplelll  , circulus  per. 
Bcndiculsrls  eorum  alteri, qualis  eft  Horiioo  A- 
mstori , non  fecat  squaliter  , rt  caperimenti 
deceCiCed  dum  aquales  pattes  aSquatons  pcroriu- 
tuTjnon  tamen  aquales  partes  Zodiaci  cmerguoc ; 
ideo  ad  traSatum  de  Tphcra  funditus  intelligeo- 
dom , hac  altima  Eapcnfio  percurrenda  cfi,  in 
qna  de  iftis  feSionibus  peragitur . 

THEOR.  i.  PROPOS.  XX. 

Si  in  fphxra  maximus  aliquis  circulus  ali- 
iptos  minores  in  eaJem  itfcnftos  fecci, 
is-  non  per  polos  in  partes  inaquales  eos 
fecatii  , CS-  fegmenta  erunt  aqualium 
paiallelotumad  eafiem  paries  huius  he- 
milph-r^  fegmenus parallelorum  alterius 
honilpha-ij  inaqualia  , ts-  hinc  femi- 
circklo  rnaiora  , inde  minora- 

Sit  Asco  circulus  maaimua,  qui  fecet  paralle- 
los VI  ai>«i  «X^oaalfe  Don  per  polos  . Dico 
eos  minores  fccarc  in  part.s  insquales  : nempe 
tffe  partem  msiotem  lar  pane  IvT,fc  fic  uai», 
parta  X Oli.  Defcri- 
batur  ex  circumfc- 
rencia  maaimi  paral- 
lelorum paqo  nuai- 
fflua  sasD  , qui  Mr 
2 eius  polum  cranimtf 
te  per  fediioiies  id,  Ir 
fit  ei  pcrpendicuiaiist 
diuidet  Is  parallelos 
bifsrism  in  xz.  te  it 
ea  pc.i4.Coi.h.pac-l. 
Ogare  patet  , quod 
WMX  erit  maior,  quam  u 0%. . St  1 xr,  quam  * vx  . 

■ Dico  fecundb  . Qubdadcsfdcm  parces  feg. 
menta  erunt  inuicem  inaequalia-  Nam  minor  cft 

POK,  qudmiXT  ea  probatione  pcxcedcntl . 

Dico  tertio  . Quid  du^omaaiano  parallelo, 
rum  ad  esfdcm  partes  Ascobinc  ab  illo  regmcsiu 
funi  fcmiclrcuio  minora, et  non.  inde  maiora 
IIT)  Vt  probatum  ca  , ciim  srr,«cxozfinc 
icmicirculi)  quibus  additur  IT  Vs,  ecfitmasM« 
auiferurxzauoA^inti  nocnrcnrfaakitculo»  , 


THEOR.  II.  PROP.  XXI. 

Si  in  fphara  circulus  maximus  parallelos 
aliquos  circulos  leeet , is-  non  per  polos  ^ 
parallelorum  arcus  ad  eafdem  panes  m 
dimidio  hemifphario  funt  maiores,qudm, 
vt  ^nt  ftmiles  arcubus  in  allero  hemi/phd- 
rioexifleniibus,  vel  i contri . 

SEcet  in  fphera  pirallelo*  a»  1 8f  co » & kF,  & 
non  per  polot  mtximut  circnlo*  na  # Dico 
areo*  ikz  In  hemiiferioMHleflc  maiorei ; quam 
VI  fint  fimikt  «ccubui  kfl  alwriua  bemlfplicrii 

PerpunfttKVg&per  poloi  H»8f  o,«io«rculi, 
feu  (emicircuU 
maslmi  KTq  de» 
£cribaiur,Ar  xxq. 
'Ifti  ex  prop.i>.b. 
arcus  fimiles  iH' 
tercipient  xoVpde 
sBTpergo  £»t  eric 
miiioriquam  quod 
fic  r»mtlU  arcui  x* 
OV;ficOfr  eritar* 
cus  fimilis  arcui 
tDV . Ergo  tov 
trit  CBJiooquami 
qubd  fit  fimilis  arcui  urifibideo quoque  zi| 
cric  Buior*  quam»  quod  fic  fimilis  arcui  l^l.  • 

THEOR.  in.  PROPOS.  XXII. 

Siinfpharafuperfcieimra  circuli  cuiufqte 
peripheriam  puuRum  aliud  i petofigne- 
tur,ts-per  illud  arcus  plurimorum  maxi- 
morum circulorum  agantur , qui  per  po- 
lum pudtHi  circuli  tranat  arcus , rrit 
maior  omnibus  ali/s  , is-  rejiduus  mi- 
nor. 

Helrquorum  veri  propinquior  maximo  remo- 
tiore fcn^ct  maior  erit . 

Bt  eequaliier  dijlaiuet  aquales  truni  . 

Sit  pnnfiumA  Cgnatum  in  fuperficie  fpbstz 
Intra  ciicuU,  fiue  maximi,  fiue  non,pcrIpbe' 
riam  CDcX » perqnCjpuDdum  A plurimi  maximo> 
rum  circalotruffl  arcus  agantur»  vt  CA,9cAO,8t 
fh,9e  AoAvnuttraoreat  per  polu  ■ prfdidi  cir- 
cnli  ci>ax  » 8c  fic  av»  cuius  refiduus  arcus  fic  aq  . 
pico  maximum  effe  arcum  av  » qui  per  polum  si 
^ Wfic»&  refiduum  eius  a o minimum  ^ exteros 
jverb  propiaquiorct » vt  ac  remotioribus»  vt  ap 
die  aiaioret»*  «qualiter  difiantes>  rt  av>  at  k- 
quaJeS. 

Trabaneur  per  polum  H»8rperpuoda  clxcom* 
fiereotip  circuli  csco  arcus  maximorum  circulo* 
rum  ■ft»&HO»puoAa  inquam  perqux  traufeuot 
arcus  primo du&i.  $icTx»Bt,&cpt.  Tunc  fic. 

* Probo  prinum  partem  pj:opofitioais»ev  pro* 
pofagapniis^pitti  Guurcumque  crian. 

goJU 
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5/»H-«RlCaRVM  PARS  III, 
guli  Tphirrlci  duocrura  rciiquo  Tum  maiora.  I^rgo  inc»  in  n , In  n > in  f » tni  nimtrain  warii 

_ ^ « t I _ . ««  ^ .a  te  tete,,tete  te««  Mm  mm^  ^1»  ■ Mm  ^ ^ Mm  m V l#»  flte  te.AmA  f\k^A  ^ — _ , _ * 


guli  t^iistivi  uuv%iu»o  •v««'fuw  »u>«k  •lawi».  s,.if,vp 

tn  triangulo  ahc  eninc  maiora  crura  ah.  8e  hc 
ffurc  AG.  Sedduocrura  vhi-Sthc»  prop.t8.hu- 
ius  pan.l.runtcqaalia.Nam  arcus  Hc,dr  HVdudl 
fune  i polo  H arcus  AH  idc.  Ergo  arcus  a v maior 
cfl$  (]uam  ACj  Se  eadem  Catio  elt  dc  crure  at  , St 
th  • vt  patee*  Se  de  omnibus  alljs  . 

Probatur  fecunda  pars  de  refiduo  arcu/fubd  fit 
minimus  . Nam 


duo  crura  HA»fir  ac 
reliquo  ac  fune 
maiora  es  cit.  pro* 
pof-ptefecoadf  par- 
tis buioe:  Sedar» 
c«s  uo  eft  cqualit 
cruri  hc  ei  prop. 
i8.huius  parc.1.  Si 
ergo  auferatur  cd * 
munis  arcus  ha» 
remaoetAC  refiduo 


AO  maius  i 

Probatur  quoqt  tertia  pars . Quod  ag  (ii  maior 
arcu  AO.  NamcmSHAcft  commune, 4c duo ern- 
rartCt  SfHOHqualia:  angulqt  verdAHO  maior 
angulo  AHD  . Vnde  ei  propof.i».  fecundae  par- 
tis hatuiibafis  AO  fubceafa  angulo  maiori  maior 
CTttbafiAD. 

probatur  tandem  sltlma  pars » quod  Af»  8f  at 
fint  oquales  es  prop.ll.p.l.|)Ntm  ah  latus  eft  c6  * 
munc.-crura  HTsequalia;  angulus  ab  illis 

comprehenfus  pha  ob  hjrpotheiim  «qualis  difta^ 
ti«  ab  arcu  oav  » aec^arid  eft  aqualis  «agolp 
aht:  £rgo>l^ba{is  Afbafi  at  cquaiiS* 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XXIIi; 

SI  In  (fhn»  maximu  t cirenliu  imum  oui- 
dem  drcuUm  tangtlitlmm  autem  ei  pa- 
rallelum feeet  pojiium  inter  fphtp*  fW- 
trum,  ir circulum,  qmm  tangit i po- 
lus autem  cius  diUi  maximi  fuerit  inter 
parallelum,  quem  tangit, c^ quem  fecati 
circuli  maximi  tangentes  parallelum , 
quem  fecal , erunt  ad  ilium  inclinati , 

HcBiJpmui  autem  ungeuttum  erit  in  eopun- 
fio,  in  quo  matus  fegmentum  bifariam 
dtuidiiur  i humillimus , in  quo  minus 
fegmentum  btfarUm  diuidiinr  . 

Illi  veri  arcus,qui  tangunt  in  punBis  i pr^- 

dilhs  contaBunm  aqui  diBantibus  fmi- 
hier  inilinati  funt,  qnivero  magis  acce- 
dunt  ad  conSaBum  humiUimi,magis  incli- 
natifnnt,  quim,  qui  ah  eo  longius  ahfunt. 

Poli  veri  tangentium  fuit  in  parjlelo  ipf, 
qui  tangitur,^  ipfo  minore . 


l.«  V f ...  t.  , >•*  I,  , r » a •«<»«•••»•««  ^ • a I,  OU>r 

ss&i  ,dr  oivpf  8r  NOB^  UkoomnH' 

cfTe  ad  circulum  asci  inclinantes  . Secundo  Re- 
A^flimum  cfteHiTt  tangeaCem  inpun&o  M*  In 
quo  maiui  fegmentum  ; H a paralleli » qui  taogf- 
tur,bifariamdiuidicur  a maximo  per  pnlumtran* 
feunte,  qui  eft  AUCT.  Humillimum  verd  ede 
Bsis  > q^ui  tangit  in  oppofico  pando  s • vbi  idea 
AMCT  fecat  paralleli  miootem  arcum  s 1 1. 


Sit  in  fphxta  maximut'cirfulus  A*ci»q“*  tang** 
parallelum  AO,fccet  eetd  pax;^Il<Ium  icHs 
-pofitum  Inter  fpbjrj  ceotrum.af  citculfi 
tanuic  . • Polus  autem  circuli  maximi  pr»dlal 
ASCI  fit  Io  lotet  parallelos  ^»8c  xs  uct  cuculi 

TCfd  imvMl  contingant  psrallclum»  quem  fecat 


Tertid  «qoldiftsnter  ab  iftls  pundis  tangen- 
tes c(Te  eodem  modo  inclinatos ; fed  qui  diftat 
magis » in  quo  tangit  humilltmus  illum  eleuatio- 
rem  effe , 

I Quarto  polos  efle  ^n  parallelo  4J.  minore  illo 
APf' qui  tangi  tur,  ^ tamen  ei  parallelo  • 

Probatur  primo  h«c  eltima  pars » rtptfte  fun- 
damentum ceterarum.  In  circulo  masimo  amct 
fetante , vepote  ei  perpendiculari  erit  polus  cir- 
culi tangentis  aics,&diftabit  ab  eius  ambita  qua- 
drafite.  Quia  ergo  diftanciaMA  eft  quadrans,  Se 
YR  eft  quadrante  minos,  npote  i parallelo  sb  ad 
•eiuipolumT?  Simeoftirecurab  M quadnna  ver- 
ius A non  perueniet  ad  a , vepoce » quod  fic  maior 
quadrante»  cum  polus  m debe«  effe luter  11,*  T 
nthefi.  Veriim  cscedet  T,  qudd  fit  ht  minor 
quadrante  t Vnde  cadet  in  pimdo  4.  Inter  a , Ar  s, 
& poIoT  interuallo  Y4.  deferiptus  circulus.4f. 
hic  polos  omnium  tangentlu  in  fe  continebit . De- 
ffribantur  enim  per  polum  y,&  punda  contadud 
X,  r*  c,  E > 8r  cct.  arcus  masimorum  circuto- 
rurapundaii,YN,fcYP»Af  YC,&Ya  erunt  omofs 
arcus  i polo  T ad  parallelum  er  «quales.  Nempe 
Ta,fcYo»&YM,*f  TH,*Y»  . Sunt  quoque  ircus 
refidui  «fque  ad  parallelum  minorem  4 T 9«)uales 
y 9.  Y 4.T  tf . Y 7.  Ae  y 5.  ob  eorum  parallehfmum. 
Quare,  fi  addStur  pr« Jidis  erunt  omnes  «quales, 
'fi^T5.Sr  HY4.  fic  NT7.&orfi.  Arrr  9.  erqac 
«quales : fed  ht  4.  VnuS  eft  prsdidis  arcubus  pro- 
batus eft  quadrans  • Ergo  omnes  quoque  ali) 
erunt  quadrantes, edm  ergo  circumferentia  circu- 
li 4»r  rcmoueatur  quadrante  i circumferenti)! 
tangentium»  rt  remouetur  h 4-  8e  in  4.  fic  polus, 
etit  etiam  In  omnibus  alqs  pundis  illius  eireali 
4 }.polu8  aliorum  circulorum  rangeoiium  . 

Probatur  prima  pars.  Se  fecunda,  quia  intra 
ambitum  circuli  AiCI  puodum  T eledum  eft  pif 
ter  cius  polum  m t i quo  dudi  funt  arcus  ^ ^ 

ttinfienipef  eiuJ  |»luin,fc  /a  eius  rcfiJuu»^ 

«1™ 
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^ eSuftof  »;v.V>«*lf8r  polom  %A  4 7-9-  .tf  .eir- 
enlorfi  fnniiaoHI  t«Qgefitifi*eir  Stfr  HBTi»Ar  cft.flir 
Ideoiftit  omn:bttt  fnnt  perpeodicolarei . VadCf 
•rtangcnciuRi  pr^didlonim  ad  TecantciB  circulan 
Aici  inrlinattoaem  mcnfuraot  ex  def.tf.  p.i.  h« 

Quamobltm  expropof*tx.  huitti  arcuS/BceriC 
naloft  qnimy  M 8»  iMiicqaam  irjr » cui  erit  m* 
qoalii  7ctf  8r  hi  maiorrt  «quina  j 4a  . QoU 
tutem  d<z  ireua  io  prima  probatione  /dh»  8e  yniSc 
yv,  firyUi  8r  )TE  fflc  arcua  cqoalea;  Sl  hoa  arcut 
cqualeii  fucceffiui  iazqaahbut  auferamua « re- 
manebit mafua  refiduumHC  refiduo  ii8,&  bpcre- 
fiduii  ii»  & 0.  8r  hcc  refiduo  nullo  aicnt  1 ■ at- 
iiU  enim  remanet  ablato  arcu  yt ; Hi  rerb  om- 


oes  arcui  inclinationem  tnenCuranc  arcuum  tanS 
ffcneiunf:  Quare  cum  remaneant  inzqualet»  8r 
icmpcr  minor»  qu*  magis  mnoueturab  arcu  jrMC 
tranfeunce  per  potum  m«  manifcftd  patet,daierram 
continui  tangentium  e(Te  iocllnattonem  > 8c  fem- 
per  maiorem  eorum  circulorum  recedentium  ma- 
gis i polo  M{  mmores  enim  arcus  inter  eos  A fir* 
culum  ad  quem  inclinant  abci  intercipiuntur. 
Patet  quoque  tertia  pars»  qu6d  fi  arcus  fiat  cqua- 
ica»  et  ty,8e  ij,  qui  Atot  qtiadraoie$  inclinatio- 
nem  fore^qualem^cum  ablatu  squalibus  arcubus 
cy » 8r  vy  reliqut  debeaut  fuperefle  «qualia  ic« 

&F1  . 

TUEOR.  LEMMAT,  I.  PROPOS.  XXIV. 

Porttones  dtametrt  fuhtenfg  aramus 
Itbus  » propinquiora  fum  Jtm 
diametro  m quadrante  1 rd  funt 
maiores, 

Sit  ABC  quadrans»  In  quo  Aimantur  arcus  yqua* 
ies  Dc»&  ev  ducanturque  perpendlcularca  ra» 
frr.L»&FK.  Dico  portionea  diametri  ULtflrLK 
efTe  in^quales , 8e  illam  efie  maiorem»  que  magia 
. alteri  diametro  ab  propinqua  cfi , nempe  hl  ma- 
iorem cfle«quam  lk  .Ducatur  diameter  c A>fir  chor- 
da DF«  dr  iF  parallela  Aibtenfo  diametro  ac  ; 

Quia  ergo  df  feda  efi  bifariam  io  M»  vt  fads 
coofiare  potefi  es  ay.EU  | Cos»d.  erit  maior Mt>» 
quam  IN.  Quia  eerb  io  cquUugulis  trianguli! 
ita  eft  DF  ad  IF«  et  n f»  ad  of  es  4.1ib.6.elero.  refi* 
duum  quoque  ex  ax.l.^.el»  dm  ita  erit  ad  10»  et  Nf 
ad  CF«  fed  dm  cA  maius,  quam  kF|  ergq  ecun  lo^ 


X L H 

quam  ov«  ex  propor.ia.lib.j.  & ideo  etiam  lh 
«quales»  quamix . 

COROLLARIVM. 

Hinc  manifcAd  patct»quod  fi  craosferatur  tn 
propioquii^iad  AB  ■ minorem  arcum  fob- 
teofuraro»  ficut»frLK . Quia,  fi  fubtenderente- 
qoalem  arcum»laiD  ipfi  arcua.quo  eicioiorea  alteri 
diametro  eo  Tegmeoca  diametri  maiora  non  fub- 
tenderent  j cum  rubteoderent  ipft  eadem  • qu« 
fubcendebant  fibl  remotiores  arcus . 

THEOR.  LEMMAT.  II.  PROPOS.  XXV. 

Portiones  diametri  duobus  arcubus  /iuyM4- 
lihus  fklnenfit  rtmotiortbus  J>  attero  dU- 
metroinijUtdttHtt  i fi  lUi  diamttroai- 
ttri  viciniores  arcus  fuhlendanf,  illi  ar- 
cus erunt  inuicem  inaquales,  e^  remotior 
erit  minor . 

Sint  ircnii  fqnili&,  Sr  diammi  ponionu  ih,  & 
Lx»quc  trasferitur  eicioiores  diaineiro  alteri 
AC . Dico  eas /kbttfsderc  4ttot  sreminidtem  ina^Kj» 
(es , wuMTtmtfits  (ffe  eo  propuufMrrm  iimetro  a(« 
teri  AC  i^Ham  oQ^mtu  orem . 
probatur . Sinos  verfus  ak  eft  minor, quim  lh 
finot  fubteudiEtci  ar- 


ABI  DC 


COS  srqoaies  ex  pccc. 
quia  fubreadie  arcum 
remotiorem . Tranf* 
firrutur  io  po  , Ar  df 
manente  eodem  inter- 
•alio,  eritque minor 
Dc,quam  o**  Men- 
farCtar  iuqnc  i pun- 
Ao  ofinos  oo»  Afit 
Di : cadetque  pundum 
1 inter  o»8r  B punAi. 
Quare  arcus  to  iout 


perallelai  rr , & oDcomprthcarus  efi  min  or;  qoi 
ev  inter  o*,&OD parallelas  diAantiores  claufus  $ 
fed  arcus  to  cQ  maior  »quim  OQ^»  etpoce  eici- 
nlor* alteri  diametro  ac  cxpr«ced.CoroU.  £rgo 
uatb  maior  erit  vo  ipfos  to  accus  maior. 

COROLLARIVM. 

Hinc  etiam  patet » quod  etiam  fi  portiones 
diametri  pnedi^  diminttaotitr,fr  fiant  mi- 
noret in  eadem  proporuone»qQ6d adhuc  ttanalatp 
arcus  iturqualesfobcendanCi&quod  maior  ateus 
fit  propior  alteri  diametro.  Quoniam  enim  po- 
nitur sL  ad  DC » vt  BL  ad  BD  t 8r  LX  eft  minor» 
quam  ut  | erit  etiam  dg minor»  quamxD  t Vnde» 
fi  Dt  fiatyqualis  Ipfi  do» cadet  inter  B,<r  o:  Qua- 
re arcus  VD  erit  maior  arcu  TO»  quod  parai/eia 
inter n,&o  tendat  Sed  TO  cA  maior»  quam 
ex  przced.  Coroll.  vtpoie  femldiametro  ac  rica. 
Hior;  £r£Ottot6ma^sToeritmslor»qodmoq^ 
- —O tHEOK. 


SPHAERICORICORVM  PARS  III. 

vkiilor  enim  ?c  cric  miior  * qtiim  er,  quoJ  ni» 
mirum  fubteodani uri  proportionibus  dumecri 
triotUtii  VB,  & VQi  Ar  in  eadem  proportione 
minoribus» quima^AtMH  • 


THEOR.  V.  PROPOS,  XX VI. 


Si  in  citeumfaentU  maxim.citcuU  fo- 
Ins  parnllilornm,  qui  fer  pnrtts  ^nattt 
qntdrnmis  tdicuim  circuli  maximi  obii- 
qniad  tofdeminlh  fmt  i hi  exeo  ciren^ 
Io , in  quo  foloi  habent  inxqnalet  cir- 
cnmfircntias  anfermiy  qux  qnarum  pro- 
frior  maximo  faralUlonun  remoture 
maior  erii . 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XXVII. 

* Sedorum  aqualium  plana  in  circula  Incli- 
nante , quo  circulo  inclinationem  men- 
furant!  jiunt  propinquiores,  &•  eo  circulis 
intercipientibus  minus  obltqui„feu  incli- 
nati funt. 


*e*o,  8f  mwimiiiB  piMlItlonmi 

O eiprimit  dumeter  eOi  cui  fiuc  panllcll  •!.* 

&FSC.&  B«r>bfelodentetib  obliquo  circulo  Ii 

pirrci  cqualcf  il,  SeST,te  habcntci  poloi  io  0>  te 
A mniinorum  circulorum  commooi  puudo . Di- 
co foi  * rifcato  ■ in  ijao  folor  haUent , vel  APOt  vei 
ACAO  arciu  iHajMa'ei  Jeerrt , ciTcque  1 r miiorera» 
quamrOi&PCtqnamoT  . 


* Probatur  et  prtiibata  propoficiooc . DuAit 
nim  parallelis  reaiombut  ro.Sfsir,  8t«>t  , pa- 
allelp  enim  funt  ob  plana  parallelorum  inter  I. 
tquidiftantia  , 8t  diametro  jt  perpendicula»», 
lubd  fit  feSio  circuli  AC»o  tranfeuml»  per  potu* 
.arallelorum,  «f  confeqoeoter  torum  plaoit  per- 
eudicularii  cxCoroll-prop.S-p.t.b.  Ouareoi»i»f 
IN  erunt  portiones  diametri  iotercept*  per  qo» 
um  ealrema  punSa  tranfibunt  fefiionea  ».  «Ti 
k MO  einfdcm  ciituli  ac«o  perpeodicularitef 
adente»  fuper  A»  arem  per  polos  parallelwiim  < 

feAduaumetpropof.8.  Cor.l.par.r.b.  Qu« 
acient  triangulum  rcftangulum  pMtl,  euioib^ 
it  TK  • Io  quo  funt  trianguli  «quianguta  yn<^  « 
rVK.  Quia  ergo  yo  eft  bafir  pottfca-  diaraetef  yo 
irit  maiori  quam  yt;  quare  alir  po^»  aV , * 
ro  riciniorem  arcum  diametro  nc  fubtendene.rt 
lOte  quod  fint  illi  ricinior»  . Rorfu»  paral- 
elai  a o.8t  CM,  «f  Moj  ita  erit  o„  ad  ar  fe  mio^ 
em,  rttiN  ad  vct.  minorem  fe,  quate  «prarced. 
,ropof.«t  CotoR.  afcnt,qqoafiabtendunt  portio- 
ie»ar,8t  voa  na  dona  aemaaailnotes  arcubus 

I,  ac  ir  obliqui  circuli  ,fed,  Serunt  iufqualea, 
le  maior  erit  ra,  quam  fB,  rtpote  diametro  co 
ricinior,  te  idem  dicendum  de  ateubua  po , K ct» 


*Olot  fefiorea  Azc,Sczi  in  circuh,  maximo  in- 
3 cliaance  Acr.  a/lgulo  At  n ad  circulum  nof . 
Dico  JfQoftm  aZc  <Jfe  mmits  obiiifmim  dretlo  inttr- 
cifkuti  KCqtfiMni  fe(i»r  csi  fUna  KtQjiorm*libnt 
firckio  • 

Ducaoegr  ^rpcodicularea  feRiooi  zc , fedo* 
ris  AZC,  8r  fcdioai  Zt  fc^orit  czi»  que  fedio. 
net  fine  asm»  ^ bsb*  que  producantur  rfquead 
fedtonemctrcuiocam  prododam  zm,  & incidant 
ia  eam  Iom, &9>Aganturque  plana  per  has  fe- 
dionesAM,  Se  iP  perpendicularia  circulo  acp» 
emq;  ledioEL  perpendicularis  plano  ei  prop.4* 
Coroll.l.fr  t«trad.22. 8r  fedioni  zc  redangula» 
Ar  AOgttlua  X.KM  erk  Angulus  inclinatLonU  plaooru 
idemqi  diccadiam  deTedioae  rvjk  LZ,Scac  aogO' 
lo-wsP*quod  fic  angulus  ioclinatioois  planorum. 
QuiaJtaquc  Asz  cft  aoguluS  redus,  ZSM  triangu- 
lum crit  rcdangulum,  ficut  • & zs  » , io  quibus  > 
quia aogulua ad  centrum  szm  eft  maior,quim  an- 
gulus SzP;  coaTcqueater  crit  refiduum  kme  mi- 
nos reliquo  ZPf.cum  duo  quilibet  in  vno  quoque 
triangulo  redo  fint  squalet  ei  Coroll.  p.prop.17» 
Cqm  ergo  Zms  fit  minor  angulus  * linea 
&M  ^liquius  incidet  in  fedk>nemzM»quiffl  U* 


neafP  In  eandem.  Qolaaotem  fecimus  angu- 
lum LEMcfie  inclinationis  ob  lacera  fedioni  tz 
perpddicularia, planum  blm,  ex  Cor.  a .cie.  ac  lzm 
OC  In  plaoocl  normali POStfunc  normalia  rcoq^ 

Jilaoe; etiam  exlA.  trad.  >a.  communis  illorum 
edlo  ML  cric  rcdangula  plano » 8r  Tedioni  f z s 
frldcm  afferat  dc  fedioocps  • Quia  ergo  in  ro* 
‘daogulo  ZLM  cft  maior  angulus  apud  z,  qnim  in 
redangulo  pzm  rtfiduus  angulus  apud  m cric  ma- 
ior refiduo  apud  p Ia  redaoguloZN»  { Cumnrgo 
dnf  fediooes  lm  cu  fcdlone  zm  faciit  igu» 
lanf  i6iiiiocd»ai  mafiaokaqoa,qn4  dos  Icdioncs 

•P* 


TRAC  T AT  VS  XXIIH 


S»4 

np  minor  erit  in^at  tpud  m ex  pr.xo.tr.ts 
!nreftilgu!o  mcl  » quim  tfn  taredanguloFPM/ 
qaxre  rcfiinus  aoguloi  apud  b io  mil  reftanguio, 
erit  maior^qu^m  mfp  in  reftangalo  Nrv  $ ied  an- 
gulus apud  Bide  r efl  angulus  ioclioacionit  fedo* 
mm»ergo  minus  inclinabit  azc  fedorivtpoce cu- 
ius eft  maior  angulus  inclinationis  ad  xcq^  quam 
fedor  czi  ad  ki  ^circulum  . Sedor  autem  azo 
Ticimor  eft  circulo  kar  q^nclioatlon^  m^furanci . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XXVlII. 

Si  in  circumferentia  circuli  maximi  pipO"* 
ius  parallelorum  ; hunc^ue  ad  angulos 
reHos  (ecent  duo  alij  arcuit  maxtmif 
quorum  alter  jUvnusparaUelorumiaUer 
verh  obliquus  ad  parallelos,  t^per  obli~ 
aut  Circuit  aquales  arcus,  ey* polum  db». 
Jcrtbanmr  maxtmi  Circuit  ^ ht  etreumfe^ 
rentias  tnaquales  interciptent  de  tnaxi^ 
mo  parallelorum  ; quarum  proptor  ma~ 
mo  circulo  prtmo  pojito  remotiore  Maior 
erit . 

polus  parallelontra  z irt  cTrcumrerentlx 
i J maximi  circuli  xzs  e;  paralleli  xerb /tat  cir- 
culi dudi  per  circumferentias  fqua'ei  efreu- 
li  obliqui  BCSA  . Quorum  maximus  fit  xis  | Apo-' 
loxerozperea  punda  terntinantia  aequales  eif- 
cumferentias  cs.  8c  ab  circuli  maximi  educanenr 
ZCQV.ZAI  V,df  ZBPV.  Dico  hos  maximos  circdlot 
de  maximo  paralleioruXRs  quales  circumferC- 
tias  non  auferret  fed  cfle  mai^tcs ; qoat  proxnnio-' 
res  fune  circulo  pnmo  pofito  xzsv  loempeciire 
maiorem  tPi  quam  p(^.  - • 


X 


♦ Probatur  ex  praced-  propof.  17.  N«n,qaU 
arcus  Asarquatur  arcuies  ex  HfpofiA  mc,<c  mi^ 
& tandem  ua  radij  fune;  erunt  trianguU  amb»  8e 
BMCxqoJcrura . Ec  plana  circaloeum  maxunoruoB 
ZAi  v,&r  ZiV  claudunt  angulum  apud  m criangqlj 
amb:  Gc  plana  circuloium  maximorum  zspv,fr 
ZCQ^  claudunt  trianguli  iMC  anguium  apud  m • 
inciduntque  illi  circuli  tn  planum  maXlmi  paral- 
lelorum xqjLs  redaogttld » Oc  qiuc  proxioior  cd 


maximo  circulo  xzs  maximam  planorum  iocliac- 
tionem  menftiranti  ex  chcG  aicus  ab  arcu  cx 
eius  plani  AMs  inclinatio  erit  minOfi  fcu  minus 
obliquum,  quam  planu  CAMSiquader^  angulus  IMP 
In  maximo  parallelorum  xqx  interceptus  i planis 
■taximorum circulorum  redangut^ei  exittentiu 
ex  propof.zz.Trad.za.  erit  maior  angulo  pmq^. 
Quadere  ex  propof  sg,  Uh.6.  etiam  arcus  tP  erit 
maior  arcu  p<^.  Anguli  autem  lmp,  fr  pMe^jfunt 
anguli  lochnacionis  plaoorum  cx  6.  dcfioic.  pri- 
mz  partis  hoius  • 

THEOR.  Vm.  PROPOS.  XXVIIII. 

lifdem  pofitit,  f in  circulo  polos  continen- 
te parallelorum  pUMflum  medium  inter 
• eoseltgatur,0*adcirculi4ma.\imuperfe~ 
Btonem  ohltqut  g cum  maximo  paralle- 
lorum, Crper  eorum  polos  iranfiumem 
ab  illo  punBo  circuh  maximt perarem 
aquales  m obliquo  fumptos  ducantur, 
ifh  de  tllo  maximo  per  polos,  O*  feBio* 
nem  tranfeuntt  arcks  inaquales  interci- 
pient , O*  maior  ertt  ille  aecus , qm 
potos  continenti  maximo  ctrculo  proxi~ 
mior  ertt . 

*OVndum  medium  x fumatur  inter  polos  zr, 

1 i quo  io  circulum  vuz  circuli  maximi  dia- 
caotur  xcMsArxsKs.d^  xAosper  partes  pqua/es  i 
parallelis  abfcifas  cs,dr  ba  in  obliqoocirculo  bba. 
Dicohorelrcuiotfnaximosipttmdi  x dtfuniinttt 
intercipere  arcas  maqnalet  * tlieq^  mjiorcni  XOffuem 
XN,  ytpote  >iWaiaf  en  elrcmlo  masrtmo  xZi. 

PTooatur  prorfus  eodem  modo»  ac  prccedent 
propof.  Plana  enim  maximorum  circulorum  de> 
fceodencium  a pundo  x fliingunc  triangula  arqui- 
crura  AMB»  & BMCtqux  plano  vxz  habeat  diuer- 
fam  inclinationem  ex  tp.  huius;  Gquidem  abm 
thangulum»vtpote  vicinius  circulo  xzs  maximam 
Inclioatiooem  meoruranci » 9e  Tedioai  Va  plaao  • 
rqm  intercipientium  ziv»zpu»&  zcz^v  mi- 
^oremobliquititcrotfeu  minorem  loclioanoncm 
habet » quam  BMC  triangulum  , & fabcenTa  arcui 
»A,  qi^  lubteala  arcui  bc, quare  plana  tnaximo- 
cum  circulorum  cadentium  ex  verdeex  perpendl- 
dicttlariter  ex  ai.cr.Bi  intercipteot  triangula  inc- 
qualitin  angulis »eritqne triangulum  omk  in  an- 
gulo apud  M maius,  quam  triangulum  XMN,  vtpo- 
ie*quia  lilud OMK  fubiaceat  triangulo  amb»  qudd 
habet  mtoorem  obliquitatem  » 8r  minoreoi  incll- 
aationem,quam  bmc  triaaguluo]»cui  Gibiacee  tri- 
angulum coarequenter  minus  KMN»qui  funt  aiv 
guli  incUoatiodis  planorum  cxs,Arxxs»  & xos  ex 
f. propof.  i.par.b*  Vadeexpr0paj9Jib.tf.etUm 
•rcat  ox  i^cit  maior  areo  xn  • 


; ' i.  ti-;-  .i  .V 
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THEOR.  IX.  PROPOS.  XXX. 

Si  in  Jpb^era  maxmtts  arculus  ali^ 
quem /ph^grJe  circulum alius  autem  ma^ 
xtmus  ctrculus  parallelis  tpforum  con~ 
tanorum  circulorum  ohltquus  tangat  cir* 
culum  maiorem  torqui  tangitur d primo 
maximo  circulo  eo  m punBo , quo  feca* 
Jur  primus  ipfe:  per  partes  jequides  obli^ 
qut  arcuit  maximi  duBi  paralleli  aufe- 
rent d circulo  maxmo  per  contaBum 
hunc  popremumy  0*  per  polum  paralle- 
lorum JuBoy  & i primo  pofito  circumfe- 
rentias inxquales^  maiorqueertt  ilUiqux 
ad  maxmiipardllelorumpropius  accedit. 

U in  fphcrt  maximus  circulus  Boc>qui  ua* 
O gatpAMlIclumEOFia D«  fitqueal^us  <>bli- 
^uDs  maxknus  lic  t qui  taagat  parallelq  msiorem. 
illo  x I M io  pundo  l . Paralieli  vecd  circuli  xsp* 
Qjioy  Be  TS.U  <kicantur  per  arcus  «quales  sl»  h 
bl obliqui circuJi  Lict^feceoc  circulum  mui> 
mum  AiM  per  polos  parallelorum  At&rscundum 
coQts^am  J doSum  • Dicobas  fefiioaes  abCcia' 
dere ab  boc  maximo  per  polos  parallelorum  du* 
docircumfereacias  inarquales  HO>&op;maio* 
remque^eHc  uoinpoce  maximo  pwaUelorum  alc 
du^o  vicioiorcm . 


Ducantur  Hnus»  & Tedioaet  parandomm  st. 
v|i»  8e  LN  Cum  obtiqdo  drcalo  maximo  o (l  Wqae 
adfedionem»  diametrumque  iz  clrcoli  maximi 


Ai  H perpendicularis  planis  parallelorum  cum  per 
eorum  polum  a traniear , 8e  tpfi  circulo  obltquo 
cil.  cum  per  eius  contadum  tranfeac  ex  propoC. 
3.  huius  partis  . ‘Kam  tria  plana»  nempe  coiusli> 
bec  pairallelCsr  duorum  circulorum  maxlmortrai 
ib^^unfiU  fedionuV(N»T  fc  inuicem  foldm  com« 
municant  j ideoqOe  ea  f^unSa  erune  communia 
redioni  paralleli  cum  i^liquo  tio»  Beasm  per^ 
peQ(iiculaH'AiB  J Hx  vtr6  redioaes  st»  vri&  nl 
erunt  quo^^  paralie!^  ex  propoC(4.  cnd.ss.eo» 

Jiuia  i planis psCallelorum fianc,ft  occurrent  ip- 
orum  parallelorurii  Tedionibus  cum  maximo  dr« 
culoBDC  (ranfeanteperpidamcootadas  Oiqup 
fcdionei  fuat  Txi  vq.  * «t  , quar,  Be  erunt  pirab- 
iel^ei^cm  Mtionc  • - ;*  * 


Quibus  animaduerfif . Probatur  propof.  Nam 
dudo  diametro  d2  circuli  primo  tangentis  loc 
lo  triangulo  reftangulo  t8z  bafi?  cfl  i r.ecirs  rer6 
28,Ergo  portio  diametri  xt  erit  maior  Illa  x8.Slc 
dicas  de  crure  Zl.  minus»  quam  baiis  zv . ita  de 
crure  z 7 minus  » quam  baits  z n . Cum  ergo 
portiones  diametri  Tvad8s,arvNads7 
fint,rt  NZ  ad  7 z.  8f  NZ  fit  maior, quam  7 z. etiam 
T?  poruoerit  maior»  quam  8 s,  SrvN,  quam  s 7, 
vnde  iqxta  propof.  s^.  bmus  partis  arcus  qx»  Se 
circuli  cDii»  quos  Tubceodunc  dide  portiones 
8s.  Se  17. erunt  iQ«q>ialcs,rrnior^ue  Yt^quam 
Dieo  fecundb  auterre-quoque  a maximo  circu* 
los  AIH  piralleloi  epfie»arcusinxquales,maiore> 
queefle  MO,quambi»;Vcpotfl  parallelo  maximo  ri- 
ciniorem . Ducatur  parallela  diametro  a2  circuli 
AIH  »&ttf.  6r($4.  & exprimant  fediones » 
quas  faciunt  finus  tp,  Sc  ov,& bn.  Sum  autem 
Tp . & ov»  8c  HN  parallel»  , quia  fediones  funt 
parallelorum»  Se  circtili  ad  eos  redi»  vtpoteper 
eorum  polos  tranfeuntis  a 1 a . Sunt  quoque  per- 
pendiculares fedioni  AZ,  quisipfi  fed'onl  az 
plana  parallelorum  perpendiculariter  infiitunc» 
Ttpote  dudi  polo  A»'  qbi  eft  mj^1m>  parallelorum. 
Ergo  erunt  finus  circtili  a;  h»  quare»  & erunt 
perpendiculares  lifiezij  parallel*  Ipfi  az  pro 
radio  az  ad  Tirandam  eotifufi  >ncm  fubliitut*  • 
Vnde  angulus  apud  j.  erit  r;dus,&  im  erit  bafis. 
Qoadere  eodem  argd.nenroconclu  Jcmxit  j 4 por- 
tionem efle  minorem,  quam  wv,5f  4 6 »quam  vt. 
Proptcreaqj finus  } 4.fir  46 elfe  migisproptnquos 
biaximo  patj/Ielorum  Bc»  quam  Tv»ilr  VN»8eidco 
rhiOOres  * Se  ciTe  ln*quales  inuicem  arcus,maio- 
remque  efie  O At  quaib  op  • 

'■  THEOR. X.  PROP*  XXXI. 
lifdem  p fi  IS  omnthus , fi  per  partes  aqua- 
les  arcuit  obliqut^per  quas  paralleli  du- 
cuntur i i polo  arcuit  max/mi  paralle- 
lorum ducamuY  ayatli  maximi  •,  IJli  ip- 
X fus  paralleli  maximi  arcumfaenttas  in- 
aquales  intercipient^  matdrque  erit  ilia , 
circulo  per  polum  » C?*  conuBum 
tranfeunti  propinquior  erit . 

*Qlt  cireuluf  marimiif  rofpbcraiDC  tangens 
^ parallelum  bof  in  d»*  Aliufque  eirculus 
nuximus  lpc  tanest  illam  p^allelum  illo  predi- 
do  maiorem  mbx  Inpundop;  paralleli  quoque 
iK)»TtoQ^BrTT»  AS  diuidani  circulum  maximfi 
fecundb  tangentem  lpo  In  partes  squales  sr » Be 
qj»  perque  polum  omnium  parallelorum  A^Se 
eontadum  P crinteae  aliquis  circulus  % n apZ} 
iqbe  polo  a dercendantclrcttli  maximi  per  partes 
-irqaslescireaii  fectind6  tsogeocis»  Brperpuodt 
in  quibus  obliquum  paralleli  lecaat»qu! 
maximi  fine  A 1 a » a h 5»  & AQ4.  Dico»  quM 
Hli  circuli  maximi  abfemdent  parteX  insq^es  I 
circulo  parallelorum  maximo  blzc  aeropeBg»4r 
) 4 1 maior  qn*  eritpdrs  3 4>qu*  circulo  apc  per 
eontadum  traafeuoti  propinquior  eft* 

Probatur*  rt  prxced.  propof  17*  Quoniam 
plana  circulorum  maximorum  pundis  difiindo- 
rim  ipolo  a perpendiculariter  dcrceadeatU  fu- 

per  parallelum  maximum  sLZCIambuu^  latera  tri- 
angulorum xquicrurum  inuicem  rxci.»  Br  fxs  ob 
raiuot  qx  »Rttx*  8e’SX  «quales,  Se  bafei  fubten- 
-£mi  inuajes  okueua  «qu»le*  qr » B:  « defccn- 
' Ccc  duiit- 
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du  atque  fuper  pliniun  mnirai  piralleli  perpepdi* 
culariter . Infupcr  ipfa  triangula  habent  diuerCiin 
inclinationd  ad  plana  a q, a },u  i polo  A cadftia. 
£t  quia  APZ  circului,  Ttpote  per  eoncadum  r i 
polo  A defecndena  ex  ptopol.}.  h.  p.  tranfit.Sr  per 
polum  i ciccuH  obliqui  recundb  tangentia  cPt.  i 
ideo  ex  prop.l4.Cor.h.par.i.eiit  redut  ad  ambos 
circulos  maximi  paralleli  xlz  » & maximi  obli- 
qui LPc.  Q^ire  maximam  incllnarionem  ipforum 
menrurabtc . Cum  ergo  triangulu  qXT  magis  ap- 
proximet circulo  maximam  inclinationem  eX 
ollenlit  menruranti  minus  inclinabit» vel  minus 
erit  obliquus  ex  propofX7.  h pait.  J.  ad  plana 
d polo  A cadentia ; quam  triangulum  Txs  , te 
inagit  accedet  ad  {efiioneia  x A»  quare  trian- 
gula inclinationis  planoru  ex  prop.la  Trafi.  Xi. 
a planis  perpendiculariter  dercendentibus»  tr  la- 
tera cotum  tix,  XT  I tr  zs  lambentibus  cCda» 
ncmpeSX},tr}X4  erunt incqualia  in  angulis 
apud  xbifetlSitrjq  rubttddcibusitr  maior  erit 
angulus)X4  rubiacens  triangulo  ZT  ttjniooris 
ioclinationia.qujmangulua zz  ) rubiacens  tri- 
angulo s X T maior  s inclinationis  > tr  ideo  maior 
erit  angulus } X 4 ■ tr  confequenter  arcus  j 4 ex 
prop.  )p.  l<b  d.cicm  qui  A?x  circulo menfuraoti 
maximam  Inclinai.onem  magis  appropinquat, 
quam  angulus  axi>tr  conftqueotcr  arcu  a}, 
qui  ab  eo  ciiculo  APZ  maximam  inclinaliontra 
meaTuranti  per  polum  Aflt  conu^um  r tr  Weun- 
tl  magis  tcmocui, 

COROLLARIVM. 

Hinc  citieies  arcut  quoque  cuiurcumque  parat, 
Icli  cifc  inzqualca.  maiorerque  efle  cos,  qui 
circulo  AFX  propinquores  1'unt,  quia  arcut  paraj- 
Iclorum  omnium  i circulis  maximis  per  cocum 
polos  tranreuntibus  abfcili  funt  limiles , ex  pro- 
por>lx.huius.tridco  tot  gradus  comprehendet 
tc  4.  quot  Ht}.,  IP  tot  s ) quot  iH,ki  plutea  gra- 
dus compichcndit ) 4,  quam  a },  ergo , tr  plures 
4ji , quam  n I gradus  comprehendet,  te  ficdicat 
de  aliit . 

THEOR.  X.  PROPOS.  XXXII. 
Eodem  pofiio  mAXimorum  tttotlotum  pri- 
mo pof  Midi  mmotis,  fecundo  moto- 

ris contodu,  <juo  motorem  hunc  porol- 
lelum  fecot  maximus  tongens  minorem 
poroUetum  . St  circuli  moximi  per  *- 
ijuoles  portes  cirtuli  fecundi  tougemis 


VS  XXIII. 

ducdutury  tjtii  tangant  minofttff 
Itlum  : hi  ctfcumfircntids  in^^uuUs 
dujtrent  de  maximo  parallclofMm  i ^«4- 
rum  , qu4  propior  erit  circulo  ad  eaf 
dem  partes  parallelum  ungente  i quibus 
portibus  ipf  maximi  ducuntur , 0'per 
coniaffum^efcripio,remoliore  erit  maior. 

Sit  eadem  prorfus  conllrtiaio  , qu*  priila, 
nempe  circulus  maXimos  »oc  ungens  parsi* 
lelum  minorem  iDV»8r  alius  circulus  ol  obii» 
(]uus  ad  parallelos  caogat  circulum  parallelum 
maiorem  mPk  partei^ue  a parallelis  iorcdscios 
maftmi  obliqui  ^quales  fioc  Uicoiquod 

fi  ab  ■ defeendit circuli  maximi  asrjdr 
perpungi  has  panes  terminantia $» 
qui  tangant  parallelum  sDFj  abiciodeot  I maiupo 
parallelorum  partes  in»quales  i J • & | 4i  m»ioc- 
que  erit  pars  } 4»  quar  circulo  fat  ?jciniof  cft» 
qui  ad  eafdem  partcsi  nempe  ad  f tangit  ooa  fient 
circulus  iDc»  qui  tangit  inOt&  occurit  ipfls 
maximis  r S L » fif  per  conta&um  p traofit 
inter  f , 8c  a w Aduerte  7* 

triangula  debere  c6cipi  J.crura  td  xuada  no  fiot. 
Probatur;  Ntm  triangula ixt  , &XTQ^funt 


uquslium  Inulcem  crurum,  bafium>fie  »qiuliura 
ST, &TQ.:  Vlcinhis  eft  autem  triangulum  tqx 
circulo  maximo  Afi  per  contadnm  ? tranfcuuu, 
Ideopcrpendiclrisri  circulo  obbquo  tpc,8r  paral» 
letorum  maximo  blc:  8e  ideo  inclinationem 
maximam  menfutaati.  Quare  circuli  tangentes 

ra4>^?T|>qui boc  triaugulumelficiuneruis 

fedloofbus  TX,  i imprimrnt  in  plaoo  nor- 
oulu  & ioclinationu  triangulum  4X7  i 
maiori^anguliapwl  Xiquam  trianguli  rcmotiotis 
8x7  angulus  apud  X » quod  triangitlumfubftcr- 
neretur  triangulo sXT  remotiori.  Siquld€  trian* 
guU«quc  Inter  duo  plana  intercipiuntur  quanto 
magis  appropioquaot  fuU  balibus  planorum  in< 
cercipieatium  udiooi  ex  propoT.  a|-Trad.iS. 
eb  maiorem  angulum  loclioat  caufant  > & ex 
eadem  quanto  mtous  obliqua  Aioti  Quare  cum  ex 
propof.  S7.  Huius  lubteofa  arcui  Tq^fic  miniis 
obliqua  quam  rubteofa  ST  • qtuavt  dixt  onagis  ar* 
cas  ille  xq^acccdit  ad  circulum  perpeadicularem 
maxiomm  ApZi  rurfisa  magis  quoque  rcdionl* 
bas  miataMvam  circulorum  intercipleatiam  ac- 
cedit« ttOBpe  circulorum  tangeatltun  paralle- 
lum 


i 


SPHiCRICORVM  PARS  IU. 


loitt  iDr;  q\SK  «pod  illum  circa  f eiiftuot. 
Quare  et  parte  prardid.  propotif.  Trad*  tt» 
angulus»  qui  fieret  6%y  effet  maior»  quam  7 1 1» 
etpote  (ubiedui  angulo  minus  obliquo»  8r 
ex  di^is  minorem  inclinationem  bibenti  • In- 
Inretredionet  autem  a x»7  x«£r  4 x incidunt  inter 
circuli  m iiimi  planum,  cui  fune  perpendiculares» 
&'  inter  plana  obliqua  triangulorum  axT,&  TX<i » 
tiqiii Jcm  nolus  circuli  maximi»  normalia  verique 
eorum  debet  efle  In  communi  eorum  iotctfedio- 
ne  t quar  contingit  prope»  fimulque  extra  parallc- 
ium  BDF,8rquia  circuli  perpendicularis  interfe* 
^to  diAat  quadrante  ab  cius  polo»&  iTcparalle^ 
i«>rum  maximus  diftat  io»8rr  minus  quadrante» 
•deo  circulus  maximus  perpendicularia  ad  tan* 
gentes  duos  » V.  g.  ad  F T 7 » arFQ^4inf.a  ipAim 
■LT  Cadet, Ac  arcua  eius  erunt  V.g.8  7»  Ar  7^ . Fa« 
cient  aucc  circuli  tangentes  f ^^,Ar  v t |»  Ar  alij 
cum  maximo  parallelorum  ltz  «quales  angulos 
ob «qualem inclinatlonemex  i8h  quiaU* 
goneex  hyporhefi  eundem  parallelu  bof  . Camq; 
anguli  4t)  ,s  tangemifi  ret.6  Ac.fi  nt  fqualel,quod 
fine  «qual  ter  inclinati » anguli  vero  circuli  duo* 
bus  a cubus  illis  perpendiculariter  incidenti  fiot 
redt » patet  verificariCoroll.  cie.  propof.!)  ma- 
toremque  efle  anguium  4 X | , quam  ^ x s > vtpocr 
angulo  maiori  0x7  Tubiedum » quam  » quod  fit 
angulus  7x8»  non  Ainc  autem  duda  crura  6 x. 
Ac  7 X»  vel  8xad  vitandam  confufionenitrcd  men* 
tefupplenda  . Quamobrem  arcuS4|  quoque  ex 
99.  lib.d.  flem,  em  maior»  quam  j a » quod  erat 
oUcodendum . 


Probepropof.  Namprop.i^.  buitisoftcndimus 
partea  parallelorum  interceptas  inter  maxim  s 
eirctiloS  eundem  parallelum  iaog;nies.  vc  fuut 
mM  ,Ar  TB  c(fe  fimilea . Ergo  ns  imer  nuximos 
circulos  tangentes  compretieofus  erit  maior, qua 
qubd  fimilia  e(Te  pofncjquia  erit  maior»quam  Km, 
qui  efl  ille  arcus,  qui  fimdis  efi  arcui  ar.  Quoi 
autem  tangens  ft?  abfeindat  arcum  m*norcm  sm, 
quam  HSpjtcc»  quiaifli  arctis  (c  decuflant  in  t , 
Vndeers  arcus  remanet  vitra  m apud  S . 

EXPENSIO  IV. 

De  p^rtiiiti , ijn<t  at  inierfriiionitus  muxi- 
moiient  circulorum  jiunt,  nullam  propor- 
tionem dicentibus  , nec  inuicem  , 
ncc  cum  diametris  tpforum  circulorum. 

Vidimus  rfune  adhuc  aliquos  circulos  ab  alijs 
pofTeita  (ecari,  quod  eorum  panes,  aut  fi* 
miiesfinc,  aut  «quales»  fr  de  iflis  nullum  dubium 
e(l , quod  proportionem  dicant  cum  fimilem  r«* 
tionemhibearie  . 

Deinde  adeffe  alus  interfe^iones quibus  in  ta- 
lea partes  cirenii  druiJao'urivt  iruer  eas  nulla  re* 
periatur,  aut  «qmlrtas,  .lur  fimilicudo,  modovi. 
dendnm  an  imer  i.^fis  aliqua  prorortio  » nempe 
rationum  fimiliiudo  tnueniri  poffic  » fed  piiiiB 
quxdampro  fundamento  fubfleroenda  funt. 


COROtLARlVMI.  PRQBL.  LEMMATICVMI.  PROP.XXXIV. 


Hinc  patet  idem  dicendam  de  areo  th»8^  arta 
Ti  paralleli  he.,  qubd  nempe  t«  fit  mi* 
nor»  quam  tI»  qui  remoebr  cfl  t circulo  F»z» 
quia  arcua  a | efl  limihi  arcui  THi  Ararcoa)4 
arcai  ri » Ac  idem  dicendam  de  omnibus  alijs  pa- 
rallelis; qui  inter  maximum  bl  rc»  Ac  para.leium 
MFK  defcribi  pofiunt  • 

» 

THEOR.  XI,  PROPOS.  XXXIII. 

s i in  fphara  maximus  circulus  aliijuem  cif 
culum  ungat  i altui  autem  maximus 
circulus  otitijuus  ad  parallelos  tangat 
paralletum  maioicm  illo,  quem  tangebat 
maximus  circutusprtmo  pojitus : Inaqna- 
les  intercipient  circumferentias  parallelo- 
rum circulorum ; quorum propioresvtro- 
uis  polorum  ad  eandem  pariem  maiores 
erunt,  quam  vt  Jimilet  fint  remotiori- 
bus. 

Sit  rdmu  pricnlcnsi  in  quo  fit  nuximiu  cir- 
culus rpT  nngcni  panllclum  minorem  lOF  ; 
& alius  circulus  mssimus  c.L  tangat  parallelum 
maiorem  H.S(  (ccetquc  duos  parallelos  quorcum- 
<]uc  IN.&T,..  Oico  arcus  TK,  Ic  SM  in«<]ualcs 
efl  c i maioremque  efie  ns  polo  v propiorem  .qua* 
quod  Iit  fimilit  arcui  ,.T . Ad  qo6d  oftendeadum 
defetibantur  maximi  circuli  wd  , tangeotes  . Tt 
i T I per  rcAlonca  T,  qooCMO . 


Propofitis  duabus  magnitiidinibus  inaquati- 
bus  repente  aliam  mediam . qua  data 
vtrique  magnitudini  commeMurabtlis 
p. 

Sint  propofits du«  reagntrodines  in«qualet  ab 
maior»  Ac  ac  minor,  Ar  alia  qu«cumqae  do  » 
coi  oporteat  reperire  commeofurabil^  magnito- 
dinem  talem  ,qu«  fit  media  inter  ab»  Ac  AC»nem- 
pc  maior,  quam  ac»  Ac  minor  quam  ab  . 

Esceffui»  qui  maior  ab  excedit  minorem  ac  cft 
BC » cui  comparata  «lata  qutcumque  do  » vel  erit 
mioor»vel  'ii  cfi  maior  bifariam  diuidatur, 

Ac  fi  neque  fic  fit  minor»  vna  ex  ipfis  partibus  bifa- 
rUm  diuidatur  adhuc»  Ar  toties  in  dimidij!  rema* 
nentibus  id  fiat  { donec  efficiatur  mioor»quam  ex* 
cdTus  CB . 

H«c  ergo  magnicudo,vcl  data  minor^quam  ex* 
A C B ceffus  cB,  vel  diuidendo  mt* 

I I I nor  cB’rda  totleS  replicetur ; 

donec  efficiatorproximdma- 
D G ior»qua  AC,Acfit  VT,  iUTtfi 

D G auferatur  tantiim  vna  et  par* 

tibus  replicatis  tam  fit  ml* 
nor.  Dicobdfic  fiMoci* 

V I T $Aicm  . 

Probatur.  Nam»  qu6d  fic  commcnCurabilis 

dat«oc  pacet»  quia  eius  multiplex  efl»  aut  aliqua 

ex  diinidijt  fucceffiui  fafiis , Ar  ideo  pars  aliqu* 
lines  dat«  oc . 

Quod  verb  fit  media  inter  ab.  Ac  ac  pawt.quia 
eft  quidem  maior»  quem  ac,  ex  “ 

fsrii rcri  minor,  qusm  «.  N.m i dTctcrqusIts. 

Ccc  * ■ 
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fi  dctrjhcrttur  rnica  p«r«  V.  ri ; «jiiti  dctrihc* 
rc tur  pa-  s mmort  tjuam  cxrcfius  cx, remaneret  VI 
maior,  ijiiara  AC,  8f  ideo  noo  foifiet  proxime  ma- 
ior, vt  praiupponcbaiur . 

THEOR.  11.  PROPOS.  XXXV. 

S/  polus  pJrallelorum  fu  in  circumfoemta 
maximi  circuli , quem  duo  alij  maximi 
circuli  ad  angulos  recios  fecem,  nempe 
maximus paralUlorum,ey'  ohliquus  alius 
ad  parallelos,  quos  duos  ad  eafdcm  paries 
fecem  alij  duo  maximi  per  polum  paral- 
lelorum duili  i non  ens  pars  maximi 
paralleli  ad  panem  ohhqui  imeic.plam 
imer  circulum  primo  poftum , &■  pofre- 
mum  per  polos  duRum,  vt  pars  eiufdem 
maximi  paralleli  altera  ad  partem  aliam 
oLhqui,  quavnoque  maximo  circulo  per 
polos  duRo  intercipiamur . 

Sit  circului  ACI,  inijuofitpolu»  AmaximI  pa. 

(«llcli  ilius  obltijuus  circuli  cfo  eior* 

thogontliter  inltiht  I c|uos  duo  nuximi  circuJia 
polo  A Jcrccndcntcs  Tecent»  nempe  afh  * (|ui  Ic- 
cet  mdximum  pjrjiiriorum  in  h obli<]uumjn  p, 
Acuc»  & AfsO  ftcit  m-iXimum  parallelorum  10  o 
obliquum  in  f. , l>ico,  quod  fJcuieftBH  adcF 
non  eiit  hc  jd  ft  j fed  ad  aliquam  circuntfereo* 
tiaa.  n'aii.oicir>qiip^  pE|  vc  in  I. 

Probatur.  Nam  xei  «rem  obliqui  circuli CP 
eft  commtnjurabills  arcui  pe, vcl  incommertfura- 
bii:« . Si  commeururabjUa  ioueoiacur  eorum  cd  • 
munis  meniura  P»  & fecundum  eam  dillribuatur 
arcu»CP,&rFE,perquepundadluifionum  a polo 
A m.XJmt  circuli  ducantur  lo>  Atnk  t 8r  mi  • 
Efuptque  xquaJes  parte*  inuicem  CL,  8c  ir.jcp, 

&1E.  Quare  partes  in  maximo  parallelorutnei^ 
propoCaS.  huius  erunt  insquales  y matorque  erit 
»0,  quam  0N>5r  ON,  quam  nh»  8e  czt.  Quire  c* 
propof.8.  lib  j.Elcm.  maior  erit  proponio  partii 
eo  ad  CL,  quam  on  ad  lk  , & Hc  fucceffiu^ ; quia 
cum  eo  fit  maior,  quam  on  comprehendit  pMidc 
arcu  CL  , veJ  «quali  LRyquamONyft  fuccelHud 
dc exteri*  vfque  ad  o quapropter,  ciim  fini  kot 
partesincF,  quocin*R,&to:in  FE,quot  In  hc, 

& quxiibet  par*  in  BHantecedeo*  dicat  maiorem 
proportionem , quam  fequens  ad  fuam  corref. 
poadentem  inCF,8f  idem  dicas  dene  ad  pe,  dlc6c 
quoque  omnes  limul  antecedentes  partes  bh  ad 
correfpoadentes  partes  fequentes  CF  numero  eaf« 
dem  maiorem  proportionem;  quam  arcus  bo  par* 
tes  ad  fuas  in  eodem  numero  correfpodences  pe  : 
Quate  vt  dicam  eandem  propoitiooem  arcus  Mc  • 
ad  F£,quam  bh,  ad  CF, deberet  effe  minor, fic quia 
dicit  maiorem  proportionem  8.ad4.qaaai  |.ad  *. 
quiaS.  comprehendit 4>  gemina  pice,  non  au» 
tem  comprehendit  a.  numerus*,  debebit  effe 
minor,  6c  fieii  l -7 , & fic  ita  eft  8.  ad  4.  pt  j.  ad 
1 -J- . 

FrogrefTuj.  Quod  fi  arcas  cf,&  fb  fint  tncom* 
meofuiabiles,  tunc  fi  non  efi,  pt  ih  arcus  ad  ar- 
cum CF,  ita  M6  ad  arcum  aliquem  minorem,quam 
FEj  Saltem  eru,  pcl  ad  arcum  maiorem,  qnim  fe. 


Pci  ad  eundem  SEtve  in  fig.B. 

Sit  primum  MC  a 1 aliquem  arcum  maiorem, 
quam  fe  V g hg  ad  ft  ptiiii  adcF.  Ex  prrc.pro. 
pof.  i'tiieniatur  arcus  medius  maior,  quam  Fs  mi* 
nor,  quim  pt.  8r  commeniur^biliaipficp , fit 
arcus  PV.  Ducartirque prf  polum  A.  &*puoAuai 
V circulus  maximus  avb,,  Se  quia  fV  ponitur  ma* 
ior  ,qujm  Ffi  crit  quoque  HB  maior,quam  H6,pt 
per  fc  patet, 

Exprxcedeoti  tcaqae  argumento , ira  erit  la 
«d  CP,Pt  HR  ad  arcua 
aliquem  arcu  FVmi- 
norem  t quia  com- 
meofurabiles  ponun- 
tur fv,&*cp.  £xad- 
uerfanjs  pcrd  ita 
quoque  ponitur  BH 
adcp , Pt  HO  ad  Tt. 
Ergo  quoniam  habet 
eandem  proportio*  - 
nem  » quam  bh  ad 
CP ) habebunt  etiam 
eandem  proportionem  inter  fe ; Se  iu  erit  arcus 
MC.  ad  arcum  ft,  pt  hr  ad  arcum  aliquem  roinot6, 
quam  pv,  quia  funr,  pt  bh,  & CF  ex  aduerfarijs,  fic 
hg  ad  FT , ex  probatis  autem  hl  ad  minorem, 
quam  pv,  vnde ptrmittjrM  erit  Mc  ad  hb  antece* 
dentes, vt  P r ad  arcum  minorem, quim  FV:  Sed  hc 
eft  niinor,qua  hr  • Vndc,8r  arcui  Fr  efiet  minor 
arcu  minori, quam  fv. qui  arcus  fp  ipfoFT  minor 
<n,ex  /x.lib.j,  elem.  qup  resefi  omnino  abfurda. 

ProgrefT  j.  Quod  fi  in  Ita  fit  xh  ad  cp, 
vt  Hc  ad  FE,dr  ponantur  lacommenfurabiles  cp 
arcus,  FI ; tunc  Ffi  diuideturper  medium  in  l. 

Se  ducetur  circulus  maximusipoloAy  qui  fit  a- 
I Eritque  maior  hm  arcus,  quam  mc  ex*^. 
huiux,  ideoqaerirprimiprogr.  probatione  mator 
erk  proporilryHM  ad  fi  ; quim  dimidi/  totiu* 

Bc  ad  FI  dhnidiamareusFB , fed  rc  dimidium  ad 
dimidium,  Ita  torum  *d  cotum,  qoare  erk  maior 
proportio  HM  ad  Fi, quam  totius  ho  ad  tocum  fe  : 
fed  proportio  hc  ad  fe,  ex  aduerfarlj*  eadem  efi# 
qu«  bh  adcF.  Ergo  efi  maidk  piOportiouM  ad  FI, 
quam  Bh  ad-cf  . 

itaque  quia' HM  habet  maiorem  proportionem 
ad  FI,  quam  hb  ad  CF  debebit  cfTc  maior  irctu  ad 
quem  dicit  eandem  proportionem , quam  fit  eecoi 


Ft,quod  tamen  in  fecundo  progrefiu  ofienfum  eft 
impollibile , nempe  quod  bh  «d  cf  iu  fit,  vt  arcui 
HM  ad  arcum  arcu  FI  maiorem,  itaque  cum  itec 
BH  fic  ad  CF,  Pt  HO  ad  arcum  arcu  fe  , maioremy 
nec  ad  arqualem  erit,  vt  ad  minorem.  Se  fic  propo- 
fitio  remanet  vndequaque probata  • 


c6. 


corollarivm. 

Hinc  litniaiorrm  f(Tc  rationem  areo*  lu  ad 
arcum  ea  > quam  arcas  uc  ad  arcum  at  • 
Cdm  enim  /itt  vt  bh  ad  CP»  ica  Hc  ad  arcum  arcu 
Pe  minorem;  fit  autem  maior  proportio  eX  S.pro* 
pol.  quinci  clem.  arcus  uc  ad  arcum  arcu  ae  mi- 
norem j quam  ad  fe  arcum  maiorem : enc  quoque 
maior  proportio  bh  ad  ca,quam  Hc  ad  pe;  ita  quia 
cft  eadem  proportio  8.  ad  4.  quam  di.  ad  cft  au- 
tem maior  proportio  5.  ad  3,  quam  ad  j«  erit  quo- 
que maior  proportio  8.  ad  4.  quam  6,  ad  f.cilm  8. 
comprehendat  gemina  vice  4.000  autem  6,  com- 
prehendat numerum  s» 

THEOR.  III,  PROPOS.  XXXVI. 

Si  polus  parallelorum  fit  in  circumferentia 
maxtmt  anult  j ijuem  duo  alj  cirtuli 
ad  angulos  reHos  /icent ^ nempe  maxi- 
mus parallelorum^  O*  olUejum  altquis  . 
ad  eofdem , qui  obliquus  fecetur  a maxi- 
mo circulo  per  po^um  du^o . 
Semidiameter  fphar^  ad  femidiametrum 
eius  paralleliy  que  obliquus  circulus 
habet  maiore  ration^yqudm  circumfren- 
tia  maximi parallelorit  ad  ctrcumfewta 
obliqui  circuii,  qua  tmer  circulos  prtmby 
O*  foflremb  ajjumftos  per-  polum  paral- 
lelorum tranfeunses  intercipiuntur . 

Sit  polus  A in  maximo  circulo  ABD,cuf  fint  per- 
pcrJiculares  maximus  parallelorum 
obliquus  ad  parallelos  asq*  8e  huc  ii^aximum 
circulum  circulus  alter  i polo  Adefeendens  asc 
fecec  alicubi  V.  g.  ioE  inter  b',  8e  Dico.qudd 
diameter  Tphpr^  sc  habetmaiorem  proportionem 
ad  diametrum  in  paralleli»  quem  contingit  obli- 
quus ini»quim  circumferentia  Dcad  circumfe- 
rentiam ae»  qu^  Intercipiuntur  Inter  circulos  Ato 
8e  AECper  poium  a tranfenntes  .quod  vt probe- 
tur. ^ 


SPHAERICORVM  PARS  III. 

JEt  hinc  ex  pr.id.tr. :i.  fcdionem  ei  elTe 


...  pernrn- 

dicularem  ad  OH,  ar  ad  io,ar  angulos  bnc,  ariHO, 
8r  eiH  eiTe  refios,&quia  iHc  angulus  Hi  redus 
longior  erit  baljs  ic,quam  crus  ih  : vnderranHa- 
tu  illud  crus  fupcrbalim  fr.  cermi  ubit  in  x.duca- 
turque  EEtex  ai  primi  tr>2gulum  eik  erit  «quale 
triangulo  b 1 h ub  angulum  redum  ad  1 m rtrifqj 
&EI  latus  commune, St  tHxquiIia  crnra  . 

igitur  exTr.ip.  de  angulis  propof.  4 habebit 
maiorem  rationem  ci  aJKl,veIaJ  «qualem  ih 
crura,quam  angulus  ESI, vel  ipfiequalii  ehi  adan- 
guiu  Eoi.fed  angulus  ihb  eft  pqualis  angulo  dcc. 
Ergo  habebit  maiore  proportione  c 1 ad  1 h » qua 
angulus  DCC  ad  angulu  lcE»quare.l^  ide  ven^ca- 
bitur  decircuferenctjs  m^furatibus  ex  ^p.fexti  cl. 
nempe  dc,  & bb  . Ec  obtinebit  maiorem  propor- 
tionem ci  ad  iH » qudm  arcus  Dc  relatus  ifd  be  : 
CooGderandum  verb  eR  1 quod  eadem  proportio 
cft  01  bafis  ad  crus  IH,  quam  gb  femidiameiri 
iphatrc  ad  ■ H femidiametrum  paraileli,qtiem  tan- 
git obliquus  ex  4,  fexti  • Quare  femidiameter 
quoque fpher^  ad  (emidiamctrum  paralleli  dv  ma. 
iorem  rationem  habebit»quam  arcus  Dcad  arcum 
EE  . 

C O R o L l;A  R I V M. 

VNdeeumramcognofcamus  quinam  eircoli 
icafeinterreccnc,  vtiimilcs  lint»vel  equa- 
les»  8(  ideo  Inuicctn  comparabiles,  in  proportio- 
ne; quinam  vero  circuii  oon  fe  interfecent  ia 
partes  «quajes,  vel  (Imites,  nec  inuicem,  nec  cum 
diametro  comparabiles , fph^rx  cognitionem  ta- 
lem nadi  fumus ; in  comparandis  portionibus 
circulorum  inuicem  error,  non  facili  fuboriri 
poflit . Cognofcimus  quoque  necellitatem  recur- 
rendi ad  (inuum,(ecantiiAm.t^ tangentium  Tabu- 
las,vt  arcuum  habeamus  cognitionem,  cum  arcus 
non  dicant  inuicem  proportionem  iUam,quaoi 
(Inus  arcubus  fttbteoft.  • ; 


TRA- 


IncelllgeQdiimeftlioeisfiH, Atbi  «fle  fedio- 
nem  paralleli  obb  per  interfedionc  s maximorfi 
■1^.  flp  ABC  craofeuotii  cum  ijfdem ; Ae  bc,  &co 
e(Te  fediones  maximi  ABC,  cum  obliquo  Btq^  & 
maximo  parallelorum  Dcq^.  Et  undem  dc,*  OHa 
<T  bX  » Icdionei  circoU  abo  , cnm  para^elts : 


TRACTATVS  XXIV- 

De  Seciionibus  Conicis  • 


5(1  Scftioncs  fpha?ricas  ingredimur  cognatas  fcai^ 
nes  conicas , nec  minus  illis  fcicntia?  cxlcfti  ncccl- 
farias , ncc  minus  ingcniofas , aut  mirabiles ; luntq; 
quinque  diuerfe  omnino  cfTcntia;  , Triangulum , 
Circulus,  Ellipfis  , Hypcrbola,  & Parabola,  fcd 
....habito  , de  quatuor  fcquentibus  agemus  & de  tri- 
bus quidem  poftrcmis  cx  inftituto  ; de  circulo  vero  obiter,  qua- 
tenus in  ijfdem  proprietatibus  multoties  cu.n  praediftis  tribus 
feaionum  generibus  communicat  . Huius  vero  mirabilis  cogni- 
tionis promotor,  & ampliator  fuit  AppoUonius  Perggus,  qui 
ob  id  Principis  Geometra?  nomen  confecutus  eft  . 


EXPENSIO  I. 

Dt  princfp^s . 

AN»e£i«imfffl:ioneiipfai  coKoitione  attio* 

. gamut«cuiuscorporia  fint  fcdione» opor- 
tet nofcfrr,ficut,  fif  lineas, in  ipfis  trahi  pof- 
funr , eaf«)ue  terminare,  rei  diiiulcre,  oomtoc 
tenus  agnofcerci  vc  deinde  eaium  <|uoquc  natura 
cntmfeftior  euadat , qo*  ah  harum  appellationum 
intell-gentia  dependet  . 

DEFINITIO  I. 

COawr  fll  tfftis  b4hens  ar-jf iari»  a c.rcwwda- 
SttilM  a pnnds  in  fubVml  poftto  ietermlnd- 
rsrra  pertmctr<im  circularem  • 

Conus  proprii  dicitur,  n Hperonimus  Vitalis 
de  Mathematica  optimi  meritus  in  Tuo  Lexico 
aderit . Nox  pinea, qu» ex  lato  in  acutum  dedmt; 
fed  hrc  appellatio  i Mathematicis  translata  e(l  ad 
figmficandam  pjrramidem  rotandam , culus  bafis 
circulus ; Deferibitur  ?cr6 » qu6d  manente  pun- 
^o  D linea, quzdam  pc  reda  circa  circulu  Cchf  fe 
ratur,donecicper  oph  in  c itertk  redeat, trt  fig.i. 

Vnde  clarum  eft  omnes  lineas, qu*  i perinhe- 
ria  circuli  ducuntur  ad  verticem,  viCD,Tel  CH  ef- 
Te  Uncas  redas,  quz  verb  aliter  curuas  efle  , aut 
cere^  redz  Gnt,roium  tangere,  ?cl  fi  fecant  in- 
tus  penetrare  . Conus  quoque  poflet  defcribi  ex 
dudu  linee  circa  clliphin . Vecdm ; quia  ellipfis 
ex  circulo  ortum  habet,  & in  quolibet  cono  etiam 
iobaCi  elliptica  inixo  poteft  circulus  duci , qui» 
8f  conum  Ipfum  relinquat,*  bafim  ei  fternat,  la- 
dc  eft  j quod  circulum  cono  pro  bafi  fubfterDaot» 
vt  qui  cenior,*  magis  determinatus;  quim  ellip* 


fi$  , quz  ab  eo  originem,  8fiu»aUa ducit  • 

definitio  11- 

VF.rtex  eont  dicitur  manm  punBumt  iq»o  tiu> 
dj  Itnea  fuftrfr.tm  cemum  • 

D E F I I T N I O IH. 


Axis  eani  dic’turriOa  m »ert(«  *•* 
cuiiimmilft» 

D 


Vertex  ittqueconteftpundumD,*«ts  di» 
8e  definitur } qubd  csdst  in  centrum  circuli  non 
Ellypf*®*  licet,*  Ipft  cono  pro  bafi  deferuire  pof- 

ftt;  Tum  quia  cius  aeddentia  nondum  manifefta 

funt,  vnde  ncc  propter  id  pro  bafi  efiirpatuc#  cum 
qaia  Infinite  dtuerfitattt  Aint  prorfds  ellipr«a»qof 
eidem  cono  rubfteroi  polTunt » *que  non  idem 
centrum  commone  pofiideae ; vode  ouIJus  axia 
determinatus  aingoari  pofiet  cum  deserent  mut* 

pUcnri 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS. 

. plicui  (Prdn  lafiBlt«elIlpfc«incooo  «lEgMii  T»cctMixTO 

Steinuneemr».  DEFINITIO 


3?« 


definitio  IV. 

COuunffMcil.riilajIiuB  ta- 

marix riifK  4fMlu  cR  i Scc/iwu  vir» 

miaUniM  liUijiitlii  ifi . 

Duplicem  itaque  coauffl  diniaguimui  tcttuni. 
qui,  trirofccEius.  leqaicturiGjae  ippelUtuti  k 
Scileoum , qut  obliquna  quoque  apellatur  | hic 
impccrekioi  ell>  npMc  duplici  axi  obooiiut,  ille 
perfefiior , k Tuiua  axia : Cicerum  Iu  xtroque 
omnea  coui  redionea  exhiberi  poirunt,noii  n xu* 
ciauicai  ante  Apollonium  Pcrgpum  pucauic , qnc 
diuinilc  tria  cooocum  genera  iuxu  tret  aneulo- 
rum  fpeciea,qnaa  i rcrace  D redi  ad  balim  uedu* 
&x  continere  poterant , nempe  Redoa  ob  angu. 

Ium  ad  rerticem  rednm  i Obtuiianguloa  ob  an- 
gulum obtulbm  I Acacian|uloc  ob  angulum  acu  - 
tum , in  qnibua  fiogulia  valeam  fcdioneui  pone- 
bant . In  cedo  parallelam,  quam  apellabant  coni 
redi  fedlonem  in  acntiangulo  ellipGm,  qnam 
acuciangull,k  in  obtufo  hipcrbolcan, quam  obtui», 
anguli  iedioaem  nominabant . 

D E F I N I T I O V 

COni  »fpelSii  /anr  aW  vmietm  tirc*  amJtm  axma 
»xinci,iti . 

Talea  fnnt  ABC,aBl  in  fig.i,elrea  axem  eundem 
pofitoa . ' 

DEFINITIO  VL 

CO»Sfi/};»iHfy»r*i  plane  diwdnucawnidl 
/apat/trie  roai  tffeH*  . 

DEFINITIO  VII. 

SZ3:»  mi  per  avem  iH  am  piam  /arae/  pev 
verttetm  • <T  per  cenrraai  cirnU  trmfit . 
Sedio  iuquc  per  axem  ell  DUC  in  6g.  I*  qua 
per  centrum  i,axem  ib  k per  D verticem  uanfiit 
cAque  triangul  nm,vt  fi»  loco  oRcodemdf . 

DEFINITIO  VUL 

COei'  ftOi»  ParihU  eH  am  plamm  fiam 
pavallrlan  >al  luleri  /iOinii.per  axem  adi> 
iit»' . 

Vt  in  I.  fig.  rex  planum  ell  parallelum  linei 
CD , qui  eR  cma  trianguli  > vel  fedionil  per 
axem  coB . 

DEFINITIO  IX. 

COtifellu  Ulpfii  iff.cim  plaana  Jicai  vtr»»- 
!)ue ena t/eBimii per  »xemiree»i^  aagalex 
laaqaaire  r^rit  aHir , qaai  ram  pradiBjJeSioa  ba- 
fii  circaJarir  fiica . 

Sic  fedio  EOHF,  quia  angulut  Dft,  eft  Inpqna. 
lis  angulo  OXI.  vel  alccrnoDtx  ) Sic>  kangulut 
DEF  clliniqualU  angulo  otx.  vel  angulo  di I al- 
terno,vt  infig.). vocatur  cUlpfit . Si  auti  angulus 
BEF  angulo  DII,  vel  DM  angulo  DII  alterno,vel 
fub  contrario,»  in  4.  lig.  aquaretur , fcdio.cflct 
circulus,  ut  fuo  loco  oRtndcmus  T tad.  Icq. 


HrperhoU  iH,  eum  feBumr  pUmm  alttrlfiBl*- 
u'i  per  <uim  eruri  ad  veriieem  produBo  oe- 
nrrit  l 

Siein  fig.  a.lini  produdum accurrat  cacru- 
ri  produdo  vitra  verticem  in  L,  dicetur  et  fed>o 
Hpperbola  qualii  ell  olM,k  Ii  planum  Tecet  vtrun- 
que  conum  ad  verticem  erunt  eppolitp  figura, feu 
H/petboli . 

definitio  XI. 

Diameter  feBimum  iH  reSa  dmideui  Imeai  pa- 
piTallelii  faarlibrr.qvadaraatar  itura feBif 
uem  bifariam,  & primariM  tpeldemtfeu  axU, 
qniredaaga/i  dlaidir,  alj  autem  vacatam  «eaixja- 
tittxtt . 

Sicci  in  fig.  t,  vocatur  principalis,  kex  ge- 
neratione diametcrprimarius,feu  axis , quia  dl- 
uidit  bifariam,  k orthogonaliter  redas  in  fedio- 
ne  dudas,  qui  dicuntur  ordinati  ad  diametrum, 
fen  applicati  ku,  k tiv , fi  vero  non  ad  angulos 
ledot  erit  diameter  fecundatius,fen  coninngttas 
vtinfig  J.  EF,  quiiT,  fcVM  licet  bifariam  di- 
uidat , non  tan)en  ad  redoa  angulos  • 

^ definitio  XII. 

THaufuatfa  diameter  eH  Wa,  tfua  iuter  duo  erurd 
triabtuU  per  atrm  intercipitur . 

Tilia efi’mH7petbola  ibl,  qui, inter  crura 
fedionta  per  arem  aa,  k ab  tnterioitur,  k in  hae 
fedioneell  dumetet  prolnngatai  At  in  cllipQ 
eft  ipfe  diameter  abfque  vlla  proIungatlonc,vt  iF 
in  fie.p.qni  fi  fit  primarius, fen  aXia  dicetur  tranf. 
nerim  ans.  At  jn  parabola  nullua  eft  ttafucrfta 
afaamecer,  cum  enim  eiut  fedio  fit  parallela  fqI 
cruri  rediooia  per  axem,  nunquam  poeeft  ia 
atlpd  terminarc,quarc  nec  vlla  Iincain  ea  poterit 
in  vttumque  crua  fedionis  per  aXem  incidere . 

definitio  XIU. 

VEnexfcHianum  eff  extremum  diametri,  tmt^- 
eum^uet  at  vertex  faprtmtu  extremum  axit, 

DEFINITO  XIII. 

C Matrum  eH , tpuod  traufuerfam  diaiaetnm  *i- 
fariam  diuidit , k 

Pandam,  quod  tranfuerrum  diametrum  bifa- 
riam difctpfict  vocatur  centrnm,  quia  in  Hpper- 
pcabola.  vel  Eitipfi  omnet  diametri  ad  iliud  pun- 
dumcoocurruot,  at  Parabola  nullum  habet  cen- 
tiam,  quod  diametri  omnes  fiat  paralleli , vt  o- 
ftendetur.  ,,.c 

Preterhece(rentPatimetti,kVmbellel  defi- 
niendi I fed  mcliui  fuo  loeo  cum  de  ijt  agemus  , 
natura  ipfomi^  inotefeet , 

DEFINITIO  XVI. 

Drt  fiuttki  ftura  fiur,fuaeum  fmf  uufUm 

fpeeia  fermeuta  diametrorum  ab  appluatu 
foBa  umiui  ad  fomenta  aUermi  fatit,vtappUeata 

^ .:t.  


fMA  €MUi/  mf^menu  Mtenmtjmnt, 

ad  appUtatas  fuh  afoalilua  auiulii. 


DE- 


t 


f 


5>^ 


TRACTATVS 


DEFINITIO  XV 


SImUs feBicatt/ui , fM  Ikferftfiu  Uim- 


, um  aa/entimt. 


T H E O a.  • 1.  P R O P.  1. 


M, 


Oninis  fetlio  C6Hi  per  axem  folia  trian^^ 

gulam  ep . 


C O R .O  L t A R Jt"V  M 


Htncque  eft, qood d fiit alU  fedioper  axem 
cHicietur  ahudcrUngalumxquarii  bafis,irt 
primum.  Nap)  alrer^  tidio  per  Mxpm  e»  ipeidet  in 
centrum  redar  cp,8r  po  radij  enmt  io  circulo 
ACJVH  Vt  CilQt  AF«  At  PS  • 


THEOR.  II.  PROPOS.  II.  WV 


^mnis^  fdfho  coni  circuUm  ^r4liel4 
cit culus  efia 


PRobatur.  Nam  cum  plaaaCot^qaldiftaoti^ 
cric/PCFi  ad  oe,  ncCoadLi|&AB  ad 
an;  - quarecoadu.arAiafjif^p 

. I.J  j!  : eruoc  io  eadem  proportio^ 

ne.  Ideoque  permutando 
^■adcoeruoi»  pcMiad 
L 1 1 Ar  ideo  dimidtz  ap  ad 
fc  pt  Mo  ad  OLdimidia  |ied 
APs  & PC  fpQt  x^ualcr  «X 

fA  prcccd.Coroll.ergo  eti^ 

' '1  MQt^<^r|Ar  indicas  de 

reliqnls ; quare  cilm  om> 
nel  NO  ■ &0L*  pcacui 


, pondo  o ducibiles  fiot  cqiulcfiMiiL  erit  circq^ 

***•'  « rt  . ni\U 


M.iiauuxir  . jt  , fniii 

■E  X P ENS  I O II.  < 


• .OC  1 • ‘t  .T  . 

-tl  ~ 'wwo  iiascuj. 


D.c  Diamesro,  Afflkutism 


PRoprletatetmirab(lea  ^d^rmmab  iprodia* 
mecroifr  applicaria  ind^o^,  >tpote 
magia  oboiam  foic/ir  ^K^ifrca  loceUe^ul  fe  pro- 
dunt* maxtin^  quia  lerd  omnia  » que  de  fedioni- 
bttEidfci  poddnt»  ia  dumetio  > & Appltcaiie  £u%> 
daocor.  ... 


PROBL. 

. n ■■>  : 


I.  PROP.  m. 


Data  quacun^que  ceni  feliant  eiufiUm. 
->  diam  (irum  mumre. 


PRobatur . Nam  crji^guluna  eft  i/lud*  quod 
redis  clauditur*  Seribus  anguJii  conftaci 
In  conio  autrm  omnes  iinear  terminantes  ad  ver- 
ticem rc^  funtexdef.  Cqm  ver6  ba/is /it  plana 
fuperficicscircuiaHaeruQtrcdcltnez  per  illam 
exteo(x  • vnde  ai*  Ar  uk^.Se-ta  trei  rc^z  crapt . 
Pigptcreiijue  icci  untaqi  «qgulos  Unnndq 
poccruat  efficere.  idcoi]ac  <iKf;.cn'c  trUq^Siun 
in  fig.  propof.  fe^opaut . .4 . ' , .dab"^;* 


* It  dataqbzcamque  ^oni  Tedio  bac.  Opor- 
I teatqne  ciurdeni  diametrum  exguirere. 

Ducantur^  vtcumqne  in  fc- 
ftiV/ne  binz  re<^z  paraltelz  bc> 
Ar  o£  ; quz  bifariam  fecentur  ia 
p»Ar  o*duftaq;per  panda  diutlio- 
nuoi  linea  fc  occurrat  fedionl  io 
A.  Dico  rtffM  apo  profofttM 
B AC  fetiUMt  epe  dlamettym  • 
Ra^p  eft  . Quia  zquidiftaoc 
0V»8riC{  cafque  blfjmm'<fiul- 
dic  io  o,  Br  p reda  'aopV  Vnde 
ex  dcf}niciooiii.erltdiIcQCter. 


PROBL.  11.  PROPOS.. IV. 


P/Ua  mangidaper  verticem,  O-ftSumis 
diametre  Jpplicau  langitudtutm 
inueane. 


.V> 


CMt  ABC  trungulum  par  axem  coaiduRumio 
prop.feq.  Io  quo  detur  diameter  eo.  Io* 
ceruallo  dimidiatae  ml  diametri  bafeot*fiat  circo* 
Ius  cF*io.  .^qcip^fq;  es*  quam  transferes  in  du« 
metrum  circuli  ci  I punRo  c duces  perpendico- 

^ IsQc.qug  fit  dcP*Rfo  erit  ap- 

plicatf  ma^cudo;  quam 
' deinde  applicabis  diametro 
' redioois  Ec  interuallo 
eodem  xe  In  quacumque 
redionepvct  Hpperbo]a,veI 
Paraboijpvel  EUipfi,  8c  erie 
applicata . 

_ Probatur  aacem  facild. 
fl^U  applicata  eft  Ula*  quz  diuidirur  bifariam  k 
diametro:  fcd puoRumc efi  punRura  diametri» 
Uludque  bifariam  diuidic  linea  op  io  ccx  rjJib. 
g.el.;Cum  duda  fit  perpeodicularls  diametroci 
clrtnli  DCBPex  confirudione.  Quare  erit  appli* 
cau « cdm  puoRa  p*  D fine  communia  circulo  eo» 


& fcdioaia  wp  ,^4^  fiat  i>R  vio  cimlo  mi  lv. 


THEOR.  U PROPOS.  V. 


A 

St  'parakeU  tuiufcumque  ad  diametrum 
. . iiu4  reSa  Ifpta  fm  ordiaatim  applicata, 
erum  quadrata  ipfarum  ad  iumetm , vi 
intercepta  HaMttf i partiones  inter  ipfas. 


verticem. 


Sic  Cooa*  Aic«  in  quo  piribola  DEFiCuios 
dumeter  parabollea  cofappireatz  ver&o.. 
Se  le  ad  diametrum  ac,  trahaturque  1m  . X>ico, 
»4  eR  juadr.  nai  foSumtx  a ai  ^iidrat»»  foBim 


i .u*- 


DE  SECTIONIBVS 

Kl»  el  4i  Ki  portionet  diametri  inter  vcrtl- 
ccn  l>  8c  ordinatim  applicatas  uiterceptjr . 

Reminifccnda  e(l  propof.  Eucl.j.  haec  enim 
ia  HU  fundatur . 

N am  in  ei  rcuHs  ex  s*  h.  tr  i ml  » 8e  cdbi  pa> 
ralleiis  fe  ferent  mutuo  diametri  LM^drci  cum 
chordis  V 1 1 6r  fd.  ad  angulos  redos  tn  k ( an* 
gulus  enim  x rt^uted, licet  td  hg.non  exprimaO 
vt  ex  difiis  propof.  huius  . Quare  » ex  feg* 
roentisLK.  8r  km  conliituatur  reSanguIumt  & 
regmentis  «qualibus  vx>  k ki  conitiiuatur  qua- 
dratum» eroni  «qualia : Sic  fi  ex  fegmencis  ac» 
cc  redangulum.Sr  «qualibus  Dr.»8r  cr  quadratum 
confiituaturidrb^c  erunt  inter  fe^qualia  . Vnde 
ita  eritreSangu- 


CONICIS. 


in 


CD  mterctpvs  tamtntam  rx  duobus  la^ 

Ufibui^  fiuidrAjuiu  tl.,adquair.tium  creSum 


Ium  conllicucuon 
ex  tc  » de  0 a fcg- 
iriencis  diatnecri 
mapris  efrculiad 
re^ngolucxieg. 
mentiS  lk  , dr  xm 
minoris  »iVt 
dratom  cx  fcjme- 
tis\hord«CiB,  ^ 
CF  4d  qo44ratum 
•X  fcgmepcitcb^ 
df  XV.  Sjsd 
Iliorum  duQruin 
rtdangalorum  altitudines  {yot^edem  2 liquide^ 
fegmenta  lk.  Srac  jijuia  iunc  paralieU  » & 
parallelas BAiC^^ot  aqaaha  ex  pFop.ij/pfims:. 
£rgo  fe  habebHntinuiccm»  ve  bales  oc,  &xM  dk 
propof.  1.  lib.tf.  £«cl.  Quofuppofito  (tc*  probo 
propo6tiooem  ex  propoi.4.  CoroU.  lib.5.  lieuc 
eUcc  ad  XH»  que  funt  parallelx  in  triangulo £cc« 
suellao  ad  EX. .Sed»  neU  latus  cc  ad  mk»  icaA 
rc&angulum  ex  fegmencis  ec>&  ac  ad  tcdaiigu- 
lumcx  tegmentis  lk»  dt  kM)&- «qualem  propor- 
tiooem  di4:ic  hoc  rcQaagolum  ex  fcgmentis  dia* 
metri  actdr  cc  advedauguium  exlegmcntis  ut» 
de  kMrq^^ni  quadratam  ex  fegmenc^  chorda 
DCyft^Ofad  quadratum  ex  eborde  iTV»  & xi  » rc 
dixtfflut  • £rgo  ex  itf.  lib.f.Elem.  quam  peo- 
portionem  dicit  quadratum  hoc  cr  ex  fegmeatip 
ehordx  maioris  cirruli  gf » 8c  eoad  quaihatum cx 
fcgmcntiB  iX,KVcbord«  minoris  cireuli «eandem 
diat  cB  adxi  posuooes  diametri  parabotici  ^ 
verace  inter  .appUeatas  mterceput)  quod  er^ 
geobandum  • 

THEOR.  II.  PROPOS.'  Vl,^ 

7 ' 

In  omni  EUipft  > /fjpcrhla  q/iaJAra 
4H4rum ' ordinatim  ~afpiicatarHin  edm 
froportidnem  dicehf  a^  tnmcem , noam 
, portionum  dtan^ip^pterccp- 

Urum  tnttripfaSyt^  vertices»  . 

Sit  coQua  ABC  r fioe  obliquas  * £qe  red  os . 'Hy  • 
perbolaOOH»  vel  £llip^s  ODHXtQ^  inqui> 
bur  /int  ordioaiim  applicat«  mgO  > & Lxt ; diame* 
cri  autem  intercepti  portiones  hotin  cUipiicD» 
^cq^  velqx»  dr  KD  imraipiam . In  Hyperboia 
autem  extra  cam»donecdiamecer  occqnac  lateri 
trianguli  ca  prodxdo  in  q»vt  eft  G<^'^ta  quod  a<^« 
8r  Dc  (int  portionca  interc^pcfe»  vel  Qy»  Sc  pD  » 
Dicit  <taque  ps^htio  * tfuqi  ft^  rtSan^tUim» 

• fiQjt, <^PX  boemt4dreCiJ»Soiiim/tSkm ox 


fupsr  0« 

Aduertendum  rerh  eft  primo  proiyrelT,  rd  qubj 
prvnotauimusinprfeed  exsenf.  rcaingulom  fa- 
fiom  ex  portionibus  MXi  8?  kn  eiTc  «qtiale  quadra, 
toex  XL  conUituto . Sicut,  ATedingufum  ex  Ia- 
teribus  co  ,8rcs  quadrato  cx  ch  conftdo  , vt 
probat £uc|.  propof  jy.  lib.y. fir  1 1-0  clTe reft an- 
gulum ex  MK,  & KN  lateribus  ad  rcd^angulum cx 
cc,  de  Bc,  vt  quadratum  xi  ad  quadratum  ex  c». 

Aduerte,qu6dincono  EJliplii  non  fuotdercrlp* 
ti  circuli  circa  diametros  Wh,  at  ac  ad  vitandam 
confulionem  i fed  fuocrubinceiligendi  bati  coni 
paralleli  per  i»h»o>i  cranfeuotes. 


quoqrproportionem  laterum  mx 
adeem  cnangulo^q^- Hfc  eafdemex  Cor.  prop. 
4*lib.^  Euel.qtM  porsiobis diametri»  cnirifque 
^^ad  crus  , Sicut  ex  eadem  proportionem  Ix- 
c^s  KM  rfle  eandem » qo«  okad  oo. 

Quaredi  eomj^aturvt  Aangulum  cx  r^«&  kd  La^ 
teribus, 'qu«oiiuDC  eam  proli^rrinncm,  quam  Ia* 
tcra  re^abgall  MxV& XH  / iicu:»^  redangulum 
ex^.^,8r  GD  latdribus»qu« Habent  eande  propdK 
Uonrm  , quam  I itera  CG»drci  erit  compoliel 
prqpor.cione  ex  tr.iT.prTlj.  rt^angdluex  Q.Kj®r 
xpad  ci^angulum  ficut  redangulumex 

Wk  «8r  XNad  reftangulum  ox  Cc,  ce . 

Quopofito',  ecce  petet  propollcto.  Quadra* 
tum  ex  applicata  XL  refertur  proportione  ad  qua- 
dratum applicati  cH»,vt  redangulum  ex  lateribus 
mK,  dt  KBf  ad  redangulum  ex  cor^  G8  ex  pfi/no 
pr^refi^  S^hpc  proportio  ccdang>ili  mic  &.kh 
mMbris  ad  redangulum  tnaiui,cx  cc, cs  lase- 
ribus eft  eadem, qua  refertur  redanguium  ex  dia- 
medi  Hypeibolic!»  vel  Elliptici  portionibus  qlc» 

& KD  ad  redanguIumoS  ^ «d  f^tnencis  'ei  a. 
progreC  Ergo  proportio  quadraclapplicatc  XL» 
qoa  refertnr  ^ quadratum  applicate  ci^  elbaadem 
qua  redaogulum  ex  fegmentis  diametri  Hyppr*  ■ 
boIRiivel  &Iipucl  QK , & -Koad  redangulumex 
elufdein  &|G0.  Qup  de  EUipE  dicudtur  eUaip 
deciccurodebenclsiceiligi . 

1O'  T « 

COROLLARIVM. 

PKopofido  vniucrfaliter  tntelligenda  cft  de 
quocunq)  coao,fiue  obliquo , (iue  te^o,  fex 
apj^icacp  iint  ad  angulos  redos  diametro, vt  m re- 
&Ot  feu  ad  angulos  obliquos,  ve  in  obliquo  con- 
tingit t Vnde  colliges  dupUx  genus  diametrorum 
dari  vouiu « io  quo  app|icac«  funt  ad  angulos  re- 
Aos,  alterum  ad  angulos  obUquoS,feu  in  Parabo- 
Ia»,hni  HyperboiaJ^EUipia. 
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tractatvs  xxrv. 

qntiDur  de  reft»ngulff»idem  lotelligitnr  de  perii- 
Iclogrimnm  itlii  je^uilateriboi  i dummodo  fieut 
illa  omnii  conueniinc  iu‘rc6kitodine  angulorum» 
(ic  h»c  parallclogramma  tnuiccm  referantur  fi- 
milibuiaogu|if;&x<jniangula  fiat»  quod  iopo> 
Iterum  feroper  erit  obfciaandum . 


PArimeter  e(l  ligea  qupdam  •(Tumpta  e»- 
tta  feaionem:  qn*  eft  eatrema  proportio- 
nali! diametri  intcrceptn,#t  applicatf  In  parabola. 

At  in  P'®* 

portionalis  inttr  dtametrum  Interceptam,  dr  ap- 
plicatam t fcd  additi  ei,  rei  dempti  qupdam  por- 
ri one  lincz,  quam  etiam  ollcndemua,  cuiui  ratio- 
niafit, 

lemma. 

Si  fu  rcH4ngulnm  tjUodMet,  ir 

grammum  rt{l*figulo  aamlttetHm  a 
SinuiHeduo  tlu  rcflargulum  nimirum, 
O'  ptralUl^graminum  c5  itijUiUterum  » 
fed  primo  pnrultelogromma  itftiuugU' 
Ium  I iia  fe  habekit  proportione  seflan- 
gulum  ad  reRangulum  , vt  ptraHeU^ 
grammum  ad  parullel egrammum . 

C It  primum  reaangplnmjc,  «r  aliud  fccqil- 
uJ  dum  Ti.quai  polita  rnum  fitper  aliud  occupa- 
bunt fpatium  commune  oh  ■ Item  fit  paralie^- 
grammuin primum,  cjuodcumqoe , rt  e n , ftd 
• primo  reaangulo  tc  iquilatctum^  «f  fecundum 
e r aliud  fecunrlo  at  reaangnio  item  {quilatetumj 
fed  qu*  fint  Inuiccm.uquiaogula  , ka  quod  rnum 
luper  aliud  politum,  qua  parte  conueniunt  in/n- 
golia  aqualibus  occupent  commone  fpatium  tp 
dicit  pVopoiitio , quod  primum  rraangulum.  TC 
primo  parallelogrammo  e n dicet  eam  p^ofortuj- 
rem;  quam  fecundum  reaangulumti  dicit  Je- 
CtiodoparaUclograniBO  e r • 


p I 

c 

2. 

Pfobatart  N*ra  TC  refiangtilom  pnmamfc 
Ibabet  proportiooe  ad  eti  parallelogrtnimam  pri- 
0ium.  rt  fui  para  dh  ad  fciav  pariem  m t,  ^d 

6nifaper«qaalcibafe»TH»&tt  ex  prop.l.Ub.tfp 

Eucl.  CorolL  ^ 

. Sed  para  harc  DH  refi^r^uli  ppJmi , etifcj 
«ft  coromonistecundo  eadem  proportione  refer- 
tur ad  partem  mt  pajfjIle|ograinmi  Item  primi» 
^u*  etUm  eft  communi»  fecundo  py^allelogram- 
mo»  T^re^*nguium  fecundum  ti  ad  reftiogQ- 
lom  fecpndum  <r  propter  etndcra  racionero  p<pu- 
lium  bafium  dt»  e m . 

Ergo'  arguendo  ex  |6  Ub.5.  iu  fe  habet  ptopoi^ 
tione  primum  repagulum  tc  adprimuoLparai- 
lelogrammom  e n > yt  fecundum  rc6aoguIum  tl 
ad  fecuudum  parallclogrammum  er»  qiabd  eft 
propoAtum . 

Hoc  autem  Lemma  aftumicur » rc  quando  lo* 


THEOR.  I.  PROPOS.  VII. 

S/  n feHion^  pArabolicd » ^uadrsm 

tum  dlicum  ofitnatm  appheau , fe  ha-' 
!>eat  ad  ifuadratum  dtametri  paratolici 
futircepti  dh  ea  ^ 0*d  vertice  y vt  idem 
diameter  tnterceptus  ad  contiguam  ali* 
^uam  viwcts  t erunt  quadrata  > vel 
fhhmbi  omnium  applicatarum  ordina- 
tim  aqualia  rr^4if^M//y » vel  parallelo- 
^ammts  fo^is^diSa  contigua  vtrticlsy 
CP*  intercepto  paraholido  diametro  htter 
eas  appheotasy  O*  verticem  . 

Etur  Paralkila»  inquidiametcrA^japplIea* 
1 ) itaordinatirocn>iCttiu» quadratum  ftt  c>di- 
mtpropontlo.  Qubdn  fe  habeat  hoc  quaVratucl 
In  proport'one  ad  quadratum  CL»  quod  eft  f.dum 
fuper  diametrum  parabol  cum  initrcrptoro  inter 
Ct  ordinarim  appiiraum»  8r  verticem  parabnl^  a • 
Si  inquam  ci  quadrarumt  Cro  rbombui  fit  ad  cl 
quadratum » fcil  rhombum  10  proportiooe,  xt  ip- 
la  contigna  eerticic  ap  aditiamccmm  intercep- 
tum AC  • Tunc  cuiuslibet  altus  Applicate,  vt  Du 
quadratum,  feu  rhombus,  quileeft  DKsrqualecrit 
rcdaogulo»  fcu  paraHelograremo » quod  compre- 
henditur ab  ipfa  contigua  pa  » fe  intercepta  oia- 
metri  portione  inter  verticem, fe  Alienam  applica* 
tam  AD,qiialc  eft  redangulain»fe0  paraUeJogram* 
mumpo. 

progrefT.  f.  Aduertendtimeftcepropof.ti.lib. 
EpclufeeeeiusCoroll.  figuras  fimiies  e0e  In 
dnplicata  rKlone  laterum  homologorum»iuqu6d 
quadratum  V.  g.ci*  fit  ad  quadratum  ca  » nonve 
fatus  *c  ad  latus  ca(  fed  propdnio  debet  efle  dop* 
plicata  { nempe  gemina  vice  repetita»  quarqde- 
liet  reperin  certtA  proporrlonatls  es  14  prop.d. 
£ucL  qUalem  bic  ex  ea  profiofitione  reperjul- 
mot  p A I fic  emm  proportio  eft  rcpctica  t 
nam  tta  fe  habet  pa  td  cu  • vt  ca  ad  ca  i qaa. 
rcPAadc^  habebit  eandem  proportionem,  quam 
qoadratumci  ad  quadratam  c^, nempe  gcmiOA- 
tam  laterum. 

TrogrefT.  t RemlfliCrendutn  cft  propof. l.tib. 
d.£ucl*  ncMipe  tta  ege  pfoptef  eaffeem  bafim  ca 
rcdagoiom  cp  ad  quadratihCL»vt  alncudines  pa» 
adALifeideimquftdquadIfAtum  Cf  fiesqoaU^- 
daogulo  pc$  (iquidem  eidem  quadrato  tc  eandem 
dieync  pcUponioDcm  : nempe  eam  Ipfam » quam 
dicit  Pa  ad  AC»qpmdratuiii  quidem  CS  | qpie  talem 
innenireui  pa»  rrdSgulupi  verd’^PC  propter  bafim 
eandenfW : Quare  ex  Eucl.  prop*7«  bb,5>  erunt 
rcdangolum  pc»  fe  qua^atum  ci  «qualia,  quod» 
fe  de  Rhombo  CI  > fe  parlllelc^ratDaio  cr*iocclh- 

ftodumeftob  lemma  Aatepomuoi » quo  fuppo- 
. to, 

pif%teff.f.  Rddangulom  pc  habet  eandem 
propqrtiooeta\adreAaogulu^]>p|  quam  allitu* 
^ diua  AC  ad  altitadioem  a o propter  bafim 

At 


DE'  SECTrONI 

At  MaJcm  I.  propof.  Euclid.&  i contr ^ . 

Quare  Probatur  propoC  Ntm  propof.  f.  de* 
oinnOrttuffl  c(l  quadratum  Ct  e(Te  ad  quadratum 
o A;  rtairiiudo  CA  ad  aitiiudiacM  da;  (ed  etiam 
ex  ?•  progrdT.  quam  thcic  proportioneui  ac  ad  ad 
•Ititudinct  caodcm  dicant»  8e  re^angulaPC ad 
PDidiacccia  eis, ergo  ita  eritinprdportione  ci  ad 
DK  quaCrata, quaml‘Cjdi'oredangula.  Ergo,vti 


poterimus  permet^rionet  9t  comparare  quadratum 
malut  • rcdangalo  maiori  » ficut  minos  qua- 
dratum ) minori  redangulo,  Se  Ideo  uafeha* 
b.bit  quadratam  ic  maius  adredangulum  pc  ma> 
ius,  rt  quadratum  minur  da.  adredangulum  dp 
minus.  ' 

Sed  io  s.  prpgrc/Tu  vidimus  milus  re- 
Aangulum  Pc,  Se  maius  quadratum  Cl  elTc  xqua- 
l>a , ergo  erit  etiam  rquale  quadratum  dr  miuus 
redaogulo  PDmiaori*quod  cdprehendtturi  con- 
tigua venicis  pa»&  dtamctri  parabolici  portio- 
ne latercepu  Ao»  & ttadrcaa  dcalijs. 

COaO  LLARl  VM. 

Hinc  colliges»  Quod  cum  contigua  pa  ha- 
beat hanc  fpeeialett  proprietatem,  vt  re> 
dangula  ab  ea  compre^enfa » Se  diametri  portio- 
ne intercepta  fine  xqualia  quadratis  cfiVdti  fuper 
•«rdinaeimappJtcatas  rpectali  nomine  infignitur» 
& vocatur  Parameter»  quod  fiemenfura  omnium 
redangulornm»  quae  cquaocur  quadratis  cuiuT* 
cumque  applicat»  ordiiutias,qiue  Io  parabola  tra- 
hatur. 

THEOR.  II.  PROP.  VIII. 

I»  omnt  feSlfonc  HyphhoUcd , vel 

c.t  > fi  quddrAtum  dlicuim  ordifutim 
appheaU^  [e  halfeAt  dd  re^angulum^ 
quod  fhh  dtametro  trdnfuerfo , O*  tnter^ 
cepto  comprehenditur,  vt  dumeter  treu^- 
ucr[d  ad  con//^«4f7i  Itneam  vertict$  i 
AIJu  qu,idrata  aliarum  applicatarum 
erunt  reUangulo  , quod  fub  hac  conth 
g«4 , 0*  tntercepta  dtametrt  pontonem- 
ier  sppltcatas,0*  verticem  comprehen- 
ditur, :tquilU,  fi  tamen  ^guram  fimtlem 
[tmtlnsrquepofium  in  Hyperhola  addas, 
in  Elltpji  fulfducas, 

Sh  Hyperboli,  vcl  Eilipfis  oVe,  fitque  ordioi- 
tiffl  appheata  ot,  cuius  quadratum  tM,  fit  ad 
red  loguiitro  fo  , quod  Aib  porttoolbui , nempe 
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traomerfj  a».  Se  intercepta  Ci,  vel  portionibus 
imcrcepcii.  Si  ergo  quadratum  avfitad  reaan. 
gurum  »o,  vtdiamcter  tranfuerfa  ac  aj  slj. 

quam.quxfitverticisccontiguam  , n^pecp  ; 

ideft  fit  duabus  ac.Sr  ob  tertia  proportionalir. 

Hicit  propofitio,quod  fi  fit  aliud,cuiuslibet  ap- 
plicate VH  quadratum  hn  hoc  erit  «quale  redan* 
gulo  , quod  fit  ab  intercepta  CH  interappllcaeam, 
& verucein  pro  vno latere,  «f  contigua  verticis 
proaliocp;  feJcum 
naccaatelia;qu6dia 
Hyperb-^ta  Infuper 
a(>tiiid.it  xp  fi- 

millSjllni  llterqj  pn» 
fita  , Tt  tnt.tm  re<5. 

AH,  ex: in Ellipfi  ve- 
ro deficit. 

Progr.  I.  Re^an- 
gulum  BO  adredan- 
gulum  BR  dicit  eadem 
proportionem,  quam 
AC  td  CP  . Ratio  efi  t quia  Tunt  fuper  eandem  ba- 
fim  »c‘;  eX  confiroAtone , vnde  funt  inuicem  • vt 
altitudines  ba  ad  Bi.lltp  vnrb  altitudines  correfpo- 
dent  proportione.  Se  ica  c(t  ba  ad  b(  > vt  ca  ad  cp  . 
Ratio  rfi,  ex  Enclid.  pruj>or.  4.  I b»  S.  In  Coroil. 
quia  funr  in  eodem  triangulo  parailc^x  cp,  8tb{, 
Ideoq.  rc^angitlu  i'  ex  BA  erit  ad  rArx  Bt.vt  ca 
ad  HCj  qubd  i(t«  linexfifir.vt  sa  id  et  altitudines. 

Progr.  a.  Provfdsidemdiccn.ium  ie  parailelo- 
gramm  s hg,1Vhc^  Sunc  en-m  fuper  eandem 
b»fim  CH  exconfirudtiooe:  fiquidem  debet  com* 
prehendi  rcdangulum  nc  i lateribus  AH.&*Yic»5r 
redangulum  hc^  i lateribus  hc  , Or  Hx  . Vndt 
t.  iint  inuicem. vt  altitudines  xii,  &'  ha  . Altitudo 
vero  HA  ad  altitudinem  HX  dicU  eam  proportione» 
quam  AC  a<l  CP  cum  CP  fic  eicx  puallrla  m eodem 
triangulo  ACp.Hr  Ideo  ac  erit  ad  cf»  vt  hg  redan- 
gulumad  hq^. 


ProgrelT.  |.  Q^dratum  bm  efl  xquale  re* 
dangulo  11 . Ratio  efi;  qu>a  eidem  proportio- 
nem eandem  dicunt^  qu»  verb  eidem  proportio- 
nem eandem  dicunt  ei  7.  lib.  y.  Euci.  funt  aequa- 
lia. Dicunt  autem  eandf  rationem  eidem  . Nam 
ita  fe  habet  quadratum  bm  applicatx  ad  reSangu- 
lumcomprchenfum  fub  Bc,Sr  BA.quam  ac  <fta* 
meter  ad  contingentem  et  pryfuppofieione. 
At  in  progrefl*.  I*  probatum  efi,  quod  huic  eidem 
CAade^  dicit  eandem  proportionem  redangu* 
Ium  80  ad  rcdangulum  bl.  Quare, cfim  quadra- 
tum applicatx  ob»  8t  br  rcdangulum  eidem  re- 
dangulo  BO  eandem  proportionem  dicant , quam 
AC  ad  ) necefle  efi  db  » quadraturo  ■ & rt- 
dlangutum  dfe  arqualia . 

ProgreiT.  4.  Probatur  Itaque  ex  prrmims  prln, 
cipljs  prorof.  Ita  ell  ac  diameter  ad  couci^ 
DJd  1 6^>«» 
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goim  yerticli.  ytiiAiJ»»  ob  fimllitndinemtn. 
•npilorom  »CP,  8r  aik.  &n  eidem  ntione  ilA 
adHxcIlin  pioportione.TtiAidii . Ergoetlim 

pirillelogrammi  fuper  eii  cooftituta.  ar<jB«  com 
cii  cindem  proportionem  hsbmt  er  I.Sc  a.  ptopr. 
inter  fc  pToponionalii  erunt»  8e  ita  erit  lo  ad  aR» 
ficut  iic  ad  uq; tjnla  linep  »1,  «r  IA  ficot,  te  ha, «e 
Hx  funt  eorum  altinidlnei  ■ Cum  ergo  Iit  re4in. 
gnlum  » ad  BA.  »t  Hc  ad  HQ,  potetimui  «i  per- 
mutatione. 8f  Inferre,  <)u6d  etiam  to  redangu- 
lum  ad  HO  ledangulum  fita  rt  B»  redangulum  ad 
HQ,  rcdangulum  . 

Sed  er  propof.  i.  Hec  redangula  lO  , ad  HO 
dicunt  eandem  proporuonem , actjuadrata  appli- 
catatom  oimitum  bm  ad  hm  . Ergo  etiam  eadem 
proportionem  fruetot  IK  redangulum  relatum 
»d  redangulumBQ.. 

Progteif  5.  Sed  reSingolum  Bi.  ex  J.  progr. 
cQ  «quale  quadrato  lU  j Ergo  etiam  redangulum 
Hocric  aquale  quadrato  hm  . Quod  oportebat 
oftendere.  Videt  autem, quod  in  Ellipfi  redan- 
lum  cx  continetur  fub  Cf  contigua,  le  CH  diame- 
tro intercepta , deficiente  tamen  figura  px,  8e  in 
Hjrpcrbole  abundante . 

COROLLARIVM. 

REda  itaque  CP  contigua  rettici  rocabltur  Pi- 
rameicr,  (eu  latui  rcdum.feu  eoeficieni.eo 
quod  luxtt  eam  meufurentur  caeter*  applicita 
diametro,  quod  eorum  quadrata, rtHM,*  (M  Cnt 
aqualia  parallelogrammo  fub  ipfa,Sr  diametri  por- 
tione intercepta  inter  applicitam,  rt  Hti,. *t  nx, 

8t  rerticem  Cffigura  tamen  px.rel  pi,in  Ellipfi  de- 
ficiente Illi  parallelogrammo, de  abundante  in  Hp- 
petbola . Et  inde  ift*  figura  nomen  fonita  funu 
quia  .n-in  parabola  quadrata  applicataru  aquitut 
icdaogulo  fub  Pirametro  , de  intercepta  diametri 
pottione.rocatur  Parabola,  ideft  aqualii.Qula  »e- 
16  aliquid  deficit  in  Elllpli  ad  «qualitatem.eo  nb- 
mtoc.quod  fignificar  dcfedum.infignituti  at  quia 
abundat  in  Hppetbola  dicitur  ulii,  quod  nomen 
cll  idem  ac  cxcefiu . 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  etiam  colliget  Illam  Hyperbolam , feu 
Ellipfim  eflefpeeie  notam,  cuiui  diametri 
trinfucrti  ptopoitio  ad  contigui®  Pvi®ctfU® 
fit,  Tt  rrdangulum  fub  Al.fc  ic  comprchffuin  ad 
Quadratum  bm  vel  k contra  i Si<)uidcm  ac  eft  ad 
CP.vtAiad  11,  ideft  Tt  tedangulum  eiufdem 
bifit  CA  ad  ci.  idcft  rt  ca  ad  quadratum  bk  apph  - 
catf , «quale  Ipfi  C i . Vnde  cx  przc.  8f  omnia  alia 
redangala  i diametro  tranfuerfa*  8c  Intercepta 
fimui  pro  vno  latere,  df  intercepta  tantum  pro 
alio  dicent  ea®  propoftionem  , ad  quadratum 
applicat»,  quam  diameter  tranfuerfa  ad  Paramc- 
tfum  ; Quoniam  enim  quadratum  •>*  ofteofura 

cftzqualein  progr.  redaogulo  t». , fic  hoc  ut 

ad  rcaaogulum  ■ o ex  ab  , ic  bc  diametro  in- 
tercepta i Tt  Mad  c4cX  4optogrdr.  cwiaerrrado 
etiam  quadratu®  ex  DB  erit  ad  BO  ex  BC,  ir  ba  , ?t 
Cf  Parimeter  ad  ca  dumeirum  interceptam . 

Sic  dicai  de  quadrato  hn,  quhd  eft  oftenfam 
procretf.J . aquale  reaangolo  H<^,  quod  ca  ad  uc 

reaangulum,vtHAad  ux  Altitudines,  at  cq^ 

Ideft  MX  eftad  ha,  rtcpadCA,  icficdeaiiji* 


COROLLARIVM  III. 

HiEcTerh,qu«didarufitdeE1llpli  etiam 

circuli  circumferentia  prorfda  militaat.rt 
n pro  Ellipfi  fubllitttaBcirculuo,cadcmofteofi(B- 
oe  iacelligerc  |K>terit 

PROBL.  I.  PROPOS.  IX. 

Cmufiiie  fcHi»ni<  in  cono  Pardmetriim 
exhibere . 

Sit  conut  ABC»  8f  exhibita  in  eo  feftlo  par^ 
bola ; cuius  diameter  Bf.Sr  bb  perpendiculari* 
ad  eius  applicatam  kc.  Pcriria  punfta  i.C»  f trao- 
feat  circulus  BCf,8r  prolongetur  drameter  pi  *d 
circumferentiam  in  m . Dico  IH  ejfc  jt^ents  Pa- 
rametrum , 

ProgreiT*  i.  Obferuandum  eft  b«C  elTc  circu- 
lum, vtpocebafia  coni}  Ideoqueex  qua- 

dratam EC  efle  «qoale  reAangalo  exBEi&Bc: 
dr  quod  ex  j.huin*  qoadratam  lincf  Bcqnoque  ar* 
quale  fit  red^aogttlo  cx  diametro  fe&ionit  tf, 
& parametro  • 

a 


Pfogteir.  B.  Vndeofteotfirarorooof.  Redto> 
gulo  B iC,  dr  ideo  arqoell  quadrato  eft  co  eft  xqu^ 
leredangulum  cx  BB  diametro,  drFH.  Ergosu 
erit  Parameter,  rtpote  cfficieoi  cum  pe  diametro 
equile  redaoguluffl  quadrato  ex  Eccx  8 h.  Cor.  ^ 
Sit  pro  fecundo  cafu  exhibita  Hfpcrbola  ia 
cono  ACB  j cuiuf  diameter  tranfuerfa  MPjducan» 
turqucAB  perpendicularis  fedioni  lk;  8e  ideo, 
Tt  diameter  bafil  circuli  dirimet  ml  induo  feg- 
menta  «qualia  ex  prop.:7.1.$.Cor.  Vnde  pl  erit 
applicata.  Deinde  laceri  trianguli  conici  caper 
A tranfeuntia  dacaturd  pcrtice  Mdiareetri  ctanf- 
uerfr  parallela MH»&  perofcrticcm  fedionit  th 
parallela  bafi  ab»  perquecrii  punda  T»  M,  H crao- 
featcircalu*  , blcabfciodet  VO,  qaam  dico  tjje 
Ttrsmetrum . 

ProgreC  Pprzootandum  eft  fl  e(fe  appli- 
catam, cuins  quadratam  ex  ^ f . lib.;.  «quator  re- 
dangulo  ex  af»  dr  fb  • Rurfulque  ex  propof.8.  h. 
Coroli.2.  efieqaadratum  applicate  FL  ad  redaa- 
gulam  diametri  tranfuerfz  ex  mf,  & of  ; rt  Para- 
meter  ad  traofiaerfam  diametrum  MO,Sr  ideo  etiam 
rtdanguJamex  af,&fb  ad  redangulum  ex  im. 
dr  fo,  erit»  rt  Parameter  ad  om  diametrum.  Ideo* 
queofleadendumeft  redangolum ex  AF,drfB,dr 
ideo  PL  qaadracumriTc  ad  redangulam  mf»1^po; 
«c  VO»  ad  OM,  Tt  fic  ofteodcturvodreParam> 
trum  • 

Progr.  4.  Sic  rerb  ofteodltor»  Vc  bp  eft  ad 
MP^  ita  TO  eft  ad  HO  ob  paratleUa  to  , dr  bp  cx 

propof. 
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proasC  4.  Ilb.  4.lr  *r  iil  ro.  « Hoail  om  ob  fi- 
c(|u  ariKali  iiOHsSr  roA«  ciim 
fiit^snUclr  oHsfr  Va;  oec  aoQ>  mh>  Atoa  ex 
conOrudione}  Q^re  redAag'4luin  cx  Af*Ae  ri» 
fridcoquadntum  viei  ^rUai  redangu- 
lumci  Mft  8e$Oi  vt  redingulom  cx  TO»  &OHad 
redjhgo(um  OM*&OMctifn  e^}|rdeai  proponio* 
mbuscom^iOAAcar  earum  rado  Bf  «d  FU  eadonii 
<)U7  To  ad  OM » 8r  r a tS  ro  eadem » ^ua:  oh  ad  oau 
TihiccA  fidere  • 

n,  n TO  & FAi.rt  oh 

efl  ad  ad  ad  «d 

TM  OM  * Of  OM 

Ergq  Compofttum , ft  Compodfom 

Cl  BF|&  FA  r.  LF  TO»  9l  OH 

td  eric 

FM»  8e  09  OM,  ®f  OM 

At  «ajngulutn  xo.Sr  oh  «B  »quile  reamga- 
lo  MO  •&  of  . E go  r dangulom  mo  , ov  *d 
quadratum xquatif  alticodiou  om.  8c  iJeo,  ft bi- 
(is  ov  ad  bifim  OM,  f t Redang  af,  * Ff,  Jilm  FL 
quadratum  ad  redangolum  fi  FM  , OF  . Qua- 
dere^Cdm  parameter  ponatur  ad  om  ex  CoC.  pro* 
po(  6.h,  ?r  f t qoidrarum  ad  f d^ingulum  fi  FM, 
8r  FO»  &OV  Calis  Cc  rauom»*doM » erit  o v Pa- 
rameter . 

Sittai)  lem  data  elfipfir  t eu  u*  diamcier  fm.  ft 
fcd^oplani  adi  'cruifcoln  Ipfocono  cuintba- 
fis  Qvc  r<ulu',eiiiusdtame’e  <^f  fic  feftioquoq} 
piaoi  00^1  tui  agitur  ab  F extremo  diametri  pa- 
rallela rc»ft  ab  alte  o extremo  diametro  la  paral- 
lela latrri  OF,  fit  MT,  pe  q;WiapunA*  McTtrao. 
feat  circuluB  • Dico  reftam  >0  efie  parametro 
qualem. 

PrXafiumpniiB  • Agatur  Itaque ofteufionii  gra^ 
tia  pcroparallalabaut  ab;  ft  a ponfto  o applica- 
ta o(»  Igitur  ex  AO»8r  ot  redaagulum  erit  squa- 
le quadrato  applicacs  ot,ex  jf*  lib.;.  elem. 

Sic  etiam  ex  S,  CoroU.  buius  quadratum  01  »ft 
ideo  redangulum  ex  AO,ft  OB  erit  ad  reftangu- 
guIumexdtamecrirrgmeociBOMjftFo,  ft  para- 
meter ad  diametrum  FM, 

Probatur  pre^f.  ob  parallelai  FA,ft  TM,aec« 
non,  ftAO,ftFT  iriingulum  fao  eft  squia^gu- 
lum  triangulo  fmt  j iuMque  ft  ao  ad  fo  ; fic  ft 
ad  FM  ; Kurlbr^e  eadem  latmnemob  parallelas 
Cu,  & FC4otritbguloFMccniOUAdOH,nKad 
f M,  n bic  f idea  • 


AO  Tt  FT  ft  . Ot  n re 

ad  ad  ad  ad 

Po  tM  OM  FM 

Ergo  Compefitotn,  ft  Compoficum* 

AO  ft  ot  IT  ft  fC 

ad  trit  ed 

to  ft  OM  MF  ft  MT 

Quadere  rcAanguIi  ao,  ftOB  ratio  ad  rrftin- 
guium  FO;ftOM  erit  compofita  ea  gfdem  ra* 
cionibus  redanguli  ex  FT,ft  fc  ad  quadratum 
MF;  ft  ideo  componendo  rationes  erit  reftingu- 
Ium  ex  AO,tr  ot  ad  reftaogulum  fo»  ft  oh,  f c ft, 
ft  FC  rcdangulumad  qoaJratum  mF  . 

Vnde  Quadratum  ex  ot;  quod  squatur  redao- 
f^ulo  ex  Ao,8rOB,  erit  quoque  ad  rcftangalum  FO, 
ft  OM,ft  re^angulum  cx  ft,&fc  ad  quadratu  fm. 
Sed  rcct  angulum  cx  f T,  ft  fc  cft  squale  rcftangu* 


loFM.ft  Fo,ex  CoToll.r.proMfBd  l'b  ; elern. 
uod  tocidanc  in  circulum  cmo  . Ergo  ex  01  qua- 
rarum  erit  ad  reftangolum  Fo,ftMO.vtex  fm, 
ft  OF  redangulum  ad  quadratum  fm.  Redan- 
gulum  ferb  fm,  ft  Fo  eft  squalis  altitudinis  qua- 
drati fm  . Ergocricbafi«F>aldiim<rtrumtranf- 
ueifam  fm,  rt  quadratum  01  a 1 fo,  ft  om  rcftan- 
guIum,ftideo  fo  cric  squalis  Parametro . 

PROBL.  II.  PROP.  X. 

DaU  cuiHfcum^ue  fcfltonis  tonti^uAm  P4- 
tdmetTHm  imtentre  d*to  diametro  ^ c> 
applicatam 

Sic  primum  Coni  fe^io  Parab^^la  cai,  elufque 
d ameter  ab  , cuf  applicata  fic  CB  ; faftoque 
quadrato  im.  fi  it  reftangulum  ex  ba  ct  f^uale,re- 
periendo  appljcats  r ift  rcci  Euc.  prop.14  l.lf- 
cerciam  proportionalenv  aa  . Nam  expropof.19. 
Eucl.tf.  parallelogrammumex  BA,ftaE  confticu- 
tum  erit  squale  qua  irato  bm.  Porro  exoropof.7- 
fidimus  quadrarum  cb  riTc  aquale  redangulo  fub 
d Ametro  intercepta,  ft  param^icro  contigua  • Vn^ 
de  AE  Parameter  erit . 

$i  ver6  darecur  applicata  I qus  bm  Rhombum 
fKcrat,  quod  angulus  b non  efiet  rectus  eficc  re- 
periendum  perallelogrammum  Rhombo  squiao- 
gulum,  atsquilatcrum  ipfi  ri . 


Caful  u At  detur  Toftio  Hj-serbolacAO, cuius 
diimeter  fab  tranfuerfa,  ft  inrercepta;  applicacB 
verber  data  • Portipni  ba  diametri  intercepti, 
ft  CB  applicats  reperutur  ter  ia  pronortionalii 
ro,  ericque  dufts  ABTquali  bd»  ft  parallela, re- 
pertum reftangulum,  fcl  parallelogrammum  da 
B8 : deinde  ab  extremo  Jatp  diameiri  f ducatur  FO 
AdD»qu4  fecabir  ae  ini*  Dico  ai  e/?e  Parumr/rS. 

Probatnr.  Q^d  ex  propof  3>  re^angitlum 
eonteatu  ab  ipfa  Ai.ficsquatequadrato  applicacs 
abundans  tamen  figura  lofimiliifimilitcrquepo- 
fita  ac  cfiet  reftangulum  cx  bf,  & fo. 

Cafusi.  St  poftremb  fic  l^lipfis  fCB,  cuioB 
diameter  fab,  ft  applicata  ac  diametro  incercepts 
AF,ft  applicats  AC  inucujatur  tertia  proportiona- 
lis, prout  fupradidumeft»qus  fit  ai  , ft  eX  fer* 
tice  • per  1 ducatur  reda,  ft  ab  FfblccrmiOAe 
diameter, agatur  parallela  applicats  CA,quf  fic  bf. 
Dicorf£Fa-M  fk  tdep^Tanteirum.  Nam  continet 
ri  redangulum  aquale  quadrato  ex  ca  , fi  tamen 
deficiat  figura  iifimilis,  fimilicerque  pofita  cx 
propof.d.  ac  BF,  ft  BF  redangulum. 


EX- 


}jl  TRACTATVS  XXIV. 

E X P E N S J O III. 

De  tdfigemihs , 


STcutt  circului  ruat  tan^eotct  liab«t,eK  qulbut 
niT^b  les  circuli  paUtonctprorkuc.ita,  & co* 
cieat  cau2*fntcc;  occmiDoyrit  riiiiutit  fiioti  ouuci*’ 
«d  dcTcripuoncoi  fedionuoi  • 

theor.  i,  prop.  xt. 

Si  c^^nus  ptr  ax.fm  pUnoal^ejUOy  fidus  fiti 
fp»  aitd  [cdionf  tx  tribus  cont  ad  a»gu^ 
ios  i edos  fi  f dtont^demtd  fcetur^  0*  eh- 
do  tn  ftdtoms poftertoris  etreumfeteniia 
fundo  k vtrttce  com  fer  t!tud  ad  etreuiii 
baftm  etufdetn  ecniyftanum  alt^uod  ag4~ 
tur» 

fJoc  ftanum  conum  fecundum  itneam  re* 

damtAr.get^ 

Ct  diametrum  f gurarum  fecabit^0a  fundo^ 
quo  fccae  dium  reda  duda  ad  fundum 
tiedum,  hac  Ituea  fdtonem  conicam  non 
[ecabiti  fed  tantum  tanget , 

TRct  habet  harc  propnfitio , (ed  faci* 

lis  eft  probatio  I p«n^4uc  i fola  cxpbcath)* 
ue  propofiriomi  habetur. 

SJt  erjo  medietas  coiu  ate,  qui  fit  p«r  atem  d 
plano  aliquo  iac  redusycul  regioni,  alia 
Todio»  ftu  Elliptica,  Teu  H/pe^olica»  feu  Para* 
bolicafiat  nC|  deinde  eledo  in  circumferentia 
fr^vouuoi  poAeriornm  pondo  lyperquod»  fir 
verticem  coni  a planum  akp  adaptetur . Oleo  eri, 
molroc^dmm  tM^ere  totymeonkm  d urtice  a ijijt 
ad  bafm  eireaUrm  UtiC  ftewtiiUn  lineam  TtS^m 

AlB« 


probatur*  Q^ia  tangit  recnndbm  altitudinem 
At.qureO  linea  rrda  » liquidem  conus  i redi 
edicitur  • Ergo  potcA  rum  Ht  planum  totam  li- 
neam aa  continuo  tadu  tangere»  fcd  conus  ex  de- 
finitione fecundam  crafEiudinem  efl  circulare  { 
planum  vero  in  pundo  circulum  tangit»  ergo  IHe 
tadut  fecundum  latitudinem  non  erit  amplior 
pundo.  qu«  rfiliflca  fecundum  latitudinem  ac- 
cepta . Dico  fccundb.  Quod  ii  diameter  fedionu» 
e^Fi*  prouueatur  in  pUno  abc  » inquocA»qu6d 
ab  boc  poAcriori  plano  var  fecabitur  • Nam» 
vc}p)anuai|  viioprima  » vt  iccuatU  figurd  pqub^ 


dHlatitcavcta  faciat  cum  te  llBefe  «aS«- 
loscedoiiSe  tptum  planum  vaix  cu|s  plano  lar  • 
Quare  ex  itf  Trad*XI*  fedio  aP  erit  ad  ‘AL  ad  re* 
docignJot.Piccaute  hfc  fed»o»quU  cum  propter 
eognii  acutum  • planum  av  feratur  verAs  ver- 
ciieeen  coni  A»fir  irkclioet  ad  planum-VAC»  Cecabit  ia 
vertice  a fecon  lAm  fedionem  ap  plaocm  per  vcr> 
ticem  dnduiii  tAC . 


Quod»  fi  noD  arquidifict»  vt  In  Sr  4.  fig.  fed 
faeiat  angulum  acutum  SAL.tunc  clarum  efi^qaod 
verfus  & tandem  occorret  plano  per  verticem  co- 
ai  dudo  E Ai»  8r  faciet  In  eo  fedionem  ab  . Vnde 
cUrum  euadit , quod  fi  rerfiis  eam  partem» verfilf» 
uam  jncHnani  inulcem  plane  > rt  f producacpr 
lameterFo^oecefiano  Implngerln  haocredio- 
aem  aa  io  p . 

Dico  tertio*  quod  fi  ab  hoc  pundo  p ducatoe 
in  plano  (angeqte  rp\  ad  pu.idom  eledumi 
i r^a  Pl{  qubdcontinget  fcd  oarm,  8c  non  feci- 
bit . Qu^  patet . Nam  ed  i’n  planoiquod  fc  dio* 
nem  in  1 tangit.  Ergo  Sr  lincaperpundum  1 du« 
daj etiam  fi  prolungaruitr»non  fecarce»  fed  cutn 
Ipfo  plano  contingeret . ^ 

COROLLARIVM. 

FLlicies  hir>c  !n  figura  1»  t»  cum  piana  fe> 
caos  ak»6c  tangens  At  parallele  ie  habeant 
^plicatam  vufTe  leffiidiamctrum»cum  enim  m a 
m iliaoeter/patet  exi.  nrobai.bne»  qu6d  fi  con- 
tingens It  fjcit  angulum  redum  » cutn  vi» 
& VI  facit  angulum  redum  pum  m n » quod  ne- 
cefiario  v eft  ccocrum  circoli  m 1 a cx  il.  propof. 
;.lib.£lem» 

THEOR.  II.  PROPOS.  X/. 

Sifarabolam  reda  contingat  linea  frodudae 
dt^meiro  occmremy0*dtadu  ai  dtame 
Itum  reda  ft  ordtnaim^ffUcalay  erunt 
intcrctftd  diametri  fornones,  vtrinqui 
partes  xquales ; nempe  mter  ouurrentem^ 
0*  o}tnscem inter  af piscatam  ^ o* 
vertteem , 

Sit  parabola  o^p  rn  cono  aci,  cuIuJ  diameter 
tT>  cuios  vertex  reda  vcrbcootingatfe- 
dionem  Io  m » vbi , fir  applicata  pM  terminat » $e 
occurrat  diametro  produdp  in  w»ac  pro  primo 
Caftt  AN  fit  parallela  diametro  il  • Dico  fnmt» 
^Mod  poriiodiamah  ;4t»r9crtuem  earaboh(*tmot^ 
portU  T N diametri  a >tnlce  ‘rfque  ad  eaxdvM  n 
tangentis  fimt  aqaairt  , 

Probatur CicUitdt Io iftocafa.  Nunoi/^AM 

fime 
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Ara  p«rsllclc,  8r  je^oalet,  qnod  fiac  Inter  paralie* 
laa  CA  enUffr  in  diametrotn ; fed  cum  cx  Coroll. 
propoCltih.  O fit  centru  circuli»  lo  erit  c()aaHf  II- 
n»oL)  Ergo  etiam  AN  erit  «qualia  OL.  Quare» 

& o r eric  arqoalls  Tk  : Ci^m  enim  anguli  inter  pa- 
rallelas io  tnangulitoTL»dr  ArNliuc  cqualettftr 
bafet  «quales  omnia  latera  lingula  Goguiit  erunt 
«qualia» ex  »7. propof. lib  I. dem. 


3^9 

THEOR.  IU.  PROPOS.  XIII. 


Atfl  Hnea  au  non  Iit  cquldiftani  1 qo^d  planfl» 
fttpav  qnod  comiogena  dedada  eft  non  (te  «quidt- 
ftana»  n ex  prop.it.liuiua»  Ar  in  altera  lig.  patet » 
tunc  in  circulo  1 ml  ex  propof  t / Itb  ].  elem.coo* 
cingent  mh  eric  perpendicularia  id  diametrum 
x|lf  Ar  ad  IL  applicata  om»I^mx  duda  i contadlu 
Mad  ceoernm  x.  Quare  cxpropof.aj.  progr.7. 
Traft  I T*uric  HI  ad  01»  ec4it  ad  AQi  du^a  igitur 
parallela  ad  ah  lineam  fc^totila  planorum  tan- 
geotisiArfecantis  per  pundamOtquxIitPihO- 
Aendendumed»  quodPO»  Arox  fune  «qua/ea»  Ar 
IdeocciiOior.ArTN.SIc  pero  oltcndicnr.Crua  Mt 
efttdot.n  AU  ad  op  in  triangulo  ahi^cx  Coroll. 
prop.4*l.A.  Euel  ob  parallelta  AH»<Sr  xp.  .Sed>qop 
eR  proportio  HI  adSo»eadem  eft  cX  pfppor.x|. 
Traft.l5*  Hi  adio - 


Ergo  in  duobua  trtaagulia  ad  rerticetn  (quun* 
galiaALU»  AroLxob  parallelas  balium»  erit  etiam 
eadem  proportio  ah  balia  ad  ox  balim  ex  4<  lib.A. 
Elem.  vt  eft  Ht  ad  lo,  8r  tdra»  vt  u 1 ad  lO.  Ar  ha 
adop.  Quarecumeifdem^  Atoi.cru|AHeao* 
dem  dicant  proportionem,  quam  UL  ad  to»  erunt 
xqpileaex  propoC7*  libf. 

EtqdUoN  eft  parallela  laceri  paIo  triangulo 
MIA»  erunt  quoqne«quaJea  at»At  Ti»  ftcut  fune 
LOtAroP  { A tales  font»  In  trianguiia  «qui- 
tognlia  ATM»  AroTXob  bales parallelaa  ex  prop. 
jo.  8c  17.  lib.l.elem.  ox,Ar  AM»ecanc  quoque  (qua* 
haersraoT» Attn  ficuc  fune xT»at  ta :qn<^  eft 
propofitum.  Nam  lic  to  eft  pars  diametri  int^T 
rior»fqualu^ceriori  xh  • 

COROLLft  R1  VM« 

COllise  i^que»quod  cilm  fic  pqualia  tn  ad  nq 
quadratum  ex  om»  quod  propof. 7.  expeof. 
a,  Prematu  eft  «quale  reftangulo  ab  OT  portio- 
ne diametri  intercepta  inter  Tcrcicd , Ar  applictti» 
8c  parametro  coraprehenroeric»eiiam «quale  re- 
ftaogttio  comprehenfo  ab  eodem  parametro » Ar 
aqo^i  FH  inter  verticem^Ar  contlngentcffl. 


SUh  ffyferM^^vel  Ellipfi  contingens  dn~ 
Hafic,  tficeiU4flu  ordinMim  applica. 
I*.  Diametri  portio  inter  terminum 
iraiifuerfi  diametri , (r  applicatam  erit 
ad  portionem  eiufdemd  vertice  leHionis 
ad  applicatam,  vt  portio  d termino  iranf- 
Htrfi  diametri  vfijue  ad  contingentem  ai 
portionem,  fue  ejl  tnttr  contmgenttm,cr 
verticem  feHioms , 

DVoicafa.  hxc  propofitio  paSidn,  primus 
eft  . fi  planum  coniingens  fic  parallelum 
plano  focanei  per  rercicem,  rt  in  prop.ia.  eft  .1- 
«um,  alter  fi  non  Ije , 

Sit  ergo  pto  prinio  cafu  Hjpeibola  r »el  Ellip. 
fia  diameter  tranfuerfa  Ta  • qu*  tran. 

fcat  per  centrum  o * pt  euenic.cum  plana  tangens» 
Arfecans  per  axem  funt  parallela , vt  di^um  eft 
Coroil.i.propof.ii.Ar  an  «quidiftant  diametro 
coni  Lol»  a cuius  punAo  n originem  duclc  con- 
tingeox  mn,  qu«  tangat  io  i quo  contaftu  ap- 
plicata enafcalur  Moad  angulos  redotlplioi  ■ 
Dico,  portio  4iaw»*tri  tronfue^ft  XO  ?i  rrf  rer* 
niMON  tlm  X , Ar  applicatam  om  eft  in  proportio- 
ne ad  portionem  ot  inter  ^plicatum  om  , Ar  rer- 
ticem  feAionis  T » quemadm^um  xn  inter  ter* 
minum  x»Ar  punftum  m,  i quo  oritur  contingens^ 
«d  portionem  nm  . Duextur  cruri  xt  ptralleU 
TT  i perdee  x » Arprolungetur  in  c . 


Prob.In  triangulo  Hyperbole  LXO»ItOT 
eft  XO  ad  TO  Ita  el^  parallelam  VT  Radios  lo» 
Tcl  oi  ad  fuam  portionem  vo  ex  Corofl.  prop.q. 
1 A.Eucl.  Sedpteftoi  ad  vo  ItaeftAit  ad  x rob 
oafea  parallelas  lo  tn.anguliiad  rerticem  Atr»  Ar 
VTi,  Ar  «quianguiiaex  propof.4.  Hb.A.  End. 

Eademque  ratione  prorlus  Xn  ad  nt  , pt  an  ad 
Nt  in  trungoUa  ad  pcrticem  ani»  Ar  tki,  quorum 
parallclx  funt  bafei  t t»  Ar  ax  • Ergo  cx  prop.t^. 
Ilb.j.  Elem.  »t  eft  nx  ad  h r»  Ita  eft  xo,  ad  to  . 

in  Elitpfi  perb  ftrdidem  argumentum  . Nam 
in  Ellipli » qu6d  line  xl»  9e  vt  parallelx  in  trian- 
eulia  ad  verticem  oxt » At  to  v iita  proportiona- 
bitur  xo  ad  or,pc  toad  ov,  vel  «qualis  01.  Sed 
ob  triangula  ad  vercic€  oti,atn  inter  bafes  paral- 
lelas am*  Ar  01  { ita  eft  o i ad  ov»  vt  an  ad  t n : fed 
lo  triangulo  xan  ob  parallelas  xa»At  tc»vi 
eft  A N ad  t n » Ita  eft  XN  ad  T N : Ergo  tu 
etiam  eric  xo  ad  0 T ex  pit^.itf  lib.y.  argumeo- 
taodo»  vteft  Xn  aJ  tn»  qnbd  ftt  eadem»  ac  pro 
'portio  AN  ad  tN»  Ac  hcc  eadem.ac  01  ad  vo»  Ar 
hcc  eadem»  vt  xo  ad  or  . 

gjlis 


1 
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Sed  tam  fecuo^us  cafusifn  quo  planum  con* 
.tin{>ens  non  ite  paraJielom  plano  (ecanui&ideo, 
qnodA^^non  fit  pirallda  IL  diametro  coni  .Tfic 
animaduertendtjm  ell  evprogr  s prop.  t^trad. 
IT*  Qn6dH(  le  habet  ad  oi , rt  hl  ad  lo;  «Joca* 
turquT^per  0 ^quidi(lantpi>  ad  ah»  & ^quidiffant 
TV  per  T lateri  ix  triangiih  per  vertierm  ial  . Ia 
triangulo  itaqoe  POX  Hyperbole  > ita  <i\  ob  paraU 
leis»  VT»  & px  portto  xo  ad  ro.  nor  ad  ov : 
Supponatur  itaque  aqualia  PO  ad  ORi  quod  infra 
offendetur » na  itaque  ent  op  • vel  ao  ad  o V , rt 
AN  ad  Mtob  triangula  inter  parallcfaaoppofita  ad 
verticem  ATt»  & VTIl;  Sedt^  rationem  triangu* 
lorum  ad  verticem  inter  parallelax  anx»  & tnc 
erit  quoq{  vc  AN  proportione  ad  >^ti  fic  co-  rrfpon* 
debit  xN  ad  kt  > ergo  xn  aJ  ii  r,  ita  erit»  vt  xO  a J 
OT  ob  Identitatem  rationie  • cum  duabus  an,  ad 
Nt,  8c  harum  cum  oHiVel  op  ad  ov>  & harum  cum 
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bofp  inrerrecat  diametrum  bp  produdam  Io  parte 
rd  vcmce  difianr»  interuallu  ap  c.juali  inter- 
uaiioAaappiicarf.  Or  vmici  incerpoifito  . 


Sit  deinde  data  Hypcrbola,  feu  EUiplis  mt  • ftr 
eius  applicata  0M,&  uiaineter  crifurrla  XT  prold^ 
gata  tn  EllipG  quantum  oportet,  fi  fiat  ex  prop  p. 
trad.iT*  de  linets  fecandis/  vt  xt  tota  ad  legoieo* 
tum  OT.ita  XM  tota  cusi  addita  tn  ad  idditaniTN 
in  EllipiI  ericpundum  N,iquoduda  NMtaneec 
EU;pfim.  ^ 

At  in  Hyperbola  fiat  ex  propof.  a|.  traft.  ly. 
de  Uneii  fecand,  vt  fegmentum  Ox  fcgMptum 
QT  itaregmeotum  aliquod  nx  in  tx  parte  ad  com* 
partem  tk  , 8e  erte  pun^um  w.iquoadMdii^t 
MN  tanget  Hyperbolam . 

Probatur  cx  pr^ed.  Quia  iacq  ofteofum  cft# 
quod  in  Eljipfi  tn  a vertice,  Aetangeocem  Inter- 
cepta * fit  quarta  proportiooalis  trium  xo»!^6t 
f^tnentorum^  8e  totius  xn  . 

Ac  io  Hyperbola . Quod  t n 
tiooaiis  crium  totius  diametri 
Be  ioterceptf  ox  iocercepe^ 
fcgmeoci  mx« 


In  Eilipn  ver6  xO  efl  ad  to  » vt  op  ad  ov  ob 
triangula  a 1 verticem  r vo.Ar  POX  inter  parallelas 
rv,8t?%f8e  ob  eandem  rationem  squalis  vt  olfen- 
dani  ^o  eidem  OP  cri^  ad  yoi»  vt  an  ad  hc,  in 
triangulo  autem  nax  ob  parallelas  Tt,&  ax»  iu  eft 
xn  ad  NT*  vt  AN  ad  Nt : Vnde  ex  \6.  lib.yr  Elem. 
ita  quoque  xo  adOT»  vtxN  adTN.  Rema- 
net yoluni  probandum»  qo6d  -Ok>  & op  ftot 
arqualet . Probatur  aotem  prdrfus  eadem  rxtiose 
io  Theor.  antecedJn  s.  Cafu  • Nam  ex  prop.4. 
Itb.tf. proportio PO  ad  au  cR  ea.  aux  load.uii 
fcd  h(c  eft  eadem  ex  propof.sa.  trad.15.  rvxjyeriM- 
d&(  AC  LO  ad  HL  ■ & hfc  > quf  OR  ad  ah  ob  trian- 
gula gquiangula  oi-L,  IValh  »ez  21-lib.d.  Prop- 
tcreaque  au  cR  iila*  cui  po>  8e  xo  eandem  dicunt 
proportionem.  Ergo  fune  ^quales  ex  y.l.y.  elem. 

PROBL.  i.  PROPOS.  XV. 

Ztincas  tangenth  ia  fcSioaiim  conicis 
ductre . 

S It  data  parabola  baC  » &loea  pundumi»fr 
oporteat  ducere  contingentem  illius  purvRl 
Ducatur  diameter  as  cx  l.huius » Ar  ei  i pundo  9 
ducatur  applicata  ss:  cqualls  autem  fiat  ae  jpR  af 
produds  diametro  , Ae  i puod^^  x ad  f ducatur 
reda  FB^h(C  eoim  erit  contiogeoi . . 

Probaturi  quUex pr.u.b.-uogeoi lineaP; 


De  interceptis  diametri  porttomhus  inter 
contingentem , aha  punBa  in  ipfo 
imprefjd . 

Vy  fiuot  panda  10  diametro  ea  efficiuntur 
V^^ab  eius  mediate  nimirum  cAncro,  i vertice 
ledionis, ab  applicata, ab  eius  extremo  a eoo- 

tingcQte,  quf  omaia  panda  diucrfaiparua  con- 
Aauuoc  In  diametro,  qof  potentia,  Tcn  long^n- 
dineinuienn  comparantur,  te  cum  continge^- 
bua  analogiam  habent . 

THEOR,  I.  PROPOS.  XVI. 

S i faulolcm  uFl/l  cmtingit  Imei  frrtdil’ 
Het  deamem  occurrent  t fi  ad  iffam  re- 
_ [fa  ducatur  aqmdiRans  ordmarim  appli- 
■ xahe,  quadratum  eius  erit  /tquale  re- 
^fanguh  quatu  pmii  comentoa  diametri 
portione pradun a ad  tangentem,  ty  pa~ 
rarnetro  contigua . 

Sit  Icdlo  parabotica  >ad,  quam  contingat  IF 
occurrens  diametro  In  f»  ad  quam  i vertice 
A ducatur  linea  ea  ^quidiflans  applicar^  tc.Dico 
qnai  quadratum tjt  hkmt aquale  quatu  furtire- 
Ga/iluli  ex  ah /«remetr»»  ^ af  dtamthe  friduQe 
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ii  Mr  UM^tntem  ttmprebtnfi  • 

Progr.  t*  Obrertundum  ell  quadratam  cx  ordina* 
tim  applicatis , vt  «c  ex  didis  propof.7.e(rearqiu- 
1e  redanguioiqood  fieret  ex  ah  Parametro^fir  dia> 
netro  intercepta  AC»Sr  quod  diximus  fapra  prop. 
fs.  Redam  af  propter  contingentem  »r  ciTe 
«<|ualemredx  ac  j quare  >frredaagulum  es  ap,^ 
&AB  parametro  t rcdangulo»  quod  fieret  ex  AC 
cqualiiflt  paramcero  AHC^em  e^et  zquale»vndc» 
fr  xquale  quadrato  cx  K»  quo  iuppofito  • 

Progreir.  3.  Probatur.  AlTumptum  quadra* 
rumEAtefi  quarta  pars  quadrati  ex  >c.  Hrgo>& 
redaogulo  fh  e{  qualis  ex  progr. l.  oioiirum  re* 
dapgulo  AP  ^uabitur. 

Prob  Antecedens  io  triangulo  »fc  crus  pc  eft 
duplum Tttcportiooia  pa  ex 
progr.  t.  Propterea  , & ac 
linea  cft  dupla  lineae  fiA.  Er* 

f[o  cum  figurz  fimiles»  fimi* 
iterque  pofite  fiot  in  dupli* 
cata  ratione  lacerum  bomo* 
logorum  cx  prop.  so.  lib.tf. 
£lcm.  quadratum  xc  erte 
quadruplum  quadrati  t a j 
nam  proportio  fic  gemina 
pice  repetitur»ficeft  i.ad  a.  ficut  a - ad  4.  & ideo 
6 eft  latus  1.  ad  a.  quadrata  debebunt  efle«  vt  l.  ad 
4*  Quare  quadratum  e i quarta  pars  quadrati 
cx  Ec  erit  etiam  quarta  pars  redanguli  hp  OJmi* 
nim  (quale  redqngulo  at.  ^ 

THEOR.  IX.  paOPOS,  XVII. 

Si  Hyptrholetn , uti  Ellipfim  teli*  contin- 
li»gal  lme*t  CMin  diametro  conuemens , 
if  * tau»  ad  diametrum  rella  ordina- 
itm  fit  applicata,  erit  quadrato  dimidU 
tranfutrfa  diametri  aquale  rellangulum 
fuh  intercepta  ab  ordmalim  duUa , &• 
centro  diametri  portione,  (ffub  alta  por- 
tione inter  centrum  , O*  contingentem 
comptehenfum , 

SXt  primum  Hypcrbola  • ah, colus  vertex  A 
tranfuerfa  diameter  AD*  freeatrami»  quod 
habetur  diulfo  ao  bifariam.  Sedionem  vcr6  con* 
tingat  in  s reda  if  » cum  diametro  produda  io  p 
cooueniens,  & ad  diamecrum  ordioatim  applicata 
ta  EC.  DieoqiHidPara  as  reSuupmm 

fsQumtM  tCiC^exEp. 

laro  ex  propof.ii.huiua  habemus  dTe  eam  pro* 
portionem  cd  ad  oa  j qus  tft  pd  ad  pa  . Ergo 
cotnpooeodo  fimul  dc*  & o a erit  ad  oa>  vt  OP*  & 
p A fimul  ad  PA*  diuifis  autem  lioeis  do*  dc  ca  * vt 
xna  Unca  per  medium  io  e erltmedlctas  ce  oempe 
ip(a  medietas  Uncae  da,  que  cft  ea, cum  ca»  fiqui* 
dem  id  cum  ipfa  ao  denuo  alTumpta  conflent, 
alteram  medietatem . 

Diuifis  moqnc  lineis  * dp  * <r  pa  medietas  cft 
ipla  EA  : (^re  cum  ponatur  cocum  qD  cum  ac 
ad  CA*  motum  OAad  pa  erit  etiam  ex  18.  lib  y. 
elcm.  medietas  ec  ad  OA,vt  medietas  ea  ad  PA*dr 
tf^deodo  erit  quoque  medietas  BO  ad  refiduumsA, 
iublata  coQfcqaenti  oa>  vt  ea  ad  pe  fub* 
duda  confcqoente  pa  . <^a  de  rd  ab  eft  media 
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propMtionalia  • Vnde  fi  iuxta  prop.  I7*  £iem. 
fiat  ex  bic  ai  quadratum : ex  duabus  verb  extre- 
mis ge>&  pe  redangulum»hxc  duo  erunt  xqoa* 
lia. 

ProbaturquoruedeEllipfi  feri  eodem  modo. 
Namcum  didam  fit  prop.ii.quo ) proporcioco  ad 
cA  fic  quslis  cA  proportio  PD  ad  pa.  Erit  quoque 


coetpMcisdo  fimul  antecedens, & eonrequcms  dc»& 
^AaJ  Iblam  conrequentemaA*  vt  antecedens  ««dt 
confequens  pd»&  pa  adfolam  conrequcntemPA* 
Be  fidimidiemus  hat  eompofitas  ancecedeatet,eric 
P**^tcr  proportio  ab  dimidiatae  ad  ac  eandem  con* 
fe«jueaccm*vt  ep  dimidiaca  linee  pd  cum  AF*ad  pa 
eandem  coofequentcm . Quate  per  conuerfioncrn 
rationis  Tumendo  excefius  ci»  fir  ae,  quibus  ante- 
cedentes ea»&  pe  fuperant  conTequences fuas  ca, 
Pa,  refpondcbic  proportione  cxccfiiis  ce  ancece- 
dcotisEAadipfam  antecedentem  ca  , vt  excefius 
AE  antecedentis  cp  ad  antecedentem  Ep.Quare  ex 
Elem.  prop.t7.  lib,4*  cx  ae  poterit  componi  qua* 
dratumi  tamquam  ex  media  proportionali*qii6(l 
erit  (quale  redangulo  ex  duabus  extremis  confit. 
tuto^E*  dap. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XVni. 

PofUo  diametro  tranfuerfa  , vt  ft^eriou 
propof.  coHtmgentitCemro,t^  appbcata: 
Hehan^itlHm  expertione  d termtno  tranf- 
uerfe  diametri  vfiue  ad  applicatam, 
portione  ab  applicata  vfque  ad  verticem 
feBtoms  comprehenfum  eflaqaalereHar^ 
gulo  comprehenfo  ei  eiufdem  diametri 
* partibus  interceptis  inter  centrum  t 
jppltcatanh^  inter  apfltcatamiO*  con- 
tingentem • 

Sic  eadem  figura  ; qu(  fuperiiif . Dico  reSan- 
gutum  ex  DO,  &OAtfeaipiaU  reQaaiuhext9, 
cr  pc  tineis  eomprthtnjnm . 

Probatur.  Nam  In  H^rpeibola  cx  auteeed. 
prop.eoncextu  mediecu  scefiad  ao»vcai  ad  pa. 
Qwe  Termatoado  erit  fundamentum  ac  ad  fun* 
danieniumAB  * vt  cermbiut  ac  adeerminum  pa. 
Quapropter  coponeodoBocrit  ad  ab  cusc.vt  ao 
ad  PA  eum  Ac  x Linea  verb  af.  eum  ce  efi  diame* 
terco»&PACum  AC  efito.  Vndefi  fiacre^an* 
guluoiex  extremialctfirPG  boceric  «quslc  re- 
Aangoio  fado  cx  medijs  ca  . fex  prop.  18. 
lib.6.  Elcm.  £ee  Idem 
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4or 

IdtmdiciiJtElllpG.  Nim  «dimldij  tl»  ii 
AO,  » iF  ad  fA.cigodiaidendo  compara  cri( 
ad  «A  compartcm  > »t  Aa  para  ad  af  compartc m. 
& pirtiatA' do antcccdensoE  ad  antecedentem  ab. 
»t  fe<|ncnt  ca  ad  fcquentem  af  . Qoare  comi  O- 
nendo  c«  erit  ad  af,  8t  tc,  idcll  cD  , rt  ga  eft  ad 
GA,  & AF,  idcll  OF  . Qoare  icaatigtilum  ea  eatre- 
tniFGF  A OF  ci]uale  erit  tcaangulo  ca  medijt  gd, 

& OA . 

COROLLARIVM  , 

CVm  rea  tngulum  ea  gd,  8r  ca  fit  illod  idem 
piopof.8.  eonteatu.  St  Coroll.a- quod  de* 
monfiratomluiteiread  quadratum  applicate  ,at 
tranfuerta  diameter  aJ  Parametrum  . Hme  ell, 
quod  etiam  reaangutum  ca,  8r  cr  io  atraque  fe- 
fiione  jquale  redangulo  ea  Intetceptii  diame- 
tri portionibua  cD,  St  oa  erit  ad  quadratu  appli- 
catae, Tt  tranfuetfa  diaraetctad  paramettum  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XVIIII, 

liflem  potilis,  erii  nHiUgulum  comprthtn‘ 
fum  i portiont  inter  applienum,  O"  con- 
lingentem,  inter  conttngentem-.O'  een- 
trnm  mcnfurataie^iule  retlangnlo  fodo 
ex  portione  diametri  inter  contingentem, 
Cf  terminum, O-  inter  vevicemfeRionis, 
C?"  contingentem  intere  pia . 

POfitia  illis  ipfii,  qo*  priila  • Dico  reflAaj»- 
lam  cF,  FE  tfft  MifUiUt  rtQtngidatx  fartio» 
nihi  D7>  & r A uafcBo , 

Probatur  ex  profof.i7.^cuin'argamentatl  fulJ 
mus  dluidcndo)  habemui  i ita  effe  In  proportione 
CB  ad  BA»  vt  AK  ad  SF  . Quare  fi  componamus  ea* 
erit  CE  fimul  cum  aEiVcI  zquali  Eo>  vt  fiat  tota  co 
ad  EA^vcIcgualiEDtantOmi  vt  ai»  vel  «qualis  lo 
finuJ  cum  iF»  vt  fiat  tota  df  ad  bf  tantum  • 


Quare  vtendo  per  jrwur/onr  erit  antecedens  do 
compofica»  vt  prius  ad  antecedentem  df  compo* 
fitam . Veluti  prtds  coorequena  fimplcx  ab  ad 
conrequepcemfimplicem  if. 

Accipiamus  itaque  cxccHu  fc  Tuper  df  Tequ^td 
aniccecftis  oo»  6c  exct/Tum  fa  fuper  fequenec  bf 
antecedentis  ae»vcU  cotri.EtdsMdt^oentcom- 
pars  FO  ad  compartcm  dF|  vc  compars  fa  ad  com- 
panem  ef  . Vnde  fi  fiat  redaogulum  ex  medi;a 
DF  » & PA  hoc  erit  «quale  redaogulo  ex  extrcoiit 
FB|  fir  Fo  10  Hypetbolai  redinEllipfi  idem  feqoc^ 
turifed  t9r.u<rteni9 • 


tHEOR.  V.  PROPOS.  XIX. 

Si  EllfpltfHy  v;l  Hyperholam  reHx  contin- 
gat , rcflan^ulu^n  faHum  i tmea^  qua  i 
verttee  fcHtonts  d/fcttlit , £?•  alta  , qua 
dveittce  d/ametridtfccdtt^  0*amha  in 
coniingtniem  terminant  efl  aquate 
ta  parti  rcBanguli  hametro  iranjuerfat 
Cy  patametra  contenti^ 

SltHyperbola,  vel  Ellipfis  AStcaius  vertex  a 
diameter  iranruerraDA  parameccr  ab  tan- 
gens bf  • difccdatque  a vertice  Cedionis  Alinea» 
8e  terminet  rn  contingentem » quae  fit  a i « aliaque 
OH  ambae  red angule  diametro  dUcedit  d termino 
diametri  D>Seincontingentdproihidum  terminet 
in  H,8r  t . Dko,  q-iodredaogulum  il^is  DU.dr  ai 
duabus  conUitnium  eft  quarta  pars  rcdanguli  fub 
traoCaerfa  diametro  da  patametro  conititaci  • 


Probatio ob  multat  comparationes  eft  pariim 
laboriofai  ideo  eam  clartiitiquim  fieri  potent 
trademus. 

Pr^r.  I.  Primo  itaque  cx  pneced.  propof.  re- 
dangulu  ex  df,  & fa  eft  redangulo  oo  ex  cFs& 
Fi  «quale . Quare  fi  ei  cf  fiat  quadratum  cx,eum 
ficTuper  eandem  bafim  Fc,ac  redangulumex  of, 
&Fleric  ipfum  rectangulum  df,  adboc 

quadratum  cx,  vt  ad  Ipfum  hoc  quadratum  cx  re- 
pagulum oo  cx  OF,  8e  fi,  que  eft  eadem,  ac  alti* 
todioum  FsadFc.  Ratio  eft,  quia  cum  DP,frFA 
redangulum  , ArcF,^  fb  redangulom  fintequa» 
lia  hab^unt  CB7.  lib.j»  Euci.  eidem  quadrato  cx 
eandem  rationem  , que  eft  aJtitadinam  fb  ad  cf 
ob  eandem  bafim  of  • 

Progr.  a Quo  pofito  obferuandum  eft , qubd 
bec  proportio  ad  quadratvm  cx  rcdanguli  df  , 8e 
FA{  componitur  ex  proportionelsteris  fd  redan- 
gnli  ad  of  lateris  quadrari , qo^  eft  eadem  dh  ad 
CB  ob  mangula  BF6,*'DFHid  verritem  inter  pa- 
rallefaubalet  Bc,Xr  ou  ex  propof.if . Jtb.0  Eucl. 

Componitur  quoque  ex  proportione  af  lateris 
redangali  ad  cf  iaterts  quadrati , qa^  eft  eadem, 
acAt  ad  uaob  parallelas  BO,dr  IA  in  triangulo  bcf 
cx  CoroH.  prop.44.#.  fluet. 


Ergo 


de  SECTIONIRVS  CONICIS. 

Er^  fi  componantur, Tt  hic  tUcs. 


4QJ 


7D 

Vt  DH 

& AF 

Tt  At 

ad 

ad 

ad 

•d 

C F 

CB 

cf 

GB 

Ergo  compofitum  , vt  compofitnm . 

„ oa  & AI  Wea  HI 

ad  *<• 

c f 8f  c F cl  & c» 

Vndc  D», » f A reaangulum  erit  ad  quadratum 
•X,  »t  H DH,«[  A I.idcft  DI  «aangulum  ad  qua- 

dritumcB.  . t _ 

Progr.j.  Atexprimoprogr.  reftanguIuraeX 
DF , flr  FA  erat  iii  quiirituoi  cx,  vt  ^ 
sqaaliutemi  quam  d-.eebat  cum  rcdangulooc 
illis  lineis  conftituto.  Quare  G fuper  bs  fiant 
duo  reaingula,  vnum  ex  lo,  & tr»  « *>i  ««a“" 
eulum  EQerit  ad  alterum  excx,  8rol  reaangu 
VumcACumfint  fupet  eandem  bafim  ct.n alti- 
tudines 1 1 ad  c r fupradiaf  linej  | Reaangulum 
reri  ceA  «e  *G  fquale  quadrato  AE*  eX  ai  ex  17. 
butut.  Quare  quadratum  aizxqualeipu  Eq^erlt 
xd reaangulum  CA,  rt  e' ad '3.  qufclt  eadem,  ac 
el  proffr.i  rcaanguli  co  ex  ur,  & tt  ad  quadra- 
eumux.Sccx  prog.i.teaaguliiDex  HD,Ai  ad  qua- 
dratum applicat;  c» ) quate  ex  id.  I • S»*'*'*  ' 

tum  AEZ  erit  ad  reaangulum  c^,et  reaangulum 

ip  ad  quadratum  applicAC^  OB  • 

Progro).  Itaque  pcnmiaado  crit  aoteceden* 
quadratum  AEZ  ad  aotccedens  redangulum 
ID  t vt  fcrqueiu  c».  rcfiangulom  ad  lequcnB  ap- 
pUeaurex  quadratum-  ^ 

Progr.  6.  Reminifccodam  verd  eft  ex  propof, 
18,  Coroll.  rpiod  reaangulum  ofc.excE,  8r  creft 
ad  quadratum  xo,  f t uanfuerfa  diametec  ao  ad 
contiguam  paranjetrura  ak  r Quare  talis  etiam 
proportioAirquadrati  ad  di  reaangulum  cum  ;• 
progr;  Gt  eadem,  sc  r.n  rcaanguli  ad  quadra- 
tum s« . ... 

Progr.  7.  Si  ergo  fuper  DA  ceuGituamuS  qua: 
dratum  OT,  8eex  DA,Sr  AC  conftituamus  reaan- 
gulum  1 Quadrarum  conftitutum  dat,  cum  Gt  fu- 
per eandem  baGm  c.ric,  et  altitudo  da  , ecl  at  ad 
ac:  Vnde dicet  ;iqdem  proportionem  ad  filum 
reaangulum,  quam  da  ad  ac,  qu*  et  6,  progreff. 
cG  cidcm  quadrati  aiz  ad  reaangulum  OHi.  Se  j 
madtatum  aez  ell  quarta  pars  quadrati  dat  , cum 
ut  fuper  dimidiam  AD,qu;  ell  diildtU  centri  i xer- 
deeexd.  lib.a.  Ergo,  8r  etiam  reaangulum  oRI 

cG  quarta  pars  rcaanguli  OAC  paraincitOiduniG* 
troqi  tranfuerfa  compichcnG . 


THEOR.  VI.  PROPOS.XXI. 

Si  HyperMemyVel  Elt/jtfiit  refla  contin- 
gat Irnea  , occurralijite  linea  aejui- 
diflunti  alicui  ex  apphcaiif,  o>-  a c>n- 
taflu  ad  hanc  lineam  aejuUijlantem  te- 
daparalleta  diamelroducatur,  <ju'e  eam 
terminet  , hac  linca  mijuam  aijutditians 
d diametro  erit  Jfcata  io  duas  partes  , 
ex  tjutbus  compofimm  reflangulum  erit 
leijuale  quaru  parti  reHanguli  fub  Iranf- 
uerfa  diametro,  O"  parametto  comenti . 

Sit  Heperbola,  eel  EIlipGs,  eulus  vertex  a 
ttanfucrfa  diameter  ad,  ateentrum  i , quam 
condngat  linra  Bv  produaauiin  H,d  centro  xer6 
B ducatur  parallela  alicui  applicatz  ao  in  vtraf- 
que  partes,  et  Bt^efque ad  q^tangtntcm,  quam 
parallela  a»  diametro  ad  eduaa  i cotaan  a termi- 
net ad  aliam  partem,  dico  e Q^lincameduaami 

cemto  io  tales  partes  fccaxl  i diametro  aD,  et  illa 
«aipoa,i»treffaa<.;»>ii  ^u-ria  ftrii  rcBa^guli  fub  , 
ITA-fyrrfa  diametro  ad,  & farame.ro  ax  conlati . 

Probatur.  Nam  ex  pt.19.  h.  reSangulumCub 
DF,«r»A  contentum  ell  aKjuak  rcaangulo  fub  cr, 

& IO  cotento:  Quare  erunt  latera  proportionalia 
reciproci  ex  iq-l-d  & Gi  Df  *<!»•*'  " 

XCIWAdK,  iu  aflim  Iqtur  io  ptopoitiojie  PHad 
ac  walia»  in  triangulis  zquianguluA  vt  tt  ad 
AI,  ita  cCLparallelf  ad  ai  ob  triangula  zqoiinguU 
iscHeDiH ,.  ideoq;  ex  id.l.f.erit  Dri  ad  bc,  fic  cq 
ad  1 A.argo  fi  coponatur  reaigula  enu  ex  duobui 
pB„Sr,A  I , aliud  ex  ar.,Sr  t <j.fumedo  eat  lineas  tecl- 
Piqcc  fcilicet  coofcquentem  cum  antecedenti  pto 
Topi  ficut  confequente,  8r  antecedentem  pro  aiio 
iuatapropof.iX-Eucl.6.  etit  reaangulum  dh,  fc 
Ai  zqaale  redaiigulo  ao.feu  jq“al>  f s.&  S™ 
ex  ptzccd.  reaangulum  dh,  Sr  ai  cG  xqualt 
Quarte  parti  rectanguli  da  Intercepta , & para- 

iifroAX.  Etgo,«t  tcctangulumPi,Stiq. 


P|  Rxallegat;  propofitlonet  de 

Circulo  intelllguntur,*  fuficlt  loco  £Ui(^ 
fis  circulum  fubfUtuete.nam  «edero  lationesani; 
litabunt. 
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TRACTAT  VS  XOCtV: 


EXPENSIO  V. 

Dt  ymbdicis ' 

VMbel!nucH  mocMrai  pnnftam  lotr«  fe- 
Aioncni,  ()uodin(igiKt  pcop«'e«K<  obii- 
pet,maxtind  ad  iplarum  rrdioaum  defer  jptloncm* 
Vocatar  autem  FocDtfdr  Polus»  tpii  inHyper- 
bola»  de  in  EWpG  gemini  funt»  io  Parabola  ?er4 
vnicus . 

PROBL  L PROPOS.  XXII. 

PatdioU  yndelicHm  aj]i^Htrt . 

IKneolatur  Parameter  »8r  illiusquartapsrS  af- 
iumatnr,  de  mcofurciur  in  iplo  diametro  I 
Tertlce  iefiion<f»  8c  illud  pondumerit  Focnsifen 
Vmbeliens. 

Ollcoditur  Ipfa  definitione.  Nam  dtfinitar> 
qnod  fit  tjuarta  pars  paramerri  in  ipib  axe  d reni» 
c€  Icdiooii  alTumpta  • 

»R0BL.  U.  PROPOS.  XXIL 

HjfffhoUrumyO*  ^mMicos 

mmmre^  Axe  trAnfuerfa^  O* 
Paramuro . 

Voniiin  Vmbeliens  Hjperbois  non  eft  tao* 
quarta  pan  Parametri  a vertice  mea- 
furata-SeJ Jatnsrediguii  ill  utquart^  pam^qaa* 
lisi  cuma  aicerufi)  latus  At  triTuerla  diameter  adJi* 
to  ei  ia^tctpfo  sqtio  clauditur  V.  g.  rcRanguio 
ev diametro  triruerfa  ma  ad JicoelMZf quali  XP;la 
idiipfi  veri  ddpto  Vag  reeSiguiu  ex  co  depeocL* 
Reperto  ifaq.-^Parametfo  ex  lo.  propou8t  »S* 
Af ; AcotgA'  djametrotrauraerfa  am  ; rc<2atigu> 
lo  abiJiiacomfirfhcAfo  mx  joucoutur  quadratum 
fqualcKAcxitf.iib.».  £of!.  vi  vides  fidum  me- 
diante inedia  ^roponionali  nv  ex  itf.  Jib  6»  miae 

latus  «Itui  ^atuebifanaitti  In  Lseoftiuogarurque 
Reenuos^medictate  traafuerljp  dumetripiocer* 
xijllo  d jcribarurcircuiua  cixr  Oico  puoda 

X;  dr  c Wmbeiicoa  ciTe  H/perb»l( . 

Jd  vero  oitendetur»  Ji  demondretur  habere 
conditiones  a dcAninone  requtAcas  g 1.  quod  nz» 

vtJ  fqual  t 4.A  bc  latus  ic^ngoJi  talis»  cniiu 
Toum  latus  At»  nedum  tiaurocrlatiiamcter  am  . 

SediofupcrdilUotjaZM,  velCA,  Se  aJind  ipfa 
diflantia  aiZgVcl  CA.  quod  tamen  At  squale  qoar* 
es  pani  figurs,&  rcdauguli  cootcoci  a diametro 
sraolutraa » Se  parametru  « 

Probator  veib*  Nam  quadratam  irAeZ  VN  cft 
ex  cooltrudioac  squale  rcdaogulo  mi  • Scd  hu- 
ius quadrati  quarta  pars  «a  d.  lib.s.  Uem.  Cor. 
cum  Ac  cz  medietate  lacerum  cU  quadratum  Li  • 
brgo  cnc  quarta  pars  redaoguli  xm»  fcd  hu  Ic  qua* 
dratoparuo  Licii  ^qualc  lecXangulum  AF»cxpro* 
pof.  16.  hauJ.  lib.s  ttgo  reaaugulum  ap  cft 
pqualequarCfpaniredanguliKM.  Kuricis  com- 
prebeodicur  diajnetro  eraulucrla  MA»&  ZM»Se 
aJiud  latus  elt  (quale  MX»  vc  patet  cx  eadem  lA. 
propol.  iihsx.  t,ud.  hrgoiMbec  cooditiooea  re- 
qu.Atas.  Vade dtftaous ab «uemii A» arM dia- 
metri craaiuerfg  p nempe  ppoRa  ipSe  c cruos  Va*> 
helici . 


Si  veri  Ac  EllipAs , culoa  Viobelici  Aat  tiuir* 
otendi. 


Primo  pr^rupponendom  eft  quadratum  ex  At 
Applicata  ad  centrum  elTe  SMale  quans  parti  re* 
danguli  fub  diametro  tra^luerfa  no»ft  parame* 
tro  AC  ; nimirum  Cf  . Nam  ex  propof  S.  £x- 
peof.t.  CoroIKt.  ita  cft  diameter  co  ad  Parame* 
tmm  Ai»vtcftjdquadratu  applicits  A•aireftafv 
guluc5p^ebca^um  fub  portionibus  Hametri  ca,R 
AD»qus  hic  funtsquaJes.quiob.e boc  reda  iguiu 
erltquadntti  ac  Sei  ita  fe  habet  quadrjrn  magna 
€X  toto  diametro  co»a  I redigulu  cx  coiif  codr  ai 
ParametrojVt  ipfedismeter  co  ai  parameirum» 
qoodAtfupereandembaAmcn.  Vndeern  vtal- 
ikudo  co  ad  AS . £rgoexi6  lio.t.cirm.  qua» 
«ratum  ao  ad  quadratum  ex  ap  liesta  ab  licic  eaia 
proportiooem » quam  dicit  quiifiitum  magnum 
cx  diamecto  co  ad  refiangolum  <Fj  cum  fit 
eadem  k proportio  diametri  ad  par  im^ irum  Sed 
quadratum  AC eft  quarta  pars,  quadrati  magni  cx 
diametro  oeexd.  Jib.z,  £rgo  , & quadratum  ei 
applicata  as  cnc  quarta  pars  reaanguli  Cf  • 

Cum  Itaque  Ac  quadratu  ex  A»  quarta  pars  .redi* 
uH  Cf  cxdiametro  oc»dr  parametro  AE»repeciacar 
uic  (quale  redangolum.comprfheofuroi  diame- 
tro oc, deficiente  lameu  longitudine  alti. rius  la- 
teris, vcl  ex  j.Jib.d.  vel  ex  id.  Jib.  10.  dr  aliud 
latus  ent  vmbeJicus. 

Hfc  enim  eft  conditio»  que  expofciiur  ad  Vm- 
heliccj  RliipAscx  definitione » vel  Ac : Accipia- 
tarfhftaacta  AC,  dr  fido  centro  In  s deferibatur 
po^o  circuli  j qmr  fecabic  diametrum  io  l - drj  • 
*?*1®J'*  /'xiAW/mr,  quodgVt  probetur. 

radocratrolo  l interoaJIocA  deferibatur  cir* 
eulut,  qui  fecet  axem,  in  m.  R o,  ftr  latere  am  , 8e 
alto  AO  fiat  fcdanguJumOMiiam  maoftcftum  eft 
ex  id.  Jib.z.  £ucl.  boc  redaugolum  efle  squale 
quadrato  ex  a» . Jdeo  quarts  pani  redanguli  cf, 
nprsdidis,  fcd  hoc  rcdanguiumcoocineturi 
dfameero  OM  squalis  CJ>  minus  latere  Oa.  £rao 
elt  redangtUum , quod  requiritur.  Se  ao  diftanua 
requifiti  ad  vmbehcum  . Scd  lo  cft  squalis  ls, 
at  LieftsquaJfS  ac  » ergo  edam  ablau communi 
squalitdtftaacis LC  • Vades 
wit  V mbciicua , ft  i alma  VmbcUcus. 


EX» 


DE  SECTiONiBVS  CONICIS 


deiilemprobabiearde  jngalocPC  i (\t  re- 
dot  • Namiundii  c»fr  b HcucFiStc  trtaa» 
gulam  cur  cnt  limilii  triangulo  fac  . Nam^oef*. 
mutdhdo  ficulfeliubetCN  id  tiF>«v)uiii  ■A(cum* 
fic  alter  vmbcitcus)  ita  fa  «qualis  h»  ad  ac» 
Cum  ergo  laceia  (inc  proportionalia  circa  angu. 
iot  re&os  H»  8r  A trianguli  erunt  (imiita,  8e  reli* 

3uot  angulos  reitqut» «quales  obtinebunt.  Vn> 
e angulus  HOF  angulo  a fC  erit  «qualta,  qui  ad- 
ditas angulo  cFH  conBcieC  totum  angulum  ofc 
reSum  ob  didam  rationem  1 qabd  cfa  «quetur 
angulo HOF.quicumHFOsqoatredum  in  hyper 
bola>atia  Ellipfi  relitqu^tCFcredu  ablato  cfh» 
I^cfa:  Quareei^s- lib  4 EucI  fjdolupercc 
centro  In  u»  ctrcumf^rcntia  cranfibic  perpua- 
daV»  qood  anguli  redi  probati  fint,  8c 
ideo  oeceflarid  ia  remicirculoddMotcflc. 

ProgicBus  a.  latendiC  probare;  qu6d  ereda  Ia 
poodo  contadus  d perpeodfCatari  to  vfqoe  ad  li- 
neam ffcprolungataoiin  L>liopus  fit>  Seproduda 
cB;trcs  lioex  Lc»ftDL«dcL  ia  liem  pandum 
eonfpireot  Iol.  ConEderaadum  eft  Itaque  cfc 
triangulum  redangulum  triangulo  LCO  redaagu« 
lo  dfe  ad  verticea  in  HiperboJa»  io  JElJipfi  vquo 
cootiaeri  io  alio»  & angulum  C nigrum  hic  dfe 
euodem»ibi  «qualem:  quare»  dr  reliquus  aogulat 
reliquo «qualiSi  8e  lateia  erunt  proportionalia ei^ 
CoroU.  a.  propoCiy.  iib.i.  Elem. 


Vt  inclituuis  ullis  i comtSibusjsi  focas . 

PVnfia  contafluatn  > 8f  Ibel  Hncl#  eonne&an- 
turi  qiuc  Inaiccm  ejuiburdam  analogili  infi- 
gnibiu  rcrerunturt&  ad  craaluerrao)  diametrum; 
de  ejaibut  quidem  rpeculacio  ardua;  fcd,  Ic  fingu- 
lari  vdlieate  fteuoda . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIII. 

Si  Hypnbilim , vcl  ElhpUm  rilt*  contin- 
g u line*,  rju*  i t*(lH  ad  vttwnqiie  felho- 
HIS  ('mhtlicum  rfSd  ditctnim  Imt*  *• 
quales  hinciinde  cum  contingente  angulos 


SltHyperbola.rel  ElIipGa  aoj  In  qua  Dia- 
meter tranfuerfa  ab  | repertique  Vmb.-Iicia, 
&r, tangat  eerb  feSIooemreda  oc.lcuius  ti- 
du  ad  vtrumquermbelicum  ducantu'  red«  ao»8r 
9e  of  . Dico  sngulos  9t>Co&  cor  efft  tqnalts  . 

Pr^atur  rerb  per  tres  pracipuos  progreflus  . 
primus  incendit  oftendere  circulum  ac  fuper 
dhmrtfuracc  rcanfireperpunda  a,  «f  f j qaoduc 
dem  oii  liratur. 

Redangulum  fadumei  ac,  &ch  exprop.i^ 
eft  «quale  qoir»  paru  rcdanguli  comprchenfi  i 
Paramctro»&  Diametro  tranfuerfa»  cui  ctUm 
qaarur  parti  fectmas  «quale  redangulum  ex  a«» 
tc  a\  compr ehefum  ex  ptop  ii»b  Quare  cum  6 at 
«qualia  hibdsunthtertproportjoaalta  reciproci 
ex  IO.  lib.0.  Eucl.  Vode  ent  ad  ■•»  Ft  At  ad 
ac:  luodis  ergot»8r  c linea  ac,&o,8fftlinea 
ca,  erunt  criangaia  tAC»8rcHt  limilla  { fiquidem 
lecondum  pro,>of$.  lib.  6«  tucl.  hibent  latera 
proporuonaiia  circa  «quales  angulos  redos  ■»  Be 
A»Bi  ideo  angulus  niger  c angulo  t nigro  «quallsl 
tnde  >8r  reliquus  6>(t  reliquo  tCA/  Cum  ergo  an- 
gulus ■ oiger » 8e  angulus  acx  fine  «quales  vnl 
redo  ex  i7»lib.i*  Eucl- fit»  Ft  angulo  a nigro  ad- 
ditus esRpquaiis  angulo  Acain  Hyperbola  fiat 
totus  «K  redusjat  io  Ellipfi  abUtls  ctA»dr 
caa  nigris  r emaoeat  cto  angulus  redus  • Data* 


Sunt  autem  triangula  eaH,fircFC«qaisngula.Ex 
ao,quod  rcdangula  habeaut  angulum  ecF  angulo 
Of  «qualem,  <p»bd  fit  fuper  eandem  circumfe- 
rentis portiond  circuli  «ica . Quare,  fir  triangu- 
lum OrCerit  triangulo  iac  iimtle , cui  fimiie  ia 
primo  progr .probatum  eft  tiiaogulnm  cm.  Qua- 
re erte  quoque  fimiie  ei  aAC  triangulo  lco  i quod 
probatum  eft  fimiie  triangulo  ofc  , rn  le  & latera 
^portionali» erut  OeiudeproducacurctFfq;qub 
occurrat  red«  rt,  fi  opus  fit,  erit  triangulum  iLC 
triangulo  olf  fimile$  fiouidem  in  primo  progrelT. 
eognll  o^c,dr  cte probati  funt fqualet»& redi» 
te  angulus  L eft  communis  in  H/perboU  Iu  £Uip- 
iiad  Fcrticcm. 

Cum  itaque  triangula  fint  fimilia  bac»  Bt  lcp» 
erit  AC  ad  ci,  te  eoad  ct » firpcrimr  mdo,  Ft  ac 
adcDi  itate  adcL.  £c  propter  t'unguU  fimiha 
«a,  8c  icLy  Ft  ac  ad  cc » ita  eft  ad  oi. ; Quare 
erit  commune  latus  ci.  triangulo  col.  Ce  cir.-mut 
iCi.  lacus  csconueoictcumci.»  Ce  dlid  l, 

Progre(f.|.  CumcrgoaoguluscFLio  progr. t. 
^atus  fit  redus»  Augulus  vcroLi>o  calts  fadus 
ut  s fi  dismecroOL  fiat  circulus  erunt  anguli  redi 
Fcrtices  i • dr  p ex  propoCatt»  lib*>«  Eud.  io  cir- 
culi circumfctencid  • 

Kurfus»  CumaDgulasciijFelquodidemcec 
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in  I.  pf<*gr.  pmbatU8fitrcao»,«fCDifaftu»taHt 
fi  {hamctro  CL  circumferentia  .iucatur , hxctran- 
fibtc  p«r  o.  & B «rrertlcei  angulorum  r<- 

doruffl  ex  a8.  l>b  9-  Elcm.  ^ 

Cum  itaque  anguiuf  ttc  itt  In  eidem  circuli 
circumferentia  > ac  angulus  »DC  « feangalutiJein 
ftic»  vel  CLP  (in  Eilrpfi  ad  vemcem)  fit  incadem 
circuli  cjrcuferent1a«Pi  ac  annutus  cDPicrunt  aa» 
gulu»  »DCt  Ir  CDF  ad  contadum  Darijualei;  vcpo* 
te  xquaics  vnixertio  Btc » 

THEOR.  n.  PROPOS.  XXIV. 

Si  Hyperbolum  vil  Ellipf  tr  uli*  litte*  con- 
tmf*e  *b  vlroijiu  vmbclico  *d  /d> 
Hum  biti^  incUtutnur , Imed : lita  li- 
ne* j 'ijute  parallela  Jleruiri  i centro 
ducetur  ad  cortlin^crtttm  erit  tequaln  di- 
midto  tranfuerfi  axis , 

Sit  Hfperbola,  velEiliplit  ad > quam  contin* 
gai  OD  in  Di  8r  ad  concadum  b ab  embelicit 
B.  p binx  iinex  InclinepturiDi  8r  pDi  deinde  d 
centro  n ducatur  tr  parallela  alterutri  • autfD* 
aut  BDive  cfi  excmplam»  donec  nmtingentem 
fecetinT.  Dico  e(itiuittaltm4Xls  traffutrfg 
dim  d^.o  KKfXel  . 

luogatur  pundum  T cum  pundis  p»m  > 6c  a>  6r 
vt  in  antece- 
denti figura  fit 
duda  GH  per- 
peadicuiaritad 
nem»  8r  con> 
Undum  pun> 
dumci  voi  fe- 
eat  tangentem» 
cum  vmbclico 
f tfitque  duda 
Of  parallela  ITR 
Ycl  BD  . 

ProgrcQ'.  r» 
Probatur  itaq; 
Angulustfvt 
oflendam  ) l(l 
triagulo  ctp  re 
dus  efit&r  ideo 
cumHangulu» 
tb  triangulo  c.hp  ex  conftrudlone  fit  redut»jK>ce- 
ric  ex  prop.xS.  Cor.l.|  EI-  diametro  cp  dcicribi 
clrcului,  qul  tranfeat  per  panda,  fir  verticeS  an- 
gulorum redorum  t»  Ah» & fic  angulus  a|  ud  0 
Io  trlaoguloFGH,  & T in  triangulo  PTH  • vtpote 
anguli  ad  circumferentiam»  A iuper  eandempert'- 
pbeflam  fh  erunt  xquales  ex  S7  li^.)«elcm. 

ProgrefT.  x.  itaque  ofienditur  angulus  t In 
triangulo  cTF  redus  • Quoniam  triangulum  ma- 
gnum oFD  eft  xquiciurtim»  &OT  medietas  bafis  j 
!^gorr  cft  perpendicularis . 

Efi  autem  xquicrurum : Quia  anguli  O»8ro 
nigri  funt  xquales»angulus  enim  alternus  nigero 
fadus  ab  Incidente  c b in  paralldas  OF  8e  bd  alteri 
alterno  Boc  xqualis»  qui  bdc  probatus  efi  xqualit 
in  aniec.  propof.  anguloSigro  D»  Vtpote  ab  incli- 
natis ad  contadum  c^cdi»  ergo  o»8r  d xquantur. 

(^o  l autem  OT  fic  medietas  bafis  oo  probatur. 
Nara  Bs.  incidens  cft  xqualls  rf  ob  xqualcm  di- 
ftaatum  vmbilicorum  i verticibus  u»  8c  a»&  cco- 


tn  Rib  ijrJem  . Fr«o  etiam  ot  cftxqualisTD 
cum  frcccur  in  cafiem  partes  fx  tj.  propof. 
lib.O.  Elem.i  'parall  I.  tr  ipfaoo»qux  parallelas 
ad  extrema  con*u-igit;  Quare  cum  io  triangulo 
OFO  xquicruro  #t  fit  xqualie  Df  » angulus  oif 
erit  redus»  A Tpperpi-ndicuhr. s . Vode  Tcrifi- 
cabitur»  quod  per  t»  8r  U tranfeac  c.rculus  afium- 
pto  pro  diametro 


progreif.  g.  Oftendendum  cft  deinde  angulum 
ATC  nigrum  angulo  Fm  dTexqualcm. 

Angulus  CTF  eft  redus » es  progr.  t.  angulus 
quoque  CAF  eft  redus  ex  confirudione  prxceden- 
bgurx  ; Ergo  diametro  cp.  circumferentia  traofi- 
bit  perc,  P,  A»&T  ; Anguli  ergo  nigri  c t a»  fir 
CPA»  inixi  fuper  eandem  peripheriam  ac»  8r 
vertices  Ti  & p In  pcripfierijs  erunt  xquales  ; fed 
angulus  mgcf  CPA  probatus  ell  ^uahs  angutonl- 
gro  HcF  in  prxeeu.  propof.  io  fine  piogr.l.  fe 
nic  angulus  a niger  in  progr«i.ficl.  huius  pro- 
pof. angulo  T in  triangulo  fth;  Ergo  blc  angu- 
lus PTH  eft  qualis  angulo  T nigro  tiiaoguli  atc» 
Progr.  4.  Duoaogqli  nigri  ad  T funt  xquales» 
Se  angulus  ctf  re^^^  ex  t . progr  ergo»  Se  angu- 
lus UTA  erit.rcdus . Idem  enim  vtrifquc  additur 
angulus  HTcid  |-]/perboJa»  & 10  EllipG  pTa.  St 
ergo  fiat  circulus  diametro  ha  centro  %,  ttanfibic 
per  T anguli  redi  verticem  cxs8.1:b.^.  Eocl. 
Vode  TR  erit  radius  eft  femidiameter  xqualis  fe- 
miaxi  tranfueffxAR>fcu  squali  I.H  . 

THEOR.  m,  PROPOS.  XXV^ 

Si  in  HjfperMdy  aut  Ellipfi  ah  eodem  fe» 
Bioms  punflo  btn4  inclincHtur  reQa  ti- 
nca ad  vmhelicos  ; tn  f/yperhola  maior 
mtnorem  ejuanntate  tranfuerfi  axtsfupe- 
rahtt , cy  tn  Ethpfi  erunt  fimul  trAnfuer* 
foaxt  aquales* 

Sic  Hjperbola,  vel  Eflipfii  ac  io  quibas  i puo* 
do  circumferentix  c biox  linex  inclinentur 
ad  pinbelicos  voxm  adbunj:  x aleeraad  illum  B . 
Dicit»  quod  in  Hpperbola  linea  maiorxerupera- 
bic  minorem  BC  portione  xquali  diametro  traof- 
uerfx  AH  » Ip  Elii  fi  ver6  fimul  fumptx  «c»  Se  tc 
diametro  uA  eruat  xqualesiducacnr  gd  parallela 

<3P 
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c,Srf)un&um  D,quo  diimetrum  fecM  ungens  u 
io  pundo  D. 


tr  ptt  «eotnmi  p in  rtrsqne  fe&inne . 

Proctcir.  I.  Primo  oden  Jendnm  eo  ioHyptr- 
Ma  dfeafqnali  DC.qno<l  demooftritnr . Ni  trii- 
(jnll  r.DC  angnli  nigri  adb.i(im  oc  fnnt  «rjuilea, 
fiquidtmecin  pirallrlai  locidenacDilk ac**  }0- 
lib.l.  Eucl.  faeit  anguini  alternos  ico  , 8r  c ni- 
grum zmialei  i fedicoeft  «qualii  angulo  nigro 
C»  prop  ij.h.  Ergo  o , St  c niger funt  zcptalcs. 
quirecDCtoieftfqnaleDcexi7  lib.i.Elem. 

Progr.  2.  Prob.  qotxu  co  eflc  cqoalem  portioni 
D»;  In  triigulo  enim  s tc  ob  parallelam  pd  ad  ba- 
fim  sc.quia  « B ed  dupla  »P  etii  *c  erit  dupla  por- 
rionlison  i.lib.«.  quare SD,StDC erunt  pqua- 
lei,  8r  tota  cx  erit  dupla  co , qu*  eft  zqualii  fu* 
dimidie  oc,necnon  in  eodem  ttiingolo.St  ic  erit 
dupia  vo  ob  eandem  titionem  • , 

Progr.  )•  Cum  ergo  d©  fit  «qnali*  co : ergo 
fD»  fc  cius  medictatea  duflat»  xquabunec*»led 
»c  eft  dupla  f D , 8f  AH  eft  dupla  of  pr*c.  propof. 
Ergoec.df  AH«iujbuat  totam  Ckj  quod  erat 
probandum. 

Idem  ofteodetur  in  Elllpli  cum  tc  tn  parallelii 
»c,  k fc  Incidat  angulus  c oigef  eft  f qualis  angu- 
lo nigroc  Internus » *fad  eardem  partes  extern 
cxpropof.jo.  lib.l.  Elem.  fed  angulus  C ni^reft 
zqua/is,  vtpotc  adeontadumex  propof.J^-  nulus 
angulo  occ . Ergo  eft  *quallt  angulo  c » trlan» 
gulum  cDC  acquicrurumJ  Ergoco»  & do  crura 
arqoalla 

Progr.  1.  Probatur  quoque  Io  triangulo  xac 
ob  parallelas  FO,  ^ FC  cru»  xc  clTe  duplum  crurla 
XD,  fr  oc  cruns  FD;ficut  eft  xi  duplum  cruris  fx . 


Progr.).  IgUur  oc  eft  xnualU  oc.  Ergo  (i 
Dc  dupletur  erit  cqualls  cx  i iic  fj>  i Ii  dupleiar » 
erit  cquaiia  »c  . Vnde  duplicata  cFMUabit  cb*8p 
CK  i M9C  fimplex  ex  or^ced.  propol.  eft  *quall* 
dimidio  diametro  traoiucrfo  fu  . Ergo  duplicata 
erit  qualis  toti  AH.  Vnde,  8e  »c$8c  CK  erane 
squales  toti  diametro  ah  • 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXVI. 

Si  pAtMm  refia  comingdt  lined , d 
tdHd  dd  ft^todis  vmb.licum  rtBd  hned 
ddcetur , £q$Mlts  ertt  axis  portioni , ijUM 
intercipitur  inter  contingentem  prddt^ 
Hamy  yntbelicum . 

Sit  Parabola  a»  • in  qua  vertex  apud  A/ootlo- 
genfqaeDB  Vtnbilicut  c figoatoa  4 vemee 
n empe  quaru  part  parametri»  appheau  ad  taann 
FO»  iungaturque  c» . t>ico»  qu6d  hsc  linea  ttcnt 
cqualia  axi  coiqui  intercipitur  inter  Vmbeucum 


u puodo  D. 

ProgreiT.  I.  Aduertendum  ex  propof.is.  huius 
diameui  portiones  inter  applicaiam>&  verticem 
VA, 8r  inter  vcnicemia^concingcntd  DAcfle  (qua- 
les . 

Secuodb.  Ex  propofn.  lib.s.  Elem  quadra* 
tum  ex  CB  efTepqualequadratis  ex  CF.  & tb,  qubd 
angulus  ad  F redus  fic.  Vnde  eiit  squale  quadra* 
toFx  fadocxFB*  & quadrato  HD  Udo  eX  cf  : 
quadratum  vero  fx  eft  pquale  redaogulo  vo  fub 
DA  axis  portione  »dr  av  Parametro  comprchenfo 
exCoroll.  propof.it.  huius.  <^ire  fit  quadra- 
tum cB  fit  (quale  quadrato  dh  fido  ex  CF.Srre- 
dangolo  Dv*  quod  comprehendicurd  portione 
diametri  da,  8e  Parametro  AV  qutdruplo  lioc(  ca 
cx  hppothefi  * 

Progr.  a.  Prob.propof.  (^ladratum  co  quale  eft 
DD  «quale  eftquadracoexcF,  quodfecimus  ph,8c 
quatuor  rcdangulis  > quibus  vnum  latus  eft  linea 
Ipfa  D B «qua- 
lis linef  CF.&  aliud 
lineaACtVcl  (qualis. 
» t.  ; n quidem  ex 

(qualibus  pAtSrAF 

ablatis  «qualibus 
D B , & CF  refidua 
fune  (qualia . In- 
fuper  eft  quoque 
(quale  ide  opqua- 
tiior  paruis  quadra 
tis  ex  CA  qualia  sue 
p,  1,  o,  B . Nam 
b«c  omnia  nempe 
quadratum  maius 
OH » quatuor  qua- 
drata pania  Tit>o»H»  8e  redanguia  quatuor  |Vt  i-O 
cooclnduntur  in  Ipfoop. 

Progreft.  ) . Sed  h(c  omnia  quatuor  redangu* 
la»  8e  quatuor  quadrata  complent , Sc  «quaotur 
rcdangulo  fub  oa  iotercepta  diametro»  8c  av  pa* 
rametro  comprebeofum  r Nam  parameter  eft 

qoaterCA»  vnde  fub  AB  (quali»  dTAV  quadruplici 
redangulum  quatuor  pania  quadrata  i^preltddec». 
d^itdangulum  fub  DB  «quali  cr.dr  quadruplici 
BV  quatuor  redanguia  quale  vnum  ex  lUis  eft  sb. 

Progr.  4*  Ergoquadricum  magnum  dcp  eft  «• 
quale  quadrato  ex  CF»  quale  eft  DH » & rcdangulo 
DV  ex  paramctroyfr  axe  ad  . 

Progr.).  Sed  boc  redangulum  ov  cx  parame. 
tfo»  & axe  Intercepta  »vt  ex  I.  progr.  eft  «quale 
quadrato  ex  bf  »*  Ergo  quadratum  magnuni  dcf 
eft«quale  quadrato  cxCF»  quale  eft  dh»  & quadra* 
tO«XFS* 

Sed  quadratum  ex  Unca  cb  i contadu  i ad  pa- 
rametrom  duda  cx  ptogi.l*  eft  «quale duobus 
quadratis  ex  cf , «f  fb.  Ergo  etiam  eft  «quaic 
q^Ie  quadrato  magoo  dcp.  Cdmergo  h(C  duo 
qdadraca  fint  «qualia;  etiam  latera  erunt  (qualia, 
i CB  erit  (qualia  Iinej  co»qu6d  erat  oltcndcn- 

4(0«. 

COROLLARIVM. 

Hinc  eUicici  cb  eflc  (qualem  fa  , 8e  ac  fimul 
pofitis,QUiapfobiU  eftpquaJII  |ine(  oc  * 
cuius  vna  pars  ADClt  (quah»  Ipli  af  alterACA  .p^ 
eadem . Qood  fi  CBfit  ma  quoque  cx  applicaui,« 
& cadat  in  pundam  t ad  diametrum 
r«V.« . n cr,  .u«c cr  aapl..n,  c* , ,-u 
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■Mi<a  erit  «qualli  CA  inter  Ic  ipplicitam,  <r  ecnl- 
cen  intercepti.  It  eidem  CA.  rt  quarte  parti  Pira- 
■eiri . 

Alia qutx^ne ratio  cflet.  qtind tangent  fecabit 
inR,  vtpote c(|uali  CA:  Atc^  d tadu  ad  Vmbi- 
Jicum  probata  ellfqnaliicn  diametro  inter  rm- 
biiiciim.  It  panftam  R intercepto  . 

EXPENSIO  VII. 

De  Ditmetrii  fecundis . 

NOn  *nui  diameter  Ir&bnibui  eonicii  ineft: 
liquidem  prpter  ilium, qui  oritur  i genera- 
tione, 8e  in  ipfa  fcflione  coni  eft,  qup  per  terti- 
<rmc<M)t  dacitar;  allc  etiam  lineat  (jueiUtdia' 
metro  «qaidiftantcf  ia  Parabola»  ?el  la  BIip(S»dir 
Hyperboli  adeeotromducuntar»diamctrt  digniti' 
tem  obtiaere  polTuott  n^utdem»  Seomnet  applb 
eius , <]ue  iotri  rtAiooem  ducuntor  biPirtim  di- 
oidere  poffuncincrgold  deaioaftrecur. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXVII. 

Si  Putaholxm  eelU  contingat  linea , qtue 
fer  toHum  diametro  paroBela  duce- 
tur , omnes  alios  tangenti  aquidi- 
liantes  ima  feStonem  exiftenies  bifariam 
fecabit. 

IN  parabola  ACD,  Iit  tangent  cv,  diameter  vr, 
ie  ipli  piraJkli  ps  per  ci&um  c dudijungcatl 
rer6  piralleia  dl  intra  redioneopiu  n eius  eitre* 
ma  termineotur  io  d»  & l puoda  lediooit . 

Dico  bane  dl  bifariam  a liacaactraolcaau 
per  tiAom  c fcciri  In  1 . 

Progr.  I.  Prids  Triangulum  Tu^o(leQden« 
dura  dl  cquaiercAaagulo  q^p  $ ficut*  8c  triaogo- 
lum  wi^f  parallelogrammo»rea  rc&iogolo  rv« 
Qtood  rtofteodatar»r6ffliiiircendam  eft  id,<|ood 
dUiraus  propof. 
II.  huius  portio* 
neiB  diametri  ta 
e0Cf<]aalem  AVob 
coQiingenteocv  ; 
^oare  ei  EucJtb.li 
l^poftip.  rc^a* 
gulom  p9  erit 
quale  triagoloacr 
eandem  altito- 
dioeraOg&bafim 
duplicatam  >v  • 
Progr.s.  Remi* 

B i fcc  n d om  q uoqoe 
qoadrituiD  ca»  8e 
L CL  applicatarum 
eflcadinuicem»n 
BaadAqjtx  prop. 
S.  bolus  £ip.  I. 
^ vc  quadratum 
cscp»  ad  quadratura  ex  lq^Iu  eft  triangulum 
CvB  td  triangulum  LTq»  cum  ob  parallelas  cVgflr 
L T fint  f quianguUp  & Erailia , t%  prop.st.  lib.  6, 
Eocl.  Ergo  etiam  eruoc , vt  ia  ad  aq^  qu{  eft 
propiwtio  quadratorum  ex  applicatis  • 


T V S XXIV. 

Progr.  |.  Ve  autem  ba  ad  05,  Ita  eft  reftaagv* 
tum  tr  ad  re^ogulum  c^b  ob  eandem  altitodiocm 
ex  (« lib  6.  Eucl.  Ergo,  8e  triangulum  cv  • ad 
triangulum  tro^erlt;  vr  r.-dangulum  ir  ad  re6Uo* 
gulum  bQJ  ^ txfmi$tJ9d  i • itaquoque  eft  triaagu* 
luat  civ  ad  re^angujum  BP  ex  ba,  quod  ej  prtma* 
tun  eft  aquale,  ve  cnaogulum  LTQjre^Mguto 
Ergoquoque  Lq,e  triangulum  erit  aquale 
redanguloQv  ex  prop. 11.  lib. Elem- 

Progr.  4 Eadem  prorfus  eft  probatio  de  criao- 
golo  DtFiqubdfic  aquale  redangulorr.  Vods 
nondeferuii  eam  repetere,  qulboi  poAcii . 

Progr.s.  Auferendum  eft  triangulum Lqr^ 
aquale  refiangulum  Qjf,  8e  remanebit  ablatu  a* 
qualibus  quadrllaicra  figura  Lq«o  redangulo  refi* 
duo  focQ^  aquale,  qur  prius  erant  aqualia , ex 
progr.  prfccd.4.  8r  j. 

Progr.  d.  Quod  li  auferatur  quinquchterom 
coromunejlroccupans  idem  fpacium  fg  i Lq^rema* 
oebunt  duo  triangula  aqualia,  8r  fimtita  di  o , & 
lOL)  Quare  bafisa  erit  aqualis  baft  id;  quod 
erae  probandum . Similia  autem  fune, quod  angu* 
li  apud  I fint  aquales,  vtpou  ad  verticem, & apud 
oJSc  o redi : vade,  8c  reliquus  o reliquo  L , (qox- 
lix  cricoideo  cxdcEi.  lib.tf.  Elem.  eroat  fimuix  • 

COROLLARIVM  . 

COnigitus  Itaque  omnes  parallelas  diamceto 
principali , fiue  ex  generatione  io  Parale 
diametri  quoque  vices  , 8e  naturam  obtinere. 
Nam  diameter  eft  lile  ex  dcEnitione  , qui  per  me* 
dium diuidit  omnes  redas,  qox  incra  fedjoaem 
parallelf  Inuicem  ducuntor. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXVIII. 

Si  HyftMm  , vtl  Ellifftm  uHd  con- 
iittgdt  Itntd  » qua  ei  pAuUeU  ducitur 
tmra  feihontm  > dtmditurftr  mtdtum 
k Itnek , qua  k ctntrofrocedit » CP*  per 
contdBum  deducitur  • 

Sic  Hypeibola,  feu  ElJipGtABD«quam  tangat 
reda  ic,  cui  parallela  agatur  d f , difcedatq; 
i centro  ■ reda  ad  contadum  b . Oico,qoodii(C 
dluidit  portionem  parallela  intra  fedioaem  rc* 
manentis,  fcilicet  ld  in  duas  partes  aquales  . Do* 
CAQtur  ad  pundum  contadus  a applicata  bp,  Bc  ad 
extrema  l,  &d  applicata  lo  & 01  , d tandem  d 
vertice  fedionis  Af,qoa  terminet  io  s pondo 
lincf  iB,i  centro  ad  coocadumdoda . 

Progr.  I.  iam  expropof.i7.£xpcnf.4.buius 
oofti  rcdangulum  Pi»  d cfi  elle  fqoale  qua* 
drato  aa  ex  At,ideoq;  proportionalia  elie  lacera  ex 
I7.1ib.d.d  rt  px  ad  as,  ica  ciTe  ax  ad  xc,  Oc  ideo 
PE  ad  s c duplicata  cfTc  proportione . Ex  boc  luq; 
demonftraodnm  eft  tn  primis  bbc  triangulum 
dTe  aquale  triangulo  sta  cum  eidem  tcUguloBEP 
eandem  dicant  pcoporcioncro , quam  r^angu- 
lom  C8,EP  aqude,  quadrato  ai  dicit. 

Prob.  Dicit  eandem  proporciooera  triangulum 
SBA  triangulo  as  p,ficoc  quadratum  ia  ad  quadra* 
tfi  expfl,  eb,quddSKA,8r  bep  triangula  fint  luper 
eandem,baIim,acquadrausA,dPE:  Vade, tum 
triangula,  cum  quadrata  erunt  in  dupiteata  ratio* 
Dt  laterum  fuorum,  nempe  e£  quam  latus  ca  ter* 

sia 


^aatn  sano  «^«triUccrl 


guloi  M <4aal«t  »4  r 

tnt  sr^oaiit  bafi  mo 


ad  sabP  (jiuriUceruin 
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tItpToperdonatii>vt  dixi  habet  ad  ts  . 

Item  rcAangulucn  epex  M»  8f  tceft 
drjtamWiPt  altitudo  ic  ad  altitudinem  ..  — 
eandem  barim  p*  t Ideft  triangulum  kc  ad  trian. 
gulum  oh  eandem  altitudmem  Pa . Cum  er» 
go  triangulum  ABsfit  ad  triangulum  bbP*  rt 
scadEP*  Rurftn^uc  triangulum  Bic  fit  ad 
triangulum  idem  iePi  vte^dcro  lioe^  ac  ad  tf 
triangula isCjiteSAexprop.  7 hh .^.Elem.eruoc 
c^ualiat  cum  eidem  eandem  dicant  proportionem. 

ProgT.  a*  Quapropter  ab  eodem  triangulo  lap 
io  Hyperbola,  fi  auferatur  iBA.  aciicxqualla  in* 
uicem,refidua  remanebunt  ^qualia  quadrtlaterum 
ctap » & triangulum  acp  . 

Parker  fi  inEllipfi  auferatnri  triangulo  Afi» 
air  CBE  fqoalibus  triangulum  commune  pii  rema- 
nebunt rcfiduajqualUirlaagultunPCi»*  quadrl- 
latemm  aP$s« 


Progreir.  y.  Proportio  Peri  oz  rcaanguli  ad 
PK  redangiilum  ell  cadera,  quxquadrjM  lo  ad 
qua  If  atu  iP.  & ideo  eadem , qu«  trianguli  trqad 
tnangulu  bcp  i6.Ltf.ob  paralielaa.  8e  earde  bafei, 
ob  quf  funt  fimiiia  triangula  inuicem  t ideo  in 
duplicata  ratione  Aiorum  laterum  communium 
quadratia  . Ideo  quadriJateium  smao  erit  ad 
quadrilatcrumaAiPiTC  lfo  triangulum  a licp  tri- 
angulum i £t  pertmavido  Quadrllatcrum  snao 
erit  ad  triangulum  LfO>'?e  Quadrilaterum  sabp 
id  triangulum  icp.  Sed  hxc  funt  cqualia  trian- 
gnlum  »c»4r  quadrtlacerum  iSao  ex  progr.a.  Er- 
go etiam  illa  snao  quadrilateru»  8e  lpo  trianguli} 
pr.tf.  idem  probabit  de  quadriJatero  ivyA>quod 
ficcquaie  triangulo  dfi  . Nam  Aippofita  eadem 
eoafideratiooe»  quxprogr«|.  Ita  erit  quadratum 
ex  e A ad  quadratum  ii » rt  triangulum  t$  a ad  tri- 
angulum IV i ratione  eadem:  Quare,  drreliquut 
gnomon  t idefi  gnomoni  cquale  reftangulumex 
IT  • fc  I A erit  ad  quadratum  ^a  i vc  reliquum  qua- 
drilaterum $aV1,  1'euin  altera  ellipfi  asui  ad  tri- 
angulum tiA  • 8t  ideo  erit  redangith  ti,  & ia  ad 
Ati V quadrilaterum  quam  px  reS«nguliadsPiA 
quadrtlat«rum|cum  ficetum  horam  eadem  tatio* 
ouadraci  ad  triangulum  ssa  exprogr.;. 


Progren.).  v.oilhderanaam  luicm  cn  rrexaa- 
Jnm  oz  efle  ^uale  gnomoni  o a m » nam  cz  ^ua- 
tor  parti  am  , 8r  to  aquali  reliquo  gnomonlk 
Afi . Ecldem  dicaf  de  gnomone  pat  eadem  ratio* 
ne» quod  arquatur  px  redangnlo.  Redangulam 
vertf  20  efle  ad  redangulumpx  ex  diametro  tranA 
oerfaiArincercepca  pro  vno  latere  » 8c  intercepta 
foitlm  pro  alio  ex  prop.tf.  huius,  vt  quadratum  lo 
ad  quadratum  B P • 

C^onlam  itaque  i.  progr.  diximus» Ita  efle  qua- 
dratum ex  KA  ad  quadratum  ex  iP,vt  sxa  triangu- 
lam ad  BPB  triangulum  ; erit  edam  ex  prop.xo. 
lib.T*  reliquus  gnomonpat , idetf  redangu- 
lum  adquadratnmex  BA>  ft  reliquum  quadrilate- 
mmnAPadcriaogutum  sba. 

Progr.  tf.  Ecex  eadem  radooe  erit  ex  ia  qua- 
dratum ad  quadratum  ex  lo»  vc  triangulum 
■SA  ad  triangulum  bno  ob  rationem  duplicatam 
faorum  laterum»  qup  Amt  eadem  In  quadratis,  8r 
triangulis»  rt  didum  eft  progr.t.  Quare»  d reli- 
quus gnomon  o a m»  ideft  oz  redanguium  erit  ad 
quadratum  ex  BA»rt  reliquum  quadrilaterum  sano 
ad  triangulum  s^A»  ptrmHtoMdit  Itaque  oz  redao- 
gulumeritad  asno  quadrilaterfi>vt  quadratam  ex 
BA  ad  triangulum  SB a . Itemq;  permurando progr» 

proportiones»  Ita  erit  redanguium  Px  ad  quadri 
laterum  sApB » vc  quadratum  ex  ea  ad  irian^lum 

ISA. 

Quapropter  erit  eadem  proportio  quadrati  dA 
ad  triangulum  se  a hoccRoz  redanguH  adAOSN 
• «adnlatcrum»  quamPxredangoli  ad  spiAqUa- 
driUterum  . Vade  perm^rundoeric  oz  redan^ 
Ium  adpx  redanguium » 


Quare  permutando  erit  redanguium  ex  Tl,  8c 
TA  ad  PX  redanguium,  vclut  ASivquairtIaceri  ad 
sPAB  quadrilaterum , Proportio  autem  redangull 
ex  Tl » TAad  redanguium  Px  ex  tp»  d pa  eft 
eadem  ex  tf.  hukis»  que  quadrati  oi  ad  quadratum 
BP»8r  Ideo  eadem,  que  trianguli  opi  ad  triangu- 
lum kp  cquiangulorumex  itf.  lib.tf.  elem.  fune 
enim  figurc  fimiles  fuper  eafdem  quadratorum 
bafes  . ideoquidiilacerum  Astv  erit  ad  quadrila- 
■ teram  spbai  vc  trianguhim  Dfi  ad  triangulum 
bcp:  ideo  pertnutsndo  quadrilaterum  AStV  erit 
•d triangulum  opi»  vt  quadriUcerumsiPA 'ad tri- 
angulum BCP;  fed  quadrilaterum  sbpa  cquatur 
^trUngulo  iCP » vc  I.  progr.  oftenfum  eft.  Ergo 
cita  Quadrllicerfi  ASVI  equabicur  ciilguloDPl. 

Progr.  7»  Vnde»  fi  ab  squalibus  savi  qnadri- 
latcro  auferat  NSAo  quadrilaterum  squale  trian- 
gulo LOP»  quod  auleracur  i triangulo  of  f 
quod  eft  pqualeipfi  asVI»  reliquum  sort  qiu- 
drilacerom  reftabit  afutlt  reliquo  LOOf  trapezio. 
Si  verd  ab  veroque  auferas  commune  fpatium 
qiunquelaterum  lmvio»  remanebunt  duo  criao- 

gola  NHL,d DSV  squalia»  & ob  pai4llclas,d  au- 


TRACTATVS  XXIV. 


Obfcriandum  verb  eft  io 
Ellififi  tll^ando  ro  cadere 
infra  > centrum  verfua  t • Sed 
tanc  idem  erit  argomencam : 
nifi^udd  I triangulo  AS*  au* 
fere^ucA  triangulum  Eat. 
linea  ul  in  ferie  prc^ationia» 
prog  6.quod  At  «<{aale  crlan- 
gul  o*Vi|  quod  tunc  4it  infra 
centrom  * verfua  t . Ec  tan- 
dem pro  vltimo  progr.cure  fit 
«quale  IDP  triang^um  qua- 
trilatero  asIo»  Bt  trla^ulfi  oa  quadrilatero  asom 
ablatU  iftli  reftat  ou  hi  quadrilaterum  cqoalu 
quadrilatero  oud(  adde  vtrilqi  tv|«  it  uii  eficid- 
tur  f qualia  triangulum  OM*»  & figura  irregularia 
OluDVaU  quibus  ablato  comuoi  (patio  m*lo  eruC 
«qualia  MSLpSc  mVd  triangula  infnper  » & fimilia 
ob «quales  anguloa  alternos  Vi8tn  inter  paralie*^ 
laa  p^tos»  flr  angulos  ad  m ad  verticem . 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  dedoces  omnes  protraftaa  i centro  ia 
ElUpfi»  vel  Hypeitiota  pofle  habere  pro. 
prietatea  diametri ; Quod  omnes  sn  fedione  c6- 
prebenCaa  «qualiter  diuidant . Vnde  pruter  dia> 
metrum  ex  generatione  tot  erunt  diametri  in  fe- 
Aionibut  F^perbolieia»  vet  Ellipticia.  quot  eruat 
lines  intra  (cdionem  a centro  dudstft  circum- 
ferentiam fecaatea  • 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  cognofreaiQUod  qn;  dida  funt  de  clllpfi 
etiam  de  cifcuJi  circumferentia  debeant 
cognofei,vt  quilibet  pro  cliipfi  fubfiituto  circulo 
iatelliget. 

THEOR.  m.  PROPOS.XXIX. 

* Qi^lthet  ftilio  potefl  in  alio  cono  collo^ 
cart  > au  aliqua  ex  diametris  con~ 
iungatts  fit  axis . 

*Qlt  diameter  c6iungata  ctt  ula  fedloae  oiPt 
^ cttiiincappUcat{cfAavparaJleJp,&fqua- 
Ica  spfia  ex  pr(c«  Dc,  &hx.  Dico  b^ucjtS^cm 
f«0e  la  roM  tcUocan  tix<fuo  * raa  OUmtir  h^c 
Mxis. 

Applicat^  pc  duf  extremp  proportionales  inue- 
alamur  cc  » fr  ea  ex  propol.itf.  (raA.15.  qu^ad 
pundume  perpendicolarea  applicaua  Pc>&co 
confiitoancur>ftr  per  eas  circuluaadua  intclllga- 
^nr  diametro  it  iraofibic  per  f mecba  propor- 
tioaalc»&DCs  eadem propol. id.  trad.i5.  Apua* 
Ao  Uaq$cperverticemfi  inpUaopcrs6t.traar> 
•unte  ducatur  CA»  & i tin  eodem  ducatur  ad  ver* 
ticem  diametri  tranfuerf^  ia,  ioLin  parabola  ve- 
ro parallela  Oi  diametro , in  quo  etiam  perpun- 
fiu  s parallela  tpfi  ca  ducatur  uaM,&  pct  p«,  nm 
ducatur  planum,  quod  ex  propola^,  tra^.ai.  ccic 
paraiiclu  plano  aDCP.io  quo  diametro  nm  defcril^a* 
tur  circulus  MPM.Dico»quod  lAe  circulus  traofi- 
bitpcrp,  Cr  h punda:  Vade  fuperficies  couica 
cirrumuedieos  boa  duos  circulos  fcdioacro  quo- 
que aiHD  circumutUiettCoquiaficut  probabitur 
de  puodu  9j  Bt  a appiiutanim»  qudd  fv*sat 


craofeat circulus  Hinipsfie  par  ratio  militctda 
omni  alio circalo«qui  diametrum  aliam  aliquam 
parallelam  diametro  ca  obtineat  i nam  cranfibit 
per  extremum  pundum  appllcatp  diametro  Tedio* 
nun»  co  pundo»  qoo  diameter  ciroiU  tranfit  • 

L 


Probatur  itaque  NPMRtranfire  per  ponda  p.m 
applicatarum  kp  , 8r  xh  . Nam  redaogulum  nk» 
8e  KM  aquatur  quadrato  pki  vel  xh.  ergo  diametro 
MN  circumferenda  tranfibit  per  npmu  panda  ex 
propof.15.  lib.|« 

OAendendu  e(l  itaq^  red.  nx»  8r  K m rfie  pquate 
quadratote. vel  xr.  Nam  coedadNx  io  Hy 
pcrbola»  8r  EUipfi.  vt  ea  ad  xi ; fie  e 1 eft  ad  km, 
vt CL diameter Cranrueria ad  XX.  Ergofi  compo- 
nantur proportiones  erit  cc.fr  oarcdangulon 
ad  redanguluro  nk  , fr  Xm  | vt  cs.  fr  ci  redao- 
gulum ad  K I.  fr  KL  redangnlum;  fr  ideo,  vt  qua- 
dratum f«  applicatp  ad  quadratum  afqilicatp  PX. 
ex  prop.  d.  huius.fr  Thefi  t quia  er,  ci  faclmoe 
diametrum  . Ergo  co,  fr  ei  redaogulum  erit  ad 
redangulum  nk,  fr  km,  vt  pe  quadratum  ad  qua- 
drarum pk:  IdeoquenarmrfSAdo  cc,fr  evredaA* 
gulum  erit  ad  re  quadratum,  vt  nk,  fr  km  redao- 
gulum ad  tx  quadratum  . Sedcc.fr  es  redanga- 
Ium  eft  pquaie  ex  cfiTedione  qoadrato  tc : Ergo 
etiam  ex  propof.^.  lib.f.  Elem.  nx.  fr  xm  redao- 
gulum  quadrato  Px^r  xa.  Vodccircumfercotla 

KM  tranfibit  per  p,  fr  h,  & iu  dicaa  de  aliis  ap- 
plicatu . 

In  Parabola  quoque  idem  argumeotfi  militabit. 
Namredangalucc,fr  es  eft  ad  redangulu  Mx,fr 
XM  ob  eandem  ald^udin^cs*  vel  xm.  vt  eoad  kI« 
fdlicet,vtcsad  Ki.  Veru.vt  ex  ad  ftt, ita  eft  qua- 
dratupcad  quadratum tX ex  T*  huma.  Vndevt 
redigulD  ce,  fr  cs  ad  redaogulum  nx,  fr  XM,lta 
quadratum  Fs  ad  quadratum  PK,  & permuta»  t»  re- 
dangulum  co,  fr  ca  erit  ad  quadratum  rc,  vt  re- 
dangulum NX»frXM  ad  quadratumPX:  ieredan- 
gttlum  cc,frci«quatur  ex  eftedioae quadrato  Pc» 
ergo  etiam  cx  propof.y.  lib.5.  xK.fr  XM  cedao* 
gulam  «quabitur  quadrato  sx . 

COROLLA  RIVM  L 

Hinc  eft  diametros  fecundarlas  tffc  pioprid 
axea,  qui  licet  000  defitrulaot  conicia  fe- 
diooibus . qaateoda  in  boc  afligoato  coao  exl- 
ftuat  i iant  tamen  axea  poffibtlea  1 quiab«c  coni 
fedio , qu«  afligoato  cooo  applicata  eft,  aut  io  co 
etfeda  potefi,  fr  1q  «lio  cooo  Scalcoo  repcriri,fr 
io  co  d^eter  cooiugata  axis  erit . licet  000  pc«- 
quod  normalia  non  fit  fuU  applicatis  t 
Ptopterea  etiam  proprietates  axU  obciocbie  • 


4to 
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T Inc fit  euidenf iquod  fi  reduc  pro> 
JI  portiondf*  ettreme  ioacaianiur  ex  itf. 
Bro^.tr.r5.ce.8r'cs^  collocata  H/pcrbof«f8(  £1- 
iipfi  rcA:one  sd  puadtum  c adqupcumque  ai^u» 
I^ui , Ka‘umen,vtrcfirperpeodicuIatia  ipfi  coti 
c»;  fi  deinde  peri  ducator  reda  ce» &du^  nk 
parallela  ci.duabut  nk»  8e  pk  eXueauproportio- 
iiansMrinuemacur»&  ducatur  im  vf^uedum  oc* 
currat  diametro  tn  l:  <)uod  detroacabit  iLItU 
m .'do  ; n redanguium  6c»fir  CL  fic  «d  redaoga- 
Ium  «c  te  KL»vc  quadratnm  k ad  quadratu  pxt  Ni 
eodem  argumento  iserie  adoL;n  KMadxt»fc 
co  erit  ad  cr»  xt  nk  ad  xt  t vnde  compofiua  pro- 
p4irtiontbus  red^angulomcetVcp  erit  ad  redaa» 
gutumNK»  &'KM»idrfi  squale  qpadracum  Pa  adf*  * 
quale  pk»  vt  redanguJum  cl»  te  ce  ad  kl»  te  Ri  rc- 
Aingulum»  Ideoque»  n quadratam  fc  ad  qua* 
draium  pk  . 

In  parabola  per6  > fi  p o duc  extreme  In* 
neniantur»  te  colloeentur  rc  fupra  ad  aoguloa  te* 
ftoi  cum  applicata;  deinde  duabui  km  cqnailce» 
te  PK  extrema  proportionalis  looeniatur  & pa* 
ra/Ze/cad  ci  condituantur  linea  cn  occurret  ver- 
tici parabole  t . Nam  ob  eandem aliitudioem  re- 
dangulum  co,  te  ct  ericNc,  fr  km»  vc  cc  ad  nk  » 
ided  vt  Ec  ad  kc»  ideoque»  vt  ce  ad  ni  . Vndp  ex 
prop.9.  libtf.  compolica  criangela  «ci  » **Kefn 
/ Toam  re(&jm  cofiibunt  • 

QuareJioea  diuideof  bifariam  re^t.fr  Ideo  ex 
pr.aS.  tranfieos  per  cencru  poterit  c(Te  diametertfi 
ei  id(^ur  Io  H/peHMia  diameter  cranfuerra»ldeft 
talii  fCrs  citra  fc^ionem  | donec  occurrat  alteri 
/aceri  la  trianguli  per  axem  dudi;  Talis  ver6 
diameter  eft  duplus  porcionistqu^  percingit  k ver» 
tice  fc^onis  ad  centrum  ck  definitione  centri » 

COROLLARIVM  III.  • 

PRaxiprz«d.  Coroll.pocerisquoque  quamli- 
bet ictftionem  cono  alicui  iorcrercInquopoG 
fibilc  efi  reperiri»  vt  per  fe  pattt , 

PROBt,  I.  PROPOS.  XXX. 

Di4mctros  cwi/iwgcixf , cemrumque  in  Hy~ 
ftrhol4  innenire^ 


probl.  ir.  PROPOS.  XXXI. 

D*to  //yperioU  cfniro  Axem  prinapxlcm 


inutmre  • 


p^'^****'“*’  brP^rbolecentrum  a ex  prsc.&  fa- 
«o  io  eocemroducacur  intra  redionem  bcd 
«ait  uo,  diuirique  p*ripKeri»blf«iani  a «ateo 


PnAitnr  duda  »d  lU,  j refla  ac  io  . Wu.: 
deturbifariam,  «tidangaloi  teflof  ea  propoCa?. 
EJ.Cor.tf  Cuniergo^tD  fcfli  fitbifarian,,  *oor- 
roaliteti  linea  Ai.qu*  tranreac  per  centrnina, 
n*c  lioea  cnrdwmcter  principalis . 

PROBL.  III,  PROPOS.  XXXII. 

In  Ellipfi  diumeiratnm  ejtutmUbet  comungtn- 
tionem  inuenhe. 

It  Ellipfis  AiCD  fig.  t.  In  qua  ducatur  aliqot 
^ wc*&alia  illi  parallela  ee , que  diuidonrur 
bifariam  in  1 » & x » ducaturque  per  illa  pundx 
ad,  fir erit  vna  diameter.  Deiode  dioidatur 
bifariam  ad  in  L»Sr  ducatur  parallela  CEeifdem 
lEt  relcH»  eneque  ci  altera  diameter  conion» 
gata. 

Ad  quod  ofiendeodum  Interuallo  l x da* 
cacor  applicata  i pundoT,  te  fic  Tq,&TV{  con* 
nedantorque  oc^,atHV,at  Qko  nc,  tg 
xppljcatas,arpipialcs,*8r  idro  ca  tranftens  per  cq 
trom,  ^bifariam  diuideni  applicatas  efie quoJ 
diametrum . ^ 


DVcaoturrS|  Ar«E  parallele  quomodocum- 
que» 8r  bifariam  diuidanturj  perque  pun^a 
Illa  medietatum  ducatur  XA.  Nam  erit  diameter ; 
rarfua  du^is  ilijs  quomodocumque  fibi  parallelis 
HI»  te  tc  diaidaocur  bifariam  » te  per  ponaa  di* 
nonum  ia  ducatur  »0tiA  erit  quoque  diamecerg 
^1«  cooneniec  io  centrum  figqrc  cz  pnec.Coroll.' 
in  A i Quare  A erit  centrum , 

Prob.  Diametri  enim  funt » qu^  bifariam  pa* 
raljehs  in  fc^ione  diuidaoc  > fit  a e(l  centrum» 
quoiuam  red«  in  cencnim  proexdeotea  funt  dia- 
metn  coniagit^,  n pro^f.afi.  buins . 

<^ctet  tamen  ex  prsced.  %.  Cbroll.  eit  ta,  Se 
K A a^rc  poRiooem  OA»*QA,fcUlcet  diametrum 
craoiaerram  complere,  vt  omnimodam  diametro 
fum  rationem  digakatemque  obetneanc , qoam 
prop.tf.  hoiti  ofteodimat. 


Probactir . Qnoniam  ad  eft  diameter » erit,  vt 
AIO  redingulum  ad  ato  redaogulum»  ficTQ. 
Quadratum  ad  10  qnadratum,  fed  re^angula  eX  eP* 
fe^iotw  fiinc  xqualia;quia  fecimus  lt  squalem 
Lt{  Vndc,fitiAsqiubiturVo  / £rgo  quadrau 
lateraqi  l^»ficTQ^  erunt  squalla;  vadcQC  cric  pa- 
rallela axi  AO|  fed»  fit  To » fit  IG  luocparallcls  ex 
Fff  a eftc^io* 


iTR  ACT  ATV  S XX2V.' 


rfSkione . Ergo  «« . «f  M(l.eront  «ijuilcf  linelf 
tT  8r  ti  «quJibuSi  Ergot  fic  inter  fe  : quare 
erunt  applicat*. Ire»  diameter coningata . 

COROLLARIVM  I. 

T T Inc  data  diametro  quacumque  ei  inueniet 
IH  eooiongatam  dbmettum*  applicatay  Sit 
mim  data  diameter  c» ; duc  ei  parallelam  HO. 
quai  diuides  bifariam  in  i^  L.  «r  ptt  ei  agea  reaa 
imque  ent  dlamtur  cooiugau.Nuic  acto  duc  pa- 

eallelaaquafciimqjat«l,«reruotappUcai«  dU- 

metro  c» . • 

<;&ROLLARIV.M  ^I. 

HIne  eruitor  > quomodo  data  ^ipli  in  ea  ^ 
centrum  loueniatlr  .ducatur  enim,  at  iom- 
nuese.  » ei  paralleli I». quae  diuides  bitariam. 
& ages  per  ea  puo&a  lineam  ao  • Nam  cim  fit 
diameter,  in  illa  etit  centrum  j diuidatur  itaque 
bi Cariam  in  i.  St  oi.  erit  Ellipfia  e*nttum . 

THEOR.  IV.  PRjOpOS.  XXXm. 

Oitmeitos  piimiptlts  coningdt*s  in  Elhpfi 
cx<fuireft . 

» r^Etnr  ElfipGs  vpa«  io  fig  a If  centro  e*  fu- 
I J perior.  Cor.  reperto  o . ducator  ctrculut. 
quiei  fccet  inquatuorallquibua  pfiflii.at  a.d.c.^ 
l>inidatui  itaque  AD  circumferentia  bifariam.  & 
item  c» . ntenon.  k tP.  St  /c  i perque  punaa  di- 
uifionom  ducantur  tcaf.PH.k  vqA  erunt  axei. 

Probatur.  Nam  habent duaiconditionea.qu* 
ad  axes  requiruntur  piima;  quid  fint  fibi  inuicem 
perpendlculater  .fecundi  , quod  »nafittn«lma 
altera  mioimaomolumdlamcttotum.  qu*  InEI- 
lipfi  duci  poffunt . 

Quod  autem  fint  fibi  petpendicularea  ducantur 
diametri  AE,  & CD.  eritque  AO*  fcmicircnlut.S: 
o»c  talis  quoque, ablata  Itaque  communi  circoni- 
ferentia  D*>  erunt  squales  arcus  *o,  k c*.  qui  di- 
ulfi  bifariam  erunt  femiarcuS  ld  xqqales 

arcui  ad.  quibus  additis.arcui  ED  erit  LDti^femi* 
circulus,  k ideo  ut.uaofibit  per  centrum . Et 
qoitDsperiplietiafeaa  cft^r  medium  et  effe- 
Eonc.addiiis  squalibus  ctit  quoque  tpat  feSa 
per  medium.  VndeOperit  pcrpcndicnlafii,  rt- 
Mte  i medio  arcus  de.  k ideo  iD*t  duaa . Patet 
autem,  quod  etiam  ad,  k c*  funt  diulf»  bifariam, 
k ai^angulotreaotex  Coroll.6.prop.i7.1ib.j. 
Elem.  VndcerJ|iq>plicat*orthogonales, 
Quod  Teri  v*t  maxima  paut.  NamcaA  D* 
punda  squslitet  difiant  i centro , rtpote  pooda 
quoqi  peripheris.ergo  puodu  ci^.  k v mediu  luter 
IIU . k extimum  circulo , erit  maximi  remotum, 

t de  pundis  ^k  » conirirlunrdica* . 

Quod  autem  pundu  medium  v ,k  Q,fit  maxime 
remotum,  patet.Nam  circulus  pet  eorum  extrema 
dudus  non  fecat  EllipGm . fed,  comprehendit,  k 
tangit  inr,k  0.^  rode  omnes  ali)  circuli  co  mi- 
nores fecabuut . quare  ad  punda  fcdioniim  du- 
6c  fempec  minores  emdt  radio  tq, circuli  tan- 
geotis . Tt  lunt  OD,  k o*.  . 


PROBL.  V.  PROPOS.  :6fXIV. 

In  Eljiffi  .Jiinmctros  cenia^dus  aqudles  ^ 
hmtmre’.  f ■ 

REpertt»  wibnt  CP»*f  coni  angtntor  corain 

cstreoa  redit  AcA  ci»  ficuti  ad  dd 
fo  <]uje  di«^^Jnlor  bifirtam»&  per  fij  ptiods 
rea«  innfeit  cu  .fif . Dic*  bti  bncat  tjft  dlame- 
ir0$  Aqvjief  • 

♦ Nam  , quod  fittt  tquale»  piict  5 Q^oii 
trilgtilis co I F ob  comuae Utut  ci »Sr ^qoA- 
IU  f ruta  cc,  «r  CP»  «r  aog^oi  Apud  C *quilc*»n- 
poce  redangutorum  quoqtic  AiC,  fif  cri  cru»  i|g 
8c  lAcquale.dr  ic  coroo\une  babeotium  f ruat  es 
Ataiib.l.  £lcm.  iquiJet  anguli  piCifiruc^quarc 
Cu  aaguloa  equales  c6prcbddat  iKjdf  IP  diametri» 
^qualiter  remottebumr  ab  ase>&  ideo  erui  rqua* 
let.Namii  talct  no fuot>Ct  minor  if»8c  produca- 
tur, vt  Gt  «quali*  i*s,  ducatur  arcu*  P«i8r  fub- 
tenrapX  , quia  ergo  angulu»  Pic  cQuator  angulo 
ciK •ricGoutPt  «quali* Gottl » redpi.eft  ap- 
plicata, 8r  ad  eundem  angulum  redum,  cum  p Gc 
in  ambitu  ellirGs.  ergo  etiam  al, quare  k erit 
etiam  pundum  EilipGsp  non  ergo  terminabit  ig 
in  EllipGm  inp  infra  a;  quare  non  erit  mloor  » 
quam  la,  firidfts  necrainoc,  quimip. 


Quod  rerb  fint  diametri  coniugfl?  patetjMam 
ob^ttriia  triangula  CIA  ,&*id  bafesACp&Oi 
cquantur,&  luot  parallelp : quare  etiam  medieu- 
te*.  Cura  ergo  »c,Bcad,  coniungaot squale*, 8r 
parallelaipfir  ipf^parallels fune, lunt  autem  ac» 
dccsqmdeS exmcdioneficutcff,  8tpi;  Em 
etiam  bh>&  i^o,necoon  ed,&  £A.Vnde  cum  btife- 
ceoi  c c,  fif  CA  &BB  * H D.fic  »f,FC»  Bt  AlpFO  paTtl- 
lelis » Be  squale*, KE  A p*>  erunt  diametri  • 

THEOa.  V.  PROPOS.  XXXV. 

Jfj}Uc4tarum  ad  diametros  coniuf^Ms 

les  ijuadrata  funt  ^tjUalta  reBangui/s  ex 
dtami  tri  portiomhus . 

Sit  diameter  coniugau  In  fig.i.pCfqutlii  alte- 
ri AD.  Dico  ^ddratitiM  appllcatM  cM  efle  c* 
qoale  redangulo  BM,8rNC  « 

Probatur  iLALcredgngulum,  feuqtt^ratum 
squatur  quadrato  applicats  la»  qup  cfi  dimidhioa 
alterius  diametri,  fed  rt  redaogulum  al,8c  tc  ad 
fedaogul um  A H , d H c ex  d.  buius^u  cfi  quadra- 
ram LA  ad  quadraram  Ideo  permauoda,Tt  re- 

daogulum ilA  Lc  ad quadratum  L*»fic  bn,  d »tc 
rcdangalua  ad  quadratum  fed  redaugulom 

at. 


de  sectionibvs  conicis 

»Lf  rc,  Tt  dlxI  «rquatur  qui<irato  lA . Ergo  «iain 
ica»ogalom  KC  «rquabhnr  quadiAto  cN  cx 

ivUb.;.clrai. 

p R O B.  VI.  P R O P O S.  XXXVI. 


4»} 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXVUI. 


• DAtadiumtiro  coniugMa  Mheri  in  Par»- 
£<)U  Applicati^  f<tnerty^  i d«to'punBo 
• tn  et  dliunetmn  ducAe  < 

/ 

•o  ItditaiUinettt>llq«AeonlBngat'A,Ttcc,e)ri 

J applicacal  oporteat  ppneire  : Ducatur  ipn 
cu  parallela  diameter  ab.  8c  altera  acquidiftia  vfie 
in  pnnao  I,  i|Uo  feeat  Pcrabolain  ab  a 4uciw^Aa 
dico  eflf  applicAiain  diametro  c 

Patet  quiaobnqoidiltaoiiafndlairietrorfi  AMiSe 
u a CD  erunt  aqualea 
Ah  & pa , at  patet  . 
Sit  deinde  alEgnatuin 
puaa  A.lquo  oporteat 
diameltum  ducerejdu- 
Ri  ab  eo  punftn  quv 
uia  At.aeei  paralleU 
a,  , diuidaatur  bifbr 
tlam  in  D,8cP,«r du- 
catur diameter  oc  perp,D>  cui  ponatur  *qu  di- 
ftana Aifqut  ea prop.17. faniua diameter  erit. 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XXXVII. 

DiAmeirum  comugatAm  in  ParJiota , <J" 

AXem  inuemre. 

« 

DEtur  Parabola  AiC  , «r  du*  parallel»  qu*- 
cumquedocamoeAC.*tO«:  dluidantu?que 
^er  medium . 8c  ducatur  hib  . de  h«c  erit  dia- 
meter quacumque  e»  delin.1 1 .h. 

Deinde  boiciH  perpendicularia  ducatur  aci 
pundo  c , diaidaturq; 


Si  hindt  HyperkoUy  feu  Elhpfes,  Aijualtt 
haheAnt  ParAmetTos  ax$!>iu  ttAnfuerfts 
le^MAbtus  ApplicAtAi  , Aijuntes  erunt 
mtucem . . 

SIntbinx  H)rf>erboIc  I vel  bio»  ElHpfesrA>8e 
vjt  quarum  Kqualet  finp  d'ametri  tranfuerGr 
»4»  & & parametf  i eandem 'angulum  cum  dia- 

metro facieoceap  9e  cqualet  iauicem  CAt9e  14« 
Dico  Hf^rbolaa,  vel  £ilipCes  e(Te  iauicem  ^quar 
Iw. 


IdB 


bifariam  in  k > & L k 
erit  alia. 

Nam  qQod  fit  diame* 
ter  patet  * <0  qubd  fit* 
parallela  diametro  i r» 
quod  autem  fit  axia 
cooftac  squia  appl  cacs 
fc»  Ttpote  bifariam  di- 
uiik  incidit  ad  m^ulos 

icdos  9 90od  fit  cqnidilUaa  ipfi  11 . . 

E X P E N S I O VIII. 

• ^ De  feSUonum  jequAliute» 

\ Nteqnaoiperneaiamas  ad  fe^lonnm  defertp- 
tionet  cipUcaodas  virnm  eft  tradatiooem. 
geoctaleiti  • quar  omnibus  fcdtioaibuf  conneoit 
eipedireg  & fimul  quoque  eat  comparare  p rt  icia> 
mus»  qn*  deferiptto  alteri  deferulre  polllci  8f  q«« ' 
QOO  poillc. 


Probatur « ‘Nam  fumantur  zqnales  diametro- 
•rum  portiones  adiibitqm.  vt  ex  qui-  . 

bus  ducantur  applicat»  ro  > dr  6. 7.  demonfirabi- 
cur  enim  basAiturai  ^oalesB^rpari  ratione  fi  alf^; 

atip  portiones  rumancuc^itmecrorum  » d qui-  « 
bus  applkat;  ducantift’,{cmper  oiiendetureas  eife 
tum  in  vna»  tum  in  altera  «quales,  ergo  ie^ionet 
ipCe  (quales  erunt  1 cdm  fuperpoficryquodvule 
definitio  i$.h.  vtconuenirent  applicate  applica* 
tiS}iia»&  fedtones  fediooibus . 

Oilcnditur  vero  afiumptum  « nempe  nn  9e  6,j. 
futuras  «quales.  Nam  ex  S.btCor.a.vt  eft.BA 
cranfuerfa  diameter  ad  Acparametrum » ica  eft 
quadratd*adre^aQguiUoi  ao»  oa . Icem  in  alia 
(edioocivt  eft  a I trifueri^ diameter adt4para« 
metrufitaefi  quadratu>ppli^at«  Sj  ad  redlgnlu 
ex  6Si&  cfiedumj  fedvc  eft  Atadca  > ita  eft 
1 1 ad  a 4 ob  eiru  «quaiitatf  ex  Tbefi.  £rgo,vt  eft 
reftanguIumADtfrDS  ad  reftangulum  sO, 
ita  cll  quadratum  dp  ad  quadratum  6j:  fed  reftan« 
gula  funt  «qualia  ob  «qnaiia  latera  ad  ad  6 a » ftr 
BD  ad  d}  ex  Tbefi  ob.,(qoalei  axes  tranfuerfas. 
£^»6r  quadrata  erunt  (qualia  m sOtSctf  :qua- 
tei  8e  latera  eornm^DFi  84^7  erunt  «qualia , 

THEOR.  11.  PROpbs.  XXXIX. 

Si  fini  bti^  pAfnboU  , tjux  parAmeiros  *• 
quallSf  hahtAnt , cy  in  Aqualibus  angu- 
Jis  ad  diametros  appliCAUS  ParahoU 
erunt  Inuicem  Aquales . 

Qlnt  Parabol(  tr,8e  } 7.  Dico»quod  fi  parametri 
& 3 4 fiat  «qoalesi  in  cquali  aogulo  ap- 
plic'at« » Parvolas  futuras  cquales . 

Sonuntur  (quales  diametrorum  portiones  ad 
libitUihMHft  y6t  i quibus  appllcat(  ducantur 
Or » 8r  6 7 I probabitur  de  iAis»  ficut*  Se  de  omni- 
bus alijs  > quod  fine  inuicem  (quales . V ndc  oe- 
cefieehe»  quod  linea  paraboiica  per  eadem  pun- 


4»4  T R A C T 

Ai  io  rtraque  trureit . Fx  T^cor.  i , «p  i.coa' 
Uii  quadratum  ro  , efle^qualc  r.  Aaqgulo  diam»» 
Ico  intercepta  pi>  <r  panroeicoconleota . 


KeAinpii’a  autem.  mmrniuf>  tqm  alcfrini 
ptrabolf  run  equallaobtqoalempitn^iunl  ac, 
St  t 4 . & cquajem  imtrceptm  «o.tr  t d ei  ed)i-' 
flruAtone.  Ergo.  Sc  quadrata. p^ualia^  dempe 
quadratum  (x  rp  quadrato  ex  d ^ j quare  . & ' 
iprorum  latera  cruiK  pqaali«m,  <r  6,J%  <^nc 
Parabolf  Ipfe  xmnt  pqualea,  cuA  fuperpoficf,  »t 
patet . n conurnirqpt  applicat;  bppiicatli.lta^fc 
parabolf  parabblia.  qo;  per  extrema  apptif  aranm 
duccrentura  tt  tlilt  dct.i5.h.  j 

* . ' ’ . , * 
THEOR.  ly.  PROpfelS,' XL, 

Hypnbciiu  feClivu»y  tjutr  jtiuu  in  dua- 
bus conis  ad  •vetsicem  , ^orum  bjfts 
parat!eU,ab  eodem  plano, , habent  uqua- 
lem  trgnfuerfam  diametrum , O"  /equi- 
diHantem  , &•  (andem  parameirum  . • 

Sit  eonua lhm  poiitoij4  rerticem alteri am. 

rranCeatque  pet.e^rol^e  idem  planum  ON»c. 
quod  laciat  in  eadcAiooca  Hyperbolicaa  ^zn.& 
rsc,  fintque  conorum  berec  innicem  paralleifl 
nempe  IMMOitracur,  djcohu  HpperbolaS  ha> 
bete  eandem  traqCucrraift  diamctr^cz.  & pqua- 
lem  parametrum  , df  pquidil{ancra  alteri  pan-' 
metro , St  inuicem  IcAlones  efle  pquflea  ; 

Probatur.  Nam  triangula  At»,  It  caiu  funt 
pquiangula , cum  fiot  ad  rqr‘>Km.  dr  inter  paral- 
UlaiMidtAX finit,  detciangulaDza,&Lze.  Vn- 
de  obtinebunt  latera  proportionalia,  dr  propter 
boc  eam  proporcioocm  , quam  dicet  ao  ad  oz , 
eandem  diceqt  ut  adzz,  « in  aliji  iriangulix 
■.Mo.dr  AGD  eam  propo(tJonem.quS  dicit  ad  ad  Dc 
eidem  qpoq;  dicet  MK  ud»« . Quare  ex  eia  pote- 
ria componere''t'o. 
Aanculum  ucci. 
tVL  pieoTO  duae'  ante- 
cideotes  pro  rno 
patallclograinnio  , 
Ccr^aa-  Icqueotea 

pto  elio,.Tt  ex  pro- 
poC  ta.lib.d.^cl, 
p roIligItutilgkpPex 

*<—  k lO',  tr  AD  antecede- 

tibua  componatur 
rcAaofuIum  dicet 
eam  proportioneoi 
’ ad  reAangulumcd- 
pofitum  ex  pz , Se 
pc  confequentibua , quam  refiangulum  cdmpoC- 
tum  ex  , 8r  zx  antcccdentibua  ad  rc Aaugu- 
Ium  ex  conrcqncntibua  zz , de  zo  quemadmodOT 
hie  Tidei . 


Crux  BO  ad  rz  cftn  ao  ad  oc 

' iic  Rt  «d*  12  - Tt  RM  «d  Cia  , 

compostum  ad  compofitpm  # 

RO  , & Ap  ^ DZ  & pi  ‘ 

Sic  itf  & RM  ' eiic  ad  -iZi  & cl. 

PrPgr.R.  Sed  'te^agalomcit  AD.pecft 
9uadrafoeatpplicau‘u»&*re^4ngt|Iomes  MRpfi; 
ikL  quadtitaafpli^^  ip/  Eigo^JD^racum  to 
fajbec  eam  proportionem  IpTam  ad  re^flgnlvm 
ex  CR..&  RZ,  quadritumr^  habec  ad  rcttaiw' 
gplp;mcit6z,4fpc.r  ‘ *' 

f^ogr  1«  ^ed  fioram  <}titdr<tdhim  id  h;c  re- 
decola  Proportitf  efl  iUa,^  habet  ad  diaioeufi 
traoTtft;nain  tl  parameterrc»  ergo  erit  caden 
proffbrtto  prd^rm  paramecri  Vz  ad  tra^fuafa^ 
'diametrutncZfacedeandein  diametruoi  czptra* 
memre»  ficjtildem  huiui  paramecri  ('cdlcxSo 
haC6r  a.  cadf  (juani  habec  <]itadratum  *i9  ad  re^* 
gttiiim  zo,  & Dc,  ()uz  probata  rft  eadem  cum  ilia« 
quam  poflidecqaadracumoiLad  /cdaagulum  CR» 
9e  iZs  qa^  cQ  rurfus  ez  prop*  8*  h.Cor.a.  eadem» 
qoam  habet  parameter  vzad  diametrum  tranfuer* 
umzG, 

' Cum  tcaq;  eld{  dizaetro  crifaetr^  zc  eaodd  di- 
cane  proportionem  parameter,  pc , & vz  ex  7# 
Jlb.fA£acl.  erunt  (quales  parametn.  Paralleli 
quoque  funt  ob  parallelat  OR.  8c  iD;cui.paraine> 
^(quldidanc]  nquldemfunt  parallelpi  quiafuot 
In  bafibus  parallelis  LNMQ,  &aca';  Etcis  patz- 
fl[iMri(quidiflant,quod  finc  contigup  diametri» 
n habetur  ex  prop»8,  huius  • 

Probatur  autem, quod  rna  CeSio  alteri  ficea* 
dem  ex  prpe.  quia  habent  pacametrot  (quales  Ia 
(qualibus  angubsjxtpote  pcrpeodiculares  diame* 
tro  RD,  9e  diametrum  traoruerCam  eandem  • 

C O R O t t A R i V M. 

Colligitur  hiac  oppoficirum  H^pcrbolaruni 
idem  elTe  eommuneeeotrum,  Ar  communes 
omnes  Uanfarrras  diametros , axem  quoque  com* 
mnn^ , communefque  vmbclicos , quia  ent  »J 
axem  tranfucriam  fidum  redangulum,  (rt  do» 
cttimus  prop.s  i.b.)  (quale  quartf  parti  redangu* 
'iofubaxetranluerlayArpjraiiiccro  concluii»tnai 
¥nitu»  tum  alterius  icdiooisp 

EXPENSIO  IX.’ 

rir  parallelis  ad  diametrum  feHionit  i 
yertice  toniduSis; 

Fir^ol a diametro  nul!a  poteft  efle  parallela 
duda  i vertice  cooi » quia  Incidit  in  Ipfam 
luperbciem  corri  • Vn^  cnm  non  feeet  baCbi  »• 
nec  redanguium  i Tegmentis  diametri  bafis  fa- 
wW  eius  quadrato  comparari  poteft  # 

..  l^rtione  cruria  triangullper  axem,flr 

marnetro  parabolico  redangulum  coaftkacum«re» 
daogttlo  regmentorum,qu(  diameurparabolicua 
facit  jo  diametro  bafia  triaiifiili  pcraaeoi»  com- 
parzbtmnt» 


THEOR. 


DE  SECTIONIBVS  CONfCIS. 


THEOR.  I.  PRO P OS.  XLI. 
Ren4»gHlum tx ktfis portiomhiu  efl  ai  re- 
SoHfiilam  ex  dumem,et  interce fta  inter 
•vertrceennitO"  verticefediomt  trianguli 
fer  4xem,vt  Parameter  ad  ea  interemtam. 

Sit  Cmui I4C iilcai In  nn^t  Itgara,  In  qoo 
panboU  cor  * cuiut  dttneccr  iOi  8t  appl*ca« 
tair»  iactreepeaponio  cruris  crianguU  peragem 
AD|  ft  parameter  oc  • Dico»  fiii  cj» 

BiiC^fc  dl  ndrtSaBjulumex  tD,&DA,ptvi  gd 

PA. 

Quadrato  ex  fb  applicant , ideo  refitngnl  o as» 
tc  ex  y.  buiof  eft  uqoale  redaagulum  cx  ao, 
froii&  Ideoexprop.  as^El.  lib.  0.  Cor.  quadra, 
mn  BO  prima  erit  ad  quadratum  ex  SF 

fecunda  )?tio prima  ad  tertiam  proportionalem 

DI  . 


Sed  redaogulum  ex  aoi  8r  ad  dicit  eam  pro* 
portionem  ad  redangulum  ex  aOi  Sr  oi,  quam  *o 
ad  DI  ob  eandem  altitudinem  ad.  Ergo  quadra- 
tum OQ  ex  Di  dicit  eam  proportioni  ad  quadratum 
XFtFci  rcAaogulum  ei  «quale  Bi»&aC{  quam 
AOI  redangulumad  ida  re^ngulumiquod  fini» 
«t  BDadotex  ig.lib.T*  Ergopermvraadsquadra- 
coaex  di  erit  ad  adi  redangulum  eiurjem  baitt 
Dtp  wt  redaogulum  aa,  tc  ad  rcftangulam  ex  da» 
& »1. 

VerdmiFt  quadratum  ex  ID  ad  re6tangulum  ex 
AD>8r  DBt  Ita  ell  idem  redtugulum  ex  ad,  Oc  d« 
ad  quadratum  ai  ex-  oa  ob  eandem  alcitodioem 
SDpdTAD. 

Re6aogulum  itaque  ex  u,l^iceritad  redan- 
guIumDA,<r  DI  ex  l0.1ib.5.n  Aooa  redaogulum 
ad  AI  quadratu  ex  AD,  ar/#rm«r4aa0  Redaguluex 
II,  Be  EC  erit  ad  redanguJum  ad»  & de,  n ad»  8e 
pi  redangulum  ad  DA  quadratum  «ideft  ob  ean- 
dem altitudmem»  m p ad  ad  . 

COROLLARIVM. 

Colligitur  efle quoque proponionem  ac  qua- 
drati ad  ca>  dr  va  redaogulum • vt  di  ad 
DA . QuoniAin  redanguli  ie  »&(  ac  proportio  ad 
ttdaogalum  da»  droi  eft  compofica  ex  propor- 
tione n , ideft  DF  ad  da,  eademque  ob  triangulo* 
rumfimilitudioem  CX4*^^  ci  adcA»&ex  pro* 
portioocBcad  Di>  Ideft  ca  adiAj  quare  rurfua 
componendo  redangulum  ci»  dc  ca » ideft  qua- 
dratum ca  erit  ad  rcftaogulom  ca»  ia  » vt  xd  ad 
0A« 


THEOR.  II.  PROPOS.  XLII. 

Si  Conus  fer  axem  feflus  fit,  (y  ei  trian-i 
gulari  [eRtoni  fu  normtiis  Elhpfis  , vel 
Hfperbola , quarum  dumetro  aRa  fit 
parallela  i vertar  eoni,  quadratum  huius 
parallela  efl  ad  rcBangutu  ex  interceptis 
hafis  parlihus  failUyVt  trSfuerfaitametri 
portio  intercepta  ad  parametrii  contigua. 

Sit  Conn»  A«e Mu»  triingulo  ai«c  per  axem, 
fiKine  fedio  Hyptrbollc. , »cl  Elliptica  cdh 
normalia  ipli  plano  triangulari,  cuiua  diametro 
roduaaCtparallela  A5.  Oico,<)aad  R liat  qua- 
dratum ex  ipfa  AS  habebit  eam  proportionem  ad 
reftaogulum  ex  diametri  baCeot  portionibus  in- 
terceptissc,  & ss  in  hjperbola  sc  ,&  sc  in  Ellipli, 
Tt  Fo  diameter  tranfuerfa  ad  paramettnm  di 
F 


Rt^alTumpt.  Adnertendnm  eft  Quadratnmxn^ 
plicatas  EC  ex  jr.lib.p*  Elcna.  efle  xquale  quadran- 
gulo ex  regmentis  diametri  conicrtE,8r  tC;  Et 
tranruerlam  diametrum  rn  efle  ad  Parametram  DI 
ficut  refiaugulum  f i,to  ad  quadrattqEH  apollciC» 
cx  prop.8.  h.  Cor.  t.  Tandem  conliderani^  fune 
linez in fedionibut.quat proportionem  dicunt. 
Nam  Ft  F|  ad  SB  ita  AS  ad  ss  ob  parnllclas  At , & rt 
intriangulo  BFsABASei4.lb.S.  OeindcrtiD 
ad  BC.ita  as  ad  sc  ob  parallelas  as,  8r  de  in  trian- 
gulis Asc,  & ciDiin  Ellipfi  ad  rerticem . 

Quare  pomrlmus  conficere  duo  redangnla  ex 
Iftis  proporiionibui  compoGu,  rc  rides . 


FB 

Tt 

AI  9c 

DE»  Tt  AS 

ad 

ad 

ad  ad 

BB 

sa 

[ec  cs 

Ergo 

compofitum  erit , 

Tt  corapofTnim  • 

FB 

9e 

OE* 

AS»  & AS 

ad 

ad 

II 

8c 

BC 

SB,  8C  C% 

Afliunenda  dmui  fundamenta , quz  non  refe- 
runtor Fs,  te  DE,  tc  comparando  ^ fuos  termlnoa 
Kmul,  quz  proportio  erit  eadem,  quz  Asadas 
fiaoa  terminos  collita  quo  foppolico. 

Probatur . Rc&aogulum  ex  ef,  & ed  eft  ad  re- 
dangulnm  eb.  8t  ec,  rt  qiudcatum  cx  as  ad  rcAan- 
gulumexiStftlc.  Sed  rcRangulumrE,  Srio  ad 
quadra  tum  u,  hoc  eft  ad  re&angulumtqualc  ex 
pcop.|;.,lib.}.  Elem-csma  refertur,  rt  diameter 
uanlurla  ad  parameuum  fb  ex  Cw.pcop.8.  bu- 
Ua . Ergo  qumJratiun  AS  erit  ad  icfiiugulum  as, 
tclc,  ndiawtct  Uaal«xr|a  ro  ad  paramcuom 
I», 

EX- 


.1 


4«« 

EXPENSIO  X. 

Pt  Jj^mplolo  Hypetbaldrum  propritUie . 

TRiangotnm  quodjsai  ambit  Hjrperbolam« 
cuias  latera  lingularem  ipG  analogiam  pof- 
fidcnti  eftque  formatum  i duorum  planorum  to- 
num tangentium  interfeaionc.quaro  cum  Hjrpet- 
bolz  plano  extra  conum  cxtcnlo  elGciunc  > nec 
huius  trianguli  inutilis  contemplatio,  vtea.qup 
deferiptioni  hjrperbolarum  optimi  defcruit< 

theor.  i.  prop.  xliii. 

Sint  duo  pUn4,alterum,quod  conum  unguli 
dltrrum,  t/uod  illum jectt  in  contuRu , 0‘ 
per  verticem  eiiitm  tunfeai,  & huic 
fecanti  HyptrhoUfitnijutdiRdns  diurne- 
ter  trunfuerfu  Hyperholicu  d lungente 
pldno  in  centro  fecutitur  . 

DVoscafus  hjc  propofitio  habet,  nam  pUnum 
coatingena  conum  poteft  fecare  planam  per 
verticem  fecando  redangulc , vel  non  redan- 
guU  . 

5it  ergo  primus  cafu$ » lo  quo  planum  tangen» 

Ht  ADPQj  quod  tahgat  conum  BAC  fecundum ‘li- 
neam AD  i cui  occurrat , fcceique  aliud  planum 

dudum  per  verticem  A , qiK>d  fit  ADk,inipfa  li- 
nea contafiui  ADi  huic  plano  FAD  ^quldiftet  Idjr- 
perbota  eqs  . Dico.  ijuM  efui  d'amctrr  tranjiierfd 
Ti. fec*bifur  a,b  hoc  p/J»o  ton^enu  dapq  in  ceatro  v. 


probatur . Nam  primo*  qubd  fecet  claromefi. 
Siquidem, ti  planum  slc  intermi  natum  -per  vtrof- 
que  axes  ar  coni,  8r  r Vi.  Hjrperbolst  redangulum 
•4 eorum pjana ducatur.  vtique  fecabteuri 
plaoo  tangente  dafq^  Ergo  etiam  fecabic  diame- 
trum TVL  in  lUo  plano  deferiptum:  autem  i 

plano  tangente  OAFt^fecetur  planum  dudum  per 
*exes  iLC  patet; quia  planum  toncingeoe Ai^q 
occurret  verclct  coni  in  a>&  eius  aii , ergb^C> 
cefirrto  fircabic  plamim  r>er  eundem  verciceA  dn- 
Aum  ALc ) io  quo  c(l  vertex  etiam*  8c  ax^  RA  . 

Quod  verdpuodumv*  fit  centrum  in  quo-  fit- 
cat  diamccrum  Hyperbolicum  planum  ionclngens 
Ai>Q^. 

probator.  Nam  cum  planum  ad<^  fit  redati* 


TRACTATvS  XXIV. 

guli  ad  planum  per  verticem  dudom  i.ad  ex 
potbcfi»  cui  etiam  eft  redanpulum  planum  inter- 
minatum dudum  per  verticem  f proptereaque 
plana lixc perpendicularia  plano R.AO»  quare»  6e 
eorum  communii  fedioAp»  cui  etiam  plano  rad 
perpendiculare  efl  planum  coni  bafis  rfcd  . E go 
ex  propof.i($.crad.aa.  freiuicommunii  fe^io 
BC  cum  interminato  Btc  eft  perpcdicolarijjQoa- 
reexprop.7.trad.BB.  AP»  & RC»  cum  fiat  eidem 
plano  perpendiculares  erunt  paralleU  . Cum  ita- 
que A L crus  incidat  in  parallelas  a R,  Bc  lt 
angulus  L internus  angulo  bab.  externo  erite- 
qualis  ex  jo.  lib.i*  Eucl.  Quare*  cum  fint  reAao- 
gulaBRA.fir  AVL  triangula  erunt  quoque  fimilia  • 
Nam  reliquus  angulus  reliquo  ehczqualit»  ita 
dicendum  ^e  triangulo  avs  * cuius  angulus  asv 
alterno  sar  efi  pqualis»&  hinc  efl  fimUU  criigulo 
B.AC;Radius  autem  br  (quatur  Rc  ex  cor.  pr.it.h. 

probatur  itaque  alTumpium  oAendendo  sv,8c 
VL  eidem  av  eandem  dicere  proportionem,  8c 
ideoex  7.  lib.jr.  Eucl.  efie  Inuicem  pquales  . 

Nam»  vt  BR  ad  ra,  itaeftob  fimilicudinetn 
triangulorum  A V ad  VL . Item  quam  proponionf 
dicit  BR.idefi  BC  ad  ra  eande  dicit  aV  ad  vs.  Ergo 
I. v*&  s V ipfi  s A V eandem  dicit  proportionc»quam 
BR  ad  BA»  8r  propter  hoc  erunt  aquales  { qnaderd 
V erit  centrum  Hyperboles  . 

SitiamTecundos  cafus*  io  quo  planum  paoov 
tangens  cooum  fecundiim  lineam  ad  oon  fe  fccac 
cumplanoFAD  redangul^;  dico xd/i«c  V ce«/rAm 
efie  l^oerbulet . 

Probatur.  Nim  trada  MI  parallela  pv»  iam 
clarum  e(l,qubd  fecabitor  diameter  H)»perbo- 
Jicus  i planoPvc,  quodtranfit  per  ail  coni.  St 
axe  TVL  hyperbo)ef*quod  ver6  fe{recec  cum  plano 
PVc  patet,  qu  ia  in  P * dr  a cum  itio  concurrit  • 
Quod  rerbv  fit  centrum  demonftratur,  quod 
fint  aquales  sv,  & vt , eo  quia  eidem  aV  eandem 
dicant  proportionem. 

Siquidem  mr.  Se  ri  funt  aquales  , n probabl- 
tnr : Sedob  parallelas  ab*  Se  lt  In  triangulo  lmi 
ita  fe  habet  mr  ad  ab.,tc  av  ad  VLob  fimilJtudl- 
oem  trt  >nguIorum  lav,  Stmra,  vt  infra  ofiea- 
dam  . Rurfus  eadem  Va  fe  habet  ad  vs  ,vt  ri  , 
fdeft  aqualis  MRivt  oAcndam.ad  ra  ob  fimiliatri- 
angula  AVI,  dr  AII . Vnde  cum  eadem  va  eifdem 
•V,&LV  eandem  dicat  proportionem  RMid  ra 
Ipff  sv,dLV  erunt  inuicem  aquales  . 

Sunt  autem  fimilia  triangula  ari.  Se  sAV,qubd 
angulus  s internas  niger  fit  aqualis  angulo  sab 
externo  lOter  parallelas  ra,lt*  & angulus  a va  al- 
terno Val  fit  aqualis,  idcA  angulo  ari.  Se  hinc 
reliquus  reliquo.  Sic,  & triangula  lav*  & mb.a 
funt  fimilia  ;,qubd  angulus  niger  l fit  aqualis  aa- 
gulo nigro  a ob  parallelas  ba, 8r  LT*  ^angulus 
v,8rRn>gri  fiint  aquales  ob  parallelas  Mt* 

Probatur  modo  mr  * & bi  fint  in  linea  mi  a> 
quales  portiones  . Nam  ex  propof.aj.Trad.iy . 
ita fchabetCR.  ad  BR,vt  CPadsp.  Quamobrem 
- etiam  permutando*  vt  CR  ad  c > , Ita  enc  bB.  ad  bp; 
Sed  in  triangoioPAC,  vt  CB.  ad  cp>  Ita  Biad  pa 
obparalJclas  pa*  dB.i  , vt  exCoroll.  propof.4* 
Eucl.  ar  vt  bb:  ad  B*;  ita  rm  ad  pa*x6 
qu6d  triangula  fine  ad  verticem  Inter  parallelas 
bA)  & mr  ; Ergo  eidem  lioez  Ri*  Se  mb  eandem 
dicunt  proportionem*  quam  cb  ad  cb,  vel  qus  ea- 
jdemBR  ad  Pi^iquTeruoe «quales. 


7HEOR. 
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THEOR.  II.  PROPOS.  XLIV. 

Si  pUnum  alnjitod  contingat  conum^  O*  //- 
luddsfo  planafccent^alterum  trianguLte 
dn^um  per  verticem  coni  in  tffo  con* 
toHu  fecans  planum  contingens,  altud 
Hypetholicum  ^e^uidiHans  d trian- 
gulo  I feHio  fj4c  contingentis , O*  Hy~ 
pertobei  pUnt  accedet  femper  ad  Hy~ 
perbolemyjed  nunquam  eam  continget, 

SIe  AK  conoi  I 8e  planum  contingeni  aVms  ia 
in  linea  va,  Hue  normaliter  ad  xv  , Hue  nont 
^uod  fccetur  a duobus  planis,-  primam  du^um  (ic 
per  verticem,  vt  Tav  fecans  contingens  illud  Va* 
kS  in  linea  contadus  aV  > aliud  zt^uidiRans  ems, 
in<!|ao  HynerbolaNta  . Dico,  qubd  fe&io  huius 
plani  Hypcrbolici  cum  plano  contingente  aVmS 
facit  fedlonem  ms,cui  Hyperboles  crus  f a fem- 
per accedet ; fed  oumquam  tanget  > quantuml  ibet 
producantur  . 


* Probatur  prlm6,qubd  nunquam  tangat;  funt 
enim  plana  fecanaa  triangulare  ta  v,&  Hyperbo» 
licum  %M%  zquidiftancia : . Ergo  v a,  fle  ms  fc^io- 
nes  ipforum  in  plano  contingente  aVms  zquidi- 
fiabtMU»qu«re  nunquam  <;o«ucQicnt  t Sed  planum 
contingens  Vams  tangit  in  linea  a V folummodo; 
ergo  numquam  tanget  ms  fuperRciem  coni  quan- 
tumlibet  producantur  i'&  pUnum  contingens»  & 
conus  • Ergo  neque  ta  iget  Hyperboli  jLf,  quz 
in  fuperlicie  coni  repetitur , & idem  dicendum  de 
plano  atl  alteram  partem  contingente  r AMK*n  pa< 
tcc. 

'*  Qubd  Tcrd  femper  accedat  oRendttur, 
Quiaqazltbetponio  circuli  interluas  parallelas 
intercepta, nempe  vx  du^am  ad  comarum  v , Se 
alteram  parallelam  os  in  altera  6gura  femper  ma» 
gis  accedit  ad  contingentem  vs  , quo  maior  e(l 
circulus  , de  portiones SR  parallelz  os  intercepte 
incer  penpbenam,&  tangentem  funt  femper  mi- 
nores» vteR  minor  is,  quam  ils  • 

Sed  qu6  magis  conus  producicur.eb  magis  cir- 
culus balti  fit  maior  , ergo  minor  erit  diRantu 
inter  concingecem  vs»&  peripheria  vi.  illius  inter 
plana  parallela  tav  » Se  xms  ioterdepta,  qualis  eft 
RS;dUlaaua  coim  fe^iomunTV»A;K a. femper 


erit  eadem  produdis  ptinis  tav,  8e  kms  parallelis 
(ed  circuli  bifes  coni  femper  maiores  j vnde»  & 
diftantia  E.S  femper  minor. 

Dicemur  rerofediosM  ,& me  AfymptotI. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XLV. 

Qjiitd  vertice  feBionis  ad  vnam,  feu  aliam 
Afymptotum  reB  i ducetur  linea  paralie^ 
ta  ordinattm  applicata  , hac  poterit  de* 
fcnbere  quadratu-n  aquale  quarta  parti 
^gura  contenta  d diametro  tranfuerfa, 
0*paramHro . 

Sint  eadem  fi:;  que  nriiis^r  ab  F vertice  Hyper- 
boles ducatur  PH,  vfquead  Afymptotum  ms» 
vel  pr,  vfq;  aJ  Afymptotum  MK»par4llela  fediOni 
ksbads  BERCCum  nlano  kms.  Sitque  fedionis 
parameter.  feu  coefficiens  latus  fo  • 

Dico  refla  Fc,feu  fh  conftiturre  quadratum  z- 
quale  quartz  parti  (igurz,  quim  conRituit  LFdia- 
meter  tranfuerfa  » 8r  paramater  fd  . 

• Progf-flT  r.  Probatur.  Quadratum  confUtu- 
tum  es  uf  eR  quarta  pars  quadrati  conRituti  ex 
LF , cum  Iit  latus  eius  fm  , dimidium  lateris  lf  • 
Ergo  etiam  quadratum  ex  fh  quana  pars  reflan- 
guli  ex  LF  di  imetro,  tranfurtfi,  fr  fd  Parametro  • 
Progr.  s.  Probaturconfeq.  Nam  ficut  fe  ha* 
bet  quadratum  ex  lf  ad  reflan';ulum  ex  lf  , 8r  fd 
ita  fe  gerit  quadratum  m f , vt  probabitur  in  3. 
progreff.  ad  fh  quadatum,  d^lic  fe  debet  gerere 
quarta  pars  quadrati  fl  ad  quartam  partem  refla- 
guli  ex  LF.  & FDtx  18.  l-b.s.  Elcm.  Sed  Quadra- 
ex  PM  eR  quarta  pars  quadrati  ex  FL  deferipti » vt 
diflum  cR . Ergo  etiam  quadratum  ex  fh  erit 
quarta  pari  reflanguli  ex  tP  diametro  tranfuerfa» 
Se  parametro  f d deferipei . 

Progrefl*  y.  Remanet  itaque  prrdaandum  qua- 
dratum MFcife  ad  quadratum  UF,vt  quadratam 
ex  LP  ad  reflanguium  cx  lf,  Ar  po  . Nam  cum  Hnc 
fuper  eamdero  balim  F l » eruut  vnum  ad 
aliud,  vt  altitudines  , nempe  altitudo  quadrati, 
quz  cR  LF  ad  altitudinem  reflanguh,  quz  cR  fo> 
oempe,vt  diameter  trSfuerfa  ad  parameirum:  sed 
exprop.qs.  huius,  vteR  diameter  tranfuerfa  ad 
parametrum  , ita  eR  quadratum  ex  AX  ad  reflan- 
gulum  ex  cx  , & Xt,  vel  quod  ei  zquale  cx  yy. 
lib.y.  Eucl.  ad  quadratum  ex  xV  . Sed,  vt  qua* 
dratum  ax  ad  quadratum  xv,  tale  quoque  ob 
fimilitudinem  tr.anguloruroxAV  , & oMs»firMFK 
reperiiur  mo  quadratum  ad  quadratum  os,&  qua* 
dratum  fm  ad  quadratu  fu.  Ergo  ex  itf.l.y  el*  «rR 
eadem  proportio  quadrati  Ftad  reflanguium  LP, 
Se  FO  diametri  tranfuerfz » ad  parametrum  primo 
Cgg  pfopo- 


t 
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propoftti,  tc  fm  ad  quadratum  fh  • 

Quod  Fcr&  triangula  fint  arquiangula  pacet>quU 
rx  parallelis  conficiontur  . Nam  ax  1 8r  exi- 
ftences  in  eodem  plano  Aaac  paiallrlc»  Cic  , & xv» 
8tor  i licut»&  Va,  &SM ; quia  efficiuntur  i pla- 
nis parallelis  atv,  & mks  fecantibus  planum  iac 
fecans  per  aiem»  Be  planum  fCtv  balim  Coni , 8e 
planum  avms  contingens,  vc  patet  pr.14.  Tr.». 


COROLLARIVM  . 


^ IHcttnr  quadratum  I4F  dimidie  cranfuerle  d!a« 
X.  metri  adqtiadtatum  fh  clTe,  vt  diameter  lf 
ad  pa'ametrum  FO;quia  ex  prog.|.  eft,  rt  quadra- 
tum ex  Lf  ad  redangulum  ex  LF  tliamecroi  Bt  fd 
paramerro  . Hoc  autrm  quad<  atum  rx  lf  eft  ad 
redangulumex  lf  > fd  ob  eandem  altirudtnem 
tL  t *t  diamrter  ad  parametrom  > vnde  etiam  talis 
erit  proportio  quadrati  mp  ad  quadratum  fh. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XLVI, 

Si  in  ffypcrlfola  appltcataproducAtHfvfi; 
dd  Afymptetum  hincj  O*  mde^ait  re- 
flangulum  fiiHumex  vna  portione  tnUf 
pfuram^  O*  Afymptotum  intercepta , O* 
ex  tota  relicua  vfiue  ad  Afymptotum 
dijuale  quartre  partt  fyurx  d tranfntrfa 
Dtanti^ro,  O*  Paramefrocomprehenpe. 

Q IcH^perboIa  fax  » cuius  affmptott  cc«cz» 
centrum  c,cuias  contingens  verticem  vfque 
ad  Afymptotum  ah,  Ctque  applicata  produfia  ex- 
tra fedionem  vfque  ad  Afymi-totum  In  z, &c. 
Dico,  qubd  fi  fiat  rrdangulum  ex  interclufa  Incee 
feSionem,fr  Afymptotum  Fcprovno  latere,  dr 
ex  reliqua  zf  pro  alio;  hoc  erit  equale  quarte  par- 
ti figure,que  Tubtran^uerfA diametro AO»&pa- 
ramerro  comnrehendatur  • 

Probatur  autem*  Quia  quadratam  ex  ah,  vt 
«X  precedenti,efi  eqnale  quarte  parti  figurp , que 
ex  parametro,  Be  diametro  tranfuerfa  comprehen- 
ditur . Sed  huic  quadrato  efi  eqnale  redangulum 
ex  ZF  , Be  Fc  ,crgo  hoc  reSangulum  c(l  equaie 
quarte  parci  figure,  que  a diametro  cranfuerfaiAf 
parametro  concluditur  • 

Sunt  autem  quadratum  AB,fir  redangulum  ZF, 
Be  Fc  xqualia , quod  eidem  ac  quadrato  eandem 
dicant  proportionem  • 

Nam  ex  prop.O.Cor.s.h.vt  diameter  traoraer<- 
fa  ad  parametrum  proportione  refpoodet , fic  re- 
dangulum  ex  ot,8r  SA  ad  quadratura  ex  SF  pro- 
poctioacm  dicit»  Be  eandem  proportionem dick 
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quoque  ex  preced  Coroll.  quadratam  Ca  ad  qua» 
dracum  ah,  Be  ex  eadem  prop.  eius  progr.|.  qua* 
dracum  CB  ad  quadratum  ic . 


Debes  autem  antequam  progrediamur  adner- 
tere , redanguIumDi,8r  ba  efie  xquale  ixd  gno- 
moni , Be  redangulum  Zf,Be  fc  pnomoni , quid 
remaneret  ablato  quadrato  fb  a quadrato  ci,vt  ex 
fe patet . Aufcrergoduojpronorrionaliaiaeadem 
proportione  nimiru  re^igulu  Ds.fr  ba  i quadrato 
BCD,  aut  gnomon  pxn  zquale  illi  refrangulo » Be 
remanebit  quadratum  cx  ex  CA.  Aufer  quoque 
quadratum  IF  i quadrato  Bc » fr  remanebit  gno- 
mon equalit  red  angulo  ex  zf  , fr  Fo  , quz  etiam 
vepote  refidui  rerum  dicentium  eandem  propor* 
donem,  ac  fua  coca,  in  quibus  erant;  crunr  ex  bb« 
prop.lib  T*Elem.  in  eadem  propomone.  Erjcqise 
ex  AC  quadratum  refiduum  tn  ca  proportione  ad 
rc^angulum  ZF , FO , quam  rocum  bc  quadra- 
tum ad  totum  quadratum  Bc.qupefi  illa  ipfa, quam 
habebat  quadratum  ac  ad  AH  quadratum.  Qnain- 
obrem  CA  quadratu  ^d  quadratum  ah  eandem  oro- 
guluporciooe  dicte,  quj  id^  CAquadratiiadrefra- 
ZF,  fr  FC  , it jque  erunt  rqualii  re^anguium  ZF  • 
frFc,fr  quadrarum  AH  cx  7 lib.T.  Elem.  Vnde 
hoc  redangulum  ZF,fr  fc  quarte  parti  figure» 
ex  diametro  tranfuerfa  »&  Parametro  xquabitur» 
ficuc  ex  pree.prop.  equator  ei  quadratum  ah  . Et 
idem  probabitur  de  reSangulo  cx  » fr  xz » com 
fuilitec  eadem  ratio»cdmequeotur  xz»&>^o. 

COROLLARIVM. 

V are  colligas  velim  omnis  redangnla  ex  ZF» 
. fr  FC  , fr  alijs  parallelis  » vc  m n,  fr  o e 
cfie  equaliatom  inter  fc»  tum  quadrato  ah»  vtpe- 
Ut#  cilm  fingulafincequaluquadrACu  ah. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XLVII. 

PtU  cmitfciutujut  Hy^erhoLt  Afymf  totos 
inuentre  dato  centro,  <y  Parametro 
contigna . 

'0  Edingulo  DV  Parimecro  > & DA  cranf. 

l\  uerfa  diametro  repertatur  quadratam  pquale 
ex  propof  14.  lib.B.  Eucl.  fr  huius  quadrati  dimi- 
dium lacus  i vertice  figure  a fuper  pararoetnim 
meoiuratum  dabit  puoAurn  ah, per  quod  i centro 
c tranfibit  Afympcocus  cc,fr  fic  produda  In  aliam 
partem  «qu^ui  etiam  equalis  ipfi  ah  dabit  almd 
pundum»  per  quod  i centro  c Afymptotus  traii« 
fibit  CZ  . 

Probatur  autem  ex  pr0p.4f.Qaia  ah  Unce  per 
quam  i centeo  cranfic  Afympcocus  fubteodic  qua- 
dratum equaieparti  quanp  redanguli  i pa<ame- 
frotfr  diametro  tranfuerfa  coaprehenfi.  Sed 

hoc 


DE  SECTIOKIBVS 

boc  qiiadrstuib  es  iut»  vcl  ei  «quali  ad  alteram 
pmemi  vtpote  ex  dimidio  eiui  latere  eft  qnrta 
paraquadratl,  quod  fecimus»  ^uale  dido  ex  div 
metro  eranfuerfa.  9c  parametro  redangulo;  £reo 
etlaoi  holus  redtoguli  qaaita  pars  erit»  Sc  conl^ 
«oencerarit  linea»  percalutestremum  i fcttice 
Kdioois  i eemro  traolibic  Alymptotot»  quod 
laceit  oportebat. 

t P £ N S t o VIL 

■ !1  . VI  viA  ' 


fit.  lifufj»  /tlffcnibifs , vicum^Ht  ditllis 
- ' tffAicaua,  fcu  pMJtll  d*s  fecMttius . 

t*  • irf 

NOl  h4ne  dodrl nam  fariliter  trademos* x 

aliflnoamfipoft  rholtife  preuias  propoft* 
eiones»  i quibus  d^pendct.tradanc»  drnonde  om* 
nibos  fioaul » fed  de  Angulis  • vt  videre  ed  apud 
And>rbCum  VIncefiium  Tiro4  i ^ Matheioaticis 
admirabilem  I In  quo  quxdam  etiam  defumemus 
lnfequeac4>us. 

THEOR.  T.  PROP.  TEtvm.  ■ 

0 . 

*Si  in  ftBione  Ctnitd  tjudcumm 

daBa^  fecet  diat  J/arallelas  In  ipfa  jfe 
Bione, reBan^idum  ex  figmentis  illius 
tntercepiis  ah  vnaeru  ad  rtilangulim 
ex  interceptis'  dh  alia  fegmentis , ve  ie- 
Bangulum  exfegmentts  vnnis  nd  reBan- 
guluia  ex  fegmentis  alimus  parallela- 


J.  eonuAte,^  tritogulom  Lic  i veiticc 
ilefeodtni  i at  noo  per  aeemt.  & in  re^oae 
TOS  faciat  i^ionen  Mo  > fintque  fedioDca  c£r 
Adf  i circaiia  paraiieiia  in  iila  parallele 
Bt  TS  , Ulco  reftang.lam  «Vjro  liac(  om  rccaptit 
coaicam  figuram  ia  o > & ai  eiTe  ad  rcfiangulum 
■ I >IO,n : rcdangulum  T Va  VI  ad  rc&aagalum  B<a 
it^ataUclaium. 

Probatur . Re- 
aingulum  LV  , & 
TU  n ptopof.  }f, 
lib.j.Euci.  efi  X- 
quale  rcAangulo 
TViSr  vrobeuu- 
dem  circulum  i ia 
tpio  fe  iutecrecdt ; 
ft  eadem  ratloae 
tl  ,&  IO  zquatuc 
ccAangulo  Bl  > & 
iq,t  Sed  Tt  M ad 
tr,i  fic  ell  1«  ad 
VM  a ob  parallt- 
lUmum  in  iriaur 
gulo  eodem  i HT, 
tlTC  ID  td  Ti,  fic 
Oi  m)  Vo  ob  paral- 
lelae io  triangulo 
codfKOTaetgo  fi  eopouatur  proportioDci>&  fiant 
redtaogttlar  ita  erit  rtfiangutnm  ezri,  & lo  ad 
redangulumiV^acTra  Tt  lUaBiol  rcfianguloa 

ud  reftipguluacxiiT.dc  vOagrfUcTidet. 


< £rgo  compafiinnr,Tt  rompofitun 

FIj  & ID  IM  & OI  ^ 

£ait  ad  compofirum  ad  compofitaiUa 
LV  & VK  MV  «r  VO 

Q^ire  etiam  rcdbmgulamtit&iq.«rit  adre- 
fiangulum  Tradt.Vs  , rt  rcAangulum  Mia  ftoi 
ad  redangulum  NVade  vo , qnod  cra:  probandama 
Q^od  eerb  rcaia  V.g.  urof  parabole  a Sc  mo  fe- 
dtio  io  eaa  Sr  latus  trianguli  mc  conueuiant  in  M 
patet  - Nam  cum  fit  planum  To5  paraboI{,  cruri 
ac  piralleKinf  odo  erit  parellelum  cruri  CM  . Vn- 
de  conuenteta  cum  eo  crure  cm  ; ied  iliud  efi  ia 
fupetficie  fODi , Eruo  cgpuenicc  cura  eo  in  fu^er- 
hcieconi.  Sedpunfia  plani  paribolici  in  fuper- 
ficic  coni  fune  ipfa  linea  flexa  parabola . Ergoipfa 
. tr  , ...  in,»  incidet;fed 

leainuomia 
piauoparabolps 
&in  plano  t^- 
guliaCU  fit  eotu 
communis  i^ 
&10 . Ergo  lU 
dcbcbilclDi  sb| 
ptaoum  pecab» 
lar  cruria  tria^ 
«ul  VCOoilSDgU- 
tor  in  M Cciltcet 
lo  ipQiileR«l^ 
Tid  10  / ! ' 

i«  £Uipfi  p»> 
tec;quia&(ecac 

Utera  trianguli  ens  pei  qxqm  j unco  ro^> 
liquorum  trisagalorumr<«lnoram  tdtis  comiai 
dfi^orum . In  HfpCirM^  Cm  crus  poecft  oon 
eoooenire  cum  Tedi»qitSOTM  pUno»  fitd  neque 
fccabitHypeibolam  altero  extremo  n 4 quodre* 
quiritur  io  propof.  Siquidem  A fedioOM  conue> 
^rct  cum  Hypecbola  etiam  contra  TheAm  cum 
MC  cOQueoiretjqufa  totius  trianguli  kcl»  cuius 
fedio  e A»  & plani  Hypcrbolicl»  tantdm  crura»  rt* 
pote  re&ioQcsTuperficiei  eonic^  in  AiperAcle  co* 
nica  fune . Nou  r§r6 , quod  fedio  om  poteft 
etiam  (ecarcaxem»  ndpdimus  exemplum  in  Hv' 
perbola.  \ 


Gss  »- 


THEOR. 


410 


THEOR.  II.  PROPOS:  XLIX. 

Si  dud  p»rnllel/t  duas  tlus  pdulUttU  in 
^uahhtl  conica  felthne  inurftccnt 
tinni  reliangnla  fegmeniorwn  propor- 
tionalia . 

Sit  Piraboli» <rtl  H]rperbota> «I  EllipGt  TAM 
parallel;  ia  caatifr  aaaliat  par .llclai  Inter- 
ferant»  iv,8r  co,8rpcr  puofia  intCrreftionnm 
r,  Sf  B ducatur  tz . Dieo.quod  reAangulum  aH| 
fr  Hzeritad  re&anenlum  ex  KFt  Ar  ri.1  vt  redan- 
gulum  THi  Sr  VB  ad  refiangulurti  cr>  8r  ro. 
Probatur  rc&anguluui  ah>  Ar  b ■ ad  rcftangu- 
^ ^ Ium  zf,  ar  ».  erit 

^\A.  ex  prpced.  »t  rc- 

W ftangulum  H2  f Ar 

B*ad  refianguU 
■ ZF.*  •»  • Vetum 
/ ZH  , At  XH  re- 

Jhnguliini  aj  ZF, 
At  n reftangulam 

ta  <ft  t)ut)t)oe  ex  prje  Tb  HV  reRangulum  ad  cf. 
It  FO  Rddguln.ergo  cum  fine  ezdf  foI  pertip  pro 
partioni  iPf  propor.lonea  reAtnguli>ninitr4xH, 
It  uZadxF,At  FZ  re^angulum»  erit  quotjue  ab# 
Br  BH  redangulom  ad  xF#ArFl  refiangaluro#«  xa» 
Bt  VH  re&anguli  ad  CF>  AT  FO  reftangulum , quod 
erat  probanduni  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  L. 

Si  in  parabola,  ifulihet  paralleta  ftCiiH 
diametros  , erit  intercepta  diameter  ad 
intercepta  itamettU,vt  txfrimtiis  vnini 
parJlelaad  reilagnlS  ex  aliis  fegmentis . 

*C  *P®***^“f  cotto*.  laqao  parabola  s^LMf 
8r(riangalam(fcd  aoo  per  asem  A4C  fecet 
eam  la  sl  » 9e  circuioi  ba(i  parallelos  in  or  > 

AC.  qnl  etiam  circoli  feceoc  parabolam  in  kTi& 
tiM  I <^99  ie^ooei  erunt  parallele  » ficui  etiam 
ledio  u.  JMCri  ac  ei  Coroil.).  propor»4.  trad.»>« 
to»  <piia  tocuoi  planum  par abolicum  cl  ao  fit  pa» 
rallclitm«tfr  ideo  etiam  erit  paraltpla  diamerro 
prirxipall  Vo«cx  propoCf»  ciordemtrad.  Srideo 
Itent  diameter.  Dico  itaoue  ki  » fir  tT  redaa- 
gnlucn  eficad  »Bi  dttiredangutft,nBL  ad  la* 
Probatur.  Nararedangulumo^-pCr  arai  re- 
dangulara  ai»  d K ob  arqualei » vtpote  inter  pa- 
rallalaa,  fant  ad  iouicem  > vt  aleitudiaet  et  ad  IC| 
Htd  »F»6r  BC  ita  eft  XL  ad  i • . Ergo  red4ngutuai 
i>tt  Ir  ar  ad  redaogulum  Atidr  ac  eftiVt  le  ad  Lat 
ir tdeo n rcdaD|ulnm  ke*  stcx  fi.lib.j. 

|e  DI  & ir  redaogulo  ad  BB|fir  bm  «quale  ledaa» 

gOlOABilcBC* 


i.  .*y  u . 

Bt  ..1 


T R A C T A T V S XXIV. 

COHOt#I.ARIVM  I. 

Hfncbabrs  tt  dte ad Lt» etvoadoieo»qobd 
Hot»  »t  paraJJclp  c^dem  aB  ad  db  e»  i 
bl.didcoMaiEH  fieadTi.EB.  «mv,  vhwIti, 

I X rvdangulai  quod  fintex  pr^.  vt  Laad  EB»  fci 
voadoi.  JdeovtLB,aarjLa.Ui  vel  ov.vi  W 
oi»iv  red-mgulaob eandem  aititudiocin  tn  eadem 
proportione*  ac  lineai  nm  . Vode  p(r«<tur.dtf«a^ 
XH  erit  ad  mt,  «V.  »t  tt,  aa  ad  oV,  i v redangula» 
f.  VI LB  adov,  9c  ficalal  proporitooei  pouf  per- 
mutare* 

corollarivm  n. 

Hlncliinrite  licet  ei  reSAnguIx  efle^nilfe 
ez  fegtneori.  1 dumetro  eliquo  fiait.qal- 
butipfi  dUnieiri  inlinuotcquel»,  quoniam  Bf. 
Ac  IM  redAngulnm  erit  ed  xi.AtaT  rcSai»^ 
Um  ad  IX  id  iLjfed  hz  lincit  Bx . fl  fnnt  >nnde* 
cxThefii  ergoetian  rcAangula  cix>Ae  BSIA  . 

EXPENSIO  VII. 

Pf  fimililHdine  Figurarnm . 

DEGnitie  duarna  figo-ar-m  Gmilimn  ab  E«- 
ftocio}  xquipon.il  rintium  , At  Anollonio 
Coniei  fcito  allata  tft  .qubd  frgmenta  d amrtro* 
rum  inter  .erticem  # At  appl'cat»  .nioi  ad  anpll* 
caiai  faaa  • proportio  Gc , .t  rrem'''ta  altrrin. 
ad  fnat  aiiplicatae  # cui  Mp  Inrgiut  lib  4 con.nm 
conditionem  addit#  ruam  demonftraf  rmnino  ne- 
ceGariam.quod  applicatarum  ad  diametrum  angv; 
li  Cnt  {quales  in  .iraque  Ggura  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  U. 
Omnes  paratoU  in  jnocifcono  jimiUs  funi. 

Sint  dat*  parabol*  ca*  > Ar  4 } t . qocenmiiaci 
te  data  diameter  In  prioM  Af  mpplicatBqud  ci. 
AX  ID,  repenoque  In  fecunda  diamerro  Gae  an- 
guini 411  arqualia  angulo  CAi  apud  1 # At  a > 
ducatur4I  i P“'>So,inqoo4  I Cru»  trianguli 
fecat  Ggura*  iuxta  eundem  angalum  , ac  ci  ap- 
■litaca  facit  cum  diametro  Ai  | Oeinde  Gat.  »t  AB 
Ad  AD  Cc  1 1 »d  1 1.  «f  duCAtur  alteta  appliCAU  f 2. 

A 


Progr.  t.  Prohutur  ex  prop.;.  5.  »t  i x ad  i J#at 
Idta  ex  rff.-aione.Tt  ad  ad  ai.  Ira  quadratum  } B 
id  qoidr.tura  ex  4 I . Acidro,.t  id  quadratum  ad 
cx  qnadratumjb  tdeo  eX  M.l.A.El  erit  etiam  latua 
) I ad  latua  4 I>tui  BO  ad  latui  applicat*  ca. 
progreff. ».  Poftei  conGdenndum  rft  ob  duo» 

angulos  ex  cffrAione  cqualcc  apud  iiStf  IpGiB. 

» A triangula  14;,  Ac  CAI  eflejqulangula  ti  Cor. 
prop.17.  Itb.L  Ucm.  Ei  ideo  efh  4 1 ad  1 1 . ttt 
ci  ad  lA . £t  n 4 I adB 1 1 Sie  ia  ad  da . Sed 
cfAt ini.  progr. }i  latus  ad  41  latui.  Gc  iDad 
CB  f ftr  onne  vt  4 p ad5  I.  Gc  ca  ad  XA.  At  Ft  fl  ad 
X i I Gc  XA  adDA . Ergo  ex  *quo.  «|  xidl  1 ( 
SicBDtdDA.-  EtGcofteodetotdeeliji,mi«  pof- 
fentuaU.  ComcrgoGc f ••PpUeacaadfcgnea- 
tam  duaecri  i B U.aaparAbataiatcrctpcam,  n 

ia 


DE  «CTIONIBVS  CONICIS.' 


ia  «lt«»  »®  “• 

frmicaiiim  da,  8e  idtm  argBiiKOtaiB  fit  de 
enmll-ltie  applicittram  fini  «(piakl.  Pataboiai 
cniot  fimile»  e»  definitioot  id.  Ii. 

THBOR.  n.  FROPOS,  L!I. 

Si  feuHyfttUd.fM 

rm  -tm  i baki  frgntnt*  mMccft* 
initr  vtrtictm,  O-  tpplicdW  dd  dlttnm 
*pplic*idlibiA4  dppl'(d>*^ 
wnl\s  in  dngulis  d^dUtiis  > lU*  erunt 
fguijd  fmilet . 

*C'  It  fiettA  } <8.  In  qua  fit  regmentum}  1 ad 
N rccmeatum  icalterlua.nt.d  applicata  ad 
Cf  appiiicitant . «t  ideni  (it  de  alija  jf' 

mtnti^  in  angdiit  aqualibna  ACI,  & » J < • 

filutHcftfiAila** 


Probatae.  Ita pooitutjl  adc»,Tt T <*d 
Ergo  aeeaaataadaetit  quoque  I f ad  J «,  »t  C1  ad 
«•  , «cl  tmierunit  jdadljiitciadca.  "1^ 
cbm  fiat  Ia  anenlii  xqaalibna,  figat* erant  fimi; 
lea  Cl  dcf.  Id.  boioa. 

theor.  m.  PROP.  Liu. 

HipahoU  dtue , ftu  Elhpfts , quarnm  iid- 
meter  trdnfHerf*  vnim  dd  contigudmpdd. 
rdmetrum^t,vt  dliermt  inttrcepu  dii- 
metet  dd  fudm  contigudm  p»t*ntettum 
IS  dngitlis  dqndlibus  , illi  fgnt^  *!*'* 
fmilet . 

•c  It  HypteboU,  fea  EllIpGa  | d8 , 8r  dh.  » 
O fit  intercepta  diameter  J a ad  parametrooi 
j 4 . Yt  A»  intercepta  alteriiB  ad  ta  patametnun. 
Dico  eat  figorat  cfic  fimilct. 


4»« 

Piabainr.  Fiac.rt  a)  adii.  Sic  aiadac,ae 
doeatar  CO>  de  i p . Sicut  etiam  a p , 8c  aO  per  ci. 
inma  parametn  j Triangula  erum  fqniangula  ex 
5.Ld.cu  ponatur  a } ad  14>rt  aaad  bh  ex  Thefi. 

Quia  iuque  trianguli  fum  pquiangula,erit  J a 
ad  i 4 , Tt  co  ad  •«.  & »e } 4 ad  i a , fic  a*  ad 
lA.krtaiadiJ.ficex  effcaiooe  eft  lAid  XC 
Ergo  ex  iquo.rt  j padj  f j fic  eft  co  adc  a . 
Sed  eoad  oababet  proportionem  duplicatamci 
ad  ca,  ficut  etiam  J p ad  I j eiu«  quf  eft  J P ad 
e X , quia  ex  propoC».  huiui  ao  teaingulum  qua. 
dratocr,  trj  o redangulom  eft  «quale  quadrato 
i d.  Vade  ex  ip-  lib  5.  funtco.dt  ci,dr  c are; 
luti  etiam  I p,  J tf,  & 5 J >«  continua  proponloQca 
Ergo  erit  t « ad  J },  »t  ci  ad  c«  « trafi.io.  pro- 
poT.  a & idem  poterit  oftendi  de  fegmentia  | 7a 
«f  ao  ficut  de  appl  catis  7 8 k Dt.  «r  quibulcnmq; 
alijp.  Cum  ergo  fit  I d applicau  ad  murceptacp 
diametri  portionem  4 1 , n Cl  ad  ex  in  «qualibuP 
angxlii  c,  k J eum  appiicat*  parallel*  lint  para, 
metria  figaruj  ex  defiiwd.  fimilca  eriaot . 

COROLL ARI VM . 

IDeb  Aguraa  eat  efle  fimilca  iudienbla.eum  ro- 
aangulum  ex  diametro  iptercepta.fc  fegmen- 

to  V .e.  a t,  k 4 I cft  ad  quadratum  applic^  j o 

Tniua  > « refiangulum  ac  , k cx  ad  quadratum 
Cf  lUeritt»  . Qau  eoirn  eft  f ^ 

Aangulum  ad  quadratum  J d , rt  diamrier 
tfanfiierra  J a ad  pirametrum  J 4*  * 

gulum  AC,  kcxadquadraeumci.  tlAX  ad  XH 

erit  diametri  tranrucrlai  a j adparameitura  rniua 
1 4,  Tt  At  diameter  tranfuerfa  ad  XHparametrum 

alieriia . Vnde  figor*  fimilca  erant  cxprop.pttc. 

THEOR.  rV.  PROPOS.  UV. 

Si  diu!yperli(Jd  fint-quirumvnd  ohlinedt 
trdufnerfdm  d$dmetram  dd  duB*m  i 
vertice  dd  Afyvpiotim  , vt  dlteriut 
didmeter  trdtifuerfd  idduHnn  fimtlis 
ter , iUd  Hyperboli  ermtt  fimilet . 

Sit  CA femidiameter  tranfuerfa  in  Hjperbola 
AaAfymptotut.kca  duA.  i rertice . Sicut 
alteriua  I J femidiameter  i a Afpmptotut } a d» 
Aa  d venice  ad  Af/mptotum : l^o , q^d  6^ 


Ptobatxr ; Quadretnm  ex  i a ex  propof.44ji. 
cquatut  reAangulo  ex  femidiameero ji , k ex  df 
m^o  parametn  14.  ErgoCnm  exTbefi  mina; 
tu.  I I ad  a a , Tt  AC  ad  ca  erit  etiam  ) t femi' 
diameter  ad  feaniparamectam  ca  f.  10  duplicam  tr 

SooeACadcx.TtlU  ad  jxexCoroU,?^»*; 


V 


4»!  ^ ’ T R A C T 

Iib.9.  Elem.  Qv«rf*fr'fc>C><)i^err«’ 7 ( ad  to- 
tam 'parmfrrimr  fu»m  *afn  haJ>«(>it  «rjrtofnm 
quatn  CD  to^a  iamcter  ad  ptttametrutn  raam  cm 
expro  '.iS.  lib.f.  £icn.  quare  eiprpced*  figurc 
eruncnmiles. 

■»  OIr,t 

corollarivm  i. 

QVod  6 adfinc  do»  Hpperi>o!«»qiarfiitbi 
^^ymptotii  a’quiafi|Qlig  , fr  rrutn  » | , 6t 
c«  hitt  «pplicarv  ad  vercietcp  iaaagulta.  cquaUf 
busf  tuncilU  H/petboicerum  Tif^et^quodob 
«qatan jula  triangsU  » iu  fil  1 1 ad  | s , n ca  ad 

€B. 

- ■» 

■ ’ COROLLARIVM  U.'  t"i,n 

»1 

rOniglmr  quaque  ea*  ftguria  tfft  faBnet,qoa» 
ram  rtdingula  comeiterfiib  paranetr^ 
dlameti^  tranfueffa  fuor  Amiliti  quia  etiam 
tunc  erit  diameter  vitiutad  fusin  paramccruiii«'VC 
diatneter  tranfuerTa  aiteriuaad  fuum  quoque  pan- 
ni ct  ruro  ob  iimilicttdiocm  triingialoruni  Aib  ijs 
coat-cncorum  • 


f X P E N S I O X}IE‘ 

'D^dcfcripimt  vmutjfidi  ScHionum', 


FX  principiit » proprietatiborque  explicacia 
laro  eonurfiit  fnidom  excerpere»  ArdeCccip* 
tionero  Sedioolim  » tum  ad  Specula  V(l»rtaper« 
pollicnda  » tum  ad  Patalleloa  ^is  io  Horolof ijt 
Solaribus  dercribtndos  > tum  eoam  in  motibus 
planetai  u per  explioaqdit  deleruieoU  ex- 

plicare • Secundum  itaque  dtuerfa  principia,  quo 
tradidimus  fic  funi  diuerfi  modi  Sediopum  dcr 
fcribendaium  » & In  hac  Exptnltone  mbdostiecd» 
bimus  vmuetfales  omnibus  fe^ionibiU  defer- 
uicmes . 

PROBL.  I.  PROPOS.  LV.  ”''* 

VaiM  hafi  [(Bionis  sticuius , O*  didmctrOf 
m^uIq  Jf  sUtsfaBb  ftBioktrk  ^ 
- dtfcrActe  ptr  punSU  • . » u - ; I 

HOc  prob.  fuodatar  io  fecoodaexpeofidDe  da 
diametro . .{ 

Sit  itaque  primo  data  fefiionit  bafis  AS,qu^  erit 
etiam  coni,  nimirum  applicata  iPs » quo  per  cen- 
trum biHs  coni  tranfiti  idecqincum  tranfeat  per 
centrum  er  c fcmidiameter  » quod  vero  per- 
tingat ad  fcdiooem  erit  applicata. 

Hac  AB  itaque  data»  Ar  diametro  fedioois  C 
sagulo  V»  quem  facit  applicata  com  diametro » lic 
delcribeturquclibet  fcAio  . 

Afroticabicur  diameter  totus  Dcipfi  appUeatOa 
& hdfi  BA  fecundum  angulum  datum  V,ad  cius  me- 
diecacem  c,its  vt  c s vA;  ^ i (ini  potr ooes  aquales; 
doceturque  a puo^o  t , vel  A;  quo  pertingat  ad 
veruce  diametri  D reda  Ap,8ri9  parabola  ab  ali6 
extremo  s educetur  diametro  parallela  ei  • la  by-* 
perfla  auum  ab»  quo  ttafeat  pcr  vertic6  diame- 
ir  imercepu  Ar^occurra^  ao  in  i.  j id  Bflipfl 
Tcrb  CQfiiuogcs  aliud  extremum  diametri  c,Ar 


ATVS  TOflV. 

bafis  B»produee(qtir  quantdm  Hacverlt- ' ‘ 

Duft  s lelhdcro  parallel.i.fr  Ht.»  nll  pluribus 
adeydibre  deferipeion^  inter  Ar  pc  reperiei 
mediam  proporimirslcm  ex  prof».  lA.  Itb.  tf.  Euct* 
qual|t  vna  ell  p*;  qu^s  m-^ias  proportionales 
^ omnes  apslictbrf  qlfP^etro  tp  iqtcrcepcc  4-pfido 
P fecundum  angulum  daruin  menfuraodo  casia 
l>oeiscp«  proludis  vbi  cB  opus»  8c  perextre- 
n»s  earbm  pSodi  duces  msisu  oqitab  ll  flexam  Ji> 
u eam  j;  11^4  cqim  fsduuoeffl  rcuuiliuoL  rcpreTcM- 
tabi:  • . . -X 


f 


Prob.fui  • Njni  lincf  tepertf . quiram  raa 
eft  Px  funr\  appi icito  f ergo  per  excfensa  carum 
tran/ibit  fedio^*  Con&queoifa  palet  ex  drfld/tio- 
nc  applicatarotn  * AiiCecedeas  verb"  pro^fleio 
pr^atur,quiaqnaiBtam  eX  plicatis  prop.t,  8c 
V.  huius,  efl  oquaJe  redanguloei  diametris  ba- 
(ioflfi  cbni  ceofrdo,  quo  d diametro  (cCkioiua  ia- 
tercipiuiuur»  quale^  M io  fig-.  illarum  prop.  funt 
4K>Ar  ^M»,  aiKAiB*  Atkm  . Sed  hl  in  ifla  flg  po» 
« ege*  fuoc  parallelo  diametro  ba(is  coni  as>co- 
nus  efl  lAB,  vel  BO.A»ergo»Ar. etiam  ipfo  dia- 
metri baflum  coni  funt  { qoare  eorum  rrdangula 
ex  (cgOt|1tiSPP>At  Bic»  Ar  c('.  fi^a  erunt  cquaJia 
quadrato Px.Afcft.  exPiobl.14  Isb.a.Eucl.fcex 
^go erunt  applicato* 

tJb  PROfos.  Lvr. 

Olito  Wametfo , <>  diametro  huercepta  , 
SeaioHft  conicas  per  punUa  delintate. 

H£e  <lcrcnptioruo<bturin,.  Eipenlione. 

Oecur er|o Parameterappbctta  nialrct^ 
luspora^lo,Ar  mamecer»cuiufcomque  loogfttt- 
diois  ad  placitum  ac.  Eligantur  io  ipfoqoolibet 
pun^a  V.g.  pondumc,  inter  AB,  ^Aclnucoia- 
tur  n^ia  proportionalis  CP  hoc  erit  applicata, fic 
n eicdo  alio  puo^o  t Inter  at  , Ac  Parametrutn 
AB  inucoiamr  media  proportionalis  Tl » hoc  erit 
applicata,  nc  facias  inpuadoo>Arreperiatov  . 
Wsm  op  omnes,  Ar  qaafcumque  alias inoeneris» 
erunt  app  >^c  t qiure  fl  per  extrema  punda  ma- 
‘®“*’^*‘**fmih«c  erit  pirabolica  fe- 

Qtiod  vero  cr,  Ar  t 1 • ft’  cp t.  fiat  applicato  pa- 
let. Naro  io  parabola  ex  prop.A.  g.  rcdangulum 
ex  Paramecro»  At  ioccrccpta  porrioo#  dumi  tri  lO- 
:er  veracem.  At  epplicacaia cft oquale quadrato 

(ptios 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS. 


!p(ius  ipplicitp.fcd  fi  Tupcr  c?Aquinilibct  aliam» 
]u  inucatam  fiat  quadratum  boc  erit  atqualc  re- 
tangulo  eX  ca  diametro  intercepta»  8c  ab  Parame- 
tro:  Quoniam  cft  media  proportionali)  inter 
Ttrafque  llneasAi,  St  AC  ei  conftmaiooe,  rnde ,• 
Ct  eX  Prop.  19.  lib.d.  Euc.qu&d  quadratum  me- 
dix fit  xquale  refiangulo  extremarum . Ergo  cP, 

8r  alii  fimile)  inuentf  erunt  upplicatx  ex  pr.7.  h. 

Si  mb  deferibenda  fit  aliqua  Hyperbola » rei 
Eltipfitidr  detur  diameter  iranfiierra  'b  . Parame* 
terrerd  contigua  in  Hyperbola  > 8e  in  Ellipfi  »1. 
Ab  extremo  diametri  x' per  extremum  Parame- 
trii ducatur  refia  1 1 . 


Ddnderleait  quibudibet  puoaisc,  Serdu- 
cantur  in  ri  produai,  fi  o-ui  fuerit  parallrlp  tv, 
acPipfi  X oteimTi.&TX  inuenlaturmeJia,p- 
po  tional.t  tv.nixVttit  applicata.Sic  fi  interet 
J'0eam » & cP  inucoiatur  media  proportionalia  co 
bxc  erit  applicata  . Quare  fi  inueniantur  plurimp 
bPx. habtbimnspunaa,  perqux  fuaui  manndu- 
aa  linea  Hy^erbolicim  rcaionem.rrel  Ellipticam 
exprimet . Quod rerbfintapplicatx  patet.  Cum 
fine  medip  proportionalem  V.  g.  TV  inter  tb»  & 
& erit  ex  tv  quadratum  xquale  reaangulo 
fub  Vx,  tc  Tt  contento ; Sed  hoc  rcaangulum  eft 
xquale  reaangulo  T| » fub  tb  » iotereepta  dia- 
metro» BtBtparamctro»  fi  addatur  figura  IL  ia 
Hyoerbolaaoferatur  in  Ellipfi  fimilia»  fimiliterq; 
pofita  » crgotT  erit  applicata»  quia  continet  qua- 
dratum iuxta  propof,!.  huiut  xquale  reaangulo 
fub  Parametro  Bt»  intercepta  diametro  conten- 
to deficlence  ei  io  £llipfi;fig.  IX, vt  ibi  requiritur» 
»el  abundante  in  Hypeidiola » vt  fiat  rcaangn- 
lam  Ti  fub  parametro  b 1 . & intercepta  rp  con- 
tentum »a  fic  aflerat  deomnibua  alqafimilieer 
inuentii.  Quapropter  fi  per  extrema  punaa  ea- 
rum, cOm  plutimx  inuentx  fuerint  ducuur  flexa» 
hxc  erit  Ellipfu,  vel  H jrperbola  . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LVII. 

Dai/s  yMids,  Cfvtrtice  , tnfttiont 
in  eodem pUno  defcnbe- 
te  per  punda . 

Slc  dataivcnexparabolz  VmbilicttiAdi- 

A BC^perq;  pua&>  >,C  du- 

caacur  ia  Ttram<j«c  partem  perpendiculares  ci»®c 

K,8c  ab  Viobeiico  A«d  • p4ft«#vt  pl»cet  io  os 


. 

rede  ducancu  r a D,  ae}  Sr  alie  ad  I ibltum , (|u« 
fecabunc  lineam  bo  in  i » a (juibus  pundis 
excitentur  perpendiculares  lv,Ar  rr;  I pundis 
▼cr6  D«  Sr  E perpendiculares  ad  cs  educantur  dV, 
Sc  rr ; Nam  hc  fe  interfccabunc,  cum  prioribus 
orthogonalibus  i v»  Ar  ft  in  Pundis  v,  8c  T,  per 
qu^lrertice  • neceirario  parabola  duda  tranfi- 
bit. 

Hac defcriptio fundatur  In  propof.ld.  huius» 
pro  cuius  oftenlioae  Infpice  dextram  partem  lig. 


Ibi  enim  probaturiquod  1 rertice  parabole  du* 
£tz  ad  concingencem*qup  efl  ibi  i A»Ar hic  bm  fit 
qualis  quarte  parti  jigure  fub  diametro  inter 
cepto,^  naram^tro  c6tenceB&  in  ipfius  nrobado* 
nis  progr.  i.  quod  quadratum  applicate»  que  ibi 
efi  CB  hic  XY  fic  equale  redangulo»quod  fub  inter- 
cepta diametro  inter  contingentem.  ArTedionis 
yeriicem,n  ibi  eft  af  hic  bn  » & Parametro  con- 
tinetur . Si  ergo  hic  probetur,  quod  quadratum 
MB  d vertice  in  my  perpendicularem  ipfi  ao  dude 
fit  pvpale  quarte  parti  quadrati»cuius  latus  XY.hgb 
erit  applicata  , Ar  Y pundum  » per  quod  parabola 
tranfic»  8e  ny  contingens»  Id  vero  ita  probatur 
MAefiequalis  MO  obequidifiances  co,  & bp»& 
aq,.  Vnde,&BMerltequali$PMob  parallelas  or, 
& CA,&  fimilia  triangula  pom»At  mba.  Quamobre 
quadratum  cX  dimidia  mr»  vel  pm  erit  quarta  p*rt 
quadrati  totius  bp»  quale  quadrarum  ex  yx»*  Sed 
hoc  quadratum  PM  cfi  equale  rcdanguloex  py»Ac 
PO,veI  f c^^quall  ob  redangulum  triangulum  Omy 
Ergo  hoc  redagulom  erit  quarta  pars  redanguli 
contenti  fub  pr«  & fub  linea  quadrupla  ipfius  PO» 
vel  PQ^equali  •A;Ycru  pr  equat  BNjfiquidf  ex  pro- 
pof.ii.  BX,«r  BH  equaqtur  . Vnde  etiam  PT.& 
BN»quod9&  ab  equiangulji  triangulis  mbNb  8e 
MYp  confiat.  Linea  veroQpefi  equalis  ipfi  ba» 
cuius  quadrupla  efi  parameccr ; Igitur  quadraiuca 
ex  XV  erit  red>ngulo  ex  bh,&  parametro»  equale : 
V ode  XY  latus  applicata  erit, per  cuius  extremum 
Y tranfibte  fedio  parabplica  • 

Si  vero  fit  Hyperbola,  rcl  Ellipfis  datis  duobus 
Vmbcilcis  a,  8c  l,  fumatur  sc  equalis  ab»  & cca- 
tro  L interuallo  lc  portio  circuli  defcubatur» 
quam  edude  d centro  L,  fecenequeeumque  redg 
quomodocumque  in  pundis  mccgo;  £t  ad  hec 
punda  ab  vtnbelico  a rede  ducantur  au»  &An» 
& cet.  quibus  bifariam  fedis  V.  g.  in  o»a  pundis 
medietatum  perpendiculares  excitentur»  que  li- 
neas ab  L vmbclJco  prouudas  fecent  in  fpfp« 
Dico  punda  F»F»p»p  effe  in  Hyperbole, vel  Ellip- 
fis ambitu  . 

Probatur . Nam  LCefi  equalis  diametro  tranf- 
uerff  i Vmbelici  enim  (quahter  fune  remoti  ab 
extremis  diametri  tranluerff  in  hyperbola,  qui- 
dem extra  diametri  craofuerfe  extrema» in  Eliipfi 
rctb  latra  eam  t quare  diameter  cranfuerfa  in  Hy* 
pcrbola 


1 


414 


tractatvs  xxrv: 


perbolaeO  minus  linea  al  diillntia  rmbeliconim 
gemina  BA«<]ua  diAat  vmbelici  i vertice, In  Ellipfi 
vero  maior  eft  . Sed  in  vtraqne  (iguratalis  eft  lc, 
cum  deficiat  in  Hjrprrbola  At,  8e  tc  squalibus»  in 
Ell.pfi  verbabundet  Ergo  Lc  diameter  tranfiter- 
fa  cft  . Quopofito,fi  probetur  angulos  ad^efle 
cquilespo  erit  tangens  e»  propof.a).  huius,  & 
propter  hoc  erit  pundum  pin  H/perboIa,  fiqui- 
dem  tbi  ofienditur  tangentem  cum  duabus  emilEt 
ab  vmbclicts  angulos  efficere  squales  • 


Sed  id  facili  ofienditur*  Naoi  triangula  mpOi 
fif  rOA  cum  fint  redangula  , tc  habeant  fO  latus 
commune,  6c  «o,  tc  oa  crura  squalta,ex  propof. 
I7«lib.  I.  Eucl.  habebunt  etiam  angulos  apud 
F squale  ApO,SrCPM  • Quare  » 8r  la  Ellipfi 
Qf-b  erit  squalis  cum  fit  ad  verticem  angulo  m*’o, 
Sc  conrequcncer  angulo  o p a . tc  hinc  cboi 
pronenientes  ab  vmbelicis  lp,  tc  Pa  facianc  cum  po 
angulos  squales  in  Hypcrbola  mPo,  tc  opAio 
Eilipfi  qpL,  tc  Apo,liaca  po  erit  tangens,  tc  pun» 
dum  F pundum  contadus . Vnde  erit  lO  ambi* 
tu  Hyperbois  , vel  Elhpfis  « Acccdit » quod  ob 
Squalitatem  triangulorum  pmo,  tc  opa  , bafis  fm 
cit  squaiisbafiPA  : quare  l?  in  HyperboU  fupe* 
rat  drametrum  ttanlutrlam  tn,veILclicea  Pa, 
io  Ellipfi  verb  addita  linea  pa  jpfi  tp,  vt  fiat 
LM  dumetro  tranluerl^  squaiur  lc  luiu  id,  quod 
eiigu  prop.t|.b. 


>• 


PROBL.  V.  PKOPOS.  LVXU. 

D4tis  Conic4  fe^wntSt  t^mhlico  , ^ 
vert/cCi  um  per  panfla  prompitus 
deferthere  . 

STtpr^mdmdefcr-benda  Parabola,  tc  datos  fit 
Vmbelicusa,  tc  vertex  a.  Extendatur  dia* 
meter  At , quantum  opus  fuerit « tc  fumptts  ia  eo 
RA  squali  AB  vitra  verticem, deinde  plurima  alu 
puncti,  vr  o.&r  o fumantur,  tc  ab  illis  ducantur 
perpendiculares  OQ,  froL,  deinde  inteniallo  OR, 
vel  OR,  nempe  ea  difiantia,  qua  vnaqueque  edu^a 
DV.f^OQ^difiat  ab  R,  centro  verb  Vmbelicolpfo  b 
ducantur  arcus, 8r  vbt  fecant  educas  Iu  c^,  te  LpTcl 
c.  Ibi  cranfibit  ambitus  Paraboikus  • 


Probatur  ex  illis , qo^  dlxfmos  propoC  ad!, 
huius  . Nam  omnis  linea  • vt  ibi  probatum  efl  » 
qu^  ducitur  ab  vmbelico  ad  applicatas  , qualis 
efi  Bc,vel  »q^,eA  squalis  difiaotis  eius  i vertice 
In  diametro  fumpta^nimtrum  difiantisoA,  vcl 
OA,  tc  iofiiper  diftantls,  quam'vmbelicut  habet  I 
vertice  ab,  vel  ar  ; quare  bc,  qus  cfi  squalig  dl* 
flantip  Di..,SrBq.difi antis  OA  , cum  applicact  co, 
vel  OQ^conueniet  oeceffario  io  puodoQj  velc 
cxprop.ad.  huius  Coroll, 

Si  veri  fit  Hjperbola , vel  Elllpfis,  In  qua  deo» 
tur  VmbcliclB»5r  a,  vertex  e.  Lioestiacci* 
piacuf-  squalis , qus  fit  eo : deinde  ceocro  a du- 
cantur plurimi  gjrri  inceruallo  maiori , quam  ai» 
io  Hjrperbola,  quorum  vnus  fit  lt  . Et  In  Ellipfi 
non  maiori,  quam  ae,  fed  maiori,  quam  se,  quo- 
mm  vnus  tv  . Kurfufque  Interuallo  o,  tc  quoli- 
bet ex  circulis  duAis  fa(^n  centro  in  vmbelico  s 
allj  circuli  ducantur, quorum  vnus  fie  TV  Io  Hj- 
perbola  radio  dl,  in  Ellipfi  verd  lt  radio  ov,  vbi 
fe  interfecaoc  in  r , Illud  pundum  t,  tc  alia  fimi- 
lla  erunt  io  cireuferentla  ledionit  coniep.  Vnde 
linea  per  ea  duda  Hyperbolam,  vel  Eiliprim  imi- 
tabitur. 


Prabtnt  v«4  e*  Ij,  , qu*  ollcndinittf  prop.if, 
haiu5.  N.m  in  Hjrperbol.  . Line»,  qo,  ab  rm- 
ocUco  ad  cooudiim  ducitur  , qux  ibi  eR , ac 

debet 
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Mabilto  Tmbelirodaaaeft.nibitfticqu.n- 

tlute  diimtrl  tMnfncrff.tdinp,;  eft  *c  io  hac 
ngon . Nam  comprehcodlt  diametrum  traafuer. 
fam  »*.  qu  remaoec  rubdofiit  duobus  rmbclicii 
Di,*  ii,*  infuper  cdprcheodit  totam  ri,qu*  eft 
meofura  lloc;  tc ; Ergo  ac  e»  equalia  liare  ,c,  8e 
oumetrotraonterfe  AO . 

ia  Ellipfi  ri  eadem  p,opof.duf  line»  ab 
TOfMlcuad  ambitum  eius  ineiioat;  limul  fump- 
t*  ddwnc  clle  pqualca  dUmetro  traoruerr? 

tiJesver6fuDtBC»  8e 

CA  • Namiceft^iu* 

)U  diametro  cran  Aier  - 
fc  B A » 8r  c A linee 
BO  { Siqaidem  tota  ad 
e(l  diameter  totus  • 

9e  femper  gyri  ac- 
erefcuntta!t  ratione, 
n e&dem  quantiute, 
qui  prii&s  du^i  cref- 
caot , eidem  poflertils 
do^  decrercac , quem 
modom  etiam  docnl* 
mus  prop.25.tra^.i8. 
vnde  patet,quodEU 
llpiii  ibi  dcfcrlpudl^prlife^io  coni  fliiptica. 

EXPENSIO  XIV. 

De  titcamfaiptione  figurarnm  conicarum . 

Sicut  agit  Eaclidet  de  eircumferiptione  circuli 
cltcafigarureftiliueas»lu,&  hic  breuiter 
debemus  agere  de  cireomCcriptione  figurarum, 

{ialcem  circa  triangula  j cdmilUibla  omnibus  A- 
gurispolEat  iofcriM,  que  4 feAione  coni  deri« 
isant. 

PROBL.  I.  PROPOS.  LIX. 

ChcA  ioium  triangulum  ParMam  circum- 
fertyere  . 

Sic  datum  triangulum  bab,  cuius  bafis  SD  diui- 
datur  per  medium  in  c,8r  4 vertice  a ad  diui- 
Aonem  c refia  ducatur,  cui  parallela  w.  excitetur 
4 poQ^o  o . fJledlt  verb  la  Ac,quibuslibet  pun- 
Ais;  vt  f { ducatur  bafi  parallela  ac,  inter  autem 
ctua  portiones  cf>  SrAptiiaeniatur  media  pro* 
portimalisex  Eucl.  prop.ld.lib.d*  si,&  transfe* 
ratur  ruperfn,drfitri,  Oico,mbd  per  pundum  i 
tranuc  parabola  , culus 
ambitus  per  lAiotran* 
leat  • Vode  (i  plurime 
alie  ducantur , vt  Fq  » ab 
aliifquepundirin  ac  ad 
libitom  alTumpcis,  dr  me- 
di^ proportionales,  vc  M 
inueniatur  plurima  pnn- 
da  obtinebimus, per  qug 
parabofa  ducatur. 

Probatur  . Namquooiam^i  efl  qiedia  propor^ 
tioaalit  inter  tH,dr  n;quc  eil  «qualis  DC  eniot 
tres  ptoDortionales ; vnde  ex  Cor^  prop.aa*  Ub.#.^ 

Eucl.  quadratum  cx  tertia  exs  vit  td  fccuQd(  qua^ 
draaoi  rt*  n dc  ad  fh  lineas  . 


Seil,  qu64  PH,  8:  co  fint  parallelf  in  triangulo 
CAO.  itaertCD.  ptlctaj  vtiut  refpondct 
proportione  ac.  ad  af  e»  Cor.  prop.4.  lib.g.  Eae. 
trgo  quadrata  Coad  quadratum  pi  , |n  trit  pro- 
portmne,  Pt  AC  ad  aC-  quare  latera  horum  qua- 
dratorum eruut  applicatf  ex  prop.  t.  huiui , * fic 
per  eitrrma  earum  i , * D tranfibit  ambitus  pa- 
raboic,  cuius  vertex  a . ^ 

P R o B L.  ir.  PROP.  LX. 

CrtfA  aatum  tnan^uUm  defcri!>cre  Ellipfiniy 
feu  Hyperholam  etiam fpccte  notam. 

Sit  triangulum  quodeumque ABC,  circa,  quod 
defcribenda  fit  Hjr  .erbola,  pcl  Ellipfi, , que 
poteit  eOe  iadecerminata,  *quprumquc  illa  fit,* 
* tunedufia  da  que  diuidat  bifim  ac  per  medium 
* P“n«*o  c ducenda  erit  ad  oa  produdam  in  r. 
quod  libuerit  pundum,  reda  cF . 

Qu<^  fit  proponatur  fedio  con>a  fpccle  nota, 
CUIUS  diameter  fit  ad  paramete um,vt  2 linea  ad  x 
lineam  • 

Primo  lineis  Dc  femihafi,  8.*  AD  reperiatur  ter* 
cla  proportionalis  B.v,vt  exhibemus  tn  hyoerbola 
exemplum,  redangulumqucDR  eru  equalc  qua- 
drato ex  media  oc  conftituio,  vtpote  confticutum 
ab  extremis,  nempe  Dy  aquali  qA,  fte  vr  . 

Secundo  fiat,  vt  x ad  z,  tta  rv  ad  of  reperiendo 
nimiarum  quarta  proportionalem  Fo.  Dico,  quod 
exh  bfbitur  fpccienoca  Hyperbola , vel  EJlipfis, 
cuius  diameter  traofuerfa  fit  ad  contiguam  para- 
m«rum,vt  x ad  x : quia  nimirum  redanguimn  fv 
fub  PD,  fir  OA  contentum  dicit  eam  proportionem 
ad  redangulum  PR  fuper  eandem  bafim  dv  coolM 
tutum,  quam  altitudo  op  ad  altitudinem  vp  ex  f* 
lib.b.Eu.  ergo  ctiara  reiSangulum  FV  iu  eft  ad  e- 
quale  quadratum  ex  DC,-  Sed  v»  ad  o' fc  gerit  cx 
condrudione,  vc  x aJ  z vel ' ouuetuado  df  ad  v%, 
Ttzadx.  E’go  ettam  redangulinn  Fv  ad  qua» 
dratum  ex  D c . Ergo  etiam  diameter  tranfl 
uerfa  fa  talis  erit  ad  Partmetrum  j qm  fem- 
per eft  in  quacumque  figura  conica,  ve  rci^anga. 
Ium  fubpD,  8f  DA  ad  quadratam  cx  oc,qu^  debet 
elTc  vna  ex  applicatis  in  Hyperbola  , vel  Ellipfi, 
quf  clrcumfcribatiir  clrea  tres  Teiticct  b,  a,  & c • 


' Sic  eigo  defcribenda  Hyperbola,  vel  E’lipfis 
circa  bac,  iam  fiue  fit  fpecie  nota , fiue  non , fiue 
CFdndafit  fomilcb  ad  dp,  fiue  ad  defcribendaai 
fpecie  o^vitffl  feAionem,  eleda  fit  rp  modo  pr$- 
(bdo  codempi&o  defcnbeeur  • 

A pundo  quolibet  V s.  l ducatur  bafi  >c  pa- 
tAUcJAJLB,qu^  pertingat  vique ad  bc.vcIca  >q  o» 
Hhb  inter-  . 


4«r  TRACTAT 

iiuerqae  Ic,  & IH  inucniitur  nwdia  proportiona- 
li, qoe  hincindetraniferaiurib  L rerfui  Ei 

*c  t,»  fitu  . Dico,  quod  EUipfis.  Hjrperbo- 
la  ranfien«perE,*,c  verticei.  tranfibit  quoque 
per  I in  linea  e<:  punaum  (ignatum,  St  Cc  de  qui- 
bufcumque  aliji , qu*  i pundia  in  da  elcaie 
trahantur , St  inuentii  eodem  modo  ptoporaona. 
libo»  erit  dicendum.  Vndepluta  punaa  poteri- 
mui  renari,  per  quf  Hyperbola , rei  Ellipfi»  du- 
catur. InEilipfi  vero  etiam  in  fo  idem  efficiemus, 
8t  Ellipfim  completam  confequemut,  que  tranfeat 
per  ircA  rerticei . 

Probatur  autem . Quia  tres  funt  propomona- 
Ict  ea  condruaionc  to,S!  Li , St  IH . Ergo  qua- 
draiumrs  meJIa  eft  aquale  reaangulo  es  estre-- 
mi»rsEucl.piop..i9.1ib.«.qoopofito,  fi  probe- 
tur reaangulum  es  FD,  St  da  lateribui  efle  ad  re- 
aanguliim  es  fL  , St  LA  , rt  quadratum  es  DC  ad 
quadratum  es  Ll  oftendetor  es  propoi.  S.h.  DC, 
Sr  Li  efle  applicatu,  hoc  autem  fic  oftcnditur  • 

I 


Nam  In  triangulo  ,dc  ob  parallelam  ®L  ad  ba- 
fim  DC,  ita  efi  oc  ad  ic,  vt  df  ad  ft..  St  eadem  dc 
ob  eandem  rationem  in  triangulo  dac  Ita  eft  ad  tH 
ficut  DA  ad  i A . SI  ergo  es  antecedentibu»  in  pri- 
ma comb  natione  componatur  quadratum;  ni- 
mirum DC  6r  DC,  8r  es  antecedentibus  in  fecunda 
rcaignlum  df.S?  da;  quadratum  ot,8r  CDcrit  ad 
rc&angulumrs  conftquentibus  In  prima  combi- 
natione , Sr  ic,  Lii,  vel  huic  iquale  quadratum  es 
Ll,  vt  rcSangulum  df,  da  ad  fl  , Sr  t a refiangu- 
lum  rs  confequentibus  in  fecunda  combinatione, 
vt  eft  tegula  Repagulorum  prpportifnaliumTr, 
17.propof.lJ.  vt  In  parallelopammii  proportio, 
naiibut  latera prnportiooalidanrecedentla fine la 
vnojSr  confcquentla  in  alio,  vt  hic  vide»  . 


DC  vt  DF  Se  DC  ve  D\ 

ad  ad  ad  ad 

EG  FL  LH  LA 

Ergo  Compofitura,  vt  Compofitum. 

£)C  St  DC  DF  » DA 

erit  ad  ad 

LG  Sr  LH  vt  fL  Se  LA  ■ 

Ideft  LI 

V nde  patet,  quod  iu  eft  reaangnlnm  »r,Sc  D* 
ad  refiangulum  Ft,  Sr  ia  , vt  quadratum  es  DC  ad 
quadratum  iL,,vudeDC,  Se  LI  erunt  applicat*. 
Se  coufequeater  i tetrice  a per  eorunq  curerna  I , 
SectranfibitHjrpeibola,  vclEUipfia.  , 


V S XXIV. 

EXPENSIO  XV. 

De  Pdraholis  fpeiitlntr  defcnbeniis, 

VI(ii  Seftionum  coniemim  vniuerfslibu* r«- 
guliit  fcilkct  in  omnibui  tum  Hyp«r- 
boittf  tum  EllipfiKuiitum  Parabolis  adhiberi  poC* 
funt»  oportet  etiam  aliquu  fpecialci  dtfcriptio» 
nes  docere  » ^o*  i lingularibus  vnius  cuiufq®* 
fpcciet  proprietatibusortum  habent* 

PROBL.  I.  PROPOS.  LX- 

pAraboldm  fer  funflA  deferthere  data  dU~ 
meiro^  O*  affltcaU . 

Sic  data  applicata  ab  » &'  diameter  qu.TCiiiBqae 
AC  . DIuidatHr  ab»  in  quas  Isbuent  partes 
quales  V.g.  in  qaatnor»  & diameter  ac  io  tot  alias 
cquales»  que  quadratam  numerum  predidarum 
applicat*  AC  partium  eifquent  V.g.  itf. 

Si  ergo  redf  ducantar  pquales  applicat*  parti- 
bus, Or  ei  parallelf  i diametri  psrcibui , qu*qua* 
drato  partium  in  applicata  alTumptarum  cerpon» 
deant  V.  g.  vnaro  (i  aiTumpreris,  quonum  quadra- 
tum vnius  eft  vnum»  duces  i prima  parte  d>ametri 
D (qualem  dh  rntep  parci  applicat*  .*  SI  duas 
quarta  parte  diametri  educes  ek»  (qualem  dn.'‘but 
partibus»quooiam  quadratum  duarum  eft  quatuori 
n tres  i nona  parte  deduces  mm»&  c(t.  Si  er^>  pet 
paodacBCNB  ducas flcxam.h(c  eniPar^U* 
Probatur  • Nam  cx  propoCa  huius»  its  fe  ha- 
bet AC  1 m ercepta  ad  cx» 
Interceptam » vt  qua- 
dratum ab  ad  quadra-, 
tum  ut ; fed  quadratfi 
AB  eft  quadratam 
*pplicat?H«ft  4.  Li- 
nea reto  CA  eft  1 d«  & 
linea  cL  eft  4« 
ita  Ic  habet  xc  ad  CL  • 
vt  quadratum  applica- 

t(  ABadquadfatum ap- 

plicatf  *ta  di.'as 
alijs  . 

Poffent  etiam  trahi  i partibosa^licate  AB,qti( 
effent  (quales  aO,  vt  al  » tut  am  fucceffiu^  fem- 
per  diminuendo*  dempto  quadrato  a fiogulis  par- 
tium , a quibus  deducitur»  n vides  fadum  itt- 
puuftatis  a»  K»  & N ! Nam  d prima  h ablatum  eft 
quadratum  voinsi  quodd  prima  paite»8c  viciniori 
diametro  deducatur»  (i  a x quadratum  duarum 
partium»  qubdd  gemina  . PolTent  quoque  trahi  d 
cx  contingente  verticem  & parallelam  applica», 
qu(  fecuodura  quadrau  partium  diftantiuaac 
crHcereoc  • 


PROBL.  II,  PROPOS.  LXIL  : 

pATdlfoUm  circa  datemt  triangulum  d 
deferihere  • 

Sic  cHanguIua  acb;  circa  quod  oporteat  Para- 
bolam delineare . Dlulfa  per  medium  bafi  ba 
iaOfdacatu  iaUlatqoipUBquibuflibet 

■ partibttB 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS.’ 


p^rtibof  V*  g,  y ; ducatof  ab  angulo  a pera 
parallela  ad  bafim  ai  t qu»  fit  ea  , & rbi  recac 
cniacsoppofitan  angulo  a Mrallela  ducatur  ad 
cO»9opficLs occurrens  AraDanguloA  dudain 
V.  Dieox^Sim^eTdfAiftU»  tfUdtr^itptr 
A>Catt  xrtU€tni*9pttid4ti, 
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mb  dudic  i ■ occurrant . Nam  ptinda  h ^fbut' 
occurrunt  V.  g.  d e^^ant  io  eadem  parabola  • Vn.’ 
de  per  eam  do^a  linea  lor  partea  in  parabola  ab.' 
rupeaa  coolunget. 

Oilenlio  vero  eadem.qu»  antecedentis  propoT. 
vt  patet  ex  Ipfa  coaftrudione»  ficut,  & remtentit 
opcncioois , * 


Probatur  autem » Quja , B ducatur  km«  bxe 
erit  applicata.  Quare  pundum  c • vepote  extre» 
mum  applicat^ em  in  Parabola.  QuodverbKN 
fit  apllcata  patettquia  eft  media  proportionalia  in. 
tcrMi|&Oi.  Vnde  tuxta doc.  T9  buius  eritap* 
plicata  f qubd  verb  fit  media  proportionis  iu  pa- 
tet. Nam  in  triangulis  AOVi&rHxrrqaiangnliS» 
quddfintad  verticem  inter  parallelas  or.  Ara  Ki 
iu  eft  AD»  vel  atqualis  0>  ad  fh  > que  «quatur  NK» 
fir  line^  dl»  ficut  Dr.vel  «qualis  lh  ad  bx  ided  eft 
Diad  DL»vtLM  ad  HK  io  triangulU  quoque  ad  ver- 
ticem» 8e  ioter  parallelas  ihk.  & lhs,  ficut  eft  lh 
ad  H k,  ita  lb  ad  i x»  quaroobrem » 8e  reliqua  dl  • 
quf  eft  aequalis  linear  nx}  ad  reliquam  ni  eodem 
pado  febabebittVtLiadiXi  dtic  adMX»  8r  db 
•d  SH»  vel  NK  t Si  ergo  ficut  fe  habet  ob  ad  nx  » 
Iu  fe  habet  nsad  ni  i patet,  nx  efl*e  mediam  pro- 
portionalem ioter  DB»8rHl. 

^ Nota  Idem  fequi » fen  parallelo  fint  produdp 
bafi  ^qnidiftanter»  vt  iofig.hac  nc,  fentb  fqut 
diflantibus  ducamur  diametro  parallelei  vt  n x ab 
nv.quf  occurrant  linepAKifeu  in  in  altera  fig  bn 
ab  Bv  ad  AMtreu  «ooidiftaotes  diametro»vt  MN-fett 
tXyfic  occinteretyfi  ab  angulo  A»fiue  ab  angulo  c» 
vcl  B emiuntur.  Ju  nec  iuceret  an  paneSfper  quas 
traorcune»  fine  in  tpfo  diametro  dc,  vt  sV » que 
tranficperv»feu  10  eius  parallela  intra  partes  In 
diametro  produdo  alTumptas»  ve  per  x ducitur  br» 
feu  extra,  ve  Al»id  quam  ducitur  bx,  Teu  in  partes 
io  diametro  pc^udo  afsupus»8r  ducitur  ao»  qu; 
tamen  panes  ineo  produdo  debent  efie  «qudes 
ijs«  qu{  intra  diametrum  co  Tunt  aftumptre « 

PROBL.  III.  PROPOS.  LXm. 

PtroMim  produerrt,  feu  refarcire  . 

Sit  Paraboli  MCiquam  oporteat  reflanrare  ab  s 
vii^ue  ad  f»  feu  producere  i c vfque  in  d • 
Reiarclatur  ergo  primo  reperiendo  diametrum 
memcomque  al  » 8c  applicatam  quamcumque  BC» 
a pando  itaque  a»vbi  applicata  fedionem  tangit» 
c regione  partis  rcftaurando  ducantorad  s»  6rad 
f exttemu  orat  abruptx  partis  red^  ss»  8e  BF»Ce- 
caboQt  diametrum  in  H,  d L r Pars  ergo  diame- 
tri intercepta  in  quot  hbuenc  parces  «quales  di- 
niditur  V.  g.  lo  d i b per  eas  rcd«  dacaucur» 
tt  bo  . Deinde  ib  ijrdem  oris  s.  d b ducamur  dia- 
metro parallele  ai,  d f v » parfquc  intercepta  t v 
ineoeidem partes dlnldacur  V.g.  ruriusiny.d 
d A iftis  paraltclK^ diametro  ducantorj  qu*  pri- 


t 


Slmillter,d  panes  extendentur  • Oiui  fa  eaim 
TCtn  quaflibuerit  partes, ficut»  d diameter  ta  coc 
ex  ijs  partibus  diametri  V g.|  eransferaocurin 
produdjmdUmrtrumTRjdtocex  partibus  ap' 
Uestf  TC  transferantur  in  ipfam  produdara 
quibus  jiutfi^nibus  parallelo  diametro  educan- 
tur,vt  qo.que  occurrant  Imeis.qu;  k pudo  b per 
pa^-ces  in  dijmetro  tb  produda  figoaexs  craareanc; 
Na  punda  mutui  concarfus,  vt  olinearfiqp.d  oi 
erunt  ea»  ptr  quo  parabola  producenda  traofibic  • 

EXPENSIO  XVI. 

De  Hyfetbolutum  puniiuUri  defniptiMtl 


HYperbolaex  A{ymftoto,(fa  Tola  hab«  latefl 
figuras, particulares  fibl  veodicatdeTcripdo- 
nes » quarum  plurium  modos  diuerfis  proble- 
matibus exponemus  • 

PROBL.  L PROPOS.  LXm 

Ddtis  flyperlfoies  tratifiterfa  diametro  , O* 
eiufdem  ratione  ad  ccnttguam  parame* 
tmm  in  dato  angulo  Hyperholem  in  pla- 
no per  pnnBa  deferibere . 

Sit  data  AD  dimidia  tranfueric  diametri,d  pro- 
portio eius  td  contiguam  paramecrum,qiif  fic  ' 
vt  t.ads.  Angulus  verb,  fi  tca  placet , detur  rc- 
dus.  Inter  lineas  x,  dsreperutur  media  pro- 
portionalis oc»  d lam  vt  B ad  s,iu  erit  ex  Coroll. 
prop.si.lib.6  Eucl.  quadratum  ex  Aoad  quadra- 
tum cx  CD  ; Talis  autem  etiam  eft  ex  prop  44.  h. 
progr.; . d Coroll.  portio  diametri  tranfueric  ad 
paramecrum  , nempe  quadrati  ad  ad  quadr.  CD  { 
Ideoque  Coroll.prop.g.  huius  hyperbola  erit  fpc- 
cie  nota,  d ac  d af  erunt  Afympcoci  ex  prop.47« 
huius,  qu^  Gedeferibetur. 

Apundis  in  diametro  ad  produda » quibat- 
cumque  placuerit»  duces  oqmdiftantes  ad  applica- 
tam ad  verticem  df»  qualis  eft  si»  Auferefque 
quadratum  dp  k quadrato  iij  ita  t*men»vc  Id,  quod 
remanet  quadrati  latus  exUbt » quod  fiet  ex  prop. 
la.l.d.vel  tl.i.  t,  fi  ad  id  interuallu  tt  ex  pondo  c» 
TcIp  dncts  portaood  drculi»  qof  fecex  diameerfi  ia 
Hbh  B «. 


P R O B.  II.  P R O P O S.  LXV. 

J)4to  jfymptoto  , dtmidiA  trartfuerft 
diametro  cum  Angulo  Hy^bolam 
fer  funHa  delineate  • 

DVobuf  modis  poteflhoc  io  opns  reduci»rd 
per  liness  diametro  tranCucrf;  parallelaiift 
iuiu  proportionem  dauia*  Vel  per  lineat  d 
^rpcodicuUrcs  • 
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«i  Nam  reda  Do  tric  latos  epiadrad  tale»  <piod 
eooMoadrito  erit  arqoale  quadrato  to  . In  trU 
anguloenioi  redangulo  soo  ouadrata  crurum  of» 
iroo  fuot  arqualia  quadrato  ba5s 'ecqualis  ta. 
Quare  ODcft  latus  talis  quadrati,  cui  deficit  qot« 
dratum  es  ad  hoc  vt  cquetnr  quadrato  la . 


Si  ergo  Dc  transdrator  io  It»  Tt  fit  it,  dico 
IT  efie  applicatam , per  cuius  extremum  t i ver* 
fSce  D tranfeat  Hjpe  rhola  in  fpecie  nota  . 

Probatur  autem  . Nam  ficot  efl  diameter  traolT. 
uerfaad Parametrum,  ita  cll  redaogulum  cxai» 
Dapro  voolatere, flrproalib  (oad  quadratum  ex 
IT  .exS.h. 

progreir. I.  Quoniam,  fi  auferator quadratum 
Aoi  quadrato  ex  ai  remanebit  ledangulum  fub 
tota  diametro  tranfuerfa,  cuius  dimidia  e(l  ad, 
& ID pro  rno  latere, &10  feorfim  i>ro  alio»  qui 
ell  gnomon  Is [,  vc  pater, 8r  d quadrato  is  qua- 
dratum of  ablatum  fuic  In  praxi»  & remanfit  ir. 

Progr.  t.  In  trisngulo  autem  AQ^ob  paralle- 
las CD , ^ <^t  j vt  efi  AD,  oc , 0^  ideo  etiam  eo- 
rum quadrata  ex  ad  ad  illud  ex  dc.  Ita  ex  ad.l.d-fi* 
mili  proportione  aifudlt  quadratam  ex  A 1 adqna> 
dratum  ex  Aufer  itaque  proportionalia  an- 
tecedens AO  qusdraium  prime  combinationis  ab 
antecedenti  quadrato  ai  fecand^  combinationis  s 
ficuty&confequens  CD»  rei  or  quadratum  i confe- 
(equente  <IX»  vel  16  qn^rato,  vt  fecimus  prog.i. 

remanebunt  refiuua  adhuc  proponionalia . 
Kdmpe  gnomon  ixi,  vel  quod  aquale  redangu- 
Ium  ex  Ai,  AD  pro  vno  latere , ie  id  pro  alio  ad 
quadratum  es  it  rx  prop.aa  Jib.f . Elem. 

progr  )•  Sed  quadratum  AD  ex  confiruAione 
efiad  quadratum  exDC,vt  diameter  tranfuerfa 
ad  parametrum  I Er^o  etiam  redangnlum  At>  & 
AO,  nempe  toto  diametro  pro  vno latere,  8tdI 
tamtim  pro  alio  refenur  ad  quadratum  vt  dia- 
meter  i ranfue  rfa  ad  parametrum»  & vt  r ad  s»ergo 
ex  propof.  8.  huius  ent  pundum  r sd  hjperbo* 
lam,  quod  erat  ofiendendum. 

Si  vero  libeat  Hjperbolem  fpecie  non  notam 
dcfcriberc5irahantur  ad,  & Oc»  cuius  placet  loo- 
nUudinis  nullo  habito  refpedu  addauss,  drx» 
« cpt.  vt  prius  exequantur . 

P R O B.  II.  P 

Vtlo  jfympioto 
diametro  cum 


imnro  trinfucrf;  pirallelai/k 
n datam*  Vcl  per  lineas  d 


TRACTATVS  XXIV.- 

Sic  ergo  primus  modus.  Et  denrot  A (f  inpioti 
AtifitAL,  diametHquc  tranfuerfe  d'm»diUmAD/ 
fitque  ad  paramctruroHiametri  triinfiierfc  data 
proportio»  vt  quadratum  CR  ad  qua  Icatum  c A . 

Duda  AC  parallela  0d»&  in  ea  eiedis  quihallt* 
bet  pundis,  vt  e,  docaatur  parallela  ad  diame- 
trum AD,  vt  F? ; fiatque  iF  tanix  longitudinis,  vt 
eius  quadratum  fit  aquale  duubusquadraris  ai  ,8r 
AD  eatfeorfim  componendo  rr-danguldidr  ducen* 
do  bafim  tD,qur  pquet  fFj  nam  ex  pr.ii  l.a.&uc* 
Quadratum  bafit  in  redangulo  cll  squale  duobus 
quadratis  crurum  • Et  sF  dabit  pundum  v,  quod 
erit  in  pcrbola , cuius  vertex  d » & proportio 
diametri  ad  contiguam  Parjmetrom  • quam  qua* 
drati  ex  rc  ad  quadratam  es  ac  . Et  ficerit,  fi  eo- 
dem artificio  alias  producas . 

Ofiendendum e(l autem,  qubd  vx  fit  applicata 
exeo,  quod  eiuS  quadratum  fe  habeat  ad  redan- 
gttlum  Ax,  fic  DA , vt  vno  crure , 8r  bX  pro  alio»  ve 
tranfuerfa  diameter  ad  parametrum.  Nam  tunc 
ficconfiabitex  prop.8.  huius  vx  elTe  applicatam» 
& ideo  extremum 'linc^sFclTe  in  Hypc^ola* 


Id  Probatur  verb  • Kamex  conftrodioaeqna^’ 
dratum  Evell  squale  quadrato  1e,&  ADiquadratum 
dratum  ver5  idem  if  cll  etiam  aquale  ouadrato 
cid£  AD.&  redangulo  ax,ao»8(  DX,quodbt  (qua- 
le hoc  redangulum  refiduognomoni  quadrata  es 
AX,  vel  cf  ablato  quadrato  ad.  Ergo  hoc  redan- 
gulumex  ax,aD  pro  vno  crure»ficDxpro  alio  erit 
(quale  quadrato  cx  linea  ie  . 

Sed  in  triangulo  CSA  ob  parallelas  ie,  dr  cs*  vt 
eft  quadratumcR  ad  quadratum  ca  ; ita  ell  quadra* 
tumiif&coofcqucQter  redangulum  aX,a.>,&  xo 
fibi  (quale  ad  quadratom  ex  ea  linea,qu(  efi  (qua- 
lis applicat(vx. 

Vade  redangulum  ex  ax,a%8c  xoerlt  ad  qua- 
dratum exxF»  vtdiamctertranfueriaadparame- 
trom  i cum  tale  fit  quadratum  cs  ad  quadratum 
ca  ex  prxfuppofito . 

Secundus  modus  cll,  vt  daers  Af^mpeotit  At,fir 
AL  femidiametro  tranfuerfa  AD»dr  angulo  adl  da- 
caocur  ad  dtametru  tranfueefam  perpendiculares, 
vt  vo,d  vbl  occurrunt  Af]rmptotis»vt  in  o erigan- 
tur perpendiculares  zquales  tpfi  LO,qualit  cll  OK» 
Be  vbl  terminat  in  m ducatur  rutfds  pcrpcndicn- 
taris  MT,quantum  fufiicit . Deinde  centro  T radio 
Vi  portio  circuli  ducatur  oy  , Se  vbl  fecaiMY  in  % 
demittatur  perpendicularis  tt.  Nam  pundum  t 
erit  in  Hppcrbola . 

Probatur  facild . NamexEucl.prop.l5.Iib* 
tv  ell  media  proportionalis  Inter  ti»  Seto.  Qua> 
re  eius  quadratum » nempe  tx  y^  erit  zquale  re- 
dangulo  iT  » & TO  es  prop.ip.  lib.5.  Eucl* 

Sed  redaneuium  per  culos  latera  In  lineam 
exteofa  eraout  K/i^rboU  » vt  tr  » & tq  cs 
propof.fs.  CoroU.  ell  (quale  quadrato  ex  ty,  vel 
«quali  ju.  ex  confliu^ac  • Ergo  Inter  it»&  Ta 

In 


DE  SBCTIONIBVS  CONICIS. 

catui  ver- 


EXPENSIO  XVII, 


|a  puodo  T traoGbit  H/perbola  , 

ttXD* 

PRORL.  III.  PROPOS.  LXVI. 

Dstam  Hjperbolam  r^rcw,  etiam  f$t 
non  mfivniium  punffum  conflaret  y vel 
vlmttis  producere  , Datis  lius  Ajjfmp* 
ioiiSi  & vntcoetmpunSlo, 


De  Defcriptione  particulari  Ellipjmm 

Slcat  (ingularf  defcrietione  Parabolas , ^ 

perboJas  profecuti/uraut.ficySr  Rllipfesfque 
propter  duos  axes  cooiugatas  » ^uos  habcnt»di* 
ttcrfas  defcripcioaes  obtinere  queant « 


Slot  dati  Arymptoti  ab»  8r  ac,  & pandam  Li 
Ex  pundo  tdqcanturplutJinp  linee  ad  vcru> 
que  Afymptotum,VtrH,  Aroi  ,«rdiftanti«  mi- 
nores ad  vnumafymptocum,qujm  ad  aliad  pun- 
di  t cransfericur  fuper  eandem  lineam  ad  alte- 
rum extremum , quo  tangit  aliud  afytnptoeum  • 
V.  g.DL  transferatur  iQEi,  eo  quod  Ht  minor  dl, 
quam  Liffic  ri  in  HN;Nam  punda  q^o,z.,b,n>&  li 
qupaJja  tmienta  fuerint , erunt  m eadem  Hypcr^ 
bola . 

* Probaturverb  ex  cb,qobd  In  Hyperbola  pan- 
da ab  vtroque  Arymptoto(qua)iterremoca,(lgna« 
ta  iQ  eadem  linea  m Hyperbola  reperiantnr  i Qna- 
fia  raacrL»d»iH | Itcuiisi,  &ol 


Repenootor  antem^  quia  ^u^uucb  wu«.Miu  »«— 
dionc  ffyperbolica,vn.N  ex  propoT.aS.huiui  po- 
ted  deferqircpro  applicntcam  in  duas  partes  x- 
quales  ab  aliquo  diametro  fecundario  diuidi  polfit 
ex  propof*  vero  45.  Coroil.  habemus , qubd  re- 
dailgiifum  ex  ambobus  applicatis,  quas  diuidh 
diameter,  vt  tota  t h cum  Intercepta  inter  fedlo- 
nem,  8r  vnnm  ex  arymptotls » vt  n pro  vno  late- 
re,nimirum  tota  NV,d  Ibtereepta  Inter  redlonem, 
flr  alterum  AfymptotQdi,  vt  nh  eft  ^uale  redan- 
laloTado  exLH,  quare  babebunt  latera 

proponionalia  ex  Eucl.  propof  co.Sreritin  ea- 
dem proportione  NB  ad  NH,  (icntli}i  ad  fL*  Ergo 
companeado  ita  trit  mh,  8r  Nf  fimul,  nemp«  hf  ad 
mt  i TC  Ib,  Lp  (imal  ■ qgp  c(l  eadem  'h  ad  It , 

ram  ergo  LP  j & nh  eidem  eandem  dicant  pro- 
ptFrtionem  erane  inuicem  ac<]atic>  ex  7.  propof. 
Kli.»,  Eucl.  Qnare  cum  quziibet  b^per^a 
tranfeat  per  punfta  cqnaliier  ab  afympcotis  re- 
mota, rt  H,  & L alicuius  <]uamadacumqae  lineat 
duaj  , illa  panda  L,  «r  il , vel  1,  8t  L.  vel  6, St  (J. 
calicec  fignau  cenat  in  Hyperbola . 

• -CORO  LXARrvM. 


XJY  IiK  erp  patet  quailibct  imeTceptai,vt  pL.S: 
.tl  iia  iquCcomquc  inter  reftionem,  St  Afym- 
^otbt  clTc  ^uaiei  mulcem  • vC  ex  oftenC  propoC 


PROBL.  I.  PROPOS.  LXVII. 

Dttis  Ellyplis  extremis  diametris,  eandem 
in  pUno  per  punH*  ^notitiei 
defertbere . 

CEutro  cioterualloairumptn dimidio  diame* 
tri  maioris  co  deferibatur  circulus  cir- 
ca maiorem  diametrum  bd  s rurfufque  eodem 
centro  c circa  minorem  as,  Se  a communi  centro 
c radij  exeant,  qui  tranfeuntes  pei*  eircumferen- 
tiam  minoris  io  i fccent  circulum  maiorem  io  de, 
vt  funtes,  d quibus  puodis  b perpendiculares  ip 
a4  diametrum  »Ddercendaot,quibas occurrant  in 
o punda  1 1 redp  coonedences  : Nam  vbi  fecaot 
perpendkularcsEB  abi)fd«m  r|dijs  dimilTAS^  vt  In 
o,  ibi  eritpundum  Elliplis , Se  per  eam  intere- 
Bionem  o craollbit  • 

Id  vetb  oftendetur  probando  redam  ov,  vel 
ML  elTe  applica- 
tam I eb  qubd 
redfgulum  dm« 
StB  ex  iotercep- 
tisdiaaMtricidf 
uerf^  Tegmentis 
ex  propof.  d.  h. 
f«  liibeat  ad 
quadraturo  ML  » 
vt  quadratu  BC, 
'qop  cR  loco  re- 
danguH  ex  in- 
terceptis dia-- 

egietrl  portlonibas^act  Se  CD  ad  quadratum  mi- 
noris diametri,  qux,d  locum  applieirp  tenet. 
Vade  fi  per  r traiuibit  ambitas  Ellipfis  tranfibit 
quoque  per  t . 

In  triangulo  redangulocMVi^  parallelo  mv# 
&pc^es  prop.44  Coroil  lib-d.  Eucl.  kacR  cv,fett 
CB  pqualis  ad  VM,  vt  cn  adrQj  vel  Lm  qualem  . 
Ergo  ^ermueanao  iu  ent  c V , vel  cb  ad  <^c,  ve!  s • 

3ualefnct,rtviaa(lsiL.  Si  ergo  cx  cb  fiat  qna* 
ratu  hoc  Te  habebit  quadratu  cq;  Vt  ^adratu  ex 
VM  ad  quadratfi  mL  ex  Btf.l.6.£i:  fed  hoc  quadra» 
tum  VM , eb  qabd  vm  fic  media  proportionalis  in, 
ter  Tegmenta  bm.  Se  mo,  vt  patet  ex  tj.  bb.d.  Eucl 
eR  pquale  redangalo  ex  Tegmentis  diametri  bm  * 
Se  MD . Ergo  rcdangulum  ex  Tegmentis  diametri* 
qM,8r  MoTr  habet  ad  quadratum  mL,  vB.rcdaa« 
^lum,  quadrataraque  ex  bc  ad  quadratum  CO. 
vel  cv,qaod  erat  oRcndendun*  . * 


i ' ifc 
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PROBL.  II-  PROBOS.  LXVIII. 

Vmu  EUipftos  extremis  diMteirh  Ellipfim 
per  punH*  eiefcribere . 

S Tat dttt  Elii  pfeos  ditnKtri  ntreml  XF,8rAt 
bifartam  ia  aicemi  & ad  redas  angulat  fe  re- 
cantes. Sumpta  circino  eorum  rcm  d^fereotia 
co  • qua  nimirom  rcmidiameter  cf  minor  e/lf  quS 
lemidiameter  cA|aec6modccor  i c pundo  minoris 
diametri adlibitumelcdo  verius  c>  duda  arcus 
poRionc,  qua  fececur  diameter  maior  in  o , vt  Do 
fquet  cOidndaq:oDi  fiatoi  ^quatisfemidiamecro 
aioori»  Dicoitaq,- quoiextret^  I erit  in  Ellipfi* 
cnius  ambitus  per  extrema  axlia  KtF|AtB,traofcae  • 
Vnde  Ct  plurimar  ex  iftis  lineis » fic  ducantur  ha- 
bebimus multa  punda»  per  que  ambitum  £Uip- 
feos  ducere  poteiimusp  vt  vides  fadum  io  aod>U 
tu  VB  . 

Probatur  antem  ex  eo»  qubdduda  bi  Iit  vnaes 
Mpllcatis»  quare  i eius  extreffiucn  erk  in  circum- 
leremia  ^lipfis  • 

Qobd  aurem  Iit  applicata  , oftendlcor  ex  eop 
qobd  quadratum  rcmidiameirl  minoris»  limulque 
applicate  cf  Te  habeat  ad  redangolom  > fimulque 
Miratura  ex  regmentis  cb.  ca  diametri  tranfuer- 
te  AO»Tt  quadratum  dide  AI  id  rrdangulum  ex 
fegmentis  BE>drSA 
diametri  tranfuerfp 
Al . Vnde  cx  do- 
drina  pr.d.b.  erit 
applicata  • Quod 
verb  res  ita  fe  ha- 
beat oftenditur.  In 
trilgttlls  ad  vertici 
dr  redangulis » 8e 
ideo  equ  i agul  i s»  ^ 
Emlltbus  I DE  » 8r 
COO  , VtCD  ad  DB» 
im  erit  oo  equa- 
lis  ex  conftru- 
dione  co  ad  DI  • 
quepquatur  linee 
OA  . Ighnr  vtendeargumento  compofitionls  ita 
erit  CDB  fimul  ad  fusm  partem  ID  . Velut  ascG- 
sral  ad  Tuam  partem  ao  » Et  ita  quoque  erunt  eo- 
rum quadrata » nimtrdm  quadratum  ec  ad  quadra- 
tum DI  refpondeble  proportione » vt  quadratum 
AC  ad  quadratu  Ao,vel  cqualia  Cf»aot  Dl  ex  tSX6, 
Conlidera  verh»  qubeb  E auferatur  qnadratum 
ex  ec  i quadrato  ca  remanebit  gnom6  v i a equale 
redangulocxSB.ariA.  Sicut  fi  quadrato  ex  di 
auferatur  quadratum  di  remanebit  quadratum  ex 
i I »(  nam  io  triangulo  redangolo  de  i duo  quadra- 
ta crurum  funt  equalia  quadrato  baiis  ex  li.  lib.l« 
Elero.  ^ Ablatis  ergo  proportionalibus  quadratis 
Acab  AC»8rDB  i Di»que  item  propoRkmaUafont 
xn  eadem  proponione » remanent  rcdangulum 
» i»  d IA»  vel  gnomon  via  » 8e  quadratum  cx  EI 
ex  pr.Ei,I.T.  proportionalia.ac  fua  tota.  Erit  ergo 
vt  quadratu  ac, quod  ftat  loco  redaguli  ex  (egme* 
tis  diametri  ad  applicat» , d femidiameiri  mioo- 
ria  cv  quadratum » fic  redangulum  cx  aa  » d i a 
fegmentis  ad  quadratum  linee  s f , d tmmtendo  i 
Vnde  Alcrtt  applicata. 


EXPENSIO  xvm, 

StBiones  omnts  defcribtn  ofe  pdrdlUlo- 
grammi  • 

O Portet  etiam  docere  modum  dercripiioait 
fefiionam  > <)i»  « figuri»  eraintar. 
inter  qui»  non  infimx  Tortii  cfl  ei  defcripiiotqiif 
cx  dxto  piraUclogrammo  in  oput  dcduchnr . 

PROBI..  I.  PROPOS.  LXIX. 

Dtto  quocutn(]ue  pdrtdlrlagramme  ex  ito 
Paraiolitm  efformtre . 

Dvait  pirallelU  ...  Sr  cD  rni  latemmiat  dia- 
metra  F.  inter  ai,  tc  ponatnr  (B,  fic  in- 
ter CD,  8;  LD  media  propottionalif  S0{  pnndUl» 
& H>  0,  • erunt  ad  parabolam  . 

Probatur . Quoniam  aa , & CD  latera  arqnalia 
fuDt,  ctic  I >,  & aa  refiangulum  ad  cb,  fr ) Dre^ 
fiangnium,  ideft  quadratum 
HB  ad  quadratum  fio  redao> 

f’ulla  aqualia  cxpropor.19, 
ib.d.Elero.e6quodfint  for* 
mata  ex  medlji  propordona- 
Iibua,  It  ajcirado  1 a ad  tot 
Sed  11, 8r  Lneftreaa  ad  fd 
obparaltelaiexf  lib.ff.  Er- 
go Ha  quadratum  erit  ad  10 
quadcatfi,et  Fa  ad  FD^  ideo 

Bi,ar[DCx  i,  Iiniua  erant  ad  parabolam . 

PROBL.  II.  PROPOS.  LXX. 

Ex  p4rallelogrammo  attoettmaxe  Ellipfim 
delineare. 

Sit  datum  fiejWallelogrammam.Sr  In  eo  dia- 
meter «F,  (intqne  duaar  parallela  alteri  la- 
■"  terum  aH,&ci,8rinccrAi, 

Brai  media  fiat  aB  ,fir  Inter 
CD , & DL  media  Bt . Dico 
CH , 8r  a,  F ciTe  ad  Ellipfim. 

Probatur  . Ita  cft  aa  ad 
CD,  rt  ac  ados;  rurfui  ita 
cft  ai  ad  si,nar  ad  10.  Ergo 
refiangula  compofiu  exijf. 
dem  proportiooibut  aa,& 
a<  ad  te&agnlumco,  tc  ci. 
erit,  rtan.af  redUnguloai 
ad  CD,tr  DF  reaingulum,  rt  hic  Tidea, 

ai 

ad 

FB 

om  • 

~ _ BF 

‘i  ad  . 

e»  & Dl  8c  ft  »0 

Ifeate  rcaangniiia  ai,ft  at  erit  ad  CB,>i,ldca 
fqnalla  quadratum Ba ad  DB  qaadratum.n  ttOta. 
gulTOBc,fir»«j  reaingulum  «ca-  locqoaK 
Cl<.t;piiiiam.aficmat  adfJllffim. 


> 

. V 

• 

It 

ad  ad 

•d 

CD  Da 

DE 

Ergo  ron^litaa  n 

€^mi 

**  *f  »1  erit 

M 
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ctrcuiotradUqtt^Iibvttiimlrom  fu»  corrcrphib- 

denti  V.  g.  X6  eric»qaabs  sc.  8r  tQ^corrti)ton-- 
denti  oitSrpcrextretnaccrum  lueenosrquibiti 
manu  lineam  curuam  • qu»  em  ambitui  Ellip- 


PROBL.  n.  PROPOS.  LXXI. 


Dito  Parotlelofframmo  quocumque  Hyper- 
hoUm  delincMt. 


Slepanllelogrammum  oc»  ftr  produdia  cO  in  k 
dacacur  per  r Unca  xo,fiatq{  triangulum  ckd» 
te  dudis  AB,  te  cn  parallelis 
lateri  or  ; inter  lineas  AStfc 
Bt  inueniatur  media  HB|ft 
Inter  cd,&  LomediaEDtA; 
punda  E • d H erunt  ad  hy* 
perboiam . 

Probatur  ob  limilitudl* 
nem  triangulorum  Ks  eft  ad 
KD,  Tt  AB  ad  CDtfir  vt  is  ador 
fic  TB  ad  LD*  Componantur» 
itaque  ex  iftis  proportioni- 
bus redangula  • 


XB  rt 

AB  tc  BF 

rt  IB 

td 

ad 

ad 

ad 

KD 

CD 

DF 

DL 

Ideo  compofiram  erit  , « compofitum . 

AB  te  IB 


X0  te 

ad 

KD  te 


BF 

DF  CO 


te 

ad 

te 


LD 


fauste»  te  quadratum  hb  (quale  redangulo  ab» 
Ir  IB  erit  ad  quadratO  oa  «quale  redangulo  cd  » 
te  DL»  et  redaogulumKB»  d ae  ad  redangulum 
K Dt  8r  DEI  quare  punda  n»dF  ex  d.  huius  erunt 
ud  Hyperbdam  # 


EXPENSIO  XIX. 


feos . 

Id  verb  oflendecur  demonftrando  LQ^effe  appH- 
catamficut  KG,qu6d  ita  fe  habeat  redangulum.  te 
quadratam  ex  regmenns  diametri  FK»fr&rKo  ad 
redangulum  ex  Tegmentis  dl,  d Le  » rt  quadra- 
tamee»  fe  habet  ad  quadrarum  lq  . Nara  ex 
prop.tf.  h*c  eft  proprietas  efTentialis  applicata- 
rum dlipcicarura . 


Probatur  autem  . Kam  cum  ab.  dp  fiot  dl- 
uif»  in  partes  numero  equales  erit  tota  aj  m\ile- 
tacemfuam»vt  alia  tota  ad  medietatc»fieut,&  V.g. 
fex  parces  ad  duas  voius  nf  pe  ii  ad  ai  eruacquoq; 
et  partes  fex  ad  duas  alterius, et  dL  ad  li , Igitur» 
te  quadratum  ex  medietate  i b>  Ita  erit  ad  redan- 
gulum ex  bi,8t  iA,vt  quadratum  ex  medietate  kd» 
ad  redangulum  ex  dl,  tc  lf,  cum  ex  ijldem  pro» 
portionibus  copenirur  red(  si,ad  At,  te  dl  ad  LP 
tec*  Sed  redingulum  si»  te  ai  eft  «quale  quadra* 
to  to,  cum  to  Ht  media  proportionalis  mter  bi  » 
& I A • £rgo»  te  quadrato  LQ.httic  pquali,  Actit,V 
quadratum  bc«tc1  ss  eft  (qu-ile  quadr  ato  xo.  Qua- 
re ED,  OK»  te  KF  redangulum  eric  ad  redangu^ 
Ium  :x  Ludr  lf  Uncis  , rc  quadratum  xc  ad  qua»' 
dratum  lq.- 


De  tranfumptione  f gurarum  conicarum  ex 
arcuio . 

Sicut  cx  datoptrallelogrammofedlonesdedc^ 
cimus,  fic  te  cx  dato  circulo  eaa  adipifcimur» 
Arcantb  poctori  lure,  qoancd  circulus  iedlonibus 
niaiori  accedit  anoaiogia  • 


PROBL,  I.  PROPOS.  LXXII. 

Dato  ciraJo  epuocumejue  Etttpfim  quam^ 
cumque  de/critere* 

Sit  datus  circulus  abc,cx  eo  deferibemas  qoam- 
cumque  £llip(im,li  ftatusmus  cius  diametrum 
pro  diametro  EJUpreos  minori,  te  ad  libitum  eli- 
gamus maiorem  V.  g.  df  . 

Oiuidemasuaque  ab, in  quas  placuerit  (quales 
partes  » Bruabemut  perpcudicularet  addiame» 
trum^  vceftot,  Btec.  Diuldcmus  quoque  f»  in 
totidem  parces, Br  credia  ad  ea  punda  diuirionim 
pcrpeadkBiacib«s«  qu(  «quales  fiat  prioribus  in 


COROLLARIVM. 

*rjr  Inc  autem  ellicies  fufiicere  ad  formandatii 
11.  elliptim  ex  circalo , (i  lineam  datam,  vel 
maiorem  » vel  minorem  ita  feces  proponiona» 
hcer,  n ab  applictfis,  leu  finubus  in  circulo  fe» 
cftcur,rcl  vcipr(applicat(,riaufquc  crefeunt. 

bit  icmicirculus  ABC  » inqno  dinifo  in  partes 
equales  dudi  (inc  finus  Ci , &r  ef,  Brc(t./eceturq; 
Bt  primum  in  partesequalct,  iuxti  quas  finus  ip(i 
fant,iu,  quod  bi  fit  «qualis  Lc,  8r  Bm  fit  «quaits 
eF,Bt  c(t.  deinde  iuxti  partes  lincp  bi  detruncetur 
BH  in  partes  proportionales  ex  prbpoCto.  ltb.<5; 
ita  quod  fit  BH,  ad  BI,  bo  adBm,drc(c.  Dico  finus 
bu,&  Bn,&alij  fimiies  finubus  pr(dldis  lc,ef,& 
alijs  difpofiti  per  punda  i,l,  d alia  in  quibus 
pnds  erant  fuis  extremis  cfle  lo  eliipfi . 

probatur.  Ita  eft  sn  ad»u,  vtEF  ad  t-c  :Ergo 
ecium  quadratum  ex  an  ad  quadratu  ex  n b eric,  ve 
quadrtu  ex  ef  ad  quadratu  ex  LC  ex  sd.l.d.led  qua- 
dratu ef  eft  «quale  rcdtangulo  BB,  fcBA,tcemqr 
quadratum  Lceft  «quale  rcdaoguloex  al»&  lb« 
trgo  redangulum EB,&EA ad  redangulum  al» 
& LB  habebit  eandem  proportionem, qurm  quadua- 
tum  es  ad  quauratum  cx  lc  • Ergo  etum  ean- 
dem» quam  quadratum  ex  an  ad  quadratura  cx  au  j 


TRACTAtVS  XXIV. 


enn  f!nt  fue^lcm  properdoae  eam  pr^didU  es 
t^fSe  tc  qaadratit . Cdn  ergo  ex  in  quadratam 
fit  ex  iH  quadratum»  vt  redaogulom  ex  ae  > d li 
«d  redangulam  Ai.|d  ti;  linef  in , d ih  eruat  ad 
diametrum  Ai  applicate  in  pondis  E»dL*  Vade 
caram  extrema  panda jerunt  in  Ellipfi  ex  6,  h. 

Idem  dicendum . St  iuxta  diuifioaes  diametri 
jiB  diaidatur  proportionallter  aliqua  alia  linea» 
jeu  maior»  ?t  a®  » feu  minor » n xd  . Nam  I»  illi 
linee » xt  fidum  eft  feorfum  applicentur  finua 
Lc>d  ar  quilibet  ad  fuum  pundum  eorref^ndeni» 
borum  finuum  extrema  panda  erunt  in  EUipfi  • 


* * 


* Probatur.  Nam  quia  AI  ablatum  eft  ad  oaabla* 
tum»  vt  Ai  totum  eft  ad  ad  totum»  erit  etiam  re* 
liquaro  Bi  ad  reliquum  OD»xt  ab  eft  ad  ao.  Qua- 
re redangulum  AO»  doo  erit  compofleum  ex  t)f« 
dem  propoitionibua  {quibua  AE»dEB  componi- 
tur • Sic  quoque  al  ad  av  crtt » ve  Aieft  ad  ad. 
Quare»  d rHlduum  LB  ad  renduum  vo  erit»  vt  al 
ad  AV  I quare»  d redangulum  ex  AV>dvD»quod 
eft  quadratum  componetur  ex  <jfdem  proportlo- 
nibui»  quibus  quadratum  ex  AL»d  LI . Cum  ergo 
redangulum  ex  OA.d  oDftt  eompofltum  ex  ijrdem 
proportionibus»  quibus  redan^umex  ai*  dEX 
erit  ad  redangulum»  feo  quadratum  aV  » dvD 
eorepofitum  ex  ijrdem  proportionibus»  quibus  re- 
dangulum» feu  quadratum  aL»&ls»  vc  redangu- 
lum AEi  d EB  ad  idem  quadratum  ex  AL»d  li  ; Sed 
redangulum  ex  AB»dEB  ad  quadratum  ex  AL»d 
II  eft»  vt  quadratum  exirad  quadratum  excL. 
Ergo  etiam  redangulum  ex  AO»dODcftad  re- 
dangulum  ex  a V » d Vd  » vc  quadratum  ex  ep  ad 
quadiatumeXLC.  QoareEr»d  LC.erunt applica- 
ta ad  diametrum  AO>d  earum  extrema  punda  ia 
Eliipftrcperientur. 

COROLLA  RIVM  I. 

POftunt  etiam  Ellipfes  ^ circulo derumi»ct}aco» 
ii  diameter  circuli»  itu  ei  proportionalis  fu- 
matur pro  fecunda  diametro  io  ^lipft»dei  ad 
angulos  obliquos  cofdcm  applicentur»  feu  iinus» 
feu  ftnubus  pcopoiiionales  paralleli;dabunt  enim 
pundji  per  qu(  duda Eilipfit  circuqdabic diame- 
trum fetundanam* 


COROLLARIVM  IL 

Vin  etiam  deferibetur  Ellipfts»  ii  tum  SIoq. 
V-/  biit.tdm  pordoD  bus  diametri  proportio- 
naiei  lumantur»  vteft  videre  in  (ig  s.  Nam  re- 
dangulum IL,  dLDcft  ad  redangulum  is » dBD 
infig  i.vccftAL»  Li  redangulum  adiB  »dSA 
redangulum  » qubd  eft  vc  quadratwn  ex  Lc  ad 
quadratu  ex  tf  f Quadratfi  ver6  LC  ad  quadratfi  i^ 
eft»vt  quadratu  PH»vel  aequalis  Lc  in  ftg.a.ad  qui- 
tum m»vel  squalis  ef  . Quare  ex  pquo  redangu- 
lum iL  » d Ld  erit  ad  redangulum  k » Eoerit » vt 
quadratum  Lc  ad  quadratum  ep.  Quare  Lc»dBr 
erunt  applicate  io  ftg.2.  ad  diametrum  di* 

PROBL.  II.  PROPOS.  LXXIL 

* ElUpfm  dato  circulo  , O*  minori  diu* 
metro  per  punlU  defchhere  , 

datus  circulus  » feu  quadrans  k » d diame- 
ter  minor  Ellipfts  ed;  diuidatnrque  circului 
In  quift  buer*t  partes  cz>zct«p>  d tandem  Pa  dn- 
eantu’qaeredsczK»ZcT»  npv.drpters  ii  adftae 
ad  diamecriim  produdum  ei  ; ab  i|fdcm  quoque 
pundis  perpendiculares  ducantur  zl»  ob  » bi  , A- 
deinde  i vertice  d diametri  miiK^ris  ed  ducatur  ad 
pundum  diametri  k,  in  quod  cadit  czx  reda  Dx» 
d 1 pundo  Viin  quo  fecar  ZL  doearar  reda  ad  T| 
qup  fit  MT»  in  quod  cadit  ter  ruriSfque  d pundo 
M»  vbi  bsc  poftremo  duda  fecar  perpendicularem 
cH  ducatur  reda  NV  ad  pundum  v,  io  quod  cadit 
cP  V»  d fic  agatur  fucceffiud  de  ali  jt . Si  ergo  per 
punda  DMNOsfteiasquabili  mano  dncatnr»  bse 
erit  Ellipfts  quaru  parS»  d punda  iUaDMMOi 
erunt  ia  EUipfi  • 


Probatur  Progr.l.quia  (veoftendaro^in  EUipfi- 
bus  ita  eft  eC  auBDiVt  zl  ad  ML,dd  contra  c9Mer- 
tendo.  Ergo  conuenieocin  voieum  pundum  k. 
Alioquinfi  aliqua  non  craofiree  per  pundum  K» 
fed  alibi  V.  g.  per  x»  d peraeniree  ad  pundum  d 
ex  Coroil.propof.4.  dement,  eifet  ec  adED» 
vc  LZ  ad  XL»  quia  tnim  dxk  reda  ciTet  » vc 
dicunt  adurrfarij » d pcrucoiret  ad  pundum  K 
per  X linc^  de»  d lx  efleot  in  eodem  triangulo  pa- 
rallele» fed  etiam  CE  eifet  ad  de»  vt  zl  ad  lm»  quia 
DE»LM  fune  io  EilipfifVt  pr^uppontmus  quaprop- 
ter cum  XL,d  ML  eifdera  lz  eSdem  proportionem 
diceret»  quam^EadED»  eflenc  inuicem  squales 
ex  propof.p.l.b  5 Elem.  qubd  eft  abfurdum  • Er- 
go Dk  cranfibit  per  pundum  m » per  quod  iranfil 
EUipfis . 

Progrefl.  a.  Quod  rer&  ce  io  Ellipfibus  fic  ad 
DE»  vc  ZL  ad  ML»patet . Nam  io  etrculo  ita  eft  qua- 
dratum EC  ad  quadratum  ZL»  vc  redangulum  ex  be 
deaad  redangulum  cxfegmeodi  diametri  LB,d 
reiiduo  fegoaento  Lai*  qt^  ex  propof.^J  tib.|* 
Elero*  quadratam  ez  ac  »d  redangulum  ex  feg- 
neoiu  diameui  iE«d  refidop  is  fine  pqaalta  fient 

etiam 


It  HC  diameter»  &or4iim{ffl  appiicatsin 
rahoU  aOfftCE } cuius parameier  ah;  Qua- 


DE  SECTIONIBVS  CONIcrS. 

etiam  ai  ^fbadratutn»  re^anguium  es  L»>ar 
liquo  LEB  fegmenco  eturdj  diametri»  fed  etii  qua* 
jraca  Dsad  qoaj.  MtiVt  redangulufiB,EBad  red. 
es  ijCdnn  it,  8t  lki  diametri  porttonibus  circuli 
^muique  EllipfiteXprop.tf.h  cum  ergo  in  eidem 
proportione  rcdangulorum  referantur  ic  quadra* 
cum  ad  ls  quadratum»  te  m quadratum  ad  lM  qua- 
dratum erunt  cs  propof.  t6  Etcm.  T*  In  eadem 
proponione  . Quare » 8e  Utera  erane  io  eodem 
proportione  es  ad.  hb.d.  Se  erit  sc  ad  LZ»  n ed  ad 
aiL  i quare  firmMtandot  quoqoe  erit  scad  id»  bc 
tzadiu. 
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lib.|.Euel.  ficur»  dr  quadratum  A o tangende  cft 
squale  redangulo  al  fecancia.ar  am  Ergo  n eft 
BC  quadratum  ad  quadratum  oa;  fic  re^oguJimi 
esCM»$rcLad  re^angoium  La*  am.  Qua* 
re  es  d*  huiut  Bc»dr  ad  erunt  applicate  H/perbo^ 
hr>  cuius  diameter  tranfueria  ML  • 


PROBL.  lU.  PROPOS.  LXXiy. 


Ddto  cinule,  fta  tiretdi  portime  PtriAo» 
Um  defcfibtre , 


Flant  squales  lineis  »A»8r  AcduAis  i rertice  a 
(canenti  abcd  ad  peripheriam  iptius  applica* 
IS  fti.  ad  up » qus  tamen  debent  eflTe  squidiRanMs 
tangenti  circuli  m a : Si  deinde  per  panda  op  dn- 
cacur  Rena»  bfC  erit  Paf  jMu  . 

Probatur.  Nameceftoi.quadratamdPHqou» 
dratnm»  fic  intercepta  LAcft  in  proportione  ad 
Interceptam  ah  . Ergo  es  6M.  apu  cR  parabola . 
Hoc  autem  oRcnditar . Nam  cs  prop.  ap.lib  |« 
£}.  angulus  nam 
sqoatur  angulo 
AsD»&  ob  paral- 
lelas MM  > 8r  m 

aOgolo  AHB* 

Quaderi  asdco* 

guluS  Ignio  BIIA 
erit  sq^Ki  an* 
gulus  eerbad  a 
eft  communis  • 
Ergo  triangula 
ABO*fr  BAHcrut 
pqufagulajideoq; 
Emilia;  ideoque 
ai<  CfUmd  AB»  et  ABad  ad»  qnadere  a b erit  medU 
propenionalif»drAH»frADestrents.  Vndere- 
dangnlnm  es  »A»d  AB  sqnabitures  progr.ip. 
lib.B.  quadiaeo  ba*  IdeR  qoadrato  hp.  Et  idem 
eooclodcs  de  quadrato  CA  ideft  lo, quod  fit  sqoa- 
leredanguioesDAfArAL.  Ideoque  quadratum 
CA  erit  ad  quadratum  ba»  n redangulum  ex  as» 
Or  aL  ad  redangulum  AOb  & ab  ; fed  bse  redan- 
gula  ob  eandem  altitudinem  adcx  prop.i.lib.tf« 
£lem.  funtetAL  ad  AH « Ergo  etiam  quadratum 
CA  ad  quadratum  ba  erit»  rtAlad  AH.  Ergo 
etiam^adratum  cl  ad  quadraturo  ph  »qus  lineis 
CAflr  BAsquantur  erunt»  vttA  ad  ha  • Vnde 
cfACx  5.  huius  erit  Parabola  »&  ad  Parameter . 


PROBL.  IV.  PROPOS.  LXXV, 

Ditio  Cirnto  Hyperhottun  defaiiere, 

TAogmcei.  qazcamijae  ao,  Sr  Ci  pro  ipplica- 
tia  eoRttuaneurd  pddis  a»&  ecquibus  inter* 
fecaac  diametrum  ml  produdum » qus  erant  a*’» 
acCB»neJuqBC  iDH  per  extreoaappUeaurumda* 
da  erit  H/perbola  • 

Probatur.  Quadratum CBungentis  eft  sqna* 
le  rcdingoio  ex  cl  i«ami5»8r  cm  cs  propoCi.fi* 


is  igitur  DB  • 8r  SH  fiat  sqn  Je  quadraram  ex 
IteruiUUBdrAtU  SC»&  CB  fiat  squJe  qoadra- 
T 1 1 tum 


tangentibut  Ms » MN 
pro  applicatis  Vs,  fir  1 t , 8r  pi  o interceptis  dia- 
metri poriionibui  parte  eskrlori  ferantium  itz,& 
ON,  quas  transferat  in  tm  » «r  vm  . Itaque  eadem 
ratione  quadratum  tangentis  (T » vel  zu  squabi* 
tur  redanguloYZfecantis,  «f  exeerids  afTumptS 
KZt  Weft  redangulo  es  rt » IV  tm  »•  fic  tangentis 
quadratu  MN»id^pqualis  v^s^quabitur  redagulo 
es  Ms.d  >iO,  vel  vL,«t  vm,&  IJeoquad.vx  erit  ad 
quadratum  ti  eft  » n redangulum  ex  Vl  » dr  vm 
adredangniumeXTL.&TM.  Quapropter  erant 
ex  6,  huius  Vs*  df  ti  applicats  hpperbols  ; culus 
diameter  cranfuerfaML  . 


PROBL.  I.  PROPOS  LXXVI. 

P4f4  PdfdioU  ex  ex  HyperboUm  trxnfai^ 
here^  vel^  coturd. 


Edudioni  fedionum  i circulo  » Se  redan- 
gulo  debet  iure  fuccedere  mutua  earum 
transformatio»  atque  tranrumptioydr  modus  do- 
cendus eft » quo  data  rna  fedione»  aJceta  cx  iUa 
extrahacur. 


i 


4J4  TRACTA 

CDDI  «c  CT II.  lib.*.  * pn»a»  O.»  nwem»  «nnt  «i 
HTpeiboljin. 

iit  AH  *<)aale Piramitro  Pinboi*  • IgitoriH» 
& HA  tcdangnlutn  «ijuabitur quadraro  na.fir  ideo 
ii  addaa  quadratum  UH  t erit  irdtangulum  ex  AB»ic 
>H  JuadratlaDB,*»H  iquile , at  ideo  quadtato 
II  ex  Ttufi  iquale . Sic  dieendum  de  quadrato 
ICstqoaleredanguioAB.atBCi  addito,  ciqoa- 
dtato  HC  quadrata  ex  6C , dt  CH , ideft  quadratum 
cc  ex  Thefi  eia  atquale,  tnt etiam  atquaie  reaan- 
BuioJiC,  8f  CB.  Quapropter  iu  erit  ix  quadra- 
tum ad  quadratum  co , « ai  , Bc  IH  ttaingulum 
id  reaanguhim  AC,  CB,  ideoque  if  , 8toc  erunt 
ippiicaix  Hppetboi*  ex  ptop.d.biiiua , cuius  dil- 
ntetee intercepta  ha. 


T V S XXIV. 

dcKo  le:  Addita  igitur  quadrato  ac  teaiguio  ac. 
Se  CB  fiet  totum  rcdjnguiuin  ei  ab  » ac  ccjuale 
qntdntit  DC*Xc  CA{lic  addito  quadrato  ab  rcd.es 
tkySe  tiBct  cocum  redaognlum  cz  At»8r  ai  squa* 
le  qoadratii  »h,8e  b a ciurd<*m  aliitadtnit  ab  | Ideo 
crut  imiicemi  vc  altiiudiocs  ac>&  bb  { Ted  quadra- 
tum  HC  redanguloex  a» A ac  et  etfe&ioae^qaa* 
turj  fic  etiam  ii  quadratu  re^anguloez  Ai.tlr  as. 
trgo  Ita  erit  quadratum  ex  CH  ad  quad.  X i , vt  ac 
ad  A£ . Quare  CH  A SE  erunt  appiicatit  paiaMicp. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LXXIX. 

DuU  PtrahoU  Elliffim  dtfcrAm . 


PROBL.  II.  PROPOS.  LXXVII. 

ViU  HyferboU , in  tjua  ejuadraU  appli- 
catarum ftnt  aqualia  rcflangulis , 
lerctptis  dimetri  portionibus  Parabo^ 
lam  dtferibere . 

DEtratiaturin  preced.  fig.  1 quadtatia  appli- 
eataium  li,  & oc  quadrau  lotetceptarum 
diametri  nrvtionumr.B.arCB  ex  jj.iib.d  «t  qua- 
di atorumrefiduotumiaicta  erum  appiicat*  Pata- 
boliceadcafdcin diametri  portiooci  lu, & BC. 

Probatur.  N am  quia  ex  Thefi  cc  quadratum 
xquiiur  frriang.iio  AC,  & CH . Ergu  .-ib  eit  etrif- 
qutablitoquaJraioCHetit  quadratum  CE  xqua- 
Ic  tcfianeiiio  ah,A-  HC  . Rurfut  fi  I IF  qua  iratO, 
Se  ab  A«s  & re^  angulo  dematur  quaiiratum  bh 
critqu^draium  i>B  squale  red*ngulo ah,  »bj  at 
quia  lUartdangula  conficiuntur  cr  eodem  Utere 
HA  erunt  louiccro»  »t  altitudioe»  eSad  bh  . Efg® 
etiam  quadrata  EC  ad  bd erunt  neu  *d  hb : Ideoqj 
CB.&  Dueiuot  applicat»  patabol»iCuios  parame- 
terHA. 

PROBL.  III.  PROPOS.  LXXVIII. 
P4(4  Ellipfi  Parabolam  deferiiert  • 

Sit  Binpfii  ab  , & !o  ea  dian^er  KMiiu^ 
cata  zqualis  alteri  ab.  8r  applicat»  oc»  8f 
Bf : Fiacque  quadratum  HC  «quale  quadtatia  ex 
rc.&'AC,  &•  quadratum  ib  rqualc  qoadrat;iFl 
&EA . Et  CH.  atqee  tB  horum  quadratorum  laten 
erunt  applicat»  ia  Parabola. 


Probatur  ex  prop.  JI.T r S4.  cum  ai  fit  dUme- 
ter coniugata ertt  redaogulum  ac«  flfCB«qoale 
qittdraloCD,&lu quoque  Ai,*i»#qatle  qua- 


EX  parabola  defcrtbetsr  EllipfiaadhibhBfig. 

pr^c.  cXpropor.}|.lib.5.  Atiferacuc  quadra* 
tum  AC  portionii  diametri  1 quadrato  CHtSr  tatoa 
DC  refi  iui  quadrati  fiatu^cur  pro  applicata  diame* 
cri  conittgn»  «qualis  aiccn  • 

Probatur.  Nam  quia  hc  quadratum  «quartir 
redanguio  ai  paramecri , Sr  ac  1 A auferatur  ab 
vtrifqi  quadratumex  Acremanebunt «qualia qua- 
dratum vc,  & CA  ( CB  redaugulu ; fic  dicss  Je  rq* 
dangulo  AB,  &AB»fr  quadratOEi  a quibus  fi 
auferatur  quadratum  ai  remanebunt  ep  refiduum 
quadrati  A aEsAt  i b redigultf  qualia  .Qnarrrrie 
rt  quadrarum  DC  ad  quadratum  se{  ha  CAfdr  cb  re- 
daugulum  ad  re^Sangulum  aBiAt  eb  Quare  cX 
4«huiasDCi&  pb  erunt  appbcatp  Flliptic». 

Qgod  ver6  redlangula  applicatarum  quadratis 
«qualia  fiut  cturJem  bafis  patet,  quia  bsbem  eun- 
dem Pirametrum»  8r  ab  Parabole  dac«cu>P^ra- 
metersatm  Ellipfi  ei it  diameter  coniogata «qua- 
lis alteri»  coquad  bea  redangulum  icmaneac 
atquaie  quadrato  fe^At  fic  de  alija . 

PROBL.  V.  PROPOS.  LXXX. 

Data  Ellipf  Hyptrbolam  deferibede  '. 

Flat  rcAangulum  ifofcelltt  AOihdeindedii^B 
ia  Ellipfi  ccy  Arti  tpplicatja  fecabuntADin 
l»6rL,  fiat  quadrato  cc  «quale  rcAangutum  cr» 
le  1 a»  Ar  quad  rato  ex  Fc  «quale  reRangulum  aX» 
Se  U* . ficit  A o a.  trianguium»  & rc^  traafibit 


i pando  D per  extrema  N,&  a*.  Namcum  ficei» 
frsi  redangolum  ad  >L,atLii  redaagaliim»vt  co 
quadratum  ad  ef  quadratum,  ideft  n ca,  deo  re- 
daDgulum  ad  Af»diOredaonlam  habebunt  ea 
rcdaagula  proportlooea  exTaceribot  compofi- 
tain,  ficque  fUboat  • 


CompoC 
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PROBL  V.  PROPOS.  LXXXL 

DaUm  f/ypertototn  ad  ^ElHpfm  reuocarc  t 

HOc  fic  auf«rcndo  quadratum  c a ab  Vc  in  Bg. 

pr^‘C€<i&  K4ab  ap»  &^$t.  Se  l^ra»  quas  re* 
fidadhim  qttadratorufn  cooteiunc  lacera  emnc 
appHctte  i»£llipBf  cuius  di ahiecer  cranfuerfaeR 
eadem»  ac  «fiatnecer  H)rperboiica»qu9  poteft  ecum 
cfle  diameter  (ecuadaria»  Ucec  6gura  fic  de  folo 
1«. 


Compef. 

Tt 

Coppof. 

, Ci  & 

m 

CA 

de"  CO 

ad 

ad 

Et  de 

LN 

EA 

d;  EO 

Efgo  Utera 
CI  vt 

latera 

CA 

IR 

• Tt  CO 

ad 

ad 

ad 

ad 

EL 

£A 

LN 

EO 

Sed  co»&  nro  ad  LPtdr  ideo  crie»  rt  t.o  ad 

&o»  quare  ID»  ikD  Utera  ftipamia  parallelas  lt»SM 
, erant  rete » qubd  triangula  fine  fimtliaiuo  ,fie 
NDLcs  dr  Ideo  pofita  vnom  Cuper  aliud 

ia  angulo  d conueolent»  dr  eadem  crura  eficlcnt  • 
SI  redaogulo  Igitur  ci  ,decsi  fU(  quadratum 
aequale  vc»  dr  SL»  & a m reteogolo  quadratum 
arqutic>eniot  vc  Interci»  dte^  drvamedlc  pro» 
ponionales  iorer  sn  » dr  ct  • Quare  ex  prop.fp. 
eram  vc»drp*applicaai  HyperhoUcu  »dr  f>  > v 
puoteadH/^rb^am  • 


TRA 


43« 


.?J'W  «f. , 


. 4 


TRACTATVS  XXV- 


De  SeSionilrus  cordorum  fph^roicorum  per  picinas  piferfictes . 


5j  Tdimus  Spftiopcs  Sphfr^  ppr  planas  r^crficics,rcIationcs^ 
proprietate?,  & dcpendcntMsjmodo  li^tones  corporum,- 
tpicc  aliquid  fphserici  pol»dent  p*r  planas  Tuperficies 
pontem  pianda?  , qua?  deinde  ad  proieftiones , tum  Ipharra?,  tum 
circulorum , fcu  ortho^raphicc,  feu  ftercometricc  mirabiliter  dc- 
feruiunj . 


EXPENSIO  I. 


Pt  ftBionc  Coni , cumUumque  per  pUnas 
fupetpaes , 

SFAio  coni  pofl  rplirnm  celebri0r>vtfH)M«^ 
tres  mirabiles  fi^bonri  cihtbcat  Elllpfim  > 
Myperbofam,  ParabdUm»  l^.jnfupcr  (riingalam, 
^ circulum.  6r  licet  de/roni  (cdkMtibotcge- 


f t 9 ergo  ex  «7*9 
«fit  FV  » SrVfi  rediQ* 
gulum  ad  rt  > fr  is  re- 
dangulisiD  , xt«}uadre» 
tum  Vo  ad  quadratum 
ir;  uuare  ex  propoCtf, 
pC  Tr^  xf.  Foi  Elliplif 
.sritr 


THEOR.  II.  pRpPOS.  II. 


/imus»  non  tamen  p|^' vtetiam  pit)  bali  EUif^m 
pofidet>de  i;ttradaui|Mtfi|Qcmadipodum  nail^ 


agere  oportunum 


THEOR.  Ii  P R O P.  lo 


^Pmnis  ftfUo  coni  tirenUtis  fcaleni , qut( 
angulos  alternos  efficiat  aquales  hafiy 
O"  tpfa  quaqne'cire»lits  eft . 


Qirmis  feBio  coni  Etliplici  parallela  haft 

Itor,  quod  in  cono  AXZ,ctiio|bafftjtf^ 
X ftWo  pjraUHMrfoX^  ’ 

MHipfiSa  Namxt  NAad  VA»  (ic  Xn  xd  t^.,  «ne 


SIc  conuf  ore»  cniaSbalit  circaltritOP»d^ 
circulus  cqiHd)ftaiit»&{)araUelus  QVts.  hm 
ftOcAiri  cR  ex  prvc.tr.BT.i^uod  H OP  bans  (it  cir- 
culus» fore  etiam  circultt  qSVt  . Quo  fuppoE- 
to dacatne  xMbscifeuluxjui  cum  ifto  qvst  aa- 
gnlM  altcrnj^  squalet  cj^iat»  iu  quod  angulus 
n cboclufos  )|tere  con>cooT>&  diametro  hx» 
(iM|i)ualUJ||i«Jo  Q^cbufus  latere  coni  dia* 


Nt  ad  VE»  dr  UT  ad  vo»  8c  petmirljm40t  dl^^ratleU^  ^ Qs /^Superficies  *th  $ qjts  (upponaotur 

In  triangullixAN» fir  NAT» fr  AMZ»  quorum conl^x^vjp^ndiculares  triangulo  per  axem  orp»qnare 
mune  latus  eft  u A.  Vnde  etiam  reRaogu|umsNZ'  ‘^rx » 8f  xv  fcdio,OYf  planoperpeodiculariierin» 
^reaanguIumfVE  erit  ex  ifJ.lib.d,  rt  WY  qut-  pumbet  ei  id.traa.ss. 


dratum  ad  yo  quadratum , Eodemque  modo  con 
clodes»  quod  XR  fit  ad  fi»  vt  Ez  ad  i e,«  e t ad  iPt 
fint  in  padem  proportione»drpcrm'«r4Mdo»acxA  ad 
I Atco  quod  in  triangulis  ob  parallelas  fiipilibua  ex 
4.1.^.exi(Ut . Quare  pariter  xr»«  kz  redangulQ 
erit  ad  rcdangulum  fl»  iE»vt  quadratum  et  ad 
quadratum  ip.  Itaque xn»&nz  redangulumeft 
ad  Fv , & VE  rcdangulum»  vt  quadratum  ny  ad 
quadratum  vp, ^(ceAiv/rt.dv  ^v»&vs  redlango- 
lumefi  ad  Xn»&nz  rcdangulom  » tc  quadratuiq 
TO  ad  quadratum  yn>  & ?t  xn  8e  nz  redanguluro 
ad  XE»fr  Kzredangulum»itaefi  quadratum  TN  ad 
quadratum  ET  cum  iftz  cx  Tbe»  fit  Ellipfis,  n 
autem  XE»&  ez  fcdangulum  ad  fi  ,dc  ip  redaa- 
gulum » ita  ell  quadratum  & t ad  quadratus) 


Reitaque  ha  poncepta  Probatur  propof  Angu- 
lus apud  E in  triangulo  x^x 
cft  zqualis  angulo  apud  h io 
triangulo  xHS»  Aoguh  quo- 
que ad  Tetticem  x fune  pqua- 
lea  ex  prop.ii.lib.t.  Ergo  ex 
propof.  17.  Iib.l.  Coroll.  t, 
hxc  duo  triangula  funt  equi- 
angula : Quamobrem  latera 
emat  proportionalia » que 
circumequales  angulps  eX 
propoi.4»  lib.iS.  propeereaq; 
iticrtt  crus  XQ^  ad  crus  xe. 
Eheniffl,  ficat  crotzii  ad  crusxs  alterius  crian- 
puli . 

Sed 


I 


c(>ax^4,i^97VM. 

ElTipticuia  nu 


DE  SECTIDNIBVS  iSIlHiCROlOORVM , 

Se4«<>»raporj8.Ub.(i.(i  qiuraor  rc4«  propa^■ 
tioiulcs  raeriix  Ulad  rediagnlam  > ija&d  <aa(K>~ 
tnithri  mc^js  V.  g.ncnihinf  in,'*raxcll  ra 
ijuile  rattingulo  n nironit  conSitatb,  adn|>c 
trtQX.am. 

Atcx  propor.jf.  Ilb.;.  rcdangulora  <);■  & xs 
conftitutiimzquitarquj<lMp,  ex  pliaomm  fe- 
mifcdiaac  Xr>auc  XV  conSrtiro,  qaia  fnnc  Uocpa 
quz  io  ciRulo  fc  intcrfecant . Er^  pari  ratione 
Kcfianguliiin  ex  xx , tfjfu  erit  eidem  quadrato 
zqule  cxCetHirefiione  cdilinito ; QuaiOex  diftii 
pr.Jf .I.# ei.  dtto  poodta  etuc  in  circuli circG- 

fereaiia . Qiairoptcr  x.THV.eircull  circiiferentU 
erltaC^m  idem.xtgumcmo  vileac„etia  G feaioT» 

Eataut  fupaioisaot  iofedOOa  dummodo  paralie*]; 
la  ieflioni  im  faft*^anairom  ifjj^t;Bjjret  QTVi^ 
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Llum  conum  ElTipticum  nullam4>afim  pofTe 
iviberc  > qur  (it  circulus,  Ii  faltem  »c  axis 
qut defaecet  eflc  maior  daS«s  perpendleularit  vai 
lacexum  trianguli  per  axem  dae  lic  maior  adhuc, 
oicunc  axi  minori  rr/etnm  cpterz  omnea  ea  Cbr/ 
propof.17.  libj.  Elem.  erunt  mainrci  ipfa  co| 
Quod'fi  accidit  perpeodirutarem  ac  pelTe  eir» 
rouiord,cit!ic  aliqua  aUa  longior  erit  aequalia.  Vn-< 
duineOeouo  poterit  Gcri^iS'*’ ^aAIncirculup. 

THEOR.  IV.  propos.  rV'. 


COROLLA^RTVM  i. 

•rxlncett  In  Conia  feal  eno  dooaaxeaeeperifi. 

Q**a  duo  caova  fuac  airculorum,  i qui- 
bus i renice  T axie  ad  queuilifaet  duci  potcfa,i|az: 
non  coincidtf  01  iaMen  ppnanmptempe  bafit  re- 
ac.qasfacreCa^aftetPkaeiaf^  P'9|K>d  <tt« 
dua,  Ir  baliaobliquB . 

* fooaniuc  eatau  cquaiea  lui , It  Xn ; Ote 
xQj  dixo  in{qaakicfl«  dr  ideo  pun&atn  X clienti 
qj-sv  ceotcninoonc^.  Quedfinqualeudicaat 
tur,  oftanditnr  Gneattrnrdoidciru  non  poire . 

Nam  axciodc  xiiaium.Kiaogula  ad  rerticqn, 
ex  h/pothefii  «qualia  quoque  crura  ambientia 
zquales  angnios  ad  rerticem  x , fetiicet  xs,dr  qjc 
ficuti  XX, JV  XHW  rhefi.j^bafcafqnalei  habe- 
bunt qxiex  HS  S<^re  ciim  a^uli  a^d  de  u 
remaneant  zquales  etiam  bales  xi.dr  xx  oppolitp 
illis  angulia  lepus  f ciuribuszqualibiu  erunt  z- 
quafeXCTli.ntxi  fed  td extalis  ex adacrCarl)t 
iphqx^.  ttgoqJI,de  xxXruni  bares  zquales. 
Qudex ox  iqZlib.x  Elcm,nnguli«a  A qutunc  ^ 
^ialcat  Quadirex,  duBEXpota  tertio q.zqnalfa 
eruoczqnalasaagnlialcetaiidc  ldcocxid.  iib.1- 
((R,  dr  HS  eflent  parallelz  itpiodcftabfnrdum . 

Cum  igitur  lineiiqt,  dc  Xs  zquales  elTe  ne- 
queant axiibafis  a,Tvs  06  pocwt  «ebalis  xtvh 
eiumfi  has  bafes  ponas  elTe  0liplbs . IdAiquc 
Dullz  EUiplesivel  circuli  ia  conis  babebunteom- 

iDunem  axem,  oiG  paraUcU , 

THEOR.  ,Ui;'pROP.^I.  . 

* Omnis  'feltio  'Coni  JSUiftlci , tjlfit  fictt 
vtrstm^ue  latus , 'in  qtus  jioffit  efe  miior 
axis  a^ualtsaJtuiaxi  (trfulut  tSi . 

Sb  incoooeDxrediokc,  cniiii  femiaiissoma-' 
ior  polEc  dTe  zqualu  axi  alteri  ooJ}ico«iCs 
rjft  itruhm  a I . > 

Pcobntur.  Naoia«alroc,reRangnlomcxm«. 

‘diisell  ad  Ipiadracom  oo; 
'zqnalia.in  If,*  ic  rea. 
■ aaognlnm  ad  |1-  qnadra* 

tiMB,&  pcrinarau^l-ied  ao, 

‘■  te  ecquadraina»  zqoatuc 
qfaadratoacarBignvtV  a«> 
de  IC  reftangulnni  zqUa- 
fcitnc  quadruo  iLj  cnmquz 
■ «oc  aieia  afleiacur.  Erga 
eiP.|}.Kb.j.  xFceerit  d*'*o'®*  • 


.=  /9  CoBo  tjMocurmjm  Ell^fes  parallcU  • 
* JmtUsJvnt. 

Slntdne  EUipres.patalie|plvquoenmqneeiNlo. 
iinceUptUo»  fcu  circulari  AEiiOempe  Mt.Uf 
Adbc  •'  DiCQfM  . 

* Prgbatur  . Quod 
(ioc  fimilcsiVtri  ad  oe; 
f^Af  idMptA  itaCP 
ad^o  ob  parallelas  mo 
ftr  Afin  triangulo  Mcp» 
'adto  intrianguo 

Id  CEF  g fird  CF.g  & LO 

fu^  appliCB» , 8e  mo, 
Be  AF  portiortte  diame- 
tri» ergOACDEffr  mLik 
. eruat  Cllipfes  raUcs 

sid^idoTradqiif.  \ 


.da 


THEOR.  V.  PROPOSrVr 


f Omnis  ftilio  c<M  Eltlptiii  non  paraHda 
■-  h[fi  etiam  Elltpftftil  fi  virumqtmUmt 
fecet  trianguli  per  11X00». 

alat  ASB*  Et  CEO  dux  £Jlipfti»5^  iic  obli^  bafi 
^XEK.  Dico  eamdTcElbpntn.' 

^ Probatur. Didum  cilpr,5^«(>r.Tr*H«AtB re- 
• d^ngulumeiTeadcoo 
redlngulum)  rt  qua- 
dratu at  ad  qtudcAtu 
01  ob<llip£es  paralie* 
lasiqu;  nouies  Sutex 
pr(Co  Sed  ?e  A t ad  co; 
Hc  xt  ad  xo  io  trian- 
gulis eqal;fngulis  ob 
parallelas  aXIi&  cxo. 
PAriterque,ntBA4  «o 


ita  ob  eandem  rationem  ir  ad  xo  . 

Componendd  Igitur  proportlodtt 
cum  Al  Tt  XI  defit  IB  Tt  xt 

«a  ad  »d  ai 

.co  xo  • on  OA . 

Etgo  compoficum  vi  compofitum  • 

• Ai  de  u cpt  xa  Ic  u 

ad  ad 

jso  k oi>  xo  de  ox 

QS*«  ccitm  »t  rrfiaogulum  xt , dc  xl  ad  te. 
aanguIuoaxoadcoK  fic  etic  quadratum  U ad 
quadratum  or  ex  propofid.  lio. 5.  cum, fit  ,ca- 
demproportio  quadratorum,  ac  ccaangulonim 
aa,ati*  adcosIcoPi  Vndae* V'*f 


ctic  tllipfii . 


THEOR. 


TRACTATVS  XXVi, 

o«l  q«Mlratuoi  «CiqnMi  Aft  i vd  av  poitb 
^ Yl^  ciilrit  i fcrtictbut  (cctionam  > b eant  intet- 

\ cepti  ad  paramrcritm  eosttguam  j Sed  porcioAf 

eft  mAtori  quam  ao  { ergo  rt'  aot  maior  Barametcr 
fimilcs  jMntf  p«rabol«  irvquiparab.KOH.Quarea^ruote^c. 


TH^OR.  VI.  MlOPOS.  VU  ^ 

ffyperboU  fumlUU  in  Cena  fimiles  fint , 

IN  cono  «LN  fe^o  triangulo  per  Tertiem 
Atr  ab  inccrfrftiontbua  oo»  9i  dreutomm 
a.s8i  & duji  hf|>crbolr  parallele  CMPatfir  Ar- 
oo  difeedant  ei  diamrtri  craarnerfir  proreadantua 
Tfqoe  ad  x . Sint  aticem  hc  omoia  pUoa  pet^ 
pcodicolarta  triangulo  ei  gencratimie  CLN.  Dico 
hat  >^*euei  pafalUl»j  ifi  HypctbtiAJ . 

Intelligaturl.oon  fit  fatis  exprriTa  ab  I.  TCrtkc 
In  aliqood  puodum  i prodnfta  linea»  Be  i pon^o» 

fiuofccatmAfnetruBirtrumqtaeif&Tduf  perpra  N 
dicoUrea  ad  idem  planum  1114  erigantur 
VTjfr  eiprop.8.Trad  as.  erunt  parallele  quoque. 
Quo  pofico  probitor«  cumiq,^  Dcfittcpat 
rallel» , fegmea* 
ta  iplarum  erh  rc- 
dangolum  ex  AVf 
Se  VA  ad  rc&aogu* 
Ium  ex  DAfdr  xo»vc 
rc^aogulumex  <||; 

Se  IC  ad  rtdangu* 
Um  ei  Ibacj 
qo6d  laura  «btl- 
oeaoc  proportioda* 
lU.  Vt  aotem  redi 
golum  ex  KVtSeAV 
ad  redanguiam  ex 
aa  Se  da»  tca  eft  tt 
quitdracum  ad  iD 
quadratum  ex  d.  b. 

Er  Tt  rednoga- 
Inm  c I • fir  Qi  ad  jrtdaQgutom  ei  firac»  ita  c(l 

qvrdratiim  mad  qnadratom  n . Ergo  eritectaUi 
TT  quadraturo  ad  quadratu  po  velut  mi  qundracfi 
ad  quadrato  n ex  16.I.5.  C^are  talia  quoque  crOt 
latera  ex  prop.ad.  lib.0.  Elem.  f.erit  Tv  a49a»  n 
SM  ad  KP{fcd  efi  etia  av  ad  AD*xt  ic  ad  cs  ob  paral- 
lelifmO  ]ioear6  ADyd  ci  r Ergo  byperbole  erOt  d» 
roilpa  ArPDfdCMFEcx  prop.fs.  Tr.s^de  conldtf 
^circulii»  fir  ParabdU  ooo  ett  difitcnltas  • 
Nam  omoea  parabole» 4r  oronea  circoii  fooc  fimU 
lea»  Tt  oftenmmoa . 

Et  oiDoet  quoque  lo  coao  circulari  font  paral* 
lele  figure»  cum  drculua  bifi  fit  parallcbitt  atpa* 
rabola  lateri. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  Va 

/ 

•^ijnidijiMUS  in  eadem  cono  fefliones , non 
' picant  e[[e  e/tdtm , 

Sit  prlmiUm  fedio  parabola  Iu  cono  asc  per 
axetn  fcdo  plano  asc»  Se  perabolp  icM»d  rtv 
cqoidHIantes . 

Dico,  qubd  he  rediones  noo  fuot  toa  alteri 
eadem  • 

Probatur.  Quia  obtioerem  parametru/n  ex 
propof.j9.Tr.s4..  equate^fi  efleQtfibi  epdero»ied 
oeqtieunc  conTequi  «quale  pararoetrum.  Ergo 
eeAemeffeoon  pmunr. 

Probatur  minor  de  Parabola  • Qwniam  et 
pr.  41  .Cor.T  rad.s  4.  fi  compooatnr  rmangotnei 
cx  cruribos  ia»  Se  ac»  id  babebit  eam  proportio* 


Sk  deinde  dat^eftlo  Hripetbola,Tct  Ellfpfis  in 
conia  aas  equidiftamtt , Dico  non  efie  edTdcm 
intf  r ie . 

Probatur . Nam  et  M*Trad.S4  coofe.  diame> 
eri  tranfierfe  eOeni  imer  fe  cqualeijfedcM,  Or 
talea  oon  fuot  . Ergo  neque  rediones  font 
egdem  inter  fe|  Afompeum  Tcrboneodirur.  Nam 
AC  maior  dl » quam  ad  • Ergo  etiam  tranfaerfA 
dismecer  cm  maior  efi  » quam  DQ.io  ach  ; aoc^ 
triangulis  pquiangulis . Vnde  Ellipfet « aor 
pcrbolf  ooo  erunt  inukca  cqualrf;fi  fiat  psral> 
Irin. 

EXPENSIO  «. 

a 

Ve  Coni  felUonilms  in  Imtainde^enin . 

SPtehi  HI  (oal  I qui  ram  brfn  rataiuiMi 

obttaat)  non  definit  timn  In  pqndhani,  M ■ 
ia  llne.ni>rc  cornu  reprefentit  A.c,de  hoc  efim 
Hi^>  dicere  necefliriiim  ridetur  . 

THEOR.  1.  PROP.  Vin. 

* /n  Cono,  ^ni  definit  in  lineam  redam  ha~ 
itme  pro  hdji  cmulnm,  vel  ElhpSm  re- 
litjiu  omnes  pkraltcla  ftdiones,  (en  intra 
feu  vitra  hafm,  fi,  producatur  tUm  catti 
fupcrficicSffunt  Ellipfet, 

Sit  CooDtycnius  bafis  circulos  ACiD»Tel  ellipfif 
definatq;  in  lineam  *r.  Dico»qttodfi{oeofiiX 
aUquafedio»TtcMPapArrildabafi  illa  fedio  eg,- 
biMit  EUtpfim  • 

* Probatur  cx  ea  proprietate  EUipfis»qobd  coa* 
fcquatnr  diametroa  ionquales»  Se  qubdocaois  ap* 
pltcatarum  quadrata  inuiccm»  ita  fe  in  proportio- 
ne gerant»  Tc  redaogula  fi»b  intercepUa  diame- 
tri portionibus  comprebeofa.  Sint  ergo  applica- 
tniM,doo.  Dico»  qubd  Icaeft  quadrammiM 
•d  quadratum  01,  Tt  redangulum  cx  01 » & ta  sd 
tedanoulum  ex  co»  fir  ou  * 

Probatur.  Namiu  ellaii  ad  OH»  Tt  eft  st  ad 
ita  eft  Po  ad  vn»  TtTOnd  1.'^.  Linepeerb 
TQ»dsi  fooc  «quales»  ficuc»«^sN»  dTXi  Vade 
poftuot  computari  protadem  1 Qutmobrem  etiant 


DE  SECTIONIBVS 

ertc  Mt  i>K>ve  Po  ad  va.»  co  qibd  fiat  ecdtm 
propoftk>o«s  voi  tcni«ex  a<nipe  si  ad 

ui»vel  TO  ad  T&«  Cum  ergo  fit  Miad  DN^vtl^  ad 
Y»  ark  pauautido  mi  ad  PO»vc  dn  ad  vr.  Q^re 
citi  quadrata  ea  tdTT.6« 
cx  iUit  liaeil  cffeda. 
Sedet  fe  habet  quadra* 
tam  ex  du  ad  quadra- 
tum tx  v&dtieftrtda* 
gulum  ex  AH>  ^ NB  par» 
tibua  diametri  tnceccep* 
tit  ab  applicata  on  > et 
reftangulam  cx  ar  > 8r 
A.B  partibus  «diametri 
interceptis  abappUea^ 
VA.exirJib.;.  £lefH. 
eel  ex  6.  Tr.14.eum  fit 
bafis  eircol«»rel  EUipfis-  Ergo  etiam  ita  erit 
quadratum  ex  »*  I ad  quidraimn  ex  OP,  et  redaii* 
^um  ex  AU,  8e  wi  «d  rca»ngolom  ex  At.  Rr  11 ; 
Sed  tedangulum  ex  a^*  8r  N • eft  «quale  redan. 
guloexci>fr  tu  obptrtUelaslA>&  li,  obquas 
xqualia  font  fegmenta  diamer  rorum  equalinm  ci, 
& AW,  fictrt,  Rf  IH,  & M • E*  »«*  <i«oque  redangu- 
Juoi  ex  At,  Reta  cx  xqutlcredaugAlocOi  Rr  oh 
ob  eandem  rationem  fesmentorum  xquallum  . 
£rgo  quadratura  ex  Ml  ad  quadratum  PO,  eflrrt  re« 
danguinm  ex  01, 9t  IH  ad  rcdangalum  ex  co»  Rc 
OH  . Quaderi  erit  Ellipiis  figura  cmpu  , cum  ctp 
culus  efie  nequeat  ob  diametros  ioxquales » quia 
cquidc  eft  maior  dh  fcmidiametcf.qaim  Mljficuc» 
mMor  eft  iw,  $ i » cum  qulbu»  ij  diametri 
catdem  pci4>4rtioiiem  dicuAt . 

expensio  111. 

Ve'feBione  fbhtroiiit  fer  (Urus 
juperfeies. 

Ad  inaeftlg.odum  fopctficiei  corporis  fplif 
raMit>ac  folidtutiitrtUc  cll  (cite  fcfiiollcsi 
^0*  ioipfo  «biberi  portiinciad  qojm  rapenCo. 
nem  lncnnil.m  op«r»  ptetioro  eft  deGaiciooes 
agnorcece . 

DEFINITIO  E 

Stmutiffu  !*  erbe  circi  fimm  ditmcUM\yimci, 
dutee  reduc  id  idem  funSimti  f"  ^fcrlFl  ft^~ 
raidemtircimfcribit . 

DEFINITIO  lE 

Alii  etw  tfl  idcm  axU  > eirea  c/iitm  Wiffic 
/orm^rix  cirumulxti  eftt^  pMff.M  ixuxs 
meibm  ccitrim  iffou  eS  • 

THEOR.  E PROP.  IX.  ^ 

Omnis  ftHio  rt3*  oxtm  Jph^roidis 
rirculus  • 

PRobatne  Idfaciriur  ab  cfforroatiooe 

aia,eil  enim  EUipfis  *aCD  fe  circuarpMdo  «e- 
eerit  IpproideiQi  omot  puoRum  eios  citculum 
effecit.  Quarepanaumifcgyfanilop,!»  “ 


SPHJERICORVM.  4J» 


circulum  deliteaoit,  fcd 
hic  efi  parallelas  bafi 
Bic»adf  normaliter  a^ 
axem  Ai>  fpbfroidis  eo  • 
qubd  Te  giranJo  puQ- 
Attin  e noninutetdUU- 
tiamipuo^oBt  Ergo 
axi  circuiua  iih  erit 
normalia»  aieeriqueeir. 
Cttlo  iic  paraUclos, 


THEOR.  II.  Oropos.  . 

Omnis  fcHio  fphxtcidis  axi  oMifi^llifis 

Sit feda  fph^roidet  AlCo  plano  wkjtboixs. 
ad  axem.  Dico i/idm  >er«m 
Se&io  AtCD  priiqigcaia  fphxroidem  confii» 
cucos»  fit  plano  oui  reAa*  nempe  tranreatpd^ 
aliquam  iili  plano  perpendicularem  » patec-enim 
hoc  fieri  pofle  tbfque  alia  probatione  j Ec 
eidem  plano  priougenlo  abdc.  perpendi- 
culare quoque  planum riQ^&  ax  D fecet  obliquum 
01  Ksin  N pundo : quo  obliquum  fecat  axem  »Rr 
in  M aliquo  alio  pundo  { Sineque  hxc  duo 
plana  rcAaad  axem  ac*  Sedionca itaque  In»  Re 
XM  erunt  perpendiculares  ex  propoCld.Trad.Bs. 
plano  primigenio  BAOCt&  eius  Icdionlbut  lineis 
fQj&MD,8e  planapiq^,6e  bKd  erunt  circuli»  8e 
parallela,  vc  axi  orthogonalia i quibus  pofiiis»ttB. 
Probatur..  QuodPiq.8r  axo  plana  circuli  finr» 
& KM,  Rr  IN  perpendi- 
culares diaroecris  Pq»  Re 
BD  erit  redangulum 
PN,&  NQ^quaie  quadrq» 
to  IN  . Sicut  etiam  re» 
dangulum  bm»  om  erit 
«quale  quadrato  M X : 
Ideo  re^angntum  erit 
ad  redangulum>rt  qo«» 
dratum  ad  quadratum': 
Sed  ve  (cfiangulom  ex 
XN»&MQ. ad  redanga» 
Ium  ex  BM»  8r  md.  Sic 
eft  reAaogulum  eXO^^tRfNS  exprop.4S.Tr;B42 
ad  rcdangulum  0MiRrM5»eoquod  SADcfit  Elllf- 
fis . Ergo»  n quadratum  in  ad  quadratum  m k»  ita 
^redangulum  cx  on»&hs  m redangulomex 
oM»&  Ms  • Ergoex  6,  Tr.a4.Dis  eft  Elhpfis  • 

THEOa.  III.  PR.OPOS.  XI. 

Omnes  Elliffes  in  fpbifroide  fmt  fimileSt 
Ji  Sns  firdUcU. 


V ^ 

yr  1 

GA( 


C ItcaoQrudlotVl  pre* 
O cedeos»  ScAio^pri- 
migenia  fphxroidis  abco» 
Re  plana  circulorum  per* 
pendicuiaria'eide«)^re6tio- 
ni  primigeni;  finC^Pio.» 
KD»  8c  eidem  quoque 
/BElliprct  parallele  perpen- 
diculares Tio»Rccxzecut* 
Rf  tourCedioaea  ^»  ® ^ 
perpeadicolarcf  ptop. 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XV. 


fet  i»  Ctmtide  Ptrahtlico 
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Itf.  TriA.  pcrqaatiganrplinum  01  il.. 

Prob..StSioiMtciTi&  ziccflefimllesredaa* 
gul&  tx  0(iU.«l  rcAignluu  OH>flr  liLcz  pt.68. 
przc.Tr.rt  rcAigula  a!  A &T  ad  cedagulu  ez  ZM> 
frMci  fed  n reAangalumaaOs, &S1,  ad  rcAan- 
giilDoi  eM,fr  MLt  iia  aS  cjuadrataiii  ■ s ad  quadrati 
M a ei  pitc  . Ergo  etiam  rcAanguli  ex  Tt,  dr  8c 
ad  reAengulum  ea  ZH  > Ir  HC  , ve  quadrarum  IS 
ad  quadratum  Ma . Quare  etiam  ex  ad.  Itb.d.  ao» 
le  arliuc*  eruat  ad  HX,SrHC,vtit  ad  aMiquare 
ex  def.id.Tr.aq.  fefiioaum  fimilium>  erunt  fimi* 
lea  fedioaea  qitA  cxAparallelx . 

EXPENSIO  IV. 

Vt  fixionibus  Omoidis  fuubolici . 

QVonlam  egimnr  de  prcelpuonim  corporum 
feAionibut  . parabdlienm  Conoidea  inter 
^^rpora  mathematica  non  infimum  locum 
eblincna  prztcrire  non  lieet . T rea  autem  feAio- 
pes  Iu  iplo  fieri  pofliine  pmaer  primigeniam,  ex 
qua  gancratur,  Circulua,  Parabola.  *c  Ellipfia . 

P E F 1 N I T I O. 

COaeddn  TtrMitmm  TvxtaU  eirtM/imm  oxtm 
volxiaia /iruMfirr,©"  aX»  rlar  cH  MJttitm 

poraboU  ^exUriett , 

THEOR.  I. 

Sit  fu  Conoidts  parobolicum  • cuius 
cnculms^  fidum  fit  pUno  btfi  ftati- 
Itloffidto  circulus  ertt . 

Sit  laa  corpoa  Coooidale  Parabolku.lu  fig.pr. 

feq.A  plani  XDC  iotellieatnt  nquidillantbafi, 
qun  fit  circulos  efg  . Dko  p/aaamql/e  nrculu, 
Pr^atnr  . Nam  eius  ambitus  formabitur  i 
ppnfio  c per  motum  parabola  circa  axem  ao . Ec 
nm  illud  punAum  fempet  cquididanter  bafi  roo> 
neatur , cumque  pcrimetroni  parabolae  maneat 
femper  inuariatum  punAum  illud  c per  o,  m , ( 
sfper  in  cquali  diftatia,i  efero  x,&  circolocFM  ■ 
.pmonebitar,  vt  patet.  Quate  (dhi  circulos  erit. 

THEOJU  II.  PROPOS.  XIII. 

■Omnis  fiXio  Ptttbolici  Comadis 
/Ium  uxi  Parubol*  cfi, 

Sit  Coooldes  Parabollcnm  aas  Axis  Aq^  fintq; 
parallele  fcAiooeaoVHN  Ac  altera  qpSFpcr 
aXernaq:  Sintque  circuli 
paralleli  iMoc , te  SNK, 
8c  perpendicularea  Para> 
bolp  prlmigenip  aacc . 
Pico  oPMN/rAMseaa an' 
fmdUdsm  eStptrt- 
boiem . 

Probatur  OP  eft  dia- 
meter conlugata  in  para- 


aoia  primi^cnu  b Ac . loeoqoe  ts>  OT  tc  rFAaiuiS 
Ium  elt  ad  ao>  dc  o®  rcAangulum , vt  ra  eft  ad  ot 
expropor.fO.TraA.t4.  fedexat.drscreAangt- 
lnmclicqualequadratoSM,drreAangulum  ex 

XO  . tc  o a quadrato  om  . Ergo  quadratutt 
SH  ad  quadratu  om  erlt,vt  tr  ad  Or>qo(  eft  ex  prop, 
f.  TraA.aq.  proprietas  parabolae . 

PROBL.  IIL  PROPOS.  XIV. 

Omnis  fiSio  Conoidit  purabolici  *d  uxtm 
obli^uu  Ellipfim  effbrmttt. 

DVtamurparalldi  bafi  circuli  ixo,  te  na, 
qui  fcccnt  01 XL  planum  fcAionl  printige- 
aix  lAD  normale.  Eruntq;  hi.  dr  kn  interfeAio. 
nea  planarum  perpendiculares  iacerfcAianibaa 
XD.  te  rq.  Aotex  propjd.TrsA.ax. 

Dico  ircpucOixL  Mfunmpt jum  txi  ac  affl 
Clhpfim. 

Probatur.  CiimPH,  dcMq^tcAangulum  qua- 
drato mi.  dr  1 N,  & 
MU  rcdigulum  <)ua- 
draco  MK  fic 
co»qn^d  fint  circuli 
vtcipr.^;.  El.Jaj. 
ericredaagulu 
druq^ad  rcdxogu* 
Ium  » M t Sr  N B rc 
quadratum  l m ad 
quadratam  mjc  ex 
prepor.7.  lib.f.  Vt 
autem  red^aogulum^M^adredanguium  BND»lca 
e1propof048aTrad.t4.eft  redaogulum  oml  ad 
redaDguIom  OViL.  <^der^  ceftaRgulum  oml 
erit  ad  redaogulum  om  t|Vt  quadratum  Ml  ad  qua* 
dracura  HX>  bxc  antem  ex  propof.d.  T raft.  t4.  eft 
proprietas  Ellipli  prima»  8e  tfeotialis . 


14 

fuHS  fimiles . 

Slntduar.olT,  dr  tMcpatsUelz  Ellipln.  Dico 
et/  effe  ftmUtt  • 


Prob.  Sappofttaeadf  prorlutcoltrottione>q 
propof.H.  cum,«r  fic  ilfdg  rerhU  cade  demonfti 
tio.  ReSaaguIu  oM»drNx  cftad  redigulum  oM: 
Mxex  prop.48.Trad.t4.  veredaguiu  OMpfllrl 
ad  redanguium  ea  sm»  i «c  ; Sed  vt  redang 
lumONpAr  NXad  redangu/um  om,  8e  arx»  ira  i 
^dratftiM  ad  quadratu  mx  «x  I4.b.  Ergo  eti  j i 
dasgolomea  TNfftr  Mc  ad  redangulum  ex  xmj 
MC»  nqiadnoun  iN«d  quadratam  Mx.  Qoa 

etiam 


DE  SECTIONIBVS 

etitm  ei  propof.itf.  lib.tf.  Eicm.  itaeric  nc»  9c  nt 
iiaec  ic«  erane  ad  sm  > &*  mc  > re  i n ad  im  : quare 
cx  d«f*  Elliplcs  oit4?  S Kd  eruot  limilet . 


THEOR.  IV.  PROPOS,  XVi. 


PArabofatBi  decur  paralleli  axi  ab  para* 
bole  per  axem  Vad.  Oico  tim  cfie  fimUtm» 
ttftialem  ipft  VAO . 

Detruncetur  ao  ex  axe  equilia  bc  diametroiS; 
ducatur  applicata  cH|  que  erit  parallela  BO . 
Probatur . Quia  vt  ag  ad  AEiita  ell  quadratum 
. • CH  ad  DB  I & quia 

A 


EXPENSIO  V. 


DEFINITI  O. 


OjioiVm  Hyperbollcum  *b  HfpirboU  tifufimm 
V_/  Mcm  *:lMUfennti4r,  & axii  emt  tH  titm. 


10^0 


t' 

& 


SPiCROHICORVM.  441 


THEOR.  I.  PROPOS.  XVII. 


Jn  Cwoidc  Paracolico  ParahoU  axi  aqni- 
dtfloHtes  fmileSi  O*  xqualts  funt . 


Si  planum  fecet  Conoidem  Hypcrholicum 
paralleli  ad  afymptotum  pfiuya  ex genC‘ 
ratione\  illa  feHio  ejl  parabola . 


Sit  Conoidea  Hjpei^Ilcom  tdV.St  Egufe  ex 
generatione  eidem  TDV  Afjrmpcoti  fintBA.H^ 
AC  *’  licque  DB  parallela  Af)rmptoto  ac  ; per  quam 
agatur  plinu  DHE.Dico/ft^artnn  due 
Ad  quod  olleodendom  conllicuanrur  otdinatim 
applicate  parallele  bafi  1 x»  & j V hinc  Inde  «A” 


extendantur  vfqueadlAiymptotos  in  x>  Az»  RrSy 
Ar  quia  funt  paralleleViU plana  iMK»  fir  tNv  cir- 


LAM  parabola  ell  i 
eriticM  redangu* 
Ium  ex  Cor.i.prop. 
^o,Tr.S4.de  Coob 
cia  ad  I-CM  redan» 
gulumddell  ex  35. 
Itb^.  illi  cI)CM  e- 
quale  f c quadra* 
tum  ad  quadratum 
OE  aquale  LB»EM  re* 


coli  erunt  * licque  qp  tangens  redtonem  parallela 
tplixs.  Quibus  perfedis  erunt  omnes  equales» 
Atpote  inter  parallelas  linee  dp»  lx>  oz  . 

Probatur  igitur  . Quoniam  a x ell  Ceda  1 vc> 
cumq;  in  l ex  propof.d.  lib.a.  £1.  erit  quadratum 
totius  axequate 


Aangalo  , rt  o adAi:  fed  «H  quadratum  cft  ad 
tjuadratum  Fp,  vc  ao  ad  a,  tdeft  ic  ad  xa  . Ergo 
cum  CF  quadratum  ad  10  quadratu  eadem  propor- 
tione  alludat»vt  cH  quadratum  ad  idem  bd  qua- 
dratum erunt  «qualia  oh»  fr  Cf  quadrata  . Ergo» 
te  line«  GKi8e  cv.  Quare  cu  diametri  Ent  equalei» 
equalerqoe  appHcate»parametri  quoque » vtpote 
«qualium  appllcatarom  quadratis  redangulorum 
cum  diametro  latera  erunccqualU.  Vo&  para- 
bol«  eraoe  Emiles,  te  «quales*  vt  ex  dcEniiione  • 


r»  \o 

7 , 

NI  \ 0 

■2a/  0/ 

1— 

duobus  re^an* 
gulis  ex  Tegmen- 
tis a l,Alx  » Ar 
quidratisex  ijfdc 
BL»  Ar  LZ  » vt  ia 
quad.  4«  vides. 
Quadratum  vero 
maius  ex  LX  » Q» 
Et  «quale  df  e- 
qujtur  re^aagu* 
loeiltXiAr  ks»cx 
pr.46.  Tr  14. 
facit  gnomonem 
circa  a x;  Equidf 
as  k Kx  integrae 
vna  portione 


Dc  fefhonc  Conoidts  Hyperbolici  per  planas 
fuper fetes. 


2 X alteram  fub  altero  latere  kx  » Vt  eodem  modo 
redangulu  ex  LK»Ar  11  faciet  gnomone  conclufum 
pr^dtdo  gnomone  andaiens  quadratum  eX  aL»vt  In 
quadrato  xs  cft  vi* 
JXJcre.Quare  quadra- 


tum xa  equabicur 
quoqidu(d>utredi 
L gulis  vmexSK » Ar 


COnoldes  Hyperbollcum  recipit  omnes  fe- 
fediones  planis  dluerEmodd  illud  lecaoti* 
btts»*  nempecircnlum»  EllipEm > Parabolam • At 
Hyperbolam ; de  Circulo  nihil  dicemus»  cdm  pa- 
teat ex  antecedentibus  oftenEonibus  Circulum 
exhibere  E planum  fecet  Conoidem»  Hyperboll- 
cum paraliclu  baE,At  eidem  prorfiis  demooEratio 
cft>quam  adhibuimus  In  Parabola . Vode  ad  alias 
iediooes  oftendeadas  accedimus  . 


^Kx  > Af  alteri  IL»  te 


XI.  • vna  cum  quadrato  a L » Equidem  hec  omnis 
ambit  quadracCi»  cuius  latus  as,  vel  ax  . Si  er- 
go auferatur  quadratum  paruum  a L commu- 
ne vcrifque»  te  gnomon»  ideft  redangulum  xk»ks» 
te  quadratam  maius  ex  LX»que  inuicem  equantur 
remanebit  gnomon  intetmedius  » nempe  redan- 
galumex  LX»Atu  equale  duobus  redaoguUs  tx> 
te  La.Sed  re^angulum  1 l»&lk  equat quadratum 
MB  ex  irlib.y,  Ergoetiam  duo  redangula  ex  lx» 
Ar  La  equabunt  quadratum  u l. 

Idem  dicas  de  redigulis  duobus  o ^ »Sr  oz.quf 
«quabunt  quadratu  oN  . Et  Ideo  erunt  redangula 
duoexauALX  ad  redanguladuoex  3 o»  AtoZ»vt 
tM  quadratu  ad  quadratu  NO  • Tdeoq;  etia  erit  me- 
dietas» nempe  vnicum  re&angulumeza  l»  At  tx 
ad  medietatem  reSanguU^  vnicum  3 O»  At  oz»  vc 
quadratum  mL  ad  qaadrahimNO.  Sedredangu* 
Ium  cx  a L»  A lx  ad  aliud  ex  j o » teoz  clt,  vt  ba- 
fit  a L ad^  o bafimob  eandem  altitudinem  equa- 
Ilum  LX  » At  oz : baEs  vero  a L ad  baEm  } o cii» 
ve  DL  ad  00 . Ergo  quadratum  «t  cnc  ad  quadra- 
tum no»  Vt  Dhad  D0»qu(ex  prop  ^-Tra^-H” 
propri««p.nbclr^^  THEOR. 


> 
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TIHEOR.  II.  PROPbs-  JfVlir. 

Oot»k  fiflio  coaoidis  f/ypirholici  *d  axfm 
ib'iijK*  Etlipfim  txhihct  fi Jectt  virumij-, 
Uiksfenionisper  axem  , 

Sit  feftim  Conoide»  Hjrpcibolicum  BAcdiiOt 
bus  planii  parallclii  ad  bafim  Hyperbol^qac 
prlmitiue  bac  normalibus  foe>  &BGCi<)ue  ftceoc 
planumaliudobiiquum  axi  am  & eidem  icdioal 
pnmiciurnormale  BDCL.  Dico  boc  plaaum£|* 
|ipAm  exhibere . 

Probatur . Nam  cum  plaoa  normalia  iint  a4 
b^oerboiem  pri* 
miuuam  bac  ie- 
dionea  DN»&cO 
crunr  quoque  nor* 
inales  propof.  i5. 
Tr.a».  quare  re* 
dangulumex  fk, 
KE  erit  squale 
quadrato  dn,8c  re* 
jSangulum  ex  bo» 
&OC  quadrato  oc; 
Sed  redangulum 
rN)dr  HE  e(l  ad 
redangulum  B0i2^  oc»  yeluti  rcdangulum  cx  hN> 
^ NL  eft  ad  ndangulum  cx  Ch  i & Ci  ex  prop. 
48.  Tr.t4  Conie.  Ergoredangulumex  mNANL 
e(t  ad  redangulum  eXHO.&oL»  vc  quadratum 
dN  ad  quadratum  00:  qus  eft  proprietas  Ellipftqt^ 
px  5*  T rad.  a 4.ComCf 

COROLLARIVM , 

E LISpres  parallelas  in  Conolde  HyperboUco 
ide quoque  nmilcacadcm  autem  Bguracft^ 
qu«  in  par40olico  Conoidei  Bc  eadem  oftenfto  t 

THEOR.  IU.  PROPOS.  ]CIX, 

Omnis  jeSlio  Conoideos , qutt  tranfeat  per 
cesutum  hyperioU  frinrstiwe  Hypnbot 
lamfoimoi  t 

S It  centrum  byperbolf  prlmltiuar  a,  flr  IpP» 
icdio  iMNCf  qus  fttam  exprimat  Conoidem 

7hyperbolicum  » fitquq 
fedio  TEFI  qu(  produda 
cranCeat  per^encrum  a. 
pico  hMn'  tl$c  hypnboU^ 
$inc  plano  Hyperbo. 
Is  prirnJtiuf  |^c  nor-* 
malia»8r  b-ift  circulari 
parallela  plana  oya»  >8r 
f t H,  ipfaquefrRio  TEt« 
Sic  quoqjei  bMc  norma* 
liSi&r  Fv,  &r  t*  fedroneS 
crunc  normales  inteife* 
^ionibus  qR.&PH.  Du* 
cantur  poftea  applicat^ 
vN,&  TM  diametro  TAad 
^ ~ , pundaV,&T. 

Prob.Ke^angulu  ex  Vc^i  &a.V  eft  aquale  qua- 
drato V.*  Sicre6tagulu  cX  pT|&  th  eft  (quale  quad 
rato  Ti.HrgOiVt  quadra' u ad quadratu»ita  redagu* 
Ium  ad  rtaangulum  . Sed  rcttangulumcx 


A T V s XXV. 

vik  eft  |d  redangulum  NV.Sr  vo,  Idcft  quadratum 
Tuoc  enim  (quales,  kC(  oce  applu  aty.  velutj  retlan* 
gulumex  pT,5rTH  ad  redangulumex  mT|  &r  rC» 
ideft  quadratu  cx  49.T r 14.  Quadratu  ver6  m v ad 
quadratu  mt  eft.  vt  r dangulu  ex  diametro  Cranf- 
uerfa  LV,fir  ve  ad  rectangulti  cx  tF|&  tr  ex  pr.6. 
7rad.s4*  Ergoetiam  eX  16  lib.X-  quadratum 
VFad  quadratum  rt,  vc  redangulum  :.V»8r  VK 
xd  rdangulumcx  Lr  &T£,qii(  eft  pro.  hcias  Hf* 
perbolarum  exprop.6.Tra&«t4.Conic« 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XX. 

Jjymptoti  IryperholiC  in  hyperkolico  Concide 
funt  y.lem , ac  hyperkoU  in  eodem  pla- 
no exifientiSiO" coni  ajymptotict  fcBso- 
rte  effcclx, 

Sit  Conoides  hyperbolicumi  atqueadeo  eln^  fe* 
dio  per  axem.  & ex  generatione  Aftc  | cuius 
Afymproti  ne.uh;  qui<&r  conu  Afymptoticulbc- 
mcQC  M RH  » (itque  1'rdus  tum  conus  hme  , tum 
conoides  ai^  plano  VSk»  in  quo  formemur  du( 
ellipres,  altera  qqldem  SR  fedione  coni  hnfr  rf* 
fcda,a)rera  nrt  rtd'oneConoldishyperbolici  apc 
produda.Afyinpcotiis  vero  Hyperbole  conie ( sr» 
^t  Tx. 

Dico  itaque  tx  aTymptotum  hyperboleconics 
rffe  ifHOffht  sjympro.  um  hypetb  U^to-n^i.s  npl  • 
Probatur  .Nam  fuper^es  conoidis  Atc  fem* 
per  quidem  accedet 
ad  fuperftciem  coni 
HME , numquam  ta- 
men ilUm  afl*equer 
Cuc.eb  qubd  forme- 
tur k circumgira* 
tione  rrianguli  ex 
H'^E  arymptociicd- 
fticuti , quibus  hy- 
perbola  femper  ac- 
cedit* 1'cec  numqaS 
aftequatur  CX  prop. 
44.trad.a4  Quam* 
pbtem  Hyperbola 
gonoidalls  oPi|  vt- 
pote  iq  (itperftcie 
(onoidii  fxifteoc 
cumipfi  fuperficie 
conoidis  s^per  qui- 
dem accedet»  num- 
quam  tamen  alfequefurHynerboIam  SR.  conicam» 
fri  iuper6c|econi  tff  .damifed  8r  SR  fcfnpcr  acce- 
dit ad  alymptotum  Tuum  TX,  Sr  nuuiquam  aftequi- 
tur ; Eigo  etiaip  Hyperbola  D^t  accedet  ad  tx 
afymptotumi  fed  tiium  non  aflcquctur.  Quare 
etiam  x‘*'hyp«tbol«conoldaliiPPicrit  ATympto- 
tus.  quod  accedendo  quidem  ad  SR  accedentem  ad 
TX  accedat  quoque  ad  TX»quam  coofequi  non  po- 
tefti  cum  nec  hyperboiam  sr,  qux  nec  ipfa  acqui- 
rere poteft  xT  numquam  obtinere  queat  • 

COROLLARIVM, 

Hinc  eft  Hyperbolae  sr  coni  &t  dpVI  coooidts 
cflTe  ftmilesi  quia  cum  habeant  eofdem  afym* 
ptotos  ductis  sQ  & po  erunt  diametri  rect(  appli* 
cat(  fub  augnJo  recto  ipft  axi  VT;  quare  ent  vc  TS 
ad  Q^i  fic  TP  ad  FO . V nde  fectionea  ex  prop*  T4- 
tract.S4.  ftmilescrunt  dpi  coooidit,  & sE.eom 
afymptotici,  THEOA. 


/ 


DE  SECTIONIBVS 
OR. 

CenoiJe  emnts  HyptrboU  faralUU 
fimt  fimiUs, 

.A. 

» Iceonot  •rjrmptotifo»  mom  fipperbolf  primi- 
^ genic  *ic  conoidi»i  fif  hypeAoIx  in  conol- 
QX  de  ici.Jf  ■OE.in 

cono  autem  fhi, 
&CAB.  DicoBEBt 
# tcL  effe  fimter 
HyperyoUf . 

Probatur.  Nam 
e«  Cttfoll  prop*Bo 
huius  DtB  HTper> 
bola  Conoims  eft 
fimllls  Hfpcrbolf 
CSA  coni  ex  prOf>« 
autem  tfh.  cabcA 
fimilis  hjrperbol«,&haecex  CorolI  citato  hy- 

pcrbolzLci  I Ergo  Hyperbolf  n.0,  fcDH  Taot 
fimllct. 


SPHyEROTCORVM:  '445 

io  circulo  fint  dudc  i Sr  idem  dicas  de  quadrate» 
OH>qupd  erit  «quale  redangulo  ex  co»  8c  oa  eb’ 
qubd  ftnt  quoque  in  circulo.  Atredangula 
bene  inuicem  eam  proportionem  »qoy  et  lateri 
bus  componitur  ex  prop.it.  lib  <¥.  quare  propor- 
tio redanguli  ex  co,Sr  oa  ad  rc^angulum  a^,  8e 
XL  componetur  ex  proportione  co  amMKj 
froiadKL.  At  proportio  co  ad  Mxefte]dm»qug 
s^o  ad  Qk  ob  parallelas  mk,&  co  in  triangulo  cqO.* 
£c  proportio  ok  ad  kl  eft  eadem  * ac  proportio  oo 
adkD.  Eadem  ergo  erit  proportio  er  cO>  Sr  ob 
reAanguIumad  MK,ArxL  redangulum  : quz  eft 
redangult  oDi&  oq,  ad  redangulum  r<^  8c  xd» 
vtpotei  quia  harc  redangula  ex  lineis  dicentibus 
inuicem  eandem  proportionem  ftne  compolita  : 
Sed  illa  redangula  nempe  ex  cO)  firOBadre- 
^anguium  mk  > Sr  xL  dicunt  eam  pfoportiooem» 
quam  quadratum  Ho  ad  quadratuilk  XX*ctini  iftU 
redangults  odeofa  Hat  aqualia  . Ergoettam  re* 
dangulum  cxOD>&OQ^adredangulumex^ft 
KDpCrit  xc  quadratum  ouad  quadratum  Xfer  qifle 
eft  ptoprieus  Elliplium  oi  propoCtf.  inft.14*  ^ 


’ De  fedioni(>u$  Cylindrorum  per  florus 
fuferjicies . 

CYlInJriqooqaefeaione»  conGJerinde  funt, 
8c  ((iiiiinn  fi  Cjlindrn»  bafim  circulom  pdf- 
fideat,  patet.reaionM  bafi  parallela,  eflt  cirenios 
bafi  pqualei.  fic  fi  fit'  Ellipfi».  patet  quoque,  om- 
nes feaione.bafi  parallelas  «qualet  efle  ^lipfet, 
quod  ne  in  apertis  Immotemur  per  Te  manifellM 
przfupponlmus,  ficut  ,a  omnem  fcatonem  to 
parallela  efle  (Juadratu,»el  Reaagulu.rcl  Rhom- 
bum, rei  Rkomboldem  IU  manifeftis  eft  . Igitur 
ea  folammoJo  de  Cylindri  feaiAe  atfcrcmui, 
que  miaiis  clara  funt  ■ 

THEOR.  I.  PROPOS.eXXlI. 

■ . ■ ' .ai.. 

Si  feflio  fiot  in  Cylindro  , cuius  iofes  fint 
circuli  ah  aliqua  plano  ohbquoaXsJcHio 
htcc  Ellipfim  reprtfentahit. 

•fjRobatur.  Nara  Ulare  proprietatem  Elllpfium 
c6oreqttitur»quod  habeat  diametros  iuarqua- 
IjCs  g quof  circulus  non  oblinet  > & tamen»  qu<^ 
qiladrata  applicatarum  ad  diametrum  (iot  inui* 
cem  io  proportione  Illa » qua  redangula  fub 
coDtiguiaaiiaiiicui  portionibus  comprehenla « 
Nam  quod  fint  diio  inzquales  diametri , patet  l 
Quod.viL  fit  diameter  idem,qtti  bafia  Cylindri  nz, 
^1  eft  cireulo*  : ac  rero  diameter  <io  longior 
«rlc , npote  bafia  in  reftangulo  <iez  diametro 
circuli  ZD. 

Quod  autem  quadrata  pppllcatarum  ad  diame- 
erttm  oji  qoalw  funt  zic»  & ob.  fe  habeant  ad  In- 
aiccm,n  interceptarum  diamcui  QO  pottionu  re- 
aangula.  nempe  ez  <».  & KO  ad  refiangulumex 
Mi  &0D.  Prob.  Nam  ex  ptop.jj.  lib.j.  quadra- 
'tuif  « eft  z^ialrt  eaidiulo  elf  ut,  * a j 


I Mnes  filtipfes  parallelas  tn  Cylindro  effe  «- 

qualestpacet ; quoniam  habent  «quales  uCf 

«b  carum  parailcli(inQm . , . 

Vnde  ethm  patet»  ipibd»  dr  11  bafes' cylinon 
fint  cilipres»  effe  quoque  (edioncra  obliquam  axi 
Ellipfim»  eb.qubd  extf.  Traa.H*  Eliipfium 
«qoaliu»  vtpoce : quod  peb  eadem  computari  pof;; 
fint  BO»  8r  OC  redangulum  ad  km  » 8r  xL  tcAan* 
gulum»vt  quadratam  ho  ad  quadratum  xxJ  quare 
etiam  reftangulumex  00»8r  pQ.pr«di&  ratione 
Critad  redangulum  DK|&  KQ^«  vt  quadratum  OH 

kd  quadraturo  XX . Vodc  cx  doTra^k44>ux<v.EV 
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TRACTATVS  XXVI- 


DE  PROIECTVRIS  PARS  PRIMA. 

De  Orthographia . 

BRoie£tionum  vfus  ampliiTimus  , tura  horologijs , tura  iftru- 
mentis  matheraacicis,  V.g.  Ailtolabio , & Quadrantibus  ; tum 
Cofmographia;  in  planura  ad  circulos  longitudinis , & latitu- 
dinis proiciendos , & tandem  , & maxime  Archite^tutz  ad 
proicicnda  corporum , liogulanimqueplanicicrum  deline^men- 
ta  perutilis . Et  hinc  profpe'diuz,  cum  prius  illud,  quod  iuxra diminutionem 
ocularis  profpedus  reprefentatur  in  planum  extendere  oporteat, Ac  ipfa  quoque 
corpora , fuperficierque  in  planum  proicere . 


EXPENSIO  I. 

Quiit  tjueluplfx  /Itproiefliol 

PKo^eftionis  nomen  tiiuerfo  renCa  rfurpaturl 
KJ  apud  Vitniut4l,qoidqa(d  ntra  foHditatf» 
vel  columnarum » vel  parieeum  prctferturj  rt  cor* 
niccsC^macia  Corotaides»  bafium^e  crepidines 
proiedura  appellatur  >qu6d  extra  roliditatem  pro* 
mineat,  & quali  proieAum  fuerit  • At  hic  proie- 
dionem  dicimus  hguram  quandam  in  planode* 
fcrtpumr  que  rem»  fiue  planam,  fioe  (olidam  imi* 
tatur  a plano,  re'.  omnioo>rel  fui  aliqua  parte  ele- 
uaram.  Ahqui  Ter6,rt  Aguiionlib.tf.  Optices 
eviftimit  protedtonem  pertinere  ad  Opticam,  8e 
eifeOpticf  partem:  qu^minimd  concedimus: 
quare  hfcqu^ftio  inftituta  eft,  rtpote  huius  per 
Bece^aii{  operationis  dataram  perfpedam  tu- 
meamus . 

definitio; 

PXoieffiatfi  JtperfirmMtUm  amUenth  m flanHm 
ImfTffJi»,  ^ 

Solet  dchniri  proiedio,  ouod  (it  rei  jolidsM 
f lanam  tfanfrrlftto . Verdoi  n hcc  definitio,  pro 
rt  rerha  fonanc,  Intelligatur,  omnino  impoffibi* 
litatcm  innoluit : fiquidem  res  folida  nuaquam 
poteft  in  planum tranferibi ; fedfolum  ililus  fin* 
fulx  fuperficies : quibus  fuper  planrm  deferip- 
tist  deinde  res  ipfa  folida  reprefentatur ; & iicet 
hoc  fenfu  inicileda,  reiaeuadat,-  aptius  umen 
ridetur  definienda,  tmprtfjiot  aar  a/.* 

tmas  /•/<  e.'  m plano  impr^imt*}ud  aliam  Jnper* 

ficiem  ambiat»  O"  Ua  iBam  aii^no  modo repre jentet  i 
Nam  qubd  proprii  tranferipeio  non  fit  patet, quia 
circulus  i plano  eteuarus  in  pianu  proieAusper 
perpendiculares  fit  Ellipfis.  Non  poteft  auce  dici 
per  dcfcriptione  Ellipfis  traferipeus  circulus  ;^a 
alterius  fpecicl  figura  eft , quis  enim  affitm^ic 


tranfcrlptum  hominem  io  fignra»  tot  in  efiglq 
alicuittsbruti? 

CONCLVSIO  I.  PROPOS.  I; 

Di^Ux  ef}  proitlUo,  ulia  vordtur  Ortbo^ 
graphia.  AliaSttreographia. 

P Rabat,  audoriute  Mathematiconim , qni  (u 
fufficienter  diaifilTc  prolefiioaem  arbitrati 
runt^nm  quia  rupcrficits.qn;  aliam  ambit  duplex 
folumeflepoiell,  nempe  libi, finTqaepartibna  pa- 
rallela, rt  ptifina.  Se  Cyllndrua . Aut  non  paral- 
lela, fed  In  vnum  punfium  contendens  ad  InAar 
coni,  aut  Ppramidii ; $1  rupctficlea  illa  ftt  parat- 
ieia  libi,  ruifquc  partlbua , dicitur  ciua  impreSio 
fafta  io  plano  onbo^taphia  : fi  rerb  fit  ad  modum 
pjrramidia,  rei  coni  in  pundlHquc  conucniac^lci* 
tur  Sttrcogcapbia , ^ hinc  rtraque  definietur, 

D E F I N 1 T I a 

tfhografbie  efl  /uperfieiei!»  etiam  lueUemtlt 
V.P  is  p/easm  anlto^emalU  impre^e . 

Per  boc  enim  dicitur  ortbogrmbia,  i rctbo 
gr{CO‘f^>j  quod  eft  reda , quod  IcilicetlUa  fii> 
perficies  dice&d  in  planum  incidat,  & in  cam  !■; 
primatur. 

CONCLVSIO  II.  PROPOS.  IL 

* Orthographia  non  mi^ciim  i difUmia 
oculi  ii^iaj  qua  lineat  vifuales  rtm 
vifam  Umbeutes  orthogonalitet  iu  fla- 
num  imprimat;  EU  eom  FraacifeS  Agui- 
Ion  lib.6.  opticor,  in  prafaioA  prop.i  g, 

jpRobanu.  bteliMvU^MnoiaqaaffljW 


DE  O R T H O 

Io  ^ulam  tiQ<leni  ronionnirtiir , 
Di«*#  Qiioddaia  jnfiaita  diAantij  /terent  paral- 
kU  . Refpoml.  negando . nam  primi  non  eft 
bcediftantia  poffibilli,*- Meo  fruflraroria  cll  fiip. 
pofitio.  Se  abrurda ; fe  :undi  cium  fi  daretur  nul- 
la fieret  rifio,i]op  decerminatot  limites  bibet ; 
quia  fi  infiniti  diflarte  ocului,  etiam  infinita  rei 
uiic  fieret  diininiuioi  fed  infinita  diminntioin 
nihil  terminati  Erjo  nihil  rideretur.  Tandem 
negue  ea  diRantia  data  linec  eflcnt  parailek;  quia 
feaapereRent  iinep  rifiiaiea,-  qup  eflentialiter  io 
oculo  conncninnc.  Neque  dicat  effe  parallelas 
fiucariui.8t  tosta  pRimatiooem  ; Quia  licet  id  eflet 
verum  quoad  praxim,  non  tamen  abftraAi,  8r  fpe- 
aata  linearum  rifiialium  naturi ; Mithematiei 
veri  de  tbRraais  loquantur,  vt  difium  eft  ttaa. 
cspcnCa- 

D E F 1 I T N I O IIL 

TVreqjra/WaeS  flpnjkie!  in  pimBum  temri- 
O «"'ita  & a/if Mm  alum  /iptijkicm  amiltuU 

coNCLvsioin.  pROPOs.  m. 

S/ereop4[>hia  n*n  Hafiimr  at  intuitu  oculi, 
cuius  lincitvifuaUs  tranfeunies  ph  corpus 
ali^u^  i»  fubte&o  ah^uid  defcnbant . 
Efi  contra  Aguit.  Ith.  6 Opttc.  pajfim 
Stcreographiam  oculo  trthutntm . 

P Robatur  primi . Quia,  vt  oftendemns.fi  Deus 
X dederit,  cim  de  prorpcAlna  agemus  , Ocu- 
lat debet  efte  remotus  1 rebus,  quas  ridet,  cnm  ex 
Arift.  fenCut  fiaper  icnfibilc  non  faciat  leniu . At 
«ri  Centrnm  Stcreographum  adro  ttitur  fiiper 
ipiam  fpqtam  i rnde  illud  punftum  non  poteft 
pcfluppooi  pro  pupilla  , cum  pupilla  fiipet  fphe. 
run  flinii  oinnino  rideret» 

Probxcttr  /erundd.  Qtiia  alfo  modo  pimum 
fc  habet»  ac  plartum  ; tjuo  re* 
Viijp  deferibuotor  • nam  hoc  loterpoairur  Inter 
ttneram  concurfatlinearam  c^oi»  Se  rem  deferi* 
beadtm  i i/lad  rerb  in  planum  collocatur  poft 
^f^f^^codam , rt  fit  priiit  ccotrum»  deinde 
KS  deferibeoda»  fir  tandem  planum»  in  quo  deferi* 
benda  ell  • 

Probatur  tertib  ■ Manente  re  rifjifr  oculo  In 
^em  dJftaotia»fi  planum  mutetur  rc«  eodem  mo- 
do ocoU*  apparct.fif  tamen  Ia  ipfo  plano  line»  i 
pondo»  io  quo  eft  oculus,  dudp  aliam  defcnptio- 
flem  f.tcluatpriori»qu«  cum  res  erat  Immota»  im- 
primebatur dilfimilem  . £rgo  deferipiio  h«c 
floa  pendet  ab  oculo:  fed  k fubtedo.&  i pundo» 
yod  fine  fit  oculi»  feu  fit  quodeumque  aliud  puo- 
mm»  i quo  proiednces  proueniaQt » per 
triogentes  corpus  deferibeadom  in  fubiedam» 
la  quo  fadenda  eft  deferiptio»  fe  conferant  • 

Probatur  qiiartb.  Quit  Stereogrsphia  repre- 
lenut  omnes  iupcrfictes  corporis»tum  fupcriocei» 

Cum  Infetiorea»  dr  quafcumqueaJiasf  quod  non 
ferit  ocolia»  Nammlumcxtrinfecum  ambttum 
reitqoem  littep  Tifoalet  lambunt  tn  fnbiedo  mro 
WB  fiCux  ouneau  intuetur  defcriptfim  • 


graphia. 

445 

CONCLVSIO  J\^.  PROPOS.  IV. 

Tria  PreieUtonem  immutant,  litus  rei,  f, tus 

piant,  &•  eorum  diflaniia. 

• 

PRobatnr  Je  filo,  tum  rei,  tum  plani . Quli.rt 
patebit,  diuerfimodi  res  firuaca,  rcl  ^num 
coIlDcarum  derenptioncm  rariat  fiiperficierumpta 
rccransterat,ctiam,Arin  alteram  rpccicm  lineai 
laperficics  , aagulafque  commutet  . Diftantia 
quoqtoiius  fubieai,  li-et  in  Orihograrhia  niliil 
Immutet;  inStereographia  tamen  ralJi  figuras 
alterat.  Se  in  dlucrfam  magnitudinem  diducit. 

DEFINJTIO  IV. 

L/»ca,  vcl  pbsxiB  prlmixeutum  cfl  Muit  atid 
refrtfiituntumfropooiiiir.  ’ 

DEFINITIO  V. 

Iinta proteS-ket,  rc/  ptperfides  fmt  otermiait 
-l/ia('»,re/ pinxi prim.^eaji  f.luieua,tS-  la/alie- 
Bum  planum,  mjHod  p oieBuraeMittenunautet'. 

definitio  VI. 

P laxam  proieBotmmAr  iUui:  nej  proieBloum 
ttetpit. 

expensio  II. 

De  Orthographia  Partium  fuperjfeiei: 


PRiit  agtmnt  <ic  orthofrapbia . quam  de  fte-’ 
reograDhia,cam  fit  facilior,  vt  eius  fterna- 
njui  fundamenta*in  primis  de  partibus  fuper  fidet 
agemus;  nempe  de  pundo»  lineis»  Se  »nguii§ . 

^5*^ft®®ptnns  • Licet  orthographia  » etiani 
Imeta  plano  non  perpendtcularibus  x fed  cum  eo 
certum»  fir  femper  oqoalem  angulum  facientibus 
V g.  fo.  Orad.  pofict  operi  demandari . Sic  enim 
omnes  line^  fub  eodem  angulo  Incidente*  in  pia» 
num  efieae  paraJlclp  poffet  coli  igi  ex  Tr.ts.de  fe- 
diombo*  planorum  • 

Veruntameo  boc  fcnfii  ort^raphlanon  fu- 
mltur:  nift  aliquando  nccelEtas^poftuJct  . Sed 
afper  intelligitar  fieri  p perpendiculares  ipfi  ple- 
no f mm  quia  certiocea  funt»  tum  quia  fini*  orthor 
graphi^  eft  loca  conM>rom>  fieuationerQue  repe- 
dre,que  rideotur  riTe  Ulf»ad  qux  corpora  fuo  ipfo 
pondere  feruntur;  poodu*  *er6  orchogooaU- 
(cr  lofubieftom  plsuumiocidit  • 

THEOR.  I.  PROP.  V, 

L/fifd  pdrMeU  pldHo  [ubieiio  in  lineam 
djaMem  pretatur^  non  parallela  ^ feu 
curtta  tn  Irneam  breuiorem  i perperi* 
cuLrts  in  punBum, 

PAr*  I.  Probator.  Linep  protedorio  il»Sf 
sr  proicieoie*  lioeam  ai  Incidant  iu  planum 


44ff  ..  TRACTAtvS  XJ^V  i. 

a£  ex  hxnotfaeff  ortliogdniUter  { Erfo  etitm  tpfi 
lioe^  *ft  * coafequeneer  linee  pUno  parall^l^^ 
proiciend^Fi{  ctim  Hoea  proicien<la  parallela  In 
prixii  parte  propof*  ponacar  ntano*  8r  ideo  linep 
AE.  Ideoq;  an^uloS  redot  effidet  ad  p,Sr  i . Vnde 
AlFient  parallelograinmuex  dcf  t).  tr.}  (SquM^ 
ia  eodem  plano  linep  erunt  ex  pro''ofie.  trad  il. 

£rgo  ex  propoC.Ji.  Itb.i.  Elem.  linep  fi  » ae 
erunt  squales  • 

Probatur  fecunda  pars . Et  Itt  linea  proicienda 
OH  obliqua  plano  ea. 

Com  ou,arco,2^oHA 

•Drefecentex  propoE 
s.  cit.  erunt  In  eodem 
plano»  Itaque  ponatur^ 
quodeo  faciat  angulum 
reftum  cum  Orthogra- 
phlcis  V.g.  OH;  erit  ita- 
que CHO  triangulun^ 
cuius  angulus  o redutt 
& Ideo  maior  ali  js;  Ideo^ 


theor.  m.  PROP.  VII.* 

* Omnis  M^ufns  in  triangulo  . omnibus 
cruribus  parJltlis  plano  orthographo 
proiciiur  in  angulum  aqualtm ; At  cru- 
ribus non  parallelis  y 0*  baji  parallela 
obtufior  proieflm  erit. 

Ac  cruribus' nim  parallcIH  angulus  proh- 
Ilus  erit  acutior , ijui  Isutri  magis  obii- 
ijuo  opppnitiir.  ; 

Sit  A5fT  anulos  tFrbidtfndusi  tt  fint  crufa  om- 
nia AX,8f  ■^■x.firTA  parallela  planoK>v.  Dico 


que  balis  fubtenfa  maiori  angulo  redo  maior  cm- 
ilbusex  propo(^r9.-llb.i.£lem.  Perinde cHproi- 
cieoda  linea  obliqua  erit  maior  crure  co»  quod eft 
squale  line^  pro'eds  to  • 

Tertia  pars  quoque  patet . Quod  proiciator  li- 
nea plano  perpendicularis  io  pundum . Quia  ln 
orthogonalis  » fcd  etiam  orthographica  LC  tran- 
iieos  perlpfamonbogonalls  eft.  Ergo  cum  ipla 
eadem  cft:  fed  omnis  linea  in  planum  incidens 
Imprimit  fundum  2 Ergo  etiam  LM  In  planum 
ptolcda  imprimet  pandum  c « 

TMEOK.  II.  PROPO»»  VL 

Utica  parallcU,aut  in  eodem,  aut  in 'ih 
uerfo  pianoylicet  obliqua  firU  plana  ortho- 
- 'grapho,  in  lineas  pa^lelas  proHeRa 
tran/eunt . 

Sint  Ilnec  ai>  8r  a l,  aut  in  eodem,  ant  dinetro 
plano  • Dico  eas  io  parallelas,  prolcftat 
profundi  c d . de 
lo . Nampeoiefirlcef 

AD.atHi.ficnt.  «f  e» 
at  ice*  prop.7.Traft. 
)i.  fune  parallelp*  8t 
AS4t  Hi  e»  hjrpoebcfi. 
Idtoqueci  ptopof.I}. 
eiafdem  Trad.  etiam 
fupctficiet  peteaa  du> 
fi»  AC . 8r  HO  erunt 
parallclz!  Ideo^ccx 
propof.M.  eluHemTrafi.  fe&one.  cB.atno.rt 

i fuVtrficlebua  xquidiRonubu.  f.fi««unt  p«- 
rallelz . 


fjiri- 


k W IIiaA*i«  -«tv»  pat  

angulum  o. v p proiedd  edi;  squalem  angulo  axt  • 
Patet, quiactim  dne  fuperd^ies  nroledrlees  voxT» 
StxVAp  ex  Thell  perpendiculares  plano  wtbo- 
graphoi»ov,ideoqjetijf  c-^une  plano  parallefo  aXT 
prt)ici6dlango!f»ideoque  angulus  axt,  8c'pvd  ex 
propof.  4.  Cor.  a.  trad.  as.  erunt  anguli  ioclloa- 
tiooistqui>;x  t8.Tr*ia.  vbique  funt squales  quo^ 
cumque  loco  incet  plana  inclinata  accIpUotut  • 

AR 


Probatur  2.  par»,  quia  triangulum  1«.  babene 
babm  IL  paralleli  plano  vor  magia  secedet  ad  fe- 
fiionem  XV  fupcrficlernni  proiefiricum.  erTO 
maipre  angulu  caufabit.quim  fi  non  accedttei.fed 
rcfianguld  fe  baberet.n  ax’'  ex  prop.x» Jrafi.»,. 
fed  re&angul^  fe  Jiabeni  eum  ft OTone  VX  eX  par. 
te  prima  propof.  h.  angulum  ptbiefiam  eundem 
effeeit . Ergo  IXL  tngulut  bali  parallela . *t  crarf* 

bui  obliquis  maiorem  angulum  ov»  eficlet. 

Probatur  J.  pars  • Quia  qu6  miuus  oblique 
Incidit  angulus  AXteo  maiorem ingolum  loelln» 
tionis  caufat « prop.2  2.  trafi.sl.  Ergo  qub  ma* 
gis  «bliquj  Intercipietur,  ideft  quanti  niagis  iiv 
clinabit  ad pruiefitices  fuperliclet. ederit  angnlu* 
Inctlnatlonls  planorum  pvo  acutior ! fcd  angulus 
inclinationis  planorum  cft  angulus  p'toieftM . n 
p.i.h.  pr  Ergo  qu5  magis  inclinabit  c4  faciet 
angulum  proiefium  acutiorem  • 

COROLLARIVM.  ' 

ELIlcies  tamen  . quod  fi  alterum  crus  aUguH 
refii  fit  parallelum  plano  etiam  fi  oMiqno 
altero  crure;  femper  in  angulum  reflum  prolci . 
Eoquiafi  XAT  parallelo  pijoo  exiftens  ponatur 
angulus  refios  linea  xa  Incidct.ne  dum  in  lineam 
TA  normaliter.  Verum  defio.  2.  Ttafi.  il^» 
omnes  ab  A procedentes  in  fuperficic  tacP  m- 
ftentes,  vt  in  AI. : quare' xaL  angulus  refius  fictie 
XAT.fed  XAT  facit  angulu  refiu  proiefifi  ex  pr.% 
h.rtpote  in  plano  parallelo  Ipfi  plano  orthograpH 
co .ergo.  «rxAl.  obliquoo  crure  prolt&us  fice 
angulus  refius . 

EXPENSIO  m.  ; 

Pe  proieSione  /uperficierum  in  genere  ... 

T Tlfu  pmibtts  fupcf  ficierom#Eenpe  latcribs^ 
V & liocis  i modo  ipCiriia^  figurarum  proje* 
fiioamCmtlnlei^te. 


f 


DE  ORTHOGRAPHIA. 


THEOR.  I.  PRO POS.  VIII. 

Omnis  ptfitrpcies  pUno  perpendicularis  in 
planum  proseda  transformatur  in  Itneam 
atijualem  Imere  'paratleU  plano  , qu* 
inter  tineas  protcHorias  intercipiatur . 


pof.;  J.  lib.i.  «quale»  erunt  s lic  ca,  & iHinc  An> 
ftL»&  (icquxiibec  ali«:  fed  aci  AE,fr  ac  fuis 
excremis  funt  in  circumferentia  circuli ; ergo 
etiam  eh»  . 

£t  idem  erit  de  qualibet  alia  figurafV.g.d  ia  cir- 
culo defemptu  fit  odangulum»  aut  triangulu»  aut 
etiam  Itne  circulo  ;vc  patet  in  figura  aceci  &ei 
«quali  IHIL»  proied«  io  planum  xd  . 

THEOR.  m.  PROPOS.  X. 


SItV.  g.  fuperficies  circuhi*  LfhIi  linecque 
extrenur  proiedricea»  que  extremo» 

margine»  fuperficiei  liat , r a,  & i s>  interque  eae 
intercipiatur  linea fi  . Dico»  quod  ae  «q^if 
ipH  FI  cR  proicdio  circuli . 

Probatur  prim6»quod  proieftio  fuperliciel  per- 
pendiculari»» lic  linea  ; Omnis  fuperliciei  fe<iio 
Imcaell»  propof.i.  trad.as*-  Quaraobrem  fu- 
perficies  proie^rix 
in  plano  Ortho- 
graphico  Unci  im- 
primet . Sed  cu  fu> 
perficie  perpendi- 
culari proictenda 
1.  F M I eR  eadem 
Aipcrficie»  prole- 
drUc . Ergo  liael 
raattim  imprimet  . 
Quod  fcr6  lic  ea- 
dem cum  fuperfieie 
proictenda  proie- 
drix  Cuperficie»  » 
patet)  quia  cum  amb«  fint  perpcndicularea » & 
per  eiQs  excrema  Ft  traofeat  nec^arib  vna  fuper- 
fietes  fit ; qo6d  fi  non  dTet  ma  ruperficiet»  fuper 
rupetfictem  pofita  Cuperficie»  ficeret  gralBcudl- 
nem  • qood  cootra  conceptum  fuperficiei  eft  • 
Probatur  fecunda  par» . Nam  Uhi  erh  longi- 
tudo linep  proiede  ae  » qu«  latitudo  fuperficiei 
redaogula  • Neque  enim  poteR  ede  loogior|» 
quia  excederet  fuperficiem  proiciencem  'j  Ergo 
erlr  «quali»  Une«  ri  > que  Inter  proiedricc»  11^ 
peos  AF»  & XI  orthogooaJuer  Inurcipiuir  * 

THEOR.  II.  PROPOS.  IX. 

Superficies  parallela  plano  in  aqualem , 
eandem  fpecie  fuperjiciem  proscitur» 


PRobiturifrnemplam  lic  drcnlus.  ex  quo 
liccbic  Argumeataci  Ad  qiumcumquc  ali<a> 
figuram. 

Sir  itaque  circulus  CEC|Culus  centrum  a»  per- 
que  eius  circumferentiam ecc  cranfeac  fuperficie» 
proiedrix  » qu«  circa  illum  curuabitur . et,  fu< 
perficit»  c/li^ricxfcique  eric  orchogoaalis»cum 
lic  perpeodiculafi» 
Q plano  KO»  cui  circu- 

lus ponitur  paralle- 
lus » & ideo  EI»  CL» 
CH>&axU  BA  plano 
KO  e)l  hypocbeli 
perpcdiculares.erut 
parallel«ex  y.Tr. 
11.  & «quales  . Er- 
go lioe«  coniungd- 
tes  Al»fieii  expro* 


Partes  cmufcHm^ue  fuperfc  feit  vel  laterum 
eius , tjua  m Itneam  ptoieSafiter/m,  irt 
tpfa  Irnea  proieHtoms  dspinguere,^  ^ 

SItproiclenda  pars  fc  V g.circullFLUr  fig.pr.f. 

vel  8.  in  planum; ducantur»  a pundis  ter- 
minantibus perpendiculares  FA,  & CB»eritque  fa- 
&um»quoJdclideratur.  ^ 

Patet» quia  omnis  linea»  feu  eurus  » feureda 
orthogonalibus  plano  in  Itneam  proicitur /Ergo 
ccUm  pars  fc  in  lineam  ab  prolrda  erit»CDm  r 
CB  proicientes  line  perpendiculares; 

De  partibus  verb  line«-  orchograpbo  plan^ 
parallelf  noncR  difficultas  vila»  cum  es  propof.p; 
demonRrauerimusoM»&  cd  elTc  «qualei»vode 
figura  proieda  diuidenda  erit  iuxu  asqualiuccm 
partium  figurx  primigenis . 

EXPENSIO  IV.  - 

Ve  fuper fciebut  redilineis  pro^ciendisl 

VSque  huc  facilia  tradidimus  » Srqdaliprla- 
opia  exhibuimus ; nunc  autem  ipfam  artem 
tradamus  j 8r  de  proicdione  rupetficterum  redi- 
linearum  agimus  j non  quidem  cum  omnium  eo- 
rum Utera  lunt  parallela flaoo»  neque» cum Ipfa 
fiiperficies  eR  ei  perpendicularis;  tatis  enim  de 
hoc  rniaerfalicer  egimus  antecedenti  expenf.  fec! 
modo»  aut  cum  uouim  vnicum.aat  alterum,  latut 
fuperficiei  eR  plano  parallelum»  aut  nullum»  fed 
omnino  a patallelifino  di^repat  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XI. 

* Superficiem  reBilineam , cuius  vnum^vel 
alterum  latus  fit  parallelutn  plano  ortho* 
grapho , tn  planum  protcere  dato  angtt~ 
lo  tndtnationts  • 

IAm  notum  eR,  quinam  Iit  hic  angulus  inclina- 
tionis ex  def.4.  trad.  n.  nempe  linearu»  qu« 
cdmfedione»  quam  Imprimit  In  plano  fuperlicies 
ei  Inclinans, angulos  redo»  faciut»  & lice^  multo- 
ties  planum  proiciendum  planum  orthographum 
non  fecet ; adhuc  tamen  li  extenderetur,  cum  ad 
illud  inclinet»  tandem  fccarec » eique  fedioni  la- 
tus plano  parallelum»  parallele  fe  haberet  ex  Cor. 
j.  propof.^.  Trad.a  1,  Vel  planum  onhographl- 
cum  accedere  poflet  ad  figuram  prolcicndam,  5; 
tangere  fecundi^  latuf  parallelum.  Huic  ergo 
contadui » quem  faceret»  Uneg  perpendiculares 
* altera 
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•Itera  inrnotatliver^  In  tltero  plano  exifttnteti  • 
•ngulum  iaclioationtt  confttraune » quem  «ngu* 
Ium  notum  prsrupfwnimuii  t^t  Ht  angulus 
CUIUS  latus  A*  iniiftat  rerpendiculariter  lateri  cf 
figure  proiciendf  Marci  nimirum  lateri  plano 
orthographo  «et  h^porhel!  parallelo  i frprcmte- 
rei  fe&ionl,viexCor.j.prop.4.er  «,dc  inceileft. 
diximus  . Ideoque  uerpenJicularis  oi  inlig  erit 
eadem»  ac  At  in  angulo  inclinationis  • Transfe- 
rantur itaque  anguli  pentagoni  proiciendi  i|  fr  b» 
In  lineam  Di  anguli  inclinationis  opcHi»Ar  ki. 

Deinde  interutila  di»  de 
KD  transferantur  in  la- 
tas AI  inclinationis;  ni- 
mirum Dx,  InALfdroi 
in  Ai*  Bi  I pun&is  L » dr  B 
deducantur  perpendicu- 
lares ad  AC  exiftenti  ia 
plano  orthographo  • 
qus  incident  m M»drc* 
Quia  itaque  rc  ponitur 
parallela  plano  ex  prop. 

huius  io  plano  dcii- 
neata»  de  proiedba  erit 
ciurdem  menfur«, nem- 
pe linea  |4*  drquiacft 
quoq;}4.  parallela  la-- 
teri  rc  I >pfi  lioea 
AC  anguli  inclinationis 
erit  perpendieniaris » de 
omni  linee»  quf  fit  pa- 
rallela ipfi  leaioni  ex 
Coroll.  prop.  4.  trad. 
tt»  Linea  rer6  54- talis 
eft#  cOra  fit,  n dixi  parallela  rc  lateri  proicicndo 
fedioni  parallelo,  de  prop.p.  Ideoque  linea  JJ. 
erit  eadem, ac  ac.  Punda  itaque  m.  decineam 
tranaferantur  eodem  intemallo  ab  a . de  fiot  i.  dc 
7.  de  per  8.  parallela  agatur  lateri  1 4 de  fit  a. 6^ 
£tquia  UK,  de  xl  ctimiit  paralia  lateri  fc»  eft  etii 
parallela  plano  Ideo  in  figura  proieda,  de  geni- 
ta erit  ei  pqualis  » 8, de  8d.  Coniuogantuf  itaque 
punda  ».  7. 6.  J.  4.  redis, de  iam  erit  pentagonum 
proiedum  • 

Quod  patet  ex  Ipfa  operaiiooej-fimul  enim  ope* 
fando  ipfam  operationem  ofteodirous  . Nam 
punda  B,dr  I ^ media  db  non  fune  immutata»quo 
~cd  difiaotiam  , quia  diftancla  eorum  menCuratur 
per  parallelam  ki  fcdioni  db  ,de  plano , ideoque 
ex  propof.f. huius  manet  eadem.  Atxerb  dUlao* 
tiadiedione  ro , cum  per  DE  menraretur,quc 
Doo  cd  parallela  plano,  decurtata  eft  iuxu  prop.f. 
co  de  ;rcmento,qood  i perpendiculaiibus  LM»de  bc 
exhibitum  efi  in  linea  ac  plano  orthographo  duda 
9e  pfida  s|4, 8e  6 fuot  lUa  ipra,quf  line^  ortbogra- 
phic^  lH,dc  BCimprimerent,  cdm  cum  quoad  lati- 
tudinem,comquoad  loogicudincm»ae  punda  M*  dc 
c ^fUnc  i lineis » de  | 4.  dc  7 5 . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIU 

* SHferJkicm  rentlincMn^cuius  ««//««  frf* 
tfts  fit  paralttlum  pImo  otthograpko  i 
dato  angulo  lateris  fig>tr4  cftm  ftEhone^ 
0*  mcltnationts  flant  frotcere . 

It  SexagonamABCD,Se  cpc.de  angulus  ioell- 
3 oatiomt  datus  Kifle  fedionis  po  cum  latere 


DC  anguiusqud^i  enim  nullum  latui  lexagonl  fit 
piano  naralUtum  . mqtie  cr>r  ipfi  Tcdionl.  Quo- 
niam, fi  (fiet  aliquo'!  I itus  rcdiofH,cfiet  ctum  pa- 
rilldum  plano , vt  ex  Coroll  a,  prop.4.  de  imer- 
Icd. 

Ducatur  e Q perpendtculant  fedionl , etqued 
fingutis  anguJiaducantur  perpendiculares  ac, de 
BH,dr  Bi,  decet,  qupeum  fine  perpendiculares 
erunt  parallele  fcdioni , qnr  quoque  illi  ortho- 
gonalisefii  idc<>que  eorum  lorgitudines  erunt 
equales  long  tudimbut  Irnearum  proiedarum  ip- 
fas  esprimcDcium  ex  prop.f . h. 

Dirtaniie  xcr6  angulorum  normales  Ia 
tinca  a Tcdioae  ro  not;n:ur  pundts  c»H»i, 
dec^t.  Quia  iglntr  qo.  vepote  perpendicularis, 
fed  elf  linea  anguli  inclinationis  ex  def.4.tr.BS. 
IdcoAabic  loco  Iiacbcm  , 8e  ideo  in  linea  cm  I x 
transferenda  funt 
omnia  interuallaqp 
fr  deq\,  Sec^t. 
qux  erunt  xM»de  kb, 
decet  Oudit itaque 
perpendicularibus 
ML.dexT,dec{c.ha- 
bebimus  omnes  pre- 
didjs  dlfiantus  aa- 
gulorumd  fedione; 
led  io  linea  KL,qup 
cR  io  plano  ortho- 
grapho » oimlruoi 
KL»dXT,&’ reliquas 
perpendicularibus 
translatas.  Ideoque 
duda  rurfns  (cdio- 
nc5  fi  pcrpfdicttU- 
rem  ei  faciemus  Li- 
neam 5 s » qu* 
primcc  alterum  la- 
tus anguh  fedionis 
XL , traosferemufq} 
decurtatas  angulo, 
rum  diflaodaa  kL 
Ini^B.XTinf  7,dfc. 
perque  punda  B»7,  de  aliadocemus  puodatas  a 8, 
8r  7 7 , de  fimilea  t qur  expriment  in  figura  tranl- 
ferenda  lineat  a«  , d H»,  d reliquas,  qu«  rt  dixi- 
mus funt  eiufdem  longitudinis , cum  lic  parriWp 
plano  orthographo  , ac  ipfj  in  plano  proiefiac 
[prarum  xicane  ; ideoque  linea  xicaria»8  ent*- 
qualis  lincf  a«,  d Irnea  7 g linep  H^»de  «c  dc  reli- 
quis : Igitur  peromnU  punda  terminanda  du- 
cantur redXfd  Ulx  latera  fexagoai  proledi  cro- 
cient. ^ , 

Probatumque  !d  eft  In  Ipfa  ferie  prtriedlMls; 
dum  fingularum  operationum  ratio  reddita  cft  • 

COROLL  ARIVM. 

IN  omnibus  figuris  proledis  plano  non  paral- 
lelis angnlos,1aceraque  ratiari,obltquioraque 
latera  magis  decururi»  xi  ex  propof-5.  hutuS  po- 
teft  colligi  • Et  angulos,  quorum  latera  oppofica 
magis  obliqua  funt  minoret  fieri ; Quorum  verd 
aliquod  iatos  parallelam  plano orchographico  fio- 
rl  maiores  inita  ofteofa  propor.7. 


TRACTATVS  X XV. 


EI- 


D E.  O R T H O G R A P H I a;  4^5 

^^PENSIO  V,  THEOR.  II.  PROPOS.  XIV, 


De  proiedioHt  fitperfcierum  chrcularium . 

NVne  de  caruilineerum  Tuperficierani  prole- 
dione  fcrmo  eft,  qur  Imitienros  rfus  hj- 
bet.cum  inGaomnnica.cum  in  Archiret^ora.tum 
in  Profpedini,  Idcoqae  fient  digni  fiudio , fic 
non  difficili»  enidet.illii,  qui  prpcedcntti  lege- 
rintde  feclionibuf  corporum  y Bc  ntiximd  cono- 
rum. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XIII. 

PrtieBas  chatlus  oMi^us  pUno  mhoprtt- 
^ pho  Elhpfis  ejl . 

Sit  cirmiu»  Aisinclinitut  ad  alium, feu  circo. 

Inm.  feu  qnodeumque  aliud  planum  aco  or- 
ihographum,  Bt  fiiperficiea  proiearix  perpeodl- 
culari»  plano,  qu*  refii»  »i.  St  o i »h  exprima- 
tnr  Arc/i-naSitia  piaa»  act  Cdip/iw  aao. 

Trahantur  cx  punaii  o, r perpendiculare»  dla- 
Dicctocv,  8r  »1.  KurrnrqucvI,atHi.coniun- 
gente»  punda  incidentie,  tum  proicientium  , 

' tum perpendicularium  re^onlAD, 


Probator  Itaque  proMl..  Linearum  rf, ad  iir 
applicatarum  quadrata  dicunt  adinulcem  eam  pro- 
portionem,  quam  ex  av,*  Vd  reaangulum  ad  re- 
fiangulum  ex  ai,St  Lo . . 

C^onhm  rccR  applicata  ad  diametrum  . Vn- 
de  cx  propofj  Elem,  lib.;.  erit  eiu»  quadratum 
•quale  reaangulo  ex  av  ,«tVDj  Et  tale  erit  ob 
eandem  rationem  quadratum  l»  squale  rcRangu- 
lo  ex  la,  SrLD  ex  eadem  propof.};.  hb.j,  Elem. 
Sed  cum  triangula  v«i,gtLHrfinc«quiangnlaob 
latera  parallela , quibu»  ambiumur  ex  propof.ip. 
Traa.xx.  Scpropor.i  8.  ita  erit  Vcadi.p,rt  VI  ad 
IH,  St  iu  quadratum  ex  vs  ad  quadratum  ex  tL, 
rt  quadratu  ex  »I  ad  quadrata  ex  ih  ex  aa.l.d.Er- 
go quadratum  exri  adquadratfi  lh  babebit  eam 
proportionem,  quam  reaangulum  ex  av,  Bc  VD 
ad  ai,a  LD reaing.qus eQ  proprietts,  tum  E|- 
llpGam.tnm  circulorum  ex  pr.tf.Tr.jq.  fed  drc». 
Iu»  efie  nequit,  eum  femidiam.ET  fit  minor;  quam 
fcmldiameter  circuli  T«)  Ergo  erit  Ellipfi»  cie- 
c^fcrenila,  quz  per  ponda  H,Sr  i ttaufit , Bt  fie 
dira»dcquUMUcamqueaIi]'»  pnaaii. 


' --iA 


ProieBura  Ellipfs , aut  circulus  e!},  aut 
Eltipfis,  fi  fit  Mtqaa  plano  ortho- 
gtapho . 

& ibpficie»  ^ileRrlx 
ab  Ipfiut  ambito  decidat ;n  planfi  rubieaumi 
^sexpnmatorreaixr.1.  St  ph.  St  quibufeumque 

limilibur  plano  acn  perpendicularbu», ab  eiufque 

Idc, dentia  formetur  circumferentia  a, lo.  Dico 

*e»c  aer  rfft  drculun,  a»r  tU  ffm. 

Probatur . Duai»,  rt  fupra  reai»  Vc,  Be 
LP,8t  perpendicularibus  ad  feaionem  an, qur 
erunt  parallelp,  St  rt.  St  L»  coniungente»  puna» 
mcidentir  v,  i.  St  x,  h fimul.obpar-llelifmum 
triangulorum  vol,  Be  LHP.quod  in  anteced.  prop. 
ofteofum  eft , vo  eft  ad  ip,  rt  ei  ad  lh  . Sed  qua- 
dratum ex  Vs  ad  quadratum  exip,cft  »t  reaan- 
gulum ex  intcrccptia diametri  portionibus  av.Bc 
ruad  reaangulum  XL,  StLo.  Ergoetiam  erle 
quadratum  ex  vt  ad  quadratum  exLw,  vt  reaan- 
gulum exav.  St  vopd  reaangulum  cx  aL,  St  Ld: 
Ergo  permi4ijaeei , quoque  erit  quadratum  ex  V| 
ad  reaangulum  av,  Stvo,  vt  quaJratoji  ih 
ad  rectangolom  at.  St  to . Vel  igitut  quadL«im 
ex  Vt  dicit  proportionem  cqualitatis  ad  rectangu- 
hinfcx  A Vj  ^ VDp rcl  non » Si  dicit  proportio» 
nd  equaiitatii.Erpoetti  cjoadrjtu  lh  dicet  propnr* 
tk>ne  (^ttahtJtis  ad rrdtiguiu  er  toex  u.Ly, 

Qwte  AfiD  erit  circalueex  propof.  ^ hb.j.  Hiem, 
y el  non  dicunt.  St  Cn  enc  Eli jpfis,  ciim  rt  Blhp. 
lis  in  fe  fe  redeat,» cdfequiotur  cius  diametro  ao 
apphcetaru<yu»dratteiprop.irtionem,  -rt  reetan- 
gnla  ex  interceptis  diametri  pornooibut,  quam 
cecpilrit  propoCd.  Tracri4  Sicnim  eft  ri  qqa. 
dratum  ad recraoguliim  A V,  » vo,  vt<juadratuin 
I.H  *d  rtcungolom  ex  al  » & lo  ; 

A erit  VI  quadramm  od  lh  (jaadratuiD,-rc  reccaoa 
gtilam  AV,»  vp  adrectaiigulum  al,»Lo:  ouc 
eft  conditio  ad  EHipfes  requifita . 

IntcHige  rero  propof.  etiam  fi  fectk),qoam  fa^ 

citeoen  plano  nodtic^iaoicter,  nec  nuxmiu$,iiee 
nioimus»  liedali^is  iotcrmcdius . 

j 

THEOR.  III.  PROPOS,  XV. 

* [Simsyfeit  proie8io  pjfaMjt  ■ 
parahoU  efi , 

DEtur  A«c parabola,» eius  proitetto  AOCi 
Dico  h^Mf  tfn>  tf;pirabold. 

Ducatur  diameter  morthogoaalis  lectioni  ai, 
ehlf<j;  ^fiedlooH  fafta  i ^ie»ricc  fuperficic  bok, 
te  ab  eo  appHcttf  oo,cM,ar  i punctis  Ofte  it  & 
Mearum  extremis  proiectrices defeendant  DE,fc 
cr , ficut, » kM  a 8r  Mp , <onncctamur<)uc  puncti 
inctdentiar  i,P,ficuc  p,n  proicientium,rectis,4u{ 
fint  Ps,»  PM,»  rtirfus perpuncta i,  teortea  lo* 
Probatur  progr.  i.  Nam  appHcai^  cp,  & oc« 
▼rpotequod  oc  fie  parallela  plano  quales  flint  ex 
propof.;.  huius.  Sic  etiam  appIlcatcicM,»  pk 
ob  eandem  rationem:  b'ed  vtcft  di  td  rt  dume» 
tri  portiones, ire  ci  ;.pr,cr.i4  eft  quadratti  apptf* 
catarum  oc  ad  quadratum  xm  , ergo  etiam  erit 
portio  DI  ld  portionem  ka,  nquadramm  <p  ad 
Lll  qu*- 


t 


tractat 

” Ptoe.'.  »•  »'***  «“I"®'  *l*“o 

«„^...n.«itKCauun.o.W  »o.«  "• 

^ ad  totum  BO  ad  i».  1-5- 

Eti»p«r,*t«»adHo, 

htellBIt  adHM.  vnd« 

I erit  etiam  e* 

jib.5.E>fm.  tefiduum 
KS  ai  refiJuum  no  • et 

totum  H>  Ad  totfi  BO* 

Ergo  e»  l4* 
iCfit  Dt  ed  JiO»  vt  Kt  ai 
><o,c»im eidem  rationi* 
Quf  eft  inter  h»  , & Hp 

' wntefdcmrA^innea  . 

Qutre  ptrrHUtando  erit 

Di  ad  n*  *t  M)  ad  NO  I 

$ed«  D»ad*».iueft 
quadratum  fX  00  ad 
quadratum  ad  km  * Bf 
quadratum  n ■>  ad  quadratumra  BP  « ptog'-  «- 
frgo  »t  EO  ad  HO  intettepw  port.onea  . >»  e« 

quadratum  Ei  ad  quadratum  KPiqu*  eft  p pf®; 

Itas  Parabol»  e*  ptop.J.  TfaS-M" 

THEOR.  JV,  PROPDS.  XVI, 

* Proielho  HyfnbaU  Hy^ioU  efl, 

SJt  Htcetl»®'*  **® 1“®«’®"»  fT 

itAura  aoc . Diameter  aii  p«pendienljri$ 
fra  oni  AC,  tranfutrfaqi  , Appl>ea'f  p'™  “•» 

8f  KM.  Dedocaoturque  oe.Sr  KM|dr  fO,  nre  ooo 

Mp,  & ct  proiefirices  • flr  item  X2  qu»  eXtre^ 

q,um eianfuerf» diametri » proiciat  inE.ducatur- 
que  ?«.qup  sraofibit  per  punaa  o,*i,i,  »t  e*  pro. 

mI-io  huioicotiftarepoicR.cnni  diameter  tota, 

^proH  aa  in  BZi  ejofqge  pattea  fini  in  ••>!>  «t  o , 
c6nra»»nt  taodein  pona«f  s,  * PB  ■ 

Iioex  po,  * xai  applicat*  fiat  parallel*  leaiOTi, 
«riint  etiam  patallcta  plano  orthojrapho  eaC» 

Eoil.  ptop^q.  Trafl-ai.  Jdeoqoe  ci  propol.  It, 

H,  8r  hP  eront  eia  «qnalca. 

Probatur . at  «ft  leaangulnm ea ap, fc  D»  ad 
rcaangulomea  xa.&aa,  iu  eft  quad/atum  D«ad 
ODadratum  a» : Sed  ruperiori  propoL  argumenta- 
ti fumoa.  at  eft  au,  ad  «z,  Ita  eft  nu.ad  BE,  «t  Hi 
ad  HO,  aUatii  ergo  proportlcoalibui  bP  , 8f  he  ; 
refidua  remanebunt  proportionalia,  cl  ptop.EE. 
lib-S,  Elem.  ideoque  erit  ozad  EZ,  ka  oiadEo, 
nempe  i»  *a  propottlone , ac  fna  tota  ad  hz, 
ideoque  peraiiPardo  cri:  DZ  ad  pa,  at  EZ  ad  E^  & 

eadem  ratione, aizradzi.ficZB  ad  OH.  Ergo 

etiam  reaaogula  ea  latenbua  proportionali- 
boa  iftii  compofita  ca  propof.  s6.  lib.  <S.  erunt 
proportionalia  . Ideoque  eilt  re^angulum 
ZD,  dr  PE  ad  reftangnlum  zs*fie  OE,  at  rc&attgn- 
Jumxa,  «tEiad  teaangulum  m.ftfoi  Qu»; 
re  pe,««raadi>,  at  reSangulum  zn,  Stat»  ad  re- 
aangulumSE  draa.  ItareaenguiOTMAOEad 
reaTpgulumzH.Btao  , Spd.ateftreaangulum 
ZP,  d<  n»»dieaaogulum  xa,arEa,  i«  quadra- 
tum  m Hrprtbolae»  applicEtia  I»  ad  quadtatom 
a ai . 0t  iaeo,  at  qoadratnra  ez  Ei  «qnalu,  at  lup» 
dictam  eft  tpfi  pn  »d  quadratum  ez  kP  *quali  ipH 
ku . Igitur  e*  id.  lib-J-  em,  at  teaangulum  ZS, 
& EO  ad  reiSangulum  ez  zh,  & x®  > «1«  quadra- 
tom  Ei  adqua4atum  Pk. que  eft  ptoprieiu  Hjr- 
petbolatum , at  ez  propol.d.  Traa.>q. 


vs  XXVI. 

COROLLARIVM  I. 


Jipfei 


i 

A 

\ 

) 

y 

Inc  eliteie*  moium  proicieiiJt  omoPifi?o* 
jL  ■ reguUre»:  Ofcn*»#*  C«r«ui-A-EI* 

Jip(ei»Pirj»bola«*HypefboU» . Sufficit  enim  pro» 
iceie  diametrum  frdioni  prrpeodtcularem  8e  ba- 

parallelam  fedtoni,fa>ipf»m  icCtw>ntm  V.g. 

in  fig.  pr.i|.h.  AD»  & TMel  »n  fig.  pr.14  <1  fit  pa* 
raboU  AC»  & «it  S>  fit  hjrpctbola  ac*  Ha»^f  n» 
Data  enim  bafi»  fif  angulo»  fif  diametro  lam  pr -S5® 
Trad->4a  docuimua  defcrd>CTe*quaml»bfit  e*  »li** 
6guris  . Sicot  ctiaro  protwf.  57  <i»ta  gemina 
diametro  Intercepta  in  Ellipfi  redUonia  dclcri- 
j)emaa  jproieduram  > & potcrimu#  quoque  wtl 
alijs  modis  pratu>dit>tum  cs 
Traddt,»4.  tum  ijt » quibus 
fundi  fumus  in  dcfcribeodo 

figuiis  reddineat  dsmmo* 

4^  plura  punda  tnucfitiear* 
per  extrenw  flexa  *quaU 
manuduciiturtvc  poteseuW- 
re  la  figuu  hic  appofiil  * Ia 
qui  dato  angulo  inclinatio* 
pisoAPtSr  diametro esper- 
pendicuUn  frdioBi  fa  du* 
^.a  i pjrnbo»  circumftren* 
lis.  vtlibft  V.go  1.  parallelis 
fedioni»8r  ideo  plaao  ortbo- 
grapho»  8e  eorum  diftantijs 
|a  A»  traofliiia*  Ic  dein«lc 

proijci^titfuslineit  in  ao  di- 

dudiizqo*  cfi  10  plano  or- 
fhogrjpno*  8e  diflanti?  oa* 
/tcfr.lnlSL.f^Nrrarfldtif  ^ 
dudfqoe  perpendicularibus 
ipfi  ta  .vt  N x.ar  cet  8e  lAndg 
Jongiisdinibu»  c.a  in  nx  » 8e 
sliat))  ipplicaCarum  tran0a* 

tiS  In  aVias  parallelas  ipfi  hk  dabunt  nijOfXs  . pef- 
quezquabili  manu  ft  *a  iinci  dcdufta  exhibebit 
Ellipfim»  in  qoam  tranifuodieurc  rculos,  cofir^ 
quam  exhibet  angulu»  A.fif  pJanii  ap,  in  quo  eft 
circulus  foper  planum  oa  pendulus  jpluiarero 
de  is  agemus»  cum  de  fuperficicbus  corporum 
prolf  lendii,  8e  in  planitiem  redigendia  fero»  eat. 

^ COROLtARJVM  U, 

»T'  LlicerebincpoteiCjrllnleoi  piribollcoi,* 
r.  Hypetbolicoi , qui  fupeifirie  pl.oa  con- 
ftanl,  & altctE  pEisbollci,  feu  Hypetbolica,  rt  fi- 
guiEAZcopt.it-h.  faiU  reprtfcntitfe&ioneiefle 
bfpeibolai , feu  pEraboI» ; quod  cuiJeni  eft  ex 
przceil.  nam  (bperfir iet  proleSriz  eft  eadem,  qn* 
C^lindti  Parabplici,  feu  HjipetboJiti . 

CORO  LLARJVM  IJI. 

Hinc  dcduciturqnoil  quocumqne  fit,  plinnm 
Hotihograpbnm  fecet  paiibolicum,  te» 
|-iypetbolicum  primigenium  fem w figura  eiuf- 
deo  fpeeiel  defcri|>ctur$qaia  iH»  ledio  planorum 
poterit  cife  applicata  in  ^iquo  diametro  fecunda* 
rls:  vnde  femperomaea  ali*  applicstB  ei  cruoc 
paraileix  * & ecdqm  detBoaftratiooes  rslcbuot  t 


SXPES- 


DE  orthographia: 

E X P E N S I O VI. 


De  fpecUh  proie^ura  circuli  in  ordme 
*d  fphdram  proictendtm . 

IN  prolefiione  circulorum  fpbxrp  fcimui  prin- 
cipaiem  aliquando  diametrum  proiciendi  cir- 
culi» flr  pandum  contadus  alicuius  paralleli  cum 
Illo»  8e  i:liipfim  illius  circuli  reprefentaeiuam  iro- 
lumus  exarare  . Quapropter  hanc  Expcnf.  fpe- 
cialiter  ordinamus  ad  id  redi  peragendum  * 

LEMMA  PROPOS.  XVII. 


ProgrelT.j.  Quadrata  LA  cum  CL  fune^7ual|a 
quadrato  CacX  li.lib.a.  Elem.  A hoccAcumcf 
quadratofuntarqualiaquadratoAF  . Ergoqmdia- 
tum.Cfi&  co  cum  quajratoci  ifr  quadrato la  funt 
arquaiia  quadrato  sa  . « 

ProgrelT,  4.  pone  foco  duorum  quadrati  LC,  & 
quadrati  Cf,Sr co  quadratu  ld  ex  prog.i.els  xqua- 
le»eritqj  quadratum  fAzqualc  quadratis  LD,&tA. 

Sed  ex  11.  lib  i.  £lcm.  iHfs  eirdem  eft  xqual* 
quadratum  DA.  Ergo  bxc  duo  quadrata  inutcem 
erunt  xqaaliat  Sed  quadratum  fa  e(l  xquale  ex 
lib.|.£lem.  redanguio  ex  ba»  8r  ia.  Ergo 
erit  etiam  xqualequadratum  da  : Quare  ex  prop, 
Ub.7.  DA  tangens  erit . a 

PROBL.  i.  PROPOS.  XVUI. 


Si  in  circulo  Jit  fefljy  vt  pars  maior 

fu  ad  minorem^  xt  tota  cum  aduSla  ali- 
i^ut  ad  adte^iam  extra  circulum etiam 
alta  ah  dus  extremo  tn  circulum  ca- 
dens taliS  erit  , fi  d punBo  (eH tonis 
illius  perpendicularis  tnhancdemitatur . 
Nam  ita  fepmntum  maius  ab  hac  per- 
fendtcuUri  fahium  erit  ad  mmus^vt  tota 
cum  adtunha  e£l  ad  adiunclam  extra 
circulum  remanentem . 

Sit  fecant  AB  ita  diuifaln  c»rticadci  pars 
maior  ad  minorem  intra  circulum  exiflcntes{ 
iic  rota  BA  ad  partem  exteriorem  ia»  Quod  Eec 
cx  trad.if.  propof.s|.  fi  fuper  Bt  fiat  circulus»& 
ducatur  AI  ungens.  & 4 contadu  ducatur  perpen- 
dicularis ci . Nam  vt  ibi  demonfiratur  bc  erit  ad 
ciyVCBAadiA»  Si  itaque  fecans  BACaltsfibfl^ 
ducatur  ap  p«r  centrum»  Bc  i pundo  c perpendi- 
cularis cadat  in  t.  Dico» quod  erit  quoqae  pl 
maior  ad  Le  minorem  interne  partes»  rt  tou  pa 
ad  Dgmentum  exterius  ba  . 

Progreif.i  Probatur.  Nam  produda  Lcin  d» 
Ar  4 D duda  pundata  da^Hxc  crit»?t  oficdam  con* 
tingens . V nde  ex  cit.  Lemmate  iu  erit  PL  ad  lb> 
yt  I*A  ad  EA  . 

Quodrerb  da  tangens  fit  Ju  probatur. 


Quadratum  ex  Cf»  Ar  co  xquale  efi  redangulo 
ex  BC.  Arci  t Ideoque  redangulo  fibt  xquaTiex 
^f.lib.}  EucLdc>&cx«  Huicergo  redangulo 
cxcD»  &cx  comice  e!  quadrato  cl  xquatur  CF^ 
8e  co  quadratum  cum  eodem  quadrato  cl  . 

Progreir.  %.  Redangulo  ver6  ex  CD,Ac  ck  addi- 
to quadrato  CL  cqualur  quadratum  Ld  ex  7*  lib.s. 
Hiem.  Ideoque  cp»Arco  quadeacum  camqaadrato 
CL  etitxqnale  quadrato  Ld. 


Dato  fitu  di.tmetriy  tTpun^io  circumferens 
tia  prore.lo  tn  alitjua  prote^tone  fphx- 
ra  protePliorirm  Circuit^  ^jui  per  tllud  iru 
cedtt  inuenire . 

DEtur  proicdio  alicuius  Tphyr*,  vel  circulo- 
rum m ea  V.g.  bcad  paralleli  plano  orrfio. 
grapho  I BA  perpendiculari  maximo  » Ll »& fk 
perpendicularibus  paratUlisiS^cfc.  In  bac  autem 
proifdbne  fit  notus  diameter  circuli  maximi  fc, 
Bc  puodum£»in  quo  tangit  paralklumHX.Arbu- 
ius  circuli  proleduraminuenirc  oporteat. 


Ab  E dato  pundo  defeendat  ad  dlamecrnm  fr, 
perpendicularis  EM  » ^prolungetur  in  n ciicuU 
pundum»  Ara  pundo  n tinca  np  ad  centrum  ten- 
dat: Rurfufque  i pundo  e parallela  diametro  fg 
ducatur  EO»  fegabitque  primo  dudam  in  c^.  Itaq; 
linea  Pt^ritatqualisfemidiametro  minori  Ellip-. 
fis  reprelentantis  circulum  per  pundum  s ince- 
dentem . 

Probatar.  NamTr.j4  Conic  Probi. ».  Prog. 
z*  propor.71.  ita  efi  in  Etiipfi  alicuius  circuli  dia- 
meter maior  op  ad  minorem  rp>  rt  applicata  cir- 
culo N»  ad  applicatam  Ellipfis  EM  » fed  vcNMad 
ME : Ita  ex  l.  lib.d.  Euct.  NP  ad  q.p»  ideoque  «bla- 
tis ME»  ArNq^ex  19.  lib.y.  Eu.  vel  ex  a.  Itb.tf.  etU 
MM  ad  EM»  vc  NP»  vel  cqualis  op  ad  » vei  (qua- 
lemBD*  Cum  itaque  obtineamus  op  diametrum 
maiorem  »&  B.P  minorem»Ellipfim  poterimus  dc- 
fcriberejtrafeuntem  per  Eapplicat^  me  extremum 
ex  didis  de  Ellipfibus  Exp.19.  Trad.B4.  Conic. 
que  per  c,a.»f  quoque  cranfeac . 


Lll  % 


probl. 


TRACTAT  VS  XXVI 


41*- 

fKOBU  JI.  PROPOS.  XIX. 

Path  Juotm  diumetris^Ellipfim  in  fl*M 
firculi  rrprejtriiaiiuam  txhihcrc, 

Sint  ditl  Jno  diametri  proledi  ro,&  1 Dico 
ftr  illos  duos  diametros  decurtatos 
nos  poiredefcriberctd^  hoc  docuimus  propof.Sf* 
Trad.s4*  Nam  hiedatur  diameter  oF» 

Srsngulus  ab  iftii  favuta  pm.  Vnde  Elliplina 
iuxta  dofirioam  illius  Problcm.  delineabimiu  • 

PROBL.  ni.  PROPOS.  XX. 

Palo  punUo  tantum  in  aliqua  fphar^t proie- 
(lura , per  tjuoi  altemus  arcuit  tranfeat 
circumferentia  , tpfam  Ellipfim  circuli 
tapii fluam  in plano  con/ignare, 

Sit  datum  pun^um  v in  parallelo  prolevo  tip 
oporteatque  reperire  diametri  maioris  fituro^ 
ex  deinde  cetera  conficiantur»  %t  prids . 

Fiar»  7t  L V ad  Vi  Ita  tota  LX  ad  |X  adiundam» 
quod  fiet  cxtrad.i^  prop»ss.  Ii  erigatur  prrpen> 
dicul-irit  A Z »*  quat  Tecet  fcmiclrculu  Lzi,  8e  dud& 
zs  a z,tangcoszxci  redagu|a  ducatur» d Li  pro* 
ducatur  in  x:  Nam  eX  prop.sa.citati  tra&atuf  15. 
Sta  erit  lx  ad  ix>  vt  LV  ad  Vi  . A punSo  deinde 
X ducatur  per  centrum  Fredafz»  Nam  ro  erit 
axis  maior  Ellij  lis. 


Probatur  eX  prop.  ij.Trad.  14«  Nam  dudt 
VT  applicata  habebit  eam  conditioncro»quprequl* 
riturad  diametrum,fk  ad  tangentem  vx, erit  enim 
Fx  ad  cx  »rtFT  ad  TG.  Vndcrceric  diametervx 
tangens»  8r  vt  applicata : Quod  autemtotaxr  fic 
ad  pariem  exteriorem  cx»vt  pars  Interna  maior  sr 
eft  ad  minorem  TO  interiorem » 

Patetex  Lemmate  1. huius.  ^pd/iLVadvif 
fic  vt  LX  totaad  adiuodam  IX{  quod  etiam  taltt 
erit  FT  Intercepta  ad  tg»  vc  fx  tota  diameter  cum 
adiundaad  cxadiundam.quodTv  cadat  ab  t rt>i 
perpddicularls  zv  cadit, &fx  ab  extremo  x dufia» 
quod  efUmez  diuirc»  vti.v  fic  ad  Vl»  tc  lx  adxl* 


^22) 


TRACTATVS  XXVL 

PARS  SECYNDA. 

De  Stereo^rafhu* , 

I Vamuis  Stereographia  poilitin  opus  redigi  pundo  concurfus  linea, 
rum  proiciemium  i re  proieAa  dillance  , licuc,  & fupra  Or- 
thographia per  lineas  plano  non  re£langulas  exerceri , nihtlo- 
roiniis , quia  Stereographia  fpecialiter  fpharrie  circulis  proicien. 
dis  indituta  cd,  & in  hunc  fcopuin  przcipuunr  ante  omnia  col- 
limat  i ideo  concurfus  linearum  proicientium  in  fuperlicie  iplius  fphxrx  in 
primis  fumitur . Quamuis  etiam  remotum  ab  ipfa  re  proieida  fumatur,  cum 
de  al'js  rebus  proiciendis  , & etiam  de  jpfa  fphxra,  non  tamen  in  ordine  ad 
C^Iedes  motus,  agitur . 


E X P E N S I O 

Pe  proieliura  linea , 


h 


HJe  Itaque  lineas  In  circulo  prccipue  conli> 
derabimus,  vtpote»  quod  $tcreo|raphU  fit 


nd  proledlonem  corporis  Tpherki  !o  ordine  ad 
cficfiera  fpharum  deftinata  » 8e  quia  corpus  c;le> 
de  luminofum  circa  fphzri  fe  voluens»  eiufq;  cir- 
culos radi)s  incurrens  tali  modo  rmbras  eoru  in 
planum»profuaderet;binc  Stereographia  inucnra» 
8e  ad  id  defiinata;  ?c  carlefies  corporum  opacorum 
proicdiones  i luce  eCTcAas  imitetur , cuius  bic 
priou  priocipia  iadamua  • 

PRIN* 


V 


DE  STEREOGRAPHIA; 


4J5 


PRINCIPIVM. 

yniufcmiipiHe  ret  pnleffio  eff  » 
pr9i<3rUiS  d pnnQo  proie3i<mis  oimcnlcm-^ 
tti%  & mar^Ucs  ni  lamhentts  in  planum  ind^ 
dunt . 

Siccoeft  proiedio  linee  A»,quu  ltne^ct»&D( 
proicftricet  extrema  a lambentes  in  planum 
co  incidunt»  & ibi  eius  ficum  determinant  refpc* 
&u  pundi  A}&  B iafig.  pr.  i.feq. 

DEFINITIO  I. 

PptnSum  pToieSionlt  dicitur,  ai  cjitodommes linea 
extrema  ni  frojcicuie  lambentes  concurrunt  • 

DEFINITIO  II. 

LJnea  verfi  pro:ellr:cei  dicuntur  illa,  rjurt  ab  hoc 
funQo  dijecdi-ntei,  cxtremafie  rei  pr$tfeie»da 
lambentes  i»  plJU'*m  cadunt , 

Talef^ue  funt  ic » & lo . 

definitio  hi. 

PLanum  itereo^raphum  eH  Hlui , (juad  dltudent 
fphxram  b\fannm  omna  l'-ne.tt  preteSriceS  ter^ 
minat  • 

Poterat  cjuldem  planum  Stereographum  fiip- 
poni  rphxrar  > fed  cum  ftereograpbia  infiituta  fic 
ad  nobis  exhibeudas  cclefiium  circulorum  vm** 
brast  Se  nos  fimus  in  centro»  plana(]ue » quz  apud 
nos  fune»  aut  per  centrum  cranfemitiaut  ei  proxi- 
ma fiinc  infeofibiiiter  relpedu  immenfieacii  fphe- 
rarum » hinc  cll » quod  planum  Uereographum 
pec  centrum  agatur»  Bt  meo  circulus  auximus 
(phxtt  repenuur . 

T H E O R.  I.  P R O P.  I.- 

Lftnea  fUno  Stereographo  parallela  in 
lineum  mtiorem  ftoteimr , fed  partilius 
proportionaliius  cotrefpondemem . 

Sit  linei  In  Tphiri  i «,  & i punfio  i dcrceniliii» 
linear  proicdricescti&  in»qua;  intercipiant 
lineam  proie&am  cro  in  plano  Stcreographo 
exifiencem  • 

Dico  I hancefic  maiorem  primigenia  ai  . 
Patet»  Quiaefi  ab  ad  cD  obparallelirmum  iU 
nearara»yc  Bl  adci  • Sedci  eft  longior  quam  ii: 
Ergo  etiam  co  erit  maior»  quim  ai  expropof.u* 
lib.y.  Elcm. 


Probatur  fecanda  pars  . Nam  duda  l f • Dico» 
quod  vt  partes  lincr  primigenia:  au  ad  hi»  Ita  fe 
habebit ) oF  ad  tc»  quod  probaiumut  ptopof*  4* 
Elem.inCorotl.s, 


THEOR.  II.  PROP.  ir. 

Linea  oU/tjUata  plano  Stereographo  in 
Itneam  proiatur  maiorem  • 

•pRobatur.  Nam  Triangula c£V«Xr  abi  funta:- 
1 angula:  fiqutdem  in  triangulis  f>*e»&  sba  ni- 
gri apud  B»Sr  I anguli  aquantur  ob  radios  Tubten- 
losfquales»angulustocus  aci  apud £»&'  FpBapud 
p redi»  & ideo  cquaies»  quamobrem  etiam  reliqui 
A»  Br  F . In  triangulo  ergo  FEchabemut  angulum 
F nigrum  arqualem  angulo  a nigro  trianguli  sia» 
angulus  rerb  a ei  redus  cu(nanis»reiiquiuergoc 
«quatur  angulo  i ex  17  I.1.  £1.  Cdm  ergo  trlagula 
fint  «quiangula  erunt  fimilia,8r  latus  ef  trianguli 
Fic  fit  maius  latere  ea  trianguli  bea  erit  etiam  ba* 
fis  FC  linea  proieda  maior  quam  primigeaia  i a. 


corollarivm; 

Hinc  digaordeur , quo  pado » ne  dum  diame- 
ter jfed  etiam  fingulareiui  nartes  in  planum 
ftereographum  proicianrur  t fufficit  enim  dato 
angulo  inclinationis  Apc deducere  lineas  proie- 
drices  i centro  fi  radiufo  per  partes  A»vr»p»uipfius 
in  ipfum  planum.  Nam  ipf^  fiiis  extremitatibus 
notabunt  partes  c»R»P»in  cf  plano  proiedat  • 

Sic»  fi  dentur  proieda:  partes  ad  partes  primi- 
liuasreuocare  poteris  lineas  proiedrices  dedu- 
cendo ad  centrum  ipfarum  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  III. 

* Omnes  Stereographicjt  hneee  cuiufcum~ 
que  partes  augemur  mufte^  proportione . 

LOquimur  de  lineis.  Nedum  ab  aliquo  puti- 
do drcult  per  cquales  partes  diametri  du- 
dis:  fedquibufcumque  io  qualibet  difiancia»  Se 
qualibet  linea  dudis  ; dummodo  per  illius  paitei 
aequales  i pundo  dato  trahantur . 

* Sit  Apundumdatum»  & in  linea  bc  partes 
^quales  quacun- 
que » Se  per  eas 
dudx  AP>B^AT» 
Se  cct.  Dico  eas 
efie  in  propor- 
tione mufica»  Se 
DF  ciTead  dt»  n 
differentia  pF  ad 
differenttem  re. 
♦ Probatur 
esprop.tl.trad.ltf.  deprogr.  Nam  or  incidit  io 
triangula  bafium  zqualium  qux  » Tunt  partes  in 
linea  CD.  Ergo  incidentes  fo  partes  fo>  po».Bc 
Todecrefccot  in  propocione  mufieft.  Sic  diess 
de  partibus  md»Bcom»  &ld.  Ntm  bb  parallela 

MD 
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UDtnci.Ut  in  triangula  balium  *<jualium  linr;  oi. 
E’  go  IO  proportione  Hjrmon«5  16  erit  ari  oa,  vt 
diff-rentla  an  ad  «od  fFerentiam.Sed  ob  uaralle- 
]],£,,«>  DN  « 4.lib.n.vr  crt  NOad  I-D,(ic  Etadio, 
& Tt  ar  ad  lo,  Cc  tft  a«  ad  nO.*t  autem  n ad  ao, 

lic  atnadwL:  trgocx  itf.  bb  r- Elerrt.  vtaioad 

I.B  I fic  di£Faicntia  xm  ad  d.fftrcntiam  au. . 

expensio  II, 

Pe  frroieffura  circuli, 

POteft  duobua  modia  prolcl  circuluf  > «I  in 
ordtoe  ad  fphxram  proiciendam  > de  qua  re 
muha  apud  Aguilonium  repericiavel  io  ordine  ad 
quemcumque  circulum  proicieodum  » de  pro  e- 
&duQc  prima  hic  agemut  de  aliaexpenf.  fcqucotl, 

theor.  i.  PROPOS.  IV. 

CirculHi  perpendicularis  in  reflam  proicitur 
Irneam  indtfintfam  • 

PRobatur  . Kam.qobd  ftt  Hnea>!am  Id  demon- 
(Irauimut  de  omni  proiedura  perpendiculari. 
Sed  quod  Tic  I nea  nuliic  conclufa  cermima  ita 
oftenditur  vtendo  fchemate  prop.  feq. 

Sic  centrum  proie^tionia  a»  8f  debeat  deduci  a 
pun^o  A linea  proledrix  , & taogac  extrmum 
marginem  circuli  acc  9*ad  hoc»vt  cocum  circulu 
exprimat}  aut  cum  proicdrice  ac  faciet  angulum 
refium»  aut  minus  redo.  Si  faciet  minus  redoa 
vt  A»  ex  prop.  i S.  fecabit  ipfum  circuluma 
tc  pars  circuli  AipVel  Ail  extra  remancbtciDcbebU 
itaque  ipfi  ACcfleperpeodicularem»&  continge- 
re circulum  10  A»vt  A0{  Ergo  erit  parallela  plano 
orthrgrafho.  Quare  numquam  Illud  fecabit* 
£rgo  linea  expreifiua  circuli  in  plano  octhogra- 
pho  numquam  a linea  proiedrice  termioabUur  » 
cum  ei  parallela  fit  • Erit  ergo  indefinita . 

PROBL.  I.  PROFOS.  V. 

PerpendicuUrem  proiefluram  circuli , (y 
pallium  ciui  in  pUno  iraufcribere . 


Probatur.  Nam  quoad  ipfiat  clccult  proledu* 
ram  lamex  prxccd.  propof.  vifum  cH  cfle  Hneam 
indrfinitam  sx* 

Quoadvcr6partesproieda«  oftenditur . Quo» 
niam  lineis  rem  proiciendam  r*t-  cma  Bringentl- 
bus  decernitur:  Tale*  amem  iom  partee  proie- 
£tr  Ht,&  RC»^  eart.  H quidem  linrc  prniednces 
eas  determinanus  tranfeunt  per  extrema  partium 
Circuli  t.a.  Alt  & xcAcpc.ioquasdifpcfciUir* 

theor.  II.  PROPOS.  VI, 

Circuli  paries  aijuales  in  fanes  inajualei 
proiciuntur  , tjuarum  tlU  maiores , ^uee 
ad  perpendicularem  ma-^is  accedunt . 

Dlcoin  partibus  proledis  CL  » ftr  lf  dTc 
maiorem  lf  { quam  sl  ; quia  magts  a per- 
pendiculari ea  abfccdat . 

Prubaturi  Quta  anguli»  vtpotecqualibut  peri- 
pherijs  Infitlentes  ca  5.  Sr  T a 4.  funt  cqaalct,crlt 
angulus  CA  4 dmifus  lu  duaS  partes  f Quadere  ex 
propof.  3.  Euri,  vt  e(l  af  adF.A , ttaerit  Lf  ad  lb  t 
Sed  AF  eii  maior»  quam  ae»  vcpoce  bafis  angulo  re- 
do rubeenfa  t Ergo  etiam  fl  maior  eric»quam  LC» 
& iu  de  carteris  • 

theor.  III.  PROP.  VII. 

* Tres  partes  protela  anuli  in  hneam  , 
^Udedefjuali  numero  parttum  mterpofita* 
rum  dttlant  a quadrante  protego  dnunt 
proportionem  Geometricam  coniinuam^ 
O*  d$  meter  femper  efl  medta  proportio^n 
nahs  • 

S It  quadrans  prolediim  fn  eb  linea  . DIcoao 
EF  ad  Bc  » ita  clTe  vt  ec  ad  bh  . 
probatur  ex  prop.7,  de  angulis  Tr  19.  Nam 
EGsqiaturEA;  anguli  verbPAc»8rcAH  funtequa- 
Ict  cum  «qualibus  periphcrijs  micaocur  . Ergo 
Ita  cKt  EP  ad  fic  > rc  ec  ad  ih>  & ea  icm  ratione  el 
erit ed  E 6 » vc  ec  ad  eb»  Quare  diameter  e»  eric 
fcipper  media  propoi  tionalis  • 

COROLLARIVM. 


DVdo  plano  Dc‘traDfcutc  per  citrum  BclreuU 
proiciendi  acc  9»  fr  fituato  pundo  prole- 
dionls  A»  Ftlibet:  fed  confueee  ad  extremum  H- 
ocz  CA  plano  orthographo  db  perpendicnlaris» 
diuidatur  in  II.  partes  V.g.tranfeantque  per  fin- 

gulas  lincf  proiedrices  a pundo  a . V.g.  ab  per 
partis  priroar  extremum  ij  fic  ah  per  extremam 
partis  I.  8f  fic  de  cateris . Panes  namque  hb  , & 
6H>  & CF,&  cat.  erunt  in  plano  partes  circuli  per- 
peodicularis  ipfi  plano  proicda  • 


" 0 
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*TT  Inc  paceC omnia  redangula el» Sr eb» fient» 
XX  &EP»a^EU»&fic  de  aii;s  efie  aquila  } 
quoniam  aquantur  quadrato  EC»  quod  10  fit  «x 
propof.  ip.  Iib.tf.  Elem.  intereas  fempec  cadem 
medM  proportionalis . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  VIII. 

Circulus  parallelus  plano  Stereo^apho 
proteHus  eft  cnculus  maior ; cenfrumji 
tn  eadem  protcHrice  Itnca  ^ ciem  vero 
centro  efl  Partes  ejuo^ue  matores  gut* 
dem  i fed  propofttonales. 

Sit  in  fphpra  ACBtdrcuIus  alb  parallclusStereo- 
grapbo  plano  10  , pico  hunc  circulum  in 
ciccu- 


DE  STEREOGR  APHI  A. 


circulum  maiorem  I7c  profundi  • 

Quod  picrt  ex  difiii  in  Conicia  , eum  enim 
omnea  lin««  i punSopcoieAioaiS  larabeatei  cir- 
culi circooifcrciiam  couum  coullicuaRt  ea  ijrdctn. 
clarum  elt,<]udd.  fi  produax  alio  plano  paralle- 
lo, « eft  Stercographum  fccentur  in  eo  circu- 
lum defcripturas.  Coni  enim,  colui  bafis  circu- 
lus ex  propaf.a.  Traa.s4.  onmia  fefiio  parallela 
baC  circuips  ell  • 


Dico  a.  Centrum  circuli  prolefii  P cuuicen» 
tro  circuli  proiciendi  i in  eandem  lineam  ac  pro- 
Icaricemincidere.Qoot  patet  ex  prop  a.ttaa.i?. 
Cot  N a folaa  conus  fcilcnna  habet  duos  axes  hic 
xetb  conus  reaui  eft.xnJe  habebit  xnicum  axem: 
axis  autem  ex  dcf.  peceenttatranfitbafiom  . 

Probaturtertia  para,  quod  partn  circuli  proie- 
ai  fint  quoque  proportionales  primitiuo . 

Cum  planum  fteteographumi  ponatur  paralie- 
lum.plano circuli  ptlmltiuicfioc»  planum  illafe- 
cet  feaiones  xL , \ cx  erunt  parallcU  ex  ^on.i*. 
traa  a a.  Quate rrit.  rt  ci.  ad  la ; ita  cv  *d  vu  in 
triangulo  evo . Propttreaque  pcrwr*  d etlt.xt 
Clad  cV,  fic  LS  ad  V<=.  SedcL  adev,  fic  elt  II 
Ergo  »c  di**®Pter  |J.id  diametrum  Pv»uc 
IS  fubienlaad  vo  fubtenfam  t quare  etiam  arcua 

eas  fubtcndci  toti  circumferenti*  eruor  propor- 

tionilei  ex  propoC  J9  lib Bem . 

Patet  V-.  rb  ciTe  maiore»»<juia  ct  eft  »d  iL>  et  cv 
ad  vo.fedmaioteftcv.quaro  vr. : ergo  « isji^5. 
etiam cv  fubtenCa, qulmat:  Qyareetiam  maior 
erit  ex  propof.d.lib  jd-  peripheria  cV,  quam  xi  * 

COROLL  ARIVM. 

Hinc  ficiw  patebit  modus, qui  circulus  paral- 
lelus plano  ftereographo  imprimatur. 
Nam  ex  prxdiaii  Tbeor- 1.  expenf.d.  ruiheiet 
InuenilTe  diametri  ipfius  longitudinem,  fieinde 

centrum  patebit,  fi  diuidatur  bifariam  * 

Pjitet  <500^0«  6ngul*pe®^*****^^* « circulus 
proicdus  in  toc  ptrtes  «qoalet  diuidatur»ln  quoc 
primifcoius  dinilits  eft»  Aut  eodem  ceotro  dc- 
feripeo  circulo  primitiuo,  per  fingulai  du*  partes 
ad  ambitum  proledl  radij  tranfeaat ; qui  io  cir- 
culo proicdo  ootcoc  primigenij  finguha  panes  • 

THEOR.  V.  PROPOS,  IX. 

Circulus  f Uno  Siereographo  ohliijuus  proi- 
ciiur  in  circiJum  maiorem  i fed  cuius 
centrum  cum  centro  prtmtttut  in  eadem 
lineet  proieUrice  non  fit , 

IAm  fupradiaum  eft  Traft.  ptre.  propof.». 

quid  G planum  tecet  fubconttand  conum;  ^ 
Ius  bafis  circulus  fit  5 etiam  fcftloipla  circulus 
erit . 


4IJ 

Sit  Itaque  circuius  Io  Tph^ra  qulcunoque  anctu. 
& lioep  proic^rices  eius  perinheriam  vndique 
lambentes,  vc  eil sa,&  ca»Stla,I^oa,&c(C. 
conueniant  in  a centro  proiedionii  • Dico,qubd 
If  cQQtinucmur  vfquesd  plaoum  Sterec^rapouni 
m n,  cui  I A pcrpeodiculaiis  ett ; quod  planum  fe-' 
cabit  ruperfictem  conkan  ,qaam  ince{;raat,rub' 
contrarid,  8c  ideoqu<id  peripheria  mngk  erit  cir- 
culi ex propofa.  trad.sf. 

Probatur#  IIU  «nim  ell  Te^io  rubeontraria, 
complanomrecanscumfuperficiecoai  facit  an- 
gulos xquales  angulis,quos  facit  cdm  eadem  fu- 
perfide, b.- fit  primitiua coni: fed phnumMN  facit 
cum  fupcrficie  protenfa  coni  eordem  sngulos  , 
quos  ficic  circulus  planus  zsot,  bafisicuius  rcr- 
tex  A,ergo  fecat  rubcootrarido  y 

Ad  id  autem  probandum  elligaotur  duo*i^ndx 
quxeumque.  £m  enim  par  ratio  deifiis,&de 
omnibus  alijs  V.  g.  c, S:  D in  circulo  fph«i«,  Sr  i 
venice  a per  O agatur  Irnea  vfqne  sd  plaoum  In  c, 
& fic  AC  deferipta  luper  planum  circuli  acdC, 
ideoque  fiat  de  pundoc  ab  a venice  agendo  li- 
neam AC  defcrtpcam  fuper  femicirculum  ACDi,fi( 
productum  vfquedum  cangai4>Uoum  mn  ioN* 
Ira  quod  concipiatur  fuperficies  plana  femicircn- 
li  ACDB  prolungaia»Sr  perueuire  vfque  ad  n,  Sc  im- 
primere fuc  fertionis  vefiigiumia  plano  lineato 
NE.  Tranfibitqueperr.,  cum  fic  Aocrefta  In  eo- 
dem femicirculi  excenfi  acde  plano  . Doceique 
in  co  lem  plano  cd  re^am  communis  fedio  pla- 
ni circuli  scLininoris  bafis  coni,  & fcmicircuU 
ACOS. 


Probandum  eft  itaque  PC  plano  bafis  «tenfam 
eofdem  angulos  facete  cum  Uncis  coni  HCA,Sf. 
ADo  $ ac  cum  iji filem  fscli  h*'  plani  Acieogcs-. 

obi  • ' • 

Angulus  itaque  cab  apud  ACum  fic  angulus  a4. 
circumferentiam  lofifiit  arcui cio*  • fic  angmus 
apud  D nimirum  Coa  paritet  ad  clrcumretcntiatii 
Io  O fubfiernitur  reliquo  arcui  ca.  Quaproptw 
erit  anguli  apud  a complementum  vfque  ad  fcml- 
circulum  bca, cumque  anguli  ad  arcumferentiam 
fint  fubdupii  angulorum  ad  centrum,  ideo  femi- 
circulus  BCA.  vt  eorom  menfura  centralis  qua» 
dranscrici  nam  dimidiumarcus  soceffet  meo- 
fura  anguli fqualis  ad  centrum,  «fdimidmenat- 
cus  CA  effet  anguli  ad  centrum  menfura  rqiMis 
reliquo  angulo  apudo.  Ideoque  fimul  anulus 
CAE»&CDA  xquant  angulum  quadrantis  . Nem- 
pe refturo.afcoAcft  complementum  aUentttCAi. 

S«d  bultts  quoque  attuli  c^s  eft  complemen- 
3um  angulus  m rcAiiiocus.  Quoniam  angulus 
redus  ea  ex^jpotbefi  in  '^angulo^. 
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Ergo  r«Hqui  anguli  erant  cqoalci  enl  redo»  ctloi 
omoet  trianguli  ai^uli  tx  propof.p.  lib.t»  Elern. 
tantum  duobus  rc^t  vquAles  Hnc  { Quare  eiuf- 
dem  anguli  c*i  erit  angulus  N compltmentiimin 
COA.  ErgoerU «qualia  angolocoA.  Quoniaverd 
angulus  CAD  in  triangolo  cad  derernic  etiam  tri* 
angulo  NAu , 8c  arfgutUs  N oftenfus  eft  «qualis  an- 
gulo C9a;  reliquus  quoque  Acoent  «qualis  reli- 
quo moacx  17.  lib.i»  CoM» 


Idem  autem  argumentum  contexes  de  quibuf- 
eumque  alijs  angulis . Tedio  plani  ftereo- 

graphi  erit  fabeootrarur  rade  mnck  circulus 
erit. 

Probatur  fecunda  pars  • Quoniam  fubcootraria 
fedione  circuli  non  fc  interfecant  per  centra  ex 
Coroli*  propof.t.Trad  i)*  nempe  eorum  fedio 
per  centra  nriurquc  non  traofit . Vnde  linea  ab 
Atrandens  per  centrum  1 non  craalibic  per  ceo- 
trum  circuli  proiedi  mmck  » 

PROBL.  II.  PROPOS.  X. 

Circulum  im  pUtmm  Slcrcogra- 

fhici  proijctrt,  pMfjue  ««,  O- 
camum  ajpgHure . 

IKoenlenda  priils  eft  pars  drcull  centro  a remo^ 
ddima»  parfqae  propinqull&ma,  E non  (it  co- 
gnita. Id?frbhttduccadoperpundac»SrBpo- 
lot  circnli  dati  circulum  maximum  casos.  Namq; 
es  prop.ss.  $.  partis  fphf  r.  is  circulus  arcum  SA 
liaiKbit,  qui  Inter  omnes,  qui  ad  circumferentiam 
obliqui  circuli  rtcDdnci  polTunebreHilfimttsecit» 
d AC  s »qui  erit  maximus,  tr  delignabic  didantiam 
maximam  lnA>  & minimam  in  a i centro  pro*i 

led  OQ.S  A.  * ' ' 

Tranfeantltaqneperinueotapundat»  Srsll- 
fle«  proiedrices  as»  Sr  as»  Sr  dabunt  «»  Sr  a poo- 
dii  per  qo«  circulus  protedos  debet  iocedere» 
pios  diametrum  ni« 


Seeuodo . Btfarism  diuldatur  «1 , te  centrum 
la  p c rcttII  proiedi  obrintblmus  . 

JctUdV  Tra«fc«it  ptoiifiricct  pc.  palos  c. 


& D>dr  polos  in  plano  protedo*t  c&feqnemur  m»Bc 
N.Jtaq;fenr(iffl  circulus  Ott.ip(tosfp!icr«  deferi- 
batnr^sfper  enim  inr^mni  ,piediooehlcclrciiluff 
prpfopponifurjrtlm  (it  fedio  Iplios  fph«r«»cilm 
plano  (lereogripho » eo  quia  planbtn  ftereogra- 
phum  ex  deEnitiooe  fecet  fpbcram  bifariam.  Sit- 
que  I n s m;  affamaturq;  dtftjtia  o h;8^  6t  1 |.de« 
Inde  dtdantia  ph.  8c  Cn  i %,  centro  itaque  s ja- 
ceruallo  s | definbatur  circulus  7 j ; eritqne  ctr- 
, culus  proieduB  . Deinde  om  aoijn7»d  tliftao- 
tiaNHiSr  transferatur  ab  f.ln  5.  cruncqnepoli  7« 
dtf.  circuli  proiedi  js.  rc  rides  In  lig.pr.is.h. 

• Poteft  etiam  reperlri  centrum  circuli  lude- 
pendenter  i linris  ah,  & ai  circuli  prbicdricibus 
fi  fiat  angulus  trianguli  lax  ad  a alteri  aagolo 
trianguli  la?  ducendo  ap  ad  A»«qtialis.  Nam 
Perit  centrum  circuli;  Quia  enim  angulus  ■ tri- 
anguli AEK  «gnaiis  eft  sngulo  ad  a eiufdem 
trianguli  ob  «qualitatem  laterum  Bk,  Be  ta,  deft 
etiam  «quatis  angulo  i,qudd  fit  fedio  fabalcernap 
vtpr.s.  drp.  b fi  fiat  alius  angulus  iap  ad  a» 
erunt  duo  anguli  quoque  «quales  I , fc  a in  trito- 
gutoAPf:  Quareetiam  latera  rubccofaernacc- 
qualia  AP,/^PI. 

Sed  ob  fimiiicsdfnetn  triangulorum  fobeonera* 
riorum «iam  triangulum  aks eft  Gmile  triangulo 
AHP  . Siquidem  angulua  apud  » .trlangalt  t ab  eft 
«qualis  aneulo  apud  R trianguli  fubaiterni  haI, 
«*  *.  «el  o.h.  angulus  «eri  kas  addito  communi 
PAX  «trifquc  «qual ibot  H A x fc Pai  angulis  eft  «- 
OTtlis  Aigulo  haP  : fed  truiiguium  AKa  eftifo- 
iceilum  ob  radios  «qnalcs  ; ergo  etiam  tale  erit 
triangulum  aph  . Vudecrnt  ap  erit  «quale  cruri 
Pa.&crori  pi,  n rqpriofi  nfumett,  lix  iuijae 
poriiontt  erDac  , >.juiJctHr,&  ip,  ideoQue  r 
etoirumcrit . 

* Idfm  quoqnr  confrqui  poteris»  ft  dinifa  bifa- 
riam AI  tni  ducaa  perpendicularem  LP,qu(  fcccc 
planum  ftcreographum  in  p»«cpaictob  api  equi- 
crurum  criaugulum » 

PROBL  III.  PROPOS.  XI. 

P 4rtcs  circuli  okliifiii  in  pUnum  Stereegra- 
phum  ptoijccrc, 

M Vitia  modis  hoc  Problema  poteft  In  opus 
deduci  Oos  quatuor  fcdigemus»ad  quos  ait/ 
feri  reducnntnr;  Primus  ope  polorum;  Secundus 
ope  fecanciumt  Tcitius  ope  chordarum  i Quartas 
opefinuum* 

THEOR.  VI.  PROPOS.  Xll, 

Qjf*  i camo  poli  circuli  proiefli  difceiitf 
0"pa pariem  aliquam  circuli  feSiotus 
fpliar^  traufu , ca  in  partem  proieHam 
circuli  protcRi  incidit . 

Sit  feaio  rphfrfiicM.Sr  circulus  prelcaus 
ID.  Pol  ufijuc  ineo  proieausN.  Dico  quod 
CN  cranficDs  per  IF  pictem  cuculi  fcaioais  fphf . 
ff  jijosic  pjiti  H V circuli  obliqui  hti  ptoicienai 
cadit  in  idem  puoaum  cm  liuu  proicarit  ac. 
Iimoftcrumcllu-.sj.pt.id.p.j.citculu  niiuo. 


rcmAVf  tnnreontem  per  polum  ruperam  circuli 
TeAioais  fph^rf  a»  & alium  poiu  l circuli  obliqui» 
HVit&rcAione  al  proicieatem  polum  a in  n» 
detruoeire  ab  ttroque  circum£eretias  p^uales  hv» 
te  EFifi  ergo  iuperliciei  huiui  circuli  extendamur 
vf^ue  ad  c»  &r  6c  anc  Tupert];  c5  i punAo  a centro 
proieAionis  fimut  * polu^ue  circuli  feAioQic  tic 
extendatur  linea  proieArix  reAa  traofieos  per  v 
perueniet  io  c»A  fecabit  NCi<{ue  eft  fcAio  eiufdem 
fupcrficici  citeafp  circuli  avl  cu  pUno  id  proie- 
Ao ) part  ergo  ic  > qu{  i linea  proieAricc  craa- 
ieonteper  v decernitur» illa ctum determinatur 
perCNyUnx  trandcper  r»  A truncat  partem  sr»  i 
circoio  ic Aioaia  «qualem  piru  HV  circuli  obliqui 
prolckndi  • 


O G R A P H I A.  4t7 

qu«  fecet  circulum  obliquum  in  nv,  A extenda- 
tur In  BC)ficc  imprimet  feAionem  Bc»queeric 
cborda  fubtendens  arcum  exprimerem  arcum 
vtpoce»  qubd  proieAricibut  xa»  A ac  per  extrema 
arcua  primitiut  b»  Av  cranreuntibus  determine- 
tur» Itaque  planum  circuli  obliqui  HVt»  A u<  fe- 
Aio  eius  excendaeur»done  occurrat  cu  plano  asc 
plano  orthographo . ScAioque  m k eius  cum  plano 
primitiu!  circuli  MVt  occurret  tandem  » cum  an- 
gnlnsOKv  no  fit  reAua  fcAioni  hk  ficubi  V.g.in 
M.£t  etiam  reAiociob  angulum  acutum  hsc  c5* 
curret  cum  hk  icdniergocoociirrua  tfie  fit  plani 
bac»A  etii, plani  primiciui  hV1{  atq;  infuper  planf 
onbographi  Bxc»ergo  erit  aliquod  punAum  Te* 
Aionia  Am;  qu«  erat  plani  onbographi»  A primi- 
titti . Sed  etiam  eft  plani  proicAoris  bak;  erit  igi- 
tur punAumlt  in  quod  orthographum»  A priml-^ 
tmum*»  A proieAorium  concurrent  • Ve- 
rdmetiam  ef  Tubteofa  arcui  &f «quali  arcui  h7 
concurret  In  k.  £rgo«quopaAo»acliaearecana 
ur  monfirabit  puoAum  K . QtioJ  autc  aFin  pun- 
Aum  Kconcurratj  patet;  qUia angulus  aJ<^  tum 
trianguli  Ht^x»  tum  trianguli  eq^k  rcAi  iimt: 
anguli  autem  ad  e»  A h Tunc  xquales ; quia  infunc 
perlpherijs  circulorum  «qualibus  M o « A viT. 
£rgotrUngulacquaiia»Acrut  eiurjem  lon- 
gitudinis, A ideo  BF  bafis  concurret  ad  punAum 
<•  VndcycdmtF  fecans  circulum  fph«r«»Aab* 
feindent  arcum  «qualem  arcui  HV  obliqui  hvi» 
indicet  idem  punAum  k»  Io  quo  debet  concurrere 
Bcfttbtendens  clurdem  hv  proteAuram, poteA- 
nuaeius  vice  vti  ad  muenieudum  punAum  K. 

Sit  itaque  circulus  fpb«r«  i,  a>  A P^^s  lu  eo 
P comprehendens  ex  if.  partibus»  in  quibus  4i* 
oifus  efi  earnm  Ducatur  a p per  p vfque«J  In- 
tetieAionem  m n produAam  io  o .*  Si  igitur  5 n 
ducaturjh^cfubtendet  arcum  f pq>quf  raprerentac 
arcum  a p ^qualem  circuli  inclinati  ex  pr^c.  arcui 
fundamento.  Sic  du Aa  t b fignabit  punAum  c*pec 
quod  ; d duAa  determinabit  arcum  j d proieAu . 


THEOR.  VIU.  PROPOS.  XIV, 

'A  punllo,  in  ^Hod  pMilltU  pUno  pra^l 
(iendo  d puniln  proudignis  Cixdii  refln 
ptr  finut  ntremum  circuli  feBionis  d». 
Bu^dti  in  proitilo  arcula  partes  priien 
flas. 

FVnd»m«ntam  tettlj  modi  eftifijioobliqnoch» 
culo duSo Coa  iv.!^  ptoicdricc  «c.  ejuc 
tiuifeatpec  pci  bu  duu  liocu  iguoiT  plk 


UncM  in  circulo  fcBionis  i 
mo perpendiculari  feBionis 
Bionem  fer  datam  partem  dat  in 
ne  punBum , per  quod  , &• 
diametri  eiufdem  froteBi  alia  duBa  par^ 

tem  d prima  ahfcijam  exprimit.  * 

SEcoadi  modi  (iindimentam  hoc  I®  eidem 
Bg.  9df  fupetioti  mo^.  Sic  fiiperfidei  mc> 


nm  ciTMi  quod  f*«t  pliaiiiB  * 


Dato  Itaqnc  dreulo  feAlonli  ai » A elrenlo 
preicAo  » A eogolu  parte  ctrcnll»  qu«  V.  g. 
fit  duodecima  circuli  prolclendi,  dato  quoque  po- 
lo 60  Ducatur  i polo  6.  per  8.  fextam  partem  re- 
Aa tf.  8.  £t  hce  terminabit  T p partem  duodeci- 
mam ciiculi  prlfflUittl  exprinieiitein- 


THEOR  VII.  PRO  P.  XUi; 


I 


4j8  t r a c t 

fiHnescvtt  nam  QtiefiMpUnum  incidet  inpU» 
noQ  AI  lines  exprcfiuaiipanlielDm  plsno  circuli 
proicienJi  kis«  Ar  confef^oeoter  incidet  In  pun« 
dum  B • Siquidem  Ii  planum  ab  ponatur  paralie» 
Ium  plano  circuli  primitiui  iit.  etiim  redienei 
plani  CAB  eruae  par^lelar  ex  prop.if.T  rad.s  l.de 
ioterled.  cumque  i v lie  parallela  tZ  etiam  eidcni 
erit  parallela  ab. 

Si  autem  fit  arcus  M «qualis  arcui  Kli  etiam  Ii* 
nusxViSr  rv  cqualiureli  luoru  is>xs  erunt  pcua> 
lesySr  ideo  idem  linus  ferfus  vserit : quare  nnuf 
verfussv  circuli  fcdionls  rxs  exhibebit  puadum 
idem  V*  per  quod  traolit  ic  • 

Sit  ergo,n  priiii»  circulus  Tedionls  f i,Sr  pro* 

' ledui;5>dr  e pandum  O»  quod  parallela  plano 
prolciendooA.nin  6g«prop.io  h.  i centro  proie* 
dionii  A deduda  in  planu  imprimit « Oc  ducatur  i 
parte  f;  circuli  fedionis  ad  dlametru  m n norma- 
lU»quc  cadet  in  1 . Ab  e itaq:  pundo  per^  ducatur 
c gi8r  h«e  determinabit  arcu  1 g*8e  reprefentant^ 
ercu  f Bife  arcu  } r repmfat^  cud{  f%  ad  ea  par- 
tem» qua  partes  Aint  minores  io  circulo  proiedo, 

THEQR^  IX.  PROPOS.  XV* 

Si  ptr  pitnBj  primi^en^  circuli, 

(juitm  chord4  thamcirum  fccant  per. 
pendicuUres  ducuntur , hu  i circulo 
ptoitRo  partes  ahfcindent  proieRas, 
trunttfue  chordu  proteRu , 

QVarti  moiJI  fundamentum  eft  . tn  figura 
^ pr.i4.  Ducatur  in  circulo  peoiciendo 
eborda  10  perpendicularis  diametro  j hxc  fecabic 
diametrum  in  T . Tranfeat  ergofupcrRcles»  feu 
lines  BA»  C^CAi&eam  proiciant  in  ci : Sedioex 
terminabit  In  pundac*  Se  s.inqoa  lineat  proie- 
dricesarcuu  kiA  Koterminantfideb excordem 
arcus  in  circulo  proiedo  deHignabiti  tranfibitque 
per  pundum  Di  qnod  cum  fuperficiCs  i ac  tran- 
feat per  T erit  pundum  t proieduierltque  ortho- 
pooalis  diametro  DZ|  licot  lo  onhngi  nalis  cll 
jpli  diametro  Kzeircull  primitiui.  cdm  tota  fiiper- 
£cies  CIA  liccidumetro»arpUoo circuli IX A or- 
tbogonalis . 

itaque  ex  propof.i.b.  punfix  quibat  cbords 
diametrum  primitiui  circuli  fecsot,  proicianturt 
Cum  ipfo  circulo,  Sr  Itt  illorum  aliquod  pundum 
t»  docaturquetgt  h(c  lignare  arcum  t g cir- 
coli  proicdlcxpricncotemarcn circuli  primitiui, 

THEOR.  X.  PROPOS,  XVI. 

par/es  froieBi  c$rcuU  « ^Ho  ffropiniiHiom 
petpeitdtcuUri  i c^aiiro  pratcBiotus 
prouementi^  w minorc$  fi$nt « 

*Q  Tnt  iozta  fecundam  modum  partes  in  circulo 
O proiedzABop,  qu«  in  circulo  originario, 
feu  etiam  fedionit,  cum  in  etroque , xt  oftenfum 
eft,  squaliraceconreQtianr»  Snt  cr»  re»  go,  kg 
omnes  inuicem pqualct  • pico, quod  iftar  panes 
inoicem  «quales  proledxi  efficiuntur  inuicem  ia 
|qualcf,Ar  quod  minor  cA  illa,qua;  pondo  V.qqod 
I mprunit  pcrpcodicoiiru  v proptM  uc^ic  • 


ATVS  XXV  f’ 

Probatur , DuSa  punSatt  hk  parallela  ipG  Lti; 
maior  eft  proportio  oh  »i  hv,  quam  wh  ad  hv  (»t 
dicam)  quare  etiam  eft  maior, quim  oi  ad  LV.coia 
puudata  lie  pa- 
ralleli» ipfi  io,Sr 
ideo  eadem  fie 
proponio  HK  ad 
8V,qut  LO  adLVr 
fed  proportio  oh 
ad  HV  cA  eadem, 
qu«oi,sd  IV  ob 
angulos  «quales 
ad  B ex  prop. 
lib.tf.  Eicqn.  Er- 
go maior  cric  pro 
portio Ot  ad  IV  ;quim  Ota  ad  lv  . Vnde,  &ex 
propof.d.  T rad  (p.mjior  erit  angulus  ol  i ,quim 
t LV,  8e  Ac  oAendet  dc  alijs  • 

<^)od  autem  ho  babeac  miiorem  rstionem  ad 
HV,  quam  hk  ad  Hv  ipfam  patet  ex  S.  Iib.y.  Nam 
cH  maior  Hoob  angulum  ma{oc4.nexteroum  Uto, 
quem  fubtendit,  quam  us,  qux  AibtendU  angu- 
lum internum  minorem  hvk  miaor  cA  autem  ao- 
guius  internus  externo  ex  pr.  17.  Cor.i.  Li  .Elcou 

COROLLA  RIVM  L 

Hinc  cA  manifeAum  partes  clrcuH,  qitf  Ia 
maxima  medietate  tunc  loc  eAe  maiores 
partibus  primitiui  circuli:  Acut  totus  arcus ed 
maior,  at  vero,  qu«  fuoc  in  altera  medietate  mi- 
nores illis,  qu«  10  circulo  primitiuo  funt,*  quia 
cii.m  totus  ille  arcus  eA  minor,  Acum  (ot  tirac 
partes  in  medietate proieda,  qu«  minor  eA  me- 
dietate piimitiua,  quot  lunt  m ipfa,hac  medietarc 
peccilario  cruut  omnes  mmores,&hoc  fufficiat  a4 
rem  per  fe  claram  conArmanJam,  licet  alioquim 
oon  piorfuMacio  conumcat « 

CORqLLARIVM  II. 

ELiciet  quoque, illum  c0e  maiorem  radium,  in 
circulo  proiedo  , qui  per  vtraque  centra 
tranAt  > cum  circuli  primitiui,  tum  circuii  proie* 
diireliquos  verb  eife  maiores,  qui  propinquiores 
funccemrociKuU  proiedi.  Rado  eA,  quia  ra- 
dij  ducuntur  k cenuo  promdo,  qui  uon  coincidit 
cum  cenero  circuli  proiedi,  rc  docuimus , Vnde 
cum  hoc  pundum  Aeextra  centrum,euemc,  rc  do- 
cet Euc.  lib.^.  Elctn.  .pcnpoC.if.  maximum  cAV, 
qui  per  centrbm  traiiAt,  reliquos  verd  ed  cA« 
maiores,  quo  centro  pcopinquiores . 

£ X P £ N S 1 O III. 

De  proieRuru  fup^feid  ciuiiilil(tt  indepeu- 
denter  it  jphdt* , 

PARetillcuiutllnw  ptolefic  eim  preporti»^ 
nem  muAcam  dicunt,  quam  oAendimus  pro- 
pqf.|.  dluproiciutitur,  vc  prop. s.  CotoU.h. 
P&fliiot  avicem  Une«  proicd«  cAe  maiores  primi- 
genijf,  feu  minoics  prout  intercipitur  pUuum,in 
quo  fune  inter  pundum  proiedioois,  & planum, 
^roieaionem  recipiens  V.  g.  in  Ag.  prop.  j.  ts 
CA  minor,  quam  rc,  quia  linea  jt  proicda  inter 

Ciigeniam  ti  , d pundum  a uitcrponicur , at 
_ proieda  aulor,  qusen  ss  pr^igcnia , quU 

kze 


D E -S/T  E RE© 

hf^iaterpooltur Inter  No«  & a»  Srquz dicuntur 
de  lineU  caltm  idttUigcada  fimt  <)ao<)ae  de  fu- 
perficicbtts » vnde  duplex  genus  proie^ionis  po> 
•eft  dedtsctjalteruRi  dicetur  re^m»  cum  Utcr^ 
^oitar  plaout  in<)Md  iitproiedio  inter  planum 
otlgtotriam*dr  proie^ioaft  centrorajaltcrum  iift 
tte^oiD»  cum  planum  originarium  iom'ponttur 
inbtcceotrnni  proic^teoimdf  ptaonot  proieftkN 
mcffl  recipitoa . 

* THEOR.  I.  PROP.  XYWalUi 


Omits  lintd,  <jU4  funt  perpcn^iciil^rts pUno 
Sineoptpho,  ftu  in  proieiiionereHa, 
V fettinmfn.pinicQttinpimHimaUuiuttl 
i fUnotfigiiutto df^ttmotn>n,*r^en- 
tTum  proitllimi$t~Unt4  vtri  pxnJ{eU 
plitno^  Sieteofrapho  in  parallcltts  «rw- 
\ ' nitio  ttanfennt . ) 

rlUUlironcn^atft  pUnam  SttrngnpIiqA 

{(kapraMai(>«Mnr«ipK***<l>  pl*”**  *>"' 

9'iuriocx  inlHtaui.hamiiua  rcd<agalniniM«>- 
^ctian  M pntruppoaiiauv 
- Itaqoc  fitpandaai».  reaccntrnm  proieAionu 
c fi«  pUaaai  arlgiuriMi  aivHria  <?aa  Ctilim  cft 
figor»  prticlcn4»  UMIV.  .P^paaai  recipieo»  pto- 
jefiioarm  fit  tyiR,  eoi  ptrptndicnl jri»  line»  proU 
cienda  vw  Diao  prim6»  qo&d  ift»  lioe»  HV  pro- 
iedi»  fnipriniic  Ihieain  ZH  • qoc  In  ponaom  a 
prodofi»  iermio«t.(]aod  pnofioni  xqiid  temotant 
»tt  i llcrcognpiia  pl»Oq  WQ . In  qood  fit  ^leaio 
eadem  tUftantia  perpcnaietit<r!>  qua  rcmouetur 
ptpiaoB»  etattteiim  pwi^aal»  . ^ ii 

■ ■ ' • . "1 


^ . ' } a ^ -l  r. 

. Brefintari  Naaquitm  trzbcfijcft  dmiwIm 
^ano  ftefaogupkow«j(fic«tiaainormali»cliia 
Mioai  q;  t ft  S plaaia  aanogrkpho  itBei.ifiKacar 
pkoam  CST  pacallediia  patcawfmct  cnt,qna- 
qocNvparpeadicatariacfiM  fiiataaiT».  Qaaae 
fiiateiUgator  faperfiocl  ptoidaa»  avc  cxMO& 
afipKadTj  ita  at  fiat  efiat  fiidMct  cr.  St  as, 
(dcqa«)a(pc(<lidlaTMt  tiaiafiapcrficiei  prole* 
-ditkia  paepcadiealatla  feAioniba»  az,liCTfirt- 
|ial«iaplaoiti!T«>arazit.i|fdem  tnftcntibaan 
4cl».ta&M  ^larecTU&ZK^waac  angali 
htclieaiionU  plaoMaai  ex  prafH4.Cbi.».tra&.ta> 
* ideo  aagDlIaqaalcaexpropbiS.  iraA.it.  ' 
Traareatergopete  planucaa  oonnale  atriqi 
ptaao  CTIi  tc  iTVirj  SeAlanet  itaqaecXifir  it  re. 
Aoai  aagulu  caotinebuae  • Quoatd  ex  iP.  craA. 
1 1 . leAio  st  duotiaa  planoraai  ctl*A  x tatsetie 
-adtcAoa  dgnioa>pl»oa  cna^fle  Ideo  feAioal  Cl,& 
s<api  Af  *,  tf.ii.  io  plaao  csh  txtfienti . Sed  qp 
cft  paraUeiallocp8tcXefieA.ergoctiampefpea. 
dlculatU  plaon  clM  et  g.tcaA.ii.  tc  ideo  fcAlooi 
9<l{&Kq.exAf,z.iraA<ii.  Suat ttgayqaUagaia 
ttiaogala  CTS»  A tytJla  Ttpotc»  qu6d  fint  teAan* 


fiRAPHTA.  ^ 

galatAxagnloaota*  ■B<^c<paicf*ohii%:an«‘ 
Sodaiui  rrtlra**Hirisd.r»nt  eqa.ln  i Siquidem 
Koee  It*  XQ^rlUalxifiiat.etpaaEollenfirnoe 
milei  reAiootqpieUeoqae  ek-tq.^fifi.i.  £(<«,, 
aquabuntur  unoieem  erura  (ntsllela  <]Z,  tc  <r  i 
Caaiergo  ininanguliamquisagulitcaq.  libuS. 
fit  ST  ad  Ic.Tt  q}  ad  qe,<eTS»<lz  fine  equiteneri 
Aox  equabuutur  ea  i».  I.f-Quamobrcnt  raAieaz 
phai  proicienci»  cav  terminabit  in  a iquol  h<- 
beMauAm  eleuaiionemd  plano  primigietiiasv, 
8*  paa  Aaui  o apenfuratunper  reAascttlbaqje- 
qualx»,  tc  f aennieadne  auitai  puoAum  r net- 
bicur  centrum  p roieAum . i i 

Is^rabwir^dcondA  parn  tfw*  lincm^a* 

X*Ueiz  phno  ftcecngrtp^o  » vc  e(t  UM  infuirub 
teiripplino  primigenio  srvM  tranfeMic  • QiionJi 
cnimiiMUfptciendA  LNprd  MVeftparalicIrpiaoo 
Bcq^erk  etiam  parailela  c6muni  planorufe^mii 
CX4ifra^»sae  CoroU*|e({iaB  eilt^z,  cumque 

. (itpetpeiidieuUrisplaoosctutperpeodicalaMpio- 

PMlCTs » 9e  c^metiam  ipfoeidem  plano  normalit 
orkaddeo.planuHiepcr  UlaradaRa  ex  ifa  tradi 
aififlanocaliiQjeriuad  redot  angulos ; quare^ic 
•ocom  communia  fedioiiii eidem pUno  cx  itf. tik 
•l•adrcdot  angulos  erit  : Propeereaque  ui  # Ar 
A^oc  eroQC  paraliciz  / ideoque»  M 

plano  ST  VM  parallela  erit . 

PROB-t;  !.  PR'Op'6S  XVtI. 


SnperftinmrtStMgiilim  pra^ette. 

♦ 

inOteft  bzc  loperficies  prolcienda  obtineitsli* 
^ j <]nod  latas  pardlelum  plcno»ia  quo  Sacicnrit 
tftpmkdiof  vel  nullum  parsUcium*  « . 

pV  . a;  ;i 


‘ ' Sk  ergn  pri  moe  ca  fnt  ,lh  qim  fi  t pa  rsl  klngliAia 
mo  AKDprbiciendum  . Dcicrminettif  cemrAnd 
proi^ionis  t^fremtrom  prokftnm  I;  8s<adm 
centrum  proiedum  ab  h«  8r  g extremis  iincz  ch  » 
que  intercipitur  ^«^qrqappoicjfi^a^»^  CD 
ducaocur  redz . A^inpta  autem  diilaiitia'  hd 
transferatur  ab  h In  l>  ^ ducatur  FC.  * que  fecabit 
bhIb^.  Uttceturcme  parallela  Bxiedbai-nni 
^urGlsaflamptadiiuiuu  uc  tunsfitT^ur;^.^  in 
ducatur  fN,qdz  recabit  HC  iti*l . Icaqse  (t 
per  I docatur  parafrela  tv  |^lonilio>1lladlllidc: 
rcdangulum  Ptvx  Um  proieduma 
Id  autem  oftendetur»fiam  p6{rto»(}ao  BG 
dIopUonru  primigeai)|Arortbograpkttqcalislh 
lig.  I pnrccde  cfl  sq^.  Ducentur  pecpen<^«larct 
VTgSr  iMgAr  HTcric  Lancia  dnoru  planora»q in 
'fig.prai^.propor.fnnt  Am.Zp  Arser  V.  g crnnt 

do  L deicendentes  e IgicurMOerlt  interuallum 
dilUntlz»  qui  linea  prolcienda  dlAat  a linea  fc> 
dionis  V.  g.  io  prsceda  fig.  t*  interuallum 
V ode  fieutl  ibi  i cA  pandum  m proacdttm*du#ue 
Mmm  * »►«** 


TRACTA 

•.  ttk  pinAu  pralcAiaih  M i pa*Ai  «r  pf.i% 
pir.l.traa.itf.diftatcodca ioicniUo, ac  ■ iM* 
aea  i qniatrlangala  aiMtAr  mm»  ba(ea  s* 
()«al(  a HH.an  caadna  ahindiiMm  poSdcnt.  Ergo 
duAa  paraiJela  per  I babeUt  raodta  dif^aiutawi 
ac  per  IL  ab  no  , Itnca  r«fiionit  plaooroia 
pruoigeaii, fconbograplM . Etnioenc  cili- 
■ra  proiadiatroai  n otaodiarat  debeat  dTe  paral- 
lela linec  reftwoia  H« . tic  dicae  de  iioea  P«^ 
erit  Tinea  pa  prole^ , Lacera  ecrbuCi*  a am- 
prtoKiitiir  per  liaeaan.kxTtgaiacmdaac  ad 

cantnm  ■ prok^nohet  nAcaliniaSpaiccdaiMd 
ptopoT.  part.I, 

binetb  fit  data  fsperficiea  anco  Ircanalarlr^el 
■nUnaa  lana  brficai  fcfiioai  ca  parallelam  per  a 
dacatar  lama  parallelum  dr  per  a lama  aer  i Bi 

■enuleTc  perc.  Item  Tettioai  perpendicularia 
latera  p»  per  a,  & t<Lper  •>  Or  paralii  ain.kni 
1^  raogiKKpu  aognlot  ipiaaomaea  parallcIaaA 
aormalcaproiciea;normalcai^idaralaoatfcTV| , 
h cfc.icadentea  ad  cemrii  parallelae  rerd  ia  p4i 
IC70  It  i6,te  mt.drpunAaa;z,<b4>o>  ferpn 
■eprefenubunt  iniecTeAioaee  D>  at  ■>  Ciimmb 
bua  erum  anguli  figor*  paco  terminant  ioiiaia 
dtfeufiacionibut . Igitur  per  ponfiaeoxi  ndm 
ahA*  facient  noiz  planam  ppoicAuni , cidnt 
pcitBlgeainmeft  anco» 

C O a O L L A K I ,V  M..  .. 

*c X Tapradiaii adifera propoCl. traA.Ld  p.l. 
£1  qaadfiuO>Aozfiacagnala<Arfie(nccef- 
fiud, etiam  diftantif  > 8c  interuWla  proicAa  fiitnra 
afle  barmonice  proportionalia  t nempe  te  rlTi^ 
**>  rt  an  adai  dilFettntipiAeapieipaf  )•  el^ 
dem  fi  HO  erit  para  aliipia  V-g.  -f  l>^  *T  hd(i 
Bi  erir  -f  na  -f  IS  7-t  <r  cpt.  ia  infinitam . Va- 
da altitudinti  fiaperficierd  eruoLn.K  ad  M>n*^ 
A fibi  innlccm.lr  fic  canfraocacer . Et  i|oldiid 
p inflitntum  meum  non  eflet  me  continete  in 
pciaalpi)t  ctniBidciioAriaatamjlMnc  qaidcpimi-i 


wWkmpmgrtScMMmprol^aia*  praelbacfu- 
oiidMiadmbendrcenicIt  defrrulat  ofien- 
: fcd  id  eft  alina  rolnnuait>fi  Deoa  dtderir, 


THEOR.  n.  FROPOS.  xvm. 

Omri  cktiiiii,ft»  Elii  fit  fnitiU  m fU- 
MOTI,  prr  firaltrlum,  ntf  iifi  ftiicom 
trmtmm  Elltpfm  n<msfotmatiir , 

nRobainr.Eft  TeAloeonl  i ftereegr^a  plano 
Jr  ad  anguloi  reAot|bafi  ctml  InfiUcori  , ien 
etiam  ad  qnenicnmqne  angulum  • ted  omnii  fe- 
#10  coni  EUipfia  cBtfi  planum  non  fit  paiallalum 
bafi,  rei  (i^otltrarlam,n  fapraoftendiniuatcrgp 
etiam  bpelcAioEcccograpbaEllipAa  erit  i Quod 
entem  clrculua  proitAiu,  ral  Ellipfia  fit  feAio 
coni , idefl  fiat  In  plano  conum  Kcanae  • P»- 
tet  et  dcfinitioaa  neraegrapbi*  £iA*  d fitpcrfitto 
Moi  c»  plaiuim  pomifoiiam  ambiMM  t 


T V S JCXVIi  <1 

coROLtAftrvM~;V  ii- 

■ r . 

Hffic  fMtft  centrum  EHiffii  firotnds  non  b» 
bete  iiem  centrum  cnin  ceneto  rircoltp 
primifrn^ ; nifi  acciJatp  pacale» 

IjMnf^anum  (Irreo^apiMm  plaoo  proteseado»  «t 
cooftat cx  Corofl. i . propO^ a.  tra^.  pr^ced.  Nec 
Vo^aatn  circuJum  repte  fencare,c’  ijm  A qjccoiM4c 
pnroigeiiiuii  oil!  ant  planum  proie^boau pn- 
ralielom  ipiip  ant  fabconct^um'. 

PROBf..  II.  PROPOS.  xnc- 

f * • , - • 

QiitmcMmifie  feti  Orcahim , fem  Eltiffim 
> piMii»Stere*fr<i/>liotr4i^(riiere,terMmfi 
'■  finit  rrfttfeiueri , . • - 

C'  Vm  circuliii , fcu  Elllplli  proicAa,  ElllpGt 
j fit , potef)  eodim  mudodeferitii  Ijub  fupra 
dlaimuf  EllipTcs  defcnhi  j^lTein  craA.af.Conic. 
Etpenf.i }.  *f  prnpnf.  «/i»  9.  drto.ltahir,’^  M 
reri  rrpt^ratKeraddcrcrlptlooemrmgnitiadc 
coMArreographi,  tr  conu»  ipret  diAanfiadated 
plano,  in  qua  fig.  pnuttgenia  repertinr.dartWo^ 
einenir.  It  d dato,  aai  aai.eat  diamattl  ataqun  ip- 
fini  primigenie  fign^lcdliberfilrmodumecdi- 
•ariamoilciidnetqubrHMiMrKtiScer.i,  I • 

•'  ■ j ait..  . ■ MU 

II  1.  ■ 


• SIt  connt  aac<  Be  TeAlo  riue  qupcumqne  11, 
'fWpcoddeebidWquc^diiendcmiliiiudiAu^ 
Mancinor  'Sfcuelb'fciiiibafiacriDifemlrimdM 
nec,  in  OM  i^piitaia  r»  M»  , quarnm  pumfia 

encema  Uiae-acprinietubida  Ellipfiicaie,  aeii  ni. 
Bnedtnr  ab  n,  diaaiappHenciwMaipnndHi  ad  Tei>- 
tkem  a bnep  aa.dr  an, Aper  1,*  (,  qnbnt  pnn* 
Ait  diamecnmm  lectaci  donatur  parallal*  ON, 
Beem  Trqnaad.caantriangali  conici  perauem  ao, 
A'aac  meafaraenr  reib  tr  icmidiamtwr  m r.fic 
par  e,  A D dncanir  IP  tr anfibit  per  o A*% 

qna  eraofibic  per  h ob  inangula  IM A'wi,  A 
Micpqaalit  altiiudiaii  efpropoT,  loJmAet.  lA 
part  V Nnc(iiiiiefiieatiiTH,Ao>  per  quueran- 
fitsu.  Pnila  mrefiiiecaqe*i|aall  rMsketi  ap- 
plicat*, dncacnc  ad  p baca  tigi  qu»  ia Ircecon 
peodnAam  in  V . Et  dmu.,  Aoi  cOe  applict' 
in  £Uipfi,euini  tfamacer,  fc«  atia  11 . 

Erobatnr  Intcitagala  on,  ka  cftng  ad  to,  *t 
t*  nd  in  . Intria^alotactm  ri4m  efi  auad 
Wa  Tt  KJ  ad  tit  quare  poicriraoe  componerepro- 
por**ooea,A  ccdiiuigiilaeoaEiriicreprQpocQeof 
Nat  n ridea  io  boe^ecbaiae , 


HK 


XV 


KI 

td 

JL 

' tr^cocMiimni 
HK  * KG 
»d  ad 
XN  * LO 


DE  STBR£CJ9RiAPHlA. 

XC  TI  KB 
ad  ad 
LO  LB 
t{  cerapefitum . 

XI  »e  BK 
ad  ad 
IL  tc  Bt 


Stdr.i.Bm  tcAangutan cft «<|iul< 9qadrv 
mfpUcttK  dutamod  puadloK  fcilicct  Ks.ficua 
OtA  tH  Mdangulfi  appi icatf  diametro  No  ad  aa> 
|uloa  rcAoMpur  cB  Lriergo.irt  tiA  IK  radia»- 
golnm  ad  refiangolam  li.fr  Li , Sic  quadratum 
K ad  quadratam  irt  Sed  K»  aquatur  rcfta  as,  * 
Lt  reftaLx . Ecgote.fr  aaemn  applicaca.at- 
potcquod  fit  et  qaadratumad  quadratum  at  >1. 
Tt  Ik  .fr  aa  rcfran|ulum  ad  |L.  fr  i,a  reSangulum 
ax6-  cr.  aq.  Qijateaemanttnflendeaduni,  quod 
OH  (it  pqnalia  qi,  fr  Lk  aqueaor  ip(i  tl  . 

id  vcrd  ofUnditor.  Nam  • rt  on  diameter  ad 
ac  diamettiim,  ex  prop.qq.  lib.d.  Elcm.  iu  eft 
finua  i T ad  fioum  (imilii  arcua  aa  p . E(l 
tuimcx  Coroll  t.prop.  4.  lib.d.  OL  adiN,  n aM 
ad  lac  a ideo  oL  trit  quoque  ad  mediam  pr» 
' portbmalem  lfr.ee  iMad£aam  medlamprofoitio- 
oaiem  iiP.  idaoque  aciam  pceawaadaOL  erkad 
»M.  vt  I.T  ad  Mk  1 4uare  etiam  ou  crk  tdtc,rtj^ 
adaan  6d  cajam  «l  fe  iiabcc  cz  a.  Ceroll.  pfDp.4. 
lib  d.  ad  qp  xquatem  ipii  Mt.ec  vx  cquaiiiOHid 
otqualem  ra  j|Ni  »c  cx  CDaHcu^one . Ecfo  lt. 
fr  (.■  rquadea  aruoc  cz  7.I  f.  quU  arqual  boa 
fr  la»  eandem  die  mu  peopoRionem  OH  > ad  ac . 

Godemmodoptobabia  dcliucaacquod  fe«T 
qualiadiacc  iC(qaadctCMc.&u eruat appUnaab 

(COaOLXARI  VM  X 

H lac  ulacac  quomodo  aliar  ftal  ia  puaAtpo> 

terbaut  teper ire.  dooee  tot  fiat,  que  fufir 
.eUntad  refid  ceabcadamEUipfimnrMaa  ibfic. 
«ic  appofica . 


Imoexpcop.io.Trafi.ld  de  pronaciooaicia 
par^a.  cum  omnia  triangula  fine  eiipbem  alriia^ 
nii  V.  g.  XBA . fr  aaoloco  irlaogdli  aao  deiit». 
uict  triangulum  xaa.fr  loeotriangi^  uio  potfr 
rit  ^retuire  triangulum  zno:  Vn<w  epicadiago. 
naJia  kn  rufficiec  ad  omnium  trianguioaum  alfi* 
tudinem exhibendam.*  quf  fit  eadcm.ac ea.  qu» la 
pM  fuccclEud  inucnirecur.itaqi  pnnfiaD.P.a  AP> 
frepe.  elquead  M cruuc  in  ^Upfi  prabcncibui 
ruccelEttit  altitudinibui  trianguli!  ivS.XHa.fr 
KQp . KTi.  itz.fr  tandem  ino. qua  a'titudiact 
deberent  reperiri  io  perpcodiculari  dm  . Et  idem 
fiat  fuper  Tai.  dufia  ir  i fi  placeat  aliam  EUlpfim 
dciiutafr.'^  ' 


a COROLLARIVM  it. 

Hlqceoamfaeild  .Jiqui,  quamlibet  (iguni» 
eucuio  infenotam  deliqtabit.  et  patet  fi 
poocta  e.  applicatarum  ae  V.g.inttlJ|g,„,ur 
angulia  alicuiu  figur»  circuloipfcnpte.ljqiiii^ 

dSaamapplicacaiifuocicrcmaainUipfi  jonu. 

ium  ngur<  redHiae«  cxprimcct  Se  4e  ali/t . 

60&OLLARIVM  ui. 

Hloe  etiam paUtjquomudoqiielibet  figura, 
etiam  fi  non  ppOic  ciccu|o  jqicaibi,prouiar 

tur,  quia  raltcm  poterunt  pluribut  circulia  illiuc 
ougqU  eircumlcribi . quorum  punfia  extremafi 
ptowanw.eroqt  quidem  in  plurium  EUipliulh 
*®““m«d  tamen  cnoiuofia  fiumam  iixcutda- 
tcapraiafiam  ptferenc . 

COBOL  LAJIIVM  IV. 

Hlncquoqae  pacet  quomodo  partei  ane^na 
circuli  ptqiciaotur . Nam  in  (ig  Coroll  rn. 
« »ifr  tc.fr  c(uciy>ciinuucparcca  circuli  n e,& 
em . fr  mk.  fr  pacet  etiam  quomodo parrea.circu. 
.Jl  Primigeoij  pqualesiin  EUipfi  carnea  pniefie 
dlua  lieeeia  000  fiat  atqualea . 

PROBL.  in.  TROPOS.  XX. 

ChaJim.ftu^uram  rt(Uuu*mm£llif- 
fim  proHlitm  vttut^unicft  Sitreogr^ 

jflkeireiOuaJia  figura  pcaieieniia  eitbii. 
^ ®rep|ikd . Detur  aetb  altitudo  centri  proie- 
fiwoieM^frfiefiiopIeQi  Qrncogrepbific  K;fr 
fracatiad  pocpeadicqlarluM.quc  fit  cKIcl  it 
puofiiuiia  ptoicfiaim,iJeaio quodabudemt^ 
-paifendicuUria  eadaret  ^ A.fii^uUa  puofi  a ia 
d^iphciia.fignaM  fr  4,  p jierpcadiculvM 
maocpcidd  ecab 

j*fraw«,|m(<Wqif  ijwirikiaci,^  re^ 

io  t eonipirent . deinde  dufia  rcoifim  tc  in  cd 
puufio  p lingula  inierualla  ci  linea  ic  defiimpN 
craifcrantur,  VI  iatranfiatumellio'<^fr  oc  in 
QO  , perque  lingula  punfia  perpendicuiatea  ad  's, 
ducantur,  VI  t^s,  frvr;  quarum  loneicudiaet  d c 
fiimaotur  in  vtramque  partem  ei  f i fefiione.  qup 
fciiicet  corr erpondeut  iu  ijTdcmpunfiii  V.  g.  ce 
. applicabitur  q1.  quia  i puufio  n,  tum  ni,.  cumOM 
taaoem  dcrinaot.fr  poli remo  per  extrema  punfia 
«y>»,fr  eptaiucernua  flciam , fr  erit  Elliplii,  vel 
refian.fr  criebgura  ccfiilinca  proiefia  ia  Ellipli 
infccipu . I 


; Ratio 


4^t 


- Ritlotiniui  opw«loolie0.i3ai*«’««ft<li» 
«.«er,  « vr,  * »<<■“« 
extrenu  earum  puofta  rriafiblt  Ellipus  . 

»1  ea*iat  l«fpieefig.  hie  appofita»  , m qni  <M- 
lui  bafii  «•nt  ft«»*f>p'''  *TI.eft  MTV , (ilarf- 
Folitwrm  p«t»««  «E.T  *icatJf  planum  oar- 
male  fterragrepfc""'  mut  :item  rnang.lo  pet 

«emMT  d«c«ur  planum  normale  TV»  . itac|ue 

TK  erit  diameter  elreoli , Ucm '«  erit  Elliplis  | 
qolarilm  plana  «ZTV.dr  za-V  fint 
angulo  per  a*e«  a*T,«iSc6mnnn  iUo^u  fedio- 
nei  AV,«r  ol  ad  tefioa  anguloa erunt  ex  proj.i«. 
crad-aa.  » Meo  eedef.i.tr.aa.  fefimnibuiiig, 

fc  ITT  S rnde  UU  ledHonea  <Ham«ri  ertmt , »o  t, 
4V  applicate»  hec 


PBO»L.  IV.  PROBOS,  xnf.. 

Datodiamt'10  (T  3»atat- 

trafWtRo  cmtdt,  vti  Elliflis  ffimige- 
nu  rtftiite  dumtnm  alttrui"  canun- 

fiatum . 


. fraim^n  • 

SltduduadiaaieterOlipfitfteiete  «DABi»- 

' 


■ H — _ 

kJ  meter  proieana  qf  , «r  oporteat  repcriet 

dlametrtellipfiaalwoco  ngatii  it.  Redat^ilo 

«TO  fitt  «qoale  quadratum  a ea  14.  lib.».  Dande 
diat,  vt  iKua  quadrati  $ ad  latae  Pn  dimidii  dbmo- 
iruita  applicata  vc  ad  aliud,  <r  prodiltic  va,  ea  pro- 

^ m.  Jt 0...al.^te.  -a -JT, 


(jtlilim  applleata 
primigenia,  8^  dt 

tppKcat*  praied» 
8t  ptftti^afti  o erit 
Illu4,  cui  applica* 
tio  factent  eft  • 
Itaque  fe4^9 
plani 

angolt  per  axen 
«rtrit  illa,qnc  deremet  altkodloem  To,ldeft 
In  prer  fig.oi.  Hoc kaqoe triangulum  avtproi- 

viataJ  orW>pW'«. 

male  plano  aTv  imprloiK  fedioof  vq.d.feedenrf 
ab  V pundo,  8t  tetminantd  in  pandum  q^<|nM 
impriauc  Bq  fedio  planorfl  plano  rr»  normalm 

prmedorla  vaq*  trUguli  perarem  ara.  produ. 

dH  in<u  Quare  fi  loapplirataproiclamrquoqt 
Jpa  proieietur  io  fibi  parallelam  tl . Slquidero 
ftperficlea  proledrlx  eadem  ea  propAh.p.l.ae 
fuperficiea  MitT  , quod  fit  normalia  pftno  ar  to 
redpiena  proiediooem,facK*  fedionem  »1.  ea  W. 
Ttad  aa.  plano  aT«  normalem , «pote  • H**‘* 

Bormalibua.ffcdl avq, & aiUTpUnotaq.  V»- 

j,  ex  1.  tfqit.  ptrallelsr  erunt»  8fi<ieo  ex  pfaU.  «• 

par.i.Mualet.  Itaqne  rnm  in  trlao^  pet  arem 

UT»  in  ftdiooe  T»  obtioeamua  pundnm  o applb 
^ionum  ad  axem  tm,  vt  io  ***®R'***** 
longltodioet  eppHeattnm. 

,rJc  fig.  K)  ,*ee»  pow^  EUlf fim 


^.rytib.d.  «t  dlcoipt  duplam LP  i 
ditmevum  tilipfia  coningatam . 


efic 


Probatuf . m«  eft  aixmeter  eonlugju , ^ 
cum  pofic  ckreruire  pro  appHctu  per  cem  rA  cjiio- 
<)ue trtofit, et  collineares  propoCjt.erad.»4. 
^dpLtalii  cooditionitcft  # Ergo  erit  «liMBctcr 
cooingata  • 

Probatur.  Nam  rt  lanit  quadrari  t nd  larva 
quadrari  wp  femidiametri»  Ita  fccimot  VC  •dpLBlr 
ideo  es  lA.  lib.tf.rt  quadraifi  f»  idell  reAangoloA 
arquale  kt,  tt  yo  ad  quadratum»  feti  rt^angufam 
nPtlrn),  ita  quadratum  ,vc  a I quadratum  »t.  Er* 
P4  erit  applicau»  ficut  Pi  equalii  Sed  etUm 
traofit  per  centrum  P,  cumht  No  dltut  diameter 
dmlfus  bifariam  . Ergo  ent  diamner  EUipfti» 
quo  babkopoterimuidoflfcutdiamrwia  datiaom* 
oboa  moiit  craft.»4.»fign»tw  Ellipfc»  proii&M 
deferiberec  Vode  fi  habeat  umiimenieuiac^. 
nctrum  ellipfii  proied*»  feu  parallelum  » ec  ble 
plano  ftereographo , feu  obliquum  » qu*  ex  di* 
Aii  puop.17.  btth»  Tcnafi  potent  cllipfim  pro- 
leAam  circoU  espreffimo  deliogabn  ftciiiter  ni* 


tSJbC- 


* 


TRACTATVS  XXVII. 

.TRIGONOMETRIiE  PARS  PRIMA. 

De  Trianguli  pUni  cruribus  dimetiendis  . 

Rigonomctm  pars  cft  Mathematica?  adeo  ncccfTaria ' 
vt  fine  au  VIX  alterum  pedem  in  huius  fcicntise  pro-* 
grcITu  moucrc  quis  pofsit . Duplci?  eft  autem ; altera 
quar  in  menfuratione  triangulorum  planorum  reai- 
lincorum  occupatur  : altera , qua?  fph^rica  triangula 
cnam  menfuns  fubigerc  conatur  : in  hac  i.  parte  dc  trian^ilis 
rectilineis  agemus . * o 


EXPENSIO  J. 

I 

De  triangidarum  reflomm  menfuralione 
' fer  JIhus  , vel  tangentes  . 

IN  eo  eanlifUttrlgonotnetrle , «exlbltit  Jao. 

bui  lagulii,  »el  l«eribui , rei  ingolo,  te  Ia- 
ttrt  9 cfterontm , tam  toguloram  i tum  litcrum 
cognofcjmui  menfuMf;  & qaidem  (i  agitur  de 
lateribus  cantum;  id  indepeodemer  i Tabulis  po* 
feft  operi  demandari  ex  Ijs,  <{oc  fecuado  libr. 
flem,  diaafunt prop.lt. aecnm  latoi  datur, & 
tognlui  ex  (julbui,  rei  angulua.rcl  latui  aliquod 
petquimur  ; rfua  tabularum  eH  oeceiTirlui . 
Hic  tutem  omnimodam  folutionea  Irlaneulo- 
irum  docete  animui  fett,  illi  reri,  qo;  folnmmo. 
di  lacerum  eft,  plaoimecric  referuabiraua , 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Inemni  triangulo  reBangulo,  fi  baps  eft 
radius  1 etiam  duo  erura  funt  finus  ar- 
tat, O"  ftnus  complementi  tllisss  arcus. 

C Ittrlai^lnm  reRanquIiim  abc.  Statuamur- 
quebaUm  aiefle  radium  alicuiua  circuli . Oi- 
«O*  «li^d  duo  erura  ac,  te  ci  liat,  rei  finua  ci,rel 
contphacotuin  w. 

Probatur  . Quoniaut 
balla  aa  ponitur  radiua  all- 
cuiui  circuli,  ille  circulua, 
rt  m circumfcribacur  cf- 
eroa,  5r  ah  a parallela  ar 
ducatur  cruri  ca  . Etenim 
quiacaeft  parallela  radio 
-a—  aitliouf  erit ; Quapropter 
C •“  coDplemcati.; 


Sed  ae , rtpote,  qnbd  Iit  inter  parillelai  eft  el  *- 
qualia  j Ergo  ac  croa  eft  quoque  comple  nentum. 
Idood  autem  rae  arcua  Iit  quad  ana  pateti  quia  an- 
' Ergn  * angulua  ca» 
reSua  eritob  paraltclirmum.  linearum.  Ci,  te  ao 
ex  propof.jo.  Iib.l.  Elem. 

Poteft  etii  oftendi  pr.ip.l.i.Cor.  ex  eo,quod  Ia 
xefiagulo  crianguloanguli  reliqui  nigri  fint  cqua- 
Ict  vni  redo , rnde  alter  alteriua  comprementuni 
crit.gf  ideo  crura  fubtendentla  finua  arcuum  Inui- 
Cem  erunt  arcasi  8e  ramplementuo)  • 

THEOR.  II,  PROPOS.  II.' 

bl  omni  triangulo,  reHanguto  /i  crus  ejuod- 
cumque , vt  radius  Jumatur  ; crus  qui- 
dem alterum  erit  tangens  -,  bafis  veri  fe- 
tans . 

PRobatnr  . Nam  dudo  arcu  pundato  ticeio 
crurum  pra  rajio  deremlente  V.  g.  ac,  crua 
et  cangena  erit  circuli  puT3iti,&  aa  fecana  ex 
prep.io.  Ilb  },  Slcfumptoarcu  capro  radio  du- 
^ qu  adrante  punftato  c».  crua  ac  tangens  er», 
w AI  fecms . H.r$o  fi  crus  pro  radio  a/Tuinacur  al« 
terum  cruraoi  vice*  uagentis  obit,  9^  bafii  pro 
ucaocc  deieruiec . 

CoaOLLARIVM. 

HToc  coIlfgat.s  quo  J wt  radius  diulful  in  loo- 
eft  ad  finum  in.  partes  «quales  iflis 
diuifum  in  tabuJIs  repertu  in  ^<^ortione»  fie  balif 
in  qualibet  aiias  partes  diuifa  erit  ad  erus  in  eaf* 
dca;.parte$  diftributum»  quia  parces  linuum  cspli» 
cane  proportionem  finus  totius  ad  quembbrt 
linunt  t Quare  podumus  datis  duobus  • r«ba<* 
Uram  Qumeris « fte  altero  numero , cui  quar.  tur 
ciufdem 


4^4  _ TRACT 

ctnfdtm  rit5«ntf<lB»rWf,iil  per  regulam  propor- 
tionum «cerpere,  & fic  dicat  detaogennbiu  ref. 
pcdu  finui  toiiu»  . Vnde  fequentia  problemata 
prodoimad  foludooem  teaangulotum  deleiuica- 

tii< 

PROBL.  U PROPOS,  Iir. 

itfi,  & dditccnte,  hm  off^ 
Jitum  angulo  i»to  Ttf  trite . 

Sit  data  bar»  ai  jo.  pedum,  angului  rerb  idia: 
cena  niger  a fit  notutCr.  15.  *eiuj  finut 
primii  tantum  notis  ad  finiftram  eapreirui  f id 
enim  io  iflit  fufiicit)  fit  IjS.  «t  finut  totus  looo. 
Quta  ergo  habemus  proportione  eiprciTi  bafit  ad 
finumctanguli;  ideodicea  fi  1000.  bafis  partea 
dant  30.  partes  in  ipfa,  quid  158.  partes  cruris  da- 
bunt es  ijs  50.  bafis . Multiplicatus  iuqne  rltl- 
mui  cum  medio , 3c  genitus  per  primum  diuifiit 
eshibebit  pedet  7.-;  v f pro  latere  quaifito  ac. 
£t  aduerte . qubd  non  alTumimus  totum  finum. 
cQm  quia  in  Trigonomettia  prsaies  id  non  ell  ne* 
celTsrium,  tum  ob  maiorem  perlpicultatem  exem- 
pli» cum  minor  numeros  d Turonibus  faci- 
lius capi  polCt . Relinqui  autem  femper  pofliioc 
quatuor  figura  ad  dextram  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  IV. 

l)4ld  bdfi  s dnguU  diidcente  tjiuerm 
Utm  adidttns  tngido  <Uto  . 

Sit  data  bafis  ai  )o.  pedum,  <r  angulus  A G.l). 

Biger»Srquarratarlatutadi<cens  ac.  Acci* 
piatur  ciut  comptememuro  Arcus  0.7;«  cuius 
/inus  961.  Poftea  trterU  regula  dicendo . Si  loop. 
bafis  panes  dant  90.  <piid  96J:  ? Bc  exhibebunt  pe* 

PROBL.  UI.  PROPOS.  V. 

Ptlo  angule  aditctntt  tafi  , vel  ofpeJiM 
aun  tlicni  reperire  tnytlum  d*to 
cppojltun  i 

OFFersturangulua a aj. Grad.  Quladuoan- 
gull  in  redjnguloatqoiuiJentrni  re&o  ex 
Cotoll  j.prop.ip.  Iib.l.  fifubducatut  an[,ulus  A 
ab  angulo  re&o  bafi  oppofito  po.  G*  remanet  an* 
guluti  oigetdl.C. 

PROBL  IV.  PROPOS.  VL 

Data  ktR , emre  : quettttt  Mgrdm, 
cui  ernt  opponunt, 

Sit  data  bafis  pedum  jo.  A» , 8(  l*tua  ilternm 
■c  pedum  ay.  solo  agoolcare  angulum  a. 
Dices  Itaque . . , . 

Si  jo.  dant  loooeoqq.  fUnw  totofinofipl.; 
Ctl,qui4  »}_l 


tTVS  XXVIT." 

Dabunrque  partes  8333313-  Quxrr  itaque  (g 
tabulia  finum  hunc. quem  non  inueoiet  quidem  . 
Sed  ptotimd  miuorein  Sjjtq;!.  Gr.ftf.  m.  ad. 
qui  airumctur  pro  angulo  quxfito,ia  mcuiiuU  i.; 
tttmauterialiumiiaSaadia. 

PROBL.  V.  PROPOS.  VIi.; 

DdU  haft,  ne  cturt  innenite  4ngnlnm,au 
tllnd  crus  ndhnret . 

Sit  data  bafis  A > 4t.  pedt^g^  crus  adlaceiit  aC 
jp.  (Se  Tolo  agnofcere^gulum  adtaceoten 
nigrum  A.  Hoc  its<]ue  efficiam»  querendo  priut 
finttm  anguli  *>  vc  ia  prsccd»  dice^o  • 


Si  42.  daoc  looooooo.  quidjp?  Ec^tt  fi* 
num  9>Sf7i4.  quem  requires  10  tabulis»  Be  proxU 
md  minorem  finum  confequeiis 9284859.  quieft 
finusGr.68.m.i2.  Cum  ergo  angulus  s fic  8« 
iiisU.  ex  probt.5.  inuenies  alterum  adiacenten 

creticum  rubcrahendoGr.oS.m.lx.  aGr.po.  rc 
efficiatur  angulus  adiaceos  requtficus  a Gr .aj.  m« 

PROBL.  VI.  PROPOS.  Vili. 
p4/4  hjift  j CP*  crure  repertre  crus  ulteru^m  * 

Sit  dau  bafis  AI  r|.  pedum»  crusca45.fr  rc*> 
pofcac  quis  crus  AC» 

Primo  inuefifgabts  finum  snguli  a cruri  dato 
oppofiti  ex  prop.5.  h.  dicendo . 

Si  bafis  55.  dat  finum  tutum  (oeooooo.  quid 
crus  pedum  45.fr  repenes  proxiiiu>n  fi'iuin8i> 
i|207  nempe  Gr.r4.  m.i).  fr  finus  eius  compL* 
nienti  Cr .55.  m.47.  erit  5987907. 

Diecsttaque  rurfut  fi  811^207.  finus  dat  pedes 
45.  quid  finus  complemea^  (987907  ? £c  regu* 
la  proportionum  oifert  pedcsii.  fr  ierd  pro 
ccure  quarfito  • 

PROBL.  VII.  PROPOS.  IX. 

Dnio crure,  O-  angnlo  ndincente,  qnnrtre 
injim . 

SIc  datum  eros  59.  AC»fr  angulaeeiadiaceat  A 
niger  27.  Gr.  exquiratarque  bafit  At  • 

Primo  ioueoieodus  eii  angulus  oppofitui  a ei 
6»  prop.httius»  qui  cfi  Gr.fr  eius  complcmea* 
tumjafiumenduiquecft  finus  ipfiutp.89ioo65. 

Itaque  regula  proportionis  exquires^fi  SoioofijT. 
daoc  pedes  59;  quid  lOOooooo.  finus  totus  i & cx; 
hibcbic  pqto  M 7 £crd^  ciUbafia  . 

raoBju 


1*kIGONOMETRliE:’' 


piwOBL.  VUI.  PROPOS.  X. 

Ogto  *a»t » & anguto  cruri  cffofito  rtpc* 
* rire  kajim* 

SlKai^ai<UtutAGr.|0.  & crai  oppofitum 
K p«dom  If  • * At  inucoienda  bifit  ab  . 
SintttGr.jo  eftjootooo.  Dic«»  iMq«e  *«1W- 
propord#oi*  regabs  . $i  500000®.  4aa« 
‘ftin  ifqsid  fia«stotM  loooooooMrproocaicfU 
pcBrs  Jo.  pro  bait  • 

PROBL.  IX.  PROPOS.  XI. 


uo^Qs»  finai>  aut  rcransjilor  eft  quod  potfic  <U* 
u(dt»  aot  cogitari,  rc  diuifiuu  ifl  eas  paifes,in  quas 
quUibet  finus  dtuirus  eft.  r?u  tangroi,  feu  fecans, 
qua  Tuoc  aquales  illis»  in  quu  (Inus  totus  djalfut 
aoimaduertitur.  Quare  fi  h<beam  d:at{am  txA 
aliqood  io  aliu  partes  V.  p io  pedes  f^om  deue- 
■ire  io  cogmiioaem  akerios  cnins»  ta  pedes  di^ 
uifi  • 

' Cam  efdm  partes  fious  as  fint  aqnales  partibus 
finoi  K,  dt  pcties  item  eruris  ab  Sni  aquales  pedi» 
bds cruris  K;fit,vt  partes  finus  Asad  parteS  finui 
BO  fiat  io  eaddipportione,  ac  partes  cruris  eNifdf 
AS  Ad  partes  emrh  s6.Qjapropter  permutando  ita 
•raat  partes  fioas  aa  id  pedet  eraris  ciurdem  aa  , 
vf  partes  fiauS  K ad  pedM  eiufdem  cruris  sc»riida 
dtets  tribus  panibus  as  » fr  eittfdetn  pedibuA , 9e 
partibna  sc  dcaealcaos  uKogottioacm  pedum  ac 
ciafdtoi  • 


Dmio  cnrtt  (r  cruri  ofrptSto  furtre 
UiHS  tdierum. 

Sltchimangalai  »G.|Vcoiui,fiii.i 

fe  oiittt  complemeotum  eft  »•  jt. 

(,80481.  Cro»  reri  oppofitoin  angulo  iU«o  Iit 
pedam  »0.  Dic«  itaque  adhibendo  Cegniam  ao- 
ream.  Sifinoa ,19914».  dea pedea».qoid848- 
0481 } cxhibebiiqae  operario  pedea  p.  * aliqoid 
ampiidiprocmreplccro.  i - 

At  per  iingemes  id  efSeiet  facMMa  ob  Sanm 
tccumpqui  primo  loco  TcoittAr  ha  erit  regula  pro- 
portionum  ordioauda»  1!  fiaut  tutui  looooooo. 
•M  pedea  »0.  quid  taugeoi  cempltaneaii  Gr.,8. 
aatl . qus  eft  ldom47>  fc  eiereat  pedea  |».  * 
Qu4d  fi  detur  angulu*  idlaeeos,  po- 
(ea  tamen  uccipet t angnloni  oppofitnnu  cum  ulter 
ulterio»  fit  complcmcmnm  en  Cor-g-peopotJl. 
Ub.&  . 

nOBL.  X.  PROBOS.  XU. 

DdtisttmAm  dmim  tiifidntftmt 
tpfoftos . 

Sit  duM» em» »c  *»>edam. qMdRatnt» Ineo 

fiouttotint.Sraliude*  erit  tangens  oppn- 
Btl anguli Uiqaodfitpcdamst.Oice» ergo  regn* 
la  aarca,  fi  cru»  pedum  |a.  dat  looopouo.  quid  »,} 
It  dabit  tanMatemyii»f9e.qi»iprmimd  cfttti^ 
gtu  Gr.j£  Subdoce»  iiaque  bone  angulum  in< 
ncotuffl)  Gr.po.A  rtfiduum  ent  alter  angulu»  , 
Gr.,a.  oppofitua  cniri  *Ci  nam  ez  Coroll.9.pro- 
puCip.  Hb.  I.  Elea.  »kcr  aagnta»  dl  eomplciM- 
tum  ahuios . 

PROBL.  XL  PROP.  Xlll. 

Ddiis  iuohus  mirikus  qudttrc  ktjim^ 

H^e  pnif  ofiiio  citcntloiii  demandatur  depen- 
dcntcrabantceedeniif  nam  dati»  cniribiis 
priils  Inutniemat  angulum  ee  quo  luat»  ptop.p. 
ti  «O  tqieriemoslMfim  d»to  ctute  ,*  au^lo  ae- 
qui fito,  rei  o$>pafito  crari>  tcI  adiaetnie  • 

( lec  autem  omnia  problemata  a duobui  prop»i 
gelonibus  prlmii  euldeiiriam  defumunt . Omne 
ea>m  crut  in  triangulo  rcfttngulopnteft  efie.  am 


PROBL.  XIL.  PROPOS.  XIV. 

Sium  iu  uMis  Hontcfxttot  ememUre.  ' 

QVonlam  aliquando.  Imo  £trd  femper  finoi» 
^ qui  ez  calculo  eueruot,  non  Tuni  iideni 
pncisdiqui  Intabdliatepcrinniur!  hinc  oportet 
rfgulam  affignare*  obquim.quhincognitieaem 
ptozimidria  fious  >qudm  fieri  poffit.  deueniac. 

SitdauHfiouaS}]},}}.  qui  non  repcricarin 
tabulii  I fed  proaimd  minor  8,|a4ji.Gf.,<jB.aA. 
ft  maior  proximd  Siiqejp  GrlAm  t;.  Subdu- 
cant mioard  daio8,|j,}|.arnfiluumcni90a. 
Item  Idem  minor  fabducacur  d maiori  npeitn 
filf4.Jp.  refiduumeritidel.  Dices  iiaque  regula 
propocriunam,  fi  idoS.  dant  <0.  quot  fecunda  da- 
bunt partciooa  I ircacret  nnmcrui  fecundonm 
jf.  Itaque  finutilltdana  1,15119.  crhCc.,d. 
m.s6.  fec.  9). 

Ratio  peritor  « Coe.i.pr.is.tr.  ao.  de  fio.  Vbt 
fionm  Tuiua  Gnd.  riad  linea  refia  dderre  oftio- 
dimua.ktamb  minda arent  rniot minari  1 made 
affomimui  unicum  miomam.  k lineam  rcftam,ft 
Meo  datam  arcum,  urlinef  reAam  ruiua  fecandit 
aempepro  Ipft  poruone  finna  fabecoft  ufurpu^ 
mna.  unquam  ooium  W parefeus  arenam . 
puttibui  uuui  torint  et  ratione  propof.  I].  bulna 
te  mlooccm  fuMfem  pcrqnirimui  > n hmocefcie 
iaptittbuiareaiidqaarcafibilltec  non  dilfert. 

PROBL.  xnr.  PROPOS.  XV. 

Anmm  ipttkdis  mm  rtfenarum  fimu 
toffutof  froximi  exhikere.  ^ 

QVia  finof  in  tabolii.n  plurlmdm  «fi(i  edml- 
nuta  tantfi  calculau  fancth  aliqaSdoiUii|f« 
tior  calculat  capofcic.  rt  etiam  fecandonim  finua 
bbdneitur.  Indeefi.qu&dcx antec.prop.  ratia* 
ne  pblHmaf  etiam  finnm  repetite  r Nam  fit  datat 
arent  Gr.,A  m.ttf.  fee. J,  ; Et  diffrreatia  iutte 
finum  Gr.,d.  m-ap.  fit  iitol.  Dicet  icaqnn  regula 
roportionui  fi  fec^  qmbua  ddFrrr  arena  minor 
maiore  dant  par.  Itfol.  qoid  m.||.  i A eabib-bla 
operario  partea  884.  qun  addam  finai  m nori 
89914,1.  facient  Ganm  81,9,19.  patdm  diArc»; 
itm  j fiqieriori  • - 

XXPEN. 


expensio  II. 

Ckr  rtStxgMlarum  meitfmJtio- 

m dSubit»  lo^mthmn . 

^rxPoitctpri^taQrctrciqtiMHMtoIfli  logariib- 
mi  cviuflibet«Uciautnei-iei  laiMilu  Ima* 
cruAaUftr>aate<}iuin  iproftim  logariili* 
morum  fiaubiM  aAoesocumcaicuitimdoccAmut» 
Si  qoU  «oomoii  v»I(  «ti  logiritboiU 

Sortct  QiMBcrot  nibttoA  «iTimAiore^  vtl  crtliut 
teoi,vcl^iMCJ>ornp<ucKprc0‘^.  AUo<pu«*6 
daabu»  tAoiiim  aotli  cxpciauatiK»  (upeiflaooi 
«ffitai  tpg«ri{hB)oi  r«cumr«»€iimf<icUtf  TeCi 
offcrai  calculut  Hne  Ipfiii  9e  miniif  pnrciii  kutta* 
tl  logarhiimti  miodr  quoque  (alculain  praeitum 
djbonc  • 

Slvcrb  ounerbi  (it  maior  7.  figuriafe.  quim 
qu6d  Ij»  qot  in  cabnlia»  finua  exarati  looc  itli  per 
10.  aut  /oe.  Sunt  djnideodi  abiedii  duabuaiigii* 
rii  ad  deleram,  ?cl  tribut;rt  ad  euodetn  oumertim 
redigantur,  8t  tandem  illo  nutnero  (paarendufrft 
601U  io  tabulia,  rei  cangena,  t(ui  illi  prorlui  coo> 
veniat,  rei  Calccmabno parum di^erac»fir  llliui 
finua  k^riihmoa  crit»etiam  jogarithuMt  OVON- 
ridati. 

Stt  datua  aumeruf  |p4*  augeatur  qoatuor  filrii 
9t  fit}9<4oooo.  & rrperiepuk  (imilimuro  Iiuiho 
ggf  ar>93<uius  logariibmuu  eft  910X7 1 1 .401  «)afp> 
rttuc*  icoD  iit  d^aaoumerus  4)97651(94*  ne* 
ior,aoa  m>(|ui  in  libuluicpcnti  iol«>.bijciiciir 
tlax  fi^fc  («ronr  f 4.  tr  qnaratur  rtli^uo 
765 > /iauf  finilimu^jfSyilp.ciiMi*  logariib.; 
■MU  cBi  qui  quxrnui  tti,»,. 

Begulxqui^  endunutr  i Nepero»  lc*Uj$, 
qnibni  logiMthmi  non  prxcifi  ad  peccUoa  Mdi- 
gaatnr  : M iii>>  iau  ob  sddiib>oei  piuru  lako- 
tiei*  «iTe  incipinnti  Vndeian  iogvitlimi  inftUa- 
li  ad  icuamen  iaboriaicrcdi  grauuiha  opetia.  ufia, 
diio  non  mionen  iabotcoi  fu  augete  eideotur. 
tl  pcppterea  i nebia  ptatet miiiumur.  maxiod» 
aBnajCpadefiuocdiaariuprfciGoadc»  cx^ui, 
tuuiciupuleCi^  fi^rBaa  At , 

THEOa.  I,  PROPdS.  XVI, 

■ - • •’  • ff-  ^ 1 ,■ 

Jh  re£I«w«/a  log/trJthmus  enfti/i  i^tutur 

It^ttnhmo  tngdi  oppefiii , log*. 
rnhmo  f^pvtmk^4. 

PRebaiur . Nam  bafit  a*  refianguli  apC  de. 

ferait  prn  padio,tt  cena  ac  pru  fiou  aogpl^a|h 
p#Ati.  expmp.l.  buiui,  Vode  tadiut  kooOo^ 

rica  ba^om  atiqualcumque  mcofuias  baC, 
g.  pedea.  rt  K finiu  anguli  oppofiti  in  ijTdca 
pattibua  finua  tocina  «picfliu  ad  pedea  aC  crurii 
c,  pcop.i},  olUniiaae : Sed  in  quatuor  propoc; 
aionaliboalagaritbmuamadioqNn  cqnatut  log», 
Bthmoexircmonim.  QMdercIogamb.iinua  tp. 
tlua  erit  Ingarkb.  primi  pioporuonalis,  fccniidl 
erit  logaritb.  linui  lociua,  n pedibus  copRiotii 
tertii  w6  logwillt,  Anua  > ai^  oppoliu.nuaf 
tui  ignoini!  Itaque  aggregatum  mcdionim  loga- 
rithmorum  (e«undi»dc  tettij  proportlooalii  «qua- 
bitar  lofaiithmnquatda  tt  primi  A finua  teciuit 


T R.ACT  AT  V S,  XXV». 

Ibd  primi  Icprithmui  ponitur  In  tabdii  o.  Ergm 
proportionali  qujrci  logarlcbmnt  • Cum  additio 


proportionalii  qujtti  logarlcbmnt  • 

sifre  illum  non  aa^at,TquibrCur  logahthmoruv 
medtontxn  proponiooAliumrc.finui  tngulipdr  pe* 
dum  datorum  bafii,fcu  ftnus  tocius,rc  in  pedibue 
cogniti  t vnde  ille  logaiith.  erit  logaritb.  cruAs 
Kin  pedibttf  noti. 

THEOR.  U.  PROrOS.  XVH. 

bt  reihiigulo  logtuithmus  aurit  t(l 
4gfftt4to  tx  logMiihmo  tuxgtmit 
fit4 , er  logtriihmo  reliqui  cruris . 

QVnnlam  fi  cmiec  flatatur  prsndiaahe, 
romcrui  Aceft  tangenitideocmiprr  rad/ai 
vt  notum  In  aliis  partibus» qua  fiat 
pedes  eft » rc  crus  relut  tangent  ad  fr,  rt  noera 
^uoad  caCdem  partes  f.  pedes  ex  eftcnC  propof.ij. 


c £ 


Cvmqut  U qnstnor  propoitlonallbas  aggreg» 
sum  mediorum  «quetur  aggregaro  extremorun 
logsrkmus  tangentis  as,  flr  logatiibmus  pedum 
cruris  alterius  os  segregati  erunt  aquales  aggres* 
fiso  logaritbtmrobous  totius cv&psdumciu  - 
risae.  Sed loganthmus  finui totius  eft 6 Ergo 
logarichmus  pedum  cruris  ac  eiit  aggtegitnras 
logaritbmo^um  srurjs  ac  rc  sangeotis , & co » 
n pedibus  6K0  ftrrtri 'eriiris'» 

PROBIa.  'I.  PROpOS.  XVllL*^ 

ffypoiheni^d  cruris,  'O"  angulo,  quem  crus 
fuittiUit  ,duahu  juihfitia  du$is  ictu 
sium  referire.  , 

DEturbaflt  AI  pedum  ga>idcSt*eiamm}60. 

tt  addiiia  quaruor  ti(tajS:aooo.  te  angiv* 
Ius  A Cr.i{.8iqu(ratar  cnia.  Sinui  iitdigoGjr, 
cuius  iogaritbmutcil  ijjidisr.  Sinus  rctb  Cmii- 
liguuiufi  jtfaopoo.cft|Sosns.  Ingarlcbmurqiig 
aoiopodj.  VbianiurfimaliftidwTagantkmiin 
Tides, 

i0s.pe.| 

QuCtatnrqae  bic  logaritbrans  spat^lt,  fr  el 
fimUlinuss}7S)8pa  ioucoictur, qui  dabit  fiouig 
filUpS-  itaque  quaruor  l^rai  ioxta  qu.. 
t«or  sifras  > quaa  baii  addidiQi  ab  ipfo  iinn,  fr 
ctuni  rocizpi.  idefi  pedca7.fr  ;-T.»elv,« 
ptotimd  luucnirnua  propof./.Pro  crure  qaafiio . 

Aliud  quoque  cxcmpluin  erit , $i  dnur  bafit 
M luciarom  JdO.  Angulus  ecrb  a Ct.l,  & qup- 
nug  cras  a^eosACL..  Accipe  fious  comple. 

menti 


A. 


.ITKIGONaMETRI^: 


MmptCr.ys»  cuiui  Ibga» 
rtthmustit  ^oif44.  Addcqnc-  Jo/|amhfno  fiam 
bafis  qtticuor  tifrit  «dao^Y  fupra  iooeoejr  ios>> 
^o4f.8e  fiet  Ibgar  ithmui  lOTlOtfo;»  qui  quarfiiui 
Ifi  cibulii  oon  inueojtur  quidem;  fed  ei  fimUlimus 
dae  finam  149|Si^ 

qMeoor  fi^tt,'quta  quatuor  iifrai  addidimut 
fitfiMr>p^ibutic}4.dt9»  voctv^idefi  19.  pedet 
vt  proximi  inucnimui  pr^^;4.proecttit« 
Tertio  procaAii  quo  firiui  totus  veoie  tertio 
loco.  ^dat4^afis|domcUnini,crurq;  joo.vn* 
ciarom  fc.  if.pedum  . Au^  vtrumque  q xifirisiVt 
fiat  bafis  quidem  Itfooooq.  at  cruris  JOOCOOO.  8( 
deinde  rrperi  ei  fimillimos  finos  bafis  quidem  »Vt 
» Toitti  ipf^anthnae  rfi  foiopo5|.  ac  ?cr6 
frnrisfin^j<^in<^c.uius  logarii,  iaoj«(S^. 
Auferatur  itaqiie  ab  hoc  logarithmo  logaritnaius 
brtfi«  »A*rfimnebic  t8iTA|}«qui  quxfiiut  In  ca> 
||Mis  iauciHCtur  ei  fimiUtmus  qui  cfbGr. 

p.  m.  xtf.  vt  repenmas  pr.tffpro  aogulo  qof  lito. 

Paret^dHhi  elt: prob.  prsced. Nam  finus  totus, 
ccus  fious  anguli  oppoGci»&  bafis  funtquatuor 
'^portlonalii  ,quoroni^Mdlibet'4;.loco  po^ 
^enipfrt^dcdinfltototiuiiiqttaaiaptxrttur,  & 
Vrgo  relV(|Da>dgo  dantor*  fr<ceniom  femperquo» 
Vrttf  I SiiOgarfiattt  torui  veniae  primo  loco  tunc 
d|g4«gao.fi  h^:^(ithmrfijav,rt  fioc  iogarit.exopt» 
tus.  vt  primo,  8e  tecuodo  exempler;  H veru  rceiiU* 
tib  tb«>  vthlat^  tbnc^b^garitiraiak  mioor  fubiu- 
tendMefi'1  maiOre,  8e  r:fi  luum  cfi  logaritiimus, 
^ld:fiderafutuK  ntcitio  exemplo.  Quontam 
'tun^edmvitormediorqjif^ropafftlQnaltuin  fitlo- 
gkrlth.  o^nem^  fiiuv  totqs,.aJlt«r  j^crit  «qualis 
fefotumVfircufDrunrlpgaruiiiiu?,  quarefiab  eo 
niTenior  t^vr^hmis  pnhl^Tetinqoucurlo^ 
rhlidiM  quaftuvqucfiii  proportionalis. 

...  I :p.-'  - . C . ..  , I, 

II.  Oropos.  XIX.  “ 

y\t‘u  ...... 

Mir  tnn'i‘'^ifoeMmtpie  , O*  4H^m!o  Jtai 
€Qrui^[t>^f<jito  ducAfii  <^Hibu(a*mqat 
tauitmaefeuu . 

DEt^p|uvK  pedum  ideA  vnciarumieo. 

8r  emt  iliud  AC  pedum  }a«  ideA  vnciarum 
l®4^  ,qi{*r^^t^r  angulus  . A oppofitui  primo 

eroVl^c.  Itaqbe  finul  |oboooo.  quatuor  Xifris 
ando»reperiatur  finnt  propinquiflimus  in  tabulis 
|00ir IO  dr  alTumaeur  eius  logartchmus  uoj  <69^. 
fietode  fihos  suAf  quatuorxifTis  9840000.  findi 
popbiquidimBt  inueacttS  fit  9840157.  cuius  1^ 
prkmit9f4(»4i7..8r  quia  iorcgula  proportio* 
Bom  finus  torus  caderet  freuodo  ioco»iubducatur 
ddoor  d maiore  , Sc  refiduabitur  logarithmas 
1454159  tangentis . Qucre  eigoisi  tabulis  hunc 
Tangendi  logorithmum » 8r  snuenies  14681494. 
tsugeotisCr  fl.  efie  m finillimum.  C^uarear» 
cumCr^S.  a^umes  promenTors  anguli  quniidf 
rtprop.ia. 

Aketum  exemplum  erlc,-  Dctttccrus  scoppo* 
ficum  pedumuo>8r  angulus  A eioppofitus/i.Cxia* 
ar  queratur 'crutadlatens,  cuius  compicmencuna 
eft  Gr.sd.  iUijeies  iisqucap.  pedes  in  rocias 
t40i*Af  sddttis  quatuor  xifrisrvc  fit  »400000.  in* 
uenieafioum  ci  fimiIliiBoin  »40x186.  cuius  lo- 
garitb>nosefti4»6t66x.  Dcsadeusoeoicstangeil* 
«iMiidRireaciakiaaagala  58iddFedlinaio  470Xix6» 
eo  fic  compilati  ej  Corprop«i5.TrsAflt 


qui  fiibduees  i finuslllius  logarithmo  14x6166:. 
Screfiduunsfrie.  |ogMiilmu^99|M|5.;Cii<  loga> 
rithmus  fim>!l>mus  qurheus  in  cabul>s  cA  9f  f > 
6441.  cuius  finus  eA  j8456j8.abie«flis  itaque  qnt- 
tuor  figurie  mxta  4.  sifiras  a Itedfs  erit  crus  slr»: 
mm  ynciansm  984.  ni.m  fuoi  ne  Ium  vc  fu  ra 
propof.li  Vbt  dcbei’nn:t4rc,  quoJ  tangenti»,  lo- 
goiftthmnt  beet  iuxta  esgultm  ^<r  ad  Jen4us  i..x* 
ti^C4n)  ..CoroU.  pcop.x6,  TraA.x/.fijb<iucenh's 
eft,  eb  quod  confi  Jeracus  , vc  complementi  maio* 

rls,quam  Gr.i^f.fit  derediuus . 

At  fi  qufraturcrusoppoficum , Sc  detur  ic  pe- 
dump.  id«Arv«CMwn)  9S4  'Xf  » angniurGf.)^ 
oppofitus » cuius  eomplemcotum  e A angulus  9». 
4uiuf  finus  149919».  diffw-rvmiaurqac  4701  ix6a^ 
a», vero  cruris  sc  vaeisnim  cum  additis  etfris 
lllMA».  ai  fin  ii WM  li«iu,S4a.tf7.c.'ulo- 
gwitfiinu., f 70417.  Aatinfur  4iq.K fim.l  hic 
logirithniis , 5t  d.fiFerentiili»  c«  Coroll.  prop-itf. 
trid.(i.dologiritii>«ruque-<'u<nnii  ttiitni-  *ul 
4urfi:ut  in  ubolii  non  mu:nicrar  ; leJ  ci  onni. 
np  fioiilii  a.  i]ui  Jit  linnin  14324110.  cru* 

ri«  tjtwliii,  ifiili  .^nciu  140  rcicais  u.iatoor  figu- 
ril  (>b  futuor  itl.is  iJJitjs , Jc$  10- 

ri;ptppor.il.li. 


n xrt  N Tio 


t-*' 

Ili. 


pp  t)rian^ortfm  <fbh.jsi4*r^ii(t>Yiim  rtfJu^ 

‘ . !‘.*r  wW*"', 

-■  . , ....  . • . Ll-  q 

OAliquanealorum  r4.fi>lutia»8cmcruracio  pi* 
rumdiiiciilori  Vocamus  autem  ccucaduo 
1 vera  angulum  mstocem  Aipaitiap.Sc  iU\(iu  angu* 
|um  verticakof  licuc  lacus»  quod  ci  oppouuur  .i 
nobis  dicitur  bafis . 


THEOR.  1.  PRO P OS.  XX. 


t4m  f4» 


t/$  omni  c(0ra- inttr  (e  ti 

. t/anem  fojjident , qujim  Rh4S  oppo^ 
fUQftm  an^ujerum» 

Sic  triangulum  quodetim^c^red  vc  nobts  ?I« 
detur  obliqua^golum  ,i  circum  guod  ex 
^4^^-prnp  9 lib.4.  Eleiii. 
g _jk  i r ' rircumfer  batur  circu- 
^ cirius  AdCcs:  Ducan* 
"torque  fetia;  i centro  v 
^^TBtdieiates  crurum 
x«  E.  o,  8r  ^co»quod 
*-  ccufa  eam  proportio* 
' ^ ocm  poQidcntad  mui« 
cem,qiiam  finus  oppofitorum  angulorum  • ^ 

Probatur.  Nam  later-i»  veVideS  funt  ^hordarg 
quarum  medietates  finu.t  fune ; CeJ  ve  cotom  fe 
hobee  ad  cocum  ita  medietas  ad  medietatem  ex 
prop.jSJib.5.  Ergo  fi  crus  efitrefpcdti  ahcHo» 
vt  chorda  ac  ad  chordam  CMric  etiaui»n  fiuus  d6 
sd  fiourn  ce » 


THEOIt* 


46» 


THK«L  n.  ?ROK)S.  XXI. 

fu  «mvr  iriMgmIo  ficwt  medietm 

fnmm  duorum  Uterumsd  diffnenuu  co* 
fum  mtdiaattm  ificO*  mtdtt^ 

tuiis  fummu  on^ulnTum  cppofitorumud 
mtdJetatts  eorum  dsfferemU  tongeruem. 

^ It  tr}a«gvlafli  ACftiCofol  dootagoli  a»  ftrt 
rS  arcot  eot  «eMfanaut  fuper  arant 

»Nm  \n  tken  figura  mcafureatar»  ita  quod  arem 
•pfit  tBenAira  anguK  Ai  te  arciM  om  fit  aeofur» 
•tigtili  BySrarcwo»  fit  («midilfaremia  corima 
Minstangeofcft  ok«  ficui  mediaKU  funuur  ua> 

gVlVf  «fi  QO  • 

Kufita  taura  ac»  fir  ai  io  ml  fiimral  redigSnir 
meafnraodo  ea  fu- 
per  redam  At  I co* 
ins  medietaa  aO 
malufque  emt  fit 
AC,  te  aaiaai  c«  fc- 
midifierentiaqt  io- 
ur  ea  fit  oc  cum 
tota  fit  rc«  Dico 
Itaque  • quid  ficut  eft  dimidia  furoma  ad  crurum 
ad  dimidiam  dilFcrentiam  eorum  DC»vcl  toi  Sk 
eft  taflgens  oo^dtroldlat*  furnoUt  angulorum  ad 
dimidiat;  eorum  dttTeretict;  tangentem  ou  . 

Primo  Itaque  fclendumduda  ad  baCra  ioquo» 

nimque  triangulo  perpt^ndiculari  regmeota  ciTc 
cangentea  erprop  te.  libj.  Elem*  rt  patet  io 
rrlangulo  xqn»  In  quo  ceorrum  x diaroeter  xo , 
eulut  3 o»8r  o M arcui  f«  tangentea  rimt,?tpote  «4 
onbagonalet  OH,  dr  OQ..  * 

Setundb  ex  anteeed.  latera  tri jogulorum  efie, 
vtfinutadfinum,fridceACcmiio  linea  ab  efie 
ad  cruiCB,  et  finusMx  anguli  MXK»cni  ex  bjrpo- 
ifacfioppooitarcrusAeadfinamPt  axgoUhcI» 

coi  opponitur  cnu  ct  diiUa  ttaqoe  HP . 


TRACTATVS  XXVII. 

oQ.fniMggrtgitlliiKaloiua  *dtai|mMm  m 
fniMifftttotix  eeniffl . 


A 

•4X 


COH.OLLAXIVM. 

HIbc  eft<quod  etiun  ntocam  legrtgni—dl 
tociail>(feccnn»i  crnrain,  6ctx  pcop.it. 
II  (enil.ggrcgici  aurum  »1  UDgeiucm  fc- 
ircatic  comm . 


tMgcni 

oiAfci 


Prsbitur  propof.  Trljogola  nigr«  font 
MulincBli  e»  prop.17.  Ilb.l.CoroU.  eum  «guli 
apuJ  T,fc  ipnd  1.  a def.  finni  (int  «**>**"^ 
li  apud  K ad  .erricem  cqualei : Vnde  ai*  *n  »*  *>■ 
bifcf , « crura  »«  ad  1 »,  8t  Ideo  e»  diftn . »«  « 
ad  CII  Ergoeam/N»»»»*  «Itcnm  w ertt  ad  ap.  »t 
accumctad  ca,*t  capcop.18.  lib.5.  Blem.^ 
dirui  Mi  priorii  erit  td  W, « medietas  ao  f«lte. 
rlorem  ad  cit  Quare  d.aiWo  Mi  erit  ad  rHKtaum 
lkcxKP>«IADad  refidunin  M • •*  • 

Quamobrem  mediatas  *p  erit  ad  femidiffaemUi» 
pc.  feu  pr,  »1  Luadavi  fedmad  IL  eft  rt  qp  ad 
ON.  ob  parallelifmum  linearum  qji»dc  nam  tri- 
angulo q«u  . Etgo.  »t  AD  femlaggregatnm  cru. 
timidtoniB  lemMiftetcntiamPD.  bic  wgeni 


THEOR.  ni.  PROPOS.XXII. 

Im  amnitm  irUnptIis  intqUiUum  late- 
rmn  i fi  fafh  antro  in  tmfulo  vtrtkali 
ducatiu  ctKulm  ad  mtemiltum  minimi 
f ruris . Segmentum  auris  ad  figmen- 
tum hafis  extra  arenium  remanentis  tfi, 
vt  hafis  ipfa  ad  aggregatum  aurum , 

Sit  triangnlnm  fcalennra ACa,eniiiba(ii ac aa> 
gulatquc  vcrticaiiB  B,  dr  In  B fiatcrmrum,  »0- 
temalloque  Bcmintmoccure  circulut  defer  ibatur 
KH  . Dico, quod  af  fegmentumcrurrB  critad 
Aoiegmentum  bafit.tn  ac  ad  aggregatum  A0#4lr 
& »Ci  fcilicR  AU« 

Pfobttur  • Nam  prop  fS,  Ub.|  Elem.  redao* 
gula,  que  fiuuft* 

C*  fcgmrutu  «Btr» 

cii  culum  rema»#- 
ubuisd.*  totia  /e* 
ctntibui  ab  rno 
puodo  dcmilli* 
omnia  funtoquap 

Ua,&ideoAC,  &A0  reftangulum  «quabitur  re- 
Aaogulo  AB,  d(  AH . .it  ex  ptopoC  /Q.,hb.C.  re. 
dangula  oqualia  habent  latera  reciprocd  propor» 
tiooalta.  Ergo  Ita  erit  latui  aB  redanguli  ex  ab, 

grAHadlatua  AC  redanguliexACsdr  Ac,uB  Udu 

ACipfiui  rcainguli  ad  latua  ah  redagoli  prjqrts, 
qo^  eft  aggregatum  cnirls  ab,  ic,  ctufi  BK,  vt- 
pote  radiua  fit  ei  bc  fqaaliB . 

P&OBLd  L PROPOS.  XXlIt/  ( | 

Datis  angluiStex"  (rure  mutnirt  alitsdi 
aut  bafint- 

IStud  piob.fundaoKln  iik  propoC.  Qonolam 

enim  funi  latttainiiic«n,TtC5ua  oppoBto- 

rum  angulorum»  Ii  pruno  loco  pooatot  fions  tnr 
golloppofiti,  (ecundoetureogninim,  tecti*  6nu* 
anguli  oppolid  latcii  qucfiio,  Innenicmna  ana. 
wl  bifim (junficam . 

Pioexcmplo  detur  angui  ut . In  fig.p.»o.eo,^ 
tna  1 j.G.cuitti  finoa  eft  gts6i8}.<ae  aua  oppofr 
I,  ct  er  j>eda,aognloa<juiKi;  alter  aeutna  t cogoi. 

tuf  Iit  so.Gr.euiui  lino»  eft  5*10101.  Oiettuaw 

fi  finoici  anguli  dat  pede»  JJ.gulJ 

dibit  }4»naoi.  finu»  DCangnIi ».  * adhibit»  tego- 
gula  propottiooum  eahibebit  »8.  te  4"  • 

Qnod  li  relia  ceperire  bafim.  Ide»*  piorfil»  em* 
ciet»  feJ  fi  fit  angulua  obturut . ciim  fie  maior 
qaadcanie  habebit  pto  a»oi  arcum  ipTwn  teliquo- 
rum  angulorum  fimul  aggregaro  rum  Se-  treaum 
Aca.<rwr«mfinna  «I,  rciia  pan fin» cruci. 
<nmandu«,ft.  ■ 

PROBL. 


PRORL.  II.  PROPOS.  XXIV 


D«oi/tf  Uteril/HS , Cf  Mgulo  datis  vn'  to- 
rum ofpoSto  iitaemte  an/Klam  cruri 
cognito  oppofunm , tf  itiam 
angulum  rtlsquum. . 

HJtc  propofilio  ab  eadem  propof.io  nafciiur  * 
ynde  eiemplo  folo  patebit.  In  fig.prop.ao. 
Sint  data  dno  iatera  ac  40.  pedam,  «t  ACI|.tr 
aocnlna  kaic  nppafitni  a GrjB.Sicat  itaipie  erna 
a?,  pedam  fe  babet  ad  enumocangali  a,  par. 

aooolTo.ita  pedei  40.  ad finomca anguli  aStd^ 

bit  4444171. 1«*«  ^ P<»P>"‘i»“- 

fimum4PfM7«  Gr  ap.m.aa.quem 
Rcipies  angulo  *.  «I  teaiBcabu  ex  diSia  pnif  • 
14.  huius . 

PRO  B.  III.  PROPOS.  XXV. 

D«at«r  lateriius , (r  ungulo  verticali  con- 
tento datis  angulos  dtosreperirt> 

ISta  propof.  fundatae  io  prap.tf.  Oetae  ita<ia£ 
lafolaaOr.lT.  craf4ae40.  aa>»  aliad|^ 

pedam. qaplllaaieltadanejtpionim  lammatH 

T4  oiriietai  )7.  diff-  rtotia  »eiA6.  CaiMoe  ba« 
Smmat  angalmn  Ge.ap.  «romaeaeniafenma^ae 
ttiaanliangalidaobua  re«n  fint  «qualea  ex  Cfc 
tall.prop4;.  llb.t.  aempe  Ce.lto.  hineablada 
Gr  17.  d ilo  hab'.bimui  aggregatam  cattttoraai 
Crn.qoaeitarltJiptadiffete«ia. 

JAcdtcua  raoma  angaloram  aB  Or  7*.  aa  go. 
cubat  ungent  eft  par.4id}i974  “'dietu  iateram 
17.  medieuadrfteeatif  coram  eftj.  Dtceiuaque 
regola  propottloaali  fi  p.  pedet  medietiacraeam 
cxbibm  (aailditfcrentiam  eotam  }.  quid  medieia- 
fia  angulorum  ungent4idja*74?  «folftietta» 
giatem  Jg77>d*-  uogeotemproti- 

oumU7«ni.Gr.i*.m.40.qal  arcua  deducendai 
eft  1 lemifotnmi  angulorum  Gr.76.  m.jo.  * ha- 
bebimutaagulum  minorem  Gr.ST.  m.Jo.  Adden- 
^(qtac  obtincMmua  angalnia  maiorem 

Gr  ac  m40.  , 

Poteria  etiam  leclptct  differeatiim  totam 
tam.  te  toti  fiimml  iproru  cx  Cor.  pt.al.  ^1*  t» 

cft  totum  ad  totam,  at  dimidiam  ad  dinudium. 

PEOBl.  IV.  PROPOS.  XXVI. 

niaugnlum  (calenum  ad  duo  triangula  rt- 
Bangula  reducere  datis  amihus, 
O-Iraf. 

SlcteJaeeadamtriaogalum  aeioddnoartftoa 
4M>  ft  DC»  datis  cruribus,  boc  fit  ope  ptof. 
ssoboiussdii^iuaus  prof.figa 
Primo  rtpenend.  eft  portio  co  per  regulam  an- 
rcam,  qua  dmifia  bifariam.atpote  i^da  dabit  fi- 

oumcp,eaiiamidie  perpendieolaiitet  oa  e»  W. 
fio.  *exptop.ijJib^.Elem.  ficaaum  fit,  d«^ 

bafia  ac^  Aggregatur  ptifii  ac4- dr  a i 7- « 
mrit  iim  m4ui  Jiaes  AH  • AuftwttttB  dei»de4* 

r;..;tfs.‘X.bA..er 


TRIGONOMEM^: 

enafeetur Tegmentum  bifis  ac  pedum  j^aldeftj. 
I^^.Qcader^  reliquo  er  t oci7»ruiui  medietet 
oc,  vel  DC  erit » -7.  fc  s Jdito  ric  ip(i  ac  proJibie 
crus  AD«  tnanguU  redanguU 

in  cruribus  duobus  noti  aso,  8e  dic  a 


PROBL.  V.  PROP.  XXVIL 

Trid»iu//  feJeni  djtts  crurAus  angulos 
teftme . 

QVonUn  ism  nonimus  c*  sntec.  io  duo  triin* 
^gula  redingnla  fcaienom  commutare » dc 
qnibus  cognofeimus  crus  AOadr  6 7 » fr  oc  pedum 
l-l.finitbifiassAT.  pedum, «rtc4-  «f  igc«M 
de  reftanguHs  diiimus,  ita  «ffe  b.fimadcruigrr 

finos  totas  ad  finom  sDgolioppofiii  a 

Si  Alt  per  auream  regulim.rt  7.  ad  64»/^ 

•I  id  if . ita  rtdius  loooooooo  sd  aliud  ) d*bit  P04* 
tS57.  (inum,  cuiproiimus  eft  finul  foqiO^ 
Gr.S4.Am.4}epro«iiad  anguli  aa6,  quemfttb*> 
trshes  i fnbebis  «ngalum  das  Gr.s  t*(D*>7* 
Iritget  in  tritngalo  D*CiCOotcq«e«» 

•epedom  }.  If  DCpedum»  4**^**^  ^Hnespr^ 

pornonem*  q«*  eft  iS.td  lO.  Dices  iuquc  fi  iBa 
dmt  16.  quid  looooooo  r «f  ab  oper*tiooe  rcfultA» 
hic  S88888o.cui  reperiet  protimfi  finum  SSSSl|4 
Gr.^s.  m.44-  anguli  D»c,  quem  fobducet  i 90. 
refiJuus  angulus  etit  nci  d4*  ■'dl*  ^ 
voias angulos  ad»  repeROsCr.64  ®4<*®c5». 
ae44«  obtiocbisaogulaai(otQiaCr.ts7**^^7* 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXVm. 

Data  iafi,  (f  crure  in  ifofetlihu  triangulis 
ar^ot  reperhe. 

Vooiam  cx  propof  ip  lib  I . Elem  perpendi- 
\J  colans  cs  in  triangulo  ifofcelc  ors  facit  an« 
guloTn  c reaof . 9c  Aquales,  «f  totum  ts?aog«- 
Jam  sibum  toti  nigro  «quaturifi  dnur  crus,  Sf  4- 
midtats  bsfispPoterimus  cx  prfccJenw  qo^a-ere  aur 
gulumopfofitum  nigram  tdeo  lucrsbuaiir 


quoque  angulum  B nigram  , qai  «quincur  angulU 
albo  1, 8r  albo  D . Qasre,  fi  coniuogiowr  aogoM 
albus,  & niger  ad  f habebimus  totum  inga  u« 

feminlg  um  r.  Vude  omnes  anguli  trliaguli?- 
apticruris  1»  paldmprodrfltor  « 

expensio  IV. 

Dt  Mtqnaugulorim  dimtnfiouc  pet 
logartAmos. 

NOn  rniauc  eaaditfaeiUi  logaeWmie» 

eio  ia  obiiquaagalia  triangaUa.  • 

ecAaagalii,iaiituin|ae  tou  io  prfc^auba»  1«' 

^ fkiyfutalvm  VhEOR. 
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TRACTATVS-0!f#Vli; 


theor.  i.  propos.  xxir. 

Ih  omni  trUngido  ofjrtfttitm  ex  lo^arith. 
mis  *n(uh  cuiufms,  (y  cruris  eum  nm- 
hitntss  x^uttur  nfjrcgtto  crurum  , 
ungulorum  eis  op^o filorum . 

QVoniim  ex  so.  propof  omnium  crurum  ad 
. fiflus  oppoficorom  angulorum  eadem  eft  ra> 
tlo^lr  bine  geoitoi  ex  crure  oppofico,  9e  nmi uoi* 
bieute  cquatur  prododo  per  imiJtipJicatioQeui 
alterius  finna  oppofiti^  cruri»  ambieacis>fir»deo 
produAom  diuifum  per  finum  alterum  > vel  per 
truS  dat  alterum  cru»|  feu  angulum  ignotum  t lu 
etiam  ex  pr.j.  ua&.ti.  aggregauim  logaritbmorfi 
cruris»  fr  6nas  aggregato  altcritt»finat>dt  cruris 
]ogtTUhnuco«()uatar*  VadeTubdudo  alterun 
•b  a1terO|lMarithmu«etus»^od  quericuc  prodire 
necefTe  uc io  i riigulo  Acsin  iig  p«to  logar it  ac 

cruris  oppofiti>  fclogarkbuiuac&riQui  ambientis 
«Ruatur  logarichmico  aggregato iiaosDCrdr,fru* 
riaes»  Vode  ii  ab  Aggregato  iogarithmieo  ACtdr 
cu  auferatur  logarkhmutivcl  oc  fioua  prodibit 
crusc»  logartthmicam»vel  cs  cruris  logaritbmus» 
irpro&rcturlogaritbmus  finusoc. 

THeOR.  II.  PROPOS.  XXX. 

Ili  »l)lii{U^fmlis  legurilhmus  uggreguii  tru- 
tum  juhdiiBus  i Jumm*  logarithmi  drf- 
ferensite  crurum , (r  JitffiintiaU  ftmi- 
esfSregusi  fuorum  opfojisorum  ungulorum 
rclsn^uis  differentiulem . femsdifferciuU 
eoiumdem  angulorum. 

HiCc  proftof.  Fanditur  ia  propoTil.  CoittII. 

N<id  quia  iii  cft  fumma  cruraai  ad  diffs* 
remtam  eorum»  vt  tsffgens  femiaggregati  angulo* 
rum  ad  ungentem  femidiffercatur  eorum  . Etiam 
logaritbmus  tangentis  remiaggregati  angulorum» 
& logaritbmus  diiTerenci» crurum»  nempe  medio* 
rum  terminorum  equabuntur  logarithmo  tao* 
gentis  (rmidifferentic  angulorum » 8e  aggregato 
Irjambmi  crurum  neoipe  terminorum  extremo* 
rumiuxupropof.f.  Trad.si. 

THEOR.  UI.  PROP.  XXXl, 

In  oUi^uui^is  fumma  logarithmceum  ag~ 
griguti  crurum , & difirentU  eorum  efl 
aquulis  fummu  togursehmoeum  fiufum 
mertt,  ty  ulieriue. 

HMc  propof.  initltur  ptopor.M.  haiut,  apptf. 

lamna  antem  bafim  aluraam  fcgmmtnm 
bafit  Tcrr,  quod  eitra  cltcnlum  remanet,  rt  ac  t 
Quoniam  rcr6  eft  at  differentia  crurum  ad  ac  ba> 
Cm  aketuam,  n ac  bafis  »en  ad  ah  aggregatam 
erneum,  ideo  logariihmi quoque  medioruitr  Ac 
baffi  altem.,  (b  ac  bafis  rctr  .quabnuui  los*. 
ritlwia  dilFcccatic  Af,<cagg(«gu(A>a  f,  prpp. 


tCA*.u.  Vndi  e ab  aggregato  AV,ae  AHiogatitli. 
mieo  auferatur  logariiliniua  bafit  AC>'cucoitt  Io. 
gantjuniu  ticem  bafit  AU  . 

PROBL.  iI.  PROPOS,:XXXlL,, 

Bx  duobus  ur^n,  Ijuibufeiemifue  daufpt. 
cies,  ty  futs  cruribus,  fi  tria  damur 
quartum  tjuodfum/fue  teperemus.  ■ 

DEtur  angulua  a Gr.s^*  Be  iogaritbmua  cius 
Sffiil;d.  *rccii*oppofieumc»^j.  pedibij 
ideft  »«cura4io.additia4.  si&iaarune  4W000;. 
CUIUS  proximus  logantfitnus  eft  dntf  ^lo». 
Angulus  wem  oleor  .Gr.abr  cuiua  logarAlp- 
Qt4  iuuAoa  logacnbmo-cturis 
e> 'dabit  >ggregttumig}»«Oa.,J  quo,jdc*l*w 
logaritbmus  ajtcriot  aitgiiJibiGr.Sf.  rcuiaKUt 
logaritbmus  Ie7»fi8|.  coi  m rabulis  TaJddAmJm 
«#  io7Mp74>  nuui  finut  cll  gqtuodoL  nempe 
abieAii  4.  figutss  dextna  rnciiielin  »40.  vtl^c- 
ilumst  i ; ■ 

Quod  fi  datis  dnobui  crnribua,  tr  angulo  reti» 
sigiui  augulumrepctire  todem  nodo  cca  pgrii— 
ctea. 

Patet  autem  .peracl.  ex  prop .lA  j 

* PROBU  II.  PROPOS.  XXXIU^  T' 

Duus  crurshm , (y  angulo  compreheuA^ 
i abis  angulos  patefacere . ■" 

DEtur  anguloe  eonprrtcofuc  Gr.17.  rrur  a. 

pedum  40.  idei)  rneiarum  480.  (b aliud  pc> 
dUm  }4.  ideft  rnetarnm  40*.  Summa  erarumerit 
Bt8.diffemiia7a,Tnci.,mcdietatrecft  furum. 
iJJ.  reliqoemm  angulorum  eft  74.  m.70. 

^S8^^S^dcrurum888.additia  quatoor  sifria, 
▼tfic  finuc  Iogaritbmua' proxunua  eft 

li88»o4.  Ideft  finui  proximi  mioorit 
Oifterenii.  corumdem  710000.  quatuor  item  X|. 
frb  anft.,  ideft  finui  £01111x710777.  logarich- 
mut  proximor  cftiffjooopq.  Rt  d^rreuiialii , 
fen  logaritbmus  tangcotlalcmiaggrrgati  angulo, 
rnm  Cr.76.rn.Jo.  logariihmut  eft  14S67  »76.  De- 
me itaque  hunc  logacitbinum  i logaricbeio  diffb. 

teoti. crurum; qua difletcntulia  tftdcft^caiiai 
cfiiueiut  arcua  exexdatGr.qf.  rodexiceadibtio. 
oit  fubduaiaDe  rceodnoi  eft  ex  propof.s*.  ttxa 
«.•remanebieK>g.e*n.  ideft  dilfereoetdii,* 
fcgauthmuieangenm  Gr.18.  m.40.  quali  m.41. 
ItaquefiadduCr.ig.  m.qo.  lemiaggregato  cru- 
rum erit  mtiw  magulu, 

Icqucrls angulum  mjnocem  Gr.  77.  «.jo,' 
PauipropoC  mpeopeCxp,  ih|  aa,  -n*u« 

*glWg«log.cRW™,.da^ 


TRlGONOMETRIyE: 


4r  uafcatts  ftmlagg^cgati  sagulorum  ^«ri 
fummar  k»g«rUhauaggrc|aci  crurura«  Ac  logaritb- 
Bii  ungrotiS  CemiiircreDus  angulorum  • 

PROBL.  IV.  FAOPOS.  XXXiV. 

Jatoium  crurum  uJ  duo 
rtdouguU  reducat. 

S\x  baiia  4p.  pcduan  Ar  latus  4.  te  aliud  Utos  7« 
Addatur  logsfUhmM  aggrtgaci  crurum  p«* 
dunii*  rd  vociaruai  l|S«  dtlfecuotU  corumd«ai 
pedum  ).  vl  «ociarum  |d.addtcia  ^*uor  stiria  «c 
Gt  ijaoqqA*  iia<)uebntusiiuBu  io  labuiiafiaua 
piouimut  cft  Hioddi*  cuios  logarichmus  «ft  aos|* 
otto>»id«!aitub(itfiigaduap»oipfo  (ummacrucft 
JcIdtfcruoilciAoooo.fiuos  pfoximua 
«i^io  labulii  }4o4s|.  Ac  ideo  «ia  logarit^iurdem 
Mfrwtnv.f  j^atotA.  C6iiM>g«  lUtiuc  iftoa  duos 

I wHii  ■ I II j I I ii^rrrr 


lugarichmoi  limul  > Ar  eruat  Po^n 

balis  peium  9.  ideft  vueiarum  to9  ^uuuor  s fris 
a«6(,  vt  fit  toSoooo.  reperiei  Hnum  fimiTITmunl* 
iocabulu  1379994-  cuius  logarithmus  c<l  isti- 
dapo.  Hunc  iuque  h>garitkmumi  fumma 
517A.  Tubducito»  Ar  erit  logirithmus  jiiSSSd.  qui 
dabit  fiaum  44100^.  i quo  abie^tf  quattuu  z:lr  s 
reftabunt  vncix  44.  IJeA  pedes  » pro 

Cemento  bafis  alteros  ■ Cftera  autem  excqueris» 
npropof.atf. 

Batec  Ksepruises  propoCio.  cumibi  proba* 
bstum  fit  aggregatis  crurum  iogaricbmam*Ar  mf* 
feaentis  eorumdrm  in  rnam  fummam  redadupi 
squari  ruoMnam  logar(thmorunbifiircrS|AealU, 
teras  • Quaro  Cubdu^o  logarttbno  bafis  «ero 
rumaaeblc  logarithmui  bafis  alteras » 

Habitis  suteon  duobut  rc^angolis»  anguH  ao- 
nsareperieaior  per  logvithmos*n  Espeo/.s. 
docutmus  t 


T 


TRACTATVS  XXVIL 


TRIGONOMETRICI  PARS  II.  , 
De  Triani^ttlh  Sphericis  foltoenirs . 

t ' ■ ■ * * 

Rian^nlorom  Ipha»n'cerum  doflrina  aArononiia;,  & 
aftrologi*  bafjs  «H.nuUjjfq;  fine  ipf^  inillis  proficere’ 
aut  aliquid  rit^Cftgnofccrcpotcft : fcd  ficut  prarcipuat 
I.  ytilitfttis  referta  cft,  fic  nop  difhcoltas  in 

dctnonftrationibus  penity?  percipiendis  dignofeitur: 
Vnde  multi  de  hic  cognitione  ‘haurienda  diffusi  foli*  praxibus  poi 
tius  incubuere  ..  Nos,  yt  tam  pra?e(pua  Mathematica?  pars  criatn 
imaginaobnibwpynus.yiuqcibus  pateret  clariusjquam  fieri  potuit| 
ttun  YCibis,  tum  figuris  cutn  (difficultate  dcccrtauimut . 


EXPENSUO  I. 

De  rtHunguLs  fph/aicti  foluenlh . y 

SOUnetriiagnla  Tpliatieii  (ft  a,  ibiit  alKjoir 
b«u  pinifaiii  >Uu  nuai$i(larrt  io  <|*o  nc|o-» 
it*  iki  pmftiMio  fidendi  fiactt.qiM  dixtsnl 
Biey.  14.  (c  it.  CorolLi.uia.ir:  piit.».  ib| 
coiiue  Mlaciut  <r  laphibolafiiodacimMt  V 
fto  luat,  na  lagulo  qua^oailram  iimniM^ 
&loco<]iiitfici  •dUbnoan.K  rtrcratiui  id  fia. 
fictti  ctk  fd  ianpef  cninaula.  caiai  duo  loguli 
odbiGnfioiyudcaatc  ioios(ci.drulfi  cruoi.fi 
cit.  CoroU.  6,  te  veus  > cnuafir  fibcnli  &at 
goidriMC  niwi . aoo  f eib-fi  laoi  fit  icoQUt 
ahir  obtofiu  Mgiilal,  «K  cm  *sam  quidrMK 
iniaBi.  ilMiaai  fird  main* . Qooando  md  pol* 
Cnui  femper  f li  iriiogolo  dou  loaolot  itoMf 
babeou  inM  donbuouii  caa|de  (oMiiotioai  > 
Adntrto  a«am,bifii  M Uii  ((iia|riia  iiblaa^ 


ncnvrurpiKcriuaaiiuIo  udlooppofituniiCta-.. 
ruqi,fii6  artiMi  ^liquit  ruhctnduii()tr,anjiL 
lut  vtfo  idiacens  rocatartijui  adhitrcc  crurliqaoo 
tfficitur  1 iMfi.te 

T H E O R.  I.  P R O P.  I. 

TrumfuU  (fhericu  duobus  cireuhs  iucUrto- 

IIS  effiSo , tftaiietfuocum<iueulHH  tp- 
forum  papeudUtdms  hobttH  fmum  cru- 
stis ad  fsuum  bopt  ht  lodttti  proporutue. 

STnt  duo  circuli  lautcem  tacliasri  asi«»ArcVic» 
Ac  slij  citcgli  perp^dicalsrestvc 
I4XT  alteri  ipToruoi , «t  circulo  c«a  dcfccndaa^ 
Acedpieaottriagula  fphsrics  reAigal>  Tstfs 
Ariuu.  Dkogquod  itaeil  sdfiuumFOcrufUo* 
finus  co  bsfis  CN  • Tt  ad  fiaum  ic  cruris  ar  n>t9| 
■Pbafis  smA  ad  fiaum  R.A  radius  AS  • 

• Pw 
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47t‘  TRACTA 

hobtnr.'  Sinui  tatai  IA,  ac»i&coruncp>< 
nllelUa  finui  <a,  ei,  8;  m funt  paralleli . Ergo 
triangula  tai.  ft 
lar,  arvno  Tunt 
Sijuiart^la,  cum 

parallclii  claudi, 
tur  . Quata  cx 
propof  f.  Iib.tf. 
Elem.  ita  cft  ai 
ndAEiTt  ipad 
ad  or. 
QnodautdGnui 

II  ,<ric,  ft  1>A 

•Ft  paralleli  patet 
fftderenlatpra 
uainecftii  often* 
fiooe  in  aliji ) ni 
dcbdt  elTe  ea  d«f. 
finua  pcrpCdtes* 
lana  radija  V.  g. 

A E finui  radio 
ca , uel  finna  ir 
ci,  701  ttanfiret 
ab  ir  peri  in  p,8t 
cet.  ijaibui  bm- 
■■bua,utpott!n  eodem  plane  pofitii  perpendi- 
onlarli  en  iK  fiAlo  planarum  circulorum  per- 
pendicularium communia  cxprmf  id-tra^-ll. 
de  InterleA,  Cum  ergo  fingulinnui  a^,&ei, 
fter  fint  perpcndlcolarei  radija  r ijuibus,  It  per. 
peodicolarii cft  11, Irin  eodem  plano, re  ixfin- 
goll  lioe  I Ergo  ipfi  al  funi  paralleli  1 quare  cx 
peop  p.  uifi.  1 a.  etiam  inter  le , 
l^m  ofteodetnr  de  Cnobui  baGum  ai,  ftr  »,'ft 
•a  cum  ex  def,  Gnni  Got  .omnea  pcrpendicularca 
ftnni  toti  HI,  It  io  eodeib  plaao  Gnt  citcidi  AMt  i 
fure emnea erant paralMl.  . -i 

corollarivm;  ' , 

OBreraa autem, quod AE  meorurat  angulum 
AHC . Ogonlam  xer  dndua  cft  pah  a i 
rade  circuli  inclinati  inuicem  aih,  k cvN  tran- 
(hunl  per  polum  h , qnadete  etiam  eireulua  xnr 
per  polea  illocuffltranGbilcx  ij.traA.lk  nai(.i, 
k hac  ratione  ex  prou.14.  ciufdem  traA.  erit  ket 
rtriqua  parpendicaliria , Idebqae  eteai  ec  ex 
dcf.d.  traA  at. ptttj.  angulum  auc  meorucabit, 
k A»,  erit  Goui  illiua  anguli  rcurcni  AC.  Quam- 
oblxm  erit  ftnna  teioi  Al  ad  Gonm  anguli  Ait,n 
fnai  hiGi  IX  ad  Gonm  crnrli  ai  illi  oppoGd  . 

THEOR.  IL  PROPOS.  U. 

Tri«»pd4fi^tnic4  dmiku  thadis  inmetm 
tmlmam  tfft&4  > <r  tirtio  timi— 
tmnint  4lieri  iffimm  ftrftHikuU’ 
rt  Mem  fimm  ^»fdi  rtSi,  idefl  faum 
tuum  4i  jmum  ktifis,  w fuuu  4aguti 
oilijHi  4d  fium  amu. 

QVoalam  eadem  Ggnri  utendo  ai  Gnoi  totae 
eft  ad  AE  Gnnm  anguli,  ut  baGa  ax  ad  Gman 
an  erurti;erit  etiam  ptrmunio  Goua  totna  Al  ud 
Gonm  baGa  ar,rt  Gnni  anguli  aE  ad  Gnum  entia 

ax. 


T V S XXVII. 


PRO8L.  J.,  PROPOS,  in.  ■ 

Dtto  rtiio  t fi4»4njftJt,tf  fiu 

pjtpofitiint  aipnlo  de/u  wuensrc  i,t  re-_ 
Bjngulit  trian^ii!» . 

QVoniam  ea  anteced.i.k  LptopoC  ai  aft  ad 
, AE,  at  pa  ad  Ii  , ideo  G detnr  ai  Gnns  ao* 
tUiAE  Gnua  anguli  ps  GnuibaGi  perragniam 
auream  epiTeibitui  Gnni  ne  rruria  au , qui  dabe* 
bit  elc  rpeciccbfarffliadatoangulo.EilplQari^ 
SItbaGidaciGr.ju  euiaiGnnapdSoAff  angnln 
Gt.so.rn.tB.  Sinua  rarb  joptiEf.  k Gnni  tocua  . 
DicararqnedI  Gnni  tocua  dat  Gnum  anguli  Ckfo. 
m.  )o.  pwt  poTJlIf.  qnid  Gnni  baii  pMoffj; 
kpiodibit  Gnua cruritnngulo dato  oppoGcipar. 
S8t7plp.Gr.aa.  m*jE  k pjuJd  magia.  Debet 
autem  boc  crua  conformari  rpccie  aogulouppoG- 
’ to  da»  n pcop.aS.  craA.t7,Cor.{. 


H 


O^OL^  ARIVM.> 

Inc  educea  poiTc  aliaa  cemuaraciones  fieri, 
fcd  paulb  in  opere  labonoGorca,  que  funt . 
Da»  GnubcGi  ali,  k Gnacrarlj  aa,  k Gnu  co- 
Mas  taperice  Gnum  ae.  Aognli  oppoGo  N cturi 
dauia. 

Sic  aliam  da»  cNAinguli  Gnu  EA,k  Gnn  toto 
AX,  k Gnn  ernns  *X  repariea  bxGm  aX : fcd  ha 
operationca  ob  diuiGonem , quz  debet  Geri  cum 
: fana  rotuurE, loco  junquiatur,  funt  pauli  optroA 
Gona , k in  hia  dete  aliqua  reUqiaatum  panium 
^ cnpofai  quadranca  minor  V.  g.  mud  cini  X Va 
jf  mixaa  quadraou,pel  anguina  vmi  Gc  tnuini,  j 

'~4 

<*■’  THEOR.  l!l,  ^fe'OtOS.  IV.  _ 

h »miu  trUigido  /plijeric»  ulUtifulo  fn- 
ftnia  inm  oagnlt  rtSt  ai  sngld 
U non  'teSt , vt  finus  'ctmpUmtnH 
trnris  rtliifiim  nngdnm^fnketUtmisnl 
‘faum  {omfUmtnu  iffns  .aaguU  rtlifui. 

Sic ulaugulum eiA  faAum  ex  duobiia eircuifa 
incleiatiabinfl.k  LpAn,  claudajqacaJternm 
latui  arena  defeendent  eireuli  Pexx  perpeudiea- 
luii  fupte  circuluqi.L  xaX . 

SltquecMGanacruriacEkuiGoui  biGaOAt 
Geut  HO  Gnua  arena  Ln  meufnrantia  angulum  a . 
Numeratitancemd  ponAocpo.Gr.k  inc  &A« 
poto  ducatur  arcua  ^1  perptudienUrit  ciccalo 
Maz  , k circulo  vux  cx  Conii.  i.pTapor.ij.Tr.ipi 
Cum  pol  na  Gt  In  communi 'puuAo  .r  ^are  GXS  X 

koAP  eruntqnadrantbu  eXprapAi.clurdcmCo. 

rall.a.  lUad.iaccm,qaadln  primiacGoGandu». 
dum  XAD,  k xaocire  quoqnaquadramca. 

Probatur  uotam.  Naui  vcxdtcoluideeatXP^ 
drculom  orthogDualicar,  rt  diximaa,  k bibiinm 
eum Coc maximi I Biforx  prep.tkctaA  as.aciam 
pcrpoloi  aiui  circuEan.ttp  tmoGbit.  Paritcf 
quuqoc  uax  eireulua  auudcm  vex  iucat  ortho, 
■MUliter  UX  diAia,k  biGttiam.cdm  Gm  maximi. 

cx prop.1}. da.  per pelaa  etutarculei  tAX 
cranGbfc . Ogapnpear  ia  eodem  polo  circuli  r^ 
dwcirculii.AEdfcxxk.oonatnicmmn.  (udpoli 


• Rwangvlis  spHiBRias  solvemdis: 

Co^L}.  frbp.  eit  diSint  quidniuc.  i dreuloi 

IIIM  InAe  Boli  . l>rOn>AM  B>  r. 


coiu  Ione  peli . Ergoi/tD,«r  m fudrantn  funt 
cdm  debeant  dlSare  ab  x>  ftn  panfiit  circoll 

*c*liMdrantc.  Proptewa  *d  erit  complementam 
wcae  > Aw  etnf<]ae  rp  erit  compltmentuin  ar* 
cot  etarifqoe  pa , » Pd  erit  eomplcnentom  api 
aia»,  qgi  menfarat  angulam  • cnm  circnlM  xac 
Br  car  ex  cBdisne  fii  perpcadicoiarii . Quidere 
luerit  Cana  arena  ao  ramplemeocl  crnria  ia,ft 
»»  finna  arcua  dp  eompleaentl  anguli  e . 

Dico  iia<]ae  finum  totam  hi  ad  finum  a o ang» 
U obliqui  a dieere  eam  propottioneiii,qaim  fioua 
Maceaplemcariemriaadiacuelaae  dicit  ad  G- 
aom ''Moaflcaieati  niiqni  aognU  c . 


47»' 


tatem  ev  pnehiUtit  • Nsm  propoCt^ 
^ftcQdimiUg  <]uod  fict  nscWrr,  ficMotd  t* 
^aod  dtCetndtt  Toper  aJccnim  iocUiutonifn  iiga» 
^rpendicnlari*  drcnlui  zrQ^«  Sed  s t cluitur 
cdm  fie  fiooscotutiSr  krcqoaCQr  fiaoiiw» 
C^m  fiat  fioot  annlorum  cqvalifi  ex  prop.|.  par* 
%*  trad.S|.  etun  bat  ad  Tercicea  9c  Ideo  arcua 
Vtt8e  zt  cos  meofurantes  eroot  cqaalcs  t «pure 
ccUm  finos  ho*  flr  kv  fobteafi  eruet  cqailet. 
<^tdereex7.  Ub.5.  erit  ta  ad  ho  finos  totus  ad 
fiaucB  aeguil  ■ at  noa  rcAi»  rt  mo  fiaus  conple- 
aaeiitl  ao  cruris  lAad  tO  fiourn  complcmcotl  ao»  . 
gatifclJ^uiC. 

probl;  n,  PROPOS.  V. 

Ddfo  T4iio  firm  O*  /Sw  comfU* 

menti  auris  nngulo  tUsondiacentss 
inuenirt  Mgultm  reliquum  • 

Vooiafi&  radius  eft  ad  fiuua  aagult  ou,Tt  ad 
V^Jiuua  TD  compieoidti  ao^iaJl  reHqoi  c fime 
Mb  complementi  cruris»  ideom  • ^ ftatuatur  i* 
loco  radias»  a.  finos  an^i  a»fce  Ht^arcos  fi- 
iiiM  eomplcmeoci  emrie  aditatis  PAinuemcoir 
fious  DT  complementi  anguli  reli^ui»oempe  arcua 
Pbi<)oi  ablatos  i Gr.90.reUD^oct  arcam  eiopca* 
tMi  Px  meofiiram  anguli  • • 

Ezemplua  • Sit  arcua  Gr^p.  gi.tf.  anguli  0 ; 
culos  fio  os  d|4pm.  CnuAiGr.47.m  io.  culus 
compIememumficsrcusGr.4s.m.|o.  dreiusfi> 
sui  dTjfgos.  qui  mulciplicabicur  com  finu  anguli 
pr^erce  diuiraa  per  finum  cocum.  Siuutn 
* OT  Gr  m m.af.  fir  pau]6  magfi>qui  ar* 
ena  «leda&ui  i Gr.po.  exibebie  arcum  zPGr.d4* 
Bi.gd.  Debent  vtrb  ifti  arras  «Uti  aoguH»  9e  eru- 
cia  ctfe  guadraau  minoret  ad  boc»  n cruris » aed^ 
piamus  complemcotumcx  Mop.it.  cradtas. 

Qttbd»8t  obicraaodnm  cmin  reliqtiit  prazlboa^' 
^a^compIoMlMa  ioccraeoaMC  M arcaboo 
Vc*P««^5  ' 


COROLLARIVM, 

Hinc  quoque  Inneoics  <latoprlin&  rruHs  uf 
complementi  finu  md  , fecundi  anguli  a 
complemento,  cnius  finns  dt,  te  radio»  inneales 
Inqnamfinnmanguii  adacocrart  adiacentia. 
Sicut  dato  L finu  HO^  anguli  adiacentia  emrl 
Radloiftrfo  anguli  reliqui  0 cruri  dato 
oopofiti  complemeotl  finu  dt  > Inueoies  com- 
plementi Aocruria  sa  finum  uo;  fcd  paul6  maio- 
ri labore  ob  Radium  • qui  i.  loco  Incidit  > ie  hic 
edam  adnertere  oportet  ad  fpeeiem » nam  crua» 
expromitur  debet  (pecie  rerpondare  angulo 
dato»  n fine  ambo  qua^anec  minores. 

THEOR.  4V.  PROPOS.  VI. 

/•«wni  sridngu/o  fihurko  refinugulo  firnti 
quadrantis  ad  fmum  complementi  auth 
eam  ohttnet  proportionem  f quam  finus 
complementi  relsqm  crurts  ad  finum  com* 
flcmentibafis^  * 

Sit  rplifri»la qna fic triangulum ak ex ctrcnlia 
inclinatis  inuicem  dao»  8e  ■•ciclaodatque  ai- 
tenm  Imus  arens  perpendicnlaris  vasc  . Erlt- 
qmro  finus  tocns»grBAr  quadrans,  de  Va  ar^a 
complens  crus  ia  rfque  ad  quadrantem  v»,  8e  fi* 
nat  eius  AH  parallelos  finui  toti  ar  in  ruperfiein 
circuli  VAic  delcriptus.  Areus  rerd  la  complen- 
tia crua  ao  finus  ar  fn  plano  rircoli  lae.  Skuc 

etiam  arcus  DA  bafim  ao  complentis  finus  al  ib 
planicie  clrcnlt  dac  deferipeus  • 

Oicoileque,  quod  Geuef.  habet  Gnoi  tetm  vt 

ad  finum  a i comple- 
menti cruria » ita  ia 
proportione  alfimlU- 
tur  finus  AH  compie- 
menti  rcllqnl  cruria . 
ad  finum  Aicomptla-»/ 
Bsencibafig. 

Probatur  ex  i.  pr»; 
pof.  h.  Nam  vAac»  ■ 
VDte  sQt  drculi  Indi* 
baci  inuicem,  de  arcui 
EBcircuU  sac  menfia- 
rat  angulnm  ificHna- 
llonit  ad  V cdm  pelua 
eius  fic  io  v.  Vade 
frva  funt  quadrantes. 
Alius  autem  circulos 
. DAC  perpendiculanccr 
fnper  alterum  iprornm»  nempe  Tuper  vbc  deiceo- 
dltd  pando  •»qu6d  eioa  polua  in  circli  vbc* 
clrcomrereocia  exifiat . Quare  ea  prop.  1 . hte 
rificatur»  eritquefaad  ai»  ve  ah  ad  la  >ooqood 
fioc  parallelae  Itnen  Ai»de  ai.  vtpoce  finna  per^- 
dieoiaret  femidlamecrii  br»4r  BP»de  etiam  sr»de  aib 
coquhd  fiat  perpeodiculam»  vepocc  finna  radio 
v V . Com  ergo  jioep  fint  parallela  cnioc  trtanga- 
lamqoUngnla  ALH,de  i t$Jk  ideo  lacera  erunt  pro- 
poniontlia $ d^tdt  va ad n$  n Aaad 
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probu  m.  pRapos.  vn, 

pato  fddtQt  Cffinutomplmenti  erutis, 
fumfltmenu  cruris  ultettus  h^n 


tractat  VS  XX  VH. 

tur  qa<K|tie  ul  radiuoi  i Ttrtdittt  tdtV  tinggHtetS 
f«U  coropleroroci : vode  etiam  rHt  v^urtHni^  R».  > 
dist  ad  YMi  vc  sv  ed  radium : quamobrem  dirp»« 
ficu  ffkd  termioil  efi  proelio  perturbata  . 

...  vt  oy  ad  Red.  Ettrt Kad^ad  fM.*' 


mutntn  • 


QVoniameft  radiatu  ad  »l  finam  ooraple»  . 

menti  emrit  Mi  • rtAH  finui  compl^ 
mencraiteriua  cnaria  BAad/inu  at  complementi 
bafia.*  adhibcndoregalam  proportionum  ea  radio* 
&x»  ijsiinubua  d«ia  complementorum  crurum 
prod’bit  /inua  complememi  balii . ^ 

Exemplum . SitdatumcruaGr.qa.cuInscoin* 

plememam  C>4^>  ficfimis 74JH4®* ebmplemen- 

ci  huiut)  fif  alterum  crufGr.Jl.m.iJ.euiuicom» 

plementum  Gr.y5.  m.4J.  & ei«*  finu*  *457*^. 
Multlplieci^or  (iimil  i^produAum  per  radium 
d^idaruta  prodibltque  0aus  cptnpleoienu  baTu 
#>84981.  Gr.yS.  m.jd.  8r  payl^  magU»  erh  autem 
minor  qdadrante  bafit*  0 crura  ^ecle  concorda- 
uttiiir^  Uutcr^difleotMnt  ipedcimator  quadta#- 
(c  cxprop.18.  Trafi.2^.  Cor.^. 


cokoi.,i,arlvm  ; 

jst lar*  « #«.•  xia  ah 


^ A Iv  * I 

Hlne/ectameiuick^iqabjld^fo  fiou««om^^ 
plemcP^  crurii  ic,  A ifipu  |oto>  8rfinu  at., 
roaplenacot^.bafis^taueouturltnua  AU  cootfU* 
fjunti  cfBjlA  A>  F Vel  etiajn  dato  aii.fic^. 
c^^emcqti  c^ofl*  «AiSf  fioocomplemetib*^»*/^» 
#r  jradip  bf,^  joueniacocfiiiua  ai  coupiemenai  a|-  , 
t«f  iua  crurlf  j Verdm  cumradiui  non  veniac  pti* 
B^loco  papld  operofior  eft  calculus  • 


E X P E N S l o ir. 


Pt  S4ugtnii(i(fs . 


/JN  Voolim  p<r  folo.  finiii  trigoilwn^rli  non 
V / *R  pttfcS».xuni  nosomnet  polRnc  In- 
quiri rcAipguiorum  piitci  fecundum  omniid^, 
per  quf  loquifitio  pluceut  ordiri»  8r  etiam  qu{data 
per  U)loa,lin)u  laborioiius  acquirantur  ■ ideo,  vt 
lUouia  drfeAibut  bucatuni;  tangentes  adinudr 
tu  funti  tc  fecantea  . Sed  prius  de  tangentibus  iii 
hac  otfcnCoBe  crafiablmu.t  cum  ipfc  cum  liou* 
bui  «d  folueatlos  omiKs  ccilus  itigonometriae  fuf- 
liccrc  poflioe  . Sed  pepter  et.  wz  diximus  pibp. 
34»dca{vTra^.S0.1ifc  etiam  diz  ptguigpropo* 
Cuoncs  Aatvu^  funt . 


THEOR.  I.  PROPOS.  VllI. 


Si/mi  iiio  arcus,  iu  ^^  tiugeHs  primi 
■ taiigtmim  complcautui  JutHainris  . 
taii^as  ^tthtii  difiatr^cm  cm^‘ 
fUrneuti  prioris. 


^Im  duo  iKus  primos  i.V«tr  ir.fccwdiu.  Dio*- ' 


Quare  ex  ffe*  ex  def.lS.  Tr  9.  etitqaoq;Ve)jid 
YM  tangentes  arcaum>rr  sv  aJ  yp  cannaics  com- 
plcmcncotura,  fc. prioris»  & ponerletUi St  per- 
mmaaJo  VQjd  s v,vt  yh  ad  yp»  nempe  tangens  pet* 
mi  0.V  ad  tangentem  complementi  (ecundi  SV»vt 
YMtangena  huius  ad  Yp  tangentem  complementi 
peioris. 

, THEOR.  II.  PROPOS.  IX. 
SfpimSiSxCuiifs  faiius  referatur  adftUfm~ 
■fuum,  fictu langeut  alicuius  ftcuueUre»' 
‘'Jntitr  dd  tingentem  alterius ttrty . Sic 
! Moque  refertur  tangens  complementi 
huius  ierty'  ad  tangntem  complementi 
illius  fecu^iivi  r^us  primi  ad  Juum. 
\jlmm  fe  hahthat  i 


PRobatnr  ex’  pPoftef.  I».  Ilb.y.  Nam  eidem. 

proportioni  tertie  arcuum  tangVHHe  vt^ad' 
TMfantdue  proportiones  crdem  radij  luNV.g. 
ad  0oam  o»  «rcof  •Reufps  ex  Thcfi » Oetx  prec. 
contextu  y p >d  vs  i quare  erit  etiam  eadem  pro- 
p otUo  ad  AO»  quam  yP  ad  ^ V . 


THEOil.  III.  PROPOS.  X. 


Ia  triangulo  fpharico  reciangulo  frus  a-u^ 

‘ ris  rt?  ad  tangentem  alterius  ciuris  te-^ 
liijui,  vt  radius  e(l  ad  tangentem  anguli- 
teliijuo  cruri  oppoliti, 

SIiK  doocirtullinclintd&fO,  SrEPH  » & hqlg 
cirentoa  normalis  tdc  defeendat»  ciagdatqut' 
tricapiluntTisir.  DicoquSdoc  iinurcniris  DP 
cft  adoocangemem  ai rttios  cruris  oi  fcpaailljTt 
SM  fadioaeft  sd*a'SifaAian|uliirp. 

Psobatoc . Nam  ungentes  ^ Sr  'OD ; vtpnte 
pcrpddicatares  er 


qubdftciHungciiaprimiaqycAad  lanfWrq 

tem  complementi  poilerioris  vs » lic  ungeoa  ptW 
iiremi  YU  ad  tangentem  complementi  prioris  YP . 

Probatur.  Tangens iijPii&JMlP>dium  .vt  ra. 
dius  ad  tangentem  tP  cemplehiCllci  cx  pnap-xp, 
JraA.so.  EtuogenajMascuapofleciatUicfw. 
•>’'  "‘r  ■ m O 


ao.  Iib.}.  Elem.ra» 
d:;toM»Sc  Ili , te' 
Mraparallelz  ra- 
dio nfcttti)t|wp.' 
pcndKoFarei  ant 
plano»  coi  raditia 
M T perpendIciiU- 
ris  m»quarc  Inni- 
cem  quoque  emar 
pani: 


»4 


DE  TRIANGVLIS  SPHERICIS  SOLVENDIS.' 


pArallelei&  iorgper  do  cric  pcrpen<ltcalarU»  Itoal 
oc  parallela  radio  iN  • Qaapropccr  triai^la  tNi| 
Ar  ODC  cruac  «qutaagulaitatf^ain  paralieJiacoa- 
ftantia  ea  4.  lib.4.  Cletn.  8e  ideo  ocerit  ad  00 1 ve 
radius iHad  laUfigetcm aaguU  Ifo. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XI. 

2>4M  r4dio,&‘  fim  crinis  tdiMiuis  angulo, 
iy  tangcHtt  ipfiiu  anguli  i auris 
fili  taugcniem  referire  dato  angulo  fpecie 
conformem . 

OVooUm  dialmus  oc  iioum  cruris  efTe  ad  00 
(aogeatem  erurisalecrius^vcradius  adtao« 
geue^  ii  aoguli  9 erit  etiam  pemutldo  oc  finot  ad 
■N  radium»  vt  oo  tangens  cruris  sd  IB  tangen* 
cera  anguli » 9e  imuerundo  radius  in  erit  ad  oc  fi* 
noo*rt  t^ent  ii  anguli*  ad  tangentem oo 
cruris  oppoun  o t . Quare  dato  radio  primo  loco< 
deinde  fino  cruris  »pollea  ungente  anguli  adia* 
cestis»  prodibit  ungens  cruris  oppofin  confoN 
ais  Ip^e  dato  angulo  ex  Cor.f.prop.a8.T rac.s|. 

Exemplum . Sit  crus  Gr.ap.  m.so.  cuius  finua 
4^8897.  Anguli  adiacentis  ungens  Gr.a1.ra.45. 
*fxx  ell  19895^.  Muicipliccocur  fimul»  Sc  nurae* 
xus  genirus  diuffus  per  radium  proferet  cangen» 
terai954^f;9u«eftGr.il.ra.jkd(  pauibaa^s^ 
nognii  oppofitl . 

COROLLARIVM. 

HTflc  etiam  • Dato  primb  tangente  xi  anguli 
rifccandb  radio  xn  »*  tertib  ungente  cruris 
oppofiti  angulo  dato  poterit  inocnlri  crus  adiacf  s» 
vt  prjced.  patet . Sicut  etiam  dato  finu  oc  cruris» 
8e  daU  ungente  tlecrius  cruris  Do » dr  radio  an- 
ulos t oppofiruf  alteri  crurum  extrahi  poterit  t 
fcd  psuld  taborio/idtfqgs  tamen  Inuenu  datis  de- 
bent ede  ede  fpetie  conformia  ex  pmp.a8.  Tr.a|. 
Cor.  f. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XII. 

Iu  triangulo  ffharieo  reSangulo  radius  eH 
in  proportione  ad  Unum  complementi 
anguli  non  refb  , vi  tangens  ktfis  ad 
tangentem  auris  diUo  ungula  adhar entis. 

SIe  finiu  &.F  romj^emeaci  arcui  n auguli 
Ttogeua  autem  crucii  At  At  «l.at  biAsAV 
iingciufiCAc.  £xpt«ccd,cadiua^>.d>Atium  ru 


X 


adlaceutil  emrit  angulo  ( dicit  eam  proportio^ 
oem,  9uam  tangent  ir  lagnll  n ad  tangentem  at 
oppofiticTO^*  V^mexfihalUiArat  ^ ne 


ad  AT(  ita  e(l  complementi  pofterlorii  arcua  tan.* 
genj  AS  ad  ungentem  >A  complementi  ateut  prfo. 
ril;  Ergo  etiam  ex  prop.iO.lib.^  Elem  Radmi 
■Perit  ad  Anum  IP  complementi  lix  arcus  lia  an. 
^guli  A,  vt  AC  tangent  baAt  Va  ad  sa  cangcaicm 
cnuiiiAanguloAadbxrcociteruog.  aiv. 

PROBL.  ir.  PROPOS.  xiir. 

Dato  radio,  & fmu  complementi  anguli, 
tangente  isfii  inuemre  erus  adiacensan- 
gulo  dato . 

FAcilittr  id  Ac  ex  prreed.ptr  regulam  anream* 
Nam  cum  At  radius  ad  Anum  complementi 
angali*  vt  tangens  baAt  ad  tangentem  emrit.  Sb 
out  complementi  agoli  multiplicet  urjcum  tangen* 
te  baAt.gr  diuidacur  per  radiumipro^bit  tangent 
cruria  tjuzAci  adiaceniit . - 

Eaemplu  . Sit  arem  Iguli  G m.to.cniut  emi 
plementu  G.ttf.  m.40.A'eiasAnus  SjT.SpS.  Sit 
ver&baAaGr.4alcuiui  tangent  9004040.  Mui. 
tipllcencur  Amul.dr  genitus  numerus  per  radium 
dluifus  dabit  tingeocrm  a27«J.  Gr.]6.  m fj. 
ts  pauli  magis . Hoc  autem  croa  debet  cfie  fpe. 
tie  coaforme  angulo  dato  ad  vitaiidaa  fallaciil 
ptop.*S.  Coroll.j.  Ttaft.i}.p.a. 

COROLLARIVM  ; 

Hinc  etiam  poflec  dau  tangente  anguli  ai  1 8: 
radiot  te  cangcnce  ac.  baAt  eateudi  Anus  XP 
complementi  anguli  A cruri  dato  adiicencii . Ve. 
rum  opetoAdi . 

. THEOR.  V.  PROP.  XIV. 

lu  rellangulo  fpharico  radius  eji  ad  tangen^ 
tem  anguli  in  eadem  proportione,  quam 
obtmet  finus  complementi  baRs  ad  tan- 
gentem complementi  alterifu  anguli. 

Sit  triangulum  iaV, le bsAs  va  complementum 
At  AM,  meoflira  vetb  anguli  v Ac  arcus  va  do. 
fiuS  polo  V , cuius  gomplemencum , ve  oAcndi 
prap.5.  huius  eft  arem  ih  . Dico>  guod  radiat 
Pc  cQ  ad  cingentem  Mti  anguli  A . quam  Anm  ss 
eotuplemcsMi  baAt  poQtdcc  ad  cingentem  au 
coapleuMDti  sa  augiUi  v. 


Pt.  Ex  prJo.h.ita  eft  Pc  r*dl«  ad  eotagenrfau- 
gnli  HAi,  vt  Anm  cmrisadlacentli  ti  ad  tang*»c 
aa  cruria  oppoAti  lai  Sed  hoc  crus  «h  eft  copI*®*'' 
tii  auguli  v,tcci>c<]usnir  tangenti  mKiCuA"**^ 
gftea  mjuiliu  anguloru  ad  vertiei  a tx  j.  trj^^  * 
Ergo  radlni  erit  ad  tangentf  aia  anguli  a tri»"^ 
Ooo  ■ 


TRACTATVS'  XXVII.’ 


IIMt  *c  Gaui  II  cbaplemiali  bifii  xltangcn» 
tiai  n cooplmciiti  iltcrUu  anguli  v • 

PaOBt.  UI.  PROPOS.  XV. 

Dolo  rtdh , &•  tmgmtt  tuigidi,  0>  pnv* 

complementi  hafts  , tangentem  compt, 
alterius  anguli  reperire , 

OVoniam  ex  prxced.  radius  eft  ad  tangentem 
anguli»  ve  finut  complementi  baiis  ad  com- 
plementi reliqui  an^^uli  taDgetem»adhibita  regula 
proportionum  poilulatam  exhibebit  tangentem . 

^emplu  . Detur  radiostfir  anguli  G.45.  a.19» 
tiges  lOti  baiis  C.tfa.m.J5.c6pl.G.a7.m.$ 
fious  fit  fiilsSp.qui  mmieri  iouicem  multiplicati 
cxhtbcbut  % 170418  pro  tagete  qupiita  copl.aognU 
alterius  G.i7.m.ao«  Vode  agulus  erit  C.tfs.m*40> 
i]ui  debet  eife  minor  quadrate»  quod  data  dgulusiSc 
baiis  cfle  dcbeaac  quadrante  minora»  at  fi  oafis  fie 
maior  quadrante  angulus  efiet  obtufus  ex  cit.pro» 
pofis8.Tr.si.  Cor.s*p.s. 

COROLLARiVMr 

POflent  ^Um  alio  psAo  ordtnaH  termini  fia« 
tuto  piimo  loco  co»Tcl  mn  tagente  aognit  op* 
pofiti»  s.  loco  radio » 7.  loco  anguli  alterius  com* 
plemcti  tigenteiSt  prodiret  fiduS  si  compl.  bafis. 

Vel  1 finus  sscopleroenti»!.  tangens  compIe> 
racoii  anguli»).  radiut»generaret  anguli  tang*cD» 
vel  NM.  Sed faciiiiishxcqarfiia alio padoyeos- 
bitDur . Debeat  autem  data  efle  quadrante  minn» 
ra  ob  yfiim  complemeatorum  ex  propof.4.Trad. 
s;.  huius. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XVI, 

Tfienguli  fphterici  rellanguli  radius  ad  tan- 
gentem cruris  eadem  proportione  potitur , 
qud  tangens  complementi  bafis  ad  fmum 
complemeSii  anguli  adiaceniis . 

IN  triangulo  nv»  tuitu  angulus  re&asRtba* 
fit  ver6  VK^tangens  verb  11  eius  complementi 
iv,&crnific  kfi»  cuitu  taogens km » 0r  tangens 
eius  complementi  dn  . Arcus»  qui  angulum  x 
menfuf^t  fic  01,  cuius  complementum  fit  la  • Ar 
eiutfinuoo.  Dico » quod  Radius  kp  eftadcan* 
gentem  cruris  cm  in  proportione  illa»  quam  habet 
tangens  complementi  bafis  1 s ad  finum  lo  com<r 
plementi  anguli  k. 


Probatur  ex  propof.lo:  SIous  10»  efi  ad  tan» 
geatem  PiTt  dp  ^ tag^meln  dn  anguli  4. 


Quare  'muer  nidn  ox  tangent  erltad  ra(Hnm,Vt 
intingens  ad  lO  finum  ex 'prop.  auten^  tr.Tr.so. 

VI  DN  refetturad  oP  »tu  op  radius  acf  mx  tangen- 
tem  complementi  eittfdem  arcui . Qnarropter 
vt  Dr  ad  MR  » fic  proportione  correrponde* 
bit  IV  ad  10  tangentem  • Radius  iraque  cil  ad  km 
cruris  kk  in  re^angulo  b.k  V,  vt  tangrns  tn  com* 
plemcnci  i v bafis  Vx»  ad  finum  10  arcus  ia  com* 
plentis  arcum  Di  meofuram  anguli  x* 

PROBL.  IV,  PROPOS..  XVm. 

Pato  Radio , Cy  tangente  cruris  adiacentis, 
Cf  tangente  complementi  bafis  finum 
complementi  anguli  dato  cruri  adtaaen’. 
(is  enuenirtf  , ' 

QVoniam  tangenti  mk  radius  ej  proportione 
refertur, qui  tangens  complementi  bafis.ii 
adfionm  compVmcnit  anguli  to  adhibita  regula 
proportionum  ex  tribui  primis  datis  defideratom 
finum  t o exhibebit,  vt  exemplum  docet . 

Exemplnm.  Sit  crusG.s7.1n  }i.cu{ut  tangeni 
eft  Bafis  verb  compl. fic  G.qo.m.io.  cu* 

ittt  tangens  H57M94.  Mulriplicenturrpie  fimul» 
Se  produ&um  per  radium  diuidatur,  abiedis  7.  xi- 
fris  ad  dextram  , vt  moris  efi,  Ar  prodibit  fi  nux 
6072197*  cft  Gr  77.  m.6.  * paulb  magis » qui 
fubdudus  a Gr.po,  efficietur  angulus  exoptatus 
Gr.Ai.  m.)4^  Obteraaqueq.ibd  ca,  ^uar  dantur 
fint  ipecie  cognita  quadrante  minora  ob  v|um 
complementorum ; vnde , At  angulus»  qui  ctuU 
tur  debet  e(l'e  acutus  ex  prop.iS.  trad.ij.Cor.). 

THEOR.  vn.  PROPOS.XVUI. 

Radius  efl  dd  tddgentfm  complementi  4is- 
guli,  vt  tangens  cruris  *d/Ho  angulo  of- 
fofisi  ad  finum  cruris  adiacentis , 

Sit  triangulum  avi  in  przced. fig^  Deturque 
angulus  A,  cuius  tangens  cft  Dm  ,*  complemen* 
ti  verb  eius  anguli  tangens  eft  est;  eros  autem 
oppoficum  eft  IV I cnius  tangens  la;  fiuus  vero 
lateris  adjacentis  ai  eft  io,  Dl^o^isyjrri^addrx- 
d»«/ PK  «d  MK,  VMS  «ad  tO . 

Probalur  dn  cftadDP»  vt  Is  ad  to  innertenda 
propofito.  huius;  fed  vt  tannns  Dv  ad  radium  pp. 
Ita  ex  propafisf.traA.xo.  eS  radioa  ad  tangen- 
tem m a compl.  Ergo  vt  radios  pxad  ingentem 
M K complementi  xx  anguli  a ; fic  tangens  is  cru> 
tis  oppofiti  ad  finum  erunt  adiacentis  10 . 

PROBL.  V,  PROP.  XIX. 

Pato  radio , tangente  complementi  an- 
guli, O-  tangente  complementi  cruris,  ft- 
num  cruris  adiacentis  angulo  dato  inue- 
Rigare. 

OVoniam  bfcquatnot  funt  proportionalia  ra* 
dius^d  tangentem  coroplcmenci  anguli. 
5lcuttangens  cruris  o^ofitl  ad  finum  cruris  adia* 
cenclsjid^  regula  prpporciooum  toftitutnm  coro; 
plcbjt,  - - Exem* 


DE  TrANGVLlS  «PHv€RrCFS  SOLVENDIS. 


Eieaiptum.  Sit  datus  angulus  Gr.tf  a.  m.)8.cu< 
iut  compU^entun  Tangcfl^ue 

eius  tti)^7.crus  vero  Gr.i8.rn.a8. cuius  ungens 
multiplicati  itaque  ifti  numcrifimul» 
lediutfi  perradtunidahafit^Quml7|7faT.  exop- 
tatamjquieftGr.lOt^piul^  ampliiisi  Opusau» 
cem  er)tobferuare»vt  l^cie  Accrus»qu6d  eruitur, 
& conforme  datli*  ex  prop  if . trad. S|. p. i .cocoll. 
f,  8c  6.  qux  fomeada  eruot  quadraoce  minora. 

THEOR.  VIIL  PROP.  XX. 

RtidiMf  efi  tui  fmum  complementi  nngnll, 
VI  tangent  complementi  crnrit  adtacen- 
tti  ei  tui  tangentem  complementi  hafis 
in  fpbterico  reUtngnlo . 

IN  prcced.fig.prop.is . hulut  detur  triangulum 
fphericum  redangulum  ai  V angulus  ra«, 
cuius  complementum  KXifr  ItouaeluaBF.  BaAs 
fit  aV,  cuius  coroplemeotum  VRidreius  tangens 
TttCrus  fit(AtiCulas  complemencutt,  8r  tangent 
ipfiuS  BY  ; pico»7UDdpB  wadini  tH  «d».p  fiimm 
tmpkmenil  snjiMii » Tt  taqgens  bt 'complementi 
cruris  eft  ad  ungentem  Tb  complestnti  bafis . 


Probatur  • Nam»  n ofteodi  propof.10.  huius» 
Vt  Bp  sd  BTjfic  s&.eft  ad  rt ; Ergo  permarand#  ra* 
dIuS  BP  erit  ad  tu  finum»  vt  by  tingens  ad  tb.  tan- 
gentem i fed  tx,  efl  finus  complementi  bk  arent 
BIL  anguli  A»  atBY  complementi  Bi  cruris  [ia 
tangens». & ta  complementi  xf  b4U  AT  un- 
gens . £rgo  patet  propofitum , 

PROBC  VI.  PROPOS.  XXL 

i?4/o  Radio,  O^flnu  cofnflmmi  anguU^O^ 
• umgtnte  complementi  critris , O*  fpetie 
auris,  aut  anguli  reliqui  imuenire  tan^ 
gentem  complementi  Ita^^O*  inde  iafim. 

1 Vxuprcced.  propof.  cum  hzc  propofiea  fint 
X proportionalia  regula  proportionum  expo- 
fiulata  largietur. 

Eieroplum  . Sic  datui  angulus  i).  Gr.  cuius 
complementum  eftGr. 77. 8r eius  finus  9741700. 
Cterui  17. Gf- cuius  complementum  eft  Gr.5j. 
dufque  tangens  Ii  270448.  qui  numeri  fimul 
duAl,8rper  finum  totum  dluifi  dabunt tangen* 
tem  iag}o}atf.  Gr.it.  m.l^.  qui  Gr.  fubdoai  i 
90.  exbibdrani  arcum  exoptatum  bafis  Cr.i7.  m. 
41»  Si  aoteoidau  cognita  quanatate  fpeticcof: 


fonent  bafis  erit  quidrante  minor  1 fi  difionent 
maior  ex  Cor.4.  prop.28.  trad.si» 

THEOR.  VUI.  PROPOS.  XXIJ. 

Radius  eQ  ad  ungentem  complementi  an' 
guli  obliqui  m fcBangulo  fphanco  > vt 
tangens  complementi  reliqui  obliqui  ad 
finum  complementi  bafs . 

TRianguIum  datum  fie  AVt  in  fig.  prop.14.  b. 

tangens  verb  complementi  anguli  a»  feu  ar- 
cus eummenTurantis»  fic  km  : Compicmenci  ve- 
tb  bafis  Ht  AF,&  (Inus  SB»Rr  alterius  anguli  v»que 
arcus  PB  roenrurac  fit  complementum  BH»cangena 
*8 . Dico  igitur»  qubd  radius  pk  ea  proportione 
reforturadMX»qui  bb  ad  bs  • 


Probatur.'  Nam  ex  to.b.ita  efl  sBadBB*nBe 
sd  ti>  ? Ergo  tni«rrroid) » vt  be  ad  is  fic  dicent 
CD  ad  cP » fed  ob  radi  1 nec  non  » 9c  tangentis 
oualicateui»  vtcoadcP  radium » ita  cR  Smi  f 
At  vt  NM  ad  MP,ficcxpropof.aT.trad.ao  ell  ra- 
dius pk  ad  mk.  Ergo  vt  eR  radius  pxad  M<tan« 
gentem  complementi  anguli  a»  fic  efl  te  ungerif 
complemeoti  anguli  reliqui  ad  bs  fiaum  .comple- 
menti bafis.  ^ 

PROBI.,  yiu  PROPOS,  xxm. 

Dato  ftnuioto,t^  tangente  complementi  an* 
gnli » C?*  tangente  complementi  alterius 
anguli  inuenire  tangentem  complementi 
bafis  n 

PAtet  operatio  ex  prsced.  quia  cum  data',  8t 
quBfitf  tangens  bafis  fine  proportioaalia»in- 
•enietur  per  regulam  proportionum . 

Exemplum.  Sic  datus  angulus  Gt.)6.  culu» 
complementum  eR  Gr.44.' dr  tangtns  9^8888. 
Alterius  verb  anguUGr.48.fic  complementum 
Srcangens  fic  8148891.  qui  numeri  multiplicati 
fimul  exhibebunt  protiogeate  complementi  bafis 
numerum,  qui  diuifui  per  finum  totum  erit  8o^« 
419S»  Gr.ji.  m.4.  ferdjqni  fubdu&i 
erunt  Gr.58.  m.54.  bafis  • Debent  laeear  fuiil 
anguli  quadrante  minores  ob  rfum  complemen- 
torum : vnde » 8r  bafis  erit  quadrante  minor  ex 

prop.aS«par.B.  traR.i|.Cor.^ 


THEOR. 


'47< 


tractat  vs  xxvn.  n 


THEOR.  X.  PROP.  XXIV. 


ITHEOR.  I.^RttpOS.  JxVt 


nudius  ad  fintm  cruris,  vt  luugtiu  coitu 
flementi  dttrt»s  cruris  ad  Ungertm 
comfUmcnti  annuit  epjioCili . 

DEtur  ifuoguluoi  K1.V  ii*  fig.  propof.  is.  8( 
duo  eloi  crura  8;  i.v,  <jo*  ambiant  an- 
gulum  rraum  n , finui  autem  cturU  «R  fit  r»  ; 
tangeni  »erb  «.v  eruria  fit  i-t,  Sc  ciu>  coplcmftl 
*v  fit  A0,at  arcui  angulum  Rmenfuraiitii  taogena 
fit  I»,  ?£  complementi  fit  aj  : Dico  igitur , quod 
ficuti  pa,radiuiell  ad  rn  finumcruriiuta  Actan* 
gepi  complementi  eruti»  dl  ad  a»  tang.  comple- 
meuti  anguli  K oppofici . 

..Crotiaiur  ■ Name»  prop.io. huiuiiitaeft  fifluf 
>R  ad  RT  tangentem»  vt  p>  tadiui  ad  tangeuum 
»Tj  Ideoque  fcrmlando  »R  erltadPi.vtnTad 
%r,  8e  ittuerttodo  tnradiui  erit  ad  rn  finumive 
1»  tangent  ad  rt  tangentem  : fed  »t  » Y tan- 
geni  ad  R.T  tangentem  fle  ex  propof.  8 huiua 
tangent  ac  complementi  arcut  fecudi  v R eft  ad  SA 
ungentem  complcmeti  primi  at:  Ergo  ficut  eft  ra* 
dlui  ,t  ad  Goum  rR,  ita  tangent  ar,  complemenci 
eruria  ad  ungentem  nl  complementi  anguli  e. 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  XXV. 

Radio  dato , (f  fin»  cruris  , &•  taugeott 
complementi  cruris  alterius  tangentem 
complementi  anguli  ohli^ui  inueuire  . 

IAm  ex  prxe.  patet.qubd  cum  haec  fiot  quatuor 
proportionalia  datii  tribui  Titimum  regula 
aurea  inuenire  poflimus » vnde. 

ERempium  erit . Sit  arcus  Gr.|7  m.15.  cuiut 
/inur  fir  do;>94o  *t  arrui  alter, qui  crura  rcAan- 
guli  conficiant  Gr.»j,  m.47-  cuiut  complementi 
Gr6d>m.i|  tangent  eft  xadpopop.  Multipli- 
centur fimul  * 8r  radiq  genitum  diuidatur»  & 
generabunt  qui  numerat  erit  tangent 

Gr.JJ.  m.jS.  feri  complementi  anguli  quxfiti . 
Viide  arent  Gr.}d.  m 4 erit  anguini  quzGtut . 

• Porrb  in  omnibnt  iftit.obfctuanda  eft  regula 
gtncjralii , vt  fi  quando  dantur  crura  quadrante 
maiora , vel  bafii  > aut  angolui  afiumatur  Rica- 
rlum  eius  rriangulura  reflduum , ve  infra  doeebi- 
mut  . Eecum  vtimur  triangulo  vicario  : fimul 
corollaria  prop.i8.  txt&.ij-  parc.R.  vbi  docemus 
quxosm  crura  quofnara  requirant  angulos , vtl 
quinam  anguli  crura  fibi  conuenlentia  repofeane» 
(ane  obiernanda 

EXPENSIO  HI. 

De  (icMnutm  • 


DsioTMm  sreuHmt/tmu  tomfflemeftti  prrmi  di 
fecAHtemfecundiefifVtfinuf  comflemcmi 
foHerious  dd  ftcdmem  urcus  priorh . 

S Int ddo arcus pprimatVR, Stet  rccuadotlo 
fig.  pr.B.  Se  eorum  Onus  complemeutoruift 
RT,  «TED,  fecantefi^ue  mm  , Dico.qu&d 

tu  eft  TR  Gaus  coimplcmcnci  primi  ad  fecancem 
fecundi  mm,  Tcluci  proportione  rcfpondct  (lous 
compiem«mii<xuadiso  adrecaotem  primi 


Probatur;  lueftTa»  fiaasffetioii  ad  radium 
NL»  Tt  radias  N v,  Gue  idem  nr  eft  fccantcm  N«  » 
& vtcft  ID,  feu  srHuus  complementi  ad  rad/i^ 
BN,lta  ta<  tus  MYad(«caatemMM-«i  pr,atf.er.RO. 
ftr  ideo  erit  inHeret»do  ad  ra^ium,TC  rad.ad  i o. 

Quare  fft  proportio  perturinc*,  nin  difpoOtit 
termioU  potes  ridere . 

rtR^TeftadftRAtrtR.adEv  • 
Ita  NM  eft  ad  R.  Cic  K.  ed  qM  . 

Vode  eX  arguere  poterimus  ira  efle  ilt  ad 
ap , n ad  fif  ideo  ptrmutdmda  Ita  «ritAx 
Gnul  complementi  prioris  arcus  ad  N14  fccantcm 
arcus  pofleriorrs » rt  e p Gnus  complcmratt 
arcus  pofterioris  ad  fecaacem  'ar^os  prio« 

^bROULA  KXVM  U 

H lac  deducitur  rife  quoque  inMertmdo  Cceutm 
tem  prioris  arcus  MQ,.a4  complemeoci  Hnu 
fecundi  10, rtfecans arcus  pofterior/s  mn  ad  G- 
ou  m complementi  arcus  prioris  R r • 

Rurfufque  ^ubd  rtGnasxRi  primi  arcus  tr  ad 
fecaotoMMco^eroenti  fecundi av,fic  Hnot  id 
orcas  ir  huiusad  fecantfNq^omplemeQti  arcua 
prioris  R.T  mutaHs^cantdm  arcufi  denomlnatiooi- 
btts  / rt  finus  dicatur  arcat,qui  erae  compiemes- 
U>  dr  fecaos  complemead^quc  arcus  fecans  erae* 

corqllarivm  ii:  i 


OVammt  per  fol<>s  finut.  8r  tingentes  omnii 
itigonometrii  redsngnlorum  ibfoluea  ef- 
{ quia  tamen  in  tribus  caltbus,qul  prop.d.fol* 
ui  pofluDC  . Sinui  totus  primo  loco  uoo  renit, 
ideo  tum  ad  abundantiam  dofiriau,tum  etiam»i^ 
in  eis  facilior  calculus  eueoiat , edam  fccaotium 
tabulx  coodituifucfunti  fbd  antequam  ad  proble» 
fflata,qup  redinguluru  docent  roiacioa^»deuenia< 
mos^uardam  fecantium  inter  fcg  rei  ad  finus  ex- 
foMdf  fune  h abt^dl^  < 


TDeoque  erit  etiam  permutMdoSnnt  prlouid 
X flaumpoftremi  , rtfecans  comprementl  po> 
Acrioris  ad  fecaotem  pCioris  complementi , r^ 
etiam  Anus  complementi  prioris  ad  nnom  coa; 
pUmenti  pofterioris  ,rt  fccans  ppfterioris  orcuf 
ad  fecantm  prjoris  |, 


JHEOiW 
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TMEOR;  II.  FROPOS.  XXVU. 

iSI  fit  arcus , cuius  finusca  ad  radium  prd 
portioiu  feratur  , tjui  finus  comfltmentt 
alius  fecundi  ad  finum  comflemerui  al- 
terius teriij  t fecans  qutaue  tert^  ad  (e- 
catem  fecundi  eam  hoMit  fropmiouene, 
guam  finus  primi  arcus  ad  radium  coth. 
fefutur . 

PRobatur.  Qaonlam  cx  piop.M.  llb.r.  Klem.' 

ijas  eidem  ratioai  luot  efdra  ratiaoes.&  in- 
ter fe  cales  tunc . Ponicuc  vero  id  in  ipla  propoC 
SMm  ex  thefl  iious  primi  arcus  ponitur  ad  radium 
S fecaos  poSeriacit  alios  tertij  ad  rcedeem  fecun- 
di» vtiinus  complementi  recundi  ad  itoum  com- 
plementi certi) . Qoapropeee  etiam  Inter  fe  Hmili 
proportione  gaudebunt  fecans  utti)  ad  fecancens 
■■faimlii  quz  Sinus  primi  ad  Radium . 

COROLLARIVU. 

IDcm  quoque  erit  fi  Gons  fine  arcuum, ft  fccang 
tes  eomplcmencoroin»  vt  perfe  pacet . 

THEOR;  in.  PROPOS.  XXVIIK 

‘Vt  Radius  refertur  ad finum  bafis  ,ficfebor 
iei  Jecans  complementi  auris  oppofui 
ad fecaniem  anguli. 

Sit  tclangninm  rphciTcum  teftaognlum  ana-* 
euius  bafis  ar,tceius  finus  to>  ad.qucm  ex 
dlAis  de  fiuubuS  prop.l.  b.  eandem  proportionem 
gerit  fious  totus  no,  quam  finos  ox  anguli  a ad . 
linumenirisu,  fecaos  verdeomplemenii  av  a^- 
coa»  nempe  cruris  ox  elino.  Secans  veri  coaa-  . 
plemenci  vo  arcus  u menfune  anguli  a ell  mq^. 
Dico  it^e,  qubJ  Ccut  ell  fious  cocus  nv  ad  fi- 
num bafis  ri,  ita  fe  habes  fecans  MO«d  N()Jecail* 
eomplem.  anguli . 


Peobaur»  Nam  GouSto  tamquam  primi  arent, 
cft  ad  finum  ciuris  to  tamquam  feeonJi  arcus,ve. 
radios  No  cRad  finum  bafis  PK:fcdeapropol.s<i> 
holos,  xc  finua  primi  arcus  ad  finum  fecundi  ar- 
ens, nerape  oT  ad  u,  fic  aCmiiatur  io  proportio- 
ne fecans  No  edpiemenci  vs  fecundi  arcus  XD  fo- 
canei compiementf  primi  arcus  ox  1 Ergo  cx 
id-Tf^adinsNnadiK  finum  bafis , ite  fecans  >^o 
cruris  compi<memi  tv  ad.  fetantem  ne^an^  * 
complcmemi  tv, 


PROBL.  I.  PROPOS.  XXlXj 

Dato  Radio , finu  kads,  fecmte  comple2 
menti  auris  inuenirt  feetmem  com- 
plementi anguli  oppofui  . 

OVoniam  daCa,8tquefitom  funtex  prarced. 

qujtuor  proportioaalia  poterit  ad  queren- 
dum quartum  adbllNri  regula  proportionum,rnde 

ftablc . 

Exempinnr,  Sic  datum  triangulum  recjaogu- 
Inm,  culus  bafis  Cr-4).&  finut  eius  dSippie, 
crus  veri  fit  (5r.}7.&  compleraeotum  Gr.jj  . cu- 
ius lecaos  ell  cddid^l.  Ducantur  fimol , Ib  pro- 
duftut  diuifus  per  linum  totum  erit  fecans  ii)}S'- 
3St,  Gr.st.  m.epauloauRtor  complementi  an- 
guil,  qut  gr.  fubdufti  iao.  daat  Gr.dl.  m-Ii-Dcv 
Bet  veri  angulu^tourormarj[.fpecie  dato  cruri  ex. 
pr9p.lS.trafi.af.Cordll.j,  ^ 

THEOR.  IV.  pr’opos.  xxx; 

Radius  efi  ad  finum  eomplementi  aurir-y  v t 
fecans  bafis  ad  fecantem  reliqui  auriti 

INtrlaogolaredhngaloakD  fic  finuslxcom- 
plementi  kV  cruris  ocgar  pk  finus  consplemea* 
ci  rn  bafis  AX  p cuius  fecans  eft  cN  • & fious  id 
complemcnd  ac  reliqui  cruris  da,  culus  reeaot 
cftisB:  Dico»  quM  radias  '*>Deft  ad  finum  [0,rr 
iecaasNo  bafis  ad  fircamem  reliqui  crarlsNa^ 


DUhm  eft  fuim  prop.f . balat , n no  rad.  ad 
»1,  fic  1.R  efieadsP:  'E.x%opcrmutM4o\io  radius 
tritad  fiaumtccomplcaieaei  crucis,  vc  lofiaut 
arftts  oc  prioris  ad  Pk  arcus  xLpofterioris . 
cx  p.rop.xtf.  huius»  n (O  ad  Px  » ita  eft  Ne  fecaotn 
arcus  Ax  complementis  kr  ^fierioris'  ad  Ns 
cancem  arcus  ao  complementi  arciis  prioris  oc : 
Ergo  cx  i4.  lib.fn  Tt  radius  no  efiadfiauinLc 
compiemeati  crufis,  fic  fexaiu  N«  bafis,  ad  fecaos 
tem  Nt  reliqui  cruris . 

PROBLr  II,  PROPOS.  XXXI. 

Ditio  Radio,  ty  finus  auris,  fe  caute  ba!- 

fis  inuenire  fecantem  reliqui  auris . 

PAtet  prob.exprxc.qaaoftendimutqMenoc 
ptopofita  efle  propoctiooalia,vnde  per  regu- 
lam auream  qupGcl  erutis  Cuum  coguofecmut . 

Exempium . SIt.cns  Griip.  m>i8.  cuius cum- 
Flcmcucam  Cr.)..'si.4t»'fe  fious  77,1401.  Siq 

quoque 


Jf 


T R A C T i 

■DMW  bafi»  er.44-Bi}<  emat  Tccmii  I4a444}<- 
mm  cun»  naoiei*  findi  i«nltiplicibif.  Sf  rfiuidci 
M ri<liam,knUbcbitre«at«n  10UA14}  6t. 
•j.m.4.  fedpuilbniiDn  rcbipil  crutU : oblcrm 
T(>6  Cor.  a.  & J.  pcop.a8.  ttia.i}. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXIl. 
lUJ/w  tUdd  fecaHttm  crmit,vt  ftc/us 
sltcrmi  *d  ftctmem  hafis , 

TRtaacolam  io  prrc.  fig.  fit  aaOifccan  bafi* 
Nd,feaaa  cmrii  NOiOKant  altcrloi  eruris 
Vl . Dico  itaqiMi  <|ubd  ‘a  proportio  militat  radii 
Nd  ad  fccaoum  ON,  qu>  fccmcii  Na  ad  fccantcm 
cN. 

Probator  li  finna  complementi  cruri*  ell  ad 
radium  h»i  radiui  vb  ad  fecaBcem  no  cx  prop. 
1$.  Trafi.io.  qui  funt  in  eadem  fuperficie  circuli 
Tn>  I Sed  Tt  en  fiout  lk  ad  radium  Oo,  ha  ell  fi. 
nu*rx  areuf  xa  primi  complementi  ad  id  Cnnm 
BC  poftrcmi  complementi,  $e  Idto  ex  przc.  prop. 
3/S.h.  Tt  N*  fe^n*  poftremi  arcua  ad  uc  fceadtem 
primi  arcua . Ergo,  n radie*  hd  ad  fecaotem  mo, 
^ cft  fecan*  NI  ad  fecaniem  Mo , 

VROBt.  UI.  PROPOS.  XXXUli 

PdtoTddio,  <y  ftcdHte  cruris,  <r  ftctttte 
ulterius  cruris  itmerurt  (ecruUtm 

HOc  regula  aurea  operi  eomittitur.n  ex  prpel' 
patn  ob  proportioonn  qiutoor  centUoo* 
rum  intbcH  propoiicorutTr. 

£xcmplum  . Sic  erusGr.sS.  m.^ocuiiurccant 
I l|}799p.  crufque  aiiud  G.87*  m.lif . cyiut  fecant 
fic  »11)94^14«  mulciplicaca  perexbibium  fe> 
ctBUoi  alterius  crurisg&pofteaaulfaMr  radiom 
exprotnet  fccantcm  »4069961X1  Gr.87.ro.)7«6r 
|>aulb  mia^t  pcrlc  itaque  balia  minor  quadrante  1 
quia  crura  in  hoc  cafu  fpetie  cooeeniant»at  6 fpo* 
tJc  diiibiieoc,  balia  erit  mxior  quadrante  ex  Cor. 
4.  prop.aS*  trabali» 


T V S XXV IL 

c reliqui  ad  fecaotetn  cruHt  oppofitl  anpslo  c3 
Probatur.  Di^umdl  da  noubua  propof^f.h. 
finum  ri  complementi  lateris  ad,  ita  eifeiiipro- 
portione  ad  c6plemeoii  finu  10  ,iicm  radias  Nt» 
feuNx.adfinu  l a/eu  xnuil^  d.t  anguli  AtCcdirc 
finus  complemeotorura  uiot  inukem»fic  fccantos 
arcuum  Inucrs^  in  eadem  proportione  funt:  quare 
Tccaos  M»  sogSii  K iueric  ad  fccantcm  Mt  cruris 
•^ofitiAOyVt  finus  fi  cdplementi  cruris  adiinaai 
locomplemeati  anguli  cx  26.  prop.  b.6oCor.t« 
&ideocrit  CX16.  llb.5.  rc  radius  NX  ad  fiuim  Tgc» 
ficfecaos  MZadrccaocciDMA* 

PR06L.  IV.  PROPOS.  XXXV: 

Duta  ruiio,  (f  fmu  unguli,  fteunse  ul- 
terius anguli , ficaniem  cruris  irwcnire 
huius  rdterius  unguli  oppofiti . 

PAtet  id  regula  aure*  pofle  operi  demandari; 

cum  habeamus  ex  prcced.  quatuorproporUo-, 
nalix,  quorum  cHs  dantur , quartum  inquiritur  • * . 

Detur  angulus  37.  Gr.  8e  alter  angulus  Gr.)8. 
fisus  primi  m 60181^0.  fecans  fecundi  lic  18870- 
Soo.qui  numeri  Itmul  multiplicati  ,sbicdirqueob 
(Soifiooero  finus  totius  7.  figuris  dextris  proficrce 
fccantcm  il^67|o>  que  <RG*»8.m.l7o  proxiind 
cruris  oppofitip  quod  dcbecdTc  concors  in  fpctlt 
ungulo  oppoilco  cx  CoroU.a*  propoCiS.  traA«Dj« 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XXXVI. 
Radius  efl  ad  jinum  anguli,  vs  Jtcans  corni, 
plemini  i cruris  ti  (ppopii  ad  fteantem 
complementi  hafis . 

TOtus  finos  ntNRjfindi  autem  anguli  afit^T* 
6r fucans eomplemeoti  KxbaflscA  fitNa.at 
fecans  MO  tandem  complementi  vx  cruria  dk. 
Dico,  qu6d  ca  proportione  refertur  fisus  totus 
Mx  ad  fioum  xr  anguli  a r qui  fecans  no  compJo» 
mcad  cruris  ad  fecantumNu  complementi bafis. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XXXIV. 

Rudius  efl  ad  Unum  anguli  cUi^ui,vl  fe-^ 
COUS  alterius  ad  fecanttm  auris  upfufui. 

SIe  tngolat  a obliquos  triaugnU  An , eoh.' 

li.M  >T,  fina*  Tcrb  totos  aN  , farans  me  aa> 
|oU  Kl^oii  fecans Tetbciai)>opfofidNl; 


Dico*  TiJ**  Iti  (irbpMtldae  correfc 

ad  Tlk  aag^  Q (m9§ 


Probator ; Nam  limilem  proportionem  dWt 
finut  Ne  totoa  ad  linam  %r  angoli , qnim  Gno* 
f x bafia  ad  linum  IK  eroria  angoli  A oppoGtl,  eX 
pKi.  Cor.de  floub«l  fed  haocq.oqae  propot- 
tlooem  dicaot  fecancet  campIemeaiorum,fr  Tt  ell 
iiautprimni  balla  kf  ad  fioum  recnodom  enari, 
ai  iu  ell  feeio*  NO  eoraplemenii  Ve  holut  »A  fo> 
cantem  hb  comploMKi  AX  primi  arcot  ax.  Qo^ 
propter  ex  id.  tib.f  i»  qooque  radios  ne  erit  ad 
ad  fioum  et  anguli  a,Tt  fecans  complementi  eru'. 
fiaMOad  fceanacaa  complcmeatl  bafis  MBiqiibd 
wtd.etofogoj|dfE  ;4  «i  c.9  tyUna . 

pRORstf 


TRIANGVLIS.  SfHyfiR/CZS  SOLVENDIS. 


PROPOS.  XXXVII. 

dngttli , &*  fecMte 
cgmfltmtnu  cruris  ei  oppr^fti,  com- 
plementi fecantem  inuenhe , f umen  re- 
lictum crus,  feu  Ttliftus  angktm fpetie 
notus  jit . 

QVonJam  ex  inteeed.  exhibita  font  qutnor 
proporetoaaliaiMeo  re^a  aurea  ad  ioqai* 
renduiB  quartum  eft  adhibemM»  8r  fic  erit  • 

' Exeniplum  . Sit  angulut  Gr.  fo.  cuius  fi- 
Aus  766044T.  Areus  cruris  41.  ro.48.  cuius  cofn> 
plemeotum  Gr.46.  rn.is.2fc  lecans  i f o03oso.qul 
numeri  multiplicati  iauicem»  8e  per  radium  diaiit 
dant  114980.  Gr«S9.m.;i.  proximi»  oairabdodl 
a Gr.pa.  dant  Gr.6o.  8r  m.  ap*  pro  bafi . 

Aducne  autem»  quod  fi  aogrdi»vei  crura  vqod 
quidem  notum  quantitate  alterum  fpetie  coocor- 
daacrint>bafis  erit  quadrante  odoor^finoncon- 
eordauertat  maior  ct  CoroU.|»ft4.  propof.s8« 
lraft.39. 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXXVm. 

KaJius  ejt  ai  fecantem  cruris  , vt  fectms 
complementi  anguli  adiacentis  adfecan- 
anruli  oppafti . 

Schcnute  prap.14.fit  ttUagalara  xxo  t Sr  cl 
J.  finos  totus  NUilMaos  Nc^complementi  anguli 
A erit;  at  fecans  cmrlt  angulo  a f dlacentis  fit  Niq 
fecans  vcrb  anguli  t fit  MZ.  Dico  ltaque»qu6d  mr 
radius  eft  ad  fccaocem^i»  Ttfecaas  M^eftad  fe* 
cantem  MZ 


Probatur  ex  4«  bulus»  n nl  radius  eft  ad  finom 
%u  arqualem  finnl  RT  anguli  a»*  fic  ts  comple* 
menti  cruris  fious  eft  ad  10  finum  complementi 
alterius  anguli  x i Ergo  permutando,  n ln  ad  ir» 
ficLRtd  IO)  8r  inuettendo,  ut  ivadLM»fic  10 ad 
BLt  fednirfinDscomplementiad  Ln  radium, 
ficeft radias  adiUius arcus fecantemiqua* eft  nr 
cruris  ex  Traft.so.  propof.id.  EfgOiTt  eft  radius 
Vt  ad  fecantem  ^Bcruris » fic  eft  fious  to  comple* 
m4nti  voius  anguli  c ad  finfi  HL»?el  rt  alterius  a: 
fednfinnt  IO  ad  ULific  eft  fecans  M^coplcmeoei 
huius  Ht»  vel  arqualem  ut  ad  fecantem  compte* 
menti  prioris  nz  » qui  eft  arcus  anguli  k ax  Cor.s. 
prop.sd.  Ergo  ex  16.  lib.^.n  radius  nr  ad  fecan* 
tem  erutis»  fic  fecans  NQ^coaplemnU  Aspgqf 
lladicctQMMZSngiMK  • ' -1-'  y 


PROBE.  VI.  PROPOS.  XXXIX.’ 

Daio  radio , 0»  ficante  erttris^  0»  fecaidte 
, complementi  angalt  adtacemts  fecantem 
^gnii  ifpofiii  reperire  n ,•* 

QVoniam  propofiea  funequatuor  proportio* 
^ naiia  ex  prpdift.propof.  regula  propor* 
tjOQam»qaactum»  quod  expofcltnr»lnuenictar  • 
Exemplum  detur  crus  Gr.sr.  cuius  fecans  fic 
11011789.  fif  angulus  Gr.  js . m.y  j.  cuius compfe- 
meotum  eft  Gr.p.m.i.dr  fecans  1840x017.1001* 
tiplicentur  fimuI»prodibicqueQiuncnu»qui  perra* 
dium  diuiftt8reftabitio9o4i8d.qu*cft  proximd 
fecans  Gr.do.m.xp. angulus  iprc»quifdcfideratur» 
qni)deb«t  erfe  fpetie  conformis  dato  cruri  cx  pro- 
pof.28.Cor.tf.  Tr.39* 

THEOR  IX.  PRO P.  XL.  ^ 

Radius  ejl  ad  finum  complementi  cruris,  iat 
fecans  anguli  ohliqui  oppopti  ai  fecantem 
complementi  anguli  obliqm  alterius , qui 
auri  adiacet . 

n Adius  Nl  in  pr^c.fig.  fious  cdplementi  cruris 
J[\Ao'tria^l  XAD  re^gulieft  i s fecaos anguli 
K eft  NZj&  fecans  u q eoplementi  vu»  anguli  obli- 
qui alutias  a . Dico  itaque,  qubd  radios  NLeftad 
ir  finumcomplemend  cruris»  vt  fecans  nz  angu* 
lioppofitiad  fecantem  NQ^anguli adiacentis. 

Probatur.  Narniam  dictum  eft  prop.4.  finum 
MLcfie  ad  IM  • feu  rt  finumanguti  a»  ve  it  linus 
complementi  cruriSAD  ad  finum  locomplemcnci 
^lix.  Ideo pcrm»r4sd0  ni.  erit  adlT»vc  LHad 
xo  : fed  vt  fious  Lh  anguU  a ad  10  finum;  fic  fe- 
cans  huius  complementi  nz,  qui  eft  arcus  anguli 
x ad  fecantem  prioris  complementi  nc*  feu  «qm^ 
Tem  Nt^.  Ergo»  vt  eft  radius  ml  ad  i r finum  cooeh. 
plemenci  cruris ) fic  eft  Nz  fecans  arcas  anguli 
oppofitl  ad  fecantem  Nq  complementi  alterius 
unguli  tdb{rentis  cruii  ao  « 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XLI. 

Vteto  radio  fnm  complementi  cruris,  &/e-. 
cante  anguli  obliqui  eppofiii  fecantem 
complementi  anguli  cruri  adiacentis 
reperire  . 

R Egula  proportionum  habet  in  bac  operati»^ 
ne  locum»  cum  in  antecedenti  propof.often* 
(anattrUdaca,2fcquartuto  qu#fittim proportio* 
nalia  • 

Exemplum.  Sic  crus  19.  Grad*  cuius  cdmple' 
^e|)tum  .Gr.7i.  2fc  fisus  etn$.94rii8tf.  AnguU 
Gr.is.  m.4.  verb  fecans  fic  11800171.  qui  numeri 
fimul  malciplicau,&  per  radium  diuifi  dabunt  ou- 
merum  11157470.  Gr.atf.  m.ao.  ferd»qui,  vtpbte 
complementum  fubdudus  i Gr.90.  relinquit  Gr. 
69. m.40.  anguli . I>«btCAUccm  cognofei  fpetie 
crus  alterum  ex  diRtttp(Riip.x8.  crad.sj' 
mogultttioiKOtuseicooronnecur.  * 

• pgp  THEOR. 


TR  ACTATV  S XXVII 


lU' 


THEOR.  X.  PROPOS.  XLIi.; 

HtdiMstfi  t$J  ftcMtm  comfUwmftih^s.vt 
ft(tm  complementi  m^»li  opbojui  ai  fe^ 
tantm  complememiirmis angulo  oppopti . 

RAdint  eft  Ntibifii  ak  In  trltagolo  *xi>>cbIu(  ■ 
cipleincnii  finut  kp>  feciiM  ttth  ciai  c6ple- 
mcmi  Mitt  corapl.  niguli  a eft  vt,  cuius  fecaas  eft 
U<i:  crus  vtr&  dK,  cohis  coiiipl.  Kr  fccans  eft  no  . 
Dico  iisi)i9o6d  ita  refertur  isdiossdNii  fecabte 
eomplcoiena  bafis>  st  NQ^fecans  complementi  an* 
|uU  A ad  ftcantem  No  compltmcnti  v A cruris  nt. 


Q_  V 


Probxnri  Qnoalam  ea  didia  propoT.d.  huius 
Ita  eft  bafis  ra  ad  finum  ta,  rtNn  radius  ad  ar 
Cnum  A anguli , Se  ideo  peraasssds  .•  Ita  erit  st  ad 
radium  Nu>  st  Gnus  e K ad  riuum  Ta , frd  st  Fa  fi* 
nus  bafis  refertur  ad  radium,  ita  radiua  ipfc  refer- 
tur ad fecaotemMH complementi  bafis  expr.ad. 
traa.so.  cum  fint  in  eodem  plano  asa  : Simitiicr 
st  as  finua  cruris lefrtiuradTm finum angullific 

MQ.fecans  complementi  huius  pofterioris  ad  fecan- 
tem  No  complementi  Illius  prioris  ea  CoroII. 
prop.  ad.  b.  Ergoeaprop.id.lib.Ti  st  Na  radius 
cfl  ad  fecantem  complementi  bafis  hu . fic  No  fc. 
cans  complementi  anguli  ad  Nofecaotem  comple* 
menti  erunt  • 

PROBL.  Vm.  PROPOS.  XLIU. 

J>ato  radio  peame  complementi  haps^ 
O"  fecante  complementi  anguli  reperirc 
fecantem  complementt  crurit  oppopti . 

ID  operi  demadatur  regula  aurea  cum  tria  exhl* 
beantur  proportionalia.  Se  fartus  tpurraturi 
debet  autem  angulua  repertus  conformari  fpecio 
angulo  oppofito,  st  ea  prop.  |8.  UtfUl,  Cor.  J. 
patet.  • 

COROLLARIVM. 

Ab  iftia  omnibou  ptopofitioalboacniitnr  mo* 
dus>^  femper  primo  loco  radium  pooasa 
n infra  deciarabhaua . 


EXPENSIO  IV. 

RegttU  facillima,  tr  tr^^nue  pro  re3 
Baugtdts  aihtientU  pracipui  m toga^ 
rithmit. 

RE{u1«  ^vdambreneSftfirvnliierialcs  rcota. 

aent  xradeod*;  Jlcec  ooo  «Ico  fartin  ia 
gconctrlcls  operaUonibut , eo  quod  (ioui  ^riiao 
loco  • aon  (catpcr  renUt  { fcd  facUer  hi  lo- 
ffarltbmlcis>  idco<)oe  pro  log4mluDu4  Napero 
ipccialitcr  ioucntc  $ ^arnto  ^odamcata  oustuor 
prppof.  cxpoaemiu  quaouiii  iple  noa  cipuccc  • 

THEORu  I--Pa.OpOS,  XUV. 

In  trunculis  fph^rkis  tendngults  Lthenti* 
hm  cruTd , fen  erntibus  •fpojitfH  ^gidos 
JigiBdtim  qmidrame  minores^  vt  finus  to» 
tus  Ad  finum  cmfltmmt  oppofitd  exstet 
md  remotXf  fic  finrn  cotnflewumi  nltcd 
fius  fcmotd  txtrtmd  oppofito  nd  bnum 
intermedu  i , 

NOa  vfurptmns  hic  complementi  In  pmpiia 
lignificitione»  fed  eo  n^oj  qu6  declarabi* 
mus . Sciendum  eft  itaque»  qubd  prncilb  angulo 
ic^Ot  poflbabito  io  triangulo  funt  quinque 
partes»  qun  aj  modum  pentagoni  funt  dif^nen* 
dar»  nempe  bafis  duo  anguli,  fr  duo  cnica  angulos 
lubtendenria,  quas  nqmeris  prxnotauimus  u a.  |« 
4'J»  tamquam  alicuius  pentagoni  latertbua»  »e 
poUimus  inceliigcreqneaamparteaoppofiur  ei- 
treme,  quxnam  adherente*  $ vel  clrcumpofiin, 
quMue  Intermedia*  paact  appellentur  . Pro  ao> 
gulis  vcr6 , dc  bafi  eorum  complementa  dcbeoc 
vfurpari  • 

In  hac  ergo  figura  tribus  complementis  duorum 
anguIoniTOtdr  bafis,  fir  duobus  craibus  confiaote* 
Parcet  adiiarentet  funt, qux  data  intermedie  tm« 
mediati  fuccedunt  V.  g.  in  triangulo  aac . Pofito 
bafis  4C  complemento  proparte  media  adhpren* 
tea  funt  parces  complemeoea  angulorum  A,9t  c» 
fic  pofito  crure  4.  partes  adherentes  funt,  poflha* 
bito  angulo  a re^o,cruS;»Ar  complementum  an* 
guli  |.Ac  ver6  remote  compiemencl  1 bafis  effent 
crura  g.lfc  4. lateris  pro  parte  intermedia  vfura 
pati  partei  remote  efienc  ac  bafis  complemcotat 
Be  anguli  a , Complementa  vero  horum  comple* 
mentorum  funt  finus  ipfi  arcuum  • Ica » quod 
complementa  de  angulis.  9c  bafi  dida  inttlllgan* 
turpro  arcubus  angulorum»  4r bafis: st quande 
dicitor  fiousbafis,  vel  angulorum  inulligatwdt 
edplemenciSs  Verii  dccruribus.ficut  Ipu  io pro» 
prM  ugnificatlone  fumuiuur»  iic»dr  complemesta* 
Olcic  itaque  propofitio.  finum  totum  ad  finum 
complementi  alterius  extreme  oppofite»  fic  finos 
complementi  aiccrios  extreme  oppofite  ad  finum 
Intermedie , Hoc  veri  Tbeor.p^obaMriodudio» 
pe  numerando  omnes  cafus»  quipofiunt  aedde* 
qui  ex  didis  dc  fiaibai  qft^ndunwr  1 Saoi 
suum  Cxprcfii , 
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stre 

&a<LE  Staxditx  Media  qusfiu. 


9 

o 

o 


y 

4 

X 

3 


4 

3 


4 

5 
3 

X 


rCafuS  primula 


^Cafus  fecundus. 


f 


‘Cafus  tertiui . 


THEOR.  II.  PROPOS.  XLV. 

In  triangulis  fph^rids  re^angulis  hJ^enti2 
IfHs  crura , fcu  cruribus  oppofitos  angulos 
figillatim  quadrante  mtnorcs , vt  fmus 
complementi  cutufltbet  txtrcmjt  remou 
ad  finum  tneermedi.t , fic  radius  tft  ad 
finum  complementi  reltquje  extrema  re- 
mota» 


Cafus  primus . Cum  luque  duo  Utera  dantur 
j.  Sr  4.  & queritur  balis . Dico,  quod  Gnus  tocuS 
ad  partes  extremas , nempe  ad  complementa  cru« 
rum  V.  g.  ex  6.  oropof.  huius  trad.  fe  habet » ?e 
alterum  eorum  V.  g.  complementum  4<  fe  habet 
ad  finum  ba/is,  nempe  ad  finum  eius  complemen- 
ti, quod  pro  bafi  vfurpatur,quia  in  ea  fig*  itaeftiF 
ad  AH,  vc  ti  ad  Ai,  nimirum  o.  ad  vt  4.  ad  1. 8e 
^ermuraRde o. ad  4.  vt  adi.  Vade  duo  primi 
cafus  (unt  ofienfi  • 

Cafus  fecundus . Cum  erus , & ang^Ius  datur, 
8r  queritur  angulus  alter.  Dico  eodem  modo  fi- 
num totum  efle  ad  finum  complementi  extreme 
xemotx  V.g.  vt  finus  compiementi  alterius  ex- 
treme remore  V.  g.  4.  ad  finum  Intermedie  alte- 
rius anguli  a.  nempe  ad  eius  complementi  fi- 
num pro  angulo  vfurpati  . Nam  ex  propoC  4. 
rt  in  ilia  figura,  Ita  cfi  finus  totus  sh  ad  finum  an- 
^li  OH  , nempe  complementum  complementi  bv 
pro  angulo  ipfo  vfurpatum,  vt  finus  complementi 
laceris  AV,quodeIlMD ad  finum  ot,  (pilfinuseft 
complementi  pro  anguloipfo  vfurpati,  nimirum 
o ad  5>  vt  4«  ad  a.  & fic  quacuor  cafus  fecundi  ge; 
neris  remanent  foluti , nam  etiam  ftimutanio  eric 
sH  ad  MD,  nempe 0.  ad4.  vcHo  «d  ot,  nimiruoi 
5.  ad  a.  £c  fic  dicas  de  altero  aogulo  dato  a.  latere 
uItejodaco).8r  angulo qoxfitof.  qubS  ica  fieo. 
ad  a.  vt|.ad5*&pev0iMundo,qa6d  fic  o.ad^.  vt 
X.  ad  %, 

Cafus  certius  . Cum  bafis , 8e  anguiuS  da- 
tur, &crus  quaeritur.  Dicorurfus,  quod  fic  fi- 
nus totus  o,  ad  finum  complementi  extremae  , 
remote  V.  g.  1,  vt  finus  alterius  extreme  remo- 
te 5.  complementi  adfinum  intermedie 

Quod  probatur  ex  1 .prop.  Nam  vt  in  illa  figura 
finus  totus  SA  efi  ad  finum  bafis  er»  nempe  com- 
plementum fui  complementi  pro  ipfa  bafi  vfurpa- 
ci,  Tt  finus  AR  anguli  N^ntroirura  complementi  ar- 
cus Ak  pro  arcu  ipfius  anguli  fumptl  ad  finum  s» 
ipfius  Uteris,  nempe  eric,  vto.  adr.ficf.ad 
vel  perntHUndo , fic  eric  0.  ad  5.  vt  1 • ad  ).  Et  pro 
alio  aogulo,  fi  detur, idem  argumentum  valebit.  Se 
eric  o.  ad  i.  vt  x.  ad  4.  & pernotando  o.  ad  a.  vc  i. 
ai  4.  Pfopcerea  quacuor  cafus  vltimi  remaoene 
oRenfi  . Vnde  propofiuo  tota  remaoec  ofteafk 
fccttodum  omnes  cafus  • 


HiEcpropofitio  eodem  modo  IncelligictA' , % 
precedeni , &•  eodem  modo  ofienditur  ex 
didis  fingulis  cafibui  enumeratis . 


r 


2. 

C0i4.ATt(? 


Sak.R.' 


Data  Extr.  Media  R.  quxfica  extrenfa^ 

3 t t>  ^ ^ Cafus  primus,' 


-Cafus  fecundus. 
‘Cafus  cercius. 


Prob.primus  cafus  exprop.^.fiifuum.Namcirns 
ex  ea  fit  proportio,vc  cicautmus  0.  ad  J.  »t  4 ad  r. 
Erit  etiam,pm»«ftfa</o  o.  ad  4 vt  j.ad  1.  & etiam  j; 
ad  I.  vt  o.  ad  4.  debet  autem  intermedia  occupare 
fecundum  locum  iuxta  tenorem  propofitionls; 
vnde  non  dabitur  cafus, quod  fic  1 ad  j.  vto.  ad4« 
Probatur  quoque  fecundus  cafus  ex  propof.4. 
fupra  citata  j quia  enim  eft  o.  ad  4.  vt  y.  ad  X.  erit 
edampcrwwandoo.ady.  vt4.ad:.  Vnde  etiam 
cric4.  *d  ».  vc  o.  ad  5 Quod  «rlntelUgitur  de  al- 
tera fimili  partium  combinatione  ady.  vc  o.  ai 
a.  Porro  non  poterit  efle,  vt  in  prarcedenti  cafu 
didum  eft  i.  ad  4.  neque  y.  ad  j.  qu6d  intermedij 
X,  Se  y.  debeant  cfiTe  fecundo  loco  • 

Probatur  quoque  tertius  cafus.  Quia  enim  ex 
1.  prop.h. iuxta  didi  in  pr.prxc.^.  cafu  o,  ad  i.  vt 
ad  y.  erit  etiam  y.  ad  3,  vt  o.  ad  1.  Se  fi.militcr ». 
ad>4.  vto. ad  1. 

lacelligunturaxtcm  finus  arcuum  efle  comple- 
mentorum, vbl  ipfa  complementa  in  figura  vfu  rpa- 
tur,  &e(re  vera  complementa,  vbi  arcus ipfi  fu- 
muntur  : Sic  erit  finus  complementi  anguli  y, 
Ipfe  finus  anguli  y.  quia  complementum  pro  Ipfo* 
anguli  arcu  In  figura  vfurpatur,ac  finus  cruris 
eric  finus  proprie  didus  ipfius  cruris  { quia  non 
compiemencum;  fed  ipfuin  crus  In  figura  fumitur, 
& fic  dicu  de  ali)i . 


JHEOR. 
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theor;  iir.  prop.  xlvi. 

tntrUngulisffhiericis  teilAngidis  hahenithus 
cmraffeu  crunbus  ofpofttos angulos figiU 
latitft  ipsadrasttc  tniftofts  j tadius  ad 
tangentem  extremae  proxtmit  > pc  tangens 
reliquae  extrema  froxtma  adpnum  inter^ 
media» 

HJEc  propofitio  probatur  per  enumcrat!oneni 
cafuum  » vt  prccedens  i fed  cX  prlocipl)* 
pofitls  Expenf.x.  de  tangentibus . 

R.  Extremse  dats  intermedia  qucHti.' 

o » 4 J > 

® • - 
0 5)4  ^Cafus  primus. 

o 3 5 4 J 

o 4 « 5 1 

o \ ^ 2 rCafus  fecundus; 

o I 3 * 

o $ r I 1 

o X r I ^ Cafus  tertius  • 

Probatur  autc  primus  cafus  ex  prop.lp  tangen- 
tmmjcum  angulus»^  crus  datur, & quxritur  aliud 
crus.  Namxtlllms  propof.  fchematc  apparet. 
Ita  eft  radius  iN  ad  tangentem  b b » vt  cd 
finui  ad  OD  tangentem  : nimirum  , vc  o ad 
tanp  complementi  anguli  s.  fic  tangens  cruris  4. 
ad  finum  cruris  J.  Vnde  etiam  permutando  , ita 
erit  Radius  o.  ad 4.  fic  a.  ad  3.  Et  It  detur  alius  an* 
culus  j.  & crus  3.  eadem  ratio  erit  ,&refponde- 
proportione  0.  ad  j.  vt 3. ad  4*®t  fermtttando  0. 
ad3.vt5.aJ  4. 

Secundus  cafus  cum  datur  ba(is,3t  crustSr  que- 
ritur angulus.  Probatur  quoque  ex  propof.  1(5, 
Tt  eft  radius  Pk  ad  tangentem  km  cruris  in  tri- 

angulo Rxv , Ita  eft  tangens  ib  complementi  ar- 
cus VI  bafis  vk  ad  oi  fmum  complcmentlarcus 
1 D anguli  k . Itaque  eft  vc  pk  ad  km,  nempe  o.  ad 
4.  ita  eft  IB  ad  0(i  nempe  1.  ad5.  Quare  pcri»N- 
ssndo  quoque  erit  o.  ab  1.  vt4.ad  5. 8r  fi  detur  la- 
tus 3.  erit  quoque  o.  ad  3.  vc  l.  ad  s.  & permaeendo 
c.  ad  I.vt3.ada. 

Tertius  cafus . Probator  quoque  ex  propof.M. 
cum  dantur  duo  anguli ) Srquzritur  bafis.  Nam 
radius  eft  ad  tangentem  complementi  anguli  V .g. 
in  eo  febemate  xp  radius  ad  km  tangentem»  vt  be 
tang.ad  finum  Bs,ideft  complementi  anguli  v tao. 
gens  ad  finum  complemcDti  bafis  AV»ldeoo.erlt  ad 
J.  ve  B.  ad  1.  & fermtaado  o.  erit  ad  3.  vt  5.  ad  i. 


C 

io*.ca» 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XLVir; 

In  triangulis  fphjtricis  reflangulis  haienti- 
hus  crura , ftu  cruribus  opfwfilet  angu- 
los figillaim  quadrante  mmores  , vt 
tangens  exiremu proxirute  ad  fmum  in- 
termedia , ita  radius  ad  tangentem  reli 
^ua  extrema  proxima. 

PRobatur  cz  difiU  pri&t  enumeratis  cafibut 
prop.praiced. 

£lcremz  dac.  R.  Intermedia  quarlita. 

• I o 4 -J 

3 t o I ^Cafus  prlmna 

, , o J 

4 I *>  > _^Cafna  reenndut. 


» 3 o 

5 4 o 


Ll 


Cafus  tertius  • 


I 

J 4 


4 o » ? 

4 o S J 


Cafus  quartos. 


» ? 

S > Cafus  quintus  r 


Probantur  autem  fingult  cafusiSr  Primus  cdni 
datur  bafis»  ^angulus,  Arqueritur  latus.  Quia 
ex  fecundo  cafu  propof.anceceJ.  eft  o.  ad  4.  iu  c(b 
I . ad  5 . Ergo  erit » vt  1.  ad  5 . ita  o.  ad  4.  £c  quia 
eft  0.  ad  3.  vt  I.  ad  3.  erit  etiam  permutando  o.  ad  1 . 
Tt3.ads.  Idroquec1iam3.ad3.vto.  ad  i. 

Secundus  vero  cafus  eft  cum  datur  angulus»  & 
latus»  & queritur  bafis.  Quod  ex  eodem  fecundo 
cafu  preced.  propof.  oftenditur . Siquidem  ibi  eft; 
o.  ad  3.  vt.i.ad  3.  Qusreerit  etiam  i.  ad  3.  vt  o. 
ad  3.  Eademque  ratiune  oftendetur;  quia  eft  o.  ad 
4.  vc  1.  ad  5.  quod  permutando  fit  o.  ad  l.vt  4.  ad  5. 
& ideo  4.  ad  5.  vc  o.  ad  l. 

Tertius  cafus  eft  exprimo  cafii  prreed.  propof. 
oftenditur  • Nam  ibi  dldum  eft  ita  efte  o.  ad  4.  rt 
3.  ad  3»  Quare  etiam  erit  i . ad  3 . vc  o.  ad  4.  Ee 
quia  ibi  eft  0.  ad  3.  vt  5.  ad  4.  Ergo  5.  ad  4.  vt  o. 
M 3«  nempe  crnre,&  angulo  crus  aliud  baberur  • 

Quartuscafux  . £t  quia  ex  eadem  propof.prec. 
cafuefto.ad3.vt4.  ad3.  Erit  etiam  3.  ad  4.  vc 

0.  ad  3.  £c  eadem  ratione  3.  ad  4,  vc  o.  ad  5 quod 
in  preced.  primo  cafu  oftenfum  fic  HTe  o.  ad  5.  vc 
3.ad4.  ideft  duobus  cruribus  obtinetur  angulus. 

Quintus  probatur  ex  3.  cafu  przccd.  propof* 
quia  enim  eft  0.  ad  5.  vca.adt.  Erit  etiam  3 -ad 

1.  vc  o.  ad  5«  £c  quu  eft  6 contra  0.  ad  3.  vc  5 ad 
1.  erit  etiam  5«ad  l.  vco.  ad  3.  nempe  dato  angulo» 
Arbafi  crus  inueoietur . Vode  omnes cafuSitemi^ 
nent  ofteofi . 

COROLL  ARIVM. 

EX  prccedentibus  Itaque  propofitlonlbac 
colligantur  iftz  quaiuor  praxes»qmbus  om- 
nes cafus  loluuntur»  tum  Georoeuic^»tum  Loga- 
rlcKmke  • 

t.  Arithmetici* 

Ad  inueniendam partem  intermediam datit 
partibni  pppoficis^&'  reihotis*  Multiplica 
Uuicem 
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ItiaUcm  coin*)lementorani  fioas  rcmocarum  e»» 
tremiram  partium,  Sr  dinide  per  finum  totum,  & 
prodibit  finot  intermedie . 

Sedaduertendum  ell,<)nodrbi  ponitus /aru 
Ibi  eomplemeutum  intelligitur  proprid  fump- 
tum,vbi  ver6  complementu  ponitur  in  fig.impro- 
prlc  fumitur  in  prop.pro  compiemento  ipiius  e5- 
piementi  j nempe  pro  lina  ipfo  baiis,  Icu  anguli . 

Logarhhfflicd 

'A  “mplementoruni  rodem 

fcnfu  futnptorum  logaritbtni  faciunt  logi* 
ffitbmum  intermedif  fulxludo  o%  rei  i.  pro  diuer- 
fiute  tabularum , 

i.  Arithmetici, 

'A  ® extremam  aliquam  remotam 

X\  data  altera  parte  extrema  remota*  Se  inter- 
tnedia , Multiplica  fioum  Intermedium  cum  finu 
totOiir  diuide  per  extremam  remotum/Inum  com- 
plementi , Se  prodibit  (tnut  complementi  reliqur 
«xtrem* , qu*  complementa  debent  intelligi  > rt 
explicatam  eil. 

Hogarithmicd.' 

SVbdueito  logarlthmunvcomplementl  extrenip 
remone  partia  eodem  feofu  iotelledi  i loga* 
ritbmo  arcua  incermedt>t  Se  prodibit  alterius  ex* 
tremr  remorar  logarithmus  complementi*  Se  hoc 
laxta  logarithmos  Neperi:iuxu  rcro  alios  adden- 
das eft  prius  logarithmus  Hnus  totius  logarlthmo 
Intermedie p Se  deinde  fubduf^to  infUtuenda  • rt 
priita . 

Arithmetici  r 

Ad  inaeniendim  intermediam  partem  datis 
extremis  partibus  proximis  Tangentes 
proximarum  partium»  H In  febemate  fint  notata 
ttmpl,  complementorum  ipiorum*  fi  (int  notata 
latera,  ipiorum  laterum  inuienn  multipllcencnrt 
ardiuidantur  per  finum  totum»  Se  prodibit  finus 
intermedie  :ilempe  finus  illius  partis»  prout  in 
fchemate  natau  eft  finus  laterix»rcl  Enus  comple^ 
tnenti  anguli » rei  bafis  • 

Logarhhmicd  i 

LOgarithml  tangentium  fimul  addantur  par- 
tium ricinarum»  Se  fubducatur  o.  fecundiiin 
tabulas  Nepcrl  i at  f.  fecundum  alias  , Se  prodibit 
logarithmus  intermedie,  Se  qui  debet  intelligi 
fenAi  fupra  explicato. 

4.  Arithmetici. 

Ad  ioaenlendum  extremam  parttai  ricinam 
data  altera  ricina , Se  intermedia  . Multi- 
plicetur fimulfinus  intermedie»  rt  fupra  intelle- 
Aecom finum  toto»  &diuidaturpertangentcm 
altius  extreme  ricine  date,Sr  prodibit  ungena 
«Xtixae  proxime  qoefiee . 

Logaritbmicd.' 

Asinus  U^arithmo  Intermedie  date  eodem 
m^intelledo  additopriilso*  feu  loea* 
rtthmo  linat  totius  fecundum  diucrfitatem  taoo- 
larum  fubducatur  logarithmus  tangentis  ricine 
panis  cognite*8r  pr^bit logarithmus  ungentis 
Iteriof  parris  fidae  ^ 


4H 


Aduerte,  qaod  CauiIIerius  illa»  tegalmtiferi 
propor.j}.  fedmatillacas,  necplend  expllc^M. 


EXPENSIO 


VI. 


Ife  fnhp$mtione  figurarum,  (y  Uterum'. 

QVia  Cum prxeipit  propor.rfum  compjemcn- 
_tornin,(i  detur  triaugulum, cuius  partes, 
pro  quibus  complementa  fumenda  funt,  fiot  qua- 
drante maiores  ad  calculum  ioeun  lum  fubftitue- 
rc aliquando  triangulum  alteri,  lacuCquc  alteri, 
prout  res  poftulabit , oportet , 8; etiam  commo- 
dius eft,  fi  calculus  fit  obreucus  aliquando  ob  an. 
gulorum  magnitudinem,  vel  parum  fecurus  ob 
exilitatem  i ideoque  cognofeere  opus  eft  taU  cafu, 
& quomodo  rubfticutio  inpuoda  fit . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XLVIII. 

Dato  triangulo  okufo  pro  illo  acutum 
afiumtre . 


■T  fecuriils,gfmtelllgibiIidsopos  trigono- 
metricmn  excquatnr,oper;  pretium  eft  dato 

triangulo  omnibus  angulis  obtufis.aut  edam  duo- 
buieonftance.  Illud  in  triangulum  laltem  Juoa 
acutos  habens  conuerte„  . quod  enim  finus 
quadrantis  fint  5 hinc  eft  fi  fi„, 

glora  quadrante,  vt  talla 
finus  non  habeanr*  nec 
tangentes , & per  con  fe- 
qucns,ncc  Occantes , nec 
complementa , Se  Ideo 
reddatur  calculus  obfcu- 
nis*  diUm  debent  apuml 
finus  alterius  quadrantis 
pro  dati  trianguli»  cuius 
latera  omnia  quadrante 
fuperant»  calculatione:  Ideo  fatiiis  erit  daeorutn 
laterum  complementa  in  obIiquanguli$*qua!  clau- 
dunt angulum  adiacentem.  feu  verticalem  fumere; 
illius  enim  trianguli  latenbusinuentis»  vel  angu- 
lis ftatim  tridguium  datum  fecundiim  omnes  fuas 
parces  digoofeitur . 

Prob.  Nam  fic  triangulum  fcalenum » vel  Ifo- 
fcelles,AoCHL,  anguliqtomnes  obtufiapud  a aprd 
L‘»  Se  apud  c . Si  aitumas  complementa  later  s 
adfemicirculu  aoc  V.g.SrAHL*qua;runtLD,6^i>c 
habebis  angulos  ad  L»&.*c  acutos  eadem  bafi  ma- 
nente lc.  Si  ergo  datis  lateribus  lha,  &aoc» 
Se  ideo  complememisi&  angulo  eodem  Azq  ja  i 
angulo  D verticali  qu^raturbafis  lc  : foluto  trian; 
gulo  LDC  innenca  erit»  ciim  fic  eadem  . St  quzra- 
cur  anguli  ad  bafim  inuenientor  acuti  LCO*Sr  CLr, 
rode  ^laci  a duobus  redis  refticoent  obeufos. 

Quod  fi  angulus  rcrticalis  a sotus  non  fir.  fcd 
angulus  cLh  adiacens  lateri  ahl  » Se  notum  fic  la- 
tus oppoficum  COA  auferatur  arcus  ahl  adta- 
cens  i femicirculo»  ficuc  Ar  04C»%  remanebit  co» 
& 1-D*cum  quo»&  angult  ci.h  refiduo  cI-Dperficicc 
operatione»^  reperies  V.g.  aogulu  dcl>cuIui  co- 
plemencu  ad  fcmictrculu  notum  eritiOcL  obtufus 
trianguli  dati.  Poteris  etii  reperire  bafim*quc  erit 
crusadiaceat  angulo  ctD  In  triangulo  CLt>»  Se 
adiacens  quoqux  Ia  triaaguloCtA.  Poteris  quo- 
* ' ^ue 
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que  inaenirc  angulum  d ftrticalcm  qui  cquabitur 
angulo  A trianguli  ACL  ,«f  eodem  modo  agci  cru- 
re V g.  AHL}&  duobus  angulis  hlC»8t  OCi  datis. 

Si  demur  tria  crura  maioribus  a femlcirculo 
dedudis  AH^i  &COA  habebit  DL  >8m>c  cOmpIe- 
tnenta  cum  bafi  I-c  iam  nota.  Quod  fi  dentur 
tres  anguli  maioribus  V.  g.  L,  & c in  triangulo 
Alea  duobus  redis detradit  habebis  l>I-c,8rDCL 
cOpIemcta  ad  duos  redos  acuta»  cu  oppofito  apud 
p in  triaguiocLo.  Vnde  oppoftta  latera  Dl»  8c  dc 
prxdidis  ao^ulisioLci  & LCD  perquires»  firerune 
complementa  laterum  LhaA  COa  ad  femicircuiu* 

THEOR.  I.  PROPOS,  XLIX. 

Tru^uh  anguli  in  latera , 0*  in  angulos 
latera  permutari  pofjunt  complemento  ^ 
maioris  anguli piv  Utere  fumpto . 

Sit  triangulum  goq.  8e  anguli  o menfura  fit  ar- 
cus BN  deferiptus  polo  o;menfura  anguli  c fit 
arcus  cFae;  menfura  verb  anguli  c^fit  arcus  |L. 
Dico»7«o4  iffi  arfkf  sN,cir  IL  eon/Iituunt 
tfudJ^ro  tertio  Utere  o^fiucr  coplementu  arcus  cs 
ad  femicirculum  menfurantis  angulum  maiorem 
c, quod  complementum  eftTi . Hoc  autem  trian* 
guIumeftAPV,- quod  habet  latus  aV  «quale  arcui 
BN, ? F «quale  arcui  L I >&  AF  «quale  arcui  eT  com- 
plemento arcus  £C»  quod  fic  probatur . 


Prog.i.Ex  prop.14.Cor.ex  • tfphrric.ioterfedio 
circulorum»qui  habent  polos  in  aliquo  aiio  maxi- 
mo circulo»  quadrante  didat  i circuloi  quo  polos 
habent:  igitur fna»&  tea  quadrans  erit»quod 
poli  horumcircuforum  fint  in  circulo  tbco  in  o, 
&c»&r  interfedio eorum  in  a exifiecj  fic  quia 
fuos  polos  habent  in  q^&c  circuli  iLF\r  , 8e 
cfat;  eorum  interfedio  f a circulo  pnedido 
Bx  quadrante  dlfiobit:  vnde  iLF  erit  quadrans» 
Se  CAF  quadrans  erit . 

Pr  a Item  quiaincirculoOQ^poIoshabetCFET 
in  q,&  bsaV  in  o eorum  interfedio  V difiabit  qua- 
dr.ntc,  NAV^quadrans  erit,  tk  lfv  quadrans  • 
Pr.j. Aufer  Itaqj  Na  c5munis,i  bNa»&  naV  qua- 
dr3nc'bus,&  idcocqualibus  remanebunt  bN  men- 

furaaguli  o,8e  AV  >quales;^c  aufer  aquadratibus 

ILP,  & LF  V coponenics  arcom  t Lfv  erit  Lf  aeq»»-. 

Iis  /Lmenfors  anguli  q.  Tandem  quia  arCus  c»ai 

fubtendit  angulum  maiorem  c ofteodam  iuxtate- 
.norem  propofitionls  bt  complemento  clTexqualc 
AF  tertium  crus  Uianguu  y j Siquidem’' A qu-*: 


drant,&'  eaf  oRefus  eft  quadraas*pr.L  aufer  itaqp 
IA  oommunis » 8e  remanebit  a f «qualis  ipfi  ti 
complemento»  cui  et  adde  CF,-  &r  ea»  & erunt  tres 
arens  «quales  toti  cfae  menfure  anguli  o . * 
l*robatur  fecunda  pars , quod  anguli  io  latera 
queant  commutari  • 

Progreff.  i.  Circulus  cat  in  o ex  prop.t  polos 
habet,  ergo  circuli  20B,cEK  mipfocAr  polos  ha- 
bebunt ex  prop.15.  trad  1 1 . fphprlc.  /.p.  vnde  ex 
Ipfius  Cor.  COG  , &r  cqc  quadrans  erit : Sic  quia 
ZAB  in  0 polos  habet, etiam  oNx>  Sc  zob  in  ZABcir- 
culoincommuni  pundoA  circulorum  zob,^  caf 
polos  habebit . Vnde  zco»  & OqN  ex  Cor.citat. 
quadrantes  erunt,  &CZ  menfura  anguli  a • Quia 
ergo  zco,&  coc  oRcn  fi  funt  quadrantes,abUco  c6* 
muni  arcu  co  arcus  zc  menfuri  anguli  a «quabi- 
tur  lateri  00  . 

progreff.  3.  Circulus  quoque  ofk  poIoQ*  du> 
dus  cR,  ergo  in  ipfoONX  circuli,  &:  cek  polOs  ha- 
bebunt . Quare  intesredio  <^a  circulo  OF  k diRa* 
bit  quadrante,  & KEQ^Sf  XNQjkLc<5^quadrantes 
erunt,  fcd  iam  gqe  oRcnfus  eR  quadrans,  & nunc 
XEQ^quadrans  dcmoRratur;ablato  ergo  communi 
arcu  E Qjemanenc  arcus  Ke,&  cQ.«quales,  St  quia 
CEK  oRenfuscR  in  circulo  cet,&  OFxpoioi  ob- 
tinere, ideo  habebit  In  communi  eorum  pundo 
F , vnde,  vtpotc  dudus  polo  f arcus  ke  menfura- 
bit  angulum  f,  quizqyatur  lateri  CQ,  ex  i.p. par* 
Progr.  j.  Circulus  quoque  ONX  in  circulo  orx» 
ftr  circulo  zVABoRenfus  cR  habere  polos,ergo  ob- 
tinebit eos  in  communi  eorum  puodo  v,  idcoquo 
anguli  V arcus  Loqn  menfura  erit  • Verum  oqn 
p.l.oRenfus  eR  quadris.talis  quoq;  cR  aicus  xnq^ 
vt  progr.z  ablato  ergo  communi  arcuQN  rema. 
nebunt  «quales  nx»cR  autem  nx  viquc  ad 
femicirculum  LoNx  menfurj  anguli  varcus  loqn 
complementum  iquarearcusanguloruin  F,  & a irt 
latera  OG,&ccifunt  mutita,  ficut  angulus  fva 
in  lacus  «quale  complemento  MX. 

PROBL.  IU.  PROPOS.  L, 

Datis  loterihis  rtptrire  angulos  , O"  datis 
angulis  latera  inuenire . 

QVonlam  tiboriofa  c(l  operatio  illa><IDa  ditis 
lateribus  anguli  reperiuntur  , muJrrfque 
praxibuS  impedita  i ideo  b«c  fort^erl;  facilior; 
hoc  autem  fit  angulos  in  latera  comutando  . Nam 
ex  i par.  pr.amec.  datotriangulocop , cuius  latus 
Qp,fitC  8o.q^  0*70.8:  <IgG  (?o.  Igitur  ex  prcc. 
trianguli  afv  angulus  E erit,  culus  menfura  Et, 
erit  70.  angulus  a cuius  menfura  cz  erit  60.  Se 
menfura  anguli  V ; nempe  arcus  >*0l  erit  100.  eX 
notis  itaque  angulis  trianguli  afv  reperiemus  la- 
tera, qu«  erunt  anguli  prioris  propofiti  trianguli 
cqp»  nempe  AVeriixquale  o anguli  menfurzNB» 
& vr  anguli  Q.mcnfur«  1L»&  tandem  complemea- 
tumcFAR  latcnsFA,  relzqualis  ir  eritmcQftfira 
anguli  c. 

Sic  ex  fecunda  parte  prpced.  propof.  SI  dentur 
anguli  CQ9 , nempe  arcus  bn»  at  anguli  oqjo  arcus 
IL , & complementum  sd  duos  redos  anguU  • 
conRituetur  triangulum  afv  ; cuius  reperies  an- 
gulos bk,&  erit  latus  prioris  cc^i&CZ  , 8:erit  la- 
cus co,&  complementum  aoguU  v ad  duos  redos, 
nempe  MX»  8c  crU  Qp  • 


PROBI. 
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MOBC.  IV.  l>XOPOS.  LI. 

Jtew  Ut»  frimtm  fiJtm  orm^Mfe  fitU- 
Btumt  Miftm,  fw'  feauMoco  reft- 
riM»  in  regiJn  fftfortionim. 

f A bdlit  <ft  iBiilfia , com  dcbcmii 

dtuidert  nioKniin  per  rt^m  i quia  tot 
maeri  ed  dcxum  (bicIcatJ.  quot  tifre  in  radio 
iMcniaaear  V.  g.  fi  dinidanm  Aitfpippcr  loo. 
dioirui  erit  oanrnii.  fi  exeJodaocor  duo  nancri 
extremi  dextri  lpA64tf7.eritqiiacient.frafiio- 
S®«  *rit  t4-{- • IdeoprooldtndiimiemperefitTt 
(jciittxrit  gratia  fiant  tacu , ha  radiiu  primum 
^oemn  fiU  afiumat . 

Iacd  igitur  finua  poae  tadium  primo  loeOiCed 
ietiiadam  occupet  fectiu  complcmeml  arcua . 

Probaur . Quia  vt  Cuna  tlicuial  arcua  refpi» 
ck  peapoctiode  radium  |fic  radius  refpicit  recta* 
tem  cofflplcmcocJ  arcua,  n dlfium  eil  propoCad. 
xraA.  ae. 

Quod  fi  fit  flana  complemtnt!  arcua,rea  anguli 
!a  primo  loco,  & radina  In  Tccundo  Vice  comple* 
meari  radius  io  primo  locoexiftat.red  loco  fecun* 
do  fecana  dl&i  arcus  eaiSar  i Ratio  eft  > quia  ita 
eftfinus  cotMlenwad  arcua  ad  fiuum  totum  j vt 
if  nus  totus  en  ad  recantem  ip/ina  arcus  ex  propoi. 
36.  craAae. 

PKOBL.  V.  PROP.  Ul" 

L»c»  fetanti»  alitnins  artui , fu  tom^ 
menti  primumVoam  otcupantis 
ponere  radium. 

LOco  iectnria  prhna  loco  radina  eelloectnr 

lecando  fiam  complementi  ipfiot  arcntiicu 

Ii  fecans  fit  complcaeiiti  alicuhis  arcuf  | primo 
loco  poiMtar  ndms»  fecundo  fiaut  If^mercua* 
•f  c«tefe  fient  • n regula  aurea  pmcipit . Rmio 

«afan4auiodtariapropoCa<.traftao.  ^ 

PROB.  VI.  PR0P0  5.  LUI. 

Si  taufens aUtuius  atcm,fen  eon^Jeme». 
ti  primo  loto  reperiatur  radium  vite 
eius  ponere. 

POaatnrradiHa  prla»  loeo.  reeundo  taugeaa 
complementi  Ipfius  arcua  j Quod  fi  fit  uo- 
gena  campltmcnci  primo  locotpopatar  radius;  Ce. 
eundo  reri  tangens  ipfius  arcus . 

Probiturex  propor.a4.traR.ao.  Namn  eft 
tangens  ad  radium « iu  radiat  ad  compiemenii 
Rlioa  arcua  ungentem  I le  eieenetra.rt  tangens 
complementi  an  radium,  iu  radius  ad  ungentem 
alicuina  arcus , Vade  cum  fit  eadem  proportio, 
ulietwiocoalcetias  fabSituipoteR.  ' 

COROLI.AR1VM. 

Ne  dum*  ab  faciliiattm  anguli  aetti  aii> 
quando  ubcaBt-CdiMtqxoR  t ,n^ 


ob  recnritatem.gf  anguli  femper  Illi rpernendl, 
nec  adhibeadi.  qnantiim  fieri  potell,  qui  finus  ex- 
tremorum arcuum  V.  g.  i.auc  m.)o.  cxt.  exhi- 
beat ; asm  ob  angulorum.  & laterum  exilicatem, 
te  breniuum  eeram  deinde  quantitatem  quefiti 
lauris, draaguli  non  tribuunt,  fic  fi  adhibenda 
Cnt  complemenu  nimis  breuia  V.g.  complementi 
arcua  to.  m.|o.  aut  fimile.  Se  pollit  alia  regula  vti 
DOO  adhibito  complemento  mqo.  illius  arcus  89. 
m.}0.  debu  non  rci.drcdm datur ellcRIoadhibe- 

da  ruat  latera  madiocra,  qndm  fieri  poiCt,  Se  an- 
guli awdiocrea  , aeper  illos  ciquince.qaod  pla- 
cet reliquorum . 

EXPENSIO  V. 

De  Iriangulif  ohli^uaapulis  ad  reUaogula 
reducendis  per  ires  operatio  les . 

MOdus.quo  triangula  Tphcrica  obliquangu- 
Ia  roluuotur  transfundendo  illa  in  duo  re- 
Raugula  operoGor,  quidem;  at  captu  facilior, 
nullaquc  ptxuia  dernoAratione  indiget ; quare 
poil  reRangula  foluu,  cdm  io  illis  propofidoqt; 
bua  fundctur,fHbaeReodut  cR . 

PROBL.  I.  PROPOS.  LIV; 

Coctis  dualms  trianguli  obliquanguli  cru- 
ritus,  irangulo  ^fofiio,  &‘tSitrofpi. 
tie  noto  i angulum  reliijuum  relsquocru^^ 
ri  cognito  oppofitum  reperire  . 

Sit  eritrtgnlam  obliquaogulum  oAi  i io  quo  fit 
cognitu  crut  AigSrcnit  AOs8r  aoguliu  ernri  ai 
oppectat  c : docce  propofitio  ugulum  i reliquo 
cruri  oppofitum  reperife . 

Quia  ab  aognto  a fuper  latui  ••  poceft  cadere 
arcus  perpendicularis  ac*  feo  csdae  intrst  cum  sa- 
guli fj^ic  coQueQiuaCgVt  in  propofito  triangulo 
lAO»  tcu  cstrsicum  diflontiant,  n triangulo  oai» 
Iioc  inoeniatur  > Datis  itaque  angulis  fpeeie  con* 
cordibus  finomeo arcus  normalis  AC  primbinue* 
nlea. 

Dator  enim  bafis  Ae  g 8r  angulus  adlacensot 
quare  ex  prop.  j.  h.  crus  oppofitum  normsle  ac 
angulodato  o inueoire  poteris»  quo.obienco. 

Daco  crure  AC»  l^bafi  as  deinieexaS.  boioe 
poteris  ioaeoirc  angulilm  oppofitum  dato  eniU 
ac»R  ideo  accul  ac:  qui  eft  aqupficus.  fi  an- 
goli  fpcclc  duranene»  9e  cogotais  fit  obtufus  V.g» 
Ati>»  afiumacur  eius  complementum  AKg  'Ia* 
ueoiatur  ACg  qoo  obtento . 

Databafi  AP»&arctt  Aciaueniesea|alttoppo* 
fitfi  apud  D)  8c  dciotlc  reliqua  fi  placuerit  reperiee 
y.g.ex  17.l1.dau  A»bafi«4ecArepcries  angolom 
OACgiciUcetfiaamMTffirarcon  m dato  ao  fit 
AC  reperiet  angulum  CA'^B^Uicct  fimim  qii»  fir 
bine  arcum  mL  , qu«  loueottf copnlaMs,  fi  aogali 
cogniti  faercsmboa€Utigvelobtufi>nin  triaiw 
^ooAS.  Deducet  minorem  i nuierUfifaern 
yicrieditterfi»  vt  in  triangulo  nAi.  fitidemagM 
u queras  bafim ; nara  ionenlca  dnoa  finus  ct  in 
criann  Jo  oac»  k ai  in  triangulo  uc  > cuine  dnn 
engoTi  fpccic  conformes,  ir  arcua  eocnoi  voiesgl^ 
ficcbafisB«*  AttetrianfdoOA^Ingnoen^ 


I 


tractatvs  XXVIt 


fMcie  dUTormes  looer- 
tit  fianbns  OT » & ■! 
arcu*  eorum  *C  mino- 
reni  i OK  maiori  Tob* 
docet*  & rtftabitBi, 
& Iu  totum  trianm- 
lom  notum  erie:  Oir 
tocem  in  concordibus 
angulis  vniendi  arcus 
io  difcordibus  fubdu- 
c2di  ratio  eft*  ^ia  per* 
pendicularis  in  con- 
cordibus intra  cadic>tn 
difcordibus  extra  ex 
propof.|p.&  5 1.T  ra&* 
»3- 


PROBL.  II.  PROPOS.  LV. 

Vuolus  dnguliSf  O*  aurt  oppc/uo  dutis 
ucnire  crus  cfpofitum  uUeri  eorum , 

SItdatd  trlaogulfic^liquanguiucAB  in  prfc.fig. 

8r  anguli  concordet  rpecie*&  crut  *c>8e 
oporteat  reperire  crus  ab  oppoGcura  angulo  s • 
Quoniam  poiTumut  deducere  arcum  perpendi- 
cularem intra  triangulum  cadentcnijrt  AC*it  inue- 
oiatur. 

Damr  enim  bafis  a^>  Ee  angulus  c * vnde  ex  eit* 
propof.|.  huius  inueniet  crus  oppofieum  Acpcr> 
quirendo  finumeius  co.  Deinde  dato  arcu*  cro- 
reque  oppoitto  ac  * & angulo  b inuenies  baiim  ab 
ex  propof.  al.  huius ; babica  vero  balt  dr  cru- 
rcAC  inuenies  reliqua*  vc  fupra* 

Detur  deinde  triangulum  dab  * in  quotognli 
Ipetie  diflenttant  > & He  notu  cruS  ab*  & anguli*vt 
.ADBifie  ABD  • Anguli  complemento  ABCiinueoiatur 
arcus  perpendicularis  ac  inueniendofinum  oc» 
•quoobeemocrure  AC  perpendiculari»  dr  angulo  o 
inucnieCttr  bafis  Ao  ex  cio>  propof.ai. 

probl;  m.  propos.  i-vr. 

Vuehus  crurihusy  O*  angulo  iAtis  aluto 
fpetic  noto  y hajlm  inuenire* 

DEiur  triangulum  acb  • In  qno  anguli  fpecie 
confenttant  BiAtc  angulus  fit  quoque 
siotus  quoad  qaantitacem  ficuc»  & crora  ab  » Cr  oa 
defideretorque  bafia  Bc  • 

<^oniao>darar  a«  bafis » 8r  angulns  cdt^ucoia- 
tur  perpendicularis  arcus  ac  demifius  fopes  tnco» 
gnitam  bafim  ex  p.buios  • 

• 'Deinde  arca  perpeodienUri  ac»  9t  bafi  A^et 
f ropof.jo.  iooeoiM  cm  > dr  arcam  ^ . 

^flea  axeo  eodem  iouento  norma*!  ac»  8r  arc« 
dato  AB  ioueniet  arcum  BCtxprop.clt.|o.  dr  fimul 
ar^oa  inuenton>Bc»  co  copulabis*  dr  fiet  tota  ba- 
fis» arcnfqueBn. 

$3  vetb  anguli  fpecie  difibaeot*  vt  jo  triangulo 
nPBproobtufoaOgulo  abd  angulum  complcm£li 
OAarcipiesidr  inuenies  arcum  normalem  AC»quo 
8r  bafi  ba  repefiesex  cit.  propof.  BC»dr  rnrCds  ar- 
cu ac*A  bafi  AO  aecum  doqs  quo  fubduces  bafim 
prius  ionentaniMh^ 
ftbafiquzfiUs 


PROBL.  IV.  propos;  Lvn:  | 

Ihtobus  An^ulis\  crure  datis  vnNorim 
appopto  bafin  snter^tufn  angulis 
reperire . ■ • 

DAto  arcu  cA  * dr  anguli  c*  Sr  ba  noto  fpecie 
Inneniatur»  n fupra  normalis  arensCA»  n 
propof^-h.dr  deinde  fi  anguli  fpecie  confeotiam» 
vetn  triangulo  cAB.  Dato  crure  ACtdranguloop. 
pofito  c»  inneniatur  ems  alcemm  cc  adiaceox  an- 
gulo dato  c ex  f 9.  buini  • 

Sic  dato  crure  oornatt  ac*  di  angulo  B*ex  cade 
Inocoletur arcus  BC«dr  fimnt  mtatur  cb*»  ca.  Ac 
fi  fpecie  difeordde  vteadum  eft  angolo  nrarlo»dr 
complemento  cx  eadem  propoC  V .g.  io  rriaogub 
APB  dato  cnrre  ac»  angulo  abc  iouenieodus  ar- 
cas bc  r rurfdfqne  eodem  crure  normali  dato» de 
angulo  D Inaeoicodus  cfi  arent  Dtc  * alcerque  mi- 
nor ab  altero  fubducendus»  n remaneat  arciu  >de 
bafis  ob  qu^Gta . 

PROBL.  V.  PROPOS.  Lvm; 

*Duobus  cruribuSjO* angulo  oppofiiovui  «- 
rum  datis , altero  fpecte  noto  angulum 
verticalem  inuenire . 

D Enir  cr^nflalam  obllquaiqpilain  cAB.  dr  an- 
guluf  G>  dito^ue  crura  quancltate  nora  A o » 
AB,anguluri];i  notui  f|>ec!c, nempe  alteri  cofonus 

.AnguloSSCcortOA  cniat»tm.Je  *c  repnie- 

mui,*t  (upta.Dciadc  angulii  caiapud  a ca  pr.iy. 
huius  fcilictt  arcum  ta.  Dclndc  dato  crure  nor. 
mallAC)  Srhafi  ia  fnueniatur  angulus  lAc  apud  a 
feilicet  arcus  ah  ea  17.  huius  , &■  anguli  reperti 
lAc.ac.ACrideli  ireus-LsftlM fimul mUntur, 
& fiet  toi.i  angulus 

Quod,  ii  Miguli  fpecie dWoaeiit,  Tt  Intriaogu* 
io  DABj  tuoc  reperiattar  ex  lyt  hoios  angulos  SAC 
Jr^cet  accut  iiii  «endo  eomplemeno  aK  pro 
dato  angulo obtulo  Aiosftr.ridscrare  AC>fr  ba- 
■ fi  AD,  quiratur  angulus  dac  , feilicet  arcus  h«l 
«ip.huvus,  A^us^turqiic  al^ab.lt<ra,A  fice 
angulds  quxfituSDAi,  videiiter  arcus  hm.  Quod 
fi  notus  quantitate  fit  acutus  augulus  eodem  modo 
efilciesioc  fopn',  tt  aognio  D,dt  crure  ao  ftper  iet 
notpiale cfui  AC.  Deinde  crure +c,  4r  angulo  D 
angulum  DAC,' ideft  arcum  hmL  ea  iJ.h.  Ar  hinc 
crure  normali  AC,ahafiAa  angulii  CAB,ideft  arcu 
MLcatrahes,  atq;  angulum  iac  minorem  fubdncei 
4 qiaiori,proiiioicquc  arcus  HM  caoptuna . 

PRORI.  VI.  PROPOS,  LIX. 

Duclmiatigulis  * ty*  crure  offofut  iutit 
gidum  verticalem  cott^uircre . 

IN  triangntoobliquingnlo Oai. In qoo aaguli 
dati  c*  & S fpccle  conucniunt»  & quantitate 
lnaotefcuoe»de^drns  Ac.  ' 

Itaque  ex  j.buius  dato  crure  AO^dr  tnguloo 
ImedtOB  erat  aormaie  oppofitum  ac  . POilcx|> 
fcopoL^  ii|«qnyAiigttlBitCAPt  iMarcu|fi(l. 

apud 
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apud  * <bta  bali  ac  • & anj^lo  c . 

Deinde  dato  angulo  a,&  crure  oppolito  ac  Ia* 
oeniet  angulum  alterum  cx  propor.^i.  iac  hoc  eft 
arcum  ml  , quos  fSmul  copulabis, nempe  angulum 
CAc>fiecAB»8r  efficies  totum  angulumcAi hoc 
arcum  ih.K. 

Quod  6 anguli  rpeciefintabfoni»  dati  anguli 
B obtuli  c6plemento  Ttere»&  crure  ba  dato,iQgu- 
loque  complente  abc  inuentet  ac  ex  if*  huius . 

Rurrufque  crure  ac  normali»  &angaloDin 
triangulo  dac  inuenies  anmilom  oaC  hoc  eft  ar> 
cum  uiaL maiorem, a quo ftibduces angulum  sac, 
^deft  arcum  ml,  & reiiduus  erit  exoptatus  angulus 
PAB . Inuenies  autem  angulum  cab  fc.  arcum  ml 
dato  anguli  a bo  complemento  abcA  crure  oppo; 
Tito  ac  ex  prop.48.  holus, 

THEOR,  VII.  PROPOS.  LX. 

Daso  angulo  verticali , ^ duobus  auribus 
comprehendentibus  hafm^  O*  anp^los 
utnitt  altero  angulo  fpeae  cognito  . 

COgnitus  detur  angulus  b quantitate , & duo 
crura  ba,  & b o comprehendentia  lint  quoq; 
nota,  6r  alter  angulus  c notus  Q>ecte,  nempe  qu6d 
iit  quoque,  yt  b acutus  • 

Dato  itaque  angulo  b,8t  hali  ab  Inuealatur  ems 
fiormaJe  ca  ex/>prop.h.Arex  i;.h.  angulus  bAc. 

Deinde  crure,  & bali  AB,dr  angulo  eodem  b ln« 
uenlatur  arcua  ic  ex  propoCi^.  hoius,qaem  fnb* 
duces  a noto  crure  bg,  Se  habebis  cras  c* , 

Hoc  itaque  crure  ac  normalibus  inuenlce 
bafim  Ao  exprop.7*h.  AtangitluG,&CAcexs5.h. 

Q^od  G anguli  fpede  diffierant ; Ex  dato  angu- 
lo osA , 8r  crure  ad  , quod  datus  angulus  Gt  ob- 
CuGis  DBA,  vtere  complemento  abc,&  baG  ab,  In* 
oenfes  cras  ac  normale,  ouod  extra  cadit . 

Deinde  angulo  BobtQlo  & crure,  feu  bali  ab 
ii  detur  obtulus  angulus  ioucolacur  erus  ic  ex  pr. 
Ij.h  quod  addes  noto  cruri  st>,&  efficies  arcu  dk. 

Quo  arcu  dbc,&  Ac  normalibus  inuenies  ba» 
Gm  quarGtam  ad  ex  p.h.^  angulum  o. 

Quod  G angulus  Gc  o acutns  angulo  D,8t  baG  da 
Ittueniecur  arcus  dic,  i quo  fubduces  crus  notum 
»D,  dr  obtinebis  erus  bc. 

Hoc  itaque  crure  bc,&  crure  ac  normalibus 
inuenies  ab  quarGtam  baGm  cX7.b.&  iogulu  bac, 
quem  Tubduces  ab  angulo  redo,dt  Get  ang.  Abd  ^ 

PROBE,  VIII.  PROPOS.  LXI. 


Quod  G detur  etiangylum  bad  , in  quo  anguli 
B,SeAfpcciedifronanc,drbaGs  detur  ba.  Com* 
plemcto anguli  CBA,drban  ba  inueniacur  crus  nor- 
male ac  ex  3.h.Sr  i^rde  datis  igulu  baccx  I5.h.qu6 
addes  anguloacuro  noto  OAB,&efficirs  ang.  dac* 
Hoc  Itaque  angulo  acuto  dac,  & erute  ac  per- 
quires alium  angulum  rerticaiem  apud  d ex  prop. 
huius . 

PROBL.  XI.  PROP.  LXri. 

Dato  crure  inierpoftto , 0*  angulis  adnexis 
reliqua  aura  paqmrcre, 

EXponatur  triangulum  obliqnangutum  UA% 
cuius  noLi  biGs  ao,  Se  anguli  ad  baGm  a , 8e 
<b  Se  perquiratur aliquodcrmum  ab,  vel  sc. 

Dato  luquc  anguloc^  baG  Ac  ex  ).  huius  per- 
quiretur eras  normale  ac  . 

Deinde  baG  ac,  &:  angulo  c erus  normale  gc 
adhprens  angulo  c ex  prop  1;.  huius. 

Poftmodum  angulum  cAC  ex  propoCt^.  huius, 
quem  fabduces  i toto  noto  cab,  & reftablc  angu- 
luscAB,  quo  CAB, crure  inuenio  ac  perquires 
reliquum  crus  oppoGturo  bc  cx  h.  Se  crus  adia- 
cens  AB  ex  1 i,  huius . Iunges  tandem  duo  crura 
GC,  Se  BC,  Se  obtinebis  ^s,  Idem  ages,  G anguli  da- 
ti Gnt  fpecie  diGooi,  fed  adhibita  cautella  iubdu- 
^onis  volus  ab  alio . 

Itaqj  omnes  caGis  obllquangulorom  Ibluuntur 
per  reduSionem  ad  duo  rcdanguli  exceptis  fo« 
liim duobus, nempe  ciim  dantur  trei  angnli,vel 
tres  arcus.  Nam  per  doftrinam  prccedenrrm  iGl 
duocafus  folui  nequeunt,  cum  in  rcdangulonon 
detur,  niG  vnica  res, nempe  vnicu  crus,  vcl  enicus 
angulus,  reliqua  enim,  quz  dantur  non  funt  re- 
^anguli , fed  obliquanguli  cum  in  rcdangulo  re- 
liqui anguli  vnut  Gtredus»  alter  Gt  femper  aue 
maior,  aut  minor  eo,  nui  datur  in  obliquangulo, 
fit  idem  dices  de  cruribus  V.  g.  in  triangulo  abc 
crus  BC,  fit  AB  eft  maius  c>  ure  ac,  veJ  crure  ^c,  vel 
BC  rcdanguli.  Sicut  angulos  cab  eftmaiuran- 
CAB,  vel  ca9,  angulus  vero  B,  vel  c minor.quam 
redus  ad  c.Vndecum  non  niG  vnica  pars  redaiH 
guli,tunc  detur  ex  przcedentibus  dodrinis  , in 
quibas  dux  femper  partes  rcdangulorum  ad  ea 
iolueoda  requiruatur>meoruris  Tubije!  nullo  mo- 
do queonc. 

EXPENSIO  VI. 


DtUo  crure  imeriaeente , feu  &•  duo^ 
tus  angulis  ad  tajiM  angulum  vertica- 
lem referire  • 

IK  triangulo  obliquangulo  abc  detnr  baGs  Ac,fir 
•nguli  noti  Gnco/lt  a.  Se  perqulratus  angulus 
B,  cum  anguli  fpecie  concordant.  Itaque  data 
baG  Ac/lt  angulo  o perqulrcBaus  crux  normale  ac. 
Deinde  Ijfdem  datis  ai^ulum  cac  eX  prop.i$«h. 
quem  fubducemus  i toto  angulo  dato  cab,  fit  re^ 
Aabic  angulus  bac  • 

Hoc  itaque  angulo  cab,  fit  crure  ac  perqolre- 
BBUS  reliquum  angulum  abc  ex  propof.^ huius# 
^ui  crU  angulos  TCtticilu  quiGtiu  * 
bad 


De  obliquatfgulorum  fphxricorum  folutione. 
deducendo  perpendicularem^  fed  pa  duas 
operationes  operi  confignata» 

M Odi  quos  hic  trademtis  ex  parte  quidem 
prxdidtB  faciliores  ; Nam  non  niG 
duasoperatlonesadbiheot}  ex  parte  verh  diffici- 
liores,qubd  in  fecunda  operatione  Gnos  torus  non 
adhibeatur;  quare  ne  dum  muieiplieacione , fed 
etiam  diuiGone  opus  Gc  j prxeepta  tamen  omneu 
cafus  foluancjfit  toum  trigonometriam  obllqttanf 
guloriim  fphxricqrum  ao^leduotur 

' . « 

9^ 


jHEOBi- 


4?o  TRACTA 

theor.  i.  propos.  ucm, 

/»  oimi  triangulo  /pharico  redangulo  ftnm 
angulorum  tandem  proportionem  feritant 
ad  finus  crurum  oppofitorum . 

Q It  trhogulum  refiaogulum  VdC>  ftr  redtis  an» 
O gulus  V»  io  quo  anguli»  (tue  «quales»  feu  tnar« 
quales  o » & c (inus  toti  LB,  &BT,  8e  »i,8e  bc»!!* 
ous  cruris  vo  Gc  da  » Gnus  reri  cruris  vc  Gt  ac, 
Gnus  cruris Dc»  Goccf»&  do.  Sinus Tcr6  angu- 
lorum Gnc  TH,  8c  LN,  quod  diftenc  ab  angulis  c»8c 
D quadrante  ob  Gn  us  ftf»&  bl  totos  cum  duo  arcus 
tc,  &DXeit  dcGo.  anguli  prcTupponantur  qua- 
drantes } Geut  etiam  ct,af  ci  j vtenim  arcus  Lf, 

8c  CT  G(  angulorum  menfura  Ttriq|tie  arcui  perpen- 
dicularis efle  debec.  Vnde,&  eorum  poli  debent 
cGe  in  o,  dr  c ex  prop.ij  traa.Bi.  Coroil* 


Probatur  propof.  arcus  pT»8rcI>  funt  aquales, 
xtpote  quadrantes,  & DC  arcus  idf,  vnde  «quales 
erunt  Gnus  toti  bl»  fr  it  ; neenon , do,  & cr, 
tt  eiurdem  arcus  } Proptereaque  erit  Fc  ad  bt  , Sr 
OD  ad  B^ , vtpote  «qualium  eadem  proportio : Ve- 
rum 7t  cr  ad  Bt>  ita  eft  ca  ad  TH  ex  i.  huius  Cor, 
8f  vt  Doadii,  Gc  eft  da  ad  tK  . Quare  e«  ld,I.y, 
TtcftcAadHrGc  erit  da  adi.N« 

COROLLARIV  M. 

VNdc  colligitur  quoque  pcrmHtdnrfo  Ita  e(T« 
GnusCA  adGnum  ad  crurum,  Tt  angulorum 
Cous  HT  ad  lN  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  LXIV. 

/fl  om/i/  triangulo  obltquangulo  quoaue  fim 
nus  arcuum  ad  finus  angulorum  funt 
in  eadem  proportione. 

Sit  triangulum obliquaogulum  ebd ducatur 
perpendicularis  arcui  ic . luque  Gnus  aogu« 


TVS  XXVIt. 

II B In  redangulo triangulo  EClerit  tk , 8r  cruris 
normalis  Gnus  ac;  Gnns  rerb  baGs  ab.  Sic  ia 
triangulo  redangulo  bcd  Gnus  anguli  erit  cW 
Gnus  cruris  oppoGci  normalis  idem  aC;  Gnus  ve- 
r&  baGs  AD. 

Igitur  ex  przced*  rt  eft  ab  Gotis  baGs  ad  m G* 
num totum  » Gc  ac  Gnus  cnirisad  ix  Gnum  angu- 
li b.  Et  pirher»  TtDA  Gnus  baGs  ad  po,  Teu  inG» 
muo  totumiGc  ac  cruris  Gnus  ad  ch  Gnum  angul| 
d.  Quare  iMmea^a  fn  erit  ad  da,  n<^HadAC; 
Proportio  itaque  erit  pettkrbatsy  Tt  rides . 

BaGs  AB  ad  fn  Rad.  & fm  ad  ad  , 
rt 

n oH  ad  crus  ac  ad  ix  angulum  . 

Vade  ex  erit  ad  ad,  rtcR  ad  i k 1 

permutando  ab  erit  ad  ^h,  rt  ad  ad  t k • Et  idem 
Tequetur,  Ctiam  G perpendicularis  extra  cadat , rt 
potes  conGderareG  cogites  bd  arcum  c0e  ad  ean- 
dem partem,  qui  reperitur  arcus  BB . 

PROBL.  I.  PROPOS.  LXV. 

-i 

Palis  iuol)USCTurihHS,&‘  angulo  in  oiliquan- 
gulo  fpharico  angulum  reliquum 
oppoptnm  reperire . 

CVm  ex  przccd.  h*c  tria  data,S^  quartum  qnjj 
Gium  Gnt  proportionalia,datis  tribas  qoar- 
tomregula  trium  reperire  polTumus.  ponemuf- 
que  primo  loco  Gnum  cruris  dati  A*o»&cundo  an- 
guli dati  ix  (Inum,  cenio  cruris  alius  dati  Gnum 
A8,&  prodibit  OausGH anguli qu«Gti  ooppoGci  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  UCVI. 

Datis  Jttotus  anguhs , & "Ono  crure  teli* 
quum  crus  oppofi'um  reperire  . 

EX  64. propof.  huius  data,  Sr  qucHtum  funt 
quatuor  proportionalia ; Quamobrem  Po- 
Ctit  primo  loco  hnu  angoli  thri  ch  ; fecundo  cru. 
ris  dati  linu  AE|  tertio  anguli  dati  linu  ik  regula 
aurea  exprimet  quartum  quxfitum  fioum  AD  ct«- 
risoppoiiii  (o. 

THEOR.  III.  PROPOS.  tXVII. 

Si  in  triangiilo  obliquangulo  [pharico per- 
pendicularis intus  cadit, /inus  comple- 
menti anguli  maioris  apud  hafim  ad  ft- 
num  complementi  alterius  angiiti  minor ii 
ad  hafim  e]l , vt  [mus  anguli  minoris  ad 
finum  maioris,  in  quos  verticalis  angulus 
dimditur  ah  arcu  normali,  , 

Riangttio  AC.  oblit^angtilo  Toper  latos  c 
X cadae  perpendicularis  arcui  AO,  Bc  diuidat  In 
duos  arent  inxqualrs  sr>  & dc  . Areos  verb  s? . 

Sic  complcmcoram  angoli  c.  Ac  xc  complemen- 
cum  anguli  S)  qui  ponuntur  daSi  polo  te  c,  r» 
ofteodimua  propoC4.  TraA.  h. 

Dico  itaque  I quod  (o  completiient!  Gnns  ik 
angoli  . eft  ad  Goumii  complementi  vi  angult 
c.atGnui  .s  anguli  lAXapud  a ad  Goom  ,r  ai< 
terius  Wgqli  M^apij}  a , qnos  pcsfqodicularj. 

'imttt 


plementorfi  ad  teaidiifcrcnciam  eorum. ita  eftua< 
gens  difflidlj  arfiu  QZ>&  aZifciiicet  dimidiati  ar« 


8e  cH,  & VB  conim  complemcotorom  « areuS 
Qqq  % veri 


ori 

intot  Manu  racitydoai  angulum  ?erticaim  apud 
Ainduodluidit. 

Probatur,  lamtidiaii  propof.i.h.  iN  fiam 
comptetneotj  ba  arcui  oonnalfi  ad  cft  ad  radium 
MT I vc  Hoaa  bh  coioplemeati  aogiiii  i cA  ad  mo 


■^^.ANGVLIS  SPHiCRICIS  SOLVENDIS;  45, 

I.  _ . . ^„»0, «d  tang.ntnn  femirtiffrrentl*  IpfoTum . 

Primo  itaque  fabducendut  tft  iiaui  ai  ab  eh  n 
habeatur  differentia  Poilta  ai.lt  ,H  in  vnlm 
luomtm  funt  redigendi , et  fummam  coolcqua- 
mur.  Hmcarcua  datus  qii  in  duo  partitndoa,  Sr 
medietatis  tangens  e»  tabulis  eacerpenda  . 

Adhibita TCftea regula  trium.  OiceiGfumma 
linearum»  leu  iinuum  proportionalium  datorum 
dat  differenti!  eoru!  quid  dabit  tangeni  femiftim- 
m*  angnlori,ar  prodibit  tangens  femld.fferenti* 
eorum.  H*c  itaqnff  laiigens  quifita  iii  tabulis 
•1’cnm,  qui  additus’  medietati  arcui  <yt 
dabit  aognium  maiorem  lati,  (pbdudus  relinquet 
minorem  ia»  ,*t  ponanm  z erit  illud,  in  quod 
arras  normalia  nz  cadit , 


Snam  anguli  G*I,  8t  ideo  zai  apud  a,  qui  «pote 
ad  verticem  cqnaatut,  8r  ideo  finui  zs:  Sic  idtm 
laGnus  complementi  arra,  normalk  ad,  tftad 
finum  totum  VUiVt  Gnns  it  compirmenei  anguli - 
e ad  Gnum  mp  anguli  apud  a fquali  angulo  ad  ver- 
^;tfEieem  zatt,  8r  ideo  finni  tJT  . Cum  ergo  fine  in 
eadem  proportione,  quz  eft  in  ad  mV  radium, 
tom  EU  ad  va  tnm  ei  ad  T^ta  prop.id.  lib.p.  erit 
eadem  proportio  lU  complementi  anguli  s ad  zs 
fioum  anguli  zan,  « Bf  minoris  c complementi 
finus  ad  finum  tq.  anguli  maioris  zaQ^apud  A .. 
QE^repermaseade  EU  erit  ad  ei,  « Z5  ad  Tq^. 

Idem  quoque  rcquliucueiam  fi  perpendicularis 
esctra  cadat,  « qnillbet  cogitare  poterit  fi  imagi- 
netur <i4t  arcum  ad  alteram  parte  effe  arcui  zar . 

THEOR.  III.  PR.OPOS.  LXVIU. 

DaU  fnnim*  duorum  ungulorum , O-  eorum 
froporiione  referire  cusu  urcus  normalis . 

HViui  problem.  rundaraentum  laeids  fopra 
.explicaaimat  pr.li.  h.  in  triangqlii  planis 
obliquingnlisivbi  probauimns . Ouod  fic  Tc  habei 
fotnnii  duotitm  nnuum  ad  eorum  ailTercntia.licac 
tangcQs  medietatis  arcuum  ad  tangentem  fcmidif* 
feretie  eoru  . Quare  ecla  fi  adfie  ilbec  alia  pro- 
portio V g.  Ilnef  A a<f  lineam  •;  qu*  fir,vf  fumma 
duorum Utenim  «deorum  dilfrreatiam  ex  i6  1,^. 
erit  etiam  linea  a ad  lineam  i,  ficut  tagens  medie- 
tatis arcuum  «d  tangentem remldifiT^retitif  eoram« 
Detur  itaque  quAlibet  linea  V g iii  iaprarfen- 
tifig.quf  Ht  ad  quamlibet  altam  iH,  ad  b,s 
fious . £rit  itaque  diuidendo  Btad  differentiam 
qui  differt  ab  su>  n oj^d  «iiAercntiam  Tuam  ab 
AS» de  MMrrmdo  quoque  differcntu  il  ab  BHad 
Bi«  rt  differentia  qj  ab  rs  ad  iplaro  qt  . 

Et  quia  ponitur  bi  ad  SBm  qr  ad  rs  erit  etiam 
•oiMpo/ieiidoEl  adsl  cum  EHtTtq;  ad<^T  ctimRs. 
Quare  es  dCfM)differeatia,quadiffercsi  abcH  erit 
adiiimmam  Bicum  ih  » rt  different  i a>qua  difere- 
pat  qr  «b  AS  ad  fummam  qr»  8e  rs  . 

proptereaque  ixaerreado  fumma  Ei.cum  bh  erit 
«d  differentiam  carum^vc  fumma fiouum  arcus 
dr  Asad^ffereotiam  ipforum . Sed  n fumma  h- 
nuum  Qr , de  Bs  ad  iplorum  differentiam  > ita  cll 
tangens  medietatis  arcua  QZsdr  Rz>  ideii  arcus  Rq^ 
adtangentd  fcmidifferentiar  corii  qz,dr  RZarcuam 
Ergo  ex  Id.lib.f  .vt  fumma  finuum  et»de  sH  com- 


THEOR.  IV.  PRqpoS.  LXIX. 

OhlijUdttguli  irUnguli  tribus  angulis  datis 
eius  latera  reperire . 

PRImo  fccunduni  przc.dofi.  angulorum  c,&  ( 
datorum  comoJemencjs  Bi,deiH,2^  femifum» 
ma  arcus  qf  anguli  qsR  luuenies  fingulos  cad» 
de  BAO  anxios»  nimirum  arcus  qzi&  Bs.iiquideoi 
ex  propo(.d7.  ita  eft  SH  ad  &i»  »t  sR  ad  rq^.  Et  fi 
triangulum  exhibitum  hAeat  rnicum  «cgalum 
obttt^mtfumes  pro  angulis  ad  baftm  ouos  acutos, 
quod  n obtineat  duo5obrufos«iJJos  confiitues  pro 
angulis  ad baitmfemnerfpecie concordes.  Vnde 
femper  perpendicularis  intra  triangulum  cadet . 
Quare  in  triangulo  rcdangulo  c a o lubcntea 
duos  angulos  ad  bafim  notosinempeangulum  c»dr 
CAD  ex  propof.s}.  huius  inueniemusoafim  ac.  dc 
ex  prop.J^eCrus  cn . Pofiea  dsto  angulo  a de  oab 
ex  propoCs).  bafimABlnuenles.de  ex  prop.ff. 
cras  D b , addefque  cruri  co,  quoniam  anguli  fpe- 
cie  concordes  affumpti  fuere»  de  obtinebis  tria  la- 
tera nota  AC»  CB»  de  ba  . 

PROBL.  V.  PROPOS.  LXX. 

Dato  crure  opfofito , O*  duohm  angultSy  O* 
altero  noto,angu!utn  verticalem 
mamfeRare* 

DEntor  anguli  B.dr  c»de  crus  oppofitumcA  ipfi 
B : Pri6$  tciqae  repedes  anguium  apud  a in 
tdangulo  acd  dsto  pro  baft  crure  ac  »&  angulo 
«cuco  c ex  prop.lf . h.  fcUicet  q/  arcum  • 

Secundo»  quia  ex  prop  67,  ttaeiHinus  si  com- 
plementi anguli  dati  c ad  finum  ^M»  velxqaalem 
Tq^?t  bH  ad  MO»xeI  xqualdsRcx  dato  ei  compte- 
meoco  anguli  c»Se  iauento,finus  Tq,deXH  comple- 
mento anguli  B reperiemas  mo  » idefi  sA.  dr  li  an- 
guli fpecie  confeneiantsiimul  arcus  addendi»  quod 
fi  fpecie  dufefAAC , tunc  pro  angulo  obtufo  eius 
complementum  afiumendum  cfi»de  inuenci  angu- 
li» feu  arcus  minor  i maiod  eft  fubducendus. 

IV.  PROPOS.LXXI. 

jecundi  arcuum  in  oUii^uangulotrian- 
lot  tn  quos  i perpendiculari  diuiditur 
tjis,funt  inuicemtVt  fttsus  complemento^ 
rum  arcuum  ipfis  contermtnaltum  • 

r ..  . - ^ * - M,nm 


49»- 


TR.ACTATVS  XXVII. 

T«i*>la  q«o»  dlui JItur  b«-  Bi . Dito  liwlae.ciaod  M K *d  f c 


Ci  rn  > & M , tc  fiaui 
conpltrofcorum  l o»Srif* 
ir«  fi  htthtt  to 
•4ir,  nsHadrB* 

Probatur  ei  prop.tf . h. 
Ntm»  vteft  uc»4eL}  fic 
eft  co  s(t  radium  vd  cx 
ptopoC.S.  baiut ; Iuin»n 
jfi  ad  ri  t /ic  CD  ^ radium 
B ov . *Quare  ex  propof.itf. 
lib.5.cHcrUad  «L.vt  rx 
ad  r I ; cum  eidem  propor* 
tkmi  cO  ad  DV  coofonem  • 
Idem  aucem  oftendetnr  6 
perpefidieularli  extra  ca- 
dat» Tt  cx  te  ridere  potes . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  LXXn. 
Dato  angulo  vtrticJi , tf  duotus  cruribus 
illum  claudentibus  bafim  inutnire . 

Offeratur  angulus  c,  6f  crus  s«»  & »alterq( 
angulus  9 fpcck  angulo  c confeuuat  • 
Primo  dato  angulo  oafi®!  repwlescniicD 
«discens  ex  propof.ii.  huinS»  ^uod  a dato  crnre 
«r  fubduccstdrconrequerisDV  • 

Itaque  primo  finu  lc  complementi  cruris  re- 
perti Do>fecuudo  loco  finu  f i complementi  ov  re* 
fidni  cruris  dati,8Mertio  finu  fecundo  ho  arcui 
comermioalis  x^^reperies  linum  Ev  complementi 
bafiS  »F  quofitsr  angulo  c rerticali  oppofitar.  Hoc 
AUtere  docuimus  alio  modo  pri^f.do.  h.  Quod 
n altrr  angulus  fpeclc  dluerfus  Ut.rterii  comple- 
mento»  li  angulus  rrrticalis  fjcobturuS,arcumque 
inuentum  minorem  d maiori  dato  fuduces»  vel  fi 
fit  acutus  ab  arcu  inuemo  maiori  minorem  datam 
pro  inuento  primo»  quo»  tc  c^t.  rt  prids  • 

PROBL.  VII.  PROPOS.  LXXIII. 

Datis  duclus  ctutthuSy  0*  angulo  opfopto  , 
rcpmrehafim  altero  angulo ffede  noto , 

'1'^Oculmus  propof.^d.b.  idaliomodo.  Dcntnr 
X y itaque  duo  crura  BO»&  sf|8r  angulus  c»  fed 
V fit  tantiiffl  rpccie  notus  • Primo  angulo  cru- 
re ^8  reperierauscrttScP  ex  IJ.h. 

Deinde  fiat»vt  Hc  complementi  cruris  cd  ii nus 
ad  VI  finum  coplcfflftl  alius  cruris  «vt  fic  finua  lo 
complementi  arcus  ioaentl  cp  sd  iv  ignoti  srcut 
eomplementum»&  duo  inuentl  arcus  fimul  addan- 
tur CD»  & Dv»8r  fiet  «v  bifii»  fi  anguli  fpecie  con- 
cordent : quod  fi  difiboenc  alter  ab  altero  fnbdoca- 
tur»  & refiduum  erit  arcus  qu^firus  • 

THEOR.  V.  PROP.  LXXIV, 

Tangentes  Jecundg  laterum  conterminalium 
arcui  normalis  funt  inuicem  in  proportio^ 
ne,  VI  angulorum  finus  fecundi,  in  quos 
triangulum  d normali  diuidilur . 

TRiin|ulolMi  Uteri  ami  iTocomtrinlna- 
lia  Imt  IU  , & II ; quorora  complcmemo. 
lumlangtiun  funi  >c>&  ic:  Arcui  rcr6  angn- 
liHuoi  fuoi  FD>ac  ao)  quonnn  linua  fecundi  at,  te 


rumfccnadci  fic  ai  ad  Hr  finus  fecundi  angulo* 

tua. 


Probatur.  Nam  ex propof.ao. huinS  Radluf, 
ro  eft  ad  fioum  complementi  anguli,  nempe  AB,.e 
tangent  pc  complementi  cruris  adiaeentis  i t ad 
tangentem  ac  complementi  bafis . V nde,  te  cn- 
. Mrteadii  K ciit  ad  OE.  vt  At  Gnus  ad  tadiu  Dv.feii 
ei  eadem  propoCaO.  io  altero  triangulo . n pi  ad 
IO,  fic  Vo  radius  ad  finum  Hi . Ergo  cx  «jw  ic 
tritad  Fc.vtas  adn. . 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  LXXV. 

Datis  duobus  cruribus'-,  &•  angulo  verticali 
angulos  reliquos  obtinere ; Ji  altus  ango- 
Ims  tertius  fpecie  fu  cogniiut, 

Sint  data cmraMi.St  Lt,8r  anguina  r xertict* 
Ut.  Quia cllcs ungens  fecuada ad  . clan- 
gentem fecundam»  rt  a.  ad  finus  complemen- 
torum angulorum  datur  luque  proportio  ba  eom. 
plcmentl  angulorum  ad  rH.  in  quos  rcrticalia  ell 
diuifus  In  tangentibus  ca,  Sr  i° ; dator  quoqj  fum- 
ma  anguli  riseorundem  angoloium , idtoque  gx 
48.  Ii.fi  fiat»  rtcf»frr«  fumms  tsagcoc;um  x. 
crurum  sd  ipfarum  dificrencism » fic  icmifumniB 
arcuuPB*&  ov  tangens  ad  ipforu'  lemtdifi'cccqtic 
tlgcoU  reperies  femdiffsremia  arcuum  Ps » 6e  vo» 
qusm  fttbtrahes»dr  coofequeris  minorem  «rcua 
DV  iddes,8fobcioebis  maiorem  lo  srcus  angulos 
xt  o»dr  otv  mcfuraaces . V ude  dato  angulq  x 1 o»ft 
latere  li  coafequeris  anguium  L*fic  Jato  aogoio 
Di  v»Br  Utere  mi  conrequeris  angulum  m»ck  i|.b» 
Quosvnies  angulis  fperic  coafcntlentibus:  fub- 
duces  alterum  sb  alio»  fi  fpecie  dtfiboeat  • 

PROBL.  IX.  PROPOS.  LXXV. 

Datis  duobus  angulis  ^ 0 bafi  exquirm 
angulum  verticaUm . 

DEtur  angulus  L>  Sr  M|8c  bafis  Em,  8r  Iu  ani- 
mOficreperire  anguium  LiM-  Ex  comple- 
meuconim  angulorum  uagencibus  No,&  overic 
nota proponio mx  ad  xL  finus  ex 77.h.  vnde  repe* 
rieturMz,fr  xLex  prop.dS.h.  deinde  angulo  m» 
& finu  MX  exquiretur  angulus  tim  exprop.  5. 
h.  rorrufqueaoguJot»  &lx> angulus  Tii»&fic 
totus  angulus  Mi  L notus  erit » fi  fimul  vntantur» 
eo  quod  «uguii  ad  bafim  fpecie  confooencv  vcl 
fubduc  atur  alter  ab  aJio » U dilTooeot  • 

PROBL. 


DE  TRIANGVLIS  SPHyERICI"?  SOLVEMDIs: 

PROB  L. 


P.ftOBL.  IX.,  PROPOS.  LXXVI. 

Ditis  duobus  cruribus  , ungulo  opfofiio 
ungulum  veriieulem  conftqui  ulio  tertio 
ungulo  fpecit  noto. 

DEtnrcnicLt.arMf.&Migulvt  L oppofinu 
cruri  m t .Primo  dac«  ba/i  t l,&  angulo  l ex 
propor.t|.buiut  inuenicturanguiua  dis. 

l)ein<le  be(  ei  pr.74.trt  cangentcf  sc  ad  pc  com« 
pletnentorum crurum,  Hc  at  fious  complemend 
aogolirepcni  Dit  adaltui.l^ioasnietur  ph  fi* 
nus  complementi  anguli  alterius  mp,  <)uos  ina- 
fcs  n concordent  angull»rubducct  minorem  i ma- 
iori fi  anguli  rpecie  difcoaaeniane . Hoc  aateni 
etiam  docuimus  alio  modo  propof.f  8, 

THEOR.  Vi.  PROP.  LXXVII. 

7«  obliquunguto  triungulo  [inus  fermento- 
rum bufis  i perpendiculo  fultorum  in  eu 
funt  proportiome  j in  quu  ungentes  com- 
plementorum ungulorum  fegmentis  udiu- 
centium , 

Nguli  idi<nnt(ilcginn»iaTM|8rlT  t nor. 
mjli  f.fiit,  fine  L,  & M,  Se  tangentes  com- 

plefflenionimipronimro.ftNo.  Dico,  qiidl,Tt 
fi  nas  Lx  sd  nonm  MXtitafit  roadONin  propor* 
none  in  pc;ced.  (chenace . 

Probitar  ex  halas  . Qaoaiam  radiaJ  LV  eft 
*d  finum  LX  erurli  LT.nungeat  na  eomplemen- 
ti  alterias  cruris  ir  ad  taagentemop  eomplemen* 
ti  anguli  Ipfl  crari  1 1 oppoliti . Ergo  is»errr«dj 
Cnaa  Lx  erit  ad  radiam,  et  taageaa  Po  adtangea- 
tem  D»  . Et  ex  eadem  propof.  rt  radius  sil  ad  mx, 
fic  DE  tangens  ad  on  tangentem : Ergo  ex  a;w 
»t  Hnut  LX  ad  XM  finum.ita  po  tangens  ad  NO  tan- 
gentem complcmentornm  .&  ideo  erit  etiam  'o 
ad  LX  permrteado,  pt  no  ad  mx  . 

PROBL  X.  PROP.  I.XXVIII. 

Duio  crure,  O-  ungulis  duobus  bujim  inter- 
iucemem  angulis  expromere . 

DEtur  anguini  t-.  Seu,  Se  cma  it , & In  ani- 
mo fit  repertre  crus,  feu  bafim  IIL  . 

Dato  angulo  L,  Se  erute  a inucaies  in  primi* 
rruatrex  propof.i}.  bniut . 

Secundo  ex  prxccd.  ficies.rt  oP  tangens  com- 
pleinenti  anguli  ad  finum  xt  | Gc  fageus  alteri  na 
•nguli  oN  ad  MX  ; habebifi].-  dnos  arcua  LT.&  mt  ; 
^oifimul  addei,fi  anguli  dati  fint  rpeciei  ciut- 
deniifabdncei  fi  'dinerli  fint  diuerfz  rpeciei : Hoc 
auttm  docnimns  fupra  propof.  «L  Quid  autem 
fitPOadtx.rt  oHad  mx  patet  ex  prcced.  Nam 
«um  fit  TO  ad  ON,  Tt  ix  ad  XM  erit  etiam  pemuu»- 
••oradLX.stbMadsn . 


XI.  PROPOS.  LXXix. 
Dans  duobus  angulis,  & bafi  interiaciente 
duo  crura  reperire . 

QVontam  enim  eft  ONad  o p,  et  mx  dd  xL  fs« 
»rf,s*  : demur  reto  bafis  Lu,  Se  anguli  t., 
& M in  triangulo  obli>juarigulo  Iim,  dr coofguen- 
ter  complementorum  tangentes PO,  Se on  dabitur 
proportio,  .jnam  habet  xi  adXM  In  duabus  tau- 
^ntlbus  Po.  dr  ON»  Ar  dabitur  fumma  arcis  hl  b> 
fis  rcilicet  inerriaeentis . 

Vnde  ex  diait  fupra  propofdS.  erjuireifinus 
XL.Se  xu  .Se  arcum  Pt.  dr  tmj  guo  obccaco'w 
Secundo  crure  mt,  dr  angulo  m ri<|airM  bafim 
IM,  ex  propof  SL  huius,  dr  rurfos  datocruretT, 
Se  L sagulo  es  eadem  perquires  crus , feu  bafim 
lE  : quod  Se  (eeimus  fupra  propof^. 

^I^rerd  anguli  fint  fpecie  differentes  pro  angu- 
lo obturoaccipies  cius  complementum  acutum  ad 
ineundam  opetationem  pro  alteto  angulo , dt  ea- 
dem exequerii,  st  pc  ilis  . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  LXXX. 

Dato  in  fphara  triangulo  obliquangulo,/! polo 
in  angnlo  verticuli  maiori  cruri  oppcflo, 
mitruallo  mirnmi  crurii  circulus  minor 
defnhutur, tangens  dimidia  bajis  ep  ad 
Ungentem  dimidq  aggregati  crurum,  ve 
Ungens  dimidia  differentia  crurum  refer- 
tur ud  ungamem  eius  j^rtiouit  bafis, 
qua  extru  circulum  remanet . 

O Ph*ra  fuper  allqaod  phnum  locata  fit,8rpuii« 
0 dam  contjftas  (Jt  vertCx  f trianguli  obii* 
^anguli  ICI  Tphira  defcripti polo  ts ejai op«' 
poniE  maiori  lateri  Edc  deferibatur  circuius  zict> 
iDteruaJio  arca  ci  minori  • Jta<)ue  ic  arcus  erit 
*<i«ul*s  treai  ii|  Vnde  totus  arcus  »7lb  critag- 
gregatiim  ex  cruribus  ic*  Se  iLb  . QuU  trerb  pl*» 
oum  m 0 tangit  fph^riiomaes  linea;,  feu  fcdioneS 


Ia  codclineaut  erant  ungeotes  fpbprx  . ErgoQ 
planu  A()1LB  cfrcnli  productu  incciligatur,a^ 
plaoQ  mo  faciet  reftione  Mi,8rduSaper  j ijnea 
AM  efficietur  mi  ungens  arcos  bili  fumme  duoru 
erarum.  Rarfusgqutt  ic  cquatur  11.  arcui  t.  b 
erit  cruram  differentia,  Ar  dudi  Itned  Ag  per  i.  U* 
oeaiB  differeotiaii  crurum  erit  tangens.  Sie 
vcus*coi  eft  bafit,ar^4udo  plano  circali.ACoaA 
cuius  portio  eff  fccal^c  planum  m n in  eN , dr  per 
c du^  redi  ah  efficietur  mb  cius  ungens.* 
Tirbiiafis  rcouocK  cztr^  circolam  arcus  01  voca- 

t»H 


w 

'a 


4»4  tractat  VS  XXVII. 

tnr  itfii  Jtmis,  ft  doAa  A« pn  d linei  cc  eiic 
cius  ungent . 


Snnt  intem  emgentei  non  mgulornm,'  fd  f«. 
niingii  lorum , eo  <]Uod  oporteret , n efTent  un- 
gentei  angulorum  Intrgrommi^ood  prouenirent 
i centro,  at  quia  anguli  mai,  8e  oae  lient,  & an- 
guli »AE,ar  OAE  funt  adperipheriam  hinc  et  pto- 
pof.aq.  el.]  lunttang.  non  angulorun,-  fe<j  remi- 
••galornm . . . 

Per  ea  autem,  qme  ditimnt  de  proiedione  cir- 


culi obliqui  in fphera prop.p.craa  ad.MNHcrunc 
■ uil. 


punfia  in  peripheria  circuli  proiefii  etiftentia, 
quod  Iit  baliB  radioli  coni  fetienii  cniut  balii  Aib- 
contraria  ell  circulus  zicoi  , ^ hiuceH,qu6d 
illud  idem, quod  fupra  pr.12.  de  triangulis  planis 
olienrnmell , hic  rerilicetur,  St  ha  Iit  tangens 
IN  femibalis  rtUt  ad  tangentem  Mt  rcraiaggregatl 
crurum,  »t  tangens  femidllfeccntiK  crurum  Ki  eil 
ad  tangentem  Ci  remiponionis  bafeos  eitraeir- 
culum  remanentis : Omnia  autem  elliguatur  di- 
midiata , quia  fccantet  ille  • vt  as,  au.  am,  & a(, 
terminant  taogtotei  non  proueoiuot  i ccocro  < 
Iphzrz , st  dixi,  tnde  arcua  meniurantes  angulos 
dudi  radio  AI  apud  A funi  duplo  minores,quim  ij 

qui  in  circumferentia lphztzruat,rcUicct spe, 
8esLi,fircrt. 


pROBL.  XII.  pRopos.  Lxxxr. 


Ddlis  trihus  laierihm  ohliijUMgiiU ffhurici, 
illud  ad  duo  rt8angula  reducere. 


DEntur  trianguli  Tphariei  tria  latera  primdm 
40.  fecundam  j^o  tertiumtfo.  Gr.  Scatua> 
tur  probaH  crut  maius»  cuius  medietas  eft  30.  Gr. 
de  tangens  groffloribus  numeris  tantum  accepu 
«n  577.  reliijua  rerb  duo  latera  ia  vnum  aggregeo- 
tufi  & ^cm  Gr.75.  qui  bifariam  diuilt  erunt  Gr* 
57.  m.30.  quorum  tangens  cft  7^7.  Rurfus  fub- 
• ducaturcrus  malus  dmioori»  &Gr.5.prodilFc- 
rentU  remanebant  > 9e  pro  femidilTcreotia  Gr.s* 
in.|o.  CUIUS  tangens  par.43.  Adhibeatur  Itaque 
regula  proportionum»  Ar  ponatur  primo  loco  tao» 
gens  femibalis  en  par.777.  fecundo  tangent  femi* 
crurum  EM  Par.767.  tertio  tangent  dif* 
ferenua;  crurum  et  ptr.43  A prodibit  tangens  57. 
CE  arcus  de  Gr.).  ra.i^.  femibalis  alterne  , qui 
duplicati»  vt  fiot  Gt,6.m  ablati  i bafiGr* 
60.  remanebunt  Gr.73.  tn.ai»  pro  baliocmtra 
circulum  remanente  » cuius  m^etat  Dfcric 
Gr.stf.  m.44*  io  quam  cadit  arcus  normaltt  ir«cc» 
liqua  ver6  medieta*  aJdlu  bafi  alterna  4»  awfO. 


dae  reliqnum  arcum  roaGr.  I).  mio.ldo 

Ratio  buitts  rei  cft  ei  pcaced.  Qu^  (ta  eft  taa- 
gens  sN  ad  tangentem  bm»  vt  tangent  bk  ad  caa> 
gentem  cc ; Vnde  datis  tribus  primis  regula  pro* 
portionum  qaaru inucnictar . 


PROBL.  XIII.  PROPOS.  LXXXII. 


' Datis  iribus  lateribus  angulos  quojlfbet . 
referire . 


propof.  aoteced.  id  optimd  fit . Namcuov 


iamconfequti  fuerimus  notitia  paniu  bafis* 
in  quas  arcus  normalis  cadit  crure  ilb  dato  pro 
balip  Se  crure  cor » iam  reperto  inueoies  per  pro* 
pof.iS.  huius  angulum  fi  adiaceoicm  cruri  dato 

ILB  . 

Secundo  inuenies  ex  eadem  propof.  dato  crure 
ic»&rc  angulum  c adherentem  cruri  fic. 

Tertio  eodem  dato  crure  ic»  Arcfiiuueoiet 
partem  anguli  venicalls  cirex  prop.|*  huius»  & 
ex  eadem  dato  crure  bdb»  Se  crure  ilb  probafi  in- 
uenies  partem  alteram  anguli  apud  i,qnos  aoguloe 
fimul  addes»  Se  confequer is  totum  angulum  ci  L . 
Semper autem  perpendicularis  intus  cadet»  quia 
enim  dantor  tria  latera  polTamus  elltgere  duo*  ane 
fimul  maiora  quadrante » aut  minora  » qnc  crura 
efficiant fVt  tertium  diiTonum  crus  fit  illud»  In 
quod  pcrpeadlcalarU  cadit  * 

Habes  itaque  Iu  hac  Expenf.  omnem  dodrt* 
fsamobliquaogulorum  pfnitds  explicatam»  Se  oai- 
ninb  abfolutam . Cstert  verb » qnc  ab  aJqs  ad 
abundantiam  dodrin{  traduntur  omnes  cafus  non 
plene  adaquant  fine  Iftis  licet  ingeaiofiflima  fint . 
Vnde  huic  libro»  qui  necefiar  ia  compleri  inten* 
d it»  Se  fuffi  cientia  QOQomnia»propofitioaes  predi* 
^iatuerugt. 


i 


TRAC* 


TRACTATVS  XXVIII 

*De  Progrefsionihus  fuperficierum . 

Ranfa£);is  traftatibns, qua?  dc  lineis  erantconfidcratis,vt 
in  corporibus,  vcl circa  corpora  dedu£Iis,nuncdc  cor- 
porum,fupcrficicbus  agendu  cft.  Et  quia  fupra  trafta- 
uimus  de  progrcfsionibus  in  numeris , & in  lineis, 
ratio  poftulat , vt  eas  propofitiones , qua?  Vera?  vni- 
uerfales  funt , oftendamus  fimiliter  de  fupcrficicbus  quoque  vcrifi- 
cari,&fimulfpccialia  qua?dam  de  progrefs.  Arithmetica  fuperficic- 
tum  attingamus , qqa?  cubandis  fpha?roidibus  necefiaria  funt . 


EXPENSIO  I. 

Vt ferit  [nopor  lienis  Gtomttricrt fuptrfcitrS 

DVple»  ell  ferit»  rrfper(icIerarnM|z  conti- 
Huata  in  infinitum  geomecri^pRendi  po« 
ceft ; AHa  cfta^ux  voicam  fufwrficiem  cooftitult : 
alia  qae  diuerCas  fupcrficict  inuictra  fimiles  cooi- 
ponicjdc  hac  prfclpui  hic  propofitiones  tagemuas 
quai  exhibuit  nobis  Ambrofius  d S*  Vinecotiu  ab 
Ipto  fingulari  ingenio  excogiucas  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Omnes  propofitiones , quiS  fuprn  Je  lineis 
demonflrauimiis  de  fupetpciehus  gtome- 
tricl  coniinu*  pregeffont  procedent  ihus 
verifcaniiu . 

Sint  qoadraca  fimflia  > Ceu  qnodeamque  aliud 
genus  figurarum  A|  atC»D>Arc«t.  propor» 
tioQe  geomectici  continui  procedentia;  Dico 
de  illis  omnia  illa  cerificari  i qu«  fupra  tradlltf. 
part.  I.  de  lineis  tnemorauiixius , 

Q«od>  Tt  oftendatur  fiant  redlangula  (qualia  11« 
lis  figuris  A, c»D» 
8r  C9U  fed  eiufdem 
altitudinis  ex  pr«4|. 
fcl44.l.i.elem.qtt( 
fine  tiM>N|0>quae 
Inuicd  eam  pronor* 
tionem  obtinebat» 
quam  bafesex  prop. 
i.Ub.6.Elem.  erle- 
que  L ad  M,vt  pq^ad 


S 

"Si 


JM 


R t 


&ricdcatfj$Tnde 
probatur . Ita  efi  fignra  a ad  figuram  •»  ▼*  rc- 
Aangulum  ipfi  a «quale  tdM  re&angulum  «qua- 
le figune  1^  fcd  ex  .iir  tt  leftan^W £ 


ad  M>  ita  efibafis  PQ.adbafim  Ergo  ex  pro- 
pof.l^dib.t.  Dem.TtA  ad  b jcap^aiTQ^R»8r  ita 
dicas  de  altjs  c»  P»  qu«  fe  referent,  vc  bafes  xj,  6e 
ST  minoribus  io  infinitum  . Cum  ergo  fpatia  fuc> 
cefliud  minora  io  proportione  Geometrica  confer* 
uent  femper  eandem  proportionem,  ac  iinc« » feti 
baref  fuccefilad  minores,  omnia  ea , qu«  de  lineft 
dida  funt,  etiam  de  fpatl/i  fimilibus  verificari 
poterunt. 

COROLLARIVM  I. 

OMnU  ea,  qu«  dicuntur  de  lineis  fupra  trad; 

id. verificari  nedum d«  fpaci]i  firniiibust 
fed  etiam  difiimUibuS  continue  proportionalibus, 
vt  funt  redangula  l , m,  m,o.  Sicut  etiam  non 
tantum  de  Ijs.qu*  diucrfas  fimileS  figuras  con- 
ftitttunt;  /edde  ijS,qulvntcam,  quorum  tamen 
fingul(  panes  aifigoate  deertfeant  continua  pro- 
portione geometrica . Taleeft  cotum  fpatium  to, 
cuius  fingulz  partes  i.  dr  M,  & n , & c«i.  fe  refe- 
runt, Tt  bafes  Pq,  & & **  • 

CORqLLARIVM  II. 

ELficitot  rurfts  progreffionem  infinitam  figu- 
rarum fimillum  A,B,c,D,&r  czc.fea  diffimiliu 
X,  m,N,o  producere  determinatam  fpati)  quanti- 
utem  ; fi  fimul  omnia  fpatia  fumantor ; Nam 
etiam  line«pq.«eQji,ar  rT  dctenninacam  lon- 
gitudinem fimut  fompte,  licetis  infinitum  muU 
tipiicaex,  producunt  ex  prop.l].  pan  l.  traA.  id. 

COROLLARIVM  IIL 

Deducitur  quoque  vinia  fpatia  antecedentia 
A,B,c,Defie  ad  omnia  cofcquentia  B,c,D,r» 
9c  c*t.  vt  vnik  antecedens  a , ad  fuum  confcquctis 
B,8rfimiliter  antecedentia  t,M,  Nad  confequen- 
ria  M,NiO,  efle , vt  l ad  m ; Quia  ex  Cor.  %,  pr.  w* 
Tra^id.  fiefunt  liae«  a.R,&RS,ac 
ad  fc  VtP<i^»d  V • 
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Vndc,*  pimHtamdo  a.i,c,d  V.g.  antecedentia 
Minia  erunt  ad  Aiirt  conleqnentla  omnia  l|C,D,t 
tcuncadf. 

COROLLARIVM  IV. 

GNomonem  nigrum  nempe  dilTerentlam  prl- 
A a fecundo  termino  a,  St  ipfum  primum 
terminum  totum  a.  fic  totam  feriem  terminorum 
infinitam  cfle  in  continua  analogii  eadem  . Sic& 
reaangulnm  nigrum  differentiam  primi  i i fe- 
enndo  M,  & ipfum  primum  L , te  totam  colledlio- 
nem  reSanguIorum  effe  in  continua  proportione) 
quod  ex).  Coroll.  prop.15.  ita  line*  fe  habeant. 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

iT»  demur  duaprogrefflones  in  eadtm  anM' 
procedentes pUnorum,feu  ijmtUet^ 
gura  vnius  fit  fimilis  alterim  figurae  cor~ 
refpondemiyfeu  dijfimilir,  dummodo  fin- 
gulae  vnius  feriet  inuicem  fimiles  fint , fiz 
CUI,  &•  alterius ; ha  fe  habebit  tota  pla- 
narum fertesad  totam  Ceriem,vt  primum 
vnius  ad  primumplatium  alterius. 

Sint  ABCD  t Be  t,2,)>4  progrefliones  I quarum 
termini  inuicem  fimiles  fint Iket  diuerli  ab 
alteriua  feriei  terminis  V.g.  iUa  fint  quadrata,  hfc 
triangula,  fintque  in  eadem  proportione  V.g.  a 
ad  1,  rt  I ad  a,&*  B ad  c,  rt  a ad  j , & fic  confe- 
qucnter,8r  termini  earu  fint  f,8;  6 . Dico,q«edca- 
ta/er.fj  ABC>&c*t.  erit  ad  totam  feriem  it),8e 
c*t.  vt  primus  terminui  A,quadratum  ad  primum 
triangulum  I . 


Probator  tota  ferie»  yntecedentiom  af,&  ezti 
ell  rt  confequentium  feriem  tota  bf,  fic  a eff  ad  bi 
fed  rt  A ad  B ita  cfl  e*  Hypothefi  triangulum  i ad 
a,  & fic  ea  Coroll. },  huius  omnia  antecedentia, Se 
feriet  tota  16.  ad  confequentia  a5.  Ideoque  et  i5. 
lib.].  antecedentia  AF  ad  confequentia  Ft  cruat,rc 
antecedentia iff.&a$. confequentia.  Quate  c<m- 
»ertcudo,*t  feriet  tota  fa  ad  A primum  terminum. 
Ita  l.0.feriet  tota  ad  1 primum  terminum , Prop- 
tereaqoe  pcrm»M»d«,  F<Ar  feriei  ad  itf.feriem:lic 
A primut  terminut  ad  1 primum  alccrint  faciei 
terminum . 

PROBt.  L P&OPOS.  III. 


V S XXVIII. 

fJuUtiem  toti  feriei  At  arqualem  cfTe  i 


Patet  ex  propof.lj.  part.i.de  progreff.  vbi  id 
probauimusdelineli . Sed  lam  offendimui  eat 
peopolitionet  effe  rnluecfales,&-  planiticbus  con- 
uenire.  Ergo,  fi  tertia  proportionalit  lineainea 
proportione,  quam  habet  differentia  prim*  line* 
i feqoenti  ad  ipfam  primam  lineam , h*c  inquam 
tertia  proportionalis  totam  feriem  f quat  lincMura 
lie  etia  fuperiicies  tertia  proportionalit  gnomoni 
nigro,  8:  quadrato  toti  A rquabit  toam  feriem  fu- 
perficierum . 

Et  eodem  modooperaberit  de  redanguloF  ni* 
gro , nam  Ij  fiat , vt  p ad  totum  t in  quadratum 
tratfufa,fic  L in  quadratu  redadom  ad  aliud  Inue, 
niei  z zqualem  progrclfioni  iO  reaangulomm , 

corollarivm  : 

Hinc  eiI,quod  fi  fint  ait*  fpeciet  figuraram^ 
qudd  pomt  reperlri  fimilem  figuram  aqua, 
lem  toti  feriei, fi  differentiam  In  fimtirm  figuram 
redigas  ex  prop.qy.lib.tf.Srex  tertiam  proportio, 
nalem  ioncniat,rctrad.fcqucnc. 

XL.  II.  PROPOS.  JV. 

planis  fimitibuf,  cutas  hafes 
homologa  in  conlinu  im  fint  ^3  tr*  repe- 
rire  illorum  planorum  lermtnum, 

IV  prop.feq.  fig.  fint  bafet  planorum  homologp 
umiliucQ  Abp  Sc  bc  indiredum  po{itZp&  eapitt 
vitlnuim  terminum,  adouem  pro- 
gfcffio  fimllium  fufrcrficlcrum  eit  bjjbus  ioG- 
dentiam  data  perueniat . 

Inucniatur  exprop.iy.Tra5.Irf.par,i.6i/7ufn 
Aipdf  BC  progreGIonistltioius  terminus»  ^uiGcr.» 
Dico  r effe  etiam  vitimum  terminum  datorum  p/o- 
noru,ad  <]uem  prnduda  in  iannitum  eocum  pro- 
gremo  peruencura  (jc . 

Probatur,  c]aia  cum  bafeS  fint  ror,  <juot  plana  » 
Sr  io  eadem  proportione  duplicata . Si<]uidemex 
prop.2 7»iib.5,plana  limllii  duplicatam  habent  ba« 
fiumproportioncm»irnde patet  luiS  bafibus  ad  eam 
termioam  x<juaii  multipiicaiione  peruentura  • 

PROBL.  UI.  PROPOS.  V. 

Datis  duabus  primis  bafibus  rtperire  plano2 
rum  feriei  snfinttae  aequtdem  fuperfiesem 


f lanitiem  aqualem  toti  feriei  Geometrica 
continua  fuperficierum  exhibere. 

Flat,  Ft  gnomon  niger  redaaus  in  quadratam 
ex  4J.  lib.i.  quadrati  a,  qua  differt  i quadra- 

to*,ficqu^r«tnmwigmiJiatoA  adz,  Di«?z 


T^Entnrbafc*  quadratnrnm  A8,5f  Be,Sf  er  pro 
P®^**4dib.tf.  repcriatareii  tertia  propoc 
eionalis  cp  : duarum  rcro  ai,  co  datarum  repe 
flatur  «riei  infinita;  linea  zqualis  Q.  expropol 
lOotra^.itf.  par.i.  Fiatque  fuper  Q^redaogulur 
AO «quale  rititudini  bt.  «f  iUud erit, quod pofte 
Utur,  squale  toti  feriei  qu^ritoiM , 

Proba- 


DF.  PROGRISSIOVIBVS 

^rointur.  linea  Q^ei  prop.li.  trad  t6» 
i.r^m  fir  «quiIis  r6ti  rerieibafiumimparlura 
tx  .tfa^oneolKmet  duplicatam  rattonem, ad  pri- 
mam bafim  At 
^ ^ mm  eti#»quam  ha- 

bet feriet  bafiu 
Ar  ad  primam 
bafim  eidem  At. 
Propeerea<{ue 

et  i.iib.5r*etiam 


reftanjtwlpm  ao  ea  o/aflumeiafdera  altituJinia 
«drrmuni  quadratum  AT  u •IHfatam  habfb-t  pro^ 
BOftioii^»  quid  (ie  eadf .ac  bafi<  fu*  Q.*d  binm  At 
MidratiATf  iH  oa.  quam  habet fetKtbaUum  a» 
bafim  AA.  bed  feriet  quadratorum  Af  ad  quadra- 
tum primum  *T  dopficatam  obtinet  propoiri^ 
sem  fcriei  b fium  ad  pr«m  im  bafim  inqUidw  un- 

Culi  et  p|^>p.»l  lib  duplicatam  IwHumobMPft 

«roponion^;  quare  cx  17 1 S ^ omnia . Ergo  nu- 
dem obtineic  ad  idem  quadratum  AT.qoam  re^o- 
f alum  AOftxQjlcitudimi  iTt  ad  idem  S"*™*** 
AT . 00*»“^  quadratorum  feriet  infinit»»* 
colum  prcdidum  ao  n Qj?ront^ualiaea  9.hb. 
j.  cum  eide®  eadecn  dlcaat  precor tiooem  • 

coiy>LLAai  vvi. 

SI  inter  «f  mrrepdrlatur media  proportio^ 
naht  q^ratonl  c»  ca  eredum  eftt  cqttale  ««• 
aaoguiofcbft*  Arc6prehfn<o«<pd^* 

, erit  qao^cqwe  coci  fericiiofiniMi  quadrator»  • 

PROBL.  IV,  PROPOS.  VI.  , 

Ddfo  fAaifdto^  0*eiuf3tm  Jtitudinis  «• 
fUni$Jo^  fertem  in/iHitam  fxi/ifiY, 

0*  i dato  quadrato  incipiat  t CP*  fota 
dato  reff angulo  fit  dqualts  • 

Flat  e I ofop.lt.Iib  n A»  ad  Cf  lawi  rrAad- 

gulMfCCAadci  aUam  Inoenieodam, 
erignuf  parallela  aduitar  fit  redangulom  COt 
bole  antem  reftangulo  fin  quadratum  «quale  O.  • 
Dico  firiem  ^acPatmm 
SoMlulo  AMTOcri. 


— ^ru“i 
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(T-func  {qujlri.qauil  cir.tnn  b.fis  ac  «ndi  dcint 
proporcionemq  Mdfjo  ko  a 1 qua  iratum  cU  vel 
re^angulum  e {uale  co  • Quader  eum  fit,  rt  fe- 
cimui  ACad  ci.#t  at  ader  8t  i Ico^vt  monu«mu|J 
Af  «quetur  fenei  bifium  infi  m«  t irratione  ac  ad 
Cl*  cquabitur  etiam  ron  fenei  mfi  iit«  bjfiam  al- 
tecoarurri,  fir  iricerfuntirumr  m eauone  AcaJ  lt 
quod  Cl , fir  AT  fi  )t  «‘fualra  . Qja  e ex  anteced. 
te&anguinm  czrA* firco  nempe  reSinj^ulum 
Al  • fcriei  lafinitA  qua  Iratorum  ad  ad  CL,  8e  ere. 
«rit  «quale,  cuip  fic  erecium  fu  irf  AVcqualit  fe- 
Aieibafiam  alc^arum  ac  .fir  RT,fir  altitudima  Cl>» 
rtdocccprop.I.h.  quodetipromiflum. 

• PROBL.  V.  PROPOS.  Vir. 

Planorum  fmem  exhthere  ^ qHdd,damfc^ 
mento  fimilt  tou  alicui  planitiei  inci^ 
fiat  j 0 ipfu  feries  pt  toti  flamtiei  da^ 

td  dgua'is  • 

Sic  datus  V.  £.  circulus  t>MN  I qoo  aufentar 
portio  vzp  fimiUt  toci,  fir  debeat  conflhui  fc- 
riek,  qo«  incipiac  i circulo  PVz.  4r  toU  fic  «qua- 
lis pUmtad  toci  onm  « 


Probator . Pecimot  At  id  Ct . »t  CA  adcr  • ' 
IdeoqoecoffificcAfumptus.rt  prtmut  terminus 
ndet,  rt  fecundum  rrluc  Af  totam  cum  pnmpad 
•CftefiduumeA  primo  et  Coroll.l.  prop.id.  ttaA. 
fid.  part«i.  Af  erit  «Qoalis  toti  b-<fi>KQ  iofiniui  (l* 
rictioratione  ac aaci» procedentium. 

Deinde  quia  quadratam  c A «quatnr  redaagnJo 
V CO  babsbic  eandem  racionfi  ad  illa  quadraift  AD  : 

• Qubre  cum  quadratum  mAtmum  ad  fic  ad  quadra 
tum  cu  rt  AC  bafis  ad  ccnlast  proportionalem 
Dr»qciia  funt  la  dupl  caia  proporciooe  bafium  | 
cnc  etiam  ul)t  proportio  Quadrati  eiufdem  ma- 
ximi ADadreSbngulumcoob  ean>lem  alcKudb- 
ocBrTtbAfit  ACad  Cl  bafiAi  fiXi'Xba(ei  cijft 


Si  eflet  tam  confiltota  feriet  ifta.frefT-t  AX,’t* 

. eflet  fenea  sa  ad  feriem  xc , vc  eireulot  a ad  c eC 
propof  15.  rrad,t6.  part  I.  Coroil  l.  Fiat  itaque 
f c circulutOMN  totut  ad  annulumeefi  luum  Omm.» 
TfZ.*et  pfop.sfi-  lib.d.  rei  etia  ex  tr.tp*.  fcquenti. 
ficpvzcirculuaadaiiadRTSaoQuiunigTU.  CoflU 
tuae  autepvz  pro  primo  termino,  fir  fit  a.  fir  fiat 
pUou  £ «quile  apuio  ATS  nigro  fimilc  cx  i;  1.^. 
cbcttlo.fir  planitiei  a,  fir  ideo  planitiei  toti  qwM» 
fir  pcoducatur  progeeffio  yfque  ad  fuum  termmucn 
X.  Oico/btcM  AXA0t^/eni(/ep/4  nln' oNM. 

Probatur.  "Nam  iti  cft  cx  cooftrudione  toti 
plaoitiet  omN  ad  aonulom  faum  fcuiinigrum  mo- 
■ZP,  rt  pvz  circulm  ad  a'*'Szp  amulam  nigrum, 
vt  A ad  c «qualCACX  Kffcdi,  fed  rt  a ad  c ^ ita  efl  Ax 
feriet  ad  cx  feriem  ci  Cor.|.p.l  b , Erco,  rt  ouM 
pUoitieiadOHUZPreijduuaQauluific  feriet  ax  ad 
tcriem  cz:  quare  CMaurrcada  erit  ax  tota  feriet  ^ 
.refiduum»  compartemque  fcriei  a primum  termi- 
■um,  ftOMM  plaoiciet  tou  ad  'rfi  luum  ez 
tpoulo:  VadeperatAre  da  erit  etiam  ax  feriet  ad 
OMN  plaaitiera  totam*  ve  terminus. a ad  pvz  refi- 
dttumjfed  a.  fir  pvz  eXcffeSiunc  sequantur.  £t- 

So  etiam  feries  AX.fir^plaoicies  ONMA  tota  «qua- 
oocuresprop.  1.  lib.fi.  Elem. 

Fiet  autem  rircolut  c «qualis  aooulo  olgro  et 
bkfi.  .1  iofn  doccbifflai 


Rib 


[1>XOBL. 


4?«  T R A C TTA  T V S X^rvm.  " 

• !!♦■?•:  . . j 

• PROBL.  VI,  PROPOS.  vm.  E X P E N S I O H. 


Saitm  i 4*tt  termito  intipitnttm  j fti  ■ 
^teri inditune . 

Flit  rcSangnlpra  *•  in  aldtnjlne  co  ^ile  to- 
ti feriei  ai  ex  propor.j.  h.  Sitqae  datum  ()a<> 
dratnm  IH  minui,^uam  rc^ngulum  AiiCalio<)uia 
propofitio  e(l  impoflibilii ) eni  a^flahir  talit  part 
•-MO , Tt  totum  LO  iit  squale  pisdifta  reftangolo 
AI . Ei  ei propof-d.  huiut,fiat  refiangulo  eofe- 
f ira  squalif  IV , qus  i quadiato  nl  intif  iataSc  erit 
fafium,  quod  eipofcitur • 

• ■ • 'i  ' * • 
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Patet , quia  ex  eonilrodione  feries  tv  squatur 
reSangulo  Lo,  quod  eft  squaJe  reSangulo  as 
quod  squatur  feriei  A»;  quapropcc^  feries  tA.», 
quabltnr  ItrieiAX, 

PROBL.  VII.  PROPOS.  IX. 

Striem  fupetf citrum  *ktti  datmproporiii)^ 
nem  ohlinentem  ordinarty  <ju4UKipi4ti 
dato  juadralo . 

Sit  data  proportio  7.  ad  4.  Fiat  autem  redan- 
gulum  A ■ adhibendo  fchema  prffcd.  pqoa- 
leprogrelTioni  ir  a ex  b.  prop.f . Deinde  fiat.et  7. 
ad  a.ita  redangulom  A T ad  refiangulum  eiufdem 
altiandinisAi, 

Sit  autem  quadratam  datum  L minus,  dulm 
redangulnm  a T , dr  ei  addatur  .tale  parallelo^ 
grammumcx|5.  lilr.r.  elcm.  aroicum  quo  faciat 
planam  pquale  plano  at  iadcndo  rcdangulii  top- 
qualis  MN  altitudinis  sqifale  ipfi  x t ; deinde  Ipm 
fiatei  prop.d.  b.  squalis  feries  quadntorum  ivi 
frerir  fafium,  quodeiigitur.  i 

Patet  ex  conftrufiione . - Mani  feriet  I V sqn^ 
tur  rcfiangulo  Lo,qu&d  squale  eft  feaangulo  ai'j 
nSangulnm  eetd  ta  fe  habet  ad  refiaUgulum  ai; 

« Ideo  ad  ferlem  a i ei  reaangulo  squalem,  « 7. 
Ad  4.  Ergo  etiam  feriet  Iv  atfferiem  Ai  fe  habe-  ' 
»i‘a.n  7.  «d  4. 


1>ept%mum..pta^tffioae;'MupA\  ^ 

VIfa  progrelEoae  Ccoq)Rrica  reftar.  te  Muli- 
camplanorumprogrcilioaeffl  breoiter  atf 
Un^abus.  Vodelic. 

PROBL.  I.  PROPOS.  X.  , 

"Triat^lum/tuparalltlotrammum  datum 
itk  fccare , w partes  proporttonen 
. mufeam  ferutat . 

Sit  triangulum  ak  t quod  opotte»  |u  j 
»t  totum  Ai(4planum  Iit  ad  plauuin  fca,  »t 
aOtferentia  plana  hic  ad  plana-i  differeoiiam 

_.  . . FH 

Uiuidatnr  latus  ai  ex  ip.pe.  tr.n.  vel  I.  er.14. 
in  partes  roulies  proporiionalenlla  *t  lif  as  ad  sa 
-Vc  in  ad  Hp  Geometrici  proportione  refponden- 
w a docanturque  reas  Hc,«r  cp,  eritque  fafium. 
Nam  Aic  totum  triangulum  erit  ad  apc  , vt  dilSa- 
rentia  ICH  addilferentiamscp,  pxl fi  fit paraUir . 
logrammum  ducaoror  oortmlei  ab  M adba- 
fim  AB.Ib  panes  ergnqharmonird  propornonalet. 
Probatur,  vt  r^ior  Ai  aiiA>  haies,  ficiefct- 
.JuriHad  HF  bafiuna.ditfcrentis  t M trianguUa 
vtpote  eiurdem  ahiindiult  ex  I,  llb.5.  cahdein  ha- 
bet baiium  rasionem.  Ergo  eiufdem  rationis  IH 
ad  HP^qus  eft  eadem,  qiis  1 A ad  PX.  Quare  eilt 
quoque  triangulum  iac  ad  triangulum  PCA  in  ea- 
propotrionee  vi  inc  Ad  bci . . ’ 

-~  - COR-OLaLARIVM.. 

Hinc  colligas  de  iftij  planis,  omOes  quoqic 
propofitioncsaqussdeiincisdisimus  verv* 
■ftcari»eumque  deiftis  nil  smplids  dicendum  nobat 
Ite  aibipia  fpariiaqopab  batmonicit  lineis  efficiud- 
Inr  accedendum . 

Z-JBtoBC.JH,  PROPOS.  xr. 

_ Trapezia  har^npaii^  iiaeis  intercepja  in 
haemoaieo.  triaagJo-baient  eam  pro- 
portionem J triaaydt  id  eriangu- 
lum,nempej>roportioiiem  duplicatam  bujis 
adbapm',  . 

( C'lat  Unes  harmonies  lOtuf  ,lc,8r  iroitr  no  in 
'i  V ciiangulo  batraonico MCaqus  faciant  fpacia 
10,  & ao  s Dito 
naffotu  10  nd  no 
kahert  iouuemtam 
perpere, skeniv  fM 
trua.tidi  ac  b id  > 
triaa-alaaa  - as  1 a 
nempe  propestee- 
ntiuflieaiam  Mc 
idHP 

■ s BrobatncTci- 
aogtt- 


DE  PRDGRESSIONIBVS  SVPERFICIERVM: 


anulum  ACit^trUagulom  Gmlle  ACreb  arqaalct 
Mgulot»  i parallelitcifeftoa  eft  io  duplicata  {ra* 
tloae  lateris  Ak  ad  latns  Af  { Trapesium  quoque 
BOtdtrapeaiumHO  duplicatam  habet  lateris  iB 
ad  latas  ftv  rationem  ob  ftinlltcudiaem  eorum 
com  angulis  f qualibus  c6ftent  ob  parallelas  j fed 
vt  crus  AI  ad  crus  pa  > ka  eft  ob  proportionem 
mufieam  elpsopoC»!*  trad.Mf.  parM*  latus  sH  ad 
larus  HP;  ergo  etiam  ACt  triaugnlum  ad  acp  triau» 
g^fum  erit,  vt  trapexmm  no  d trapesium  bo  » 
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COROLLARIVM 


Xjrinc  educitur  omnes  illas  propofitioaeStquAS 
■ I.  per«imusdcJlneisagffiWs  in  feriemliar* 
sBoaicsmnrogrecfientei,  etiam  fuperliciebus  ap^ 
plicari  ^cre»Ir  reritatem  eandem  obtincrc;qoia 
carum  omnium  fundameotuoi  eft  proportio  Mu- 
fica»  fecundilm  quam  in  feriem  continuam  Mufi* 
cd  procedunt » vt  faciU  es  tc  Ipfo  poteris  cond» 
derare  abfquc  noua  omnium  earum  propofitio- 
nuai  reditione  • 


EXPENSIO  lU. 


Dc  progrtjjttnt  fpMionm  Arithmetica 


HiEc  Eiptoiio  quidnodit  EUipticli  {po6)t 
‘te  Cfietlibm , te  cabtndii  Coooidi- 
tnit  auxime  defcnih  j cftque  relati  fandamtatam 
ui  illai  opetatioau  pteftudaa . 


THEOR.  L PROPOS.  XII. 


RelUngula  Arithmetici  dtcrefceiitia 
eiiifetcm  altitaJinis  aqmHatent  medietati 
reflanguii,  ex  eorum  integrorum  fumma 
etnfiantis  vno  exclufo  i dummodo  partes 
/ecmtdiun^uas  deer^uitt,  tot  hut  quot 
iffe. 


Slot  nOaneula  zo,arnR(ra  ri^a*  ad  A,V.g.t. 

ofiaua  M pane  dccrefeuic  alterii  refpedhi 
alterius . Dico,  ^aed  eaiaia  fic  dramata  firnul  apai 
•d/earmed/rtati  fiotmu,rfi*  ex  tit  ietigris  canfittur, 
mmirom  reSaegtli  uo  medleutl  cxclalb  ev  roico 

reOasgilo,  reliotp. 
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Probator . Nam  primum  nl  Kmanlic  tentilm, 
qoamiira  ablatum  eil  ab  rltimo  At,  figuidem  fep. 
ten  partti  io  nl  remanfere  ablata  rna  feptinu,ibi 
Ia  tP  raa  Teptlma  rellfta  ef);cptcrp  Geptem  ablatd. 
Stfo  amator,  quod  remanet  ci,<|«>d  ablatum  Alt. 
Sic  dicie  de  lelidno  oe>  <)aod  aquatur  dtfedal  aU) 
fiqnidembloc ablata  fnnt  tf.partet,ibi(ca  remaa- 
ftre,  ft  Ite  de  all;3,  ergo  dcRAot  hinc,  8t  rtfidua 
bde  r^abaonir : - Ad-S  iMtatar  fimul  eugm^ 


ta>  <r  defefiui  facient  totum  refiaugdam . Erso 
cum£«  fepeem  reSangula  deficientia  erunt  S- 
mul  defcdut.  It  cclidaa  aqnaiit  feptem  le^aoeu. 
Ile  imegrit.AbUtli  iuqiaqaalibiudcrcaibnt,te- 
fidua  remaneant  dimidia  feptem  re&ingniorm 
iKmpe  dimidio  ac  eacluGi  primo  oe  , ranc  aaceoa 
Teptem  deficientia,  qoia  i primo  nihil  aufenur. 

Id  ^am  dixiawsi  cum  ageremus  dc  proportio- 
ne Arith.  fummaodain  Cor.prop.p.fc.if.  Siqui. 
dem  ofteodinias  numeroa  datoa  coocinua  dimiou- 
lioneAriHimetica  deficienteain  aiam  furomauc 
redadoi  efficere  dimidium  numeri  jp--  tu  o 
fiuimaaimi  iafcduai  eonfurgemia,'  p 
ipfo umen maiimo  cae1ttfo,rt  ridere  S 
In  iAia  oumeria  . Namque  maeiraua  u 
urminuB  eft  lo.  qai  mulciplicatut  ia  fir  ■ tf 
facit  loo.  fumma  vero  omnium  eft  qr. 
nempe  dimidium  numeri  quadrati  ipfo 
maiimo  lo.  ciclafo,  ve  fiant  po.  cuiuA 
dimidium  eft  4f,  „ 
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THEOR.  IL  P RO  Pv<ys.  XIU. 


ReBartgda  jirodifia  iam  arithmetice 
dejicienUa  t fi  adhuc  fecundum  aliud 
laeuspradiBo  modo  arithmetici  dejiciant 
funt  maiora  fuit  rejtduis . 


Sint  re&angula  Aritbmeticd  iam  diminuta  au 
rfipie  ad  kr ; qua  adfiue  eodem  pradifto  mo- 
do dimiauaatar,Se  primo  auferatur  rcSangaluffi, 
cotua  bafit  fic  ar  partit  rniui,  oq,  duarum  , zr 
trium  prout  fupia  fecimus  i Oicohacrcfidua  re- 
Raagult.feu  quadrau  fimul  furapta  eicedete  par- 
tes omnei  a fe  ablatas,  nempe  ro,  deqp,&aP; 


PraalTamptum  . Et  in  primis  notandum,  quod 
omnis  rnitas  eft  ad  latus  alicuius  qnadrali , rc  la- 
tae ipfum  fed  quadratum  fuum  i quod  ex  def.ip. 
CraA.8.  ratione  multiplicacionis  fui, ita  rnicaa  me- 
titur radicem,  An  latus;  rt  lacus, Ipfum  quadratum; 
lice. metitur 4- rjq.  metitur  id.  Quarefidra— 
dice  auAratur  miras.  St  d quadrato  dematur  ipfa 
radix;  ita  quoque  erit  I.  adj.  rtq.  ad  la.  Nam  fi 
eft  l.adq.  rc  4.  ad  16,  erit  etiam  dtinVeadol.  ad 
rcq-adii. 

f^opofito  infuper  confiderandum  eft , qubd 
ram  radix,  feu  lacus  as  ex  bypochcG  minutum 
rnica  rnitate,  dr  10  duplum  ac  eft  radix  ipfi  io  A 
raultiplicaca  ex  prae.  Ad  minuti  ipfa  radice  1 1. 
Nam  diximus  , quod  omnia  reftiugula , ideft  ap 
arithraetied  deertfeentia  eqninc  dinsidnm  tcRta- 
galoim  AH  l^tqracum  famptorana  toties,  qnoc 
Rtt  » pattts  ■. 


'■  S. 
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favet  iaipfo  Utere  u raar.tHiuqiutaritlMM- 
tic^  4teteCniw',  * Mmea  dtmttar'  rcaitieutMl 
ipbm  nuximaa  «tu  fed  rcAtiigaU  iauieeiafant, 

«amfiacjeidUeaaltltodiali,  vcb«rcti^nRbal« 

^iioyaa  fv  afidnactlct  decrcfrtniti  s(|aebaiKill- 
aUiamaa  ractieem  «ami^pait^airam.fr  per4. 
rcilicatinrc,(luaaai|ied  dimlnaiiipfaradlceia, 
C^aRCa  praeed.  pcca<r.  ita-«rii  aranliat  aj 
rc  bcot  miauMin  anitata,  at  aa  ad  radkcin  kt 
ia  daftam  cqdeti^iMd  in  tpfafuiu  fartea  M abi»- 
taif^aaadice  Mi-Vade  rf  arit  adaa,n  ai  ad  id  ; 
Quarctlt  laeniRiatitaddimldiiimtadlrlirHiaa 
aa  radia  adnoUmldiMi  tp(bu*i  ea  |«i  Kb.(« 

' Cum  ctgolM  Iit  diandiuaradieii  aiibata dimi- 
nuta > (t  AIDttrianfiulumakfualrtiianiplIaiieco 

axaltcRaniiaic  dimidio Hcetfd^.erlttrv 
pcaiumiAqaafiiala quadrato  primo  D« , 

Vodefi  atian  eaiera  trapciU  «taraidrrpt.eineot 
«quaiia  fui*  quaJratii  XMidr  alif  a earrcfpondanti- 
busi  rpaiiumoccupptum  1 <|uidratia  decrafceoti* 
bus  (liat  aquale  triangulo  iac  ■ ex  ac  latere  om- 
mDmdimtnuiorum  refiangulotumi  8r  ia  radice. 
Vade  reOangula  ablata  eis  elTeiit  aqualia . Vetiln 
hoc  noned*  Siquidem  rnitas  raellad  radicem 
dimidudUdi,  (?djb9iidtaralrai',ralilidH<  ipTa  tota 
Aiad  K;  erit  etiii  ea  ilt.l.).dnalitas  as  ad  Sq^radi- 
cem<ba^<IMnM-rit*lli*'(e(a«A  i)i«c.  Si  Wrb 
dematur  dtialjtt!  i maiirat  radice  fit  radip  rciraen- 
t1<  mthoVU' qiildrati  xlit.  ■ Qhare‘AC  dlagrM|alii 
iranlibit  per  lij  Vade  trapaaduR  d diagoaiU.  ef- 
formaium  in  reqiienti  quaidrato  ininut  eri|U  quam 
ipCum  quadratum;  fiquidem  xqenu  latus  quadrati 
cft  idc  > ac  trapeti)  qjat  alterfi  aero  latus  minus 
a:  «onpotell equsri, *rici#estdeRKq[uliiC<^ 
fadiciar  probaffe  de  ano . QaaRaeaimartfiquiid 
icdtaagoia,  fcu  quadrata  decrcrccada»  rar&l  A- 
nthmeiied  diminalioae.vt  loi  It  iM,tmiinuio- 
raeuadum.qudmraedietataAcreaaagoli  ucreir 
1’ummi  ommumTold  prin4  dimiaacioae  deS» 
ciciibum  conflati. 


' TRACTATVS  X XVIII. 


corollarivm. 
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Probator . Quoniamea|42ced.CnrDU.  omnis 
trlantpla  • io  quibus  trspciisa  n exat . & cxc» 
txeodut  quadrau  fua,  rtXM  funt  oqualls  eiian-, 
nlU>quibiM  aaceduniur,  aioiicum  q£i  iriai«- 
bamuiaugulo  ItQ.fli  alinalijs.  PofltoltaqnelUq 
|^tiottisagulariacizl4tA.MSC.iuquo  qusdrsta 
aaaadOKrUoguU  qacA  zucpro  illo  (jpiiSr  zsil. 
biquibua  cxccduuusfii  xu.<j{_fcsiTt  fit  pommlir 


— 

ryo 

1 

Inc  ed.id  juodolienijiinuide  triingulis 

Si  HCQj  quod  GntC|ualia  , id  ejiam  oftendj 

dejiiijs,  h xd allumatur  (Unquam  IsluS  roatimj 

J;uotrati,  vc  (uroitur  sA ; quaK  du&a  tisgoajJifa 
eeabii.,qMi  dimidiam  lu  t , A triangulum  qpl 
erjt  cqu^c  xriangulo  ixm  ■ de  triangulum  zml 
traiiigulp  o£L|  8r  ita  fi  Gue  alia>  flue  quadrau, 
iide  cefiMjula . 

THEOR.  III.  PROP.  XIV. 

* Summe  refltmgularum  , ftu  ejueirun 
torum  duplict  Arithmetico  detremen- 
■ to  minutorum  ejl  minor  fummd  ifi/»< 
run  imeg/orum  txdufo  nmo  /ijut  hu- 
itt  ad  eam  minus  m frcfortione,  (jitant 
I.  ad 

Slnc tf^ngiiU  SQ» U n «leGckfilU 

Aritbmecic^i  oe  dum  qu4adUiuf  ■x»dle  •Ui* 
fed  etiam  quoad  latera  la  eodem  modo  • Dicop 
eoraf»  ftmma  xHf& 
lutegra^iadrau  per  j.«iulciplicau  aumerum  par* 
ttum  fueeeiluai  detfe^  ■iwfffli  propoc^MH^ 
q«aau.ed|. 


ne ; tparlom  Qcst  a^abiavi  fpatio 
fpaeio  zaasvndeomoiatrUagoUcQPfiUKfqualM 
er^texcelEbusquadratoruextra  diagooalC  acoi- 
cedenciuuw&  remaacatiumi  aempe 
xcae  I qoo  fuperant  $hc  triangulum M hrc 
triangula  QCo>&  mzc  funt  pqualia  dimidio  redatt* 
guIqfufciQrU4flVyQtccui(iK  altitudiaia . Etfo 
ctii  ezcefTus  qaadratbru  <^ti  $:  zet  «xua  cab,  iH* 
eogulit  Qf  c*&  Mzcvqtiaiia  fuot  dimidio  eorudem 
fcdN|ig|uionwiloy^«M>  gentem  etiam 
dmtMi  primfl  ioiCT  dccfefoeatia  excJufo  AiaiTiab 
«HMfl»«odeai  excedeeet  reftaogolma  fp>  iaa  em 
eefliis  omoium  quedittoenm  fepcf  «ydmrattm 
lACxquaretur  dimidio  rcftangolorum  fc* 

omnium  khjuxxi  defe^U*ml  ^ideodi  dfet  ui- 

angulum  Ape  partium  ).  duc  cederent  rr  « fo » de 
aait  (Q&MgulM>al  voa  eacaflui  quadratoru* 
^^qjiad^at^  reaao|ulo 

4 AtP  partium  6.  efient  dlmidium,af  tertia  part  al- 
tcriwdimidti,  nempe  «viducfttngsia  reAduafa» 
Se^>.detUY^  Sed iamoilcnfumeft.qwdtatum 
CB  primum  defici^tliim  nullo  paSo  excedere  BACa 
Vdde  sQim  qua dratorfi  ao^r  XMtflr  x«  dr^k  l t 
dimidio  redanguloPFs  H^uidem  fi  fpatioi^goaU 
Ilii  dimidio  excederet  ic  quadratum  diagonalem 
AXpilin  «qaa«e;4.  tmwMMCPu  bcd'qBa*W*y 
B ACP  cft  dimidiutiiiqiiadratorttfi  aM  ok  b#  prupolj* 
Ia*£rgo  quAdM*oeum*{ciim  iP  pooatui>dj 
aasgttlum  erit  la*  4r«Adeo  ZMflk  li 
critadAK4..qiudcau  iimfra  mimi# 

II.  ideft  minus*qui  i.  ad  ).  cpm  it  ad 

t-THEOR.  IV.  PROFOR-  XV.t- 

* Iti  jimdfliii  •^etrtjlntiius,  iCf  jkadr)^s 

; 7<iof  > non  dtcrffceniitus  addamus  maxi- 
mum <]uadratum^maior  froforuo  om- 
nium decrefietstium  ad  omnia  non  dtere- 
jcentia  addiso  virois^ue  maximos 
uady 

Si  fccieaqusdraCtMonaftB  rcaangulofURrlce 
crtfcaaa  la  pcuorl.  Ccbcnuie  aUto  otaiua* 
flo,trao,&aM.4cnaRetumque  quadrau aoto 
gra  ut  nuaaeu  rKaildUo  eia  quoque  loaaimo  . 
JPieo.  qobdquadsuorum  prudifltofnui  liprir  fao- 

ilu*  «rw  flr  Mb 

■ dtata 


DE  PR0GR.ESSK5NIBVS 

intt  cifulU  erit  mioei  qnim  I.  td  y. 

Probitar.  ha«ft  nihM  ad  rWiceoi , rt  radie 
Ipb  ad  (aain  qaadruum . ErgoxpubiiurreAa». 
gulooi  aa  «alea  pane  V.  g.  Af . Ir  'M  ao  partibaa 
tei  f Ijaot  fant  hi  qeadria»  ia  partu.eooftaacc 
qaadtatolpfi  Alix  17.  Elam.lib.d.  Qaare etiam 
jimWoa  CP  rtftingall  ex  IB,  * «a  erit  cquU 
dhoidiolvrtftangaliaA.  QndauieaaaD  eoo- 
gactotpartHmi,  qaat  iaiAlam  mdrata  pariu 
poKt  m hypeibeiit  ifria  aft  radia  ipU  »A  toiin  ac. 
aapta<qaoc iaipfa lArnatpanesi  Vodefiiaia 
foat  4^  partta  ia  id  erant  t4.  quia  ha  aX  faat  id. 
panaaptodaftar  a moltipticatioac  latetk  ai  Ia  fe 
^opafita . laoi  ir  re^aagalA  aft  ad,aN,re  f . ad 
d.  « propor.  la.  buiol  t addito  aactm  qua- 
drato, «t&t  Y**>  drqoadntit  decrercentibui  ir 
dimidium  ^iGda  I ctk  idhac  vc  ad  rK  i rt  ].  ad  £. 

Xdeeque  cum  quadrata  decrerctatia  aa  ■ dr  xM,  Se 

Ki  fiatminoi,  quami.  idd,  eX  praictd.  ad  aai 
quadrata  cqoalii.  Ii  addamuaaiaduaMattias  par> 

M paraUalograaimi  ■ V trootadhucquadraia  de. 
etofeoBtia  oa.  xWf  It  I A anm  -f  ipfiua  Va  ad  ra 
quadrata  non  derrcicciKia  mioul , qaam  a.  ad  d. 

St  dcdc&ua  aiic  ua  pasecd.  diaaidlim  panllalo- 
mmmili:  Si  ergo  addamuaiP  dimidium  qua* 
£atiaaaddimu<ftai,  qaam  PPi  rt  io  principia 
ofteodimaa  nimirum  pe . Ergo -aiUito  toto  qua- 
dram ia  qaadtaite  dccre&eodbaa,  cum  addami* 
mqgitaqaam  quod  requiiam  adboc.  rt  dicant 
propauiifem  a.mddi  mi  |.  ody.  habebuot  ad 
qoadrata  ooo  decrefetotiu  TM  maionmpeoponim 
a&quima.id<.rcl  Aad}.fteiecdtatMidicdaa- 
goto  dimidio  rptSc  triente  ev . 

THEOR.  V.  PKOPOS.  XVI. 

• d^adruM  dccre/cttttrd  , fi»  rtSaimU 
tlMphei  dtcremmt»  Arithmetico  j»pr» 
defefipto,  epui  iwcu  mimiiorts  pteria 
Jiecceffuem  torum  iteremtetem  coafH‘ 
luuur , ti  msiil  eeetietu  ed  proponto-f 
nm  i.edi.  rtfftS»  fuedreurumno» 
'^Jterefiemitm.. 

MVttlptleeatur  sa,iH A n raSangulaprca 
eededtia  per  dialfidnem  fobduplam,  rt  Iq 
'gg.  ProportMquadratomm,  ieu  rcAanguIq. 
ruifi  femper  eiefcet  ad  quadrata  oon  dKieicebitiJ 
k ftiipet  6e«  magia  pcoxiiaa  adeam  ptoponia 
ncoii  qbam  habet  Ii  ad  }.' 


- fv!  ■ 

n 

* 

E 

r 

1 P 


z 


SVPERFICIERVM.  501 

pnrced.  iig.  fucfe^nc  io  hac  duo  redanguU  nra» 
u a fimil  cQialit  lacluidiait  > ac  oq^,  Ted  «ptar  ina- 
fttdiftcot<4>diuifionemminotioremt  Ar  fubdu- 
piam  i termino  g erunt  Jongiora  p fr  de  cxCa 
Proptereaqoe  etiam  triangula  • n n i g » dmii.^a 
K^vuiorum  eruot  maiora  crtangulis  qgc  tn 
pre^eOeAga  fi  duo  triangula  Illius  vu{  huius  ob 
ba(w  n I fubduplo  minorem  Cumantnr . Sed  hec 
AintergualiaiacrecDeaeo  rcdiogoiorum  l rfijue 
qdg  fiipradimidiiam  tgp:  Ergo  etiam  cet^angula» 
ieuijuairata,  retuc  t perefeunt  magis  rltra  dimU 
dium*  <piam<ptadracanB»Ar  est.  prarced.  fig.  ftma* 
gta  ad  X seceduut  a 

Nectameo  vnqua  perurniunt  ad<{-»<)uia  femper 
ad -f-  deficiet  dimidium  redanguli  t m;  quare  ad 
quadraUifeu  reftangula  qc  fepKm  integra  erunt 
proximat vtt. ad 6. er propofii.  huius»  ciimgp 
Hitegradiot  duplo  maiora,  quam  K^angulum  g^c* 
Quod  fi  quadratis  non  dtcrereentibus  iepsem*  de 
iftia  deerefeentibus  addas  q e r eodem  p^Opte 
eadem  ratione  erunt  migis»  quam  fcd  multo 
reigis  accedent  ad  -f- » quadratis  prcced.fig-  tApft 
firioitfirccu  Mamtertiapars  reftangulivperlo 
minor»  quam  tertia  partrcfidaapfp&dimidmai 
c p hoJut  >quod«quatur  red«ogulo«  merit  mi'^ 
ntil,  quam  dimidium  uv  illias»  quo  dimidio  »ft 

?|un  ttrtii  parte  quadrata  procedentia  decrefeoochi 
uoc  maeiitquim  4*  reTpella  noitdecrefceotamn» 
udae  aiiXto  rtrioq{  maximo  q^ee^iguU  odo  h t 
fig.  minus  diferepiIsUnt  1*^'»  quam  rodanguU 
prfrcH.lig.-rc^edtt  odo^danguloramiate- 
gpNttm^ualc  eoum  eft  t^ 


T^H 


EOR.  VI.  PROrOS.  XVII. 


• Sfties  tjutiratorum , ftu  trff tegulorum  fi 
' it^nitifuidimfioee  tn  Aiithmitiamfe- 
t rfim,  tjuoedjmlroleeer*  diminuatur.,  tt- 
I tfd^m  duoltut  fext>$,  auadrutorum  inteJ 
■ gtorum  ftdtem  quoud  ftufum , 

PRoba  Namqub  mmerofior  rft  fubdiut(Io  e6 

fiepropinquior  seceiTas  ad  4 

cid^lufe  maximo  rediguiomm  dmiinori  prapor* 
tiqnc|Sic  inclufo  matimo  fit  acceflus  ad  4 rc* 
dSguli^l  maiorHjpporcione : nrc  esclufomixi* 
RK> accedendo  ad4  poceft  cAecdere4>occ  anclub 
rniximo  ex  prcc.  Ergo  {^<iimimtt>o  fiat  quoad 
xiquefieripoceftfquabtuoiafimulx*  P^tet  con* 
f^eot.  Nam  oon  ffrltmagUtquam^Alioqttifi 
poifet  adhuc  fieri  fubdiuifio  i maiori  proportio* 
nej  per  quam  accuditur  ad  ^vfednec  vu  minus» 
quam  4*  fotegrorum  redaogulorom  eadem  de 
caufa«qoia  Inquam  pofiet  fieri  adhuc  fobdiuifio» 
per  quam  accramut  ad  4 ^ minori  propbradoer 
Ergo  cquabit  4 cedanguli  t g « £c  ideo  totius  re* 
^anguli»  quod  componitur  ex  re^ngulls  io> 
tegHs  eodm  mtmem  conilaacibuttqu^eilex 
inibam  doplum  ruAaqgulici  dcficicotibas  rnt- 
co  decramcoto  redaqgaiir  compagi  et«  et  4.  ad 
u.{oeft»ni,  edgi 


Probatur « Kam  rtdangulom  m t erit  inloog» 

quim  tr  io  prpee^  fig*  & ferd  duptb  miiMs»qaam 

fi^dem  etiam»  fi  fiteund^m  loagkudiDeoi  ^ 

eserefeat  et  pars  t i»  ea  certd  non  atquat 
tudisem  rm»vtex  didis  etiam  colligi  poteft.  _ 

Cum  ergo  hoe  rcdaogutum  fit  miniis»  reliqua 
en(ai*^4ora»  ut  patet.  Nm  loco  fequefidef 


THEORi 


fOr 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XVIII. 

' Si  reRtngul*  Arithmetico  decremento J!iu 
pne  depciemia  vf^ne  ad  vltmumfm  no» 
deficiant  t tunc  redanfula  deficientia  ad 
illa  minora  , <fine  integra  fierfeuiraiu 
■ proportionem  aqualitatisiod  complemea^ 
Ia  veri  proportionem  fubdupUm  , ad 
rellangula  vero  circa  diametrum  lefi- 
duwn  fubtriplain . 


tractatvs  xxviil 

tricote  rcAanguli  orftor  i dllferendit 

Utentm»  90«  intrr  mAiliaom>fr  miaiimim  repe* 
rinmirr.  - r ^ » 

Proiiinir  • Nem  XB  Ipfiim  redaag«lum 

XK  Qon  defkltns»  •(  hb  eft  medierat  compleoien* 
torfi  AHk  quod  c&ptctnfta  fonc  iouicecn  pqaalix 
fB4f.l.i.QuMnobrcfnn>tra(runMs*f  <p^rui» 
vel  rcdangoU  iiNeirca  dttffletruohcritcotafericf 
rcdiogalorum  defieienelum  propoitkme  Aiith* 
metlcaad  fenctnBiultlp!icemrgftti>golonnn  P»n 
deficlcBciom « vt  redangalom  ^ fub  teterc  x» 
oiaximitflrnilaimix<^vfiacum  tertia  perttrcdao* 
guli  m ad  imegrom  XN»qaia- feriet  deficicM  «d 
inie|ra  fe  habet  qooqoe,  vt  /.  «d.l* » & ni*  td  •> 
8rUQdera,ni.«dd*exi8.h.  - ,»  «. 


H. 


Sint  rtfiingula  Ariihraetlci  ijclicifncia.ju, & 
■c,  8t  DC  : Quorum  dcfcfiut  pecucni»  vf<iuc 
ad  M«.  Dico  teainguli  defi- 
cKtitemDU  «ITe  primo  tcftan- 
guIU  aM.B..DV,&  cxt.zquilU.  X - 
Dimidium  vcrb  complemento- 
rem  AM»  & H » qtbad  toum'fe. 
rtem  : Tectiaa  vero  patem 
r^angulorum  nh  cicca  rc(i-^ 
douA  HM  diametri  .-x  ¥ ceiQco- 
tium  oon  debcieotiuoio  . . 

Probatur.  Qau tedlaagula  , 
xHtvLtD V integra  perfeoeraot.  ' 

Ergo  feriet  talium  squalium 
feriei  sqod  moltlplicatf  erit  s- 
quatis . Complementa  veib  us» 

& Lo  deficiunt  pro  medietate 
fui.Ccut,ar  Aa,arKtt«fcY  pro 
medietate  fui  deficiunt*  ex  12« 
h. ctgo  fimui AH*,& Hi» 8f  czt, 

dimidio  quoque  deficient . Re- 

Aangula  rero  cfrni  dUmefrumi 
<|8od  duplici  Ai:4Kmctico  de* 
cremento  deficiant  ex  I7.  h-  ex- 
tenuabuntur fucceffio^ 
ad  -•  omnium  • Quare  000  ia 
(imul  ad  integra  «N  reSmguU 
fqud  multiplicata  fe  babebuot  1 * 
vt  I . ad  I . Itaq;  rrdangula  de- 
ficientia Arithmetico  dccrc*. 

mento  fecundum  vtrumque  Ia- 

tua ; fed  000  vfque  ad  tli.mum  jt  ^ 

fui;  fe  habebunt  ad  integrat  ad 
redanguli  quidem  xHtaLtOT*  circa  diametrum, 
wx  i.ad  I.  ad  c6pletn2u  vcrb  BHtHAtVt  i.ad  a.ad  re* 
ItqoaTCro  rcdangula  circa  diataetru  UM>vt  l.a4 

THEOR.  Vin.  PROP.  XIX.  " 

■I  : 

* RefloHgula  dhoplici  Arithmetico  decre- 
mento fe  extenuantia  , 0<  non  ad  vitii 
mumfuiyfuntad  reflangula  integra,  vt 
reflangulmn  fkh  maximo,  O*  minimo  la- 
tere, O-  triente  redangidi  differ etui/e  ad 
reliangulum  primum  . 

IN  prsced. fig.qfdcmpofitii . Dtcoredangu* 
la  Anthmetico  decremouot  Ar  non  vfque  ad 
vltimum  fui  deficientia  Ai»  Ar  iC*&  Dicffeadin- 
tegra  pari  numero  coniVantU»  vt  redanguluoi  iq, 
a max^oUtereXit  Acmimmoxq  conRantc,db 


COROLLAR  ]VM.mcWrt4i 

Hfncettimedacrc:  Toram fcrieoiieAatgiio 
lorum  arUlimetic^  defielentiamHIefqualf 
redaognlo  et  latere  totfferifiotegairibc^deilte 
xz>  Ar  latere  mv  mlnimt  redairgttii,eai  eum  ter* 
ria  pane  re^anguK  differentis  crurum  vo  . Nam 
tou  feriei  rc^Migoloram  mmonimnon  dificien* 
Cium  finiat  in  pxft  vnde  redaiguhim  vx  trieeqov 
le  toti  feriei  minori  redangulornm  non  d^ 
fidentium  . Differentia  itaque  eff  tneerferfeta 
maiorum*  fr  minorum  nondeerefeencem  reAwi» 
golum  P2C  quod  eft  dimidhim  omnhtm.comple« 
mentorum ; nquldem  pz  arqnit  complememimi 
s*>  9t  ideo  eft'dimldtum'  omnium  eomplemenc^ 
rfibiociAniade  deficientium  cum ipfiaiiot  dimi* 
dium  integrorum  ex  t8.h.  Csm  itaque  zoarqtieg 
omniare^aogulaavlnora  At  AP*vd  rzomniaeb^ 
plcmcotfi  deUcl^tia  dimidio  fut  etUm  redangulix 
po*  sqoabit|ocnnla  quadrata  refidua  circa  diame.- 
triim»vt«Mnondeficientu. 

Si  ergo  accipitttic  refiangulum  xt  |iabeb|nmt 
totam  feriem  rcdangulorum  miftorum  in  ttftaa* 
gulo  xP*Arin  refidoo  p z dimldism  oraoinm  eom- 
plemeotQrum»  C ergo  infup^  ^uoj^mur  te^iam 
partem  po  rd&aogaU  confequemuComnia  reiffau* 
nla  deficientia  riNitc»Arva>ftr est.  ftt^jUYtota 

Seriei  rc^aagBl<v^.<l^iv9tlqmfine  m(Nf« 
ad  fui  vltiroam  dinfinutiodem  non  pcrticniemium 
erit  squalis  in  fua  planitie  redafi^b^ubiman. 
guli  primi  latere  ZRtvel  xq.8r  fub  latereomniu  re* 
Aangnlorunoadcfideotiu  xz»licertia  fvnt  rj- 
Aaoguli  differentis  os  eruroaa>ZB»  live* 

rcncis  mz  laterum.XM  > Ar  ms  • Si-verbeqnfi^etcB' 
ciyVcdeficientMquidcm»  fedneoqnoad  «mnen 
polSbilem  axt«nuatioof  m fingnlpBumttOBC  omma 
ri&igula  deficientia  ezcluCb  maximo  ernnt  qfu* 
lia  redangulo  xs*Ar  minus, quam  tertis  parti  re- 
ftanguli  Po»  fi  vcrb  includat  maXlmum»  erune 
squaiia  rcfiangulo  xt*  Sr  magiij  qttam  terets  parti 
redaogatlPO>  Rltlo  eft*  quia  exdufia  Airedan- 
gultt  Px  (quae  omnia  miaima  nodcficien  tia:  at  pz» 
omnia  complementa  pro  medietate  fui  deficientia^ 
cetera  rerb  quadrata  defidentiaqaoad  «tfamque 
latua  exclufo  vN  funt  m!nBs*qaam  eettia  ^ari  om* 
nium  (^adrat'orum'dufddn  numeri  non  deficien» 
tlum*  quim  multitniioem  squat  reaaogulum  Po» 
fi  verb  addas  maximum  XK  iam  deficientia  comple* 
menta  in  complemento  a"  fune  maiora  rcdaogu* 
lo  XBt,  Ae  quadrato  nN»  quodidditum  redanguliB 
Lc,vi,Ar  est.  laciet  ma|la»quam  4-  reaaogali  po. 


ixTRAC* 


T.P.A  C T A T V S XXix. 

. I>e  Ccodijin  Redilineorum  T^Lino  wm  .* 


Eodajfia  cft  pars  Geometria?  admodum  infigms  ,Scin 
, vfibus  humanis  ncccflaria,  quam  apud  Clauium  Iif?.  6. 
Pediafimus  definit.efIc.Partitionem  arcg  inter  diuerias 

Virali  eru- 

ditiisimus  dcfcribit'Gcodffiam  eile  corporum  suo*qj 
dimenhonem  per  fanCbiles  menfuras . Sed  quidquid  fit  de  figni- 
ficatiqoe  nominis:  no/i  cam  vfurpamuspro  ea  parte  Geometri*, 
qua?  fuperficiesreailiceas  eonfideritt,  fiuo  eas  transformando, fiue 
partiendo,  fiuc  menfurando 5 fiquidem, fi  altera  harum  confide- . 

rationum  alteri  defit, mancha  cuaditj&impcrfcfta. 


EXPENSIO  I. 


Dt^gurdrum  pUnarma  rcailincdrim  irum- 
finuAiiont  m >qatles  fuptrficits . 


C O R O L L A f.  I V M. 


H 


Ille  eft  aream  fimilicer  pafaJlcjQgranfimi 
poffc  ia  criai^iilarn  triajeiodTi 


Syperfele»t»ailine«  plaiue  racilcm  inOieem 
lubcuac  erant forraatloiMv, & non  nutro  Ia. 
bore,  licet,  rei  angulit,  tcI  lateribut,  tum  qoanii- 
tate,  tura  ouraero  diferepantea,  feruau  rempee  «. 
«juab  capacitate  In  aliae  fecednat.j 


duplarabafiffladeaodcmaititujincm  trianc 
fiai . V 


PROBL.  II.  PROPtlS.  Ib 


PROBL.  t PROPOS.  I. 

'jirtdm  cmiijlibtt  triangali  in  pnrnllttoptm^^ 
mi  urum  tran^rmm . 


Arum  tmnfliha  vritngnlt,  •uti  parallelo- 
grapimt  in  urum  alterius  triaHgub,fti 
•parAlelogrammi  iramftrmare  , quit 
habeav  anydain  datum  ^ O^^aifS  da- 
tum. 


Htfit‘N*rat::1^rard^?S’b^  ylipropor.«.,'ib.;;Ve..ent 
«l»ai,*t«aperpeodicnIarlju>(iatreaaiitahim,  ’ 

*t  elt  aa,  hoc  erit  triangulo  eop  xquatea 


Probatur  ea  41  prop.  Elein.  Nw  Ibi  boc  do- 
acetor.  Vnde non  debemut  repetere 


Jdctjain  ofeti  manaatur  dlaldcnio  perp|iidi. 

colarem  bifariam  1 8r  coit» 


H /fi 

n 

J / ; 

i/  t 

\ * 
\ 1 

c At 

F g 

lUcoeAdo  redao»tom  ih> 
cx  dimidiata  per^odicola- 


ri>  8r  coti  bifi»  boc  eoiof 
cricc(]aale  triaagulo  eoa. 

PrcMacur.  Nam  do'b 
triangulum  »41  piimi  eft 
ctjaare  parallclogrammo  i» 
fuper  dimidiatam  biHm 
ad  eandem  altitudinem  ef- 


-PROBL.  4H.  PeipPOS.  III. 

DntB  ^HAdrilatno  aquale  paralielo^rMm^ 
wiluk  confithtere  ihM4to  rffhitttibn 

j ^ operado  facilior  ex  EjKiiqrop, 


,.|edot  Sic  eft  rr)9agalumccji xqiule  parallclo- 
grammo 6b  ; Ergo  cotoni^triaogttttua  COI  ^ 
p arallelogrammoHi  critae^oale»  ” * 


■-•I 


[ 


'i-.- 


■ ■* 

•I. 


504 


I.i.  D«iu'!»*co  qaiJrlliterom  8r  ducatiir  <l'n- 
M(lit  AC)  arttoBcetorqaebifAriim  in  B.Sfducj- 
air  M I faciens  eam  ipfa  diagnnali  apud  a angulum 
cnualcm  angulo  » . * per  rerdceni  c ducatur  pa- 
tZleU  o»  ipfi  iM.ficutA  diagonali  i «tiiee  p,ar» 
ptnllclz  I M I tr  HO I ctitque  pafallelogrammum 
^No  cquale  wadrilatero  akd  . 

Prbba;ur.  Nam  parallelpgraramum  HOeftz>' 
quale  triangulo  acoez  di^ia  iapcopofi.  fiefr  pa- 
lallelogrammum  mn  eft  cquale  triangulo  ak  cx 
cadetn  ptopoC.quod  fint  inter  eafdem  parallelas, 8c 
Ideo  ad  eandem  altitudinem,  Sr  fuper  dimidiatam 
bafiniAC.  Etgo&totqmquadtUaterumAiCP to- 
ti parallelogcammo  ihmo  erit  squale . 


TR  aA  ATVS'XXIX.  • * * 

squalis  FC  Himidif  f Dsqualisklfibu»tia«nt»B,* 
est.  linea  eedn  Lt»  perpendieniarii  eft  squalli 
perpendleulatl  i 6 ; Quare  ex  I.  b.  trUngujam 
AHCeftarquale  triangulo  ICF  : Honun  aeri  trian- 
guloruin  duodecim  habet  patallelogrammutn.fie 
di^ecim  hftagonn.Vnde  cO  conftent  squtlibm 

numeto,aceaqitrijngulitefont squalis.  , 


■*> 


PROBL.  IV.  PROPOS.  IV. 


Dtioftulleloffimm»  /ufra  Ja/nm 

4<ftudc  p4ir*llefnrdmmim  ttm^itiUre  in 
‘d*i9  *ngnlo  nHilinto. 


*0  It  datam  parallelogrammnm  re5igallf!qoP'l 

3 cotlotatar  rcRit  aMt  nce  ^taque  ceAa  H>. 
Latera  itaqoe  panUelogramtni  dacl  in  toam  rc- 
Aam  rc^aotor  • qua  fit  ac»  8e  A pondo  b 
tur  reda  data  pB*  racienteum  ai,  ^nemcomque 
• nnguhim:  THwngaeptiadorura  adc  reperiatof  ^ 
ccatrumexprDp.il.  ltb|.  Elcm.  8r  6at  circtrioi 
per  ea  tranfTgoi  Aoct  ddnde  prolimgeior  db  ia 
p,  naro  dico  Bf  aquale  redanguIumconlU* 
tuere  ipfi  ex  BAidr  ac  eonfiltoto. 

PlP^urexftcopor.iT.lib.}.  Eocl.  Kamfiln 
*eircuia  dux  redz  fe  mutu6 
fecuerioc»  vt  Dr»d  aC  redafV 
gttium  comprehetHum  Tub 
Icgmeotia  poiui  ai  » d ac 
quale  efl  redangulo  compte* 
henfo  fub  Tegmentis  alterius 
qualia  font  OB,  8r  BfT;  ' 
Sixerb  cx  propof.;.  huic 
rcdaoguio  cboUicuunus  s- 

qqaleparallelogrammum  fn  angulo  dato  babebU 

mus  id,  quod  propof.  defiderat . 

idcmqaoqueaUequemur<fi  trlboa  datjs-reftit 
ex  i4.Hb.6.1noeDlaturquarupropoftio(tall|,  ita 
sifiadataaftt  prima.  Nam  ex  prop.  18.  ellt  re- 
«angulum  fubpaima  oi,«  fub  quarta inoetas* 
quale  rcAangulo  fub  duabus  medi/s  coropccbcn- 


Si  Tero  libeat  habere  triangulum  squate  Ggnrp 
datp  dopletur  bilfs  ac,8r  fiitsqualla  toclambini, 
Crhipeieam  (tjtqupdcumque  triangulum  eonten- 
, tum  parallelis  AC,  Sf  ax . Nam  cBm  hoc  ex  l.pto- 
'foC.  (itsqoale  teSanguloAi,  erit  etiam  s^e 
nexagono  L . . rr 


PRORL  Vl.  PROPOS.  VL' 


^ ,J  minorem  altitudinem  AO,  ducatur  of  pe- 

talleli  At.  * ducatur  X»  ad  angulum  x.cul  pjral- 
lela  i Tcttice  c.agaturci,8fdciud*  ducatur  fa  : 
Dico  triaogalhm  ACT  altitudlnit  tiatp  elTe  equaJr 
triangulo  acu  . ...... 

* Prob. autem.  Quia  iCi trlidculun)  ablatu* 
eft  squate  trtaogalo 


, Ddlum  iridnffilitm,  wl p^raMegrummum 
in  (diud.  nqHtle,  ftd.  xtl  maioru,  'uel 
. piinons  altitudinis  iramfvrmarc  . Sicut 
O-  it  aliud  maioriSf  vel  mineris  balis  . 


SIttiiaogulum  Aac,  8r  Illud  oporteat  reducere 
aJr  ' * *'  u— — *-  — 


F B B , quod  aJdhor 
Ipfi  AF.B,  Ttpoie  fuper 
eandem  bafim  li , te 
intef  eafdrm  paralle- 
las Vnde 

icroanet  adhuc  squale 
cum  squale  fit,  quod 
additu r‘ei, quod  aufer- 
tur^ 


PROBL.  V.  PROPOS.  v: 


^ream  cuiuflihet  pguu  regularis  if 
le  faraMogttmmum  redigere , fcu  ttiam 
triangulum.  ' > 


Flst  panllclogrsmmnin  ab  mod  habeu  ac  m 
quale  ambitoi  dimidio  dati  hexagoni  V.  gu  cn* 
ius  centrum  i j Aiod  rfrb  lat&t  «qualcpcrpendl» 
culari  ic  iQtiiqtiod  latns  Egurc  regularis  caden- 
te a ccmroi*  Nam  dico  Imc  parallelt^fammum 

redaogolun»»qaa^e  efle  areo  hexagoni « . 

Probatur  . Nam  compteheodet  tot  criangota 
cqualia  quot  Eabet  figura  rcsnlAris : Latus  enim 
AC  redanguli , cum  fit  dimidium  ambitus  PofB 
^Ui^S^oct  oaTct  erna,  ft  mc  > to^  dimidia  tc  erit 


Eodem  modo  poterit  auseri  In  aliitgdibeip  • • 
Nsm  t ponamus  efle  pobis  exRibiium  tnangulum  i 
Asr»  quod  oporteat  in  altitudinem  Alfubleuare  » 
producatur  AB , 8e  ducatur  par^lela  bafi  LC,  « • 

pundoCpVbi  fecat]atus  Acducaturad  f reda 

cui  4 terticc  dati  ttiaogulia 
& Bbi  bafim  fecat  in  B , ducaiut  W . Nam  dico 
Iioc  triangulum  BCAio  altitudinem  al  fimleaaui* 

«fle  rfquflc  triangulo  exhibito  • 

, Pr^atne»  «.antecedens  pnxia-  Nccalitef 

maiori  bafi  accommodabitur  ficenim  tnangula» 

ACBpCul  fit  prolungdda  bafis  vfq;'*d  »,  <6i^g*»of 
B C,df  4 pudo  c ducatur  1 Ine*  cr»8c  ei  paTailela  bi» 

4 pundo^deinde  ducatur  if.  Nam  tiiaogalom 
ABP  fuper  maiorem  bafim  af  eft  cquale  triangulo 
'AAca,«  fupri  ofteofiimeft.  Ei  tadcmoperaw  eiit 
de  diminutione  bifis . Eadem  quoq;  operatio  eae 

dcparallclogrimoioa.  Ttpatet»  cdm  fit  daplu»  - 

uiangoU.  t , 


PEO0I.. 


DE  GEO 

PKOBL.  VU.PROPOS;  VII. 

Dtu  rtHilimo  *d  daiim  eius  latus  iriangih 
Inm  tifule  ccaftitaert  j fett  patal- 
Ulopammum . 

Sic cbtiim rcfiUIneani  *iDiei  cjiiail  oporteat 
fit  crUngaium  (rinifbrmare  infiftcns  fuper 
•ifigoatam  latos  aIi^  contra alCgnati  lateris  Dt . 
Latus  prolungecor  bp  Iq  h.8t  duSa  ba>  ab  angulo 
Ct  ducator  el  parallela  ch.  Deinde  dacator  ah. 
Q^oiaip  enim  triangulam  ECAeft  Tuper  eandem 
balim  AB»  dr  Inter eal^m  parallelas  ch.  9e  ab  erit 
«quale  triangulo  ahb,  9e  ideo  quinqulgulum  erit 
transformatum  In  qaidrangulum  habd  aecefTa* 
riam  ad  operationem  faciendam  . 

in  quadrangulo  ergo  habo  ducatur  diagona* 
Ut  HB»  Ar  prolongato  latere  ah  » ab  angulo  d duca- 
tur pm  parallela  dia^nali  prardid*  hb  Se  tandem 
ducatur  MB,fr  erit  fadum  triangulum  AMB«quale« 
qoinquagulo  abco fuper  latus  AB^quod  rc^iteo»* 
tra  latus  M • 


-*  Brobatar.  Quia cqoat quadrangulum HABPi 
fi()uidcm  fpatium  a ab  ell  > tum  triangulo » tum 
quadrUatero  commune . Triangulum  ver6  rcll* 
qaum  HiSB  trianguli  amb  cft  ^uale  triangulo  hio 
reliquo  qoadrsngali  | cum  faper  eandem  bafim  hb 
exHiam*  Se  ia  eandem  bafi  parallelam  mp  cerini* 
oene. 

SkA  qiiadrilaterum  babdcA  aquale  quinquagu* 
loBCABD»  vt  didura  dl;  Ergo  etiam  criaogulnm 
AMB  erit  eidem  aquale»  quod  triangulum  ei  didia 
poterit  coouerci  in  paralleir^rammum  habens 
latusAB»  Ttpmet* 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  VIII. 

tjuodeumifue  m ^e^udle  irUn^ 
gulum  , feu  fATAlltio^Ammum  fuftt 
<Utum  IaIhs  sHfiBeus  transfundere  • 

TQlt  multUateromquodcumqoe  A&iacvr»datiiq; 

3 latus  BC.fuper  quod  protugatom  crunmtu  A 
patallelogramu  dato  redilineo  aquale  cdlficnere 
oporteat.E  regione  elcdo  angulo  a ducatur  AB»dt 
ACAlatcri  AB  ducatur  parallela  id  abanguloi  : 
Deinde  coahingacur  DA  • Nam  triangulum  adb 
fnpereandf  baiim  ab»  Se  in  eandf  paralleli  lO  ter* 
minans  erit  aquale  triangulo  aib  • Transferatur 
trUngulum  iba  fiipcr  redam  ad  » fr  fit  omnino  ei 
a4uaJe»grlimiletriangulttmAOP.  Deinde  maio- 
ris bafis  OA  hac  ioxta  propof.d.b.  confieruaado  a- 
qoaliutem»  Se  fit  aqp  • dr  d vertice  <^doda  ad  ao 
Parallela  qj  ducator  Af . Nam  ob  parallelilmum» 
hr  ctoden  ba^  triangulum  Af  n ent  triangulo 


D Xa  S I A* 

A^  aquaie»quod  eft  triangulo  boa»8t  confequen*' 
ter  triangulo  iba  » quare  triangulo  iba  erit  aqua-,, 
le  quoque  afd  } quapropter  portio  mulcilacerl 
ABiiefi  aqualis  triangulo  FAa,droAB  fimuh  ideft 
Coti  f ai:  Idem  erit  efficiendum  de  alia  pottiooe. 


Nam  duda  ad  latos  ac  parallela  VM  ab  angulo  v> 
transformabitur  triangulum  avc  in  cnangulum 
ACM  duda  AM.  Deinde  fuper  am  transferetur 
triangulum  abv»& erit  ant, quod  extendetur  ad 
occupandam  totam  bafim  am>  Se  erit  axm  « Dein- 
de ab  X angulodudaxKparallelaad  bafim  am»  vbl 
fecac  in  xducaturAc»  eritque triangulum  amk  b- 
quale  triangulo  axm;  quod  cquacur  triangulo 
A N T » & squali  > Se  fimill  triangulo  a B.  V • 
Idem  fiet  de  triangulo  ayb:  craosfeittor  enim 
fuper  bafim  ab»  faciendo  ab  a trUngulum  ei 
fimile  » dr  squale  . Deinde  extendetur  adoc* 
cnpandam  tocim  bafim  a x : & tandem  io  tri* 
angulum  AkZ  transformabitur  • lamque  habebi* 
mus  triangulum  faz squale  malcllacero  aebcvy» 
quod  omnia  triangula , quibus  componitur  om- 
nibus triangulis  » In  quibus  malcilacerum  di* 
Rribucumcft»  fintsqualia.  Vade  iusta  regulat 
traditas  poterit  eoouerti  In  pquale  parallelogram- 
mum  cedaogolum  • 

PROBL.  IX.  PROPOS.  IX. 

Dato  reBangnlo  aifualt  ftodratam 
«mfhiittre . 

HOc  docaimui  cum  Euclid.  propor.14.  lib.a. 

cum  redilineum  prius  in  redangulum . 
Deinde  redangulum  in  quadratum  arquaie  Uanf* 
mutauimus . 

Pocefl  etiam  fieri  inueajfda^loter  duo  latera  re- 
danguii  inediam  proportionalem  ex  profWi^U^.d. 
Nam  quadratum  buitts  medis  e(l  squale  redan* 
gulo  ao  extremis  coocenco  ex  propof.17.  tib.tf. 

PROBL  X.  PROPOS.  X. 

' '1 

Duobus  quadratis  inuicem  inn^ualtbus  fmul 
[umptis  inuenhe  duo  alia  quadrata,  pmul 
fumpta  aqualia , qua  etiam  inuidm 
aquemur . i 

COnfUtuatur  rtdangulum  ex  duobus  lateri- 
bus quadratorum  Inuicem  insqualium  I tta 
vt  duo  lacera  maioris  alterum,  alteram  minoris 
angulum  redum  claudant » vt  ab»  8r  ac  . Dciq; 
de  nedaotor  excrema  punda  bafis  ac : fuper  ver$ 
bafim  BC  cofiicuacur  Igulus  redus  duobus  cruri- 
bus squalibus  claufus » quod  fiet  diuidddo  bc  bi- 
$ ff  fanam 
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fartam«  8e  Tafto  ib!  eencr»  jacendo  femi  circulum 
BADC>8rdiatdcAdo  bifarii  In  o»trabciidoq;  laterii 
8c  crura  lO  ? Ar  DC . Nam  cum  pcripheriat  xqtu» 
lei  BDtSr  oc  rubeendanc  erant  c<|aalla:a(igulaa  ¥€• 
rb>Ttpoteiafemlcirciiloerit  redas  exislib-l. 
Dico  itaqoe  quod  quadrata  laceram  lo  » & K 
ibat  «qualia  duobus  quadra- 
tis ex  lateribus  ba  » Ar  ac* 
nam  fant  cqaalia  quadrato 
bafisicex  proDoCi.  lib.ti» 
ergO|Ariater  (e  erunt  «qua- 
. lia. 

Polfanc  autem  etiam  Inue- 
nirl  inzqualia,  vt  per  fe  patet»  quod»  Ar  de  redan; 
galis  limitibus  vaia  ex  ^a  * lib.  6. 

PROBL.  XI.  PROPOS.  xr. 

RetlangitltJato  Ji*  reSanguU  reftrire  ei 
nqudUa  fub  diutrft  laterim 
quantitate . 

Sit  tefiwgaltmcoinprehenram  duobus  refiis 
*c.&>c.«Iltqo«sIiqui«  iliud  reaingulan 
psulb  brculotis  lauris  cfii  nrc  iutta  mdifurd  da. 
ta.-hcc  fupcr  latus  ac  mifucctttr.S;  (it  cl,te  diuiro 
bibriam  fcgaicuto  Ai  In  V ccntto  V ducatur  cir- 
cuUa,  Ocindc  ccntto  c inurua'lo  ct  duca{4C 


portio  circuli  li>  & vbi  Tccat  in  L ducatur  IC. 
Nam  oc  erit  aiiud  latus,  quod  claudet  redangu- 
Ium  lO  redangnlo  ct  «quale.  Ptobatot  ex  Cor. 
I.  propof.jtf.  Iib.j.elcm.  hxc  duo  redangula  au. 
eX  AC.BC A LO  ex  ic.co  efle  «quafia,  ficuc.at  tan- 
gent circulum  erit  quadratum  ptfdlfiia  redangu- 
lit  «qualCrfl  ci  pnndo  c ilium  contingat  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XII. 


THEOR.  II.  PROPOS.  XIII. 

* Tridt^uid  inter  ^MrdUeldS  conffitmay  tSi 
hsft  eadem , f fecentur  pardllelh  linetT 
fegmentd  funt  dequalU . 

TRiangnla  DAfJk  DOS  fiat  Iriter  pKallelts  AOb 
& DS  conftitatt  faper eandem  balim  os  > Ac 
fecentur  parallela  aliqoa»vt  nu.  Dico  UU/tpHtn* 
r«  tj[e  d^italU . 

Probatur.  TrianSulaDAS » dDSo  fuotvqusliA 
ex  propofa40.1ib.i.  Hiement.  Proptereaqae  ablata 
communi  parte  dis  triangula  di  a»  6c  sio  remane- 
bunt pqualu.  Quare  erit  oi ad  id  » rt  ai  ad  is 
ex  prop»lt . lib.A.  Ideoque  erit  quoque  ctmpetmdo 
lo  ad  OD»st  AI  ad  as  $fed  st  ai  ad  Atiitife  re^ 
ferto^adoStArscoiadOD»  (ictftadDS.  Qua- 
re Ql  ad  DS»  & lE.  ad  D s eandem  dicent  propor- 
tionem 01  ad  oo*  vel  ai  ad  as.  Et  ideo,  cum  ei- 
dem DF  eandem  dicant  proportionem  dux  Ae 
lE  erunt  ex  propof.p.l.;.  «quales . 


In  triangulo  autem  aio»  rt  lo  ad  oi,  lic  ak  «d 
Kl.  Eli  autem  LO  adot»  Hc  LN  ad  ia.,&  vt  Akact 
MtffcMxado^  . Quare  erit  eadem  prepoCtiolK 
»d  iR»quam  Ht  ad  (^  : fede^,  6e  i r.  oftenfs  funt 
«quales;  Ergo  etiam  bk,At  lNczir.I.v.  Vnde  pa- 
tet, quod  fint  fuper  cquales  b>fcs  triangula  u AX,  te 
LOMtfcilicet  Hx,&LN:rnde  erunt eqnaln  fic  cii- 
aognla  qai»&  roi  cu  lint  Tuper «quales  bafes  tq»^ 
iR.&inccr  parallelas  erunt  pqualia.  Vnde  etiam  ro> 
lidua  trapexia  iiiRQi&,ui«^eraot  «qualia.  Cdm 
ab  «qualibus  tritagolis  line  cquslium  rriangalo- 
rum  reddiia . 


Tr*ft‘i^i4  inter  eafdcin  parallelas  conHitua 
inter  fe  funi  aqualia  , dummodo  fit 
aqualis  altera  alteri  correfpondcnii  co. 
rum  hajis  . 

Sit  trapexiamoACE,8r  trapexlum  osco  quoram 
bsfes  Al»  *»  vquales  lint , & o B eadem  » rei 
«qualis.  Dico  hzctrapextaeire «qualia. 

Probator.  NameX 
^ Cor.prop.  ^ojib.l. 
triangula  habentia 
eandem  baltm » Ar 
inter  eafdem  paral- 
lelas inter  fe  funt 
«qualia:  quare  tri- 
angula osc,  IV  ocl 
erunt  equalia . PoT- 
tb  Crsangala  arO»  Atscd  ob  bafes  «quales  ac,  Be 
PD erant  «qualia.  Etgotrapcxia  quoqaerqaali- 
btic  triaogotis cooftantUeitint «qualia* 


COROLLARIVM  . 

Hinc  obiter  patet  triangula  rquslls  alcrtodi  - 
ois»  atque  trapezia  : ne  dam  confequl  bafea 
«quales » fed  & omnes  balibus  dudas  parallelas 
cne  Inuieemrquales : dummodo  ad  eandem  alti- 
tudinem lint  dedudz»  quod  etiam  rerilicatur  ne 
dum  lo  triangulis  eandem  bafem  habentibus;  led, 
Ar  pqusletn,  ?t  per  fe  patet . 

THEOR.  IIL  PROPOS.  XIV. 

Trape^iainter  lineas  proportionales  conftiiu- 
ta,(f  eiufdcm  altitudinis  fe  habentiam, 
cem,  w bafes. 

Sint  in  praccd.  fig.  duo  triangula  «qualis  alti- 
tudinis das,  *t  do«.  hfc  ex  I.  lib  tf.  fe  habe, 
bunt  ad  inuicem,  stbares  cx,  ad  dz  . Rurlut  tri- 
angula tyi,  ic  lox  fe  habent  ad  inuicem,  rt  bafes 
« adix:  nininun  Df  adm  : Quadetd  cnm  (k 
totum  DAS  ad  to«m  Pox,  rt  ablatum  qaI  ab  abJa- 


DE  geodesia; 

inm  loXiCtua  nliquum  tripetloniDq^rcrit  ad 
r;li9'iua  trapcaiuoi  DUZtrt  comini^aaad  totua 
p.iz ) fcilicet  1 rt  bafis  or  id  baflm  DZ,  rcl  <rt  qi 
•d  IX. 
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PROBL.  ir.  PROP.  XVI. 


E X P E N S 1*0  lE 

Vi  tffM  fttfniicMliTis , (r  i^ns 

DOcnimot  mediimibtis  eabolis  qtiodJibcc  tt 
uiangiiUs  io  duotrUngoU  rc^ogola  re- 
docere  Io  ir.B7>Trigonomctnco»auiic  (ine  tabo- 
lisidem  docere  oportet  primo»  in  qnod  pnn-^ 
ftnqt^tibkAiBobafeoa  cedat  perpcndicuiaria»  Be 
dciode  <)ttaotiutem  ipfiua  perpeodicoiaria  >cdni 
id  (h  oecclTariDm  ad  areai  plaoaa  mcniocaodaa  per 
Bomeroa » & maximi  triangulorum  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XV. 

C^fum  perpiniicuUrh  tx  notit  Uteriii$f 
ctim  caitiniur4  iritHgnliim  imunire, 

SIctvlangtvIomAeti  bi  qaoaogaloso  ^tmaiet 
"'VtroHbet  ipod  A tot  apud  B » habeamirfquO 
crora  nov  at  ^.planoram  oc  ouiwpie  81  as  palmo* 
nin»  6.  Mdciplieando/ingulk  latrra  in  Te  fitot  eo- 
rmn  ipiaJrata»  ri  docuimus  def.  I TraA-7*i^^*®- 
£ud.  nimirum  latrria  At  49.  crorit  fto  at*  8e 
criria-oB  )5*  Adie  deio  Je  dito  quadrata  fimul 

V.g.it.&49.  lier 74  fubduc quadratum  refiduum 
eroot  pofl  Gtbtradioaeni  }8. partite  bifariam» 
frcrunri9.  quemmimerum  partierta  per  nume- 
rum.bjHay.  8c  dabunt  a.8r  ntmirum  diftantiam 
Atiola  a '»  llr  pandum  d>  in  quod  i vertice  0 cb-* 
dit  perpendicularia  • 

Probator  nam  ex  prop.i^.  lib.a.  qaaJratom  ac 
minus  cB  quadratis  redarum  ac»  8e  ab  redangulo 
bia  eomprchenfo  fabtAfftAD.qnod  cnmita^ 
fnot  ▼nita,fimnl  quadrata  craris  ao  aT*&baltS  ab 
49.  parttum » 8e  fumma  £ilc  74*  9e  fubdadna 
c(l  quadratum  redf 
CB|$»  frr-liduaal 
fuit  )8.  nimirum 
duo  fcdaogulano* 
gula  contenta  fub 
AB»Cb  AD.  vt  ergo 
remaneat  vnittao* 
tum  rectanguium 
refiduum  }8.  diul* 
fam  eft  bitarianbll 
remanfit  ip.drtati* 
dmi.  vt  habeatur  erna  a Ddimfum  eft  tp.  per  latoB 
u p.partinm.VQdc  reliqtMcn  iatiS  remaofitifli 
fegmentum,  in  quod  cadit  perpeodicaUria  pop. 
tiuoi  a ae  -f  . 

At  fi  placeat  reperire  camm  tD*  SUnuI  »449, 

aejd.  quadrata  vnito»  tt  fiat  fumma  8j.  fubdn- 
do  altero  quadrato  . refiduum  erit  do.pfo  duo- 
baoreaao|nlia  fubAB»  6e  BDCootemit»  dittifo- 

que  eu  numero  bifariaqi  cr|t  jo.  voum  re&ao- 
gulum  I quod  dtuifufhper  ctut  ai  7.  partium  quo* 
tieosertc  crua  db  4.  partium»  df-f* 


CBfmnferfendictilMrHtx  notit  amthmtitm 
fadtt  extr4  triangulum  reperne  . 

Q {«rgo  fclamus  ptcpcndicolcrcm  extra  triaonat 
3 liuncadere»eoquodiatriaogalo  vscangulus 
ad  • fit  obiufus>&  f acomB»  tunc  vceoiur  ptopoL 
IBiltb  t.EJem.  in quadeaooltraturcrurit  vcqoa^ 
df Atnm  maius  ciTe  quadi atie  redarom  vp»  dr  sc  re* 
ftanguLo  btseomprcH 
irnofo  fub  Va  \ t 
Ideo  quadratum’  Bf. 
cruTiBic.  de  Id.  qua* 
dratu  cruris  vsin  rna 
^fuiqmiYn  c^igj^tur » 
'YuMucatir^uci  qua» 
drato  cruris  vc64-dr 

««"!  «<i S»“W 

. V'^'rus’»f . di»o  redahgr* 

V |a  conientAiob  f9»  9c 

SDbtfjrlemar»  vt  fintrolcum  tantum  redaagu- 
|um  erk  qmodf41oifn«p«‘  VA4*-dabk 
*l#;  pro  latifB  iDf*  - 

■ At  fi  ocfciamua  t ao  cedat  Intri » tcI  «xifa » icd 
folom  oouerimus  vc  <rtt$.«uximum»di  iitu*  »V»dB 

aCj  ideoque  quia  quadratum  erant  sc»  painot  eft 

quadratis  re^arom  vs»  dr  .vc  redaogolobii  eoa*, 
picheolb  fub  VSidr  Icgmeotum  ab  v riqae  ad  illud 
pundlum.  in  quod  cadit  perpendicularis  exsflv** 
CucU.  poqdum  nqtum»  id«o  quadrotuni'  sc  S5>  fub* 
duco  4 fumma  quadratorum  reliquorum  VK  Bc  vo 
quadratorum  89AS  refiduum  erit  tf.duonimini^ 
redangula:  diuidatuidtaquf  numerus  T5*  per  me» 
dium» n vakum rc^angulum  17*  t > dhib 
datur  per  latus  VB4.  dc  piodibit  alterum  latua  00» 
tum  vo  partium  • 'A 

PROBL.  IU.  PROPOS.  XVII.^ 

£x  notii  ermihus  4uJfus  ttiL»ffi 
altfrm  trms  inumte  * 
>^VooUm  per  deduAionem  perpendicularli 

■ V y dtuifimunriangulumouodlibet  indqd»ce* 

Abuiguia»  quorum  babemos  noti  duo  crura » vt  in 
fig.  aotcccL  VDidrvct  arpofTuntus  c.QSOofcePc 
tertium  crus>nempe  perpeocicutirem  cp . 

.Quia  quadratiim  btfis  fubtsnfa^  ao|pilo  cbdo 
ex  li.  lib.a.  zquale  eft 
quadratis  laterumc  mitia 
tiplicabimua  palmos  ba«* 

- fTif  f TTT  ^ 

fiemioo. deiodeUueiB 
opti  d.palmocuo.dr 
44.  quibus  dedn^ts  d 
quadrato  bafii  ioo*eruac 
rt/ldua  quadf aca  J4»  A 
quibus  extrada  radix 
quadrata  dabit  6.  proal* 
tero  latere. 


Sic  fi  iam  Innotuerint  ambo  Utera  angulum  re* 
^um  claudeocta  aliqn^mipdoiSr  nefeiamus  baiim; 
eadem  ratione  poemmst  Inuenire  » nam  quia 
quadratum  bafis  angulo  redo  fubteoi»  &quaieeft 
quadratis  duobus  laterum»fi  d.multipUcciar  in  fe, 

^ sff  . sfi»' 
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Sf  liit  i]at<lratfi  9 A fiae  quadratam  64.  iua* 

da  fimol  d^D  nt  qaadritaiit  100.  jwlmorain  i qoo 
edada  radia  quadrata  dabit  lo-  pro  longitudiac 
bafia  angulo  rtdo  rubcmfc,  rt  ridet . 

Si  rcrb  lacera  obiinttac  naneroa  fradoi,  rt  Ia 
praic.  lat^  VDcft5.  ■j-onoea  tibuiiu.tum  alte- 
riua  lateria  partea  in  cafdd  minudaa  prol;cl  debdt. 
8t  fic  latut  rc  erit  par.«q.Xr  quadrata  40^.  ( nam 
qnilibct  pahnni  dinilnt  Inpponlmr  in  8.  parte* 
cnmqne  fiat  palmi  B.danc  da.  partea,)  tr  latni  tir 
erh  partium  odaurum  48.  (r  addita  minotia  -j- 
erit  ts.  Be  quadratam  qotf.qua  i priori  dednte 
prodibit  quadratum  p^eodiealarla  co  paitinm 
a07U  1 qnoednda  radit  quadrata  dabit  partea  ]Z. 
-f^iBrpaaidampbaapeoperpendiculariDC  . Per- 
pandlralaria  rerb  an  alterioa  trianguli  eodem 
eooipttto  Eido  erit  pae.  4.  & -f- , 

EXPENSIO  ni. 


PROW-  I.  PROPOS.  xvni. 

Jream  cumjhttl  trituiguli  iiwtiure,  eiufi 
ferpimitetiUris  huu  iriMgHtMm  t*dit . 

OVpponImnt  bic  omnia  lateta  tiiangafi  aoem 
i3  rei  quod  mdEuriri  potuerint, rd  q^  et  do- 
drina  finuam,recaatiantt  atque  tangentium  po» 
tuerint  inneniri , ideoque  et  Etpenr.  prcccd.  aa- 
ttmqaoque  perpendicularem, te  puadum,ia  qood 
cadit,  tr  coareqnentcr  redadum  triangulum  • rei 
ad  eaam,rcl  ad  duo  triangula  redaagula,d  ideo 
qooq-,  noti  rlTe  altituatae.cnru  quam  perpeadica- 
iaria  dimetitur,  tr  quia  c*  propor.40.  lib.a.  parai. 
Ictogrammum  etufdcm  bafii,  Si  ciuldem  altitudi» 
ai*  ed  dapium  trianguli,  ideo  ci  crure  *o  a.  tr 


Ve  »rt'n  truaguUnim,emnhmijiit  Jiaim 
- fg"e*e*">e*^tline4nimmenfMrandis, 

• ■-I',’ 

theatra  raeniirratiift  eda  tot  redae  linew 
continet  pqualea.  Eclmaaliaratinaeraplc» 
W*«%»eiif«titur,  ^amcoatlDct  wt  mldoKtlb- 
ianiccm  t fcd  quia  ooo  oWMS 

rpatiDmimplemp^^Aiperficiefiioiiiiu- 

Ad  o<cop»t»  vr  drculfpideo  adiki^ada  f^itnea- 

lurj,  qof  fopcrficlcm  menruraodam  multipllcatt 
«mmod  pofreeoccupart.arcain  totam  operire, oe 
^j“****^nienforamremaiier«t.  Hscatireaiftit 
Raangulom  » quod  mDltiplicituga  poeeft  odiiMt 
■g^i  redangulatp  rcArlineaaontitr>i^  tegerei^E 
•ffopwe  , de  rt  all«$  figttrtt»  ?t  menfurt» 
ciooi  tokiiccreiittr  oportoit  ari  re^tognla»  rrdud 
«repquod  hic  agimus  redueeado  triangula  ad  re- 
AaoguUs  roperfiries  »n  certe  Mcararacionl  m- 

neris  exprimibiii  rubiaccaoc  # 
lacoflftiEseft  autc«  redangali » caiut  fint 
oou  Mtera  » etiam  area 
ftatim  prodire»  et  mol- 
c^licatioae  latirum 
Ibuieem ; (ic  (i  Gt  no* 
nm  latus  hl  dre7*pal‘ 
morumA  hcS.  pdino> 
rom  ex  multtplicatkMC 
nutoa  fit  areajd.pal- 
rnomm  quadratorotn» 
?t  diximus  l.x.pu|.Cor« 
fic  fi  area  fie  nota  re- 
daogult  palmorocD^ 


B 


mmmaa^iari  pnr«  |rmaaaa\ai  |#1U| 

fir  latvt  alteram  7 ftattm  innotefeet  per  diuifiou^ 
alteram  litoSeflr  fie, fi  ybadiuidator  per  7«fium  fi 
galmiprolatcre  hc  . In  quadratis  rer&  idemaCTo 
quemur  per  extradiooein  radicis  quadrat^;  Gc,fi  i 
anmcroxf. educator  radix  quadrata prodiit  la- 
tus palmoruit  5,  qood  fir  ?crificator  oe  partibus  g 
xrt  fi  afiomantor  partet  ci  8r  ct  4.  latcrtim  €■ 
fr  ttL»fictarcacT  is*palaorudi  quadracoram. 


Ttl  fp.  pattiuD»  Se  perpeodicnlari  dc  4.  fir  -f  1 rcl 
ap.  qoc  cfAta  aigolura  rc^um  ambiooCi  fiat  lo* 
ftai^alum  aodx  ffi,  muJtiplicatiooe  mutua  qoi« 
dratonun  paruoruim  nsoa  medietas  huius  rc&u»» 
gnli  >7T  ferit  area  aco»  iden  fiat  de  alio  redao- 
gulo  COII  lum  multiplicato  latere  Ospart«gO- 
cumlatcreDo  part.xp.pcpdeb  t rrctaoguJum  870» 
coiatmc^etaaenc4^,area  maoguli.i>oxo 

PltOBL.  II.  PROPOS.  XIX. 

jiretm  triMgiJorum,  cum  ftffeniiculctk 
txir*  tritngulum  c*dn inu.mre . 

EX  noto  luere  .Dptr^<.  Sr , i<l'll  mlnulM> 
rum  55Br  perpendiculari  cd  |af  fiat  redaa- 
gulam  vc  mutua  nurocrorom  muliiplifaoOQe 
quadratis  parnis  confians  171^7  quorum  medie* 
tes  erit  triangulum  veo  8p)  f . Rttcfas  ex  /eg- 


mcntoioptrt*a|.  Se  perpeudicuiarf  ocpart.gt* 
f-*fiat  redaagulum  oxpart.pq*.  f » Armediccat 
Sp‘  ferit  triangulum  ICO  «quod  aaferendom 
ei  i triangulo  ven  part  8p|  f,  1^  refidaum  ecic 
•m  trianguli  »V€  pan.  f se. 

PROBL.  UI.  PROPOS,  XX. 


AttumcuiuTaimijM  fgurti  regitltrHiih 
rnnin . 


Sit  oftqgooumcuii.mlottitniir  lamnourm 
Bt  o iji,  qoc  <k  lucu  cucnlo  inferiptU  dizl- 
nuu. 


J. 


D E G B t)-l>  3E  S I a: 

iwui  nbaKt  fiaaim  ytj,  rtdlo  i»  joaa, 
fanioia  prcfappafits . Icaqat^pourit  diiMi.  (k 
icfolni  tm  fiipn  in  S cringub  ifoCxhi  <i  hn 
iiMt.  uiani^U  reftaigaU  dofta  perpcndicalaci 
VI  ad  medlfi  f T («terwM  nftngoni  tcamqi  babaat 
aewmetf— t perpeadieulirli,a(ape  ad  oedktto 
«■atana wpit.  t**4‘>  ^ nai.iiaoix  io4 
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: E X P E N S I O IV. 

Dt  dugmemo , tf  partitione  trianguli . 


. naniraet  panp.  17.  per> 
pddwttlUiem  VI  pacate 
f aq.  blneqne  efidea  re- 

/0  W 

/ jjj  metuetaa  erit  170711. 

ST'  H rtlaunlnmivr.ar  quia 

^ tffi-*wngialatatam^$. 
..  tomglent,,  ideo.fi 

miUd^iccs  pmdSRum 
'0«imtni«  fitr  1^  tbtam 

vl 

■nb 

l»p 

wm 

. ajAt 


aream  o^ogoni  obtine- 
HWfit  cfiddadn  omnib« 
itiji  figuil  NgulaiibiMi  Mnaneaba  ia  triaa^ 
ba<]ii^ni*'daia<it.ta  riAaagpiMiftaiM^ 
<tniat.n<)aataaiiMl»>aNU  lattiaen  figiott 
|«ld.  cril^  - ■ • ‘''.aanun 
r - 1:  •.  i * n iIUP' 

' >R6il.'nr.  rxoi^>oim 

.Ha,-  ,•  ...  . . ■ 

'i/htmr  figar*  ttadima  tmtgdaah 
ttiangdnrRiMiiiiik^ 

REreluei  Mtara  fipiWMi  Ia  c&>triaa^ti 
ca^  ia  redhiifala  iranaforautilli  rcoah- 
golaranKjae  fingalonnada^rti  mim,  qaaa  ^ 
lolic  area!  hi  raan  ramaiaA  colli{^,  te  ilb  «it 

arta  figora  titcgulatia  « Ili 

jV.  g.  0cifau  ngoia  rafiillnea  ittcgnUiia  aaer 
DII.  pbaiiliacii  tl. 
ftl«&lO,deiade» 
(ril  itdaAa  fiaur*  ia 
tbt  triangula,  dc  foo- 
C/f  _ii>ai  lateribua  praiap- 

■oM  cognitioaeaa'  te 
babcre  > rcl  mcarura  , 
vctci  tabolia . Defia- 
g^  itai)ae  triangaba 
«Xpiap.iT.  vtl  Id.  h. 
Caliaa  parpddieabru, 
*t  aa  « Mm  n pr.it.vat  19.  h.  areara  aaa , « 
llc  agra  dc  arta  iat>ftd*altia,^aaioa>otf  accaiv 
vtlaocneriitin  vnam  fuiaaM— radigea,ao*«^nt 
atcamtocioa  Ggara  iirtgulaiif  piopofita  ta^ 
gKiia . 

moBL.  V.  PROP.  xxn.  ” 

iivi 

'Artam pgara  tum  rtgularu  ftHiliuUiimlt 
. mtgdaris  gtomtttka  iuuemte' , u 

ID  tx«|acris , fi  tam  r«<figai  In  qa^annn  p<jaai 
le,  oam  illiui  <)nadi-i<i  artattit,  « figunt 
pmpbfita,  tt  autem  id  fiat,oftendemaa  iafra  cum 
de  nguraruairaMfonaatioac  agenna , 


.«  dll  .{I 


DVpliaI  OMdoajnalibti  fig.  diuidi  pattil.ati 
ax  pu&o  ia  ciua  laiere^vel  in  medio  dato  Ia 
uiangula.ael  per  urallelat  ani  lateri  daeo,in  tra- 
pcaia,ael  in  quid  fimlle , licet  cnioT  poiEt  diuidi 
etiam  ex  puofio , eitra  dato , Ifte  taman  modua 
dinidendi  conoeoit  tribulo,  eoouenit etiam 
paiallelogrammo,  redaniuerralia  noacll.  Figu- 
ra autem  diuidende,  ael  augend^.ael  funt  molti. 
laUra,  ael  fiant  uiantala,vel  fnnt  parallelogram- 
«a,  fed  ac  1 facilioriCut  exordiamus.  ineipiemui 
d IfUngulia . 

PROBL.  iLPROPOS. 

Triaugulurn  daUtditudims  er  multis  trioni 
^ulis  diuerf^  altttuiliais  coagaentMtm 
Ii'.  tonSruere. 

-II 

^ It  trUngalvn  »A€>DiP»&ottrg U 
tnioguliuB  tlutudinii  »L  reduccode  /tot.  Ou- 
^ SI  indefiniu » 9t  baic  u.  perpeodienUri ; trl- 
u^umiAC  ad  triaojplum  ikodacs 

Ucuttdioit  «aprsdidisde  traoitorm.  fig  pr,6.b« 
90cn  inper  eandem  linei  confticuatar  triaii- 
l^upaPMt  if  recbgatur  Jo  crUaguiam  xjoala 
«wi^fea  aidcndiiui  DHo*4ii  puAdoc  erigatur 


tertbm  triaagalamcHi»8r  redigitor  ia  triingald 
ciafdcm  alcitiidioU  gmo  . Du&ts  deinde  redis 
it*0T)TCb  & ro  eruot  uutriaagola  cribyt  ob 
SiCm  ean^p  di  n^tuld  altitudine,  s^ualia  nempe 
triangulo  9KO1  de  ideo  quoque  triangulo  x- 
ex  couftro^.  lAC  ! trianguIuoT^^  item  eft 
cq^oale  ttlaog.0ii0«&ideo  triangulo dbp:  ittri* 
angui am  gto  triangulo  o m conrequcoccr  trl* 

aqgolo  OKI. Hibernus  leaque  triangulum  iToco- 
^meoucumex  uil^usaA^Dtp,Se  OKI « 

»-  PROBLo  IL  PROPOS.  XXIV. 

TfUfigdo  daum  partem  addere , vel  au^ 
ferr  t eadem  fgtra  manente. 

Sit  primo  daca  para,  nempe  area  zqualis  ilura- 
bo  aasH  i uiangulo,  quod  debet  cfle  roaiut. 
ci»  auferenda  . TriangialaciD  fiat  aquate  qua- 
dratum n,prUa  coaaerreadain  te&an^um;inde 
iagnadratumexp(apof.|4Jib.i.Clem.  idemque 
<^dnrhq«h<?yoii^  iit  quadrati  tx  a»,  li^a^ 

qc 


5 19  TR>AC^  AlTtV  X XI X; 

de du^QiUteribus^ aspratorum  KL,8r*v  inae- 
m ! cer^iA.projiDruoiisItt»><»^u»  erstiuferstur  ta 
latufKLtftrneCKtinteircifrendciu  Ijius 

ICL  medis  proportionalis  inucniscor  Lo  . Inue* 
niaturt}uec(eiade  re^is.i^^Se  Lo^^oi  Jitcrifrl* 
igoh  qujrti  ^portionali»  oV,  icsqubP/ic»  Vt  Ki. 
ad  LO.ics  06sdcVi  8e  i pundo  V ducatur  parallela 

laurfoi»  Uico  n a9}^id6c*v 


Probatur  triangulum  dec  ad  irisngujan^^V» 
duplicatam  habre  laterum  ratiooetn  et 
aempe  lateris  oe  ad  latus  ov,  quar  ei  conllru* 
#k>nceadPpeapor(toeD,^  Peptfihilr Ulter  AS 
tLMtoLiRLffr  ICM  f>i<K  r6ilni»d  propOTOOlfU^ 
eilVfFrd.quaretadem  ^o<jj  propiMiofie  i^eljlcldt' 
CL' <|U9  tiiangdlun^^K  altenmntt^ 
■«rsP?  . 'Et  per  eask(*^r»*«e4rP>ft<nif/»  ita  ei# 
qooque rrianglilum  otfe  ddT»apetMmti»ty|bd^ 
perae cri anguium nTvMfPtt  ad 
lineamVM;  l^eimut  MieiP 
nonalrm  inrer  duo  latera  lk  t It  SFqutdratnrum* 
Vnde  ita  erit  <)nadra(um  »r  ad  ^i^ratum  ir»  ve 
KtadLM  ; 1^' ideoerit  tfUngulum  no  a^rape- 
xiumEP.vr  Abi  ^«^uali  pialquad^tum  tf»idcft 
Rh'imbum  Abt  ucjuale.ABcil . ergo  tr^aogu* 
Ium  ECO  ad  tfaptz'um  ad  Rbombuo»  aio■^ 
eandem  babtant  rarionem^t  o«<)UMiti>erunt  iUup> 
crm  «quales  Rhouibut  • firTrapeslom  . Qo^ib 
abA»l<uius4uia0gulo>DC|  partem  Sp  fqual^ 
RbombO  BAHc.  quod  prorarfimus  . * ■ 

St  ve- o fit  addendum  hoc  idem  fiet:  mfi  quod 
iM  "Ififi^metfU  prbpo^onaHi  loter  l^ten 
quadratorum  KL.RrcradrblHgatdH^laftrt  mitlo*' 
ris^adrati)  ve  fic  tota  ut, 8r  imn  qac^arlatoii^ 
rt^rletur  media  pH>|ib^h>narik  ^frrifc 
v^tTad  KX'»  itaSD  ada1tuJ|frprt>d^lt  bl^  bM 
portionalis;  Du^a  vrtb  gs  parallela  ad  Ci  erlt^L 
ditum  triangulo*  trapesiim  jtcvqubdcomipIb  iiQ? 
cegrat  triangulum  B.SD  eittfdem  raHonIs.  ‘ '' 

ProfaiaturWem  raiftro  ratione.  Nam  trlangti  ' 
Ium  «.'Dcft  ad  trianguHnn  cbiHtt  duplicata^^” 
ne  b^fii  01. ad  bjfim  de:  hcc autem  proportio ba* 
fitadbafioucfi  cadcrllmibnfh^.  iuMifi;  qur  line^ 
xkid  mediam  xt,  qux  eft  duplicata  eius»  quam 
h-«bet  eadem  Ri,ad  latus  quadrati  RL^qqidem  mt> 
dla7>ropoitionaltt  mediat  3^)‘&^deo  tx 
tus  hab<t  eandem  propeitioiKfn  iNpikpcam»  ve 
habet  triangulum DRS adbcc  triangulum'.  Qua* 
re  poterimus  vti  ntioms»  8e  dicere, 

quod  triangulum  c^bcrfrafTVfdpdttum  ^ qS 
triangulum  maius  fuperet  miiMr»  yt  trfattrs  W' 
refiduiim  vx^.qod  lidei  *x‘Vop^#ar dk^‘Hw  vert^ 
Pnea  y.fea  1«  eft  w fern»  proportionalis  laterfi 
kl»2^  Br,itaprfit»vf  «i  ^ ■>»  Ha  t Vodfe 

qdMlrata  ulcvor  babddM  prtp%t  tldiitt» 


pfop.«i*  lib-tf"  8r  kn  orlt  quadratam  «v  ad  qoa* 
dracom  ex  bv,  vt  rU  »^’d»otvttrtaagatQav 
«triaqualeqoadfdcooff  xditrapetialnKC.  Cirm 
fc»)»  •d  irapcaimi  BC  > «1  quslncim 

KWmbo  fifHlenildaB  diou  praparueacaiRt^ 
Mi^aniciD«,.libiS>  mnra<iq.ic(  iaaient 
MipcsioiB ic,  .drerqr<],Ml(«iua;  drideoatiiv 
Mmabus  dMB  VadaiUioniboequilitpartitti- 
«udo  iddica<ft.qMd%ll  proiiidbll 
. . ■ . n>«s  -'■! 

Tthtmfvl»,  €m  £fcHt  ^ttx/v^tuPa^ 
‘ dellmttdm  ji^riep  yk.  ^xffre 

au-nfrdktid»  funiiUim  vni  , 

•St*?.  ^ • 

Sit  eriia^ilni  aieiifrf  *fr;ip«(Iai*iiMt  ni 
^iralMl-lolaattMAt^At-ctihqanf^lil 
ytdwoaqwjyodafhflin^dtiwaifaupitBqiCt 

lam  Atc;  Deinde  ctnri  a*,&  Utep  •(  lnc«tH,| 
terti.  propotlion.lI.  UA,  .t  vides  I.dnm  in  triui- 

dr.t!  £?i?lri«^fu7qu«t?^n^MonJ^?LKi  ex 
qui  fi.t  rcdangulum  km  . Quod  dicoefle.d  qn.- 
rilKuiai.*  U«*ff'tn«i||alna  >.r«.ndt«imgn)«|, 
pAco ; fi 


•/  ' 

t.iPrtdisiirr  Nwi  J«.  eft  picD  triangalum  In- 
fteCcdninndnK.tMigulniOivt  .4«!  HArX Cor. 
piai.ttf.  /ainrfit  «4  cercia  proportionalis;  ve 
autem  BA»dAii|iUcil  NLadLx  ex  cflTedionok  Ar 
^afiioc  oiurdedi  altlasdiais^  m-i.MsA 

MM  quadratum  adgi«  ^^ngulvmvqq^ 
fiiartta  iitf  ^-aufertmua  panem  squalem  rcoan- 
foiiaxi  a.Criqogalo AK^ay  documeiuix^tcced* 
propontloois,  q^az  fic  o^dufia  parallela  ap 
ri  eAfinueoiendo  prids  quadrarum  ex  ZT  «quale 
rcdangulp4Mfr&  ^ trian- 

gulo AtCi  Se  lllir  ndoous  latenons  ikeniendo 
tertia  proporctonalem  rp4r  r<fi  lui  ex  lateris 
ll^vlctpiiuf  Tp  m^did  proporuoaalc  xx,fr  uodeip 
titbus  Yx»  Srcruri  CA  quartam  proponionatd 
c».)Cbm)lS(jjrhrp^fTblh'fitffaptftia  rbarqnale  re- 
dangulo  Mxreperiatur  illi  trapezium  limile,  II* 
IPal4crqucp«(;um,odK)uodiUad  rc.b4bzyt4  yf 
{adangoiumfiRadquadraKUfn  mm;  quCki f\c{ di{* 
j^diagonalAAiuvfquc  ad  if»  & dudago-cx  « p»* 
tallcij4.o«v.»l  ;PA7-^tequc  A4  irapcAium  para 
aoJaca«qualis  quadrato MNi  triangulo  imperfe* 

do  ACCD  . 

Probatur.  Nam»  cum  fint  inter  parallelas  con* 
lequenter  erpnt  lMp4qa  %niliterqne  poliu»  cum 
& h.bcuul.ier.^e|iartiM.Ji(eiCocoU.  ptop. 

1}.  lib.d. 


DE  GEO 

A«  kIbi  . Quare  erit 
tr<^>exiucn  ak  a4  crapexium  OF|Vt  A b ad  ab  , Sed 
escIFedioae  Atad  ah  eftt  n NLadtK»  & Idieocv 
1«  llii.d.  clem*  rt  mN  quadratuoi  ad  redaogalnm 
JcM . Sed  Trapcxtum  o*  tft  arqttale  redaagulo  bk 
ex  c^edionc.  Ergo& crapesium  Aaerttae^oale 
^tfadratoMNexiB  lib.f. 

Idem  prorfus  ag^dam,ri  de  adcfatfoae  fermo  fitr 
oifi>qobd  quadratum  atNaSiaeereftanfitmiaatt 
potell  eife  maius  . Nam  prlmb  iaueoitur  ter- 
tia proportiboalis  ah  duabus  as»  5r  fa  . Deinde 
tribas  aBi  ah»  8e  lN  » quarta  c,x » fopcr  quam » 8e 
LM  iormaeur  redangalum  mk  . £t  ^iode  ex  do- 
comentis  propoGcionis  aateeedentis  vbi  agitur 
de  additiooe»a^acur  trapexifim  ab  habens  &o  pa- 
rallelum latus  linear  AF(primb  iogeniendo  quadra- 
tum TZ  redaogulo  mx  arquale » 8e  quadratum  tb 
trianguib  AFC . Deinde  reperieudo  lateribus  eo- 
rum tertiam  proportionalearQT;  duabus  eerb  qr» 
<rPr  ipfi  mediam  proportionalem  zs» 

FoAea  tribus  xs  foli  rr , & Tc^umqua  vna>&  cw» 
quartam  proportionalem  ck>  i quo  pundo  dudt 
BO  dabU  trapezium  of  quaefitum ) duda  aq^c  AJt 
vfq;  ad  DK  ab  £ pundo  ducatur  parallela  e«  crori 
AF»&  dabit  trapezium  ab  «quale  quadrato  mn»  ?t 
ABex  etfedioae  cft  squale  redangulo  mk  • 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXV. 

Triangulam  iuxu  propenioatm  datam  di- 
Mtdere  per  Irneas  ab  ■un»  fsdhdo  in  mns 
lasere  dato  difcedentes , 

Sit  triangalum  asc»  quod  oporteat  dioidete  (e- 
eundum  proportioAcin  datam  V.g.  in  ires 
partes  a pundo  in  eius  latere  dato . Olutdatur  ba- 
fis  Bc  in  tres  partes,  Be  tertia  pars  fit  ca»  vel  ergo 
punduiQ  datum  cadit  in  £|CS  qua  diuidendum  eft 
triangolum»  8e  duda  ae  erit  triangulum  cab»  vel 
*AS  }Q  dextro  trlangalo  tertis  pars»ciim  fit  vtBa- 
Itsad  bsfim,  ita  triangulum  ad  triangulum  ex  i. 

Vel  cadit  iui»  vel  hinc»  vel  inde  extra  a 
pundum  • 8r  ducatur  U : cui  parallela  fiat  Fnf;^ 
eonnedaturqoe  IF  . Oko  trapezium  CI!ae  io 
/inlBro,  vel  triangulum  fis  In  dextro  c(iao^o 
efle  eertuB  portam  trianguli  bac  dati  • 


Probator.  Qgis  fpatlum  bp& eft commune : 
Trimulum  verbFAE  eft  zquale  triangulo  fei» 
c^m  nt  inter  eafdem  parallclai » 8e  fuper  eandem 
bsfim  FB  t Ideo  communi  fpa^  sfb  additum  eft 
addendo  triangulum  efi  quantum  ablatum  rfi,an» 
ferendo  cnangulum  fab  . Propter  hoc  erit  adhuc 
arqoate  bae»  8r  sFt  ; Sed  bas  efi  tertia  pars  totius 
trtsoguli»  cum  fe  habeat  ad  torunurianguturo»  vt 
bafisBB»  qu«  efi  tertis  pars  ad  bafim  Bc  . Ergo»dC 
triaugulum  tzt  eric  totiui  tf  angnli  tertis  pars . 

Idem  diecndii  ell  de  ftnillro  triangulo»vbi  tria- 
goiumciAefi commune»  Be  triaagulum  iAb  cR 
rqiale trlzngolo  a4B.  VodetrapezlmnAfcrtrU 


D>Es.rA: 

Muale  triangulo  ca».  Quod  fi  alia  tertfa  part 
dtnJcreuir;  Ipfi  ai  ad  v-urcia  pjrceducaturpa- 

rsliela  vs»  dr  ab  s ad  i dudatur  teda ; entque  tri- 
angulum  isirtjualu  triangulo  Vab,  conrcqueoter 
^riA-pars codua  trianguli  cab  fiquidemMVcA 
Ipatinm  commant.&iAr,&svi  arquAlia  ob  ean- 
dent  bafim,  8r  parallela,  av,  ai  . 

COROlLARIVM.  i 

Vare  deducitur,  qnbd  fi  punSum  r coiT*. 
y^juoganir  cum  errtice  A,&  liocx  conac&ea- 
ll  IA  ducantur  parallcl*  n , 8r  .$  1 partibua  btSr 
^ v,,&  vbi  lecaoi  lacera  angulum  op- 
^uiumcomprebendeatM,adea  pnnfta  i fundo 
dato  rea?  ducantur,  *t  n,  ir,  ili*  diuident  trian- 
gulum in  cocparcea,  Inquotbafis  diuil*  -ft  • ^ 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXVr.  ’ 

Triangulum  in  paries  affignatas  fecare 
lineis  vni  lateri  parallelis . ■ 

Sit  triangulum  AK  diuidendum  ia  treeparU, 
per  parelleias  vni  lateri  V.  g.  laceri  as  • 


Dioidatur  altemm  latos  ci  In  tres  partes»&  In- 
ter quaflibet»  Sr  totam  V.  g.  mter  co,  Be  ct  inue- 
nUtur  media  proportionalis  so»&  rurfus  inter  cf» 
Bc  cs  media  proportionalis  s^.  transfcrantnrqae 
i pundo  c io  lacus  ci^  Be  fine  co>  Be  c<ij  a pua- 
duque  o»  89<^parailelB  ad  bafim  ab  ducantur, 
^am  illx  fecabuat  cocum  triangulum  in  tres paK* 
tes  pquales . 

Probatur.  Nam  cxCor.prop.Bi.  Iib.6. elem. 
poligooamad  polygonum  fimile  eft  io  duplicat» 
ratione  Uterum  homologorum»  & ideo  erit»  vt  cs 
ed  CD  j ita  triangulam  cas  ad  triangulum  ico^fi^ 
qaidem»  & esadeo  habet  duplicatam  rationq^j 
eins»quimsc»adooexcffed.  iedCB  habet  pro- 
portionem adcD»quam^.adl.ex  conftrudione  — 
Q^re  cab  criaagilum  totum  ad  ico  Criatigulum' 
le  habebit»  vt  ad  i.  vnde  triangulum  ico  erit 
~ trianguli  cab  . 

Idem  dic4  de  triangulo  CLQ*  Natp  triangulum 
totum  Cab  ad  CLQ^diipHcatam^temm  adcti 
poifidec  rationem»  qnam  quoque  polfidet  CB  ad  CF^ 
quare  cum  CB  tota  fit  ad  CF  vt  ad  a.  Triangu- 
Hum quoque  acb  totum  erit  ad  triangulum  iCQ^vt 
3»  ad  s.  d ideo  LCQ^eric  trianguli  cab  . Ablato 
ergo  ICO » de  quo  ofiendimus  efTe  tertam  partem 
totius » refidaufn  LOQ^ttspexiuoi»erk  tertia  pars 

todi^  CAB . ^ 


expes- 


expensio  V. 

iit  tpummtpie  reRilinto  Mgeitie,  vilp*r- 
utudo  in  pltHA  rclUtifie*  JUu  fimili» . 

TRiingoIt  in  didcrfu  pntoJiiiininiuf  mo- 
do rniuctriliut  eft  iofliiuendi  rpcculatio>8r 
ndomnci  figuni  planw  ntcndcnda , ad  quam  ait 
diUM)  aperuit  ip(a  cnaagulotnm  nolciplicau  pai> 
tido . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXVII. 


tbtactatvs  xxix: 

S>M  V.g.  qatoq;  qaadratti  qoc  fu p«r  latera  A»»b 
«•D.i  Am  cdtlitutipPel  quinq;  paralldogrlmt»  vet 
tiMgttlj  quo*&  Utera huino)cq{a  AnCprintq;pHni> 
latera  A«fraangultt  redttOclaiMcttaafiibtiEdatarqi 
b«At  AB>  ucruoiquc  lupcrbaAm  banc  BAchga« 
mr  ad  ce&oi  anguioi  c Iiaea  tertia  a piittdo  e«  8e 
cooiungatur  bjA  fccuotU  ac «ngu lo  redio  * fub* 
ccol«a  Sicqecbai  nirfusdclinva  Dcngeodo  eam 
perptodicuiariter  (uper  Ca»  ft  cottmngdidobafi 
cercia  dap  & eandem  idem  Aat  de  lioea  b . 

Dico  qu«4raimn,lea  paraUdogtaarniem  rXBA 
Anule»  Amilicerque  prndidis  poAtumelft  rqmle 
omnibua  alija  paraUelogiaaniit  Anultbua  p^cs 
Amillcer»  reunuadracu» 

Probaior.  Naa quoad  quadrata  ex  ti.1  2 eletn* 
quoad  paralielogri- 


Vato  re^ilineo  confiruere  reBilineum  fm$le% 
O*  pmiincr  pofitum  mdtus  • dut  minus 
fecundum  proforuomm  daSam . 

Sit refiilineom datum oq,t » qubd debeat  Aeri 
quadruplo  malus  : fed  tali  modo»  rt  Amlle  Ht 
id  Quod  componitur  rci&iUoeo  prxcedcnti  dato» 
Bt  bmiliter  poAtum  • 


Sic  linea  c quadruplo  maior»  quam  xt  laceri 
tb  DB  redilinei  dati  rQE  i nueolatur quarta  pro- 
portionalis maior»  vel  minor,  prout  volumus  au* 
gere » vel  minuerr , ita  quod  A augendum  Ac »'  et 
» eA  ad  <•  tta  Aat  ne.  ad  h . A minuere , vc  c ad  v» 
lea  Aat  OB  ad  L t detnde  inter  lAat  reperiantur  me» 
din  pr>>porcionales  KS»vel  pr  . Nam  T riangulom 
$xi CBS}- lib.d-  conftitotum  Aipersc  Gmiie  AmI- 
Jicerque  poAcum,  vt  EQp erittrlangulumquadru- 
pio  maius, 8r  ext  conftitotum  fuper  Bf  quadruplo 
n>>nus  • 

• Probatur . Quia  ex  Cor.pr.at.l.tf.  ita  eft  trian- 
guium  fuper  ks  ad  triungulum  fuper  os  , vt  h ad 
IX ) cum  vcrobiqqe  Ac  ^plicata  proportio  . Sed 
H eft  ad  »B  ei  efFe^ionc,  ete  ad  •»  nempe  quadru- 
pla. Bfgofr  ■ adl>i  quadrupla  crie.  Vade  ci1« 
angulum  fuper  sx  ad  triigulom  fuper  DI  quadru- 
plam queque  habebit  proportionem. 

idem  afterendum  de  triaognlcf«per  tP,  TC  per 
fe  patet . 

PROBL.  n.  PROPOS.  XXVIII. 

Diiis  pluriints  rtfhlintis  , m in  vnienm^ 
rcRtlmeum  tongloiart : 

SlredlUinca  Ant  dlSmilla,  diuecfirque  poAdo- 
nU » «a  redigantur  In  AmihaiAmillcerqoe  po- 
(itacriangula,  quadrata,  feu  paraJIelogramma » 
eej  ad  quicumq;  aliam  Aguram  eiufdem  racionif» 
fed  mdiue  crk  ad  predi^t  Agurts  faciUueit  gra- 
xla. 


IJ 


ma»feu  ahat  Agurai 
cx|2.  lib.b.*rcdiU- 
neum  faduis  ex  m 
baA  eft  aquale  duo- 
bus Amilib«s»8t  fiml- 
Itcer  poAtis  et  IO » 8t 
OA  fad  a:  huic  Vero 
cx  A».  & ex  *eeft{- 
quale  rcAilincurucA 
hmiliter  poAtnm»  *c 
Amile  pmdidis » huic  aurem  ca»  Ar  alteri  coeft 
nqualeredibncum  ex  AD,  fif  tandem  huic  poftre- 
no,  8e  rcdilineo  db  eft  «quale  rediliocumSAU- 
mile.flmiliterque  poAtum.  vnde  red‘Imcum  ex 
Ea  eft  «quale  omnibuB  Amllibus,  Amibterpo- 
ftciSjCX  B»D,C»i»A,Aquidi  pquat  ** 

qux  omnia  comprchinuic  excepto  redilioeo  cx 
DS»6r  ipfum  redii  meum  ex  db  • 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXlX. 

* Unicum  re&timeum  in  (dura  refhlmeu 

■ pMUrt^ftCHnium  />ro^Drf/DWfwi  <<4/4fn  • 

munente  tsdtm  fgurUi  O*  pofitiont.. 

Sit  reSIilneum  AiCD,ex  quooportnm  Aeri  phi» 
V.g. tria fedilinea  Amilta , Amilitrrquu po- 
Ata;  fed iuxta proportionem» quam  habent  x.  i» 
Se  o Unes* » Ita  uuod  voom  Ac  ~ aliud  -p  sIhmI  t 
totius  redangufi,  flr  fe  etcedant  makom,vt  line^ 
K,  1 , & o.  Ex  Hneis  x » flr  o componatur  vnica 
JlneaL»  diuidaturqocel  lO.hb.d.  Elcm.  as  in  eaf- 
dem  partes»ac  L dtuiia  eft  ,8f  Ant  «i  Anulis  linep  H 
linea  At  Amilialinej  i,&  ao  Amiiis  lincf  o.  Quo 
ftdo  i dluiAonlbws  erigantur  perpendiculares 
BD»  8c  I V.  ftr  Hc  j fr  eonoedantur  fuper  ab  fado 
fem;cirCulopuda,quibusfccaiur  redit  Ai»8f  af, 
SeM,  Dico  gtdilinea  tria  fimilia , limilitccque 

poAu  fuper  uct  as,  Ar»arAO  «quare  rcftilincum 

ASCPt 


.RrobaCBr,  HedUlneomcE  ab  nd  Uludci  i9 

habet 


D E G E O 

liibct  dapHcatam  fuorum  lacerum  proportionem 
nempe  ab  « & bb^  Ted  bccob  fimilicudinem  criaa- 
golorum  eil  eadem»  quas  AO»adBO*  VoJe  habe* 
btiot  rcAaogula  exBA  ad  ta  duplicatam  propor* 
tioaem  Aq  ad  •£  . Sed  h;ec  eft  dupl  icata  propor* 
cionU  Ao  ad  OB»cum  (lat  tres  proportionales  coa* 
tlnup AO)&OE» &OB  ex  propor.id.Jfh.d. Elem. 
Ergo  AO  ad  OB erit  e«dem » ac  redilinei  iuper 
AEad  rcftlliaeum  fuper  eb  . F.rgo  componemio  ita 
erit  ao  ad  ao»&  ob,  vc  ab  re(%ilineum  ad  duo  re> 
^lioea  fimul  ab»  & bb»  quae  Qtat  squaltaex  Ji. 
lib.5.  £ien)  tedilioeo  A8co»quamobrem»  cum  AO 
iicad  ab;  ftoadtl  nempe  ~ tale  etiam  erit  re- 
Allineum  ab  ad  ao.  Eadem  ratio  erit  de  rcftilineo 
fuper  AV.&  deredilineofuper  Ao;fed  ao»&  ai» 

& ah;  (Imul  «quant  lineam  ab  • Ergo , ie  tria 
ttailineilimul  eXAE.exAF,  &e*  as  *quabunt 
totum  re^bneum  acbp  • 

C O R O L L A R I V M. 

EX  iftit  duabus  propofitionibus  poftremis 
eruicur»quoroodo  dato  redUineo  addatur  ta* 
Jis  pars  » que.  libuerit»  8c  tamen  remaneat  Hmile» 
£mUiterque  poiicum»  vt  prius» aut  dematur ipH« 
£t  fi  loquamur  de  additbne  detur  quadratum  t» 
gequadratom  s.  nigrum  oporteatque quadrato  l* 
addere  tantum»  qut^xquiualeat  quadrato  I.  Ac» 
cipe  meoAiram  laterisquidratl  l»  & produduta 
vnumex  lateribus 
quadrati  B.nigri  fic 
squale  ipli  lateri 
quadrati  i ab  a vf- 
que  ad  c » coniun- 
geqae  t>c  nimi- 
rum ex  duobus  la- 
teribus quadrati  i> 
d quadrati  B.  fiat 
angulus  redus  ad  A > dueaenrque  bafispc.  Nam 
quadratum, culus  latus  dC  qualecft  equa* 

le»vt  patet  ex  ir.  lib.a.  quadrato  nigros. 6rr. 
quod  idem  erit  de  quocumque  alio  redilioeoex 
prop.;a.l*6.  SI  verb  loquamur  dc  ablat1one»cum 
Jampr.ij.l.tf.ootum  quomodo  fiat  rediUneum 
ftmile,  Itmiliterque  potitum,  quod  squale  tit  daue 
parti  alterius  parallelogrammi » quale  eft  paralie* 
iogrammun  ex  ab  ^ FBraUelogrammi  Aicocla* 
rumeti»quod  paraUclogtammum  eX  IB  Gmilc» 
timilitcrque  potitam » quod  cum  ipfo  ex  Afi  eti  T- 
quale  ipfi  ABCO»detiefet  ab  eo  7 nempe  parallelo- 
grammo  ex  ab  vc  tig.  prec.prop. 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXX. 

Dtito parAllelogrammo  dijjimili  illud  Mgere 
■m/  minuere  addendo  ei  aliud  paralie- 
logrammum  quodeumque: 

SU  ditam  nigrum  pirAllelognmmam  CF  ■ te 
aliud»cui  addere  oportet  bs.  Conlungaotur 
eorum  latera  CA(SrAi  ad  quemcumque  angulum 
apud  A » fr  producantur  cF,  & db  vfque  dum  con* 
ueaiantinH*&perH>  & a agatur  Ht»d  termi- 
net in  ct  lineam  coniungentem  latera  ca»St  ab  » 
ipti  IrU  ducantur  parallcls  cp  > 8r  bq  » & cuniun* 
gantur  p»  Be  parallelogrammum  pqerlt  ^qua- 
le  duobus  O , &bb  nigris  • 

Ptobatar  i«quod  fifparallclogramranm  .*  Nam 


D a€  S I a: 


5M 


HA»arcp  Incec  parallelas  CA»&  cH  parallcls  ex 
Itb.i.erunesqualcf , tic  IQ4  5r  ah  parallcls 
inter  parallelas  AB,8r  oHsqttales  erunt . Ergo  etif 
Inter  Te  erunt  squales, ^rprallels  ex;t.l.i.  quare 
cx  14.  lib.l.  iP  erit  parallelogrammum . ^jpd 
Ver6  tit  squale  parallelogrammis  nigris  » pacet . 


Nam  ex  f6.  llb.l.  lp»  & ch  parallelogramma  fu- 
per  eandem  batim  cp , Incerqne  parallelas  cP»  8c 
LH  funt  ^qualia » tic  nigram  cp»  8e  cpah  parallelo- 
gramma  fuper  batim  ca»  d inter  parallelas  OH»d 
CA  squancur»  ergo  nigrum  parallelogrammum  Cf, 
& PL  tertio  CPAH  zquaiia  inuicemsqaabuatur. 
Sic  parallelogrammu  L<i  squale  eti  cercio  tAHQjtib 
batim  iq  eandem»d  parallelas  hl» Se  iq^ cuJ  equa- 
tur  ob  batim  ab  eandem»d  parallelas  ab,  Ir dh  ni- 
grum BB.*  quare  nigram  bb  squabicuripti  Lt^vode 
LPflrtq^ldeft  bp  parallelogrammum  fqoabicur 
duobus  nigris  cf»  bb  • 

P R O B.  VI.  PROPOS.  XXXI. 

Ditoius  duth  re&iltneis  tertium  proportioni» 
it  inuenire  fmile^  fimtlitenjue  pofttum^ 
fcut  vnum  ex  datis . 

Sit  redilineum  opq^,Sr  redillneum  aCb»&  illi 
OPqR  inuenire  oporteat  planum  tertium  pro* 
portionale  fimile»  timilitcrque  potitum  • ac  redi- 
llneum ACB.  RedigacurtrapeziitmORQf  inequa- 
leredillneum»  fed  timile»  timiliterque  potitum 


rediiineo  ACB,quodexprop.27.1ib.d.  Elem.  tiet 
redigendo  prKis  in  squale  tibi  trianguluai»  Se  po- 
ftea  hoc  crlangnlum  ad  eandem  atcicudinem  depri- 
mendo ex  prop.tf.  huius.  Ir  tandem  in  parallelo- 
grammum  PV  elufdem  alcicudlois»  ac  at  • Nam 
media  proportionalis  inter  latera  MV,8r  MPinuen- 
taex  i6,  lib.d.  erit  illa,  fuper  quam  efficiendum 
«ft  triangulum  timile,  fimilicerq;  potitum,  ac  acb 
ex  17,  llb.tf.  squaletrapezio  ropq,  quod  triangn- 
lumerit  oef.  Inuenucir  itaque  lateribus  ab.  fr 
F B tertia  proportionalis  Gh  » Se  fux«<r  eam  eonlU- 
tuatnr  redilineum  timile  • fimtiiterque  p:tiram» 
acACBCxsI.  lib.d.  Se  erit  tertium  propott»oale 
duobus  redillncis  trapezio»  Rr  triangulo  timile, 
timilitcrque  potitura  m\  ex  Ipfis,  nempe  crimgu- 

loi  diu  erit  FiDtriangalura,fel 


r 


514  TRACTA 

pciium  ad  AK  triangulam , vt  idem  Aic  ad  «hi 
ficntie  ip(i  Aca . 

Probatur.  Quia  latera  funt  proportionalia)  de 
Ita  eli  FI  ad  ai*  vc-a»  adcH»  ergoex  atf.  lib.tf.El. 
ipfa  quotfue  rcdilinea  erunt  proportionalia  cuna 
lint  litnilia»  nmiiicer^uepofiia  ; (ed  trapeaium  cft 
arc)uale  crtaiigulo  ofe«  Ergo  trapezium  ^uo^ue 
cft  prsdldit  triangulis  proportionale* 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXXII. 

TrilfUS  ddtis  re^dineis  quartum  ffroporttona- 
le  tnutntrt , q^hi  fu  ftmtU  , fmtliterque 
fofitumyfiflaccty  vni  cx  datis  reShtineis, 

Sim  data  tria  redilinea)  ABC  triangulumt  e k 
parallelogrammum)&  oh  erapezium>&opor* 
teac  trapezio  Groileinmiliterque  politum  quartum 
proportionale  inuentre>ita  quod  fit  vt  triangulum 
ad  parallelogrammum»  ita  trapezium  adaliud  tra* 
pezium.  RcdilineoACa  V.g.  conRruaturpquale 
redilineum)  (*ed  Umiie,  fimilltcrque  poCtiuniac 
ftftilineu  fip  ex  17.1.5.)  quod  fitax,.  Deinde  cri* 
boa  tateiibus  ai>em>&cn  Inueniatur  quarta  pro» 
portionalis  Pc^-  Tuperquam  conftruatur  trapezium 
fimile,  fimiliierque  politum^  ac  redilineum  «H  ex 
propof.i)  Jib  5.  Elem.  Dico  ita  elTe  redilineum 
At*(cu  ICA  ad  rcdiliDcom  ad  i^o* 


Prob.nur  ex  eadem  propof.i5.lib. 5. piem.  Nam 
lia  funt  redilinea  (Imilia « Hroilitcrque  pofita»  ve 
funt  latera  inulctm  . Quare  cum  ak  fit  ad  EMfVt 
CNad  PQ^rit  etTam  AL  redilineum»  vel  squale 

ACBad  iF)  vt  GHad  po  trapezia. 

PROBL*  VI.  PROPOS.  XXXIII. 

J>uohus  datis  uBtUntis  medium  proportio- 
nale  inuenire  ItmtUjfmthterque  pofitum^ 
4c  aitquod  refldtneum  ex  datis . 

Sit  datum  redilioeu  Hic.Sr redHinfti opTuper 
UtutQf  { oporteatque  reperire  mfdium  pro- 
portionale inter  hzc  duo  redilinea  ; fedtalc)  vt 
Itc  Hmilt)  limilitcrquepofitumyac  redilineum  fu» 
perHC)  vt  in  fcbcmacc  propoft|i.  h. 

Redigatur  in  bdf  fimilem  figuri«fr  fimlPter 
pofiramt  ac  redilinei  dati  fuper  b<^(  Sitque  eius 
latos  homologum  ad  oil  latus  Ft  i inter  fe»  fr  oh 
inucniicur  ez  id.1.5.  media  proportionalis  ia  * fe 
fuper  BA  confiicuatur  redilineum  fimile,  fimili- 
terquepofirum)  ac  Hlud  pofitum  fuper  hc  larus 
cx  lib.  6.  £lem.  Oe  hoc  erit  medium  pro> 
ponionale  inter  Hio  redilineum,  fc  redilineum 
qp  fuper  . 

Probatur  ex  Iitrrum  proportioaeex  >5.  Iib.5. 
Elcm.  Nam  cum  fit  redilinea  fimilia  erunt  ad  in- 
plccffl,  Tcjiafcs : fc4  baljs  bf  ex  effedioae  e€  ad 


T V S XXIX. 

BA  prooortionata  vt  ba  ad  ho*  Vodefirredili* 
neuoi  fuper  fB)  vel  nuod  idem  efiicum  ef  fit  sqoi- 
Je,redilineum  qo  ad  redilineum  fuper  ba  erit  In 
ea  proportionC)  qui  ipfum  met  fuper  BA  ad  redi- 
lineum fuper  HC  conftitutom . 

COROLLARIVM. 

ISts  propofitiooes  antecedentes  Intelllgua- 
tur  etiam  de  circulis  minuendis  • 8r  au- 
gendis in  data  proportione.  Nam  vt  efi  polygo- 
num ad  polygonum  in  circulo  Infcriptam , Iu , 8r 
circuli,  & vt  diameter  ad  diametrum  ita  ex  prop* 
41.  lib. 6 Elcm.  funequoque  inuicem circuli : qua- 
re fi  reperta  proportionalis  , vel  tcrtia,vcl  media, 
vel  quarta  ronfiituatur  diameter  circulorum,  ipli 
circuli  iuzta  datam  proportionem  augefireoc* 

EXPENSIO  VI. 

Pe  redilitieo  ^ocumtjue  partienda  eiUmin 
partes  non  fimilts  fer  parallelas  vni  lateri, 

Vidimus  de  augmento,  Sr  partitione  fig.  In 
plures  fimiles  figuras,  modo  de  earum  par- 
titione { non  quidem  in  plures  figuras ; fedquafi 
in  ciufdf  plures  partes  ilatuenuo  eas  inoice  squa- 
les , vel  proportionales, fed  nec  fimiles,  nec  fimf- 
literpoiirs,  duplex  autem  efi  iRa  defignatio  , vel 
per  parallelas  vni  lateri,  vel  per  Jifcedcmes  li- 
neas redas  ab  voo  puodo  in  dato  latere  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXXIV. 

Figuram  re^itineam  regularem  in  detlma- 
tas panes  fiure  per  paralUlas  dato 
lateri . 

Sit  figura  irregularis  redilinea  aefgn  Imhr, 
qus  debeat in  quatuor  partes  V.g.  partiri  per 
parallelas  lateri  f g ex  propof.8.  fiat  redangalum 
squale,  vel  toti  redilineo,  vel  qtiod  idem  efl  fio- 
gulii  einsomninus  partibus,  fir  triangulis,quod 
fit  ABCO, quod diuiditur  in  quatuor  partes,  dfit 
quarta  pars  DE, qus  eritetiam  quarta  parS  dad  rc- 
dilinel;  oportet  itaque  hanc  quartam  partem  fi- 
gnare  inipfo  redilineo  irregulari  dato;  fitd  per 
parallelam  lateri  fg . 


T ranfmutetur  bsc  quarta  parS  In  quadratorii 
kF»&  vt  incipiamus  i pane  dextra  videndu  efi;  an 
Uiagulum  afe  adsqactqtartanpartcni  trafmu- 

undo 


A 
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undo  in  re^angulum  ejc  propof.i.  rei  huius  » 
catos  latus (Ic  quadrati  ds^»  quod  erit  sh  : Quare 
oonlmplet  cotum  quadratum  lcii&  Ideo  nec  trtao* 
gulam  f a e adoquac  redUinei  irregularis  quartam 
portionem. 

£x triangulo  itaque  mag»  culus rertex  ooQ 
cognofcieur  ex  documends  a j.prop.h.  auferenda 
eftpars  squalis  redangulo  refiduoDU:  Trah'eo> 
doparallelam  lateri  rai  rcfiattriangulun  m f g; 
redangulo  rerh  oh  equalc  inueoiacur  qaa*- 
dracum  do.  Inuenta  autem  tertia  proportionalis 
lineis  a g • Srg  f lic  n » $r  tribus  ga  > fr  N,  & 
Ucftt  soquadratioD quarta  proportiona^sficQpj 
ex  qua  rcdangulu  Qf  dat  ad  altitudinem  ofj  8r  fe* 
quendo  operationem  ex  X3.  prop.h  fiat  trapeaium 
aequale  g u , & duda  g c > Sr  ex  pundo  e parallela 
lateri  f g . Dico  crapexidm  g t cum  triangulo  e f a 
cfle  quartam  partem  tocids  redilinel  irregularis . 

Prohatur  ex  ipfa  eflTcdidne  fuppofita  do^rioa 
tradita  in  X|,  propof.  buins»  tiam  cg  ex  cffe> 
ftiooe  eft  trapeaium  «quale  quadraro  oo:  quod 
cquat ‘redangulum  du>  redangulum  veromeft 
«quale  ex  etfeftione  triangulo  a fc)  qu«  duo  rc* 
Aaogula  integrant  qaadracomK'>quode{l  exef* 
feA.  aquale  refiangulo  OE , quod  ell  quarta  pars 
parallelogrammi  magni  ac  ^qUalii  redilineo  irre* 
gulari ) Tode  etiam  fk  rcAaogulum'  erit  quarta 
pars  figues  ircegtilaris,^coarequeatercg,&fea 
erit  quoque  quarta  pars  figor«  Irregularis  • 

Sic  fecundo  ad  finiftram  partem  per  llocam  pa* 
rsllelam  eidem  lateri  gf  ablcindenda  quoque  quar* 
tapars  • Quia  adeft  angulus  ad  h t rideatur  an  pa* 
rallcla  du&s  9b  eo  angulo  abfeindat quartam  par- 
tem re^anguli  ac , 8e  coDrequeocer  totius  redi- 
linelirregularis» & fada  operatione  iuxu  pr«- 
fcrlpta  propof.  al.  vel  S|.  erit  triangulum  h m a 
•quale  redangolo  px,  cuius  latus  eft  quadrati  ps 
«quantis  rcdangulumEo  quattam  partem  totius 
magni  aCi  ideoque  m fi  x non  fquac  quartam  par- 
tem i Ducemus  itaque  ab  angulo  x redam  x j & 
cranfmuutjo  trapezio  h x x | In  redaaeulu  rt  laoi 
«quat  totum  quadratum  PS|dr  conl^uenter  co- 
tum redangulum  BOtideft  quartam  partem  redaa- 
f uli  AC , 8e  confequeaier  h i m x eft  quana  pars 
catius  rcdilioel  irregularis  • 

Sed  apud  hanc  partem  alia  quarta  pars  fit  locan- 
da . Quis  adeft  tr.angulum  j r I*  quod  eadem  II* 
nes  fecari  nequit  V.g.  45 » c«jm  difeonunuum  fit. 
Io  eo  ficu » ideo  placeat  illud  io  hac  etiam  paiie» 
qu«  modo  auferenda  efij computare . 

Redigetur  itaque  ad  redangulum  vxlo  qiadra» 
to  vt  pquale  quartp  pxrti  eDredaogoii  ac  magni, 
k quia  adeft  angulus  n trahemus  lineam  n 7 , vt 
videamusjan  sdxquet  trapeslum  r 7 x n reliqaanr 
XXI  io  quadrato  ¥i:quare  triangulumk6n  redi> 
geeur  in  parallclogrammum  xz»&  deinde  erspe- 
xiom  7 ^ In  redangulum  xr , quod  totum,  qua- 
dratum oon  cqoat»  ideo  triangulo  rdnpacu* 
lox  «crtex  ignoratur,  addendum  cft  ad  lineam  7 a 
tiupeimm  7 4 n f «quale  redanguJo  refiduo  ex 
prop.x).  huius  { ericque  figura  4 M $ cum  trian- 
9ilo||cquarcapart, Ii;  conicqueocer  reliquam 
erit,  quoque  quarta  pars  . Vnde 
redilioeom  cocum  irregulare  io  quacuoexquates 
panes  dmifimus,  vc  patet . 

C 0 'R  L L A R,  I V M. 

Iqc  potes  quoque  fi  placet  dioidere  per  H- 
. neas , qux  nulli  lateri  parallelx  fine  p fed 
liiOn 


D M S l a: 


5*$ 


cuidam  extra rednlneum,‘namillalinea,  qtixpri*» 
mafortnicd  trahitur  ab  aliquo  angulo,  vel  alicui 
extra  figuram  parallela, notefi  eonihtui  tamquam 
fi  eflet  Utus  figurxt  fle  videre,  quid  ipfa  et  tota  fi« 
gura  auferat,  extera  circa  ipCim  pr«fiarT»vtfi 
^et  latus  figurx»  ¥t  quilibet  ex  fe  experimento 
comprehendet. 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXXV. 

Figuram  irregularem  reflilineam  tn  pro- 
forttonales  fortes  fecare  fer  Itneos 
farallelas  lined  extra  figuram 
fofitjt* 

P Oteft  eodem  modo  in  proportionales  parces 
leexrl  area  quxiibet,  ac  propof.  anceced.  V.g. 
fi  redllioel  ac  vna  quarta  folum  pars  alTumpca 
fuifieC.dr  illa  i redilineo  irregulari  fuifiec  ablata* 
vt  eft  n 3 X m I illa  elTec  ad  cotum,  vt  1«  ad  4.  idem 
dicas  de  quibufiibet  atijs  fecundum  diuifionta»' 
iaqutm  redangulum  badc  diuifum  fuilTec  • 


H 


•ProqnooAeodendo  ficfig.ab  1 cqr  c,  qux  di- 
uidenda  fie  paraUelisad  mn  induas  partes  pro* 
portionales,  ica  vt  vna  nempe  finifln  fe.  ha*, 
beataiteri,  vc  x,ad|.  «oofticuacur  redanguhns 
ASC^  «quale  dato  xc^Iineo  irregulari , Se  diuida  ^ 
tor  elusbafis  In  5.pttces . £a  prima  lib.tf.  rcctan- 
gulom  aBcf  erit  .4*  rei^edu  corius  ^ & ad  x d r f. 
c6partcm  fe  habebit, vc  t.ad|.ficuc  ^MfiacPad  ba* 
fim  FDf*^hsbet,vct,  ad  t-  Ad  angulum  itaque  1: 
ducatur  linea  parallela  lirtr«  m n fcUicec  ad  fini- 
ftnm  partem  > videaturqne^uid  ex  aec^  redaa<N 
gulo  abfumac  trapeslum  bael,  & trianguluov 
1 V g,  faciendo  rodangulu  «cc  1 fuper  datum  laru% 
ACxqualetrapexioxbio^i&ciiiL  «quale  trian- 
gulo 1 c g I Cum  ergo  ifti  duo  triangula  fit  mino- 
ra, quam  -f  totius  redaoguli  a^,  ex  23.  propofi* 
huius  triai^uli  £etq,xuioS  igpouiur  vcqex ad 
latus  eg  auferma  Ulf  ^ fqualis  re- 

dangolo  HLEF  , qu«  complebit  -f  totius»  8e  ad 
alism parte  fe  habebit  vox^  ad  3*  per  parallela  fh 
datf  m n . Nani  fghx 


eR  ex  confirudione 
«quale  trapertum  re- 
' dangulo  HEIF}  refi* 
dua  vero  a«cl  fiint 
«qualia  ex  coofiru^l» 
Trapezio  bael  > 
triangulo  Jcg-Qua. 
rc  cotum  ak»  redan- 
gulum  eft  «qnalc  toti 
sfeh redilineo  fient 

Tct  X «O* 


F jjx  C 


5itf  TRACTA 

tdtam  rcftAOgulum  4»  eft  <laio  ir regulari 

redilineoab^tjCumergo  lic  Aacr^rtottasAOCrie 
ah  eocmi  abqt  te  diMtdnih  vc  tft  redanguluui 
AftCf  adredangulum  iucrCtafch  adfh^t 

iiaBpe»n».  m 

PROBL.  m,  PROPOS.  XXXVI. 

A muUilatero  tia/am  fartem  feure 
ralleUm  dato  Uteri* 

• \ Dato  rexagonoAtCDroabfismeQdaGe  para 
IX  «qualisdatocriangu!o<^ft,quodnt,  aut 
Gat  eiurdem  alticudioii  feXagonI  ex  propof.  6, 
liuiua  . Agatur  ex  angulo  ■ reda  at  dato  lateri 
CA  parallelai  8e  hn  ctiangulum  *ra  ev  (Rdit  prop* 

8.  h.  equale  rcGduo  redilineo  aotet  coadouen* 
turque  lateraCH,8r  an>&r concurrant  in  i*  Ddade 
meoforetur  bahs  qf  ab  h , & fit  a Ic ; doda  hi 
erane  aqualia  ex  I.  Cor.  p.^p.l.i.crianguU  ftu « ir 
fttq.Jr  iacer  L1.&  lk  repcrucor  media  proportio- 
nalis jLt  ar  ducatur  iv  parallela  ipfi  ca.  Oioo 
IF«V  mulcilatetum  cOe  aquale  triangulo  Q^t . 


Prob.  Nam  triangulum  i VLefi  (quale trian- 
gulo iiL  Etenim  triangulu  &SL  eandem  eli  dicit 
proportionem  . Dicut  namque  proportionem  ta*^, 
I vt  duniicatam  iaterit  Lt  ex  a t . 1 b d.  ad  latoa  ti» 
Ifd  cx  ciTcdione  heceil  , quamti.  habet  adLxr 
efim  fit  II.  media  proportionalis  inter  Lt»  8e  Lx  t 
fed  quam  proporfonem  hibet  L|  ad  Li  tamev 
propoCr.  I b 6.  EIrm.  habet  tU  ^ KtL  • Ergo 
idetn  triangulfi  lal  eandem  dkunrproporaoaein 
trianguli*  ivL|  Arxix.  Erjo  ex  n.  lib.f.  pqua- 
Ita.  Quamobrero  (qualibuaivttdr  tiLablaeMd 
triangulo  BU  • remanebunt  «qualea  bkb  trtangu* 
lumi  te  BITI  trapexiu.  Si  ergorurfiit  auferantur 
bepoftionei  squales  yitngulum  bsk  i triangulo 
BBHi  te  crapeaium  i redilineo  quod  triao» 

gulum  BSH  ex  confirudione  squat » remanebunt 
«qualia  triangctluA  xm » ideft  6r  pars  affum* 
pcavuri. 

EXPENSIO  VIL 

Dt  figuris  fUuis  rtSilineis  in  frtttts  Jijfl- 
milts  ftoMiis  i dito  fundo  m ipfis. 

NOn  mloutveilia  lipc  alia  fcdio  eft  arearum» 
quo  operi  demandatur  fecando  eat  in  defti- 
aatai  partes  i pundo  aliquo»  ?el  in  ambitu»  tcI  in 
ncditulio  dato,  pro  quo  priiiS  hoc  Lemma  intel- 
H^nducn  eft»  vt  fundamentum  cicerarum  propo» 
fitk^umt  tale  autem  eft . 


T V S XXIX. 

tEMMA  PROPOS.  XXXVIL 

Simtgnituioitt  partes  /ecetur,&’ 

aha  I*  totidem  stlis  proportionales  ea- 
dem ferie , &•  accipiantur  aliqua  par- 
tes prioris  magnitudinis  ha  fimnl  cono- 
parata  ad  itfidual  fimul  habthuni  ean- 
dem proportionem,  tjua  totidem  pojle- 
riarit  fmul  ad  relicuas  hahtnt  fimul 
fumptas,  O" eodem  ordine. 

Sit  .L ptimi niigaitado ia quin^MpatMi di> 
oHa.  (t  >litt  etiam  fi  fit  diuerfi  gtactii  eq,. 
pariter  in  qatn<|ue  partes  diuiCa  priocii  eaagnka- 
dioil  partibua  eodem  ordine  proporiionaica  ■ Se 
accipiantur  dux  cs  primaAS,&K>St  dne  de(e- 
cunda  fetunddm  eundem  ordinem  SM  ■ Se  aiM . 
Dico,  quod  AC  ad  reliquaa  fimul  CL  habebunt  ean- 
dem retionem.  quam  s n ad  rcl  iquas  Nq.. 

t^p  6 lija  k 

Prcgr.t.  Probator*  Kam  exhypothefi»  quam 
prope  i tionrm  dicit  a»  ad  tc  eam  dicit  i m ad  mh  : 
Jgitrr  rsf)  ea  HI  prcpcrtio  Aro  ir  uC  ad 

sC>  quT  XM  eum  mN  ad  mn  t Ex  hjpothrfi  quoqne 
yteit  UC  adCD»  ita  eft  mu  ad  no  : quamobremex 
aqttdUfdtt  erit  ab  cum  sc  ad  c*’»  rt  xm  cum  mn 
ad  NO  in  alia  qu.‘i.ntitatc . 

Prog  X.  DeindecumfitHLadtrD»yt  qf  adro,* 
erit  quoque  eompMru^o  LM  cum  ad  lh  > rt  qu 
eum  Fo  ad  Qf  t fed  ex  hjrpothefi  reeucrleiida»  rtHO 
ad  DC » ita  ad  o N . Ergo  ex  te^urrrare  • vc  d« 
cum  HL  ref  iett  tn  proportione  i>c,  ka  q*  cum  ^ 
refflclt  oN.Sr  c9ponr»ie»  vt  cLeft  ad  Cd  tta  NQad 
voxte  intiertUoQD  adcLpveNOadNO.redrefpieieb 
bat  qnoqiAC, CD.ee  km  partem  no  ex  primo  progr. 
VfldeeritACad  CD.vtiN  ad  Na»8r  vico  ad  cL» 
Ita  NO  ad  Nq,:  vnde  ex  «'.u '/itare  luerit  Acdup 
fimni  ad  CL  reliquas  fimul.  vt  X u <)uc  fimul  situ* 
rius  quantitatis  ad  reliquia  ciurdem  • 

COROLLARl  VM» 

VNdefi  rurfttt  aliqua  pars»  vt  0«  Cteetur  In 
prima  quamitace  V.  g.  in  v»  te  In  T fecii*- 
da  para  correrpondent  o*  in  nrdioe»eiiam  propor* 
timalicer  fecttur  Io  fimilei  poitionea{COt(  quo- 
que quantitates  erant  feA*  preportionalUer  • te 
iiaerit  av  ad  vl>  vixradri^.  Nam  eadem  pro* 
batiomilicatpcumex  hfpocHHi»  vc  primo  faft0 
Hoc  partes  proportionales  eodem  ordine  corref- 
pondentea » quare»  te  cor reCpondeacer  erit  AV  ad 
Lc*vc  BT  adqTyvdeUemAT  adA|.»vtxTadxq. 
emfmndou 

ari- 


i 


DE  GEODvESIA: 


PROBL.  I.  PROPOS.  XXXVIII, 

Diuif»  nSiliaeo  quolitet  in  triangula , re- 
Has  lineat  toiem  ordine , CP*  proportio- 
ae  t jnn  triangula  exiflnnt,  proditas  in- 
nenire . 

Sit  figar* <nair< Ia  triangula Mc.cu,  1*0,0; 

41  oporteat^ae  Uness  ioueatre  I <]uc  io- 
■Icem  habeant  eam  proportionem*  quam  crianga- 
Is . Prodncatur  k in  d,&  ducatur  id  parallela  la- 
ter) 4c:  Deinde  ducatur  40»  erit^ue  crlangulmn 
Aet>C9Maletriaii^lo  C4l : icd  eiordem  alricudi- 
nh » ac  acA » cum  definac  in  idem  puadam  a i 
Quare  ex  i.  Hb  erit  se  ad  co  • rt  crlanguluia 
>CA  ad  criauffalum  cad»  rei  ad  canale  cae  » <)uae 
lineat  transltremtu  pro  primis  inuencit  in  Itned. 
tp»qux  erant  Idem  faeiemut  trian» 

gnUtCAApIt  collaterali  >40 : namdndacs  ab  an- 
gulo c parallela  lateri  4i  • fr  cs  In  r i dudaque 
4f  crle  triangulum  Air  squale  triangnlo  aoe,  Ar 
ciuCdem  altitndioit  • Quare  erit » rt  trianga* 
Ium  ad  trlangulum»ita  b^s  ct  ad  balim  es»  qua^ 
lineis  ds»  if , 8e  mn  inueniemut  quartam  propor- 
tionalem vo:  quia  ergo  eft  ce  ad  sFirc  acu  ad 
•rit  etiam  mu  ad  NO  cx  id.libif«ncAi  ad  • ae  • 

\ 


Idecn  tandem  faclemot  de  trlangolia  sa«  t Af 
ACit  eritqiie,rt triangulum  AFoadcAl.lca  bafis 
leadbafimofl  . Sit  ergo  etiam  »ttbaAc  eo  ed’ 
ba/tm  CR»  ita  NO  id  quarum  oo{  eHtque  tertia  no 
ad  quartam  nr » n baiiS  i«  adbaAm  GH»  coafe- 
quenter»  ntriangulumracad  Aoi . 

Verdm  (t  aliqua  figura  adeo  erit  irregutarie  > vc 
nequeacin  triangula  diuidi  ab  mopnoftocot- 
uertantur  iingnia  triangula » in  triangula  equa, 
lia,  fed  eiufdm  alticudlait  ex  A.prop.  de  coouer* 
Agor,  vel  parallelogramma » I^MeseruminuU 
eem , vt  triangula  nqualii  altttodiaif , ae  confe* 
4aenter*vt triangula»  inqun  figora  irregnlarit 
Mia  dtp  nenmqnc 

PROBL.  XL  PROPOS.  XZXIX. 

04AVM  reSiUtteOm  m datas  partit  ftcasre 
ptf  rtHas  ab  vno  panSo  in  latere^  vel 
in  4>^hIq  difcedentes  , duamodo  in 
triangnia  ab  \h9  pnnHadtaidt  poft , 

Sit  Agura  AlcCOf  j qus  itt  triangula  d dato 
pondo  A dlnifa  fit  t hanc  in  quallibct  partet» 
vel  proponiooea»  nempe  quam  habet  v ad  Tl  x» 
Ar  X ad  Tf  X » rotomulque  proportiooeo  v nd  rl 
ad  partem  • • 


Reperiatnr  «t  propof.  pr^cedem)  lineali, qua-' 
rnm  partet  habeant  eandem  proportionem  ad  in- 
uicenhvt  triangula,  8e  eodem  ordine,  ita  quod  LN 

fit  ad  MP,  ve  triangulum  Gia  ad  triangulum  caci 

&Mr(iead  Pe,  n triangnlum6AcadcAD»&Px 

fit  ad  ^1,  fi  cjjf  ad  pjip  ^ 


Tribut  veri  t,,  y ^ repertp,  inue- 
niacur  quarta  proporeionalii  lo,  ita  quod  vc  ti 
ad  ▼»  ita  fit  ls  ad  lo,  que  inter  v » Xe  m cadit. 

Diuidatur  deinde  $ quia  linea  mP  correfpodet 
cx  ordine  bafi  Cc  ea  bafii  ^ c fecondtkm  proportio* 
nem  Mp  ad  mo,  8e  fit  quaru  proporoonalis  cH  • 
Dico  trapeaium  aBgB  elTead  totam  fignram  Irrt* 
gularem  AiGCor,  vt  v ad  ri,  idefi  ^ , 

Probatur  ex  Coroll.  propof.^p.  Nam  i^a  eft 
quaotlcat  LO  ad  OSj  vt  efi  quantitat  each  ad  quan- 
ciutemrefiduam  Aacop;  fed  illa  Lo  ad  os,  vt  V 
ad  Tx  ex  elFeA.  8c  saMcrtcod) , nempe  vt  s.  ad  g.  • 
Ergo  etiam  AguraAivK  erit  ad  redduum,  vts.  ad 
Ar  conreqaenter  ad  totum  erit  vt  a.  ad 5.  fle 
Aipa  erit  ad  totum  a.  ad  T.vt  ell  v ad  rr  . 

Placeat nirfus diuidere  ea  proportione,  quam 
X habet  ad  t 1 , ita  quod  antecedent  proportion  It  x 
fit  in  figura  irregulari  verrut  • . 

Tribui  eodem  modo  inueoiatur  quarta  propor* 
tionalit,vc  t t ad  X;ita  ls  ad  lo  ,*  Sc  quia  hpc  Jt- 
uifio  o cadit  in  tertiam  pL  cojrerpondrntem  ter- 
tis bafi  CD  { Tribua  nirrut  pe.  & PO.flr  co  inue- 
niatnr  quarta  proportionalis  ci  • Nam  duda  ai 
erit  AtcCE  ad  totam  figuram,  vc  x ad  f 1 eadem  ra* 
dnoc* 

PROBL.  III.  PROPOS.  XL. 

*'  Ff^am  d data  in  medio  punfio  in  da- 
tas partes  fecartp  dummodo  ad  anptlos  ab 
illo  punBo  reBa  duci  pajl^t  • 

Sit  io  figura  ABcOtp  datum  pan&nmxta  me- 
dio vUeomque  malnerit,  flr  fit  diuidenda  Cg. 
ii  queuor  partet  f qnalet  ( poffct,8c  diuidi  in  pro* 
porctoaalet»redinprscedefKiproporcioaaiem  dt* 
uifionem  exemplo  illnfiranlmni .) 

Sit  linea  00,  cuiut  partet  ck,  flr  mi,  &ie  , flr 
iL.  9e  Lm»  flr  MO  fiot  eodem  ordine  proporctona- 
lei  ex  prop.  vt  triangula  aix.  uc,  cxo  , dx>» 
ixPfpXA,  qus  diuidatur  in  quatuor  partet  m 
Quia  ergo  prima  ditttfiopcadk  io  fecundam 
lineam  erit  latut  le  fecoiidl  trianguli  diuideo- 
dum,  ita  vt  quemadmodum  eft  N|  Hy,iu  fit 
•C  nd  II  doRaxs  erit  XAsS  quarti  part  • Sic  quia 
(Lcadtt  lo  pircekL.qMcorrefpOQdec  bafi  quarti 
triaanlifiet»xtlU.adx^itahnfia  i^adoT.  £t 

doda 


ji8  TRACTAT 

irfofta  IT  efit  ixr  tlU  quarta  para,  & fic  4e  parte 
%,  qu«  pofctc  *r  baHin  correrpondencem  diuiden* 
(UmdTej  ntMadtam  v,  rtfic  alia  quana  pars 
TXV. 


Quod  Probatur  . Nam  ita  eft  ei  Coroll*  propi 
17.  Cf  ad  totam  eO»TtxABS  ad  totum  redilineumi 
r<H  cpeft  quarta  parttotiuaco . Ergo,  apertio 
XAB^  erit  quarta  pars  totius  rcAiliaei. 

Iterum,  vc  efi  CQ.adco;  ita cft  Aacrxad totum 
cr^ilineum:  fedcQjtfl-f  Ergoeeiam 

AacTxenc<f  totius  rcdilioei . Ablato  ergo  axS« 
nempe  • et  oftendi  erit  IXT  x totiua»  8e  dc  di* 
caa  de«Ji;s  j Ttperrepatec* 

expensio  VII. 


xxrx: 

redangulo  ox. ; patet . Nam  redaegolom  or  e(! 
ad  rcAangulum  or,  n bafia  i R.ad  baiim  IT,  fir  ita 
rriaogulum»*Lad  triangulum  F|C  eft  rthaAs  »i 
ad  balim  >c : f«d  hzc 
eadem  rx  rffrdl/bnei 
quambaiis  iR  ad  iT. 
Ergo  rcdangulum  ox 
ad  rcfiangulotn  OT  ha* 
bet  eandem  proportio» 
nem.  quam  iiL  ad  BCC» 
fcd  ate , & OT  fuot  c« 
qualia:  Ergoeeiam  re- 
daguiu  Oftex  |S«1^4r 
triangulum  aiL  crunc 
squalia . Eadem  eft  probado  in  crabooda  linea  rV: 
Siquidem  fecunda  pars  a s ex  tribus  hoit  in  bafem 
Tp,  ini  parallel^ranml  «qualis  triaago/oHSo. 
Vode  baiis  Mf»  fecanda  cft  proportionaltter,  vc  tp 
fe^a  efl  in  a,8r  trabea  tv,fr  f slCV  <v  dida  rauo* 
p«  eric  iovtLc  reraanemis  reAilinei  -f . 

EXPENSIO  VIII. 

.Dt  fUnis  ^ pitn&o  txtrirfecQ  pmfeniis  , 

Sicut  plana  ab  vno  pun^  In  esa  eledlo  in  f>lo« 
rnpartcsdrfceplraiut,  fici  puo^  foti»  ele« 
do  diaidcmu$,licce  id  fit  minus  neceflariu,&  ma* 
gia  laboriofu , 8c  non  femper  in  opus  reducibilc  • 


• Pf  fil^rs per  tine»! , vtemque  duitas 
partiendis»  ^ 

POfeit  ordo  • 9r  ratio, rt  quemadmodum  fnper* 
firies  per  parallelas  lioeas,8r  etiam  p^lioeas 
ab  vno  centro  progredientes  diaifimus,  fic>  Se  eas 
per  lineas  incertas,  & vteumque  du^s  pertiri 
doceamus. 

- . 'i. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XlI;  * 

ReHilineum  quodeumque partiri  per  lineas 
non  parallelas,  nec  tn  vnum  pUnElum 
cenfpirantet . 

Sit  Red  lineum  ascdt  , quodoportem  lecire  ia 
tres  partes  lincis^qu^  nec  fint  paralIcIp,oec  fint 
in  vnum  pundum  coeunUs  , Vel  quia  id  nequeat» 
aut  quia  non  plKeat. 

Fiat  redangulum  Qju  «quale  are«  trianguli 
1A>,  drOT  «quale  are«  trianguli  iic  ,Br»«D«rin. 
RX  «quale  arer  trianguli  c^o  . Diuidaiur  deinde 
oflatna  In  tres  parces  io  n,  Br  i . Ecquia  prima 
pars  finit tnbafim  IT  parallelogrammiOTcqUs-, 
jts  fecundo  triangulo  «sc^ideo  tribus  ir,  iK«8r. 
BCinueniator  quarta  proporciotialis  iL,  vc  fii  it 
ad  JR,  VI  ac  ad  ft . £>acatttrque  Sl . Oico  VAft. 
elfetettiam  partem  totius  redtlinei. 

Probator.  Quoniam qp redangulum eA  pqu*- 
le  triangulo  asi  ex  ifiF.  dione;  redangulum  ver^ 
ox  .quod complet  tertiam  partem  tothis parall»*> 
logrammi  equalitroci  redilineoefi  «quale  trjai^ 
gulorxL.  prgo  baS,  cdm  as  LeA  tertia  pars  sc- 
dilinei  t cum  «qualium  sd  «qualia  eadem  fit  pro- 
portio  t Qtaod  anum  trUngalnmiSi.  fitrqpuift 


PROBL.  I.  PROPOS.  XLII. 

Datum  Triangulum  4 dato  extra  ipfam 
punito  in  datas  partes  fecare  • 

Sit  propofitum  triangulum  Atc-f  trianguli  bac, 
in  quo  ex  opundo  extra  ipfum  dato^fic  aulb- 
renda  datapar«-a>)uslistnsnguioACD.  . 

Ex  lateribus  trisa^li  ac,&CO  fiat  redongu* 
Inm  |f  i Irnef  verb  parsllelg  OM  cr  m»  Ubo.Elenu 
Bpplicetur  redangulism^quale  ipfi  xRrfdsfiguio^: 
Br  fiat  si  redangulum»  cuius  alterum  larus  in>» 
u^ntum  fit  f T,.roBnfurecur  Uaque  i puadn  c latus. 
Br«  Brficcx » redanguUa autem cxiAKCtidcATF» 
BrBS,fiatfRqualequadr4|um  of^,  B:  huic  quadrato 
ex  17.  Jib,j>»r<qifa|4  fadsngulum  a kir.  & 
quod  fit  eonfiatuendo  lauis  quadrati  pro  ungerue, 
qurtaBgst  circulum^  cuius  diameter  HPf  Rei  xr 
^uet  cx  ,*  ita  «oim  redangulum  St  cie. 

propoC  17.  lib»B>fiitm,fquabk  qi^di;auin) 

& ideo  ipfi  «quale  r^dangoluo^ex  gx,/BsH<%rTci. 
T|,,  r$  «qualibus  { transferatur  itaque  MQ,l  tus  ab 
X in  R,Be.  ducatur  i pu^dacoolio^aoR^V  Dico 
CADxquarliflcngdlo  TbR;^td^op(^M}itbm  or 
aafirrri  ccrcla  pars  trUnguli  8AC,vt  (ait  promifsu  • 

' Pto6ainriate«.Rfcting#rume«CB,ltxR,idbft 
>l4,Br  ^<^SMpijl  bi|S  squatur  quadrato  tangeatis 
fc^,  Ideqque  rtdangolo  ex  mc,&  cx,  idcoque  Ia* 
ttra  ex  10.  libd.Eo.  erupt  reciprocf  prope  rciona- 
lu,eritqaecRadMCr  veexa^xB..  Idcoquecam* 
passsdociir  CR  cum  MC,  idefi  tota  HR.ad  CR.ricx 
csM0XB,ideacRadcx. 

Vmimob  parallelas  Mo,dcveric  0x4.  Jib.d. 
HO  ad  cv,  vt  asR  sd  ct.,  qu«  fum. 49  proportiorre» 
vtcRadcx.  JdeMueMo«xiBJib.5.  erit  ad  cV» 
KC».dc«.  Vo<i.c,l8.|ib.6,fic*atteini.  «o* 

®t  cx 


DE  geod^esia: 


&r  cx  componatur  rcdangalum  eric  cc|uale  redan* 
gulo  mediarum  cv,arcn.  Ac  rcdangulum cx 
MO*  9e  cx  cx  c^cStone,  Jdcm , quod  lp  cquatur 
rcAaogulo  e?|Cx  lateribus  c a,&  co  c^aaguU  ca». 
Quard  eciam  cldcm  aquabitur  rcdangulum  cv» 
&CR , 8e  propter  hoc  lacera  eruat  reciproci  pro. 
porclooaliaex  lo.  lib.5.  £1.  Sc  cx  eric  ad  Ca,?c  ci> 
ad  cv«angulus  vero  c e(l  idem . Vade  ex  lUib.tf. 
crUagula  CADi  ie  c VRemnt  z!]pulU  • 


SU  punaum  datum  o . Oparteatque  redtnga- 
lom  dAIC  In  tret  partes  fecare,  diuldacur  ia  tres 
Mrtes  > 8c  fit  tertU  pars  tA  paralle/t^rammum  > 
Se  reliquam  lc  du»  tertia  parces  erunt  j diuidatur 
rurfu»  per  redam  fh  , ericque  hc  tenia  pars  > fe- 
cetur  itaque  ph  bifariam  in  E.  & ducatur  ol . DI- 
eo  trapcxlum  vLCf  efle  urttam  panem . 

Prob»  Qui*  triangula  olgra  funt 

A J cqualiacumfinc  rcctanguIa»Ar  angu* 

li  ad  vertices  e fint  (quales  x quare 
1^  I tantfim  addi^  in  triangulol  nigro 
1-^0  apudv»quantumaufertur  in  criaguio 
nigro  apud  m , Vade  figui*  IVHL  erit  zqualc 
tectiz  parti  cfBL* 

PRORL,  III.  PROPOS.  XLIV. 

*P4tum  ejuodeumque  reHilineufi  in  partes 
de^inatas  per  Itneam  i psniiQ  extrm 
ipfm  duSlsm  feeare « •- 

Sit  Kdilincum  Abqiiqooddittidfturiattlia* 
gula,  8e  fiat  paralielogrammum  m o cqoale 
toti,  d in  eo  paralleiogramma  fingulU  truiigaUa 
•qualia,  vt  In  fig.  propof^nteced. 

Nimirum  mp  triangulo  boA  ficatpr  Ipfi  Aqi, 

kr  nvlcimoBAC.  Deinde  diuide,  quia  pundum 
O eft  prope  triangulum  eac  redang.r  n Io  pard, 

quam  voles»  vel  qu*  tibi  data  luerit  nc»ir  qiia 

non  occupat  totam  partem  r n ideo  auterti 
terlt  i triangulo  lAC  f quod  fi  totam  occupalTet, 
vel  maiorem:  tunc  triangula,  In  quar  dlnlfa  eft  h- 
gara,efient  alio  pado  ordinanda, 5f  ducenda 
d vertice  c,  vel  panim  d c parrim  ab  A>fif  Ulla  re* 
dangula  cqualia  facienda  io  redangulo  m n , & 
videndam  eodem  modo , an  pars  data  ab  vno  ex 
ipfisfubdoci  poiTet . Nam  eo  pado  ,&  poterit  d 
triangulo  ipfi  parallclogrammo  zquali  ca  parS  au- 
ferri per  lineam  i pundd  dato  protradam  . 

Quod  cum  obcinusrif . Tunc  illud  red*ngn- 
Ium  c o in  triangulum  «quale  dac  partt  In  parai- 
Iciograromo  ei  corrcfpondcnti  fada  V.  g*  in 
rallelogrammo  r 0 coauvrtendumcft  t Et  dclooc 


S^9 

ea  omnia  pr«fianda,qu«  dixi  prop.  penulcima  an- 
tecedenti, d erit  diuifum  redilineum  datum  in 
partem  datam . 

COROLLARIVM  ; 

POterlc  etiam»  Ar  aliquando  diuidlln  pluree 
partes  dataSf  fed  non  femper ; quia  non  om- 
nia triangula*  qu«  in  figura  fient , porerunc  habe- 
re aliquod  lacus  pando  dato  obticrfum . vt  ac  ad 
quod  linea  duci  polfic : talis  , quas  non  fecec  lacus 
ucerius  trianguli.  Sed  ipfa  expcrlentk  docebit 
pofiibilicatcm  rei, de qm queritur. 

EXPENSIO  IX. 

De  pUntcielus  Mufteii , £>  proieHis . 

P Lanities  proiede  fune  ille,  qu«  nafeuntur  d 
lineis  proiedorijs  lacera  figurarum  proljclen- 
darum  lambentibus, vc  defcripfimus  trad.id.pro- 
pof.  S.  8r  quidem  de  illis  y prout  conus  proiedo- 
rius  direddin  eas  incidit, non  agemus,  vtpote 
wod  de  eis  certum  Ot  efie  in  duplicata  ratione 
fuorum  lacerum,cum  vt  ibi  ofiendimus  de  circnlo 
figucefimileSyfinc  itaque deeis  agendu  cum  radij 
roiedorij  in  plaou  oblique  incidue , 8r  precipud 
ic  de  eorum  proportionibus  agere  in  animo  eft  • 

T H E O R.  I.  PROP.  XLV. 

Spatiorum  originahum  altitulines  ad  pro* 
ieHorum  altitudines  obtinent  eam  propor* 
iionem  , ^ut  dt^lantia  remotior  ad  al~ 
titudinem  centri , fi  prima  fint»;  quod  fi 
fecunda  etiam  eam,  quam  difiantia  pro* 
pinquior  ad  interceptam  dijlantiam  - 

SIc  fpatlum  originale  AHEDy  cuius  altitudo  co, 
difiantia  Dx  d centn  r perpendiculari  al- 
tituebne  IP  ; alclcndo  vero  buius  plani  proi/'*' 
ciatur,8r  fit  nr  • Dicooo  jltirtcbnem  tffe  ed  ah.* 
tudinem  DT,  yt  CE  maior  dtflanita , ijHam  DEyui  IF 
^rlrNdinens  renirs . 

Pacet  ex  4*  lib.d*  Namob  paranelifmum  linea- 
ram » ita  cD  cfi  ad  DT,  vc  ct  ad  iF  • 


Deinde  fit  altera  altitudo  Lc>qu(  non  fit  primi» 
Ar  immediata,vtcftcD.  Dico  quod  proieda  io  ti 
habet  propordooem  , ne  dum,  qu(  c(l  Lfi  ad  ev  ; 
fedinfiiper,  qu«  ct  Jiftancla  propinquior  ad  ot 
interceptam;  nempe  compofitam  cx  li  adfP,lic 
OEad  oe,  vt  fi  Diefiet  I*ci4.  at  if  2«  Ar  le  5.  ha. 
beretLO  adTipfopon»oneia,q‘»*®  »0.  add.qu* 


TRACTATVS  XXIX. 


510 

cft  compofiu  ex  4*  ^ ^ ^ I*  . . 

Probatur.  Nara  duda  cO  paraliela  ip«  PA, 
Erit  Lc  ad  co»  vt  it  remotior  diftantia  ad  Pfi  alti- 
tudinem centri , fedcoeflad  XI  ; vtqF  adTf  , 8c 
cP  eft  ad  TP » vt  cb  propinquior  diftantia  ad  Pe  in- 
terceptam ditlantiara . Ergo  lo  erit  ad  T t > ne  dum 
vcLEadpSj  fcd  etiam»  vecE  ad oc  . VndeLoad 
Tl  ericcompofita  proportio  ex  IB  adEFj&^P  ^d 
Pi  f & Hc  dicas  dc  alijs  fcquemibus  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XLVI, 

* Omnes  laliludiKts pl^inoriim  originahuad 

omnes  planorum  proieclorum  eam  habent 
rationem  1 ijuam  diHanua  i centro  ad 
interceptam  dtHanuam , 

* T Atliudines  originarias  »vt  ch  cain  dico  ob$l* 
-1  . r.erc  prapoTitofuPs  edfrou^Jt  latiiudlnes  $ 

Vt,  quam  diRantia  ci  ad  interceptam  Dt . 

Probatur  . Nam  ch  cft  ad  nt*  vt  cF  ad  PT  ex 
4.  lib.d.  elem.  at  adrx;  0c  ell*cE  ad  u£  • £rr 
govtcuadNT»  0c  ad  DE»  & idem aiferas de 
latitudine  quxfe  habet  ad  Mi»  vcLtad  de  < 

THEOR.  III.  PROPOS.  XL VII. 


ad  db:  roxRis  altitudo  Lc  habet  proportionem  ad 
Ti  altliadin5»rt  le  ad  eP»  &r  cb  ad  de.  cx  45«  h« 
Ergo  proportio  trianguli  lu'' ad  triangulum  mit 
confequuur  proportionfcE  ad  de  dup)icati»urm« 
pe  diftantip  minoris  ad  interceptam  diRaotlam  » 
ie  infuper  diRantiae  maioris  ad  altitudinem  cen- 
tri , 

* Probator  quoque  de  reliquo  triangulo  L<^ 
ad  triangulum  nmi  . Nam  It^laritudo » & balis» 
collata  ad  Mt  bafim  cR»vc  maior  diRantia  11  ad 
Interceptam  diRantiamrE  .*  altitudo  rero  lc  eft 
ad  altitudinem  TI»  n lb  ad  bp  » 8r  iafuper»  Tt  oe 
adoB.  Ergo  triangulum  NM I eft  in  proportione 
compolita  altitudlnam»8t  baRum  nempe  ad  £0, 
& CE  ad  DB»  & LB  ad  ef. 

Aduerte  tamen , qu6d  R Rt  prima  CuperBeies 
bhcd»8t  immediata»  tunc  habet  proportionem 
triangulum  originarium»  quidem  SDcaderiacgu-> 
Ium  cBTproiedu»trtoE  adir.  Quoslam  altitudo 
quidem  dt  talis  eR  proportionis  ; bafii  vcr6  bd 
eadem  . At  triangulum  nesad  triangulum 
proportortionem  obtinet  compoRcamex  propor* 
tione  cB  ad  EF » & proportione  cd  ad  ds  . Ratio 
cR  quia  altitudo  quidem  cD  ad  dt  eam  proportio- 
nem obtinet  ce  ad  ef>  at  latitudo  al«am  propor- 
tionem CB  ad  DI . * 

* PROBL.  1.  PROPOS.  XLVlir 


* Sufferfiiies  generans  paralhl/s  contenUf 
ijUot  fit  diitifa  d/agonali  tn  duo  trian- 
gula , alterum  gmdm  triangulum  ori- 
ginarium ad  jfroicBum  (ani  bahet  pro~ 
portionem  duplicatam  ^ ejuam  dtflantta 
tora  ad  interceptarHy  ^ tju.im  dtfljniia 
remolior  ad  altiiudmem  centri  radiofn 
Alterum  autem  habet  proportionem  ex 
dtdiantia  minori  ad  interceptam » O*  di~ 
pantta  remotiori  ad  altitudinem  centri 
radiop, 

EturfuperRctcs  t^Hcdtuifa  diagonali  LH» 
< JL'  qu*proijciatur,  8e  proicdafit  in  nitm. 
Dico  fuperRciem  lho  elfe  ad  N 1 t primo»  rt  ce  ad 
Di»  fecundo rurRus  rc  «>  ad  EDi&tettiocx  LEad 
SF. 


probatur . Nam  trlan^la  quxeumque  ex  Cor, 
i.  prop.xa.  lib.d.  ea  haoenc  proportionem»  qu( 
componitur  ex  altitudinibus»  &r  baRbus  : fedba- 
^ CH  habet  pcopoitloocm  ad  baRm  Nt  , quam  cb 


* Superfetes  mufeas  augere,  vel  minueSe 

fecundum  datam  Talionem . 

* O It  data  fuperficies  b c t aogenda  fecundum 
^ datam  rationem  Vads.  Inucniatut  itaque 

media  proportionalis  b.»  & trahatur  diagonalis 
le»  producarurq}  in  B»nempe  vfqne  ad  paralletaia 
F£  baR  BL}A'irer:«n)proIungetur  in  1 • Rurlufqr 
ducatur  diagonalis  da»  qoxfe fecent  in  O;  Rat 
deinde TtVad  n,  Rc  LOad  10»  ducaturqoe ab  i 
parallela  ai  baR  LB,&duxA'i  & plabif&^A 
ducantur  ad  centrum  f»  qux  fecabpoi  diagoaaies 
AD  In  D»&*iE  in  H»  perqiic  pundum  d ducatur  hd 
parallela  baR  AI»  Sc  erh  fadumi  quod  imperatur . 
Nam  bclD  planum  eR  ad  planum  uo  ai  in  propor- 
tione data  V ads . 

* NamoRendetur  primo adhi  eflefoperfi- 
ciem  muRcam»  vel  proie^am^qula  ex  proppofii. 
trad.i6.  crura  triaagult  afi  , Se  MfL  faat  Ce€ta 
proponionaliter  paralleils  ai»  Ar  HOmuRcd  ob  U- 
neam  U |o  eaobliqud  incidentem. 


* Deindebafis  LB  ad  ballm  AI  cR»  vty  adc. 
Nam  duda  per  o refia  X w pcrpedicularl  ad  ai»  li- 
nea locR  ad  oiyVtoc  ad  ou  in  triangulis  xquisn- 
gulis  aO  I » & ODH  ob  angulos  ad  verticem  hod»8c 
AOI  xquales»  fir  angulos  incidentis  Une*  lE  in  pa- 
rallelas HD»Af  oc,  & M.,ar  Ai»fcd  I q ad  10  cft  vt  v 
- ^ ^ cRc^onb;  Hrgo  etiam  oc  ad  oe : Cum 


ICiJ  .u 


D E G B O 

ftaqae  Io  Iit  aJ  oti  vt  oc  iion,Biiieopermntmi 
^ Lo  ad  oo  ■ at  oi  ad  oh  , hinc  eomffomendo  to 
cnni  Oc,  idcO  lo  ad  Lo>vt  oi  cum  oh  idcIllH 
ad  Otirutinrque  pernmiundo  L«  erit  ad  HI,Tt  LO  ad 

lOiidelhat  V ad  r . 

Sed  n Lo  ad  w,  iic  cll  balii  |l-  ad  At  in  trian> 
gulii  fquiangulit  noL,  8r  aoi  ob  pacallelat  bl,  <r 
AI  . Crgo  erit  lo  ad  HI,  vt  balia  n ad  balim  ai, 
Icflicet , vt  V ad  R . 

Ec  quia  in  triangulis  o\'D,tr  oof , ita  ell  ob  pa- 
rallclirmum  linearum,  otiad  oN,  vr  oc  ad  OH  erit 
o^ad  OH,  vt  V ad  R,  & fic  OT  erit  ad  ox,  quia  ell  in 
s^iangulis  ttiangulii  UiT,  gt  lox,  fic  qnoque,  vt 
oT  ad  oX, latus  lo,  8: 01 . Quadere erit  o qad on, 
vtOT  adoi.fcperasaiJBi/nocydOT,  vt  oh  adox. 
Se  ttmponndotxieiim  or,ideft  qr  adoT.vt  OH  ca 

ox.  i Jeft  » X o*  • 

Quis  itaque  triangula  habent  proportionem 
compofitam  ex  proportione  balium  > 8e  altitudi- 

namcxpropof.aa.Coroll.a.lib.6.  altitudo  vero 

Iriaoguli  »ci  ell  Tq,  St  trianguli  A 1 D eft  xNj  ba. 
fes  veto  funt  ii.  St  Al . Ergo  habebit  proportio- 
nemcom|«fitam  ex  proportione<adem jquai eft 
bafiuro,  te  altitudinnm : quare  ex  p.i.  ttao.?.  ex- 
penr.J.  erit  proportio  duplicata  trianguli  icl  ad 
irianeulum  adi,  qu{  bafis  ai  ad  balim  At  , fcilicet 
V K i proportio  vero  v ad  S data  eft  duplicata 
ciat.quaml^bctvadB.  Ergo  triaftgum  icl  ad 
triangulum  aM  babet  proportiooein.vt  V ad  ». 

» Idem  dicendum  deiriaogulu  t«C,  8e  ahoj  fi- 
quidem  eadem  alriiudlne  gaudent  vh  QJ  » »»• 
fts  ver6  sc  eft  adbafim  hd  In  xqulangulis  tria^ 
gulis occ>  OHD»vioc»doH;fed  iam  oftentumeft 
cUadHoeam  effe  proportionem,  qu*  lo  ador, 
ideft  CK  effeaione , quam  v ad  r . Ergo  fr  bafit 
cc  erit  bafim  Mo , vt  V ad  r . Cum  Itaque  bales, 
9e  tltiiodincs  obtineant  eandem  proponionem,  & 
proportio  triangulorum  fit  compofica  ex  alcltudi- 
»lbua,8fbafibusrq»»c  eft  eadem^rit  duplicata  eiuS, 
qu«  eft  V ad  R,  nempe  erit,  vt  V ad  S . 

Si  vero  agatur  de  dimioutionc  dodUdlagoiu- 
libua  AO,  HI  fiat  vt  • ad  »„  fic  ao  ad  »0,  quz  mcn- 
iuretur  ab  o in  »,  & duda  p«allela  it  c*tera  per- 
ficiantur: vt  prids , compleatur  fpadura  KCt, 
eritque  rpatium  muficumaMPl  adfpatium  tnufi- 
cum  vt  8 ad  V eadem  prorfi^a  ratiooe,qo«a 
fiipraafilgiuoimua , 

fROBL.  It.  PROPOS.  XLIX. 

Sufxr^ifs  ittxta  cUtxm ffrof>crthnem  Haf 
monic^ fe  diminui  inctfitnlts  confiitueFt» 

Sit  data  proportio  A ad  a-f-joporteatque  con- 

ftituere  fuperficies  procedentea  barmonled 
luxta  datam  proportionem ; Ita  vt  primus  lermi- 
avslit  fecundus  ftt  -f- , & reliqua  progreffio 
IcQuatur,  Tt  exigit  progrefliia  harmonicua. 

Reperiatur  media  proportionalia  luter  a,8ra, 
Brfitct  fiatque,  vel  exbibUum  fit  trlangulua| 
Ofliinquo harmonica  proportio inftituenda  eft, 
fiatqoevt  Aadc  ficcB  ad  la,  Seducatur  parallela 

HI . Deiude  ducatur  diagonalia  fiivfquc  dum  oc- 
currat du&c  a centro  parallcl*  |N  bafi  FO  ia  h , 
Srdiuifa  vo  per  medium  in  ducatur  Na,fie  vbi . 
fecae  in  o,dacatur  parallela  to  • Dico  fpatia  Har- 
mouica  Ho  ad  O»  habere  proportionem#  quam  A 
*dA.  . a.  : 1 ' 


D ^ S I a: 


Sn 


Probator.  Nam  ct  prooof.r.  traA.itf.pan.**' 
ci  eft  diuifa  harmonici  cum  bjfes  rx.,  &*  rc  fint 
atquales;  Vade  erit  vt  fe  ad  ub  termini,  fic  diffe- 
rentia FL  ad  LH  ; fed  vt  FEad  hb  termini,  fic  eft  a 
ad  C , eft  autem  a ad  c proportio  duplicata  etua , 
quae  eft  A ad  B>  Ergo  a ad  a baUd>it  proportionem 
duplicatam,  que  eft  fb  ad  he  terminos, & i Jeo,qttc 
eft  trianguli  fec  ad  triangulum  fimtle  ex  s5. 
elem,  hei  $ fcd  ex  Trad,  a9.  de  propof.  ir. 
vt  eft  triangulum  fec  ad  triangulum  ne  l , fic  eft 
Lc  rttperficiet  fcalena  ad  HO  Superficiem.  Ergo 
vt  eft  A ad  e,fic  eft  Lc  ad  Ho,nempe,  vt  >-  ad  •* , & 
iMtrvfC^iduHoadLciVt  • ad  At  quare  fi  fcquarisdi- 
minuendo  harmonicd  ducendo  lineas  & tn  d 


partibus  «qualibus  nj,  8c  tf  partibus  PR,8r  lo, 
AiccelEu^  harmonici  i data  proportione  decre-. 
fceot  termini , vt  primus  fic*f , tertkis  fic-p, 
quintus  -r»^*?^*"****  fucceffiuS  cx  pr.j.Tr. 

l6.p«». Siquidem  ex  trad.sSde  progr.prop.ii.etlani 
rpatia  tilangularia  harmonici  proportlontliter 
dccrercune»  vt  Ipfae  lineat,  quz  in  primis  terminis 
duplicatam  FladHi  obtinent  proportionem,  quz 
eft  vt  l.ad  }.vcl  a ad  •:  liocz  ver6  illz  ex  ),  Kti&, 
Itf.part.a.  vc  numeri  t -r  procederent : quare 
etiam  triangulorum  fuperficies  , quz  dqplicacam 
bafium  hab^c  proportionem,  ha  fuccelHod  propa-' 
gabuniur.  Differentiz  Ver6  erunt,  fucceffiu^, 
vt  primus  ad  tertium  ponitur,  nempe  vt  ad-|- 
ideft  4 '7^^  pr.ia  tra^.itf.  at  termini  fcilicee 

triangula  fuccefiiue  fe  habebunt  harmonici  vt 

•~,&czt.idcoqioLeritad  li,  vt^-ad-^ 
fc.vc  CEF  ^d  HU,at  Ho  ad  m,vi  *•  ad  -V»nimirum, 
vc  triangulum  leo  ad  criaguium  mis,&  im  ad  my, 
vt  V ,fcilicec,vt  triangulum  hei  ad  trlangu- 
lumPiT.vode differentiz  non  foccelliud  fe  habe> 
bunc,  oifi  bia«,dtbinz  fumatuur . 

expensio  X. 

Dt  pUniiieius  Ifopmmttris  conjlituen/Us  . 

Ad  perfedam  cognitionem  mathematicam 
iftetra&aciit  neceffarius  eft, cum  aliquibus 
videri  polEc  «quales  figurarum  ambitus  zqualia 
quoque  fpatia  concinere  ,qo^d  verum  non  eft,  vc 
videbimus:  Quisver6  aliquando  opus  poceft  effe, 
quod  aliquis  requirat  figuram  eiuldem  ambitus^r 
«qualis  arez»ideo  id  quoque  docebimus  prcftarc  • 

D E F INITIO  I. 

htn$i 

DEFINITIO  n. 


,o  ir: 


vrobl. 


5« 


T R A C T A 

PROBL.  I.  PROPOS.  C. 

figuum  tegultfm  alteri  iPftrimetrm 
conature  d*lo  alltrms  fgHrt  cmfiiweth 
da  MgHla . 

SI>  fcxagonum  Agufan  iropcriaictnni 

V . g.  Pcnugonam  ppon»t  cooftituerc . 
Laicra  fcii  foagoni  Tupcr  lineam  VN  eacendan- 
tur  i qiiale  anum  ea  inlia  afl  aip  . Haocque  lineam 
iliuide  iuita  numerum  angu  lorum  ad  centrum, (ea 
c)aad  td.m  cR  laterum  iig.  conftituendg,  nempe 


Pentagoni,  «t  eft  Mo.«(  tt  Bt,&  aigiex 

duabua  rerbua,  «cOQt  angului  c (tpulix 
aneulo  pdtagoni  dato  o,&  Idem  fiat  de  reHqais  tri- 
bus anneaendo  V.  g K».td  c»  fub  eodem  aogub 
Interno  <^,*t  («t  Pitagonum  dato  iropecimetcum  ; 
vt  patet  'a  ipfa  confttoaione  . 

Eodemque  modo  qopllbet  alia  fagura  legnlicia 
alten  Ifopecimetta  conaituetm . 

PROBL,  II.  PROPOS.  il. 

Palo  <Bg«/o  fcaltno  fapn  eaadem  iafim 
aqiiicrifHm  ifoftrimttrim  triaagHlan 

(onjlititert , 

Sit  datum  triangulam  (caleaum  ak,  cu!  arqni« 
crurum  fit  cnnRiiuendum  iropcrimetrumj 
Ducatur  OP,  *c  in  ilUro  tranaferantut  latera  ac, 
tecii&rinc  oa>deaP,  hacque linea  diuMatur 
bifariam  In  Oa  & e»  duabua  aqualibus  o^Bc  qf 
fupee  bafim  AiconRItuaear  triangulum  APa-  Nam 
illud  eth  iropetlmetrum  altati  ACa , 


Probator . Nam  ac*  9e  c«  Oalcfii*  Ctcvt  a9« 
crura  «quicruris  fune  «qualia  flnc«Opj  quire 
etiam  inuKcmibaftt  verd  conununit . 

PROBL,  IU,  PROPOS.  tIL 

Dato  truniuU  farallrlogrammum 
0-  ifoftrmtirHm  Kon^Utt^trc . 

Sit  datum  truogulum  9aC,  cui  «quale»  fimotqi 
Ifoperimetrum  parallelogrAmmum  fit  coadi- 
tuendum:  Latera  ia»  & ac  io  redam  hl  tranf- 
feraiitur  > fiat  , Se  ni  diutdauirbi» 


^vs  xxix; 

farUm  ia  m ficuc , Bc  bafii  ac  ia  v . Sumpto  ver^ 
lateruaJlo  Hnee  diaudiog  ccouoi  poitio  cir* 
culi  ducatur»  qu«  rccei  parallelam  Ac  ia  puodo 
r,  dncacurquc  m»  de  d c parallela  i*  li^*  S*** 

CG  • Oleo  carailclogrammum  iroc  efie  triaa<« 
gulo  c>a  Uoperiacaam*  «quale « 


ProLator  de  «qualitate  c«}}.lib.l.  Qobd  veHb 
fic  Ifopcrrmetrum  patet ; Nam  latrra  Pc>  dt  «c  e- 
qualia  Inutcem  ob  parat  letifmum  Tunt  fquaUa  bad 
»c.  Kam  BC  eft  medietas  . Vndebafis  «qualia  rc 
erit  etiam  alteri  medietati  is  «qualis : Latera  ve- 
rd  BP I ce  Aine  «qualia  lateribus  ba»  de  ac  | qno4 
fiat  fimul  «qualia  liac«  hi  , 

PROBL.  IV,  PROPOS.  LIU- 

Anulum  fdr4llelogT4mmo  non  reffoffn 
gw/u  /i/aale , ifofermcttktn 

Sit  redangolumoclnpr^c.iig.  equale paralie» 
logrammo  b cr  c ; fcd  non  iroperimetruoa 
oporteatque  feruata  «qualitate  in  ifoperimetrnai 
transformare, 

Inaeniaotnr  eius  lateribus  BOidrop»'  cnedU 
proportionalis  ks  , coiut  quadratum  ex  19.  Iib.6, 
eft  redangulo oc  «quale.  Deinde  lateribus  bc« 
dr  Cc  partllelogramml  non  redangutl  redadts  is 
redam  <^v,qu^  fint  qi»df  iVgtotaoy  fece*urexu, 
tT«propof.(d.  vtsB  inter fcgmcnuQZ»  drivfie 
media  proportionalisjredanguluq»*  cx  extre- 
rals  qz»  drzv  erit  «qoale  quadrato  medi«  bs» 
dridcoredaogulooCidriC.daioexip  Ibd.  Sed 
dico»quod  etiam  froperiroeteam  fic  paraildograoi*! 
mo  BC  eidem  dato « 

Probatur,  Quia  latera  sv»  dr  z^ruot «qualia 
iinex  Vqj  cai»&  funt «qualia  ex  rffcdiooe  tatefn 
BCj  de  Cc : quare  etiam  reliqua  reliquis , 

PROBt.  V.  PROP,  HV. 

Poto  ttBtlinto  ^kockm^M(  ^ 

f trimetrum  reSUnguium  con^itusrc^ 
(itm  Jieri  fotefl , 

Sit  datum  muliiUterem  a redil{aeom,cai  c« 
quale  fit  redangulum  fT » 8e  lioea  Po  f qualU 
dimidiato  ambitui  redilind  4« 

Inoeniatur»  n In  antecedenti  figura,  media 
propORfonalii  inter  rrdlgnli  rr  latera  rv.dr  PZ»Slr 
fic  K,qup  fi  fic  rqualii  dimidio  vV  lioe^  p%  eft  tpai 
quadratu  ex  Fc,qao<lqaarrti4r,fi  maior  t vt  hlc,lam 
non  poteft  Cerari  PO  lo  duo  fef^meata,  later  qo« 
p9fit  media  proporcioa^u  ; quiaereda  norma* 

Lear 


de  GEOD^SIA.’ 

IlterfopirpO  Jtbetet  eontloeri  intra  femicireo. 

Juni  Pto  > cui  rnedietif  VOeft  femiiiunieter  • Vn- 
de  IV.  vel  faualif  r“  perpendicularia  maior  femi- 
diametro  eife  nequit , non  capiet  in  femlcirtulo 
oia . qoamobrem  non  poterit  Probi  ema  exequl . 


5*^5 


expensio  XI. 


De  frofrietatibus  figurarum  lfop;nmetr4- 

rum. 


At  fi  fit  minor,  vt  fi  eflet  dattim  A fine 
lonlgro.  cuipqualeeffet 

cuiui  latera  media  proportionalia  eflet  aiai  t 

VH  effet  minor  medietate  yi  . 

«qualia cft  dimidiato  ambitui  readmei 
etufo  nigro  triagulo.  Quare  10  poffet  e,  i5.Tr.iJ 
lu  fecar!  in  n.vt  "&«- 

«u  eflet  media  proportionalia. 

»uia  fub  fcgmcntia  RI  .&  «oclaufomeffetnqu  1 
madtato  ex  rii.8e ^ J: 
^oali  ex  17.  lib.5.  le  tandem  readmeo  A exclulo 

triangulo  nigro . . x, 

' Eli  autem  Ifoperimetrum , quTa  1;  i > K » 
medieeaa  laternm  funt  «qualia  Une«  01,  qu?  ett  1^ 
qualia  medietati  laterum  multilateti  A eWlUlo 
triangflo  nigro . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  LV. 

HeHangukm  confUium  ^ijtule  , &•  Ifepe- 
rimeirum  fimicircuto , vel  eius 
pinibus . 

IAm  doeulmita  ex  quadratrice^  vel  per  nnme- 
roa  lineam  peripheri*  «qualem  inuenire , vtl 
quali  equalera.doeebimua  autem  Tr.JO.reaangulu 
et  femidiametro,  «rreaa  «quali  femlperipheti* 

efle  «quale  arcf  circuli.  V nde  mcdictaa  ca  erit 
qualia  medietati  fla  uuarta  para  quarte  patii,  « 
fexta  fextp  atef  circuli  erit  «qualia . 


Ftgune  Ifoperlmetr*  id  habent  mirabile,  quid 
l.aeqaiali  ambitu  coclufp  areae  tamd  inuicd con- 
tinent in«quales,  prout  aut  anguli,  aut  latera  inc- 
qualta  funt ; ideoque  ad  arearum  dignofccnd^ 
«aaiua  propeietatea.bcc  cognitio  haurienda  eft. 

THEOR.  I.  PROPOS.  LVI. 

TtiuMguU  IfaperimetrJ,  <juo  Uter*  mtgis 
db  a(}ualttate  reieJu*  ambiealii  angu- 
lum verticalem, et  funt  minora,  CT  ijui 
magis  anguli  ad  balim  inuieem  diffc- 

runt. 

Int  duo  tritoguU  ifoperimetr*  iac* 

^ habentia  «andem  bafim  ac  . Dico  prioio , 
attbdsACtriangulu  erit  mmus  eriaagaioiDC>quia 
lirtcra  fuot  locfijoalia  magis  In  B aCi  ^uam  in  »oc  • 


IA 


Hoc  autem  rcSanguIum  a C «quale  *">ldia- 
to  cirenlo  e(l  iroperimettom  Ipfl  ; uquidem 
duo  latera  «l,&  cd  funt  «qnalla  diametro  •* 
latera  reti  ad  Aac  funt  «qualh  dimidio  cUcum- 
fcrentiZicdm  vnum  ex  ipGt  (it  medietat  line«  «- 
qualia  dimidie  circumferentif  iLV.«f  cofequentw 
quartf  part»  iL  ^ualiteV ndcdf  ad,cl  erit  (qualia 
«Ircumferctlf  iLf  jSic  dica*  dc  medietate  Lb&  C(t, 
Tt  ez  te  met  potes  confiderare. 


Probatur . Quia  triangula  funt  ifoper, metra 
eadem  hl  menfurabit  laiut  ea.  Sr  ac,  Sr  latus  ad, 

«r  oc,  quaderj  ex  propor.tr.iq.pt.iJ.de  conicis^ 
tc  c punSa  foci  erunt.a,-  vertices  H,  a.  o,  t erunt 
InElllpfi.  Verum  in  Ellipli  applicata  MA,S.’ideo 
normalia  eft  minor  applicita,  te  normali  ns;  rrgo 
altitudo  «A  eft  minor  in  triangulo  BACCiulJem 
baiis,  ac  trianguli  bdc  altitudo  ed.  qu«  eft  maior; 

quare  ex  r.  Ilb.5.  Elem.  Coroll.  minus  erit  ttian- 

eulum  BAC.quam  ttiangolum  bdc  . Qtiodverd 
Stitudo  MA  fit  minor , quam  bd  , qui  fit  maior. 

Probatur.  Quia  ita  rft  ex  prop.pi  tratt.  24. 
eonic.  In  ftimUIrculo  Bd-finus  bm  ad  applicatam 
AM.cft  vtfinni  OBid  applicatam  OE.ctgo prrma- 
tsnio  r»  ad  tc.  etic  , vt  ah  ad  oE , quare  «x  i»  bb. 

j.minorerieAM,quimDB|  ficutminof  eft  finus 

>lf  p qutm  • . 

Probatur  quoque  fccUnda  par* , quo  atera  op  - 

polita  funt  mi^s  inzqualii,  eo  anguli  ad  bafim 
funt  magis  iniquales,  quia  maiori  angulo  malus 
lacus  fobtendltut  ex  19  lib.l.Elcm.  Sed  iam  ofteo- 
fum  cft  , quod  quo  latera  magis  iniqualia  liint,  eo 
triasula  Ifopetiraetra  efle  minoris  capacitAtit.fcr- 
M «Iam  quo  magis  anguli  ad  biljm  funt  Iniqul- 

^11  Ideoque  triangulum  BAC  erit  minoa  triangii. 
lo.DC:  quUaogul.  ABC.&ACB  funt  magla  inr. 

quales,  quam  anguli  D.c  . & Dcc , 

fubtenfa  minu.  inuieem  iniquantur , quam  late- 

mrfanguli  .Ag,  Quod,  & confirmatur  fcquen: 

li  propoC 

’ rn.. 


tractat  VS  XXIX. 


JH 

COROLI.ARIVM, 

•rjT  Inc  eft  trtlgntttin  irofccllu  iroperlnietnim; 

irl  tiluii  effemmiiSitjuod  angulos  4d  baHm  ha- 
bet magis  inv<]uafes alicui  tertio;  Nam  accomo- 
detur  ic  in  Ellipli»  & lic  C4>  8e  ducatur  ba«'  Triat 
gulum  itaque  >ac  erit  minorit  capacitatis  i qoam 
triangulum  irorcel|cs»&  iUi  iroperimeerom  Boc: 
fed  funt  xqualesaoguii  iouircm  ob  fqua* 
liacroraCAfdr  ci>licet  tcftlo  minori c trianguli 
BAC  maiorem  proportionem  dicant , dr  ideo  magia 
ipn  in^qualei^quam  duo  B>&c  angulo  d trianguli 
>oc . Ergoqub  magis  duo  anguli  trianguli  ifopC' 
riinetri  (unt  inzquales  tenio»eb  triangulum  eft 
minoris  capacitatis . 

Prob.  etiam  de  angullaili  Hnt  acuti  in  ilbfceno 
trianguloi  qui  fc.  dicunt  minorem  proportionem 
ad  angulum  sercicalem  faum»  quam  anguli  alte- 
riui»qubd  ideo  minorem  aream  compreheodant . 
Nam  i A c ifQfceiies  diuidacur  in  duod  vertice  c 
linea  normati,  8r partes  componantur  fecundum 
latuabreuius » vt  fecimus  in  triangulo  oNq»  cuius 
parte*  oNiA  mq^  fuot  trianguli  iac  Iftudtri^- 
gulum  habebit  angulos  o,  & ojid  bafim  dice«tfs 
minorem  pr^oriionem  ad  angulum  vtrticalcm  m 
quam  duo  *,|^  c ad  anguium  a trianguli  »0C  i 
iam  olienfu  eft  minas  quo  ad  aream  ipfo  iriangu* 
Io  BOC,  Vade  colliget  etlaio  (quiigulum  i?o- 
perimetrum  triangulo  ipc,Bo  eife  maius,8r  omoi< 
bus  triangulis  fibi  iropcriaietritooa  iubentibua 
angulos  zqialcf»  aut  lateucqualU. 

THEOR.  II,  PR0P05,  ty, 

Eddem  proportiottr  pgHris  in  ifoptrimnri^ 
dimintmmm  Utera , qua  O*  art^uU . 


PAtet.  Na  eadem  pars  e(|  totius  ambitus  fui  la^ 
tus  pentagoni,  quz  angulus  pentagoni  qua^ 
tuor  ramorum  I*  ficuc  enim  OM eft  (.pars  amb;. 


tus  pentagoni  MMe«5o.h.ficangulu*  petagooi  xab 
cli  quinta  pars  quatuor  rediorum ; Et  ficut  ango> 
Ius  exagoni  eft  fcsia  pars  quaeuor  redorum  ango» 
lorum ; Ite  8c  latus  figurc  prxcedenti  ifoperini^ 
trz  I’M  eft  (cata  para  eiurdem  ambitnt  *•  m . 


COKOLLARIVM  ; 

Hinc  veru  dcAicet,  dr  portemiqua  latus  malo* 
Ibpcrac  mious » vt  eft  op » qua  Utus 


pentagoni  fuperac  latus.PH*eXagoni,  habere  eti^v 
dem  proportionem  ad  Utus  mious  CM.quam  ango* 
Ius  pentagoni  fuperatesagoai  anguium  atl  ipfum 
angulum  exagonixAZ*  namque  vt  part,^.  Trad*- 
prop.f.  eadem  pars  quinta  eft  refiduum  OP  In* 
teris  PM;<mr  eft  om  totius  ambitus  mn.  Siqui- 
dem n auferas  quinque  Textas  partes  i quinque 
quintis  rcftdua  erunt  quinque,  que  complebunt 
partem  festam  : ideo<)iie  ftrut  ost  eft  qumta  parS 
totius  MN } fic  vnum  reitduum  oC  ex  qulmque  ce  • 
manentibus  erit  quinta  pars  vmus  partis  fexte,  fic 
idem  valet  de  angulis  ob  eandem  proponiooem 
oftenfam  in  preced.  vnde  zat  erit  quintt  pars 
anguli  XAZ,  &r  idem  dicas,  fi  medietatem  tum  refi- 
dui  ZATi  tum  anguli  Xaz  aflumas,  vel  fi  medieta- 
tem OP  refidui  accipies , &*  medietatem  lateris  Ap; 
eandem  enim  eft  propomo  totius  ad  cotum,  qur 
modietaiis  ad  medteucem  ex  prop.id.tib.5. 


THEOR.  III.  PROPQS  Lyi, 

/m  l/operimftris  perpendicularis  fu% 
per  vnum  ex  lateribus  cadens^  qu$  figu 
X4  plures  continet  angulos  | eb  ejl  maior « 

It  latus  hexagoni  Op  > 8^  latus  pentagoni  a» 
^ ifopcrimetri . Dico, quod  perpddKularis  cd 
eft  maior  in  cxagono,quam  ce  in  pengono.  Ni  fi 
eflet  eiurte  logitudiois  r*derct  in  puftu  s,  te  ter- 
minaret io  punftum  I latus  exagonl  ifopcnmetri 
pentagono  ad  hoc , vc  idem  angulus  aco  remane- 
ret, quo  differt  angulus  pentagoni  abeXagoni  an- 
gulo : fed  id  elTe  non  poteft . Nam  prop  3 Tradi* 
Igt  fegmcqcum  ai  habet  o\aioicni  |?roportioneip 


*d  18; quam  angulus  AOO  adangutu  oco>ideft  «ft 
miior  AI, quim^uodpoptefle quinta  pars  lateris 
IsiHcut  ACO  eftiqutnu  pirs  anguli  oco;  Latus  ve- 
ro DO  ifoperimetrQ  fQf^retur  i ia  eg  Cor,prfC.vt 
angulus  fuperat  angulum ; Nempe  J.  parte  Ipfius 
po,  qu«  eft  AV » ideoque  maius  etk  latus  Bvcta> 
goai»qudm  st.  Quare, cim)  non  capiat • spun* 
fto  vfquead  1,  debebit  capere  inter  punda  taagli 
remou  i ceacro,qaam  m.Bc  i V.g.  Imer  o,vbl 
lateu  anguli  Qco  magis  diUuta  fun^fle  lineam 
longiorem  00»  quam  i*  capere  pofiuot*  Vnds 
COperpcodicu  tris  longior  crit|quim  cb. 


THBOR. 


D E Q E O 
THEOR.  IV,  PROPOS,  XVII, 

Ftgurtnm  Ifafetimeirarmu  ete<^4ciorfll, 

^lUflutts  angulos,  O' plura  latcru 
hahcs, 

dlitojmbitu,  8:  perpendiculari  i centro  fuper 
vnuin  latui  cadente  eft  «quale  arep  ipljui  figiir» 
teguUtii  i <2^are  dato  eodem  ambiau,  8r  pei^en- 

dicul.rl  eadem  , idem  erltp,ra|lelogrammV»7at 
fi  ambituf  Iit  idem,  at  perpendicularia  maior,  erit 
quoque  maiua  reSangulum,  npote , qubd  habeat 
latutmaiua^ifedreaiogulum  faSumii  dimidia- 
to amOttQ  hgurarum  if^erimetrarum  v,8e  a ha> 
bet  idem  latua  «quale  dimidiato  ambitui  elufdem 
longitBdints  J*ntagooi  v,arpfcagoni  ai  AtaJIud 
«quale  perpendiculari  Ve  exagoni  maiua,  quam 

na  fexagoni  eXpr«ce<L  & Weo  maiua  rcaanvu- 
Ium  fexagono  «quale,  quim  illud,quod  eft  «qdale 
pentagono,  te  confequenter  maior  area  fexagoni 
A quam  pencagonj  y . ® 


arex»  quam  triangulum  BCF  . Vnde  addira  * 

THEOR.  VI.  PROPOS.  LIX. 

Csrculus  omnihm  figuris  fiii  ifoperimeiris 

ZnT‘1”^'"  ^ qaacumqu; 

bUipfi  pbi  ifoperimctra , 


THEOR.  V,  PROPOS.  LVIII, 

I/opnime, rarum  figuratum  latera  numeru 
(tqualta  habentium  maxima  efl  a^qui- 
lalera,  O"  aquiougula . 

DEtur  figura  amtiLt  maxima  inter  libi  Ifope, 
nmetraa . Dico  eam  efle  «quilateram , tc 
«quiangulam,  ’ ^ 

Prob.  primb,quadfit«qnilatera.  Nam  Ii  fieri 

poteft.  non  fit  «quilaterii  fed  latui  K fit  maiua. 
quam  «.ducatur  aa,*  eipr.ih.  fiat  fqper  ar  trl- 
nngulu  aar  «quicrurfl,8e  ifoperimettfi . Illud  erit 
maiua  e.  prnp.  i.  b.  Exp.  triangulo  >ct ; midito 
Igitur  cornum  poIpgonoxHpta  erit  figura  lAto 
« ™ pfoppolitu,  qni/rcpug«ati 

Ergo  figura  maxima  inter  i{operlmetru|Ibl,8r  w 
mero  ei^eiq  lateru  coftani  erit  etianrtquilatetj . 

Sic  oftendei  fe  eihibcantur  alia  latera.St  dican- 
ur  non  aK,u,i,,  jnuicem.rf  .« * Hn.  nam  «qna- 

o Tr"’  "»«»«  eapaciSe. 

quibi/a  fi  ad*a  Ipatium  reliouum  . feu  latera 
m numero  difparia,  feu  paria  femper  conficietur 
ipatium  maiua  cum  trixngullafquicruribua  malo- 
t'»ua,quim  cum  l/i,  qu«  «qualia  crura  noapoC, 


c a 'l‘'"‘l  maior  eft  ciren- 

Jui,  quam  figura  data.  Circumfcribaiur  circulo 
figura  fimili,  totidem  literum.  Sr  ad  aliquod  latua 
du«a  perpendiculari  IF,  8-  adangulura  to  con- 
tuatur  reaaogulu  triangulu  fde  , & idem  fiat  in 
firaile  'ciangulum , 8 illj 

Probatur  nunc  propofitio , nam  figura  circum- 

ferlpt.malorefteirculoln ambitu  fu®o,  vt  ^7e 

patet,  ergo  maloretum  eft  reaillneo  ifoperime- 

**  “■"or,quam  os:  Sed  ob 
fimilitndioem  triangulorum  ita  eft  ba  ad  os,  rt  CA 
^ »E.  ergo  minor  erit  ca,  qnlm  re  . Ideoque  re- 
aangulum  fub  femieircomferentia  circuli  fub 
ra^o  comprehenfum  «^nale  ex  dicendi,  prop.  a. 
tr^ao.arep  circuli  maius  erit, quam  quod  fub  fe- 
miambltu  re«ilinci|  a . «r  minori  line,  ca  , quam 
”Ay^.“‘'‘®“P™P“‘^4  '>uius  eft  «qualedree 

reailinei,  ergo  major  erit  circutui  t rcailineo  aI 


Rrobatnr  quoque  dc  Ellipfi , Ellipfii  non 
P«tta  continere  figuram  cqujangulam,que  fit  ei. 

W .n  circulo  infcrihiturlfoperLctra?  l cLa-’ 
liura  numero  laterum  a ' * 

Quapropeeromnia  figura  circulo  inferiptibilia 

Hfcriptibilii . cum  fit  illa  f quiangula  , hfc  vero 
mmimi , quapropter  etUm  circulua  aiipfi  Ifo- 
perimetta  maior  erit . p • *io- 

COROLLA  RIVM  I. 


Prob.t.para.  Nam  Iit  aliqua  figura  irIsa,  iq 
qoaomnea  anguli  liat  «qu,| « ifopctimetra  alteri 
II  ®*HOL»,ln  qua  Iit  tantu  angnhii  c ln«qua- 
angulo  A duSa  as ; quia  angului  aer  eft  minor 
aaguJo  lAv  ttiangula  verb  ia  f eft  ifapetlmccrum 


IJ  Inc  eft  clrcu  um  omnibui  figurii  fibi  Ifope-- 

nli,„.  """i'*  ‘(Te,  nam  maior  eft  om- 

nlbua.quf  fint  pqulangulp , 8 fquilaiere  redi- 
nep  • qup,  8omnjbua  alijs  Ifoperimctria  non 
Mulangnlli , vel  non  laterum  jqualium  maiores 
lant.Sic, etiam  maior  eft  circulus  omni  ellipC  fibl 

metru  abfolutd  maior  eft  • * ^ 


COv 


1 


TRACTATVS  X XIX 


5itf 

COROLLARIVM  II; 

SEcund^  colligitor  fpheram  quoque  capaclo* 
remcfle  omnibus  corporibus  ^qualis  fuper- 
ficiei  tam  fphcricis , quam  planis  fuperiiciebus 
conflantibus . Quandoquidem  fphfra  componitur 
cx  iodefinitts  circulis  i aut  ftitem  cx  omni  par; 


te  circuli  trabi  pofTunt . Cum  ergo  eircuH  omoi 
Egon pUna ifoperimetra fiat  capaciores»  Tequt- 
cur  quoque»  quod  Tolidura  circulis  intextum» 
vt  fph^ra  eft»  omni  6nra  folida  capacior  fit» 
Heeautem.confirmatio  latis  efl  in  re  per  feadno* 
dum  clara»  licet  fciam Theonem  > 6c  antiquos 
cxaditis»  8e  magis  mathematici  probare»  Ted  eo- 
rum ofteoflo  dependet  i menfura  corponfra  fo* 
iidoram»  qinm  nondum  haufimus . 


TRAC- 


e * 

I 


RACTATVS  XXX- 


t>e  T'ransformn/ioae  CHruf/ineorum. 


A omnia , qua?  dc  Gcodsefia  plana  confidcrauimu^,  dc 
curuilincis  quoque  animaduertere  oportet ; quamuis 
eleuatior  fit  contemplatio,*  acrioris  ingenij  acumen 
expofeat  i neque  omnindfit  perfsfta;  cum  aliquje,  vt 
Hypcrbola  trasformari  in  reftilincas,  vfqne  adhuc  recufauerint , 
im6  nec  quidem  in  curuilineasdiuerfi  generis  deduci  potuerint . * 


EXPENSro  I. 

De  ^uidrathne  CircHti  Arnhmetied  , 

MVIti  ti»  dum  »pud  Mteret ; fcd  rKcatio- 
rct  etiam  f nteftiturHferoiiinMis  Vka* 
Itf  'et  noftris  tn  fuo  Leiico  ma^etMtieo  ia  cir- 
caii  TetragoniGmim  fc.  ^Mirationem  totii  rlri- 
bustacofkuere,  Ar  qaidem  apu4  aoti^oi  Anti- 
phooi  Bryfo,  Hippocrates  Cbiut*  inter  Ncote*- 
ricos  sui;  Orofitiui  FinmiitCsmpeausi  Nicolaus 
Cardinalia  Caranus*  derntiame.  SeJ  exteris  ftibli» 
mas  Ambro^os  2 $»  Vincentia  io  iofipii  opere » 
^uo4  4e  Qjadratura  circuli  iorcripfic  totam  pfnd 
ptatem  confumplte . Sed  Jlcec  multa  confei^autiis 
tuerit  omnino  admiratione  digna  g tamen  (copam 
alfe(}uutas  n6  eA  . Nam  eim  qoadtaturst^quatnor 
enim  protulit  l.fo.  de  <}oadeatura  circulj  iorerip* 
to  ) Irnpagnas  Viocentina  Letitaudus  prfter  mni* 
tos  slioa,ar«aideneibsdei|ctt,Ar  licet  FradcircuS 
Xanerlai  A^feon  suthorempropn|qet.  |d  tam^ 
libro  Logdilnl  hnprdToanno  Qouf  Impu* 
cnaeioni  etdem  Lcutaudo  locnm  dedtt  • Vnde 
fatids  ittdieaul  antiquam  quadraedram  Archlroco 
deamapprostmaatem  reritsti  proponere  * qu2in 
Bouum  tetragoni  Tmum » 8e  labqriofi(Cmuffl  ^ 6^ 
•Aoe  fab  IU4  rerfaatem  produeere. 

THEOR.  I.  PROPQS.  I, 

fme»m<iite  pftnet  cnrHilme4 , [en  mixtili- 
afit  foffHHt  M reRangul4  ii^criki, 
(ircMmfaibi  f vt  relinqutuU  ^U4iui(4(em 
qiealihei  <L$i4  minorem, 

Sit  <hti  fifara  plma  abi  , (ii  aat  euniUi.. 

neaiaw  mista»  Dico  tot  reRangula  poEe» 
ed  in(cribi*  ?el  circooireribi*  et*  qoodMter 
curuUlnctm  tvnl  Btxtiltacam » fle  tcftaofiUs 

l . . ■ 


fiipetficici  remanet, 8r  Intercipitur,  6t  qualibet 
quantitate  plana  V.  g.  aUignau  * minua . 

DuSa  AI  hpc diuidicur  taliter,  rt maximum 
refiangulum  , quod  fit  ci  eius  partibus,  &masl- 
ma  linea  ei  pcrpendiculanter  infillcnte.Tt  pt, 

rei  A.M  fit  minus  quaniiiatezdata,grcptera  om- 
nia rc^angula  fimul  fiirapu  relinquet  inter  le,  Bc 
figuram  eui  infer ibuntur , rei  circumferibuntur 
quantitatem  data  g minorem . 


Probator.  Relinquunt  Inferipta  pauli  magia, 
quim  medictatd  refiangulorum  ai,  Ic  lo.&eet. 
cIrcfircripta  rerA  ai  ,«r  to  paulo  minus  oS  lineam 
curua.Sr  globofam  ( i enntra  de  concaua  afle  arta- 
tendum^  fed  omnia  reflangula  ia,  lo,  Stcftcra 
curuam  intercipientia  fquant  tH  rt  patet , ergo 
Ipatia,  qup remanent,  rt  ait, rcl  iap,  tc  eetera 
omnia  tthngula  mixtilinea  cunclufa  inter  cur- 
uam,8e  refiangula  infcripta,qaod  fint  minus  quafi 
lub  duplo,  quam  redlangula  Ai,  8r  i o curusm  «I- 
pantla  pqualia  reaangulo  B u (quauti  planitiem  x 
unt  minus,  quam  planities  z . Quod  autem  rc- 
o»gulsAi,SMD  Aipsntia curasm  ais  ciuenc 
reaangolum  sh  patete*  Iib.t.  Elcm.  cum  Ti» 
flfcxterg  fiot  partei  ipfios  s»,  TA*Sr  io.fr  c»- 
Uri?  int  offloesxquslcs  ei  bypqcbe  ipfi  SM « 


THEOR, 


DE  TECANSFORM AXIONE  CVRVILrWEORVM.  . 


g«litiD  eiar4nnAld!ni<UaitrB6  adtrttafaliMifia. 
Ergoex  itf.  l(b.(»  k«  cfic  r<dorispUititiM  Actad 
pUa&ckcahc  iv,k  crUagulifta  adp4aoitidcri« 
«agnii  luerit AcafrAorad 

VKC  criengulMii  vt  eircuiat  ctv  ed  trieaguluMll: 
Ted  circiriofydr  uiengolotn  ia  prfced.ofUiriaTaac 
«qualia:  cfgo  «tUm  iitdlor  Aca»  it  triaagatum 
isa  ^abaaiart<|ttare«ir  reftang^am  es  diaU 
dio> Tcl  radio»  vel  lioca c^uali dimidio  arcai erit 
tx  19.  f^aale  fedori  acb  • 

. * / 

PROBL.  I.  PROPOS.  V. 

\ 

Arum  tucuii  ex  (Ui4  Jiemeiro  , 
camferentia  proximi  inuenhe . 

C''  Vmcxofteafii  propof.i.  Trad.  16.  ioacne* 
j timos  arcomiereoUam  ad  diametrum  Te  ha-, 
bere  vt  tt,  ad  7.  qtur  umeo  veri  peolh  maior  eft  • 
Hinc  fi  accipiAouia 7*  pro  diaffletro»fir  ix*  pro 
circomTereocia»  notua  horam  nomcrorom  ouiri- 
piieatioae  eficiemus  redadgulom  9 Teia  pladam 
K4.  culus  modicus  77.  ex  propof.40.  lib.l.Elem. 
ericf^oaiUcriaiigaloitdeagiUo  xvt ; de  qua  lipk 
oRcadioiui  propa . oreg  eircuU  Jtoaale  riTe  • 

Si  verh  placeat  artam  rcAangttli  veri  circuV 
planitie  minorem  inCeofibiliter . AcclpIct  diame- 
tro verg*  clrcumfiereotiam  Jsabeoum  mloorem 
proportionem:  quam  asad  7.  nimirum  eam»quaai 
prop.S.tradaS.  explicauimus»  Io  qua  pofito  dia- 
metro partium  71.  cirasfflfercotia  erit  u J.  nimi- 
rum Io  proporcioae  tripla  fup^r  decuparefeote 
Tepeuagefimas  primu»  ideft  cooprehendu  diame- 
trom  ter,Sr  ferd  Ceptimim  ipfiut  partem  deficien- 
te tantum  -J*  vnios  vnitaat . Et  iu  vt  prids  mul- 
tiplicatus diameter  71«  per  circumferentiam  ua« 
efficiet  aream  que  blfarUqiiffidfacrit/pid^ 
circuli  pianldes* 

.1 

THEOR.  V.  PROPOS.  VI. 

Jre4  ciradi  proportionem  eom  confeqmtitr 
4d  q44dr4titm  duunari,  qium  ii. 

4cl  14.  proximi, 

Sit clrcolu, cniut  diameter Ai> efair<]iit^ua-a 
dtatumCD.  Dico  aream  circuli  Tclttti  ii.  ad 
14.  ad  quadratum  diametri  rcrpoudcct . 


■ Dimidium  quadrati  coecit  ao,  Srquirta  pars 
«ini  erit triaugniumtao..  Prol.ngKur  diameter 
FD  in  «I  atque  fi  zqualii  cirrumferentic  prefup- 
pooatur»  Educatur  Afi.  Itaque  triangulum  fae 
•tic  ctufdcffl  alttudiiM  ac  triangulum  raD«  qAd 
cft  quarta  pars  quadrati  eje  dtametro.  Quamob.  em 
ita  erit  triangulum  fab  ad  triangulum  FAD.ncmpe 
ad  quartam  partem  quadrati  co*  Tt  bada  Ffi  ad  ba- 
'fimFoeZLUbA  Elemr  qM  cfl  proiimd , et  u. 
W7.  Quate  atir  tctauguiMi  paaisqMle  aiec  cv- 
cn^  CII). h.adFwrqualcqukm pani quadeaeico 
prauimd.  reti  ad7.'quitfa'FAi  iriaugnlummiqui. 
dratum  cocum  qnaterroaiua  CD  erit  rc  u.«l  ou> 
meram  quater aMknmuVrqupefteademptopor» 
tiOtquB  II.  adiq.  ' Vi-c 

PROBL.  n.  PROPOS.  VII. 

• IV  . 

Ex  diametro  noip  ayom  ciretfli  proximi 
htiieii&ev 

• j 

Sit  notos  diameter  Partium  84«  quadretur  hic 
namcrdi/fik’fir7o^.'Vtea^kme  Ng)#a 
aurei  fiat,  vt  14.  «d  f&RcT7P9g'^d  di ndpBr  excer 

arca  circuli  TJ44* 

THEOR.  VI.  PROPOS.  VIIL 

Q^rtfum  fnpJnfirentU Je  habet  ai 
areamkncalijvt  88.  ad  7. 

^f\Rohatar«  fa'^ni 

r prop.^.antet.rimpciiqnanprolMd^cfrcB- 
fereQtf«»&  pofito^ffiamt^pmiiim  7.' fi  fiit  qua- 
dratum ex  ra  clrrumfcreotia  conthvriHrTex  ri^• 
dangula  dupla  avb  ex|.  lib  x.  Elcm  Bc  infuper 
redangulumnigraiiiiv/epeima  p«fc  mendum: 
Nam  XX.  concinet  cer  diametrum  partium  7.  8e 
ideofexietfemidiametrum  paittuiD  }-^$8c  ad^e 
dnfuper  fepiBiiam'plfMm  diamevrb  dcNlpe  'f-  Ib- 
midiametri:  Quire  circum* 

ferentia  va,  8c  femldiaulrtio  va  eredum»  erit  du- 
pl6  maioa»qoim  trunculum  rxa  proximi  aquale 
«TMt  cirenii  • • Propccrcaqne  quadratam  vc  ea  ck- 
cnmfirreneixeontkiabirduadraes  amm  circuli» 
ir  infuper  pnralleloKraminum  nigrum»  quod  cft 
Ibptima  pan  rfdaogitivL  fob  toto  diametro  1L> 
ikcoNCircomfcrentft  vt  comprebcnfi»  it  -f-  dl* 
snidi)  redanguli  f i » ft  Ideo  'y  trian^U  VAi  t 
81  iuque  ad  vitandas  fradiones  efficiamus  arcani 
circuli»  vel  triangulum  ci  proximi  zquale  r a i 
eife  parttum  7.  tocnm  qundratum^vo  duodecies 
maius  erit»cum  quatuor  fepeimit  partibui»  nempe 
comredangoio mgropart.88.  Nam,7.duojcclef 
Acceptus  facit  84.  & -y  additi  cfficluni  88.Br  ideo 
quadratum  recrit  panium  st.  pofitaaica  diame- 
txi  panium  7. 

PROBL.  Ulr  PROPOSa.  QC,.  , 

. ■ A<r«iM  ctrcnli  proximi  inxtnire  , 

Flat.  Ft  tt,  aJ  7i  ha  quadrat.»  circomfe- 
leoci*  *&».  adabaii . <c  aub*'«‘  «8“*»  P«®- 
foctiooum  eilicicciat  oiimccua  P*“  **** 

ciicUqirafiti,  ^ PROBL. 


Sio 


TRACTA' 


PROBL.  IV.  ^WIOPOS.  X. 

D<tM  fiSatis  ferini*  ^ O-  critrikust  eim 
*re*m  »dmiuHite. 

'1  -* 

STtyVt  ia  pr.4.  fedor  abc^  eliib  cras  aota  fic 

^rtium  pc<Ma^r*'Atoui  k io.  pcd^n» 
.Ueoqnrcs  prop<4»JtaiqLcpi«agfdBm 
lomBfC.cotttl  cruoBR^c  »5/jitdtnn  1 &ba:iit  ra 
lo.^dom  erit  d aquile.*  Qtader^fimucaamiti* 
tipllcatiooeliat  ftftingnlaw fgcttica  8cmt^ 

dictat  fumatur  paruum  uj«  lif  cafUfedart^  acea- 
Iit  qucHta  quanticat  • 

• «i  jv 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XI. 

Cognito  ftSore , orum 

fegmetut  cncHti . 

^It  kfmmmm  drcaR  nigna  .^.licta 


. il  p 
ictai^ae 

ehetS*  M^Anqptsnifiiafito9«e  IcaocaMt; 


•Li-V  .20  :.OH<  i0  3HT 


k»  .28  v.t  ,tW -a3  >• 

Sdxt|rl4.pei'c>I)if|r^prM,|tf.Tr.5.X94tiuH 
cul«m  jut^  cogno^  A Mftorc  Itaqiic  Tif>- 
dufium,.tciaagiilaffl  ciAiXaUgguet  fcgmcwup 
oijEumiXg*}  •<iR.T>^rn*nEt- 

. . J.  m i , >-  j 3“  ■ 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XII.  " 

fr  <1.  If; 

Jntiulim  flanniH  in  rfttodrnium  redigtrt  . 
■ er  mtt^mare,'  ‘ ’ 

'l'T\Etgr.Qndu5oiii«tB|>l>aul,cuiiuiiMv>fit 
JL  .'  circulus  nieditu  ITl  ,..t  faciliter  CI  Bou 
dufsctro  iouealti  pote(|;  muJcjplicciur  hic  circia 
Juaper  nfiduam  fcmidianietri  ad  Tubdudodia^ 
met  ro  mi  non  l a * 4;  f iDdud^un  «fit  arca  putdidU 

«WiiDEUApB.  j 


r « 


Prob,  Nani  fiant  para!feIogr£mi  td 

aqualu  fingulit  cfrculit  or h.  iTi. & Bapj  i^uzob 
latera  aqualia  (ermcircvmfereiitijt  •nim  finiilia, 
cum  fit  ita  radius  vniut  circuH  ad  radium  alterius 
peripheria ad  pecipberid «Jt  L& c«  H 

b^.ideo  trian|ulacircaduniciciun  «ofibenna  |x 

r'f<^r  «9*I>tRupeiii.  ^0K*&  HOl^»  Decaoo«ar.C(Mi4 

plcfflcncaoOfAcov  erunt  «qualia ; fiitMUoiifaijo 


Tv  s xxx:  ^ 

MXOQ^aoferatur.  triangulum  MXo»4r  addatur  arqut» 
letnanguium  M^M.fparium  mgrum  paralleJogri. 
rooalbo  xo  remanebit  «quale . Sed  redangofom 
i((ud  eft  fafitum  ex  dimidia  circumfeifria  circuli 
medi)  iti  >&  refiduo  Aor«midiamccri  ld.  Quare 
cx  integra  cirrumfereotia.  cum  fiat  duplo  maius 
cquabitur  tocl  gnomoni  AMs : fed  gnomon  a ms 
cquaturanouloDEHyApB.  Ergo  etiam  duplum  re< 
dUoguluioxD,quod  fit  ex  peripheria  iTr,Sr 
mcoiOAovquabicaanulun  obHaip  . 

Quod  autem  gnomon  AMtsquee  anaolum  pa- 
'tet.  Kam  redangulum  OAt  ^quat  circulum  bao. 
Totum  autem  redMgulum  LMvqnat  totum  circu- 
lum oau.  Ergofubdudua  ab  «quaJ^oa  re^n- 
.gulumLoabLM»drmJaimut  circolosa  toto  CH~ 
culo  refiabut  annolns  deHeBa/^  gaomoa  amj  r«- 
fidua  «qualia. 

corollariym; 

Hinc  quoque  agnofecs  partem  annuli  dimetiri. 

Nam  licut  tota  annuli  media  peripheria  iti 
^or  rcfiJao'diametri  ad  multiplicata*  dat  totum 
anniilum  j Gc^^rt  jt  Peripherie  emfdcmmedi^ 
cum  eodem  diametn  rcuJuo  ad  multiplicata  par- 
tem annuli  adt«  quem  metitur,  producet . 

E X_p  E N S,  I O tL  . ' 

. De  Quadr/ttlpne  Cireu!/ ‘t/eomet/Uii . 

■ • \ - 'I  t. 

FAciliori  modo  quadrationem  drcQ  Ii  opuri  d«^ 
ountkdaimaa  mcJlantc  quadranice»  (fnaan  dpa 
|cripfimustraA.|8.dc  fieai*  ex  pr0p.i4.ende  (It. 

THEOR  J.  PROPOS.  XIII. 


Cmtdi  4re4  reqiule  trUngnlum  jrnraUel*- 
j j ffttmmntriquCt  & quodrotum 
eottSlttmre, 

OrollaHoi.  propof.l^.trad.iK  cit.  probaul- 
VJr  mus  DI  (amittam  ad^x  radium  efle»  n ra- 
dius ad  quadrantem  XT>  fi  in  quadrante  xf  cke^ 
Ii  propofiti  quadrandi  ^fcclbamus  quadrairicemt 
obtinebimus  quoque  fagittam  oi  illius . Quamob- 
remifi  fagitte  inuente  Di»8r  radio  xd  tertiam  pro- 
portionem inucf^amusi  bpc  erit  pqufiis  quadraret! 
xTi‘quam  quadruplicabimus » 6r  totum  ambitum 

circuli» cnhircxdiu* VB *9*>^^*  **'  • \ 


—4 

S 11 


Quonilm  autem  ft  oftendimua  prop.x*b«  area 
circuli  eft  «qualis  triangulo  reAangulo  ex  linea 
«quali  pehpnerip-i  Br  radio  umquam  ex  duobus 
lateribusere&o  t fi  faciamus  ex  radio  dx*  & tertia 
proportionali  ioueota.qup  (quat  peripheriam  clr- 
cuiixr  cotiusipatet  triai^luin  boc  elTc  fquale 

*«« 
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midiM  pndl^c  liacf  inucotct  qwf  »<)aat  perlphe- 
den  eoQftimattir  re&angalnm  paralleJopracn* 
9liim»  cd«  hoc  fk  sijualc  trieognlo  , 

«pKwjuc  jK}aale  afcf  ipfius  ci  rculi»cam  »t  prp- 
disoMif  prof».  S|.(rad^rpced.  hoc  modo  trUngo- 
ium  in  redadgulum  egoaie  connertaeur . 

7*  andem  parallelogrammum  com*mucecur  Is  «• 
goale  <{u<Htatum«vel  ei  prep.i4J.t«ir<l  repcrien* 
^ incer  eiuc  latera  mediam  proportionalem  • 
Xamsosdratnm  ex hK  media  credam  cum  (h  c- 
^naie  parallelc^raamio  oonl^ucnccr  etiam  cir- 
st|nabitar  . 

■ Vout  autem  circulus  in  «^aadraemn  redadus 
multos  alios  (imiliter  quadrabit « Qaandoqutdem 
fiofFeratur  alius  circulus  ftmillter  redigendus  ad 
qoadratum . Inuenlator  quarta  liaeaproponiona* 
lU  iAis  eribus » nempe  diametro  circuli»  8c  redp 
pquilieius  circumferenti^  er  lioaa  quadratricc 
$am  notx»  9t  diametro  cir^l  propofitt  ex  propoU 
is.lib.tf.  8r  ioueniccur  linea  (qualis  pcripherlp 
circuli  oblati  $ fiquidem  ex  prop.  )|.  Iib.6«  iu  dia* 
meter  ed  ad  dUmimram»n  perlpheria  cuiarcumt^ 
circuU  adaliusperipheriaa.  Si  itaque  hac  quar* 
Cs  propoitionali  iottcnca,d  femidiametro  circuli 
sltmos  propoliti  cooflituamns  triangulam»  hoc 
erit  (quale  alterius  circuli  propofici  arc(»  qood»Ae 
ecdigeeuis  io  redangulaai»fr  in  quadratum  (qua^ 
!e»  quf  coorequenter  ipfa  quoque  arcam  circuU 
«Sfquabust. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XIV, 

QjuJrMtwm  in  thaJum  nqiuUm  transfun- 
dere. 


O' 


c ln'-3  EX 


h portet  priOs  InuenlfTc  aliquod  quadratum^ 
' pquaieallcoicircttloexprop.pr(ced.  cuius* 
dccuU  radius  notus  Cc,  Oeiode  uuieniator  cri* 
btts/]uadracl  lateri»  fr  circuli  ei  (qualis  iam  noti 
rauiOtd  eandem  Uteri  quadrati  is  circulum  tranf* 
fundendi  quarta  proporciooalls  ex  prop.M.Hb.#. 
d h(c  erit  diameter  circali  (qualis  quadrati  • 
Xietur  itaque  £x.  g.  latus  quadrati  os » 8r  dia* 
meter  notas  cUculi  ci 
fqoalis  sc.  9e  latas  qua- 
drati eranfmutandi  sn . 
Duda  paralleU  dL  . M- 
aea  d t erit  ^meter 
rircttlt  trafmataBdi»  qui 
cbOlquetur  aream  (qua- 
lem quadrato  ex  lO  • 

Probatur  i Nam  fit  nota  sv  fernictrcumfereml( 
^(habiti  noti  circuli  (qualis  » nempe  tertia  pro- 
Mitiopatis  dusbus  iCid^  jA»taJis  enim  prop.i|. 
salatoRenraed»  cumin  fine  iMot  ftilt  diduin» 
qubd  latus  quadrati  circulo  e^tisKs  fit  medium 
proportionale  iotcr  lineam  (qdalf  remieircamfito 
reott(  eius»  8r  radium  » cum  ITt  squale  redti»- 
gulo  ab  illis  extremis  comprebenlo  > Ar  ideo  n 
tertia  proportitihalis  • luogatur  ddndcM»  qd( 
claudet  cum  AC«npatet  ex  Corolt.  prop.i(»K5. 
angulum  redam»  cum  fit  k radius  ad  ia  lacus 
quadraci»xtBA  ad  M Ctmiperipherld» deinde  a pun« 
do  o ducatur  os  parallela  ipfi  ap  quibus  politis . 

Probatur  prop.|Niai  qnta  cRob  fimilitudmem 
triangulorum  ps  MiSi  etis  adto»^  xt  ba  ad  ac 
ita  os  ad  sl } erit  ex  4(f#  eadem  proponio  f a ad  ac» 


nsBad  BLjquadereex at  erit  (qtialia circuli 
rcoucirturerentie»cuius  remidiameeerfie  bl. Sicut 
aaeft  (qualis  circuli  remioer/pherif, cuius  radiua 
BC . fit  quia  quadratum  OB  cft  (quale  redangulo 
ex  Knea  sb  (quali  peripberi( , 8e  at  radio ; Etiam 
BO  quadratum  erit  (quale  circulo»  cui  radissiLi 
lUi  redangulo  ex  U>&  st  (quali  • 

PRORL,  II,  PROPOS.  XV. 

Dato  fetari  inutmre  rtH^ngulum  dtquale 
cogniU  proportione  arcus  fubtenft  ad 
circulum, 

aVonUm  ex  pronof  4.  bnint . Redsngalum 
job  llneadimidio  arcui  xqusti»  d fub  ra- 
«tio  comprehenlum  eft  squale  fedori,  fi  detur 
cius  proportio  ad  circulum  V.g.  quod  odaua  pars» 
«ccipietur  odsuapars  lloep  red(  equsits  Periphe- 
rie iQueiite»4r  ex  huius  dimidio»  8e  ex  radio  re-> 
dantium  coufticuetar*  Nam  dimidiam  odaue 
panis  liuee  squalis  periph«ri(  erit  squale  dimi- 
dio odaus  partis  pcrlpheris . Vnde  redanguium 
quoque  erit  equale  Tedori . 

PROBL.  III.  PROPOS.  XVI. 

l>uto  reHaugulo  circulo  dtquJe  conflituere 
eius  feilorem  dtqualem  ddto  reBangtdo 
minori . ^ 

* R*ur  redanguiu  BP»xquiIe  are(. circuli  fub 

'fi--'  femiperipheria , 8e  fub  radio  oc  copre- 
henfum»  & redanguium  acbd»  eomiaus»cui  qu(- 
riturfedor  (qualis . Si  non  cfi  eiufJcm  altitudi- 
nis » ac  bb»  redigatur  ad  eandem  altitudinem» 
•x  prop.tf.  pare.  1.  huius  >d  ficcH.  Menruretar 
ddnde  cius  latus  cL  in  latere  ri . &'  duda  ci,erie 
p^rallelogrammu  r.r  equale  ipfi  ca»Sr  corequencer 
Ci  parallologrammo - Deinde  ex  pr.io.l.^.Eleni. 
lecetuf  OB » vel  rx  diameter  iuxea  proportionem» 
quamhabecvi  adoa»  Befiteadem  proportio  rq^ 
ad  q.K»‘  Radio  itaque  fx  feorfim  fiat  quadrans 
mNx  in  quoinferibatar  quadraertx  H Vt  * qui  qua- 
drans erit  quarta  pars  parallelogramauip»  cum  fit 
quarta  pars  circuli  squalis  • 


TranOata  itaque  vt^ln  »n  ducatur  ad  quadra- 
cricem  mvt  parallela  tv  bafi  NT»Sr  Sr  per  v i cen- 
tro M ducatur  radius  nz  , Oico  quadruplum  fe- 
dorisNxz  efie  (quale  parallelogrammo  abcd. 

, Prob.Nam  vt  fedor  Nzx,eR  aJquadrancF  mmx 
Ita  eft  arcus  xz  ad  quadratis  ambitu  xzm  ei/9.1.tf 
Tt  ante  arcus  xx  ad  xzm  quidranrem>fic  portio  N> 
•d  radiu  NM  ex  18  .Tr.i9.dr  rq^ad  qa.&  at  ad  fo*^x 
redanguiu  cu  fit  dufdf  aJtJtudinis  ex 
Xsx  1 Ub.#. 


j.j»  TRACTAT!: 

1 Itb.f.  BcM.‘Tr«ll'' 

(«dbo^XA^  «d^tiidrantem  xNu/tft 
gulwif  rc&ii^fum  fU  Icd  (]Mdrop<uiiv  <|faa*'i 
dfitntttittMidrredtar^llimvi  fuAtcqnl|a.-(re#^ 
crijn>«i;|KOfMi.  i,f.  £lrm. 
pJtfiiit<fir«^sDgiilacnF6enjnra:^t»tiaw  >"  'i 
...  . i^n Mj! 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XVII. 

.••  . 1 . Jv/M 

Tfiirv^ulum  LumU  exhiUre^^udte. 

' V.  .*■  • . '>  . ..'.i 

VIt  Ilie  ni»u!,  q,u4jy)ffpo*cj««.Cbja^  »d 
I i|UiilrjiIohciii  circub'  peruenVe  putiuif';  fijt 
lljijue  circuliii  aci«o‘,  «PiIPUo  diametro  as  ,& 
Ijuadraii  latcnbui  ac,  Sr  c»,  aliui  ctrealut  fiat  ra- 
dKiC^&fcHhqueciWjstJdentf  flrnlo  dnq|fiib 
milam  AiM.iJuain  dico  tfTe 

ACAaJ  ’-ii'  .aa  olb 

..firoboitf.  Quoniam <}«adm»iW  ed'cv«f^dna> 
piam  a]«idratin%4  otrcaln* 
qunijna  <Aarb?ti4upnM»n<t«» 
Ii  AodD-rt  propi;4i  hlfi« 
prop  99, 1VrafelreifliiB*lcmirlN; 
dulo,  8i  ijuidrani  quadrante  tfu' 
plus  erit  1 .qi  er^  qoidpntk 
circuli  minoris  dupletur, & liat 

.2. 

lis  quadranti  ACatDcmpio  igi- 
tur communi  1'patio  nigro  ai  a 
idfer  TtV»«)(  iHttrC«p»/i«'Lu'oula  aips  irluQ 
g«1p  M,patquph«.  - . , , ,1 

PROBL.  V.  PROPOS.  XVIII.’'  *^ 

Do/o  circulo  annuluoi  f^unum  inifi(hh 

exhihcre  s cuitts- 

£t  daia  annuit  taUiuilihe‘,'f^  d£a^cl^ 
circulum  annulo  aqualem  factrti>  a» 

il;>> 

Sit  datns clrcnfus  apti  conis ccnwtfm  fi» a» MW 
frmtdiametro  annull 'tlefcTrtitfKKr 
pitct  debet  efle  maior  femidiimrtf o Fc  ditj  rtf 
J>,  3 ijiio  eriptur  pcrpcfrrffirolifii  i 
(it  radios  cA,  fr  centro  piid  ime^rfaMttm 
mrtrr  fFrfcTcTJbattir  areor, <jw  (krt  « rd  frfikcff 
fifiocemrrrdefcribaturErradio  cucoiat 
dem  centro  ■ inceruailo  EC  aliot 
batur , i^urm  aio  mcinJcre  ai.nniim  cunjp  atfkaltm 
Af  T I»  ^ 

Probaior . NaroTt  fumquadrata  ct  diamettis» 
ita  circuli  fkprop.f^o. 

a df  a t u nf^i 

Iit  xquj(c>AiiQb<^ 

dratts  CK  cp»/!Iejpf  etiam 
•ric  fqoaiis  circulus  cx 
eP  duobus  circulis  ex  cp 
& CE  . Ergo  etiam  cir* 
ciilur  P *> ' ^1t  fqbllis 
Btiobtis  dfrcoKs  &i' 

diametro,  ?^CH  dUm^o,c*^H^t  duj^hi  elrcMdllr 
fup^V*fdnft'Jijmctro*  ce,  de  circulus  quoqtd^ 

PI» 'duplus  circuli  cx  ri  fctti>di^etro . Quare  cEm 
cfrfulotei?A>.Tt  diametro  cirtdlof  e^i^iV/ 

fr  C H diametris  » ablato  c H communi  dbtl« 
ireb^mus  innulum  cpttbi  ^qualem  c^retilo  A*rK- 
Jdfcr  annalbs  c^PHd,&.delrderestrtlt' 


lir.aF/jffjrxr^^AAT  nn 

MniloiAdimtdnH^c  cireiddiii*  tqasfcin  bHfnb?>V 
pcDbdCtfd.fq ducet  tangcmcos  pcr  iht^pRirDeWs' 
cu4ocrfl  Tfqut  d»m ie<ecc»crlnn*cttMnrt’,qtfMiF 
hilamm  diuide.‘,l^  proiooet  fadfe4ptE^c<Wtiy 
io  pando  conca^ei  e ineoMallo /cv^  rHceibep 
c4rf«kin ) erirqac  Vircsltfi  Qualis  MilillotdriNb 
cP  Ux),  vc  patet  cs  -ptxc.'OfttolacinE:  * * f 

. ^ «j « .*  .j>  «tj  ' ••  '1  '■  >•  • I 

- C O R a L I-  A!ia  I- V M ^ r 

, . I 'fi  «b 

HIne  dHctf  piurimoa  eirirBlot'(ii  >«ibvu 

gregaict  SiquidefD  cx  prectd«  dltcobi»^^ 
(qu&cur  circulis  AM  CTH . Vndt  dL  LMiai  fhix 
alidm'  poteris  dggregare  i fuccciBndqM  ^iHos 

xfqoe  dum  phclat  3 r 'y- 

pROBfe.;  jla.  PHOrPi.  xiie. 

amt  ”•  .11  ■'ii*  f ?».'m 

«Mtli  Pt  o ^mr  ,1.  > 4 . ,♦ 

prt^^rHQ/titUier  4Hgerf(  ^ m mt» 

>hv:  .sq  -llsl.,  , «,rt-fls  f r ,r 

tllti'  * dd.fl.^T -mI  ; Iji'  'n  1:1  1^ 

T^eiei  quadrannn  ft  prop.tB.  TVifiuif.  ¥19» 
£t>  duplum«  i<cl><rif4tfm'iltrna5^cCitib«£f^ 
ci¥co1o«fcipereorom(jloMi  umajdiordlMmMriv 
r^fhcbilqxc  ciri^lorin  dih-f  repaiticM|e'criplb 
V^.^.flVtiorep.-lNt  ctreulM  jvtaxgmBni»iea  n «4 
cftePbimmaioPdoYc  b obeat  pi  1.  adgv  SirteteH 
gilkittf  \iim^  WirEpl*  nfakH»q»4mqoadrKM«l 
ab,  quod  lic  alVumendo  latus  »t  utplb'ni^t(Xt 
Namcumiint  eiurdemalcirudinis  (c  referent,  et 
brfts  AS  Ippp  exj^,lqfr^<^)«ni%,tj>9H 
reperiatur media propornonalis  »1 , quadratum 
ex  #Si  *quabituf  redangulp  Ai  dt  BS  tnplo  ^aio* 

culus  ex  I». vel  equjlicp^crlt  intentum  . 

Si  veri  oporteat  diminuere  fit  circulns  cr  mi- 
nuendus,diuidaturq;  latu.sco  i.n  ttes  parirs , de  fic 
sfftifulril  ketel)SjttMft'*Pre1i='Ba.f>«Mi^ 
lairi  rt  en.KltfWtfa  «iftViitf WrrfrtWtti,* »« 
J,iia  iMcmt  rot<W!flin#fr6«A'1^i«‘P»* 
t«n  i' Wn1t>ffiIpK^WM<sH$«i;  «.^Wnltii 
Ds/.MrttibiflnBjfffctrohtlus  icit  elrtiUlM**’ 
•l.c/»  : 1 ■o*q  X»  1;.  ~ J * 


.tistbtitp  t .(,0p$  iluTii*! 


. Qf  oEBtbtap  m»i 
^iJii>Talft?C>ii?!.fT>l  »ts30p  J 

r-imj  >qmtn  . tifeop?  • 

•1 'Tiln; 


-ff-f -r TnOTWr*  WbWf -aJjL 

MMwot  ^:VP 


eBiamctMuli^)tfi4i,^i.^  Q^^couofc,  •«  ^ 

*•  >u’  .*  M jJlmi’*  '■•j."':  2*' 

‘ ■ -i  3*  • f 1 n 

...»  ...  Jfuji  , ,,,  s,,  » * 

X W bt  f * ' ' ' • r •'I ' ■>  • ■ T • . i 

expen- 


DE  transformatione  CVRVILINEOR VM 
E X I»  E N'S  ro’  ’III. 


t -.H  I : . • • ' I ■ 

Dt‘SlliffiKm  tim  iaaieem , tu^  m 
fguttts  tranf mutatione . 

R^offormicio  Eilipfium  noq  inlnot  vtilli : 
J,  W”  «tcertirtj  eft.cuip  enim  ipCu  (jt 
Madhomiacs  rammunidimut  ipfius  |]iioque  laci»- 
lUttio.  RiuJiotlct  f oc  dum  opportu0t  cric » fcd 
«tJUrnKeffjtii : jutequc  fupcedic  cirtnlo  cimfit 
JOMd  Sguram  Vj|Jd  ei  prothnj,  te  fercm  omnt- 
biHptopiieuubus  AtU  illum  Imitetjjr. 


PROBL.  I.  PROPOS,  XX. 
Tribulum  maxinutm  Ellipji  hfiriiere  . 

Sit  ^I^Gi  ACifi  Si  cIgeXegmr«nmc<u,ftqi 

wfcetlwduai  mMimuo,  ui«g*)am  , qo^ 

toeuiofctibiquMt.  Ex  ce«to7>„  «edki»  » 

Ime;  cx  ducxtur  dumeter  cMk  compleatur  trian- 
gulum cao,  quod  etit  . ■ 

PrOMCOc  eC,  Sccn  eum  ea  efTefilone  Got  pqua- 
ie<  Tunc  applicatp»  & cp 
dipmetec 

quare  doAa  Bc  contingen. 
ic  in  c , hic  erit  paralie. 
U liac«  CA  ex  propu^tg. 

' Tr.14  Si  ergo  COA  trltn- 
guUim  maxiaiQin  oon  t% 
allignettu  aliquod  raal^ 
& fit  cx  A ;^r<^ucaturque 
IA  in  xad  contingcnteia 
XGi&ducatQf  c».  Erit  Igi- 
tortrianguiom  cba  «quale  ittangivfo  cag  e» 
propor.|pJib.i»<Coroll.  £rgnc  i a erit  minus 
qaimrAGtqnod  pooebatur  «quale  . £igo  ooo 
binu  triangulum  iAaius>quim€CA* 

TH£OR.  I.  PROPQS.  XXr.  / 

* Omnia  triangula  , que  piper  tafes  nec- 
teiei  Jiameirum  aliquem  cum  applicatis, 
vel  appiicaias  ad  idem  punclum  , nrc 
non,  vertices  tn  applicat te^uniliier 
oktiaeant , inter  fe  funt  aqualia . 

Sint  >x,8r  <M  neSctei  rerticam  diametri  x,trel 
appiicaUrum  xk  cilm  applicatis  OM,  Or  OU  ad 
Idem  pandum  o,  rerticeGjue  eadnm  flo*  In  appli- 
catla  p I ,(b  PL  ad  idem  pusdumf . -Dico  hne  it i- 
iii|nla  HI  i>  8;  ni.it  eiTexquatia . 


Probatur . Nam  pl»  Ar  P|  applicatp  Ibnt  equa, 
leaj  Qoaaefobduaiiarqujl*u,o„*ra,  remina. 
bunt  bafea  «quales  iQ..«f  m t Quare  trianguld 
in  eundem  eerticem  x,  rei  io  parallelam  cx  deli- 
nentia iqe.«r  nxtecuntequa()p!  S(c.  «f  trian. 
gula  I<tH,  & «ML  , rtpbte  inter  parallelas  h u , & 
U. . Vnde  tou  trllgula  h i xA  .klM  erunt  «qual  ia. 

Quod  autem  t^p  A PL  Gntlfijilalei.^atet . Qnia 
XX,  Se  hm  fuot  parallele!  .A- dlleo  cum  HO.  StoH 
Got  pquales , & IX.  8c  ix  ex  prop  1 j.Cor.  trad. 
•fl.  enant  etiam  X.P  , 8r  pQ.  pqualcs,  vel  G in  eun- 
dem verticem  termiaent  ex.ptop.4.  Cor.a,  lib.di 

CORO  L L Ai  R i V M. 

' 11  I 

HI«e  eacNlt.  qtiiVd  fi  txhngulun  tilicAr 
aOigoaiis  fit‘rmxMninia,n  RBMfqubd  etiam 
uliud  HI  K erit  reaxienuRi  • Nam  fi  noi>  eil(fic 
ptiaiaAum  tfiaflgulum  manaram  HtX  >^docico* 
ST  parallela  **ii,  Se  confiicuacur  triangulum  pun* 
datum  HRT,  quod  erit  minus  triangulo  hi.k: 
quod  pof^  ^c  eft  .«quale  trian- 

gulo HlK  ex  pr«ced.  rrgo  triangulum  Hix  maius 
eritpundato  cur  i quare  contra  h/poHiclim,A 
maius  pundrato  r5  x IpG  ^^qo'^l^ei  [ireced.  quod  cft 
-abfurdum  cum  xhk  ab  aduerdrijt  ftatoanis  maxi- 
mum, quodin  fegmeat»Jtl^qapptepoflit. 

THEOR,,  JI.  PROPOS.  X^IIf  ^ 

Segmenta  EUipfmm  ,■  in  quAm  capiunt 
‘maxinia  tnangnla  aqualia , inter  fd 
, ,,  /unt  aqualia.  ■ , 

Sint  duo  Tegmenta  fhaa^  fpiElHpfioA^tBiu 
quibus  capiant  triangala  maxima  aqualia  roB» 
PHA  . Dico  ea  efiV  «qnalia . 

* Probatur.  Nim  KHcrit  dlrairrer , Sr  La  ,8r 
LF  applicat;»  &*  baTet  fh  > 8r  h a nectentes  diame- 
trom  HK;qii«  biFAriamdiamctritiKi,^  xq  diuifr 
confiituenc  trl^u^  maxima; ideoq& ex  prxc.FcH» 


sic  TLcMiiedxtkr  D.  8r  h reda  o»  nedens  erit 
parxUcla  Une«  lA  ex  prcccd.quareKN,4r;i>Deruot 
appUcat«  • Vnde  baTes  «FuiSFpHnedcakcAdi» 
metrom  cr^Sr  appneatas)oN»ArNH(Uair«bif«riaBi 
^SMetris  lOfSr  vx  rubfttrAeat  triangula  maxima» 
ipfs  prpe,«qailia  vei^^vBo.  Sicque  erfitquoqi 
cquaila  trijgula  Bcopfr  Dip$  9e  fic  probabis  fi  alia 
tdigola  io  refiduis  rurfiis  a«rcribat  In  iofioitum . 

Si  ergo  iafcribantvr  omnia  triaogiila  raaxlnn 
Ia  fegmeocls  ai>r , mA  • qn«  inferiptibtita  Tunt 
onuierpatiucn  occubabunt  Tegmentorum  ellipti- 
coram  ma»  8c  bdf  $ alioqoin,fi  aliquid  remaneret» 
A«n  omnis  trianguioraro  iofcriptibilis  irufitiea.' 
doiarcriptafiiUI^;  ^d  omnia  trlanguloinlcrii^ 
tibUU  reouocqt  iemper  ;qiialla  / £rgo  Sc  Tpatium 

«tmie» 
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omoci^aM  oeettp«iit»rtfgmenti  huius  elliptici a 
«quaiur  alteri  roi  ah  «qualibus  AiuaerOi&  extcu* 
fioae  criaogulis  occupato. 

THEOR.  III.  PROP.  XXII. 

SeBofti  dijUdlilms  fepntntii  Ellipticis  inh 
fiflensts  imtr  fe  fuai  ttquaUs  j 

I’Nrpiei9tur  hgora  prarcedeni  triangula  MkAi  it 
■km:  licutAa^MtSrMAS  roac«qu^iaobeqaa- 
Icf  b^les  BM»&  MAiCutn  definant  ineuodem  ver- 
ticerov,  8('.  Ablatis  Itaque  criangaHs  a»ix  > it 
MKA  erunt  «qualia  triangula  axv>  Se  ^KA 1 additis 
itaque  «qualibus  Tegmeritit  ex  Theii  bds» 
erunt  «quales  fedores^KAMtflrxaoF. 

Vode  etiam  ceteri  erant  «quales  fedores  rePC« 
ie  Aiuii«  Ttpote  dimidia  «qualium de  relb 
quis . 

PROBL.  JI.  PROPOS.  XXIIL 

p4/o  ffgmento  ttlrjcmdere  *liam  fortiantm 
«i  Elliffi  et(iiealem/fiti  qu^  vasim 
iHt4flacat$eris^ 

Sit  datum  regmeotum  Api  * 8r  ducatur  femldU- 
meter  SP  . Dato  deinde  fcmidiametroso  (it 
auferendum  pr«dido  Ara  Tegmento  aliud  aquale» 
Ducatur  OP,arvt  s^ad<^,fic  Eat  OS  ad 
ducarur  og , qu«  exprop.4.  Iib.d.  £Iem.  erte  pa> 
ral  lela  ipfi  or»  Se  per  a ducator  reda  applicata  coi 
ex  Cor.t.  prop.]  a.  era^.  a^.  eritqoe  fegmeatom 
COD  «quale  regmeuto  A^  • 


TVS  XXX.  ’ 

CQROC.LAKJVM  : 

VjjT  Inc  colliget  modum « quo  diuidat  Ellipfia 
io  panes  fubduplaa  V.^ft  t«iii  4.(0  l.lu  itf* 
Nw  primo  per  quemcomque  diametrum  ex 
prop.|:.  Tr.S4.  bife- 
ram fecabia , deinde: 
rurfttf  aliam  diame- 
trum coniugatam  do- 
cet » A diuidet  in  4. 
partesrexinde  pereo- 
rfi  extr  ma  ducet  rec- 
tos»qu«  bifariam  dhil- 
dentur»ft diametri  per 
carum  medietates  du- 
quatitor  iain  partes 
edpe^as  bifariam  dioi« 
dent,  8r  8 efficienti  8r  fic  de  reliquia  • 

PatetiCOAifircsAfunt  triangula  Asstmaicdm 
BD  appHcatti  Gcuulque  diameter  eorum  otrema 
oedat  s ergo  etiam  fegmenta  cDa  , & Cia  «ruat 
«qualia:  triangulum  verb  coo  ctt  «quale  tiungu- 
lo  COB  ob  bafes  «quales  ob,  Sr  oo»  Se  eumdem  ver- 
ticem c fegmenta  quoque  «qualia  cbd»  c cb  dU 
^a  prop.siJmiuB  fontiatGcdc  aliis  aGerendon 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXIV. 

Omnt  fpiUmm  eUifju  t4  frope^tione  rfjpicit 
circus  mdipri  eius  tlUmetro 
SuSyquAmjioe  didmeter  muofem*  ^ 

Sit  Clllpfis  ACTB.Dico  ad  ei  pm-^ortlonf  hal»«- 
re  circttiu  abcd  maiori  diametro  deferipeuunt 


Prob.  Nam  producis  cot  ba  Ia  z » d*  duda 
CBi  Se  DA  aim  Gnt  CB^i  Se  XD  squales  iou{cem>vt- 
potcapplicate ; ficut  etiam  aq^St operit  toad  oa 
ex  prop.7«  l.o.s.  Eocl.  vt  co.  adop  In  triangulo 
CBz:  idc^ecBi  8rOr»8t  DA  eruot  parallele  ex 
prop.a.lib.tf.  Elem.  quf  dioiic  bifariam . erone 
quoque  applicate  diametro  Ht . Vndtei  propof. 
1.  fr  B.  huius  cum  bafes  «qualuS  OO»  Se  ba  nedUot 
•ppiicatas;  Se  verticea  flnt  ta  applicatla  oV»dr  vp» 
Becn6>dr  io  diametris  ao»fr  sBfabRerDft  maxima. 
Se  «qualia  triangula  BOC»  8r  asBi  vode,  8r  ex  h. 
etiam  fegm^ta  eltipEs,  io  quibus  fune  coD»fc  dba 
erunt  «qualia . PoRent  etiam  duci  I pundUs  a*  Se 
■ parallele  linep  ADidr  ac  ipH  vo,ar  per  c*  dr  b ex- 
crema trahi  CD . Nam  cu»&  uo  eruuc  appllcat«»dr 
hiocivt  prius  oft^decur  ptopoGtio.  Rpeio  eft»quU 
prododia  cD|8r  ba  in  x in  triangulo  czu  erstto^ 
•d  QA » vt  ern  ad  UD  ex  propof.^.  lib.tf.  Elem.  fcd 

ftopfiwic «quala ; tfgo  C8s&&Dgx7.i.f. 


quam  dianaeteo maior  eoad  minorem  B*  r Quod 
Tt  probetuniit  circulusHt*cui  e5  babeat  ^portio* 
n^eirculua  ABSc»qit3  CDadsF.qnodfiec  ex  alJ  d. 
6 inter  cDidris  media  ippoitionalis  inueoiaf  sif* 
fr  ea  diametro  circulus  hi  defcribatur  • Ddade 
dfaiifis  circuUa  iu  «quales  munero  partes  hifcri* 
batur  figura  quclibec  V.g.  ib.  laceram»  In  circu- 
lo verb  CAOB ducantur  red«  parallelediametro 
CDt  vt  fuot  kU  punda  autem ; in  quibus  fecaot 
cIUpfiro»vti»M,do  redis  iungaator.  Erirque 
ioipfa  Ellipfi  iofcrlpta  figura  totlatenusj  qoge  io 
circulo  inferipta  poiEdec  • 


Anteqftiira  autem  propi^.probecttr»Br{mb  cM* 
fideraodum  . Quod  fpatia  plana  i tUAla  linelff 
circuli  comprehenfa»  vt  efi  r^cx  dicunt  eam  pro- 
portionem adfpada  Ellipfia  Inter  caCdem  lioeu 
claoia  V.f.BPAM»  nC^td^B»  vclTCEftad  mb. 

RstM 


a.tio  .11  JR-AIVSFORMATIONE  CVRVU/NEORVM. 

Rwo  .a  4 (,Mpo£7»;Tr.a.H.Conlf. 

Cumeoim  fir />o  .4  ^ i ...  . 


- ;r  > »(x.a4.^nic. 

Comcoun  fic  c?  . J rf,  „l  ,t  ,d  m«  eri.  «im 
ciufdendcicadiai»  fr.iiooicllM  ni  rpttiimi  if- 
M»  , bafej,  Ijuc  fiu.  eln/rian  proponimie,  rt 

pt^l  ^.tna.  jrrfcni.  niainnarel  c*,  ad«h 
«i  HL,  & iudicai  de  omnibus ali;l  fpatii*. 
^ate  figura  inicrtpt.  in  circulo  ce  prop.l7.lib.y, 
tienu  ad  figuram  inrciipetmio  EUipfi  eam  obci- 
ncbie  proDortionem,  <)utm  diameter.  £Uipfi»  nu. 
jpr  co  habet  ad  minorem  » . Siijuldeffl  cum  fio* 
.nia  ipatia  circularia  Gngtiiis  eJlipcieu  6k  io  eu* 
dem  proportione,  quam  c*ed  ei , m»  eft  eadem, 

quf  en  ad  HI,  St  fic  de  ali).  linei. , «■;  omne.  In 
eadem  proportione  funt,  etiam  omnJa  fpatla  fimni 
co^ofita  circularia  ad  omnia  Ipatia  fimul  com- 
polita  Ellipcica  In  eadem  proportione  erunt» 
ad  C|»  rei  etiam  coadir, 
^^^aduercendum  eft  quoque» quia fecimoi 
«irculom  Acao»  fe  habenef  ad  cfrciaJum  Hltre  dia* 
■Ktcr  co  ad  diamecnim  m$;  quod  etiam  ctrcolo 
•OU1M1  ACio  inferipu  Egura  fe  habebit  ad  io- 
feripti  circulo  minori  o i»n  eo  ad  at  e«  pr.a6.  f9. 
lib.6.  Quare  figura  inferipea  Elllpfi  , «r  figura 
lorcrjpta.circnlo  tiie<runt^qaalea  ex  pr0p.7-l.fo 
repoc^  qu<^  il|]s  dicat  eandem  oroportiooem  co 
maiori  acoi  ioferipta  o 

i <dap  polito  oftcodiior  propof.  Spatium  CHIp* 
ticum  efi|qualeare«  circpli  wj»  fedcircalaa  CA- 
DU»  itaeft  n efeAtooe  ad. circulum  m,  rt  diame- 
ter co  ad  diameeruio  BMipfia  tr . Ergo  etiam  fpa- 
tium  circuli  maiori  ditm^Uo  deferipti  acm>  ref. 

Eiiipricure  »rt€0  diameter,  ?elM 
relpicit  minorem  diametrum  fb  . 

Pr^.turqudd  fpaiiiim  Eliipclcum  fit  rqnale 
eirculo  HI . Nam  Ii  noo  e«  c<pnieerlt,ant  milut, 
aut  minus  t fed  neutrum  dici  poteft . Ergo  erit  •* 
qaale . Nam  fi  non  efi  filiipfit  cqualit  cictulo  Ki  r 
Sitclrculuf  HI  maior*  l>eicribaeQrio  drcalo  Ui- 
ffloltipiicatia  laceribiis.et  matof  i»- 
ia  Ellipfi  t fiquidemloarculi  maiori,  qoim  EU». 
fia,maior  figura  lp.l  fijfipfi  capere  poterit.  Siim- 
11.  autem  hguta  circulo  ADCi , St  Elllpfi , n do- 
cuimu.,iolcribatoc,  * erjt  figura  multi  latera  cir- 
culi raaiom  acto  ad  mdolateri  Ellipfis  in  eadem 

ptoporuone.Ttadmultilateramcitculi  biA  ideo 

«quale,  «ut  eircolo  H.,«:  fijlipfi  fip,„  mfcrlp,-. 
Sed  «ft  ratior  figura  circulo  mfcripu  cx  aduerra. 
nequ  '***  oiaiot,  Gmalque  aiquali.,  qubd  cfle 

y““^fiairer«urcircuta*|il  «inori  quJmEl- 
lipbs.  Tuocin  Elllpli  uli* figura Infcribatnr  .deo 
multiplicatu  lateribu.,  rt  docuimus,  rt  fit  maior 
ipiocircalomi  Nam  com  fit  maior  Ellipfi.  cin. 
tnio  Hi  adeo  lolcnp»  fig.i«cera  multiplicari  po- 
«ruo.,rt  euadit  circulo  Hi  « ifiijuo  maior,  fitq; 
alia  t«  numero  lateru  io  circulo  Hi  inrcripta.Sed, 
rt  ollendi.  figura  circulo  hi  iorariptaeft «qualia 
•pli  figurs  Ellipticz.ergo  figura  in  ■ i eflet  pqua-. 
Iia,&  riroluotaduerrarij  minor,  quam  figura £1- 
lipiSca  1 quod  efie  nequit . 

COROLL  AR.1VM  . 

Hinc  educitor  Ellipfim  aiacad  circulum  c—- 
AB  confequi  eam  proportionem  , quam,  re-  ■ 
^angulum  ex;CO  A as  lateiibu.  ad  quadratum  co. 
Ratio  e(l,  q«bd  cum  quadratum , (i  tcdkanguluia 
fine  ciufdem  aliiuidini.co  & habeboae  inuicema: 
rtb«rc«n  ad  oo,quam.  Se  adipilciiar  Ellipfis  aa- 
IB,  colleta  ad  circulum  ACSD. 

Vj  * 


ns 


T H E o R.  V.  p R o P.  XXV, 

Si  circulus  fiat  ex  dUmeiro  , <jw  fit  miU 
proportionaUs  mter  dsumeirum  msiorc^, 
(f  minorem  Ellipticum  , xquihs  'El- 
Itpficfl. 

PRobatur  nt  praced.  Siquidem  ofiendlma.u- 
Icm  drcul^.nee  pofli  cfle  Elliafi  m.norem, 
nec  maiorem . Quare  «qualem  efli  conclufi  nu. . 

d»»  circulum  aqUalem 
Wlipfi  efida.  i 6 inter  CD,Sr  bf  mediam  propnr- 
ttoaaiemioaeiiiMBifftex  eo  drculun  m dclU 
oeei. 

THE6R,  yj.  PROP,0!^,XXVI. 

Ellipfis  ipixliktt  ud  circulum  querneum ji 
in  propmione  euefi,  ijua  icEingulum  cx 
diametris  ad  ijuadralum  circuli  dati . 

$1.  cireniu.  V Ellipfi.  tAFa.Diaum  eft  In  Cor. 

EllipGm  By  ca  proportione  referri  ad  elr- 
culun  iQ4)orl  clui  diarnecro defcrlptutn  ab;  qua 
Ndangulmn  ex  eioi  diametris  Ai»lk  fp  ad  quadra* 


i 


nim  ab;  SeddreuluSezAB  aJ  circinum  V ea  re- 
fertur proportione»  qui  quadratum  ai  ad  quadra- 
tum xc  ex  propof.^o.  lib.  6,  Elem.  Ergo  e*  d^uo 
Hiipfif  lAroeim  retinet  proportionem  ad  circu* 
him  r t quam  reftangulnm  ex  *■»  8c  se  diametris 
ed quadratum  cx. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XXVIL 

Elljpfis  qudtcHmaue  ad  qitamcHmque  Ellip* 

■ (m  eam  eonfiqtiitHr proportionem  i quam 
re^an^ulum  ex  dtametris  pr/nuc  ad  rc- 
^ngulumtx  diamttrif  fecumU . 

ELlipfit  ABSPin  fige  prop.  anteced.  eam  adipi- 
fclcur  propottiMim  ad  cfrculUmV;  quam. 
rcAangulum  ex  diametris  ab»  &EFad  quadratum 
xcex  praantec.  $lc  circulus  Y ad  ElJipfi  alcerim  . 
z eam  dicU  proporHooem  ob  eandem  propof. 
<p>amqaadracum  cx  ad  red:aogulnm  ir.  Ergo^ 
eX  Eihpfit  A Bif  ad  Ellipfim  z eam  Jicfc 
proportioutm, quioi  red^ongulgm ex  AB,‘df  srad 
^^AtOfiUloiB  ST  • • ••  • 


CO- 


TRACTA 

COROLLAR^VM  I. 

Hinc iletloeet quonwxio  ElHpreS  »<]udcs de- 
Tcribantor»  aat  loxu  daua  proportioAccB* 
Nina  fufficit  efficere  redangate»  qwr  taoicem  da» 
um  prop«rtioaem  confeqaaDturn  pr0p.a7.Tr. 
79.pr«ced.d  ex  itloram  lateribus  conftiiuere  duas 
Ellipfe*,  exprop.yt.Tr,i4.qn*  ioalcem  daum 
proporuoaem  redaagulorum  obferuabuat  • 

COROLLARIVM  il. 

Hinc  <)uo<]tte  cfl,quod  Elllpfii  fit  ad  EUIpfi^ 

& 9dcirculttm»rt  cnaoguluin  el  dUmettis» 
tel  femidiametria  abs  £Ui^t  aattpr^c.  propt 
ad.  ad  triangulum  cx  ijCJem  IPZ  io  altera  Elllpfi 
I»  rei  ex  radi;s  in  circulo ; Patec  quoniam  trian- 
gula dimidia  fupc  redaogulorum : cx  ijTdem  late» 
rtbirs  conflamiunn  quare  cuni  fit  totum  ad  totum, 
vt  dimidium  ad  dimidium . Etiam  triangulum  erit 
in  cadcmptoportwnead  triangulum»  vt  redangii* 
Ium  ad  redangulum,  rei  ad  quadratum»  fic  ideo»xt 
Ellipfis  adEllIpfim,  veJ  ad  circulum  . 

THEOR.  VIII.  PROP,  XXVm.  ^ 

Segmentum  circuli  fe  h^bet  dd  Utum  cifat- 
Ium  9 vt  fegmenium  Eliipfo  ud  Msm 
Elltp/im^^u^e  Jmt  inter  eafdem  fnullelas 
condufn « 

SEgmentum  aliquod  EIHptktial'  ezliibeatur  c>- 
1 H » 0r  aliud  circulare  acou  Inter  paralieltt 
ac»  Be  oa  . Dico»  quod  fpttlum  acg*  eft  «d  cir- 
culum LAK  • rt  fpatiuffl  Ellipticum  ciiHeftad 
totam  ElUpfim  UK . 

Probatur»  ut  eft  AC  id  xc,  Iu  eft  fpatram  acak 
Trapexij  circulo  In- 
feripei  ad  aci«  trape* 
iimn  EUipneom » 8r 
ict  cft  fpatium  totum 
figur^  infcriptf  cir* 
culo  LU AClt  adfigu- 
rani  Elltpfi  Infcrip». 
tam  ANBd»  vt  d^ 
monfirauimus  prop. 
buiiii  1^.  Ipltio  ^ Diuidatur  iuque  trapexium 
clrcoll  CAca  bifariam  per  eandem  parallelam 
diuidetur  quoque  trapezium  bci  h,  ducaoturq;  lE» 
Bi  ■•»  neeoon,fr  ad»  & dc;  eritque  trapexium  «H- 
DF  ad  trapexium  bfih»  vc  DFadxF,fr  rt  ac  ad  CF» 
&fic  trapexium  DACI  erit  id  trapezium  Ksf  velu- 
ti  AC  rerpirit  bc»  Bi  ideo»  vt  figura  lmack  adfigu* 
ram  Ellipticam  : Quare  etiam  fimul  duo  trapciia 
circularia  ACDF»  & OFfiH  erunt  ad  duo  Elliptica 
XECF»  Ar  f£iH  ex  propoI.17.iib  s.vt  figura  circulo 
Inferipta  ad  figuram  EJlipfi  inrcripeam ; Et  fid 
femper  fequetur»  fidiuidaa  in  infinitum  i Sicigi. 
tur  fada  in  trapexio  dato  circuli  acau  omoia  pof- 
fibilia  fiibdiuifio,  ficut  etiam  iauapcilo  Ellipti- 
co^ ambo  ludittira  omne  fpaalamvquod  incercA 
re^am » 8r  curuam  adG  » iicoi  intit  redam  il«flr 
ambitum  ixi  abrumeota  aiioquiis»  fi  aliquid  re- 
maoerct»omoia  poffibilia  ifubdiuifioi^a  aoeflees 
cum  minor  figura  redilinea  capere  poflee  in  cir- 
culo» Ar  EllipH  ex  cuius  latere  dude  linea;  trape- 
itum mions  conftitnercnt . Cdm ergo  fadx omni 
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poffibtU  tnpcxtotufii  fcbdlBlfiMic  femper  fit  obi- 
■ii  coogeriis  trapetionim  in  acom  Fadorum  td 
oauKmmaltkudiaenitripeBionim  in  Kifif*do- 
rvoi» vt  figura  lmuk ad  figuram  XNiu » d 
zjiOk  ad  figuram  LNii  fit  ve  circuloa  ad  Ellip°«  • 
E^Um  trapexium  circulo  iiricriptiifn  omni  pofi- 
blli  fuMiuifione  moltiplicitucD  erit  ad  trapeziDm 
«BtH,d  ideo  fcgmemnm  clrcafare  cauh  ad  feg- 
mtociMi  Ellipticam  cftmcui  Ita  fabdiotfa  rquM- 
tar«eritf  vt  circointad  Ellipfim . Quadere  permu» 
suada  iegmeotam  circttlare  caoB  erit  ad  totum 
circulum,  vt  fegmeatum  Ellipilcom  CBW  ad  to- 
tam ^ipfim  • 

COROL  L ARIVM. 

Hinc,  fi  habet  circulum  In  quoecuoaquepartei 
dqiudeaparallalii  fedomHFbtinel^t  quoque 
aUipfim  ex  eius  diametro,  vt  axi  maiori  fadam  ia 
farcet'  «qualea  fimilitor  fedam  ab  i)fdem  paralla- 
li«  >verdaiioclrculovrqae  adhuc  iflutott  via  ooa 
ad  e^a  partu  cffickodl. 

PROBL.  m.  PROPOS.  XXIX. 

UtUtan  Ellipfim  in  fufatmijne  pnrtcs  n^n*- 
ks,  in  drtnlns  diuidi  pojpt,  pir 

JtSercJ  pnriiri . 

SVpradocoinittfubdHplam  ^uifiouem,hlc  u» 
tem  omnem  eam»  qn»  drctaio  defcribl  poflSt. 
Sk  itaque  data  fcmielljpfia  ACoa , Ar  oporteat  eam 
fa)  cru  squales  fedoru  panirl»  vt  fcmicirculiia 
dluifui  cft  AQ>«a  . Dcmittatar  pcqKndkuUvIe 
Gp  d^ulUeSUMtrAq,»  ducatur  CP.  Daco 
ACpfiedorem  dTe  iettam  partem  Ellipfis » vndcfi 
dttdaTV  ungente»  Ar  parallela  AD  Gicaa  alium  fe* 
dorcmsquxicm  erit  CBPtlcera  pari,  Arficderr- 
Uquis  faciendo  alioaCtdoru  squales  cz  prop.si. 
hiiius. 

Prob.ez  14.  b.  vt  Qp  ad  ce  tinus , fic  q/io  /eg- 
mentum  circuli  ad  aco  feg- 
mentum  Ellipfis  , hs  erit 
qpp  in  circulo  trisngaluoiid 
trisogolum  coP  In  IUlipfi  oh 
eandem  aititodifiem  cum  rer- 
minent  .in  idem  pundom  e . 
Quare,  fi  compManrur ,ita 
erit  triangulam  Qop  cdm  AOp 
fegfneocoy  ideft  fcdor  AQfin 
circulo  ad  triangulum  co^  eu 
fiigaento  ACOti^ft  fcdorem 
AGP  in  femtelitpfi,  vt  QO  ad 
co : Sed  vt  Qp  ad  co»  lu  cft 
femidreulut  aqmb  ad  femiellipfim  aena  ex  prop. 
aA  huius  contextu  Erit  itaque  AQPfeftor  drcull 
ad  ACFfcaorem  EUiptienm»  vt  totus  circulus  ad 
Ellipfim : Quapropter  ftmaiando  erit  QAsfcaor 
circuli  ad  circulum  , vt  acv  fcaor  klltpticus  ad 
Ellipfim:  fcdilleleaoccIrcuHeftfrxta  pars  Ip- 
fius,  8c  tertia  eius  dimidij : Ergo  etiam  feaor  £1- 
liplicua  fextt  part  erit  totius , Be  tenla  cius  dimi» 
midi| . Quare  fi  duas  ungente  tv  dneas  ei  parti- 
lelamAD,ffi  fidu  fegmentam  ac  squale  kgma> 
to  co  ci  huius  x|.eruot  etii  acp  feaor,Ar  cto  in* 
fiftemes  sequalibua  iegmeotis  squales  eX  hoiai 
prop.si.  Proptereaque  cn>  erit  altera  totius  fiutu 


pars»  Ac  fic  de  rciiqoia  • 


CO 
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COROLLARIVM* 

Hlac  aoTcei  de&ribctc  (iguru  in  Elllpfibut 
Gmllet  illU  I c|uz  funt  in  circnio « fi  fiint 
taleti  niuruni  finguli  trijognli  fe  hjbeant  In  cir- 
culo ad  tocam  circulum  ■ vt  fingulc  triangula  ei- 
liatiCT  figu'*  totam  ellipfimictiam  fi  fine  trian- 
gula qn*cua><iue , & irrationalia , Quia , tt  tota 
jigura  ei^li  interipu  cric  ad  totum  cirralura»*t 
figura  Ellipll  inferipea  ad  rotam  cllipfim . Nana 
fi  V.g'  BHaofigucf  circuli  triangula  lua.ScHtiPf 
ti  QpPi  ctonr  ^ fi{Eurz  cilipticz  lOco  triangula 
(•p,StaDi<rKOinoa^OCiKlzgualea  mm 
u^MU,idcft,n  ctcculuaaJEUipfirai  cthm  tota 
ggura  circulo  inferipta  fe  habtbit  ad  figuram 
^ipticamiZt  citcului  ad  Ellipfim : Proptereaque 
aaaarrm*^  >f*  *■(  circulo  ad  totum  cir- 
culum figoit  tll>pl<>  cllipfim . 

»!tOBL.  IV.  PROPOS.  XXX.  ‘ 

Super  ddum  tirculi  iiameirum  iefcnhtre 
Elllpp'"  eiffute  e felem , c »/»r  deU  fu 
. ftmiditmettT,&  dpftieeU  eqiudis  radeo. 

Sit  aacdrcolui.  cniui  rencrum  a > & data  fc- 
midiameter  eliipfia  maior  femidiametro  cir- 
cujim:  dufia  tangente ao inter parallclaa  aOiSr 

& ac  accommodetur  ab  a pundo  data  io,8t  dufiit 

paralielia,  trttafiaguli  finut.  trtCKtrairerantur 
i remidiametro  eliipfia  a»  Cuoer  eandem  lineam , 
uefuntuP  I fingulaquepunda  fleaa  molli  dodu 
poiantutidr  (t^elliplia  ppooc  erit  conilitutzi 
anamiuzueaiiiemmenruraapnficiet.  Uicoiu- 
<^e  hanc  (emicllipfim  fcmicirculo  efle  z<|aa- 
let«, 

. . '9 


Nam,  qaod  fit  eliipfia  patet  ea  IJt,  diaimoa 

JiropoCli.Cor.  Traft.  aq.  Quod  reto  fit  (qua- 
la femiclreulo  . 

Probatur . Nam  dufia  pm  tlquequo  intetrecee 
circulum  I ellipfim  io  M,8r  n parallela  ad  dia- 
mecram  eliipfia  pnxludum,  rcunc  eiua  partea  u? 
fc  No  diametro  ap  A na  applicatp  in  r,Se  o,le  ideo 
■qualea  cum  omnea  aliaa  applicatae  talea  effeceri- 
OMu  eacouiiru&ione . Ducantur  deinde  fubica- 
f{  tMi&  pN  ab  iorerfeAionibua  u Ar  Mi&  erit  fcg- 
auentu  circuli  uta  eliipfia  Hat . In  (egmentla  ergo 
girculi  aau  maximu  triang.  iqfcribatur  aKu.  & ab 

K vertice  ducatur  paraiiclIiG, ii  i|oficduda,&  ia 

l erit  vertex  maximi  trianguli  eUipfi a regmeoto 
■PN  inferiptif  Tt  infraoileudendam  • Erunt  ita- 
que ciim  fim  triangula  maxima  pluTquam  dimidia 
uwrum  Tegmentorum.  Sunt  autem  ^amzqualiaa 
te  iriangnlnm  UPU  cquatur  triai^ulo  axM.  ficut 

txifepiua  iMOf  ttapexio  NPi».i^.&a(Uilaoga- 


Ium  maximum  mdo  femitriangulo  rmtimoMAF* 
cum  fit  dimidium  maxfmortim ! Eift  in(c:>men- 
titf«man««irib«itrarfuc  alia  triangula  infc^aa* 
turpj^  maltipliceotar  Tfcpie  dum  multipfic^irt  pof* 
fnut,  Tcmner  ld?m  fucceJetp  8e  femper  tnaitijalt- 
cata  miiima  rrianmlain  cereolo  *»]uabunturc!- 
llpddf  cqiad  in  Tucceffiui  remanenti  c]uoI]bft 
fegmeato  multipHcatia:  fed  maxima  triangula  in 
circolomultiplicaeag  vrifuedum  multiplkari  que» 
uotprqoant  eircolum  j alioqutQ  fi  retnanerec  ali- 
quod fi^mctitum  t non  Hffnr  multiplicata  omni 
iMkiplicarione  poffibili»  9r  (tc  dicat  deellii*ff« 
Ergo  cum  omnia  trbngulactrcuH  (qualia  circulo 
rqoentor  omntbua  trlangulti  eliipfcis  cquatlbut 
elltpfi } Elltpfitt  A*clr^oluterune  equales  . 

Itaque  oftrndfiHuta  remanet  primo  triangu- 
9 VNg  8t  omne  ftmiliter  lafcripcum  e(T?  maximum . 
Hoc  aucemoftendi*ur  . Namdu^a  per  r (tnea  xf 
parallela  ipfi  tN tangent  erit,  driJco  ex  didis  l. 
propof.  huius  ftFN  erit  maximum  triangulum  . 
Qu^  atnem  XF  fte  tangent  dudaxic  parallela  ipft 
MB,  tangente  circtiJr  x 6coftenditur  , Quontaoi 
omne  punditm^quod  In  ipfa  alfigoetur  extra  ell  ip- 
fimed»  ergo  non  fecabic  eam;  fed  continget  ia 
1*  >ergo  ungens  erit,  quod  G ita  non  efl . AlH. 
gnetuc^undunaz  V g quod  dicatur  efle  iiuraet- 
lipfiin,fc  oftedetur  de  illo  extra  cliipfim  rcpcciri  • 
Dvda  Zq^Trapesia  NOfB,fir  ibmP  ruoc  (qualia  ob. 
(qualea  barei  ex  cooftr.wo » & m»  » & eandem 
ex  propor.72  Trad.i4^Vnde,fc  ex  prop.ij.trad» 
19  pr(c.tH*Sr  Hc  squ^utur  Heutp^in  ZQMncs 

^ t ,8e  SuotTcrbatqualescxconflniaioae 

]iP,6rxG.  Vnde»&refiduaFtpdrHf  erunt  (qu»; 
)U«  Quamobrem  cum  fint  inter  parallelas*  & po> 
rallelarZ  4«  Ari  erunt  annales  ex  prop.(j  -lib.t* 
£Unt.  quat  addita cqualibut,et  oftendi  4T>Ar 
j 4 remanebunt  aquales  zr  , Ar  i Suotauteni 
vqfAfTif  ex  coaftrad'one*qualeS|Aff^  eft  ml- 
Oor,quam  |Q_^  Ergo  etiam Tv,  qua  finit  itl  am- 
bitu elliptico  in  t cI*  minor  »quam  Yi  1 V ndc  pun- 
a om  z remanebit  ezera  dlipfim  .*  quod  c.um  poiEc 
demoQrati  de  omni  alio  pondo  excepto  f In  quo 
t^agic,  remaoebie  totozzczcra  cllipfis  ambitum . 
Quamobrem  zx  erit  ungens , Ar  ideo  nfi  nMXi> 

mum  triangulum,  quod  in  Tegmento  aFB  inTcribi 

polEt  cx  propnt.  h. 

Deinde  oftendendum  eft  triangula  • feu  trape- 
sia  Elliptica  (qnarlcircnlaribua.  Nam  primo  tra« 
pcjiium  BNOfi  aquatur  trapezio  bmPi  ex  prop.i}.^ 
tradrprxc.  quod  fint  inter  parallela, & aqu^Iitto» 
bafium  . Triangulum  in  ellipfi  (qiu* 

tur  triangulo  BSM  in  circulo ; quo*l  pars  fsb  fit 
aqualis  parti  KBH>v(PO^e  inter  pataUdaS  wi- 
fleotl',  BT (dpef  blTet  aquales F$,AfiiZi et  ui- 

pra  oftenfum  efl  » Ar  idem  dicendum  dc  trian- 
gulis MMK,ArtSN  i occnon,  & de  triangulis  ma**» 
Ar  NOo,  Af  fic  dc  slii$ , fi  Ihfcrlbancur . V et inc»- 
turiuquc,quod  omiai»  iriengulain  eliipfi  fint  ma- 
xima» & fint  aqualia  maximis,  A:  inferiptis  in  cir- 
culo, & ideo  qubd  in  perpetua  minorum  defcrip- 
tioQCi  ciim  circuUitiUneluptUgCiim  aruaguU-lint 

fenpcr  aqualia*  circulus  eUipfi  aqualis  erit . ^ 

* . , COROLLARIVAI* 

loc  potes  ne  dum  totam  clllpfin»  ^7 

bere  aqualuiQ*  fcu  circulo,  fcu 

etiam  “ 

B^M,Jltaqujle  iciangu^o 
^a>  At  m ‘ 


H 


oesc  suuaitan  « **i*  fc»»*.*»»'-» . * .i.,_ 

I CognUcmi  frgnwita , .w  qaoJ 
itzsujle  itUngulo  XCN.  «n®  atibi- 

fco.p« 
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fempercqoaUa  InfcrtU  poffiat,  rteg  demonftra-  Vmn  expr.|9  lib.f.Cor.Iae^  parallelas  LM»ft  xo* 

nonepatec:<]ulaimdredorqiioq»‘  tu  «qaabuor  Hrfiipcrcoii^alMrasoT»  ft  Vm  exifteotu  eruoc 
leaori  an  cum  triaofpila  aM,  8e  tu  ob  t^oaleo) 

J»anin».&  aJtlttdiaoB  fiot  qualia* 

E X P E N S IO  VI. 

Pe  Mreii  partlmltrnm  ^ludrMdis ; 

aVonlamall^DMdo  raperRcles  fpatiis  para* 

^bolicis»  velleri  Ulibat  continentur 

j'  *<j«»lu/  necnoa  obMadenintloaMi  triadM. 


PROBL.  I.  PROPOS,  XXXr, 

Ptu  />4r«io/rf  lermiiuu  maximum  itfai- 
ieretriMguliim , 

Sit  parabola I feu  ragmcntain  eioa  imo.  cbI 
oporteat  inreribere  triangulum  maximum  . 
onbten^t  ii^c  illum  <)uf  libet  refia  LO.quc  <B. 
«datur  bifariJm.Ir  erigatur  diameter  t»M , Orcoa. 
aaugantur  reftc  lai.  & mo.  Dicoqna  liioelle 
naximum  triangulum  Tegmento parabol;  o h itX. 
laferiptum. 

Probatur  • Nam  6 triangulum  LMO  non  ell 
maximum , erit  aliquod  aliud  V.  g.  mo  , de  quo 
probo  ooo  efle  maximam  eontra  h^potheRm,  fi- 
quidem  Ita  ex  Coroll. 
X.  propof.  jOk  trad.if. 

cft  LQO  redangnlnm 
ad  iro  rraangalum. 
rt  t^M  ad  r»  : fed  cft 
nuios  refiangulum. 
1 0,0.  quam  aro  ex 
propof.  xp.  lib.tf.  Quare  etiam  erit  maior  om. 
quam^N  . Vndetriangulnm  LMO  erit  maius  tri- 
angulo IMO . liquidem  dudit  perpendicularibua 
MT,  & MX,  * Ideo  parallelia  , cdmqia,  ft  rNdia* 
metri  fint  io  parabola  paralleli  quoque  ex  propof. 
37  trad-sq-triangula  qMV,  dr  u*^x  erunt  cquiaa- 
gula,  rndeetit  OM  ad  m,  et  normalia  *M  ad  nor- 
malem xN  ( Ted  maior  ollenia  et  diameter  oj*. 
9“*°'”*’  • Ergo  etiam  maior  TKj  quam  xN.  Va- 
de com  triangulum  iNo  obtineat  alrieadinm  mi. 
oortraex  i.  lib.O,  Cor,  erit  minua . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXIl. 

Omni»  triangiiljy  qug  /« tp^Ucatis  obtinent 
vtniccs  /uos  in  parabola , inter  fe  ftmt 
reeptalta , 

Sit trian,gulnm Ltm, «r mns . qua |n applicatit 
IM.OH,  ar  ns  eertlcea  m.m.sA  babcbdr. 
JJico  ea  efle  in  parabola  shlx  aqualia . 

Probatur  . Dufio  diametro  XT  earant  xN,  te 
ox  aquales,  «r  TX.8t  XV  quoque  ex  prop.  i i.Trati, 
ap.quia  sai . dr  Lx.  coaiungunt  aqualea  applicata* 
»M,  *c'L .in  «qualiboa  trapealjinni»  ir  *P«l  i 

icui  e lam  xa,  dt  Sa  . Ablatis  iuque  aqualibus 
~ V *3"*'‘'*«*  “»*  1«,  aillqua  erunt  a- 
•quales  Or,  te  VN : Quapropter  triangula  oTt . te 


COROLLARIVM.  ' 

Hinc  educet,  qubd  fi  triangulum  Oii  fit  nat- 
xirnum,  etlim  aliud  nms  futuruai  tflt  maxi- 
mum. Quoniam,  fi  aliud  maximum  pofltt  conBU 
tni  in  Tegmento  hns . cuius  vertex  i / Tunc  du- 
ria ab  I parallela  r x, fi cooftituerxtaririatigu- 
nXl eflet aquale  uiangulo  maximo  atia  ,te 
Ideq^  maius  triangulo  sNm  non  maximo  ex  aduer- 
farijs:  fed  «ns  aquatur  triangulo  aol  ; Ergo 
etiam  triaoguium , quod  coniiitueretur  lkl  enet 
triangulum  itol  coa- 
Ra  Tbcfim  maximum  non  eflet,  quod  laferiptum 
Xuiuct  in  Tegmento  parabolico  aoL  . 

THEOR,  II.  PROPOS.  xxxnr. 

Pnraiola  ^ f^qnitertia  erianfnli  maxitni 
tn  illa  infmpti , 

Sit  parabola XfATC.flt  triangulum  maximum  in 
ipfa  aac.Dico  parabolam  ei  efle  TeTqoitertiamj 
nempe  triangulum  continere, » infnpee  eius  ter- 
u P*“™>  vti  efle  ad  Illud,  et  q.  ad  j.  Ducatur 
Ita™  djwneter  an  i diuifaque  bifariam  Temibafi 
■»lo  I dontar  ad  diametro  parallela  tp  rfque  ad 
parabolam  in  p » Ac  ducator  bafi  parallela  ph  , 


Probator  . Nam  er  propof.  i.  de  cooi- 
.cisTr.a4.  Quadratam  oo  ell  ad  qoadmom  sm 
rei  lOg  ?t  AD  ad  au>  fed  Qoadratum  n>  e*  ptxipofe 
tfo  Hb.te Cofn eft  ipiadroplom  ^oadradii.  Ergo 
edam  diameter  ad  qaadropfus  eO  portionis  ua,U 
per  dmifionm  rmUnij  m>  ipfios  AH,vel  cprooilif 
ferqoftertia . Linea  verb  eo  fobdupla  cft  iplioE 

AD  propter  triangulorian  limilitndinenif  ct^co 

fit  ad  DApVt  tg  ad  sDjAr  Ita  qoo^iie  Dc  ad  oo.  |tao| 

CE  erit  doplo  maior  ipfioscPemaaiis  ipii  am:  fis* 
.5oijcm  -f  ipaos  ad*  fir  io  • 

OSMobrcoi  MftaogQloai^ao^oteiKorii  fio» 
pl«i 


9 
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Ium  triaagnii  irScx  i.Iib.&  cundeRi  <rertictm 
abentii  in  •;  Sr  i<i*o  eandem  ahiendinem,  9;  quia 
■ aeftdnpla  IpGuS  ><=>  n diaii  ideo  iriangnlum 
Sra  erit  trianeuli  iK  duplum, & ideo  aquale  tiian- 
|olo  KU>  redbule  ku  ell  quadruplum  triangulum 
■DA  ex  ai  tib.9.  fiqmdcm  duplicatam  habet  bifim, 
frefi  fimiliter  po6tum,&flmlIe:  rnde  illihabc* 
bit  proportionem,  quem  4.  ad  t.  nempe  duplica- 
tam, quam  2,  ad  I.  Ideft  bafia  Di  ad  balim  EB, 
Deinde  (it  parabolz  Tegmentum  VA,  In  eoep 
parallela  OA,ex  as  a^jnali  applieatx  ag  punfio  me- 
dio ereAa,  qnr  erit  diameter,  Sc  maximam  trian^ 
|ulum  ineoinfcrlptum  lEA,  ex  propaTi.  h. 

Dinidatur  bifariam  femibaSa  lo  in  o,  8r  duca- 
tur parallela  OH  ipG  ro,  8c  NI  bafi  aA.  Et  eodem 
prorliii  argumdto  ofteodea  om  efle  ferquiceRid  ac, 
MSaex  I.Tr.H  quadratu  acqoadruplu  quadrati 
ao,nt  ad  Nl  quadratu,irt  OF  ad  |L,  ideft  4.  ad  I.  8c 
hinc  refiduumcL  ad  LF,n }.  ad  I.8c  ideo  no  iquv 
lara  ipfi  «L  effe  4-  ipGua  ca , 01  ipfiua  cL  dimi- 

diam, quod  el  eandem  dicat  proportionem;  quam 
ao  ad  lo ; ideoque  01  iplioa  na  ■}■ , ideft  duplam 
refldnx  IO  •{•  a qn?  rubiatii  -{■  eei'  4 > ideoque 
triangulum  lOa  duplo  maiut , quam  alN  erit,  qup 
eandem  altitudinem  t fuot  inuicem.at  bafet  OI 
eiT  IN  I ideoque  addito  xquall  iNa  triangulum  alo 
mqn  ibitur  triangulo  toti  Naa  ( ideo  erit  fubqua- 
dniplul  trianguli  aao  ■ eum  Gt  ille  aao  fupra  du- 
plo maloi<  baftmaa,*t  ldeo,at6mllis,  fimlliterq; 
poGiua  ex  al-llb-tf- habeat  proportionem  dupK- 
caram  nempe  «lO,  ael  sqoalit  a“a  rnbquadruplnt 
erit  trianguli  aae,&  Gc  femper  erit  etiam,  G diui- 
datiniamutum. 

Si  ergo  inferipta  fint  in  par^la  aac  omnia 
triangula,  qua  Inicrlbi  potTunt,  illa  muleitudo  c- 
quubit  totam  parabolam alioquin  G aiiqu-d^r^, 
bol{ieftaret,  non  eftet  inferipta  omnia  lufcripti- 
bilii multitudo,  cum  adhiac  inicribendi  Ipauum 
fuppeeeret,  cdm  itaqoeomniatrianguia  inlcripti- 
biliafe  habeant  feccofiod,«  i.ad4.&  Gtillimi- 
tata  piogrrffiohxefuceeOiuar  ideo  ex  Cor.q.pr. 
sd.Trad  llf.  part-l.  diffeteucia  feeundi  termini 
ara  i primo  lADetitadaAD,  at  aAoad  t,tam  col- 
leftionem  terminorum,  fcilicet  triangulorum  in 
feriem  continuam  proportionalium  xduantium 
ipfam  parabolam : fed  oftdfum  eft  aaA  efle  ad  aiD, 
aei.  ad  4.*  ideo  differentia  erit  j.  Quapropter, 
Tt}.  ad  4-  ita  erit  triangulum  UAD  primus  termi- 
nus ad  totam  eoile&ionem  triangulorum  inferip- 
torum  io  feriem  continuam  proportionalium,  id- 
•ft  ad  paraboli  aaoA ; tc  ideo  duplu  Triauguli  aac 
ad  duplam  parabolam  aaATC.  Velconuerteuda 

parabola  oFATCeiic ad  triangulum  ■ACaXtq.adj. 

THEOR,  in.  PROPOS.  XXXIV. 

Si  p4raM4  cantiiigetttilM  Pringanlur  t (T 
^pUc4t4  urminitur,  Iigitr4  coik4U4, 
Hmt  re!i4t,  tfl  4d  ntAngulum 
txtttim  cantingenumu , 

VI  4.  4d  5. 

SItParabolaroB.  arcontingeutlbui  va,  *t  aH, 
(r  amftribgatnr,  8t  applicata  vu  terminetur. 
Dicoconcauam  Gguram  V a H o effe  ad  triangu- 
lam cnntingentl  um  exterius  bad,  at  4.  ad  }. 
Probatur.  QulaVA,  ffait  funt  eondugentea 

tx  ptopoC  la.  Trja.14.  «t  «quabitnt  ca  , H 


<jah  pfMiitor  cofirinf{ent  crit  pinf/efi  vh  ap» 
plicMarM  t7.tra>4. 8r  trteot-iang  LAoent  Taper 
b*fimc«rub1af>ljban  TAtrrI  adh  6 ahiCQib^; 
tHtngula  TAH»  8r cAO  fim  lijgfiinWirer^;  pd^. 

ttez  prop.At.  Iib.6a  Elem.  emne  inarcem  in  dti- 
pticAta  ratione  Utemnii  Be  quia  ad  Te  hahte  ad  ah, 
n t.ad  s.triaogniura  aod  erit  ad  triangulum  ath, 
ni.  ad4.  oempeio  proportione  fttb-)ua-irunl«. 
Idem  dicas  de  triangulo  coL«  quia  eaim<!D , Sr  oH 
fune  tangentes*  Sr  «h  applicata  a «beint  pun^o 
M eduda  parallela  ho  ipli  t«  in  conta* 
du  tangentiu  coueniet  in  D*vt  diameter  exll.tr.s4 
8r  MD  erit  dupla  im  • Sr  kl  > vepote  tangens  erit  pa- 
rallela CH  applicatp  Sr  ideo  erit  kd  dupla  CD : qua- 
re SOI  triangilum  Emile»  iimilicerque  politum 
fuper  baGm  xo  fubdur>lam  bal!  cD  erit  fubquadru- 
pium  trianguli  cDMtfed  triangulum  COH  eli  equ*- 
ie  triangulo  COA  ob  cquales  bafes  a°  > Sr  dh  » Sr 
irrticem  eunJemc»  ergo  kld  triangulumeft  ad 
triangulum  G AO,  vt  I.  ad  4 ftiheee  in  propoli* 
tione  fubquadrupla,  Srfic  in  infinicum  poteiisfe- 
qui  circumferibendo,  qui  femper  erunt  ad  ante^ 
cedentem  n 1 . ad  4.  Nam  kol  tnangulum  eft  ad 
triangulam  adq  Itmidmm  trianguli  circumferipti 
lUAD,  vc  1.  ad4.tta  triangulum  VLO  eft  ad  dimi* 
diara  idl  trianguli  circumferipti  loigirt  i.ad4.Sr 
lic  procedendo* 


Ponatur  itaque  parabo!^  vch  conclufe  tangeo* 
tibus  AH»  & VH  efte  circumferipu  omnia  eriagula, 
que  circumferibt  poffunc  I omnia  fpatium  ahio 
tandem  abforbebunt ; alioquin , fi  remaneret  fpa* 
tiom  aliquod  omnia  triangula  circumferiptibilia, 
non  eflent  circumferipta  contra  Tbefim*  cfim  ad- 
huc allquoJ  fpatium  infcriptibile  remaneret. 

Verum  omula  illa  io  infinitum  procedentia 
femper  feruant  eandem  proportionem  1.  ad  4.  qui 
fecundus  refpicicanteeedentem,  vel  4.  ad  i.qud 
refpicit  pnmas  terminus  cad  fecundum  kd|.  : 
quare  d ifcrcntia  minoris  trianguli  XDL,  tcrmlntq; 
fecundi  i primo oAoeric  ad  primum  oad,  tc  ad 
4.  fed  Tt  dilTereiuia  fecundi  termini  d primo  ad 
ipfum  primum»  fic  primus  ter^inuS  oad  ad  to» 
tam  coUedionem  terminorum  in  infinicum 
dentium  in  fene  continua  eiufdcm  proportionis 
cx  Coroll.l.  prop.ld.  Traft.  itf.  de  progr.Geom. 
Ergo  cAO  triangulum  ad  totam  coUeAionem  trl- 
angatorum  clrcmfalpcibUium  figurc  cqucauc 
Bt  ideo  adipCun  figuram  coucaua  ei  coUe- 
Aiouisvjualcm  fe  habebit»  Tt ad4*  Sr  ideo  du- 
plam trianguU  iuu>  fe  habebit  ad  duplum  colle- 
Alonii  feriei  triangulorum  In  iofiaicum  proce- 
dentia  ,Sr  Ideo  figurg  cocauz  vaHov,»i  |.ad  4»Tel 
i contra  figura  V-ti;  ad  crunguluui  r.ad,tc  4.adg 

COROLtaARlVM. 

HIoepaeet figuram coocanam 

facAnoMaeumTScia  fubJuplami  Natn 

Yjx  • 


TR.ACTATV5i  3CXX. 


^gar«  conea»  .efl^  trUnj^am;%AO>  .vt.4,  ad  ^ 
)fic  /igura  coouexa.eft  adioicripcu  voh  triangnlu». 
▼c^  ad|.  es  4^.  jdcoqoedigara.eoocaua  vamQ) 
^clc.habcbit  aacnaoguluftAPijrc^oauexa 

adtriaagulua  .vcH  { ideoqac  ptrmyf*»^  fiwra 
coocaua  ad  coaucxam  le^aitfbic  , vt  triaognlupa 
RAOad^rianguiuoi  VCB  ^/cdcjriaogutMin  LAD  cft 
fubdopiucn  trianguli  VGh  ob  iiibduplaf  alduidi'* 
nes  «D»  8r  c%,  rcfpcdu  aitkudinum  th  i & t V cX 
•Cocoil.prop  z^ualcmJaa^mcAtdtcT*  Qua» 
re  etiam  figura  concaua  erjc.ad.epatteXam  in 
donc  fubdupU/c.  rtj.  ad>« 

THEDR.  JV.  PRPPOS.XXXy, 

p4rd^u/ir4  Ji^mentd  , in  epHibus 
fnar^uU  maxinu  dqualta  snuiccm 
firunt  4qHaU4> . 

Sit  fig*piopor.|a  h.prateed«io^a  parabola 
•f  ArCi.Sr  fiat  duo  Tegmenu  ara  ayCi  Ul 
qulbol  capiat  ex  prop.a. b.exp.  . triangula  oMxi- 
xnat  dfcoqoalia  • Dico  iprafegaMntaefifB  ^qoalla* 
Prob  BFA  triangulum  eft  ^uale  triangula 
AYC  t ciim  fiat  inter  paraliclat  eorum  vertices»  Ka 
triangula  fNB|  & rxc  ob  eandem  xadooem»  & fic 
cootinud  in  infinitam /^uare  cum  continua  pro- 
greffio  infinita  triangulorum  abforbeat  omne  fpa- 
cium  regmentorum  parabolicorum  BrA»8rAYC 
inxta  oftenfa  propol.15.  Trad*id.  part.l.quod 
ofteoram  fit  pUDp.a  } .buiut  fempcr  luxta  eandem 
proportione  procedere»  que  cll  1 . ad  4.etlam 
xncotaparabollcaAVB,ft  ayc  erunt xqualia»  qu^ 
jo  cla  omnia  infcripcibilia  triangula  fint  (qtulU  0 

PROBL.  V>  PROPOS.  XXXVl 

parttboUddlwaboldm^feH  fegmcntmntm 
jtd  mIihJ /egmemum  obtmtt  eandem  prom 
forttonemi  quam  triangulum  maximum 
ad  triangulum  maxmum , qud  tn  ilUf 
inferipta  funtp 

Sit  parabola ACB» vel regmeotum» ^namdico 
hanere  ad  aliam  parabolam » vel  (egmentum 
MiN  eandem  proportionem»quaai  triangulum  acb 
.ad  triangulum  MtN«  que  maxima  fiat » 


Probator  • Nam  Parabola  ACB  cft  jd  tritnga» 
itun  ACB»  vc  4.  ad  ^ Sic  etiam  parabola  Mtu  ad 
XriaogulUm  mlm  » vt4.ad|.  Quadere  par^l» 
Ad  fua  triangula /unt  in  eadon  profortiooe»idco^ 
permierMd*  acb  parabola  erit  ad  parabolam  MU^ 
pt  triangulum  ACB  ad  triaogubim  JtiH  • 

CO^OLtARiyM, 

Hinc, fi  diicpnrabolc habeant. arqtuletbare* 
enant  innicem,Tt  alcitoibutatt ii  ohdncii 

jlotiilioc»  ■yaal»  «nat  adtwlw^n  brfe». 


COROttARlVM  It 

Hlncquoqncc.nlllgicuri  ijaomoda  <Icfcrlbin._ 
.tuc  patebolz  ztjualcS,  rei  ■ uata  •latam  pro- 
ppruonem,  Nam/a^i*  triangults  ace,  A taCN^ 
quadaiam  ptopottionemconfcqua-itur  circa  illf 
ikrceibecur  parabola  juxta  dida  propt>r.T9*rraft. 
14.8r  qnia  ita  cll triangulum  ad  triangulum,rt  pa- 
xallelogrammun)  ad  parallclogrammum  inter  eai- 
dcmbales,  tc  parajlclia:  hinc  eftj  quM  fafill 
diiobna  parallclograntinit  ioxta  datam  proportia* 
nem,  fi  ope  illorum  duc  parabole  dercribaninr 
Kt  praptar.6p.uaR.  a 4.  lUc  eioni  ^no^itf  ia  dat» 
jptopottionc . 

PROBL.  IL  pROPOS.  XXXVU. 

V^lttpMAMteAftide  ttungtdum  cxhiltrci 

Odos  exhibendi  triaopilara  Parabolfptjna. 
le  bac  eftdofcribatur  parabole  AC  ttlangn- 
Jam  mattlmfi  A In.  tt  deinde  In  trea  partet  feceint 
baGl  AC ; nam  fi  bafi  ac  addatnr  tertia  para  co4t 
fiat  AO.  A ducatur iipjbocuiiogiiluia  Alo  erit 
tjitajkparafiolc  Aic< 


Prob.  Parabola  Alce»  ad  triaogvlnm  AlCi  rt 
i».ad  j.fed  icIangnliimAioeftadldcm  uiangoluna 
Alc , rt  bafia  AO  ad  AcbafimM  aX  t.  <)ap  « ef- 
fcRIonc  efi  rt  4.  ad  J.  Ergoxfitn  eadem  propor- 
tione ad  cnangnld  Alc,ac  paxabola  aic  ad  ideia 
trlangninmAICiqiureexpcop.». lib.f.  cruKc- 
qualia  tiiaagulum  aI>,&  ^abala  Alc<cdm  oiden 
tciangolo  AK  eandem  ptoportioaeB  dicaoi. 

PROBL.  m.  PROPOS.  XXXVIIL 

£ dtoo  funS» 

/Jteti  Aquali  dato  diamttto  ttufdtm, 

DAta  fit  perabole  ATt . * icgaemnni  ia  e* 
AiTDi  diameterque  »C>A  oparKacalliad 
fegmenntm  dato  cqnale  nUcATt,  qnod  incipiet  d 
puofio  X . Inngatur  puofiuX  pnnRo  d,  A linee 
Xo  ducatur  parallela  AT, duoiurqi  xvinam  Icgme. 
X&  xtr  erit, quod  exopuene  cqiaUe  fcgmfto  aiD, 


Probitar,  jKaBdnftaiPcraac  atqualli trUn- 
jnlacxpcof.}a,buiiis  aiOiAxpt  cnra  babeene 
nxtlcM  ia  (oaU^  |P|  k A 'ATjtrUn^Hi 


DE  transformatione  (JVi}»VIUNEORVM; 

vctiuscftmttiiqaniei propor.il.huitti . Ergo 

*rijm  trU«guli|i9  xn  Qur.  p.»|.  Ii.  Qiudere, 
cOm  ouxiini  fine  triaognla  ai>,K  tn A p^aatiai 
erone  qoogue  fegmenea  Jtpr , le  xt»  parabole 
cgwUe ex  prap.]!. bniui. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XXXIX. 

jf  fdrM4  udem  mefrrrt  ftgwuHUm  d*U 
froptniinule , 

1'  pirabab)Icii  regnantom  rai,  Er  opnnett 
O >b  e*  rcfecarc  xliid  regmancnai,  quod  fe  ba> 
beaCi  ve  X ad  v | Ineerx.fir  V inuenUneor  diie  me* 
alie  proporeionalcs  i.e  ex  propof. ) Trafi.  ip. 
/iaeqee  vA  ad  1 , fic  ah  diameeer  ad  Hp.  8r  doca- 
cor  parallela  mm  , Oico  fegaieiitam  ffBi  efic  ad 
fcgmeneoaNaBa  n x ad  V . 


piogr.i.  Prabaeor  regmencum  VBI  ad  regmea^ 
tnm  pandiolienm  unm  elE  In  raeione  erlplicaea  ri 
ad  Nm,St  proporelonit  rl  ad  Ne  dapticaea.ve  dica 
aR  proportio  AH  ad  ■ D|k AH  ad  HDific  fa&a  cil>  rt 
X ad  L|8e  X ad  L ex  cffeA.eft  duplicaca  proportio  x 
ad  X • Ergo  >i  ad  mh  eft.  re  x ad  x . Veroni  Teg* 
mentorum  paiabolicommiVt  dixi  aulad  hhh  t^ 
plicata  efi  proportio  ri  adNia,-quecft.  vt  x ad  x; 
textix  ttiplicataa\pofiide(propertioaetn  illini, 
qne  eil  xadx.  Eego  fegmentun  panbolicua 
aei  ad  Xnai  fegracnnim  eil  vt  x ad  v . 

Renaaet  oftaodeadnm  proportieocm  parabo- 
lici  fegmenti  VHi  aOe  ad  nhm  in  triplicata  tacloac 
«t  aduM. 

Progr.i.  Ex  jd.b.  parabola  mi  fc  hafcac  ad  ptm 
rabolam  nhmi  rctriagniaaa  in  aiaiori  iHi  inferip- 
tum  ad  triaognliim  in  mii»ri  defignatnfflMUHi 
Cedtriangnlocxmpcoportio  coomnicurxx  ptv 
portione  at  adMeAAHaditB;(cd,pporuoaiari 
adNHcftdnpIiracaraiio  ah  ad  Uo  > qood  fit  > vt 
gnadraiom  r A ad  No,  vd  ex  tf,  lib.a,  qnadmplnm 
quadratum  ex  1 1 ad  illnd  ex  Nae  , fic  ah  ad 
■oexf.Tr.14.  ergoexdopiapropoitioae com- 
ponitor A»  •<!  “ fimpllel  ^pportlone  qo<^ 

*i  ad  Nm.  Ergo  proportio  legm^i  paraboiid 
nil  ad  NHM  eft  uiplicata  illioiiqttC  cft  H ad  N» . 

' COROLLARIVM. 

Hinc  cft.  qobd  G illnd  Item  regmeatom  Nim 
alibi  in  eadem  parabola  efirere  defidetea  , 
pourit  id  facere  ex  propoCip,  huini  detruncando 
alibi  io  eadem  parabola  fegmemom  equale  iirg- 
mento  NRh  . N am  erit  1111  regmentum  inr,  n X 
ad  r,  cdni  ad  cqnales  eadem  fit  propottto  j 

ismm 

1 


PRQEl,,  fif.  pjiopofi.  ;a, 

* ji  Pdubott  dnt4  ftgmtmum  tefeinieet, 
^Mod  fit  ee^uale  nlienxf  pnrnhoU  dnu 
fegmem» . 

DEtnr  parabola  aiC  A oporteat  refecare  d pa^ 
rabola  c Tegmentu  «quaJe ; Aftomofieutr 
Ia  parabola  FK  Uoca  .cquaJialuicx  kc,8edac^‘ 

cur  diameter  H|  ex  jtf«trf24e  pico  Fic  c0e  cqualc 

^gmcoco  AiC. 


probatur  cna  fic  dtmidia  fo  arquaUtur  IpG 
Ai  • Sed  ?t  AI  ad  itiHc  ob  flmiUtudioem  omnium 
parabolarum  exprop*Tt.crad.a4veft  cxdeHn.  G» 
mlluudimsreftionumef)  FHad  ai»  SeptrmHidwd» 
AS  ad  pH,  vc  bb  ad  h f . Sed  fh  » ab  fuat  aqua-' 
les  ; Ergoetiam  uleaeruaesigfrHi  • Qt^firceci* 
angula  Aac  fit  rtc  eruat  *qualia»vq>ote  squalium 
«Icitudinump  & baGum  $ Ud  etiam  fuot  trUoga- 
lamasimatquia  Tuot  ad  diaaietros  ex  }1  Ji.  ideo^ 
tpc  triangulum  Aicad  triaagulum  fic  Gbi  squa- 
le Gc  erit  regmemum  parabolicam  aap  #d  parai- 
bolicum  G^meotum  ^re  »ergo  la.Iib.f.  eruat  s- 
qualU paraSolIca  Tegmeau  cia»  9c  fic  ■ 

PROBL.  IV,  PROPOS.  XLI. 

Segmenta  J paraioU  iatk  detruncare  t e^ua 
fmt  in  continua  proportione  • 

Sit  data  proportio  Tegmenti  aoc  ad  fegmeo- 
tum  AC  i>  8r%at  es  propof.  14.  lib. 
rc  TubteoTa  ac  td  ab  Tubteofam  > Gc  as  ad  aliud 
AO » 8t  Gc  fucedEad  rt  ab  ad  ad  » ita  ad  ad  ab,  Se 
est.  Deinde  Unes  inuenes  i puodo  a accommo-; 
dentur  InparabolagAr  ducantur  AOpAt»Aa  p&cst* 
Nam  dico  Tegmenta  aci  » 8e  aid>  9e  aob  a 9e  aif, 
«Ge  io  coocioua  proportioae  • 


Probatitrex  oSenflsoe  pr.3p>progr«a  .?bl  oft2^ 
difflua  legmeota  acbi&  ACBDpfir  ABOi>8r  esc.  dTe 
in  triplicata  proportione  TubtenTafum  ^>1  ^AOa 
drAS,  drest*  lied  Uls  fifts  Tunt  cootinus  pro* 
porciooaJea  • Ergo  cs  propoCt.crad,iSo  etiam 
Tegmenta  parabotica  ernoe  contiauc  proportio*. 
lulU. 


VROBI.’  . 


S4t 


TRACTATVS  XX3f. 


r,>. 


PROBL.  V.  PROP.  XLIl. 


firMd  tntrn  mI  tjutmcumipu  figurtm 
rtdiictre . 


q: 


Vontsm  Ttprop  hwatoftetK)ftnai>^0(! 


paraboli  Ia  triaogulom  rotula  comma- 
tari  potcff : hinc  enafcitar , qubti  (i  cnangulufn 


fllnJ  cquale  paraboi»  cooutrtatar  cx  pr 
Io  rrftangulomA  hoc  Io  <)dadratuiQ>  fr  deinde  io 
circulum cx pr.14.tr  ;o.8r  tandemio  EllipiimeX 
prop.)0.h.qu6detuin  parabola  omnes iHat  cranf- 
formationes  lic  fub  tura,  cum  Ht  coDfequencer  x- 
qualif  EUip6*circulo, quadrato,  8e  re&angulo,qup 
triaaguJoi  in  quod  primo  conuerfa  cftsquamur* 


EXPENSIO  VL 


De  pMiiiione  HyptrioU  • 


HTpcHiola  rf<)Qc  idlioc  quadratlaoi  fublgl 
non  potuit*  9t  licet  Ambrofius  2 S.  Vinceci- 
lio  Ifl  id  conetnr  * Ullus  tamen  quadratio  adeo 
Inuoluu  e^  p n omninb  incomperta  remaneat  t 
Vnde  ne  inutiliter  libmn  ooeremus  fatjds  erit 
certam  tantum  eius  6eod(fitm proponere* 


THEOR.  II.  PROPOS.  XLIII. 


In  HypetMn  trinngula  fi^entornm^  quo- 
rum veruces  in  PoriJUlts  funt , O* 
4tjfpl$c<UiSf^eq$kUM  imticem  pmt  • 


Q lot  triangula  tct.  8t  1 ns,  qiir  fiot  in  regnico- 
la Ua  hjrpcrboUcia*  8e  vertices  eorum  nedant 
parallcln  co»  n.s> 8r  venkes  i,  veWintincodcm 
Buodotvcl  aliqua  V.g.in  prpdidis  ts,fir  co  paral- 
lela ocAantur*  Dico  illa  (fle  «qualia. 


Prob.Cum  t Bt*&  l*S  fint  triangula  ad  eandem 
altitudinem  fupcrbafea  (qna)es>idc(t  applicaus 
BJ.  (e  Lt  ex  pr.t|.  tr.29.  aquales  erant  No,  Se  01* 
fedco,8roDfuocquoqueappl'Catc:  Ergo  erunt 
«quales  $ Ablatis  itaque  «qualUras  Mo»  & o i re- 
liqua erunt  aquales  cu,St  iD } Quomobrem  trian- 
gulactN,8riBDcraotaqualia,vtpotd  fuper  bi- 
na aquales*  & inter  paralldasi  fic  triangula  cNn* 
& 1 os  ob  eandem  rationem  erant  pqualu  • Vnde 
etiam  triangula  ios,&  nciexilUs  parutllbtucoil- 
Rituu  erone  «qoaiU  • 


PROBL.  L PROPOS.  XtrV. 


Det^lijfertoU  temimumaximmn  tridie- 
gitlum-infmkre . 


IN  Hrptrbol»  .hi.  du&i  qmfnniT>*  di- 
uir>  bifiriam  In  <»,  erlgatnr  dUmetet  (j,**  « 
propof.  }0.  Tr.a.  »4.  » doMtur  contingen* 
MO,  qurerit  c»  propof.  »8.  Trafi-  de  eo. 
oleis  parallela  linea  « . Ducantur  Itaque  i eon- 
tadu  N redsr  'u,  Se  Hit,  Se  tritngaliia 
ftituicar»  maximum  erit* 


Probatur  facile.  Quia*  fi  aliquod  triangulam 
aliud  adfic  in  Tegmento  Hyperbolico  tat.*  quod 
obtineat  verticem  alibi  V.  g.  in  x pundum  x non 
erit  in  parallela  mo*  cum  MO  tangat  cantum  in  N; 
eigo  inferius  cric,8r  minor  erit  altitudo  KX,qua« 
ZN,  vc  patet  . Vnde  cum  minorem  altitudinoa 
triangulum  ^it  confequeretur»  elTet  minus»  quam 
PNt  • Quare  tNteric  maximum  commaiati  td 
aquale  nequeat  atEgnari  • 


T H E O R.  II.  PROP.  XLV. 


TrUnguld  rnuximo  ie^tt  pardlUlos  txiflort^ 
tU  in  HyfttboU  funi  inuicem  aqualia. 


Int  triangula  maxima  bcb  ia  pr.4;.h.  Be  bds  . 


Dico  lUa  cife  aqoalia  • Nam  dodis  dtametris 

tA,drqA*^lineaDCper  coram  acrticetc,8ro  ex 
erit  parallela  applicacp  as  «flr  ideo  etiam  rerticea 
triagulorummaxlmoratcfleiDtcrat  loparaUa/ia 
•ppliearifque  | quare  ex  e J*  h.  ernni  aqualia  * 

* Prob.Nam  ducatur  tq^Br  applicata  coiBf  diuiCa 
biCirtacn  ts  ducatar  quoque  diameter  LA:  JAi  Ita- 
que tres  diametri  cxprop.ap.Trad.H^  Corall. 
conuenieot  In  idem  pundum  A*firqulainuiao- 
gulo  toL  eft  vt  u.  ad  Tt,fic  lb  ad  T>*  Br  Gc  in  alio 
&s  ad  Tq*  ideo  erit  nL  odtT*  vt  is  ad  Idcoqi 
ptrmutsndo  u.  erit  od  ts*  vt  tT  ad  led  tt,Bc 
t$  fune  aquales, ergo  etiam  tt,  tq..  Ab  p itaq j 
ducatur  oo  in  verticem  trianguli  bps»  Se  hac  erit 
appiicataquoquc  • Nam  aquabitur  ip(i  oc . Pro- 
barar  autem  hoc . NamTq^adoOpVtTAadoa^ 
IrTAadoA*  vtPTadco  . Ergo  ex  id.  lib.y, 
erit  adoo*vt  »Tadco  j ideoqi  pennar  «do  xr^erit 
ad  n*,vt  oD  ad  cojfed  fT,Bf  funteqiu/es, 

ergoetiam  co*8r  docx  II.  1.5.  Ergo  do  eritup- 
plicata  ,Se  ideo  parallela  ipG  »s  • Quamobrein 
cum  triangula  BCB*Braoc  maxima  obtineant  ver- 
tieu  io  ptf  allcUa»  Se  applkatia  crooc  aqualia 


.1 


THEOR. 


DE  TRANSFORMATIONE  CVRVItlNEORV M . 

IHEOR.  m.  PROPOS.  XLVl.  thEOR.  IV.  PROpos.  RCWII, 


C^tmtKpu  ffyftrholt  O^enu  i in  9»/. 
‘ bm  c4pUnt  ^^u*lu  mtxtnu 

inmctm  /imt . 

•q  Int  fegmenta  Hjrperbolica,  in  <)aib<u  trian- 
|Bla  mima  oac  , Srcit  capiant . Dico 
(tiMBipu  Icgmcflta  cfle  caudis. 


Probator.  Naiarcl!i]oa  ijuoijoe  regmentaca^ 
pltnt  triangnla  nax!ma,cam  fint  inter  paralielaa 
Di,arAt«then,  Iridem  dicat  de  refi<lals,&6c 
■bfrjne  fine:  Infcribantor  itaqae  femper  per  (rjua* 
Icn  nomemni  procedendo  in  rtro^ne  Tegmento 
omnia  trlaogoia  maxima,  infcribi  ^unt  ; 
bfe  infioiu  feriet  pQnable  ipTa  Tegmenta . Nam 
Ii  non  p9naret  adhacreftaret  aliquod  Tpatium,  in 
quotriangulummatimompoiret  Infcribi  t fedhec 
tnangula,  rtrt  multipliccncar  femper  eqaalla 
perfraerant,  ergo  etiam  omni  poilibiti  mnlcipll- 
catione  pmftita  zqualia  erunt : (^deie  ipfa  mo- 
me  hjrperbolica  fegmenu.qu*  pquant  feriet  pof- 
fibili  omni  muldplicaclone  numetofat  erunt  eW 
lia.  T 

Qnod  ret»  femper  multipllcentntfquajl  mi- 
^ro  patet  t nam  relinquit  quodiibet  triangulum 
*o fpatia,  qof  diiobut  itlangullt  poifunt  inferi. 
W,  St  bpe  fincnla  duo  quoque,  8r  ideo  quatuor,  St 
fcseodlo,atUccoocinud  duplicando. 

PK08.  IV.  PROpos.  XLVU. 

Siittmr  fffpnboU  Ajymptotis  incluft,  O* 
tffltctt*  txtrenu  dacMur  Afymptous 

pdutleU,  ilU  tKlaitntfpuuntfuluti 

'C  Xponaiur  H^perbola  tc,‘a^  ab  ea  fine  dur 
Jj  parallelndua*  it.»  CM  d tehnlnit  applica- 

BCsoecnon  ••pflrct  Afjfflpcotlc  PDp&DNn  Di- 
co ctUra  BtDLpfr  MDCF  dTe  x^tulU  goidrangnU . 


Si  detur  f/yperbol*  'tfymftoth  fUp,u^  ^ 
ineu  duofegmeiu»  couuexu  pertubeMiur 
d^utlu , ermu  tlium  ftgmeiu*  emetit 
‘t^ualU . 

Sit  Hypetbola  toaiie  ArpmptorU  «loata  po.  St 
N»,  It  dentur  fegmenta  «qualia  conueia  on. 
St  H ic  10  ipfa  loAHC:  Dito,qu4d  etiam  fegmenta 

coocana  aooc,  8r  H I CD  erunt  zqualia . 

! Probatur  . Nam  ptimo  triangula  odq  „gc 
HSQ  ob  ejncfcm  jRim- 
<UoemA  ^qutleibirct 
ertinc 

lia:  Trapezia  quoque 
QpTi,«f  CHTQ^erunc 
s^qalia  ex  propoT.ii. 
trad  tp.ob  eatiJem  al- 
tJtuiinem  cum  fiat  in- 
ter paralleliB,  & ^<]ua- 
lez  barecp  qur  appllc*- 
CTpVre  lunc.  Tandem^;  idem  aflo« 
ru  de  triangulis  BDT»  & orcob  eandem  altitudi- 
nem oT,  «e  canales  bafet  cr.  t • . Ablatis  itaqj 
triangulo  OQ|B>  & trapezio  Tqgi  ab  sejuali  toto 
alteri  TocrotJi  Umilicer  auferantur  par- 
tialia prrdidisf<]ualia  triangulum  UDQ^  8e  tra. 
petium  Hqc  r reli<)ua  remanebunt  cqoaha  bcDp& 
HDC.  A (juibus  G nrincjue  auferantur  fegmenta 
connexa  ex  4tf.h.ae<|iialja  looi  & hic  remanebant 
quoque  concaua  bood»  & udi  c «qualia  . 

THEOI^.  V.  PROPOS.  XLIX. 

Si  fini  fi^ent4  m HfperkoU  conc^HM^qttdt 
jurdUtlogrammorum  Utmhns 
. €tmime4mm\  lila  inter  fe  ernnt  ttqindin  % 

le  H/perbola  contenta  afymptotls  fuls*  fint- 
^ que  luxta  propoL^.bnius  expenf.  «qualia 
parallelogramma  ta>  , oecnon»  s a,  & xa» 

reUoi^^B^  mixtllioea  nigra  fuper  x^. 


FxobnProduda  Bc  ad  aiymptatosfn  Mp8rB  eruc 
wi,*  cP  «quales  ex  pr0p.4tf.vel  tftf.Trad.a4.  de 
coaicist  8e  ob  parallellfmum  linearam  sb  , 8r  mc  • 
fuerit)  NeadNCp  ideft «quales  cp,  ad pb»  vcib 
ad  CM . V erGm  ob  eandem  ration  em,  vt  cp  ad  n, 
fieCBadaLo  firgoob  fimilitudlDeffl  rationum  Vtti 
tertbr  exprop.itf.lib.;,  erit  bb ad  mc,vccv  ad il 
reciproedt  quare  redangula  bl»  Se  ru  «qaalia  ex 
pro^soiibotf . £iem. 


Dada  parallela  erunt  rurfiis  parallclogram* 
ma  va,  (k  ta  «qualia ; necnon»  tfr  paralleiogram- 
ma  ta,  Se  ^a  ex  eadem  prop.  & relinquent  mixti- 
linea  minora  olgra.  Se  fi  fic  femper  rubdltiHantur» 
lemoer  ipfaparlllelogramma  remanebunt  ^qualia: 
fcdfemMraiiaasvd  minus  mixtilineum  rclin- 
queni . MuldpUcentur  itaque  Wquedum  maliloli- 
cari  queant  fubdtuideodo,  relinquent  minus  iju- 
tlum  mixciliaeuoioaial  polEbill  fimili  fpatto  $ fi 
enim  sifliuc  fuperefiee  aliquod  mixtilineum,  un- 
tb  magb  atfeuet  /patiam  pro  ptrallelogramme 

mi- 


■piin»!  condicutad»  • Qnonlan  pinllcIognrainS 
quodlibcc  i mhnlliaro  lieficit  Cemento  con. 
nuo  Rigei^-  Camit»)oemnnupomMbilitniiil> 
liplinuo  panlltlogreamorum  omne  fpKlom 
BntiUacom  abfamet  i arant  illa  paralldnsrtm- 
ina  f qualia  toti  (egmentoeonnuo  o*fti,6c  ctii 
na  dia  parte  coocano  fegmeoto  noaat^.  Cam 
itaque  Ceriea  parallelogramiaoifi  sg^lit  Cecnn> 
dum  omnet  fuoi  terminoi  «qualia  rerici  paralie* 
logrammoru  ATie,  & fingiilc  feriet  «queat  fe^ 
mentum  coocauum  fuum , etiam  ipfa  fegmeou 
concatu  snqpa^  8e  TVxoer  prone  gqoalla  , 

■ f 

PKOBL.  UI.  PROPOS.  L. 

D*lo  fijfititU pgmento'c«muxo  i dtto 
ftnSo  in  nmkhuillms  dnetre  redam, 
^qiUdifUalt  figmentnm  anfirat. 

DAinm  fit  fegnKntura  HjrperM*  linea  an 
abfciram.  & pnofiumn  in  ambita  Hpper- 
bol«  >AT  . Dwatnr  ab  a ad  a ptinfium  datum 
linea  aa , St  bule  fiat  paralldt  or,  Be  ducatur  tr . 
Dito  fafium  efle  i quod  petebatur  ,Br  Tegmenta 
lincii  DA«  te  IA  abfcila  clle  interile  «qualia . . 


TRACTATyS  XXX. 


Probapar.  Quoniam  cnmCntinttr  pa^lelu 
er.  Se  al  in  ipfiatiian^a  mlainu  inferibi  pote- 
runt  «qualia  rt  propor44.haini , Vnde  ex  ptop. 
qd.  huius  ipfa  fcgnmu  connexa  erunt  «qndia  : 
Rorfut  fi  ar  pnnfimn  ceoiangatnr  pnnfio  a,  & 
docatoripfi  AI  parallela  na  > fc  r«ifegmentuni 
ra  erit  «quale  oppofito  oii,Se  ideo  IcgmcncoiFa 
(efie  in  infinitam. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LI. 

Contautm  fegmeniHm  atteri  aquale  exhit 
tere  m eadem  Hyperhola  ftus  Afymfto-^ 
eis  flipala  ai  affignalo  fmtdo, 

Sit  in Hyperbola'pr.qt,b.  in afymptotlt ND.Ie 
NP  Tegmentum  concanom  K>e,tr  velit  aliquis 
i punfio  H abfeindere  Tegmentum,  quod  fit  pqua- 
le  dato  coc.  Oucatur  CH  ad  datum  pG6um  H.trpo- 
Aea  illi  parallela  iCt  St  coniungantur  eitrema  u, 
ft  c vertici  s.  & erit  ra&iun.  qu6d  pollulatur.. 
Patet  enim  ex  pr.q8.b.  aoon  ttian^lu  concauu 
pquari  triang.corauo  hi  CD. 
vtl  Tegmentum,  Tegmento . 

Quod  fi  cupiM  Teg- 
mentum non  contineri  li- 
neis in  reiticcm  o coaqc- 
nicncibiu  ; Ted  parallelis  al- 
teri aTymptotorum  fit  datum  Tegmentum  conca- 
uuro  caro  claulum  lincta  coA  reA  ad  deftinaium 
rvu&um  Haqualc  opo^ssat  pqnue  aUudT^qieo- 


tora  . Ducatur  pdAIlda  ad  datnra  puilRura 

K redUiH.  & ei parallela  Cx  t deindeducantur  re- 

fi«  i pudais  H.  tr  X parallelo  afjrmptoto  oa , fia 
dicoyqyrarefxw  Hirxl.  afuere  Ji^wente  CPio. 

Probatur . Nam  Tcgmconm  cooean«m  ncOA 
«quatur  Tegmento  concaqo  M»A  ex  ptopqf.4P>l>- 
Parallelogiammuffl  quoque  lap  parallelopammo 
MMA,  quibus  ablatia-iAi  » ttNMA  relinquentur 
H>CO , trUtXHH  pqualia . 

EXPENSIO  VIL 
De  Spatqs  Spiralitus . 

Spttia  fpiralii  fnot  tllaj  qup  dUinetro  l^noi 
gencrancci  vtQA»frfpinip£i  coadoeotarg  re 
eft  Ipatium  aciu<^a  $ Horam  autem  fpttiorvm 
proportiones  ad  (pacmm  circuli  inueftifindciaiit 
re  ex  illis  inootefeat  eoram  qatdratio . 

prsaiTumptuin  • Keminifcendum  luqae  (edo< 
res  habere  cam  proportionem»  quam  rcftigaU  ex 
iemurcu  fubtcnibi  & radio»  B fiat  diuctCotnm 
circulorumj  dommodo  arcus  fiot  fimileStqoia  cis 
rantatqualia,  n diximus  propoC4«h*  agentosde 
circolo  a Oaade/e  iedores  diacrfonitn  circai»> 
rum  decreiceatium»  rcl  creCceotiuoi  augmemo 
•rhbtneticoi  vel  decremento»  quorum  arcus  Bni 
fimiles } ipfi  quoque  decc«rceat»  rei  /c  augebone 
eadem  ratioocf^ua  rcAaogula  dUmecrortim»fie  ac* 
cuom . 

V.  g.  lefior  BA^eric  Ia  fig»  prop.5|.  maior  fe- 
ftore  erq^eodem  locremeoco,quo  augetur  xedaa*- 
golom  ex  dlmiilio arcu  BA»fir  radio  QA.  Super  re- 
daogulu  ex  dimidio  arca  cr»Ar  radio  cq..  Siquid£ 
arcus  fimiles  funt  iniuccm»  n diametri  ex  44<1*^ 
Qaare  Ita  augebuntur  arcus  Inuicem»  & diametri» 
8e  ita  femidumecri»  8r  fcmiarcus » kllicec  (i  fit 

8.  partium»  8c  arcas  sa  odaua  pars  fui  circuli  po> 
naturS.  partium » diameter  ql  erit 7.  pardam» 
ftPe  arcas  elui (OAaua  pars  (uiHrCuliy  cdt  910*1 
que  7n  partiam»  flf  fi  Mqjit  6,  erit  arcus  im  oa»  - 
ua  pars  fui  circuli  conflatas  ex  6,  psRibos  • Q^a* 

rcotiamreftangulaex  femidiametro»  8r  CrrHccu 
cqaaliafcftoributt  fc  rerpicicoc»vtea  re&aoga- 
|a  quorum  latera  aridunfttico  decremento  -cpo^ 
nuo  decrercunt,dc  quibus  fiipra  TraA.iS* 
Si^aldm  dcficioac»  horum  quoque  redaagu- 

lorum  latera • dt^lid  decremento  aricfamcclco  e 

^are  (e  habebunt  ad  iqai^ » tc  redansula  At»  Ar 
cptrVfqjad  fig.pMi.tr.a^riire  pote*. 
Qtt^  fttUt  facU  ex  lateribas  arithmetico  decreraett* 
to deficientibus BA»  Arte  ffqueadd’.  Oftenfam 
autem  ibi  eft  prop.lA»  Qubd  hirc  reftaogula  in  fe- 

rlem  infinitam  muldplicata  ,fi  fimulponaoturw 

reftangula  integra,  Ar  maximo  aqaalis  inuicem,» 
mnltitudine  predl^s  erani»rt  a.ad  dsReAaogma 
Igitur  quoque  fc^rfeos  pqualia»quf  deficiunt  0^ 
plici  decremeuto  Arithmetico  prober  radiwn»Bf 
propter  arcum  deficientes  erunt  ad  integra»  tiB« 
ad  A.  fi  muitipliceocur  omni  muJtiplicauooe  pol 
fibili»  fiqoidem  quoad  Ttrumque  latus  tlteroa  *• 
quale  radio  alterum  «quale  Icmiareui  denciuflt» 


theor. 


DE  transformatione  cvrvilinborvm  . 


pRObl.  i.  propos.  tu, 

r - -•*  . 

Sfir£  mfmttre^  vtl  circHmfaikere  fe^a- 
res  tot , vt  fint  fmu(  po^u  ommo  /hd- 
tSA  inter  ffiram^  feBorem^ne  cotoclnfa 
mtmorn  ft^lthet  diud  ^ndntttMte, 


^refcenrCfarki^ineticcincftrofiMxiAp,  vtftQri 
Bcc^^tie  iQf,ar cjr,  eru«t.ado<fto maximbtrn 

lnuiceniaugii,9aim  i.ad^.ae  feptef» 

.udores  CQ^,  Hq^id  mic%,aun4s,  «jtitin  I,'  u «4 
odaouiiaitM»  irl|,c  iemp^rcric  qnocom^tie  ntf» 
mero  maiori  iedofiun  dedo,  8c  Tine  vllamctt 
multiplicaco  p 

theor;  nt  prop.  uv,  • 


Sic  data  f^ra  Is  Rg.  prop.  Tequettc.  aciiv^fr 
d«t>*<tdreiiairefibi  coc  fedoret»  vc  fpatium 
mW  reUfiq«B«t»TC  c a minua  quancture  t * 

fteiigacur  «^saucius  s lo  Cf  dangulam  ex  crad  19. 
pfop.g  9e  hoc  fiat  ledor  Q«a  primas  minor»<piod 
fiicila  fitt  effideodo  criasgolum  clrcumrcripcum 
Aft  q iii(  redUogiilo  te  x cffedo  p^uale  , 8e 
fedoripieia^mifmrcnaiigiiioeric  minor  qao* 
.^«e»  ^ioi  I . Dico»«|ud(i  fi  relicpii  (edorcs 
llf  aogiili  apad  q circnroldibaoior  a^iuU 
ckoccs  dhaiouCHMie  ai.  «Ir  cm»  rt  diximus  crsd. 
i8.ptopp  9.  pofie  fieri  » relio^ttem.  I9  rrdortsi  re 
•aq>  8e  cfc*  quamicacera  minorem»  <)uam  z • 
Pfobatar  • Quia  di£tfreoC‘f  aacL»  8e  cpim»  te 
BVMHffir  alip  omoea  p^ttaot»rt  patet  OACtJedorem 
minorem»  quam  X • Ergo  omnes  fimul  JdTeren* 
bg  erant  i^noccs»  qsami)«aJKilas  z>  fir  tam^ 
minores»  fi  fiiaumusdifiereaeiaafioii  quibat  in* 
uJeem  dtfemnt»fed  quibus  difFcronti  ipira»  re 
SACpCrSpXfHexccriorci»  reJ  ioterioext  Aciicaac» 
■Mi.  . I' 

• ' • ■ . t 

THEOR.  I.  PROPOS.  LlU. 

Sfir4  friuui  cktw^aij^  feUmt  futnt 
■ ftof«rtxmein  *d  'rtrftfr  fpiram 

tomptehtndntis  mtioremt  tjuimi.ai' 
i.  tT‘‘f<Hores  fpirt  u^aifu  luiuii  /ni. 
nortm  froporuoiwn  td  illos  , qu4ni 
■ t.4dt.  ■■  -■  . . 

*Qlt  Cpiri  ACBB  .riiaeid  q,  elt  pnma,  8r 
^ circftlus  illam  comptedeOtycuius  radius  a<^ 
Sedores  drcoli  fint  odo ; qoorum  rnus  cR  baqj 
dedores  circamfcripcifioeta^iescC^ltaF^^ 
c»c.  InrcrtpeiLc^dMQnidM^.dcct.  Clr- 
cnmfcrlpcique  erunt  t.  cum  maximo»  at  infcripci» 
qfiia  exclnduae  maximum»  croat  repeem  . leaque 
▼t  in  prpalT.  Ariehmeticd  decrefceoees  fedorts 
fiint  «d  fcdorcj  noo  dccreic^cct  fqnalet  aumero» 
s a 


rt  rcdangttls  fimillter  decreTcemia  tR|Tt  ad  na- 
mxro  qqoslh  fed^ondecrefcentia  redmgala»fnd 
lurc  deerefetntia  fnoe  msps»qaam  t td}.  inrinfo 
mazimOtdmiQoseoeXclofoituxhno  ad  cocre* 
dangnla  non  decreTcemia  aqtialta  . Ergo  talet 
qnoqae  erirne  fed^rct » B^ldiiuier  'odo  (ddorex 


SpMiim  d fpir*  primi , O oiddio  »d  eius 
initium  du3a  conctufum  <■/?  ad  circulum 
. fuum,  VI  t,  4d<i\ 

C It  fp«lom  ActHCtA  fpirj  acih^  & r«lio(tA' 
clauTum.  Dico»  quod  hoc  fpatium  ad  cotam 
planiciem  eirculf  eft,rt  i.kdi.vel  quod  a.  ad  fi. 

Probatur.  Namfpaejom  aC8n(^A prardidum 
nofi  eft  maius,  aoc  mtnus»  q jani  -f*  totius  circuli . 
Er^  »ualeerlt , Pnm&  emm  fi  lifu  i Toaciumeft 
maiusiut  minus  quatitaic  aliqua  Z flr  tofTpirr  fe- 
dores  infcnbancurcx  t.b.donec  fpatiu  inter  fj  iri 
arcuq»  lolcrintiTedoriaclausu  fit  minus  quaiitJte 
propofita  X » qua  Tpatjum  i fpira.radioque  conclu- 
fam  Act»d  cftera  omnia  fuperant  tertia  pane  cir- 
culi. Cum  itaque  fpatium  radio  • fpiraque  clau-^ 
Tum  fi^maius  tertia  parte  circuli  comiequenter^ 
fpaciam  Tedoribus  eootexeum  CLq.»d  me<^,  Sc 
•^5^*  Oiimt  tertis  parte  circiili  , cilm  fpa- 
ciam inter  fpiram»  fedoremque  arcus  intercep- 
tum quale  rnom  ex  ipfiscAl  fic  minos  eo  fp«io, 
quo  Tprtium  fpira » radloqne  elauTum  tertiam  par- 
tem circuli  fupent . Quid  autem  fpatium  fedo-  ’ 
rum  infcriptorum»  qui  primo.  8e  maximo  cxclufo 
•A<^  incipiunt  d fedorc cl-^habeac maiorem  pro« 
portionem  »qaam  1.  ad  |,  ad  circulumiiieft  cercin 
parte  circuli  fic  maius»  hoc  efi  contra  przceden- 
tem  demonfiracionem»  IJeoque  abfunl^  clTct  mi- 
nwjdr  maius  Tcdortim  fpftcium  tertia  parte  circuli. 

St  eerb  aflerator  fpira  g radioque  f^ttirm  conclo- 
fum^elTe  minas»  quam  tertia  pars  cireiUi.  Stcmi-  > 
njas quantitate  z • & deinde  coc  fedores  circum* 
fqribaacur»irfit  adeo  numerofa  mulcicudo  fedo* 
rum»  rt  fpatium  arcubus  fedorom»fpiraqite  inter- ' 
cfptam€lA»dr  pcx»dc9t.  fit  minus  quancitatez. 
Spatium  itsque  fodor  ibus  claufum  minus  erit  ter* 
cUpofM  circuli»  cum  illud  fpatium  Interceptum 
iatqrfpiram » fir  fedornm  arcus  fit  minus  fpa** 
cio  a»  quo  fpirale  fpaciam  minus  eft  cercia  parte 
circuli  I Sed  fupraofienfumefi  fedores  circum- 
fcripUMcum  includant  maximum  conficere  fpa- 
Cium  maius»  qaam  tertia  paracirculi : Ergo  eflet 
maius,  te  mtotu»  quod  ofle  nequit . 

THEOR.  III.  PR.OPOS.  tV, 

• A 

StBofcs  inferipti  fpira  fccundrt  haheiu  pru- 
portionem  ad  primum  circulum  miaiil 
qudm  y.ad  yO^circumfcripn  ad  }un- 
' dem  circulum  maiorim  proptrUonem 
otuacnl,  qudm  7.  ad  5. 

STt  rpira  in  fecanda  fot  reoolattone  AfCVNSiB  S 
fir  inferipti  fitdoret  »x<^d  rc<)^8r  cfc-  Dico 
hos  ddores  habere  prMortiooemod  fiedurescoc 
naq^ro»  n i fen  ni  ckenlam  prinu  renolu»' 
ZxB  Xloois 


S4*  TRACTAT 

tio«iS  iVtCniiu  ^tuBQ,*n7.  ed|. 
ver^  ctrcoafcriptot»  nBAq^ioojiibcre  niio. 
ccm  pr  oportbnem  id  raodeoi  cireulom  bT|  qaam 
Qjokdtcofteoditur  fiaoc  reftaogult  Ultt 
lofcriptts  «qualia  kA  k* W9;  a4  v Mcoon  etiaA 
circamrcnpcia«9uaJiareda«guh  SAiSr  tc» 
quf  deficient  » vt  fed^res  arithcnetico  decrc» 
mento  f Ar  primum  ai  aquabitur  primo  fedori 
•A<^.  Cum  ita<]ue  bce  redangida  occitrcentia  fe 
habeant  acTrrdangulaiH»  drc^t.  primi  circoli  fe- 
doribus  cqualia  magttiquam,  n 7.  ad  vt  oQen> 
detur  inelulo  maaiinoA  minui,  ^m  7.  ad  co 
exclufo»  fequituriqubd^etiam  (e^ret  tllitfqua- 
let  incluromaiimoie  habeant  ad  fcdoret  primi 
eifcali  roagUyqnam  7.  adg.  fr  minnt  nclofo  mui* 
mpvqudm  7.  ad|> 


Ofiendendum  ItaqtKcft  fedangula  Ai^iraerir 
C(t«  decrescentia  fe  habere  ad  redangula  prini 
circutr  fedoriboa  rrqualia  «lagie  « quam  7.  ad  3. 
df  rrdangulaiCtdroCfdcft.  exclofo  maskn» 
minus  .qui  7.ad  }.  Siquidem  fed(»r  SA^maiimuu 
eft  ad  Crdordec^dr^i  primi»  Ttcircnlof  maior 
ad  circulum  minorem  ried  circulat  ad  circnlicft 
quadruplor  cum  fit  fupm  duplo  maforem  diame 
trura.  ir  Ideo  duplicatam  dtMetronuB  habem  n» 
tiooem  ex  prop.atJib.tf.  dapMcata  rerb  propov» 
tioa*  ad  t.  eft  4.  ad  i.  fed  etiam  redatigulnm  A»ad 
Hlfc  habet» Tt 4. adi.  Crgocdmredangulum  ai 
squeturfedor}  lAQjet  conftmdtootettam  re- 
darium HX,  feuiiMnqnablturfcdorliqieii^ 
culi  primi.  Confiderandum  autem  eO,qubd  in 
ta  progrefltone  deerefeeate  Hx,  iL A m»  & cct. 
vfoueadi  perfeneram  integra . Ddndc  redan- 
Mia  nigra  ah»  d l n ,8r  tl»  vel  ua»  Lo>  & cpt.pcr* 
seueraQtlaeiufdera  altitodlnit  ex  pr.ia.Tr.a8.de 
progr.  planitiernm  erunt  diaudiom  redai^ulora 
omnuimarqualium  iL,dD9t  daliomm  t(^e  ad 
I • Sic  eorum  complementa  nigra  ha»  8r  Nl  , 8r 
o»8r  aliorum  rfque  adl^fistroMlU  ex  ^«p. 
3S*lib.i.  quapropter  eruot cum  aiija  redanguHs 
nigris»  compiemeotifque  fuis  «qualia  redangn- 
Jls  albis  al.»  8r  Ds,  d cpt*  qn«  «qualia  perfeueraot; 
fiquidem  duodimidia  integrum  xqoant.  Vode  fi 
funaamutonuua  fimil  redaogiila  integra  xh«  d 
iLfdc^t.  vfquead  J»dcomplqaeata  vuaque  n^ 
gta  decrc/ceocu  Hs,d  toUic  au»m.Acs  vfqjad 
> cnmttoc;  plaouim  dupli  pUni^ccu  xh;!*-  rfq» 


VS’9tXX.  1 - 

ad  I f qu«  Imegrs  perfeuerant»  fcUicet»f t».  ad  U 
relnd.  adg.  i 

QuUeerb  hh,  d ic.dsi,  dcft.erqoead 
duplici  decremento  arithmetico  blnc»d  inde  quo 
utrumq;  latos  deficiunt  d primum»  maXlmom» 
que  (jfoonflrarum  cfi  «quale  maximo  fcdori 
llQ*d  Ideo  «idimo  rcdangulo  fibi  f^piali  pr«c. 
propof.  decrementa  omnia  ex  Thefi  fuot  Tqo*» 
liadecTemeotis  rcdaogulomm  pi«.  ptopol* 
dangula  Lc  vfque  ad  XQ^enint  ungula  fingulii 
piardidis  «qualia  s Ideoque  ad  tot  numero  rc^an» 
gula  Integra  UN  ex  prop.  1 3 .Trad.'tt.rr  Kabebutt 
■lagis»  qnam  1.  ad  inclufo  maximo  hM  vtrifeq; 

Proptercaqne  cum  redanguta » qof  inl^ra  puffi^ 
uerant»d.  deficientia  complementa  fii  habeant  u4 
integra  tantum»  rc  d.  ad  } fi  iftit  addet  re^ngn- 
la  HN  cum  deficientibus  LC  tlqnc  ad  K oberunt  ad 
redigula  int^ra  tot  numero  RN»rcliix»fL»Di  vfqr 
ad  t magis»  quam  7.  ad  } ex  prop.|a.Trjd.ad.de 
propor.rationfi.  Verilmfidemasab  fnaquaquefn» 
rie  wximum  fcilicet  xu»  d ha*  ^ hm»  feriet 
LC  rfqoe  ad  iCLdeficieot  ad  ftriem  ooo  dcficlen* 
tem  IL»  dM  cooflau  expari  muUieudloetetmi* 
aorumerit  minos» quim  i.ad3.  d iJeocom  fena 
redanguiorum  pr«didorom7qoalium  tL,dcom. 
ple«ienrorum  nigrorum » feibeet  tota  reAanguU 
••»  d M»  d cf  e.  fe  habebit  ad  feriem  rcdangulo» 
nim  non  drficiemtum  XH.d  alioram  mmus»  quam 
7»  ad  3-  qu6d  remanferat  tendendum « 

COROLLARI  V M . 

Hinc  eft  t quod  cum  ex  41.  lib.d.  circuli  later 
fe  fiat » rt  ex  diametrit  quadrata » quod  li 
poaamus  primum  circukim3.  cuiua  radiuaa^ fe- 
cundos erit  u.  nempe  n quadratum  i^ad  quadra- 
turo ^A  . Vnde  rcdangula  circumfcrlpta  fpirg 
fecundp  fe  btbcbtnc  ad  circulum  eundem  ma- 
gia » quam  7«  ad  I».  d lofctipu  minus  • quam 
7 . ad  u. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  LVI- 

CiraJiu  feeimd/e  ffiu  rfl  »d  fptUum.tb 
if{4  ffir*  t fmiradiotjut  cUiifum  , 

' vtyi,.4dyr  > ' 

Sit  Ipttliiffl u ttfta > k ffin fec.a<b  .£».■ 
cooclnfum . Dico»  nmH  nrtnlus  » eoiiu  to» 
4'»t  fpMvm  ft  hahtu  rt  /s.  si  7. 

* Probatur*  NtmfeAorea  clrcumfcripti » d 
4ecrerccntetXAQ.d  ro<^  cet.xfqoe  ad  Lac^ofiea- 
fifunt  ex  Coma,  prpccd.  propof.  ia  maiori  pro- 
portione maxinum  iAQ^iocladcndo,quifn7*  ad  la. 
■d  Infcripci  deficientes  x<^  exclude;ido  maximum 
in  minori  proporti^e»quam  7. adis,  demonfira- 
ti  fuett  ad  Sudores  maximot  numero  «quali  multi» 
plicatos . Si  ergo  fpatlnni  Ipirale  non  fit  ad  circti» 
Ium»  vty.  ad  is.  erit  ad  quid  minus»  aut  maius. 
Maius  Itaque  fit  primo» quam 7. partes»  in  quas 
circulus diuifus eft  fpXtloz.  Ettoe  ioferibamur 
fcdores  donec  omne  fpattom».rtxaA»d  rci.d 
cpt.  qobd  inter  arcus  fedomm»d  fpiram  inter- 
cluditur fit  oiious»  quioi  ipadom  z • £rgo  ecupt 
omnes  j{li  redorei  maiores»qoam  7.  parces  ex  tt. 
ia  quas  circulos  dmifiiscft:  quia  d ipario  rplrali 
majori»quam parces7.iflarum»  In  quas  cuculus 
diuifus  cft  io  fpstip  z minus  difiisruot » quam  7.^ 
qu0d  eft  abfardura^  on  oftenrm  fit  Terres  ia- . 

fcrlpcod 
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(criptosad  lotum  cfrculisn  Cc  lubere  minori  in 
preporttonc  ■ ipiam  7.  ai  1«. 

Si  Tcrb  iliijuis  dicat  tfft  minui  rpacium  rpiraic) 
quam  parui  7.  8ci|ii  in  quu  it.  circuiui  fuui 
diuiQii  cfl  • Ciioimfcribaniur  tot  fcAorci  donec 
omne  Tpatiumi  quod  arcu  fefiorum.  At  ipiuclau- 
dltur  fit  minui  > quim  Tpatium  z : tunc  CeAorei 
df  comlpcipii  cmnt  minores,  quim  7.parta  ex  i ji 
It.  io  quai  circulus  partitus  elt.  cum  minus  d Ve- 
rant i Ipatio  rpirall  minori,  quam  parte*  7,  miqp- 
li  dtfertotta.  quam  S (paiimn.  ia  quo  fplreie  ipa> 
cinm  partibus  7.  minui  euaditt  Hoc  autem  efle 
nequit  cam  ieftoret  circomreripii  ofteufi  fiat 
obtinere  proportionem  maiorem  adit,  qudmy. 
ad  r*.  Ergo  cum  000  poiGt  eOe  > aut  maius . aut 
minos  fpatium  fpirale  AicVutaai  qusmp.  parces 
ea  partibus  it.drcuii, erit  ad  cinculum  ■ et  7.  ad 
it.Acnuaeneodeciiculns  adipitaie  rpatiam,  n 

»».*<•  7' 

THEOR.  V.  PROPOS.  tVII. 

StHores  hafcrifli  intitt  /piu  hahtnt  mi». 

' notem  proportionem  *d  primum  circu» 
lum,()UMm  19.  odi.  O-  circumfinpti 
moiorem  proportionem, yoiw  i ?•  od  y, 

it  fpin  in  tertU  cimiinaolorioAe  MC9» 
O vr(jue«Ja,l^diaintt<rdrciili rptrMn c<NH* 
prehcodcocis  <^a  irlpktt  dUmetri  prim» 

T T I erunt  cirrali  m ratlooe  dop)ieac«  fvo* 
ruffl  dlunetronun ; jdeo^e  circulus  «crtbi  fpirp 
em  ad  circuom 
A pnmerptrcTT»vt9.  ad 
I.  a V**  ^ ^ Quare 
nngali  fcftnreaiimtlef 
clos  ad  Cedlores  circu- 
li t r primn  fpiit  k 
habebunt  p rc  9.  ^ r« 
Fiant  ttacfue  redingnla 

A«>  aCidlr 

<]ualta  Tedori  PACV.tCf' 
tip  (piff  V & Tcdoribut 
alt)t  defici enttbua»  9c 
rrdan^lum  primfi  ai 
fc  habeu  ad  reftaaguiu 
HN|Tt9.  adi.  erittjue 
reftaagalam  MN  aquale 
fcdori  matiao  fiintli 
circuli  tq;  primf  Tpirp 
cumque  cneri  ic^Be  va» 
Arcft.  deficUot  «quil»- 
boa  decrememit  arith- 
meticii  fecundum  vtri< 
que  latospuc  redan^u 
primn  fpirf  1 vt  in 
pr.TI-hincfiaguU  (111* 
gtlta  erunt  «qualia  $ 
Quamobrem  ad  re^aia- 
pila  «qualia  , 6e  non 
deficienda  lociuTo  0»* 
uimonrioqutHH  oiagis«runt,quam  i..ad).at 
eadoibmaeimo,  minus  quim  s.  ad  J. 

• lilii  itaque  reaengulie  deerettenttboi  edde 
fin  nniocfo  refteuguia , quf  o^em  petCtunioe 
XH.&  K Wqoe  ud  *isA<P*-1««  “ 

714.  sdl.  Atinfnperieaaogui*  mbal«l«*>*s 


E 


M.' 


qme  .decRfcnot  /ecundOm  vnienib  hins  dectd- 
raeMO  irichmetico,  qnp  etiam  duptr  funt  rrAall- 
guii  nu;  ar  erunt  ad  integra  Hn,et  t.  ed  1. 1 fiqoi- 
demob  decrementum  inthmetirnm  pro  dimldTo 
deficiant  ei  prup.K-Trtfi.ip.  ftidtocffirinnTur 
ei  rquatii, quibus  edde  •qnaliacompiniieatt.  fi- 
militerque  deficieneii  na  >lrc(t.  rfqoe  ad  itqij  le 
cum  prpdiAis  erunt  dupia  ipibmm.  rctiicet.rt  s. 
ad  1 .1  At  cum  refianguiia  qnadrupiicibus  ZH  riq; 
ad  W(  erunt,  Tt  6.  adi.  ien  , rcil.  ad  J.  Adde 
itaque  infuper  refiangula  dupiici  arithmetico  de- 
cremento deficieocia  hm,  5r  Lc,  Atept.  rfqucad 
Ao,  ^uac  addito  UN  fe  habent  magia, quam  L ad  }. 


Idenque  tota  feries  reftanguiorum  xn,  Sr  tc.StD* 
deficientia  inclufo  maximo  *N,  cuius  liogull  ter- 
mini prndiaii  reamgulii  partialibus  conflant, 
etit  ad  reaangula  hN  zquali  numero  fumpti  non 
deficientia  magis,  quim  19.  ad  J,  At  fi  i fingulls 

feriebus  excludas  maalmumA  ideo  redan^um 
XN.trictota  feriet  ccaaogulorum  *C,A£  oa^fque 
ad  Ito  ad  totam  fcricm  reaangulorum  aqualium 
Inuicem,  Se  multitudioe  prpdiaii  hn  mintl«,qolin 
ip.  ad  ).  Cum  itaque  feftota  circumferipti  fin- 

f;uli  fiot  iquales  fingolia  reaaqgulia ) fiquidem 

ca deficit  reaingulum,»t  feaorquilibetclrcomr 

feriptua  ct  fappoebefi,  Arzanalibni  dccrcmemit  A 
feaores circumferipti  includant  maiimum  eaq , 
(eaorcfqne  eirtoli  prim*  fpii*irq,omnes  fiat 
nqaales  oftenfi  teaangnlisHMfquaiibos  inuicm,- 
Seqaitar,qnod  feaorea  eaQ*Ar  cateri  circdfcripti 
defidencesft  habeant  ad  leaores  circuli  ysopil- 
mp  Ipirp  magis, qui  I9.ad  j.Seaote»Kc6  iuferip- 
ti  oiQ.Ac  czt  pqualeu  reaangulis  >cA M Ar  epi. 
nuxioui excittdentea  miaot.  quam  ip.  ad  }.  ad  fe- 
aures  clrcoll  primp  fpirp  srn.Srcpteiis  pqoalibus, 
te  qui  numero  ieaoribus  defiesentibus  refpAdeit. 

COROLLA  RIVM. 

Circulus  tertiam  fpiram  comprebendens  lurti 
Cocoll.  pmp.*i.  Itb.tf,  cftadcirculum  pri- 
ma (pira,  rt  *7.  ad  } . cum  ad  Ulom  obtineat  dia- 
metri psopona^  dnplicaca  p.  ad  |.  t^amqbrem 
cum  tca^ultcquala  feaorUsui  circum  Icriptis 
tertia  fpirc  fiat 'ad  reaaogola  ooiou  aqualia  fe- 
aoribns  primi  xircull,  n sp.  ad  }.  eruat  ad  femo- 
t«iaqatUslcttiicucnii,Arid*9  «d  ipiua  rit«>- 
Zix  a !“• 
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Imn » rt  jd  27. 8e  |Mal^  tmpliilc , <|uis  iocUi- 
danc  «uximum  • At  Urcrlpci*  femoribus 
feAaoguU  adrcAangulaaeqtuliA  Tedoiibiic  ph* 
m\ drcuJi»  quia  Aint  Quuils^im  19.  ad  & ideo 
.guoque  TcAoret  inrcripct  £edoribua  circoU  primi 
•qualibus  iiQc  mio^i,  quam  19.  ad  ^ erunt  ad  fc- 
dores  omnes  terclj  circuli»  9c  ideo  ad  iprum  ter- 
tiam cuculum  miui^  quam  19.  ad  >7. 

: THEOR.  VI.  PROPOS.  LVIU. 

Spif^  iertU  fpdtium  comfnhenfitm  efl  ad 
cifcnlum  cam  claudentem,  vs  19.  ad  17, 

•p  Robatur  eodem  modo  expropor.;4.  *»•  N*ni 
1 fpatinm  fpira  cooclufum  aohlba  non  ell 
maiutf  aut  mtoui»  quim  ip^parteti  quarum  circu- 
lus eam  comprehendent  concinet  ty.  Ergo  erit 
ad  circulum  rt  19.  ad  >7.  Nam  fi  poteft  eHe  maius 
Et  maiui  quantitate  Zi  tc  Ct&ott»  inferipri  adeb 
fBultipltcencur»n  propoC.;  i.Trad.b.  rt  fpatium 
AIO»  fe  alia  omnia  inter  fptram»  arcumque  fe^o- 
rUiAtemamcooclufafimuirumpufint  minora» 


quantitate  2 . Q?ia  itaq;  et  idaerfarlis  (patii  Ipsi 
^iraJe  eA  ouins  partibus  f9.erlc  etiam  multttodo 
Mori  maior, qui  paitct  19.  ax  tp.  circuli  parti— 
bna,cum  Tedoret  differant  minijtd  fpacio  fplrali» 
qui  quod  ipfum  rpatium  fpirale  differt  d partUmt 
circoJiip.  Hoc  autem  eflfe  nequit  i eum  inferipti 
fefiores  int  mJotls»  quam  19.  partes  circuli  maxb 
ai  psitjbattp.cooftaotiitTCpropof.pneced 
Si  vero  a£rmccnr>  qubd  Tpatium  fpirale  Ac  mi- 
Ilus»  quam  partea  ipi  quanim circulus  iocludeot 
aA  17,  Sit  defedus  fpaciu  z,8e  tot  circulchbitur 
fedores>Tt  fpatia  omnia» rt  iPa  inter  fptram  > ar- 
cu fq^  frdonim  ambiftiu  ioRreepta  imo)  fumpea 
Am minus, quam  Ipatlumz»  taocfcdores,  qu{ 
minos  differunt  d fplrali  fpatio  minori  partrbtia 
19'  quam  partpa  19.  differant  ab  ipfo  Ipacio  fpirall 
erone  minora»  quim  parces  19«  rode  ic  habcbunc 
ad  circulum  claudeocem  minus»  quam  191  ad  17. 
^ntraoAenla  propoi.S7»  b.  Cum  itaque  fplmle 
fpatium»  nec  maiua  effepoffic»  nec  mimu»  qwmt 
iff».  id  a7.^«am.  proportionem  coni^oeinr 
Wai9*  id  27.qQ^deiBOQAiafMiMn«ftt»' 


A.T  W/Sl0XXX;  i .M 

f.  • •‘*f i . ' ) fr . . I ' 

THEOR.  Vir.  PROPOS,  Lrx. 

»1  »»  I pp  • ' 

spira  prma  ad  fetandam  t,  ad  6. 

t^fectda  veri  ad.  tertiam  fe  habet,  vr 
O*.  fictertia.ad  quartam^^tycaet» 

P Robatur  « Nam  repetict  Agura  propef.97.l1. 

Ac  fpatium  primum  ({pirale  Qp»^  facun- 
dum AcaixiA . Dico  ittque.qnod  primom  (patium 
;fplralc ad  fecundum  fe  habet» m.  ad  6, 

* Probatur.  Nam prjma fpira eft ad fonm circia 
lum>  xt  i.adg,  htererbad  circulum  fecunduni» 
xt  ^ . ad  Ii.  Quare  prima  fpira  fe  habebit  ad  circu- 
lum fecundum»  xc  1. ad it.. fecunda  fpira eft  ad 
circulum  fDum»vt7.ad  11.  Proptereaque  cum  lAn 
proportiones  habeant  eofdem  terminos  ex  prap. 
7.depropor.Trad.l7.fe  habebunt  adiou»cem>  rt 
Aindameotai.  a47*  Ssd  fpatium  fpjrile 7.  com- 
prcbidTt  ipfam  fpiram  minorem  cum  Cao  circulo  ; 
clauditur  enim  fpira  ACnxs,  6e  portione  radtj 
ideoqi  fubdu^a  fpira  prima  sq^remaoebit  fiK&da 
ff.  Vnde prima  fpira  fe  babebic  adfecudd»n  i.ad  «. 

Probatur  etiam  fecunda  pars . Nara  tertia  fpi- 
ra habet  proportionem  ad  fuum  circulum  » quam 
19.  ad  27.  dr  circulus  iAe  ad  primum  cA,  xc  17.  ad 
g.  8c circulus  primus  ad  fpiram » quam  claudit  eA» 
xt ).  ad  I.  Ideo  ex  ayuo  fpfra  tertia  ad  primam  erit 
-Xt  19.  ad  t.  Cum  ergo  tertia  fpira  eum  (Munda»  & 
prima  At  19.  abiata  prima  ertt  18.  ftiecuodaiqn» 
eft  7.  remanebit  la.  Quare  habebit  fecunda  fpira 
ad  Ritiam  proponioocn  • quam  ff.  ad  is.  nempe 
fobduplam . 

Qobd  Tcrb  reltqn^  fpir^  minores  ad  Immediati 
maiores  fubduplam  proportionem  feruenc,  pacet  • 
Nam  iuxta  modii  pr^andi  adhibitli  antecedenti- 
bus propoAtionibus  quaru  fpira  fe  bsbebit  ad 
fuum  circulum»  xt  41«  ad4^«  ablata  xero  prima 
fecunda»  dr  tertia  fpira» quod  fpatium  cA  19.  par- 
tium remanebit  fpica  quarta  24.  ad  tertiam  Ipiram 
A**  eft  nempe  a.  ad  1.  xel  conuetendo  tertia 
ad  quartam»  xt  t.  ad  t.  8e  Ac  de  reliquis . 

COROLLARIVM  I. 

TXTNde  cumaoueris  circulum»in  quo  prima 
V deferibitur»  facili  inoenies  arep  en- 

luflibet  ipirtitt  quantitatem . Nam  V.g.  At  quln^ 
ta  fpira,  Be  circulus  prinur  reuoJutionis  At ;9.par« 
tJum  • Inueoictur  primo  proportio  reooiattonis 
quinte  ad  primum  circulum*  qui  ponatur  |.  itaq; 
iuxta  tradita , quia  iu  cA  feftor  ad  fedorem  > xt 
circulos  ad  circulum»  & redangula  fedoribas  at* 
qualia»  dt  pariter  progreOiones  eorum  1 ideo  re* 
Angulum  rqutle  frdori  fpirz  quinte  ad  redao- 
gulu  pqualc  feftori  fpirj  primf  fe  habcbic»xta9,ad 
l.rei  xt  79  adf.cun  latera  fe  habeant,  n f.  ad  s, 
Jdeoq{nia6g.l.pr.n*poaaslatusxacffe9«  partiff 
radigulu  ABfqnale  fedori  quinti  circuli  erit  par- 
tlu  Sf.ad  l•xci79.ad|.redJgnlum  xerbxH,  cuius 
latus  erit»  minus  xaica  parca  crir,xc  t6>  ad  1«  ideo* 
que  crIpUtnm  ericxt  ad  9 redaogula  xerb  hb» 
dr  HA  dcAcieotia  pro  luo  dimidio  fe  habebunt,  xt 
ba£ts»ocfnpe  quodlibet,xt  4.ad  i.dt  fimnUxt  8.ad 
Ldr  quia  deficiunt  pto  dimidio  rurfus,xc  4,ad  1.  dt 
idy,xt  u.ad  |4r  cu  non  deficientibus  ab»xc  tfo.ad 
? I tediffula  a n»  qup  dcAciunc  circuli 

w *f  2 Ideo  cimnia  inaol  fc  haodbuot  ad  arcttiuiB 
Pfwft»irr*qtttpQqte|,n^  Ecchcln. 

nenta 
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DE  TRANSFORMATIONE  CVRVILINEORVM . 


oeatt|ir6portioprfmi  WreuHatl^iotim  fpiraia  • 
Q«l  ^^nci  dK4s.«<liiij>cad»regaUarpr«por* 
tloovn»  /i|>  ff.  i^^oque  C4le^ut 

prodet  711  xpfo  qaJQU»  reaolatioali  fpacio  po/i- 
toprimocirc^ pardum ^ 

• 

THEOR,  Vm.  CROPOS.  IX. 

4 ■ < • ^ 

li  f 

SfirMs  Jf4t^  ftfho^^a-td  fuHm  ftHorem 

nuximum  circuli  muximi  comj>rehen~ 

denum  eum  fedionem , vt  reBunfr^iJum 

ex  tiruis  eum  lerminuntihut  Jimul,  &• 

^ -ittietu^^iudiririi  Axiatmidem  difirtnUu 

1 , udfijuudrutMm  diumeui  circuli  prttdiBi 

m^imi,  comprefiendemi^. 

regmeacum  fplrale  Ar,«,(]iio()  cSclu- 
. IXipatqupdAocfpMiamal 

fddoKin  comprcticnileatem  uc  habet  eam  pro. 
a^aaoi  nihnfatam  a !■  > ft  oii  vel 

'/  ,iii)  ' i' 

-Etnailiiin  ■■jcii'::!.  • 


'!}H9 


ic  cquaii  rai  cum  quadraro  ex  ditTerentia  icad 
qwdranimerdiimctm  IA«  vel  rci  ' .1 

Prol>icuro  Nam  fi  fiaut  rediri^ula  defid.A* 
da  fqualta  feftorlbuf  fiaguili  iprcripdc.f^  d^ff. 
cientibus  omnipoff bili  oiuidpU^atbae, mid^pt  - 
carit  AiL>  Dsi,  SCI,  &B(Bi  freet.  hccre^angu- 
gula  eruar  ad  rc^angula  rqualia<|uantieace  fedo* 
riiws  ooQuhfidendbusa&intfi^mrVIiumero 
pcpdidis  dtfide||eijiot  CY  (iwop^lp.  craj  aii.Cor. 
vt  redangulum  ex  maximo»  d quo  incipit,  8: 
mioimo  latere»  ad  quem  pcmeoiepropreinocum 
tricate  quadrati  ex  diflerentia  eoruode  latemm  ad 
redai^ulum  cotum  maximum.  £rgo  etiam  Tcdo> 
res  tpu  fimilicermulciplicati»&  i^rlem  redaagu- 
Jis  finali  fioguijs  squales  arithmetico  decremen- 
to defficiences » redoon  vrqueadvltimum  fui  ab 
A vfque  ad  s,  ob  omnem  eorum  multiplicatio- 
nem omnimodam  polEbUemirpiram  equaQces,ht. 
bebant  ad  TeAoret  inoros  aquales  numero  prc- 
dido»8rquaaduec  louicem  eandem  proportio- 
nem, eruntque»  vtredangulumex  Ai*fr  itmaXiw 
moitdquemteraiaatcam  triente  quadrati  ex  it 
differenti^  ad  redangolum  ex  aI|8c  tc  hoc  ell  quy. 
drttoffl  AI  • ‘ 

■ i 
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TRACTATVS  XXXI. 

De  Tranformmhne  fieperfiaerum  corpora  circHmueiUeniiitm  . 

Vpcrficscs,  qua?  corpora  circundant  alia?  liint  caroae  , 
alia?  plan» , dc  planis  fupra  fatis  cft  a6Inm  . Vndc 
breuitcr  ab  hoc  nos  expediemus  negotio  . Curuarum 
ingenfofior  , difficiliprquc  fpcculatio  . Quapropter  ia 
ca  magis  immorabimur  datorum  corporum  regularium,  rotundo- 
rum, vcl  femirotundorum  fuperficiebus  planas  ^quiualemcs,  fcu 
proportionales  indigitando.cS:  quibus  modis  pofsint,  & partiri,  & 
augcri,(S:  minui  proportionalitcCj^Sl^n  alias  operationes  mathema- 
ticas cogi  . 


expensio  e 

Pe  tremfarHutione  fuferfidemm  emporam 
pLms  (Qiuinioram , 

TRantfonnarin  fppfrficleniin  pfaoanmi,  qua 
corpori  aoibium,  non  Uffitt  1 crinifomu- 
rione  Tupcrlicicruin  pJanirum  de  quibus  egimus 
«peor.;r.'tria.i9  propm«c(q«c/u^ic(.cas  ia- 
digitrlTe;  fed  vc  es,  qmedicercur  expeditius  ca- 
piantur accipe  corporum  reRularium  planis  con- 
seniorum ci  1 1 . tib.  I^clid.  dc^nitiooes , ^oa 
pondum  hauil*  lunt, 

DEFINITIO  I, 

Prmmii  rli  , fmtfUrM  certmttr 

ti  *a.  paaAe  ad  id  ps  flmam  termhmU  . 
Vidciiccc  fi  (tet  rnperficies , n In  fig.  propx 
pAc.acH,  tt  pAB  conucniaot  d 
plano  acH  , qood  cR  bafii  io 
ponfiuma  hoc  corpus  pyramis 
dicetur,  qnc  pnttft  obtinere,  nc 
dum  tres  ruperficki,quar  in  eou 
^ pnnflum  a coalpirent : fcd  etiam 

qnatuor^  H quinqut^  pcoK  Ms 
MIC  latera  multiplicat . y 

DEFINITIO  n, 

Pfi/mAcU  fi^mt/UHAplimU  fkfrr^Mtmi  paraa* 
iHii  e occira,f,arM»daa,o  a iajts  ttcaAlkT, 
fk»t  Atpialei,  &■  fimiles . 

itaque  Prifma  cR  velut  figura  fcquentis  prop* 
■B  , culus  bales  ad,  8r  bH  lunr  aquales, Sr  limiles) 
poccR  eerb  Piilma  obtinere  prpter  bales  tres, aut 
quatuor,  aut  quinque  lupcrficies,  prout  altera ba- 
fium  multiplicat  latera , es  quibus  lupeificies 
teriles  poalnrgunt . ^la  sero  latera  baliaa 


coctefpondentia  funt  aqualia, » parallela,  patet, 
fapMficlea  laterales  paraJIelogrammas  efle , 

PROBL.  U PROPOS.  I. 

Pmnet  Ptifmatis  fuptrpciti  metifiture,  (f 
in  mic*m planam  fuptr fidem  redigere. 


JOc  faciliter  eff  cfrar , Kam  qaoad  meofii- 
raaiontin  » cilm  omoe  prifnia  Toperficie- 
boi  paralJelt^Ncncnla  confVetp  fingulc  iuzta  <fi« 
datra^.tp.  exprop.j.  per  mamum  laterum  eas 
aabientta^i  itg^om  iQueoieoturi  Propteraiiod 
eopnttU  tribus  Jateribui  ctuaTcum^ua  fupcrficiei 
pnfinatis,  nempe  aJtitudiocQ  ai  io.  palmorDOip& 
jatldidlAf  AI  |a  palmoruiBi  Area  ACmultip]ic«ti’f 
lateribus  )•  per  |o»  Innotefcet  * erit 
}o.  falmorum  quadrACOrittn ; Sic  cognito  latero 
01 4 palmorum  Cum  Um  liabcamus  notum  latutt 
A»>  leucip  obtioebioioS  quoque  arcam  oc  40, 
palmorum  ex  mutua  eorum  multiplicatione : Aret 
rtrboA  ex  notia  latcriboi  pi  A ai  it.  palmorum 
prodibit ; Jcaque  trea  ruperficlei  fimul  eruneSa. 
palmorum  quadratonim  > 8r  quia  alm  trea  reAasc 
iftii  finguJ»  nqoalct I duplicato  numero  erunt 
omnes  164.  palmorum  qbadratorum . 

Qopad  tiri  traniformadooen  facili  fiet  ex 
£xpenfa  quarta  de  augendis  * mlnaeadU  fig. 
ttiAifieSi  roicx  ipftt  fnoerficiebut  <;ter{  omnes 
^^utur  • 


PKOBts 


iDE.SVPEIlFICIEBVS 

• ■'  * -rtWRt.  H.  PKOPOS.  IL  . 

• « *-*rr  . » - . • 

fjrsmiiis  dre4S  inuenire  ex  notit  Idteriiits, 

Cr  M VHtcsm  ^Utum  fmferfutm 
eomfoncre  • 

FAcUtsqoAqtie  taadic  aieQruratio’»rnrain  ali* 
caittt  pjrAOiidia»  ei  socis  Utcribus . Naca 
c«B  fingul*  laterales  fuperllcies  V.  g B*c  fiot 
trUogaU}  bafet  fcr6  fiat  fuperficiet  pUn«  n acH 
Tcl  uUo^artSyVel  pluribas  lateribus  coaftaa* 
tc«  czciUk.  pr0p.i7.Sr  i^Tr.s9.plaaiaKCricl,C4« 
rua  OMnCuruio  ditoofcitac»  fi  fiagola  crtaoguU^ 
leo  Cealeoa»  feu  Ifoinlia  «d  neoraraiii  redigancttr^ 

TC  ibi  docemoii  S:  fi  bafis  Mljgoua  ioucaio- 
tur  elos  arca  lextadtda  propol.a9.Trad.2b.  eimf* 
dera . <^adcri  coUedis  taadSm  io  voatn  fuamaai 
omnibus  arcis»  eom  trUngolonam  laecraiiafn»ntm 
^fis  fubeenfo,  coaficleot  me&fiiram  areo  toua 
fjramidcffl  tf^icoeis  • 

Ad  rccoodam  propof.  panem  operi  coQ6gaao> 
fideator  expcof^.  Trad.t9.  de  «ogmeot.  d 
diouQOtloocfig.Iblealffl  docemas  modum  reuo- 
csodi  pUrima  trUoguladiuerf^  aldcodiois  io  rob 
cum  trUogulun  * Quapropter  fi  omaiatrtaognle 
Pyramidis  dataiAToieum  crtosremncttr » Sr  be- 
fis  9009  moiciiatcra  Io  criaaguium  Juxta  dida  pr. 
so.crad.sp*^  craiufbrniattooe  fig«trattsfbadattr» 
boc  trUaguloA  9009ae  cum  Jijs  in  voam  fii« 
pcificieoi  rcftitoacur»  b(c  fapcrfides , feu  triaa* 
golaris  ea  fit«  (eu  qoadrau  erit  canalis  fnperficiel 
pyremidcm  drcusotteiUcotU* 

f hobl:  m.  propos.*  ih. 

Omumm  terporim  rtgiJ4rium  dato  vho 
iota*  meas  tmunht. 

QVaatM*<]w>dcaa<)M  eotpai  regaltre  coti-' 
Jbc  fnpctficiekiu  .oiiu  iiatimi  geoni* 
V4  g.  ui«lgiili>quicaor,ftp)rriiai(iaatafto;n 
odudcam.  wtngiatj.  n Icefaedroa . rcl  f« 

rdrati.»  Tt  cobuii  Ttl  <lwMkeini  poKagonfs,  rt 
<iccM<inim:  Ideo  cofsbo  mico  Iatcre,pcc  ci, 
qMdiA.  (nacprop.i».TaA.aa4ta{i  fup«rficin 
mmi  tci.oguliiTci  quedrid,  rf I peaugooi  agno- 
Unui  & .caiB  omoci  mms  cuiulcnoque  geo^t 
fioc  louicem  ojiuiOtldco  cogoiu  raa,  oasoci  ili( 
patdMOt . Qiurc  pcc  Dumenim  rupeefiderum 
V.  g.  G fic  pfianit  per  qiutuoc.  fi  cubus  per  fcx> 

>t  cf  c.  eoum  fummin  fup«ficicraiD  coepus  regu- 
Itcoekcuiidaatium  coopooene-  Ve  rerb  iKort 
hacum  Ggucuum  inamuuear  ■ (i  Gxtd  «lioadc 
OfO  pMMUt.  deocbimuii  cum  de  Iblidu  agema. , 

, COaOLLARIVM. 

IDem  tandem  prpiUndum  in  omni  corpore, 
cuiufcuinque  geoeris,  & Irregulari,  dummo- 
dofiaguUeom  plMocum , qpiboi  cooftac  iMwa 
nouectf  { tadMi  eoimeil  cati,  ^oomibue  • 


CORPORVM.  fst 

COROLLARIVM  H,  " 

SI  cerb  cupias  Tuperficies  Ilias  ioxtadstam  pro* 
portioQcm  augere»  vel  minuere  • idem  agen  • 
dum  io  fingulii»  9uod»  Sr  de  fiiperficiebus  planis 
pr<w,i|.trad.i9-  £t  deinde  omnibus  fimol  con- 
globatis» Sr  io  corporis  ambitum  redadis»  feufa* 
dis  fiiperficiebus  alienius, corporis  ilUs  adaudts 
«9aalibul  obtinebimus  corpus ) quod  fupcrficUs 
cooTequetur  insta  datam  proportionem  maiores » 
n autem  confiituator  corpus  regulare.  Id  fuq  lo- 
co rcreruamui»  cum  de  corporibus  . 

E X P € N S I O *I1.  ’ 

• De  foperfeie  Cylindrica  l ■ 

CYlindrl  fuperlkici  eft  rtdix,pcimaque  origo, 
ob  Quaracftcr^fiiperficiesrocunda  ten*- 
goniOno  lubijciaocttr»Sradaliquam  figuram  pin- 
nam raioceotur»ideo  hic  io  primis  de  ea  agen^ 
dum»  Tt  cil  fiipcrficies  cylindri  circulatis  • 

THEOR  I.  PROPOS.  IV. 

* Sxperfeies  ^lindri  reBi  efl  xjHolis  ex 
dXCyO^peripherix  Itxex  xq$ui$  can/ii- 
iuto  reSdngxlo . 

Sit  Cylindros  cora : Dlcorqood» fi  fiat  re- 
dangulun^nios  sidtndo  tq^  cqnet  altimdl- 
nem  di,  & latunv  peripheriam  cadj  hoc  inquam 
redangulum  ruperfictei  Cylindrica  cquabitur. 
Quod  fi  ab  aliqMQegctnr^fiiperficicirLiCAD 
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Cylindrica  non  «quae  redanguldm  qy  { erit»  aiic 
nuincaattC  minor  Ipfio  redanguloQy . Sir  ergo 
primo  maior»  difierendaqi  Gc  quantitas  z»qu4m  (i 
non  haberet  cflet  redangulo  cquslis»  ideo  di- 
ceret rcdaogulo  so  eandem  proportlonemtquam 
eidem  dicit  redangulum  QV  ex  prop.  7.  hb«  y. 
loCcribaiur  icsqnrcoc  redaogols  h»  Sr  ha,  d 
donec  fit  minor  dufefeatia  inter  ipfa»  d fuperfi* 
clem  cylindricam » qusm  quantitas  x>  dicent  ita<^ 
ad  quadratum  rscp  maioyem  proporcionem.quam 
redangulum  <^v»  quia  aunasdifi’erttnt»  i fuperfi* 
cie  maiori  cylindrica  • 

Verdm  aciam  dicerent  minorem  proportionem 
omnia  rcdaogata  iorcriptaDH»d  ab»dc(t.  ad 
ccdaogqiumcs»  quam  q,v»  ergo  dicerent  maio- 
rem» d mloorcVn  pcoporcionem  ad  fd  ccdaoguU 
ioficripta»  quam  qy»  vode  ex  prop.8.  Iib  j. 
maiora, d minora  ipln  redangulo  oy » quoi  cft 
abfiudum* 

U ^end^iM  tedangula 


I 


ffi  TRACTAtVS 

ar»,»rft.(iinfimelnfi)em  iltitojinlt  ,ic  re- 
fiaag  qy  fe  (ubtbiint  ad  tnificm,  n bifci  n 1«. 
led  bsfaa*  Ttpote  infcriptp  fontininorcs  peripbc- 
rla,  * »d«  «qoili  peripbcruc  latere  iV  , Ergo 
Icripta  ne,  ■ 


etiim  redangula  infcripta  ne,  arti,»ret.erube 
minora, (jnara  qv . Vndead  ce  rediogulum  mi- 
norem proportionem  Jiccrenr  . Itaque  diteret 
ptoportiond  ad  refiangnlG  ca  fimul , 8r  maiord,fr 
rainorf 1 3»  eft  impolEbile . Qaod  fi  dicator  Cj. 
Undrira  luperficiet  minor  refiaegnlo  qy  fit  diflFe- 
reittia  (joioiltas  z . Cimmrcribanturque  refian- 
gnta  eo  adeb  multiplicaia.irt  diflTerat  eorfi  fiiper- 
ficiea  d ropcrficie  C jrlindrica  miniir,  qoim  quan- 
tiua  z ; ideo  tjnia  cfi  minor  Cylindrica  fuparficiea 
rcdangmo  qy  ex  adnerfari/e^minor  quoque  dif* 
ferentia  ob  ipfa,  dicent  minorem  proportionem 
adrcfiangulumBrco,  quam  reOaugnlum  qvj 
quia  miniis  differunt  i minori  Tupcrficie  cylindri! 
ca,  fedhn  refianguiarum  circnmicriptoru  baCes, 
»t  oCjTtpoec  circumrcripie  fimul  aut  maiores  pe- 
ripberia  Cylindrica,  8r  idro  latere  iv,  quare  cum 
rc&angula  oe  obtineant  eandem  altitudinem  eriic 
fimul  maiora  refiangulo  qv.cfl  fe  referant  »t  ba- 
lieiiquare  ad  refiangolu  recD dicent  maloie  pto- 
Mrtionam . Idelt  maiorem  fimul  A'  minor{,quod 
impoflibile  eR . Cum  ergo  ruperficies  Cylindri- 
ca non  poAt  effc,  ant  maior,  aut  minor  refiangu- 
lo  qyj  erit  cqualie  > quod  TnltpropoC 

THEOR  n.  PROP.  V. 

* Cylindri  etiam  ottiijiii  peferfeies  dum- 
moai  hafes paralleCas  habeat, eR  <t^u4 
iis  parailelotrammo  tiufdi^  altitudinis, 
ac  eius  axis , &■  cuius  alterum  latus  fit 
' . 4^unle  circumftreuM  alicuius plawije- 
cantis,  ad  axem  reCh. 

Sit  C)rhfidni$  ACMobliquutqaoacfbareS  AQg, 

& DCi  > Sitqtle  circoluc  DKf  redut  aii  lh. 
p\co  tius  fkpnfieitm  redangu!o*Id- 

tudjnls  HL,  & cuiot  altarum  luat  »qo«t  perlf be- 

rltmoRP  plaoi  ad  MOnreaifecaotUrylindToni. 

Prolan^vrcyltfidrotioig  ftiqoe  linea  ci«* 
^oalitlinear  tr,  qal  planom  obliqoum  roaalmd  i 
redo  cloogaeor.  Nam<|ieo  in  pftmitiuperficiciii 
••A^esodrecqnaiera  roperficiei  aokqa. 
Adqoodpftao^lcadtniieinfcribafKQr  rrdaogo- 
.Uiocqaalibns  arcabns  tp»ar 
OB  ;'9e  atu  n funt  obqc  , ig 
c«t.  { ifla  erant  «qualiigdli 
tof^ibamur  doocc  Inienbl 
poffuot  fuccciCu^.mf  ioferip- 
cj  fonc  tn  AoacQlemper  crfic 
aqoalie  i|tg  qiur  io  orfu  Iik 
feribuntar . 

Sedomora  redangult»  qar 
Inferlbi  poifuncarqtMnt  totam 
fupe- ficirm»  Ci  adhuc  daretur  locus  non  omnis 
pr.flibilis  tnoltitudo  elTet  infcripta  • trgo  faper- 
ficiet  AOK<^arquatnr  foperficlei  DttVR. 

Quod  ▼er6  rcdangula  infcripta  femper  perfe» 
uerenr  irqaalia  , dummodb  squalibut  arcubaa 
planorum,  redorumi  fccamium  Inferipu  • 
l^robatar  iincaoRoObparaUclifmum  eaTbefi 
pUnorutn  aquatur  Imcs  A*b , 8r  pariter  linee  qs 
•b  idem  parallelifmom  equator  liaca  AP»(dai 
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ergo  iroi  tmi»  ao  lines  otb  ^ squentar;  In* 
uicem  quoque  croUrarqoalesgftfiedl^  de  llndN 
BF,  dr  cs ) Quare  quadrangula  Q^fidr  OMlf  inter 
eafdem  parallelas  > 8e  fuper  aquatea  bafei  erunt^- 
qttalia;  Ablato  Itaque  comqpunft^F  ; rcftabont 
equilia  trapexia  uiicripta  oiQp ; dc  use  » 8t 
Idc^iScaa  de all;t  quibufeumq;  Inl^ptiai  Vade 
patet  criam  foperficiet  cylindricas  omnem  mul* 
dtudinem  iBfcriptorum  rcAengulor  om  gquaoecs, 
elfe  in  uicem  rqnaleS 

Quadropter  fi  cyllndmoblfqauS  dbac  dlffm 
d rcAoMAi  Squali  fDperficie»  |^a  qabdqniiitdm 
addit  fupcrficles  oFi  tantdm  deficiat  alttH  pard 
4CB,  erit  itaque  fiiperficict  cylindri  redi  abof  s- 
qualis  obliqui  raperficlei  acob  . Sed  Ulioftcoit 
th  aqualis  redangulo  ex  altitudine  ao,  9t  peri» 
pberiaAOO.  £rgO,fr^liodras  obli^in  taUt  n» 
lioQtt  erit . Linee  antem  ap  oquatir  axi  JU.  • 

t 

THEOR.  III.  PROPOS.  VI. 

* Frufli  Cylindri  efuta fuperficies  fll  aipa- 
lis  fuperfieiei  dtmtdia  reHs  Cylindri  , 

Sit  anitt ruperficies^ 8r  Cylindri fcgmentoiii 
i befi  obliqua  xd  axem,  Br  alcilA  reda , Tt  A 
ALc fatum,  % pxificiatur  cylindioxrcdas  Atn, 
LMC.  Dico  fupcrficlem  acutam  Atie  c0b  dimidium 
fapcrficici  Auiitaic. 

lofcribatur  rcdaugulum  'AFLB.,ltr  bHtc  Toper 
aquales  arcus  Ht,  6c  t»  bafis  ad  axem  reda . Af. 
frroln  primia  hae  redaneula»  dqu^mque  atW 
fimiliterinlcripucire  InoTcem  aqualia.'  Agatur 
planum  ax  per  lacera  xa,  d th  • iecabitque  pia* 
Qum  APTc»dCsdbiericJiaea  xp»cp»diuira  per 
medium  10  V ducatur  oi  per  v par^leJa  balli^ 
Erunt  itaque  triangula  PvOg  d 
viT  aqutaogttlaiD  plaua-nxi 
fiquidem  anguli  xpnd  i , d o 
redi  fuat,d  .porfv  fuot  aaou* 
li  ad  rcrticem  s quare  cum  Aoe 
rquiangola  ex  17.  lib  1.  Eic1ll«^ 
dbafia  wp  baliar  fit  aqualia 
rcliqna  latera  ei  4.tib.0,  enat 
in  ei^m  proportione»  ac  qiu* 
litatis  t Quare  ti  aquabitur 
lineeox.Ec  quiaoi  yquitor  b* 
aep  in,qaed  pundum  a medium  fit  inter  m , • dd 
additis  aqualibus  Ti,d  OF  remanebdot  oqualea' 
bfAtii.  Quare  etiam  rcdao^atrapeilaarqBa* 
Itbos  lateribus , d ciufdem  amcudinii  comeata 
erum arqualia  . Siquidem  MB3rtafqudet,Hneit 
nc»d  la  fuot  redannlf . Cum  e^o  omnia  tra* 
pezia  t qaar  fucceffioe  rilfctibi  pnfioot  In  fwptf” 
ficiebus  acntlt  cylindri  Atex  fiat  aqualia  ^d^ltta 
ornnta  poffibiU  mulciplicacioac  mnldplieaua* 
queat  fuperficlcni  cyltn<kka«{  etiam  eyliodric| 
luperficici  acutpinoicd erunt  oqualea  . Vode  to- 
ti ua  LACB  fuperficies  cylindrica  tAC^Amidifi  erit  • 


GOROLi  ARIVM. 


t 

ELlicImr  fniRl  CyHadrid  temm  (bperfidot 
effe  a^oriem  ctOiagalo  M ffImMI.  e, 
qiulii  ni,&  circomfctcatl.  oHi,  rcl  diaiidi*  cir- 
cumferenti. uiB,  &tou  perpcn^cnliri  ic  cylin- 
dri n&i , io  quo  eft , Ratio  cR,  qui.  bzc  funt  m- 
qurii.  dimidio  t«dbo|nli  cz  dtiindlnc , H pcrl- 

pbulc 


DE  TRANSFORMATIONE  SVPERFICIERVM . j 

pbefI*lln«»*<l''>I>comptehenfi  toti  fupetBeiel 

cplindti  teal xqaalii . yHEOR.  V.  PROP.  VIII. 


THEOR.  IV.  PROPOS.  VII. 


Cyliuili  fuptr^its  /iae  kafihas,  cuius  kafes 
non  fiit  parallela,  fcd  altera  fit  circulus, 
efl  atjuahs p*rallelogrammo,cuius  vnum 
,*  . latus  ftt  ajuak  circulari  ambitui ! alte- 
rum vero  ipfius  axi . 


Sit  Cplimlrut  AicDicniu»  bafei  nequaquam  (int 
parallcix  . Dico  cius  fupcrficlem  cflepqua- 
Icmreaingulo  fub  axeOct.comprehenfo.  Utere 
alio  ex  linea  equali  circumferenti*  fodo . 

ProSatur  • bTam  duaaci  parallela bafi  Aterit 
fuperficies  cylindri  cabe  fine  bafibusxqualisK- 
aangulo  comprehcnfo  fubaxeMi»  Bccircumfc- 
rcntia  AQiA,  expropof.i.b.  Item 
ex  Coroll.  pryced.  ced  portio  erit 

' «qualis reaaoguloeiufdem  longi» 
rudinisxqu*  eli  ambitus , Sed  fub 

dimidia  ED,fc.fub  axe aiocompce. 
henfo  . Ergo  tota  fuperficies  ex- 
clufis  bafibus  cylindri  ABCp,erit 
«qualis  refiaugulo  longitudine  *- 
quali  peripheriy  bafis  A^SA.df  axi 
10  contento. 

COROLLARIVM  l. 


H-Inc  ergo  obtines  modum  menfurandi  omnes 
cylindros;  quornm  bafes  fint  eireuli , (iue 
lllflint  bafibus  parallelis, fiue  non  Nam  mul- 
tiplicata peripheria  cum  axe  dabit  reftangulum 
fuperficicj  cylindricy  exclulis  bafibus  equale- 
Quadratio  veri  bafium  eft  eadcm.ac  circulorum, 
quam  docuimus  fupra  prop.  s.  ttad.yo. 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  etiam  cuenit  omnem  fuperficiem  cylin- 
dricam efleeqnalem  quadrato , quod  fit  i 
media  proportionali  inter  lineam  «qualem  peri- 
pheriy.ac  axetn  ipfius . Nam  ex  propof.ty.  I(b.d. 
quadratum  tale  ell  yqualc  redangulo  Qiv  fig.pro- 
pof.  4.  Cttios  latus  VI  fqnat  periphetiam , «r  it;_ 
axem. 


COROLLARIVM  III. 

Hinc  etiam  eft : Quod  fi  cylindrus  Urcetur 
peraxem,  reSangulom  i dismetro,  & axe 
comprehenfum.  rt  f aco  in  fig.prop  4.  h.  in  quo- 
turoque  cylindro,  etiam  bafium  non  yquidlftan- 
tium  dicat  eam  pxoportionem  ad  fuperficiem  cy- 
lindricam fine  bafibus ; quam  diameter  ad  circum- 
ferentiam. quTa  reaiogulum  tyv  equile  cylindti- 
Cf  fupctficici  habet  yqualcm  bafim  <y  , cum  fit 
eadem  , ac  axis,  aut  cE  latus.  V nde  fe  habebunt 
inuicem.vt altitudines  ex  propof.  r.  Iib.d.  Cor. 
fed  altitudo  reaanguli  <iv,  nempe  iv  eft  yqualls 
petipherif,  8t  reaanguli  rodiimetto.  Ergoent 
roreaangnlum  ad  qv  reaangulum  yquale  fuper- 
ficiei  cylindticf,  vt  diameter  co  ad  citcumferen- 
tiam , uit  ci  lincara  i v • 


Superficies  Cylindri  reCli  fme  bi/ltus  aqua- 
lis efit  circulo  , CUIUS  femidtameier  fit 
media  proportionalis  inter  axem  , Cv 
diametrum  bafis . 

SltCyllnJruiiCuiui  latos  axi  gquale  ab»  & dia* 
meter  bafis  bc>  inuenUcurque  media  propor* 
tiorulis  DB  inter  ab  > &bc  : hipcrque  eam  » rt 
femidiametro  fiat  cirrufus . Dico  hunc  circulum 
cfTe  zquileoi rupcrHciei  cjlindcice  (jnebafibus. 


Probator.  Nam»  cum  fit  ab  latus  ad  OR  fcml- 
dUmetrum  circuli  confodi»  vc  ipfe  femHiamerer 
DB  ad  diametrum  bafis  ic  ev  effedione . Erit  quo- 
que medietas  lb  lateris  ad  medietatem  fe  radi)  D8> 
rt  ipfa  medietas  pe  ad  radiu  bafis  mc  liecatem  bh  . 
Bc  rt  medietJi  df  ad  bh»  in  pyrus  fim  ad  gyru  ba- 
fis  kcB  cx  prop.4j  l1b.tf.  Et  Ideo  cx  itf.  lib.y.  EJ. 
latus  Integrum  ba  |fit  «d  remldtametnim  ed,  rt 
circumferentia  f I m ad  circumferentiam  bKcb  . SI 
ergoex  ckcomfercnna  fim  , & diametro  de  <fiae 
rcdasgulumoN  ,Sr  circumferentia  brcf,  & latere 
AB  liat  iten  rcdangulum  hxc  redangula  erunt  ae- 
qualia ex  prop.4;.lib.6.  Eocl.  Nam  cum  fint*q«ia- 
tuor  proportionales  redangolum  compreheoium 
fub  medijs  de>&  fim  xquale  erit  ei»quod  comare* 
henditur  fub  extremis  ab  lacercid^  bkcb  ^rcum- 
ferentia  cj^lkidrica. 

Red«(tgulum  rerb  dN  ex  circumferentia  fim. 
8tds  fidum  cfi  equalecirculo.cuius  diameter  bo; 
Quia  huic  circulo  cll  xqiiale  redanguium  fidunt 
ex  femidiametro  de»8t  eius  circumferentia : Tota 
rerb  circumferentia  MFi  eft  xquilis  dimMi^cir- 
cumferencif  spo ; quod  fu  fad  t fuper  fvinidiame- 
trum  DE  tamquam  ex  diametro.  VnJequia  ita 
eft  circumferentia  ad  circumferentiam,  v:  uiime* 
teraddlametrumcxpr0p.4j.lib.tf.  quia  Ofl  eft  di- 
midius diameter  circumferentia  etiam  FMt  cric 
dimidia  circumferentia  totius  e^ob  • Cum  ergu 
circulus  BPO  xquetur  redangulo  on.St  huic  ^-;ue> 
cur  redangulum  fub  ai  latere»  feu  axi,  Bc  bkcb 
circumferentia,  quod  oftenfum  eft  zquale  fupra 
prop.4-h.ruperficiei  Cvlindricctctiam  circulos  ei»o 
fadus  ex  radio  ob  media  proportionali  later  ba,& 
BC  {quabicur  fuperficiei  cyUaJrrcf . 

COROLLARIVM. 

Hinc  verb emanat»  quod  fi  ex  diametro, 8r ave 
fiu  redangulum,  tfr  ex  eo  extrahatur  radix 
quadrata,  quod  hxc  cric  diameter  prxdidi  circulu 
cuius  area  luxta  dida  de  planorum  curuihneorana 
meofura  coaquifica  offeret  circulum  cqualcm  cy. 
lindrice fuperficiei.  , ’ _ 

Adaa  CO- 
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TRACTATVS  XXXI. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  VIII J. 

Suptrflcics  Cylinirict  tft  JMjiU  ftu  hajit, 
ft  hi\>tat  Cylindriis  eunitut  ultillidiiitm 
4C  femtdiam  ter . 

Q Ii  C/IindroiHo.cuiuj  litus  DO  fit  cijaileri- 
O diu' ov  . D co cius  ruperficicm  cfle  dupliu) 
Ms.  ■ • ■ 


H 


ProSatur.  Rcd4Qgu]um  fub  dimidia 
fia,&  femidiameiro  comprchenfum  «ft  xqualc 
ipfi  circulo  ex  prop.j.Tra^.  |0.  Ergo  rcdmgti- 
|um  fub  tota  circumferentia  * tc  fcmidiametro 
comprchenlum  eft  dupl'im  (u> circuli : $«d  taltt 
eft  fuperficier  crlia’lri  Hott|uzeft  ciufdem  alti- 
ttidinii  DO,  ac  (emidiametri,  patet  cx  prop.  4« 
h.crgo  erit  dupla  fux  balii . 

COROLLA  R I VM. 

Inc  «ft  *,  oiiod  Ita  fit  Tuperficies  cylindri- 
' » ci.  (|ujr  litemfdcm  aftitudims,  ac  radius  ad 
fjam  bafim,  vc  diameter  ad  radium,  tjuia  ficut  fu- 
pctficics  cylindrica  eft  dupla  fua’  bifis,  ficdlame» 
ter  eft  duplus  ra.lij  . Vnde  etiam  fi  fit  cylindrus 
eius  altitudinis,  ac  diamtter,AkperfictfS  eius  eail- 
dcin  rationem  ad  duplum  fiip  bafis.quam  altitudo 
adfaJium  cx  prop.i8.lib.5- confc^uctur « ^ 

THEOR.  VI.  PROPOS.  X. 

Supofdes  Cylmdricrt^  fineb^fibus  eiufdtm 
alfttudiKfs  [um  wffiiem  ^ vt pertpherU^ 
V(l  dian.eirt  b -fiumy  vcl  ft  b*!cs  fint  f<- 
dem^  trunt^xt  dtUtiuiines , 

PRobatur.  Nam  fuprrfictc»  cylindri  AC  «ft  *d‘ 
fuperficiem  cylindri  Lh  , vt  rertangulum  x. 
^ualecylindrifX  (upcrficici  ACadrc^angulum 

quale  cylinJncf  fuperficiei 
iK  : fed  ilia  r'>d)angula  habent 
eandem  altitudinem,  ac  cylin- 
dri Ac,  fr  Lh  eiuTd  ?m  altitu- 
dinis: ergo^tiam  inuicem  eluf- 
dem  alcitu  linis  fun:  : quare 
erunt  inuicem  ex  tdib^tf.  ytbafcsjbafes  autem  t«* 
daogulorum  illoru  funt  squales  pcripherljs,  er- 
go dicent  inuicem  eandem  rationem  t quam  pcri- 
pheri'ecylinjrie^,8r  periphen;  eaqi*Snam  diame-. 
tri . Vnde,8r  fuperficies  cylindri  ACeritxd  fu, 
perficiem  cylindri  lh,  yt  diameter  ci  ad  diame- 
trum 1 H . 

Pr.  X pars  «adero  ratione,  quod  xqualia  fuper- 
ficiei  cylmdric;  redanguU^queniur  inuicem  ba- 
li,quiaxquaturperipherijs  cyliodrorum,  & ideq 
fe  ceferaot  inuicem,  yc  altitudines,  ex  1 . Iib.tf. 


THEOR.  yll.  PROPOS.  XI. 

Supetfitiei  Cyltnirua  ftne  htfthus  Jimiliiiai 
Cylindrorum  ad  inuicem  dicunt  frojror- 
ttonem  dufdicaiam  feripheriarum  ,/e» 
phitudmum , 

CYlifldri  Umiles  funt  tlU;qtinraiTi  re^nguU 
per  axem  AC,8r  lh  funt  zquiangula,  & ha- 
bent circa  srquaies  angulos  latera  proportionalia 
V.g.  At  ad  ac,  yt  lb  ad  hi  : qua*  eft  eadem  ac  pro- 
ponio  axis  coni  ad  diametrum,  aut  radium,  vel  ad 
circumferentiam . 

* Prob.  rc  redanguld^n  ^srm  ac  ad  fa- 
perficient  cylindri  ac,  fic  ac  diameter  ad  pert- 
Rberiamcx0ccxprop.7.  Corolf.}.  h.  Vt  autem 
diameter  BC ad  peripheriaro  cx  aci 

Qli  fif  diameter  H|  ad  peripfieriam 

ex  HI  ex4J.  lib.d.  vt  autem  H| 
diameter  ad  peripheriam  ex  hi 

JlPSiJJ  fieexpropof.  7.  h.  CoroU.).  re- 

dangulum  per  axem  Liad  fuper- 
ficiem cylindri  tl,  ergo  cx  16.  iib.5.  vc  rc^angu. 
iumpcpaxemAC,adruperficieni  cylindri  ac,  fie 
redaogulumLiad  fuperficiem  cylindri  li  . ideo 
permutando  redangulum  ac  ad  redangulum  l| 
erit, vc  fuperficies  cylindri  Acad  iupcrfi^itrn  c/- 
lindri  li  • fed  rcSangulum  ac  ad  rcdangulu  lI 
duplicaram  habet  proportionem  laterum  a«, ad  lh 
vcl  acadHiex  ii.l.tf.ergo,  Sc  cylindri  ac  fuperfi> 
cies  ad  fuperficiem  cylindri  li  bab<bit  duplicatam 
proportionem  lateris  as  ad  latus  lh  ideoq;  altitu- 
dinis ad  alcitudinem,vel  diametri  ac  ad  diametrum 
Hi,&idcoex4}.lib*($*p«tiphen4  cx  Kadpeti- 
pberumex  ui . 

THEOR.  yilL  PROPOS.  XII. 

Superficies  Cylmdricre  fine  hafihuSiO-  dtunfe 
alitiudmis , quorum  b.tfes  faralleU,  (y 
redan^uta  per  axem  duda  rtijuiangu/a 
habent  proportionem  compofiuam  , ex  al- 
fitndme,(y  peripheri  a . 

Sint  Cylindri  ca>  tr  ii,  qaormn  refisngnls  pet 
axemCA,8rlLfintcquianguia.  Dicb  eorum 
fuperficies  habere  rationem  compofitam  ex  alti- 
tudine hl  ad  BAslcicudinem , 8e  peripheria  ih  ad 
peripheriam  cs.  Probatur,  (^uia  talia  funere- 
^angula  illis  squalia,  quorum  laterum  a/refura 
altitudinem  exxquet  alteram  peripheriam  . ideo* 
que  ficut  illa  re^angula  ex  prop. xy.  lib.d.  Elem. 

proportionem  inuicem  com* 
politam  dicunt,  laterum  nem- 
pe ex  altitudinibus  , 8r  bifi- 
bus  t qtue  peripherias  cquant: 

, Sic  cylindrice  fuperficies  line 

bafibus  compofitam  contequuncur  propottioncoi 
cx  altitudine,  8r  peripheria  t 


COROLLARIVM  . 

Inc  edoces,  quod  licet  cylindri  fint  obliqui, 
& bafibus  non  pmllclU,  adhuc  tamen  f rop. 

ycrificatur 


H 


I 


DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM; 

TCiificanir,  nam  odciiruin  efl  piop.7.h.  fuperii- 
cicm  horam  cpliodrorum  cfle  zqiulcm  reSingu- 
lum,  eoius  vnum  lacus  lic  zquate  peripherie  cir- 
culi ad  axem  redi,&  ajcccum  ipli  axit  quare  fi  axi 
in  iilis  cylindris  ^cicudinem  menfuremus»  8e  pe- 
riphcriam  circuli  ad  axem  re&i  pro  bafi  fiimamus 
recadcipfis  cuadec  proportio* 
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EXPENSIO  II, 

De  quadratione  fuperjUiei  vnguU 
cylindrica  , 

QVadrsrionc  vngulz  cylindricz  adioaeoic  in- 
^er  infignia  eius  opera  AmbroGus  d Sando 
Vioceorio,  quz  licec  noo  admodum  veniar  in 
Tfum;  qnia  ramen  lingulari  ingenio  excogicau  e(l 
bk  cam  eradere  vifum  eft  . 

DEFINITIO. 

T J ‘Ktiila ejilintirira efl portio lylinOri roOo opia- 
V «e  obfiifio  /luiicircslo  femirSrpfi  . & 
forte frperttKi  eyliodrito  «areata . 

Sic  in  Gg.  pr.  ly . sxm  dicirur  vnguia  cylindrica, 
quia  concinetur  femicirculourci  (cmiellipfi  aom* 
1.1,  & parce  fupetGciei  cylindricp  acsma, 

• 

THEOR.  i.  PROP.  XIII. 

Raflanguluni  ex  continente  , (y  chorda  d 
funfio  (ontadus  perpendicutariler  in  dia- 
metrum cadente  aquatur  reUangulo  ex 
diametro,  ry  eius  poriione  intercepta 
i perpendicularibus  extremo  tangentis 
' deduHts  . 

Sic  as  tangens,  te  due  perpendiculares  ac,sd 
inurcipianc  portionem  diametri  cn , quz  ab 
eacrcmis  tangentis  a,  dr  s,  dcfcendnnt  , Gcque 
chorda  HStl  pundoconcadus  perpendiculariccr 
in  diametrum  XF  cadens . Olbo  redaagiii«m  ea  as, 
CSr  HM  ayaa/e  eUc  re3m;jUo  ex  diametro  or,& per- 
lioae  cotH  Toppi  ia  cdleS,  Mati,  lit,f. 


.V 


zquabitM  redangulo  confedo  ex  medi;s  hn,  b 
HI . Et  idem  dicas  de  triangulo  ahi.  pquianguio 
triangulo  hnm  eidem  . Ideoque  ob  proporriona- 
lia  lacera  redanguluracx  ah,  dr  hm  zquabituc 
redangulo  ex  aL  , S:  un  . Propeereaque  duo  re- 
dangula  cxAi,  8rHN,ScaIludex  hn.Schi  Gmul, 
iilell  redangulum  ex  |S , & uc  zquabuncur  duo. 
bus  exAH,&MU,8rexHi,(lcuMiidcU  redangu- 
lo ex  chorda  bm,  Se  contingente  sA . 


THEOR.  II,  PROPOS.  XIV. 

ReSangulum  ex  duobus  ftnubus , vt  vno 
crure,ey  chorda  inierpobta, aquatur  reSa- 
gulo  ex  chorda  femicirculum  complente, 
Cy portione  diametri  finiibus intercepta. 

Slncduo  nniis  A«i  Sc  bl,  ioter  quot  fle  chorda 
AB>  fltqae  porcioci  diametri  i flnubus  ao,& 
BL  intercepta  . Dico,  quod  fl  flnus  ia  ?num  latus 
componantur.  Se  adhibeatur  chorda  pro  alio  late» 
re  redangulum  conftitutum  zquabiiur  redaogti» 
lo  ex  chorda  am  corapibncc  femicirculum  ■ am>  8c 
diametri  iatercepta  portione  cl  . 

Quod  n ofteadatur  oormaiii  Al  > ducatur,  Sc 
diameter  bm  , 8r  cooiungaatur  puuda  an,  d am  ; 

ericque  abm  redangulum 
l triangulum,  dzqmangu- 

lum  redangulo  ai  M^quU 
anguli  M,dNfuper  euo- 
dem  arcum  ai  iaflfteotea 
funr  fquales . 

• Quamobrem  ex  lib.  6, 
Elem.  prop.  4.  am  erit  ad 
IN  , ve  AB  ad  Al  . Sed  m 
xquatur  finui  tLp  Se  ac» 
fiquidem  nl  , Se  LBflcut  IL,  & Accquamur.dr  ai 
ipn  CL  .*  Ergos  vt  AM  ad  bl,  Sc  ac,  ve  vna  linea,flc 
ABaduL.  Vnde  redangulum  ex  aM, &cl. aqua- 
bitur redauguio  ex  iL,  Se  ac  flmul,  & ex  as  ■ 

COROLLAKIVM. 

Hinc  enafeitur  redangulum  ex  B.L  , Se  ls 
fubteadeace  arcum  refiduum  Lvs,qui  cum 
arcu  efticit  feroicirculuro»  hoc  ioquam  redati* 
gttium  ex  >&Ls  cquari  redaoguiif  omnibus 
flmul  oempe  , & s v , & redangulo  ex  as,  Se 


Qttod  tt  oftendatur, ducatur  diameter  hm,  Se  coo- 
iungatUTMN.  Erit  triangulum  BMNredango- 
kimiqubd  fit  io  fcmicirculo  ex  propof.xS.  lib,}. 
Ducaoturque  ad  angulos  redoScbordzMHysbB 
redaBt,&AL{  angulus  ItaaueBHN,  vepote  dia- 
metri, freaugeotis  ex  propol.H.llb.}. eft  redas; 
Redas  quoque  ex  effediooe  sogulus  i um  . Ergo 
ablata  communi  portione  ihn  ab  «qualibus  redia 
remanebuae  triangula  bsi,  Se  hmh  «quiangula, 
ideoque  erit  hi  ad  Hn  ,vt  h i ad  hm  ex  4,1.6.  Qjurc 
rcdaogulaoi  compoficum  cx  extremis  hb  , & R*s 


floubus  sq,TP,vt  vno  latere, & etiam  ov,8epr,  vt 
vno.  Se  st  pro  alio>  Se  **x,  Se  q v prO  vno  Utere  st 
alioexlfteocc,8r  mt,6c  nx  pariter,  ve  vno  Utere, 
8r  alio  eodem  sa,  dumroodoomnes  chorde  rs,  & 
VT,  Seext.  «quentur  chorde  sa.  Nam  primo 
triaoguU  LSq,Be  q,AS  fune  proportionalia,  eftque 
UadsA,  vesqad  qjt,  dideo  redangulum  cx  ex- 
tremis I4,8eq|i«quatur  redangulo  exq«,&SA 
sncdiisoldem  eft  de  redaog.TM»5r  yt-  equaoce  rcd. 
St  a IU  • Sic  ia  pr«ced.  redangulum  ex  ls,  ^ 
Aaaa  x equaur 
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cquitttr  rcdangulo  it  ?T»  I^qi»  rt  vno»fr  Tt  i 
idell  Sik«qu*lt  proaliot  9/  redsogalum  ex  Ll»& 
OP  rcSangulo  pariter  cx  ov , 8f  rP  pro  pho»  Vi 
pro  alio  deferuiente»ldc(l  ki{  qo6d  u ehordt 
VT  He  cocnpiemefitiim  vfqae  ad  femicircalum  fi* 
cuceft  complementum  chorde  iRffirricde  tlijl 
▼r<]oe  ad  I cum  omaes  tSi  vr  » xv,2^  cet,  fint 
rqiialeaipft  as  . Quare  fingula  redaogulaexfi- 
nubuSySr  chOrJa  sr  ar<]uabnntur  ftngulia  ex  chor* 
daif  intercepcit  diametri  portionibus  qR>  PQ^t 
8t  ret.  fed  hec  rcdangula  cum  habeant  idem  latus 
1.SCX4  lib.x,  Elcm.  eluant  re  Aangulum  ex  i.s«<r 
iR  . Ergo  omnia  reAaagula  ex  finubus  duobua 
pro  V no  latere chorda  pro  alio  cquabuntur  ciim 
duobus  ex  sq,  s&i  8e  my»<r.  redagulo  ex  ts>(^  i,r  • 

THEOR,  in.  PROP.  XV, 

FrgitU  fttpTA  dcfmiu  eiufdcm  altitudinis , 
ac  dumttr/  plana  tnfcrtpta  fimul  fumpta 
erunt  ^tfualia  re^an^ulo  J tota  diamt- 
tro^  O*  chorda  omnes  arcus  inferiptos 
jubtendente  dempto  vlumo . 

Sit  circulus  aORC  baiis  cylindri»  & vngule  fa- 
perhcici  amb»  ioferibanturque  plana  AiD,8r 
dppG*  9t  o PYH.  CV  C2C.  J)<co  hcc  omnu  plana  «• 
Quari  rcdangulo»  quod  6t  cx  diametro»  & 
lubtendii  omnes  arcus  /imul » »|ui  planorum  in- 
feriptorum  lateribus»  vt  iK,ar  exteris  Tubcendun- 
lur  ^Tque  ad  ex  excludendo  ea  vltimum  arcum  • 
ProgrcH*.  i itaque  otiendendum  e(l  prmo  om- 
nia latera  co,  8e  rc  cile  dupla  finuumiQuibut  per 
pendicularicer  infidunt  prouc»dr  ipCa  lupcrhcies 
vnguix»  cx  def.  inllRit  normaliter  bali  aoic  • 
Nam  cum  omnia  plana  triangulorum  SCM,flr  sco» 
*carc.  fioc  reda  fediooi  ab  EUipEs  >Sr  circuli 


Pftgulam  claudentitlernnc  omnes  anguli  «qualei» 
▼tpote  Inclinationis  planomm  » Beet  propof.  6. 
trad.as.  quia  coniungunt  perpendiculares  CM»  tc 
BOtCi  verotfir  bn  fune  normales,  etiam  nd  » Ar  ms 
erunt  normales  diametro  ab»  ideoque  parallels 
cum  ergo  triangula  scM»Sr  mbo  parallelis  confteoe 
erunt  xquianguia»  ideoque  ex  lib.A.  prop.  4.  con* 
ftahunc  cruribus  peoportiooalibus.ideoqi  MC  erit 
ad  cs,vt  OB  ad  sN^red  sic  ex  Theli  eft  dupla  finus* 
cs,vtarqualisdiamctro.  Ergo  etiam  db  eft  dupla 
^iau«  xNf  Ac  fic  dscB»  dc  dliis  cb  Ecfpcdu  f P|&  c;t. 


licet  triingula  htq»  Se  c*t.  non  fint  dellneata  ad 
vitandam  confuitoncffl  • 

PeogrefT.  s.  Hincter&oftendetttrrriaogulani 
ABO  eife  pquale  redangulo  Aib  ae  chorda » Se  bm 
fiiuf  < nam  cum  de  (itbalts  normalia  Ipli  ab  altitu- 
do trianguli  erit  A i»^  eum  ftt  dupla  laterlsi  Se  H- 
nusNE  redanguiumqoe  habeat  pro  alio  latere  aU 
titudlnem  ab  j triangulum»  vtpore  dupix  balis^Ae 
eiurdem  altitudinis  ex  prop.41.1  b.  t . Elcra.  xqua- 
bieur  redangulo  ex  Ai»d^  ns.  Se  1 Jem  dkas  de  alio 
triangulo  b x»quod  xquet  rcdinguluro  ct  kt»  Se 

• KK. 

ProgrclT.  Oftendendum  efl » deinde  trape- 
ala  mre  xqualia  clTe  redingulis  ex  (inubus  Na»5e 
Tft  Vt  vno  latere»  & chorda  ar  confiitutis. 

Itaque  DBrr.  crapcxlum  e(1  redangulum  ob  aiY- 
gulosapud  B»  SerttQios  ex  Theft » vnde  diuisl 
chorda  ef  in  1 bifariam»  Ar  diida  1 v.  necnon  > Se 
per  V chorda  xr  parallela  xz  erit  XDVcriaoguluiq 
redangulum  xquale  ob  angulos  ad  V verticem  c- 
quales  triangulo  vzc.  Vndefupleme  vze  defe» 
duro  trianguli  XDV  trapetium  gdcf  pqu-^bkur  re- 
danguIoxZFB.  Ideoque  fubduplum crit  redan- 
guli  ex  c*E»  I^Fr.  tanquam  vno  !accre,Sr  er  pro  alU> 
conflituti ; (iquidcm  latos  excedens  cf  fuplct  dc- 
Eciens  latus  db pqaall  linea  cz Iph xd.  Sed ctjaa 
redanguluffl  ex  finibus  ex  mb»&  pf»  vc  vno  latere» 
ScEr  eodem  pro  alio»  eO  CubJuplum  redanguhn 
Di»  Ar  r e pro  vno»  e f pto  alio,  quod  de  » dc  M 
oilenCc  fint  in  1.  progr.  dupix  linuum  EN»  Se  fp*. 
Ergo  trapezium  redangulum  defG  ell  xquale  re- 
dangulocx  finubus  BN,*Ar  fh  fimul » Atef  , Ar  fic 
dilcurras  de  aliji  trapezijs  riprdu  aiiorunirff- 
dangolorum  ex  finubus.  Ar  churdis . 

Progr.  4.  Modooflcnde*ur  principaliter  prop. 
Cum  enim  ex  CoroM.  prxe.  omnia  rrdangu» 
Ib  ex  finubus » Scchordit  fint  xqualia  redangulo 
ex  diametro  A|,8r  chorda  be  ex  prop.  iq.h.  Cor, 
Confequenter  omnia  crapexia  prxdidis  redangu* 
lis  ex  linubus.fr  chordis  xqualia  erunt  quoquere. 
dangulo  cooflitutoex  diametro  ab»  Se  chorda  be» 
qux  omnes  arcus  fubteodat  excepto  arcu  aB. 

THEOR.  IV.  PROP  OS.  XVI. 

Quadratum  tx  dian-ttro  non  poitll  efje 
maius  langula  fupctficie,  cuius  aliiiud» 
aijuct  diametrum  ctrculs  hafeos^  cui  te- 
Ha  ejl . 

Sit  Cylindrice  vngulx  ruperficies  acb»  qoe 
infiUat  perpendiculariter  circulo  AOI  »&  cu- 
lus altitudo  i>c  arquet  diametrum  ab.  Dico /mszc 
Jkperficim  eptairato  i&amttn  non  pcfi  eCe  minorem. 
Nam  fi  efi  vngula  bac  mioortquam  quadratura 
ex  IA » affignecur  aliqua  quantlcaf  1 » ia  ^a  qua- 
dratum ex  diansetro  vnguiam  excedat . Fiarqne 
ex  B.Elem.prop.iA.redUngttlum  ezdiamctro»8f  li- 
nea AL  V.g.  quod  fit  xquilcquadrato  I ; At  con- 
fequenter rediangulumex  AB»Ar  ALerit  cxcefTust 
qu&  quadratum  diametri  fuperficisn  vngulx  fu- 
perati  ex  L itaque  puodo  excitetur  normalis  lo» 

Ac  deinde  infcribatur  aliquodpolygonumreguU- 
reeirculo»  cuius  voum  latus  aN  fit  minus  » quam 
chorda  fubtendens  arcum  ao»  Ar  deinde  vngulc 
irapexia,  vt  in  prxced*  propof.  inferibantur  • vt 
AIIT,&CZt. 

Cum  ergo  Rdiognlom  ex  aL>  Ar  a»,  A^  ez  lb, Ac 
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quiJrata  mex  ab  ex  4.  propoC  lib.i* 
Blem.  £c  re^ARgulut*  ex  At|  ab  Gc  xquale  ex  cf; 

fe^ione  fuperficiei » i]ui 
ponitur  quadratum  ex  ab 
diametri  Aiperare  vnguf^ 
fuperBclemt  erit  itaque 

:BUr-? ^JAAB,8rBL«,uric  fuperfi- 

rtei  vngulc  2 Jdcoque  re* 

. rian  gulam  AB  1 & bm  ma> 
ius  ccit  vn^Ic  Tuperfi- 
. cie » dr  taoto  roaps  re* 
Sangulum  tx  ab.  & bm  t 
Tcd  redaagttium  ex  AB»Ar 
Bl^squac  omaia  trapexia 
io^cripta  ex  prf ced.  Ergo 
omnia  trapexta  iafcripta 
efUnt  maiora  TuperBcie 
, , vngulB  > CA  ambit  • 

oood  eftabfurdtt*.  Non  ergo  quadratum  ex  ab 
4iametro  fuperat  vngulae  fu^erfictcta  • 

corollaIriv  m. 

1*  Drm  «UetoJum  de  p»«e  reamgalurup  l«- 
renpcorum  » idcfl  tcaingulis  atcVz,  & rc- 
aingutoM.  &AX.  Nam  rcaanguliim  fob  iH, 
9c  AX  cll  CQua  eom''ifaus  plani*  vngulx  inlcripit* 
Azv,cum  Ungula  infcripia  in  vngulari  fup^rficie 
Mer  oAcalii-u  fijualia  finguli*  leaangulliex 
/fimbDct^rcbuedi*  iDwrineJij*  ex  Cor.piop.i4.h. 
qua  tx  4-lib  *.  iquantut  tcaangu  o ex  m,&  *x 
eum  Imteiurdem  aluiuJinil  N«ex  partibus  aiie- 
staalaicris  AX ; Vodc  fiugula  plana  iofcripu  Aiif 
Kquabuuc  reaangulutn  ex  AX » Sr  M*  faaa . £rgo 
pfxced.  coti(lruatone»iticoa  valebit  argumcntutiii 
& odcndctut  Rcaangulu.n  ex  ai>  & AX  nolJ  eflc 

nums  luperficievngulaii  AlV  . . ., 

THEOR.  V.  PROPOS.  XVII. 

OmnU  pUna  yitguUm  vi  fitpra^  circumt* 
|?;enri4  funi  a.jUAlid  /jundrjito  exdi<i'> 
metro  exceptis  vltimis  dnol^us  tri4/s^alis, 

Sit  Vogula ABBpcircumurftuQtque  eam  plana 
AIO, at  ioLB,at  LMrQ^  & cxt.  re^langola 
ipfi  bali  circulari  vngulc»quf  fit  eiuCdem  altkuii* 
oi$  TB,ac  diameter  AB.  Dicolifcornouredangu- 
laria  trapexta  equari  quadrato  diametri  At  cxelu~ 
deodo  extrema  duo  triaagula  apud  a,&  B,?t  voum 
exipiiselt  AIO  • 

probatur,  «f  Progr.  i.  Oftendeado  planum 
OiLi*  re^Qgulo  ILXZ  c* 
quarijGquidemcum  plana 
circumicripia  fint  redlan  * 
t . gula  trapetium  apud  l » & 
-aAl  redos  angulos  confe* 

Sxquetur,  vndei  puodoV 
medio  duda  parallela  xz 
• I Uteri  II  figura  iLtx  erit 
reSangulum,  8c  in  tnan- 
gulis  zo  V i & vxf  erunt 
anguli  x,z  rediiSr  ad  vex- 
ticem  V «quales  j Vnde, 

& triangula  ex  17.  lib.i* 
£lera.Coroll.  «quiangula 
erunt  A equalia  Utera  zo, 


firxp.  Q^uare triangulo  VXP, quo  trapexium  iLoB 
abundat  pro  triangulo  vzo,  quo  defie  t i re&an* 
gulo  xzLl  repofito  «{uibunrur  inuicem  Ltro,  & 
I.IXZ,  8e  idem  dicas  de  al-js  trapexqt « ^ 

Progr.  a.  Ociodeofien  iendum  cfi  re^anga* 
ium  ziLX  «qua’’i  ledangulo  ex  ci,  &r  ti.  Nam 
in  pr.iy  demonfiratum  e(l  vc,  vel  xt  efle  duplam 
•xc,6r  ideo  «qualis  erit  duple  csj  ergoreriangu* 
Ium  ex  II,  fr  x^equabttur  redanguloexc^t  Ar  u. 

Progr.  j.  Reftangulum  rerb  hoc  ex  1 l , Sf  cs 
oftenium  eft  prop.l  J.h.equarl  redangulo  ex  a b, 
8f  AD  . Ergo  etiam  trapezium  iopl  «quabitur  re« 
Aaogulo  ba,-R:aD{  Et  fte  dicas  de  redangulo 
LMp<^  quodxquetur  re^angulo  ex  lm.  Ar  rH  | ^ 
idtortdianguloex  aBi  R'  oNi  & Gc  de  alijs . 

Progr.  4.  HzCautem  omnia  redangula  ex  4« 
lib  B.ex  ab,8c  oM,  Ikut  ex  A»,  Sr  AO«quantur 
quadrato  ex  ab,  n«]uide{n  habent  iJemUtuS  ab«& 
alterum  fijnt  Tegmc-Ka  eiufJcm.  Ergo  etiam  pU* 
na  circumferipta  xoguix  «quantur  quadrato  ab  , 
9c  remanent  duo  triangula»  vt  aio,  Sr  aliud  apud 
B,qu«  cum  nulU  reiiangula  habeant  correfpoa* 
dentia,  quibus  «quentur,  abundant  Tuper  quxdra- 
(um  ab. 

THEOR.  VI'  PROPOS.  XVm. 

QHadrttum0K  diametro  non  potefl  ePemi- 
nusfupetpcie  vng9U  cytmdnc4  pfiedh 

PRdbatur.  Nam,  fi  poieft  e/Tc  minus  fit  minus 
in  prrced.  fie.  quaniicate'  k,  entque  plana 
TQgul«  circumfcribantur,donec  triangula  lateri* 
liafint  minor*  quantitate  R : fiquidem  id  tandem 
continget,  cum  multiplicatis  planis  circumferip* 
tis  in  infinitam  fctnper  minora  ediciantur . Jgitu* 
quadratum  AB  rna  cum  duobus  triangulis  erit  mU 
otis  fuperficic  vngulari , fcd  ab  quadratum  «qua* 
tnr  omnibus  planis  ctrcumfcripiis  eX  pr^ccd  dem* 
ptls  triangulis  s Ergo  etiam  illa  rni  cum  criangu* 
lis  erunt  minora  fuperficic  vngulari,  quam  cin- 
gunt, quod  cft  abfurdum  . Igitur  fuperficics  vn* 
gulacis  000  erit  minor  quadrato  ab  . 

COROLLARI VM  . 

Hinc  deduces  idem  intclligendumde  parte  fu- 
perficlci  vngularis  n VAm:  Nam  omoia  plana 
circumferipta  vngulz  fiintrqoaliaolieori  fingf* 
la  Gnguiis  redangulis  ex  chorda  V .g  cs,  ^ l«ca 
re  polygoni  circumfcripii  iLj  hzc  autem  «quant 
finguli  redangula  fub  ab.  & («gmemis  dumetri» 
quz  «quant  ex  4.  iib.z.Elem*  re^angulum  ex  an, 
idefi  ex  omnibus  Tegmentis  ao  , & dN  fimul  pro 
voo  latere,  dr  ab  pro  alio.  Vade  plana  vnguU 
parti  A tn  n circumicrlpta  fimul  «quabunt  rodan* 
gulumex  AB,  &AN  dempto  triangulo  aio  . Eiat 
ergo»  vt  pr«c.  propof.  docuimus,  &oftenJecuc 
redangulum  ex  diametro,  Ar  Tegmento  am  nos 
pofle  erfc  minus  Tuperficie  vnguix  a m o eodem 
argumento , qu6  vG  fqmus  antcccd.propof. 


O 


theor. 
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THEOR.  VU.  PROPOS.  XIX.  PROBL.  I.  PROPOS;  XX.' 


Superficies  vn^uUris  prditR*  aqutt 
drstum  diametri,  (y  eius  affiftialte  par- 
tiones aquam  reflangulum/uh  diametro,- 
& figmento  diametri , quod  finu  portio-, 
nem  diuidente  intercipitur. 

PRobatur  prima  pars.  Nam  in  prop./#.  often* 
fumefl  nonpo^e  cfTcreaiust&prop.lS.hulus 
non  polTe  e(Te  minus  quadratum  diametri  ipfa  vn* 
gulari  fuperficie  . Ergo  illam 'xquablt . 

Pro  oRcn Jeoda  fecunda  pirte  (Ic  aflignata  por* 
eiovnguix  A m n«  qu£  determinetur  in  prvced* 
f)g.  a finu  n m . Dico  vngulz  portionis  a m o fu- 
perficlem  cfle  zqualem  rcdangulo  ab»  & an  . 

Probatur . Nam  es  Corolt.prop.i0.  non  poreft 
cfle  minus  przdidaimgulz  fuperficie  a m n»0rex 
pr.  i8  Cor.  non  potellcffe  maius  t Ergo  ei  erit 
squale  redangulum  ea  ab»  aN  « 

COROLLARIVM  I. 

Hliic  ver6  cllicitur  primo  rcdangulo  ea  ai  » 
& dN  cquai£  cfle  fopcrficiem  vngnlarem 
m 1 0 a ; Eo  quia  fuperficies  a n m fit  squalis  re* 
^angulo  AB,  AN»  & ideo  etiam  fuperficies  At  a fit 
cqualis  redangulo  fubAB»&AO.*  Ablatis  ergo 
squalibus  fuperficie  vnp ulari  a t x i fuperficie  vn- 
gulari  A mn.dr  redangulum  fub  ab  ^ & AOi  re* 
angulo  fub  ab,  & AN  contento  refiduum  t m n x 
vngulare  reflabit  squale  refiduo  redaogulo  fub 
At»  & DN  contento . 

C O R O L L A R 1 V M II. 

OMnii  plana  vngulam  ambientia  ioH»8r  c^« 
triangulis  lateralibus  demptis  in  fig.  pr.l7» 
squarhuperficiei  rngulari.  Nam  illa  prop.lS. 
buius  oflenfa  funt  squalia  quadrato  ab  fine  trian- 
gulis accepta: fed etiam  vnguliris  fupetficiesof- 
tenfa  cfl  squalis  quadrato  ab  ; Ergo  erunt  fuper- 
ficies  vngularis»  &plana  ambienda  demptis  trlan- 
gufls  squalia  • 

COROLLARIVM  IU- 

£T  idem  dicendum  efle  etiam  de  partibus, ttiin 
fnperficiei  Cyilndricsttum  planorum  con- 
tingentium V.  g.  planum  contingent  (lop  efle 
squale  fuperficiei  vngulari,  quam  tangit  i t c X»8r 
pariter  LMPQjrquariruperficiei,  quam  contingit 
t mx  n:  eo  quia  fuperficies  vngularii  V.g.  tmxa 
oflenfa  fit  squa^  rcdangulo  (ub  ab.  8r  dm  coq- 
cento  » 8e  eidem  rcdangulo  oflenfum  fit  squale 
planum  contingens  eam  tMP(i»  quare  squabun- 
tor  inuicem  fiiperfictes  tmxn  cooudA»& pla- 
num contingens 


nem. 


yngtJarem  fuperfeiem  pradtUam fecundum 
datam  rationem  partiri . 

Sit  dita  .ngolarli  Taperficln  a>c  dluidenda  f.: 
caaduin  datam  rationem  r ad  qj  fiat , rt  ct^ad 
f > Ita  AC  ad  aliud  CT  n prop.  i lib.tf.  Elcrn.^* 
catttrquefiauiTXi8(  pcrpeodirularii  bafi  j«:  le 
dicorupetficicm  »ngulf  excefle  ad  fuperficimn 
voguUrem  totam  abc»  ti  p ad 

Probamr.  Fadameftqjidp,vCAC3dTc,ideo 
inuerrendo  erit  p adt^»  st 
A CY»ad  AC:fedrtCY  adAC» 

I Q eft  redanguiun  fab 
AC»  TC  ad  quadratum  ac 
ex  I.  lib.0.  A ideo  squalis 
fiiperficies  vngulads  cxs 
redangulo  ex  ac»  1^  cr 
erit  ad  fuperficiea  totam 
squalem  ex  tji.b,  quadra^ 
to  AC,  npad<X^cx  ptop* 
I0.1tb*5.  Elenu  > 

COROLLARIVM. 

VNde  patet  fuperficfennn  pagulArimn  feg- 
menta  efle  ad  tnuicem  ia  ea  proportione» 
qnl  diametri  baleos  frgmenta»  cum  ofleofum  lic 
TC  efle  ad-CA » rt  fnperficies  vnguiaris  potcjo  XCK 
adtoram  fuperficiem,  8e  cl  ad  CA»  vt portio  icK* 
fupfrficiet  vngularis  ad  totam»  8c  ideo  ac  dtame* 
terent  adcL  fegmenram  hwrtentio  »vi  tota  fu- 
perficies ABC  ad  portioAem  fuperficiei  cb  : qua- 
re ex  squo  yc  erit  ad  cL,  vt  fuperficiei  portio  ess 
ad  portionem  tsc.  • 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  etiam  patet:  Vogubrem  fapcrficiea» 
cuius  aldtado  fit  diameter  eam  obeioere 
rationem  ad  flipcrficiem  cylindri  eiofdcm  altitu^* 
nU » qoam  diameter  circuli  ad  pertmetrum . 

Nam  fuperficies  cylindrica  cfl  squalis  redan- 
gulo  ex  diametro  CA » 8e  peripheria  cuo » at  fu- 
perficies  vngulariS  efl  squalis  quadrato  diametri 
CA,  fed  hpc  dno  redangula  cum  fint  eiofdcm  alti- 
codinis  diametri  habent  eandem  proportionetm 
qnam  bafes  .*  Ergo  habent  eandem  propottionen, 
quam  diameter  bafis  quadrati  squanot  vngais 
fuperficiem  ad  peripheriam  bafim  rcdaoguli  cy- 
lindricam fiiperficiem  squantis . 

Infuper»  d partes  Yogubris  fupeifi.-ici  cylin» 
dries  eodem  arcu  contents  V.g.  cxx  ad  cxoh  ha- 
bent eandem  proportionem  { quam  portio  diame- 
tri CY  ad  portionem  peripheris  cx . N*™  ba  eft 
fuperficies  cxx  vngnJaris  ad  totam  vogularens  fu- 
pcificiem»  rt  redangulum  ex  yc  » ca»  cui  patt 
squacurex  didis  prop.ip.h.  A Coroll.  ad  quadra- 
tum AC»  cui  tota  squacur . 

Tota  ecfb  rngularis  fuperficies  cfl  ad  cylin- 
dricam fupeificicra,  vt  quadratum  ac  ad  peripb^ 
ris  DAic,  diamcirique  AC  redangulum:  Cylin- 
drica verb  fuperficies  eft  ad  portionem  Cylindri- 
cam cxoh»  vt  peripheris»  diametrique  redangn*’ 
Ium  cfl  ad  redangulum  ex  arcu  xc  , d diametro 
CH»  rei  CA  f Qaucex^dfuc  ita  erit  fuperficies  xxc 

ad 


DE  svjerficiebvs  CORPORVM.’ 


aiportioti»aeyl!fijricimcxoBtVt  redan^lum 
cx  ACt  4r  er  « «rcu  cx»&  diame- 

tro CA»  qux  eft  ea^iem  ob  eanidem  re^angulor  um 
aleicudinem  t quam  ac  regmcnci  ditmctralis  ad 
•roimcx»q«il«per&ciciq  cyboirieaiii  Arragu- 
larcffi  fubccadic . 

THEOa,  YIII,  PROPOS.  XXI. 

Superficies  vn^ularis,  fuius  uintudo  dU^ 
meter  ad  [uperficiem  vnguUrem  puam- 
cumpue  dummodo  teS^nful^  hjft  cn* 
culatt^  efl  w altitudo  ad  altitud/nem» 

DEtur  rogata  AXC»  cuiua  altitudo  eadera»  ac 
diametri  CA  redanguU  ba(i,&  alia,quf  cum- 
que ADC  (imiliter  redangula,d:co  abc  GiperAciem 
cn*e  ad  fuperficie  ADCitrC  altitudo  at  ad  altitudini 
SD  : Qu^  vt  o(lenHatur|duc«ncaraddiametrum 
normalea  lF  i&  mt,&  quibus  ^liar  nor- 

iniles  per  CupcrEciea  ragulares  ducaotor  8e 
TL,  al>x(t  placet,  (ungantur^ue  puo- 

LA»  ik  MAi  A(  Na  • Sicut  etiam  punda  Lo  * Sr 
MV.fitxc-  Eruat  itaque  omnia  triangula  Ltt.dr 
MViitfr  cqulangula  ioter  fe  ex  17.  lib  1.  cum 
anguli  apud  £,  r»  redi  Hnc  & anguli  A 
M ^nt  iaclinatioots  planorum  Atc.AfiC  «quale*  ex 
firop.l8.trad.Jt.  idemdiciidc  triangulia  lid» 
*8e  MTV»  9c  ^ eaodeoa 
> yt  M L C rationem  • Qnadere  « re 

EI  ad  TR » fic  Et  ad  MT>  re 
autem  IL  ad  mt{  itaeft  ad 
ladTV.  Ergoobprop./#. 
lib.5.  ob  eandem  propor» 
tionem » quam  dicuot  ei- 
dtm  terei«  it  erit  ad  tri, 
rt  u>  ad  rr  - Ideoq;  etiane 
planum  Aibteodeni  aetr, 
eri(  ad  planum  fuperfici6 
TViDAdKcndenfjrt  tu  ad 
DA  ex  propof.i4«trad  tp. 
cum  fittrapctiumeiuldem 
tltltudinis»  8e  Rc  dicas  de 
omnibus  alijt . Qujpropter  cum  (iogula  pUnt 
maiora  infcripta  ad  Engula  minora  lUic  rt  bafi* 
maior  ad  minorem  V.g.  rc  st^ad  xq>  qu«  eft  ea- 
dem, ac  AB  ad  oc  4 etiam  onvua  maiora  ad  omnia 
minora  Itmulex  prdp.u.lib  f.eaademobclaebuoc 
piopontoncm  , licet  multiplicentur  fecunddin 
quamcumquc  multiplicationem  poflibiiere  1 ideft 
proportionebafis  AB,  adDsbafim  Te  relpieitnc. 
At  illa  plana  mulciplicata,rt  rt  pofluot,  faperE- 
cie*  rngulares  implent,  8r  xquanc,ergo  etiam  fu- 
perficief  mgoJarii  aab  erit  ad  rogmltreai  TuperR- 
ciem  Axi>,  rt  altitudo  id  de  « 

COROLLARIVM. 

HOc  anteffli  quod  dtckur  de  tota  eodem  argih 
mento  concludit  de  partibus : cum  ata  par- 
ci vngul{  plana  omnia  Infcripcibilia  ad  parti  aty 
iafcriptibdia  plana  eandem, obtineam  proportio- 
nem, rt  RT  ad  T V ob  ratiooem  prcdidtm , tdeft  a 
VtAgad  DE.' 


SS9 


THEOR.  in.  PROPOS.  XXXIV. 

QuJifcmnque  fuptrfctti  va^uUris  a/iuJis 
eB  reSangulofab  dimetra  hafts  cireula- 
rit , &•  etusfuferficiti  aliuudtae  can- 
unto , 


Sltfuixrficief  ,pgtt|jris  acp»  hjbent  bifim  cir. 

cuium  tCAK  • Dico  eam  e(Te  xqualem  re^ao- 
gulo  ex  diametio  ba.  6c  a)cituJine  cp  • 

* Fiat  enim  Tuperficies  ^ngulartt  cah»,  cuius  al- 
titudo Hc  eadem  ac  diar%tri ; Jam  oltcnrum  e(l  in 
przced.  rupeinciem  rn- 
guUrem  ctua  elfe  ad  fu- 
perEciemvnguUre  cpaa, 
vtalcitudoilc , ided  dia- 
meter BA  ad  alcitudiucm 
PC  : *Q  lare  etiam  quadra- 
tum dumetri  ba,  fcu  alti- 
tudinis iic  «quale  fuper- 
ficiei  ACBH  erit  ad  fuper- 
Eciemrnguiarem  BrcA.ve 
HC  altitudo  ad pc  altitudi- 
nem i fcd  rt  HC  ad  AC  , ita  eft  quadratum  hc  a<f 
redangulum  ex  BC  ob  eandem  aPitudinem 
ex  i.Iib.6.  Ergo  quadratum  HC  adruperficiem 
rngularem  baca.  Se  ad  redangulum  fub  cA,  & ia 
eandem  habet  rationem  altitu  linis  hc  ai  altitudi- 
nem PC  : Ergo  ex  prop.  9-  Iib»?.  «quancur  inui  - 
cem  fuperEcies  apca,&  redaogulum  Aibc?  > Se 

pA  contentum . 


H' 


corollarivm; 

Inc  etiam  eft.  qu6d  fi  detur  porlio  roguiaris 
m M.  fuperficlei  EOB,h«c  fit  «quilis  reAaugulo 
quod  fiibii  fcgmento  diametri,  Sefc  altitudine 
cdtinetur^Qcitt  fuperficies  ArC  «quatur  reiSangu- 
Io  fub  c'  aititadine,dr  totobifis  diametro  AB.Nlara 
pofita  fuperficie  rngulz  «qualis  altitudinis , ac 
diamecrt,ertt  fuperficies  *AC  «qualis  redingulo 
fub  AB*  Ar  at  ex  propor.19.  huius  Cor.  l.  hoc  iiaq; 
redaogulum  ab,  Se  ab  erit  ad  fuperfictem  soB,vt 
fuperficies  o*b  «qualis  illi  red.  ad  fuperficlem 
«andem  boa{  idefi  cx  pr«ced.  huius  Coroll  rt  uc 
ad  CA,  rcl  «qualis  a b ad  cp ; nimi  rum,  vt  rei^in - 
gulum  AE,AA  ad  redanguium  eiufdem  altitudinis 
Pc,  BE } que  eft  eadem,  ac  bafium  ab  vel  Hc  ad  pc, 

qu?  eft  eademacfuperficicrumcstad  os  «Reda- 

gulijm  itaque  idem  be,  Se  Ab  ad  tedangulum.PC,8c 
AE,  Sr’ad  fuperficlem  soi  eadem  ratione  refere- 
tur, vtHcad^c.  Qi^ate  ex  H*  hb.J-  Elcm.  qu6d 
idem  ad  rtrumq;  eandem  rationem  dicat  , quam 
hc  ad  Pc  fuperficies  rogularis  roB,dr  redanguium 
fnb  iA,&Pcecunt«qu*UB* 


' '?r  ^ * c.tii 


PROBL. 


5<fo 


TkACTATVS  XXXI.' 


PROBL.  II.  PROPOS,  XXIII. 

fuperjicievngiilari , eumi  cylindri 
fi,  fil  tirculnt,  & altitudo  itijHalisiitt~ 
mtiro,  &•  data  in  ea  aliijna  portione-,  illi 
portioni  arjualem  in  alia  aliqua  fnper~ 
fete  vngulari  mucnire . 

• 

S]t  Jica  rngtila,  n vult  propofitto  At*>  In  ea 
fcgmentumBlCt  oporteat  fuper  arcum  ah 
poftioiwm  efiiccreilicuiui  fuperficiei  vngularis, 
ctatz  pohiont  nc  stetur . 

Ex  arcu  dato  ah»  & arcu  portionis  datat  Ei  duc 
normales bn»  iOad  diametrum  te  agantur*  Fiat 
deinde  redangulum  ex  MN  cquale  re^anguloex 
EO}  TE  cx prop.45.Ub.!.  Elem.  & alterum  lacus 
cius  cueniat  u*»  Ducatur<}uc  parallela  ipH  ma> 
perque  pun  Aum  d » & diametrum  Te  agatur  pla- 
num exhibens  cllipUmDE.  ExHita(]ue  deduca- 
tur HL  parallela  ipA  fupetficies  aoHl  (^ua- 

bituc  fuperAcIei  lec  • 


Frobatuf  . Et  primo  f quod  rtftangulum  «t 
» N}^AD  arquale  At  fuperficlel  adhi.  Superficies 
iQa”  efi  ad  fupcrficiem  ahol  ex  prop.ai.h.  Cor. 
Tt  AB  ad  AD » boc  efi  ob  eandem  alritodinem}  tt 
rcSanguIum  e a»  fr  mN  ad  redanguium  cx  mN»  5r 
FMyfed  fuperficles  bqha  eft  «qualis.  redanguJo 
cx  BA}&  MM  ex  18.  huius  Cotoll*  Ergo  etiam  ui- 
perficiet  cx  prop.tx.  1.6.5.  -Ekm.  DAUL«quamr 
redangulo  ex  mn»  Ctpm  . 

Progr.  j.  Cum  ver6reStngnlymMN»8f^iiex 
conftrudione  equetor  redaogulo  Tfi&  oE»8r  hoc 
exprop.18  hbiutCoroli  fuperficieidat^ cie;  (e- 
qaituriqobd  fiiperficies  ahdl  fqocturfupeificid 
iic. 

EXPENSIO  nr* 

De  /uper^iiciui  conuexis,  qtue  conum 
ambiunt . 

COni  fiiperficict  cieferuit  ad  inucoicniiis  quo- 
que  alias  fuperficles}  vt  Tpherx,  firfphprof- 
dis  Elliptici}  & cftera . Vndeoper^  ptetiujivcrlc 
cas  diligcatius  inueftigare . 


"\r 


theor:  i.  PROPOS.  ixiv. 

Super ficitt  eOnica  rtHi  corti  circuLtris,{quoi 
femper  inteUigitur)Hnt  l>afilius,e{i  leqwi^ 
lit  feHori  circuli , emut  radius  fit  coni 
latus  ,&  arcus,  Jil  tequalis  circumferen- 
tU  baRs , 

Sit  conus  ABC»  cuius  bafiten*  DicohiMirr  fu- 
ftrficiem  effe^uultmfeffm  drewti  ace»  eoius 
radius  fit  ac  latus  coni,  8r  circumferentia  est 
fit  «qualis  circumferentis  bafi$  conkp  CkBC . 
Probatnr  • hiam  circumferentia  cie  efi  arqoa* 
C lis  ex  hypotfacfi  circum> 

ferentiz  cKbc,  fune  au- 
tem tum  vnios,  cum  al- 
terius perpetu6  fad« 
^alibet  dioifiooe  ^ua< 
lia  latera  ac»8^  A||  cilm 
ergo  latera  cum  coni 
fuperfictem  diuideom 
omni  dioifionepolEbib 
tum  fedoris  , tt  \}Sit 
rhbcenfir  «quali  nume- 
ro diuifionum  afft&g  femper  fint  «quales»  etiam 
omnia  plana  inlcriptibtlrj}  vel  rircnmrcriptlbilla 
«qualia  eruoc.  bpc  adeo  multiplicata  non 
excedunt, aut  minus  funt  Aiperficie  conuexa  coni» 
vel fuperficir  plana  fedorit  ABC  » aiioquin  sdliac 
multiplicari  poflenc;  Ergo  ipf«  ioperficres  equa- 
buoturiouicem  • 

COROLLARIVM  , 

Hinc  educitur,  quod  fi  fi)t  triangulum  rediiS^ 
neum  fcdoH  Cas  «quale  ex  prop.4.  trsA. 

5.  nempe  quod  bafim  confequatur  dimidio  c/r- 
cumferentix  cis  erqualtre,  te  latera  laceri  acAoc 
erit  «quale  etiam  Aiperlicie;  conlc«:  itrm  fi  fiat 
redangulum  dimidio  periphec  « ce  Ccdoris  Cae» 

8t  altitudinis  ac  hoc  irem  erit  «quale  fiipetficiel 
coniep.  Cum  «quale  fedoriACAcxiftac  ex  prop» 
4.  traft*jo. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXV.  ‘ 

Superficies  conica  reSi  coni  efi  cequalis  fu- 
pcrficiei  redi  (ylmdri,  qui  habeat  eandem 
altiludinem,ac  latus  coni,  O"  femidiame- 
trum  hajis  conicu  pro  diametro  fure  bafis, 

SIC  conus  ABC  redusiSr  detur  Cylindrus  dbfu 
redus » qui  habeat  pro  diametro  db  femidia- 
metrum  oc*  te  altitudinem  ef  «qualem  lateri  ca  . 
Dico  fuperficiem  coni  bac  cffe^ualcm  fupcrficiei 
cyliodri  hfob  . 

Probatur . Nam  cx  Coroll.  s.  Conus  reAoi  ia 
fua  fiiperficic  eft  «qualis  redangulo  fa^o  ex  la- 
tere «qualtdimidiatc  circuroferenciv.  6r  altitudi- 
ne «quali  lateri  ca  . Dtml- 
A dista  verbperiphcriacircBli 

blcb  eft  peripheria  fida  fu- 
/ \ p«r  diametrum  DS  , & alti- 

cudocquaJitlatcriCAeft si 
excoQ- 


i 


DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM:  Jff, 

Ei^  fnp«6cles  conic»  BCA  Dico  incflV  fup  erficiem  cpnl  Atc  ajfuoerficiem 

f«ao  « latere  cquali  pe-  ctrcompoUtani  c jrlindra  »c,  vt  lacus  ca  ad  altitn- 
' • * * dinemLc  - 


r.p  u altitudine  ; fed  huic  cx  prop.4 
rrBcicseCyliadrica  BVSixqaatur , ergo 
i cjrlin^rica  cylindri  »rEH  eft  fqualiJ 

coales  AK. 


Fiat  eaim  fiualis  altitudo  cyljndri  lateri  ca  , 
fit  t^Supcrficics  cylindri  fc  ad  foperficie 


theor.  in.  PROPOS.  XXVI. 


Sttptrficics  coni  rcHi  fme  l>afi  cfl  aqualis 
emuloycmus  femidi*meter  jit  nudia 
froforiionnlisinttrfonidiamtiritm  infic» 

(ftitti  latus . 


PRobatnr.  Cylindri  fiiperficiei  tlroi  In  pracc. 

fig,  eft  «qnalii  circulo,  cuius  diameter  fitme- 
dia  proportionalis  inter  diametrum  oi,  k altitu- 
dinem ar  ee  prop.8.  huius  : Sed  altitudo  ai  ell  z- 
qualis  lateri  ca  ,k  diameter  na  ex  cffeRione  elt 

* ......  imvA  ^«lan_ 


MuaUs  femidiametro  oc.  fuperficies  eer4  ^Un- 
dri  te&i  Daur  eft  zqualis  fuperfieiei  coni  reSi 


ecci  umHr  en  —i -- 

■AC  . Ergo  circulus  cuius  diameter  ficmedia  pro. 
portionalis  inter  na.eel  oc  femidiametrum.  k in- 
ter altitudinem  •».  »cl  latus  ca  zqua  is  foperficlei 
cylindri  erit  etiam  zqualis  fuperfieiei  conlAic. 


COROLLARIVM 


HInepatee  quomodo  fiipcrficleS  coni  refti  in 


..i  circulumiSt  fuperficietn  cylindricam  tranf- 
formetur*  vel  quomodo  circolua  i vel  cylindriM 

(uperHcipi  U fupetficiem  conicam  traifundi  pof- 

Na»  fi  Tuperficiea  coni  rcai  fii  in  circulum 
transferenda  media  proportionalis  inuenta  ex  pro. 
pof.itf.lib.0.  Imer  radium*  «flatui  coni;  circuli 
quxfiti  diamecrom  dabit  • 

Si  ver6  id  cylindri  fuperficiem  fit  mutanda  fu- 
perficies  coni  femidiameito  oc  tamquam  dlime- 
tro  fiat  cltculut,  & cylindrus  eiufdcro  altitudinis, 
ac  latus  coni  in  eo  eirenlo  pro  bafi  (itus  habebit 
Xuperfieiem  zqualen*fopetfieiel  conicz . 

At  d contra  fiet,  fi  cylindri  fuperficies  In  coni 
fnperficicm  fit  mutanda  aflumendo  femidiametrfi 
pro  diametro,  & axem  pro  latere,  quid,  kin- 
celligiuir  de  obllquia  cum  oftenfum  fit  pquari  cy- 
I Indris  refiis  ciuidem  circuli,  k altitudinii . 

Quod  fi  circulus  In  conicam,  rcI  cylindricam 
fnpecficiem  fit  trasferendui , tunc  femidiametto 
cius  duz  extrpmp  propertionales  inuenientur  ex 
prop.ii.Trafi.itf.kex  ijs  fiataltitudo.k  diame- 
ter cylindri,  rei  altitudo,  k radius  coni,  k huius 
cylindri;  Gue  enni  fuperfieiei  erunt  circnlo  yqua- 
les. 


theor  IV.  PROPOS.  XXVII. 


1 


«r 

- — ruperficiem 
cylindri  ucft,  vtalci* 
tudo  Lc  ad  altitudind 
SL,rt  colligitur  ex  ro. 
h.  fcd  Tupcrficies  cy- 
lindri f B eft  eqoalis  fu* 
perficiet  conicf  ia* 
HC  ex  di^fs  prop.i)  .h. 
«f  altitudo  iLcx  ctfe- 
Aione  pquatur  lateri 


coni  CA  . Ergo,  vt  eft 
altitudo  Lo  cylindri  ad  latur  coni  ca  . $lc  fiiper- 
ficiet  cyUndrica  f ad  co  nicam  bahc  • 


T H E O R.  V.  P R O P.  XXVm. 


Superficies  coni  reSi  luhentis  Ums  requale 
diametro , eH  duplo  fu*  bafis  aquale. 


Sit  conus  /f^ui  ycDx  habens  latnsFO  cquala 
diaroctio  FD.  Dico  eltts /uperfeiem dkpUtn 


_ elttJ /upnficicm  ditoUm 

Probatur  fuperficies  coni  f*dx  eft  ^nalii  cX 
prop.af.  huius  fupetfi- 
ciel  cyljndricf  CA^qua- 
S lis  altitudinis  AB,ac  lacus 
^'»«f  fuperbafim  radium 


NF  bafis  conicf  pro  dia. 
metro  ci  hibencem:  fed 
hyceft  oduplafu;  bafii 
coS{  quia  cum  eadem  al- 
titudo, ac  femidiametrl 
tc  faciet  duplam  ex  dic- 
tis propof.9.  h.  altitudo* 
totius  diametri  ficiee  quadruplam  . V nde  ba  ^a* 
metro  coni  cqualia  * fif  dupla  bc  faciet  odupiam; 
bafis  verb  c^i  fxd  eft  quadrupla  bafis  aCj  cum  fic 
in  duplicata  proportione  diametronnn  Pt»  ad  Bc: 


*ll  f/4  VfJZWl  VIWSAV  w»  xus  r s*  m,  • 

Ergo  erit  fubdupU  fuperfieiei  cylmdric^^  ca  : Sed 


l&tgU  «I  K iuuuu^»4i  iU|rc>  iivs.s  svy  vn  • -Jbu 

hyc  fuperficies  cx  propof.ay.h.  cquatur  luperficlei 
coaic(  cum  fic  foper  dimidium  aiamecri*«f  eandem 
altitudinem  * ac  lateris  coni  confequatur . Ergo 
etia  bafis  conicaFXDcnc  fubdupU  fuperfieiei  coni- 
ca pcDX*6f  fic  fuperficies  conica  erit  ipfius  dupla. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XXlX. 


Superficies  prodibit  Coni  fe  haiet  ad  futun 
bafim,  vt  latus  ad  radium  bafis . 


- Coni  redi  circularis  fuperficies  ad  fuperfi- 
ciem  cylindricam  redama  cuius  bafis  dia- 
meter sequetur  radio  bafeos  coni, eam  con- 
fequitur  proportionem , quam  latus  coni 
M eius  axem , feu  altttudsrtem. 


SIc  conns  A(C,  k cylindrus  re , mins  bilis  f L, 
in  qui  diameter  tLfitdimldluiodiametciici 


It  in  fig.  prje.  conui  o«  f ,’euius  latus  gP 


triiuguli  per  ixcm  fit  equile  diiroetr.  n* 
eyliodrufq;  ac, qui  hibeit  Uteri  CF  altitudinem  p- 
quitem,k  ideo  diametro  DF,  kraditi  nf  bafis  co. 
ntez  pro  diametro  bafis  fup  BC,ericque  fuperfieiei 
cylindrica  coBAzqualisfuperficteieoni  d.f  eon- 
nexp  ex  prop,27.h.  iliaque  conidh  fuperficies  ogf 
faabebic  proporrionem  ad  duplum  bafis  cylindri 
COI,  quam  altitudo  BA  cylindri  ad  radium  cylindri 
>L . Siquidem  fupra  oftenfum  eft  in  CocotI.  pro- 
pof.p.  b.  Cylindri  fupcrficirm  , quz  fir  eiufdem 
«lutudiais,  ac  diameter  dicere  eam  peopocrionem 
Bbbb  ad 


.1 

1 


, $6t.  tracta 

Ad  duplum  Cu9  bant*  ^am  altitudo, r<u  «xis  ad 
radium.  & ideo  fupcrficies  conixqualis  cviindri 
fuperiidci  eam  proportionem  dicet  ad  duplum 
balis  cylindri»  ^ua  altitudo  cyliodri»feu  latus  co- 
ni ad  radiu»  fed  radius  huius  aaeft  ni  fcmiradiuS 
badsconi  ex  didis, &ba(is  Jpfa  cylindri  efl  Tub- 
<}ttadfupU  baiis  coni  ex  prop.jj.Jib.  tf.  £iem« 
}deo()ue duplum  illius  baDs  cos  ellzqualiS  dimi- 
diae ba/ia  coni  Dxa  . Quare  ita  erit  latus  com  fc 
diametro  df  cqualc  ad  radium  bl  cylindri»  rei  Te- 
miradium  baila  coni  i f;  vt  Oipcrfictes  coni  dcf  ad 
dimidiam  bafim  Dxf  ipHus  coni : £t  ideo  erit  la- 
tus cF  coni  ad  radium  NP»  vt  fuperficies  coni  ciuf- 
dcA  ad  totam  baHm  Tuam  dxf  . 9 


THEOR.  yu  PR0P05.  XXX. 


* Super/kies  coni  rcBi  <d  fnitm  citcuhm 
habet  proportionem  , ftam  latus  ipfms 
coni  ad  radium  ipjius  circuli. 


SIe  conus  aBc  » S:  circulus  quicumque  bf. 

Dico » quod  ita  Hc  ruperficles  conuexa  coni 
ab  circulum  Bf»  vt  e(l  latus  Acadon  radium. 

Probatur » Habet  enim  fuperficies  coni  bac  ad 
circulum  fuz  balis  xoc  eam  proportionem»  quam 
Jatus  AC  ad  radium  ocfuc  baltsex  pr.s5  h.  Quia 
radius»  quiert  media  proportionalis  inter  latus , 
Oc  radium  baHs  coni  facit 
circulum  Tupefficiei  coni  5- 
quale  ex  atf.  b.  ergo  ex  al.  , 
i Euc.Cor.  Circulus  ^qualia 
fupeiliciei:rrit  ad  circulum 
ba^i<,  vtpotc  figar»  fimiles,  vt  ca  latus  ad  co  ra- 
dium fc. in  duplicata  ratione  fuorumdiamccroru. 


COROLLARIVM. 

HIneqt  eft  > quod  fnperficics  coni  CAB  iit  ad 
qucmcumque  circulum  FE»vt  quad.  ex  me- 
dia inter  ca»  8e  co  ad  quaUraturo  diametri  ve, quod 
cifctilus  ex  media  xquans  fuperficicte  coni  ca$, 
Jta  fit  ex  41.  lib.  tf.  ad  circulum  FB  « 


THEOR  VII.  P R O P.  XXXI. 


T V S_  XXXI. 

CEO  erit  ad  reliqaom  antlulum  ciDi  OiX»  9t  coni- 
ca fuperficies  tota  lcd  ad  totam  bjfim  CEA»  vel  rc 
AlB  fuperficies  conica  ablata  ad  ba/im  ablata  aob. 

Progr  Quod  verb  fit  tota  fuperficies  conica 
^tD  adbafim  cfiD»  rt  fuperficitr  conica  a^eb  m4 
bafimAFB.  • 

Probatur  . Quia  ita  efi  latua  At  ad  ea^ 
dium  AN » vt  LC  latus  ab  radiu  CM  » q>i»  eft  eadem 
proportio  ob  parallelas  ex  4.  lib  6,  propterea  eric 
cx  id.  lib.  5.  eadem  proportio  fupcrficieicc.i.D 
ad  bafim  AED.quam  fuperficiei  aLfb  ^«d 
bsllm  AFBtCum  fit  eadem  vni  terti»  proportioni 
AL  ad  an  ) vel  CL  ad  cu  jo.h. 

Progr.  y.  .Cum  itaque  tEcD  fnpcrficies  fie  ad 
CB  o bafin , vt  cL  ad  CM » &r  hxc  fir»  vt  al  ad  A M 
eric  etiam»  vt  reliquum  ca  «x  cl  fublato  al  ad 
rcliquumcoexcM  fublatoAN.  Verum  iamofien- 
fum  efl  progr.i.  qu6d»vt  lcbO  rupcrficle*  ad  cto 
f^rficiem;  ita  efl  refidua  frofii  coni  fuperfi- 
ciesAFBCED  ad  annoIumciDOxt.  Ergo  ex  rtf. 
lib.y.  vc  fuperficies  fruftt  conici  afk^  ad  tnatf. 
lumCEf)6xiieaefl  ca  fegmemum  Uteris  meofa- 
rantis  ad  co  frufium  diametri  • 


THEOR.  VIII.  PRO  P OS.  XXIII. 


Superficies  conici  frufli  coni  refli  analis 
eft  circulo , emus  femiiiameltr  fit  media 
proportionalil  inter femijtamelros  bafium 
infima,  (^fuprema  tamquam  vnahnca, 
tS"  latus  fiujli  coni , 


SIe  conus  .\Bc.  1 in  quo  bafis  Infima  oi,8r  fupre* 
macEcooftituintfruftumcont  cebo  . Ex  ie» 
&Horadijs  vna  linea  fiat»  & incer  illas»  & ce  me> 
dia  proportionalis  fie  inuenta  TL  . Dico»  quod  fi 
hoc  radio  defcribacur  circulus  pQihunc  dfc  frufii 
fuperficiei  conicxCEcB  «qualem  . 


"Superficies  frufli  conici  eam  habet  firopor- 
tionem  ad  annutum  planum,  cui  mfiflitt 
quam  fegmenium  lateris  eam  menfur an- 
tis ad  jegmenium  annuit  illum  menfu- 
r antis. 

Sit  fupcrlicies  frulli  conici «FKiDiqarnuii. 

furetur  fegmento Uterts  ac.  Se  annulut,  cui 
infidit  iJcciDOXi , 8r  fegtr.-cntum  diametri  illud 
meoruraucislifco:  Dico  ita  ede  in  proportione, 
vt  cA  ad  co.  ita  fuperficies  frudi  conici  afKid 
«dannulum  planum  oooxi . 

•*  * Progr.  r.  Probatur. 

Ita  ed  cd  toiiu.cooi  fu- 
peificies  c EDt  ad  to- 
fuambafimcED.vted 
fuperficies  coni  alsi  fru- 
di coni  ablata  ad  fuam  ba- 

*r*  ablatam.  Ergo 

^ *— * ^ gj  propof.i  1 .lib.  J.  reli- 

giia  qtiOqtfiipetficlM  Ar» 


Probatur, Sr  Progr.  I.  Nam  6 Inter  AO  fatus. 
Se  Hc  femidiametrum  media  proportionaf is  ioue- 
niaturur  ex  hicFN  velut  feroidianetro  condi- 
tutus  circulus  pk  pijuabit  fuperficicffi  coni  lAc  ex 
prop.  16.  b. 

Progr.  1.  Fiat  deinde  refiangulumex  Ii,arCA, 
<]uod  fit  AT,  6r  tfiud  cx  OH  , & >c , quod  fit  IF,& 
undem  aliudex  xc.  Se  ti,q.od  fit  xc,  rei  er.quod 
erit  pquale complemento  TZ  ex  propof4»,  llb.i, 
£fem.  Idcoque  trit  rxAangula  at.  Se  xr,  dr  sx , 
ided  rz  pquabunt  rcfMogulnm  af  conditutum  cx 
A°,  8c  CB , ref  zqualicF  • Et  Goomon  ZFCXT  x- 
quabit  rcAangulum  FZ  nimirum  duo  redangula 
alteram cxxc,&cu,&alteram et  ic,&Eli  ipo4 
rcdangulum  oz  equetur  scdingalo  6t , idcit 
complemento  rz . Progr. 


i 


DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM:  }<?} 

THEOR.  X.  PROPOS.  XXXIV. 


Progr.  f.  laiieafteur  snt£  media  proportiona- 
lis Inter  zT,  &tY  linea  tv|*  qoadratutn  «X 
Tvcqiiabi^ur  reftanguloTZ,  licinutniccur  me* 
dia  proportionalia  tL  inter  ro»  xi  nempe  inter 
latna  tc»  8r  inter  duos  radioa  M > dr  Hc  » dr  qua* 
dratnm  exTLcqnabit  redanguliun  fx>  nempe  ex 

didis  progr«  s.  gnomonemilii  redangnloxqua- 

leni  srrz  • Idcoque  duo  quadrata  T&  xqiia- 
bant  quadratum  ex  sh  arquale  redangulo  af  ex 
latere  coni  coco  aG,  9e  radio  cH . Ratio  eft  > quia 
illa  duo  qivadrata  es  T V,  8r  tl  xquant  redangu- 
lam  AF  quadratum  quidem  tv  redangdlaro  ta»  at 
quadratum  tl  gnomonem  rellqaum  ^FYZ»&qoa- 
dratum  fn  e(l  «quale  redangulo  af  . 

progr.  4.  Cum  itaque  (it  circuius  ad  circoltm» 

Tt  quadratum  ad  quadratum  es  dtametria»  feaex 
femidiametriaespcop4l.lib  tf.  Elcm.  Ideo II duo 
<|oadrati  TV,&  TLxquant  quadratum  FN  > etiam 
circuli  et  >Uis  coofttcuct  tL  quales  fune  uu 
8rFQ  ,clrcuK  xquabune  drculum  fn  » sel  rz. 
Cum  ergo  circulus  ex  px  occupet  totam  fuperfi- 
ciem  coni  cAij  circuius  autem  es  ruperfxcicm 
contCA*,  reliquus  quoc^e  circulus  pq^rquabie 
reliquam  fuperbeiem  friMi  coni  esse  • Q^ndo- 
qi^m  circulus  P&*  & pQ^cquant,  et  fupradidam 
cftcircttlnmKP«qui  totam  fuperficiem  coni  fua 
planitie  cxcquac. 

THE0R.  IX.  PROP.  XXXni. 

Stmtltu'tt  conorum  reflorum  fuperfeies  fine 
bsfiffus  funt  in  dupheau  proportione  alti* 
tudinumy  O*  ptrtphaiaYum « feu  diame*^ 
trorum , aut  radtorum  . 

PRobttur.  Namlimlles  coni  fune  illi»  qui  «• 
qudibas  angulis  ad  verticem  continentur |TC 
OPX»&ozs.  Quare eumtriangula  ad  axem  re- 
danguia  olE»  dc  ors  Goc  fimilia,  erit  ot  ad  l R»  vt 
Ot  ad  Tti  Se  penorr^ande  oi  adoT»  vt  ir  aJ  ts  » Se 
Ideo  vt  oR  ad  ol>autPR  adxS|Crpariter>vc  peripbe*  . 
ria  f X ad  peripheriam  ex  TS  ex  4^.  1.6.  fed  co- 

ni ruperGcies  ^qualis  cR  redangulo  fob  vno  late- 
re>&  dim:dia  circumferentia  c6prebenG>i8r  redi- 
gtfla  fimilia  fune  in  duplicau 
ratione  laterum  homologorum 
Ergo  etiam  conicc  fuperGcies 
cnint  in  duplicata  ratione  fe- 
mictreumferentiarum»  Sc  late- 
k rumjfeditaeft  fenMCircumfe- 
^Xferentia  ad  femlcircumfereQ- 
« tiam»  vt  tota  ad  totam  , Se  tota 
circumferentia  ad  totam  cir* 
cumfcrentiami  et  diameter  ad  diametrnm  ex  pro- 
p0f.4f.lib.tf.  tfrrt  femidiameterad  femidiame* 
trum^d  perpendicularis  axis  ad  ax£ . Quare  dupli- 
cata proportio » feu  laterum » Ceu  axium , Ceu  dla- 
raetronuot  feu  radiorum*  feu  circumferentiarum 
cftillaiquain  vnitts  coni  fupcrBcies  habet  ad  alii 
fuperficiem  alterius  coni  fimilU . 

COROLLARIVM. 

Hinc  eft  conos  «qualium  hafium  referri*  vt 
altitudines,  qu&d  cylindri  qqualcs  ipCtiqua 
habet  pro  altitudine  latus  coni*8r  pro  dumetro  ra- 
dium*  Ar  ideo  ^qualium  bafium  referantur*  vt  re* 
dangula  fibi  ^qaalia*  ex  peripheria  • 8r  altitudine 
Ipforum»  ideft  cum  fine  qqualis  peripheri^*  rt  aT- 
tudt  nes* 


Couic4  fnpetfictes  conorum  reBorum  fimilium 
haheot  proporttonem  compofitam  ex 
lateribus » C?*  femtperipherta  • 

PRnhatar . Quoniam  calem  proportionem  etiam 
cjtmdrice  «quales  eis  fupurfictes  inter  fe  ge* 
runt  * nempe  compofitam,'»  proportione  altitu- 
dinum, 8c  periphertarum  ; altitudo  vero  cylindri- 
ce fuperficiel*  qu««quet  conicam  eR  «qualis  la- 
teri coni»  ficut  pertpheria  femiperipherix  ex  pro- 
pof  34.  huius.  Quare  etiam  conic«  fuperficies 
hohebunt  lacerum  coni  » Ac  femiperiphcciarua 
compofitam  proportionem* 

THEOR.  XI.  PROPOS.  XXXV. 

Superficies  tonorum  reSlorum  esndem  alti^ 
tuditem  habentium  fe  habent  ad  mui* 
ctmy  vt  peripharUtOut  diametri , 

Sint  duo  coni  eiufdem  altitodimi  acd.  8r  yhl  » 
erit  triangulum  per  axem  cao  ad  triangulum 
per  axem  att*  vt  baus  CD  ad  bafim  Hl  , fed  bafis 
CD  diameter  ad  m.  diametrum  cR  vt  femipertphe* 
rlaexcpad  femiperipheriames  Hl»  Ac  ideo»  vt  la^ 
tus  «quale  femiperipheria  ex  co 
reRangulI»  cuius  alteru  latatiAr 
altitudo  fit  ad  ad  femiperipheri^ 
ex  «quale  latus  eius  repagu- 
li* cuias  alcitu  Jo  Li  eadem.qua 
AD.  Sed  repingulum  cx  I Itero 
(quali  fcmipcrlpliecjy  cD  ad  re- 
,Pangulum  ex  latere  equali  femi- 
pcripberia  «L  eiufdem  alc  tudi- 
nlseR»vt  bafis  ad  bafim  »ideR  vt  femiperipheria 
ad  femiperipberiam  * vel  vt  peripheria  ad  peri- 
pberiam»  vel  0x43.  lib.tf.  vt  radius  ad  radium  , vel 
diameter  ad  diamecrum»ergo  erit  etiam  faperficiet 
coni  CAD  ad  fuperficiem  coni  hil  ciufdem  altitu- 
dinis* vt  radius  ad  radium*  vel  vt  diameter  ad  dia- 
inecram*vel  vt  peripheria  ad  peripherlam  bofium» 
vel  vt  medietas  ad  tpfaruro  medietatem  • 

E X P-E  N S I O IV. 

De  peperfide  Sphgroidis  Elhptid  . 

QVimaisiquodTidecim  apwi  aatharct,nooc)uiD 
_Jixc  faptrficle*  tetragoniOno  fubaSa  fue» 
rii.cuabimus  tamen  pro  ooRris  ritibua  eam  a* 
planam  ruperficiem  regere . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXVI. 

* Sphteroidis  Blliptid  fuperfeies  ad  fuper- 
ficiem fpbjerie  fe  habet  , vt  fiperpcief 
Ellipfis  ad  fuperficiem  dteuii. 

Sit  Tphera  abtx,  te  circalua  maaimut  In  ea,8r 
Bbbb  a lpb{> 


fphfroi(fMineoAtvs,qux»fr  exprimat  Fllipftm 
fphfroidcm generantem . Oico»quodvt  fuperfi. 
eies  elhplie  ai  vz  cft  ad  fuper6ciem  circuli  ahvx; 
iic  (itluperficies  fph^roidts  ad  TupcrBcicin  fph;re. 

DIuMacur  auvx  circulus  in  Tph^ra  maxtrriut 
in  parte*  «quales  » Sc  tt&g.  (l^caotur  normales 
ad  diametrum  aV,&  fQ^t  Se  pM>quc  fcca- 

banc  ellipiim  in  l»R>N|  eruntque  applicata?  in 
elhpii  li  Per  paru.s  ergo  circuli  hp, 

8^  ellipfis  I».  ducantur rrdxtqux ex  oilenlispro» 
pof.  72-  Trjd^  «4.  ct^nemene  in  T diametro 
matoi  I proiiudo  • 


Sic  C ducantur  redx  rOi  SeXft  1 conuenlent  In 
«Fsme-rum  produdum  maioie,  Se  tandem  OV,& 
Nt  *n  V , fic'  dicas  de  alia  parte  . Itaque  omoia 
eruor  iriaogoU  rquicrura  HTx,  8c  IT2  arqualis  aU 
ti.odinis;,  ficut.  &•  PS»,  *•  V*'*  'f':  ■ 

licantur circumuoloi  In  fphera,^  In  (pheroide 
iolcribfot  fegmenta  conorum  Io  fphfra  qui- 
dem «ax^»fr  C»t.ln  fphjroidc  ID2RY.&  cct. 

Pr.bartcu  itaque  eft  in  primis  horum  legraeo- 
rorum  rphero^dc  in(criptorum,&*  cft.  fuperficiem 
zpa.iy  clTc  ad  funeificiem  conicotu  Tegmentorum 
InTcnjnorum  Tph^ra  xehpo,  vt  fupcrficics  16«  *<I 
fuptrBciem  ^Hxr.  fegmeroru,  qu*  circulo, eUipfiqj 
inTcripta  funt . Spatia  iq>i.  fcmicIlipTis  fuue  ad 

fpatisfemicirculiLQpM.CcutRQfJMadfORM.&Cft. 

vt  femidiamcicr  it  ad  fcmidiamcirum  lb  ex  prop, 
14.1  rad  19‘  Ideoquc  dupla  Ipforum  1ZI.Y  adiiP* 

XC  erunt,  vt  diameter  12  ad  diametrum  Hx  . Vt 
auicm  diameter  1 2 ad  diametrum  XHJ  fic  eft  circu- 
lus icz  ad  circulum  xfh  ex  piop.;j  lib.tf.  Elem. 
itj  cuculus  tx  i.t  ad  pc  circulum  cum  rsdij  ap- 
plicatarum cllipf»  & MN,«f  c«t.  vt  propor.72. 
eadem  cii.  conic.  iiot  ad  radios  circuli  finui  pq, 
Se  OM  in  eadem  proportione,  sc  femiaiis  1 1 td  fe- 
midiametiumiH.  Vt  autem  circulus  id2  ad  cir- 
culum Htx,  iic  «ft  cooi  fopctficic*  ciufdem  alti— 


cidinit iDZrad  coni  TuperficlemNacr^  eandem 
dticndtnemexorop.ltah  vt  circulus  ex  RYad 
circulum  cx  pc.  fic  eft  fuperficies  coni  pvt  ad  co- 
ni Tupertictem  ^.Tob  eandem  alricudinem»  ergn 
vt  fopcrficles  ixYddniad  Tuperficieni  cooi  arx. 
hUoque  ablata  fuperficies  coni  R tt  erit  ad  Tuper- 
ficiemconiPTO  ablatam,  vchtpcrficie*> coni  to- 
tiin  iTZad  totam  fuperficietn  coni  htx,  0r  adeo 
etiam  reliquum  fuperficies  UDZY  erit  ad  fuperfi* 
ciem  HfXcE.vt  tfota  ad  totam  , ideoqoe  vt  Tpatiuni 
planum  izYft  ad  fpatium  planum  HXPC,qnm  etiam 
fpatiordm,Vc  didum  efi  fic esdem  ratu>,qiif  - iz 
ad  ffx  • Idem  ofiendes , Sc  eodem  prorfus  argu* 
mento  de  fegmenris  RrNiyfirPopc,  quorum 
fuperficies  eircularei  erunt  in  ea  proportione, 
quodeonueniantin  eundem  verticem,  qua  bafea 
ctrcularet»&  ideo, qua  diametri  circuloru.Cc  i Jco» 
^uafpatiadiameiHtcontentaYiLNSadrcro , Sec. 

Cum  ergo  fingular  rrgmentorum  conicorum 
fuperficies  fphfroidelnfcfjptorum  ffint  ad  lingu- 
las fiiperficiei  fegmmtorum  conicorum  fph^ra 
fnfcrlptorum,  vt  fingolr  fupefficletpUn»  tUipfi 
generanti  figureinfcrlptx  ad  fingulat  rupecrtcies 
figtir^  infcnptp  circulo, omno»  quoque  ex  propoli 
i^.I.^.erunt  ad  omnes  in  eadem  proporciont  ft, 
cooicar  fuperficies  fphfroide  Infcript*  ad  omnti 
fuperficies  conicas  fph?i'a  infcnptas,  vt  omo« 
planx  fuperficies  cllipfis  ad  omnes  planas  fuper- 
ficies  circuli.  * 

Qubpofito  infcribancurtot  fuperficies  conlcf 
circulo, & fph^roidc  ellmcica,  quoJ  pollue  inferibi 
muUipIicats  litcribtts  figurf.dr  cllipli,«c  circu/o 
infcrioiar,  quoufquc  pofiiuu  multipltcari,'  hzc  in- 
feriptioomoe  fpatium,  quod  inter f uruam,&  rc- 
5am  cfl,  occupabit  alloquln  fi  adelTctIocu», adhuc 
noua  infcriplio  poflet  inftitui  contra  hypoihcfim ; 
Quamobrem  cum  omnis  poQibilis  multitudo  co- 
nicarum fuperficicrum  fohera,  fpheroidcquc  i» 
feriptarum  ^qucntipfam  fpherar  fpbfroidifquc  fu* 
perficiem : Srcur,Acpofiibilis  mulcitudolaterum 
io  multilatero  circulo, cilipfique  inferiptoxquant 
Ipfos  circulum,  &elliplim:  Erit  IpatiumellipGs 
Ipfj  ad  circulum, vtfuperficiea  fphf  roidls.fqu^am 
generat,  ad iuperficiem circuli; quod  erat^ofteo- 

dendum. 

THEOa.  II.  PROPOS.  XXXVII. 

* Superficies  fph4roidis  Elliptici  e(l 
lis  fuptrficiei  fphjerd , emus  rxJ/w  wk- 
dU  proportionalts jit  tnter  uxes  msiorem, 
0^  minorem  • ^ 

SJt  fphera  ACED,dt  fphfroides  ellipticam  AFci. 

Et  inlcribantur  in  eo  corpora  ex  fegmcot** 
conorum  conflata,  vt  In  anteced.  fadum  fi- 
gura folida  fphf  roidc  Infcriptaad  figuram  folidam 
fphera  inferi  piam,  Tt  diameter  o»  ad  diametrum 
co,  velvt  fpatium  Ellipticum  acee  ad  circulare 
fpatium  CAED,  quoad  fuperficiero  referetur. 

Rurfus  fupra  uftearuoi  eft  cum  ageremus  de 
planis  fuperficlebus  ex  propof.sj.trad.  jo- Ia* 
perficiefigur*  circulo  Hixt  infcriptf  dic  qqua* 
lem  figur^  tamundem  laterum  EUiffi  aofe  ra- 
fcriptc  eo  quod  mi  diMtieter  fit  media  pro- 
portionalis imer  o f * 8t  c ® . Modo  ante 
omnia  oportet  oftendere  9 q“6d  fuperficies 

quoque 


TRACTAtVS  X X Xl:; 


Nam  HlQ^eoniM  habebit  proportlatiem  dami- 
eattm  ad  commi  CDl., quoad  fupcrficicm  fuat  bafia 
ambitii«  HI  ad  biHs  ambitum  cd,  fiquidemlant 
com  fimiles  reai,  co  quod  angulusHMn  «qualia 
angulo  hqL  ob  parallHaa  Mn>StQL  fit  equalla 
anguloco  fH>  idtft  ob  eaodf  rationi  angulo  c&.a* 
<juoi  fubtendat  fimilem  arcum  Hn,  8e  cm  cum 
ergofuperficici  faciantcum  aaceundem angulum 
apnJ  Q^et  apild  &.  erunt  fimiies  coni  coftii 
Qjod  cum  ita  fit  fupcrficics  coni  CDftt&  hiq*  n- 
pote  in  duplicitaj»  peop  jj.huiua,  ratione  fua* 
rum  ctrcuUriurnoafiumiar  ideodumecrorum,  dl* 
cene  ad  inuicem  eam  proportionem  i quam  cF» 
ad  CD.  fi^Tujdcm  ex  effeaione  cp,  hi  , 8c  co  luQt 
ttea  eontinu*  proporiioaalea»  Ideft  tjoam  Tpatium 
Ellipticum  c«T  ad  fpatium  circuli  cdoP,  St  ideo 

quam  fuperficici  gW>ofa  frufti  conici  cfST  ad 
foperficiem  rotundam  froftt  conici  fph^ra  in- 
feripti  coopci  pr*ced.  propof 
Coni  quoque  fuperficks  luNQ^rh  ad  coni  opii 
In  dupBctta  ratione  chor»Jp  n*»  ad  chordam  oF.que 
eft  eadem  ex  fS  dib  ac  H « diametri  ad  co  diame- 

trom.  8r  Ideo  habebit  proportionem»  quam  s*  a® 
co»&  quam  cum  fit  eadem  ex  propof.7**traft.a4» 
fTadoF  . Cum  ergo  fit  totoi  coout  mq^adto» 
tumCDa»vt  ablatiy  i*N<i  ad  ablatum  OfR  quoad 
{tipecficiem»  erit  etiam  tefiduum  ftuAum  conicum 
Ht  H»  ad  Iruftura  conicum  CDOf  iit  foperficic»et 
tota  BiQ,ad  totam  cot  fupecftciem»8t  ideo  io  dn- 
plieata  ratione  Ht  ad  cd»  qu?  eft  o»  ad  co , 8f  qop 
▼e  didum  eft  ruperficiei  frufti  conici  «fst  td 
ruperfictera  frufti  conici  COO^  * EtitaargumM- 
taberit  de  «lij»  fefmentil  cooleii,  « et  mulu- 
plicatit . • r 

Quadcrecum  finguUf  fruftonun  conicorum  iu* 


Q^d  cum  Ita  fit  mndooftendendum  eft  fuper* 
ficiemquoque  fphprp  BRIL  efTeeqnalem  fnpcrfi- 
cici  fpberoidicp  acbp  . I(f  autem  nftend  tur.  Non 
enim  eft  maior,  aut  minor  rupcrfiriei  fpctp  lhki 
fupeificie  fphfroidali . Er^o  «quabteur  . Namq; 
fit  maior  fuperficiea  Lim  fphf^f  . Tuncfuperft- 

ciet  LKHi  dicet  ad  Tuperficiem  fphprp  ACeo  maio* 
rem  proportionem  > quira  ruperficict  fpH^roidis 
Elliptici  AOrG;  fij  itaque  V fuperficet  ltlit  In  qua 
dicit  maiorem  proportionem ; ita  quod  fi  illa  a fu* 
perfide  Cphcre  lhki  abfrindereturj  tunt eandem 
proportionem  diceret  ad  fuperficiem  f-^hprp  ac^d 

?|u4mfoperfiele*fpheroidit  Elllptiei  aciF  • In* 
cribantur  itaque  tot  ftgmcnta  coniea  in  fphera 
LHKI  { donec  dilfcrcntia,  qup  inter  Tupcrficiem 
fphft«  medtar»dr  inCcriptam  figoiam  fit  minor 
quantitate  V . Igitur  figura  inferipta  Iphp-pL^KI 
dicet  maiorf  pcoportionem  ad  fuperficiem  fphf- 
ricam  ACio.quamfuperfieles  fpherolditcibpticl 
jtcBF»eum  ad  hoc»  vt  diceret  cande’  tota  diffcfcnria 
Vipfi  figurj  inferiptp  ruperficicl  debuiflet  defi- 
cere. C^arctaotb  maiorem  proportionem dicce 
fuperficiei  inferiptp  figurp  eonicp  aocb,  Sctantb 
dicet  maiorem  proportioaem.  qaam  figura  in- 
feripta  fphjroidi,  que  fupcrficicfpheroidis  minor 
eft , Sed  fupra  oftenlum  eft  dicere  eandem . Ergo 
diceret  eandem  propotiionemidrrtBlorem  ad  eao* 
dem  fignrj  conice  infcriptf  fpbf^  aciP  uperfi* 
ciem»  quod  eft  abfurdua  • 

Quod 


de  SVPERFiaEBVS  CORPORVM ; 


qttoqne  ex  Tegmento  eonicoHiHN.  dfcpt.  quod 
conuexum  IntcIHgis  refertur  ad  cooe  Tegmen* 
tum  eomcum.etpote,  quodconuexumiotelllgen- 
dom  fii.rtHiMn  Tunerneies  plana  ad  coo^Tuper* 
iiciein  pUoam»  Sc  fic  de  fingulis  aJijS  • 


perficte»  Tph^ri  lhki  inTcrintomm  Tehabeantad 
finniu  Tunc  ficie«  conoru  Tphgra  aceo  inTcrIp* 
tora»vtcontcpfupfic(ei  Tph^roidi  iTcripteadeaT* 
dem  conicas  fuperficiei  Tph«ra  InTcriptas  .etiam 
omnes  ex  prop.17  lib.f  Elem.  taliter  eruocadom- 
aes«  Quaroobrem  tota  Tuperficiea  froftorum  co* 
nicorum  Tphsra  lhki  inTcriptorum  Te  hdaebit  ad 
totam  fuperficiem  figurp  foltde  conorum  Tegmen- 
cis  confi  it«  fphera  acio  InTcripte»  et  Tuperficies 
figorp  folidpex  fruftts  conicis  in  fpheroide  Ellip- 
tica InTcripte  ad  eandem  Tupcrfictem  figurp  Tolii^ 
aepa  • Quare  ex  prop.(7>lib.t.  Tuperficies  figu- 
rp  Tph^raLHKi  inTcrtptpequabitur  figur^  in  Tphp* 
roide  inTcripr«  agfe:  cum  eidem  eandem  tocu 
oeat  proportionem : quam  cr  adeo,  eel  quim  Tu- 
perficies Elliptica  A6FL  ad  circuli  Teperficiem  ac- 
Di . 


fgg  TRACTATVS  X XXI.  _ > ^ 

Quod  fi  dlcitar  »d  fpliprlc«m  rupcrficictn  ACto  Ai  noti  fit  quaniitit  • Dico,  «uod  cx  h jc  innenlri 
fapi^cie»  LHKi  minori  in  proportione»  quam  poterit  etiam  quantitas  dui  fuperficlci  conocir*  . 

fpbcroidilis  fnperficie*  Actr  fit  affignau  diffc-  Nam  planum  per  axem  ita  fe  lubet  ad  Itiperficiem 

rentia  v » qne  fi  deficerer  Tph^roidali  Tuperficielt  connexam,  »t  diameter  ic  «d  pcriphcciam  »cd  ■ 
tnnc  diceret  eandem  proportionem  • Infcriban* 


tur  ittqne  io  rpb(roide  tot  /egmcnta  cooica,dooee 
differentia , qoj  intermediat  inter  fphproidia  fn» 
perfieiem  * & fuperficiem  conicorum  Tegmento- 
rum infcriptorum  fit  minor  fuperficie  V.  Igitur 
figuraXllipticp  fph^roidi  inTcripta  dicet  maiorem 
proportionem  ad  Tuperficiem  (phpr^  acto  qnam 
ruperficiea  Tph^rc  i-Hxi  • cum  vt  diceret  eandem 
d^cret  illi  deficere  tota  differentia  V . Ergo  mul* 
tb  maiorem  dicet  ad  figur^  conicc  inferipte  eidem 
fph«r(  ACiD,  qup  minor  efi»  & multb  maiorem» 
qudm  figur^  ex  Tegmentis  conicis  eonfiar^  ipb^r^ 
LHKiinkriptp  Tupeificies,  quf  minor  cii  . Sed 
fupra  ofienTnm  cfi , quod  dicebat  eandem  figura 
fph^roidi  inTcripu  ad  figurp  conicf  Tuperficiem 
inlcript(  Tpbf  ra  aced  , qnam  conicc  figure  Tuper- 
ficies  LHKi  inicriptg . £^o  dicem  ean- 

dem • & maiorem,  quod  ^ impofiibile  • 

COROLLARIVM. 

EX  hoc  doArinaclard  dedadtnr  Idem  dicen- 
de Tegmentia  Tph^roidaiibui  V.g.  deTcg-. 
mento  sTi,  nempe  quod  eiua  Tuperfictes  fit  arnua- 
lia  Tegmenti  TpfifriciNMxTuperficiei , cuius  iub- 
tenTa  mN  fit  media  proportionalia  inter  Tubteniam 
Tcu  applicatam  sT,dr  chordanfOP:  Eadem  enim 
prorlus  demonft  ratio  ealci,  ende  eam  non  repli- 
cabimus. igitur  cognoTcetiedoris  (ph^roidalls 
Tuperficiem  xsiTx  , fiquidem  Illa  confiat  fuperfi- 
eie  conica  sxT  , 6e  Tuperfieie  Tegmenti  Tphf roida- 
)fs  STX>  nempe  «qualis  fuperficiei  Tegmenti  mhk, 
{phzrc  • Hic  vero  etiam  deduces  Tphproidalem  Tu- 
perficiem AOiPteffemadrupiam  circuli  lhii  talia 
eft  enim  Tupctfieiea  iphpr*  Hxlt,  cui  «quatur  ref- 
pc Au  Tui  circuli » ceteraTque  fimiles  proportiones 
ex  ttio  ingenio  reoaberis  • 

E X P E N S I O V.  ^ 

Ve fuferficie  CMiufcum<fue  corpori  f ciratUris 
*i  axem  fuum  relU  . 

CVm  multa  dentur  corpora,qu^  neque  conoi- 
dem  paraboiicum  auc  ellipticum  imitantur » 
fed  videntur  omnino  irregularia  , videndum  ta- 
men eft  ao  iliorum  aliquo  modo  area  inueoirl  poT- 
fit,  loquor  autem  de  iilii,qut  axe  Tuper  Tuam  ba- 
fim  diccAd,  normaliurqoe  iofiftaot  • 

THEOIUI.  PROPOS.  XXXVIII. 

* Omne  corpus  t^uod  ex  pluno  axem  circa 
fttum  cirumHoiutofofmatMrJhabet  planum 
per  axem  ad  fuperficiem  conuexam  in  ea 
ptopomone , qua  hafis  dtameter  ad  peri- 
pheriam  hafis,. 

Sit corpns cx  parabola coaftaoa reAum ad ax6 
cniiM  TupcrficUI  plani  per  axem  da- 


Nam  fic  fiiperficies  iac plana  non  eft  ad  con- 
nexam BACD,  vt  »c  diameter  ad  edc  peripberiam  . 
Erit  ergo  V.  g.  Tuperficlea  plana  bac  ad  conuexam 
SACD  in  maiori  proportione  quantitate  Z;  tali  mo- 
do, qubd  fi  quantitas  z d Tuperfieie  plana xac  tol- 
leretur; tunc  ea  Tuperficies  plana  bac  effet  ad  cocu 
iicxam  corporis  dati  bacd,  vt  bc  diameter  ad  peri- 
pheriam  bdci  InTcribantur  itaque  tot  reAangula 
donec  Tuperficiea  eorum  mioua  differat  i Tuperfi- 
cleplani  per  axem  abc,  quam  quantitas  X eX  paop. 
x.Tr.^o.  & fit  b«c  minor  difterentia  quantitas  x. 
Ergo  quia  rcAanguioru  cs,&EH,Src«t.  inTcrip- 
torum  Teriet  minusdiffert  a Tuperfieie  plani  per 
axem  bac  , habebunt  maiorem  proportionem  ad 
Tuperficiem  conuexam  corporis dirt  bacd,  qudm 
diameter Dc ad  peripheriam  roc:  Verum,  ve  ac 
diameter  ad  peripheria  bdc,  iu  efi  ro  diameter  ad 
peripheriam  smo,  8e  ita  efi  teAangulum  in- 
Teriptem  tr  ad  Tuperficiem  TruUi  eyhodnci  omfb 
cum  fint  Tuperficies  eiuTdem  alrtcu Jtnis , at  vt  vo 
rrAangulum  ad  mofe  fuperficiem  cyliodricam,its 
efi  HLreAangulum  ad  mLh  Tuperficiem  cylin- 
dricam ex  prop.t . iib.tf.  cum  liteiurdem  alticudi- 
nia  reAangulunv  iili  Tuperficiel  aquale  ix,  pr-4* 
tr.h.  Quareexpcop.17.  lib.f.  tota  Teries  refiao- 
guloromad  totam  {eriem  Tuperficierumc*  norun 
conuaxameric,  vt  diameter  aliquis  y.g.  ro,  vel 
IC  ad  peripheriam  aliquam  puta  fmO  , vel  IDC* 
ScdrcAangulornm  ioTcriptorumomnium  Tuper- 
ficies ponitur  habere  maiorem  proportionem  ad 
Tuperficiem  conuexam  corporis  dati  badc;  quam 
diameter  bc  ad  peripheriam  BDC.  £t  Tupetneies 
eadem  rcAaogulorum  InTcriptorum  habet  ean- 
dem proportionemad  Tuperficiem  ipTorum  cylin- 
drorum conuexam»  quam  iC  dbmeter  adipc  pe- 
ripheriam* Ergo  cum  eadem  planorum  Tuperfi* 
cies  rcAangolorum  InTcriptorum  «d  conuexam 
corporis  dati  badc  habebat  maiorem  proportio- 
nem , quam  ad  cylindrorum  conuexam  Tuperfi- 
dem  ex  lB*lib.f.  erit  maior  cylindrorum  Tuper- 
ficies » quam  cootincotis  corporis  badc,  qood  eft 
abTurdum . 

Quod  fi  pooss  obtinere  Toperficid  per  axem  bac 
plana  ad  Tuperfiesem  conuexam  corporis  dati  badc 
minorem  proportionem:  fit  differentia  qnititas  z,’ 
qu«  fi  adeffet,  addita  Tupetfic^i  planx  : tunc  cTTet 
vt  diameter  BC  ad  peripheriam  bdc:  Tunc  cl^ 
cumTcribantur  reAangula  adeo  multiplicata , vt 
differentia  X fit  minor, qaim  z,quam  obtinent  a 
Tuperfieie  plana  bac  plani  per  axem  duAi , A erit 
adhuc  minor  proportio  reAangulorum  dreum- 
Tcriptorum  ad  connexam  Tuperficiem  badc  corpo- 
ris dati : quam  BC  ad  BCD : Fiam  na»  vt  priui  fru- 
fta  cyliodrica  circa  reAangula  • ReAaogalaqnc 


DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM. 


acinioram  omoium  Tuperficiem  e^unt«vttc>d 
BPC  . Cucn  iuque  eadem  redanguIorumAiperfi- 
cie«  ad  fupcr/iciem  cylindrorum  habear  eandrm 
proportionem  bc  ad  bdc>  & ad  ruper/iciem  badc 
corporis  dati  minorcmtquam  K ad  sdc  erie  maior 
exis.iib.d.  fuperficies  corporis  dati  badc  licet 
infcripca  fuperficie  circumfcripu  redanguiorum; 
^uoded  ablurdu  • Cu  ergo  fuperficies  plani  per 
axe  dicae, oec  maiore  proportionem,  nec  minorem 
proportionem  ad  coouetam  fgperfictem  , quam 
diameter  ac  ad  peripheriam  loc;  Dicet  itaque 
eandem  proportionem  : quod  erat  odeadeadum  . 

COROLLARIVM. 

i 

ITaquecum  noca  lic  didit  pp>^^.Trad  jo.  fu* 
per/iciet  plani  dudi  per  axem  conotdis  para- 
4>olici,  quar  eft  parabola,  etiain  ruperAciet  eius 
conuexa  patebit  fise  bafi  coaftderata . Nam  ira  fe 
parabola  per  axem  duda  io  coooide  parabolicofe 
habebit  ad  fuperiieiem  conuexam  ipiias  , ?t  dia* 
meter,  feu  applicata  axi.  ad  peripheriam  circuli, 
Sttc  eo  remidumetro  deducitur  • 

E X P E N S I O VI. 

De  [nferjicie  ffhdu  menfuranda  • 

ARchtiDiedes  ,dum  roJIiditatcm  fphcreper- 
quiredet,  hoc  nobis  indigne  flrobiema  re* 
liquit,  ouo  fphcricam  Tupct ficiem  Cumma  facilica* 
te  meorararepolTemus,  quod  cum  apud  ipfum  ob- 
fcurd  omnino  tradatur,  nos  clarrds,  quam  fieri 
pofilt  explaOire  carabimus  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXIX. 

chorda p4T Alt! jt  coniuagentes  latera  aqUA* 
lia  figura  circulo  mfcnj>ta  parium  nui> 
mero  Uterum  , omnes  finmi  tamquam 
vna  ad  diametrum  eam  habertt  propor- 
tionem , quam  chorda  vmm  Utus  dia*t 
metro  coniungens  ad  ipfum  Utus* 

Sit  pr^o.  fig.  duodecim  V.  g.  laterum  circulo 
infcripca.  Ulco,qu5d chorde  BC,tp,t(o,iT,ML 
comungentes  lacera,  &*  parallele  eam  Kabem  pro* 
portionem  ad  diamet/um  ad,  accepte  tamquam 
VBa  linea,  quam  habet  chorda  CD  Tubteofa  omni* 
bui  arcubus  ftmicirculi  vno  dempto  adipfam 
latus  CA  fubceadtns  arcum  reliquum  | quod  ve 
odendacur  ducantur  rede  de  vna  ad  aliam  xCiRV, 
u»&Li,que  erunt  parallele,  v epote equaliala- 
ttra  etniuagentes,  Se  ideo  omnia  triangula  a O ■ , 
oo , rtQj  ie  cet.  erunt  equiangula , vnde 
ct£l.l.d.  prop.41.  Cor.  habebunt  latera  Circae* 
quales  angulos  proportionalia  , eritque  vt  bo  ad 
OAtfic^ad  OP,8r  ita  c<^ad  qp,  &fic  Pt^adqx . 

Sic  quoque  cs.ad  $N  ,Sr  ixad  Kn,  fircet.  Quart 
Ucat  rna  aJ  voam , fic  omnes  ad  omnes  cX  prop. 

J7  lih.p.ldeolineahY  omnibni  chordis  BC,fBiCN, 
Ti,ML  extenra,ita  erit  ad  totamjdiameerum  AO,vt  ■ 
TU  V.  ^^oi,  vel  oc  ad  rnam  oa  j Sed  v c cR  oc  ad 


5^7 


o».  It,  CD  ronlangrai  tani,  diametro  ad  *c  Ia. 
«s  «prop.  tt.  lib.a.  ob  reSangulorum  (im.lito- 
dioem.  Ergo  quam  proportionem  omnea  cb.Fi, 
» Cft.  ennuincratz  iiuinque  , .elut  »na  V.  g.  r h 
ad  diamctroni.hanc  babet  CD  chorda  predia,  ad 
latm  c« . ' 


COROLLARIVM. 

COIlige  ita,  effe  latu,  e«  aliquibua  ctiordic 

cum  dimidia  compaSum  V.  g.  c»  re, «:  di- 
midia HS  ad  diametrum  interceptum  AJ,»t  CD  ad 

CA  ratio  eft,  qui,  dicunt  eandem  propottionem 

r •;  o»  ad  Adi  & eandem 

B*cit  fimiUcer  co  ad  c a • 


theor.  ir.  PROPOS.  xL, 

Corporis  txportiotsihus  conicarum  fuperfeit- 
• rum  conflantis  in  fphtera  infcripii  fuper- 
ficus  ^tjualis  eji  circulo  s cuius  ftmidia- 
rnettrpojfis  tjuadratum  aquale  rcHangu- 
lo  ^ cuius  vnum  latus  omnes  fruflorum 
■ conicorum  diametros  itquct , O»  alterum 
utut  if forum  . 

UJ  eeiu  cMd  ape,  coni , cuma  cireului  bafis  ml 
diametro  confiet  ; 
Sic  iLtM  fruftmrt 
coni  » cnius  bafis 
cjrcoluf  diametrum 
ki,  pofitdeat,  drfe* 
dio,  item  circuJut 
M L diametro  t M 
gandcatpfif  fic  efiare 
de  alijs» 

Inueoiantur  au- 
tem circuli  cquales 
fuperficiebus  fru- 
fiorum  horum  co- 
nicorum tuxta  dic- 
ta propor.^x,hulaS; 

ficqaeproportfona* 
lis  a b iouenta  incef 
Bs  to : inter  01  rur* 
fas,ar  Qi  camqaaoi 
vna»&  BS  media  prD 
portionalis  de.  Sic 
inKq«  grsu  tarnquC 
vnaiSr  bh  media  pna 
porcioaalit  fgrcll* 
quf  quoque  trej  in* 
ucniantur  propor* 
cionaies,  qur  erunt 
cribua  prodite* 
qualesificiKipfatrfB 
reRanguia,  ex  qui- 
bus prodeunt  erunt 
squalia,vtBm,dn, 

& fp.  RedanguU 
BBtem  ex  qoibat 


ll  ^.«-'■7 

0 .J-r^ 

— awui  ■jwvu* 

mediar  ptoponkmalei  iau*nt«,6  in  .oum  raa«a. 

galont 


5<fg  ' tractatvs  xxxt  . 

gulucn  ex  4.  Efemt  componaocur  . QtiU 
primum  ex  ob  efbcicur  pro  vno  latere  (ecundum 
ex  o»eodemt&  ee^terriumex  eq  codem,l^SH>pra 


aito  femper  >A  dereruiente  cum  ba> 
eic  ThcH  arquentur  femper»  ideo  dum  fiogull  (i- 
ous  replicantur  Hnca  h y ex  omnibus  linubua  du* 
plicati^  exienCa  xquabicur  omnibus  chordis  BCiPt 
srtHO,&  cct.  £e  ideo  omnia  redaoguiafub  cade 
altitudine  lateris  ab  erunt  arqualia  redanguto 
ex  AB  pro  VDO  latere » 8e  quinque  lineis  chordifq; 
BC|  & BF>  &cct.  tamquam  alio  latere  compado» 
Tt  clliv  ex  4.  Hb.d.  Ci  ergo  Inueniatur  media  pro- 
portionalis inter  zhi  ^ hyi  qur  eftl  h,  hcc  qua- 
dratum conftituet  arquale  ZlA  conTcqucnter  om- 
nibus redangulit  fex*  quorum  duo  fune  a m duo 
d 0*8:  duo  f p*8r  ideo  etiS  quadratis  aequalibus  qui- 
bus ez  dcjab.&fg.  Quamobremjfi  ex  Inuenta 
proportionali  h 1 tamquam  radio  confticuatur 
circulus , hic  circulus  erit  quoque  cqualit  omni- 
bus fex  circulis  de  duobus  radi/s^qualibus  duo- 
bus linee  a b duobus  line(  de*fl^  duobus  lineae  fg; 
fed  illi  fex  circuli  eX  pr.jl.h.  funt  aequales  fuperfi- 
ciebus  Irudoru  conicoruiomniu  qur  figura  (oli- 
dam in  fphrra  inferiptam  componunt:  Ergo*  Bg 
circulus  ex  femidiamecro  h l*cutus  quadranti  c^ 
ciocc  quadratum  b q ilJam  rupcrBciem  aequabit  • 

COROLLARIVM. 

QVia  ex  Oar.pr.yp.eftcD  ad  cA*vt  aliqu;  chor- 
V.g.  cBtSe  EF  cum  dimidia  ns  ad  aSj  ^ia 
probatum  e(i  in  ipfa  ita  cfle  prrdidas  duat 
cum  dimidia  ad  aS  » vt  bo  ad  oa  » & ideoreAan- 
guloeXBCtEr.  & dimidia  hS  tamquam  vno  latere 
& cx  AB  pro  alio  latere  quadratum  rquale  habebit 
latus  quod  aHumptum  pro  diametro  deferibet  cir- 
culum rquaU  Tuperficiei  corporis  conici  AffC  so- 
fcripci  portioni  alicuius  fpherae* 

THEOR.  m.  PROPOS.  XLir. 


Superficies  figura  fobdit  in  fphtera  inferip* 
U eft  minor  ^uadrnplo  circuli  mitximi 
ciufdm. 

Sit  figura  duodecim  laterum » vel  tallam » que 
quaternario  numerentur  in  ^brra  AHcoin- 
fcripta»datufque  fit  circulus  eius  Aiperdciei  fqua- 
iifc  defcripius  diametro  Ih  ex  prarced.  Srquia  de- 
monflratum  eft  primo  pr.  Ita  elTe  h y compada  ez 
omnibus  quinque  chordis  CBPE»frcaee.  ad  diame- 
trum» vt  eft  CD  chorda  ad  ca  latus ; Si  conftitua- 
cur  ex  medi|s  nlmtrum  AD*flt  cD  redangulum  hoc 
erit  squale redangulo ex cxtremisconftituto  ac» 
2r  h y ex  propof.iy.  Iib.6.  Elem.  vt  duod.  propoC 
huius  Cor.  ideoque  quadratum  hq  ex  h I arquale 
pnedidoredangulo  z r erit  etiam  equale  redan- 
galo  ex  AC»  Bc  cd  cooftituto  j fed  hnc  eft  minui» 
quam  quadratum  ex  ad.  Ergo  quadratum  1 h eft 
ininus  quam  quadratum  diametri . Quare»  Be  qua- 
di upium  ex  hl  quale  eft  quadratum  ambiens  cir- 
cnlutcuius  radius  h^quoda^quatur  figurz  ^nferip- 
tx  foliiU  fuperHcieiex  40. h erit  minusiqui  qua- 
druplum auadrati  ex  AD  »*  fed  ficut  fe  habet  qua- 
dratum ad  quadratum»  Ua  circulus  ad  circulum» 
ideoq;  circulus  quoque»cuius  quaJraos  Io  h q z- 
quans  fuperbeie  figurz.  fphzra  Infcriptar  minus 
Cfte  quadruplo  circuli  ouximi  > velati  eft  amcd» 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XUl. 

Figurx  folidit  circ4  fphxram  dtfcripu  pA 
perficies  rutior  efi  , qutm  ^utdruplum 
maximi  fphara  circuli . 

Sit  fpfazrt  AK» circi  laim  fit  daodccim  lite-' 
tum  circumfcripti  figuri  folidi  t«  fralli»  co- 
norum > Tt  ptf  cedens  intcgriii  quimobrem  re- 
Sangulum  ex  chordi  tn»  »»dl3metro  confeduns 
oquibitur  tefiingulo  cx  Ei  litere,  Sr  llnci  «quili 
omnibus  quinque  chordis  fimuli  quirum  eua  eft 
£T»cui,  &zquaiis  quadrati  latus  tamquam  radio 
facit  circulum  «qualem  fupei  fidei  figurzioUdse 
fphftilnfcrlptp  ea^l.h.fcd  hoc  rcaiogulu  ex  M, 
D»  eft  roaiusiqua  quadratum  ex  diamwo  fph«r^ 
compichcnrf  OH  in  fig.  conica : quia  habet  Ia- 
tus  BD  maius  j latus  verb  ed  eft  zqualc  dia- 
metro OH»  qubd  ob  parallelifmum  db  » Px  fit  do» 
pium  radi)  PX.  Ergo  rcftingulumexDE  »Bcom- 
pa^meric  maius  quadrato  cx  diametro  fphzrz 
comprzhenfzoH  . Quapropter ,&  fi  fiatquadratfi 
^cquale  reftangulo  i de>  Bc  db  lateribus  coropr^f- 
beofb  erit  quoque  maius»  quam  quadratum  ex  di»- 


DE  SVPERPrcIEBVS 

OH(  caarcquentcr^ue  qMdraplum  eius  erit 
mtids  {Jiir  upio«)uadr4ti  «x  Jicmetrodli  iph^r^. 
Orculufqie  in  eo  inCcripcus  circulo  quairuplo 
maximi  circuli  fphcrx  , led  ille  circulus  maior 
auaJru.>lo  miximi  TpHarx  circuli  eft  zqualis 
luperHciei  H^ure  Iblilir  fphxra  circumfcripcc* 

6c  io  rnaiori  Ipbxra  infcripcc»  quia  eft  «qualis 
qoarta  eius  pars  rc^angulo  cx  Ds  e «i  qodd  «qua- 
Air  redaogulo  pro  vno  laccrecx  chordiS  quio(|ue 
«ompacio  > & pro  alio  ex  &s , cuius  quadrati  latus 


fro  radio  vfu^atum  circulum  facit  ilHuS  Isgtirc 
iblidi  circumlcripti  fpherx  ruperficiri  «quile 
^ate  iatua  io  pr«ced.  dl  h I , qa6d  quadratu, 
^uia  «quale  eft  rcAinguIo  cx  qo^  nquc  chordis  pro 
yno  latere.fr  pro  alto  ex  ci.quod  «quatur  di.  fr 
DB  re^angulo  malus  quadrato  cxoa  diamecro.n 
quadruplicetur  > eric  quoque  maius  quadruplo 
quadrati  ex  oH  . fr  ideo  circulus  in  eo  quadrato 
quadruplo  maiori  infcriptui*.  cnt  quoque  maior 
circulo  quadruplo  maioi  I . quam  circulus  ex  oh  • 
Vode.fr  ftg.conicp  clrcumfcriptp  (uperficies  eft 
maior  quadruplo  maximi  fpb{  ( circuli  ex  OH. 

THEOR.  V,  PROPOS.  XUII. 

Quifcumjue  fphitT:/  fupcrjtcits  ijuxirufU 
eH  circuli , ^ui  m a auximus  lukclur. 

Sit  circulus  B t V fph«rc  maximo  circulo  ■ c c 
quadrupiex.  Dicoiquod  is  circulus  eft  (qualis 
fuperficiei  rph«r« , Nam  Ii  taiis  non  eft,  erit>aat 
maior,  aut  minor,  fcd  nec  maior«  ncc  minor  clf* 
potefticrgo  «qualis  • 


Nam  fi  eft  maior,  erit  altquls  cIreufuS  alitis  «- 
^lis  ruperHciet  ftgur«  iolid«  circulo  circum- 
icnprx  , qui  xel  cquaO.c  prsdi^um  circulu , vel 
eo  erit  minor;  fi  jui  lem  fi  f li  afiirmetur  maiur  fu- 
pcrficie  fph«(«,  fr  runerficiesomnis  circumfcrp- 
tafphrrx  corporis  ralHi.ficquoqaeroitor;dabt- 
tor  aliqua  Tuperficlcs  follii  corporis  Inter  lofi  il* 
tai»  qu«  erit  quidem  maior  fu-icrficle  rph«r«,(ed 
minor prxdidockcuJotFBtficmm  V.g.  fupeifi- 
cits corporis loudi  IS.  laterum  eft  nimia,  poteft 
alfumi  14.  latetum » aut  48.  aut  9^.  fr  lic  10  infi- 
tum  doQcc  decrelcat  vfque  quo  ouiur^vcl  gqua' 


corporvm; 

Its  circulo  frs,cun)  ergo  qu«Iibet  fuperficiei  cor- 
poris (oUdi  fph«ra  clrcumfcriptl  fit  maior  ex  41. 
h.  quadruplo,  circuli  max>mi , foret  etiam  maior 
circulo  pr(diifto  1 FBiquod  elTc  oequit.cum  minor 
elcda  fic . 

Sit  rurfus  fijpecficies  fph«r«  minor,  isr  qua- 
druplum circuli  maximi  boc  ipfiut  fph«r« . Da- 
bitur itaque  eodem  modo  circulus  maior,  quam 
1 IM . quj  «quabic  aliquam  fuperficiem  corporis 
lolidi  in  rpbxra  infciipti . fiquidem  li  maiorem 
non  det  fig.  is.  laterum  poteft  afiumi  14.  late- 
rum aut  48.  aut  9x«  fr  fic  infinitum  donec  fiat 
maior,  qulm  circulus  1 if  minor  Aiperficie 
fphxr«.  Sed  hic  circulus  eft  minor  quadruplo 
maximi  circuli  fph«r«  ex  41. b.  ergo  eflfec  maior, 
fr  minor  circulo  FiB.quod  eft  abfurdum  cum  itaq$ 
nec  maior,  nec  minor  cfle  poiEc.  erit  ei  «qualis.fr 
idco  Tupeificies  rph«re.t|uadroplacrit  circuU  ccs. 

THEOR.  VJ.  PROP.  XUV. 

FortionU  fgurjt  conxt  fiperfeript^  fph^fjt 
fupnfictts  eft  mutor  arculoy  cuius  radtus 
fit  chordj.  d vertice  portionis  ad  bafm 
eius  t . 

Slc portio  fph«r«Oj4.  cuius  vertex  obafisj4« 
chorda  i vertice  ad  balim  eduda  o)«circa  qea 
portionem  fitdclcripta  figura  foiida  conica  «qui- 
latera  AFSOc.fr  circa  eam  cuculus  \BCP.  Deinie 
efto  circulus, CUIUS  femidiameter  fit  latus  quadra- 
ti cqaale  recia  iguio  fub  latere  SD.fr  omn  biiS 
chordis  latera  figur«  conjungentibus , fr  dimidia 
bafi  contento,  vteft  latus  Fc,  cuius  quadrati^ 
cquat  parallclogrammum  fh.hc  .cuius  iatus  FH  (- 
quat  BO  chordam  Litera  figurx  coniungentem . fr 
CL  remibafioi,fr  alterum  latus  fh  «quot  bd»&  ideo 
fupetficies  corporis  coniciinfcripd  a&soc. 


Probandum  eft  ergo,  q»  (|ua-dratum  cx  f«  fit  ma- 
lus quadrato  0).fr  contequencrr  circulus,  cos  pro 
radio deferuit  maior  circulo,  cut radius  eft  Oj. 
Quia  ergo  cx  Cor.  oropol.qt  .b.  conftat,  quod  FH 
fit  ad  L Bji^D  ad  so,ideo  repagulum  fub  mcdi;$  LB> 
PDcric  «quale ci  .quod ab  extremis  comprehen- 
ditur redigulo  sH.fr  SDjdeft  refrangutum  cx  fh. 
RK.  Refrangiilum  verb  hoc  Lt,  PD  eft  maius  re- 
dangulo  cx  10  02.  vt  demouftraho , cui  redan- 
giiioio.  oa. quadrarum oj.  eft  «quale,  vc  pariter 
infra  oftendatn,  cum  er^o  redangulum  po  . fr  L» 
«quale quadraro  oF.fr  iJeoredaguiocx  hf.hi  (it 
ma  ui  recftagulo  10  os.  Ar quadruo  opputet  pro- 
poficum»  nimirum  quo«l  ri  culuS  cx  rn  radio  fa. 
AuS  «qualis  fuperficiei  cucumfcnptx  por- 
tionis l'ph«r«  ex  Coroll.  prop.  qO-  h.  erit  maior» 
.quicirculuf  ductusex  Oj.  cburJa  a vtrCaCc  o.ad 
I^U'ii  2|.deducia.fridco  cttrufcripca  fupe.  ficles . 

Duo  Itaque  rcouncut  olivoJcoda  pr^mo  qua- 
■ Ccec  dcA^um 


TRACTATVS  XXXL 


tfratum  09.  effle  «qnite  red  angufo  10. 9e  os.  Iare> 
rlbus  cUulo;recQndd  rcAangulum  sli  roeffeoM- 
ini  redangnlo  pr^dido  es  10.  & Os.  Br  confequcQ- 
ler  etiam  quadrato  O}. 

Primum  Hc  offendo  ex  pr.l5.I.|.  Quadratum 
S eff  arquale  redangiilo  1 s.  Ar  SO.cui  H addat 
quadratum  ex  ao.  fiet  totum  redaogulum  to.oa. 
vquaie  duobus  quadratis  ex  ao.  Br  i|.  fed  iffit  eff 
trquale  quadr.  oi.<s.ll.|.a.  ergo  hoc  quadr.  erit  «• 
quale  etiam  rcdangulo  10.  Brot.Srccce  primum. 

Secundum  ver6,qqod  hoc  rcffangulum  to  oi. 
fit  minus  reiffangulo  Lt>  pD%  fic  dcmooffro  linea 
ta  eff  maior»  quam  ot.  curo  triangula  tcL»  & oaj* 
tini  rqulangula » Ar  minor  fit  t^.  quam  LC»  Ar  jo, 
qnam  iCyAr  ideo  etiam  Qi.  minor  erit»  quam  Lt» 
alterum  vero  latus  pd  eff  cquaio  k>.  lateri . Quia 
enim  •»  eff  medietas  line*  ap,Ar  qi  medierai  dia> 
metri  la»  ideo  erit  vx  ad  so»  vt  xQadai»  Ae  Ideo 
eoam  erit  ita  Qii  ad  pd  : quare  pd  erit  etiam  dupla 
line*  Q>i  que  cft  temidiameter  minoris  fphere» 
9c  ideo  pd  eius  diameter»  Ar  «qualis  po.  quare  te* 
^angulum  po»  «quale  In  latere  pd  maius  in  la- 
tere LS»redangulo  IO  oa.eritipfoaQ  os.abfolutd 
ptams»  quod  eff  (ecundum . 

THEOR.  VII.  PROPOS,  XLV. 


Sic  vero  demonftro  qnadratnm  ac  effe  milst 
redaoguio  ex  Q^4.Ar  t a lateribus  extmffo . 
eff  «quale  rcdaogulo  ex  qa>  Arat  confeffosSed 
hoc  redangulum  eff  maius  redangnloQ^  sa, 
quod  habeat  latus  q^  malas  » quim  0^4:  Ergo 
etiam  quadratum  ex  ac  redangulo  illi  maiori  qa» 
AS  «quale  erit  maius  redaogaloQ^.  AXtquod  aa* 
rem  quadratum  ac  fit  redangulo  qa»  ae  «quale , 
patet . Nam  eff  «quale  ex  pMt.l.a'jquadratis  XA» 
IC  t at  quadratum  ec  eff  «quale  redanguio  QE» 
SAex4r.  lib.}.  CUI  fi  addas  quadratum  ia  fiet  vni- 
cum  redangulum  qa»  ae  ob  eandem  altitudinem 
IA  «quale  duobus  quadratis  ex  lA,  & ac»  Bc  confe- 
quenter  quadrato  ac;  Cum  ergo  quadratum  ac 
fic  «quale  redangnIoexQA  ai;  erit  maius  redan- 
euloQ,4.  aB,  At  redangoloMM»& quadrato  ex  no; 
Vnde  » Ar  circulus  illo  radio  ac  deferiptus  cric 
maior  circulo  deferipto  ex  radio  NO « 

THEOR.  VIII,  PROPOS.  XLVI. 

Superficies  cumfcumtjue  portioni}  fphat  mi- 
nor dimtdi4  (fi  MHalis  artuto,  cuius 
radius  e(l  chorda  i vertice  portionis  *i 
hfim  dedunt , 


Portionis  figurd  conit*  folidnfphierieinfctip- 
U fupetficies  efl  minor  ctrcuto,cuim  femi- 
diameter  fit  linea  d vertice  portionis  ad 
hafim  eius  deduUa , 

SIi  fiiperfieics  portionis  fphxrc  lAC  linet  4 
vertice  duffa  td  bafim  K fit  AC:  corporis  co- 
nici inferipti  fine  «qualia  latera  s s.Arii.  ) a» 
Bc  c«t»  quf  redis  eoniungantur  15  94.  Piat  redan* 
ulum  latere  conffans  omnibus  chordis » Ar  radio 
aflt  squale»  nimirum  redis  1.}.  ^.4-  ArBC.Ar 
pro  latere  habeat  A4.&  fic  mn»  quibus  lateribus 
inueniacur  media  proportionalis»  Arfic  siocircu- 
lus»itaque  radio  no  erit  «qualis  toti  fuperficiei  il- 
lius corporis  folldi  fphxra  Inferipti  ex  Cor.  prop. 
40.  huius.  Quh  vero  ex  propof.jo.  Cor.  eadem 
proportio  eff  omnium  chordarum  in  portione  exi- 
ffentium  cum  dimidia»vc  eff  pn  ad  ea  Tegmentum 
diametri  interceptum»  quam  0^4.  adlatus  4A  ideo 
redanguium  ex  medijs  <^4>  & ia  erit  «quale  re- 
^angulo  MN  ex  extremis  cx  pr  17. 1 6.  EI. nempe 
A 4»  Ar  omnibus  chordis  cum  dimidia»qu«l<nea 
eff  I tutem  redanguium  eff  minus  quadra- 
to A^>  offendam.ideoque  etiam  mn,At  ideo  quo- 
quadratum  cx  No»  cum  hzc  tria  inuicem  fioc 


«qualia  ; Ar  ideo » fi  ex  AC  fiat  drcnlus»  tamquaiq 
radio  erit  maior  •quam  circulat  fiidus  ex  radio 
wo»qui  fquatur  fut^tfidei  fig»  cooicf  iofeript^  «x 
COr.pr.40. 


Sit  eadem  fig.  qo«  fuperlorla  propof.  baCQ»  Ar 
portio  cius  lAC  minor  dimidia  fph«ra  . Sicq; 
chorda  4 vertice  fpher«  deduda  ac»  ex  qua  ram* 
quam  radio  fiat  circulus  . Dico  hunc  circulum 
effe  «qualem  fph«r«  portionis  iac  fuperficiei . 

Probatur . Nam  (i  non  erit  (qualis»erit  aut  ma- 
lor»aDt  minor;  fed  nec  vnum»nec  almd  clfe  poceff  • 
Erpo  erit  (qualis  circnlus  ex  a 1 fuperficiei  fpberc 
Probatur»  quod  maior  effc  nequeat . Nam  6 
maior  eff»  circumferibatur  ipfi  portioni  conicum 
Corpus»vt  propof.44.  huius  fiidum  eff,  adeo  mul- 
tiplicatis lateribus,  vteius  fuperficies  fit  quidem 
maior fphpra,  vt  femper  eff  » litamen  minor cir* 
culo  ex  AC. qui  maior  ea  fuperficie  fpb^rlca  prpdi- 
catur;  tuncq;  circulus  AC  deferiptus  contra  off en- 
fa  propof.44.hu ius  cric  maior  fuperficie  cootei 
(orporis  circumferipti,  quod  eff  abfurJum . 

Probatur  quoque,  quod  non  pollit  elfe  minor; 
tunc  enim  poterit  deferibi  in  fphpra  corpus  coni- 
cum adeo  lateribus  multiplicatis  • ve  fit  minot 
quidem  eius  fuperficies  fuperficie  portionis  fpb(- 
rf ; fed  maior  circulo  ex  AC  » qui  fuperficie  por- 
tionis fphrrp  minor  dicitur,  B;  ita  fequetnr  con- 
tra offenfa  in  pi«c«  propof  quod  fuperficies  cir- 
culi AC  pofiit  effe  minor,  quam  corporis  inferipti 
conici  (uperficiet,  quodabfurdum  item  eff  • 

Cum  ergo  circulua  ex  ac  radio»  nee  maior»  nec 
minor  effe  poffit  fuperficie  fcgroeacl  fphprict 
9AC>  Ipfi  erit  atqualis»  vc  afierit  propofitio, 

THEOR.  IX.  PROPOS.  XLVn. 

Superficies  cuiufcum^e  portionis  fphnre 
maior  dimidia  tjf  aijualis  circulo,  cuius 
radius  efl  chorda  d virtice  portionis  ad 
hafim  deduHa . 

Sltfpbfniiicoirlut  portio  maior  dimidia  fit 
KD . Ducatur  diameter  ac  perpendicularis 
fcd|ont  XD;deinde  dux  chord^  ad»dc  • f iatque  ci 
dit^tro  CA»  taoiqui  femidiamecto  dreoiu* ; cx  v 
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DE  svperficiebvs  corporvm. 


file  eofm  er(t  quaeer  muor  circulo  ouxirao  fphz* 
rzUare»  qui  e(l  aicp  j quia  celant  (faadracum»  In 
qUO  concludicurefl  quadnaplo  maius»  ?c  patet  in 
quadrato  Cm  » cum  habeat  proportioneci  lateris 


duplicatam»  erieque  (quate  ductus  circulis  ex  ad 
ndiOi&  DC  radio  coafedis  . Nam  cfl  quadratum 
CM  (quale  duobus  quadratis  IH  »cv  : quare  , 6e 
circulis  ex  centro  t»  & centro  x luicriptUia 
illis  ex  centro  v deferiptus  circulus  | erit  xqaa> 
Jis  • Circulus  autem  tu  eft  (qualis  fuperficiei  por- 
tionis rphcr(  nao»  vtpoee  cbordaan»  tamquam 
femiradio  deferiptus  cum  i Liti  dupla  ad  ex  q.l.tf* 
obduplamciipiiusCA.  frgo  circulus  x equa- 
litiCum  T»circuio  alteri  v»&  ideo  toti  fupcriicid 
iph(r( » erit  (qualis  fe  foJum  reiidu(  fuperficiei 
portionis  fph(re  icda  ^ 

PROBL.  I.  PROPOS.  XLVin. 

* Datum  fphnram,fic  /tcare  plana  fnptrfi- 
cie  , vt  portiomm  fnperjicies  fimitem 
cuuumijue  portioni  dau  retineant  pro~ 
portionem . 

*C  lAiX}.  Se  remidumetfr  *<u  fit- 

*3  que  proportio  data»  qUam  voumadduo  fcili* 
cet  X ad  I . Inueniacur  duabus  x»  i media  pro- 
potiionalif  V »•  diu idatorque  diameter  Aq^cx  Cor. 
T.  prop.i}.  lib-tf.  luxca  proportionem»  quam  habet 
X ad  I»  & ducatur  i pundo  dinifionit  u normalis 
BDi  Rf  per  H agatur  planum  id.  Dico  fph(rc 
fuperficiem  dTcdtuifam  in  proportiones  datas . 


Probator.  NamduaaAD1Qpexpraeeed.pr.4d. 
8(47.  fupetficies  portionis  aaO  eft  *quaUs>circo- 
lo  cuius  radius  ell  ad  : item  fupcrficies  fphxrl- 
cx  portionis  iQpefi  aequalis  circulo»  cuius  radtui 
cft  qd  . Quia  itaque  triangula  fuot  (qoiangula 
adh,  Hnq^eric  ah  ad  ad,  ?t  nDad  dq.»  8e  perwii- 
Sjxds  crte  AB  in  proportione  ad  hd»  xt  ad  ad  dqj 
rt  autem  ah  ad  Hd»  fic  eft  HD  ad  UQ  ex  Cor.  prop. 
td.ilb.6.  quare  erit  ab  ad  Ho,  fic  X ad  v » quia 
edam  V cft  media  proportionalis  inter  x.  Re  i»fi- 
cut  HDed  media  proportionalis  inter  ah»Rt 
qu(  ex  confirudionc  funt  in  eadem  proportion^ 
▼t  * ^ I»  de  ideo,  Tt  X ad  V linea» , fic  erit  ah  ad 


HD»  8c  AO  ad  D^»  Re  ideo  n ah  ad  tertiam  HQ^.rel  * 
ad  I ita  ex  ti.Iib.tf.Cor.  quadr.  ad  adquadr.  DQ.xt 
autdquadr.  Aoadqoadr.  DQ:  fic  circulus  infmp. 
tus  adcirculaminfcriptumj  xc  autem  circulus  in- 
fcripcusinqindrato  AD  ad  circulum  inferiptum 
in  quadrato  dqj  Hc  quadruplum  circuli  ad  ad 

?[uadruplum  circuli  dq,:  Sed  quadrulum  circuli 
nfcriptiquadncbAbefizquaiis  fuperficiei  por- 
tionis fpbsericBBAD,  quadruplum  circuli  qo 
quadrato  inferipti  efi  equaiis  fuperficiei  portio- 
nis fphrricx  bqd  . Ergo  eX  16.  Hb  d.  vt  x ad  1 »(jc 
fph(ticB  portionis  fupcrficies  aac  ad  fphxricx 
portionis  sqd  fuperficiem . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XLIX. 

* A fphjtr£  fuperfid^  portionem  Aofein^ere 
de^ualemfuperfctei  etrcult  daitn 
modofemtdiam:ter  etretili  dUmetro  fph.f* 
ra  jit  minor  n 

It  datus  In  fig.  propof.  przced.  femidiame- 
3 ter  circuli  f%.  , & ex  propof,  1.  Elem.  4. 
accommodetur  in  data  fphaera  maximo  circulo 
lADQ  dudo  pnils  diametro  A(^i  pundo  Re 
fit  V.  g.  op»  ducatur  deinde  oi  planum  normale 
ad  AQ  dico  iqp  eflTe  portionem  fpharrB  , quz 
habet  loperficiem squalem  circulo, cuius  femi- 
dtameeer  Px.. 

probatur.  Quia  pl  effeda  efl  chorda  <^d: 
chorda  vero  qp  xfurpaca  pro  radio  defcriblt  cir- 
culum squalem  circulocx  PR  . quod  fitel  squa- 
lis, Re  item  squalem  fuperficiei  portionis  fph(- 
rx,DQcquxm  fecac  bd  bafis,  xt  fiiptaoRenfum 
eft. 


'um  tn  piMtum  redn 


RoieiSlio  fupcificierum  corporearum  , qu^  in  planum  ex- 
tenduntur, aliquibus  videbitur  forte  non  omnind  Mathe- 
matica , ctim  per  punita , per  qux  habili  manu  lineae 
flexa:  ducuntur  fuperficies  eiuldcm  rationis , &:  quanti- 
tatis , ac  illte  , quae  circumambiimt  corpora  deferibantur  : Ve- 
ium fi  ifix  confideret , quod  Sc  Ellipticx  , Para  boli  cx  , Hypcrboli- 
esque  (uperficies  , ita  delineantur,  ficut,  8c  Quadratrices,  & Alynip- 
toticat  line»  fic  deferiptx  in  prxcedcntibus  furere:  non  infitiabirur  ri- 
gorofam  efle  hanc  fiiperflcicrum  corporearum  in  planum  cxtcnHo- 
nem  , maxime,  quia  fundarur  omnino  in  Orthographia  , qux  cer- 
te Mathematica  deferiptio  eft  . Verum  tamen  eft,  quod  fingulisproic- 
fiionibus  oflenhones  oon  adferemus  cum  eas  fupra  ttad.  15.  facis 
pteduxerimus  . \ 


EXPENSIO  I. 

De  fuperfieieius  cy\iniritit  in  pUniim 
extendendis . 

PKzafTumo  tamanam  euident  > quo  magis  mul- 
tiplicamur iakripta  planay  eorum  Tuperfi- 
ciem  magit  accedere  ad  fuperiictcm  corporis 
conuexiyin  quo  infcribuotart  Siquidem  In  Co- 
no recto  SAI  enc  iarcfipcure  triangulum  Iap» 
cius  ruperficies  erit  breuiiEma  ex  def.7.  erad  ). 
qu»  inter  eius  lineas  rerminstrices  mteriaceac» 
ergo  erit  breuior»quara  ihp  Aiperlicies  conl»fl^ 
idem  dicas  de  aliis  ^nalibus  Infcriptis:  Si  verb 
io  fcgnvfto  rtA  coni  {duo-alia  trtigula  inferibi* 
cur  IAH|&  AFH  h<c  fimul  erone  miiora,  qu|  sap  • 
fiqnidcm  suA  py  triaguli  bpa  lacera  Tunc  maiora 


fimul»  qoam  bp>  triangula  verb  sah  Afu  funt 
maiora»  quam  bap»  qubd  iint  zqaaiuy&cerminene 
io  maiorem  altitudini»  quam  Bap«  Quare  firoul 
dicent  maiorem  proporcionca  ad  wap  fopccficii 


conbqolm  triangulam  ipa  ex  S.l.f.  8e  Idrm  dicat 
dealjjt  BaQ^,  AQX*fr  c«t.  «qualibus  . Se«i  adhuc 
eroot  minora  rupcrliciecooi  cum  fuDerfictet  tri> 
angulares  ioferipear»  vcpoce  pbne  Hne  breuilliinx 
inter  lineas  BA»  &ac^V  g.  non  autem  conicx» 
globoCe  inter  eardem  lineas  BAtdr  aq^iSc  alias  con- 
cIuGr  • Quare  Temper  magis  ficaceeflua  ad  «qua- 
litatem» qub  magis  multUacerum  infcriptum  fa- 
cies multiplicat»  cum  femper  maiorem  proponite 
oeraglobofK  fupecficiciicul  Infcrlbitur  dicas. 

THEOR.  I.  PROP.  I. 

Si  fint  tmpe"^*  tot  pUiu , altltuii- 
nem  trapeziorum  cylindro  mfcripiorum 
le^nent , (y  latera  emfdem  longuudi» 
nis  otiineant,ijuam  inferipta  cylindioihac 
omnia  ftmul  ^ejuaiunt  fkperficiem  mnl- 
lilateri  torpoiis  cyhndro  infcripti, 

PRobatur.  Nam  a prapor.i}.trifi.t9.  trape- 
zia zquatif  almudiiHi  > & bafium  «pialium 
fune  inuicem  «qualia  • Cum  itaque  trapexia  da 
DS»drc«c.  inferipta  Cylindro  fint  «qualis  aititu- 
dioiS)&bafisex  thtfi»  sc  M«$LT,ar  c«c.  trape- 
sia  plano  extenfa  . Conrcquenier  fingiila  fingu- 
lis  erunt  «qualia . propiereaquc  cxid.l.b.f.  om- 
nia fimul  trapesU  Cylindro  iarcripta»tdcil  fuper- 
ficiea  mulciJareri  m ASAfftH  «qutbitur  fuperfi- 
cici  cxtea£r  MNqf . 

PR05L. 


DE  SVPBRFICIEBVS 


PRORL.  I.  PROPOS.  n. 

Cylindri  concAui  nb  Jto  <ylindro  ftBi  te~ 
fuperfiaem  , ems 

ffoijcert  % O*  deinde  ttlam  tn  pUnam 
extendere  • 


Sitdacot  Cflin<lrot  coiie«uQs>eoiasbifii»  fen 
annuit  dtmtdiu  fit  c a • d » h redui  a duabus 
fuperficiebdS  cylindricis, <ju*  proieci»  et  p.prop. 
trad.  stf.  fint  KMN>0f  opq.  imerquas  interceptus 
Io  fcdione  At  in  fijura  i 1 1 videre  licet » cylin- 
dros Inttiligatur  . htprimb  partes  cylindri  inter- 
eepti  fifit  proicieods,  atque  adeo  tota  tini  fuper- 
ficies. Ducatur  ctrcnlus  medius, 8r  vteumq;  diniro 
aliquo  eorum  V.  g.  in  part.d.  ducantur  radij,  feu 
radiorum  portiones  sla,  i t y,8r  i puoditdn  quU 
fluibus  circulos  fecsnt»  demittantur  perpendicu- 
lares »d  BC  > quas  difiindionis  gratia  ab  extrin- 
feco  rem*circulo  profedas  trahemus  continuas» 
^ ) 4,  & a medio  pundacas , vt  a y.  ab  interno 
inteirupeas  1 d.  & fic  abal  jspundis  quoqj  IO.  11« 
is.  fc  Sic,D,fir  viterius  producemus  trCque  ad 
nempe  vfqne  dum  fecent  duos  circulos  kmn,& 
oPQ^quibut  cylindri  fecaneis  infifiunt  fuperfi- 
cies»  meer  qii3s,ruperficies  cylindri  fedi  interclu- 
ditor. Ec  KoNQ^it  cylindri  runerficies  proleva» 
tum  quoad  corumi  tum  quoad  fint ulas  partes  • 
Probatur.  Nam  kmN,  & opojunc  cylindri  ad 
planum  rcdi  fuperficiei  proie^, quoniam  ex  pf. 
8.  crad.s6.ruperficles  omnis  perpendicularis  pla- 
00  in  lineam  traofit,  cum  fit  eadem»  ac  Tuperlicies 
proie^nx  * 8c  ideo  In  plano  fit  reftio  fuperficiei 
proieArteis . Talis  efi  autem  fuperficies  cylindri 
(ecantis»  cdm  ponatur  orthogonaUs  plano  • Vade 
io  lineam  iranfibic . Sedio  rerb  eius  cum  plano 
circulus  eft  aut  ellipfis  ; ergo  proieftio  eius  talis 
crlc  Rurfus  fi  in  cylindrica  Tuperficie  Teda  par- 
tes lineis  parallelis  axi  di  Iliade  intelligantur,cum 
axis  plano  orthographo  parallelus  Iit  omnes 
cruoc  parallele  ex  propof.  6,  8e  cquales  ex  $• 
prop.trad.s5.  dlflancic  eerb  earum  sd  inulcem 
tneafurentur  arcu  normali » Sr  fint  1 r»lo  1» 
9r  cct.  idcoque  diftajitis  eorum  proiede  cr  prop. 
B.trad.sd  erunt  partet  diamecri  ss  ip.  draiie. 
Vnde  5 9.  & alie  erunt  partes  proiede  quoad 
laticudiu^t  & diUantii  ab  ioutc£  • Sed  etia  quoad 
longitudinem . Nam  cura  fint  parallele  plano  or* 
thographo  equiles erunt  Ilia » quas  xM>t,  flr 
fecaiices  cyliodrice  fuperficies  dctrucant  a fuper- 
ficte  cylindrica  originaria  fed*  dsk.  Siquidem, vt 

diximus  XMN,aeorQ^roieAnciumfoperfiiicrum 

fcdiones  funt . VodedMPperif  fuperficiescy- 
liadri  DfH  proieda»Se  fic  dc  ali|S  partibus  dicaa» 


CORPORVM  IN  PUNVM  REDIG.  17, 

▼ade  totus  p partes  tali  modo  proi’ictetur,lblini 
apparatus  erit  completus  neceflarius  ad  fuperfi. 
ciemqueficam  inuemendam. 

Quare  feorfim  ducatur  reda  UT.fr  Inlpfa  cir- 
culi incerQi»(  fi  fuperficies  interna  dellidereciir  ) 
partibus  rt,  i 10&  10.  d partes  ^quales  airumacu.*» 
eel  certe  ipfa  hnea  $i  perquadratriccmi  vel  per 
compucom»vt  fupra  docutniu«f  vel  pradic^  mini- 
mu  partes  arcui  pi,  1 10  8c  10  Dtrasferendo.fc 
deinde  In  tot  numero  panes,  qdot  arcus  0,10.1  p» 
dioifuS  eft,diuidatur,  ducant urque  perpen Jicul a- 
res  ly  ly.  14  i5.  e 17.  t j8.  deinJe  afiumatur 
interuallum  19.  M,  & transferatur  a linea  TR,dr 
fit  T %}.  & la  6i  fic  ly.  14.  fic  17.  s8,  menfuret 
14.  ly.  dr  undem  Dsp.  diflantiam  donet  x |5, 
perque  hcc  punda  flfxaducatur  s5.  sj.  14.  xy. 

idem  fiaede  ali)s  pondii  in  arcu  on  repertis  . 
Nara  alTuiopcis  interualiis  ro.  ^ iransfcraturin  r 
18.  fic  ss.  9«  io  ly.  ly.  (icquealia  incciuiilas7. 
jo.  in  14.  i5.  Sr  o yi.  in  a 17.  perque  punda  re- 
perta flexa  ducatur  17.  i<5.  ly.  18.  qti»  terminabit 
fuperficicm internam  x6.1y.17.  quadrantis 
cylindri  d io  i p,  Sr  idem  fi  it  dc  fu^erficie  externa 
alfumendo  diftancias  a Imea  bc  aJ  arcum  Ksa,frad 
arcum  op,fed  in  liods  concxuuis  i puodis  exerm- 
fecisAy  is  proficifceoctbus» 


PROBL.  II.  PROPOS.  m. 

Snperfieies  coniunBiuss  einfiem  Cylindri 
perquirere  % 

SI  annulus  folidus  elTet  diuerfis  fegmentis 
cempoficuS»  vt  foleot  portarum  arcus  lapi- 
dei, qu»rtcur,  quYtnm  eflet  fuperficies  ca  » qua 
coaiungeretur  lapis  ad  lapidem  . 

Sic  kitur  exquirenda  iunerficies,  fecundum 
quam  (egmentum  yi  pa,  fegmento  y r ix  10. 
coniungitur » quia  ly.  ly.  pertinet  ortgiuati- 
ni  ad  puadum  i.  Ideo  illi  Imex  deberet  an- 
pltcari . Nam  illidat  loni^tcudmcm  Ilius  inter- 
nam «4.  ly.  Ab  hac  ergo  Imea  ly.  15.  menfuretur 
ioteroallum  t . a.  & fic  ly.  yy.  fc  interuaDum  x y. 
defit  17  }5. ducaneurque  perpendicularcsy7  yy. 
dry5  }4-ad  lineam  rT.  Menfuretur  exmde  di- 
Rantla ti.  y»  I pund-a yy.  vfqic ad  yj.  drao  4. 
i pundoy5.in  | x .8r  ducatur  flexa  portio  Ellipfis 
}x.  11.14.  Rurfufqoe  accipiatur  tnceruillum xi. 
8.  dr  xo. 7.dr  craosfcracur  in}7  yy.dryd  y4.de 
per  punda  14.  yy.  ly,  flexa  ducatur,quat  erit  por- 
tio Elltpfis.  de  erit  fuperfir.es  }x.  14  14.  ly  que 
quyritur,  nempe  ea,  fecundum  quam  Icgmcocu^i 
Ay  I P coniungitur  cum  Tegmento  } 1 isio. 

Probator  ver6  primo  propofitio  antecedens- 
Nara  altltuln  T»  ex  eiFrdianc  cfl  yq  » l*s  arcui 
normali  d 10.  1 P{  latitudo  verb  r i8.  dr  cycere 
menfuraty  linea  t i8.dr  cyteris  vf^uc  aJx  17* 
cquaJis  laticudiois  19  Pmq;  aJ  n yi.  erjr  fuperh- 
cles  x|.  18.  l5.  i7  slcicudme  q iidfy ) nlisqua- 
driti  o*, latitudine  vero  fuperficte!  19  ^ d yi  • 
de  ex  prop«i.h.eqaabitur  multiUteio  fupcrfictel 

Cylindri  inferipti  Uter  fuperficies, altcraracuios 

fediot  19  alteram  cuius  fcdio  ov  intciccp^* . 

Iu  dicaS  de  fuperficic  hT  xtf  jy,  Na 
nequid^  normali  pquacqoadrice  o 01  • ^ latlluili- 
oe  ver6  laticudlaecn  nxpM  19.  Quare  fq^*b*tur 
moltilaurl  fapcrficiet  iota  fupcificie»  piaoarn. 
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cdnt  rcdtoo  19  Urnininn  niiusfe^io  tu  Qua* 
refih^cminurRT»?.  »<5.  fubJuciiar  ab  illal^r 
I7. 18  remanebit  fupcrficiet  inter  med  asrqyalii 
fupcrfi:iei  intermed»*  inter  fupctfivies  cylindri- 
cas, conueiat  inNQ^,  KPO  intercepte  muleilatcri 
Cylindro  infcripti : vndc  i.im  muliilaterum  , (i 
lic  adeo  multiplicatis  iateiibua  infcriptum,  vt  fu- 
ptrlicieSeius  reniibiliteroon  differat  I fuprrficte 
cylindri  etiam  ftipcificiea  ad.  a).  17. 18.  i eylin» 
clrlcafupetficie,  qujfl  ditur  in  arcum  w t cony 
tinctur  vet6  inter  circulos»  vel  inter  fupeifiriet» 
petpenlicuUtci  arcubus  ofqj  KmN  » «qua- 
lis erit . 

Secnnd6  Idem  probatur  de  fuperficieconlandi- 
ua  . Nam  altitudo  quidem  I J eff  eadem»  qu« 

1.  j.  longitudo,  ver6  inter  arcus  en,  8e  ot^contU 
neri  debee  eo  in  fito  j quo  l*oa*  y.  8.  8:4.7,  per 
DlapundatraRfcuTtfes  intercipiuntur  inter  pne- 
didos  arcus  j tales  vetb  ruotexcff«.diooe^4.3i. 

PROBL.  III.  PROPOS.  IV. 

Cylindri  concaui  fMfetfciem  internam  w- 
uentre  d fnfofiae  attguUriftBi 
uHanguli  • 

Sit  idem,  qui  fuperlAs  Cylindrus  concauut»  fcu 
cylindri  quadrans  pafd»  diuifus,  vt  fupra,  8e 
I»nex  llmilitcr  dud«  I 40  44*  » 4* 

qijf  freent  lineas  angulares  vPx,  & 1 Y m,  foper 
quaSjfupcrficics  erede  intcihgantur  perpendicu- 
lariter  ad  axem  «ylindri»  8:  eritpo  tio  cylindri 
froieda  p:«ced.  Et  lam  apparatus  erit  adomatuS» 
vt  exeo  cx  cliu  fupetficid  rylindnc«,qu«  inter- 
cipi'ur  inter  latus  vpx»  ZYm,  8rfup  rRciem  con- 
caui quadratisrylmd-i  01  lO  s iexic»diduci  que.C. 

Sit  hnea  LTs  . qu«  exprimat  fectionem  ic 
Sitque  portio  I r quadrantis  cscenfa  fuper  eam» 
&’  Iit  T f?.  at  I.  IO.  *qact  ly  14.  8rc«t.  perpeodt- 
cuiarcfqne  ad  ss » vt  fuperius  dude  Hat  > vi  }• 
46  49  HctiH.  yo.  8rca:t. 

Deinde  Pimitur  diHantia  19.  v»8:|jctr  nflau 
inTiS  rurfMsai-40.  «flic/j.4tf.  Ita  2-  yt  ie 
«quet  i447.8rtandemDy2.  Srarquee  r y•qti• 
bus  pundia  repert  s ducatur  fl  xa  per  illa  >>.  47. 
45  i8.Jdrinfiitdeal:js  intcroallis  alterius  angu- 
laris lincx  2Yin » nempe  de  incerualio  19.  Y,  qui 
criCT  yo.  B:  ai.  44  8e  erit  ly.  49.  itaque  fi  per 
punda54.48  49  yo.  ducatui  0exa,  ericvndiqiie 
icxmioata  fupeilivKS  r3.1S.y4.yo  qux  erit  ea» 
quf  cylindri  quaJramcm  Intenu^ texet  . 

P.obitur  veio  • vr  fupra.  Siquidem  altitudo 
cfl  Ta.,qu«  c(l  cademex  effediene»  qux  linex  cir- 
culans ri  IO.  D»at  latitudo  fupcrficici  lt  18.  yy. 
caiem  quxD  19.  Pys.  Kuriuiqi  latitudo  KT  y4. 
yo.  ead^,qO«  D 1 9.  V 9(.  ablata  itaque  pnma  ion  - 
giiudioe,  ab  hac  pollrcma  remanabit  y|.  18.54. 
ya  gquahs  longitudini  92  ^ 91  v»  qu^  intercipitur 
Inur  lineas  angulares,  cum  aut{  fupcrRcies  inter- 
na cy  hudri  quad<  antis  lit  latitudine  quidem  «qua- 
lis ys  V91.  fuperRcIci.cmniqccrRiptrIicIes  v^ZY 
cotuisinliilcntcs  intercipiatur,  longitudine  vcib 
quadranti  f D,erit  quogue  «qualis  longitudine , 8e 
•kitudine  fuperfi  lei  18.  y 1. 14  y<^« 

At  fi  quis  vellet  fuper  ficies  conlundiuaS  eo- 
dem muoo  operabitur , latitudines  cnim  erunt  ey- 
* ij.  J 7.  jff.  d qUibus  doceods  pauUcU  y ff.ySA 


T V s XXXII. 

57.  59. 8r  deinde  dillamia  ir.  41  tranrportandu 
In  97  50.  ficuc,  8: so. 41.  In|6.l7.  8r deinde  du- 
cenda eR  reda  40.  y0. 17.  Siccranllitis  interual- 
lis  ti.  49  tn  17  y8.  8: 10.45.  in  90.  59.  ducenda 
cR  reda  59- y8. 49  Sr  fic  habebimus  Tuperficiem 
coQiondiui  r9.t7.40. 49.  irqualis  fuperficiei.cu- 
lus  altitudo  9 s i»  longitudo  vet6  inter  parsllelat 
40.44.  8:41  45.  intercipitur . De  ^ua  eadem  ra- 
tio» qu«  fupcrms  mdicat . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  V. 

(y/indri  circularis  concaui  fuperfeiem  in’ 
ternam  tnutnire  J fupcffiae  gemina  cy  • 
hnirtea  fe^t  plano  perpendtcularitcr  tn^ 
ftfltnnsjjed  non  ad  axem  reHt, 

Sit  fuperfieles  fcdionis»  vt  fupra  cylindri  fedl 
SASO  non  rcdangula  adaxem  » ita  quod  axta 
AC  non  incurrat  in  axem  cylindri  fccaniis  . De- 
duces, vt  fupra  normalesa  dato  quadrante  idaf  1 
pundts  1 X 9. 8r  cffcris » vt  fupra  dcdud« » vltril 
redam  p q plane  fuperficiei  cylindrum  fe- 
cancis  frueius  velligiu,  nempe  fcdionis  bacrfo» 
quamfcorfim  in  linea  70.  71.  extendes  cum  fin- 
goiis  CIUS  paicibus  1 r , qu«  fit  79. 71  Se  c«c.  ac* 
cepta  poRmodum^iRantia  90.01.  transferes  in 
7X.&74  &ficoec;teris  paicibus  onginar.js  ab» 
p I»  1 lo.Sc  10  Dareus  FDcRicics  & barc  regula 
in  cfttris  omn>bus  extendendis  planis  fuperfi- 
ctebusyium  Interna  circulari»  tumconiuodiua 
feruabitui.  vtex  ipfo  exemplo  potes  pctcipere,8c 
iiafupcilicicm  77.  78  7>.  70«  obtinebis  j ficuc 
& coniundiuas»  quarum  vaa  cR  fuperr.cies  79. 
90.  91.  91. 

PROBL.  V.  PROPOS.  VI. 

Cylindri  Elliptici  conaui  inttmtm  fuperli- 
cum  hinc  okliijiii  d fitpcrficie.  fUnaltCli 
inde  rcHanguli  J cylindrica;  m planum 
proicire . 

Sit  remicjrllndrut  Ouilis,  fcu  Elllpticui  «ICD, 
CUIUS  oporteat  fupetficicm  in  planum  proq- 
cere,  8:  quia  cylindrus  Ellipticus  poceR  lecari  d. 
plana  fupeificie  tali  modo  » vt  fedio  fic  circulus» 
talis  fit,  &r  circuli  incerni  fit  datus  quadrans 
RH  » Se  externi  sL » feroidiameterque  totus  ab  ex- 
terna fupcificic  pertingens  ospquall  femidlamc- 
troOL»  vel  cs-  6ic  vero  ab  alia  parce  detruncatus 
k fupcrficie  cylindrica,  cuiot  fedio  fic  ad  axem 
cylindri  perpendicularis»  rc  cR  videre  feorfum  m 
cylindro  «c»  qui  AipefRcie  rylmdnca  m n de^ 
truncatur , Ita  quod  axis  p q Rc  ortliogonalis  axt 
eiusec;  fuperneies  verbelicec  rotunda  nen  fit» 
tamen  ipfi  axi  e c ad  angulos  redos  cR  • 

Diuidatur  itaque  circulus,  feu  exterior  pl,  feu 
interior  feB»8:  trahantur  portiones  radiorum  lu 
1 a.  & cft.  8:  ab  illis  pnodiS  l,  I.  6e  1.  b,  Sr  alqs 
ducantur  parallely  vfqac  aJ  se  parallelam  radio  cl 
?tfuotLS,t  9.8:  alipcontmu^ab  extrinfccoam- 
bitu»8r  pundit  eius  x»8r  1 ,Sc  aliy  parallclp  pudatp 
i puD^  loaiafcci ambitus»  vc  fun:  b 4 2 y. 

'fctft. 
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DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDIG. 


fi  cet.  A deiivie  dx  cencra  9»  intenixllo 
ts.  (lucuur  arcufi  ocqurrat  lior;  CD  altitodi» 
fiitdati  rjiUodrieiliptici  G is.  ioo»^  trahatur 
^nt  f lailis  ii^ivtpoce  raJiua*  Ar  ideo  radio 
1.0, & deiade  dacatur  OKtSc  i ceteri  pnn^is }.4  f« 
Ar  diijs  paralie!;  pr;  Jld;  os  edecitur  vi  funt  coa* 
tlDU(l6. Src^c. &pundat;4  7.8  j.&c.Artan- 
«iero  ab  iftii  pundU  ducantur  paratlel;  Imc;  oc* 
irtfuotA  7 10. 8.  Ac  c^ter;»(]u^  erunt  tlncf 
io  fttper^cie  eoniexiAentes  1 fed  proied;  inpla* 
00  c^Dt>  Ar  ideo  c/liflirus  erit  pcoiedus» 
cuius  baGs.  ad  axtcn  rcdanguix  erits^  sa.  p 
o proic^x  InlineanxMM  ex  propof,8.  Trad.sA. 
& obU(^ua  iiCH  proieda  io  n^Ar  exlindri  recantix 
fttperhciexin  lineam  curuam  a ii  c«quiaom> 
Aes  ifl;»v(^^e  nornuleiphno  orthographo  acdb 
in  lineas  tranfeuoi;  ex  8..  prop«  aut  lA.  crad.  ad, 
prop.1.  Line;>crb>que  in  Taperficieconicadiflin* 
gunt  parces  lineis  parallelis  mtercepcis  expriraeo* 
tur»n  e^demonftrauoo^prop.L  colligere  potes» 
TcJ  ex^>  Cfad.s6« 

Pohmodum  ducatur  e.O  perpoodieularis  ad  mk» 
vel  Oii  qu;  erit  femidiametcr  maior  fit  conditu* 
tus»A^  f oficuSfVt  |G,  vel  cL . 

laterualloiuque  perpendiculari  ut.  8e  11  fu- 
pcrditnaetrum  ca  erigantur  perpendiculares  it 
14»  Ae  I)  I Arcet,  qupdiflenc  acK»  vteddi* 
ftantU  perpendiculant  h 2 • vel  1 1 1 Ar  fic  fiat  de 
cpterispundis  internis  lA  17.  Ar  etiam  externix 
corrcrpoodentibust  Ar  habebimus  fenaidumetruiit 
maiorem  ellipfis  oa  fimiliter  truncatum,  Ar  diut* 
ium«prout  ed  diuifut  ec  i perpenJkuUr  bu$tqux-> 
cu<a«<ucdl8  2.  Transferantur  itaque  ait:cudi> 
tudinex  extern;  fuperficiei  Htiin  oat.  Ar  h 
In  I)  15.  Arcptcf;^  tum  Intern;  m so.  in  c a). 
Ar  M ti  in  12  iq.Arc^ter;  puodatii,ArparaUe- 
Iit  tnteccept;  fuper  pun^ttai  pecf>enJicolares 
€orrefi¥)ndeatet  it  14.  Ar  cet.  per  ponda  vrrb  2^ 
14.  Ar  c;tera  in  illix  exideatU  deiucaeur 
^uabiii  manu  curua,  nam  h;c  erit  ellipris  inicrnin 
qu^c/lindUaxI  redangulaed  t Deinde  per  pun> 
da  extrema  in  Uneii  cotuiauis  reperta  vt  tt.  15« 
Ar  c;t.  ducatui  rurfiix  arquabili  manu  linea  cur* 
ua«  NankhfceUipfitextrtofecaorU»qu;xxi  cp* 
lindri  Item  re^anguJa  cd  . 

Quod  odenditur»  aut  ez  pronof.  17.trad.tA. 
quia  ibi  afieru  mus  proie^ionem  ellipfis  ellipfim 
cfTe,  vel  ex  propof.yx.  tcad.  24.  d«  conicix.  Nam 
perpendiculares  finus.vctS  2.  c^reH  deuedi 
lQiiocami|k  redadi  fuere  per  pataMelas  ad  eiut 
dimfionibus  fimiliter  fcdum  minorem  femi- 
diametrum  uN externunu u tointernam; Quare 
• s|.  12  14.  mccroift  ficut»Arexterni  O 22«  Ar 
quilibet  fu;  portioni  in  mn  correrpondeoti 
«quales  line;  erunt  fimilrx  finubut  onginarijx 
3|r. ipficHvtit.  I4.ipril8.  2..  Quare  idi  fi> 
nus  12.  14.  csi.eruacapplicacx:xd partes eafiieiA 
diaroeinoOi  velcP(d  ideo  per  eorum  extrema 
uanfibit  ellipfis»  coi  o 27.  minor  diameter  rd  . 

Itaque  habemus  iam  . Jn  Cylindro  ACXDambl' 
t&2xi  orcKogonalem  : tum  incrinfecum  27. 14  f 
tu  citriarecum  22.  1;.  o t Q^are  fi  per  m nimax 
particulas  ht  lineam  redam  vtrumque  ambitum 
ptoicUmus;iu  vt^fic  ;qualit  inuinfec;  25 
14  p »ArQt  fit  ;qaalix  line;  22  i(  o extriofer; 
clliptic;  habebimus  longitudinem  xmbicui  cy- 
lindri incanum  extenfam,  fatcemquiavproximd» 
faciemufque  fingulas  paries  fiagulis^quam  proxl> 
ind;quales<^S4  fi'-*?»!  *4*  Arc;ter;c;txriS4 
ficuc«&<),2j,  fics;£liifiic£A».  ig.  Aealicv/que 


ad  s aliis  pquales,  vt  fune  sf  xA.  24  27.'ft7| 
s perquefioguia  diuifionum  punda  perpendit^ 
lares  ducantur  28  Q,.  Ar  19  x , Ar  c;te r;  imerme  • 
di;,ficut,ars  71.  q,7<>.  «f  c;tcr;  iiiterpafit;; 
quas  fingulas  fingulis  correfpondencibus  in  cylt»> 
dfo  CDAi  faciemus  aquales  tali  modo . Quia  Qg 
cd  ambitus  2}  14  P,  cuius  diameter  m so»  dqu;« 
libet  latitudo  cius  f vtQ.24  correfpondec  cuiti* 
bet  ambitus  27  14  P V,  g Mrtioni  27  14  linea 
quoque  q,,  28  erit  ea»  que  (ecundfim  loogitudl> 
nemtranfitper  pandum  2}.qu;ed  20  7.  linea 
incylindro ACXf> . Vndeio  7«  longitudo  tranf- 
leretuf  in  lineam  0^28  a linea  qa  pundoque  q,^ 
vfque  ad28.Arfic  de  altapundata  fiacjalTumpta 
enim  etua  longitudine  2 i.Scransferaturin  24  72 
Arfie  fucceflluedeai-is.  L ciode  longitudo  refi- 
dua  pundata  20  10  transferatur  in  q^  77.  Ar -21. 
11.  in  24  74' Ar  fic  de  alq’s,  perque extrema  pnn- 
28  72.  Ar  c;teris  vfque  ad  29.  ducarur  ;quabiU 
manuflexa  a8  72  29.  ficut,Arperpunda77  74. 
Ar  alia  vfque  ad  77  fl  xa  ducetur,  Ar  erit  rupetficiex 
interna  cxtenfa  28  29  7}  Cylindn  prpdidi 
Coa  2 , cuiua  ambitui  interior  27  14  p radiut 
maiorcP  minorM  20.a«iias,  patet  verb  qubd 
cytera  pars  femicilindri  eiufdem  ab  bac , quar  eft 
quartapars  non  dideret . 

Eodem  modo  fuper ficies externa  extendetur* 
Nam  No  transferetur  in  70.  at  19  A.  tnsj  78. 
A^fic  de  aliis.  Pariter  /9  p.  in  25  79ArNCiA 
0^77  Ar  fic  de  alijs  notatis  . Ergoomnibus  pun* 
diS  normaliumitdm  hinc.tdminde  line;  qt  con« 
iundisdexiTo  78  71.  ficut  A^alije  7 79  75.  ha* 
bebimus  fu.ierficiem  extrinfeclpro  fui  parte  di* 
midia  femicylindricDA2,cuius  fedio  ptana  cogni- 
ta BtHg exprefiaper  lineam  Di.  Ar  sd  aliam  par- 
tem» cuius  fedio  ed  cylindrica  expreffa  per  arcum 
AC,  Ar  ambitur  exterior  plani  ad  ax{  redi  22  ij  o. 

Probatur  verb,quod  talis  fit  . Nam  eiufdem 
altitudinem*  nemne  quartam  nartem  ambitus  per 
lineam  q,^  exprefiimus,  Ar  linr;drve  longitudi- 
nem terminantes  V.g  70  78  71.  Ar  77  72  fd.per 
datasldgicudinexduximus,nf(ieper  {o  Qpqiial  s 
longitudini  Nj>»Ar  q^  77  yqual  is  longicuJmi  19  9. 
Ar  fic  dicas  de  alijs : quare  cx  ofteniis  nrop  2.  de* 
dodit  a prop.l.  ftiperficies  28  29  27  71  ;quabi- 
tur  ftiperfictei  cylindnc;  intern;  pr;didis  lupecw 
ficiebusintercept;,  fiebt  etlan»fuperficies  70  71 
75  77  crit;qualis  extern;  pr;didis  fuperficie* 
buxabfi^if;. 

PROBt.  VI.  PROPOS.  VII. 

Su^crfkiet  coninnShu^s  eiitfdcm  fcmicylin^ 
drt  pUno  dtflendere  « 

OVii  Cylindrum  pr;diduntconcaaQm  fingU 
mus.  diuerfifque  quafi  doliorum  alTecibus 
coagmencatumtldCo  fiquis  etiam  ipCarom  iundaa* 
rarum  fuperficiem.  vellet  agnofcetCBid  ficriiur. 
fice. 

Nam  earum  fuperficierumeraffitudines  (eu  Ia* 
«todines  habemus  eXpredas  in  lineis  22  27.  14 
tj.  Ar  aliis,  qu;  vtramque  ellipiim  intrinfecam,  Ar 
extrinfecam  conoedunt.  longitudioemque  tum 
intrinfecam  * tum  cxtrinfocam  io  fupcrficiebox 
nuper  inuentix.  Sit  ergo  inuenienda  fuperficiex 
ittodur;  14  t;  , b;c  erittonginad.niscxtrinfec; 
gS  79.  quare  i pondo  xy.roper  liucamsQ^vcr* 
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/at,(}sia  voluerif  partem  trantferet  interuillum 
14  ir*  quod  erit  %s  40:  dudaque  Unea4t  41. 
babebis  quoque  termloum  extrinfecom » nempe 
longitudinem  14  ^a.velai  8.  quod  interuallum 
transferes  1040  41.  ducefquejS  41  erit  ter- 
m insta  ab  hac  parte  fuperficies  quas/ita , RurTus 
traosfercs  14  ^4.  vel  equile  ai  ii.io  4041.  Ac 
quia  Tuperfines  ifla  quatenus  terminat  in  cjrlindru 
CA  o6  ftcit  Tedione  linei  reda»idco terminus  hu* 
ius faperRciei  eoniundiusiqui  prpflare rolumus 
linea  reda  non  erit  i ideoque  aliud  pundum  me- 
dium» per  quod  linea  ilexa  ducatur  inuenienduTn 
erit:  ideo  diuifa  linea  2 l in  a ducatur  paralie- 
laitiijs  lineolis  continuata  a h » deinde  h I , dcin- 
delx:  habcbimufqueloogitudincmC  X . Deinde 
dtflantiapndia  22,a  Unca  Lo  aflurapta  trasfere- 
mus  a c io  u I & duda  perpendiculari  u r dabit 
pundum  r » didantiamergoinam  14  r transfe- 
remus io  29  y»  dudaque  y f transferemus  dl- 
ftamiam  c f nuper  iouencaminy  fyhabebimuf- 
quetriapunda  99  f 41.  per  quae  duda  linea  eur- 
oa terminabit  fupeifici^m  coniundinam^S  42 
^9  41.  £t  iic  ages  inalijs  limiiibus . 

HatloTcrot  & cuitlentia  operationis  ex  ratione 
prop.L  huius  Tatis  innotefeit ; patet  vero  ex  prop. 
22.  trad.af.Itneam  curuam  f 41.  ellipfis  non 
efle  portionem. 

PROBL.  VII.  PROPOS.  VIII, 

Scmicyl/nJricoHcaui,&'  rotundi  fiiperficim 
hinc  oUi^hi  a fiiperpcic  plano  feHi,  inde 
d Cylindro  ittm  axi  ohliijuo , in  plankm 
exiendcre , &•  reprtfentarc, 

Sit ditns Cylindrus  «icr.qni r«nnir,Ttoftcn- 
ditur  feoT fimi  nempe  i Tuperficie  plana  a b> 
ie  a cylindri  fcTuperficie)  qur  ambp  ^liquj  ad 
axem  c d fccent»  (eo  «quidllhoter,  feu  non»  ver- 
ius tamen  eafdem  partes » ita  vt  linea  a b maxim; 
decimationis  fuperficiei  plane  Ht  in  eodem  plano 
ac  axis  f e»  detur  eius  ambitus  ad  axem  redus» 
cognitus  nempe  circulus»  cuius  diameter  exterior 
iit  XEi  & interior  fit  xr. 

Diametro  Itaque  xp  Rat  circulus  lmh  » &dia- 
metro  interiori xp  alius  eodem  centro  Gyinfuper* 
ue  addatur  alius  circulus  intermedius»  vt  placet* 
mifoque  altero  eorom  10  quoclibet  fegmenta»du* 
cantur  radij  m N»  a 1 » ^ alij » a pundis»  In 
quibus  circulos  Tecant  ducantur  parallcix  » tum 
diametro  LHi  tikm  diametro  cM»  ^ pundis  quidem 
iotrinfccl  gyri  propter  diAindionem  continu;» 
vtM  B 8r2  10  a medio pundatx  » vt  3 il.  4 
5.&J  7 ab  interno  lineolis  continua»,  vt  t 12» 

1 9 » & pro'iucantur , quantdm  fat  cA . 

In  plano  deinde  LHPti,  ducatur  oR»  que  rapre- 
fencet  maximam  obliquitatem  plane  fuperficiei  » 
cum  axe  cs , dr  rurfiim  p<^,  que  item  raprefentet 
obliquitatem  fuperficiei  cylindrice  Tecaotis, cuius 
cyliodri  TemidiameterfitTS. 

DlAaotic  itaque»  vt  14  12  intrlnfeca»  15  11 
media, Id  10.  extriofeca  adamamur,  & Tuper  pa- 
rallelas io  ijfdem  lioeis  , quibus  oriuntur  linee 
aflumpurom  diAaatiarum  traosTcrantur : almi» 
rjmi4  12  IO  lineolis  diAindam  I 9 17.  ipudo 
9vfque  ad  17.  diAaotiai;  il.  ia  Jioeam  puuda- 
tam|  7 i8»  ipundoy.  vique  «ti&ftficid  10. 


Tvs  xxxrr. 

Id  lineam  continuam 'extrlhrecim  S « fo.  2 pun. 
do  « vfquead  I9-  & ita  agatur  de  ceteris:  qui- 
bus omnibui  tranOatis  perpunda  in  fingufis  pa- 
rallelis ngnata,qu^  iatriaTeeo  Temlcirculo  nafeun 
tur  duces  flexa  20  n.  17  21.  quf  erit  dimidiata  eU 
Itpfis : Deinde  aliam  per  panda  fignaca  in  paral- 
lelis i medio  gy to  profedis  pundarts»  8t  tandem 
omoibus  maiorem  OB  22  per  punda  fignata  ia 
parallelis  i gyro  extrlnfeco  exortis , que  erit  ex- 
trinfeca  Elliplis.  Conlunges  deinde  tres  ellipTes 
lineis  cumis  per  punda  tria  vnum  in  lineolis  de- 
dudis  alterum  In  pandatis  tertium  in  continuis 
reperta  17  18  19»  qu;  imitabuntur»  Br  Rabunt  lo- 
co Tegmenti  radij  231.  Quod  autem  ptzdida 
circumferenti»  fint  cilipfcs,  patet  es  tr.i5.  pr.22. 
vbifedlonc  cylindri  obliquam  elllpfim  effe  oRd- 
dimus,&pr  l?.tr.26.  paM.  Et  etiam,  qu5d  lon- 
gitudines 16  IO.  Sri5  II.  8e  c»t.  tranRat»  (iot 
proportionales  ob earum  paralleliTmutn  in  trian- 
gulo LOHR  non  completo  f quare  ve  eil  hl  adM 
14.  itacA  QL  ad  14  12.  dedudi  diftantia  hr  ab 
vrraque»  & fic  de  alijs,  vnde  ex  prop.72.  crad*i4. 
Coroll.  defcrjpta  erit  femieliipfis , ^ proiedus 
Temicirculus  LMH;  &rali;  interiores. 

Sed  modo  vertamus  opui  ad  deferibendas  orbi- 
tas ) quas  cum  cylindri  fuperficie  obliqui  fcRt 
facit  Temicylindrut  propoficus  : Sciendumqoe 

cRquaRibec  fuperRcies  parallelas  axi  in  obliquo 
cylindro  ex  ts  rad.non  clEcere  Tediones  circulos 
licet  cylindrus  fit  circularis,’ Tedellip/es  ex  prop» 
22.  trad.25-  Et  quia  omnes  eundem  angulum  fa- 
ciant cum  axe  cylindri  Tecantis  omnes  erunt  gqua- 
les  ex  eiordem  prop*  Coroll.  Ideoque  oporccbtC 
prius  dato  diametro  cylindri  fecanc<s  inuenire  fal- 
tem  quartam  ellipfis , cuius  femldianieter  minor 
cR  TS, vcIty,  nempe  fem:dlameier  circuli,  qui 
cylindro  TecannbafiseR,  Sralter  xv  , prout  tv 
parallela  axi  SM  cylindri  fedi  tranfeundo  obliqui 
per  centrum  Taugefeit,  Qua  ellipfi  d*  rriptaex 
repertis  axibus  Ts,ar  XV.  Rat  modulus  ex  ptpy-  • 
ro,  Teu  aliqua  alia  materla»irt  non  cibi  lim  dcTcd- 
bend»  tot  ellipfeS  squales»  quot  opus  funt . De» 
inde  alTumpta  diRantia  14  xj.Sealijs  linearum  pa- 
rallelarum dedudarum,  menTureturab  Lirerfus 
z Tuper  linea  Lz,&  fit  L 24.  Sic  c s fic  l b5*  ap- 
plicato deln  modulo  tvy»  ita  vt  linea  VT  cd  gruac 
linear  xl»  9e  pundum  v pundo  Z4.  deducatur  el- 
llpfis  i6  24.  fic  applicato  rurfi^t  modulo  Tuper 
eandem  lineam  eodem  modo,  fed  ita, quod  duu- 
dum  V congruat  pundo  25.  deducatur  portio  el- 
lipfis 25  A,  8r  ita  fiat  de  creeris  »Ar  vbl  protrads 
ellipTes  Tecant  parallelas  lineolis  dudas  27  n»  8e 
2<S  l,&  ciceras  2 fcmicircuIoinTrinfecodtuedat 
ea  punda  notentur,  ^ per  ea  dedueatur  orbita 
28  27  26  29.  Sic  fiat  de  lineis  pundatisdcTu- 
mendodlRantias  tr  jo.  8ros,afcpCfras,ittranf- 
ferendo  illas  ob  L verfus  *,fif  deinde  fi  igulis  pun- 
dif  eodem  modulo  elUptleo  applicato  alie  portio- 
nes ellipfium  trahantur,  ^ per  punda  quibus  p«- 
rallelas , vc  4 ;i.  flexa  ducatur:  iterumque  Idem 
fiat  de  diRantijis  in  lineis  continuis  defumpcit  )» 
U5.  quod  interuallum  cum  exteris  In  Irneis  ciuf- 

dem  generis  defumptjs  transferatur  abt  vcfTus  z. 

Et  applicato  eodem  modo  modulo  tvt  portiones 
elliptice  ducautpr,  rb»  Tecant  paraiUlas  conti- 
nuas , VI MA  per  ea  puodsivt  per  a orbha  ducatur 
quf  erit  I J A c . Et  tandem  IpT»  orbu»,df  punda 
per  qurdeduda  Tunc  lineis,  vt  27  31  a,  Se  26' 

51  ji.  qu^  etiam  flex»  eruni»coaiaogaDtor « 

Itaque  poctioiiM  dJipfium » vt  H ^ 
dilce- 
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pUBoptnIlclo  ut  t«  eodem  » (joi  l »f.  proie^^ 
oecurrvariinett  1 stf.  araUtt*ft  ponAa  » qutbits 
jll(  1 W.SeBitilet  occumioe  faperficiei  cyiin- 
4ricf  iecernuQt . VntietflrloogHadtBet  exhibent 
14.  >}.  Bontpjldem  in  plano.*  fed  in  (na  aatnraU 
eieoatioae  > <)oe  eft  linef  9 tS. 

lam  eerb  onrntt  apparatus  coaehMtn$  ad  fbper* 
fidetn»  tum  extriofccamt  tum  iatriofecam  eRc»^ 
dendam  • 

Ducator  Hnea  n&*  ^ 41. partes 
circuli  interni  per  eam  extendantur»  vt  in  pSV' 
lis  linep  4S  49»  epterp  cpteris  partibus » 8r  ab  i)i 
pundis  erigantur  perpendiculares»  vt  41  4l 
9P.6ra)ip.  OcioJe  /umatur  diftancui  linea  LK 
adquodiibee  pundnm  in  lineolis  parallelis  reper- 
tom»  vt  9 17.  At  trcnsferatoc  i punAo  44*  iQ|^« 
At  pandum  9 ad.  in  eadem  lineolis  contexta » 8e 
trans  feratur  fuper  eid^  44  if»Be  fic  fiat  de  omnb 
busalijt  pundis  in  iirdi*  parallelis  difcootinula 
rtpenii.  Etiam  in  perpd^cnlaribnt44 
54.4(41  5f  4t  ali|s  bincvr<}{  ad4d  iS.iodcuRi) 
ad  45  Iptcdicquemur  punda,pcr<jue  duda  Aexa 
4d  56  4f . & 59  54  48.  dabit  foperficiemconca. 
uam  incernam  eplmdri  propofiii  46  4^  4^,  19* 

Si  ver6  Inper^cies  citerna  iit  planum  proicien* 
da  ficitd  neo  alJo  modo  peragemus  t pooda  m 
lineis  continuis  » que  prouenium  i femtclrculo 
cxmnrece  quprenda  V.g.  in  linea  aiA»vt  sf>d  19. 
Bt  afijs  eiurdem  generis . 

Patet  Tcrb  alSgnatam  fuperEcicmeireintrlnre* 
cim  cylindri,  quia  altitudines»  vt4a  44.  fune  fc* 
mjcircnli  intrinfccl  in  partes  o^pquales  dioi» 
fi  I culus  voapars  1 n , a perpendicularibus  44 
57.  6e  a ijs»  in  qu^s  dilrinda  eft  (uperficies  pr^- 
dida  : Longitudines  vefo  patet  e^e  V«  Itnep 
14  rs  sy.  Ted  cum  additamento  t qu^  el« 
liptica  coruitas  qdindri  fecantis  Tupera^it.  Hp 
cnruitates eliipiicf  ab clltpfi dcdndp  V.g. eunti* 
tasS4  ad.  i poodoLdiftansyvt  I4i  sy.proueda 
eCqt  ad  altitud  af  ad.fuperaddit  atiquidiflr  fit  lon- 
gior linea  9 stf.  quam  24  & » A*  confeqoeneer  » 
mim  14  3{.  ideoquederuqirta  longitu^ay  8* 
dabit  longitudinem  ruperficialem  » eo  in  puodo 
40  54.  a qui  decrada  longitudo  42  m pqualla 
longitudini  8 n relinquit  longitudinem  cylindri* 
cp  ruperficieieoinpuadoai}4.pqBatcffl  longi» 
tudini  o 8.&nc<K  alijspondis. 

PROBL.  vm.  PROPOS.  IX. 

Sufirjicies  conimiBiuts  eiufJem  fmir^tn- 
in  plana  extendere . 

Sit  IiinAarti.  i,  |.  pitno  ntca<lcnili{q<ila3tf 
57.  fupcrficici  iniriolecp  extenfa  ad  eam  ex 
ordine  pettioet»haacrupcr6ciefD  conjundluam  ei 
addemus»  Sumpto  Itaque iateruallo  l }•  4r  } a. 
traosfcracur»Sr  eodcinteruallo  paralleipeidel^  57 
ducantur  47  45. 4^49  50.  Deinde  Umatur  in* 
tcruailum  7 18.  in  pondaca  , 4r  19  6 tn 
cotmouata»  traosferaturqpe  19  6.  in  q 49.  <Sc7 
18.  io  9 47.  ducaturque  linea  »qup  ftexa  per  tria 
punda  tranfeac  5d  47  49.  Deinde  alTumptis  du 
flaoti)s  7 91  uansferatur  in  p 4S.&6  ps.  In  q 
|0.&  per  tria  punda  ducatur  flexa  |7  4^ 
eritque  iundura  50  49  57  yo.quppcrii  s.tran* 
fu  . Eodem  autem  padQprofofitioolicuditur»ac 
prqccuens . 


PROBL.  IX.  PROPOS.  X. 

Seftrptiem  femieylmdri  mnenire,  data  eim 
amiim  ad  axem  reflo , <j»i  fecetnr  i /i- 
perfeie  plana , nec  axi,  nec  plano  per 
axem,  (yper  diametrum  duSo  reRan- 
ffila  i at  alia  autem  parte  conica  fuper- 
ficii  fecelur,  cuius  coni  axis  ipjius  axi 
itRangulus  pt , 

•II 

DIflert  h«c  propdflto  «b  amecedenti . Nam 
plana  ruperfidrs  fecanserat  plano  per  axem 
cylindri  fecantis  ad  redos  angulos jat  vero  hpc  Tu» 
perficies  plana  tiequa^m»vteft  videre  fcorrbm: 
nam  cylindrus  s cedo  fecatorl  cono  gaef»  4r 
planum  fecans  cbd  plano  g b peravem  u m 
cylindri  tranfeonti  non  efl  perpendiculare  • 
vt  eft  1 i X»  quod  prf  rupponiturcogaitum  , nem- 
pe efle  circulum  ( p^ec  vero,  8t  cfle  cllipiis»  vt» 
Rr  In  prarced.  propof.  etiam  poterat  elfc  clHpfls) 
Axis  tami  coni  g f efl  ad  anguloe  redos  axi  m u » 
Sit  crgoclreuii  cylindri  inicrol  Ibmidiameeer  ns» 
tc  externi  AC»ex  quibus  iotemaJiU  duocirtult  du- 
cantur KOI»  8c  cHf  diametro  estrtafnco  ac  intr  tn- 
fcco  as»  aliufqtteniedius. 

Diuiflfque»vt  firpra  illis  eirenlis  xoi»  veloHS 
radijs  1 s f deducantur  perpddtculsrcs  1 4 Unco* 
lis  s y pundis  0 5 cootmua  dedudat.  Dato 
ver6  qu^  ad  alteram  pirrem  migis  didet  i xi 
reda  td  txem  fnperflcies  qu  mtOm  efl  mr  ad  pun« 
dum  K ducatur  squalis  LK.Ik  a pandis  d f 4»4( 
omnibus  alijs  i perpendicularibus  * 4. 4T  est.  no* 
tatis  In  diametro  la  ducantur  parallela;  , 4rci 
normalcsd  7.  y 8.  4 9 <itcaterp.  Deinde  doq 
daaK{  vteumque  fiat  angulus  cam:  quo  planum 
aumCtcana  obliqui  am  declinati  plano ca  recaii* 
ceasem  redi»  & fado  centmin  x line»  arcubus 
9 IO.  8 u.  7 II.  dcducanrurad  AK.fira  pundis 
quibus  fecant  IO  IS.  & 11.  & alijs  erigantur  pa* 
rallelead  AMyVcfunt  10  15.  n 14.  II  ^ 

Aflumptit  vero  altitudinibus  1.4.4;  aliji  tranr* 
ferantur  fuper  ac  ab  a,8t  i 4.ffc  a i8.4r  y s.bt  a 
17.  & d 5.  fle  A Id.  4r  fle  agatur  de  omnibus  ai>)S 
aititodinibus » fcu  flnubus  * St  per  punda  Agnatu 
parsUetx  ducantur  15  16. 14  I7*  Sriy  18.  4r  cete* 
rt»  occurrent  enim  primb  dudis  puodat»  pan- 
datis, coiutnuc  coDtiouis,  4r  inierntpoe  lineolis 
interruptis  s Per  punda  iraqocvbi  fe  continue 
(ecant  ducatur  ellipfls  a 19  x,4rpcr  punda  vbi 
pundac»  fe  tangunt»  ducatur  cUipfls  10  14  as. 
dper  punda  vbi  imerrupt»  felecantviihnjtiui* 
oorque  ellipfls  ducatur  19  il>  Eiuoc  aattui 
bp  flexe  dimidix  ellipfcs  ex  as.  tcact.ay  quia  pla« 
Bum  fecant  oblique  ad  axem  cylindrutn  tjcic  fe* 
dioaemcUiplim*  CooiungAUturq;  tandem  pun- 
da 15. 14.  ly.  8c  flmi]ia»4t  iam.erit  parata  coit- 
ftrudio,  qux  ad  fedionem  planam  fpedat . 

Sit  deinde  axis  coni  IV,  cuius  bafls  circulus.  Sr 
fuperficiei  fecantis  veiligium  ho:  A flnguiis puv 
dis  V.g.  90.  allumantur  redatiguic  dilU.-uic  ab 
axe(V,&r  fado  centro iqp,  ducatur  arcus  ay 
24.  fleque  fiat  de  extern  pundis  V.g*  aifumpt* 
pundi  99.  diflanua  rcdanguli  ab  axe  iv  coui  No 
eodem  centioH  ducatur  circuli  arcus  ad  a7>  Rc. 
Ponda  veropertUentia  alldem  genus  Imtat 
Duud  f-**» 


5;?;^ 


rum  nebantur  flexiS,  ?t  dudacft  34  ij, 

ncdanturquciviodU  flen»qiicjKifciones 

ellipnum  erunt  ex  e.  tr.i}'.  flqaldem  lunt  plana 
fecantia  cjlindrum  per  axem  3.  l*  fecundum 
opa  fc^iuoemy^namTecafidoooaum  iodoa  fu* 
p^^clerdi«juqac..  lamque  ejl.  pfoiedua  cvlin- 
ffruain  x»i!2'  portio  coni»  quv  ab  Ipiofe* 

c^turiniB  30,  zVDt-ap*  Et  obliqua  fuperlicieS 
lecana  oblkjue  in  k 15*  pt ex  is«  crad.Xf*  par.t. 
colti^i  TOteO . ^ ^ 

Hoc  ^paratu  pfrfttto » iamYbperficiea  interna 
eodem  modo*  acGiperior  ia  pl^nooi  diRendkur. 
In  Linea  fcorlim  duda  Qjt. circuli  ^qiri^eci 
partes  transferantur»  quarum  ena  eft  tH  tranf* 
lata  in  ^S.It^perpunfiadiuinonumreSxpcr- 
pcadiculareaducaaiue^^  79»*^  ^7.  Vcc<«  Af> 
fumpta  deinde  diftantia  a linea  ac  ad  quodlfbei 
pundum  pertineas  ad  iuperliciem  intrinfecam  Ii* 
nraru  diCcooiimiaruia  re  18  ij.  transferatur  i» 
^8  I7k  deiadeanampeadidaatis  i8  d|.transfe' 
ratae  in  38  |p.  8r  itongaturde  alija  ad  eilipEm 
iocrinfecam  19  I}  lo»Ar  orbitam  alteram  S9«> 
a^aq^kcrtineotibtfS»  HabcbinHifqaepDnda40 
^ 14  4»»  8r  crteca  * pec  qoa:  [flexa  «quabiii 
manu  trabenda ; fic  fir  habebimus  punda  41  jr 
4|.8raiia»perqucfiouliteri]tia  duda  toum  fu» 
pe96cic»extriarecam cylindri  propoHti  ezhdie<' 
bir40'4t’'4a(  4|4  Ectriofeca  rero  eodem  pado 
fiet  001  mendo  pooAa  adcxcrinfecacn  orbium»  dr 
ellipftm  fpeftantia. 

bedAquisepfiB  fediooem»  Be  femielliplim  ; 
qurplaaum  iecat  cylindrum  datum  in  fua  naturali 
maga,  tudine  exoptet  j id  confc<|uecor  hoc  modo. . 
Ad  ST.apun^ia  d. 4*1«'^  ^>^teris  perpeodicu-^ 
lares  ad  ici  ducatur»  oempe  4.  4d*  7 47.  6 4^.** 
& c9t.  abiAb  aeri  pundis  ad  fraiooU  Unum 
i^T; perpendiculares  rurfus  ducantur,  n 4f  48« 
47.  4p.  4d. 90. dr quantum  fuSch  ad  aliquate> 
i>«t  mitoreoi  tltttuditteoii^qBam  AM.*aflumpto 
deinde  interuallo  at. transferatur  In  sx  ad  card 
partem  .)X|ua  magis  fbdloST  accedit  ad  diTdr 
ducatur  XT  . Deinde  altitudines  10  19.  ts  14. 

II  39».  transferaatorquclibetinlineameiufdem 

gcnerisi'&  correrpondenils,  & (Int  48  99.  49 
9».  yo  5t^;5ieque  fiatdealljs»  frperpunAa  in 
lioeii  etofdem  generis  aequabili  manu  ellipfls  du> 
catur  V.'g»  per  funda  pertioentiaad  lineascon* 
tinuat  ducatur eJlipHtx  99  T»'&^^alia  peralicv 
vt  roditis  f idea  > fr  habebis  fuperficiem  X 99  t- 
54  yi  59. ortam  a fe^iooe  obliqua  cylindri,  de 
eft  tilipits : fed  cuius  diameter  xT  ei)  ex  coniuros 
gatisnond  generatione » quod  amem  taiis-lit', 
pacet  quod  s r partes  proportionales  k i liner  par» 
cibus*<^tineac,  drappiicacas  item  vt  90  51.  etiam' 
proportionales  ob  parallelas  19  Id.  carcerat» 
quibus  detruncatur, dr  terminatur»  vnde ex  prop. 
7a.Coroll.trad.34.eilipfiscric»  quod,drpocell 
oftendi  ex  ptop.ai.  tca^.sy. 

PROBL.  X.  PROPOS.  XI. 

Sujfetlides  (9nmnRiuA$  etufdem  Cylindri 
repertre . 

HOc  fit  eodem  modo,  ac  fuperlori . Nam  da. 

cuntur  parallela  per  punda  ytf.  57.  ad  in* 
teruaJIuma  linea 9p  J7.ipMteR  i.Sra,  rurfufutts 
inter  3. 0r  7. 


TRAGTATVS  ?C 


" Sk  verb  Mrminabtmtor  tncirodlitm  ' t'5  ' 
ly.cranrporubicoria  %4  91.  ^17  14.1077  6%’,- 
flr  per  punda  17,03»^/;  ducatur  flexa  97^3  6.w^ 
Sieqne  pnrflabitnr  ad  oUam  partem;  nsm  inreraal- 
Ium  Id  do.  transferetur  ia  98  96.  flcuvdr  17  ' 
di.ia97  W-  per  tria  panda  flexa  doeetuej99 
98  99.  Be  erit  Aiperflcies  comuodiu#  58  9P‘  97 
ds»  idemque  i^s  IO  sUi«  * : 

' .1  • , . . 

PROBL.  X.  PROPO^  Xtf. 

' 4»  • ' T . U * ■ 

Sfmicflindri  fuper^cttm  i fefpttuiicul/tri 
' *eiufdtm  rationis,  fcd  Cylmdrq  jc^i  ., 
data  fedtone.  plana  declinantt , O mcli- 
ynata,alio  modo  in  planttm  j^btjtcfe.  ' 

/1IOJ4.' 

T Npwc*il.pr.C)rKodri  ambitu.  ?trt-aijris  aal' 

rS  r “?  Pf*(“IT«>'batur  c<%nitn.  j 'hir 
ipl.  lectio  plaiu  pifiippwiitur  coRni»  ,'m 
ambuus  cylindri , fen femic^llndri  conqm-frndut' 
elt.  arpoflct  quidem  eodem  modo  eaqoirr.bcV»- 
ccdens.ficot.A  pnecedene  probi.  hor  modo‘Iii 
opuidedocl  ireddoanof  abundltloria  prifi/. 

Mt  daea  feiSio  enica  plana  circuIarTa  AtfccE», 
«locJioatioadpIjnSper  axem  duSum  liaprinfa- 
turpar  Imeam  Aitinclioa«a'ad  ACjdecIIriJrtdVirA' 

peni  aOAcnoniquidiflantcm.  ■ ’' 

'•  >•  d-^ulbua  radij  de  more  dueim. 
di  lecAotitMcireolo.,  ( ,t  in  alijs  faaim^  (Tu- 
eantur paralidc  ad  diameiru  »c,Tt  fnnk  o 4;  7 d. 

a «.  &cKer»-»fq,.,a  a 4.  fe  fafto  centro  lii 
A-aterora  deducahnir  arcubus  ad  ah,  »t  lipea  ab 
r/prclentads  IVaionem  fit  arqnalis  feCundfim  om- 
«ci  diuifionexiinerA  4.ar  ab  omnibus  pmvSiit.in 
Tuibiis  fetaiur  al.  arcubus  pra^diaii  pen^enj/cii- 
lares.it  fuiif  eavinua'H  1 i.4r  .4  t 4.  pnn^^iHI'  Vf 

iB.Srlineoli.prodofta  is  i f . » ali*  cilini'; 

Deducantur  rerfda  ab  ijfdfcm  punftis  j.  v 1. 

«( alijs  fimihbns  perpendiculares  ad  ac,  qu*.  8c 
P'odDcsotnr  '.»ltetl6«’r  »9  ac.  a”  ai.ar  ? 1». 
AirumptaaetA  difttatra  a ij.  iirternipt»  perpen- 
dicularis id  tf.i  pundo  AiCransferaMir  s ptiuac* 
iSi.'yfqueerfio.A-»4.  yfque  ad  15.  (ic  diftantia 
A I»,  In  .y  aiwda  adBliampartem  ipioque,  Srdi- 
flantliA  IJ.  Inu  H.Sffiede  exteris  dlliantlj* 
hinc  inde  jl Is.  transferendo , rt  in  prima  faaum 
eft : PerpnnaA.rpropertlneneia  adeinrdrm  gene. 
ritlineas»vtper  p 20.  39  « . 8f  jlta»flcxj,curi»e- 
tur,«fcritproieda  extrad.34.  pr.  73.  vel  ex  itf. 
pcop.  iditrad.3<9.  par.i.  femlelHplif » fleut»  » Ver 
cetera  punda  alie  ellip/c&ducentur»  deinde  que. 
libet  tria  punda,  vt  30.  31.  33.  nedancur  redii  • 

Ab  iflis  ver6  pundiS  omnibus  perpendiculares 
ad  redionem  obliquaro  declinantem  Lk  sgamur, 
ar  producatur  quanti^  fnflicit,  deinde  aflumpra 
diflantla  13  14.  originata  i pundo  9 transferatur 

foper  linearo  habentem  eandem  Originem  i linea 
*N,afflta5  37.  0r  fle  ad  aliam  partem  74  9?. 
lic  altitudo  18  19.  proucniens  a 3.  transferatur 
foper  Itneamai  38. habentem  eandem  originem» 
flrfltaS  de  altitudine  19 

fcrarurjn|i  90.  Imeam originitam ab  l.8r idem 
fiat  ad  aliam  partem  qualis  e«  93  99.  & fle  de  om- 
nibus aliji  fiat  eandem  diflantiamjhlnc  inde  tranf* 
ferendo , perque  panda  pertinentia  ad  idem  ge- 
nus linearum  flexat  ducaotur,  o«^,  •:  enmt  cllip- 
fcs»ncoaiUccx  Coroll.t.  prbpo(.7a.  md.14. 

qeia 


<7 


DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDIG.  S79 


quUtomtf  redaproporcionalicereft»  n ac  ob 
pAraJl«liS{  ficut*  8e  «{tituHines  ii  a*  S^crrerft 
fancAltitu  linibas  lOtarcvterit  proportionales  t 
quire  erunt  drfcnptp  tres  eUtpreS>40«  expriment 
£Uipfes  axi  rrdangutas  eviftentes » cpiod  reijui- 
ritar  • irc  Tuperlictes  expetita  Io  planum  diftcndi 
poflit. 

DuAa  itaque  fcorfim  linea  op  » lic  fuperficlet 
interior  extendenda  . Semieliipfis  ij  ^ fi 
^8.eum  fuU  rtmmbus  partibus  in  lineam  ipfam  op 
extendatur, quo  per  pun^a  ad  illam  perpen* 

dtculares  ducantur,  ve  99  40.  41  4«  4}.  Suma* 
tor  deinde  interuallum  m to.  fr  transferatur  in 
41  49.  deinde  interuallum  m P 1 fir  transferatur 
1041  4?>  & lic  fiat  de  caceris  omnibus  tncerual* 

lis  linearum  Incerruprarumt  qu«  pertinent  ad  in- 
trinfecum  circulum  p ic»  8e  ab  ilHut  pungis  ori- 
ginemtfahuniinrcrcluns  inter  eilipfesP.  10. 
if.  G.  fr  RL,ncot,fir inter  QPR  cylindrum  proie- 
dum>dr  eandem  Lk»&  tnuentes  perpendicularium 
4)  41  49.  Sc  exterarum  longitudines.  Quam* 
obrem  per  punda  extrema  44  49  40  4T>  duda 
Aexa>  dralu  iimili  linea  perpun&a  46.  4}.  47* 
ii  extera,  dux  terminabunt  fupcrficiem  cp- 
liodri internam  44  4T  4$  47.  qux exquiritur* 
i)e  fuperftcicbus  vero  coniun^iuis  non  mul* 
tt  dicenda  cum  latitudo  70  27.  rt  0^41  48»  sl» 
titudoverb  999.  dee  altitudinem  49  48.  8e  q 
^ det  aleitudioem  48  fo.  Vndedudaperpun* 
49  49.reda,Ar  flexa  4)  ft  50.  dabit  fuperfi» 
cieni  cooiundiuam  49  49  47  p. 

PROBL*  XI.  PROP.  XIII. 

SemUyltndri  f/perjiaem  sn  planum  pro^^ 
cere  , cutus  fefUo  pUna  declinins^  C?* 
tnclinata  nota  fit , ffctturque  Cylindro 
ad  nium  partem  rtdangulo  ad  axem . 

Sit  femleylindri  nota  fedlio  plana  efFeSa>qnx  fle 
circulus. Teuannulus  planus  ACiceP.*  Sitque 
linei  declinationis  •»  > at  InclinaHonis  ix  , vel 
angulus  PLX  • A portionibus  radiorum  1.  *.  f & 
exterit  ducantur  perpendiculares;  ab  exennfeco 
quidem  cireulo  eontinu(,i  medio  pundatx  ab  in- 
timo interruptx.vfqoe  ad  Ai,vt  1 4.  2 5.  7 d ftr 
i pooAii»  in  qux  incidunt,  ducantur  perpendku  - 
lares  linex  ah.  rt  funt  47.  7 8.  6 9.  Ac  produ- 
catur vfque  dum  fufficit.  Duda deinde paralieia 
XM.ipfl  AH  afTumamar  altitudo  4 i.Se  feratur  in 
7 IO.  ricue,fr5  1. 8r  colloeetorin 8 ii.&d  7.Sr 
tranfporteror  in  9 U &flc  flat  de  exteris  alijs 
interualHs»  trensferendoea  fuper  Illas  lincastqup 
originem  ducunt  sbi)s  punSis.qux  Incerualla 
transferenda  terminant,  vc  id  in  l 17.  Perbxc 
sutem  punda  , qux  ad  idem  genus  linearum  per* 
tinent  V.g.  Intcrruptarnm  aneatur  orbita  14  17 
10  7.8c6cperalia  puoAa  reperta  . tum  iopun- 

ftacis;cumiaconcinuic,vtexcrlnrecaxe  it.  m; 

qux  erunt  femiellipfei,  quod  ah  propordonaliter 
dinifa  fit.  vt  conflat  eX  Coroli.  4.  propof.  71. 
coaieorum  traS.i4. 

Duda  ver6  mo  perpendiculari  ad  lineam  Incli- 
nationis LX  ad  illam  perpendiculares  ducantur  ab 
ellipfibus,  iam  fleferiptisttr  a flogulis  earum  pun- 
ftis  ab  ijl.  qux  in  continuis  funt  cootinu^,  & ^ 
ijs,  qux  in  puofiatis  puQdatx^flc  eandem  ab  iUist 


qux  tn  interruptis  funt  InrerruptXtquales  sfic  to 
19.  tl  l8.  II  /7.8r  producatur quantiim  fat  efl. 

Deinde  sb  i)fdem  punclts  » que  funt  in  diame* 
tro  AB  perpendiculares  a l ih  proiucantur  6 ao. 

7 9t.  8r  4 8c  cetere  omnes,  feruir-i  earum 
differentia  ob  confufi anem  vitandam,  q ic  traiifi- 
bunt  per  arcum  PRq^c^linJrt  perpeodiculariiec 
eredi  ex  thefi  fuper  lnx.  A pudis  igitur, per  que 
tranfibunc,  duces  perpendiculares  ad  lv,  vefune 
a5  97.  vel  9 8 5|.  99  79.  \o  ji.  & vbl  occur- 
runt lineis  parallelis  ad  Lx. notentur  punda.prout 
quxiibrt  lineam  eiufdem  generis  inuenir,  ita  |i . 
pundum  pertinet  ad  interruptas  7 1 70.  b*  puri- 
dum  79.  ad  pundttas  79  99  flcut,&  77  pertinet 
ad  conHnuas  77  98.  Per  punda  itaque,  qux  in 
lineis  eiufdem  fpeeiei  inueniuntur  flrx^  durantur 
orbitx.qux  ellipfesnon  erunt  ^ cumnorifufe- 
cans  fuperfleies  cuius  velHgiQmFRQ.pIma. 

Tandem  deducendar  funt  clfipfes.quxc^iindri 
axi  perpendiculares  funt,  ad  quod  in  o.*«us  dedu- 
cfduro  duda  reda  sraflumaturintcruallu 
&flcvT.ducaturq;  $v,n«m  Ct  ab  poruturonzon* 
talis,  vel  cius  vicaria  kh  Jidca  sh  , cuius  loco 
flat  sv.feeleuabit  magis  s plano  verfils  B.  quam 
verfilSH»  quantum  efl  fpatium  vrt  a pundoau- 
tem74.  vcrfUs  ^ affumamur  omnium  linearum 
parallelarum  interna  lia»  80  transferantur  tn  lineaS 
corrcrpondcncei  ab  «ifdcmpundis  primiciui  ar» 
cus  originatas  , tum  extrioteci.  tum  roedij , cum 
intimi.  Sic  Interuallum  74  o i d proiienientis 
9 lineas  e o.oe.craosfcracar  in  linei  ab  eodf  puo* 
doprofedam  Otdeflemn.  Sic|4  19  in  lineam 
II  84.  proutniencem i 4 fle 74  iSinlineamir 
17.  profedam  i j.Srtanlem  74  17.  origtnacami 
pundo  6,  In  lineam  9a  8tf.  ab  colem  pun- 
do  6.  ab  initio  propagatam.  XriJem  agendum  de 
exteris»  9e  tandem  per  puda  ad  idem  genus  linea- 
rum pertinentia  ducatur  Ellipfls  79  84  40. 
&r  per  alia  punda extima  s 8d.  n t,8^ extera cl- 
lipfis  extima  7 8d.  n.  v,8c  ita  flat  in  ducenda  me- 
dia. deinde  tria  flngula  punda  redis  copuiencur. 
vc  77  84.  eritqae  totus  apparatus  ad  fuperfl* 
ciem  extendeodam  neceffartus  confedus . 

Quol  autem 79  84  40.  Arcxcerx  flnt  ellipreS 
patet.  Ni  diametro  79  40.  funt  applicacx,cuflc  79 
40.  diameter  proportionaliterfedus.ex  17. 1.6.  vt 
AB  1 8t  ipfx  altitudines»  (inc  quoque  proportiona- 
les altitudinibus  primitiuis » qualis  vna  efl  7 10. 
rqaslis4  1 ob  parallelas  per  Hodedudas  . vade 
HO  feda  eft.  Vt  yu  in  triangulo  Hor  . 

iflis  itaque  omnibus  prxparans.  vc  fuperfleies 
laterna  dati  cylindri  In  planum  dillen  lacur.traha* 
cur  linea  zi»  & fuper  eam  qualibet  pars  femiellip- 
fis79  84  40.  extendatur  . vel  potius  fubcen» 
fx  redx  Ipfl  minimp,  quim  fieri  poiBt  ^9  84  8e 
exter^ exteris» perque  punda  41  49.  per  c^ce* 
rs  perpendiculares  ad  XI  ducantur,  quo.  um  cer- 
minictones  exquireodx  funt . Quia  ergo  pertinet 
ad  iatrinfccamAiperflciem  iliaca  lao  afluoutut 
diftantialp  10.&  fle  41  4;.cranfl}ca,  iterumq; 
19  44.  8cflc  49  47.  flcqie  in  alijs  flacdiflan- 
tiasalioea  HOadellipfim  latriafccam  17  le  14. 
8r  ad  ofbita  Intrinfeci  44  )i  9U&  p puda  iouen- 
ta  49. 47. 48.de  cec.  flexf  ducantur . Nam  confti- 
tuenc  fuperficiem  intnofccam  49  48  47  47. 
Qubd  oitendicur  eodem  argumeoco»  ac  prop.a.h. 
ex  principijs  propof.l.  buius . 

Si  verb  fupcrficies  cooinndiuas  exoptemus  <tt- 
flantiaSo  77.  te  77  84,8  linea47  47.  meofu- 
re(ur|8rflc4B  |o.  arp  5i*perq4e  punda  70  51 
Dddd  9 per- 
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perpendiculares  ducantur  » que  cerminabDOiur 
transferendo  dlftintiain  18  ii.  In  \o  & 17 
II.  in  51  53.  ducendoque  redam  ;»  4}. 

Rurfufque  transferendo  interualja  18  94*dlr 
in)0  54.  &17  tj.  iofl  ff.  dudaque  flexa 
j4  45.  habebimus  eioptaiamTuperflciem  4| 
n 4?. 

Kota»qubd,  firplindrus  circularis  fccana  fic 
lacens  non  perpendicularis  plano»  cui  inflflltda* 
tefedionesV.  g.  s8  jf.  erunt  redx»  qued-fl  ia* 
ceai, & eius curuuas  fedo  cylindro  obijeiacur  re- 
Ctangul^  erunt  circuli  arquales  a Irnea  Px  ducendi 
h (t(cblU'Uus»tunc  cllipfes  rpdcm  omnes  ^quales 
ducendx  fune  ex  prop.ia.trad.s  5.  quod  (i  non  flt 
circularis»at  ellipticus  omnes  erunt  cllipreS  fqua- 
tes  ex  prop.xa»  Coroll.  Trad.ili*  quod  fl  ootrt  flr 
cjrimdrus : fed  conus  iacens»  tunc  circuli  omnes 
erunt  diucrli  ; at  fl  obliqud  iaceat,  tunc  omnes 
erunt  elltprcs  diuerfe»red  (imtles  eX  prop.4.traft. 
15.  Si  vet5  conus  fit  perpendicularis  • ?c  io  hac 
pcopoOtione  fuppofuKBuS  cylindrum»  tunc  fc- 
qucnci  modoagenilum  efl . 

PROBL.  Xn.  PROPOS.  XIIII. 

Cflin  lri  fuferficiem , qui  4 com,  cmm  axis 
fit  ai  tiui  axem  normalis,  fecetur  f»pcr~ 
fcschus  inlTinfeca  , Cf-  uursnfeca  pa- 
ralleiss  inmniri . 

Q It  conus,  culus  vertex  a,  le  trianguli  prr 
> > aXem  latus  AB*ruiusbafls  circulus»  qui  lececn 
cylindrum»  cuius  regionem  planam  faciat  annul^ 
quadrans  CfclF}  Coni  vero  criflitudoflt  CB  eadem; 
que  HV  circulorum  centro  x dumorum , radij  xv, 
& XII ^qualibus mc,&*  mB.  Diulfo itaque tnpli. 
ci  quadrante  IF.&  eo.  ciet  vt  In  alijs  faif^um  c(l 
inquaflibct  partes  V.g.intresduCantur  raJij  i a. 
y.  8i  ca’teri»ab  iflifque  pundis  parallelf  ducantur 
diametro  hd»  idefl  i 4.  s y.  & y 6.  & c«c. 
licut.  & aliir  parallcisr  radio  HE»quar  flnt  y 7.  Sc 
9 8.&’  1 9. &:  alias  abexrimiquidemcircuii  diui* 
fionibus  contind^  , a medio  pundats  ab  intimis 
Interi  uptp  diflind Ionis  gratia*  quarum  poOrema* 
rum  longitudines  a linea  A mannmantur,vt  id  y, 
8r  inccruallo  10  7.  centro  xarcusducaruf  >3 
vfqne  dum  occurrat  linee  6 y.  quf  ab  eodem  pun* 
fio  y.  natalia  ducit » ita  de  linea  11  8.  quo  incer- 
uallo  centro  X ducatur  14  ).  &cxc. 

Perfingula  crgopun6s  , quibus  flunt  interfi- 
fediones  I Ix  arcuum  iflorum»  vt  1 } 6.&  paral- 
lelarum y 6.  qux  ab  eodem  arcu  o»lginem  trahunt 
fiexaducatur  1)  6 l6  17  & cric  in  planum  fubia- 
cens»  & in  baflm  ipfam  coni  proieda » cxtrinfecA 
orbita»  quam  cylindri  fuperfleies  occurrendofu- 
pcrricieicoDicflicir»flc  ly  5 i8.ericpfoirdaor« 
biuiutermedia  » flexa  autem  14  4 19.  orbita  in- 
tima ab  ambitu  B ll•^upcr(ictci  cum  Cupcrflcic  co- 
ipcaorata.  Qux  regula  etiam  cbfcruanda  efl  la 
proiciendo  gyro » qui  sn  fuperlicie  coni  interna 
imprimitur»  Tumendo  imeru<ilU  normalia  inter 
lineam  m A,&:  fingula  pun^a  in  cL  reperta»vt  fune 
90  90.  Bt  centro  X ducendo  aicus  21 . & 99* 

Patet  autem  hxc  ptoieSio»  nam  circulus  Ilie» 
qoi  traoOret  per  10  7.  parallelus  bafl  cfli  quare 
«x  prop-9.tra^.96,  inclrculumcuiut  arcus  13  6 
«qualem  proijcictur-  DiRtt  vci6  i fcdtOQc  ipCi 


per  nem  cooi  dudta»  & cylindri  quamom  eO  fui»- 
tenfa  10»  y.  vel  diflanria  inter  axem  oh»  &fpa* 
ralielam  36.  ergo  6«  eritpundumy.  commune  , 
Ttrtque  fuperflciei  cooi » 8r  cylindri  proie^usn» 
qux  fe  in  arcum  o y E euroae»  & ita  fare  de  alijs. 

Nunc/itproiciendaquoq»'  fliperfleies  illa»  que 
coni  intercipitur  inter  fuperfleiem  extimam  • fe 
intimam  cylindri . Accipiaiorinieruallum  ab»  8c 
centro  M ducatur  arcus  kO.  Sic  interualloA  7. 
centro  m arcus  trahatur  xy  94.  St  flat  eiufdcm 
longitudinis»  acarcus  ly  6.  quod  poteO  fleri  du- 
cendo parailelam  ad  eandem  diflaneiam  PH  d dia- 
metro RD,qua  dudaefl  y d.abrq;renftbiU  errore» 
fed  exadiits  aflum^do  flngulas  partes  ly  d.  & traf* 
ferendo  iiU$  in  arcum  9y  94.  & idem-  fl  't  de  om- 
nibus alijs  pundis  . Rurfufque  intcrualli»  a 8. 
a centro  m ducetur  arcus  »6  i 7.  & eadem  menAr- 
ra  determinabitur»  & ira  habebimus  Angulorum 
orbitarum  conica  fuperfleie  factarum  pro.rctio-  I 
nem  » nempe  est:mx  quidem  d 3 h Tupeiflcid 
proiectionem  p 34  o iotermcdix  ay  .17  yi.  I 
Intimx  vc/b  Bi  proicctio  erit  s8  39  yo.  Arcon*  \ 
frquenter totius  rupcrflcielcontcc  inter  vttamqoe  ’ 
fuperflcieiD  cylm  iricam  intercepta  pioicccioctit 
fuperfleies  p o 30  28.  j 

Probatur  ex  prop.3\  tract.yi.  Nam  arem  i | 
vertice  cooi  ductus»  ft  eiufdem  longitudinis » ac  1 
arcus  bafii  » vt  cfl  arcus  2y  y4*  fubteodit  fuper- 
fleiem  xqualem  fuperflciei  coni » qui  arcu  baAx  ^ 
eiufdem  menfurx  y 6 determinatur » quare  cum 
arcus  ly  6.  decernat  in  bafl  puoctumd.  proiec* 
tum  decernet  etiam  in  fuperfleie  conica  punc- 
tum» 34.  quod  circulus  o y b cylindri  feimer- 
fccando  riim  circulo  ceni » cuius  diameter  10  7* 
parallelo  bafls  imprimit  in  ipfo  cono.fir  ficde  s)  js: 
cuin  ergo  habeamus  plurima  puncta  in  upetbcie 
coni  3 conicis  circi:Iis  etfecca,  dam  lecar.t  circu- 
los extimos  cylindH  Dfci,rcmpervb:cuim}ueftcct 
cyiindru.  flbi  ipfli  xqaales  ipTum  pyrum  impref- 
fum  in  fiit-crflcie  coni  F 24  o delineare  potert-  1 
mus. A.'  lic  ahos  quoque  incermr<ifum>Ar  intimum»  | 
uu!  fupeiflcicm  illam  concludunt,  vndr  eam  habe- 
bimus m planocxtcnTam  p o yo  38. 

Opoiteat  poflea  delineare  Aiperflciem  cylindri 
inter  fupeiflcies  conicas  extimam  ab  > intimam 
cL interceptam.  Ducatur  itaque  Irnea  xc^»  qu« 
raprefeRtetrectionem  HE»in  ea  qux  eatendatuc 
circulus  F 11.  intimusicuius  fuperfleirm  delmca- 
re  volumus interclufam  inter  ci.Sr  b*  » flnguliq; 
eius  arcus  pariter  traofportftur  V.g.  Fiinja  *y. 
ducatur  pi^ica  ^ Angulis  punctis  ys  yy. &*cxt. 
normales  ya  yy.fryt  yS.  & alic  . loqueeas  i | 
iineaQx  diilantif  transferantur  H 14  iny9.&,*y^. 

8t  u 43.  in  eadem  io  yi  yy.  fle  y4  4.  cranfmigrcc 
in  yy  yd,  & 14  40.  in  yy.  y8.  &r  fle  dr  alijs  • 
Deinde  puncta  a flexa  14.4  ip.defum}  ca  flexa  v;a-  | 
ciat  39  3T  4»«A(  a flexa  43  40  4f.defuinpupu* 
da»jliacuruavniat49  38  yy.Ar  habebimus  fuper  1 
flciemy9  41  49  43.  CKtenlani.quamexupcanius,  \ 
Patet  probatio  ex  cftcris  modia»quos  fupra  de- 
clarauinuis»cu  eode  modo^rlus  operati  fuerimus. 

Si  tandem  flipeiflcics  cuniuuctiuai  quii 
exoptet  » quarum  fectio  cR  1.  3.  3.  inter- 
ceptas inter  luperfleiem  extimam»  Ar 
nl  eodem  modo  operabitur » ac  ia  exteris, 
latis  .0. diflantis  1 t,  81  a yinyy  puncti  i np* 
prefentatiuo  in  4S.Ar  a 43.  in  46«  deduci/ur  noc* 
males4(  jo»Ar  ^6  49.  deinde  d puoa;s  4f* 

47.  tranfeat  interuallum  yi  5,  & in  4^*  In- 
uruallum  ja  b*.  rurfufque  ab  ijAlnm  punctis  4$  | 
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8f45.  trinrf*ore«ur4tft«ncU  n cinoc  fleiamti  4 16  ^ucatorflcTi  94  jy.Se 

fioc4s  50  8f4<  44.  puncM^ue  fletU  necranltir  per  jIiacorTcffv>ndeotia  ponai  confe- 

«c  habebimus  fuperficicm?tf  48  4P  jlconiaoc-  qaemur/operfirlnn  ?7  99  40.  coni  intercfi*» 
(iuam  pertinentem  «dconiUiKcioaem  i a|.  & fic  («m  Mter  roperficies  ej^tindri  Intimam,  6e  txti- 
operare  io  ai  |»,oaiQertjue  coore^iicris . mam  , quod  prom  flum  . 

Sit  rarfus  exhibenda  fuperfleies  illa  InHmi  ey. 
THEOR.  II.  PROPOS.  XV*  Hodri,qox|nterclafaeft inter  fjperhciem  e«iU 

raamci.,dr  intimam  nk,  cuius  femumbieos  e(l 


Cylimiri  ^uperfoiem  inucnire , tjui  i coni 
gmina  fuperfeie  non  paralUU  fecetur 
dd  eius  axem  perpendiculari , O*  axn 
coni  axi  Cylindri  non  occurrat  • 

DJfferthxc  propof.  iptaeceJ.  quia  ibi 

batur  a*em  coni  foper  axem  cylindri  mli  - 
flere  normaliter:  hic  autem  nequaquam , fed  extra 
cadere  licce  nnrraaUter  plaoo  per  axem  cylindri 
occurrat. 

Sic  iemiannulus  cylindri  amc  o#p  , qui  coni  ic- 
ectur  gemina  fuperficie  externa  cL  interna  hkiCU* 
ios  bafts  circularis,  diameter  iN.vel  nc,8r  dtflatia 
fectionum  faperficierum  coni  Io  bafi  0 m : & axie 
cylindri  »11  a«  coni  Taper  n inlillcoci  non  oc- 
corrac. 

Primo  proiciemns  faoerficies  cooi  i cylindro 
iotcrcepras  $ Quod  et  edictamus  iuxta  morem  di« 
uldemus  fcmicirculum  on  io  partes  libitas.fir  du- 
cemus normaies  I 4.1  diametro  AC,  de. 

ci  parallelas  7 J.  8 ».  & l 9.  & alias  fim»let 
ab  aft jt  intcrf^lonum  punctis  . Diftantix  ver6 
flngulf  ib  axe  im  coni  ad  iaperhete  l>c  accipiantur 
nempe  10  7.  & eo  Inceruatlo  ab  n centro  ducatur 
arcas  3 0.  donec  occarrat  normali  ab  eodem 
puncto  q.'mterualil|  7.  nafeenti.  Sic  interuallu 
8 II.  d.ibic  arcum  14  T.  & 9 la.  interuallunf  if 
4 fle  Mt  dabit  arcum  27.  frs8.  rumitaristS. 
punctum  , li  td  agatur  de  omnibus  alijs  punctis 
obtin<  bimus  fingula  pancta  arcuum  DBS,  fc  amc* 
Se  iocermedi^  Iprorom  prOitcta,  perqux  ducta 
fleXa  ar  4 ttf.rBprefentabltconifcAionccfiexti* 
ma  cylindri  funerfleie, cuius  fectio  AMC,proiecti.* 
Sic  19  6 18.  ciufiem  conica*  ruperflctel  cum 
intera  cylindri,  cuiuS  vefliglam  DBS , 8r  so  y 
ty.  ciafdcm  cum  media.  Eodem  modo,  quoque 
traditis  ioteniallis  li  IB.  8r  ckterit , qnx  inter 
axem  im,  8r  foperficiem  coni  Internam  interci- 
piuntur centro  N deferibemns  arcum  14.  do- 
nec fecet  normalem  r Bf  Se  dabit  punctum ‘b4* 
aliyquediflantix  eiurdem  rationis  parient  arcus 
alios  pandorum  aliorum  Indices,  quorum  qui 
^rtinet  originatiu^  ad  intimum  circnlum  flexa 
vlnciantor  B5  »4  Btf.  erit  imcrfedlo  cylindrt  Tii- 
perfleiei  cum  Intima  coni  proieda  . 

Libeat|kaque  nunc  exprimere  Taperfleiem  coni 
inter  geminas  fopcrficiet  cxtimam.8r  Intimam  cy- 
rtodri  interclufam  . A vertice  coni,  qui  vertex  in 
flg.  expreflus  non  efl  ob  angufliam  paginx  flr>. 
gula  interoaiia  accipiantur  vfque  ad  flngula  pun- 
fia  i parallelis  y 7.  B 8.  8r  alt|<  im^rrlTi  qualia 
fanr  7.8  9.  decet,  ducemufqj  ijsflogolia  intenial- 
Its  centro  xprimb  arcum  b9  jo.  inque  nnll-tut 
arcus  B7  b8.  exhibebit  puodii  rumitJtts  . [u  ar- 
cosiq  6 transportetur  in  arcum  yi.  dr  14  y, 
in  arcum  34.  fic  arcus  1 J 4.  in  jfcum  jr  36. 
Se  fiC  de  al-jt.  habebimufiue  pu<idi,?erqux  flexe 
ducantur, nempe  per  ram»quorum  menfurx  famp- 
tx  lunt  ab  arcubus  intiialecis , vc  ly  4-  qux  fa- 


DIS  arcus.  Docaturreda  SQ^.in  eaque  circulas 
DSS extendatur  ita  quod  flnguix  parces  Angulis 
corrcfpondcaac  V.g.  i 1 pani  41  41.  &aliz 
sequemur  altj«,a  floguUCque  pundis  perpendicu- 
lares ducantur  41  4t.  &'4i  S7  Sr  reliquai,itique 
finguias  i linea  nojAngulx  intercapedinet  triof- 
ferantur,  quz  incercAiiaeam,fir  flnguli  orbita- 
rum at  4 l5.  & altarum  pCoicdi  panda  iuVer- 
funtV.  g.  48  4.  tranfeai  in  41  4^.  fl*  d yt  in 
41  44.  &flc  dealijs,pcrquepuuda  K 44  45 
5B.&  alia  ducatur  fl.*xa . jicm4^.B4  traofpor^ 
tetur  in  4B  47.  Se  per  inuenra  punda  ounla 
54«  45  47.  59.  Se  extera  alia  flexa  ducatur, Se  eric 
totafupcrficieiquxlita  R 54  ya  yy. 

Si  ver6  capias  coniundmas  fupcrflciet  V.  g. 
radi)  btm  interuallasT  ,ft  tm  transbrres  ia<^» 
fremat  41  yy.  fr  yy.  43.  d quibur  duces  aotUa- 
lcs,&flcutB  yi  cxhibct  diflamiaai4t  44.  fle  s 
yd.  dabit  43  57.  aJixqued  Angulis  orbuis,  alias 
quibus  contundiuam  (uperfletem  obtinebit  57 
yS  44  45  pertinentem  ad  ionduram  mb  • 

EXPENSIO  ’1I. 

Ve  fuferfiatbm  cowum  diuerfimodl  fellls 
in  flamun  extendcndii . 

EGimus  fatis  de  Cylindri  fuperflclebus  nunc 
ad  Conorum  paulo  difliciliorcs  fuperfleies 
flylus  conuerteodut  • 

THEOR.  I.  PROP.  XVr. 

Si  fint  tot  triangula  pUn*  , qut  Jiilu- 
dinem  iritngulorum  quocumque  cono  In- 
fetiptorum  tequent  , C7*  bifm  ewfdint 
longitudinis  confequaniii  hjec  omnia  i- 
mul  tequahunt  multiUleram  figuram  coi 
no  infcriplam . 


Sit  conos  ABcs,loquo  fle  infcripia  Pyrsmls 
multUaeera  • eoius  lacera  flat  aci,  & aCo,  Sb 


ADt. 


fit  1 R A C T A T 

Ai>f . Dico » quod  hcc  figura  infcri{>u  abcdi  sf 
quabicur  figurf  planx  Him  fitcoafljta  toc  triau* 
gplit»qttoc  lut  m ipfa  figura  infcripu  cono  akoi« 
fr  qu(  fint  arqualii  tlticudioiSidr  bafis»vel  habeant 
latera  fiogula  fingulit  x^ajia  . 

Paiett  NamfingjUhngalis  erunt cqualiacl 
Cor*pr.4|0*vel  ex2).l.i.  vndcet  l8«l.$.erut  quoqi 
tora  ei  illis  triangulii  conflata  nempe  figura  pia* 
oa  HMLKi»  8:  AicOkinfcrlpta  inuicem  «qualia  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVI, 

C'0M/  concaui  fupeffiatm  cxtetHtm  > CP* 
ternum  inuenirCy  cuius  hafis  dnta  reBar^ 
guU  axifatijue  Circularis  fit  • 

SJt  quadrant  coni,  feu  annull  eius  abcd  dau 
b^s.  Coni  vero  ineernu  triangulum  fit  cvc* 
arexternumsiD:  cralCiudoque  eius  corporis»  8r 
Ibliditas  fit  Fcoij  quf  animo  concipiatur  infiftere 
annuio  AacD»oportcatque fuperficiem  imeraami 
ezccrnamque  inucntre,quam  proaimd . 

Diuiciatur  arcus  ao  In  quotcumque  partes  V.g. 
io  quinqi& ducamur  radijc  i^.&cia.cftffcali;, 
intcruallo  FC»  fitpet  lineam  i.  a.  ducatur  arcus 
f .tiatque  t «qualis  arcui  5 6.ficut»&  A 4.  «** 
qualis  arcui  c $.  ducanturq;  lincf  t f.drl  4 
que  erit  fiiperficies  iaterDa»qu«  radijs  continetur 
c d»  oc>  nimirum  wioupvs  (emiconi,  Du* 
dia  deinde  perpendicu%ri  c 7.  ad  latos  PC , fuma- 
tur 7 O1&  transferatur  in  3 g.  fumpto  deinde  m- 
tciuallo  01  transferatur  ab  S Inp.  & centro  9« 
ducatur  r>ortio  arcus  lo,  1 1,  qu«  fit  «qualis  arcui 
D IA  I ducanturquelincrp  Ii.8r9  lo.  erit. 
queAjperftcics9  ii  lO.  extrinfecatSr  eaqu; con- 
tinetur radijs  o i|.8rco;  nimirumquinta pars 
cxtiinrec«  fupcrficiei  femicoot » vel  decimato* 
tus  coni.  Superficies  vero  coniund^iuc  erunt 
omnes  e«dem  FCDi*  at  ver6  fcdio  eadem»  que 
annulus  planus  abcd. 

Quod  verb  rei  ita  proximd  fe  habeat,  demon* 
flrabirurderuperficie  externa  I.  3 4. 8^  eadem  ra- 
tio erit  de  interiu  • Nam  cum  conus  fit  redui» 
ex  hypothefiiomors  linc«  dudz  ab  apice  ad  bafim 
erunt  «quales  linez  FC  » vt  funt  ex  erfcRionc  I}. 

I A.  I 4.  latitudo  ver6  efl  efFedaeadem»quam  ar» 
cutcd*  ergo cunrruperficlesdiinidij  coni  fit  «• 
qualis  feSorl » qui  diametro  latere  fc  conficitur 
ex  prop.A4  trad.ai.&arcu  «quali  licet  ex  maio- 
ri femidiametro  PC  du^us  circumferens  a^cA 
arcus  3 4.  fic  fadus  «qualis  qu>nt«  parci  femicir* 
cuiiA  tfc»  etiam  fuperficiet  134  erit  proximd 
«qualis  quintf  psrei  fiiperficiei  conice  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  XVII. 

Dalo  dimidio  *rcu  in  fujierficie  angiJini 
dau  altttiidinis,com  ad  Alum  inminan- 
tis  fufieifiaem  inutaire. 

SIc  data  altitudo  coni  ba  » eliirqi  femitriangulu 
CBA»qui  fececur  angulata  fuperficie  fuper  pla- 
num cDHAperpendIcularicer  infifteotis  in  lineis 
CD»8roB.  Arcus vcrbdatnt fit  cb>  Icaaonulus 
ecpi»& oporteat  reperire  fiipcrficicmcooi  In  il- 
lum arcam  CB  camliumtit » 


VS  XXXII. 

Dinifo  annoto  Gcir»  In  qnot  libuerit  partes»l^ 
dudis  lineis  diuifiooumB  l.Ar  c«tcr»  demictan** 
tur  parallele  ad  BDContinual  3.ab  Intrinfecodr* 
colo»8r  A 4«  pundaca  ab  excrtnfeco  f deinde  ion. 
gaoturoA  A|.  8rA4.8r  cetera  omnia  punda  i 
perpendicularibus  notata  iifdem  difUndionibuA 
adhibitis  linearum  diaerfimodd  dudarum . 

Fado  deinde  centro  io  o ducatur  arcus  a 7*  Itn 
pofico  pede  circini  in  3»  sb  eodem  pondo  a duca- 
tor a8.  fic  in  4.  pofito  circino  ducendus  arcus  a 7^ 
fiffic  de  ceteris»  quepuoda  coniunceodaAint 
rurfus  primis  fuis  pundis  > vode  profeda  fuere; 
fiepandum  7.  puodo  1 iuogetur.  st  d.  pundo 
>*  pundum  ver67.pundo  3|  quod  fic  exortum  i 
4'  pudoi  circulo  exiriorecoprouenl£ce»S(  fic  alia 
vtefl  pundum  7.  rurfus  adeiufdem  circuli  pun- 
dom  eodem  ordine  rcRituantur  . lamq;  prepara- 
tum  erit»  Id  quod  requiritur  ad  fuperficiem  re- 
quificam  conficiendam , 

Seorfi^m  ergo  ducatur  t-M»  8r  in  ea  notetur  in* 
teruallum5B»8rficLM:  deinde  fumpto  inceraal- 
loBl  centro  m ducacurarcusj  rurfufbue  fumpto 
iotcrualiodl.  centro  t ducator  arcus  ad  eardetn 
partes.  Nam  pnoctum  8.  In  quo  fc intcifecaot 
erit  illud»  perquod ducenda eft  lincaLfi. 

Rurfus  fumpto  inceruailo  I 9.  poficoque  pede 
circini  in 8.  ducatur  arcus » deinde  fumpto  inter- 
uallo  I e p.pofico  pede  circini  io  l ducatur  ad  eaf- 
dem  parces  arcus » 8c  vbi  fecat  precedentem  io 
punao  1 i.ducatttf  L ti.  fic  de  epteris  fiac  vfquc 
ad  C lA.  que  transferetur  in  L 13.  eodem  modo»  ac 
cetere . Deinde  per  hec  puncta  m 8 1 1 13.  duca- 
tor paromper  flexa ; hec  enim  terminabit  fuperfi- 
ciem a m 13.  intriofccam  coni» qui  in  arcum  cs 
finit . 

Superficies  verbL  17. 14.  eft  excriofcca  eadem 
arte  delineat». 

Probatur . Qola  latitudinem  quinte  panis  fu- 
perficiet  datim  ib  habet»  que  eft  m8.  deinde  lon- 
gitudinem confcqaitur»quam  Hypotenufa  habe- 
ret in  fuperficie  coni  interna  deduda  s vertice  vf* 
que  ad  1 : fiquidem  eft  ilia»  que  fubtendit»  tiim  li- 
neam altitudinis  1 3»  tum  longicndlnis  3 A » qua- 
lis ex  cffefiionccfl  fil  «qualis  L 8.  8c  Its  dicas  de 
linea 7 b;  Cum  ergo  lm8  triangulum  habract 
fus  latera  eiufdemloogitudinis  velnr,  quam  triai^ 
gulam  io  fuperficie  coni  interna  defcnptum»  erit 
id  «quale  quarte  parti  fupcrficiei  Ipfiut  fidtem 
proximi»  8c  ideo  ex  prop»itf.  h.  etiam  tota  figura 
plana  L M13.  equabicurmultilaterocooiiofcrip** 
co»  quod  n erit  ex  multiplicatis  lateribus  quan- 
tum fieri  poteft  conflatum  neq^  ad  feosu  difteret. 

$i  auum  aliquis  exoptet  fuperficies  coniundl- 
uas  i is  voius  accipiat  exemplum » ex  qua  cetere 
inoufcenc  : Sic  kaque  deferibeoda  fuperficies 
coniundiua»  quais  I icooiungitur  cum  feg- 
mento  a 1 9 .*  Accipiatur  incerualium  1 2.  8r  cen- 
tro 8 defcribacuratcusj  deinde  accepu  longitu- 
dine 7 A centro  l deferibatur  arcus  ver  fus  eafdeni 
partes } feque  incerfecabic  cum  prius  dufio  In 
pundo  16.  vbi  ergofe  Incerfecat»  ducatur  i pun- 
do 8.  reda»  8r  rurfus  ad  lineam  8 L parallela  16 17» 
Nam  hec  deduda  vfque  ad  t fupeinciem  coniun* 
diuam  dabit»  eam  ver6  non  terminamus  prope 
pundum  L . QuU  non  admodum  deferttic«  8r 
cU^  qoifque  ex  fe  inucnire  poterit  • 


rROBt- 


_ DinS:: 


DE  SVPEUFICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDIG. 

fcTJtur  p partictrfat  afl^mptui  arcus  to  M.  w 
• PROBU  in.  PROPOS.  XVIIL  44«  wrfiiftjuc  ircutM  ? per  fnioimas parttcob» 

afTuaiptas  erit  n ^ arcus  m 4.  Sr  fic  n 42.  ar< 


Coni  recli  (iiCHUris,cylinitri  fuperjicie  ctn- 
cona  fefli,  fuferfaenim  pUmm  proijcere  ^ 

Slc  datus  coflut  rcd«s  t rei  elut  remferiangu. 

ium  incfjnfecum  oai  • citcriofecum  ver6  cKOj 
cjaiUc  circularia  balis»  cuius  quadratu  id  later* 
■)^,exlefi»c  vecbCAf  Icceturque  ^liadro » cuius 
portio  circuli  MI  > 5r  cuius  ruperbctes  imagtoaa- 
da  c(l  plano  ISO  perpendiculariter  infidere  velut 
cblpf^i^ac  apfb  io dg.  fcorGin  fada • 

Dluifo  itaque  annulo  ciao,  in  quot  libuerit 
partes  ducantur,  i puodis,  quibus  portiones  ra* 
diorum » rt  10. 1 a.  fccsut  perpendiculares  ad  co , 
Hneque  IO  tj.  difcontiaua^a  pungis  interni  cir- 
cuHii  14. ptin^itai  punStsmedijii&is  i5con«> 
tinua ad excrinfeco circulo, Arvbl  fccant  oc,ad 
difeontinuas  a vertice  intrinfeco  b ad  pundacas 
ab  Xt  ad  continuas  i vertice  cooi  extriareco  1^04 
camur  rcd«,  vt  fune  s ij.  l 14.  & K id. 

- Produdtis  itaque  lineis  in  quadrante  AOC*qu« 
a vertice  « prohcircuncur  viquedum  incidant  ia 
arcum  aM  a pun^u.  In  uu«  catiunc  1.  a« erigan- 
tur pcrpeadicuJares  ipii  AO,  feu  parailelat  lineae 
co,  quziiut  I 17.  t.  18.  } 19.  perque  punda 
17. 18. 19.  ducatur  flexa  idem  agatur  tn  altjsfi- 
milibus,  & bic  apparatus  erit  fuflicient  ad  fuper- 
iieiem  iaternaai,  luperiicierqueconiuodiuasdt* 

feribendas  • 

Verum  ad  hoc,  n etiam  ruperflclemextrinfe- 
cam  arcuata, clausi  duabus  fuperdciebus  ca,&  10 
iotrinl'eca,8r  extrinfecsenni  faciat*  A pandit 
I pataiie'.irOA  diametro  ducendar,  nos  duxi* 
mus  folum  d puiidts|.Ar  4.qu«  i circuli  exernfe. 
ct  puodHs  originem  ducunt , qu«  parallele  fune 
j sr.fc  4 »3.  Tedatic quoque  i exteris  iimilibot 
pandit  in  arcu  im  renereis  ducendx  funt , (i  vo* 
l■1not.nedum  ca«  ied  medium,  intrinfccum  to» 
arcus  delineare  . Quibus' confedis  erit  adoma* 
tvm  machinamentum  ad  fuperfleies  extendendas. 

Internallo  itaque  sr  fiiper  lineam  x )o.  feordm 
rhi^am  dcfcribatiir  arcus  14.  >5,  faper  quem  | 
linea  x jo.  transferantur  mlnimx  partes  qua- 
drantis iD  V.g.  jo  stf.  fit  xqualts  D /o,  cacte* 
|l^uc  exterit,  per  punfia  x6,  sq.  9e  alia  re* 
ducantur,  ve  eR  x jo«  8r  x stf.  qux  termina* 
hum«ir  fumpto  interuallo x 8.  Artranflito  in  v n, 
fk  » 17«  tranflico  in  x 17.  lic  fumpto  Inter- 
uallo  t 6.  9e  tranflito  in  1 19.  8c  ti  tn  k sf« 
9e  tandem  duda  flexa, N 19  a erit  n x S|  fuv 

perfleies  internaquanx  parti  coni  dati  (qualis  • 
lea  tutem  inueniemiis  fuperfleies  coniunAiaas 
ad  Irtteruallum  to  il.  8r  ri  is.  ducemus  redas 
1«.  8r  n }4.  arquidiflantcsd  lineastf  k fum- 
pta  deindediiiantia  b iS.  pofitopede  circini  ioc 
ducatur  arcus  , qui  Arcet  ji  Jt  in  poodo  )r.  & 
ruifus  inccruallo  1 19.  pofito  centro  in  x deferi* 
batur  arcus  , qui  fecec  77  14.  lineam  in  pundo 
per  puncta  «7.  |i.  ducatur  fleXa : Rur* 
ius  ducatur  a puncto  k perpeudicularis  x ;I9.  & i 
B altera  b»8c  fumpto  iiueruallo  ii  pun^^o 
vfque  ad  X transferatur  in  )9  vbi  terminat 
in  punck>  94*  reda  x 94.  8r  hibebimuS 

fuperficiem  coniunctiiiam  «7  K 9)  94- 

Ae  fi  quiS  exoptet  habere  fcctiune,qMi  facit  co- 
nus ia  cyiiadro  ipfo  • baper linei  m 44 . h trif> 


tandem  arcus  m so.  & fic  n 44.  i quibus  punctis  ^ 
eAckensur  perpendiculares , quales  funt  49  qt. 
41  98.H  40. Sumpta  «ero  diflantia  xi.9}ccasfcratur 
io  41  98.  & 4x9.  in  4|.  4a.  perq;  eapiinccaduca- 
tnr  flexa  40  41  41  44.  qux  non  erit  ellipfis  cum 
cylindri  fectio  non  fle  plana,  fed  quoddammodo 
eam  Imitabitur,  fle  ducetur  media  qr.  4|.Sr  exti- 
maqtf  47.  vc  Altis  conflat cx  icbematc. 

PROBL.  rv.  PKO?OS,  Xjrc 

SMpnficiem  Com^  conca^ti  circularis  tn  pla^ 
num  proijene  Jefli  M /v/>  riae  co  .«-  X4 
Cyhndrt  ad  acem  ^rrptn  heu  am  t 

HAc  propoflrin,  vt  prfcclcn?  operi  confl* 
gnabitur*  nili  quod  arcus  Mf  contririomo- 
doefl  collocandus,  vt  arcus 

PROBt,.  V.  PROPOS.  XX. 

CoHi  tn  reSlam  terminantif  fuperjiciem  i 
fupnftcU  cylindrica  gemina  feclam  in 
planttiem  conftgnare . 

HVnc  conum  defcrip.prop.8.  tnce,  *9.  vt  m’ 
eius  flg.  videri  potefl  ; pr«>bauifnurque  ibt 
eiuS  Teatones  bad^ectx  axf,  xquidiflaiites  efle 
cllipfes,8r  qualem  raprefentat  conus  m r n t g x u 
feorfim  factus . 

Sit  ergo  talis  conne,  cnmsbaflsnrcTcnius,  fea 
eius  vicarius  quadrans  triangulum  psr  axem 
Q«K,  quem  raprcfcntacm  nk  in  iigura  feiirflin  fo- 
da I I^uiA)  itaque  quadrante  op  in  qiiaflihec  par- 
tes ducantur  radif,feu  portiones  radiorum  quarunr 
vnaefli  9.  8r  i pundis,  in  quibus  fecinc  qna* 
drantes  extrlofecum  AotntrinfecumDP.Sr  m;:dium 
cx  paralldx  1 14.  & 4 19.  drext.  Sr  uormalts 
I'  5.  a 7.  9 8.  dr  4 6.  A'  c(t.  ducantur 
ipfl  Po,qux  normales  incident  in  piinda  9.  drd. 
feddonis  oe  baflt  cum  triaguloopx.  Ab  ijs  ergo 
pun&is  ad  verticem  coni  k rcAx  ducantur, {^flne 
X.  9*  Br  d K.  A pundis  vero  7 8.  A*  fleut  p,r, 
8raUi$  flmtlibus  pertinentibus  ad  circulos  me- 
diam , & externum  prxdidit  parallelx  quaiet 
funt7  io«  ipfl  9 K,  8r  r I»  ipfl  pk  cum aj  pun- 
da  x,drzaflumpta  tendant,  vc  fecimus  in  prpced' 
propof.  iflx  itaque  fecabunt  arcum  mp»&'  nh  ex- 
primentes vefligtum  rupefflcieicylindriceconum  . 
fecantis.  lamque  omnis  apparatus  erit  comple- 
tus ad  fuperfleies,  quas  volumus,  tum  coni , tum 
cyliadri,  tum  coniundiuas  delineandas . 

Seofflm  itaque  duda  linea  qb  transferatur  in  ei 
perminimas  partes  arcui  04  l’,Sr  flnt  panes  dc» 
8ril4,8r4^9qualescr4busK9o.Sr90  91.&  9i<^ 
8rcx(er(  , c(ten«  j fladflnc.  Tueatur  dciiidu 
feorfum  linea  st  , qux  exprimat  t u in  flg.co- 
ni,A  ei  normalis  r s-  que  exprimat  g u , in  catnqi 
craBsferaocur  omnes  flnus  verfos  o 14.  dr  flt 
T 19.  deinde  14  t|.  ^ fle  19  id.  & tandem  do» 
dr  fle  TS  . Aflumpio  autem  interuallo  9 k cen- 
tro pundo  19.  ducatur  arcus  verfiis  a , di  mrer- 
nal^a  90.  docatnr  arcus  centro  b,  8t  «bi  fede- 

cuilattc 
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euflant  arctiit  «beatur  reda  } i8  tf.  Rarfoi  io* 
teniatlo  6 f centro  i6  (hicatur  arnitiSr  inter* 
uailo  p centro  t8  dacaruraliua  arcns.fr  vbi  fe 
deeuHane  tnl^.  pundo  ducatur  rrdaid  19.  idem 
qiK  fiatinceraallePXi  centro  s^fr  rnrint  inter- 
uailo  |t  eencro  19.  fr  ducatur  • v»  per<}ue 
punda  interfedioount  arcuum  a 18  19  v flext 
coruenir»fr  totafuperficica  iVts  erit  fuper/kies 
coni  propofiti,  ^ui  in iineam definit. 

Ad  Quod  ratione  conitrmanduj  fcicndum  efi  » 
c{u6domrcs  linrcin  fuprrficie huiua  conit  g 1 
periphrria  bafis  m t n r ad  lineam  g u > tn  ^ucm 
terminat  dudx  runtparallelz  plano  «ficut  tui 
vertice  duda  plano  m n i^p.traUela  cfit  vnde  para 
in  ipfa  Irnea  coni  cerminatricecfi  finui  h jr* 
& c u crus  refiduumf  fr  ideo  e i^parallcla>fr  inter 
parallelas  aquabitur  ipfi  finui  hy.  Et  quod  c u 
duda  i vertice  coni.fr  fedio  redanguli  per  axem 
eft  quoque  redangula  linee  terminatrici  u g . 
Vnde  fupeificiet  coni  quatenus  in  gutermioat. 
erit  redangula:  Ideo  tb  reprefencana  t ii  efi  re- 
dangula line*  Ts  reprerentanti  ug,  fr  fingnlp 
parui  in  ea  fuot  cquales  fiogulis  finubut  balU.vt 
15  s finui  } l|  vel  o 14  cx  efiedione  . Et  quia 
h i^eqvatur  ipfi  y e » ideo  ip  1 V fecimus  squalem 
reds  5 k}  quia  itaque  flexa  b 18  V rquatur  ar* 
cui  cPf  fr  anguiua  t redusefl»  vt  efl  angulus  u . 
ideo  E 1 8 T IT  squabituf  ruperficiei  coni  «rquaJi> 
bus  lineis  redis  fub  squali  angulo,  fr  arcu  con- 
tentp  faltem  proximi . 

Medo  fit  deferibenda  ruperficies  llla.qupimer- 
cipinir  Inter  duas fupefficies  MP,fr  kb  cylindri 
ficantis  conum.  Accipiatur  ioteroallum  5 I71 
fr  tansferatur  iuper  lineam  18  15  i pundo  9 
vT^ue  ad  ao.  fic  d i8ii  pundo  19  vfque  ad  14  fii* 
per  lineam  id  19»  fic  mo  fuper  lineam  tb,  qosfic 
^ 15.  fr  per  punda  ao.  Bf  v flexa  ducatur  . 
Rurfus  intcrualluMN  ttansrerantur  in  ET  a6.  fr 
17  ij  tn  ao  a|  fic  18  9 in  a4  ay.fr  tandtm 
TL  in  V i8  ; perqoe  punda  ad.  a7.a7.ag  flexa 
ducatur  ad  ay  a8.  fr  iam  Aipcrficies  tf  v aS 
ad  erit  illa,  qus  inter  duas  ruperfidea cylindri 
rccamis  intercipitur . 

Quod  patet . Nam  cum  liors  t k,  fr  alis  fiat 
paralTels,  & squales  lineis  18  1 p.  fr  ahis.  fi  cogi- 
tentur in  cono  ipfo,  vt  y e parallelaipfih^  (u- 
perficiefque  ntmpe  bafis  coni,  fr  cylindri  recantla 
fint  redangulp  ad  planum  ock  trianguli  per 
axemi  rcprelentJti  per  triangulam  mn^tnter- 
erpes  qur>que  portiones  f I7.  fr  18  6.  eruat  c- 
quales  illis,qus  in  Tuperficie  coni  fiint  in‘er 
bafim  coai,fr  luperficies  cylindri  intere epts,quod 
e(t  dicendum  dealijs.  Qoaproprrr  8 it*  fr  18 
|0.  eo  qu6d  iljis  5 17.fr  aliis  squales  lint.menfu- 
rabunt  intercapedinem  aqualem  liji,  qus  inter 
bafim  coni,  & ruperficiem  cy  lindri  intercluditur . 
Sicap  ad,ao  ay  equales  17  17  libi  parallelis  in* 
rerespedinem » quf  inter  vtramque  ruperficiem 
cylindrorum  repcriturmcofiirabunc . 

iam  fi  velimus  fuperficies  coniuodiuas  Tump* 
toimcruallo  1 a.  fr  a yarcuso^tCT,  frattra* 
batuurparallcIsiffiiS  jsliocp  |a.  & aa  77. 
Bccrptovero  mteinallo  7 74  transferetur  in  cor* 
reipondeotes  lineas  jd  ai.  fr  intcroallumS  |p. 
in  aa  77.  fr  ducatur  lo  ai  aa  flexa  per  puncta 
ao.  ti.  aa  fic  Tpatium  7 to  Jo|d  ji.  fr  8 11  io 
|a  77«  perlue  punda  ay  71  77  flexa  ducatur;  fr 
em  lupeificies  ao  aa  a|  77  coninndiua  in  ra* 
dioa  7 . 

Katio  hiiiai  operationis  poteft  colligi  ez  prn* 


cedentibus,  vnde  ram non adTeremns . 

Tandem  fuperficies  cylindri,  qup  inter  vtram* 
que  fupcrficicm  coni  efl, ita  exprimetur. £xtenda* 
tur  arcus  Nh  io  Imcam  48  44,  fr  fingulf  eius 
partes  N 17.  fr  1}  9.  fr  9 L extendantur  in  es. 
44  4t.fr41  47.fr 47  4^.fri  iinguiis erlgaotor 
perpendiculares  pqtules  fingults  fiaubus4i  4f 
squetur  finui  $ /.  fr  47  50  fiou!  d 4.  fr  44  f C 
fiooi  OD,  perque  punda  fd.  jo.49.51.  flexa  du* 
cacor»  & erit  fedio  fuperficiei  coni  in  cylindrica 
fuperficie,  cuius  ambitus  nh  ; ita  ducamur  alif 
vt  patet  in  figura,  fr  erit  tota  fiiperficica  48  do 
51  4d.  ea,qusqusritur. 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXr. 

Coni  okfit^uf  rotundi  fuperfeiem  inutnktd 
Cylindri  fuprrficieaddxm  nonperfcn* 
dttuUn  fefft . 

Sit  data  bafis  coni  circulus  aac,  coni  verb 
rriangolam  fcalenum  adc/  Arcus  ver6  fu* 
pcrfic:ct cylindrice  fccaotis  SFc;  fuperqotmitN 
teUigacur  cylindrica  fuperficies:  fed  inclinata, 
quantum  cfiiineaMf.  i ilnea  perpendiculari  lh. 
Ad  vitandam  vero  obfcuriratem,  quantitm  fieri 
potefi,ioquemur  primb  de  apparatu  oecefTario  ad 
fuperficiem  intriofecam  deferibendam  . 

io  quadrante  itaque  bc  fadts,  vt  libet  diuifio- 
nrbus  10  11  ducantur  perpendiculares  la  ti.fr 
10  17.  fr  a vertice  conio  educantur  reds  d la. 
fr  o 17.  fr  oc,  fr  DF  . 

Deinde  feorlim  io  redanguUs  lineis  m t»fr  m n 
altitudines  perpendicularium  transferantur,  vel 
etiam  potefi  fieri  ad  alteram  partem,  vt  in  trian- 
gulo X L M feorous  pro  quadrante  finiflro  AB^quia 
enim  conus  cli  fialenus , ideoambs  partes  io  ap* 
paratum  necefl*aiid  accerfends  funteum  fuperfi* 
cies  qtiarts  panis  fic  difiFcrens  ab  ali;s  quarrarmi 
fuperficitbus  Longitudo  itaque  m n fic  eadeoi 
qus  DF,fr  altitudo  ro  15  eadem. qus  I7  lo.ficot 
frm  Id.  eadem,  qus  iB  11.&  tandem  m t eadem, 
quf  FB.fr  ducantur  ab  n redf  n 17.fr  cetery.Duda 
deinde  um,qu9  faciat  eundem  angulum,  aceft 
anguius  MLH.eric  inclinatio cyliodri»ducatur  at 
U)i  perpendicularis  ; deinde  fumptis  difian*  )s 
pundorum  l*>.  18.  a a linea  of>  fed  redangule  ad 
carum  diflanciaro  ducantur  parallele  7 19.fr  4 » 
vfque  dum  fecec  qaylibct  fuam  correfpondeolcoi 
lineam;  fic  linea 7 19.  quf  dillaC  tantum  ab  ma 
quantu  punda  la.  I . ad  lineam  n 19  producenda 
^,qu6d  m t6  fit  eadem,  ac  althado  la  11.  frcct- 
Hoc  autem  confed  > aflumantor  rrdanguld  di* 
fiauci^  pundorum.  vc  19»  fr  aliorum  j linea  cm, 
vc  u Id.  fr  transferatur  d linea  ro  etiara  redan- 
guld  ab  9 verfus  7.  deinde  difiantia  a<  17.  fr 
transferatur  iterum  ab  f verfus  7.  deinde  tnteruJ- 
Io  PF,quo  deferipeus  ell  arcus  efc  inferius  polito 
fuper  lineam  Fp  a pundo  dspiid  7.  ducatur  -treus, 
qui  fccetJmeamD  is.in4.  frrurfus  diilaiuta  »4 
si  eodem  modo  reperiaturpjodih.i  7.  fed  tranf- 
Jau  ditlaotia  m x dabit  pundump.  Dcinue  per 
punda  reperta  7.  4.7. 9.  10  plano  foo  ducator 
flexa,  que  erit  id,  qu^  de  couo  abfumit  penden- 
tia ipfiuscylindri:Siquidcomocsaxi  mu  parailels 
in  cylindro  pendente,  fi  fine  sqnalcs , pendeue  ^ 
qtta(iter,fr  fqualem  lineam  perpetidkularct  a vcr> 
ricibus  cadeoteB  locercipiunt,  qu{  a4  bafien  cool 
Donnalls  fic  • his 
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His  Ut  peradts  centro  o i ptin£^0  4.  dacatur 
•reus  4 tj.ncuei  JpunAo7<arcui7  ad.  itnin> 
do  arcus  3 ly,  ad  partem  (imftram  > Srab  i(Hs 
pandis  ad.  af . a7.  pcrpeodicalares  ad  OG>  8e  m 
«scieentar.  Deinde  fumpta  aJtieudiue  perpeodi* 
calari  n a8  craosferatar  a a7  In  31. 8e  ducatur  d 
rorida  altitudo  19  as.  transferatar  inar  30. 
frdocaturD  30.  tandem  altitodoaS  an  aiTumpu 
pcrpcndicularicer  tranfportetur  in  a6 
caror  p ap.  qua;  dat^  d 4.  ael  qua;  eadetn  o aj* 

altitudinis  a5  30.  erant  HppcKeourac , dlon- 
fltudiacs  (uperficiei  cookr  in  illo  Hea  • 

Hoc  persdoreorfimdadaf  f>  transferatar  fu- 
peream  ambitus  3. 4.<r  4.  7.7  9.  n funt  e }a* 
31  33  fjatqj  er^ls  perpddicalarlbus  e l»quc 

fit eiardem altitudinis»  acma»d32  34 gnatis 
lines  3 19.  iterumque  33  33.  qos  squetor4  ao 
perpundal  34  I3  f corua  duccturi  qox  imita- 
bitur ruperiiciem»*quam  in  ipfo  cylindro  obliquo 
conut  («cans  efficit . Sumpto  verb  intemallo  r x» 
dr  aliis  inter  m 4*  8e  mxlindltter  fumptis  cranf- 
feremusin  f 37.  & aiias  lineas  | dueemurquesr* 
emn  c 37.  qud  ob  peodentiam  cylindri  minor  eft 
fuperficfes  1 e f . 

lam  Tcrb  tempus  eft»  n ruperficiem  Intentam 
dcfcrlbamus.  Sltlineaoncqualia IioesePltf  mi- 
nor» quam  do»  qus  fecat  circulum  cylindri  rc» 
aiTomatur  deinde  ineemallom  o ap.  Sr  centro  ^ 
nrcus  poniodeferibatur»  rorrafqae  iaieruillum 
37.35.  ex  orbita  1 f»  Se  centro  n alia  portio  circuli 
occuid  dcrcribstnr»  xbi  ergo  fe  Cecant  tn  pando 
45.ducatur  linea  45  Q^Rurftis  afTumpto  incerual> 
lo  D 30.  centro  <x^circuH  portio  deferibatur»  de- 
■aoque  ab  orbita  1 f iateruallum  34  35  alTuma- 
tur>& centro  pundo45  circuli  arcuS  deferibatur, 
&vbircfecaotin44  i obducatur  reda  j Iterum 
fumpto  interuallo  o 31  ex  Qjceotro  arcus  fiatjeeo* 
tro  ver6  44  alius  arcus  interaallo  1 34  interfecet 
pandum  45 : Per  extrema  itaque  harum  linearum 
docetur  Rexa  & 45  44  43.  fir  erit  quarta  pars  eo- 
nien  fuperficiei  (leicripta:  Non  alio  verb  modo 
alurius  quaren  fuperficies  defcribecur  aflumpeis 
longiocibui  interualUs  redarum  046.D  40.&  dr 
interaa]IirqiCuruarom47  48.&4S  49*&  49  50. 
quas  feorfim  defcrlplimos  in  fig.  nouta  n.  t. 

Si  ver6  fuperficies  coniuodiuas » quis  cupiat 
dignorcere»  is  alTumpto  interuallo  48  fd  de(cri* 
bat  portionem  gyri  centro  42. 8r  affumpto  inur- 
uatloD57dercribac  aliam  portionem  circuli  ccn« 
tro  ^»  qui  fe  interfecabunt  in  pando  5 3.  dc  ideni 
fiat  de  interuallo  55  55.  8e  de  interuallo  d 58. 
qui  fe  interfecabunt  in  pundo  52.  per  que  reperta 
punda  ducatur  flexa  52  53  42.8?  parallela  52  du 
Se  beceric  fuperfleies  cooiundiua  comprebenU 
numeris  42  51  di.quc  verfus  61  urmioabituff 
Tt placet » Se  6c  dicas  de  alijs . 

Scias  tamen  hunc  modum  non  efle  precifum. 
Vade  ingenijs  fcmpolofls . Minus  fortd  proba- 
bitur» licet  quoad  vfum»aut  faltem»  tc  plurinuim 
InicoflbiUter  dlffierat  ab  exadiffimo  . Qui  talis 
«cit.  Sic  Conus  AC2|  qui  fuperixemiD  trian- 
guli fraleni»  & fuper  pUoom  Cf  r ad  redos  collo- 
catos fit  aogulos. 

Sitqoc  cylindri  fecaocis  latus  cc»  8r  radius  XK^» 
qub  eius  peripheria  oL  duda  efl»  Se  ei  cc  rediga- 
la  linea  CB»  qua;  bafim  cylindri  exprimet,  Se  ctdet 
d rertice  coni  normalis  ab  $ que  csm  terminet* 
transferaturque  c a,  fiiper  di  » & fit  Dt»  & ab  boe 
centroredcpnndat^diicantaradpuadumio.  8c 
fioUta  * quibus  perpcndicuUrcs  cedonci  nio  tt» 


ifir  ab  iflis  pandaris  aflbmatur  redanguld  adcf 
nreruallum  I pondo*quofecant  ldm  linez  1 10. 
firalie,  non  autem  a pandis  m quibus  fecanr  li- 
nee to  g , 8r  ceterx » ratio  efl,  quia  ille  non  fune 
In  plano,  quo  ponitur  efle  linea  ne»  fed  fancin 
plano  AC»*  planum  iuquecFi  exprimit  baflm  cy- 
lindri» in  qnb  efl  HC  linea»  ac  rero  era  plinum  tri- 
angulare coni,  in  quo  ac  axis » Se  vertex  a . Kec 
vcrbimeruallatransfcranturmcR  V.g,  fltio  i 
eqoalit  c 4 & a . 3.  equalis  c 12.  tora  verb  con- 
ftrudio  o 12  C»  fiatvcpriiis.  Dudia  poflmo- 
dfim  parallelis  ad  ci  d pundis  4.  & aJijs  nuper  fi- 
gnaeis,vt4. 13.  afTooiatttrittceruallumredaagU' 
Id  ad  eas  pundi  • i ci,qnod  erit  21  CfSe  fi  d 4 ly* 
quod  erit  fi  13.  8r  7 14  pundi  7 d linea  12  j y. 
transferanturque  V.g.  7 14  in  2 5.nempeinli« 
neaS  tranfeuntes  per  pundum  2 perpendicuJaret 
adcv»8r  fiat  2 % 8e.  interuallo  oo  pofico  pedt 
circini  in  centro  <i^cyltndri  interuallo  Q yarcas 
docatur,  qui  pertingat  vfque  ad  lineam  a 3.  fitq; 
arcus  5 8,  «ritiqac  pmdum  8 In  orbita  15  8 ifi. 
qmatancdmreniooetura  linea  fuper  2*  perpendi- 
calariter,vt2  5.  vel  quantiim  eft  7 14.  vnde  cir- 
culus cylindri » vel  falcem  portio  Ellipfis»qup  pa-; 
ruffldiflerecd  circulo  qualis  eft  15  o ifi.  traofi- 
bitper  5.  8r  per  lineam  CE  In  8.  vndepuodoa 
8.caoidm  rernoaebUur  d linea  cv»  quaatdm  xe- 
OMueturpanduaiy.icBperpeodicuUri»  Siverb 
aliquis  velk  edam  exadifis  rem  profoqul  nontn^ 
hec  arcum  5*8.  fed  pundo  5.  applicabit  nor- 
mam ^damiuxtd  aUipfim  15  o ifi.  ad  perpendi» 
colarem  oq.»  que  faciat  anguium  mixtilineum  tf 
D»  Q.fici^ul>a  pandis  V.  g.  pundo  5.  fr  vbl  fe- 
cabit  I g io  puodo  8 illud  pandum  8 erit  in  or- 
bita 15  8 ifi.  extera  VC16  omnia  exeeutioniraan- 
dabancor»  vcprids  • 

P R O B.  VII.  P R O P O S.  XXII. 

Dati  coni  concoui  fuptrfcie  pl*»i,ftd  axi 
non  pcpeniiculari  JcHijupcrfictem 
muenire , 

H^c  fuperficies  axi  non  redanguls»  velpo- 
teft  pendere  verfus  apicem  coni,vel  In  auer- 
fam  partem : fed  quo  quo  modo  pendeai,eadem  eft 
operatio  j ita  conus  poceft  efle,  vcl  cuius  bafis  fit 
circulus,  vel  cuius  lic  ellipfis ; fed  quxcumqux  il« 
Ia  fit  eadem  etiam  cftpraxis  . 

Sic  ergo  datui  conui  aco,  cuius  axis  ai,  Sr  fc« 
mibafis  cmo  , Se  hin  , planum  ver6  pendens  ch», 
Tei  cr  lineis  exprimatur . Ducantur  radij.vel  eo- 
rum portiones  1 2.  & exteri ; deinde  d pundo  c 
ducatur  perpendiculcris  ad  co  reda  co  ,sd  quam 
ducantur  perpcodicularea  a 5.  & 1 fi.  & alix  fi- 
cttt,8r  ad  lineam  co  ducantur  perpendiculares  1 3. 
8r  2 4.  8r  alix  d vertice  verb  l diftaoce  d c»  vt  2 
ld£  vertex  diftac  ab  a per  punda,in  5,fi,&  alia,qug 
jppddiculares  cadunt  redx  ducantur.  Se  vitra  pro- 
ducantur quantum  fac  eft  V.  g.ab  L ducatur  linea 
L 5.  dr  L 6. 8ra(ix,’ficat,&d  a producatur  linea 
■ 3.  dr  B 4.  quantum  fac  eft. 

LInex  itaque  d pundo  L produdx  fecabant  CB 
planu  pendens  in  oppofitu  apicis  L in  pandis  10 
Se  s.  horum  itaque  pundorum  alTumetur  diftautia 
pcrpeadicularis » vt  11  8 d linea  4 c,dMranr- 
Mretur  fuper  linesm  correfpondentem  rcdaogu- 
Id»  fic  diftancia  redangola  pundi  13  d Unca  co 
figoasi  ioboaa  * 4 O erit  xqualis borx 8 lud 
leae 
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pundi  14*  <!illantU  r«ft«nf^)a  I co  erit  cquaHs 
diAantis  rcdaoguic  («undi  7.  a j s ■ (ic  de  reti- 
qaif»  vtpote  punfii  i8  i CD  erie  rquilitdi(l«iui« 
9 30  &pundi’  19  i co  diftanticio  2l.8rc(t* 
Perhcc  atRcm  puod^  in  Imcig»  90«  pro» 
cedunc  i i ducaotur  fi  xe  c 19  16«  fr  H 19. 19* 
firc  p itf.ertt  pofitio,rru  fttuti^oefn  in  plano 
cu>  deferibunc  circuli  pe  m %8i  cmo  ad  planum  peo» 
deiM  cf  prodd^U  Ac  c 14  if.frMlSi?  Aeafi 
portionerque  elliplium  erunt ; quia  c#nu« 
circularu  iu  plaoo  producit  doruacatua  i plano 
cu. 

Predudia  aotam  lineti m*  % totadeai  i pnn* 
dMpredifii*  V»g.  ||.  19,  BraMje  durdem  gene»' 
fla  prodocaotur  perpendieularei  ipfi  Bi,  ab  diip' 
Abui^quidetn  internian  i8  17^  Sr  k 19 
ccrmlocnt  in  in  produdam»  tb  cMipfibas  verb 
aatrinfedsc  19  fO.  &c  14  if.qua  terminent 
in  loittdi  producam,  fic  pon^aai  19  produce^, 
cur  vfcpjead  19.  punSumverb  1 l.Wgoead  14.90^ 
te  Amul  poterant  conlun^  Hnean}  14.  ficut»de 
puo^a  19  19.  linea  item  cofilito|»i  cpiibunegvf 
pund^a  originariifi  qnibui  prodeunti.  6e  2«  eoiu 
Innd)  fune  . Iftia  haque  pertc^lf  um  omnia  ep* 
parataa  adantatot  eht,  n 99  eb  'cnil  poffint  exop*^ 
taea-fnperfidet  . 'f-r'  isn  .•  .s«.  '' 

&«rgo  ronuf  At  AralcDiN , pridi  oporrebte 
diipfibnre  Meam  etltpAm , «e  A MMtUUipfitqua» 
drtotem  o sT  e^eaH  moio  4:  Atta  aH  dlipAk 
r *p- 11  In  tincam  reAim  ettCndatur^Br  fit 
AngnlaqutpttnftvyVt  rp. la.fr alii , que  ui  ipfii 
fttntin  Nn«a  po  notefitar*8r  pnndum  aa  fitV.g« 
pontum  P , Be  pundum  77  At  t6. 8e  cct.  ab  ifiia 
trerb  pandit  r^rpendicultres  erigantur*  vt  »5  »j. 
rinfdemal«ttttdintt  j ac  purdum  to«  a linea  CO» 
quod  ioterualium  redaogiild  fumatur)  & fic  aga» 
tur  de  alijs  pundis  > prout  originem  ducunt  i 
pundiscorrerpoodrotibufin  arca  hii  » fic  di^ 
flantia  pandi  I7  redangula  a cD  erit  eadem  * ac 
p<^.&  Hc  de  alijSjqutbtu  peradia  per  punda  extre* 
mao  sj  Br  alia  ducatur  flexa*  quar  erit  portio 
ellipfit  :qup  exporcIrur,6rquam  conas  datui  pro- 
dudttS  rfque  ad  planum  cr  fignac  in  ipfo:  /Iqui* 
dem  latitudinet  adipifclmur  per  partes  axlt  la  19 
tranflatat  in  OP  » altitudines  per  diflantiat  pun- 
dorom  ty.  8e  10.&  cct.  i linea  co  cranflatat  iu 
redaa  s6.  ST*  &PQ.»8r  altat . 

Hac  itaque  ellipfi  ereda  » fic  deinde  fuperAciet 
loteraa  estendetar : $ir  lineat  s8*  feorfim  fam- 
pta  nqualts  linee  in  aflumatur  Imeroallum  • 19. 
Bt  centro  • defcribttur  arcus ) rvrfiiirque  interual- 
loo  in  altera  fle  s.  centro  pundosS.  In  li- 
nea I 18  arcus  drlcribitur»  Be  qu6  fc  decufiaot 
arcus  in  pnndo^T  ducatur  reda  B 91.  fle  fump- 
tointenialio  B }o  deferibatur  arcus  centro  s>  te 
rurfus  interoallo  $t.  jj.dcfcribatur  arcus  centro 
pondo  9p.fr  qo6  fe  decuflant  in  pundo  §6»  duca- 
tur reda  t 96.  fle  flat  quoque  interuallo  n9r.fr 
Interoallo  99.  94  aducntndum  puodum  j7.fr 
de  ioternallo  $ 19.  fr  94  97  ad  nancifeendum  pan- 
dem 98.  fr  fic  de  alijs,efque  sd  puodum  1* : pcrqi 
extrema  punda  ^ 98^  97.  jfi,  fr  eet.  vfque  ad  x8 
flexa  ducatur  »qu2  fuperflclem  dimidiam  dimldi| 
cool  lotterabitf  eritque  eodem  modo  altera  dimi- 
dia pars  facilda  cfi  hfc  pro  alio  dimidio  coni  obli- 
qoi  neferuire  nequeatitt  fi  conus  fic  redus  fulBciee 
b«c  quarta  para  ciim  omnes  quarte  fintequales. 

Verfim  adoerteodnm  cfl  quoque  in  conis  redif 
nlio  modo  abfque  ellipfi  o 15  q.pofle  de&ribl 
fiipctfickp  pfopofiu . SU  crgodcTcribeada  fiipir. 


ficies  exterior  • quam  i cono  lpc  detruncat  pla- 
num expreflucn  bnea  CH  . Interuallo  no  deferip 
betor  arcus  DI*  fr  iatcruallaM  a fr  alia  quadrao-* 
ck  c M sraiuferaotur  in  d t j Atque  M s equalia 
arcui  d 99.  fr  alia  alijt)  ad  fingulaque  punda 
ducantur  rede  eeluca  99.  eel  s 40.  fr  cfc.  l>e» 
lAdeiot<rualiui4i  irsRsferetur  fuper  liocnm  n- 
19.  fr  fit  e 49«  ficut  I fr  iotereailum  a 41«  fr  /U 
n 44*fr  fle  Ue  alijs  efquead  45.  perque  puodn 
049.44*  4f*fl(aJiatAa(4  crabanir*  qius termino* 
bit.fupc'  flcictn  «scaufecaci  dcfiicieoceiB  i per* 
pendiculari  fedione  i*  p,  49. 

A(  fl  quia  rupsrficies  cooiandiuas  exopcet»lum- 
pte  jntcruallo.n  4I  verfira  47  centro  apfin 
■ ducatur  arcus;  d^nde  Tempto  intcmalio 48* 
41  ceatro47arcutdcrcriba(ur»frqeorc  decuC- 
Uotin  pondo  45  reda  ducator  •*  4tf.fr  alie  47« 
4tf.  eritque  ftiperficiu  •*4tf.47,<aiq««cxpo- 
ktuir* 

COROLLARIVM. 

OVodfi  llneascMi  vel  deflent  flexe; andoM 
rnodo  operandum  eflet  V.g.  fi  clleiu(epc<* 
flcieacyliadhcn*  quarum  axia  in  plano  Ueeete  * 
maaiqic  fi  conea  cl^ redus*  at  fi  eoous  eflet  Cee- 
Icoua eodem  modo>  ac  Io  propofitiooe  al.  buuie 
W coao  fcaicAo  docuimus  crit  ageodaip  • 
irv 

rnoBL.  vni.  propos.  xxtir. 

Com  concdiii  fujfefficie  dxi  prr- 

peniicuUti  fe^iy  (cu  canus  jtt  reiius^  feti 
fcaUnus  y feu  Totun<ius  » fcu  Eilipucut 
fupcrjictem  tn  pUnum  extendere . 

Sit  triangulum  per  axem  conum  exprimens  AUf* 
fr  eius  TemibaAs  A0l*qut  quacumque  n>pcrA* 
cicrecetarevo  ipA  plano  triangulari  CAi*fr*si 
CB  perpendicularis ; oponeatque  cini  foperficiem 
io  planam  profleere . 

Diaifa  eius  graflieie  tribuS  circulis  defcrlpta  in 
quoslibet  partef  ad  centrom  radij  ducantur*  vt  ed 
I.  a.  9.  fr  rbifcdecnfrintcum  circa  is  intlmoiOie- 
dio  »fr  exthnoad  Ai  perpendiculares  ducaotnr 
I.  4 s.  9 9.6.  deinde  i vcnice  coni  c redn  efl 
punda  4. 5.  tf.  ducantur*  quales  funt  c 4.  fre  9* 
fre  tf.  qu7  fecabom  fuperficiem  nc  In  pimdiS 
7.  8. 9.  centro  ergo  V.g.  4.  Interoallo  4 C duda 
portione  circuli  occulca  notetur  in  ab  ptiriduca 
n.fr  ducatur  9 is.  Sicque  centro  9.  lorernallo 
c 9 notetur  pundtsm  li.  oecnoneodem  motio 
io  centro  tf.  interuallo  c 6 nocetor  pundom  lo* 
frducatun  tl.fr  I.  le.fridem  agatur  In  omnibus 
llljs  paodis»in  quibus  radlj*feu  portiones  radio» 
rom  trei  femicirculot  fecaoc.  lamque  apparatus 
erit  adornatua  ad  fuperfictem  In  plaoom  extta- 
deodam . 

Super  ergo  ac»  feu  fi  libeat  fuper  aliam  cqns» 
Jem  feorfim  dudam  cencroc  interuallo  14  19  du* 
cacor  arcus*  rurfufqoecemro  a Interuallo  i ly. 
alios  arcus  deferibatur;  fr  ebl  fe  interfecant  in 
pando  itf.  ducatur  Hnea  Itf  c ; rurfus  centro  c 
incerualll  la  i ducatur arcus*fr  deinde  centro  itf, 
Interoallo  191  altus  arcus  fignetur*  fr  vbi  fede- 
eulTant  in  pundo  17.  reda  ducatur  17  c*  fr  eo- 
akoinodo fomptoiatetoaUoii  •d^atur 
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it  c ; tandem  per  punda  i S.  17>  l6.  a ducatur  Dadts  radijs  , feu  radiorum  portionibus  V. 
flexa,  qux  in  cono  redo»  8e  circulari,  vein  hoc  i«  a.  J.fr  exterit  ad  centra  circulorum  ^pundit, 

circulus  erit, ac  ea  erit  ia  alijt  ambitus  quicumque.  in  quibus  tres  circulas  Tecanc  intimi,  extimi , 8i 

Itaque  coni  fuperfleies  , qux  A i6  i8  c coauDC<  medij,  quales  (unc  1. 1.  perpendiculares  ad  as 

tur  eil  lilatquf  quartam  partemconiopcric.  demiteantur  pro  vc  Tun:  i 4.&L  7.  fle  a 6. Se 
Supetflcies  autem  conmndiua  eodem  modo  ) 7»Se  c^C. 
flet,  nam  adhibitis  inceruallis  li.  a centro  c du>  Deinde  interualla  in  arcum  loc  transferantur: 


cetur  arcus,  de  1 a a centro  17.  ducetur  arcus, 
qui  Ce  taterfecabuRC  io  puado  19.  Se  ducetur  re* 
cta  c 19 . . Iterumquc  adhibito  interuallo  10.  | 
ceorroc  arcus  ducetur,&  interuallo,  centro 
19.alius  arcus  ducetur, qui  fe  inteccipientin  punc* 
co  ao.  Se  deferibetur  recta  c ao.  deinde  puncta 
17. 19.  ao.  fleaa  coniuogeocur,  Se  ruperfleiet  17 
ao  c erit  cooiunctiua  coni  integri  • 

Modo  via  rubcractiooii  inquirenda  efl  (uper» 
£cics»qux  fecatur  a fiiperflcie  i£c,quod  vc  flac  c6* 
tfo  puncto  ai«  iaceruailo  at  aa  docetur  arcua, 
qui  fecec  ai  in  a;.  Se  ex  eo  puncto  erigatur  per« 
pendicularis  a)  a4.  & fic  fia  de  alija  puncris, 
uibus  pei^pendiculares  1 4.  & e d , aiicqtie  fi 
nt  plores  incidunt,  Ac  ductis  arcubus,  vt7  t6. 
erigatur  i puncto  t6  perpendicularis  i6  aj.  & 
est. 

Deinde  intsruallum  14  14  transferantar  i c 
io  a7r  fuper  lineam  c id.xqualetn  lines  14  I7. 
Interuallum  la  aj.  in  lineam  C 17.  ^qualem  lines 
la  1.&  6tca8,&flc  de  alijs.pcrq;  puncca  ducatur 
flexa  29.  28.  27.  F,&erit  ruperBciesiqu^iica  19, 
JFC  detruncata  d c/lindroirregulari,  feo  regulari, 
cuius  pofltio,  feufltuseft  vec« 

Ncc  alio  modo  fuperficieECoiunctiaa  inuenie- 
tur . Nam  centro  facco  in  puncto,  quo  pcrpeodi-« 
culares  aliorum  circulorum  medi) , & extimi  c*- 
duiKV,g.  in  5.  interuallo  f S ducetur  arcua  verf 
fds  I A , & ex  eo  perpendiculares  c rigencur  ad  Hf* 
pocenufas  n.>.  & 10.  }.  deinde  incerualia  V*  g« 
it.  30»  & IO.  cransferencuria  lioeaac  19.  & 
c 20  ; oocabunturque  puncta  c ^a.  & c 
perque  ea  ducetur  linea  a8  3%  eritquerupee* 
ficiesaS  c 5}  coniuocuua,  qux  exquiritur* 

PROBL.  IX.  PROP.  XXIV. 

Su^erjkiem  coni  coHcatii,  cuius  hafts  lentis 
cuUris  t fcu  femdcnticuUris  ^ feu  c«- 
iufcumque  alsus  fgur^y  fecit  i 
cie  cylindrica  in  ftanum  proijcere . 

Sic  angulus  abc,  cui  lanfiac  conus  aliquis , 
quic/Iindri  ruperfleie  fececur  ad  Illud  planum 
ABC  perpendiculari,  vc  isc,oporceacque  inueni- 
re  fiiperflcicm  illius  coni , qui  tamen  habeat  ba- 
fim  adiibitum  electam  quamcumquv,  Se  triangu- 
lum quodeumque , fed  tamen  tale  cuius  per  axem 
aoguluS  aliquis  Hc  bca  datus,  extendatur  arcus 
fuper  rectam  ei,  ita  vc  squales , auc  ferd  Squales 
fine  ■ P>  & Boc,  Se  i puncto  r erigatur  perpendiem- 
laris  Fc,  & ad  quamlibet  longitudino  aperto  cir- 
cino i puncto  E ducatur  vcrluS  c arcus,  qui  fecce 
rc,  erltque  recta  ec  diameter  bafis  coni  ad  libi- 
tum electa,  fuper  qua  fiat  quadrans  cL  centro  h,5c 
centro  I fuper  eandem  lineam  alius  arcus  BL,eric- 
que  bafls  cuiufdam  coni  integrata  ex  diuerforam 
circulorum  portionibus  «ipreque  conus  non  pro- 
prid  conus  i fed  potius  ex  portionibus  conoruna 
c6pa^us : huius  ergo  coni  iic  iaucaieoda  fuper^ 
ficies . 


luvtptf.  fit  squalis  arcui  c ^.8e6  7 squalior* 
eui  8 lo,8e6  4 squalitarcui  8 9.8:cvr.  Exin- 
de i pondo  A ad  fingula  punda  10. 8.  9.'A^cst.  in 
SDC  reds ducantur  lingals  fingulii  perpendicu- 
laribus correfpondences , quirum  longitudines 
transferantur  qualibet  ad  perpendicularem  fibi 
correfpondcntcm  , & ab  ei  fuper  fb  menfudeur : 
ficA  9men(ureturapundo4.quocadte  1 4 of- 
thogonalis.  vt  fit  4 it  trqnalis  reds  a 9.  du- 
caturque  li  l;  ficA  8 transferatur  In  6 ix.  Se 
ducatur  la  a.  Sr  tandem  i pundo7  menfurecur 
diflanciaio  A,qos  fit  7 17.  Stducatur  reda  i j 3, 
Se  fic  flat  de  omnibus  alijs  pundis » Se  iam  appara- 
tus fabricatus  efi  ad  faperficiem  exoptatam  repe- 
rieodam  perqulficos  . 

Dudsergo  feorfdm  linea  MO^qualis  Kchafcea- 
tlex  AC,  i pundoF  in  i menfuratf, centro m In- 
teruallo-li  1 deferibatur  arcus  occultus?  rur- 
fufque  internallo  ci  centro  o alius  arCus  deferi- 
batur,6t  vbi  fe  deculTant  io  pundo  ia  ducatur 
reda  M 14.  &ita  fiat  de  alijs  f donec  ad  vltimam 
pecuenlas  m p ; qux  erit  squalis  rede  Ai . Itaque 
fi  per  harum  linearum  eXtremapuncra  flexa  du- 
caturp  IV  14  oerit  fuperficiesqmfitapMOCo- 
nl,  cului  bafis  globofa  elc  . 

$1  ver6  requiras  fiiperficlet  coniunctluas,  ea- 
dem arte  requiri  queunt.  Menfurabitur  itaqne 
tinea  la  a/  Se  centro  m ducetur  portio  arcus ; 
rurfufque  interuallum  t a.  8r  centro  14. ducetur 
arcus,  qui  fe  interfecabunt  In  pancto  I5.  ad  quod 
linea  producetur  i centro  iw  qus  fic  u I5:  eo- 
demquemoJo interuallo  t;  3 centro  m ducetur 
arcus , rurfulque  interuallo  i 3 centro  14  arcus 
ducetur, qui  fe  intercipient  in  puncto  17.  duce- 
tur itaque  linea  u 17.  deinde  per  puncta  14  itf 
t7  fleaai4  i7.cralietur,&ericruperficiesqu^« 
fica  14,1417. 

PROBE.  X.  PROPOS.  XXV.  ^ 

e * 

Coni  cuiufcumejue  irregularis , i <jua* 
cumque  fuperftcie  fecli  orthogonaliter 
plano  inftjleme^fnpetfictem  inuenire^ 

MOdus,  quo  hoc  problema  in  opusdeman*^ 
datur  idem  efli  ac'dii6rum  prscedentiam' 
problematum.  Namprids  inuenitur  fuperfictet 
coni  irregularis  vab  plano  infifientis  ctlm  hac 
tamen  dhFerentia,  quod  cum  V A fit  recta  non  efi 
nccefle  eam  extendere,  vc  iuffimui  in  arcu  prsce-* 
dentis  propoficionis  boc  ,*  fed  foper  ipfam  va  eri- 
genda perpendicularis  ah  , Se  extera , deinde  om* 
nia  exequenda,  rt  in  antecedenti  proonfitione  ; 
quibus  omnibus  obfcniaeis  extenditur  luperficiet 
EtX  } Deinde  fingamus  huncconum  efl*e  detrun- 
catum d fnperficie  Cylindrica  angulari  irregulari, 
LM  NO , qus  plano  vas  perpendiculariter  Infifiat : 
ad  hoc,  vt  fuperficlem  coni  detruncatam  In  plani- 
tiem dillatemus,  eadem  obforuabimus , quA  pro-’ 
pofitione  13.  huius  lat^  defcripfimus  . Nam 
ciucro  1 iaceruailo  |m  ducemus  arcum  u a , exqde 
Eeee  a puncto 
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puncto  t Cf  chabfmut  perpendicularem  t ).  <]uc 
terminal^tur  In  lineam  4 7 squalem  lines  • f, 
AlTumpta  irtque  longitudine  7 | » menfurabicar 
a puricto  E fuper  rectam  e & erit  e 6:  Puncta 
itaque  F.  p»  & alia  limili  ratione  inuenta  erunt 
ea>per  qus  tranfibunt  rects  p 10.  &10  ii.&alisa 
ericque  fuperlicies  terminata  ptp  > quzexporcU 
tur. 

Ita  etiam»  vt  tn  prop.  prsdicta  ruperGciei  con- 
iunctius  prodibunt;  nec ell  necefle  rem  vlterius 
verbis  profequi»  cum  ipfa  figura  ratliifuperque  id» 
(juod  proponitur»  demonAret. 

Ratio  vero  harum  operationum»  quas  io  iftit 
tribus  probiematibus  poftremia  docemus  confi- 
ftit  in  eo » qubd  reperiamus  omnes  hjpotenufas 

firocedentes  a vertice  dati  coni»&  terminantes  in 
uperficjem»  qus  finganeur»vel  ponuntur  conum 
refcioderc:  Harum  vero  Hfpotenufarum  latitu. 
dtnes  adi|Hrcimur»  quod  in  datum  arcum,  & nobis 
cognitum  terminent»  quorum  partes  ad  libitum 
dillinxtmus»  qus  partes , 8e  earum  rubtenrarum» 
feu  hypotenufarum  diAaotiam  determinant  » 6t 
boc  {uificiat  cuilibet  inerudito  Intelieccui  • 

EXPENSIO  III. 

De  fupetjicie  fpharic*  , ttque  diucrjimoii 
felit  vtrijs  modis  in  pUnum  « tendenda . 

FAcilioresextenGones  prius  venabimur»  ex* 
inde  difficiliores, vt  ordododrins  reruetur* 
Faciliores  funt,  in  quibus  fph^raper  parallelos 
fecatnr»  quam  io  quibus  per  circulos  maximos 
vode  prius  agemus  de  rupcrficiebui  planis  squan« 
tibus  fuperficiem  fphsrs  io  partes  fedam  d paral. 
Jelis  circulis. 

PROBL.  I.  PROpOS.  XXVI.  . 

Sphaericam  fuperfeiem  in  annulares  ftiper’^ 
fetes  planas  d/Hributre* 

Sit  quadrans  fphsrs,  quod  fufficit  acb»  cuius 
fuperficies  In  planum  proijcienda  fit  In  an- 
nulares fuperGcies  diAributa . 

Diutdaturcsquadrans  in  quotquot  partes  li- 
beat V.  g.  in  quatuor»  & produda  ab  per  primam 
diuiGonem  s.  a pudo  c occurrat  diametro  produ- 
co AB  verfus  p reda  c a p:  Sicque  Gat  depunSis 
23  produdaper  eoalioeax  3 ■ ; Gcque  depun* 
dii  3. 4 duda  reda  3 4 p » & fic  de  alijs»  fi  td* 
fiot . 

Habebimurque  latera  conorum  redorum»qQO^ 
ru axis  V.g.  coni  CAPcric  axis  ap,  bafisfemi- 
diameter  ACjvnde  CupecBcic$  erit  ca  sf  In  orbem 
ficxa,qus  circa  eum  vertitur  ad  altitudinem  a ) » 
qu{  cA  eadem^  corporis  ex  annuUs  foUdis  com- 
padi  io  Iphsra  inferipti » vt  eA  corpus  k;  cuius 
anoulusiolidus  asm  pqjA  idem»  ac  portio  fuper- 
ficieiconies  mpqm  coni  Nsm  . 

Sic  dicas  de  cono  ja  Ej  cuius  femidiameter  ba- 
feoseAa  5. » axis  5 s»  vertex’ a latus  2 b . Vn* 
de  fuperficies  ) 2 3 6fi  intelligatur  circaconosi 
gyrata  femidiametro  j a efficiet  fupetficiero  com- 
munem cum  cono  51  i,tum  corpori  fpfaptc  infcHp- 
to  anoulls  folidis  compado  3 cdIus  yoius  aoBuU 


T V S XXXII. 

fuperficies  Operiat  pl anu  a % 3 S,  Patet  verd  ex 
demonAratts  Archimedis  Tr.lS.  prop.  p.  quod 
fuperficies  hrcpartimdiiferac  i fuperficieipfius 
fphsrs, cum»Br  multilatcrumipfi  circulo  inferip. 
tum  parum  dilferat  a circulo  maxime  fi  multilate- 
rum  inferipeum  plurimis  lateribus  coaAec»vt  pro^ 
p0f.4j.Trad.ai. 

lam  verb  notum  tft  ex  prsdemonAratis  fedo- 
rem circuli»  cuius  femidiameter  fic  lacuf  coni,  fir 
circumferentia  squalis  circumferentis  ipfius  co- 
ni efle  squalem  fuperficiei  ipfius  coni  exclufaba- 
fe  ex  propof.tq.  Traditus  31.  Qnare  etiam  por- 
tio annuli  plani  diametro  e^em  deferipei  eritsr- 
qualis  anniilo  circa  conum  deferipto»  dummodo 
habeat  eandem  altitudinem,  fir  eandem  circum-^ 
ferentiam  quo  fuppofito  • . 

Centro  a iorernallo  s 4 deferibator  fedor  14 1 | 

Itaque  peripherla  4 8.  squalis  bafis  quadranti  lAe 
erit  squalis  fuperficiei  cooicsquarts  parti  coni  * 
7 4 B • Sic  centro  p interuallo  p 3 deferibatur 
mrffts  circuli  fedor  jpM  fitque  peripheria  39. 
anjaalis  quarts  parti  peripherls  ipfius  bafis  lAe 
fedor  erit  squalis  faperficiei  coni  ) d p;  fic,Ar 
fedor  4 10  F eadem  ratione  erit  squalis  fuperfi-  | 

ciei  coni  4 7 s » ablatis  ergo  iAit  squalibus  fuper-  1 

ficiebus  coni  47  p ,&4F  lofcdoris  { hsc  i fe-  I 
doris  fuperficic  3p  P»illa  a coni  fupetficie  36  p re-  i 
manebunt  fuperficies  coni  refidua  3 6 4 7 . 8r  fec*  | 
toris  7 410  p squales. 

Remanet  itaque  docendum»quomodo  fedorls 
peripheria  fiat  squalis  peiiphens  bafiali  coni  fe- 
fnidiametro7  4.  vteA  a y iiatcirculusJta  fem/- 
diametro  tf  vt  eA  a dj  iAinue  circuli  diuidantur 
in  qnotlibuerit  parces.quoaa  fieri  polfic  minimas» 

Tt  I)  14.  & ij  15.  ilirque  transferantur  in  pe- 
ripherias|.p& 4. 10»  fitque  squalis  ij  if  parti 
3 II.  & IX  /4  parti  4 16»  8e  fic  de  aJijs, donec  fine 
numero  squales»  que  in  quadrante  13  13  6.  & ia 
peripheria  ij.  11.9  fic»&  Uls»  qus  fune  in  ambita 
11  14  5.  ac  qus  in  4 ifi  lO.squabunturqjphlfi* 
c^»d  feofibilicer  peripheria  ij  6 ac  ^ 11  9 
pariqi  modoqaadrans  la  14  5.  ac  ambitus  4 i6 
10 . Si  ergo  omnes  femiaonuli  fuperficiales  circa 
conos  irt  annuloru  planorum  portiones  proijcia- 
tur  » qus  eis  fint  squales  habebimus  quadrantem 
fphprs  fuperficiei  in  annolos  planos » feu  eorum 
portiones proicdam»ve erae  agendum. 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXVII. 

Spharicam  fuperficiem  d triangulari  fuperfi~ 
cie  feliam  m annulares  Juperfictes 
proijcere . 

DOcebImus  in  fequentibus  eadem  ntiona 
fubnixi  diuidere  fphsram  »dr  eam  io  ta/es 
annulares  planas  fuperficies  proijcere»qusnirfas 
circumUolutpipfi  fpbsrp»&  in  formam  Ipbsricam 
rddadp  emifpberium  eius  io  triangulum  diuidanr» 

V»g.  fi  fphera  triangulari  fnperficie  plano  perpen- 
diculari hdro  » dhog»ddfg feceturtinuenlre 
fuperficiem  refiduam»&  ab  ipfo  triangulo  fphpri- 
co  comprehenfam  h d g m o f.  Fado  circulo  asco| 
diuifoque  in  quadrantes  i in  eo  infcribacur  trian- 
gulum EDI » d ab  aliquo  eius  angulo  • vt  ab  1 du- 
da reda  ee  vitra  circulum  quantdm  fat  eriS.Diui- 
daturque  quadrans  vc » in  quot  libuerit  partes» 
d per  puada  ceraioaatia  rede  agantur»  ve  t | 

rerfiis 
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>crfds  11. I vfque  «(tlliHc  i ^vfqjadil. 
fiC4  c vfque  ad  14.  Hcc  5 vfqae  ad7i  nempe  ad 
lineam  iir  ii.  Deinde  modo  fupertutdefcrtpto 
liant  portiones  annuloram  planorum  V g.  i 4 ij 
•6  alias,  quar  Hngul^  ab  F vfquead  i termina* 
isuncur  modo  fuperitlis  deferipeo,  vc  facis  videt, 
cruncqi  fuperficies,quc  fphericu  fegraentitm  di* 
Citra  triangulum  iDi  remanent  operiunt. 
Modo  accedamus  ad  fuperiiciem  tnuelligaii- 
,qotr  intra  tertiam  partem  trianguli  OKI  re* 
manet.  Dudo  itaque ircu  l 17.  & menfurato  fe- 
midiametro  20  1 luperi  19  erit  quadrans  31  19 
circumferentia  baAs coni  ao  i ti:  quam  mini» 
mitf arcibus  aflumptam  menTurabimus  fuper  t 17 
centro  11  trahemus  lineam  17  18.  Stpuodo 
g eodem  centro  ducemus  arcum}  I8.8r^ecfu* 
perficiet  , quar  aperiret  conum  ii  } 11  quoad 
partem  31  } 1 lo.  fed  volumus  foltlm  eam  par* 
tem,  qua;  operiat  12  13  10  i . 

AlTumpco  itaque  il  } meofurabiraus  fuper  x 
1;*  & ducemus  quadrantem  15  30.  Deinde  fu» 
per  eundem  ka  menfurabimut  lineam  M.  13.8; 
ericx  14.  trahemufque  a puo^o  34  redam  14.31 
perpendiculare  ad  AK,qu«  occurret  arcui  ij.  30  in 
pundo  31.  ericque  arcus  30  31, quem  fubcendit  ii, 
93. quem  menfurabimut  i pundo  18  vfque  ad  pu n» 
dum  31.  Seducetur  reda  i 3i.erit(jue  fuperfi» 
cies  nigra  i 31  18  17.  qua;  qurricur  operiena 
folum  partem  11  13  t 20» 

Kurfds  menfurabimut  31  18  fuper  arcum3  33. 
& ducemus  6 33.  redam,  ericque  reliqua  fupcrfi» 
ciesK  11  13  planam  operient* 

Pacet  ver6 , qu6d  relique  dup  partes  ia  trian- 
gulo fioi  fune  ifiis  squalet:  Vnde  replicate  fu- 
perficiet  13  3|*  b i 31  18  17.  dalTumpte 
fexles  totum  triangulum  equabuQt  in  fuperficie 
fpherx  i triangularibus  fuperficiebtit  fecancibus 
relidum . V nde  cum  fuperficiem  portionis  fphe- 
rp  oiF,  d reliquarum  8AD,  & ibi,  tum  trianguli 
EOI  remanentis  inueoimos* 

COROLLARI  VM; 

IDem  poterit  fieri  etiam  fi  fit  quadratum » aut 
peotagoaunt,vel  quelibet  alia  figura.*qap  fphp» 
ram  fecec,vt  pacet  in  figura  m appolica,  que  aullii 
literis  adornatur . 

pROBL.  m,  PRop,  xxvnr: 

Suf er  fidem  fphtrre  k tjuntuorfufet^iebus  i» 
quadrum  fofitis  circulo  maximo  perjien- 
dieularibus  feliam  i intraque  eas  com*. 
prehenfum,  inucnire . 

Slc  Grculus  ABCD,  eiprimatque  Tpheram,  In 
quo  fit  quadratum  eifdem  literis  infignitum  » 
quod  demonfirec  vefiigla  fuperficierum  plano,  8r 
circulo  ABCo  incumbentium , fitque  repertenda 
fuperficict  fpb^rica  , que  ab  Ulit  fuperficiebu^ 
clauditur. 

Super  latus  Mfiat  femicircului  DiR,ddialda> 
tur  in  quotiibet  partes,  ducantorque  perpcndicu- 

laret  adiuirtonibutfadlSL  1.  dei  illis  pundit 

fignacit  io  latere  Bo  ducantur  parallelp  addiigo* 
D4iera  BA,  Tti  3,vel|  tf.  fic  4 7,  d P 8.  d 
«ootmuentur  yfque ad circolifm in  i ck  lu u.  13^ 


Deinde  alip  quoque  aj  libitum  ducantur predldis 
parallele,  vc  i $ l7*d  \6  /8. 

Preduda  deinde  alcera  diagonali  CDvfq;  adwad 
eam  per  punda  redx  ducantur  V.  g.  14  17  n , 
d 17  13  M,di3  12  o,  & cxt.  deinde  fuper 
eandem  diagonalemc  N , vel  aliam  redam  ficubi 
fado  centro  in  ointeruallo  d 10.  ducatur  arcus 
18  19.  d i pundo  8 duda  ad  8 p perpendicuiari» 
occurrat  quadranti  so  ll  radio  i 10  defcripci{ 
alTumacurque arcus  13  ir.d  menfuretura  linea 
DOinvtramque  partem  fuper  arcum  18  19.  po» 
fieaalTnmpcoinceruallo  LD  tangentis  dl  in  pun- 
doD  vbi  DB  terminat  vfquead  ei  normalem  qi, 
ceorrol8  arcus  deducatur,d  rurfus  centro  d alius 
arcus,d  vbi  c6ueoiunc,in  pudo  24  ducatur  arcus 
18  D,did8  fiat  ad  aliam  parce, ducendo  arcu  19  d 
d erit  18  19  d portio  prima  fuperficiei  quxfitx . 
Eodem  deinde  modo  centro  o interuallo  v 10  de- 
feribatur  arcus  1 3.  d %6.  fiaeque  xqaalls  arcui  18 
19.  vel  duplus  arcus  i3  1 1.  rurfiifque  Interuallo 
T II  eodem  centro  arcus  deferibatur  27  s8.  Du- 
da deinde  7 39  parallela  ad  dc  occurrenti  arcui 
30  31  cx  lemiradio33  tl  in  pundo  39.  d af* 
fumatur  arcus  19  31.  d menfurecue  i linea  00 
hinc,  d inde»  d fit  arcus  27  3 S duplus  arcus  39 
31 . Deinde  incernallo  ld  tangentis  dL  In  pundo 
D fado  centro  tn  pundis  37  35  duo  arcus  ducan- 
tur, d quo  fe  decufianc  tn  pundo  33  : fado  cen- 
tro, ducatur  arcus  23  37.  d fic  fiat  ad  aliam  par- 
tem, ericque  Tuperficies  fecunda  fphprlca  Imi- 
nensplano7  4 8 B,d  fic  fiicde  atijs;  donec 
perucnias  ad  5 3 ; vbi  cum  ism  non  amplius  cir- 
culo oLioccurrant,  fed maiimo,  ideo  redispo-' 
terunt  terminari . Verum  fi  aliquis  harum  fuper» 
ficlerum  terminationem  exadiorem  exoptet , po- 
terit tria  punda  reperire,  vc  videre  efi  in  arcu 
34  35  pofita  fuperficie  z iuxta  fuperficiem  x 

ad  hoc,vc  totius  fiiperficiei  xz  fimul  tria  pun. 
^a  habeamus,  eodem  enim  modo,  quo  reperta  cft 
diftantia  37  34  cx  arcu  40.  41,  d 38.  35,  ab 
arcu  41  43>&39  35  cx  arcu  44  4Tcodemodo,d 
pundum  i6  intermedium  inter  34  d 33.  d alia 
quacumque  intermedia  punda  cuiuflibec  alteriuf 
(uperficiei  repertentur. 

PROBL.  IV,  PROPOS.  XXIX. 

Suferficiem  qtutuor  fuferficiehus 

in  quadratum  oblongum  pofttis  , O* 
plano  circulari  perpendicularibus  feSlam 
in  planum  proqcere , 

HiCcpraxiSparumdtcfertd  prxcedenti . Ta- 
lifque  efi.  Fado  circulo,  d diametris  fe  de> 
caflantibus  Cedo,  dcfcrtpcoque  in  eoparallelo- 
grammo  AiCo,  fuper  vtrumque  latus  femicirculi 
deferibantur  aei,  d ifc,  d quorum  altero  » ve  2 
BFc  in  partes  xquales  diuifo  demittantur  perpen- 
diculares quales  funt  f 3.  3 3«d4  d.  dalix,d 

fiUQdis»in  quibus  fecant  d 3*3  deducantur  paral» 
elxid*9 diametro  ac,  quibus, d alix  addantur 
proliblco  10  I3.d  if  3.  Percencrotn  autem  V 
ducatur  reda  perpendicularis ipfi diametro  ac; 
qux  fic  Vc , ad  quam  per  bina  punda  in  arcu  a 8 b 
fignaca,  d lineis  nuper  ad  illum  immiflis  ducantur 
red^ii  10  M,d  Io  9 N fic  9 8 o,d8  7 o,d 
tandvm  7 tp  i*  { q^ihus  ioteruallii  ducantur  arcus 

fado 
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fjfto  feorfim  ccmro  fupcr  Iineam£(^ini  V.g. 
lnteru«llo  1 19.  ducitur  arcuS  94.  deinde  s )• 
&i5  arcus  Interuailo  P»  fp  hinc  arcus  27.  38 
jntcruallo  p 7.  &r  de  ai  js  » vt  fecimos  in  ante- 
cedenti t vcl  femper  eodem  centro  fi  adhibico,vel 
Ii  Tpatium  deliciat»vtlibet  fumpto . 

Ex  inde  in  (logulas  chordas  Aiut  femicircolns 
fuper  AC  erigatur  V.  g.  diametro  chorda  ii  14  Cte 
IO  l(»  ftc  9 t6.  Arlicdeaiijf  reiut  vnus  ex  tpHs 
efl  circulus  19  jo  } r.  diametro  chorda  9 lOde- 
du^ut  ; deinde  i Hnguiit  pundit»  in  quibus  prx- 
dids  chorde  latera  (ecant  b 17.  & b y.  Heut,  dc  ^ 
V»  & 17  V perpendiculares  ad  ac  excitentur  vclut 
funt  6 V jo.  Hc  ; 91 } hc  5 $ fic  17  j.p.  Sc 

cct. quxquelibet  ad  fuum  circulum  terminent; 
qui  fuper  eam  chordam>  2 qua  difccdunt  iinez  ef* 
(edi  fune, quibus  habitis . 

A pundo  jy  in  linea  sQ  menfuretur  arcus 
^6  34; 'deinde  arcus  jd  j8.  &(ic 

«reus ^7  S3mcnrurcturt  deinde  fuper  e 39  linea 
ipflEQ^normali  ab  e deduda  dtilantia  1 b fado 
centro  lo  pundo  eXinde  in  pundo  >4.  ia* 

teruailo  B T tangentis  in  pundo  b vbi  7 b termi- 
o«Ci& centro  pundo  39.  duo  arcus  deferibantury 
& quo  feinterfccant  io  pundo  40  fado  centro 
ducatur  arcus  34  39.  & hc  fiat  ad  aliam  partem  : 
fed  interuailo  adbibito  a k tangentis  iQ  pundo 
A > vbi  in  pundo  70  arcus  fe  fecant»  arcus 
ducatur  13  34.  critque  33  34  39  prima  fuperh- 
ciequzlita.  Eodem  vero  modo  prorfds,  vt  arcus 
>3  34  terminatus  cfl,  terminabitur  quoque  arcus 
3$  36.  At  arcus  37  38  terminos  prxbcbic  arcus 
43  41  iCui  fubtendicur  reda  4 quia  linea  eq^ 
liat  loco  Iinez  Gv  30  ; ideo  vc  arcus  43  41  termi* 
natinipram30  c.  Sic  & arcus  37.  38.  Poftmo- 
dum  ducemur  arcus  3t$.  38  interuailo  fi  Ti&ar» 
CUM7  37  interuailo  ak»  8r  in  antecedenti  pri- 
ma fuperheie  fadum  eH>&  erit  37  37  z6  38 
fupetheiei  fecunda,  lea  quoque  efhcicmus  foper* 
Eciem  44.  Sic&  fuperhc)cm47.  cuius  arcus  48 
49  zquabicur  arcui  31  30  34.  quem  linea  17  4 
fubtendit,  Se  hinc  fuperfinies  reliduz  45.  & 47  eo* 
dem  quidem  modo  quoad  arcuum  longitudines 
determinabamur;  fed  Utera  V.  g.  70  71.  vcl  re- 
dis lermioabuncuri  vcl  tribus pundis  repertis: 
n fuperficies  illa  Ht  lacior.  Verum  przfuppono 
ilias  fuperheies  adeo  efleparuz  latitudinis,  vt  ar- 
cus 70  7ipcrtriapunda  repertus  vix  differat  i 
linea  reda . Vode  fecurl  linea  reda  pro  corua 
poflit  vfurpariabfque  fcrupulofenfibiljs  erroris. 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXX. 

Supfrfidtm  fphttricam  a ijuaiuor  fuptrficic- 
tus  in  quAdmum  foHiis  plano  alicui 
atculan  fpliMiC  onhogonaiibus  tn  pU‘ 
num  proijcire  alio  modo,  ac  inpructden- 
tibusfaSum  ejl . 

Sit  fpbcr.  circulo  A » DC  cxprcOi,  Sc  liter»  qua. 

dratum  quoque  notent,  ac  As;  bd;  dc;  ca  la- 
tera fine  vefiigia  fuperhcicntm  fecaociumfpbz- 
ram  perpendicuUrium  ipli  circulo  abcd  . In  qua- 
drato aiij  circuli  coQceotrici.infcribantur  V.g, 
chfe,8c  aliji  arcus  Ik,8c  LQ^quot  quot  placet  a qui- 
bus, vbi  fecanc  ■Ciducaotureidcro  Bcperpendlcu- 

icsvdutio  5.  atf.  3 7,4  83L,9.aciio.per- 


que  punda,  Ih  quibuS  fecant  arcum  bo  ducantur 
reciz  , quz  fecenc  productam  AO;ftc  perpuncta 
eo.  9 ducatur  recta  to  9 11.  A'  per  9 7*  reda 

9 7 12. fic  perpuncta  7 6 recta  7 <5  i3.&czt.A: 
vt  fupra  fecimus  In  ad.pr.h.  ceperiacur  fuperficies 
fphzricx,  quz,inier  circulos  concearneos  veiuti 
CFfiH  ,8e  3.  17. 14.  extcndunturqualis  eft  fuperfi- 
cies 7*6  Id.  17.  &r  reperiantur  aliz  , & ita  totum 
fpatium circulo cFEH  circumfeeptum  fuperficie- 
bu$  fuls,  nempe  7 id  17  tf  d 3i  fir  7 33. & 7 8 
fi  quater  fumantur  erit  opertum  . 

Ad  hoc  autem  , vC  reperiamus  funerficieS  an- 
gulo ofh  lncPrcluras;'fiudafeorfOmlinea,elcdoq; 
in  ea  ficubi  pundo  N,  a/Tiimacur  arcus  fi  10. 
Se  a pundo  n menfuretur,  8r  fit  no  » deinde  fura- 
pca  intercapedine  ii  10  centro  m per  o arcui 
33  33  arcui  19  18  fqaaliSyfadoq;  centro  (n  pan> 
do33.&  rurfus  in  x ducantur  duo  arcus  inccrual- 

10  tangentis  BX  io  pundo  b vfquead  x in  lineant 
normalem  vx,6^quofc  dcculTant  arcus  in  poodo 
34.fado  rarfus  centro  eodem  interuailo  ducancut 
83t4>dr-idem  fin  ad  aliam  partem  dudo  arcu  31 
N , eritqV  fuperficies  1 3 33  N prima  anguli ,que 
quarritur . Deinde  rurf^i  centro  ai  aliquo  In  Unca 
mN  Interuailo  11  10.  ducatur  arcus  37  sd  zqua- 
lis  eidem  33  33.  Se  rurfds  eodem  centro  u ; fed 
interuailo  11  9 ducatur  arcus  37  38  . Fi^tque  z- 
qualls  arcui  3i  39;  ducamur  deinde  arcus  sS.ad. 
& 37.17.  ndudus  eft  arcus  23  n,&* eodem  mter- 
uallo,  Se  erit  fecunda  fuperficies,  quz  requiri- 
tur 37.  38.  27.  3d,  & fic  tertia  quoque  repertenda 
erit.  Spatia  autem  a loc  implebuntur,  vcfiipra 
fadum  In  pr.iy.  h.  vt  faiii  conftat  «x  /igura  ipfaf. 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXXI. 

Sfhdtrtcam  fuperfeiem  anguUrthus  duabus 
fuperficieiust/ufdem  plano  unutaripa~ 
peudfculartbus  [eHam  m pUnum  prof 
C€T€  . 

Sit  fph^nKipreffa  per  circulum  abcd,  fimqoe 
vefiigu angularium  fuperficierumoE  , ArC 
angulum quemcumque facientia  in  fi;  fitquepfo* 
pofitum  repcrlre  fuperficicm  fphzricam,  que  ab 
illis  fupcsficicbus  concluditur . 

Trahantur  redz  parallelz  ad  libitam  dillan* 
tiam, prout  commodius  fuerit  I a.  &'3  ^.SeSy, 
vel  plurcs  vfque  ad  radium  ed  , A rurfus  allz  ad 
eandemdiflantiam  ab  fiC,  qua  didant  ab  ed  primo 
dudz,vtd9  7 IO.  8 11.  quz  pertingant  fal- 
tem  occultz  ad  femicirculos  fiiper  priores  paral- 
lelas trados, nempe  8 11  ad  d 11  7»f*^7 
3 10  4. fic  d. 9 ad  I 9 2. 

Poflmodum  vt  fecimus  fupra  prr  pooaadF 

ducatur  adicprodudzm  reda  I3  f Sfczt.l* 
ducantur  arcus  V.  g.  6 13  centro  i3  interuailo 
13  d.&  ait}  omnes,  fiat  autem  arcui  d li.  arcus 
6 13  zqualiii&ducatur  f 13«^^»*!“*  l»ce«'>*> 
fphzra  cufua  fit , non  tatnen  in  multiUtcro,  m* 
fcripto,&  erit  fuperficies  r ^ 13  prima,  quz  quc;-^ 
ritur,qa(  operit  planum  f d 14.  Eodem  auttra 
arcui  d u I fiat  quoque  arcui  6 17.  &ar^J 
Id  arcui  3 10  ; ducaturque  reda  17  id  . Et  erit 
fecunda  fuperficies  17  id  d 3.quf  imminet  pla^ 
14  17  d 3 : Eiderovetb  areat  3 10  fiaezqualis 
arcus3  18*  aturculi  19  arcui  | 9.&duuturi» 
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/f.critqotfapcrficiet  t f U i^iqacio  fplif 
ram  flei*  opcfiet  pJaottmao  17  l ).  pars  irer& 
refi<ku  fuperficiei  ao  ai  p icrk  ( cum  prcfupp»* 
natur  minima  circularia  j veluti  iiiperficka  c/* 
liodri  diametrum  id  habeant « Vei  Att  «({iMlia 
T rapeiio  1 H a cuius  iatua  • t|  «^msur  arcui 

tHEOR.  VmtJPOS.  XXXIU 

' - i u 

Jn  ftdcuHUfUt  ttfoft  fpktrkOf  EliifticOt 
fn  rtim  fMMkb  y&HjpeTbolKO 
carpuf  pLuiis  fnpajkfet»s  con^Mi  in- 

' ■ '* ' 

SIicoipiM  aUqtmi, latfpfcrricitai  «it  EUipti» 
cum»  tut  ParaboUcum » Hyperfaoltfttm  •” 
Dico»  ipsod  corput  in  iilomuiti»(ttper6cMbui 
confiant  iolctibi  poceft : Senetur  in  fi9*p*)^pcr 
aliquam  axtm  analrisplanitafit'dr  aauideiodp 
parallelis  maxhmo  ipfoninsiLC^  fif  UfaUifircatt* 
dofticeerd  rQbteafisfc»firEM«pcrOM  aftturpla* 
smm  Ictii»  fr  ki  fiat  de  omnibua  allia  vudtqoaqua 
irent  corpnt  Infciiptum  corpori  eabibiw. 
Probatur . Nam  tunc  dicitur  aliquod  <orpiu 
dlpicriptum  aKciri  ilrcri  rorporheim  omuibui  futa 
ungulttlbiidli  lai^t  corptts»euiinfcribitar»red 
omnis  fuper/icies  inferipta  tangit  corpus  cirenn* 
ambient  ftiis  tngu)is»quod  traui^Wper  e»Otir  l»R 
tterema^p  In  faprrficie  exhibiti  corporis  fune# 
o«lmi  onnli  mgului  (o1Mm>  <]al  angali* 

Cinii  conftac  ia  fuperneit  corporii  djtl  tctinioa* 
1 1 Vade  erit  iitrcriptuni caepae  multii  iaptri 
Scicbui  coaHin»  in  corpore  conoeeo  exlnl^  . 

Qaod  tutem  per  re.dr  roperficie»  dufip  fine 
plin«,confttt«eo.<)uodta,  drtH  runcpirillc 
Ic  exeo, quii  plina parallela  MK»,druc>antciia 
cui  i (Snt  In  rpherti  aut  etii  cIlipfes.Tt  in  Tphprai» 
de>l^  conolde  omnet  ver6  clliprcf  panIteLr  limi- 
lea  funt  ea  II . trafi.lj  .&  ea  ptap.qo.Iib.d.  omnei 
quoque  circuli . Quare  erit  applicata  OH  ad  ie,vt 
01  adf  I ex  prop.tq.  Tra&,14.  & ea  pr0p.4j.lib. 
6.  quare  ea  4.  tib.  6.  cum  triangula  clf>&  uoe 
6nt  zquianguU,  etiam  wc,letu  eruat  parallela 
laterum  prapoitlooilium . 

theor.  u.  propos.  xxxin. 

Si  fit  tliqHoJ  corpus  fphtrkum , ve/  Ellip- 
ticum , tut  etiam  Paraiolicum  ,vtlHi- 
perbelicum ; in  ijuo  infcripti  tlkuius  cor- 
poris omnia  triangula  1 qua  inter  plana 
per  idtm  pun^lum  ftcantia  continentur, 
cognofei  pojjini , etiam  lota  fuptr^ks 
corpori!  infcripti  oblinetur . 

Sit  corpus  Tph^ricum  »»c  » 8c  fecetur  dioer- 
fis  circulis  (intellige  rerb  fi  fit  Ellipticum  de 
Ellipfibut  per  idem  pundum  quomodocumque 
dudis»  st  fi  fit  Psraboiicum»  rcl  Hjrperbolicom 
de  panboUt»reu  HyperboiUper  axemdudis,  vt 
ex  Defio*  trad*t^  confiat  J V.  g.  circulo  ali  » 
9e  AQU  « & cct.  tnter  qug  fit  inlcrfpnim  aliquod 
corpus  pol7gonam»qQodpofle  fieri  (uprademc^. 


S9t 


firauimus:  habeaturque  nota  normalis  at  ficut 
TO  arcum»  9e  eius  fiibtcnram,  deinde  AO,fl^idco 
/ubteofaro  ipfius : fi  ergo  fuper  bafim  r e ipfi  ta 
«qualem  faciamus  triansulum.cuioa  fioguJaia- 
cera  e e » & t r fine  pqquaiia  triangulo  ato  » paut 
esprop  si.lib.l.  efle  triangula  «qualU  . Deinde 
fit  trapcxiu  rcEH . Ducaturq»  planum  nf  riormale 
plano  TLi&  fedioquoq.sL  normalis  eric.Tuoc  ru 
iam  habeamus  notam  tc»  gh  ex  pr(rupporito»& 


aflgulum  redam»  fi  extendimuere*  R fiaer  !«• 
qaaJit  ipfi  TLKqaabkurinaQguiamTOLtriaogu- 
loccl^  dtsda per  imaginationem  fubtenCa  i c ex 
pcop«aa.Ub.i.  Quare  -fi  data  lm  » ou  foper  i c 
iat  niaogolumTn  r hoc  eiit  «quale  triangulo 
XGH^eadie  trapezium  flrn  «qmbiturxrapeska 
Tt«e.  Vodepat*r»quodc«ia«ifioortddcarof ir 
Memeamcnpoteft  piofiiri  habiesa  puodiax«firv 
iaplaooiqusfiotl»  frn. 

PKOBp.  VII.  PROtbS.  XXXIV.' 

Sphericam  fuperfkiem  in  planas  fuperfeies 
per  circulos  maximos  diuiftm  extendere. 

HAc  efi  hoittf  expcnfioMs  pars  fecoRda»  Io 
qui  conabimur  Tphpricaiti  fiiperficiem  Ita 
pbnas  proiicere,  qu«  tamen  non  paraHcIit»  et  io 
prima  parte  prcTuppoaatur  diuifa»  fed  circulis 
maximis. 

Stt  ergo  rphpra  AK»cirralis  maximis  feda»qop 
/edeculTent  io  centro  s»^^  quia  ex  propoCllxtrady 
39«  circuli  eleuati  3 plano  fieum  conTequuntor 
iflipro  plano»  qolnoncfi;  circulus  t fed  cliip*> 
fis»  cuius  remidiameter  maior  efi  ipfe  radias , at 
minor  Aibtenfa  arcui»  quo  didus  circulos  ab  Ipfo 
plano  elcuatus  difiat  k vertice.  Ideo»  fi  aliquis 
arcus  dlfiet  i vertice  quantum  efi  arcus  ai  forma- 
bitur In  plano  cllipfis  as, cuius  femidUmecer  ma* 

I or  efi  radius  BfttArcbor da  i i.fab(cndeas  arcum 
u femidiamecer minor}  Sic  dicas dectrculo»  qui 
fit  elcuatus  i plano  quantam  efi  cs»  nam  fttbtenfa 
K 3 minor  femidi  ameier  erit  ellipfit  in  ptino  eius 
fitum  exprimentiar  quare  erit  cllipfis  ao  . 

Ellipfibus  ergo  predidis  deferiptis  es  trad.14 
propof.S7.  velinfinimenco • vel  falcem  ellipfia 
quittam  partem  ao » quz  fofiicit » fuper  finguloa 
V.  g.  finus  1«  3 fiet  quadrans  circuli»  fic  fuper  4.5. 
8rs|.  Arcet,  qui  erunt  i.tf.  it.  Ar  4.9.  ii.Ara» 
10. 1}.  i pundis  verb;  quibus  finus  lecaoteliipfii 
ambitum  ar  V . g.  i puodo  7 tttgatur  parallela  ad 
radbtm  bb  » vfque  qub  fecec  quadrantem  i tf  it 
fuper  finum  ipfnm  eredum  in  puodo  tf.  fic  k 
pundoE  aiia  parallela  t pad  IH  ducatur*  donec 
fccCT  quadrantem  4 f-si  in  puodo  p«Arc«t.qut* 

boi 


TRACTATVS  X XXIi: 


bul  prsftUii  erit  parata  conftruAioad  (operfi* 
cfem  «itectdrndini  • Fiat  ergo  eliip6$  v > 
fada  cx  axe  d<>  H , Ar  Hi » in  qui  punda  (ubtenCa* 
ramarcuc  i8  i7.fr  14  ijf.frc^ceraiqualevmitn 
ex  tjseft  pundom  40. ex  prsc.reperiuntyr»  tranf* 
fercndcque  ciTcnt  partei»  in  quas  Tecatu^  a radijx 
T4i.frc*t.  fedeum  reafibtlitcr  ille  parcet  floii 
drfferanc  i quadrante  AT  t,Telci*j  Ideo  transfe. 
raotur  ilis  parte* . 

Seorfim  igitur  agttur  linea  xiifr  nngnis  partei 
quadrantis  ae  traotreraotur  10  eam«oimirfi  yfr 
1 4.fr  4 B,fr  est.  qus  fint  kM,  fr  uN»fr  cct.pqiie 
punftj  notata  Ki  m»  m,o»  p»  ducantur  ad  lx  per- 
peiidicultret»qua*iianta;qaaleshloc>  fr  Inde  H- 
aesxLdiftaQtijs  normalibus»  qu«  intercipiun- 
tur inter  radium  • u»  fr  parallelas»  qus  funt  7.  6, 
8. 9.  fr  e«t.  iu  n X ao.  fr  x 21  «querar  Mne^ 40 
if.  fk  M 12  «quecur  interuallo  14  tT.  ficuc»fr 
eidem  M 23  fic  «qualis » linea  verb  v 24  (quabF- 
turinccmallo  10  i|.  fr  pariter  ipli  reda  n aT* 
ricdec«teris:per  pon<^a  xerb  29  22  24.  fr  alia 
Tfque  adt  (icuCyfr  per  ponfra  al  2)  25  Tfque  ad 
t flex«  dux  dqcantur»&  habebimus  fuperfici^  20 
2|  l-,qti«  eritqaimaparadinldijbemirplifrijtfr 
pUoum  ficuraque  mbc»  ccterw^  cqualta  operiet* 
Id  mb  ex  fatii  cuidenter  conftac  • N^ia 
htiuido  21^  «qtutiar  liabteQ^  ar  cui  ct»li2Bgjco- 
do  rctb  quadranti  ck^ngolxquoqt  partes»  tc  st 
s|»TelS4  25  rubteofisareobos  paraJlelofuro>qui 
rcpreTcntantur»  in  quadraotibut  I K>  i^aDti4 
If  iplimiliter  «quancur^  qu«  partes  parallelo- 
rum inter  circulos  maxlmof  iotercipiuncuri  qw>- 
mm  rnut  reprefentatur  per  lineam  Hexam  » fr 
quactam  clliplis  18  r^aiiua  verb  fubimelligltur  ad 
aliam  partem  dudus  ‘ • 

Si  reroquis  cupiat  fuperficies  » qua;  lundnraS 
eeniooguoc,  fi  fph«ra4it  ali^tua  graificici»  iam 
per  Tc  clarum  efitannulum  planum  » vel  eius  quar* 
fam  partem  pq^r  eam  pwcberc  . 

Poterit  etiam  aliopado  fuperficiesao.si.  l> 
fr  prccepcibs  ioueuUi : naavdudis  perpeodicuia* 
tibus  T»  fr  alijt  ducantur  arcus 

)4.  fr  15  36.  fr  alq  > qui  i daobuS  radias  A h,  fr 
T i)  liKexcipiamur;  Ociode  diuiCi  linea  kl  In 
parces  «quales  partibus  quadrantis  SA»  & dutiia» 
«tfiipra  lineis  20*2i*frc«c.  fiataiio  arcui  at> 
fr  a2.234qualisatculiM4.fic24  25  arcoi^f  . 
95.  fr  ccc.  Kam  fere  eadem  pun^a  habebimui.vc 
prrds»  fed  modus  oon  eft  ad^ pcried;usjfr  deficU 
i vcriutc»  licet  expeditior . - 

PROBL.  Vm.  PROPOS,  XXXV.  q 

Sfhdttcim  fuf>effcum  dreuhs  maximts  Ji- 
utftm  tn  pLiHAS  prptjcere  fufterfeies,  i 
tjUmirtea  fuptrfiae  pUno  ewfdcm  circu- 
Uri  perpendiculari  feBam . 

Sit  fpbpra  AK;  oporteatque  repertri  Aiperli- 
cies  cius  feda  i cylindrica  fuperBcie»cuius 
veftigia  Tunc»  rei  conuexe  co»rcl  concauf  EC*  . 

Proiedi  itaque  in  planum  fuperficie  fph(r^»vc 
f«perjus»cnius  p1ncsfinc40.44  41.fr  41.4j.4s.  fr 
tandem  42.  4^.4;.  quf  circumoperiaoc  rph^ram 
quantum  eft  arcus  c>  5 » ducantur  quoque  quactf 
ellipniuD  f prout  requirit  eleuacio » cuiufcumque 
circuli  maximiific  ducentur  fiogul^  ellipfcs»ideft 
EUipfis  A 6 pro  circulo  pleufro  ab  borixoau 


arcu  c 4tBllipfisR-  7pro  eireuloc  y.  EflipAs 
A 8 pro  circulo  eleuatoarcuc  2»frundemA9 
pro  arcu  c t »fr  fiplarcsdiuifioiieiplscUumcnt 
inquadranre  ac  dlftinguere plureaetiam deferi- 
bentorcilipres  pro  rniuicotuicumq;  circuli  maxi* 
rai  per  Illas  diuifionet  dudl  eteuacione » fr  ab  ijt 
punfr  is»  quibat  prpdifrf  elhpfrs  freaoeor  ab  areo 
a c r s rei  OD  ducantur  refry  parallelp  ad  diame- 
crfiac»q«iles  ruociitia  jr  ij  ao^id  i8|fr*7  ai 
Et  fi  cupimus  etiam'ruperficies  cooiuofrioas.fi 
fph^ra  fitalicuiusgraflitiei>frorbls»tooc  etiam 
ducamur  diip(es»M  fint  iumflauaciocicm  illint 
circuli » cuius  (Ubderatar  ea  rupecficlea  coniuo- 
friua»  fic  fi  dcfidercbir  ruperficiesiqu^coniungtt 
c 9 4 TcfiC2  4t.  Ad  e^atlonf  per  pnnfru 
ctrculitrSrenncis  defcribaturcllipfis  V 2frfrellip* 
fit  L ay  Circuit  tranfeuntls  perpuofrum  & t ; fr 
d pnnfrls  ty.  14.  in  quibus  fecantur  ab  arcu  ev  » 
ducantur  paralle/p  ad  Dft : quy  fine  ly  11  pertia* 
gens  ad  qolulnm^in  medhini»  cuius  T 2a  eft  el/lp- 
fis*fri4  to-pertingensadquadramea  tn»  curuc 
sy  Lellipfisefttfr^frm  erit  oconis  apparatus  eoa- 
ftmfrusadftfperfieies.tam  coniungentet » tona 
oboolaenresi^pram  ritd  terminandas. 

£c  rti«dpcamas  i cooinodiois  j 11. 10.  du- 
catur ftexaj»  11.  to.  fr  eritfuperftcles  At  f 10. 
qufqufrJiurf  ficfipCT  punda  18  ai9*qti4pro- 
neniontab  ellipiibus  trioni  arcuum  coniun^o- 
ati  2 fricatur  fiexa  ig  P 19  «cic  AI  18  19  fnfr 
perficies  applicanda  Ioco«  fr  ficui  A.  fr  fic  fiaJif 
capofeantor . 

Tranfeamusadfiiperfieies  ipfius  Tphprysfr  glo- 
bi: Accipiamus  Itaque  ioteruallum  ci  » quod 
trtmferanirdltoca40. 4).  fuper  redam  47. 44C 
frfit47  24,  fic  iotcfuallamcjtfrcransferacuf 
ki4i  af  {'  Sic«  20. fr  transferatur  1048  ad»  fic 
c x8.  & transferatur  io  4S  27.  fic  tandem  c 24 
fr  tranrponctar  in  49  28.fr  per  punda  fignaci 
24;  2$  r ad;  27/28  { 4y  ftua  ducatur»  quy  ter- 
minabit fapcrficies  24  2j  44«  fr  25  45  27.  fr 
tandem  4fi  4y  j qup  odauam  partem  fimul 
fpberf  ex^quant , 

THEOR.IX.  PROP.  XXXVI. 

Superficiem  fph^rktm  eireuiit  maximis  di- 
uifxm  inplanas  fuperficiesproijcett  dfn- 
perficie  cylindrica  /c3»m  , cuius  axis 
fphara  axi  fit  parallelus,  vel  i fuperficie 
plana  Oris;pnii  non  perpendicdaei . 

Sit  fph^ra» rei  femlcirculus  eam  reprereotaos 
LAI : ficqu^  cHuHiN  quilibet  qUadraos  in  qnoc 
quot  partes  erit  roiunus»rc  io  partes  18.17.1tf.i5. 
& fiogularudercribdureliipks  pundacp  rt  pr.)4. 
h.  Sit  rer6  ruperficiei  cylindricy  fecantis  curuitas 
cs»rel  planp  pendentia  angulos  fcc»frcCpcrpfdi- 
cularis  . Dudis  rerb  d finguhs  partibusitum  io- 
crinfeci  ambitus  AB  parallelis  ad  at»  relutiip 
A»  18  20.17  21.  itf  22.  15  2y.fr  (1  etiam  fu- 
perficies  coniundluf  exoptentur  i circulo  me- 
dio» fr  extrinfeco  line£  eiurdem  rationis  produ- 
cantur » fr  clltprea  eorum  circulorum  > vcl  quarty 
earum  exarentur»  qup  ad  eam  cooiuodioncffl 
pertinent. 

Igitur  afiumpto  Interuallo  24  19  nafecote  ab  a 
traaaferaturafr  fit4^  4y.  fic  25  ao  (uper  ellip- 

fim 


DE  SVPERTICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDIG. 


fi.n  A 40  produAjrn  ptrpcndiculAricer  ad  Lb  in  4> 
irjn$t':riiar,  & 41 , idem  liac  de  difUntia 

>7  »!}&.*  fit  44  4).&  fic  de  aliis  vfq;  ad  l:  Deinde 
decacurfl.xa  L 45  4C  4;;()uf  pertinec  ad  de* 
fcribeDdam  fupcrficiem  (iem>rphfrf  LAifeAamd 
cylindrica  C£>  qaodAftr  coniundiop  ruperficiet 
exoptentur , idem  erit  agendum  * Hc  tranaferre- 
nir  • i in  41  k>& alu  pun^ireperiencar>& 
docetur  Aeia  m 51  k.$ic,&'  y 1 fnteroaJlu  craor* 
portabimus  io  41  o ; & alijs  eodem  modo  tranf* 
Jacis  docemus  AexamN  500. 

Si  xerb  agatur  de  eadem  Tpherlca  fuperficie 
«dcfcribeada  { fed  i fuperAcie  plana  pendente  ad 
partes  lnternas»tt  cr;centroc  internallo  qoolibet 
pondo  in  sOt  vt  c «4.  docemus  arcus  >4  aS*  de 
Secpt.  deinde  traolfercmus  ioteruallum 
normale  4*  4.  fic  »9  if  1*  7 •» 

a?  }o  in  i 7.  & c(c.  & docemus  qturtam  ellip* 
iis 4 1 I 4 5 Bt  & ita  mecttasi  de  extrinfecat 
quoq}  pertinentes  ad  circulum  mediuide  extimum 

cUipresindagabimus.quasnexaiungcmus  4 

CAm  eoim  Cf  (it  fedio  fphfrf»  8e  ideo  circulus 
patet  exljttrad.af  eius  proi^ionera  cUipfim 
fore  in  quacumque  ijph^rai  feo  ambitui  malorU  • 
feu  minoris . 

Hcc  reropundii  per  que  predidp  ellipfes  du* 
(ouc  > reducemus  ad  quadrantem  aL  » vel 
AI  • prout  commoditas  poftulabit  redis  Uncia 
ad  Ll  parallelis ) fic  reducemus  Uka  5 lopua* 
dum  f in  IO.  Se  pundom  410  li.  Sic  quoque  m* 
ciemus  de  pundis  in  flexa  l 41  repertls,produ- 
dis  tamen  quadrante  lA  in  4d*x  in  8o* 
In48.redls  ad  lb  perpendicularibusiducemufque 
parallelas  4?  44.41  47.  Rf  cft.  Omnifque  prfpa, 
ratio  erit  adornuxt  qoll  foperficies  exoptat^  pof* 
fintdefcribi.  , 

Quod  igitur  pertinet  ad  fupctficics  cooiuodi* 
uas  ita  erit  agendum;  Sit  ergo  deferibenda  fa- 
ruperiictes  coniundiiia  orbis  alKUlus»  qu^  a pla- 
no BC  fecetur  ea  fic  l4  iy,qo«in  plano  ex- 
primitur linea  pandata  4 545  traollatoitaql 

interuailn  elJipfls  B jy  in  arcum  n 14.  Be  J5  14 
inM  n habebimus  tria  punda  la  I4>  it-perque 
flexa  dudaia  ll  erit  fuperfleies  ix  il  h A,qoe 
qozritureoniundioni  ij  Itf  applicanda. 

Sic  (i  exoptetur  Tuperfleies  coniundiuaperti. 
nensadiunduram  18.  ly.fed  orbis  i cylindrica 
fuperficie cs  redidiftantin  pundi  yo.dr  yia  linea 
LB  normaliter  fumptar  transferantur  in  y$  yy.  de 
c 49.  per  tria  punda  flexa  ducatur  47  yy  49. 
& erit  fuperficies  t qoi  defideratur  a u yy  49. 

Sed  iam  tranleamusad  rupeificiemipfam  fphe- 
rc  in  fuperfleies  plauaS  reducendam  . Itaque  du* 
dis  feorflm  lineis  VT»pq^i  Se  nsdefcribantor  fu* 
peifletes  4o  4i.  8r  4o  ^4x.  8e6a  s 4y  j tc 
iam  docuimus  propof.yy.  huius;  quibus  modo  eric 
illud  addendum»  vel  fttbtrabcndiam^quod  fuper- 
ficies  fecaos»vel  cylindri»  vel  plani  requirit  1 iu* 
que  pro  fuperfleie  feda  d plano  pendente  cf  i 
pundum  4i  cr;c  pundum  a > vc  tnteruailum  v 
44  eric  arcus  L lO.  fir  pundum  4o.  45  erit  arcus 
I ii.de carc.perquxflcxaduda6i  64  66  48  48 
eas  fuparfleies  cerminabit»ad  quarti  parte  hemif- 
pherij  i foperficie  plana  pendente  fedi  fpedacen. 

Sic  fi  velimus  addere  id  quod  addit  fuperficies 
eyliadrica  fecaDs  cs»  eric  pundum  4i  idem  quod 
pundum  B*  at  Interuallum  V 6f,  idea  b 51.  dr 
47  60  idem  ioteruallum»  quod  B 51*  St  cac.  vfquc 
ad  tnteruallucB  1 4p  idem  quod  b 44;Per  qux  puu  • 
daflcsadttdatfl  6j  ^ 7O  4^.  dabit  faper- 


neiei  quarta  parrcnperictesdl  r 67.df47  0^70. 
&70  s 49  hemifoheri)  ; cum  parte  addita  cir- 
culo cc  oithogonali » tjmqujin  fi  elfet  cylindrica 
fuperficirs  ccf  addita  fphxrz . Ac  fi  velimus  quod 
fic  lph^‘ica  » eodem  modo  agemus  » ac  in  fuper- 
flciedi  I.  dSablica.  Primo  enim  centro  c om- 
nia incerualta  In  linea  cc  inuenca»  vc  cu»  Se  'c  yi. 
&c  14.  vej  CBy.  4e  alia  arcubus  in  cb  deduce, 
mus»  difianciafque  14. 19.  a pundis»  in  qu  bus  ar- 
cus fecaoc  CF  vlque  ad  cc  normalem;  fingulasifed 
normaliter  aflumemus  : cransferemurquenorma* 
liter  in  ellipfes  V.  g.  A40  41  prolungatas  : noa 
per  lineas  redas » fed  per  propriam  orbitam;  b^c* 
que  punda  parallelis » vc  41  40  non  in  lineas  re- 
das B 44.  fed  in  arcus  produdosAB»x  }$>8e  Hc« 
puodorumque  > in  qoy  parallele  incidunt  ab  mc 
linea  normaliter  afltimpcx  transferentur  norma- 
liter quoque  in  lineas  70  6a.  8c alias.  Sed qur 
fint  curup » vt  fune  4o.44.q.»  Se  fi  fortd  incipiant 
feiuogi,  vc  faciunt  4a  s»&4a  q easin  fingulis 
replicando»  iu  vtdiflantia  4i-70  fit  nocaca»  tuni 
ia4s  s» tum  in  4t  q^produdas.  Incenialla  au- 
tem» que  io  t%,  Sr  alias  redas  incidunt  folum  vnU 
ca  notatione  contente  erunt  V.g.  41  41  notabi- 
tur in  R 49. 44*  4y  io  P ^9  ? S:  fic  fuperfleiem  61 
K 49  fuperaddicam  dimidio  hemirpb^rio,  que  fit 
pars  alterius  bemifphfriy  cooCcquemur  • 

EXPENSIO  IV. 

De  fufierfeU  conoidis  ffyperiolici  Puraho- 
lici,  O"  fj>h*roidis  Elliptici,  annidi 
ijue  foltii  in planjsfupcrfi- 
CKS  exiendinda  . 

SPh^re  fph^roiJeS  fucccdit»  cuius  cum  fic  fre- 
quentilBmuS  vfus  vifum  nobis  ell  cius  fuper- 
ficiei  extenfiooem  nun  cfle  pretermittemiani » 
maximi  quia  quali  eodem  modo » ac  fpheraeius 
fuperfleies  in  planum  vrgeiur » Se  coooidum  quo* 
que  Hyperbolicorum»  Parabolicorumque  fuper. 
fleies  extendere  cx  eius  proiedione  addifcamui  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXXVU. 

Snptr^iem  Sphitrotdis,  & ffyperhulici  vel 
ParnholtciconoUisfeHxm  circulis  cnen- 
Uri  pUno  per  axem  duplo  patalUlts  m 
planas  ftiperfictes pmijccrc  . 

SIi  Corpni  Ellipticum, . fcu  Parabolicum.rcu 
Hyperbolicum  abc:  diuidaturquein  quodli- 
bec  parces  A x;  & 1 y.&cet  produdo  axe  bc 
in  D»  per  parcet  predidas  rede  ducantur»  que 
fines  y D,&  4 y B»8rcec.  Centris  deinde  D,Sr 
c(t.  ducantur  arcus  s yo  intcruallo  o s.4r 
y.y  t interuallo  o y.qui  termiuentur  iuxta  prpdida 
fle  fphyricis  faperfleiebus  propof.sy*  Se  eric  pre- 
fticum»  quod  proponitur. 
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494  TRACTATVS  XXXII. 


PROBL  II.  PROPOS.  xxxvni. 

E^ndtm  iorfoxum  pfjtdtElofum  [uperfictcm 
tn  pUnas  fuperfcies  d/flcnderej(fl.im  fe- 
CAnubiiS  m tximiS  Bllipfthus  , qud  in 
tpfis  dcduct  pojjint» 

Sit  tdrm  corpus  <]iiodcuin<)«e  ct  didf*  acc» 
cuius  circularis  pJani  quadraot  (it  Cfc.cuinc 
«liametercr  rqujt  diametrum  minorem  ia.  Su* 
perficies  vcr6  dtui Jentes,  Sr  fecantes  ipfMn  bafim 
CFG  imprimant fcdiones,  Arearum  Tefiigta  pc»  Sr 
f 6.9t  9 7. flrcAt.  JiuiJences  bafim  circularem 
cic  in  partes  ;rquate*,Arcunuenlentes  inpundo 
pfftr  Te  inuicem  Tclurt  (aountia  fpfiara circuli 
roaxitni  in  ate  PC  recantes  .*  Cum  autem  inecr- 
uallacqualia  (int^aiTutmnrur  qunulibet  ioterual- 
Ium,  vt  6 1 5*  fr  transferatur  Tuper  sa  , Ar  fit  UB  { 
fincpie  portio  ellipfis.feu  quarta  rkuiHC Jatis 
diametris  BHt  Ar  ac,  vel  fi  corpus  fit  paraboiteu* 
fru  hyperbolicu  dimidiata fiypcr(aoU/co  parabo- 
ladeicnbatur  dataalticudiae  ac%Ar  applicata  bH  , 
qu^ficH  10  c.  Siquidem  Trad  ad.  prop.if.Ar 
18.  probauimus  parabolam  inclinatam, vel  hyper* 
bolam,  hyperboU  llmiliterdcrciberc,  rei  parabo* 
lam  fua  in  plano  fituartodc : Ducantur  dcbidel 
pundis,  in  quibus  fecat  perpendiculares  predida 
fituatio  H to  C redjt  parallelz  axi  sc>  quarfint 
8 ia«&'9  iJ.Sc  10  14. &cxt.  centro  deinde  ]d. 
&r  inreniallo  quaitbei  perpendiculari  V.  g.  id  ? 
cucaiurarcus  ipia<5  fic centro  lyiotcruallo  4 
17  ducatur  arcus,  A:  fit  10  4.  Af  c*t.  S:  fic  ap* 

parate  erunt  delineationes  > quvad  Tupeificicm 
dcicribendam  necefiarfa;  Aint  • 

His  iraq:  cdparatis  ducatur  feorfum  linea 
& ci  perpendicularis  kL.fuper  qu5  parces  omnes 
circumferentic  ac  trans  ferantur, Ar  fit  r sicqua- 
lispani  A 1.  lic  21.12  cqualis  parti  s.  i.  Ar  fic 
aliar  ali)S  vfquead  i,  ita  vt  tota  Ktaquet  cocum 
ambitum  ac  ; prrque  fingula  punda  mmirum  21. 
22.  aj  24  ducantur  parallelir adq^  1 . Afiuma- 
turdc>ncie  arcus  19  12.  Ar  transferatur  hinc  inde, 
fitqueei  «qualis  14  2^.At*24  lA  : Sicateui  20 
1^  fiat  arqualisa;  28.  Arij  27.  fic  fiatdcalqs; 
per  que  punda  1.  ad.  17.  Ar  alia  vfquc  ad  Q.  ducatur 
fiexa,Ar  rurfus  per  punda  L 25  a8.  vfquead  r* 
a^ent  fupcrficics  Q 1 l. quinta  parS  fuprrficiei, 
cu^  operit  fpberoidem  bac,  nempe  quaram  par* 
icoi  dimidieTphfToidi$,vcl  totius  conoidjs  . 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXXIX. 

Corpus  EUiprkum  in  pltnum  proijccre  ftBun 
Ellipjtlnis  fe  snuiccm  fuperai.litus . 

Sicut  corpus  Ellipricum  peteft  maximis  Eltip* 
fibus  fecan,  A*  ideo  muiccm  arqual.bos,  vt  ia 
prKccdcnri  propofitione,  (ic,  Ar  ellipfibus,  quae  i 
masima  cilipli  dcficiac,^  tan>iem  la  circulare  cius 
balem  le  conlirigant,  vcl  fi  maximus  ambitus, qui 
corpus  iprum  circundet  fit  circulus  alic  einpfeS 
paulatim  in  minimam  ellipfitD  decrelcenc,&  hoc 
cuenic  quando  elhpfei  partientes  corpus  ellipti* 
cum  non  fuotipfi  circulo  elliptici  corporis  per- 


peadicuJaret,  fed  maximp,  vel  mioimfcllipfiique 
ia  dido  corpore  deferibantur  . 

Sit  ergo  ellipticum  corpus, vel  quod  fufiicit  eius 
dimidium  aoc  { diaidaiurque  quarta  cius  pars 
ia  quot  partes  libuerit » Ar  ducantur  i cen- 
tro a rede  a 20.  Aca  21.  A 19.  Arepedeferiban* 
curque  deinde ellipfes  dato  diametro  raianri  Ae,(k 
fttcccfliuc  aliomaiorijAe  matori,  vt  a s)  , deinde 
A 22.  Arcart.  Prima  itaque  ellipfis  em CFH*  vcl 
eius  quarta  pars  dato  diametro  minori  as,  qui  fic 
Fc,Ar  maiori  a ly.  qu«  fit  HOifccundc  iteoi  pars 
vo  dato  diametro  eodem  minori  ABcodeoi  ac  Fc, 
Ar  diametro  A si  eodem  acFn;Tcrtic  quarta  pars 
erit  FM  dato  diametro  maiori  tl  a,  Ar  eode  frmper 
minori , Ar  idemagatur  de  diametro  20.  8r  deferi* 
betar  elhplis  Pn  . Eruntque  defcript^  Ellipfss» 
'qux  corpus  Ellipticum  cx  iO.  Trad.if.diuiduac* 
Super  At  vero  circulus  PESefi,  Sc  cllipfis  defcrip- 
ts  fuper  DC  maiori  axe  ipfa  ell  cllipfis  primo  pro* 
pofita,  cuius  quarta  pars  efi  ci  . 

Ufis  omnibus  EUipfibus  deferiptis,  EWpC<g 
etiam  deferbendf  fiint,  qu^  oriuntur  i plaois  EU 
lipfiutn  paralleli  ipfi  Dsceilipfi  maximp.  circulu, 
cuius  diameter  ac,  rccantibus,&  in  partes  equalet 
diuideniibus  • & traareuntibus  per  finus , Sc  fe- 
^iufium  vefiigfa  ST,  Art  r.io  9. &cet. 

Cum  itaqueifie  eliipfesfint  parailclperootlo- 
ulcem  fioailes  ex  11.  Tra^.af . quare  poterunt  de- 
fcribi,vt  diximus  prop.  72.  Trad  24.  diuideado 
DA,  A 20. Ar  a 21.  ^c.  io  paites  proporctonalcs  ipli 
DK,  quod  fadotn  cIl  duplando  fcmidiametros  fio- 
gulos  aio.At  a 2i.&aJioS,vc  fiant di4mecri,A^  ac- 
commodando illos  in  triangulo  ocK  . Sic  mea- 
furata  dupla  20  a in  d S ducetur  arcus  8;,  Ar  tra- 
hetur D j ad  putidum  j in  quo  fecat  latus  KC, fic 
dupla  A 21  dabit  longitudinem  05.  Ar  arcus  eo  in- 
teruallo  dudus  54  fignabit  pundum  4.  ad  quod 
ducetur  04  &ficdeali)S.  Pono  tiianguium 
PCX  habet  pro  duobus  lateribus  diametrum  oc 
Ellipfis  maximum  I Ar  mioimum  OK  angulum  k 
trdu  ciauJetibus.A  partibus,itaq{diametn  circuli 
T 2.&  29  A’c.  parallele  drfcendat, dHiidcncq;  gp 
Ar  D4  in  partes  proportionales  cX  piop  i^.l.d 

Stagule  itaque  partes  proportionales  infinga* 
los  correrpodcoces  fcmidiametros  traosferaniat 
fic  pars  la  r transferatur  in  a 1 f.Sc  y i;.in  a 17. 
perq,*  punda  fingulis  in  diametris  imprcfla  tran* 
ieat  fiexa  , quf  confiituet  illiplim  17.  29.  |A. 
Ar  ita  agatur  de  alijs . Tandem  in  ellq  fibus  prius 
fadis  inueoiantur  (rdionesinarum  pi^icoiarum 
cllipfiu,Ar quia traofeunc per fcdiones  V s,Ari  a. 
A:c.  ideo  partes  t x.Ar  29.&'c.:ransfcraturio  fqua* 
Kmdiamctruro  fint  0 jo  Ar^o  ^1. Arcet, 
ducatutqueparallrigjo  jx.  Ar  3133  frcgt.abfcm* 
dentque  ab  iJlipnbus  portiones  otbitarum  xqua- 
Ks  ilhs,quf  intercipiuntur  ab  eUiplibusparaliciis 
17  29  lA.  Arali)!  limilibus  , Ar  erit  conlirudio 
pr^parats ad  fupcificicA elliptici  corpori#in  pla- 
num proijciendas . 

Sit  itaque  extendenda  fuperficiei,quf  operit  20 
A 19*  Seorfim  linea duda  Q s ,ab  aiiquo  pundo 
5,  cllipfis  f M fada  fuper  diametrum  a tt  cllipfium 
inequajium  cxteodacur  , fitque  ofcqualis  rllipli 
FU  » fingul^que  partes  finguhsV.g.  f ^4  parti 
F jd  At}4  ^ parti  iy.  Arcji.  Foftea  acesp- 
to  intcruallo  47  p ducatur  arcut  ccotro  s » fic 
l|  26  in  fig.  priori  ducatur  alma  arcus  ,Ar  pun- 
dum in  quofe  fecaoc  fit  ^9.  fic  fumptoab  dlipfi 
xpiocerttailop  49  ducatur  ceoiro  s arcus,  rur-. 
fidque  intcruallo  xfi40aliUsarcu$|At  poodum  ia 
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DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDIG. 

qud  Te  Arcus  iacerfecant  (1142.  Pari  ordine  fump- 
ti>  jn«eruaiIo4tf  45  centro  ucus  ducatur  • 8r 
mic]uailo39  41  centro^,  ducatur  aliuS  arcus» 

& puo^ani  interfcdionis  fit  4}.  Polles  centro  4» 
imcrualio  47  48  arcus  ducatur  , & interuallo 
2p  ty  alms  arcustfrpunclafn,  quo  fcfecanc»  erit 
44.  & iic  ruccelUue  ages  in  alijt » obtinebifque 
pu<^J  p!urinia>p  qa^duda  flexa  sfi.Sr  S ^oficut» 

& per  pun&a  51  q^To  coocludent  Tuperficiem 
qucfttam  51  s fo.  qu9  inter  duas  cilipfet»  quarum 
radij  funt  A ao  a 1 9 intercipiturifi  ergo  idem  agas 
de  ceteris  19  a Sj  habebis  fuperfleiem  quartp  par- 
tis corporis  Elliptici  in  plaqumexteofam  > Hanc 
tamen  propotitionem  quoarf  planitiem  corporis 
rpheroide  iafccipti » non  omnino  macbematicam 
dVe  agoorcimusi  quia  angulus  • quem  facit 
planum  per  rubtenfas  clliplibus  patallelis  V.g. 
ambitibus  17  19  4i-8f  40.«?  cum  planis 

ellipnum,  cuius  axes  funt  in^uaies  V.  g.  cum  cU 
lipll  tranfeunte  per  Hn  ixcm  non  fune  redi » et 

repofeiturex  prop.j4.  Veriim  adeo  pt^cifam»  et 
error  fenEbilis  multiplicatis  diuifionibus*  quan- 
tum fac  eft  • contingere  npn  pollit  > ciim  mul 


S9S 

a*  tria  QJ4  alia  ducatur  flexa»  & erit  fuper- 
fleies54  $ quedefiJerator»  cui  fi  flant  pro 
aliis  inreruallis  quatuor»  qtiK  remanent » nmiltter 
ali9  fuperficies  V.  g.  oro  parte  a.Ho  > & c^c.  habe- 
bimus quinque  fuperfleies,  qur  corporis  asc  di  > 
mldiam  foperficiem  operient»  cui  pquales.ftmtlef- 
que  erunt,  qup  aliud  dimidium  circundabtint  • 

PROBL.  V.  PROPOS.  XLl- 

Cylindri  in  annnlMm  flexi  fuptr^cits  inne- 
nire  pUnjs . 

SIc  huius  cylindri  planum  AHf,sc8,  fcmiclr- 
, 


tum  lac  cic  • — -- 

tiplicatis  ellipfibus  inequalibuS  pani  i redo  dif- 
ferre polfint  anguli  efledi  i plano  elliplis  arcua 
cUlpftuffl  paiallelaraatbifariam  dluidcote. 

PROBL.  IV.  PROPOS,  XL. 
Ellipticum  onodenm^ne  corpns,  in  plunus 
juperfeies  exttnitre , 

P Recedens  propofitio  eft  communis  omnibus 
corporibus  nedum  quorum  circulus bafis  eft, 
fedetiam,qup  rndequaque  elliptica  lunt,&  quoad 
latitudinem,  Sr  quoad  altitudinem,  «mo,  8c  om- 
nibus corporibus , etiamfi  pertxem  non  fcdis 
etiam  ouatis,  Sc  huiufmodi.^proqua  rc  hic  damus 
exemplum  corporis  elliptici  Aic,fed  per  axem  no 
fedi  origine  ducentis  ab  ellipfi  ped»  que  fit  p ax8 
tnlnorem  hi  duda,quf  maxima  eUipfioi  per  axem 
maiorem  HGobtincaj  XML  . Sit  itaque  deferiben- 
da  fuperficies , quf  operiat  portionem  hcC  . Datis 
ergo  femidiameti  is  ef  ellipfis  per  axem  minorem 
NI  dudf  , & HC  deferibator  ellipfisxLP,  deinde 
dato  eodem  diametro  ef,  fif  Nh  defcriqatur  ellip- 
fis kMt ; DiuiCo  autem  lo  partes,  In  quas  pe  dU 
uifus  eft  diametro  kL  ducantur  ab  illorum  pan- 
dis terminantibus  parallelp  ad  eorum  circumfe- 
rentias , 8e  fint  31  jj.  }4  35.  37.  fle  ad  alias 

ellipfes  3»  tx.  34  *?•  «• 

Duda  Itaque  fcorfum  reda  Q*  In  illam  ttanf- 

feratur  ellipusLqfquando  parces  partibus,  xt  fit 

t %i  parti  L 48,  fic  t%  s|  patti  48  49.  fic  24  23 
parci  tl  30. 8r  cpt. 

Poftmodum»  vt  In  procedenti  fecimus  fumpta 

dlftantiax  4<kfcribatur  arcus  centro  aapundo»  . 
dei  nde  centro  S interuallo  L 39  deferibator  nir. 
fus  arcus, & vbi  fe  dccuffant  in  at  pundum 
imprimatur.  Sic  centro  pundo  s)  interuallo  6 
y defcribaiur  arcus  occultus  ,rurfufq;  interuallo 
39.37.cciro  pudo  ^o.alius  arcus  occultus  ducitur 
Bc  vbi  fe  fccat  fit  pundu  51.  SIc  tepcries  puda  no- 
tata ya.  33.34.&pcr  illa  flexa  curuabitur,8r  Ita 
etiam  ducatur  flexa  3 5 $ fumptls  Interuallis  i par- 
tibus L 40. 40  41.  ellipfis  Lp,&  a centris  59. 58.' 
37*  3^>  pro  arcubus  ducentis . £c  proarcubut 
acentris  aa,a3,a4.  a3.  trahendis»  fumpeis  In- 
«eruallUa  3.^  5.9  8.&c9t.8(taodcaipctpaa- 


culus  autem  AOB  ) oporteatque  fuperficies 
reperire  planas  eius  rotunde  , d clrcumflcxp  fu* 
perficiei  equales 

Diuidatur  femicirculus  adb,  in  quot  libuertc 
partes  V.g.  3.  perqoe  punda  cermlnatiua  rede 
ducantur  vfque  ad  perpendicularem  cac,  vfque 
quo neceffe erit, exteniam;  fitque primas  a o» 
(ecudaa  3 aotertiA.3  4 si,quaru4  3 atqutn- 
ta  3 A 13.  Fado  autem  centro  pundo»  in qo9 
fecant,  vtin  c Interuallocs  ducatur  arcus  s»atf  3 
& rurfut  eodem  centro  interuilloc  a ducatur  ar» 
cus  a 27.  & fic  flat  de  aIijs,pro  vt  fupra  docuimus 
agentes  de  fpboris  propof.i. 

Ve  autem  terminentur»  ducantur  perpendlco» 
lares  2 11 /3  la.  dcct.d  a centro  x adfingulas 
eXtenfo  circino  ducantur  arcus  s 13.  & 11. 13, 8r 
11  itf.&tj  17.  & cyt.  vfque  ad  A B4.  deinde  meo- 
faretur  arcus  b 13  fuper  arcum  a ad.  fic  arcus 
u 13  fuper  arcum  a a7>  & ducatur  linea  atf  ty 
ad  cencrumGiomninoenim  per  centrum  c trao* 
fire  debet,  8r erit  fuperfldes  S.B7B  ad.  qu^  imi- 
net  ficui  il  15  b 25. 

Rurfus  arcui  11  13  ad^quabi^r  arcusa  a8,  8c 
arcui  i5  la  arcus  3 ap.dudaqueredaaS  ^ ver- 
itis centrum  20  terminabit  fjpcrficiem  3 29  a 
aS.qup  iminccfiiui  t6  la  11  13. 8r  ita  de  alijs» 
quibas  replicatis  quinquies  quantum  numerus 
partium  arcus  bce  requirit,  erunt  tot,  quot  (emi- 
aonull  quadrantem  AHCBOpericnc. 

Sed  fi  quis  optaret  hunc  annulum  concauum, 
& vellet  cognofeere  fuperficies  coniundiuas, que 
partes  fecundum  annuit  cralfitudinem  copulant , 
td  prodicimus  ad  alum  partem  finiftram  • Dudo 
luque  fetnicirculo  ENF  alius  femicirculus  ducetur 
LMK , quorum  interuallum  mn  cralBcudincm  an- 
nulioftendee;  quibus  in  quinque  parces  diuilU 
per  earum  partium  punda  terminantia  ducentur 
redo  ad  perpendicularem  cho  } talis  eft  lex,  8e 
40  41  43.  atque  42  44  43. 8c  4«  47  48.  «f  4P 
30  21.  Fadoautem  centro  in  pundo  21  ducatur 
arcus  ioceruitlo49  21,  & rurfus  arcus  30  211  Sic 
fado  centro  in  pundo  48  arcus  ducetur  interual- 
lo  48  43.  & rurfus  aiius  48  47.  & fic  de  cotcris 
qui  arcus  iu  terminabuntur . 

pacentur  enim  perpendiculares  i pundit  ,i 
quibus  edudi  funt, nempe  31  47.  47  $S-  ^ 
adiK  pundisj  in  quo  cadunt  centro  a arcus 
defcribentur,vcd  y.Bc  31  jt.SeSi  54-*'^^ 
&cot«  qui  arcus  transferentur  in  arcus  prius  de- 
dudos,  fic  arcus  6,  y stquabitur  arcui  50.  61.  fic 
arcus  31  52  arcui 49  tfa.  fie  duda  rcdadi.bi  ad 
centrum  it  dabit  fuperfleiem»  qu*  requiritur 

coniundiuam  graflitudinis  f X 39*5®  cum  altera 

gtallitici  patte  4».  F>-  47-  * & 

^ m \ •‘■I’* 
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alip.vtcx  delineatione  Tatis»  fnpcrque conflat. 

Katio  rero  Iiuiua  f>topoflcionji  cfl  eadem  ac 
capenT.  ^.de  Tuperflciebus  Tphit rarum  In  planum 
redigendia  per  Tuperflcica  Tegmentorum  cQpico* 
rum  : flquUem  c»  V.g.  circunaduda  fecunddm 
circulum  bcb  efliciec  conum  ex  defln.i.erad. 
» 4.  quare  i b ent  Tegmentum  conicum  ivode»  Be 
Tupcrflcies  inter  eius  ambitus  a 27«  dr  b a5  ex 
prop.  14.  crad«ji.  comprehenfa  erit  Taperflciea 
frufli  conici : Siquidem  certum  cfl  ex  prop.B4. 
iraS.)i  Tedorem  diametro  cb  dudum»  cuiui  pe* 
ripheric  jmrtio  «quetur  circulo  bc  b xquari  Ttiper* 
iiciei  coniy&Tedoria  illius  parces  partibus  fuper* 
ficiel  conicpi  ideo  etii  Tedoris  portio  b ad  c ^qua* 
bitur  coniportioni,cuius  ambitus  B 15.&  latui  bc» 
& fle  dicas  de  femore  a 0 27.  quod  pquetur  Tuper* 
flciel  coniicuius  lacus  a c>&  ambitus  11  i5»qBO 
dempto  i Tegore  BC  ad  remanet  Tupeifleies  a b 
37  ad  arqualis  reflduoconicat  Tuperfleiei . coitis 
arcus  inferior  fle  B 25.&  Tuperior  11  15.  dralcitn* 
do  B a.  id  autem  dicendum  efl  quoque  dc  aii)t. 


XXII. 


H’ 


r Inc  imclligi  potefl»  quod  Tuperfleies  annu- 
_ t Ium  circuueftieotes  tant6  Tunc  maiores,qo^ 
Tunc  vitra  XD  diametrum  perpendiculari  m n pa- 
rallelum» quaatb  minores  Tunc,qu«  TimtcitrBOX» 
vt  in  flgura  P:  Nam  fl  fumacnr  or  rqualti  arcus, 
St  figoecur  tn  XT»  & ducatur  Xtn  erunt  parallela; 
BiTi  Se  KX  cx  propoT.a7.  lib.^.Cor.i*  ^Mte  com 
Nm»&  xd  flnt  parallelae, MD>  dr  NX  erunt  squales» 
cx  II  lib.i.QuareMrTupcrabitNx  linea  ot  quan- 
tum defleie  ab  HX  zqoali  linea  tx  . 

ilueamur  rerb  a pundit  medijs  TubtenTarnm 
1 ,&Hliocc  HM normales  ip,&oH  » drquia  fune 
triangula  zqulaagula  di  a»  & xhb»  vtpote  ciftAa 
a parallelis  ex  prop.4.  lib.d.  critD>  adiA»vcHX 
ad  Bx»  vcium  DI  «quatur  lateri  Hx»ergo  ai  «qua- 
bituc  ipfl  BX.  Jgitur  oh  lequaJis  tpfl  ba  tantum 


deficiet  ab  Kx  cqualis  ipfi  BAquantAmPiiecrcTcie 
fuperPA.  Si  ergo  mt  iotelhgatur  circumuolui»dr 
fieri  roouSfficutNX»  erit  tr  TanJdiametertfr  xx» 
vcPT,&TX  altitudines  fruflorum  cqualium  Tu* 
perfktcrum  ronicarui&  LXtSe  ryannulorum  pia- 
norum  altitudines»  & circuli  bj  du^j.  Se  Pl  radij 
intermedif  peripberip  iamudiiid  plani  innli  b ifii- 
rtam»  circulariter  dluidentia  . Ke^engnla  au- 
tem crefia  ex  latere  ipTorum  mediorum  circnlo— 
rnm  «quali  ex  13.  tr»fl.|o.  de  alctcndioe/une  an- 
Aulorum  planiciei  «qualia.  Quare  cum  ita  fint 
«Ircumferemir»  vt  diametri»  Ar  diametri  TcTupe» 
rentea  ratione»  viquaoto  XBcfl  minor, quam  xjt» 
tantb  ficmaiorPs^etiamrL&anguJaxqailts  olticu* 
dinjs  Lx»  vel  py  annnlorum.Tcd  circumlcreotia*- 
rum»  quanim  vna  ducitur  radio  xi  altera  P|  £e 
Tupera^nc  eodem  modo . Nempe  fl  flat  redan- 
gnlnm  e cx  ix » &'  cx  circuniTereoda  du^  radio 
XJC.dr  redangniumt  ex  LX.dr  circumferentia  du« 
caturradio  Du,dr  redangulu  m cx  circumfereiB- 
tht  duda  radio  pi,  dr  Lx»  vel  py  , cum  Te  referant» 
vcalricudinesob  «quales  baTei  ipfis  fY»l^Lx»& 
ideo  inuicem,  ideft  vt  peripherix»  nempe  vt  &a- 
metri  cx  ^|.  lib.d.  erit  maius  m » quam  e lanti&m» 
-Quantum  minui  cfl  t,quim  e;  quare, & annuU  pro- 
bacipqualeprop.i3.trad.|o.|lli$  re^ngulii  u* 
iei  erunt . 

Quare»8r  Tegmenta  conorum,  queeonflituuo- 
tuf  ex  peripheri;s  «qualibus  ex  H-T^  |l.  nem- 
pe fruftum  Conicum  cx  circumferentia  «quali 
circumferentic  dud;  radio  £yextim«}& ex  radio 
dG  intime  » fleut  » drfruflumex  tx  conftituU 
tur  cx  penphcriaxquali  ex  ch  intirnx»  Se  ex  radio 
Axextimz»vnde  exCoroll.  propoT.ia.  trad.|o. 
erunt  eiuTdem  altitudinis  ac  redangula  N , & t» 
dr  equalis  bafls  inuicem  tx,  vel  dy  j vnde  reTpc» 
duro  rcdaoguU  e » 8e  ipfius  altitudinis  OY  taa- 
tdmdecreTcct  Truflum  cxxt  quatum  augetur  fru- 
ftum ex  DY  ;,Quoddc  debes  fateri  de  fruUo  DZ»vt- 
pote»  quod  fit  latus  coni  «qualis  cono  nx  • 
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TRACTATVS  XXXMI- 


Df  infcrif:ione , Of  circumfcriftione  Solidorum  , 


INccquaro  ad  ipforum  corporum  trutinandam  foliditatcm 
accedamus,  oporcunum  fiiit  inferiptionem  corporum  quin- 
que regularium  in  ipharra , 8c  omnind  ncceirarium  quo- 
tumcumque  corporum  in  globofis  dcfcnptiancm  attinge- 
re , vtpote  quod  talium  corporum  cubatio  maxime  ab  hac  inkriptio- 
ne  dependeat ; Et  qiiiafiraul  agitur  de  proportione  laterum  corporum 
inferiptorum  bene  procedit  ibiiditatis  cognitionem  ipfa  laterum  dodri- 
najcum  prius  fc  fe  offerant  inrclledui  lacera  cognofccnda,  quam  ipfa 
ab  cis  comprchenfa  fbliditas  . 


EXPENSIO  I. 


De  frincipijs . 


jpRlufqtiam  I pram  rerum  ibUdltaeem  actinga- 


. mat  pri^s  <k6nitiones  • qus  ad  corporui^ 
folidoramc^oftitutionem  facium;oportct  cipo* 
nere . 


DEFINITIO  I. 


eH » ^Mod  Imgitkduifmp  Utuiidinm » 
CTgfJititdlnm  h4btt  • 


Q^ire  Hangulus  folidits  p habeat  Tuperiteies 
Cxu$t  <}oibuf  clauditur  ab  aliquo  pUnoi  V.g.  ciifh 
lacipleotet » 8c  m puoSum  p eermtoante^  p/ramit 
dicetur»  qu«  » Sr  trium  planorum  > 8t  qoatudr » dc 
quinque»  8e  (ic  In  lolialcum  (icat»  fir  folldus  ingtH 
lui  pMeii  cooflitul  . 

£c  bine  efl,  quod  n folido  alicui  angulo  fub- 
Aernatur  balla  plana  » quod  illa  Tuper/iciea  tot 
laceribuitermiQacur,quocplaola  angulua  comi* 
netur»’ cum  enim  ruperficiM»  & plana  angulum 
continentia  babm  planam  ei  TubtenCam  cermiodt» 
toe  rtdaa  lineat  babeblc  terminantea»  quot  erunt 
iplorum  planorum  redtonea  m bali  fa^a  • 


DEFINITIO  II. 


DEFINITIO  VI. 


Similes  /olidtf  ftuit » qius  /msUibiu  plaaic 
twdsitftdine  tmdiHmSiir  • 


Jp  Cowfitns  Im 


DEFINITIO  111. 


2jn  fvlidd  fynM Jhtt , fimitihiu 

xHr  nis  mHltisMdine»  ma^nUHdine  etqtuiUha 


definitio  IV. 


SOliditf  «agala/  eH  plitrUim,  ^uam  dumim  p/aao* 
mm  uH^nlorum  in  vnum  punffnm^incHndth * 
Sic  (bperficierum  pbb»&  pEi»frtpc»Sr  PCK 
iapundum  ^ inclinatio  rocatur  angulua  folidua. 
n la  Ag-  Dcf.  tf. 


bofa  infcriptn  dUiettr  no»,  pei  ea/ah  fitperjieU^ 
Tkmt>ti/blidi  tMn^uns  alterhf 
/uperfidem  • 

Sic  Agura  folida  pbephc 
in  cono  Infcrlpta  dicitur,quia 
omnei  eius  anguli  tangunt 
conum»  nempe  anguli  folidit 
Tc  pB  pp»&  ruperAcieru  V.  g. 
AiperAciei  bpb  Tecondu  lineq 
cdm  PPE.  Sufficit  autem 
pro  diucrfitate  corporum  c6* 
uesorum  , vel  quod  anguli 
Tuper  Acierum»  vcl  quod  an- 
guli folldi  tangant. 


D E F II  T N I O V. 


PTrnrt  tH  fy*'*  > f*. 

tfjw»»  (M'uwnrr  et  >m  fla»  *d  rnm 
Sum  taniata. 
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EXPENSIO  I. 

De/olidoitngula. 

ANtequam  foUda  ipfa  pert rademus tde  folido 
angulo  eft  agendum  > cum  eoim  fimliitudo 
rol!dorura>ne  dum  a proportione  laterum . Sed  8c 
ab  angulorum  folidorum  arcjualitate  dependeat  ^ 
non  cogDofcercmus  anguli  Midi  naturam»  neque 
folidorum  propoitlooem  percipere  polTemus . 

THEOR.  I.  PROP.  I. 

Eliam,  folidus  angulus  tribus  lanium  an- 
gulis planis  conlincaiur,  duo  cjuiltbet 
a’>"uli  relinuo  funi  maiores. 

i»  I ^ 

*|3Robatur  . Nam  fi  aliquit  angului  planusin 
1 angta|<>  folido  a»ci>  c(l  maior»veI  ^qualis  duo- 
bus reliquis*  AlTignetur,&  Ht  BAO»a  quo  dematur 
angulus  BASarqualis  angulo  bac;  rcmanctque  re» 
liquusEAD,vcl  maior»qua  DAC»vel  aiqualis.  Rema- 
neat primo  (qualis  angulo  CAD;Fiat  latus  ba  laceri 
CA  (quale ; rubfternaturq;  ba6s  plana  acBB»&  fid 
exaa.primi  triangula  arqualia  $ nimiru  EAOtriao* 
gulo  ACD  ob  latus  idem 
AD»  & aequalia  crura  BA»Sr 
Ac»ru  fintangnii  dae»Pac 
didizquales.  AtaEAtrl* 
angulo  baC  oblatus  idd>A 

E cum  fine  anguli  apud  u 

cifedi  «quales  . Quare  bafis  quoque  IC  effet 
«qualis  bafi  BaE»  drbafis  EO  baficD.  NoQ  fieret 
ergo  triangulum  Beo  bafia  anguli  folidi  • Nam 
cx  20.  primi  oportet  duo  crura  trianguli  reliquo 
tfle  maiora  omnifarttm  fumpta»  Sr  fic  pyramia 
Triangularis  non  dareiur»qu«  bafim  triangularem 
bibet»  & rerticem  tribus  angulis  planis  conten- 
tam , 8r  hinc  neque  bd  maior  efic  potell  BC»  8r 
cruribus  eadem  ratione  . Vnde  nec  angulus  sad 
potell  effe  maior  angulis  iac,  & C^Aiy* 

THEOR.  n.  PROPOS,  lU 

Omnis  folidus  angulus  fuh  mmonhuSiifuhn 
quasuor  rtfhs  angulis  continetur . 

* O It  angulus  folidus  ABCO  . Dico  angulos  eloS 
<3  plaooS  bad;dac,&  bac»vc1  ii  plurcs  finceiTc 
minores  quatuor  redis.  Quod,vt  probeturjdcter- 
mincncur  omnia  latert 
ab>&:  ad»&ac»  Ar  fub* 
flematur  bafis  SDC»  iu 
quam  i pundo  a in  fu- 

blimi  cadat  ex  prop.  lo. 
Tr.  2B.  perpendicularis 

* lA»  8e  ab  angulis  ■»  n»  c 

ad  cius  contadu  i ducantur  M»  9c  lD»&lCicruntq; 
anguh  tres  oi c» d Di  B,  8r  Blc «quales  quatuor 
redis  in  plano  boc  perpendiculari  ad  ia  Cor.l.pr. 
ii.lib.  1.  Sed  ex  propof.  ai.  przcitatt  trad.  an- 
gulus dac  ab  obliquo  plano  elfcdus  eliminor» 
quam  oic>  & fic  bao minor»  quim  dib»  d pariter 
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BAC  minor»  quam  bi  c . Eego  ennes  finul  eruat 
quatuor  redis  minores . 


THEOR.  III.  PROPOS.  III. 

Si  fuerint  tres  anguli  ^ quorum  duoy  vt  litet 
ajjumfti  reliquo  fint  matores » poterit  ex 
illis  angulus  folidus  • 

^f^Robaturadhoc»  rt  confiituatur  anguluS  fo- 
I lidtis  necelfe  c{l»vt  bafia  plana  illi  angulo  pof- 
fic  fubflitui  I qu«  falcem  triangularia  fit:  Sed  fi 
anguli  t.  fint  maiores  reliquo»habebut  etiam  duat 
bales  maiores  reliqua : Ergo  ex  illis  tamquam  ex 
lateribus  planum  triangulare  confittui  poterit» 
quod  angulum  fotidum  lubfiernat . 

Quod  vero  duo  anguli  maiores  rcliqno  firauf 
fumpti  habeant  etiam  bafes  fimul  fumptasaaio- 
res  reliqua  oftenditur . 

AAA  ■: 

Sint  anguli  tres  a»  b»  c»  quorum  duo  a,  d B re- 
liquo cfinc  maiores.  Dico  etiam  bafes  de, d cr  fi- 
mul  fumpeas  reliqua  hi  efle  maiores  . Nam  pri- 
mo fi  vnus  ex  duobus  Ipforfi  ell  maior»veI  «qua- 
lis ipfi  ICH  cooflatfd  bafim  fub  «qualibus  cruri- 
bus contentam,vel  «fle  «qualem  ex  s».  pr}rai,vcl 
cfl*e  maiorem  ex  24.  eiofdem,  d ideo  addita  altera 
bafi  ambas  reliqua  efle  maiores. 

At  fi  ambo  anguli  feorfim  fumpti  funt  minorca 
angulo  rchquo  fadis  omnium  togulorum  «qua- 
libus cruribus  » d fuis  bafibus  db  hi  » ec 
dudisdn  triangulo  reliquo  HCl  detruncetur  an- 
gulus lch  «qualis  angulo  A|  remanebit  angulus 
refiduus  Lci  minor  altero  EBc.cum  duo  a ,d  B hoc 
toto  HCI  pr«fuppon«ntur  maiores  cxThefi  . 

Bafis  rcro  Hi  bafi  DE,d  Li  bafi  minor  erirro» 
qubduLfit «qualis  de  ex  prop.ii.primioblitera 
«qualia  HC,  d cL  lateribus  0A,d  ae,  d anguiam 
comprehenfum  ab  ipfis  «qualem»  at  bafis  ttti 
aS.lib.i.  minor  bafi  rc  ob  sngulum  minorem  ui 
angulo  E8G,  d latera  «qualia  ic»d  ci  lateribus 
FI»  d Bo  . Ac  bafis  ui  efl  minor  cruribus  HL.flc 
LI  ex  20.  lib.i.  Ergo  hi  erit  minor  bafibusoE.d 
fc  fimui  fumptis . Vade  ex  illis  angulis  anguli» 
folidus  cooftitut  pote;ic . 

PROBL.  1.  PROPOS.  IV. 

Ex  tritus  angulis  planisy  quorum  duo  quo* 
modocumque  afjumpti  reliquo fmtmah' 
resyfolidum  anguium  conjluueres  oportet 
amem  illos  tres  angulos  quatuor  uHis 
minores  effe  • 

•Qint  tres  anguli  io  fig.  a»b»c  minoresquacuor 
3 redisjd  quorum  duo»  tc  vc  aflumpti  reliquo 
fint  maiores»  d fiant  ei  crura  «qualia  fubdudis 
bafibus  OE(Fo»d  hi.  Eledo  ver6  quolibet  trian- 
gulo»ad  ciusbafim  V.  g.  ab  bafim  Fc  io  triangulo 
pbG  ducatur  perpendicularis  bt.  Deinde  cx 
bafibus 
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b>^!>ut  DB>ro.frHlconflKuaturtrijagolum  cml» 
&ilitjira  KL»  vtcU  «qualis  balisiFO  in  r»  ilucttur- 
Nr«  bitque  trungulutv  ntv  «k  pcrpcmliculari 
TB  crure  baliirTtCuitu  latus  rvpcrpendi- 
cuiaciter  iiiliAat  Uterj  la,  & fecee  io  mt  cb  prop* 
Bi.  Trad  ss.  i.icindeiMOgatur  >V»& vl  . Dico 
<{o6<Uit  f^d^us  angulus  folidus conflans  tribus  an* 
gulis  pUms  djcis  a.  i.  firc . 

probatur . Naai,  qu6d  cx  tribus  baflbus  pofllc 
triangulum  conflitaif  conflat  «x  hjrpofh  fl»in 
qua  Tuppoqiiur  doos  angulos  fuifle  datos  maiores 
reliquo;  Quasci  Sc  balest  ^ pcopt  anteced.  pro- 
batura efl  ; Quod  autem  c«  UibiM  quoq;  oioiirum 
perpendiculari  rs  lAtcrc£A>vel  quolibet  illi  arqua- 
Nr  pefictrsaugulum  compofii* 


Probatur  • Nam  auc  mt  eft  maior»  quim  • 
«H  tmoor»vel  «qualis  • Sie  primb  maior. Quia  er- 
govx  TV»LV|8ri.T  edponitorLVT  irniBgnliiCVrdr  ‘ 
lT  erant  maiora  iatertiqui  VTtVodetaacb maiora 
erone  Tm  maius  ex  Hyp.  qua  tl>6c  mv  pquabs  tpfl 
vLfc.ipfi  AX.rel  (quatiscSfAutMTern  roinofiqtii 
Ti.»at‘rv,  & Lv  lunt  miiora,qujm  rL»ergo  tantb 
maiora  lateri  erunt  ip('a  vt»4t.mV  «qualis  ipfi  VL 
reliquo  MTyAor  erit  pqnalM  NtyarirTtlie  fla  <i 
LV  efl  maior, qui  vr»etiiiMior  em  Krcuipfa  « V 
^fqusiivt.^quamTV«vndeex  ipflaNT,TV»  8c  nv 
^poterit  componi  triangulum  Nvt  . Q.iod  verb  ifa  ■ 
fuper  MT  conflituendum  lic»  vtTV^  cum  xL  faciat 
angulos  redos docuimus  pcop.  si.tr.ss.  in(ef.- 
rcdiooutn- 

Quod  tandem  omnes  snguU  sd  V nijDlru  xVL,8r 
MVt  flnt^qualcsiflnguli  flngulis  slfignaiis 
c,B,A,  oflenditur.  Nam  baltsKMefl  «qualis  tx 
conflrudionebali  Hi»Ar  crusNr  item  rx  con- 
Orudionecruri  i A»&  ideo  «quali  kc  . Crus  quo- 
que alreru  x v cfl  equale  itd  cruri  r b.  Quod  oflea- 
ditur.nam  TV'cru«  perpendiculare  cx  cdflrudio- 
ncefl  «quale  perpendiculari  tb,  Br  xT  cruri  ft> 
tc  anguli  apud  T comprchenfl  a didis  crunbus 
f qualibos  cx  cdflrod.  ambo  r«6ti;  Ergo  ex  pr.sa.  ' 
jib.l.  balis  Kr  bali  fs  » 8r  «quali  ic  enc  «qualis  > 
yode  triangulum  xuv  erit  «quale  triangulo  aci» 
0^  triangulum  xT  V triangulo  bbt»  ftr  altera  me* 
(iiccas  T VL  slteri  medietati  tse  , Ar  eros  lv  cruri 
os»  vel  arquali  ea  fecundi  trMOgall.  Balis  rerb 
MLbafi  DE  ex  hjpochcfi  cfl  equal!s,8rcrus  nv  cru* 
ri  ba,  Tcl  «quali  da  . Ergo  triangulum  ex  S|.l.i» 
N VL  triangulo  dal  «quale,  & fle  omnia  trisogula 
kvn  te  NfL,&  KVL  flngula  Angulis  aflignatis  erue 
fqualiaiquare,&  anguli  ad  V Anguli  flnguliS  B|A»c 
«qualeseruot  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  V. 

Ad  d4tdm  rcfhm  lineamyCiufque punflumy 
angulum  foltdum  (onflaufre  jolido  «»-  . 
gif/o  dato  ee^uaUm  • 

Sit  snguluf  folidus  a,cu1  coflitnfdus  fle  qqualis 
__  sogulus  folidus  » in  data  linea  K . Ad  triaO' , 
gulum  planum  ade  td>  aliquo  pundo  line;  ar  V*g* 


ab  r deducatur  perpendicularis  fc,  Se  per  c pun- 
dum  tranfest  reda  ds  . 

Deinde  ex  sc  dctiuncetur  kh, «qualis  af, &ad 
pundu  sex  pr.24  l.i.  conflituatur  angulus  planus 
ibH  «qualis  angulo  plano  oab  ; flant  ver6«qua- 
let  I s«fr  ad,  connedaturque  ih  ,&  in  U 1 fuma- 
tur fegmentum  «quale  fegmeniocE  , quod  fli  lfi« 
ducaexrq;  SL,1^  i puiid»  e educatur  plano  triagu- 
io  isH  perpendicularis  LK, «qualis  ipli  CFicoone* 
dacurquercdatx  . Dico  b tribus 

pUn:s contentum  iKByC/-  ibh , & »HK  effe  d^tutlem 
oMitdi»  /olida  tUta  a • 


Probatur,  quis  angulus  isti  cfl  «quslis  sngulo 
Dab  , crufqne  ih  CMirt  ab  , necnon,  Se  crus  li 
cruri  ad»  cx  propiisdib.i- bafls  ih  erit«qu»lis. 
bafloE»  totumque  crjanqulum  ibr  toti  dab  «- 
quale . Cumque  lH  ex  clf.dione  flt  «quale  feg- 
mentum  parti  OB»eritenam  IB  ex  propof. eadem 
aa  lib.i.  «quale  crus  cruri  GAt  ifl  LK  cfl  «quale 
cx  conflrudionc  cruri  r.F,  & comprehendunt  crus 
b1-  , flC  LK  logulom  redum  ex  Jef.  a.  tr,BB*  inter- 
fedionum  , erit  quoque  ex  prop.a^  eadem  lib»r« 
bafls  Bxbafl  AF  «qualis  ; lic  quia  crus  IL»  rtpote 
reflditumex  LR  'flt«.]uai«  reflduo  cruri GO»&Lr 
cruri  GS  ex  rlF.*ctione  equale;  angulufq;  cdpr;Iiea- 
fu^  redus  fle,  erit  balis  ix  bafl  df  «quatis ex  dida 
propof  2a. lib.i.  .Vea.lem  ratione  XH  baflsbafl  fe: 
Cum  itaque  triangulum  iik  habeat  latera  flngula 
Angulis  lateribus  trianguli  fad  «qualia, erunt  fbk 
triangulum  daf  triangulo,  8^  Kbh  triangulo  fas 
«quale  cx  propof  a j lib.i.  led  iam  oflenfum  efl 
triangulum  ibh  triangulo  dae  «quale  | Ergo 
omnes  angi^i  pi.;qi  ^uiiituti  ai  verticem  B An- 
guli li:iguUi  c(Eint«quj!-  s angulis  planis  apud  a» 
& fle  angulus  folidus  0 angulo  a foUdo  er{c  «qua- 
lis* 

COROLLARIVM. 

Hinc  autem  non  erit  di£cile  conflituere , Se 
angulum  Culi  ium  plunbus  fupcrflciebul » 
quim  tribus  concentum  . Qulapotefl  diuidi  in 
tot  angulos  tribus  fuperfleiebus  conflantes»  dr  il-  , 
lis  exhiberi  queunt  alij  anguli  folidi  «qu4- 
les»  qui  delide  flmulcompoliii  aqualem  angulum 
folidum  pluribus, quam  tcjbus  fuperAciebus  coq- 
flaocemtfiiciaat. 

EXPENSIO  III. 


De  iefcnfiione  Tetnedri  in  Uhitr.t,  &•  pro- 
portione Uterum  ipfins  od  diometrum . 


T, 

ta  habe 


Etaedrum  cfl  pyramis  qu«dam  quatuor  fli- 
A perfleiebus  «qualibus  • Sc  flmilibus  conten* 
ta  habeas  quatuor  lolidos  angulos  tn^us  angulis 
planis  ciaufos » & laterx  fex  • de  nua  yolumus  ex 
Euclide  docere*  quomodo  infenpatur  ipfr«,  ac 
quatnam  flt  proportio  laterum»  qqibus  coG^.iDctuf 
ad  diameuum  ipfiul  fpbxre  • . 

. l : ^ ^ ...  pROBt; 


T":  inscriptione,  ET  CIRCVMSCRIPTIONE  SOUD. 


eot 


ROBL.  I.  PROPOS.  VII. 

Oitsedrim  eou^itune, 

Ri,  (r  demonjiwc,  ijiuxlfph^4  di*- 
meter  poieniia  pc  dt^*  l*tetit  </!/'** 
OHaedri. 

Sit  *D d,w fpb«r? diuneter, «p» «n « 

bifacum  fefiui  fit ; erea.qae  ptmiidlcnlirt 
O.ftaoetiitro  in  c fcmlcircolu»  *fcrlb««j 
eomungSturqne  a.  . «c  D»  refii. . «ritque  Mum 
faniouldratu  A.i,quod  fufficl.  Storfin.  an«« 
Aliud  quidrituin  fi«  EBt»,  coiut  Uteri  EU.k  Pc. 
CR.&  HE  literi  Ai  fint  *quili,,8t  dliinetti  *=*  " 
diimerro  ad  «quilii . A pundo  v«5  V «ciwur 
ptrpendlcaUri»  EVt , fintqoe  portionei  »E,«  a 

cquiles  AC.conotainturqaeeoraBeEtKini 

redii  II , a PL , Sf  EE . a c*t . Dieo  pti>«io  ™* 
«oaftiintum  Odiedrum . 


De  Cuhi 
Uteris 


lefcriptione , 
diametrum  ratione. 


CVbus cRfigura  folida (ex  fuperficlebui  qua- 
draiif  cqualibna  connaiii  > habens  angulos 
foUdos  odo  tribus  planii  angulis  redis  conclu- 
foA , d latera  duodecim . 

PROBL.  L 

coHiUinere , Cf  tpDtra  compietti, 
‘demonflrare , quid  fphera  diameter 
potentia  fit  tripla  Uteris  ipfius  cuti . 

Sit rph^diaaieter quicuraque aij  diaUaturq; 

Intrei  partes, & fit  wrcia  parsiD.fl^  ipundo 
«xcremo  d excitetur  perpendicuUris^»  quam  ab- 
feiodae  in  c fefflicircotus  fiiper  Aigcoaaedamurqf 

AC.&CB.  • 


Seorfum  v<r6  in  aliquo  plano  (iat  quadratum 
BPHi»cuiua  latera  fint  cqualta  red^  ca  8rab  an- 
golis  eius  excitentur  perpendicularesipfis  lateri- 
bus equales.quoru  exprema  reftis  conne- 

xa dVcient  cubum  eHml  de  quo  loquitur  prop. 

Nam,  quod  fit  cubus  patet . Etenim  ex  efit* 
dione  habet  omnia  latera  qualia,  cum  enim  ere- 
dp,  n xr  fint  perpendiculares  plano,  erunt  quoqi 
parallclf»  xnde,  & angulos  re&os  efficient  cum  la- 
teribus In  plano  extenfis  fi.&esex  prop.7.Tra^. 
IS.  Quia  vero  fune  ^quales  latera  quoque  fupre- 
ena  M X erunt  parallela, fiffqualja  lateribus  if,  0r 

perpendiculares  lateribus  eredis  , vt  fk  ? quare 
cdm  omnia  Utera  fint  (qualia,  paralie! aqiie,8f  om- 
nes anguli  redi  cubus  eooftitotui  eft . ‘ 
ProbAfecuodb,  au6dfph*ra  cdpiedi  poDit.Qma 
dimidia  omnium  dijgonalium,ft  MM  fuot  (qualia, 
cnm  ipf(  diagonales  fint  (quales . Vnde  rado 
centro  io  communi  eorum  pundo  medio  v pote- 
rit ad  Iniernallum  vH  dclcribi  circulus  . Qui 
tranfibic  per  extremos  angulos  V.  g.  per  Be 
grc(ttta etiam  alius  pci  L»  i,®f  ect. 

Probatur  tertia  pars , Nam  diameter  Iphete 
MH  continet  in  fuo  quadrato  duo  qu^rata  latyis 
SM  Cquali  quadrato  lateris  fibi  (qualis  sf , ae  dia- 
gonalia  eh  : diagonalis  *ccb  eH  cooiiocc  quidr,- 
r.  lateri,  e,  . fc  «H  ex  1 1 . l.b.s.  ob 
auiDErH.  Etgo  quadratom  ■''•f | 2 ' » 

tria  quadrata  trium  latesum  fqoaUum  B i«. 

Be  EV,quarc  Toi  eorum  triplum  «tt  • 


Quod  probafur  oftendendo  omnia  eius  latera 
cqnalU : quU  triangula  tum  iacentlum  fuperlora, 
tum  inferiora  ad  centrum  V.g.  e vx,  3f  L VP,ac  C(t. 
funt  rqnalia  ob  cqualia  crura  sv,8:  VHi  Be  Vt  ex 
«flPedione,  9r  angulum  redumadVj  Vnde  bales 
eniDt  xquales  EL,  8f  ep,  8e cart.  ficque  omma  trian- 
gula fuperficialia  • vt  iLp,8cc*t.  «qualia  latera 
poffident,fcllicet  bafes  triangulomm  ad  centrum, 
8r  ideo  «quales  angulos  ex  S(.  lib.i* 

Probator  fecundd  , quod  fph(ra  compledator . 
Nam  radij  EV,  Be  V«,  Be  vl  funt  (quales  rcd(  ac 

ex  effedione;  Ergo  circumferentia  qutlibet  in- 
teruallo  Vc  centro  v per  eorum  extrema  tranfibit. 
Probatur  tertib , qubd  eius  lateri  fit  duplus  in 
potentia  diameter ir  » quia  exil.lib.a.  equae  In 
ite  redangulocx  E8*lib.)A  quadratum  bani  eo 
quadrata  laterum  «qualium  Et,  8c  iG  » vnde  qua- 
dratum EO  erit  duplum  quadrati  lateris  bG , 


COROLLARl  VM. 


HIoeedttcitur;quod  fi  in  eadem  fp(radcfcrlp- 
com  fit  Oaaedrum»*  Tetraedrum  l«us  Te- 
t/aedri  fua  potentia  comprehendere  lateris 
dri  potentiam,  Ideft  quadratum,  quodpoteft  effi- 
cere voa? ice  cum  tertia  parte»nam  quadratum  la- 
teris pyramidis  eft  4*  qualium  d.  eft  quadratum 

diametri,  & ©aaedri  lateri»  quadratum  talium 
partium),  pyramidis  lateris  quadrati  erit 4. ea- 
nindem  partium,  oaaedri  vero  laeris  quadratum 
)a  nempe  Pyramidis  latus  comprehendet  latus 
oaaedri  potentia  femel,  Be  infupet  -f  Ipfiu»  late- 
ris oaaedri* 


4 


. TRACTATVS  XXXII. 

ER  iucen«Hfi]uiH<  AI  diametro.  Quia  qua- 
dratum 41  ad  quadratum  ci,  eft  quoque  triplum. 

Siquidem eltadquadraturDuci,ide<l  uc.  vtAi 

ad  DI  prima  ad  tertiam  proportionalem  ea  Coroll. 
prop  II . lib.tf.  qu{  AI  tripla  eR  ad  lO  . Quare 
erit  quadratum  ai  triplum  quadrati  ci,  Si  ideo  p- 
quale  diametro  mb,  cuiua  quadratum  triplum  elj 
quoque  quadrati  £i , ideft  ci  jqualia  iinep . 


D' 


COROLi  ARIVM. 

Hlue  autem  habetur  diametrum  cubl.feu  fpkp- 
rp  polTe  clbcerc  quadratum  pquale  quadra- 
to lateris  cubi  Ar  quadrato  latcrii  pyramidis.  Nam 
cdm  I quadratum  diametri  fphprp  eiurdem  conti- 
neat pyramidis  quadratum  rna  vice,*  dimidiferit 
VI 9.  ad  d,  * cdm  idem  contineat  lateris  cubi  qua- 
dratum tribui  vicibus  erit,  vt  p.  ad  j.  ^re  com- 
polita  hecduo  quadrata  partium  «.  * panium}. 

cftcicnt  quadratum  panium  p.  qualeell  quadra- 
tum fpbpre,  icu  cubi ; V nde  ac  erit  latus  Fvrami- 

dii,  &CI  cubi,  cuius  diameter  litAi.  ' 

EXPENSIO  VI. 

De  infer ipiiatie  doJecaedri  infph/tra,0'  eius 
Uterum  ad  d/ameiruif  fropmtume . 

k Odecaedru  cft  rbepus  duo jecim  pentagonis 
— r pqualibuipquilateris  ,«c  pquiangulis  con- 
Aans,  iimuiqur  angulos  folidos  20  comptchenros 
angulis  planis  tribus,  * latera  Jo.  coafequitut . 

PRORL.  1.  PftOP  OS.  IX. 

.Dodeeaiirum  eonfiituere,  ty  fphjtra  eom. 
pltlh , ey  dernon'iraie , ^uod  dodccae- 
dri  latus  irrationalis  esi  Imca  , ijut  vo~ 
catur  Apotome . 

C~'  Vm  dodecaedrum  duodecim  facies  habeqj,  (fe 
j cubus  1 1.  latera  hinc  ell , quod  conftruaiur 
delineando  fuper  »num  quodque  latus.dodecaedri 
aliquam  rupetbclem.piac  itaqiquadratum  b y bafis 
eleSp  ad  placitum  cubi,  circa  quem  dodecaedrum 
cooftnuendum  eli , feceturque  cius  fcmilatns  r o 
fecundum  ertemam,  8c  mediam  rationem  in  pun- 
flo  n , ducaiurquc  linea , m e , & u t perpendi, 
culares, abfcindatuc  nm  , & gt  pqualis  maiori 
Tegmento  n o , deinde  coniungaiur  t r , & esteo- 
datur.  Namdicopro.  I.  progrelT.  quod  impin- 
git in  pun^um  m . 

* Probatur.  Nam  quia  femilatus  O r ell  feflum 

catremaA'  media  ratione, iu  ell  r o,vel  r g ad  t g, 
maius  estreinum.vt  nm  idem  maius  extremum  ad 
minus  r n ; fcd  talia  quoque  erunt  laieta  tiiangu- 
lorom  tgr,Stnrm,  quia  erit  ob  angulu  rcSuin 
apud  n.Sr  g,*  angulos  ad  verticem  apud  r,Sr  m 
*quales,ita  r g ad  t g.vt  n m a d o r . Ergo  e r de- 
bebit tranlire  per  punctum  m.  Nam  Ii  tranlicec 
aliuodc.non  haberet  eandem  propottionein.quam 
habet  t g ad  t g liquide  Ii  traljret  rupra,vel  infra, 
elfet  maius,  aut  minus  illud  crus  trianguli  r n m, 
qua  n m.k  ideo  linea  n m,'icet  maior,aut  minor, 
qua  n m eidem  r n eandem  proportionem  diceret, 
quam  r g ad  t g,  quodelTc  nequit  ea  7,  lib.J, 


Progrein».  Dicotm  in  r tffe  lineam  rtaam 
decundiim  mediam,  k entremam  rationem,  quod 
pari  modo  ollendltur.Quia  eadem  proportione  re- 
feruntur i r ad  m r,  qua  r g maius  fegmenium  ad 
n r.  vel  e g minus  .■  Ergo  csi»piwrr.d»,  vt  t r ad 
tr  cummr,  fc.  t m : /ic  tg  ad  tgeumeg,  Ideft 
t e , vel  aqualis  n e tota  linea  extrema,*  media  ra- 
tione fcfiaifc,  e g ad  t g.qiia:  elt-vt  m r ad  r t,cuin 
nt,vt  n r ad  g tjquare  eu  minus  extremu  m t fc  ha- 
beat ad  maius  t r,  vt  maius  ad  totam  t m.  Quadra- 
tum maioris  Tegmenti  ex  prop,ii.iib  d.erit  xqua- 
le  redingulominoris  Tegmenti  ,*  totius , vnde 
extrema,  **media  ratione  Tedla  erit . 

Dico  ProgrelT.  j.  Quod  fi  doSa  h m ex  ea  , 8e 
em  nat  triangulum  reRaogulum  uax  , quod 
bafis  u a equalis  erit  lateri  quadrati  rb;  quod 
fic probo,  Namcll  xquale  eius  quadratum  ex 
47. fib.  I.  quadratis  crurum  au,  * ax  t hxc 
verb  duo  quadrata  funt  xqualia  quadrato  late- 
ris r b i Ergo  quadrata  lateris  t b,  * cruris  0 x *- 
qualh  fuDt,*cooTcqucnter  ipfa  latera  aqualia . 

- Probatur  minor,  nempe  quadrata  linramm  a s, 
&au  clfe  aqualia  quadrato  fateris  rb.  Nam 
quadratum  u a cll  aquale  quadiatonbpd  tum 
dn,&em,  ex  conllr,  fint  xquales  ; Quadra- 
tm  vero  ex  a quadrato  ex  mh,  quon  qquale 
elt  quadratis  ex  in  q,*  q h t Quadratum  vero  ex 
qm  elt  xquale  quadrato  grou  , & quadratum 
^ Rt  “h  I qu»  lunt  pqualia  gnomoni 

rdf,  fiquidemex  hypotheli  quadrata  duo  c q u h 
xqualia  exillunt  reCHgulis  duabus  7 I ,*  i f.quod 
fint  quadrata  maioris  Tegmenti  o o . Rcdianguiri 
veroqoeft  xquale  rcdangulo  dg,  vt  patet,* 
teaangulum  t c ell  pars  quad.ati  r u.  Vnde  to- 
tus gnomon  rdf  fecundum  lingulas  partes  pquat 
quadratum  r u habent  latus  u o,  vel  q m , * qua. 
dratum  lateris  q h ; qup  duo  ijuadiata  cquaut  qua- 
dratumbafism  h , vel  a * hxc  cum  quadrato 
u a,  vel  xqualis  b n xquant  quadratum  bafis  uf, 

& ideoeait  xqualis  lateri  c b . 

Dico  Ptogrcll.q.  Quod  fi  ex  toto  latere  rb, 

* maiori  eius  fegmeoto  n X . ptattatangulumiib- 
Tcelics f a },  *inpundo4-  k 8 Tccentarnus 
latera  extrema , k media  ratione,  idell  fiant  q f, 

*a  8 xquales  bafi  f a,  ducaturque  peipendicn- 
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laris  &ci  perpentltcuUri*  per  punda  me^f 
frdionis  4 8arc|ualii  hinciodea  pundov  roedie» 
tati  lateris  f j,  tjaod  CeeMtitar  ia  pundo  4.estre« 
ma»8rmedia  ratione*  minutae  regmetuum  eric 
X 4.  Namduda  fb*paralleia  pcrpcodicolari|o  , 
&b  ^ bafi  fi parallela.  Erit  primo  v ^ dimidium 
fegmentuai  maius*  rtpote  «^oale  dimidio 
detode  probof  4 clfc  aliud  dimidiam  minoris 
Tegmenti  4)  & ideo  duplum  iproruroftjuari  ipfi  j.f 
veixtf.  In  triangulo  b ^ ^ » ttaf  j eft  ad  4 f , vc 
bafis  b ad  parallelam  T4.redvt  tou  f ^ «d  ma- 
ius fegmendumf  4 itacft  f 4 maius  fegmeoium 
ad  mimis  4j  t ergo  vc  cd  f 4 maius  regmeotum ad 


DE  INSCRIPTIONE  ET  CIRCVMSCRIPTIONE  SOLID.'  tfo5 


4J,  mtnu>  iti  eft  b ).  bifii  «d  ; 4 (ibi  pirallelim : 
fcd  b } e(l  ptjaalii  femibili  f q,,  Idell  nuiorii  Ceg- 
menti  f4  medietatlitrgof  4erit  pqaalia  medie- 
tati minoris  feementl  44,rnde  cum  dupla  4 f (iet 
tou linea  equafis  lateri  4}.  & eu  dupla  vs  lequa- 
li  4 f tota  X 6 pqualit  lateri  quadrati  r b in  I-(ig- 
Ptogrefl.  J.  Et  hinc  pateti  quod  polSt  fieri 
pentagonum  pquilatemm , t^nquiangulum  eX  II. 
Iib.  4'  quia  f } x triangulum  ell  quale  tepofcit 
prop.io.  Iib.4.  baiit  f 1 (ie  Tegmentum  ma- 
ius lateris  1}.  extrema  1 & media  ratione  fe&i . 
Nam  quia  4<  fquat  f a paralleldiSrf  1,  xquas  f4 
erit  46  f X parallelogrammum  pqpilaternm.  Vn- 
de diagonali  f6anguluX4f q,atit dluiTus  bifariam 
l^iu  erunt  trea  anguli  pquales  f }X.)  f d.  8r  8 d f 
tc  ita  fare  in  parallelogrammo  x 8 f x . Vnde 
omnes  anguli  erunt  xquaiesi  cum  oftendentur  e- 
qnales  angulo  f )x.  Latera  quoque  prabuntur. 
Quonii  iam  tria  xf,8r  f x>8c  xd  in  parallelogram- 
miSeEfx>8r46  x fluper eandembalimexillentl- 
bua  oftcnfa  funt  pqualia  . Vndcremanet  deduo- 
bnsxd.dr)*.  Quod  patet  I nam  Tegmentum  }8. 
8r  didis  progr.  4.  pquat  Tegmentum  8d.  Vndeidr 
anguli  d }8.  dr  )68.  fubtenii  ex  prop.i4.llb.i. 
nquabuntuti  pqualesautemfuntfjx,  Be  8dfe» 
didis  . Ergo  toti  anguli  4 ) d 1 dr  } d f fqnales 
erunti  fed  inuicem } td  pquatfj  x . Ergo  reli- 
qui zquaies  trianguli  ) i d reliquis  inuicem  p- 
qnalibns  trianguli  fp  x;  quare  erit  gquianguluA 
IToTcelles  ; Ted  f|  eft  Idem  io-xiroque  triangulo. 
Ergetx4.1ib.'d.fdgquat}a.d()d  latus  f *.dc 
' eadem  ^as  de  trian^o  } x x.  , 

' Dlpoprogr.  d.  Quod  G ducatur  m u bpc  erit 
pqualis  in  prxdido  quadrato  (emidiametro  cubi, 
cuins  latus  Gt  t b.  Nam  erit  eius  quadratum  tri- 
ple maius,  quam  quadratum  Temilatcris  cubi  r o . 
Cumqt  quadratum  diametri  cubi  fit  tripla  maius, 
quam  quadratura  lauris  ex  prop.io.  fa.  Coioll. 
etiam  Temidiamctri  erit  triplo  maius  , quam  cius 
femilaurisi  Vnde  um  tripla  potentld  r o pquabit 
Temidiametrum  cubi,  cuins  (emilatus  eft  r o . 

QuodauteGt  triplo  maius  umbafis  quadratu, 

quam  Temilatcris  oroftenditur.  Nam  efi  gqua- 

le  quadrato  ex  e m , rei  equali  n d,  dr  quadrato  ex 
e u fafko  1"  reflangulo  triangulo  m e n , bxc  reri 
duo  quadrata  fimul  funt  triplo  maiora, qud  quadra- 
tu ru  eX  fcmilatcre  t o;quonla  primb  ubeft  iam  «- 
quale  quadrato  u t fccundb  fi  aliam  partem  acci- 
piamus do, cum  occupet  idem  Tpatium  quadrato 
c h quadrati  r n,  dr  refidgulo  h n erit  idem  quadra- 
to u r.ae  eum  e i quadratum  xquetnr  rediigulo  e r 
etiam  parailelogrammnm  d o xquabhur  quadrato 


n r . Tertio  u p eft  xquale  redangulo  0 0 , cui  G 
addamus  quadratum  alterius  cruris  e n xquie  r^ 
liquo  redangulo  r e quadrati  prpdifii  f “ net  qui- 
titas  omnis  pero  quadrato  tertib  xquaiis . iam 
ergo  ter  adxquanimuS  duobus  quadratis  ex  cruri- 
bus em,  dr  eu  quadratum  co  fiSuniex  femllate- 
rc  r o.  Vndc,dr  quadratum  u m iOia  duobus  ex  m e. 


l 


& cu  arquale  cric  triplo  nuiuss^ua  quadratu  ex  r o; 
Vndeerit  remidiametercubijcuius  (emilatus  r o. 

Idif  pr^Cuppolitis  (iat  cubui  ABCDtfecenturq; 
ehis  flngulx  fuperficies  bifariam  planis, (eu  reftic 
«H,  8s  czt»  qua*  plana  excedant  plana  cubi  excelTu 
nm  p vel  quantOm  efl  fesmeaeum  no,*  quod 
interuallu  nocetur,  quoq;  a linea  e verfus  t,&t  (it 
ET  . Sic  (iat  f trioqud  omnibus  fnpcrficicbus  a pu* 
te,  in  qoo  fe  decufTant  V.  g.  ab  b in  p ab  h ia  o* 
alsHin  L,8f  Kyfircac.  Deinde  coniunsantur  pun- 
LN,  fir  Nr , tb,  erieque  ntempen» 
tagofium,  8e  fi  idem  (iit  lingulis  duodecim  lateri- 
bos  csbtgvt  fatem  eft  in  latere  nb  . Dico  fadum 
cie  dodecaedrum  • 

Progrtft*«7«  Quod  nofteadatur  maltafingu* 
latim  uint  demonllrandat  primb , quod  penta- 
gooum  tNblk  Gc  in  eodem  plano . Nam  Gc  non 
eiet  eactei  ftgura,ctim  non  ciTet  in  eadem  fuperft- 
de  . Natxt  date  ht  , quar  cranfeat  per  Q^defiaet 
ia  Tcxprogr.i.  Ergoerit in eodd plano  cu  latere 
ctibi  ex  pf tr.BB.  vepote,  quia , cum  eo  in  Ce 
fccac;  linea  ver6  lx  lateriNS  parallela  eftexeife^ 
dione»  propteraque  erit  in  eodem  plano  cum  illa . 

Quare,  Ar  lacera  TN,&  NL,aeca!t.  pr^didas  con- 
iungentes  erunt  in  eodem  plane,  totumque  penta- 
gonumiMTKB  io  eodem  plano  erit  expr.a.T.sio 

ProgrefT.  8.  Prdaatur  quod  Gt  pentagooam  e- 
qaiangolam , Ar  «quilaatrom . Nam»  G ducaocar 
TXs»CrTK,ArNBfane  inuicem  squales»  flefe  iau|«* 
cem  fetant  extrema»  8r  media  ratione . Vnde  faoe 


lioep  (quianMlipArequiiateri  trianguli  lateribus  » 
ang^fque  (ubcenfe . 


Detnonftroqoe  primo  t L elTc  zqnalem  NB  • 
Namdufta  tr  perpendiculari  plano  rlx  » dute* 
que  u,*bfcerit  squalis  lines  h m,  vel  anr,  cum  Gt 
baGs  trianguli  nui.  atqttaiis  triangulo  b q m 
ob  L H qualem  h q , & n H ipG  q m . At  n.T 
line;  u a ex  cooftrudiooe  »*  angulufque  apud  t re- 
dut  . Quare » 8e  baGs  tl  erit  equalia  baGt  u c 
vel  r b»  Ar  conrequcncer  lateri  cubi  nb  ex  ; . prog. 
At  j.  Arcadem  probatio  eft  delioM^x:  Deia& 
pr^atur , quod  fe  fecaot  excrema»  Ar  media  ratiu> 
ne  in  I • Nam  ex  a-prog«Ta»vel  mc»Gc  cu  latere 
Nafefecat  in  q,:  Ergo  etiam  tl»  cum  enim  nb 
Gc  parallela  laceri  kl  ita  erit  tm  ad 
fed  Tqeft  minus  Tegmentum  ex  predido  progr. 
ErgoeciamTij&confequencer  il  maius*  Cum 
ergoNm  Gc  aequalis  linez  TL»Ae  diuifa  bifariam  Q;» 
paralltlaque  laceri  Lx » ipfa  quoque  fccabitur  fe- 
cundum mediam»  Ar  extremam  rationem  > mioufqi 
fegmeotuericNi  cx  ^.progr.Quarecx  5.pencago- 
numsQttilacerum,  Ar  zquiangulum  conGituetur. 
Quod  (i  replicetur  Angulis  in  lateribus  ^ubi*  cum 
in  omnibus  Gc  c4pacitas»coofticueotor  doodreim 

Gggg  » 
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pent>goo«£onjficieat]a  Dodeciedram . 

ProgrdT, 9.  Probatur.  Quod Tph^ra poffic ara* 
plc^i.  Nempe» omnium  horum  penugo* 
norum  aogull  uogaot  Tph^ram  ampleitotem. 
Namfupraofleafumeft  progr.6.  mu  ciTcatijutil 
reroidiamecroi  qup  oedic  pund  um  m cum  centro 
cubi  u . (<uod  pundum  diftati  cum  ab  a , cum  ab 
n Tecunddm  iaterualJum  maioris  fegm enti j talis 
autem  ellJinta  ri» & » fir  cft. qu(  angulos  pen* 
tagoni  cum  centro  nedunc,  nam  P*  & Texcon- 
flrudione  diftanc  i medio  S|Cum  i fuperf^cie 
cubi  quantum  eft  maius  regmencum  dimidi/  lace- 
ris extrema,  & media  ratione  rcdi*Sr  Hc  dicas  de 
omnibus  alijs,  vt  confiderare  ell,quod  etiam  Veii- 
Ticablcur  de  angulis,  qui  cubi  angulis  ebincidunt 
cum,  8r  cubi  fit  femidiamecer  • 

Probatur  quarto,  quod  latus  horum  pentago» 
norum  lic  Apocome»nam  rpherpdiamec^  cura  Ii* 
tere  cubi  cH  rationalis  linea  lolum  potentia, vt  fu- 
pra  ofieofum  e(l , cum  triplum  maius  quadritum> 
quam  latus  poi&c  cicere, 1^  ideo  ei  fic,  vc  nume- 
itis  atl  numerum . Cum  ergo  latus  cubi  rationalis 
linea  fit  maius  fegmentum  xl  latus  cx  propoC47« 
ld>.p.  erit  Apotome,  vt  ibi  ollcnruim  cll . 

COUOLLARJVM  J. 

Hlncellicltunqoodii  latus  Cubi  cooiaoga- 
cpreum  maiori  Tegmento  ex  propof.47.l1h» 
4 eiement.  eificietur  minus  regmencum,  8T lacus 
cubi  aflumec  fibi  uices  maioris , vade  fic » quod  fi 
aliqua  linea  fecetur  fecundum  mediam,  & extre- 
mam rationem  maius  fegmentum  poterit  deferui- 
re  pro  Utere  cubi^  fegmentum  autem  minus  pro 
Jaccre  dodccaedri  . 

COROLLARIVM  II. 

SEcoiidoeilicstDr,qubd  linea  cooiungens fex 
oppofica  latera  parallela,  qualia  PT,  8e  MO,fie 
Lk  aJcerl  apud  c, fic  quod  efi  apud  v alteri  apud  j, 
vtcfi linea CH,  vel  iM,feda  fu  fecundum  extre- 
mam,  dr  inediam  rationem  cum  contineat  ex  con« 
firud.  latos  cubi maius  fegmentu  nepe  medie- 
tatem bine  medietate  tnde,vc  cilFE^qua  cubum  ex> 
cedit. 

EXPENSIO  VII. 

Uofuirum  fj/hara  infcriherCi  fimtiliiue  om- 
nium corjmrum  refultmm  froj>otuonit 
txjHmtre  , iy  numerum  nrum  dimon- 
ftrare. 

ICoOedrum  viginti  tridgult,  plani,  c6(iat{<]a,. 

libus,  & fimiJibuS  obtinens  angulos  foltdos 
la.  quinqt  angulis  pUnis  conlUniel,  & Utera  ju. 

PROBL.  I.  PRQPOS.  X. 

Uofadrum  conpitum,  0*  fphara  compleB/^ 
0 optndere  » ejuod  Uoftedrt  laim 
trranonaits  hnea  fit . 

FAciliofeR  hxc  prc4»ofirio»t?u2m  prarcedeos, 
licec  corpis  pluribus  fiipcrficicbus  circom- 


feptvmfit.  Ad  hocergOi  ve  Icofaednm  confil* 
enamus  / detur  diameter  alicuius  i^‘4icr«»qui  il- 
lud volumus  ampiedi  > Bt  fic  M,  Sc  diuidatur  in  s» 
partes,  vqaque  ex  ipfis  fitci»  a quo puiido  C eri* 
gtcur  perpendirularis,  quar  terminet  in  circulum 
an  D $ Ducancorque  ad,  dr  du  . 

Nam  dico  au  poffe  quincuplam  magli»qaam 
Dt»  Kacfoefijquiaquadratum  totius  At  cRlf» 
partium  quarum  vna  eft  quadratum  ex  CB  fa^uQit 
Verum  ex  quadratu  planis,  qu«  fine  menfura  qua- 
drati Autcx  CB  linea  quadratum  folumf.  polHviec  • 
Siquidem. cum  ita  fic  ac  crus  malus  ad  co  crua  mi- 
nas in  maiori  triangulo  adc  , vc  idem  cnuco 
malus  in  mioon  adcB  minus  ex  CorolLprop.itf. 
hb.6.  erit  cd  media  proportionalis , de  fic  elui 
quadratum  eric  «quale  rcdangulo  ex  ac  t drci 
quanior  partium,  vode  vna  cum  quadrato  cB  fa- 
ciet), quadrata  : Ifiis  veio  duobus  quadractsc- 
qualeell  quadratum  cx  db  es  f i.  lib  s-  Ergo  hoc 
quadratum  eric  ).  partium  refpedu  quadrati  (o* 
tUiiAB  a),  partium  quadratarum  t Vode  c«io 
duo  harum  Uncarum  quadrata  fc  habeant  tam- 
quam numerus  ad  numerum  ipCr  linee  ai  , 6e  m> 
erunt  rationaieipotciuiB  (aoifim  commcafarabi- 
Icf . 


,3,  ...... 

<^o  fuppofitofic  conficitur  Icofaedrvs.  Se- 
midtametro  [>t « fiat  circulus  isoc,  in  coque  hat 
peDugonu«qiuiacerura,lecquiaog«Iu  ocaii  cx 
d4^islib.4*prop.i(-  diuifaque  circumfcreocia  fb 
bl^rlam  in  o ducitur  ad  planum  ciccuUfAdi  per- 
pendiculares oh»  LAt  dr  mh  , de  cgc.  «quales  tpfi 
OB  primar  figure » vel  ca  radjoilU  xqusii.  £c 
harum  vertices  iungancur  N,o»q«H  re;^  » Fiatq; 
triangulum  nlh  parallelum  plano  circuli  iam  fa- 
dis,rxcendaturqueeiiif  planum,  dr  triangulis  4. 
ipfi  nLh  arqualibus  icencro  h additis  compleatur 
pentagonum  Nopqii  equile  pentagono  inferiori, 
cum  triangulum  Nlh  iit  «quale  triangulo  m ac,  dr 
confequencer  (quali  triangulo  F ab  pe  nugoni  pri- 
mo condituri , quibus  preditis  iungaiitur  anguli, 
dr  puoda  pentagoni  fuperioHs  cum  mlerions  an- 
gulis  FH,  dr  FN,  drf  NSr  MB,fr  carc.  Habcbunufq; 
10,  triangula  «quianguia»  dr  cquUatera . Decem 
quidem,  quia  decem  latera  duorum  peotagonrum 
«qualium  perhibeant  baf^starquiaogula  ver&,  quia 
arquilacera  ob  baoc  rationem  ■ qu«  de  voo  oden- 
fa  pro  omnibus  obpariCBCcminferaiet . 

probatur  verhex eo, quod fingula  omnium  ta- 
ura fine  (qualia  lateri  ri.  Nam  vr  diximus  pro* 
poC  4.  Traidac.  S0>  bBiUB  latus  pentagont 
V.  g.  SB,  vel  nb  elicere  quaducum  aquale  qua- 
draiodecsgooi  droXAgoo^  Ofippetoidiame- 


DE  INSCIUPTIQNE,  ET  CIRCVMSCRIPTJONE  SOLID.  <roj 


cri  : Sederas  up  poccfleficere quadratum  s- 
fjuale  qttadrstis  io»  SfOH  2(}uali^  radio  ia 
coaflraiS.  n docte  prop>il«  obitAgulum  re- 
duasapude»  ergo  ift«  iine«  PH»&  •qua- 

liter pofTunc.eruiu  ^uales>ap  idc  valet  de  ceteris. 

Iftittam  lo.  triangulis  condicatis  prolungec|ir 
aL  in  ftraoiq;  pariem  io  ft»  & *»vt  pars  add^a  ts, 
bioc»8e  A^iode  lincxi^uales  laicri  dccagoni  Pc  ; 
Vereexque  earum  s coniuogaur  cu^ngulis 
luppodiorum  pencagonoruqn  • & erunt  qumtpie 
trungala,  ?c  Nhs,  8e  e*t.  fuptaiquinque  infra,  vt 
I AB,  ane  dcr  » flf  c*c.  (imulque  decem . quar  habe* 
baat  omnia  latera  prcdidisiequalia,  & idcoillU 
MuiiM  rqoalia  erant  ex  propoT«  lib.u 


Probarurtandem.quod  latus  Icofaedri  Ht  tinea 
irrationalis,  quod  fudicii  fclre  ne  fruftra  labore- 
mus cx  nota  diametro  in  inquirendo  longitudine 
illius  aJamulGmtCum  id  Geri  nequeat,  qu6d  nt>8r 
potentia  »8c  longitudine  incommenfurabilis . 

Ni  vc  probanipr.ip.tr.ao.Latus  pentagoni  efl 
incommcnTiirahile  diametro,  cum  longitudine» 
tuoB-potentii ; fed  diameter  fpliArx  as  e(1  poten- 
tlBCommcnTurabilis  diametro  aB  circuli , in  quo 
inCertptum  c(V  pctagonum,vt  dixi, ergo  latuspeo- 
tagoni  FA  erit  incommcnrurabde  quoque  ne  dum 
diametro  ab  circuli,'  fed  etiam  fph^rp  SR,tum  Ion* 
gitudint>tBm  potcociaex  prop.7.  lib.io.  £lcjn« 

COROLLARIVM  I. 

Hinc eduettqr fphxrz clrcumfcribentis  Ico- 
i^drum  diametrum  eife  potentia  quintu- 
plum  diametri  circuli  pentagonum  ambientis  cx 
cuius  lateribus  Icofaedrum  cft  cooRitutum . 

COROLLARIVM  IL 

Item  colligitur  fpbAtA  Icofaedrum  ambientis 
diametrum  cnecompofitum  ex  exa^ni,fir  de- 
cagoni  duobus  lateribus  circulo  inferiptis  eodem» 
cum  AL  fit  latus  exagool»  ai  t-  s,  & a A latera  dcca* 
gooi  • 

PROBL.  n.  PROP.  XI. 


Probator  «H  cft  ex  coafinidiooe  squalis  Hqe^ 
CA»  & ideo  lines  LHt  veru  suficAA  Imccdtca- 
goni  FcianguluS  eerb  apud  L,aut  a ceftus,vtagu- 
lusapudc.  Ergo  triangula  isu,  & aA«»&  fho 
sqoalia  ernot . Quare  bafes  quoque  erunt  squa- 
let sa*8r  AB»  fic  dicasdealijs  . Cumer* 

goomoia  lacera  omnium  triangulorum  Got  fqua- 
lia erit conftituium  Icofaedrum. 

Probatur  modo,  quod  fphf  ra  pofitt  ampIcAi  * 
quod coofcqoemur.fi  probauerimus  Uncas Ts,& 
TB»dr  cfterasi  punSo'r  bifariam  sr  particte  pro- 
cedentes ad  angulos  Icolaedri,  efle  squales  • 
Nam  Ione  fplwra  omnes  angulos  continget. 

PoitiOALeft  latos  Exagoni.quiaradioexAiS* 
qoalit » fir  Ls  dccagoni  ex  conftrufiione . Ergo  ex 
prop.j.Trad.iO.  de  circulo  inferiptis, erit  diuifa 
tota  SA  extrema,  & media  ratione  » df^s  minus 
fegmencum,dr  medietas  maioris  Tl  • At  cx  pr*7T« 
lib.d.  Eucl.  minui  fegmentum  cum  dimidio  ma- 
ioris poteft  efficere  quadratum  quiniuplo  maius, 
quam  dimidium  maioris*  Linea  vcr6  Tieft  eiuf- 
dem  proprietatis.  Nam  quadratu  AS,vtpote,quod 
fit  dimidio  AT  linea  maior»  vtpote squalis ipfi 
Al  eft  qoadroplex  ad  quadratum  liofs  at  • Vnde 
TB  bafis  redanguli  T ab  poterit  efficere  quadratum 
squale  qtbnque  quadratit»quatuor  cruria  ab,  dr 
voi  croris  at  . Quare  poterit  quintuplo  magis, 
qnlcDAT.  Vnde  cumTS,  8:  TB  poffiot  squslia 
quadrata,  nempe  quintuplo  maiora,  quim  quadra- 
tam lines  aT,  inuicem  erunt  squales  * 

Probator  deinde,  quod  tou  AS  squet  diame- 
trum prims  fig.  AB,  fif  circuli  aob  . Nam  illa  po- 
teft.  vt  in  notabili  quintuplo  magis,  quam  OB} 
lUverb  cooditioUlicft  SR»  Nam  vt  diaum  eft 
eint  medietas  poteft  quintuplo  magis  , quam 
medietas  TL,«f  ideo  tota  iRquintuplb  poterit  ena- 
git,quam  tocaLA  squalis  ex  conftrua.  ipfi 
Heo  Mtum  quadrau  erunt  xqualia»  vade,  & ipfs 
xqoales**^  ‘ 


Omni$tm  Utera  corpornm  regularium  ea^ 
dem  [fhjtra  defcrtpMtum  exponere^ 

O*  muicem  comparare . 


-pY^tur  diameter  fpb*rs  ab,  & fcmicircalu» 
circa  illum  defcriptus  acb  i diuidacucqoc 
AB  tn  tres  partes,  (it  tertia  pars  ad,cx  qua  du^t 
ad  diametrum  perpendiculari  de»  ducatur  ae»Bc 
XB.  Nam  - iSpeo  pri«K^  »»  la/a/  etse  pjrraoudit 

/p/reradeyiripfi^/ir,  cuius diamter  AB*  , 
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Probatur.  Quia  fit  eadem  confiruSio,  qus 
prop-6  b*  &r  Bg.t-confcqueater  bb  linep  quadra^ 
tum  erit  fcfquialterum  ad  quadratum  ad  , vteX 
probat,  tertis  ptrtis  illiuS  propof.  conflat. 

Secando  ducatur  a centro  f perpendicularia  vc, 
& ducatur  ac, quam  dico  ry?c/j/a/  OSaedri  ia/er.p” 
tibilit  eadem  fpl>^ere,ciitnf  radikt  rc . 

Probatur . QuU  eius  quadratum  fubdnplum  eft 
ad  diametrumiSf  quadrarum  diametri  duplqs  ei  e(^ 
vp  IL  prOpol*  lib.  3.  diximbs  • Ergo  eft  latus 
pdiedri»  vt  ex  probat,  certlsp^f'**  propof.7.  h. 
Wrrftat  • 

TeniodicD  ABflJtcaii  Utus  tuifdem  fphatMin- 
jrrip^ilu  » Probatur  . Qya  potentu  diameter 
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COd 

eft  triplas  ad guadritum  ab^  Cumenim  ita  fitba- 
fit  AB  ad  larus  minus  ab>  tc  Ipfa  ab  bafls  ad  latus 
tnlnus  AD  ob  fimilltudlnem  crlaoguloru  ex  prop. 
Itf.cx  erit  quadratum  diametri  ab  ad  qua- 

dratum lateris  abiVC  ab  Ipfa  diameter  ad  AD}  Eft 
autem  diameter  ab  triplus  ad  portionem  AO;qua> 
re  quadratum  quoq:  diametri  triplum  erit  ad  qua- 
drature AE  : quare  ab  erit  latos  cubi  i cui  triplus 
eft  diameter  Tphcrar  circumfcribentis  , rc  conftat 
ex  prop.S.  progr.^.  huius  . a 

Quarto  fecetur  latus  ab  extrema  • & mediAra- 
tlone  in  H>eritq;  maius  fcgmenture  latus  ak  dode* 
caedri)  vt  ex  dedis  prop.9.  huius  conftau 
Tandem  qQineb  dluidaturAB  in  quinque  parteStfir 
fit  quinta  pars  ac»  fir  a pundo  0 ducatur  ad  dia- 
metrum normalis  cr  > nedacurque  aij  & 1 b>  aftu- 
maturque  latus  decagoni»  8e  el  lateri  decagonl  fit 
cqualis  11. , & ducatur  AL  » qmim  dUo  ta* 
tttt  Ico/tedri  eadem  /phdra  inferibemdi  . <^ia 
enim  ex  Coroll.  propof»  4.  iib.  6.  At»  eft  me- 
dia proportionalis  inter  ab»  & ca>  quod  ita 
ftt  balis  aD  ad  latui  minus  At » ?t  ipfum  latus»  8e 
balis  Al  ad  latus  minus  AGierIt  quoque  quadratum 
prims»  8e  diametri  ab  ad  quadratum  medisr  Ai»Tt 
ipfe  diameter  eft  qoiotupia  lineae  ac}  Ergo^  qua* 
df.diametriABad  quadr  lateris  At  quintuplu.  Va- 
de AI  erit  diameter  clrculi»lo  quo  pencaronum  de- 
ftribere  oportet  aecelTarium  ad  Icofaedrum  coo* 
ftituendnmin  fpbsra»  cuius  diameter  ab>  n ex 
Coroll.  propof. huius  cooftat»  8c  quia  latus  Ico- 
faedri  ex  atqualis  quadrati  potens;  tum  quadrato 
praedidi  diametri  At»  culus  circulus  debet  imbl* 
Ure  pentagonum»  tiim  quadrato  decagoni»  coofe- 
quenter  bafis  al  in  redangulo ailj  potens 
quadratu  ex  Aiifr  quadratu  IL  erit  latus  Icolaedri. 

Quod  veth  attinet  ad  comparatloneaninon  pof- 
fumus  comparare  j nili  trium  Hgurarnm  lacera  ad 
diametrum  cum  Icofaedri/^Dodecaedri  lacertfinc 
ofUnind  Irrationalia  t quare  polita  diametro  par- 
cbm  6.in  potctia,ideft  eius  quadratura  partium  6. 
letiedh  latus  erit  partium  4.  item  io  potentia; 
^daedri  lateris  quadratum  partiup  3.  Cubi  rer6 
Ixcris  quadratum  partiam  a.  que  ex  precedeoti- 
bus  fatli  conftant  . Ideoque  polita  diametro  ra- 
tionali I cetera  quoque  latera  trium  pr^didorum 
corporum  erunt  rationalia;  fed  quia  eorum  qua- 
drata non  adipiCcuntur  eam  proportionem»  quam 
quadratus  numerus  habet  ad  aumerum  quadra- 
tum» cum  refpedu  numeri  6.  oec  4.  nec  }.  nec  a. 
Iit  numerus  quadratus»  ideo  omnia  erunt  iongi- 
tudioe  Incommeofurabiliitolmirum  Jacui  Tetae- 
dri)  Odaedri»&  Cubi;  epterorom  rerb  corporum 
latera  imcionalta. 

THEOR.  I.  PROP.  Xir; 

Puter  quinijue  corftra  non  potejl 
(dmd  corpus  tu  fphttru  inferiki , quod 
conflet  fuper^ciehus  tcquuliumi  tum  an- 
gulorum , lum  laterum  . 

PRobator  ad  folidi  anguli  connitatlonem,  tm 
falcem  aoguli  plani  requiruntur»  qui  tamen 
ftmu!  minores  line  quaruor  redis  » re  propof.  a. 
huius . Illi  ergo  anguli»  qui  ad  angulum  folldum 
alicuius  ftgure  circulo  ioferipee  cooftituendum 
concurrunt»  rei  fuot  uUngularis  fuperficlel » rc! 
alterius  fuperficiei  V.g*  Qttadntc»pcnutooe» 
fiixagooe,  • 


Si  funt  triaBgoIaris»?el  tres  anguli  concurrunt» 
Bi  triangulud)  habent  probaliyfr  lic  Pyramis» 
Triangularcrb  cquilatera»  & xqoiangula  angu- 
los fatt^nr  >*qui  funCff  vnius  redi » eX  pr.ly.l.r. 
Cor.vnde  crea  compoliei»  vc  in  Tetraedro  faciunt 
idell  duos  redot  vnde  angulu  folidum  confU- 
tuere^(Tunc»cu  lint  minores»  qui  quacuor  redt. 
Si  fatuor  lint  erunt  -f , ideft  duo  redi  cum  -f*  • 
Bt  io  odaedro ; Sfqafnque  erunt  » ideft  tres 
r4di  cum  ^ vnius  redi.vt  in  icofaedro  erunt  mi- 
nores adhuc  quacuor  redis  » rnde  ad  anguli  folidi 
coaftitueioneai  poterunedeferuire»  ac  Une  fex 
triangula  pqailacera  » 8r  xquiungola  eiTet 
anguli  omnes  in  vnura  folidum  coanenieacetCtniB 
lint  fex,  8e  linguli  «quanc  -f  vnius  redi»  vnde  fi- 
tnul  erunt  , nimirum  quatuor  redos  «qua- 
buoc»  vnde  folidum  angulum  non  conftituent  am- 
plius, 8e  tanto  minds  li  lint  fepeem,  vel  odo  . 

Ac  fi  finc  anguli  alterius  ligurar  eum  mmoi» 
quam  tres  plani  efle  nequeant,  qui  foliduncom- 
ponant»  oportebit  videre  an  anguli  illi  Gmul  lint 
minores  quacuor  redis  angulis » ergo  redtu  «u- 
drati  poterit  deferuire,vt  In  cubo  pro  angulo  loti- 
do»  quia  tret  anguli  redi  non  equant  quacuor  ce- 
dor . Sic  creS  anguli  petagoni,Quia  Illi  nd  fuot  ex 
11J.4.  olli  ~ vnius  redi, vnde  (imulcres  cdpofiti 
facient  ‘^»nlmirum  tres  redos  lncegros»Sr  ~ at 
E ploret  horum  angulorum » quam  tres  vellemas 
componere  cquarent » vel  excederent  quatuor 
redos, vc  io  pentagoni  snguIis,-e^eot  etenim  qua. 
tuor  anguli  nimirum  quacuor  redi  » rade 
angulum  folidum  non  coofticuerenc . 

Ac  angulus  fexagoni  triplex  nonpoceftcoocur. 
rere  ad  angulum  redum  conftitueodom,  neque  al- 
certut  hgurp  habentis  plura  latera,  quam  quinque 
quis  angulos  fexagoni  equae  vnum  redum  cum 
-|-»  vnde  tres  compoliti  quatuor  redos  equarenc» 
angulos  ver6  hepeagoni  tantb  eft  obtuitor » vndt 
tantb  minus  tres  eius  anguli  folidom  angulum 
conftttucot  • 

Quare  poterunt  quidem  alia  corpora  fphpra 
infcribi,fed  diuerlis  fuperhciebuiconftantis  V.g» 
quadratis»  8c  trian^Iis-  Trtangulis>&  peBCtgo- 
nis»  !^c(t.  de  quinus  fuo  loco  cum  pr^didoroa 
corporum  conllttucionefandentur»  non  vident 
hic  locus  de  ijs  agendi  fed  lingulari  tradatu  - 

EXPENSIO  VIII. 

De  corpore  multarum  faderum  in  f^rera 
infcrtbendot 

Ad  cubandam  fpheram  Euclidiaao  modo 
oportet  oftendere  »quod  lie  polEbile  cor- 
pus infcriberefpb^r^»  qu<^  non  tangat  Inc/aijr 
fph^re  fuperficiem,  quod  alio  pado » ac  Euclides 
preftdsimus»  limulqueoftendemus  legmentoram 
inferiptionem » quM  videtur  prefuppoarre  Ar- 
chimede^  fpbprc  cubatio . 


noBL.; 


DE  INSCR/PTIONE,  ET  CIRCVMSCRIPTIONE  SOLID.  Soy 


^PROBL.  I.  PROPOS.  Xin. 

, Infcriicrt  m ffhdfA  conorum  fegmtnUy  de~ 
' itidci4fe rftH(ttI$tcrum  pfams  fuperpctt* 
IfusconflMtSf^vt  foium  tan^int  j J^tem 
iuxta  uhquxs  fufttfictes  alicrius  Jph^£ 
conclhfiC  fupcrfciem . 

e«bibe«tur  Airc»  <{u«  condadic  «liam 
l3  rphamn  KHF  , Br  oporteat  in  ea  Jefcrtbere 
corp*ja  planis  ropcrficiebos  opertam,  quodtaogae 
rHa9r(c6eloCe  Kihf  ruperftclen.  Diuidatarillad 
i^ium  io  duas  partes  quareum^^eiSrdefcribatur 
OVLN  intermedia  fphcra  radio  «alorl.qitdm  ms, de- 
inde io  bac  iotennedia  rpheraovLN.Crgmenta  un« 
gentia  intimi  Tphf ram  conoru  defcribamur  t Hoe 
autem  facild  iiect  li  ducamus  mp  radium  ad  inti- 
miorem rphfrlKFH>dr  et  erigamus  ungenti  LV»8r 
a pundis  v»8rL  ducamus  qnorcumque  parallelos 
OV|  & tL  inuicem  inequites>Sr  per  centrum  fphp- 
rr»  eorumque  polos  ex  prop.d*  Tr.tc.p.i.traofcae 
axis  MQ^.  Nam  cum  rnus  parallelorum  fit  maior 
alter  minor  tangens  vLad  axem  eoru  inclinabit, & 
cum  illo  coibit  in  q^cu  non  polCc  Ipfi  paralleli  efie 
ob  parallelorumi  9c  ideo  radiorum  ipforum  in^- 
qualitatem.  Si  ergoi  puado  Q^tanquam  vertice 
linea  qx  iaceliigacur  circumuerti circa  parallelos 
VO,  8c  LT,  ex  def.  i*  crad^.  14.  deferibet  conum» 
cuius  frudum  crlr  fph^ra  media  okVtN  inter- 
ceptum, & tanget  in  circulo  if  parallelo  fph^ram 
Intimiorem,  re  odendam  . 

Sic  fiat  de  c(teri$  fph^r^  partibus  ducendo  (- 
quales  ipfi  VL»  vt  cR  ln  , fie  defcrlbantur  per  ex- 
trema L,arM  pararalleli  prpdidis  lt,  vel  vo,  8r 
c(tera  fiant»  vt  priCis . £c  fic  agatur  de  reliquis 
rpaiijs  donectV  accomodari  potell  in  femicircu- 
lo  RvLNabaxc  diuifo:quod  fi  fpaelum  refiduum  fit 
minua  > tunc  ducetur  qupeumque  V.  g.  itv,  que 
conu  pariter  dercribct»led  non  contingenti  fph^> 
re  intimioris  ruperficiem»  vtpote,quod  vr  minor 
ponacur»quamLV,  que  tangte. 

Iflii  prpRitis  incciliganttir  fingulorum  Teg- 
mentorum conicorum  bafei»  & paralleli  vo»lt,8t 
cpt.  extenti  fecare 
qooq;  fuperficieoi 
fphere  exterioris, 
& dielxrfbere  eam 
fecaodoex  propofi 
I.Tr.sl.p  1.  pa- 
rallelos maiores 
DsCi&  STA.Dercrl> 
batur  ergo  etres 
quodlibct  FruRum 
coni  moJtilateruni 
c6tiogens»£altem 
quoad  plures  fu- 
perficies, quod  ex-  * 
timp  Tphprf  inclu- 
datur iu  perficit  ta- 
li modo , 

Ducatur  mx  ra- 
dius ad  fph^rp  me- 
di* fiipcrficiem»  & et  tingens  cs  , Per  concaaum 
autem  x,Sc  axem  rp  ducatur  maximus  circulus  cx 
Id.  Traa.s^.par.t.  8e  vbi  fecat  parallelum  vo  in 
1 erigatur  alteri  punao  i altera  tangens  tA»quf 


fingentes  erunt  parallclf.vtpotenormales  cidem 
plano  circuli  maximi  utx  eX7.  traa  »l.  Quare 
per  illas  planum  as  tranfire  poterit . Doa-$  ita- 
que fitniliter  aii|s  ptai>is  per  tangentes  ceteras 
fibifquales  ,vcl  minnres,  quan  Ir» 'aquales capere 
nequeunt  in  circulis  parallelis  fingulii,.lonec  in 
omnibus  fint  dudf  ♦ erit  corpus  circa  quoJlibct 
fruRum  conicum  circumfcriptum  . Quod  dico 
tangere  ad  fimmimfpf)4rx  intMiorU  klhf  fnperfim 
ciem  . 

Probator.  Conicum  frufium  OVtl  tangit  ad 
fummiim  fpb^r^  Intimioris  fuperficic  xbhf.  Nam 
VL  fruRu  reaa  clrcumduaa  formacunqu^  circa 
parallelos  vo,  * xt  gf  raeur  » fed  illa  tangit  in 
pundox.  Ergo  etiam  c^terp  omnes  aquales  in- 
tercepta inter  parallelos  circulos  o V,  6e  tL  fimilj- 
tcr  tangent,cum^riiIiterdiRent  i centro  *i  cx  itf 
lib.^omnium  maximorum  circulorum»  Or  ideo 
ipfius  fphere . Quod  oftendetur  alio  modo . Nam 
per  contadum  e dudo  parallelo  fe  eX  axe  qu de- 
feripeo  , hic  erit  in  fiipcrficie  conica,  quf  pquali- 
terdlRat  Inceruallo  £ eradi|  i centro  c,  8c  axe  fuo 
mQ,  ^ io  fiipcrficie  fphere , quf  , & eodem  radio 
e c diRat  ab  axe  fuo  zm  . (^arc  crlt  parallelus  ep 
io  contadu  cooie^  fiiperficiei  etiam  Intimioris 
fphpr^  KPiB.  Non  pouR  autem  tangere  ali- 
bi , quia  Conica  fupcrficies  cx^ef.i.Trad.>4.re- 
da  VLcIrcumgyrata  contexitur,  que  tangit  fphe. 
rim  fotum  io  pundo  f ex  clFcdiooc . 

Cum  itaque  fupcrficies  plana  circumferipta 
Conicis  ftgmentif.ax  11.Trtd.a4.  non  tangac  co- 
num, nlfi  penes  lineamxi»qu«  tendit  d Q^yer- 
tice»&uogiifphnram  intimam  tantnm  cx  etfe- 
dione  in  pun-do  pTequitur,quod  planum  $a  co- 
tiogat  fphxram  tmiihiorem  XFUt  canidm  in  pun^ 
dn  l,quod  de  ai  ijs  planis  cquai  ibns  fatendum  cft- 
Alia  autem  plana  contingentia  minora  fruRa  co- 
nica» M?  non  contingunt  fiih*ram  iotimam»ne- 
qucipfa contingent,  &tantb  minus,  fi  ca plana, 
neque  contingant  ipfa  fruRa  conica»  qu;  fph«- 
ram  intimam,  auttantumcontiogaut,  aut  nulla- 
tenus comlngunt . 

COROLLARIVM, 

Colligitur » quod  eodem  artificio  pocerunc 
fpharrp  cl  rc u mferibi  tum  conorum  Tegmen- 
ta» tum  corpus  quodlibet  planis  fuperficiebus 
conRans»quod  non  tangat  alterius  rphxr^cir. 
cumimbieotis  fiipcrficiem . Nam  fphxra  rH|s  eft 
Calibus  fupeificiebus  circumdata,  vnde  fi  inter 
rphxraoi  eam  circumdantem  diip  fphxr*  z s pc, 
R-^-xo  intercipi  intelligantur,&  eadem  opeij^tio 
prcRetur  corpus  circumferiptum  non  tanget  am- 
plexantis fphzrp  maioris,  quam  zoc  fiipcrficiem 
i:um  illam  uncum  tangat.  Corpus  verb  conicum 
clrcumfcribacur  eodem  modo  , ac  in  propof. 

& fi  debeant  Tegmenta  conica  adeo  multiplicari » 

Vt  reliaquanc  quantitatem  qualibet  data  minorem 
id  cifictecur»  vt  fequenti  propof. 


EXPEN- 


g^t  tracta 

expensio  IX. 

Vtinfcriftione  circumfcriftient  cylin. 
inorum,  vel  ijttorumcHmque  aliorum  cor- 
forumi  doiuc  relinquant  quantitatem  om- 
ni iota  minorem  . 

CYlinilronim.  «1  Paralldepl  Jonim  corp6ri- 
bul  globofii  follJIt  cirtiimfcriptio,  rei  in- 
(criptio  neceffatijeft»i  cubanda  multa  corpora 
calii  rationia  r quare  boc  loco  naAI  fumua  oportu- 
aamoccafionem  hanc  dodrinara  tra&andi.In  quo 
agitur  de  lafcriptioac  corporum  regularium  In 
Ipfazta . 

THEOR.  1.  PROPOS.  XlV. 

Cuicumque  figura  foliia  curuilinea , vel 
mixtilinea  tot  foliia  infcrihi  poffunt,  vel 
(ircumfitihi,  vt  relinquant  foliias  partes 
omni  affignata  foliditate  minores  , fi 
tamen  eonceiatur  illam  foliStatem  ad 
di  quamcumque  hafm  reiigipi^e  . 

Sit  figura  folida  curulllnea  aacl.  Dico  IIII  tot 
parSlelepIpcda  polTe  clrcumfcrlbi,  rei  inferi, 
bi  donec  relinquant  quantitatem  omni  dau  mino- 
icm . Sit  data  quantitat  z.  quo  fit  einrdcm  bafia, 
gc  Htrel  ad  eam  redigi  poflitjSc  diuidatur  altitudo 

Xh  datlcorporiaacaaintot  partet  donec  paralle- 

Mpedii  malna  omnlbua  tv  fit  minui  quacitate  Z. 
Quod  facile  fiet  fi  altitudo  ax  fiibdluldatur  io  tot 


T V S XXXIII. 

partes  donec  remaneat  altitudo  folidi  XV  • minor 
quim  altitudo  quanutatis  dato  Z.  quae  concwituc 
ciufclccn  bafiSg  rei  ad  eandem  bafioi  reda&a  ut$  ac 
ba(it  EB  • Quadere  erit  minus  parailepipedum  ev» 
^aam  qnanchas  data  z . Sed  omnia  folida  paralie* 
pipedis  cdllantia«qu;  intus  vacua  funtidr  ambian» 
tor  circumferiptis  fuperficiebua  cP»8fcVi6f«X 
isferiptit  hd.&Ho»  & circumdant  partim  intra 
parti  tvtra  corpus  folidum  datum  A^ci » vt  ehV» 
cuiitf  bafia  EH,  8r  KB,  8ri.TKi&  qthcz  conftru^ 
dioQc  squant  i v folidum  primum  • fiquidem  vbi 
definit  primum  folidum  maioris  ambitus  iocipic 
(ecundi  ambitus  rainor»&vnum  intra  aliud  tdip* 
taripoteft»  omnia  (olida  talia  funt  minora 
quantitate  z . Quamobrem  une 6 erunt  minora 
quantitate  z folida  » qua  tantum  circumam* 
biuntavelintus Infcripu  funt  » & corpori  dato 
globofoEAoa  extra  remanent  • vt  citrinfcca  oi7 
EMf  vel  OKO  Euoiaerlnfeca  : que  proximd  dlmi- 
dio  minoraiquam  tota  G^|yE^Lro  locelli» 

turetiam  fi  corpora  folida  circumferipn  anoulfs 
ejrliodricU  confient , aut  alterfiu  cuiuCcoinque 
BgurCf  vt  ex  te  videre  poterit  • 


TRAC- 


TRACTATVS  XXXIV; 


DE  SOLIDIS  PARS  PRIMA. 


De  folidisplanis  fuferficiebus  comentis. 


j^Ifis  corporum  (iiperficicbus,  & cormn  inlcriptibilicarc.mo- 
do  ad  ipfdm  corptxfurn  (bliditatcm  cft  accedendum  . Or- 
dinique  dodrfhsp  cbnfencaneum  luit,  vt  prius  lineas  , Iu- 
perlicies  , fingulafquc  exteriores  corporum  figuras  , quae 
oculis  llacim  obijeiuntur,  aiiimaducrfioni  quoque  prima:  occurrerent, 
quam  corpora  , qux  iftis  inuolucris  conteda  folx  menti  peruios  finus 
admittunt,  de  quibus  agit  Euclid.  1 1.  & ii.  cuius  prxcipiwsj  8Cne- 
cclTatias  propofiiioncs  hoc  Tradatu  exponemus. 


EXPEN=SlO  L 

■ • ■. 

Oe  ParaiUlepipedis  • 

PRIma  inter  fi^furas  8e  magii  obuU  eft 

paful lelepif>e(iiJm:q4a  i obtinet  oppoUtbt  an- 
guio<  «qujlcSjfrnUna  oppofica  «qualu,  eftque 
viluti  fruOuni  tf4bis  paraMrlt«redionibus  abrd- 
Tum.  Cum  ergo  i notioribus  omnis  cognitio  In- 
cipiat I per^uiut  (blidi  cognitionem  ad  aliorum 
corporum  foliduatcsbauriendaS  aeceifus  eric . 

THEOR,  I.  PROPOS.  I. 

^S$ /olidum  parallelis  pLmis  centineaturtO^ 
uerfa  illms  fltna  paralleloff^amrUa 
funi  aqualia  > CP*  pmilU  • 

Sit  planum  rolidum  contentum  paraliei!*  (ce 
planit>nempe  Quatoor  planis  io»POf  sc»&r 
AH.  &fuperficie  luperlori  Af  ioFerioriquecfi* 
Dico  primo  omnia  fLna ; ambitor  effi  pe- 

rolula . 

Probatur*  Tenninaotur etenim  ex  thefi  plinit 
parallelis  fuperficiebus  » idcoque  TcAionet  ipFai 
erunt  parallelf  ex  propof.14.  TraA  i».  Sic  pla- 
num Cb  terminatur  parallelis  planit  Ar,&CE« 
necnon.  8e  parallelisplanis  . cum  ergo 

feAionesiRx  terminent  Tuperficiet  fol. dum  am- 
bientes ipfacx  dcf.jj.Tr.l  erunt parallelogrimi. 
Dico».  Qu6j erunt  atqualiaparallelogramm» 
adoerfa.  Quod  patet:  Namcumaduerrapiaoavc 
ustBe  AD  parallelis  fecentur » 8e  teiminentur»  9c 
pacaUelogramau  EaC|  oportet  nurgiaes  iatucep- 


tos  H6»  CA»  ficut»  9e  *e,  id  eAe  aequales  ex  prop? 

Elem.i.  necnon  ea.l^m  rationecr.  9e  abHcuc» 
9e  ex  HiffrcD  ; funt  autem  quoque  eiuCJem  alti- 
tudinis; quod  (int  inter  pirallelat  arqu.iles  Mc.4r 
CA  > ergo  ex  propof.jy.lib.i  enmc  pualiclogram* 
macquaiia. 


Dico  Efle  quoque  (imilia  . Quii  enim  latus 
cH  efl  squale  lateri  £D»  fr  hc  lateri  ri  r Ergoxe 
CH  ad  Hc.nc  DB  ad  F£  proportionatum  eric : An- 
gulus autem  h aequatur  angulo  £•  Nam  duAii 
ec.  & FD  diagonalibus  diuidenc  bifariam  paralie- 
logramma  rqualla  cc.  & FD  * ex  J4.  iib.  1.  quare 
diagonalM  oCi&GD  erunt  cquales . Quappopeer. 
triangula  ccH.Sr  FBO  eruncarqualu . cum  lacera. 
8c barestided  diagonales  obtincii^qualet.  Ideoq; 
angulus  ■ piabitur  angulo  E • Proptereaque  Ipla 
plana  aduerla  V.  g.  A^  t & »e  erunt  limilia » cum 
confequantur  latera  circa  stquales  aitgulos  pto* 
portionalia . 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Si psT:t'ltltpipeiun  ftxno  feceinr  ptr  du- 
gviios  xiutffirxit  pUmrunt  kifxrum 
JeexhitHr  foUdtsm  ab  ipf>  pUto  . 

Sit  folidum  AB.cuiua  duo  aiuerCi  plana,  et  tC» 
& ID  planqoo  lecuoddm  lioeas  diagocuica  oc% 
• Hhbb  k 


«IO  TRACTATVS  XXXIV. 


&toCtAi(int^  Dieo^jfirJam  Ulud  parallclepU 
dTe « 

Probatur^  Duo  priHatu  «vad  fapfrius»  te 
OiCD ioferiiu hibenc  plaaa  fimiiia  ma^mtudme. 
St  aultic4idioe  f<]uaJi«  • Ergo  exdtf.  ^.Tr.||, 
A'aat  jonicem  C9ua!l<  . 


Pitetaucem  Prifmata  obtinere  plana  (tmllia* 
Quia  criagulacCA  huius  t&HCC  alterius  funtC' 
«jualisi  & fimiiia»  9t  alia  duo  triangula  vio»  Hr  P KD 
oppofita  Hmiliterarqualia»  Hmilia^uefunt  ex  pr. 
14.  primi»ytpotr,qux induo  diuidant  parallelo- 
gramma  fimiiia»  & «qualia»  vt  fupra  oftrnfum  eft» 
Keliqua  verb  plana  aduerfa  iam oAcofa  funt  «qua- 
lia» Be  limilia  oe  plano  AD»Sr  ae  plano  cij  planum 
verb  PDCC  eft  comune:  Ergo  prirmata  erunt  pqua- 
lia»  8c  fimiiia  cead»  8e  cBC0|  cum  cooftcot  planis 
xqualibiis»  8e  fimilibjtf . 


yt  EoadsuiraproportJonitQr  Asad  ei  argumen* 
tandoexAf  to  it^  quoque  sc  proporcioucoi  dicit 
id  en. n A» ad  At  . Qiaareeiiam  hoc  planum  hc 
eAtfimilc  plano  rv»Sr  (it  dtcas  de  plano  cH»  quod 
eademrationeaiSuTvIaturDlino  »1 . Propter  hoc 
St  reltqqa  plana  iducrfalfils  cqtralia , 1* fimiiia  ex 
prOpot.  6.  bnius  in  parallelepipcdo  conftru^o 
gittoc  «qualia»  & fimiiia  parallelcpipejo  d^  cu . 

THEOlf.  Jll.  PRDPOS.  tV. 

StiiiiiptrJUle^lftilitfuptr  etJtm  tdtcon- 
IUtuln,&  eademaluiudme  pr^tdiu , ^«a> 
fuM' mji(itnies  Imid  in  eafdem  rcSlas  li- 
netis terminent,  funt  inter  f e tequtlU. 

XJbcinto^diin  pir<irel»|>ip«i>  akd, Ir.KD, 
liceadfcDt  Si  innftemMiabafi 
tinrc  cii&  ck,ru,te  ri>  Src.  Tn  eandem  reftd  ei 
tumindt ; Dico  hcc  paiallelepipcdi  effc  xfialU. 


PROBL.  I.  PROPOS.  III. 


A dxtd  rtMd  Uftea  dato  foltdo  pdrdlleltfii- 
pedo  fimilcy  fimtlitertjue  poftim»  paralie*^ 
ifptpedum  defcrihtre . 


DEbeat  l data  linea  ac  deferibi  paridlelepipe- 
dum  datoparalleicpipedocofi«iilc»fimil2* 
Cf  rqoe  pofirum . 

fut  «d  pundum  A angulus  folidus  ex  f *Tr. 
«quale  folido  angulo  a » ita  vt  tres  plani  anguli 
apud  A fine  «quales  tiibus  angulis  planis  apud  t } 
deinde  ex  la.  Iib.fiu  £lem.  fiat»  ce  ad  EC  ita  fit 
in  proportione  ad  aliam  quidam  v lacus  Ai;fiarqi 
linezv  «quale  Imus  r a.' deinde  fiat, ve  eo  ad  er» 
ita  proporc  ionaaum  iit  Utus  af  ad  aliam  quandi  x 
cui  fiat  «quale  Al»  habebitqueexe^iia  ai  eam  pro* 
portionem  cum  Ai,qu«m  EU  cum  ec  .Reliqui  verb 
lacera  adueria  Ulis  fiant  «qualia  »&  paralleUfir 
compleatur  parallclcpipedum  t Quod  dico  cfie 
fimiie  parailiUi^lpedoiM;»  Bc  fimUiter  ei  pofitum . 


\ 

\ 

k 

A. 

g ^ 

Probatur»  Quta  fingula  plana  parallelogrtm- 
mi  fiogulis  funt  fimiiia  ob  «qualitatem  angulo» 
rum»  8c  laterum  proportionem  eandem»  fic  angu> 
Ius  CEC  cfi  «quale angulo  fASifir  latus  icciurdcm 
proportionis  eU  lateri  bC|  ac  latus  ab  lateri  fa  • 
quare  ex  def.  t .lib.r^iCrunt  hf c duo  paralletogram- 
ina  cc»  Be  Fp  fimiiia  » Be  idem  argumentum  e(l  de 
parallelqerammo  hc»  At  is  ob  angulos  «quales  tx 
cogfiruaione  asc»  & f AS»Ar  lacert  proponiona- 
lia'!  quia  enim  Eceft  ad  to>  n ab  refertur  ad  AF»Ar 


Probator . Nam  ex  tf.  lib.t.  Elemcnt.  paralie* 
logramma  oapb  » Bt  eePe  funt  «qualiaiCrunt  abla* 
to communi  crapexio  AoPr «qualia  tria^gui^  oea 
^PFB.qus  Be  fune  «qutlia  triangulis  aductfii  mx» 
8r  LCHi  vtpote  refi  iua  «qualis. trapeti)  Hicoab 
equalibus  paralie logrammis  aduerfis}  fic  xf  4qua» 
le  BBcfiablicorefitangulo  lAComuui-Quacccut 
drpianqm  ohsk  ficsMualepUnoai  ah.At planum 
oECB  pUno  OFI F pribnau  BX»  Ar  cH  conclufa  dl* 
^is.planis  erunt  «qualia  es  defin*  addatur  etg^ 
vtri(q{  commune  folidum  trapex  ji  claufum  ^fco» 
erttqi  parallclcpipedum  APCBt  «quale  patsUcU* 

pipe^CDEF. 


COROLLARIVM. 


Hinc  emergit  modus»quo  fscild  aliquod  paral- 
lelcpipedum  «quale  io  bafi»Ar  In  altitudine» 
fed  dilHmilis  pofitionis  ob  inequales  angulos  si* 
serius  anguli  ad  eandem  poficionem  reducas  nt* 
mirum  faciendo  eofdem  angulos  fuper  eidem  ba* 
fim  imracadem  alcicudioeaiiGe  par^lclcpipcdum 
H K c o reducetur  ad  parajlelepiptdom  E 1 o R ; 
fi  pro  angulo  aap  fiat  angulus  Ecp«lt  pro  angulo 
AOC  fiat  Bcc  angulus . 

Quod  fi  detur  paralleleplpedum  fquslis  quidem 
fed  dtfliaitiii  bafis  ob  angulos  parallciepipedo  in* 
•quales  i fed  omnino  ciurdeoi  ilticudinisieqdeiR 
modo  ad  fimilcm  bafim  reducetur  t Nrmpe  intrf 
eaCdem  psralltlas  eb  » fr  opmucaodo  anguloa. 
SicparaUclapipedi  aKuo  bsfis  ftstiutur  hcok  «* 
qualis  bsfi  ixDi  < fed  difimiHu»  angulorum,  ad 
boc»  Tt  fiacfiroilisbsfiixpi  tOppottcbiitrabcrt 

latera  qc»ArKD|iu  quod  cum  cp  faciant  eofdem 

iguios  hoeq)  modo  sotiun  paralUUpip^um  xqu^ 
Ic  iam  altari  quanticaU»  ^ ftiaui  IIU  «quale  in 
•aguliB. 


THEOR. 


DE  SOUDIS  PLANIS  SVPERFICIEBVS  CONTENTnS 


mOB.  IV.  PROPOS.  V. 

Snlid4  fifcr  f4miem  i4fim 

Cf*  in  eadem  alutuiine^ejuth- 
fum  inUpentes  hnea  non  m ^fdem  collo- 
eantier  refhs  limis » inter  fi  funt  aana- 
lia. 

Sint  duo  ptrallelfpfped«  Af  bp  i 8e  ootf » <]uo- 
rum  b«fi  eidem  pUoar  bp  intiflane  latera  BA.<r 


■p«»rc.e.  licet  in  dinerrit  psrjilelii  DC 

tcrinineac.  Dico  tdhuc  AHF|8co‘‘«f»«cfe 
ce* 

\ DO 
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y 
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Probator. 

V K 

Quia  (roduRIs  parallelia » ita  et  fe 

liicerreeent  in  r»v*  o,  q puoAla»  Ir  dufi»s  iatrri* 
bua  pond-icia  afiud  paralfefepipedum  ovtp 
per  lofiflenuf  redi  <t  i>undat4«,  qor^  «rit  »<]ua)c 
parJIcie^jpedo  aKbp  ee  prfcej.  qaod  hoc  duo  Ai- 
per  eandem  baiim  BP  iofiftanc.  et  eorum  lacera 
BC  PV»8rfit  drcft  iacardem  parallela*  termineoc 
nempe  in  fic  KTt  Ar  kL  cerminar  In  ta  . Rur* 
fua  hoc  paralklcpipedum  modo  fidum*eril  fqua- 
le  ephibito  alteri  DCBP  » qubd  rjuoque  eia*  lacera 
oondiaca»TC  PV,8rBT  eijrdem  parallelta  lGin||. 
^oci  vc  faciunt  kH  i fr  Pc  > fr  £c  de  a|i/i . Er^ 
duo  parallelepipeda  exbibica  parallelepip^o  rlTe- 
4o  eidem  ovtp  erunt  arqaa11a>  8e  confe^ucnur 
iouiccm  . Quod  veib  puo6tata  latera  faciam  pa> 
ralielepipedum,  patet*  ^ula  Io  parallelarum  com- 
munem loterredionem  cerreioeat,  vt  ficia  eife 
^mlibcccomprcbeodcre  poceft . 


redam  conuenienc  htera  bd  » & db  ob  angulol 
v<]uaJci  Cf>B » Af  BDc  ex  II.  Iib.i.  comnlcaeor:]ue 
parallelogrammum  aHip*  qubJ  puterit  fieri  ex 
prop.s4.  lib.d.  cttmbafei  nigre  rmc,V  ps^ualeJ* 
d fimilea  quoque  ob  «quales  angulos  t Deinde 
lupereat  compleatur  cocum  parallelepipedum,  vt 
Ttdea,  ducaturque  planum  VMlt  per  diagonio5,  8c 
ex  propB  .h.  erit  diuifum  cotum  parallclcpipedum 
in  doo  priAnaca  f qualia  TAi^Af  epL*  Ac  etiam  et  ex 
pr.eadem  colligi  poteft  priAnata  veo  * Ar  vio 
lunc  *qualia»obf  qualia  trilgula  VMO,v<^,quibuS 
fune  * planaque  hbvm  pquale  plano  qpeo*  8c  Q.ecH 
rquale  plano  ooem  j planumquc  Vhco  commune 
Ttrifque  prifiiMubut  • 


Idem  dicas  de  priAnate  obl»  Sr  oGl*  qn«  Item 
funt  «qualia : Si  ergo  i priAnatibus  migoit  Vai^ 
d vti.  (qualibus  auferas  primo  duo  prifmata  «• 
qualia  minora  veo  • Ar  eao  illud  ab  illo  alterum 
ab  altero*  Ar  rurfds  duo  alia  pnAnaca  rcliqoa*que 
icem  Aint  (qualia  OBL  * Ac  oct  hoc  ab  lAo*  aliud 
ab  alio»  rehqoa  ablatis  (qualibus  remanebuntg- 
qnaJia*  et  erant  pnds»  Af  Ac  parallelepipedum 
AB  remanet  equaleparalJcIeplpedo  Obmx  Aaperp» 
quales  bafea»  kd  dinerT(  6gur(.AfAtb  eadem  alti* 
codineeonAiruta»licec(quaiiuin  angulorum.  Sed 
parallelepipedum  oq*a  cA  (quale  parallclepipedo 
A Bmn*  CUIUS  baiiscA  in(qualium  angulorum 
baADcrciuxta  Coroll.  prop.9.  ErgoparaJlelepi* 
peda  habentia  baiesfquiles»  iicet  in(qualiumaa> 
gulorum»  8rdiff.‘rentis  Ajur(,Braldcudines  (qua* 
leSiAinc  quoque inuicem  (qualia. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  VII. 


THEOR.  V.  PROPOS.  VI. 

SoliJd  pdTdllelefifedd  fitpcf  aqudies  Ifdfes 
contiitMtd^  O*  aqudlts  dltitudinis  aqua- 
Ita  funt  tnuicem  • 

BAfes  «wales*  qu«  exibcattir,  eel  Aint  dluer- 
f(  quidem  figurc^r  lofqualittm  angulorum* 
vel  funt  omnind  cioldem,  eel  funt  dinerte  figur«* 
fed «qualium  angulorum.  SI  Aint  oronlnbAmi- 
lis*  Ar  «qualis  Agurc*  M iam  patet  ex  propof.4.» 
Irf*  ideraenim  efl*qabdAc  «qualia omnino  *Ar 
Amiiis*  Ar  quod  eadem . QitcAio  ergo  eft  diffe- 
rentis figur(,  qu(  A efi*8r  iu(qualium  angulorum» 
et  funt  • DB  p,8r  Aa  mn  reducetur  ad  coAif  angulos 
ex  Cor  pr.4.  ec  op.Ar  fuper  eam  Act  parallcicpipc. 
dumeiurdem  altitudinis*  vc  cft  Aaoq^parallclepi- 
peduaD.quod  ccic  «quale  exhibito  ioxta  ibi  tradita. 
Collocemur  ergo  bafescB*AfBB  «quales  »Ar  iam 
Aowlniai  aoguiorum  iaH  modo  * ec  in  angulo 
o (c  tangant»  Ar  latera  co  * ^ DO  ia  eoam  reRam 
coaBeoiaac*Arfiaat  rcRa^.  Naaa*  Ar  ia  eidum 


Si  /olidum  p4f^lel<pipedum  plano  ficetur 
aduet fit  f lanis  parallelo,  e' it  qmmadmo» 
dum  hufts  ad  ia/m;  ita  fiUdum  ad filtilu, 

VSque  modo  egimus  primo  de  proprietatibus 
paralleleplpedorum»ex  inie  deillorum  ere* 
diooetAf  conArud  onCfArcan  letn  >le  eorum  (qus* 
litate.  Ar  inequalitate,  oiododc  eorum  proportio* 
oe  agimus . 

Sic  itaque  folidumparallelepinedum  aCto,qiiod 
plano Ms  fccctur  parallelo  aducrlis  plania  ca  » Ik 
DB  • Dico  • quod  Acut  baAs  NC  ad  balim  M<s 
ita  folidumAi^rprimim  baAm  conAitucum  ab- 
CMiid  foliium  Aiper  alteram  baA.n  ercRam  b*mo. 

Probatur.  Quiaiuefl  prtma quantitas  sd  fe* 
cundsm  • et  tertu  ad  quartam  m proportiooe  ex 
p.  dcf.  tr.p.elem.  cum  pr>m(.Arcerti((qu^mttl* 
tiplicia  a recond(.  Ar  quarc(  (qu^  multipltc.but  ia  , 
qualicumque  mulciplicaciooe*  ecl  ena  deAciuot# 
eel  eoa  (qualia  funt*  eel  eoa  excedunt . 

Sit  ergo  prima  magnitudo  baAs  mc  Cteaoia 
altera  baiia  mo  tertia  parallelepipedum  abcm 
quarta  parallelepipedum  bbmdi  Bmlcipliccmurm 

HbUi  > pti- 


/ftt.  T R'A  C T A T 

priinamaugiiitadincmt  onnp«  bafim  cn  in  bafeS 
^ual«s>&  raeUmusTuper  easeiurdcm 
dtitudiois  pjnllclepipeja.  <)ti9  cqualia  crnntpa- 
nllrlepipedo  aecm  e»propof.  4»&  T*b*  Sic  fe» 
cun  iini  naignituJinera»  nernie  bifim  «o  mul-^ 
tipjicemuSi^acUmurque  ci  bafec  i. 


VS  XXXIV.*?  ’ 

dum  Tupcr  »k  , vel  qu«  cft  •«»  lem  foper  ^ • 8r  taifi 
tx  prrcedtn^^  .p^rqC  patet  . qu%J 
pcdum  rupei*  bafi'^!  eit  jr^uaie  j^railefcpi» 
pe^bfuperbafifP  A . V«ide 

' . -.4  ■ 1? 
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St  fuper  caf  parallelepipeda  «iufdemafcit«dinrsf 
nimirum  zi^ualia  quartz  magnitudini  | Sr  paralie* 
jcptpcdo  KiMO  . Cumcrg9  *nnc  irqualeS  bafci 
t.  II.  llt.  iV.  jiogujx  ba/i  CN^  Sct.2.  Ht^u- 
Ix  baGNMBO»  fi  irt  muicipllccntur.  vt  oisne$ 
bafet  U tt.  111.  IV.  cum  iCN'»  idefl  nH  euadanc  x* 
quales  baGbui  |.  x.|.  cum  ho  bafi  aCccmis  . 
i lefi  5N  ptrallel(^rammu0| . EtiafnparaUelelipcr 
da  l.j^t  llt.  IV»  CB  tertia  magnjtudo  xqpd  * adpri* 
ma  mBgtiitudobanum  Tuarqii  1. 11^  liL  l.VrTnul- 
ctplipata»  idcA  paral^epi/fedumME  fquatur  pa* 
rallrlcpipe^s  l.  2.  Mp  quarta  magnitudo  xqu^» 
acfectioda  baiiomi.  B.|.  mnlcipfipata.idefi  patab 
Idepipedo  xk  cx  prop.4.Ar5.h.rtiin  paralleJepip»» 
dom  nx  fitxquafis  balit  bn  bafi  N|,ftxquilu  al« 
tiittdims  paralie  epipedi  Mz,  '' 

£cce  quomodo  fi  xqqualei  fint  magninidtfiet 
«qualis  quoque  efi  multipiet  primx.  Se  terei«,«c 
fecoodx.fir  qnaetf  . Verum  Ct  minor  nebaGapre* 
mz  multiplex  MH.quam  bafit  NL  fecundx  magni* 
ttidinis  multiplex,  talis  quoque  erit  tertia  rdpe* 
ftu  quarte ) otmpc  pan)lrlqaipedorom  « Sic  mnU 
tiplicata  prima  bafis  producit  balim  |.  ii.  ii|.  IV. 
jninorem.qoambaGs  1. 1.  parallelcpipedum 

quoque  BH  nempe  tertia  quantitas  AECM  , vt  pri* 
ma  bafit  multiplicata  , producet  parallelepipe* 
dum  minus,  quam  parallelepipedum  bl  ex  multi* 
plicatione  quart^  magnitudinis  parallelepipedx 
CBMD  confurgens  . 

Et  ecce  quomodo  multiplex  primae  > nempe  ba- 
fes  fimut  rqmntz  MH  vna  cum  parallelepipedis 
fitnuJ  Tuniptii  kh  multiplici  tertiat  Gmul  defi* 
ciunr,  bafes  nimirum  a balibus  multiplicibus  fe. 
cundz  Nr,.  te  parallelepipeda  i parallelcpipedb 
bus  mK  .roulciplicibus  quarc«  magnitudinis  ..  Et 
idem  diicas  dc  augmento . Quapropter  eandem 
dicent  propDffiontm  bafit  c N btQ  mo  » licut 
parallelcpipedum  aecm  conflitutum  fuper  pri- 
mam  bafimcM  paraltciepipcdp  c*mo  coofiicpM 
fuper  fecundam  baiira  mo.  ^ 

tHEOR.  Vn.  PROPOS.  VIII. 

’•  r:  • 

Far4llf^eptpeda  fkb  eadtm  kltitudinc  ctmHh 

tuu  fm  inttr  fepVtbafcs*  ' 

Sit  folldam  cuius  bafis  a .die  folidum.  culuf 
bafts  RB.quarro|ida  fidt  eiufdem  aliitsdliiif  ; 
Dico,  ruurn  frofvtmewefrmbtfts  a ai  bafim  an. 
. 9tJoiUM  -'inf*TAadJMidmitfupm99,, 

Quod  vt  probetur  fuper  Redames  ex  4tdib.f. 
bafis  ILO  fiztuacur,  ita  angulata . vc  bafis  Bs.tr 
«qoaltsbiG  A,  erigatarquu  fuper  eam  paratldle* 
^ipedora  «r  cinfdciD altitudinis. ac  pacallelcpipc- 


Oftenditur  propofitio  . Irtfe  habetparallelc» 
fipfdum  Rridpnallelepipeduro  ax  ipfiannexui^ 
/t  faciens  vnum  parallelcpipedum  inttp  nralz 
cum  ipfo,  ac  bafis  bo  ipfius  %r  ad  bafim  i%. 
ex  procedenti  propof.  Sed  parallclepipednm  IT 
efi  zquile  paralldepipedo  A . ficut  * te  bafis  Bta 
i>afi  Ipfius  A . Ergottaeft  parallelepipeduoi  a ad 
paraUelepipedtiinx«,vt  ba^  a ipfius  adbafioifft 
^arallelepipcdi  Jtz . 

THEOR  Vnl.  PROPi  14 

Similid  foliia  ftrJlcUp:btA* 

/ntriplieittt  ratione  hemoloiprum 

Uiernm  , 

Stni  fimilla  paranetcplpeib  TtiPN  ex  def.  j.Tr. 

1).  planis  fimilibus  conclufa » ideoque  ei  lanl 
bafes  «c^^u^usifc  TH  alterius  fimiles  fint,tr  ba* 
beant  homologa  latera,  fiiquc  nV  adhK  vtNr  »<f 
pc.  pico '4  fMtbcre  proporiiantmtatfrtirn 
^X.VflNiiad  Nc‘ #ri/»lic4f,ni.  quam  explicaul^ 
mus  cxpenr.5,trafi.9.part.i. 

Parallflcpipeda  fc  tangant  in  angulo  K.lta  vt  li> 
vnam  reftam  conueniani  latera  mn,  tf  MQ,.  8e  la- 
tera hn>&  Nc,  quodpb  fimilitudincra  bafium  ej 
contextu  prop.  ip.  lib.t.  eueniet»  fiquidem  a^gul/ 
ad  verticem  n erunt  «quales:  Deinde  compleat^ 
bafis  is.t:  Tuuer  bafim  fit  parallelepIpcduBfisfi 
dcmaltitudinis  XI  > aC  Tl.tr  icem  fiat  fxperbj* 
fim  nigram  XetEruotque  quiiuor  parallelepipeda. 
nefnpe  illud  eredum  fuper  bafim  Th  aliud  fopet 
bafim  NB.tertium»  8f  quartum  habentia  bafim  cx. 
quorum  quodlibet  fuo  collaterali  erit,  vt  bafis  ad 
bafim,  cum  fint  eiufdem  altitudiolfttcbafim  b*- 

beant  continuatam . & idcp . vt  latus  ad  Utos  bs- 
fiumzqup  alumna. 


• Prob.  LMaiNt^obEnUinJioembaCiimiUdi 
piopncioann  ijfwa  t>*  ideoque 

pmMtMi* 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVPERRCIEBVS  CONTENTIS.  e,  i 


permutMfidot:^  erit  ad  NK»Tt  Hifcd  Nc.At  ex  l.I.tf. 
quam  proportioocm  dicit  latvn^lj^ 
lam  didt  parallclogramtnam»  feli  oafis'^^  ad  ^ia 
M»>8rqtiam  latmpiN  ad^c  Iatu*»cam  dicit  N»  ba- 
iit  ad  6«  nigram  bafim.  Veriimex7'  h«  quam  di- 
cit HT  baiftad  bafimNi  eam  rficic  pafallele^pc- 
dum  I T fuper  ht  ad  paraMelepipcdfi jct  fupet 
quam  dicit  bafit  Na  ad  bafim  nigram  cx, eam  oicit 
paralleJeptpeduffl  xi  fuper  Ni  adparaiielepipe* 
dumNx  fiiper  Kc>  fcquamdicit  parallclepi^dum 
XI  fuper  iN  ad  aliud Nx  faperox»«atn  dicit  im  al- 
tera bafis  eiufdem  ad  nigram  cai  eX  7.  ^ 

quam  dicit  HMbalis  ad  CM  nigrami  eam  ipfam  di- 
cit HN  id  Na,  tt  cbnfequenter  latni  mN  ad  Nq.la- 
tos  j ex  hypotheC  • Quare  & eamdcm  dicit 

bafit nigra  na  ad  bafim  nigram  Q$i&«onfequcn- 
ter  parallcleplpedain  NX  fiipcr  on  ad  paraliclepl- 
pedum  NP  fuper  gQj  ••  i 

igitur parallelepipedum  wi  fqperfB  dicite^ 
proporrlofiem  ad  parallele^>ipeduim  np  fuper  baitni 
GK,  quam  Jatas  KTradNX  latuajfed  0^  iro- 
mediatam,fed  triplicata,  oenape  ter  repctiu.  Nam 
parallelepipedum  f fuper «r  diciripfmpropof- 
cionem  ad  aliud  xi  fuper  ni,  fif  eccc  prima  repcd* 
tio,&  hoc  ad  alisd  hx  fupeC^^rfi  CdTUS  altera  bafis 
eft  CM,  Bc  ccce  fecunda,  & hoc  tandem  fuper  mc  ad 
parallelepipedu  Np  fuper  bafim  q®, cuius  aleeraeq 
ct,8f  ecce  tertia  repetitio.  paraJlelepIpe- 

da  habent  literumlV  ad  Nk  rationem* 

#cr  tcrcooiiiiud  rcpcciei,quod  erae  oAeodeodum , 

COROLLARiVM. 

EX  hoc  fit  manifefium  «quod  G fuerint  qu«^ 
tuor  red^  Unce  proportionales , vt  eft  prima 
ad  quartam,  iti  cfie  folidum  fuper  primam  ad  fo- 
lidum  fuper  fecundam  Gmile,  GmtUterq;  poGtum; 
Quia  prima  linea  ad  Quartam  habet  rationem  tti* 
plicatam  ex  defio.lib. i;,  rc  folidum  habet  ad  fo- 
lldum,  & hinc  etUrn  dl,  quod  obtineant  duplica- 
tam rationem  f>aGuni|Cum  bafca  fine  prima 
ad  tertiam . 

THEOR.  IX.  PROP.  X. 

p4r4llelepil>fdorum  b^fis  , O* 
altitudines  reciprocantur  j Et  quorum 
/olidorum  parallelepipedorum  bafeSyO* 
altitudines  reciprocantur  illa  funt  a* 
qualia  t 

S Olida,  qop  exhibemur  «qualia,  fi  non  funt 
quiinguia*  reducantor  prius  loita  Coroll,^ 
propof.p.  ad  «quales  angulos  i & cane  exhibean- 
tur. 

Sint  Itaque  duoparallelepipeda  qualia,  nempe 
Toum  fuper  bafim  At,alteram  fuper  bafim  nigram 
DB  «quUguia,qiie  fint  inequilts  altitodinis . De- 
matur altiori  pcaicicudocDMualia  minori  alti- 
tudini Ep,  8e  fiat  parallelepipedum  depreffius  fupra 
bafim  nigram  dH  nunc 
ProgrefT.  L Probatur  aflumptum . Parallele- 
pipedxm  fuper  bafim  a&  cft  pquale  altipri  paralle- 
lepipedo  CH  fupcT  bafim  BH,  Ergocx?*  lib.J* 
eodem  modo  in  proportione  fe  gerunt  eidem 
parallelcpipcdo  dcprefGorl  cH,  Sed  paraJklepipc- 
ducH  eoedius  dicit  eam  proponioocdeprelBori 
CB,quam  bafis  01  bafi  c«  el  8.  huius  prop.fc  ba- 


fis G«  alcej;/  bafi  CU  eam  proportionem*  quam  al. 
titudo  po  ilcicudini  oc  cxi.lib.6.  Ergo  ita  erit 
quoque  parallelepipedum  euedius  cH  parallelepU 
pedoucj  relut  altitudo  cd  altitudini  dc  . 


Proflr.  9.  fed  vt  folldnm  ad  folidum»  Ita  eft  ex 
propot.8.  huius  bafis  ad  bafim,  fi  fblida  fub  eadem 
altitudine  exiftant . Ergo  ita  erit  bafis  ai  ad  ba- 
fim DH,  vt  parallelepipedum  ap  fuper  ae  ad  paral- 
lelepipcdum  fuper  dh  eiufdem  altitudinis » qn« 
eftc9.  Sed  vt  dixi  in  principio  probationis  pa> 
raJlcIepipedi  ap  fuper  At  ad  parallelepipedum 
depreffius  cH  fuper  DH  ratio  eft  illa  ipfa,  qndm 
parallclepipedi  euediorit  en  fuper  i>Had  idem 
deprelfius  folidum  Cn  • EcS®  illa  ipfa, quam 
habet  aJcicpdo  do  altitudini  oc*vcI  «quali  cx  con» 
Rrudione  altitudini  Pi,  vt  probaui  in  primo  pro- 
grdTu.  Ideoque  reciproci  Afc  bafis  erit  ad  sh  ba- 
fim, vt  cn  huius  altitudo  ad  tf  altitudinem  alte- 
rius . 

Pcogr.  I.  fccundapars  . Nam  dato  parallele- 
pipedo  fuper  bafim  At,  qu«  fit  ad  bafim  alterius 
nigram  dii»Vc  altitudo  od  huiucad  altitudinem  ps 
alterius,  & altitudines  fiat  ineqaates.abfcindacur 
altitudo  ®o  io  c,  & fiat  pqualis  DC  altitudini  ip. 

Prob.pr.ita  eft  altitudo  cCad  oc,  vel  aquale  tP, 
vt  bafis  EA  ad  bafim  dh  cxThefi.  \fe  verd  propor- 
tione refertur  bafis  CA  ad  bafim  DB.  ita  folidum 
fuper  At  ad  folidum  ne  fuper  bafimDU  cum  pqua- 
lls  fint  effedi  altitudinis . 

Progr.  ».  Ex  alia  autem  psrtt , vt  eft  altitudo 
CD  ad  alcitudigem  dc»  ita  eft  bafis  ad  bafim  ct 
ex  u lib  6.  Elcm.  & vt  bafisci  ad  bafim  ci,  ita  fo« 
lidum®H  fuper  ctbafioi  adfoliduiB  fuper  ct  al- 
terare bafim  ex  7.  huiusj,  quia  funt  eiuTilem  al- 
titudinis ; Ideoque  iam  eidem  parallelcpipcdo  ch 
fuper  OH  bafim  duoparallelepipeda  eandem  di- 
cunt proportionem  ae  bafis  ad  Dubafim,  paralle- 
IcpipeduraAP  fuper  bafim  At  ex  1. progr.  &paral- 
Jelepipedum  ®h  fuper  dh  cX  s.  progrefi*.  Ideoque 
cx  7.  lib.j.  inter  fe  erunt  equalia . 

THEOR.  X.  PROPOS,  XI. 

Si  tres  recla  proportionales  fuerint  i rj^od  tx 
his  tritus  ft  folidum  parallelepipedum 
x^uaieefl  deferipto  d media  linea  paral- 
letepipedo  t ijuod  tcjuilalerum  ijuidcm  ft 
in  fet  x^uiangulun  veri  praMllo . 

Sint  date  tret  ttSf  a>  i,  c>  & ex  illis  compo. 

nantur  parallelepipedum  NOiin  quo  media  n 
pqualit  Iit  No.  Ex  qua  huic  pquiangulum  aliud  pa. 
tallelepipedum  conftitaatar  , H > cuina  omnia 

latet, 


tfi4  TRACTA 

Jiten fiat (^aa!ia medi( B 
Ultpifedum  tfi  4<j^4ltmwtt*  mhus  iMit  fmi 
tcntirH8$m 


Probatur  tx  cts^bd  babeaoc  biHm  tx  bafi  ot» 
f qualem  ex  14  lib.tf»qu6d  vx  baftt  contineatur 
fub  media  b»  atoD  fub  excremit  A»&cex  elTec- 
ti  one.  £t  etiam  ex  eo  quod  babeat  altitudiof»qD^ 
menfurauir  pua^ata  vt  ad  angulos  redot  ab  V 
cadente  in  L aKitudinl  alterius  perpeadlcalart  ok 
pandata  in  I angulos  redos  eficiente  dtmetjec 
zqualem  . Q^d  enim  perpendiculares  pundatar 
Vj  6r  o fint  atquaies  patet  ex  ttf.  lib.i.  quoniam  an< 
gulus  N eft  xqualis  ex  rlTedione  angulo  s>8f*Kt  9e 
L redit  bafii  rer6  ex  h/potbe(i  Ysbafi  No  eft 
quJistquare  triangula  koN,vsl  pqnalta,  bldco 
bafes  10»  fr  VI . 

Cum  ergo  bnc  paralleleplpeda  habeant  bareiiflr 
altitudines  squales  ex  ti.  huius  erunt  squalU  • 

THEOR,  XI.  PROPOS.  XlL 

SiJintquAtuof  lintd  continu}  proporthmJes 
parAlUlepipcdum  fub  quadrato  vniustx^’ 
treiHte,  (r  •liitudine  slttrim  t!i  dijutde 
cato  mtiiit  proptrtioiidlis , extrttu 
iafim  fuhflernerui profinquior  r/? . 

Slot quatuor eoodood proportionales  ex prop. 

s*Tr.if.AtB|C,o.  Dlroparallclepipcdura 
XB  feilicet  ex  ir,  quadrato  ex  Ai  & altitudine  9 
eCe  squale  cubo  AO  cx  B.  Vel  fi  maius  parallelfr^ 
pipedum  ex  quadrato  D>fr  altitudine  A lioc^  squa- 
le cfie  Cubo  cjrqoadrato  lines  c* 


Probatur.  Quoniam  quadratum  er»  ex  a efi  ad 
quadratum  oI>ex  B>  rt  a ex  2iJib.5.obfimi« 
litudinem  eorum>  Idefl  ex  ii.trad>id.  vtiado» 
fc. 10  f qualis  tpfi  s ad  Hr,  erut  UUs  duobus  folidia 
bafes  aJejeudibus  reciprocd  proportionales  . Va- 
de cx  ipfii  a quadratoi  gr  d altitudine  confiitutum 
parallelepipedum  erit  squale  AO  cubo  credoes  i 
ex  10.  buiui . 


r V s XXXIV. 

THEOR.'XII.  PROPOS.  XIII. 

* Si  fint  qmnque  liitu  conlimi  profortit- 
luln  purtlUIepipedum  ereflum  ex  qu*- 
drato  vmm  exireitue  l*mquam  h^R , CP* 
dltiludine  editrim  tequ*mr . Parallele- 
pipedo  eteBo  ex  quadrato  fecunda , O' 
aliiiudpic  tertia . 

Slntquinq;  rondnni  proportioiulet  «,i,CiD,x. 

8rex  A qnadrato  eleuetur  piralleleplpedu  ad 
altitudinem  x»  dex  1 quadratOt  d altitudine  c 
aliud  cooAituatur.  Dicoeaeiresqualia  • 

Pr.  Bafis  Aefl  adbafimB,rtpoteiqaod  fint  quadra* 
ta«  d ideo  fimilia  plana » n a ad  c tertiam  propor- 
tioaalem*etanccmAadcfic  e(lc  aleitadobuitw# 
cuius  bafis  b ad  x altitudinem  eius » euhu  balis  a » 
ergo.  BaleSfd altitudines  reciprocanittc.  Ergo 
€%  prop  .10.  h.  erunt  paralleleplpeda  squalia . 

COROLLARIVM . 

HIoc  aotem  etiam  eft » quod»  d fi  parallelepU 
peda  non  obtineant  bafes  cx  a » d • quadra- 
tae » led  ex  qoocumque  alio  rtdangulo*  iummo* 
do  fint  redaogula  firailia,  d fimiliter  pofita  idem 
fequeturpqnia  etiam  bafis  AadbafimBcx  prop.xi. 
iib.fi. cWt  vCAadc*  vtsutem  Aadc»  fic  eft  calci* 
cudo*  cuius  bafis  • ad  altitudinem,  eius  cuius  ba* 
/k  A*  rode  cum  reciproes  lintbafca»  d altitu- 
dines erunt  sqnalia  paralielepipeda . 

THEOR.  XIII.  PROPOS.  XlV. 

Si  quatuor  refla  linea  proporiionalet  fue- 
rint, ey"  /olida  paralielepipeda,  qua  ai 
ipjit  fimiliter  , e>  fimilia  defcrituuiar 
proportionalia  erunt,  O-fi  data  Par  alit- 
lepipeda  proportionalia  fint  fimilia , & 
fimiliter  deferipta , O*  ipfa  rella  linu 
proportionales  erunt . 

Slot  auatuor  rcAr  propottionalei  *■  t,  c, o, 
cooltitaantarque  Tuper  *.  & i duo  parallcle- 
pipedi  * , & 1,  fimilia  . fimiliter^.  dicrnipia  > 
Item  fuper  c.  & B duo  alia  fimilia  inoicem  . & fi- 
militer  pofita  liret  d peimil  a/lr  i fimilitudioe  dif* 
crepem ; Oico  tlaeffefolidam  a ad  /otidem  0 1 *t 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVPEiLFICIEBVS  CONTENTIS.  6i 


Jtiiim  e 4dfoU4um  » . 

Probarar-  QuU  proportio  Iprorumrolidorua 
tx  I4«faaiuseft  io  triplicata  rattoiternorum  lat^ 
rutOt  cum  enim  lattu  4 ad  Utoa  B.fit»  rt  Ucui  c ad 
lactia  o etiam  triplicata  Uteria  a ad  cripUcaum  la> 
uria  a»  crU|  vc  triplicata  laccriac  ad  triplicatam 
latcrliDi^ox  proportio  tnplicataeft  folidoruiDf 
qoae  fuper  lacera  dicentia  proportionem  limpli* 
cem  (jttodlibct  ercAnm  eft  . 

Probatur  fecuada  para . Ponitur  Tolldiim  A ee 
lippotiiil!  dicere  eam  proportionem  ad  folidum  •. 
<]uamc  folidum  ad  D folidum  { fed  folida  Tuorum 
laterum  habent  triplicatam  proportionem,  ideft 
ter  repetitam»  ergo  latucrolldi  a ad  latuS  foliis  ■ 
dicet  proportioaem  (implicem  eandem,  quam  di« 
dt  latuac  adlatoi  D*  qiiodcrac  oftcndeodum  • 

COROLLARIVM . 

A Modo,  quo  precedeoi  propoCt.  oftenfa  eft» 
nedum  conurnitparallelepipedist  fedom* 
ttl  ^neti  Qalidorum  (tmilium . Nam  Sr  ipfa  dicoot 
triplicati  diametrorum  aut  laterum  pro, 'Kartionem 
pam  V.  g.  Piifma  ell  dimidium  paralleiepipedn 
quare»  ^ipfa  erunt  in  triplicata  ratione  fuoruni 
lace>um  » ?trote  dimidia  prifmatumiVt infra» 
lic»  dr  pyramides»  vtpote  quod  quelibet  iit  tertia 
pars  prifmatta  . Sic  omne  corpus  cx  qninque  re- 
gularibus . ii  nilibus»  cum  «qualibus  p/ramidibua 
condet»  qur  fune  io  triplicata  ratione  Tuoiucn  Ur 
ccrum*  rode»  flr  omnes  p/  amtdcs  vnius  corporii 
Toiidi  ad  omnes  alterius  erunt  intriplicata  ritioac 
Utens  irnius  pjrramiJis  ad  Utus  alterius » 

EXPENSIO  II. 

De  Ptifmaubus. 

BfUdli  it  Prirnuiibai  Etptniio  «r!t . eam  ea 
Kcr^  oinaia.<]ux  parallclepipedi,  conueoiunc 
ctum  prirm,tibus  applicari  de  ipfit  venficeri 
pot&ac,  ripou  ^uoa  fiatiproruoi  dimidium. 

definitio  i. 

PtUmt  elt  ff/ira  ye.  ptoair  temiattut , 
fiorm  efftpItJiatfimiUa,  & muiIU  perji- 
lilagrmimt , *V.t  *cri  epptfaa  afutu , &-fiaiUU 
irUajiiila,  fta  taitfnrajae^ira . 

THEOa.  I.  PROPOS.  XV. 

Pufmata  IrianguUrts  habentes  bafes , & 
ttadem  altitudinem  inter  /e  fttnt  vt 
bafes. 

Sint  flnoprlfmara  vctiftnotriangulares fu* 
per  bafes  Act,  8r  Dtr»8c  eiufJem  aldtaJlais . 
Dico  tffc  iHMHfmt  >r  bjjis  • 

Probatur  • Nam  talia  fune  psrallelepipeda » 
quorum  medietaics  fune  { fed  prirmna  fuotdimi- 
diumjM|allelcpipedorum » ficut,  5r  bafes  triangu* 
lares  luat  dimidip  bafium  ptrallclogrammarumi 
fed  et  totum  ad  cotum»  ita  e(l  dimidium  ad  dimi» 
dium.  Ergodimidiatp  eam  dicent  proponiooera» 

quampacallelcpipedttmadparalJeJepipcdiiin.  Si- 


coc,  &r  dimidium  paratleteplpedorom  ad  dimidium 
eorundem.  Ergo  eadem  quoque  erit  proportio 
dimidiat^  baGs  ak  ad  dimidiatam  baGm  ArDildeil 
criaaguiarls»quam  dimidiati  parallelepipcdi  accv 
ad  dimidium  parallelcpipedum  Asoo,aeiape  prif* 
maris  ad  prifma  • 

COROLLARIVM. 

VNde  prifinau  eiufdem  altitudinis  fuper  ean- 
dem» rd  cqaalcs  bafea  fune  «qoilia  • Sicut 
8r  prifnata  «qualia  (uper  «quales  bafes  eiufdem 
(uiK  altitudinis » taodemque  Prlfmitt  «qualia  .4r 
«qualis  altitudinis,  «quales  quoque  poffiJent  ba- 
let . Quia,  8e  parallricpipcda  pnfmacum  eortua 
dupl^  tales  obrinenc  proprietates . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XVL 

Si  fmjnt  Juo  prifmau  detitulis  altiin» 
dtnis  t fed  illui  fuper  tfBAdrdmgHidm 
biftm  aliud  fuper  triangulam ) CP* 
dranguta  /UdiepU  niangularis  bafa  d~ 
^ualta  erum  prtfmata  • 

Sic  prTma  atco  quadrangulam  habens  bam  oc» 
aiiadsirocrungulambabens  baGm 
qu«  HtmMietasbaGsco  . Oico  efft  «qualia  ipla 
prUmaca  Ii  Hoc  «qualis  altitudinis . 


Et  prirmatibus  compleantur  paralleleplpeda» 
quf  dlco  eGe  «qualia  ex  pfop.  4.  huius  • Quia  ba- 
les erunt»  et  oilendam  pquales,  8e  altitudo  «qua- 
lis ex  hjrpothcG . Bifei  autem  erunt  «qaalet,qula 
completo  parallelepipedo  bilis  criangulans  cit^ 
fiet  qudrangula  G Gc  duplicabitur  • Vnde  eric 
«qualis  bau  00»  qop  erit  ex  h/potheG  dupla  trtan- 
gularia»  cum  ergo  parallelepipeda  (inc  dupla  prif- 
macumfuonim  in  que  dmidnneur»  Ipfapnfmata' 
AiCo»  SrBirv  quoque  crunc  «qualia . 

THEOR.  Iir.  FROPOS.  x/ll.'  Z, 

SimiUa  prifmata , f irhnruUres  habent 
bafes  in  tnplieau  funt  hamalogaeum 
laltrum  raiume , * 

Sint  Gmilii  pfifniata  AK*lr  Dti  habentia  criai|« 
gttiarea  bafet  oei. » * •«! » ' 0*co » ifuoi  bde 
/r</«ma  /SmI  in  triplitau  ftiurum  Uterum  farreae. 

Narnfi  compleantur  Parallrie;*ipela  ahic»  9e 
OBfo  Ginc  io  cnplicata  fuorum  laterd  bomolorum 
YaUmk  i icd  priCouu  fuot  coram  dimidt* . Ergo 
«z  prop. 


-•V' 


i 


■7,:v 


dlS 


nprop.8.  Ilb.j.  Ergo,&ipEi  funt  ia  triplicau 
faoruai  lateruni  ratione . 


TRACfTATVS  XXXIV. 


E 


B 


I 


A 


aliud  nmplex  cc^am.  i erit  quoqoecx^rfMcompo- 
fiti  bafii  Hi  c ad  fimpHcem  ci  <^,ve  prifma  rompo* 
fitom  VAcm  compoficirbafiiniiixum  isiprifcBa 
AiLfCQ.(imnItci  iunixum  . Quare  apftfpsnrWoror* 
It^s  tota  bafia  cx  tribas  tam  compolita  penta^ns 
crtt  ad  vnarn  ba(im  ct(^  tc  priTina  pcocagonuin 
•d  prHina  Hoiplei  ^lac. 


Cam  autem  prifma  ACHaadprifma  DtcV  confc<< 
«jaatur  proportionem  triplicatam  lateris  L*  ad  la> 
tus  iF;etram  conTequetur  triplicatam  diaponalis  lc 
ad  diagonalem  j g,  quia  ob  (imilitudinem  triangu- 
lorum LCBp&iFct  itaed  diagopalis  LCaddiago* 
naJem  vt  latui  lb  ad  latas  ip . 

THEOR.  IV.  PROP.  JCVIJI. 

prifmMum  reciprocantur  Irstfe^ 
. altitudtnes  t &•  quorum  prtfmatum 
reciprocantur  kafes  y altitudines  tlU 
funt  aqualia  • 

PRobatacex  didis.  Quiabarea>.fra|titadirtea 
paialleiepipedorum,  qoorum  funt  medietates 
reciprocantur»  d lea  cA  balis  Aadbalim  t»  vch(c 


folidl  altitudo  io  ba(i  b ad  folidi  aUteucAnem  *rn 
Hali  A»fedltaeft  totam  adtotfiivc  dimidium  ad 
dimidium » ergo » 8r  dimidia  ba£s  a erit  ad  tfimM 
diarobaltma  quales  funt  bafes  prirmacum  ,Hcuc 
al  titttdo  (olidi  B ad  a ititudinrnHloltdt  fuper  a . 
Pars  diam  ».  prop.  patet  eadem  riciooe 

THEOR.  V.  PROPOS.  XIX. 

Omnia  > qua  de  Prifmaukus  triangulares 
hdfes'htbtntilnK  oflema  funt  ilU,<f  4t 
. Ultris  ver fctmWt 

L J 

QVz  dicuntur  de  prifmatibiiBtcttngularibaH 
^a  dicuntur  etiam  de  pnlioatibus  multilatc- 
rjbus  V.  g.  pentagonis  odagonts  » & care.  Quia 
ea  omnia  diuidi  p<^oiu  ii>  riiangulata  prifmata.de 
quibus  lingulis  eedcmpropofitiones  militabunt . 
Vnde  • Be  tpea  i;fdeni  rationibus  Auqc  obnoxia  » 
vc  patet . 

Sic  prlfmita  abh>  dr  dnt  pentagona»lingula  re- 
polTunt  io  tM^prXraAta.t^aagulariaiquorum 
vnum  efi  bcat»  aut  iroo»qup  in  eadem  propor- 
flonc  erunt ; qua^bafes  , Ita  n liCut  fc  habet  ba. 
(is  ad  b^ilim»  lic  fe  habet  quodlibee  prifma  fuper 
ea  balim»ad  aliud  foper  alteri  ba/im.  NI  V.g.  balit 
}^cUa4babip<BJC>  rt  prifina  |lliv  ad  pHfma 
filCA.  Quare  e;i!(  i8.U|.lt<ompooaouirfimuJ  baIu 
cum  bafi, & fiat bafu  hi  ic  bpc  erit adci b iimpU- 
eem.  n compolitum  prifma  ex  duobus  HvaC  ad 
jfimpicx  lu^ A : ac  quia ba/is  Cmplcx  ci B eft  ad  tl*. 
^ram  fimpiioen)  iCQj  f t piiAna  EinpJex  mca  «d 


Progr.B,  Etidemfiioforandumde  altero pr/f* 
mate  pentagono  tmo»  quod  oempe  lii  pentjgooa 
bafts  ad  fimplicem  aliquam  tif  » rt  prHiu  penta- 
gonumadfimplex  tfid. 

Progr.  iam  habemus  balim  pentagooamad 
fimplicem  triangularem  comprehenfam  qic  due» 
td  eam  proportioncnit  quampenugonum  prilaa 
ad  triangulare  comprehenfum  . Sed  bafii 
Q^c  ad  bafim  alterius  prifmatis  triangularis  tfi  » 
ita  prifma  In  ipfa  innixum  icqr  ad  prifma  in  bai 
filum  ■*‘i  Fs  i Et  ?r  Aarc  bafis  fimplex  ad  pentago- 
ijam;  qua  clauditur,  ita  hoc  prifma  fimplex  ad  pco» 
cagonum  tmd»  culus  cA  pars  » cx  fccundoprogr. 
Quare  ex  Ita  erit  pentagoni  bafis  hiq  ad  [j 
pentagonam  bafim  tmi  « Vt  pentagonum  priimc'|^ 
AH^ad  penugonum  prifma  OTM. 

COROLLARIVM. 

HInceA  . Quod  fi  daretur  prifma  pentage- 
num,&aJ]udtrtargulare  idem  cAet.  arga- 
mentum  . Nam  oAcnfum  cA  Pcntag'inam  halai 
HiQ^efle  ad  fimplicem  igf  , n priima,peMr|o- 
nu  AH(^ad Emplcx  triangularejcQji) 
fimpbcf  QIC  triangulare  ad  balim  itcmttiiogulf 
rem  Tif,  viprjfma  Iq  ca  fi:um  ci  Qg  ^d  pn(«ii& 
bac  collocatum  snr'»  quare  ex  a^mo  ita  erit  peo* 
tagona  balis  ad  triangularem  tlt  i vt  polnu 
pentagonum  ahq  Io  pentagona  bafi  pofitao  3^ 
hoc  prifma  sors  in  triangulari  fitum.quod  fiprif 
ma  triangulare  adallad  obtineat  triplicatam  pro* 
portionem  etiam  multilaterum  ad  aliudrooltda- 
terum  , quorum  funt  partes  obe  nebunt  triplica- 
tam proporciosKm » n eAiniig.'  - 
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, . -THEOR.  VI.  PROPOS.  XX. 

Prifnt  »d prifms  tti{ualts  h*jis  jt  babtt , vt 
tUnuioad  tUnudmem. 

^Etur  prtCma  aohtE  bifiaHQ  noiieR  normi- 
lii, talis  fiat  cx  Cor.  pr-4-1i.  & alterius  dctI 
.Q  bafis  DiTifi  non  efifimili»  •>»• 
'fA/  fi  *0H  Cmili»  fiat . «r  cum  ex 

^ SflL_iJi£  -n,rf  (it  «qualis  ei  etit  oj  » 

analiu  laterum  ipfi  AOH  . Erunttjne  prifmata  eiuf- 
3tmaltltudialsHo,*el  . Qo*«  inuicem  r* 

fcrcntur>  vt  bafesei  pr.iS.E.  A*k  ®r  a>^*  ® * 

misac  eftvt  Uiusaiad  K ob  attpralem 

oem  Ti.  Eego  pnfnia*OHT.aclptoTerit.  vt  Bt 

altitudo  ad  ac  ahitodiacA  • 

expensio^  III. 

De  Pyramidil>iis  • 

SOlHitaSpTramiduro  pari®  captu. 

fei  qu*  viam  fiernit  ad  f?h«r*  cotpotunKJue 
fph*roicoruro  foliditatcra  inucuiendam.  ^ 

THEOR.  I.  PROPOS,  XXI. 

's 

Omnit  fyramit  irUtigiiUrit  diuidHur  nt 
v duts  pyrawdtt  lri*ng>t^*ees  e 1 
fimiles  mter  etiam  toti  fimilts,<fin 
duo  pnfmata  te/jtialia  pet  iifariationem 
omnium  laterum  > Pnfmatafunt  aqualia 
tjwique  prifmatibus  aiieriui  pyramidis  in 
aquali  yafi,quoadaream,-e!y  vnum  latus, 

qua  fit  eadem  altitudine  Oradita . 

Sit  ppramls  laci.  Dicodiuidi  in  diias  pprami* 
des  *q'iales  inulcein*  fiwtes  • tum  intec 
fc»  tum  toti  : <juod  fi*  diuidendo  fingiila  lacera 
io  ciHfK  b]fariain»&  bafis  crura  tn  fific  eftiro 
dudis  lateribus  puoda  conneficotibus  erunc  fa» 
a*  du»  pyramide*  dcHA.  & asifjtju^ emm  {qua- 
les» 8e  fimil{s  Ifflf  f Te . 


-.  Probatur.  Qnml  fint  eompoStr  ex  entribpf 
psrallelu  cruribus  prim*  pyramidis, » ideo  quod 
thifdem  angulis  polleant  ex  propofcjo.  llb.la 
Vcqualibus  ceuribua  | fic  erus  bAc»  «quale  ena- 
ri t«>  «ood  fit  «quale  cruri  HC,  eoquod  fit  in«r 
nrallclaa  Bx,«f  »c,quod  crus  uc.  vtpotemedi». 
US  eft  «quale  cruri  aa  . SieOH  cft  «quale  cruri 
rtr  eoqubd  ita  fit  uH  ad  hO.  vt  ACadca,  & quia 
SH  eft  dimidium  cruris  AC,etianl  oh  crit  dimldiuni 
cruris  ic.  «c  tale  quoque  erit  is  eodem  irgumM- 
to.  quod  fit  I»  ad  s‘.  vt  IC  td  ci,  at  tr  eft  ex  eife- 
aione  medietas  erutii  ic  ergo  etiam  SF  cruris^ 
Et  fic  Argumentare  dc  aliji  te  idem  P9*.“  P"'.' 
Jofophari  de  angulis  ( Sic  angulus  AXH  eft  stqualia 
angulo  xn  ex  pr»|h»o.lib.i  Elcm.  ob  llafet  pa- 
„[^tj.  chx.  te  «ie.fc  fle  dealijs . Vndetyraml- 


det  erunt  equaleiyJr  fimiles  iduicca»  & eciaro  to*. 
CI  fimiles  ijfdem  argumentis . 

Proba  etiam.  Qjioddiuidjturin  duo  prlTinata* 
Nam  diuifo  latere  ac  iDO»8rduda  hp,  Sr  ao»  duo 
prifmata  erunt  compleu  » nempe  cu  e lo» 
luper  bafrm  triangularem  itOp^t prifma  cis  Hoc 
fuper  bafem  quadraogulai^  icotaque  <;OHi  eft  du- 
pla bafis  UD » ideo  cum  fic  eiufJera  aUitudi- 
oises  propof.  ip.  h#  pfifma  triangularis  isafis  erit 
cquale  frifmati  qiiadringttlatisibafis. 

I>ico  tandem  b*c  quoque  prifmacaatoc  It  ■ » & 

UorCKH  cfle  {qualia  pr  iOiutibus  NPo»  v r*  Se  PO^- 
MVi  alterius  pyramidis  {qualis  bafistquoad  ateaif^ 
u%M  arec  aic»  &latuS»iM  laceri  eiufdemal* 
citudinis  MZiae  CYyiimiliter  diuiCe . 

probatur . Nam  triangula  Bic  Sc  kUM  in  pyP«* 
midibus  dilBmilibas*quacum apices  a»  fuot 
necciririd  inter  parallelas,  cum  ex  hypothifi  fine 
«qualia  cx  pr.jp*!.!#  Cor.  8f  habeant cquiJem  ba- 
fim  • C^uare  fidiaidiutur  latera  ftN,& 
bifariam  in  r,Q.8f  o linea  pq^erit  atqualis 
ex  ratione  pr^edend,  eoqubd  dc,  8f  om  fint  ae- 
quales , irtpotc  dimidiv  asqualiuro  iCyflc  hh»  Se  8p* 

Se  pojint  eis  {quales,  vtpote  Inter  parallelas  Xd» 
atlctoecnon,&i«CToP»  QuaceexA*.» 

Traa.sp.  trapeamm  erit  aquale  tripedlp 

*DPC : quare  eruot  eiufdemaUicudiqi»* 

pcer  cnaogulares  quoque  bafea  npo  , Sc 
eiufJem  alcitudioist  bafi*  rerb  M>  aquatur  baft 
ao'«quallumac,  k nh  dimiJi»  • QuAmob/e*!! 

funt  quoque  {qualia  tnaogula  npo  wd  . AltitaJo 

quoque  prifmatum  eft  ead^  ob  triangula  ohc«  Se 
OTU  «qualia  ob  cquiies  bafes  oCifir  os**-  d*  «qua- 
lem eleuationcm*  vtpote  eleuationis  dimiJi*  Py- 
ramidum «qu^ altarum.  Ergo PrifmacacXHaao» 
arsvTNPo,  oecooiw&iocPHK.&fOctMV^ 
iamcem  «qualia  ex  ptop*  hutus. 

THEPIU  II.  PROPOS.  XXI. 
fyramuJes  imwi^W^ref  jeq^dt  prd^ 
itu  vt  pnuSitr  ift  eadem  Altitttdinem 

eUuata  fani  inter  fe  aqu^USm  , 

Int  du«  pyramides,  in  praced.  fig.  quaruni 

O eerticet  «qualis  perpqndiculanf  itiiudinit 

fini  A»  & t i bafes  terd  «quales , Se  triaogularcf 

eiiamfi  diffimilBS  Dipopy«afidcf 

efle  quoque  aquales . ^ . 

1 f Probatur.  N«»fi  diferunt hzc.erk  oulof 
•kera.Miaoc  alfiguetur^t  Ut  A minor  pyraqiide  i 

qnnticace  V.g. «.  AblatU.^hfxprifmai^^duQ* 
bus,  8r  ab  L etiam  pf  ifmatibus  fuls  przii^ii  {qu^ 
libus  remanebunt  du*  pyramiJes  a6KH,&X61F 
In  Axqualfsiouiccm,  fimjlcfqup  wfi  A 
mldes  inc  fimires  toti:  » irem  «quales  inuicem 
UVT,<lf  VR^Q^.  Ab  eis  ergo prifmata  {qualia  qua- 
toor  hinc  a pyramidibus  in  Se 
py  ramtdibus  tn  L demancur»que  ob  q^hltm  ratio* 
nem  pr«c.  prop.  erunc  «qualia  inutcem  • E>f  Vefi- 
duxerunt  Pyramides eiul'ilcm^fp<ciei»«pr»ofcS  i 
quibus  {qual  ia  item  prifmata  poterunt  refecari . 

'Id  ergo  fiat  demendo  i fingalisxquU.  vicibus» 

donec  In  minore  a remxn<4*c  »deo  paru«  ppy 
e«ides»rc  omnes  fimuffineproximd  mtppfcq  d^fr 
ferentia  z,ita  quod  rcliduumin  L quodfcmpcr  eft 
Buius  refidup.in  a,  alhUris  vtrique  «qualibus il’» 
aucfflaius>auc.«qiMledilfercoci«  z.  Quoi  fi abU- 
CKMmnittetipnfmacHfi  umnibu^  pyxqmtdib^ 
dCsc  oimiaiib  duabus  pyc#9u4*biM».m“* 

. fffidiau  pjrcnwriiM»  wm 


«i8 


tnhantur » attt  prlCmf  * *el  dtmidiam  , «I  irien* 
prifinitU  arrJnqne,  Ab  iftis  itaque  pjrramidibu> 
maioribuf  d.iferentia  z reliqua  priTmata  auferan- 
cur>  donec  prirmata  cct  flnt . n cquenc  diff-ren- 
llam  »,  Tct  raperent . Id  enim  ficti  poteft.cum  bf 
pyrinrdesin  t refi  lue  fuerint  maioret.vel  equa» 
lea  dHFcrentiz  x . Quia  itaque  i ppramtdis  mi  no» 
iit  a refiduia  pyramidibut  tot  prirmata  pnedidix 
pyramidii  i pqualia  ptirmalibua  auferri  poflune 
ex  pr;c.  demantur  tot  eicibuiquot  i rcliduia  p)t- 
temidibus  pjrramidia  maioris  L ablatum  efir  Et 
tone  i ppramidibui  minohbui , quam  quantitas  x 
Anrcrctetur,aut  magit.quam  quantitas  x.aut  quid 
cixquale,quodeii  abfurdum  , non  erit  ergo  tni- 
■or  pyramidis  a pyramide  L>fed  equalit . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXII. 

Omnt  Ptifm*  trUngHUji  bufi  innixum 
diuidiiuT  intrespj/T^nudtt  ttquales  trun- 
guUribusttftinsfulite, 

*QTt  prifnuc^tT  trunguUrctpolEdens  bifet 

fCD:  ceiut  paNlIelogramma  ambien» 
tUtribttt  diametri#  di  fccetcur  . Ut- 

c6  IfJ  tres  ppramidrt  tfTe  diaifum  abcp  aofc» 
diro  apqaaiea  efle  Inuicem. 

' Pfobattif.  QttiiPyramUjCBicbabet  «quale» 
bafem  Aif , bafi  mc  pyra- 
raidu  McD  ei  94.  iib.  1 . £L 
ob  dugoDalem  bi»  «qualem 
verb  altitudinem»  quod  ier« 
minent  in  eandem  paratleU 
DC  bafi  raB.  Ergo. erunt  ex 
prpr«inuicem  pqualeta 
Propr.  2..  Pyramis  verb 
CISI9  habet  quoque  vertl- 
. eem  in  eodem  punfto  v»qito 
altera  pr«iiidta  rBoCsSr  ha- 
bet bafem  cdi  Uliu;  bift  icDob  diagonalem  id  ex 
l>b.i.  «q'ita'em  : £rgn,  Ar  insTonc  «quales  ni- 
mirum FBDci  CFBD ; ied  FiDn  erst  «qualis  pri» 
mopropDl!t«cB  a.  Ergo omnei fune cquiki* 

coro'llarivm  . 

HTncVaifeltar  quimi  ibec  pyramidi  cfle  tertii 
partem  prifmarisiquod  eandem  cum  ea  hi<B 
beatbanm,  flrileirodincmi  feoprifina  uJe  p/m* 
mi(bs  in  ilio  cooceotz  tHpJum  cfle  • 

THEOk  IV.  PROPOS.  XXliI. 

Similes  pjr^mtdcs , qua  tfun^uUrts 
btnt  tafes  in  trtflicatn  funt  homotogorim 
Uierum  ratior^e  • 

fnt  pyramides  >Ca^i  9e  flmg  ftmi|estfit«  in 
eF  bilibus  triangularibus  bc<^  { pH*'*  Dko 

pyramides  ipras  eil'e  In  cripbcAta  homoiogoroa 
latcramBK^udr  ratione  . 

FianteXsIIiaprifmata  maN  Bo^  fltoLBiHo» 
qof  ob  pyramides  Smiles  erunt  IpfifimiliB  . 
Nara  '|>laniim  ‘iMACvfiM.oFii  faciet  cum  iq^vel 
VDH  plano  eundem  ingolam  t ft  £Kiebat  pcidit 
cum  ei^  trhftgulirc  y Ifc  ■ IdM  4ku  de  BOit  ( 

»I!' 


TRACTATVS  XXXIV. 


qnire  Cniilia  omninb  erunt  prUniatt  icN.ar  mW 
propter  oppofitos  anguloa  xqualea  oppolitfi  ob 
laternm  cqualitatem.fic  parallelirmum  demib  du» 
Aorum  ptiiii  duAii  Urcribos . 


Probator  prapof.  prirmata  Ciot  ex  diait  In  tH- 
plicata  fuorum  laterum  ratione,  cuni  fine  limilia  s 
fcd  pyramidea  in  cadent  proportione  funt,  cdm 
prirmatum  lema  para  fine  cxpronor.ig.lib.y.  £l. 
Etgoeront.drlprf  Intriplieaufuotum  bomola- 

gotum  laterum  ratione . 

THEOR.  V.  PROP.  XXmi. 

Sul>  tnJem  uliiludine  txidemes  fyrtxiU 
des,  d"  trianguUrsius  badius  prxdsu 
inmcemfuns,ut  bafes.  ^ 

PRob.Ndtut  tertia  para  piirmatia.quod  rapet 
eaiQ  bafim  ioferiberetur  pro c<tN. habent  »e- 
ri  eandem  altitudinem.ar  eandtm  balim.  et  in  py. 
timide  APCc^ArCfHt  patet . Quare  cum  tertia  pats 
ad  tertiam  paticro  habeat  eanJem  proportionenif 
quam  tutum  ad  totum  ex  ptop.ig.lib.r.  que  funt 
prifmati  fub  eadem  altitudine  eorum  bifibus  in- 
nixa 8r  DSC . 6r  prifmata  inuicem  lint  ex 
ptop.iS  h.  rcbaferj  Pyiamidei  quoque  candent 
pcoponiooc  i quam  baici  confequenmr  ex  i8.I.j. 


THEOR.  VI.  PROPOS,  XXV. 

%y£^ualmm  pyramidum  , sriangultftt 
bafes  habtntissm  teciprocanturbafesi 
— 0"  altisudines . 

»^Int  dux  pyramidei  aicdAt  s«Hi.qux  habeant 
iJbafea  criangulatrt  oao.A  «h*.  Dico  earii  ba- 
far,  8f  aiiiiudioet  reciprocan^  Nam  pollidcnt 
eandem  altltadinem.  fit  ^lim.quam  pfirmatacK- 
^.fitcDAL  . Sed  prirmatum  propoT.iSJi.  st  dl* 
aumefi  bafes.  At  altitudines  reciprocantur  • Btr 
go  pyramidum  quoque,  qux  funt  tertia  pars  ptiC. 
roatlr  cx  u.h.  bafes.  At  altitudines  tcciptocabuar 
tun  At  Ita  ciie  baiis  cao  ad  balim  oHl . vt  altilud. 
I F ad  aititndiaeni  OA . 


C G Ji  ' 00.  ’ 


COaOLLARlVM. 


Hinc  «ll^r  n««ip«  l>tota  paiBm 

raem  dicendum  fie  dc  ppNmldibut» 
«fuarnmbjrei  plura  Utera  numero  p^a^lta  po0i* 
deanctqudmtrfa.  Nam  ea  refoloi  |M>ffunt  in  tot 
ppraml^atril^ularea  V.g  ppramU  fcsagona  rt» 
fol  m poceft  io  ?ex  ppramides»  qup  erue  tertia  p«rS 

ifiiorum  prirmatum ; Qjiare.ppratniaadpjrr^tntdcqi 

«qualia  altitudinlt  eam  hal^ie  proportionem» 
qoaoi  bafif  ad  baiim»  8e  fi  bafis  erit  qualia » le  «• 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVPERFICfFBVS  CONTENTIS. 

dr  altitudine  k t ppramidia  confiant  vna  cum 
triente  paralielcpipedi  tn  bafi  m»  fiti  |dr  eiqC> 
dem  altitudinis  efi  arqnale  fnifio  pp^amidit  ia« 
Cadantiguur  fupetficiei»Bt>  St  %a^  ali^  nor. 
9«les  ipu  IO  planum  ca»  & faciant  parallelepipc* 
dum  MA/incciliganturqaeextenfarf  Vc  recencfu* 
perficiet  frufii  pframidis*  8e  fint  HiTN,8r  lanO» 
te  C(t.  Igitur dmident  frufium  p^ramuJtt  tn  paraU 
klepipedum  am  exificna  in  medio»  dr  duo  priAna* 
ca «qualia  IA»&  Nx»que  fimul  vmta  confi^cuent 
parallelepipedum bafia  kr • Sr  altitudinlt  yX|dr 
doo  lT*dr  YA  cqualia  tu  muice»tum  prpdidii»quod 
fine  roperbalet  «qualei  «i  ipfi  npotecom* 
plementa  circa  diametrum  >&  ro  ipfirN»  vodefir 
ipfa  vnitt  confiiiuent  parallelepfpedum  «quald 
pftoribafit»ii»dr  aliitudioU  tx. Tandem  coniH* 
luent  quatuor  ppramtdei»  ft  MNar»dr  alias  ex  ad- 
gulis  confiitutas»quaru  finguln  eflene  duo  triftes 
prirmatii,  cx  bafi  mi  io  altitudinj  mt  confurgeo- 
tis  exCor.propof  sa.*p.i.^dr  ideo  triens  parallele* 
pipedi  eadf  bafi  Mt  fiti  eandf  altitudinem  habeo- 
lit.  Itaque  tret  pyramides  facient  parallelepipe* 
dum  in  altitudine  it>rel  vx:  Doo  priAnaia  bp> 
dr  NX  efficient  paralkleptpedM  cx  bafi  tr»dr  a titu- 
dinexs.  Duo  autem  pnimara  ox,  dr  mb  cooftf- 
tuent  paraitclepipedum ex  bafi  Mi,  te  altitudine 
kt.  Ideoquecum  parallcIepipeJo  medio  Yteonfi* 
cient  totum  parallelepipedum  BAfitum  rupctbn- 
fimptf^lklogranima  TSiqiif  rft  cx  latere  ?H  rnn 
cum  fctnidUTcrentla  Hspro  rno  Utere  »dr  pro alio 
MK  cum  fcmidiflf.reotiaKH  pro  alio  latere,  CUI  fi 
addaa  pyramidem  utr,ideft  triens  paraiielcpipeii 
fuper  bafim  Mt  altitudinis  MT  erit  frufium  pyra- 
mibs  parallelis  bafthus  confiantis  «quale  iIli  pa- 
railclepipedoex  bafi  Ts  ad  aiticudincmxBeucdo 
▼na  cum  triente  parallelcpipedi  bafis  Mt  aJ  altito* 
dioem  eandem  ac  r eleuaio,quod  erat  probandum  • 


qealfs  altitudo  pyamldetqnoqnc  emet  »qp****» 
•rfi  fine  itutqualcibafi  folum.  elfcnt  »t  bafes»  fi 
altitudine  tanrum.erunt  vt  altitudines  fi  prorft» 
|aeqaales,at  fimiles  in  triplicata  fooru  homolcgr^ 
rum  laterum  i'atione.  At  fqualfs»lialiitudinea,ft 
baUs  rccirroccmur . Quod  rert  omnes  pyrami- 
j r.t  .i .■^.nsulsrvt  BA 


j rccirrocrncur  . v^uwu  r*,w  rj 

deairforui  pofSntia  pyramldct  triangulare*  pa- 
aia  ba/es  poflunt  dluidl  (n  triigula  V g.  VQC» 


ter, qoia  Mjc»  pwiii*»**  •■fi**'"  ■ ■ -»-»■ 

iLx.ltiti  iri^ngulj  T<y,  *r  no, 8r  ptr  liocM  r«- 
1 Aii,  cru  itjue  rrungulorum  Q»  QJ, 

Xo,  firpT»  rticcf  4 pljoaagi  tjueunt.qo* 

vtKpjr  ^yrjRiidct  tnaaguLicci cbciCDt 07» A »x- 
Oi,8i  rclujajt. 


T H E O R.  VII.  R R O P.  XXV. 


CO  ROLL ARIVM . 


Frufium  ^»dJrjnguU  pyrtmijis  pardlltlh 
iafilfHS  dlrfeifum,  tfi  re^iule  pdTdlltUpi- 

Cio  hifim  habens  compnhenftm  inoiits 
Uuhus,  /jHitfingsiU  eonliens  tx  Utert 
minaris  taps,  {f  jemiiiffertntia  homtlo- 
gornm  laterum,  <r  trienti  parallelipipeii 

sniafipii  i Jemiiifferenia  eorundem  la^ 

terttmtomptehenfa , qme  omnia  fnl  tinf- 
d(m  Jtitudtnis . 


*n  Yrimidii  tritnguljrii  fruftom  eft  «qaal. 

I prifowtl  truogulanskali.  V.gfcniib«fiil», 

auz  confliiuitur  n Uwfc  pH  miBori,  » fcnudif- 

?ertnt»  <H  pro  vno  Ut«c,  & proalio  c.  iIlo  mi- 
nori «X . »r  femidiff.  rentia  kH.St  trienre  pofmi- 
tisn  bafi,  c«i  femiJifftrenrie  pr^iidp  IH,  te  u% 
lattta  prffteni  . Qma  frudum  illud  Pyramidi» 
,rtr  dimidium  frudi  bafi  quadrata  fub  ijIJum  Ia- 
tenbu  , te  angulo  comprchenfi  , licut  prifmabaft 
triangulari  fitum  efi  dimidium  paralklepipedi  ba- 
fis quadrat^  fub  eodem  angulo,  te  lateribus  co^ 

prenenf*»  dummodoomrna  InxquAlem  alutuui* 

oem  fiat  cletiau  • 


.•f*Itfniflum  pyramidi*  A«cuida  bafes  quadrat^ 
I J guls  femibafis  fuperior  at,  inferior,  tC } dif- 
ferentia homologi  lateria  a*  ab  homologo  Utera 
c*  fit  sH,  I;  tou  fit  Cf  eum  ms  : Sic  femidiffcreo- 
tia  bomologi  lateris  iT  ab  homologo  latere  hm  fic 
kH»  te  tota  lit  kH  cum  mn  . 

Dico  Igitur  0 Quod  parallelepipedum  ex  bafi 
T»a  ex  TUO  laure  ■ r , fit  Bt<  alio  Nk  , tHa 


lUi  \ ^ 


"i 


TRAC; 


i 


*TR  ACTATVS 


P A R S^  5^E  C V N D A , 


. tl\' 


; ^ ^ folidioftecorpamm  atruorum^ 


, •il’V  • 'i 

4/f  '.i.;*.'?»  • . 1 ' 

iudhi.  *"*td 


‘Xpcdita  feliditart  cc^porum  planis  fi^crficitbiis  con*cn- 
toium  rvfla?,  vt  cinU  s planis  contcnra  .corpcra  videamus 
)I|a,  vcfo  funt  irr^tflplici  diftcrcnti^alia,,  qu£  cbnrincn- 


tiir,  curuis  quidem  , Ttd  rtdJjrcamj  Jiaj^ent- balim  , ve 
/oiciccs  quadrati,  alia  qijac  ciuriiis  rupetficic  bais /ccF  rofuntjam  , &C 


'pISnatn  balim  contirei'.r;  vt  coni , &:tylindri,  alik  iiirt,  qi^pSipcr- 
jicic  omnino  cinua.  ab/que  idU  sadmixtionc  ptanitlci  corflequuntur , 
vt  Jphatra:,  fpbxrpides, , 


r«(. 


. P X P E N S O I’ 


xi 

i»a«> 


Pf  CyMr/fp  0*  Conis  • 


Jiiuirei}»  ^um  »nu?ctpn>'  nip«rficte> 

f IU  tt  plio|(ic>  hunitro  <i 


PO^  (orpor^a  que  flmit  fucrerficWbnt  eofui- 
n^tur«  fucceJuftt  m iupcificie  «o/p 
tjx  «trrra<at)rdo9bux  piam*  coiinsAC , imer<)^ 
pi^tpuifvnr  rom,8r  cplimtxi^de  quibuti  de 
duatts»  & loiiditamm  propoiftonc*  fune 
dir.  • -■ 


..  Si  «rgqfpdVfn;  b^firs  cHjneuUrcx^ftfn*  quan- 
tius  mjgis,  quiiipi*  dprrt  pI*Ai.  rcciiQif)»  ^rcfcrl 
, ormpc^^cfcenc 

itidorre  quArra  .qu^ntit-*»  . vcf6  vr|i. 
bc(  mulcipliceciturhj(c»  (riiAoular 


tHeor';  t.  t>il6l>bs.  i. 


Sicut  fe  hthti  hafts  iriimgul'tris  injcrifia 
Jiffor) ' tn  froportioHe  ad'ffHorem\  nn 
• prtfot*  rciii  tfi  i4/i  cpl(it(M-40t 
* pus  Jaltdum  mtmxltifr  txi- 

pgnst  €Mndctnjuc  fuotfripnatc  4fm<- 
dmem  pojftdenS'. 


triirtgtiljtit  KML-  idteripu  fefioii 


tr  M L fofwr  quan>  fie^faii  ci  MQ,«  Tcduic^ 
xML,  fuper  quem  ad  eandem  aUitudioem  corp^u 
fit  triangulare  relut  pnrma»rcd  ro^ui»  fu}>erBciei 
1MIQ«  quod  apejiabtinus  rcdorem  ruliduoi.  Dico» 
qu6d  ficut  ell  bafis  triangularia  lmk  ad  frdorem 
plamtm  IMK»  it^e^  prifma  ixMqja  ba(i  pr<d>dl 
aJ  Tcdurcm  folidum 

< * Pri  b^cur.  Natn>n  fuman- 

tur (que  multiplice*  balls»  ve 
iMN.Noi.*  & fcdort*  item 
L NO,  f.  M *i  y fuperque  ba* 
fe>  fiatit  prrfmita  fua  » Sr  fu» 
pe^  Icdorcs  plaoos  fcdores 
ioiidi  fub  eadem  altitudine  . 
Ffi^mata  rrunt  arqualia  inui- 
cemejt  pr.i(,cor.par.i  h.nec 
non.dr  ftdorei  folidi  mnIq» 
NOLQ^.  KLIi<^;quia,  n patet» 
comiueuur  » tuio  piiCmaca 
.•  .-i 


Cipliceoturbarc»  tri303uVare<'[*nrq4qu^a^ 
eitai  ,;8c  .cqusc  |ecua^lam  quahtqatcm  /ed«> 

firtfmata  i|uoqise  tertia  quantitas  » nempe^c- 
ut  bifes  bafibu^»  repe  tentur  aquafes  quirr* 
quantitati  y neinne  fcdoribus  foliJis,  quod  fi  pri- 
ma q'ianritar  mqlifplicbtj  (irm^iOir  rtempe  barcty 
quam  fine  Ted^tres  pfani  fecunla  qumc<tasrtn 
jBMlYipLcae>.((^(  quo.q^arque,acb3r(;s  |[uf,«u/u« 
plicata  prirmaca  tertia  quantus  maiora^prflrdd- 
t'ts  fuit  ii  qn  arta  qqftiras  mukrplicaia»ftfrdorrs. 

• Ciprcent-bu*  Itaque  bafib^s  crefeunt  p(Uo>ia 
decretcentibus  deer  (cunCy  Ar  cum  cquAufntit 
(qitantur  ille  tum  fkdotlbus  plams»iifC  c^(c- 
ttoHbus  tblidiS»  vo4e,cx  9.  def.  Tr-p..  inaictm 
diccoc  ptofQfUoncio  > Af  ita  erit  b.ii*  triangula- 
ri* ad  fc^orcm  pIaRum»  tt prifiruad  fcdortofo* 
'fidiim.  - 

THBOa^  11.  PROP.  U.. 


Stcut  fe  hihct  b S:  /r/dd^^4^Zf  \#3  y?- 
iiorempl^num^tu  fe  h^bet  p^fmis  m 
bafi  fua  a-i  por^qfJem  co>iy  in  JiQffe 
<ot^»tmam  i dummodo  fofi^ 

dtantalimdshmy^comJiMTtBi,  ' 


-*fjT  Ac  pfopoCtto  ofteoditttc  , vc  lOtcccdfns, 
t IJ.  Nam  ruppedteo  erxpo  redo  portiones  om- 
nes coniy  c)uf  tup<  r fetiorem  planum  fiunt  y tunc 


fimtlesyfr  rquates  V.g.  iMxQ^y 
quod  ex  def^  rupcr^ricbot  fimilibus»  rqualiboTq» 
&nuroero(quaii  contineantur;  ficque  pyramide! 
QiMKyOiNQ^Vi  oQ.Ar  efc.fadx  fuper  bales  tria** 
guJareS  ui  frdoribas  inferipta*  kiuicem  eraoir 
quales  cx  prop.so.Tt.h.pa.  1. quare  G bafe*  meld* 
pUceauir»ietquodfupcf€atUdo(cs»  pyramidei 


DE  SOLU!nnJATEODRTaiW^ACJVRVOR.VM. 


(jaoqne  Iu  (r«fc«nt,  vt  fupercnt  portjonei  cono- 
rum :iSirer^vb»(9f  tayaogvlar^^mujupltceti- 
tur>  vt  minus  nac»  quam 
fcdorcs  > crunc  (juoijue 

p^arai^sf  mifUi^  S*** 

' j .fi^uuars,  cQDorun;  Si 
'** ' liddem  ita  augeamur 
•\  «w‘\;>^dfmilt»pKteat>«rts.vc 
. . ^ ad(<)iicai  icdtor^^ifyra* 

mdcf  ^uo«}ue  z^abunc 


.X  . W.X  T ...  M 

•tttfiwspru  peifiiM  >oitt»-vrtyity»iwfc  pwiVw^-uJ 
pPirnfUifbi  iiHitciptiHD  tMoi  • Qwe  r«fifazrrr^ 
4»  ila  cm«)rlinduii»4C  cHl  a<f' (fi»^cum>ef9 
MOtf « Vt  prifma  mrcripiMin  aoHi.  ad  prifin«if|. 
fcripcptn  iNoB;  TH  prirmata  ftfbabcnc  adtnn» 
ceiQi-vt  {m^cS  exprop.ai.  par.i.k^  EcgocuafB 
£^Jiadrt<  K*  . - 

■'  £trK<<{uo^ae-erit  conus  pfr.nidnii 

iaCrriptam  6bi  rcHt->  vt  conus  bton  a4  lofcrinv 

^ pcam  fibi  pjmimiicm  tMoN  • C^»ueo  pari  modo 

portiones  coni : vt  tm^einn^  Itaerit  conus  icHL  ad  coaum  airoM| 

eft  biHs  ppramldi»  ad  Te*  vt  infcripta  ppranvttCMl,  adtn^c^ip^.pfQ<a)id^a 
S‘NoM2ifRi  infcriplippprafiiidcarofkriaiiicefhi  n 
baiea'tx  prop.99^pa.h.  Crgo etiam  coni-itbabch 
bwKnd  inuicem»  vc  baies  • 


'H' 


fiorcm  pUnam  > iti  pp- 
'■  rJBiiVlpfa  .iportionc* 

idrflWRfafeff'*»*"' 

^^(^>1101  Itt  «pullem 

• R O If  Rt  vU . ’ 

J loc  eruitur  Ita  eflc  circulum  »d  multilateru 

fibi  inicriptUp  ficut  conus  in  ipfo  locatum 
ad  pyramliem  id  tnoWlatero  conftUntam  » nicn 
cumdiutToctrcuto  in  tot  feflortt  iijuicem  fuualci 
io  quot  rriagulazquallabafisoilfitilsleri  Infcripti 
diuirieOptta^crit  <^odiibet  ^rtangdtura  imk  ad 
quemlibet  fodicem  circuli  t<'»t  cwyibet  pyramis 
colocaca  inirianguTq  ad  quetelkhfct'  Icdori  coni- 
cum zquc  / ac  pyramides  elcuatu® ; ergo  eilam 

omnes  Ita  . fe  hjj>cbuor  ad  omnes  ee  17.  Iib?.  & 
Omnia  H*iinculamuitiJjterf»  idrft  multilaiefiim 
ipfum  ita/e  habrWt  f4 omiW»  feflore»  numero 
auaiestvc'p/t'^idfs  ift  triangbl.s  fifSs  ad  fci^ores 
folidos  conicos  in  fe<3or»bus  plan  » locatos. 
-ii£e’idcnidjctndum«ftd«7Ki''md^  bttr>*|u^^t 
ad  cyluuirosi^ibttsiflicftpu  jjtba&aiFj^ 
Jiaiarii  pciCmatatniti  fcdfnc^b.aa 
cuiam  ni  bifiv  cyiladrteli. 

.«odewacgavivaco  caUigduf.  I.,  • laips 

j ^ t fi»  ■-/  / . ;.  „•  .H  ' 

“ 'tHE  OR.  m.  PRbPOS.  Ui/.;  »• 

• - . • 'I'-»  • ■ ;.iq 

Com  rteh^fru  Cylh$JtJ 

<9^  j/ieifJ  bjfi  ’^of’  hiliic^iyfbdjts  ^ 

SJnt  Af«»Nr.  wl  (VlWri^ACOBL, 

& oriMON  redt  fub*eaMin  »^tidinci  fcd 
diBcrr{b..fi8cHL,  8(moN.  DicoclTcadinuiccin 


Frobaciif.  Nanaex  propof.  40^.?  4**  kik^.d. 
ila  cft  circolus  CHC  ad  circulum  moN  , vt 
j.-B  a)l  dWhilai.ium 

^ -..t  »>uiiiU<*rum.aiOpi 
V(.  ir  -WfBqu*  eoAuarfag^u 
-ci»il«a  PHLotjC'^ 

,.di)ifwllH^Nadi9i4- 
tiUitlu  aio^^.Ciiijc 
ciccului  tu*’  cH,^ 
OuiiuJ^ci  <^bL]  iid  cjr  * 

|uidrufbAli.H4iUu 

ui  H-Ho  ad.jjj/- 

pyra- 


» a-  «r  , * • ...  ..  • U|  ' ' •: 

COROL  L ARJ  VM.fba»,. 

* f flnceU.  Quod  fi  Conus  ,8r  Cylindrus  fit  pp. 

tl  ramrmA  pri^nn^^tT  zqualis  b ills.ar 
airirudinis  fiict^cqualtlf.  Quod  pato.^^r.^.h. 
Na  icacfi  cyfittlj^us^JIrconus  pyrami- 
de fib'  infcndf|»Stt^t  (on'>rei  Iri  ad  balim 

prirmati^  yol  fi  fint  yquaiis 

infcripta  ad 

prifi^ajum^i^^raBr^  altitudinis* 

8e  zqi^ts  o ci(^^,qui  bafii  efi  coni,  vel 
cylij^,  •Ibvdb^lij^^infcripta  circulo  coni.vcl 
cyl|i^ri'ad  iHlmi^quAle  circulo  qui  efi  bafis  cy- 
lindrsvelrb^^^^  olfis  autem  infcripta  ad  bafina 
coniivel  cj^lindriifr  ad  bifim  o huiczquale  eande 
p;cadc^ujlj^jiici»pmp9rt^ 


prtjrfu  pifM«pu5p'?^»«v 

niq,pyramtds^ilv^‘gW<^t*=>nupandf  W 


,iM.  *T  

tflr^mbp.ul.  , ■ ,kca  bi  ntidc*‘'B*»tX  X.,fe..^ 

‘lartiMlsClrCBln  ixo»adBBlltiUciHa(vN  fifeCJr- 

Tli»8a 0t»aioN,  fcu  coBBt.itOB» jd  pid.pg  _,t 

MOH . vfl  pyraroidem  ipfcriptam  tomh  t Ei^tfX 
piO|,o^t.l‘b.}.  iuciitcylindti»»  »ac  ^iHl.  aj  fibi 


ncra  dicet ; giia^c,K7. 

lindyus  K)4ajiji^aCmp./{  ouyOT.  aj^ttii^iort, 
§^ut«lam(yc4iBV|4t:«01i».*.S'Vl'4-,,  ^ 

^K.aac.  • b:.:p".-.,x  ■>  a 

THEOifc-  IV/  PROPO^  l»r.i:nit 

Coai  ,f(U ' reffi  I /r«  fc  i'/fSi , fteut , tP"  cy- 

■r  ■ »■>  raiclmlx^  (tn- 

iluiiMe  fuai 

it--4^Bb/cA.  dac.r  r'  i*fr.-si<  V*  • tS 
-ri  V • >C|  .^.!iO  ‘-‘  . > r>  ■ in;  • » -I 
IX  V‘;iv  'jJ^jIoo»  ‘ - ” 

i^IotcooitCcqtyVlMrwlVRe^^^Wa^  ^7 

i;^  tundam jCN^quoeutn  vcHice^o 
^icQ.cfle  zquaies^pmd  fi:  q»»*  oegef ; alM»  n 

/l||ef(n^cct.!fcvElkiif«>*fiip«iei  conum  ,.^«cl  j:y|inifq 
fn^iofcn^t  BcCii  |.ific«|gM4  a coqua. /<^cy«indriu 
piin^  «fit  qui^vtace  k . Au^amor  afi 
vtrifque  pyramides  quadraty  zqualcsi  Ceu  prifriria* 
ta  ob  eandem  ji^^trodinevi^ttr  caQdetqb^i  n cv  Tr. 
btpropof.i.A' ap«  nbcdi..& A9cnN  Sr  remane- 
ixiat  (egmentp  -cpdorMm;^  v(i  iyh9<4}i'.um  ()u^ 
tiioriqualia  (unt  coiL,&coi  a«  a quibusf  gmen- 
tU  auferartttft,  V® tfcii^Vitmdrt  trftV^Lf  » Cl- 
OL  , te  CIDA  zquales  * auf  priimaU  zqualia  ob 
Tfandcm  almxsliufm.  .fVszquaUqi  b jyfv*»tMf^^ 
qeqiK  IfggicoKlicoooiAinoML 
cylindrorun^t;  fipto  coais.cylmd  i jitiqinpi* 
rincd  piWcip^B.bfd,*d , vu4nJa»,0>^fu6f*«*'® 
Ho4««i?)ur  tU(»ikf«9i(|i.Su«d>  ai.ikc^odPI  ‘A* 
. selJrgetur » tuifmiii 

2iU^pgulaubi4iiKaoS(  i|cA 
buot  adhuc 

toties 


m TRAiCRCT VD XXXtVL' ' 


teriot^iti  dolirereiiMBCRiit  rcgmenta  Moenita 
fimul  in  eoooiirtnor  a min»r«  9o»nHtMe»Ardiffe* 
resffa  X prmmc  fMifcreodoyvelomnucofuoi» 
fimul  jufcrcnd*  funt»  vd  aliqtut  redfrmpcr 
«quo  numero  ab  nraque  pyramide . Idcoque  le* 
genta  cononam  rriidua  io  pyramide  «aion  l erunt 
inaiorat  vel  squatu  difTer£ti«  x,  fint  ergo  «qualia 
primb»  6e  d cono  ^ auferantur  tot  pyramides  tr4- 
guiarci»  donec  exequent  fegmeou  conorum  mi* 
oora  quantitate  x rclidua  coni  a . ant  proximi  fii* 
pereni . Nam  cum  deinde  • dr  d fegmemii  ip6i 
roni  A toe  pyramidei  «qiialea  auferri  poflint»aoc 
pihil  renuneaet  fegmend  coo'et»  qubdeft  ablur* 
dum»  cum  pyramit  fie  minor  Tegmento  conico» 

?uod  eam  continet»  aut  i minori  auferetur  onaitM» 
cilicec  aliquod  aquale  diffcreocic  x)quod  item. ab 
iufdai^cft» 


Qaod  6 dni  maiora  Ime  frgmenta  coni  t»qu2m 
d'lf  rentta  X . Auferantur  i cono  ipfo  L tot  py» 
ramidet  «quatea  triangulares  ; donec  Ipfy  pyrarrti* 
des  ablaty  exequent»  vel  protlnt^  fuperent  di(fe> 
rcmiam  x » fr  eodem  mo^  cum»  9t  d fegmentix 
eoni  Artfiifuliatqoalet  tot  pyramides  auferri  pof> 
Anr»  aufcrrerettifa  miboribus  conicia  fegmentlt 
d iferentia  x»aliqotd»aot  arquale»  aut  maius  Dide* 
renua'd’4  qdod  Item  eft  abfurdum  • 

COROLLARI  VM. 

Hinc  eflicitur  idem  dicendum  elTe  de  Tegmen* 
lis  conorum»  fr  cylindrorum  • Siquidem 
Idem  argumdtnm  valet  eciam  de  Tegmentis  CtoL» 
dfCioA.  Nam  auferatur  primo  ab  vtriTuuepyra* 
mis  triangularis  cbia»I^cioL.  Deinde  trian- 
gularis cxi^*  » te  clciA  t fr  fie  cooTequenter;  donee 
rrflana  f^mentud  CIBA  minoris  eoni  remaneat 
minus  diflerentla  o proximd  » qua  differt  minus  i 
•laiori, deinde  i renduo  maioris  deducentur  tot 
partes TolitU»  donec  Tuperenc  ablate  d.ffcrcnrlam 
Q^.Srauferercntur  etiam  cot  pyramides  d refrduis 
fegmcnti  conici  minoris»  quod  eft  abfurdum . 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Sui  eadem  aitttudtrre‘exiffemesCoHii'*^Cf'‘ 
lindritamcem  fiint , VI  iafes. 

SIc' conus  I vel  cylindrus  clufdcm  altitudinis 
A,  te  alius  s»  Me  obliqui  lint » fiue  rcAl » 
^o,  quod  ad  inuicem  Tudc»vi  baTes* 

* Probator.  Nam  cum  obliqui  fini  yquales  re* 
ftis  ex  pryced.  Se  redi  line  ad  loulcem»  vt  baTcs  cx 
'prop.|.b, dummodo  in  eamdcmperpcndfcuiarfm 
Aktcudioem  rxcollantnr , etiam  obllqai^u£icm 
' tUbudiiiif  erunt  uniccm^n  baiu 


tHEOR.  VI.  PROROS.  VI. 

Cmm,  C^fy/Wrio4//^w  iu  referuntur  ui 
fytAmtdes  mfcrtptas,vel  prtjmata  mfeup- 
iUy.vtetrculuSi  en^quojunty  refertur  ad 
mult/Uterum  iafis  pyrmmdts , W prtf^ 
..  mufis  fcu  reBk  ^feu  /mi  oiltqtie fgura 
fdtdre, 

SIccoo.ut»reu  cylindrus  ctop»  InquolnTcrlbai 
tnr  pytamia  » vel  pnfma  ABC  lm  fuper  b^litn 
multiiaicram  Lam.  Dlco»qnod»vccft  circulus  luP 
ad  roultilatcrum  bafis  ablm  ; fte  conus»  feb  cyUu* 
drus  Locr  adpyrafflidcm»  Tcu  priTma  ailmc  • 


Prob.Nam  fi  fitcontts»feu  eyiindms  redot !«• 
^bafim  circulum  i-nv  erit  rquabs  obliquo  m- 
qu^airo  ex  'prrrrd.  4.  fic  fi  Tuper  irotriUtrru»  bo* 
fimque  INas  fit  pyramis»  Teu  prirsna  «LsPe  erunt 
«qualia  redum  obliquo  {qoealtoexprop»iA.Cor« 
8r  exa  i.par.i  .h.Tcd  conutiTeu  cylindrus  redus  eft 
ad  pfrao)idcfUt  ve^priTma inTcripium  eanm^rttndr 
pr.i.bJ^  x.Cor.  vt  bafis  circulus  LoP  admultila* 
terum  amiL.  Ergo  etiam  obliquus  conus»  (ea 
cylindrus  Lcop  refertur  ad  pyramidem^teupriT- 
mainTcriptum»vthafis  circulus  Lov  referat  ad 
ABLMC  multilaterum.  baUmqueANMl' 

THEOR  Vll.  P R O P.  VII. 

Ommt  conmep  ttrUtfMt  Cylindri  ttuidm 
tum  Ipfo  bifim  hiJiintis,  trultttuii»e%' 
^^Hulern, 

■ i 

• Nam  Itt  priTma  eft  ad  cyliadrbm 
’ 1 ficut  bafismultilatera  prifmatis  cllad  ctr* 
colum  circumfcfiptum»  quj  cylindri  eft  bafis  > Se 
Ita  quoque  eft  pyramis  in  ea  bsfi  muJtilarcra  ad 
conum,  qol  in  circulo  eodem  collocatus  eft  <X 
pr^ccd,  (edex  It.  hb«s«  quf  eidem  rationi  Tunc 
cqdem  rationes » Ir  inter  (c  lunt  cedem  rocionen. 
Ergo  ita  erit  prifma  ad  cylindrum»  vt  pyramis  nd 
confit  Ergo  prtmmido  ica  erit  Prifma  ad  pyramidd 
quantitates  eioTdemgcacriSi  vlcyimdfus  ad  co*' 
numeiuTdem  item  generis . Sed  priTma  compre- 
hendit ter  pyrami^m,ilHuTque  eft  criplum»-oum- 
modo  eadem  bafi  fica,  ad  eademqoe  alriiudinemnt 
eleoata;  Ergo  ita  quoque  erit  cylindrus  refpedn 
coniffi;  conum  ter  coouoebU,qu6d  erat  oftendeo* 
dom. 

TUEORi 


DE  SOLIDITATE  CORPORVM  CVRVORVM:  oj 

n 4i.l.tfdiimctri  eirciiii  L ad  diimcuan  circo-' 
iiA.  , 

" COROLLARIVM.  ' ' 


' THEOR.  vm.  PROPOS.  vm. 


Coni,  Cr  Cylindri  fwu  inmcem  , vt  Pyrmfi. 
' ' dts , cy  Prifm/tto  in  itlis  infcripus.  •'  ^ 

*OIc  cylindrat.feuconni  lucr. Sr  aliut  ON- 
O inCccibaDtunjue  coaia  pyramidalia 

cylindri»  prifnuu.fimiliu  bafiu.Dico  iu  cfleon« 
»KQ.ey}inJrtts>  fca  conus  »d  yi»cp  cylio4n% 
coauoiftVt  cft  prifuitt  Tcu  pyrcous  iofcripc^iQiim 
MXQ  ad  ptjrma>vel  pycamidcm  inTcripcam 


Pr«  Ita  eft  ex  h.  oNMC^cylindrusp  Teu  co< 
Ms  ad  priroia»  Cea  Pyramidcmiibj  infcrip(ain,n 
cifeuiusL  ba^faJbiff  n multilateri OMKN»vt  aa* 
tem  circulut  l id  oNmk  b-ifimiarcripu  tibi; 
mntat.d  'propufidoricm  4p.  Se  41.  lib  6.  iu  circu> 
lua  altera  bafis  a ad  badm  multilateri  infcripnoi 
ftbi  fatc^ve  autetn  circulas  Aid  muiulatera  baltm 
' fitcdbimicnptam»  ita  cA  cylindrus»  fcu  conus 
tb»Cfin  cuculo  A litus  ad  priffna  • feu  pyrami- 
di m in  SE  sc  multilatero  Htam . Ergo  cx  prop. Ito  ' 
lib.t.  ita  erit  cylindrus  , Icu  conus  oNMxCLad 
ptiCniai  leupyramidc  Itbf  infcrlptamyrelut  cTlii^ 
drutf  ieu  conus  sekP  aJprirma»  vel  fyriretden^ 
fibiturcripeam  , vc  etiam  dixi  j>rop.;.  h.  Quare 
permuistOo  ita  erit  cylindroi  ,icu  coQus  oMMlrq^ 
ad  cylindrum  , fcu  conum  fescP»  n pnfma  , rcl 
pyramis  infcripta  ONMK^c^1i'Jr1»V'eIconi  ad  prif- 
tni»  vel  pyramidetn  cylindro»  feii  cono  vebcp  in** 
fcriptaita . 

THEOR,  IX.  PROP.  IX. 

Similes  Coni  , O"  Cylindri  in  triplienu 
rtisond  funt  dumiirtrism,  qui  m 
tufilsUS , 

Sint  duo  coni,  & cylindri  Rmlle^  tjaorum  al> 
litudfnca  <],  8r  f , naarnoi  barca  omnc,  & a >■ 

K . Dicohot  conoi,  loucylindroa  cdbinuiceni 
io  triplicata 'catione  diamRrorno)  . Infcriban- 
urin  cylindris  prlfniati..  In  conis  pyramides 
oooilibcc  laterum  atqualium  V.  g,  quadran^ulz 
fedlimilii  balfum,Tc  in  lig.'pr;c.  propof.  Pnfina 
CNMCQ^  In  pyramis  ad  pHIma,  fcu  pyrami* 
dem  FSDCP  haocc  propotckmcni  'triplicatam  late-t 
TitMC  ad  latus  aeex  prop.14.ac  sT-k  Cor,  prop. 
sd.  Sed  n ex  prop.  ant.  p.l.  Iu  cll  pyramis,  Tcv 
prifina  Q Inicriptum  ad  pyramidem , ieu  prifma  . 
iorcripiam , T<  eft  conus  , Tcu  cylindrus  o^clr^ 
cumreriireua  ad  cylindrum,  Teu.  conum  pcircunt- 
tctiWtrMr,crgocylindciis,fea  coituftric  tdeoAii 
EnlryQildhllnpia  crlplidMilvcidMlrMadlci^ 


OV.ro patet,  quod  etiam  crunfia  daplicaix 
‘ratione  baiium  Tuarum  • 

THEOR.  X.  PROPOS.  X. 

Si  Cylindrus  pUno  fecetur  odsserfs  pUnis 
paralUlo^mt  , Cylindrus udCylmdrum, 
vs  4XIS  ud  axem . 

SIi Cylindrus  a.  Tcaut  plano  Disi  parallelo 
pUaisp^p,  yelill,  aJuerfo.  Uico  ira  cylin- 
df ura  fuper  sxem  ac  eiTe  m(  cylindrum  i^tocroxcin 
Ci»  axic  AC  ad  axem  c» , 

• Oiuidatur  circulus  balit  IUigf  in  partes  «- 
qualft  »&  per  eas  partes  » A;  per  axem  ductis  pls* 
nis,  &per  fulAeofas  ih.  Se  hf,  od.  8c  me  confti- 
cuanturprirmala  iorctiptapHACiljrnMC»,  Arent, 
vfque  dum  inRrlbant  totum  cylindrum.  Qu*  ia 
cylindro  ac  erunt  omniaarqualis  dtitudinit»  ficuC 
Se  omnia»  qu»  inferibupt  cylindrum  ci » Se  nqua- 
liumbaitum  ai|f»&chb  . Et  ideoerunc  inuicea» 
vt  slcitudines»n^pequx  (unt  in  cylindro  ac  ad 
ea»qax  funt  iit  cylindroc»i  ve  altitudo  AC  ad 
alueudincmcaex  ao.par.i.b. 


RurfutinferiSantuf  alia»vtrimtA«re  a«hc» 
Ar  cyt.dimidiatis  arcobus  prtomm  inxylmJro  ace 
Arcexip  t^cxMi  in  cylindro  cs»  Ar  hxc  etiam  fe* 
eundo  infcripta  in  cylindro  ac  ad  ea,  que  inferip» 
ta  fune  feeundb  in  cylindro  cn  erunt  »vMlcicudo 
AC  ad  altitudinem  ca,  vtpocc»  quod  omnia  Hnc  c* 
qualium  baiium  acf»  Ar  CES,Ecut  aoh»  Se  cmi»  Ac 
Cft.exttfedicioe.  - \ 

Rurfufq;  idea  replicetur  toties,  donec  inrcrt|>- 
ta  prlfmata  adeo  multiplicentur»  vt  omne  fpa* 
tlum  abfumant»  quod  poflibileeUabfumt  rema* 
neas  inter  fuperficiem  rotundam  cyliodrl»  (lib- 
tenfai  planas  prifmacum  fu|^eriicies  . Satis  enim 
coodac  Hae  oftenlione  particulari»  qubd  quaacb 
magii  prifmata  multiplicantur»  t<ac6  rainnrlVB*^ 
ciom-remanetfnrtr  Hiperficicm  globoiim  cylin*' 
dvi» Ar prifmitA  Tuperfioiem  planam.  Quia  ergoi 
omne  fpatium,  quodabfunii  potedi  prtOnatibunii 
irficHpcis,Ar quantum  fiei'i  poteld  raalcipJiraie' 
abfumptum  efl . Ergo  illa  prifmau  cquabunt  cy** 
lindros  ac»  Arci, A;  ca  quidem  »qu(  infcripta  funC 
in  cylindro  AC  ipfum  ffquBtant»ftcut  qux  inferip* 
u fune  io  Ci  cylindro  ipfuff  (quibunt  quoque. 
Siquidem  E non  equareni,retDaQeree  aliquis  locos 
nou(  inferiptionii.  contn  p^f  (uppdfiium . Verum 
ea  omnia  prifmxta  in  ac  fnne  femper  ob  (qqalts 
bafes»in  quibus^Tune,  ad  ea  omaia»qj(inc»,  ve 
altitudo  AC  adAlatuiipcin  ciex  Ai.h.p.i.  Ergn 
etiam  cylindrus  AC  em.xidcyUiidhiacs  • AraUi. 
cudo  ACAdalucudhmm^v  -S 

THEOIC» 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVTERFICIEBVS  CONTENTIS.  ^17 


• Qo^iote»  bafii*ML*quftarbafi  WA.  Pr. 
Tt  <iT  diameter  ad  ra  diametrami  ita  cft  altitudo 
Tlatl  altitudine  zxin  triangulisper  ai6*quian- 
guiis  RAX  QTtTjfed  TC  YX  ad  altitudinem  zx»fic  eft 
sv  altitudo  adcValci(udin^,quod  fiat  squalet.  Vt 
autem  sv  ad  cV  , fic  eft  cv  ad  hV  ob  fimilltudi- 
triangulorum  ivCidfMVcj  vt  autem  cv  ad  VM.fic 
wc  aJ  KM  ob  fimilitudinctrianguloru  Nve  xvm. 

ErgoexUM.J.vtQTadiLA,  Tu'  Ncad»»lt**  fcd 

qTi&nC  funt  squalet:  Grgoexi  a.lib.y.UAiSf  km 
eruntxqualet.  Rurfiis  eodem  arg.  cx  4»  I tf.pcti- 
pheriaQOTed  ad peripheriam rsa , vt  dumeter 
QT  ad  diametrum  RA5  lamverb  oftenfom  eft  qt 
cfle  ad  RA>  Tt  NC  ad  km.  nempe  vt  cV  ad  mv.  9c  io 
triangulis  fimilibus  civ « & mIv  , vt  O ad  mL. 
Quare  ex  prop.id  lib.^.ob  fim  iitudinem  ratio- 
numQor  pcriphcriacrit  ad  AtE.pefipbcria.vtCB 

crus  ad  ml,  fei  qdT  peri,>beria>  Se  c*  crus  ex  effe- 
a onc  fuot  «qualia.  £r*o exlii^b^.  ABK  pefi- 
pheria , Se  Mj.  crus  erunt  «qualia  . Proptcreaquc 
CK  ^ Trad.jO.  baiisf  ML  «quabitur  circulo  e.ba 
ob  KM  «quale  diametro  9e  Ml  «quale  crus  pc* 
fiphcr  f REA . Jg  tur  yf  amis  kml v,8f  conus  fc.f» 
At  f quabuDiur  ob  bales  > & altitudines  «quales  es 
prop.).  h CorolL 

' Si  ergo  a eono^Tx»  4e  pyramide  NC  sves 
«qualibus  auferatur  hinc  pyramu  kuLV  . 
inde  conus AtBX.qufsqujlu  oftcafa  funt,  refta* 
baef.  uiluio  coni  RACi^ro  equile  frufto  pyrim'dis 
NCEKML  : fcd  fruftom  pyramidis  kmk  ncb  «quat 
prilma.cuiua  balit  duoiacara  ftne  conftitoea  vnum 
0«  diainctf u KM  minori»  Se  febiiddFcrencia»Tt  idem 
UtusjaUerum  ex  crure  periphcrtsm  minorem 
«quante. dr fcmid  fterencia  eorundem»  Se  infu- 
per  irienti  pnCuuciStruiuSbalis  crura  eflicunc 
vnum  fcmidilfcrciiiia  diametrorum  Nc  ab  MK  » & 
alterum  fcmictUfccentiacsab  ML»quyeftperipbe« 
narum  ex  Cor.  prop.  If.  p.l.  h.  brgo  etiam  illi 
«quale  prifmati  crit  fruftain  conicum  qotra  . 

• EXPENSIO  II, 

Dt  fohdiute  Annutarum , iy  Rhomborum 
folidorum , 

CVm  quandoque  annali  follditas  perquiri 
oportcat.hmc  cOrpus  annulare  inter  cetera 
corpora  roranda  tetragonifmo  fnpponiniut  raaxi» 
md;  quia  ad  fpHpr^  foUditateai  pcrlcrutaodam 
^primd  deTeraiat  • 

• THEOR.  I.  PROPOS.  IX. 

D«0  Cot$i  Ifofcelss ; eurus  vnus  habeat  ha* 
Jim  fupetpctet  alterius  dt^ualem,  O*  alti* 
tudtue  aliertus  trneee  duHee  orthofpnalner 
k centro  hafis  ad  latus  coni  primif  erunt 
inuicemfoliditatedequalest 

Sle  conus  abc»  in  quo  d centro  balis  fieduda 
Ul  perpendicularis  ad  latus  ac»  huic  line^ 
fit  yqBalit  altitudo  D8  coni  K*v  : fteut  fuperficies 
curua  coni  abc  bafi  circuli  xcvx  Iit  pqualiS  • 
Dico  hot  duos  tonos  efft  tnukem  aquAes  . 

Quia  fuperficies  BACzquaturbali  xlG»  &«• 
qualia  ad  idem  celau  eandem  habent  proportiooc 

:Li  . 


fIrc»TC  ftcut  Xrabalis  eUadbiGmEMC;  ita  fuper- 
flcies  BAC  ad  bafim  eandem  fiiam  bcm  » vt  vero  fu- 
perficies  SAC;id  badm  sc.m  » ira  vt  oftendimus  cr. 
^i.propofio.  AC  adcH.  & licuc  ac  ad  CH»  ita  ah 
ad  aL  ob  triangulorum  ftmilitudinem»  qu«  eft  «* 


qualis  OK»  igitur  fteut  balis  icf  ad  bifim  EMC  j ita 
Altitudo  HA  ad  altitudinem  hL»  ve(  de;  Quare 
reciprocam  bafes  althu  Jinibos  habent  proportio* 
nem ; vndeex  prop.l».Tr.h.coaicAE»fix  eruoc 
«quales . 

THEOR.  II,  PROPOS.  XV. 

Si  ex.  duohus  conis  Ifofcebkus  Rhombus  foli* 
dus  componatur  ^ aquatur  cono  illty  qui 
ha6m  h ibet  aqualem  hafi  compofstorwH 
conorum , O*  altitudinem  aqualem  alti* 
tudrni  vtriufque . 

Sit  Rhombus  ex  duobus  conis  iatcg'aeus  aoho; 

Sitque  alter  conus»  cuius  bafis  exN  bali  oLO 
«quetur»  Se  altitudo  HA  fit  eadem  . Dico 
htottt  & ewum  tjft  uquaUs  • 

Probatur.  Sicut  ah  ad  am;  fic  Rhombus  foll* 
du$  o ADU  ad  conum  OAD»quia  coni  compolitl  ean* 
dem  habeat  balim»  quare  lunc  inutcem,  tc  alcico» 
dinesj  vt  autem  ah  ad  aM.  ita  quoque  ob  «quali- 
tatem bafium  «kN,  QLD  eft  conus  AON  ad  conom 
OAD.  Ergo  cum  eidem  cono  oAD  eandem  dicant 
proportionem  inuicem  funt^quales  Rhombus  oa 
OH. 8r  conus  ona.  Quod  iaccUigltur  etumft  co> 
01  OADiOHDinukem  non  fint«qualel«  ,, 


THEOR. 


' Kutt 


6^6 


\ 'TRACTA 


THEOR.  III.  PRO P OS.  XVI, 

Si  Jtt  Rhombus  , vi  fufcriits,  & Iit  co- 
nus olscrius  conorum  Rhombs  fupcrfi- 
ciet  hdfcm pojpdcns  retjUdlem,&’  alsiiu- 
dintm  arjualcm  lincte  i vertice  coni 
Rhombum  componentium  petpenitcuU- 
riter  in  latus  praduRum  cadenti,  conus 
i fle  pritdiflo  Rhombo  filido  tequMut . 

Sil  Rhombus  noADeonlcui>H^  2 vertice  h in 
Ijtus  kQ  prnduiSum  t fi  Ojioriet  cadat  perpc« 
dicularit  H€»  & fi^c  QPIL  conus  altitudinem  rp  «« 
oiMicm  perf»endicul«ri  hc»  8t  bafim  QtR  xqualem 
/upcfficiei OAD  coni  polfidcns.  Dico 
iiCADb  if  coi.o  qI*r  f^dd^nsian. 

Prftbamr  . Quia  fi^cfficics  coni  oao  «qua. 
tnrbafi  cJfR»  iticfaperficies  oad  ad  proprii  badm 
clB  Itcbarn^^^^aicrbafim  ceM>oiDbaft  e^ualem  . 
Sed  tt  ru{f^^R:tcs  AOO  ad  prof^iam  bafimotoi 
AO  t'f  xrifcx  diftit*  proji.  jo.  Traft  cum 
clfCulas'7t]UaIr$  fiiperficici  coniff  (it  ex  radio 
rq.nredU  prdportionMi  mter  lacus,  8r  diametrum 
ba(is>&’  (int  AD  ad  D n ; ficob  limilitudinem  tr{>* 
angulorum  aj  itc;  (deoque  etiam  baftSQ^a  ad 
baiim  OKN,  Hc  AH  ad  uc  lideli  altitudo  aH  ad  aJ. 
titttdinem  que  equalis  ln]lfp  HC  ed  cA^eda  . 
Cum  ergo  halatu  bales  conuiGAN»  &'Q.ea  alti- 
tudinibus /eclprocc  proportionales  cx  prop.it. 
TraQ  h.  erant  tnuicem;qualc$  coni  can,& qpk. 
Quare  cc!am  KhombuS  oadh»  qui  probatus  eft 
tnt.  prop»irquilis  cono  OAr^cono^PQ^quabitur. 

<THE0R.  IV.  PROPOS.  XVII. 

Si  i Cono'Rhofnbsis  infcnptus  auferatur,  re- 
fiduo  conus  ille  tequais cu,us  altitu- 
do perpendiculari  d vertice  epptfita 
Rhombi  ad  latus  dcdufltc  , O'  cuius 
ftipeifcics  refidute  conuexit  fiiperficici 
tcquetur, 

Sit  coaui  FA, , cai  infciiptui  Rhombui  ako, 
qui  (ciiirec  verticem  in  centrum  D defigat.  Ar 
linea  to  a vertice  D cadens  pcrpcndicularitcr  in 
latus  £A  feratur . Fiatque  conus.cuiui  aJritudo  dl 
bdfis  vero  kxiN;  ^quetur  fuperficiei.qu^ ambit 
refiduum  coni  ebcf,  vc  ex  propor.|i,Traft.|  i.ef« 


T V S XXXIV. 

fictpoeeft.  Dieo/MRS  tonnm 
nlituatfiocf  fultUto  t6ro  KO  * 

Fiant  duo  at>j  comprimas  maior.cuius bafis 
0^<l^coni  Asp  toti  faperficiei  cooueire  aequetur» 
8r  DL  fit  a!tscud«,qui  cx  didts  aquabitur  cono  e ap. 
Deinde  alter  conltieuaturpcuius  bafis  rst  fquee 


fuperficiem  bac  coni  conuntam  « Ar  altitedioem 
DL»  ifte  quoque  conus  rt]a3bi(ur  Rhombo  lACOt 
Bifis  verb  opq  rquatur  bjfibus  xmk»  At  lR.Tf 
qobd  aequetur  coti  fupetficiei  conuesT  ea* » 
quoque  du(  bafes  xmN>&  a.sr  a*qujntur  cx  con- 
firudiooe»  cum  qu;  ures  ifiiconi  klM.Ic 
OLQ^vtpoce  altitudine fqaali  ppf -liti  fe  habeant  ad 
iouicem»  Tt  bafes  ex  prun.  f . Trad.  h.  Sequitur 
qood  OLQcofius  bafii  oCQ^FCum  ad  ambaf  bsCet 
fininl  KMN»R«T  dicat  proportionem  fqualicactP» 
quod  etiam  ad  conos  kml»  Ar  Klt  ea  iem  relacione 
^atur»Ae  cos  eqnet»^  ideo  conus  BAtduOs  cono# 
aequabit  xLN,arutT.  Vnde  fublatis  zquairbiie 
cono  RLT.Ar  Rhombo  baco  rcliduacoous  xLN.Ae 
EBDCP  reliduus anuulus  trungulatts  criit  cqoalix. 

COROLLA  RIVM  1. 

*|jf  InccUicitar  frvRnm  coni  e«cpd  eovale 
1 ^ efle  duobus  conis  primo,  cu  us  bafis  /ir  f 
qualis  fupetficict  frufh  coatci.  mueoirs  ci0 
propof-  ;t.  crad.|i' Ar  alcitu  iu  Lo,  aUalrmcit/ux 
altitudo  iz»  & fupetficics  bufis  ipfiui  conicos 
fupcrficiei^alis. 

COROLLARIVM  II. 

* r 1 f nc  eilicicB , quod  fi  fiat  conus  OLt^arqtsalis 

todeono aAP,Ar rLRV.^xoaoBAC»pofta 

fiacconut)  caius  bafis  circulus  «quet  refiduuaOo 
nulum  fublstabafi  rs^  i bafi  opc^,  veex  tradr 
)o. 'potes efiicere»  Aefuperhunc  circulum  eriga* 
tttr  conus  yix  aUitudioit  dl  tfie  cquabit  frufiam 
coni ebcp . 

Probatur.  Namcam  conifinc  omnes  elufdem 
altitudinis»  ita  erit  conus  rlt  ad  conuai  ot.<X;Vt 
balis  ILST  ad  bafim  op<^  ficque  conus  xty  ad  ctv 
num  oLQ^i  vt  bafit  xT  ad  bafim  op^i  Ergo  ex 
propof.  ay.  Iib.y.  prima  quantitas  la.t  conef  cum 
quinta»  nempe  cum  cono xty  erit  ad  fecuodam 
OLQ^»  vc  tertia  balxs  il  s T cum  fexta  bali  yx  ad 
quartam  ovq  bafim  t fed  bafis  r»T  » y X funt 
arquales  conic;  ba(i  oik^  F.tgo  etiam  conus  yLx» 
Ae  Lrt  luat  (quales  cono  oLq^  fed  >-Rrcquac  co- 
num Bac  partem. Ae  t^quat  totum  cuaum  eap» 

ergo  refiduus  conus  YR^(quabit  fiuRamcosi  ieU> 
quum  CAfiP . 


'THBOR. 


1 


THEOR.  V.  PROPOS.  XVIII. 


de  solidis  planis  SVPERFICIEBVS  contentis.  ffi7 

terni  CAtDsbafi  DGe.Sreoruomn>um  fitarcjuaiis 
«IcituJo  NPrylincIrOrun  ipforuai  pqajlis  airicucti* 
niei.  Idi  ejrlindnis » & priTina  crunc  xqualia  ex 
prop  ).  Cor.  p.3.  h.  <}uta  hihrnc  bafes  eylindro» 
rnm  baiibus  zqualci.  9e  fune  aqualis  quoque  alti- 
todinis,  fcilicet  cyitnilrus  bahek  prtfmati  mr,  8c 
cylindrus  internus  lADBprirmati  Ablato  ita- 

^uesADi  cyltadro  incerno  i cylindro  maioriiAHis 


Si  i Rhomko  Rhombus  MftraiHt  inferi f tus, 
rtliduo  conus  ilUaijualss  efl,  cuius  alti- 
tudo dijuttur  ficrfendiculari  i vertice 
oppofita^Rhomborum  dedulli  ad  latus,(y 
fuptrficies  refidua  conuexa  fuperpetei . 

SURhombut  a*iu,  tn  «x)in  infcriptns  «Itet 
Rhombus  lACi  > (c  linti  i ucttice  communi 
cooorom  i dududi  * qu*  fic  i l . Sit  ^uc  e t h al- 
ticuUinis  ii,&bafimcfhhsbcat  fupetficleicoo- 
ueKSC.qup  ambit  uaCH.  teliiuc  Rhomborum  lACt 
&ASIH  ablato  cono  »ac  «qualem.  Dicohone 
conum  e ih  equaleffl  efle  roliditati  refidu*  Rhom- 
borum fi  alter  A«et  ab  altero  aci  n Rhombo  au- 
icfatur  a Fiat  itaque  conusi  cuius  ba(;s  1.lT  e^ue- 


Ceut,  St  prifma  « Q_*quanS  cylindrum  a prlfmate 
HA.refidua  nimirum  prirmt  & annulus  foli- 
dus  ilACn  remanebunt  *qn*lia,  cuius  bafito% 
plana  «quabitannulum  planum  klhdob  i vcpoce» 
quod  fit  quoque  refidua  «qualis  bafis  up  circulo 
SAfL  ablata  plana  bafi  PQjequantc  lACLbafim. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XX. 

Annulus  fohdus  rotundus  atfuatur  Cylindro^ 
cuius  reHangulun  per  axem  fit  aquale 
annulo  plano-,  qui  per  diametrum  tranfis, 
ty  circulus  bafis  aque  tur  annuit  circulo . 


tur  »AC  coni  fuperficlei  c6uex*,8c  altitudo  dI.  fit 
iL  ifte  conus  erit  «qualis  Rhombo  «aci  exi* 
propof  b.  item  fit  1 1 m , cuius  bafis  t n m iquet 
fuperficiemconuexam  coni  oah  ,Se  altitudo  ea- 
dem DL , eritque  ex  prfhabitis  probof  id.  conus 
ifte  t Lm  pqoalis  Rhombo  ci  ah. Et  quia  tota  hu- 
ius bafis  cquat  fuperficiem  totius  coni  cAH,8r  ulT 
fuperficiemconuexam  coni  bac;  dr  e f h.  fuperfi- 
ficiemrefidudicHC  erit  bafis  t n m bafibus  e fhi& 
ilST  zquAlis.Sr  altitudines  ni  erunt  «quales, eum 
ergo  coni  pqualium  altitudinum  ex  prop.5.  Tr.h. 
fe  habeant  ad  Inuicem.  vt  bafes,  erit  conus  tc  na 
«qualis  conis  cLh,Sr  «Xn  , Bt  item  ex  didis 
Rhombo  cAiHjfed  conus  ».1.^  «qualis  eft  Rho- 
bo  «ACI : Ablatis  itaque  iiltt  «qualibus  erunt  re- 
fidua  «qualia e bh  conus,  8c  «ciCH  teCduura 
Rhombi. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XIX. 

Annulus  folidus,  cuius  bafis  quadrata, aqua- 
lis eft  paralldepipedo , cuius  vnum  latus 
Jit  aquAe  annuit  altitudini,  (y  bafis  *• 
quAls  arnulo  eiufdemptano . 

SItAnnoInt  folIduiABCBEi . Dico  hunc  efie 
cqtulein  pwxUelepipcdo  N**i  cuius  thicc 
faperneiei  QO  cquetur  fuper6cl«»  innuliHLic 

ICO»  8e  altitudo  n' altitudini  Ls . 

Sicprifma  N*.  quadragol{  bafis»8r  «qualis  baCa 
Moba&BAPL  cylindri  afAH*,ar  portio  parallelepl- 
pedi»fc*»pn^®*w**^“****  Q^p  cylindri  in- 


STt  annulus  folidus  circularis  quotd  fj^erficlein 
AscoeSi  Ar  cylindi-utp CUIUS  rcdangulum  per 
axem  srqp  fit  eqaalis  annulo  pl  ino  Aap(BO»8r  bgd 
circulus  circulo  bafis  . Dico  bunc  annulum 
efie  «qualem  cylindro  sVro. 


Probatur . Nam  tnfctibacur  primo  in  cyfndro 
Prifma  bafis  quadrat^ , 8c  fimlliter  in  an- 

aulo  prifma  «quale*  8:  eiufdem  bafis  ecdHabcX 
prec.  erunt  «qualia  . Infcrib.antur  rurfus  conicx 
Vu^rficiei  fegmenta  plana  $xr?zo  , & RV^q^o  , 
8rc(.tHSK,^DNcAMH  inannulo  folijoomuiaern: 
«qualia  inutcemob  «quales  bafes  dNc>&  sx^.dcc. 
& «qualis  altitudinis*  ac  circulus  ccH  : fiqut  Irm 
ex  prop  41.  Coroll.  Tra^.jt.  quantum  augefeie 
extima  quelibct,  yc  ONcstH*  tantum  decrefeii  mti« 
ma  correfpondcns  fiipcrticies*8:  fumpta  in  «quali 
remotione  apunaoo,  ycIH/ quare  fupplentl- 
bus  illis , qu«  augefeunt  defedum  fuperficie- 
rum  deficientium, omnes  erunt  pqualis  altitudinis 
ac  longitudo»  quam  prxbet  circulus  CCH.  Qua> 
propter  fi  in  cylindro  q,s  figura  folida  tot  late- 
rum «qualium  inferibatur,  cuius  latera  «quentur 

Infcrtptacum  annulo  foliJo  fupcrficlerom  re^u 

IttcriM»  TtQjripli  Li,  aealijall/scruhcomnit* 

Kxk»  a fupcc. 


6tt  TRACTATVS  XXXIV. 

{dperficid  (ollds  figarc  cjrliMro  infcriptz  eiar- 
dem«lucuitaii.  ac  <)up  m anivlofolido  iafcrfpn» 
fuere.  Siqutdf  Cfiind  i altitudo  ponitur  ciTheii 
f (fualit  annuli  circulo  ocriicutus  altitudinf  mutu6 
fefuppleado  inuierm  equam  ruperfictec  iouio  Ia* 
feripta»  ideooue  plana  fuperfictes  annulo  ioferip- 
tf  erunt  eiurfem  almudioit  ac  illa»  qua  in  cjlin.* 
diro  tuere  inferipea.  Sunc  autem  etiara  bafea  a- 
quales  I vtpoce  triangulorum  cNotfr  qjo  aqua- 
lium ex  thtfi , Quadere  omnia  Colidapnrmata  an- 
nularia inferipta  annulo  folido  erunt  aqualia  priC* 

Qiacibus  infcriptls  in  cjrlindro  V.  g.  Gudcamh 
prtrmainulare  prirauti  redoRVTQXQ  ex  prop.19 
T rafi . h quia  fcii icet  fune  eiurjem  bafii  ty al- 
titudinis 1.V  . 

Si  ergo  in  annulo  folidotoc  prirmata  annularia 
inferibantur»  quot  ponuntlnfcribi » fimiliterque 
In  cylindro  tot  quot  polTunt  infcribi,omne  Tpa> 
tlum  annuli  prifinata  ip(i  iQfcrjpta.fr  cylindri  cy- 
lindro lofcrlpta  aJpquabunt  • fed  fada  qualibet 
multiplicatione  femper  pecfeuerant  pquaiia:  Ergo 
{olidicas  cylindri  j&folidicas  anouliiquaSaquaiK» 
erunt  aquaifs  • 

corollarivm. 


HIne  autem  eft  Tuperficies  globofas  tom  annu- 
li,tum  cylindri  dfe  aquales, quia  omnia  plana 
annulo  infcriptibilijjque  figura  eiuSquanrij  poteft 
■lulcipifcata  aquam , fune  omnia  fi  liaiul  fuman- 
tur Cupplentibus  incrementis  excrercemiumdere- 
Aibus  di  ficientium  aqualia  omnibus  planis  figu- 
ra cylindri  aquali  numero  laterum  fimiicer  in<- 
fcrtptp , vt  patet  ex  oilenfione  prae,  propof. 


PROBL.  I.  PROPOS.XXI. 

Annutos  (olidos  cyliniris  stjualeSfVtl 
proforttonAti  reptrirt . 

Efcribitur  Piribolicam  coneidti  iac  , ft 
circa  cum  cylindri  deferibantur  aqualis  al- 
titudinis iT infcnbatur  quoq;  eifdem  pque- 
altus  DV.  Dico  refiduuro  ablato  nv  a T|  cylindro 
cITe  snnulum  folidum  cquald  folidocylindro  or . 

Probatur.  Quia  annuli  folidi  refidui  ablatis 
cylindrisinfcriptis  d circumferiptis  omnes  funt 
remanentibus  ad  altitudinem  axis  refidui  euedi# 
8t  circumferiptis  cylindris  pquales . 

Quod  fic  ofleodo  in  Parabola  a t c efi  t A ad  e a 
ex  propof.f.  trad.S4.  quadratum  1 1 ad  qua-* 
dratum  c D,fed  t a eft  dupla  t e ex  clfcSione  . Er- 
go etiam  quadrarum  1 1 duplum  erit  quadrati  o e ; 
quare  etiam  circulus  ex  it  fcmidiimetro  duplus 
erh  circuli  cx  e o radio,  & ideo  etiam  cylindrus 
IT  duplus  erit  cylindri  os  ex  prop.  y.  trad  h. 
fed  etiam  Ns  duplus  eft  cylindri  vo,  Ergocy- 
lindrus  IT,  A Nr  funt  arqualesi  ablato  itaque  cy- 
lindro vd  communi  annulus  refiduus  folidosir 
remanebit  folido  cylindro  op  arqualis  , 

Eadem  ratio,  atque  ofienfio  erit  de  cylindris 
quibufeumque  Infcrtptis,  8e  circumferiptis , ajijs • 
Sic  t a ei1  ade  A ex  prop.y.  Trad  24  vc  quadra* 

eum  I tadquadratam^e,dritacirculustiradio, 
fr  cylindrus  it  ad  circulum  ex ^ e,  & cylindrum 
Pc , fed  tA  ad  c A eft,vtg  ad  s.  Ergo  euam  cylin- 
diuf  t T ad  cy Uodru  to,  n ^ad  s.  erit/ed  boic  Hc 


Hodrus  quoque  efr , rt  j td  s.  quod  fit , n attiru-  j 
doiA  ad  altitulinem  CA.  Quare  cylindros  it,  & 

Bc  erunt  cquales  ex  p.  I.y.  ablato  itaque  communi  I 
cylindro  pv  remanebunr  arquales  cylindrus  refi- 
duus  annulus  icHfT,^  fic  de  cstcris  • 

COROLLARIVM. 

Hinc  colligas  omnes  foperficies  orixoutaks 
horum  anoulorum  pqush  cylindricis V.*. 
IHCV,  ?eJ  Pi  • Rstioell  , quia  bafes  dicuot 

eandem  proportionem  ac  cylindri . Vnde  fi  <y. 
findri  crefeunt  per  aiMcota  «qualia  etiam  baib 
annulares  eodem  modo  crefeent, 

EXPENSIO  III. 

De  quotumcumqiu  corpirumfolidunte,  tput- 
rumfellionts  bafi  psralUU  Jins  fimiles  , ’ 

aut  tequAe  s . 

CVm  aliquando  corpora  rf  periantur,  que  a. 

regularis  quide-n  figur*  funt,  fed  cainta 
cubationem  non  refpuuntj  hinc  de  iliis  agere  o. 
fwrtet,-  quotum  multa  aitulit  Ambrolius  i Sia. 

&o  Vincentioagena  de  Dudibust  (eiaottbifh 
Aon  mll  vnicum  exemplum  cxccrpcmM, 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXII. 

Si  dentur  tria  plana  communem  hahtntia 
^Ititudmcm  t tn  quthus  dkfi^e  atfmdi- 
pantes  parallcUfint  contmu}  ftoforito* 
ba/«  ^ o*  tx  tllss  pUnis  €OTpof4  y®r» 
mentur corporn  trunt  dtquidu» 

DEtur  porrio  circuli  scrc.af  xac  ex  quibus  fu- 
perficiebus  redaoguid  in  linea  ci  coitis  in- 
tcUigatur  corpus  ereaum  ,quod  cx  duabus  parti- 
bus fuperficieglobofaeorudemarcuu  sPocurua* 
ta,  Tcl  Bac  comprehendetur  ex  alis  parte  rerb 
Tuperficiebus  planis  ifcc, cuius  vnicum  latus  cor- 
na terminatur  r po  alterum  verd  plano  sac  . Dico 
hoc  corpus  efle  «quale  corpori , quod  ex  dnobui 
leoiiclrculis  uve  quadrati  rnltis  exoritur . 

Inferibantur  lingulit  planit  (qualia  altitudi- 
nis rcaangula,nTqu«irci,&  cfteta  iin- 
gul*  lur(  in  plano  iDc  dufi*  Cngulis  in  plano 
•*C  nilientibus  cpdcm  fiot.ae  e»  lllif  componan- 
tur redangula  caa  re&aoguld  eoieada,illa  «rasi 
squilia  quadratis  cx  liueis  In  nc  cooiUtntis , Si- 
quidem cx  prap.gj.  lib.|.  AcfiangiiluiB  cx  rq,* 

Qa 


/ 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVPERfICIEBVS  CONTENTIS. 

Q4  «quale  cllqoadrato  qi»  fed  qi  «quatur  Vq^, 

Iwoque  quadratum  V^arquabitur  redangulo  eX 
P<^*  & • Sic  ex  eadem  prop«;  T.lib  .;•  rcdangu- 


THEOR.  II.  PROP.  XXJU. 


1&  ex  xN,  & Nm  «qoarar  redaagulo  ex  iNf  & Nci 
quod  «qaacur  quadrato  ex  eadem  propof.  rade 

redaogulum  xn»  & mn  «quale erit  quadrato  ne» 
Hc  dicar  de  afljs.Si  ergo  ex  iftis  baHbus  parallele* 
pipeda  inteJIigatur  ercda «qualis  altitudiatt  om- 
nia eruat  «qualia  tlHs  exprop.ip.Trad.xi.quz 
quadratis  bafibas  arqualis  altitudinis  ertsuntur 
V.g.  parallelepipedum  pq^  fuper  redaoguTuro  ex 
pqf&ctAcred|uRiecic  annuale  parallelepipedo  ex 
Vq^quadrato  ere&o  ia  aUicudiaeas  eandem  ? m»9^ 
frc  de-aiija  • 


Dmo  corpora  ^uafcumjue  hahntes  hafes  in 
eandem  alntudmem  fkbueHa  psralleio 
d^Ha  hafis^  inuicem  erunt » vt  ipfe  hafes , 

Ad  perfedam  corporum  cubationem  pr^ter 
conos»  & cjrlindros  videtur  etiam  nccelTa- 
rium  ftofeere  omnia  ea  corpora » qu^  cjrlindri  na- 
turam rapiunt»  8c  funt  ea»  que  parallelis  lateri- 
bus ioulccm  i quacumque  bali»  Tcu  elliptica»  Teu 
^uiufcumqae  incerte  fignrf  in  altum  eleuencur» 
nue  ob|iqu^»(sue  redCtdummodb  in  alreram^pqna- 
lem»  AruiniJcmbafimiermioent]  earcrb  cylia- 
dracea  dicemus . 


Si  ergo  bec  duo  corpora  alteru  ex  sroc  fuper- 
liciebuS,  it  eACialtcmm  ex  femicirrulo  sve  dican- 
tur inpquaila . Dicatur  V.  g.  corput  ex  ape  con- 
/IlcQrum  malus  quantitate  e.  Et  inlcr.bantur  tot 
paralieiCr^^cdain  vtroque  modo  pr^dtdo»  rt  ex 
prop.j7.Traft-ai.Eer1  polTe  oRendimus  donec 
iolida  in  rcroque  tnicripu  relinquant  minorem 
quantitatem  »qu4ii^e»  tunc  rcftangula  folida  in 
corpore cx  fcmiclrculisavctquod dicitur  maiuS 
conllituta  » ciTcnt  aubuc  «qualia  illis»  qu«  in 
corpore  minori  ex  plinis  Brec»&  xac  conllicuto 
inferipta  funt»  hfc  itaque  dlenc  maiora  corporctia 
quo  infcrlpca  Tunt . Siquidem  ruperarjcdilleren- 
tiam  e»qup  meer  corpus»&  corpus  inueoitur»quod 
omnino  abiurdum  cft  • 

COROLLARIVM. 

ERit  autem  eadem  oftenEo  etiam  H aVC  non  Ei 
fcmicirculus, (ed portio  circuli.  Quamob- 
xem  generaliter  quando  dantur  tria  »'aut  quatuor 
plana»  in  quibus  dnftq  (ingulp » ant  iint  tres  con- 
tinue proportionales»auc  quatoor  proportionales» 
«X  quibus  nimirum  medi)s  fiant  reftangula  aqua- 
lia extreoiis>iUa  plana  re^nguld  compollta»8r  fc- 
cnodum  alia  latera  ruperficiebus  reftanguld  fe 
eoniungenubus  »(eu  curuis»feu  reftis  clreumue- 
fllta  pront  latera  euroa  runt»red  refta  conRituenc 
corpora  aqualia  illis»  qn(  ruperficiebos  operiun- 
tur» quorum  paraJieix  «qn£  diuif;  iorcrtpt^fqud 
polTunt » llc  propof.  70.  Traft.  34.  remiclipfis 
ruo  cum  altera  eiufdem  portione  reftanguid 
vnita»  friuperiiciebus  fibi  inuicem  incidentibus 
veEiea  conllitueot  corpus  aquale  triangulo  femt- 
paraJieiogrammi  rc  fi  fecundum  dboictrum  rcre- 
ftanguld  vniatur » & fimiliter  reftangutis  fibi  io- 
nicem  fiperficiebos  terminentur*  idem  afi^cret  de 
prup.d9.  ciurdem  Teaft*  Se  fic  de  caceris  • 


d.. 


Sint  duo  corpora  aecl  »dr  Dsrtquorumbafes 
fint  SAC»  8r  DE  altera  quidem  qn^cumque  BAC  V.g. 
curuis  AB  1 8r  K » altera  verb  quadrata  Di  . Dico» 
quod  fieut  BACeft  adottlta  corpuS  BACt  (^per 
primam  bafim  ad corpus  Dxrfi  fintsqucalea, 

Infcribancur  tot  reftangula  io  bifi  abc  ex ‘pro- 
pof^l.Tr.  jO.  donec  minus  euadac  fpatium»  qubd 
lOtrrcuruaS  as.  Se  ic  intercipitur»  & refta^^uU 
iorcripta»omnidata pollibili  quantitate»  ftiuper 
illa  parallelogramma  » vtr.a  erigantur  paraile- 
lepipeda^Hl»  «qu^eleuata»  ac  folidum  oeb  ob 
eandem  altitudinem  datorum  folidorum  abcl  » Se 
DAP»  quf  omne  quoque  fpatiu  r^ofiibile  Inter  cir  l 
curuam  fuperficiem»  ftfuperficiet  folidorum  In- 
feriptorum  occupabunt;  Quare  paralleleplpcda 
inferipta  Ipfa  tandem  akl  foliditatem  adaqua- 
bunt: Nam  fi  non  fquareat»  nou^  infcriptioni 
parallelepipedorum»&ideo  fuarum  bafium  dare- 
tur locus  in  bafi  abc  » Se  fic  contra  Thefim  omni 
poflibili  quantitate  minus  fpatium  non  remanfif- 
fct.  Verum  parallelepipeda  fiogula  inferipta»  vc 
cNi  funt  ad  folidum  etufdem  altitudinis  DEf , v't 
bafea  V.  g.  ohi  ad  op » vt  balis  ad  bafim  ofi » Se 

Cede  alijs. 

Quare  ex  prepof  17.  Ub  f*  omnia  quoque  foU- 
daii^ripca  in  abcl  erunt  ad  folidum  BEP,vtbafes 
omnes  parjilclo»ramme  ch,  Se  cft.  mfeript^  in 
ABC  bafi  ad  bafim  d£  : fed  illp  equine  Asebadm 
folidiABcL»  ficut&parHciepipeda  infcripu  foli- 
dum AtCL » vt  dixi  > ergo  folidum  abcl  erit  ad 
folidum  DBP  ex  7.  prqp«iib.j.  vt  bafis  aBC  ad  ba- 
fim DE  . 

Sic  deinde  aliud  cerpus  mvT  pqufaltumivc  AtCL. 
Dico  icerumjquod  corpus  ABv.beritadMTV  cor- 
pus» vt  bafis  ABC  ad  bafim  mT.  Quonii  abcl  cor- 
pus efi  Ad  DEp  corpus  ell»vc  abc  bafis  a J de  b^fim» 
&ob  eandem  rationem  co/iHtrtenduqutD^r  corpus 
mTv  corpus»  V cdb ad m Terit  exa/so  abcl  corptii 
ad  MT  corpusj  vt  ABC  bafis  ad  mT  bafim  • 


. ‘ioirurr 


CO- 


TRACTATVS  XXXIV. 


6i0 

COROLLARIVM.  THEOR.  IV.  PROP.  XXV. 


Hinc  patet»  quod  H h^e  foHda  squalet  habue* 
rinc  bafes,  8c  aititudtnet  qualia  Hnc  » quia 
cum  referantur»  vt  bafet»  & bafet  referantur  pro» 
portione  cqualitatis.  fequuuf,  Tt  etiam  ipfacor» 
pora  eadem  fquahtatis  ratione  iouicem  refjpoa* 
deaoc. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXIV. 

*Si  corfot*  (ylinilrMttm^italiunfinuliumi 
(y  fimililer  pofttutum  hafiam  fmtiiuei% 
ft  •Ititudims  $»ui(em  correfpondthunt, 
proporuonc,  vi  atiitudiacs . 

* Q Int  corpori  rylindricei  abCi.  «Dfo.qu*  ob- 
^ tineant  barca  omnino  xquales  i^uoad  latera 
aream  » poGtioncm  . Dico  ea  ciTe  inuicem»  vt 
altitudines  . 


Probatur.  Nam  cum  bafes  ponantur  omninb 
Hmiles»  n diuidancor  parallelis  In  partes  «quales 
erunt  omnia  rcftangula  clrcumferipta  baftbuss» 
qualia  V.  g.  iQjedangulo  do  , &•  alia  fiugula  in 
»ac  fingulis  in  Dsf  . Quare,  fif  parallelepipedt 
(uper  eas  bafes  ereda  fohda  ipfa  circumferibentia 
erunt  ad  Inuicf  ,rr  altitudines  V.g.scr  folidaerit 
ad DPV folidfi»vt  altitudo QT  ad alticudin^oV  .Sic 

redangulu  foliduro  mrl  ad  folidu  Mpy  ob  «quales 
bafes  Nr,&  mP  eft,  vt  altitudo  ut  ad  altitudine 
Ideil  vc  foiidomBrad  rvfolidum,  fir  ita  dicas  de 
omnibus  alijs . Quare  cx  prop.17.  lib.5 . ita  erunt 
omnia folidaBCT,&  parallelepipeda 

In  corpore  folido  iCAr  circumferipta  ad  omnia  fo 
iida parallelepipeda DfVpMPjr.arcpt.  in  corpore 
DBBG  circumferipta,  vt  altitudo  Qjr  adov  . Ergo 
6r  ipfa  corpora  talia  erunt , edm  omnis  poilibilis 
circumferiptio tandem  ipfa  foilda  exfquct , vt  to- 
ties diximus . 

COROLLARIVM  . 

* TT  Inc  autem  colligitur » quod  etiam  G bafeS 
ITj  noo  Gnt  Gmiles,  idem  tamen  fcqui . Nam 
detur  folidum  kx. cuius  batisznon  Gc  Gaviis baG 
CAB}fcd  tamen  fqualis,fr  ideo  baG  sed, (tti];eleua- 
tum  fuper  illam  cylindraceum » quoddam  corpus 
ad  eandem  eleuationem  cylindracei  npcex  pt^c, 
CoTolI. erunt  equalia  cylindraceum  defo»&  (^uper 
B.fed  CABicylindraccu  refertur  ad  FDEC,vt  altitu- 
do AI  ad  alctiudinem  . Ergo  etiam  ad  corpus  in 
z locatum  «quale  ipG  f dbg  referetur » vt  ai  ad 
Ec  , ideft  vt  AI  ad  «qualem  iR  altitudinem  cor- 
poris z. 


CyMrace*  Corpora , quotum  rtciprocantm 
Itafs,  0*  altitudines  funt  ^equalia^  CP* 
aqualium  cylmdfaceorum  retiprotoMHf 
bafes , 0 altitudines . 

It  corpus  cylindraceum  aico» tr  aliud  B»ro. 
L T Sttqne  baGs  ABC  ad  bafim  fk  l ,vc  altitudo  e^ 
ad  altitudinem  CD  . Dico  h^ccorporaoflcf qua- 
lia . Quod  oftenditur  eodem  modo , ac  prop.  11. 
Trad.  h.  G^nt  eoim  olmN  ciufdem  aUitodioit 


0>«»ac  cD»entqueexpr^d.rvo folidum  cylindra* 
ceum  adNOLM  corpus  elufiem  baGs»  vt  altitudo 
e6  ad  altitudinem  OM»ffd  vt  eo  idoN  cx  hyootfie- 
0 ,lta  eflbaGs.  Abc  ad  biGm  aif  Vel  olm  » vt  au- 
tem aec  ad  baGmoiv  » ifaeft  er  frop.pf»ced. 
folidnm  ABCpaJ  folUum  ©1  Mm  • E^go  eidem  fo- 
lidoOLwNfofidum  Eivo,  A aeco  eadem  dicunt 
proportionem  altitudinis  to  ado^  alt*tudmcm. 
Quadereex  7.  lib.5".  erunt  hec  folida  cylindracei 
inuicem  arqualta.  Secuntia  quoque  par»  eodefli 
inodoprobaturae  pcop.ia  b. 

COROLLARIV  M.^ 

H Inc enafeitur  omnes  cylindros  Ellinticos  ni- 
mirum quorum  bjGs  EllipGi  eft  efle  aquales 
fi  obtineant,  vel  bafes.  & altitu  iines  «quales,  vel 
bafc#  altitudinibus  rcciprocd  pro^aortionales  : 
IcemefTead  inuicem  io  ea  proportione  qui  bifa 
fi  fuerinttantum  «quales  altitudine, quod  fi  bc* 
rint  «quales  baGbtts  tantum  fc  inuicem  rcferre.vt 
altitudines.  Quibas  potell  iddi  quod  fi  fiseriot 
Gmilet habeant  triplicatam  fuorum  diametronsm, 
feu  axium  proportionem  • Qma  omnes  porttonet 
axis  ad  appfiiatiS  ad  diametrum  eandem  propor- 
tionem dicunt  exdef.ellipfiom  (imilium  prop.5i. 
Traft.aq.  iJeoque  omnia  pnfmata.feuparallelepl- 
daiaeisinfcriptaGmilla  • Vode»8ic. 

E X P E N S I O IV. 

De  Conis  Elhpiieis  , AU^ue  conis  m lineam 
riHam  ttiminoMthus. 

SVnt  coni  diuerfr  rationis  ob  dtuerfambaGro, 
quod  Gt  elliptici,  vel  hypcrbolict,  de  qui- 
bus foliditas  piftctciinda  ooo  clljvndefic. 


^ . r 


THEOR. 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVPERFICIEBVS  CONTENTIS.  ^51 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXVI. 

* Conus  in  re^am  lineum  terminuns  eilud 
conum  in  pnoHum  terminantem  eiujdem 
bafts > O*  aimuhnis^  vt  ad  t. 

*Qlt  conv$  AKDiqa^  defcripllmui  pr.8.  tr.sf. 

»3  in  lioeam  redam  eermioaas.  Dico,  qaoda^ 
coaum  MNO  eiur<Jem  bafis,&  alcitudioia  Te  habec» 

vt  «d  a. 


Probarar  . Jnfcrlbantur  enim  Ia  cono  in  li- 
neam eerminancc  prllmata  hoc  modo.  Ducatur 
pcrrubtenOm  rii,.VoTaarjJIelas  planum  PP.Pr, 
R urfu^;  per  a r.Ho  :'arall'Ias  plana  Prl,oHp,erirq; 
prihMiD  ds  quadrat*  fH  roip,  fiat  verdiobanf 
quali,  & Itmili  ex  Th;li  com  mn** eadem  operatio 
coii.htucnioruperxqajlem  funilein  <^v, 

$y  pyramiJem  , qaz  erit  ^qualis  aicitudmit  . 
Cum  itaque  priCmi.&py.amit  (inc  arqualis  atA* 
tudims»  6e  badt  erunt  ad  inuicem  , n priCma  ad 
py ramidem  . At  vero  pr.  fma  bafis  qua  Jraip  fe  ha- 
b.caj  pyramidem  eiuCdem  bads,  vc  j.ada. . SI 
ergo  in  cooo  in  rc^am  tcrminance  infcribantur 
ralli  prjfmaca, quo  rfque  defcribi  pofliiit,  Sc  in  co. 
no  iceoi  acuto  squalis  numerus  pyramidum  fupcr 
cquaiem  dm.lCq;  bifemiomae  ipatmm  tum  hutus^ 
tum  ilJiuS  coni  abforbebitur,  8e  occupabitur, qua- 
re cam  lemper  omnis  infcriptibilis  multitudo 
prirmatom  ia  cono  in  reSam  terminante,!^  io  cO- 
no  In  pundum  finiente  fc  habeant,  rty.ad».  ni- 
mirum, Tt  prifma  quadrat^  balit  ad  pyramidem, 
erit  ipfe  conus  in  redam  terminans  ad  conum  ia 
puodum  finientem, Tt  y.  ad  a. 

Quod  vero  prifm!  quadrat^  bafii  fit  ad  pyramid£ 
Ottidem  balis , 8c  aJtltudiais,Tt  numerus  j.  ad  nu- 
merum a.  patet  . Nam  pnima  , quod  femper 
obtinet  quadratam  bafim  cft  triplum  pyramidis 
triangularembifim  habentis  es  pr*aa.p.i.  h.  at  ve- 
ro pyramidis  quairai^  bafis  ea  prop.  y.  par.i.  h. 
efi  dupli  pyramidis  truiigularis  balis.  vade  prif- 
ma  ad  talem  quadrat^  balis  pyramidem  fe  habebit, 
Ttl.ada. 


'4W 


THEOR.  II.  PROPOS.  XXVII, 

Conus  Elliptictt  kifis,  cJ*  eiufdem  normalis 
alsiludinss  , feu  reUsts , (eu  ohlitjuus  e(l 
eequiUs  cono  eiufdem  normalis  eliuatio- 
nis  bafis  circularis  i quit  tamen  fit  aqua- 
lis Elhfji  cono  Elltptico  hjfsm  fuk^ler- 
nenii. 

Robatar  . Nam  fi  afiumaotar  in  bafi  coni 
1 circularif  partes  (quaiea  peripherle  circuli 
MTajfubtendancurq;  red«.  Tt  IT,&  ab  ijrdc  pun- 
dis  perpendiculares  ad  diametrum  ducatur  xo,  8e 
TH,fr  cpt. Deinde  axi  elliptico  ca  bafis  coni  ellip- 
tici SAC  circurcribatur  circulus  are,  cui  diuilb  ia 
rquales  numero  partes  , Tt  circulus  n rx  eo- 
dc  modo  redf  fubcrahantur  iT,8c  (egmentis  peri- 
pherip  ab  ijjrdemqoepundit  in  axem  tc  normalce 
ferantur,  Tt  £D,fr  Fi,&ducatur  rubteofa  ambitui 
elliptico  PQ^.  8e  fiat  prorius  eadem  operatio,  quam 


exhibuimus  prop  14.  trad.^o.  erunt  fpatia  ellip- 
tica PtQDyqualjafpa:ijs  circalir.bus  xtoh,  ve 
ibi  oRenditur.  Siergoitipcr  hyc  fpatia  Pyramides 
eleuentur,  cum  in  eandem  eleuationem  extollan- 
tur, erutu  fqualcs;  quamobrem,!^  ipfi  coni  erunt 
pquales.  Si  enim  coni  efient  in^qualet  fequsre- 
tur  illud  idem  abfur  Jum,quo  1 in  pyramidibus  af- 
Cgiuuiraus  pr.ii.p.i.h.  licmpc  fi  circularis  V.  g, 
eflee  minor  quantitate  z { quod  ab  co  tot  pyrami- 
des inferipte  auferri  polTenCidonec  remincret  ali- 
quid minus  quantitate  i.  proXitn£,  8e  tunc  fad  i *• 
quali  numero  ablatione  Pyramidum  mlcriptarum 
continui  cquaiium  quantitate  pyramidibus  i co 
no  circulari  minori  ablatis, remaneret  aliqui  f ma- 
ius in  cooo  elliptico  lAC,  vtpofc  maiori  j quam 
refiduum  coni  circularis  nmk.  Si  ergo  auferatur 
adhucabhoc  cono  elliptico  b ac  aliquid  cqualr, 
▼c!  maius  proximi  diiTcrcotif  2,  cooo 

clrcnlart  mNh  idem  numerus  pyramidum  pqiia- 
lium  deduci  polTet , aufererecur  altquid  maius  dif- 
feteutiaz  a rcfiJnoconi  mmr  minore,  quam  dif- 
ferentia z,  quod  efict  abfuidum  . 


CO- 


TRACTATVS  XXXIV. 


iit 

COROLLARIVM  I. 

*T  TTncpfimo  rt)3rcicurconote)ltpticof>fi  Hac 
JCjL  qualium  baiium  • 8r  ^uali»  alcicudioit 
(fle  muiccm  f quales  f’  quU  tertio  circulans  bslis 
(quabuQtur. 

COROLLARIVM  II. 

fi  habeant  bafes  altitudinibus  reclprocd 
proportionales » quod  Hflt  pquales . Nam 
fle  coni  altitudo  ia  ad  alcidudinem  coni  k*  ve 
bafls  coni  K ad  bafloa  coni  baCi  ficque  coni  t ellip* 
tici  pqualisbifls  coni  «»3r  ^qual.s  altitudo, dir  ideo 
conus  circularis  G,coao  b elliptico  xqueturifleut 
conus Nmr circularis t ^qualiabafl»  &aicittidinc 
«quatu^  cono  bac  : Erunt  ergo  illi  coni  circulares 
«tSfNMK  ei prop.ii,fi.  aquales  , quod  8e  recl* 
procentur  bales»  Sr. altitudines » quod  flnr  pqusleS 
bansconic  ipfl  bali  coni  k»  8r  alcitudoaltitudtoi 
fleut,  & qualis  bafls  cooImmr  bafi  coni  bac>8( 
altitudo  altitudini . 

Quare  fleut  iilp  reciprocantur  , fle  fr  tft9» 
eritq;  bafls  coni  Nmr  ad  bafimconi  c»8r  altitudo 
coni cadaltitudinemconi  mNb.  : IdeoconiNMR 
8r  c (qoabuntur  cx  h.  Proptereaque  BAC^qualis 
cono  MMai.,  & s conus  cono  c ^qualis»  muiccm 
pquales  erunt  • 

COROLLARIVM  III. 

Educitur  quoque  conos  Ellipticos  «qualis 
L/  bjfis,&  diuerie  altitudinis  efle  ad  inuicem. 


Probator.  Nam  fl  inteHiganttirclfCBnrcripCR 
eylindraccacotpora  «quealca  : tum  mutcem » tunl 
flrcylindrtceis  corporibus  altrrius»  erunt  hccad 
inutcem»  et  biCes  eX  prop  s;  huius  . Siergoh«c 
corpora  cabd»6tb  fcv  afierautur  ooo  ad  ia- 
uicem  referri  > vt  bafes,  fit  m nor  proi>ortio  a*- 
CD  corporis  ad  avov  corpus » quam  abc  bafls  ad 
Brcbaflm, fit  es  minor  quinutateZ.  Itaque  tot 

cylindraceacorporacircumfcnbanturdon  c d»f- 
ferctia,qu« inter  ABDCCorpus»ari.'i(a  fitit  mtnor 
d £Fcrentia,quam  Z,fr  tunc  omnia  illa  cylindracea 
corpora  corpori  aocb  circumfert pta  iliceiK  mmo» 
rem  proportionem  ad  Bvor»  ouum  bafis  abc  ad 
baflmiFO»quo  contra  oRetUa  cR  . Siquuiem 
ci»m  flnguia  reforatur  io  abcd  ad  flngula  tn  aVsf» 
Vt  bafes  flngulz  Angulis.  Singulz  ver6  bafes ob;i» 
neant  rx  thefl  eam  proportionem  , qur  ac  ad  sc  j 
etiam  omnia  parallelepipeda  cefcrentur,vt  ABcba* 
lis  ad  Ecbaflm,  & tamen  mioorem  dicereat  cum 
enim  coniforme  corpus  avcd  eflee  ad  SVSF  m im* 
nnri  proportione  quantitate  z,8rcirc«Bif(rip(a 
corpora  cyliodracea  nd  addant  quantitatem  tcot* 
poH  adcb.  fed  folilm  quantitatem  minore,  vtique 
dicent  ad  Ev^i  minorem  proponionem  bafis  aic 
ad  baflm  ifc  . 

Qu6d  & dicas,  fl  abcd  corput  afleratur  maiut 
in  proportione,  nam  tunc  i Ver  minus  (rtt»quani 
EPe  ad  AK  baflm  , vnde  eodem  argum  vtif»o* 
teris;  ctim  itaque  abcd  ad  bvfc  non  polii  1 1 bnne« 
re»  neque  maiorem  * neque  m^nur^m  proportio* 
nem  bafls  abc  ad  baflm  fc«  coofcquccur  caodem. 

COROLLARIVM  L 


vt  altitudines ; quia  conus  circularis  nmr  pqaalis 
altitudine»  &bafl»  & foliJitate  cono  8AC,V.g.  cR 
ad  conum  c»  vt  altitudo  ad  altitudinem»  qui  conus 
cono  R foliditaie  bafl»  dr  altitudine  flt  ^qualis 
quare  elliptici CA B» fir  K ad  tnuicem  referemur, 
vc  altitudines , Bc  IJem  dicendum  de  baflbus  inq* 
qualibus,!!  altitudines  fuennt  (quales . 

THEOR.  m.  PROPOS.  XXVIIL 

Duo  corpora  coniformia , tjuorum  omnia  pia* 
na  baji  ipforu  parallela  Jtmtlia  fintytS*  in* 
utcem  plana  huius  planis  altcrtuSy  erunt 
ad  tnuicem  > vt  hafts : dummodo  in  ^aua* 
lem  nlutudtnem  afiu  rgant . 

Sint  dso  corpora  ad*7,  9f  svor ; quz  In  ean> 
dept  altitudinem  Vq»  vel  DC^normalem  cleucn* 
tur,  io  quibus  fl  ducantur  plana  xquidiRantla,  ea 
Inneniantor  flm'lia  inuicem»  & bafl , cui  parallela 
func,fr  etiam  «que  elcuatit  fecantibus  planis  In 
alio  co^re  duSis ; ita  vt  ne  dum  i N V.  g. 
planum  ipfl  ac»  fir  NO  ipfl  in,  vel  ac  | fed  etiam  ac 
bafls  huius  adc  fit  ad  ec  baflm  alterius, vt  plsnum 
fecans  Ml  ad  fecantem  lm,  8e  No  ad  pT.  Dico, 
quod  eadem  proportione  referrentur,  vt  bafes  . 


•rj  Inc  enafeirur ; qubd.fi  hrc  corpora  fuerint 
tz  «qualium  baflum,  quod  (e  rctiienc,  vt  aU 
titudineS:  quia  plana  quoque  hutus  ad  plana  fe* 
caniia  alterius  in  Cifdem  oumeroparteserunt»- 
qoalia  : Quare,  & cylmdracca  corpora  hutc cir* 
cumicripta  ad  cylindracea  alten  circumfcRpu 
erunt,  vt  altitudines  buius  ad  alutudiocs  aJtemi, 
Be  c«t.  vt  eodem  argumento  perfuadeit  ubi  po* 
terit. 

COROLLARIVM  IL 

Hinc  rurfus  eR.quod  flnt  «qualia,!!  flot  (qua* 
les,tuiD  altitudines, tum  bafes  • 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXIX. 

Solida  corpora  , ijuorum  omnes  bafts  iafi 
paralltU  fimilts  jint,  ty  altnuimts  ob- 
imiam  bapbus  reciproei  proportionales 
ttqmdiafuni, 

‘'Q  It  A BC  corpus  quoddam  ,*  culus  aftftudo  nof- 
^ malis  Hcfe  habeat  ad  aliituihiem  alterius 
corporis  ct;  vt  bafls  dVF  adbjfln.  ATS  «fipi*Dci . 
Omnes  vero  fcdiones , qu«  parillel»  bafi  Eunt, 
flnefimiles  ipfl  bafl  • Dico hec  corpora  efle  (qua- 
lia . 

Probatur  . Nam  clrcumfctibantur  vtriocjoe 
foltda  cylindracea  eodem  numero  multiplica- 
ta. Diuidantqueahinidincs  tn  partes  proportio* 
nales  ex  i8.lib.f.&  in  flngulis  corporibus  V.  g.  Iu 
ACBT  inuicem  «qoealca, fleut, & in  ^DFy  vnde  erit 
altitudo  KB  adalrieudittctnlo,  vt  ac  ad  GL  , IdeS 
exTbefl,  vcbaflsoyF  ad  b^oiATB.  Vndecf 


DE  SOLIDIS' PLANIS  SVPfRFCTCBVS  CONTENTIS 


«7V*^cttQih«ery!m<lra^  ATtM,8r  op^hibeant 
•Ulcadiftcs  bafibps  recifrtci  propentooJe*  etfie 

'Ii*#»»-!  !•  • ' “T  'J 


•^Jraaldrudo I*,  idcA cqoahtf h adoS, 
»tb4iii#o«j^3j  bifmtNiM  reci* 
ftoci  ,€rft  auo<}u;  (bliditm  meNx  (blido  POQ&  p* 

2u^!5jl  4T.  i<KQi  alTer^atiaomDibua  ai Js  circa»> 
rriMibJibuf  . Quapropter  cumomoia  rjrlifldr^ 
iuL*  cifcumfcriptibiju  fiat  xqnajta  ft»> 

Mis  rplindraceis  Toiidopcry  circomlcripc  b«li* 
E ^ muUiplifccntur  <)uim6m  «uUipIicarl 
^<ruot,occj»p4i^ut  CX  pr.14  Tr.lj^mnerpantita. 

’tefnpoaU>iIcm*.^u2  inter  roJidaexbib(ta*d^  cj- 

lindracca  cirenmicripta  intercipi  queat.  Vade 
iiultaqaantiutepoifibib  iila  etccdet«quarecuaai 
^fa  corporajquoru  omqia  pJana  bafi  paraltcla  fiat 
CTiQilia*  Sroibeacu  aiticudines  bafibu»  reciproci 
^roportioflaica  ioujccm  eruae«qtialu . 

i ‘ E X P E N S I O V. 

. I r,..  . ■■ 

#i  • • • 

I - : Dt-  Conti  hias  Efjpcj-Lolicts . 

COiiotiici  HT/er^licum  rfficitir  ab  byxr» 
^•'"ca  Uuuaa^m  reriata.  Qjare  fi  Ce* 
•Bur  l plano  rcdangnloaU  a»cm  ilta  fcaio  erit 
circatiii . 

Acfilp|aiioa<ia«£oi(ibii,}ao.6:ftioeri«elHp- 
na,  n Tupia  ollcniiiniat  Tract.af.  Eapoif  j. 

a.  ' ' 

■».  ft,-  TUEOR.  1.  PROPOS.  XXX. 

’ L 

jP"**  fnfafut  ti^iudli^fi  Hyptrhoham 
^ Ctntidcm  '«m  ftoporttonml)  tbct,qutm 
diAmctrr  cuii  ir,in/iicr^  dUoiitro  lotn, 
.tt.tddiomcttHiu,  CF~dnKtctrnm  trtnfntT- 
dimidio 'clufdtm.  ' 

•^C  I* Conoifift,  fto  reSanguIi  .fca 
i Tediinn  «kC.Dicoconuht  inicriplaca 

deem  *K  habere  eam  pitoportionem  ad  conoldcir^ 
StundiaoiMer  KAcam  dwmctro  iranfucria  aa, 
tlou  inquam  SDev  irt»»  compaAa  habet  ad  duas, 
Mitnirum  diametrum  BAtCom  diametro  tr^aerfa 
huluf  d«n»iJio  fo»  iJeft  Ep-. 

" Ptogfcfl*  I.  S>c  itaque  coQus  z'j  coi  conus  BikC 
.b^eat  eam  proportionem,  qua  ed  refpictt  rB* 
Otcoboiccoao  conoidero  h/perbolicum eiTcx- 
iquale^  quod  (j  taie  non  cft  , cric  aut  maius  co- 
•oidet;  aut  minus,  fcd  ocutrua  effe  potefti  Ergo 
ericzqoale.- 

Progr.s  Nammaimfie,  fiideflepoicn,  Urio- 
•krdMcac  m coobide figor*  hifcripta,  afcircura* 


fertpca,ezmoititeylindAt  conftant  efardem  alet 
to<lbit.  Qaalrs  mtcripii  funt  SR<  L<3 , Brqiiilet 
elrcumfcripci  •«,  xii,  adeoque  muk  piicentur 
et  prepo(li4.rrad  j).  ve  figura  cireamicnpta  At« 
.prr  inicripraro  mtmts  addar , quam  eenmdes  fov 
pereoDora  z.  PiaiquccMeyiindrstex  fruftisr)^ 
bodiuma  Eiuy.fir  eer.  eonfiana  equalis,  tum 
fltttadinispVtpriores  fir «qualis bafis.  Quiaerw 
ge  ctrcufcripeicTliadn  mimis  excedunt  infcrip» 
tos»qoam  cofinnleeconam  z.fr  harc  cirrumfcrtpi* 
cyliadrofummulcmidoed  maior,quam  conoide* 
«ruat  etiam  micripcieyiindri  maiorcscono  z , • 


Pfogr.  j.  Et  quia  n diximus  Tupri  pronoCy. 
trad  b.  CyiinJruk  mc  aJ  conum  Afcinfcriptom 
h4bor  propdrcionem,  triplam  habebit  eam  » quam 
tr^^ta  D&.rtSut  li(ic{  liladOE,Br  rcf^jJr  v,quu 
ta  «A  tctiu.pars  diametri  ai  , 8r  a V tertia'  pi^ 
totius  AF  . Quia  itaque  cylindrus  cm  efi  adeo, 
num  infcriptum  •ac,vc'i  ii  adbi,ae  conus  infe^p. 
tus  JAC  adcomtffl  z habet  eam  proporrioneim  .qu  lifl 
■DtdFE  exitfwacyrindrutoi  ad  eonoroxeriti 
ntil  ad  FB  . Verum  illziit  Iioe«  habent  eam 
fn>portioocmadDC,quim  bf  rJ  VT,¥t  dixi.  Efm 
ga  ptrmntsfid»  De  ad  vr  eam  hab-  bit  propoifiou 
nem,  quam  iit  lintuadip,  fdcftqtum  cyHndruf 
Mcsd  conum  Z , idel>  DAad  va  , idelt  a.  adKBe 
BA  ad  Ar  • ideft  ad  i.  quoniam  oa  , Br  1 a com^ 
ponunt  bd>  ac  Ar,  8r  aT  componunt  vT « 

Progr  4 Cylindrus  kaque  primus  R a pars  m»> 
goi  eyimdri, cuius  altitudo  Mi  ad  primum  infertp* 
tomm  ek  elurdem  aleirudinis  ce  habet  proportio» 
■em, quam  baret  circuli,  1^  circuli,  quamquaJr:. 
U eorum,  & quadrata,  quam  quarra  pars  qSx  tao* 
dem  pro  latere  habent  applicatas  bb,^^K,  itaque 
cylindrus  tx  ed cylindrum  Bihtbetcam  propor* 
iMoem,q«iam  a|»plicat»  ijuadratum  t|,  etiam 
radiuselt  alqiadratum  tpplleat*  Kni/fjcm  mu^ 
oeribus  lungentis  j Quadratum  ret6  es  ad  qua- 
dratum ex  habet  «am  propomonem,quam  rctiarf* 
guUim  C8  Di.  EA  quale  eft  lO.  11,  »d  rc^an-alum 
oc,  OA  quale  efi  1 2.  ij.  ex  6.  Traa.xq.  Pro.'tc- 
rcaque  cylindrus  E s.  ad  ek  cylindrum  erit  , n 
redtaaguium  li.  10.  ex  db  , Br  tA«d  reaangulum 
lA.  tj.  ex  ao,  Br  ^A  lateribus . Eodem  argumbO. 
M veerts  ad  oftendendum  cylindrum  oy.  vel  quod 
iddl  a.  ad cylmdruci  hjbere  proporcion{,quam 
reftaaguluex  oi  ea,  fc.ioii.  ad  repagula  cx  hd, 
■A»qood  crt  i4-i5>Brfic de  aiiis;Quare omnes  V.g. 
ex  19.  n.17,  quatuor  cyliadn  «qu Jes  • t • j.h  ^ 
py.eduaes  V g.cyliodroa  iarcrtptot  ec,ct,itL,t^ 
habcbfit  ti  proporciond,qua  quatuor  re^angula 
g«A|i*at.io.adqiuuoria  1)4514.15  17.18  ip. 
l>ixi  Atuc  qaatuor  V .gioe  41.  cruac  quot  cylindil 
• LlU  imCctipu 


^T4 

taigribcfiir»  ^wotoportet . 
Profr.5.  Dttda  SI.  8.  ioteritalio  Sf  is 

ratum  tft  AB  ka]>ebtmiil  Terirm  €j«Adr«twiim 
rticeadamd. lo.A  sf*  i}.  Arc^t*  tT^bc  ad 
•s  j8«d^rtdaagiiIorumicMi<i<crv(ceiictonin.i5 
«r^radii  cf.9iur  dccrefcoot:  reftangalaqM^ 
dem  rnicodecrcmcitto  arithmetico  qooad  latha- 
diii<m>atonadratjditpltei  decremento  arithmeti* 
eoCecondum  rtrumque  latos  Jongitudiaerat  lati- 
ladloem  1 Quarces  is.trad.S7.eruntiotegrare* 
dUnguia  V.  g«  qoataor  ad  dcficietiria  eiofdem  Ots> 
neri» AraltkudiaiB dupla,  vt  etiam  poteliridere* 
Nara  deheieBUa  n 14«  19  s)  17  ss.tp  st*in> 
eludunt  deeem  panes  rcftanfull  quale  eft^fnsi. 
At  quatuor  cqoalia  primo  fTTT  maiori  »vtginti 
partes includut.  Vnde  firtrifque  addatur  re^n* 
guluoi  II  S9  erit  proportio  quioqoe  {qualium ad 
qaiaqae  dccrerccotes  aius»  quam  di^Ia  * 


Sic  omnia  quadrau  V»  g-  quatoor  «qualis  con* 
psrau  4 quadrscis  decrclccottbus  fuot  ma^ , 
quam  chpia»  vc  ex  prop^iq.  Trad.s;.  vt  it  etiam 
cs  calculocolligere  licet , oam  quatuor  quadra* 
U «qualia  ad  decrerceotes  Te  habeoc»vc  100.  ad  |o» 
Atfi  vtrinqueaddas  Idem  quadratum  rnutauDusi 
quam  tripla  cum  fchabtaot*  n 119*  ad  jf» 

Vnde  5mul  quadrara  «qualia  cum  rcdaOgulU 
«qualibus  ad  quadrau  decrerceotu  cum  ceAau* 
guliS  decrerceoubus  habebuue  propoitioacm  s« 
«d  1.  Ir  nugis » quam  $,  ad  i«  qu«  proportioocf 
•ggregaip  cx  jS.  Trad.J7.  (uoc,  rt  is«  ad  5.dt 
ideo  babebuDt  proponloaem  magis.qoam  is.  ad  % 
Vel  plufquam  diametri  ox  ad  panem  cius  VT»  qua 
txprogr.  9.  cft»  ns.  adi»  fctlicct  oaad  AV>ftg. 
ad  1»  ideft  ab  ad  AT»fi  tamen  ab  rcrirqne  quadratis, 
rcdiangulU^  «qualibus»  dr  quadraets»  redangu» 
Urque  in«qualibus  decrerccoDbus  excludas  maxt  • 
Bum . At  A includas  iam  quadrata»  redanguloq) 
integra » 8e  maxima  erunt  rerpe^u  quadratorum 
dccrefcentium»  minds  quam  x . ad  i . & quam |»  ad 
l,fcilicecmiaus»quamis.ad5.  fcl  osadVT, 
Progr.6*  Propter  hoc  cylindri  quoque  «qua* 
les»  fi  compares  V.g.  quatuor  pquoa  quatnor  de- 
cii^cntibuscxciulli maximis  V.g.s  x.^y.  «4. 
T f.ipfiiSKCL  «N  TO  qualis  comparatio  eft  io* 
fcrtPtorum  ent  eorum  «qualium  {^portio  ad  de* 
crefeentes  lofcriptos  plui,  quamis.  ad  9» quam 
PB  ad  Tr.  At  fi  compares  muiticudioem  c^dindro* 
rum»  «qualem  «qualium  numero  cylindris  decre* 
icentibus»  fcd  inclufismuimis  V.g.^.qui  faciunt 
cylindrum  CM  ad  quinque  kh  lt  Nb  oa  eelud 

tomparaotar  «quales  cum  circainrcrlpck , oo> 
j«n  peoportio  eft  minoaiquam  ib.  ad  j»  Met 


nions,  quam  01  ad  Bh  quicv  rcferrtiw» 
ita  cyliudn  mc  ad  cyDodroa  iofcripcoa  co- 
ooidif  it  circumferiptos  decrcTcentes,  Tt  retas* 
gula  «qualis  reS ^nguio  B-  li»  rcfpiciont  rcdia«- 
gula  deerefeemia » ^mmodo  «qo^ia  numero  fu* 
mantor,  tc  progr.  4*  ofirofiim  ^ . 

Prog.  7.  Cum  ergo  cyikidrt  BS«l^cct.  idet 
totus  MC  ad  figuram  cyliodrorum  Infcripum  ma- 
iorem habeant  proportionem,quam  M td  Vr  h^ 
bchttquoque  maiorem  proportionem  adillami^ 
fcriptorumcylindrorumfiguram»qaamad  cooi 
X : Siquidem  progr.|.  ad  conum  X ofienfuset 
cylindrus  mc  habere  proponioaem » quam  ot  at 
VTridefi  quam  i a.  ad  7»  fi  enim  quatuor  cylindri 
■ X.  o y.fr  cur.  quatuor  deerefeentihas  compara* 
ti  minoribus  illis  kx»  cl»  hm,  8e  cut.  dicunt  om- 
iorem  proportionem»  qoam  db  ad  vr»  quantb  ma. 
gts»  fi  omnes»  quibus  confiat  cylindrus  car»  com- 
parentur omnibus  iorcriptis>qui  femper  mioorce 
oumero  funt»  nempe  vna  rnitate  minui  canvlrl» 
■tuecyiindrot  ia  conoide  inferibi  nequeat,  qM 
habeat  altitudinem  Pa» 

Pfogr.  8.  Hluc  autem  feqoitor  conum  x figurl 
tofcripca  efle  maiorem , cum  illi  cylindrus  totus 
BBC,  quia  figuru  inferiptu  dicit  maiorem  propoc- 
tiooem , quM  eam  fccundOre  plures  eius  partes 
contioeac,qajm  ad  confi  x;  hoc  autem  effe  nequit, 
cum  ofteotum  fit  progr.s.  figuram  cylindrorun 
infcriptam  coeo  z efie  maiorem  . 

Progr.  9 Si  rerb  fit  conoidea  minus  conoS 
cireumreribatur,  & infcnbatur  talis  figura  foiide 
es  multiplicatis  cylmdiis,  vt  circuiUicripca  ad- 
dat Cuper  Infcriptam  quantitatem  talem  » qu«  (k 
minor  quantitate  iila,  qua  conoidei  i conoz»  i« 
quantitate  deficit.  Itaque  circumferipu  cylindri- 
ca figura  erit  minus  cono  z»  quia  enim  conoidee 
erno  z efi  minut>8r  infcripti  cylindri  rnioua  fooi:» 
quam  coooidei»  & minus  dreumfeript!  cylindd 
excedunt  Infcrlptostquam  conus»  coooidcm»vtiq; 
conus  circumreriptiscyllndni  maior  erit,  8c  igS 
erunt  illo  minus  • 

Progr.s.  deinde  ea  omnia  confidcrcntv»yuf 
prog. 9.4  5* dida funt» 

Pro^.  IO.  Cum  ergo  omnes  cylindri  «qsalei 
MC  cylindrum  magmun  componentes  ad  quinque 
cylindros  circumlcriptos  minorem  habcsAC  pro* 
portioocm»qnamDaad  vr»  fiquidem  probatum 
efi  progr.4.  redanguia  «qualia  quale  eft  primum 
19»  II.  ad  redaogula  deertfeentia  |i  18.  mtoo- 
rem  habere  proportionem»  quam  tripla » ie  dupla 
fcUicet  f • ad  IS.  nimirum  quam  os  ad  Vr  fi  vtrtfqi 
addantur  maximo  quale  lo.  sr.  A ideo  cyltodri 
quoque  «quales  cylindrum  cm  componentes,  qal 
cs  progr.  cylindris  decrtfcentibuf  eadem  pro- 
portionem dieuat»quam  redangula  p qoalia  decre* 
fesocibus»  fi  vtrlfque  addantur  nvaximi , rt  htc  fa* 
areoportet,qoiaprimua  as  cylindri  cm  ciietii 
cireumferiptus»  dicent  proponioaem  minorem  ad 
cylindros  decrerceocca»quam  DA  aJ  sr. 

£t  hioe  efi  quod  cylindri  circumfcripct  fimuls 
fumpu  erunt  maiorcs.cooos»adquem  cyliodrut 
MC  dicit  eaodem  proportionem  » quam  oa  ad  rt 
esprogre(r.|.  Sedei  progrefl,  p.  maior  conua 
2»  probttuscfl.quamrylindricircumfcTipti  fioaul 

ergo  eflet  maior,  &*  minor»  quod  efi  abfurdum  » 
Cdcu  itaq;  conua  z.oeque  maior»  neqr  minor  c(* 
fepofCt  conoide  byperl^ico  cooua  x»  A coMb 
des  cniat«qnalia  , ideoqne  quam  proportioocm 
dict*  conos  infcripctti  bac  ad  conum  b tam  dicet 
•d  coaoideai  fcd  ad  coaum  x dicic  pioportioodb 


TRACTATVS  XXXIV. 


DE  SOLIDITATE  CORPORVM  CVR.VOR.VM. 


^utm  Hiad  Rs  . Ergo  conos  fnfcriptus  mc  dicec 
ad  conoidcm  Hy/ie^olicum  eam  proportionem  > 
quam  w «d  ,*  aimirom  qaam  diameter  ea  > Ar 
tranfuerfa  diameter  aO  habet  ad  diamerrum  ean- 
dem VAffietratifuersa  diametrum  AD  cum  dimidio 
eia£dem  traofoernE  diametn>oliairum  Df  • 

THEOR.  n.  PROPOS.  XXXI. 

Q^umtjue  reltit  duamtur  in  conoide  hy- 
ftrbolico  rtlhtninlt  ad  planum  hypnbo- 
Ia  generantis  yfque  ad  ambttum  coni 
Ajymptotict  funt  aquales  inuicem  . 

S Ie  conus  abc  redas»  A Tympedtictts  redot  pU* 
ao  per  axem  exhibente  fedioaem  hjrptrboli* 
cam  oEP*  conoidcm  generet » 6r /int  Afjrm- 
pcoti  eiurdem  Ai«Sr  ac  » fiant  fediones  ghn  redp 
ad  axem  KAiqup  per  rerticem  hjrperbolicum  tran- 
feat»  & aliat » vt  ■ i c»  que  ei  equidiftent,  fit  d pnn- 
Ao  * t quo  fecat  Hyperbolam  generantem  norma- 
Jes ad  »iC  erigamur  > vc  ai  • Dico  ii»  fit  alie  fi- 
miles  fi  adfintclTe  fiogulf  equales  Uac^  Mifie  ideo 
muicem  • 


^55 


conoMie^  Dico^adfum^Ncit  D^r  rrufiorntb'!*. 
dum  arymptotiet  conitciageol  coooidem  cylin-' 
dro  deferipeo  sIcchm  efle  equatem . 

Prob.  Sol^i  cylindri  cylindrum  ac  diaUcnees» 
fit  fmfio  aNoa  annuil  circufcriptiequalisaliitu- 
dinis  feoaper  erunt  equales  ex  prop  aj.h.Cor.n 
btfes . Quamobrem  ex  propoi^  as.  Trad.  h.  fit 
corpora  etiam  ipfa  erunt  equalia» 

Quod  autem  bafes  fint  equales  ofienditur . Na 
anonius  quicomque  Ci  aoa  bafis  corporis  cingen* 
tis  equae  Nhc  quacumque bafim  cylindri ; eo  quia 
exprec.atcquecNf,  £x  prop.  verbiS.  trad  fo. 
xe  i t circulu  equat  annulus  ci  loa  t fiquidem  cir> 
ex  II  radio» fit  circulus  ex  ba  radio  equantex  ir 
cireaium.idcfi  ex  CR-t  ablato  itaque  ex  la.  circulo . 
refiant  circulus  es  a i » feu  cx  r n ex  preced.  ^ua> 
lea  Imc^t  6e  annulus  ciaos  bafit  corporis  coooi* 
dem  ciogemis  equales» 

idem  rerb  dicas  de  quolibet  allofpatio»  Goc 
maioriifiue  minori»vt  de  Tpatlo  rNvmneooF» 
qui  eadem  ratione  equatur  cylindroaR^».  .. 

T H E O R.  IV.  P R O P.  XXXllL 

Conoides  ffyptrkolicum  ijfdem  p^tis  aquO’ 
tur  fpati» , quod  Cylindrum  pradilli^ 
circumcingit, 

P Ruatur . FruAnm  coni  AcaoH.in  qno  conoi* 
des» equator frufio coni  ksfLim  » inquacy* 
lindrusex  hypoth.  fit  fpatiu  saGto^hcs  cylindro 
BXsNt.  equatur  p ex  |l.h.  Aurerergod  frufioco* 
ni  FxSMiLcyliodru  KpStN»fitd  fruftocenicABcHo 
fpatTu  circumcingens  conoidcm  fquale  cylindrO» 
remanebitque  conoides  fVQ^eqnale  fpatio  foUdo 
clrcnmciogenti  cylindrum  pxsKNXt  • 


X 


..  probatur.  Nam  reftangula  n»  fe  ac  fi^uU 
funt  oqtulia  qnadrato  PM*ri  ex  prop.4d.Traa.s4. 
de  conicis  9 led  etiam  quadrata  ex  as»  fit  iCfunt 

Rqualia  quadrato  >1 . E^oquadratum  ei  lijfit  tH 

i^unt  eqnaJia ; Vade  fit  lauta  coram  it  > fit  fn 
Ctuot  equalia  . 

THEOR..  IU.  PROPOS.  XXXII. 

Solidum fruftuacajymptotici  coni  conoidcm 
Hyperboltcum  cingens  aquat  cyhndrumi 
CUIUS  axis  aq*et  axem  Hypeibola  gene^ 
ramis  % <y  radius  ba^s  aquei  lineam 

Ungentem  eius  verticem,  & m ambiium 

jfympiolici  coni  terminantem . 

Sit  »t  fupri con».  Afyraptotlcu.  «AC  cingent 
eonoiaem  byptrbolicum  of  • . fitque  cyli^ 
am  kcHn  , CUIUS  baii.  ohN  babeac  pro  radio 
iNrttticcm  bjrperbolf  generantia  tangentem  , » 
ia  conum  afrmptoacttm  lac  terminanic  . Altl- 
twbTet4,i««l*C* 9^  euameftuis 


COROLLA  RIVM. 

aVtrc  colligitur»  quod  habiu  cognitione  A* 
^fymptotos  conoiUis  hypcrbolici , bifi» 
elvrd^  » facili  deueniemus  in  'cog^iinonem 
eius  foliditatis»  Afympiotos  autem  repertemne 
ex  propof.47.  Tra&.S4a  Oe  conicis  feiSiombus» 
Habita  autem  diametro  cu  habebimus  quoque  cx 
propof. IS. Tradi  sy.balimeoH  dacjs  verb  afym* 
pratis  ioliditatem  quoque  coni  venabimur  ex 
prop  7<h»  inquirendo  folidicatero  cylindri  illum 
conum  comprehendis  » cuius  conus  corix  cll  ter- 
tia pars.  Pariter  idefiicicmalde  cono  Ascxfublaia 
altttndine  conoldis»fic  ablato  boc  conoAicxab 
Uk»  ODHX  erit  fruftam  a*c  ®oh  cx  quo  auferemus 
cylindrum  fskMW  » fit  refiduum  ex  pexced.  erit 
foli<Uu.Hrp.rbol«.^^^^  ^ 


«0 
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TRACTAT 
E N S I O VI. 


Dt  Covoid  s P4ti!>o!ici  froportiottibns^ 


SOU<4um  Parabolicum  efiiciruri  2 parabola  cir* 
ca  foiim  avem  verfacj  vfque  dua  ad  terminum 


• ^ - •••••  ■ - - 1 “ »«•  w t 

VodedirceiCt  redeae»rt  diximus  Tr  x^.in  def.Ex. 
4.  Quare  E fecetur  plano  rcdangulo  ad  axem  il- 


la fc^)o  erit  cirrulus*n  fecetur  plano obliqoo  illa 
fediocrit  £Jlii*iis»  vt  probauimus  Trad.  V*  £x 
Irfl.f.  Ted  modo  deeoium  loiidtcaa  agendam  eft. 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXXIV. 


Conoiijde  Par^koltcum  quomoiocumefut  fe^ 

ilum  > feti  rcB^ , fcu  ohhijki  hafnt  pro~ 
portionem  ftfqntdlterAm  ad  conum  ium 
feriptum . 


*|^  Sto  conoidale  parabolicim  Atc>ln  coque  in- 
p , fcrtptus  conus  kem  abc  , (ttque  fuperficiei 
Urcantis  diameter  ac,  in  qua  cum  conus » tum  co» 
noicict  exiflac . Axia  ver6  ao,  & A eiic  vertex  » 
tam  criangali»tum  conoidajis : Circa  veroconoi- 
dem  cylindrus  frt  elurdem  altitudinis  «ac  conoi» 
des,  conurque  inicnptui  habena  latera  1D»&FC 
parallela  axi  AO3  bafim  ver6  Bc,  cono»  conoidlqac 
commaoen  • 


Sitque  conus  X rcfc^uialcer  cooobac  . Huic  cy- 
lindrus erit  duplus,quij  eft  triplus  coni  inferipti, 
cfl  Heut  numerus  ).  ex  7 h Terquialcer  numero  »• 
led  triplo  numen  a.  necnpe  ^ Tobdiaplos » nu- 
snerurqt  Ipfe  d.  duplus  numeri 
Uico  itaque  hanc  conum  2 rerquialterum  cotio 
BAC  elTe  zqualcm  concidi  predido . 

Progr.i . Qufxl  It  talia  oon  e/licrtc  conua  x,  aut 
maior,  auc  mtnor  coooide,  fed  nec  maioFfOcc  mi- 
nor ede  poteA ; Etgo  cquale  erit  cono  i|  A co* 
ooidcanamAeA  maiua»Et  malua  quantitate  1*- 
£t  Probabitur.  Quod  non  poltic  cfle  maltta  co- 
noidcs  cono  z Ane  implicantia  » Ar  abfurdo  • 
Cirtumfcribatur  icaq;&  infcribaturconoidi  5ga- 
raex  truftji  cylindroium  conilans,ica  vc  quodlU 
bet  fruAum  habeat  balim  aliquam  cii  applicatia 
crJioacim  ad  axem  ao»  frAnc  xqualia  altitudinia» 
vt  cA  cylindros  loinArtptiMfLKcircamlcripcstai 
habens  pro  diametro  baAs  fuu  cixcolaris  applica- 
tam tk{  Tot  verAtorcribStur»8ectrcocnrcriban- 
tur : donec  rpaiiaoia  quofigaractreuroferipu  fa- 


vs  xxxrv. 

ftrac  inrcripcxmcx  prop«i4TraA  D.mriitu  Ct» 
^ m quantius  ea,  qoa  ceaoidea  fupcrai  conom  it 
fic  Agura  inferipta  erit  maior  coimk  cufllmtnaB 
ditfcrac  i quantitate  maiori  eoaoide,  quam  cooot 
2 I coaoide<naior],qujn)Cona$ X. 

Progr.  X.  Tunc,  qoia  cylindri  fant  esmacB  •- 

3ua)is  altitudinia  ea  ad  muicem  proportione  c;aa- 
cbunc,qua  gaudent  bafes  ex  prop.).Tt  a6Lh.Vro- 
portio  ver5  baAum  , qu;  funt  circuli  eadem  eft  » 
quf  quadratorum  ex  prop.qo.iib.d.  quarum  femi- 
lateraTuat  applicata*  xo,  8r  xf  iqaidrau  rer& 
plicataramex  rrop.5.  trac^.  24.  eam  faabcoC  pro- 
portionemiquam  intercepta;  diametri  poftioora? 
Itaque  ita  eA  r^indrus  ox  ad  cylindrum  10,  vc 
l>-ilts,teu  circulut,  CUIUS  diamacr,dr  lemsUcuS 
quadrati  ambientis  BO ad  circulum  fimilis  ratio- 
nis ix : fed  vt  circulus  ad  circulum,  iia  quadrari/i 
ad  quadratum, Af  ex  18.  I*  {.quarta  eius  pars,qttde 
eA  quadratum, cuius  latus  eA  ao  ad  quadratum,  xi, 
Ar  Ua  intercepta  portio  diametri  ao  loogitodiAe 
ad  Akcxcitat.5.Trad.t4  8tua  etiam  «b  paralie- 
lifmuai  linearum  in  triangulo  bao  linea  B k,  ad 
BO<ad  KK.  Q^reex  itf  J.s.OBcylindraa  adrylin* 
o I erit,  vt  1 K ad  ix  . Idroi  aotem  dicendum  da 
aliji  cylindris  . NamitaeA  cyltndras|  t ad  cy- 
lindrum K V vt  quadratum  | vH  BO  ad  quadraCMi 
VO,gf  ita  eO  Aoad  ac,&  bo  ad  B.c,8r  ideo  exitf  J.y. 
cA  cylindrus  kj  adcylindru  infcriptuin  xv,vc  ao, 
s^el  aqualem  ) c ad^B.  fit  eadem  ratione  cylindnsl 
^4  ad  cylindrum  OQ*vcao.vel  H4  ad  rudicquede 
alijs  vfq.-ad  MN  vbi  nuUut  eA  cylindrus  iiilcnpt os. 

Progr.  $1  ergo  omnes  Jinepin  vaam  colii- 
gastur  longitudine  pquilcs, qualis  vna  ex  iplit  bo 
licomparenturcum  lincis  omnibus  ab  axe  oa  ad 
coni  latuS  deducit, q urum  vda  cA  xK  habebunt 
pro}>ortinoem  duplam  j quia  ca  uugonahs  Cccat 
omneS  fimul  fumptas  per  medium, na  vt  omotum 
linearum  (imul  media  pars  Ac  mtra bao  aha  extra. 
Cum  ergo  linrpequales  quahs  »0  habeant  ad  quin- 
que in  cono  dcduclas  qualis  xx  cll  vnj»proporiio> 
nem  duplam,  etiam  cylindri  AmuJ  omnes  quinque 
squales  diametris  balium , dr  altuuaioc  ad  qiua* 
que  cylindros  in  conuide  infcriptoa  conlcqucBiur 
proportionem  duplam  • 

NamvtoieA  ados ncxxadoa,8r  vt  KxadtA 
Ac  cR  ad  01, ergo  ex  pr-a5.1>I*vt  01. fle  xv  ad  o a.k 
idcoaddupld  o | Ae  Amulad  ot,  Ut  ideo 

ad  cius  duplam  0i,xB  & Ac  dicas  de  ali^s  gradatisB 
procedendo. 

Progr.  4.  Quare  totus  cylindros  illis  conftani, 
fle  infuper  cylindro  oN ; nempe  cylindros  DC  ha- 
bebit ad  inlcripios  quinque  proportionem  plnf- 
quam  duplam  1 Idem  vero  cylindras  erat  coni  x 
duplus,  vt  fupra  diftum  eA » quia  fa&us  eA  coni 
BAC  Cerquialter . Figura  igitur  inferi pu  ex cylin- 
dris minor  eA  cono  Z j quod  cA  abfardnm  , cum 
poderetur  maior, eo  qaia  circumlcripca  figOM  mi- 
oua  adderet  Ajpcf  infcriptam,  quam  conotdes  fis- 
per  conum  Z,  Se  ideo  cum  Agura  circumfcripcj  Ac 
maiorconoideetiam  infcripea  cric  maior  cono  z» 
xom  tamen  probata  At  minor . 

Progr.  f.  At  A aliquis  alTcratcono  z cAe  minos 
conoides.  Figura  iterum  eodem  modoinferibatur 
fle  circumfcripta  Asperet  inferiptam  tali  quantitate 
que  At  minor,  ea  qua  conoides  deficit  I cono  z , 
critque  figura  circumferipta  minor  cono  z,  liqoi- 
dem  figura  inferipta  cA  minor  coooide,qos  St  ex- 
ceditur i circumlcripta  minus  eo,quo  cooas  cxce> 
dit  conoidem,fr  ideo  necdTarib  cornu  Z eA  nuiec 
ipfa  Agura  circum figf)pu  • 

Progr. 
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Pi«gr.  $te  iea^o;  primos  cyliadrus  figorc 
circumfcrip^f  O a*  fecundus  iti  cercius  cr,  8r  c$c. 
Hucque  frudi  cyiiadrorum  Cfjuslium  tot  nuoic- 
roos  , K I)  & d 4,&rcfC.  lca<)ae,  ve  efl  fruftacn 
osadcyliadru  os.vc  primus  ciredrcriptor . Sic 
bifis  circularis  • cuius  radius  IO*  vc  fruflicylin. 
dri»ex  tD  ad  eunde  circuiu»rt  b j l!s  cy lindri  ctrcu- 
fcripci  v((]ue  circoius  ad  c>rculu»ita  quadrarum  ad 
^adratum , Sr  Ac  quarca  pars  quadrati  I cuius  Ia* 
cus  cd  radius  so  ad  <parta  panem  eiufdetn  quadra* 
li  cS  tS*lib.5*  v(  prius»  cft  emm  eadem  fub  duplici 
conAderacione  > vnde  habec  proporcloocm  squa* 
litatis.  Non  Ac  vero  epeera  ft  uila  cylindroru  com- 
parata cons  cyliodrts  circumfcribencibus  . Nam 
ftta  cA  1 1.  cylindrus  ad  xl  cyliodrum^vc  circulus 
eoius  radius  s K»  ideA  so  ad  circulum  i Kt8r  vc  cir** 
colus  adeirenium»  icaquadrsrus  ad  quidrarum»Ar 
cius  quarta  pars»  cuius  latos  s K ad  alterius  quar- 
tam partem»  cutos  latus  ix , vc  aotem  quadratum 
u K ad  qoadratum  tKylta  cA  ao  ad  aK»  8c  ica  ob  pa- 
rallelas Ks.vel  toadxK»  6ritaio  quibufcumque 
«i^mdam  rquare  omnia  fkuAa  eyiindrorumc- 
qualium  inter  Bo  ad  omoes  cylioiros  circumferip- 
tot  eam  obttoebuue  proportionem  » quam  lacera 
•qualia  omnia  qualia  so  xx  iprorom  cylindro* 
cnm  radij  ad  dudas  so,  xx»  %G.  6e  cpt.  ab  axe  ad 
tacui  coni  iofcriptivcAiprapr.).  ez  prop*aT*l*r- 
Progr.y.  Lines  ver6  squales  a t incluAud 
vfque  sd  6.  fune  dupls  sd  alias  ab  x vfque  sd  N A 
AmuJ  IO  vnam  longitudioem  redigantur»  vc  dixi» 
Si  verosddaraos  vcrifqae  so  propter  cylindrum 
primuRi  sx»  qui  vnus  ex  ctrcumfcriptis  cA» 
he  vnus  eX  squaltbiiS  cylindri  oc»erunt omnes  is 
NO  vfq;  ad  6Xex  linep  fex  lioeit  inter  sn  minus 
qnam  dapis » cum  hf  poArems  non  dimidio  cref- 
cane  per  additionem  so  » fed  squaiicar » Quadere 
cylindri  quoque  squales  fruAa  cylindri  Dc  ad  cy- 
lindros cireumfcrif>tos  erunt  minus»  quam  dupli  • 
Progr.  8.  Sed  cylindrus  oe  ex  illii  fexcylm- 
dris  squalibus  conAant  eA  duplus  com  z » ergo  ex 
prop  7 l'b  5 figura  circumferipta  eA  maior  coao 
z»  cum  cylindrus  maior  eoad  Aguram  circum- 
feriptam  dicat  minori  proportionem,qaodeft  c6* 
craid»  quod  Cupra  d:dum  eA  prog.  y.  conum  z 
effe  maiorem  ipfa  Agura  circumferipta*  Cum  er* 
go  conus  z » nec  maior»  nec  minor  Ac  conoide  erit 
squalis  ipA  conoidi^*  Qoare  com  Ac  triangulo  io- 
fcriptoMc  fefquUicer»etiaiacoiKMdcs  coao  Ia- 
fcriptocrlt  fefquialtenim  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXXV. 

• ConoidtspdrsMicMm,(rfiagiiU  pirus  ip- 
fns  tCjUiBiiu  pMlihus  coist  pnf minei 
tMidem  alittMdtnem  , cindem  iifim 
otninintis . 


^portlonilil  Inter  xy  Inter.fc  rc.rr.^ije» 
tx  pt.19.1.6.  rea.ngulum  «i,  tcv  cquai  qtudrKu 
xM.Sf  iudic.s  de  reftingulo  fo,^  FT.qaod^quac 
fM  quadratum, 8f  de  quocumq;  alio . Omnia  *erA 
rcAangulaez  XL,  Me  xv.te  er,  rc,8r  c;t.  idell  pa- 
rallelepipeda  zqupalca  fuper  eai  bar»  ereAa  ex 
propof.  S.  TraA.  h.  xquantur  paraltelepipedfa  c- 
qupalcis  ex  quadratit  B r,  A Hc  lingula  lingulii, A 
ita  quartpelllglium  in  illia  inferipex  quartis  cir- 
culorum ia  quadratis  inferiptis  ex  prop.stf.ir.jo. 
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9e  ideo  foUdy  quares  cyliodromm  folidis  quartis 
cllipAumsquabuntur  > Anguis  Angulis  sqo^al* 
tis  ex  propof.g7»  Cor.  tr.h.  Ideoque  cx  prop,  19. 
1. 5*qttadrans  cylindri  ex  quadrante  km  fquaWtur 
quarts  cylindri  SQX»  8f  cyteris  csteri,  quia  sque* 
alti  extolluntur  foper  squales  bafes  quadraote» 
nimirum  ex  radio  KMyfrqujdrance  ellipAs  deferip- 
tsin  redangulosQX»quia  fcilicet  dicunt  eandem 
proportione  tu  bafes»  tu  folida  fuper  km  » 9c  qss 
bafes ereda»quamquadratumex  km»Bt  redangu- 
lumexpx  ideAxv.Bf  sq,  ideAltLcqualia. 

Cum  itaque  omnia  foli^a  squealta  infcripta»vel 
circumicripta  quarts  parA  coooidis  ACsosquent 
omnia  folida  Inlcriptain  prifmjcico  cono  kjtii 
8r  hyc  A omni  polEbili  oumeroAtace  multiplicen- 
tur tandem  acceAura  Ant  ad  squalitatem  quadran- 
tes quidem  foUdi  quarts  parci  coaoldli, -Parallele* 
pipeda  verbex quartis elljpAumprifmatico  cono 
^ori  requitur»vc etiamquana parscoooidis  am- 
esotfr  prifmacicui  conus  rsotb  Aqc  f qualia.  Va- 
de A»  dcpnfmacicus  conus  quadrunlicetur  Aiper 
quatuor  quadrantes  Tot  eliipAs  inccgrs»  vel  cirv 
culi  integri  defcribendo^Acquoqi  parabolicum 
conoidea  • Etiam  quadr uplicatum  conoidea  Pa- 
rabolicum»  firpnfaiacicus  conus  squabnatur  ex 
prop.it*  li^.y.  t 

Qu^>  fit  de  Angulis  partibas  intelligitur.cam 
uaicatidem  argumentum  quocumque  locosquc* 
alto  tamen»  ducanturplana  fecanna,  tumcouum 
prifmaticum»  cum  conoidea  parabolicum  • PoAe> 
mos  hanc  propoC  reducere  ad  impoiBbile»  Sed 
ksc  fufiictec  ne  hoc  argumentum  redudiontt  ad 
impoffibiit  continua  Icerat ione  replicetur  • 

EXPENSIO  vn. 


It  femfparabola  ASC»  qus  fufficit  ad  demon* 
^ Arationdyfit  tntelHgatur  elFormare  corpus  p»* 
fsbolicum  ABCD»  coiut  partes  Anc  AXM»fit  f ar  » 
deinde  At  prifma  TNt.s.ex  redangulo  casi»  fit  ex 
triangulo  lAC»  in  quo  Ac  conus  pnfmactcut  ex  pr. 
tfi.b.Kso^t . Dico, quod  fit  totum  ascd  yquatur 
prilmaiico  cono  slSTs  » fit  Anguis  cius  panes  kau 
partftus  PQSxK  intercipientibus  eandem  alcicndi- 
nem. 

Pr.Nam  ci  pr.yp.w.xq*  AppHesta  aii  sH,«c  mk 
k qnscuqi  sita  tUs  puda  in  parabola  M,h  eU  media 


Oe  fphjeroiitbiis , 

Vfui  fphsroicoruro  corporu  frequentior  eA  in 
comercijs  humanis»ideoeius  cubicac*oma- 
gii  quoque  vrgens  cA  » talis  verb  cA  cx  ooAro  in- 
gemo, lumine  tamen  defumpto  i Luca  Valerio» 
quod  idem  aliter  probat . 


THEOR. 


f}» 


THEOR.  I.  PROP.  XXXVT. 

Semifl>l}4roiieli  fit  canus  in[crtftut  tiufim 
hatiSi*c  citatius' ffnUxe  fphtroidis  du- 
3us,&  At  nudo  fit  tode  *c  olttnus  fcmt- 
axti, hic  tonus  erit  xju  ilis  aefiduo  cylin- 
dri ttafiem  tofis  • *c  Atitudmis  dedu- 
Bo  ipfofphreroide . 

Sit fpherolde»  ster, Sr fit eim dimidio  cu in- 
fcriptui  conu<»PC,calof  btfii  cM»ex  diametro 
axis  V.  g.  cninofiti  at  ilnrado»  ti  Df  aJtcriua  fe» 
miaxiS  maioris  ^quod,&d  contra  eOepoteft  ba- 
fis  ex  axe  maiori  tfr  altitudo  femiaxis  minoris) 
Sic  deinde  cylindrus  Mt  etufdem  baiis  cxs,&  eiuf* 
dem  altitudinis  foj  i quo  fic  ablaturo,  femifpb*- 
roldes  cifoi  » & remaneat  Tcaphium  ci  roiMN , 
Dico coaucDCFScfle^qualcm refidao  fcapbio  CI* 
FOBMN . 


Prodatur,  &Progr.  E.  InEUipfi  redangulum 
Mt»  LOeft  rquale  quadrato  ii  ex  prop.19  lib  6» 
eo  quod  Ll  fit  ex  prop.do.T raA.»4.media  propor- 
tionalis inter  t«.dr  ilo  • Sed  ta  aquatur  ipfi  qp» 
drl,c  refidtsum  rcfiiuoqT)  fiquidcmcotaHL»  tc» 
▼el  to  aquator  toti*  T ob  parallelas  CM.  8t  FB>  8c 
CM,  ar  IN  t Er^o  redangulum  d aquatur 
quadrato  Ll  iVrtde  etiam  quacuor  quamU  exlP» 
8c  quaioor  redangula  tq.  & op  ^uabuntor  • Piat 
itaque  quadratum  cx  diametro CBpfiotque  id 
eoqoatuor  redangula  ex  TQ.8e  qp  cuilibet  latori 
applicata  (ecundum  lacus  maius  Qp,fcilicec  x a re* 
ftabic  a; . squa'.e  f rufium  lateri  z Sn  idefi  qT,  qua- 
re fi  aliud  redangulum  ei  $U  applicetur  kcaa^ 
dum  latus  qj  «quabitur  ipfi  31.  vnde  latus  maius 
occupabit logitudinem  J4*ideft  Qp . & remanebit 
portio  ^qualis  ipfi  Qj»d  fic  aget  de  omnibus  qua- 
tuorrcdangulis,relinquentq;  quadratu  s?  69.  cu- 
ius latus  6 z equabitur  Iioep  qua  ad  adpquan- 
dum  PT  5qua‘lem  ) X,  du^  longitudines  ablate  fuut 
^quales  Inuiccm  ef,  &Qt  nimirum  12  .fic  tfq* 
ab  X p { quare  rellduabiiur  d z cqualis  lincfirq. 
Deferibitur  rudus  quadrata  quatuorex  Ll»  idell 
quadratum  toturo  ot  ex  6 1. 2«  rt  remaneant  reda- 
gula  «qualia  circumqoaq,  nempe  quacuor  redan- 
gula ex  Pi.  & t T qu|l>a  redangulum  17.  d 

6 8p.  d czter.  Quia  itaque  quatoor  quadrata 

7 e quatuor  redangulis  aquantur  14*  ^ z > d 
CMC.  fihfc.d  illa  iotclligancur  auferri  a quadra- 
to toto  |X  8,  reilabunc  pqualia  quadratum  tfg»  d 
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teiarlsm  circumquaque  atmpe  qcutuor  aoibleii- 
tla  redangula  p7.d78.d88.  d8)  Et  idrmfcm- 
perfequetur  quoquo  puodotrabas  parallelam  ht. 

Progr.  t.  Cum  Itaque  ex  4i.l^b  fuci,  ica  fic. 

quadratum  e«|xad  quadratum  09.  ncirculusin- 
cWipciiS  quadrato  ) x.ldeA  bafis  coui  cps  ad  circu- 
lum infwriptum  quadrato  tfp.  idefi  1'rdiooi 
coni  i sct  dm^deado  erit  quadraturo  ex  9 x ad  qua- 
cuor redangula  dc.  refidua . vc  circulat  ta  . 
quadrato  p x tnrcriptus»ideficKB  ad  annulum  re-  . 
uduum.  cuius  latitudinis  menfiira  efi  n m.  vel  z}« 
vel  TQ^qui  circumambic  conum . Ve  autem  qua-  ^ 
dratum  ex  J x ad  cclartum  , vel  quadratum  annu- 
Ium  ra  n.  vel  Tt^.itacfi  quadratum  ex  )X  idem  ad 

?uaiuor  qn^drata  ex  qualia  funtSetob  eorum 
apra  ofienfam  (qualiutem»  d vt  quadratum  9 X 
ad  quatuor  quadrata  ex  L(  t Ita  circulus  infcripnis 
In  quadrato cx|  Xfidcfi  bafiscooi  cxaad  circulum 
exmametro  ct>  idefi  li»  dd;«idsadoeric  quadn- 
com  ex  } X ad  tclarlum  refiduu  ex  quacuor  redao- 
gulis  97. 8|.  d c^c.  vt  circulus  inferiptut  ia  9 4 
ad  annulum  refiduum»  culus  latitudo  t m»  vel  Pl » 
qui  circumambic  fpb^roidem . Quadratum  autem 
ex  ) X ad  quadratum  6 p.  dicit  eandem  propordo* 
nem»  ac  adullarium  ex  quatuor  redangulis  £e* 
37.  d cpL  ob  eorum  ^qualitatem  fiipra  oficoram*. 
Ergo  etiam  circulus  inCcripcut  io  quadrato  eX  | S 
ud  circulum  inferiptum  iu  6 9.  dkct  eandem  pro-, 
portionem  ac  ad  annulum,  cuiui  laricudo  t m»  vcl' 
IP.  Quapropur  ex  7.  iib.f.  ^quaboacor  anoulua 
planus  c m.d  circulus  in  6 fi  in/eripriuuiueil  cir- 
culus QE.qui  cA  fedioconi  bafi  paralieia*idroqtie 
ablatis  «qualibus  09.  d annutus»  cuius  latitudo 
tm  remanebunt  «qualia  circulus  radio ec , vel  V*» 
& aoDulus » cuius  lautudo  n m » vel  e p,  ficui  aCf 
quaotur  annulus  ip  Circuroambieos  fph^rouicax 
ac  circulus  bafis  coni»,  vel  (ediotooscumqiie  etux 
QB.qux  per  idem  planum  fecanS  Iphproidem,  co- 
uum»  d cyiiodrum  Iit  fada» 

Progr.  9.  Cogitentur  itaqpc  cyltndcus,  coqusa, 
d Tph^roidel fcdi  planis 'r  fquidtftamtbus,  qup 
diuidane  cylindrum  in  fcgmcotaequaltsaljMoa/- 
nis,d  iocyimdrosclrcufnambtenccs  pque^luwia 
eadem  numerofitace . Quia  itaque,  vt  circobnad 
circulum,  Ita  cylindrus  ciurdemaUitudmis.adcy- 
hodrum.quiio  iilis  line  collocati  ex  peopof.  % 
h.  ctrcttiuj  PT  ad  circulum  Q|i  erit»  vt  cylindrus 
ad  cyllndram  qp  • Quare  4brs4CAd«  cite  circu- 
lus pT  ad  annulum  refiduum  planum  ex  di  am- 
bientem conum,  cuius  latitudo  iP,  vd  tq,  v^  cy- 
lindrus acTi  ad  annulu  refiduum fqucaicufiffif- 
liter  ambientem  conu  spcTqs:  fcd  circolni  pt  br 
bcc  eandem  prop onloncm  ad  annulum  planum  if» 
^T,  quam  adcircolum  10  ex  app(icata  li  tamqnain 
radio,  quia  fupra  progr.  X.  ofienfi  fuoc  ^qualcsta- 
Iis  circulas cx  10  »d  annatas  ex  x*»  ..mbiens 
conum.  Ergo  etiam  cylindrus  Paad  anouittia 
folidumFacDiT,  d ad  cylindrum  tv  ex  ba/t  lO 
camdem  dicent  proportionem.  £rgb  ahaufusfo- 
lidusDEPtQ^d  cylindrus  t v bafi  10  ex  7 l.$» 
aquabuntur.  Ablatis  iuqneifi^^udibuscylin- 
drus.i  V cxbafi  io>d  annulus  fulidas  epdk^  |- 
qualia  redabunc  cylindrus  pqucdius  Qp  luper 
bafim  QR  circuroferiptus  cuoo  MMo»d  annulas 
ipVTo  refiduus  t cylndro  ivo  • 

Progr.  4.  bemper  igitur  perfeueraoc  aquales 
quicumque  cylindri  cucumrcripticono»  dqui- 
cumque  circufflfcripct  aimuU  fcaphico  refiduo 
lob^roidis  Cc«  Qp  cylinaius»  d aonulus  Tolidus 
Ipbgroidemcircusaciogcfis/iOVT . Piitltamtot 

cyliodn 
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ryliiidri  HrcmTcripci  fpliffeldi>llr  ccmo 
iMecoaoe  fpabwn  pofihile,  quod  iftter  conum 
•ioCdcoi»*  vJcioMm  cornrarupcriictcm  cspIeaiK} 
iuQoodanllun  rpaciom  poffibile  rtauacat  ioccr 
Ov  lapcr Aciem  annuH  tdr  fplifroidiaeo*  fuperA> 
cimi  ilcut  oec  iacer  fuperficieai  cyiiodrt#  circam* 
Arriptiiftr  coai ; Umcquabicur  multitudo  cylia» 
4rOfQ  conoctrcoroCeriptorb  ipA»  8r  fpbcyoidi  aa- 
solorum  Tph^roUlrni  ambientium»*  cum  enim  ota* 
flc  rpatittcn  poffibile  remanem  inter  ipfot » 8e  cor» 
Bora  • ^c  veftiutit»  abolitam  At»  lam  ipta  aqua- 

pontt  Qm>e  eam  mulr<rodo  cylindrorum  omnia 

peflibilif  cquetar  multitudini  aanafocum  • ctuB 
data  quacamqac  maltlplttarione  perCeuerent  ai* 
l^ttalja»etiam  eoous  tfC>8t  inuoloctua  (bliJu  cKH 
aoai rpheroidem rircomcin|^nt  aquabantur. 

Quod  cA  oflendetar  redigendo  oftcnAoaem  ad 
Impollibile.  Nant ricona*era»!^rrapbHimcMK« 
BOII  Aim  inaqat)ia»fic  miaor eoous  cva*fr  de« 
Icribatur  ctreaipfum  talia  mulriradocyiiadrormu 
dooccd  Aereatiaa  iaierlproi»l^  conum  fit  mU 
•or»  quam  dlfirrcmia  iater  Tcaphiam»  Sc  conum* 
que  fit  y.  Itaque  figoraconoeircfticripta  minor 
erit  fcaphloeMMBoFl  cum  minosditferati  cono 
aioorl»quam  Tcaphiom ; Ergo  etiam  minor^sam 
cylindri  folidipi  vor  fcaphio  circomrcrtpn,quia 
imnua  diiftrt  d quantitate  minori  > quod  contra 
prscadeaum  dcnwnfir.  cA » tn  qua  cylindri  folidl 
coai|8r  annuli  folidi  firarbij  oSeafi  fuut  arqaaJea  • 
At  fi  aJIquisafirrat  rcapMom  cono  efie  oi  aut.  lAe 
lafcrlbac  tot  fotidos  aoDulof  ia  fcaphiottot  cylia* 
dras  in  cooo  «loaecdifiereatia  a later  ipro$»fc 
conum  fit  minor»  quam  inter  conum»Ar  fcapktum* 
Tone»  quia  maior  e A conua»dr  cylindri  coni  in- 
fcrlpti  mmua  difi^erunt  ab  eo»  quam  ipfe  a fcaphio 
erunt  maiores»  quam  Tcapli  om  . Ergo  muUd 
anaiorta  eruat  ipia  figura  cylin  Irorum  feaphio 
tarcripta»qubJ  probatum  cA  Cupra  impolfibile. 
Ergo  cooua  cti  fcaphio  CMNfOlla  neque  cric 
inaioraneqaecric  minor  • 

THEOR  IL  PROP.  XXXVII. 

Smicjf/fftiJrtfs femifphdroide  circajr^criptitt 
fe  hatet fcm/fpljjmdem  fVt  ad  u 
dd  con$tm  vffi  mfcr/ptumyVt  a«  ad  t. 

PRebanir*  Nam  CrmicUiadnia  BM  Ce  habet  ad 
conum  cfB  vt  ad  i.  npropof.  7.  Tr.  b. 
Quar^  ad  rrfiiuu  ablato  cono  fe  habebrc*rt  |.ad  a. 
ied  inuolocrom  rphcroidisfolidumcMNaori  cA 
fqaale  cono  Cf  t ex  didis  | Ergo  ent  ad  ipCum  cy- 
lindrus • n J.  ad  1,  ficut  eA  ad  conum  » quare  ad 
reliquum»  fcillcetCphcroidem  ablato  fcaphico  fe 
Eabebit»  vt  ad  a.  Sic  dicas  de  alia  medietate 
fpbzroidi8»drcy]ibdri  eam  circomCcribentisi  qua- 
rC  ex  prop.18.  lib.f . erit  duplus  cyliadrus  n.u  ad 
Iphfroidem  totam  fC8A»vt  ada.  Quapropter 
ad  conum  inrcnpcum>qni  eA  1 refpedu  cylmdri 
fit  habebit»  na.  adi.^cx  propof.a9-dr  ^o.  Tr.17. 

COROLLARIVM  U 

Hinc  eA»qooJ  idpoteris  afierert etiam  fi  iofii* 
diones  > oon  fiat  per  axea » 8c  cylindroa 
ofa}iquas»&:  conus  rcalenoa»&  bafes  ellipIca.Naai 
erunt  ellipfes  Omiles»  npote.  quia  fonc  parallele» 
eamqag  fiant  acooo»  tumqax  fiunt  i cylindro» 


tun  que  Tunt  Tedionei  C ‘hcroidla  ex  propor 4, 
Ibikdraa  Trad.if.  Vn<k  eo^lemprorfus  argu- 
mento poteris  concludere  eum  fir.n  rcdangiilum 
ad  redannlum  ex  axibus  ellipfiumtitaclltpfis  ad 
eliipfim:  loficit  inouilTc . Tu  cx  tuo  iageaio  ar» 
guaeatom  fi  placct»dirpooe  • 

corollarivm  n. 

H lue  patet»  qua  dida  funt  de  fphgroide»de 
fphfra  quoque  mifieari  1 fiquidem  OI  eft 
aitam  io  circulo  media  proportionalia  inter  tt» 
▼elNA»  Oc  TA  comON  cquetur  ipfi  poob  redaa- 
gulam  equicrurum  nop»  8t 
BA  refiduo  ou  , fir  Oa  ra- 
dio n,  dr  ob  parallelas  F7» 
dru»  lioec  txt  Radaii- 
guium  verbso*  droaa- 
quatar  quadrato  ot  cx  pr^ 
. lib.|.  Quare  ax  pr» 
poT.19.ltf.Oun  In  prof>.|d.  erit  medta  propor- 
riaoalu  iacer  tp A ATiqoix»»  «quat  No»uel  OPp 
fieat  AO  ^uat  '■.fdlicct  tota  AT  coiam  oi»? el 
qualem  o'x»quc  etiam  ob  Tuas  partta  pqualaaluaef 
oBipTamequat  ficatoa  rdUaram  refidaamuT. 

COROLLARIVM  III. 

* fj  Inc  etiam  requitar»idem  diceodum  de  Tphg^ 
1 1 roidibus»qiic  obtineant  fcdiones  per  axeoi 
nrafqae  eUipfimi  quod  fciilect  fit  cono  > cu- 
inibafisfitipraclliofis*  oaarper  axem  tranfit  jdt 
alter  axis  altuudo  ipfius»dupla  • Nam  omnes  eilip- 
fes»  vtpocc  parallely  in  tpfo  fphgroi  Je  erunt  fimi. 

lea»  dttdeo  redangula  ipTam  cir- 
cuniambiencia  fimil  a^  ficut  io  eU 
lipfi circulari fant quadrata.  Va- 
de id  quod  coocluiicur  de  eircQ- 
Jif  circulo  maximo  parallelis  eo> 
dempado  concludetur  de  ellipfi* 
baaellipfi  maxime  parallelis  tratt* 
feuatl  per  axem  . Omnes  autem 
cllipfea  bafi  paralielf  finailes  erue, 
quia  tale  corpus  ellipticam  mao- 
Ne  iocell  igitur  formari  cUiplsboa 
axi  parallelia.n  axo  de  Tuo  ambitu  per  ambitu sJ* 
nrias  ellipfisper  axem  dudycxp  traorcwntibur. 
SitergotaiiacIlipfiaDKMtdeyUipfia  axi  paraUda 
ARitsdeio  ipToetlipfis  ntt  parallele  alteri  cUipfi 
pcraierepcc.  Dleohane  BB.f  eliipfim  efie  fiau:* 
iemCKPellipfi.  QuodoAenditar.  NamoiAre- 
dangulum  eA  ad  b&a  redangu!umcxpropor.tf* 
Tra^a4.  vt  U quadratum  ad  r.x  quadratum  ia  eU 
Hpfi  bxA»fed  nouredangulum  adoBA  tedaiqp 
gulam»  iueAcit  redangalumsd  Bcf  redaagt^ 
lumex  prop  48.Trad.a9.  Ergo  ci  f ndangolam 
cAad  B#P  redaagulum»nlK  quadratam  ulciB 
quadratura.  Vndt»Eripiklat*faerantproporcti>» 
Aalia  eum  quadrata»  It  redangula  finefimda* 
Vade  expeor.7.  de  fimilitudinc  Tedionam  eoA* 
Trad.B4.  io  prsfacioQC  fiUipfca  CE^  dr  bW  atam 
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■*4o  TRACT> 

THEOa.  Ul.  PROPOS.  XlXVIlt 

Frudum  fphtroiiis  a/jtiu  duas  tertias  partis 
eyiindri  ambientis  frustum  deduHapof. 
tionetenietufdem  altitudinis  frufit  fpha- 
toidis  eodemfue pUno  refeBt,  ijui  tamen 
crnus  integet  habeat  pro  baji  feUtoiem 
Jpharoidis  per  axem,  altitudinem  al- 
terum axem.  ' 

S)t  fraftum  Tplicro^it  abo'#  euiut  centrum  f$ 
9c fiuftufn  cjrliodri  riufd»n  althodiflis  mb fit 
dcirahaturci  froflum  coniHTLo  eiurdem 
«Uitodinis  MBi  <)ui  r jlindrus,&  coi(uS  coa/t^qan- 
-tnreaodero  bjfimcircdtivn»<]uidudus  fit  radio 
(etntaXe  db,&  pro  altuudlne  (cmiaxcs  altrrum  bb 
xonfc^iMiur  . Dito,<]ixxl  fi  fruAum  cooi  htlc  ‘ 
dcdncacnrB  froAorfliodri  Hf  remaafurvrp  coa* 
^iiQm  iouojocrum  quoddaaicui  portio  AtcCphc^ 
i0idU  «qualia»  crit . 


Probatur.  Niiimprc^r.|tf.h.  reliquam  fo- 
4Mi  rtf  dedt^o  Trofto  iphpfoubs  oac  cA  cqoalt 
lrafloKTLC't  Ideo-ifh^roidis  fiuAitin  aBCTcma* 
«ena  ab  eodem  corpor*  m (qoabit  tnhlov  caii> 
dauam  folidicaceni cylindri»  dedu&o  iplofrafio 

COOlMTlC.. 

-•-X  , r ■ 

J COaOLLARIVM. 

•I- 

Hinc  dato  frufio  rpbmiiUaaunoH  rctJdivttt» 
ticcmcBA  poterit  dfes  (juarrtitaa  imic^ri 
A data  fit  CIOS  fei^toolUpcieaper  axem  > lumpo* 
wit  inoeoiri  mic  oiinnr » ie  aaior»dr  fie  halari 
■bafis  cylindri,  flr  coni.Ar  ex  bit  inuent»  fnlnittatc 
coaiNct,abea  demes  rolid'cacem  cooiT8i.»ar 
•refidouum  arto  demea  ab  Jaacau  folidicatecy> 
diadrirB«arrefiduuni  BNTLtn  aqnabic  pocuDocm 

rphfroidisciA  . 

Si  rerb  detur  para  fpbfroidia  rerfiUc  centrum 
iCPc^demci  foliditatem  Trufii  conici  tli  a foli« 
do  DF  rylindri . 8c  reliquum  Nni  Tiiq;  folidum 
erit  aquale  TphpiMdit 

$1  vero  detur  (ciamptQd^cs  a cylindro  hq 
conum  Ofa.drrcfiduum  erit  (quale  fph^roidl  dU 
midif  ;fi  vecb  detur  frufium  centrum  includcna 
ACZYI  inuentis  foliditatea  conorum  xcs  , S;  til 
fnbduccs  a cylindri  froiloNVadt  quod  xemana 
.^CTHT 


T v y XXXIV. 

Critrnuilclrafinrf^brroidlt  Arrc«  < Ta 
( Q.ip  ctura  pt/in-ni  firn  • qnamulf  TedHoiioa 
. cfTct  rcifiingulj  id  4*xrro  ; fi  tamen  conorum* 

* cylindrorum  baf  a,  quar  cuoccnroccJlipfefftelfeM 
ao»,&i4to  etiam  alin  modo  fmftocum  fpb|roi> 
corom  rolidiiatem  venabimur . • 

‘ THEOR.  IV.  PROPOS.  XXXtX. 

ffemifphaioides  duplum  efl  cimi  inferiptf, 

' c It  <!"*><liam  0>lif nidii  ate  plaw  le  per  ceo. 
O trutn  tnmrninic.fca  aoroulc  ut.rcii  non  re-- 
•fe&i  . Dico»  quod  «Ik  dnplam  coni  infcripcl 

BAC. 

PiralTumpt.  Didum  efipropoCu.  Traa.tl, 
quadrata  duplici  aritbmcfko  decremento  mmnra 
cxcloro  vtrique  maxirao  ad  maxima,  8e  intenn 
ciuldcm  numen  <fleminua»quam  i.  ad|.  (^tro 
Gnomones,  qui  ipfii  luccelfiad  aufrmntBr^ooC 
ad  integra  eiurdem  numeri  magia,  quamB.ad 
quoniam,  fica adcfieotiamdecreirccntia  ex  T%eR 
max  miSrfiemsqnalia.  Quare  maxima  quadrata 
*d  lUos  gnomonea  exclulo  vtnoquc  maximo  ernde 

minus  quam  ).ad  a.  R*  fi  vtnoquc  addaaroaslmorn» 

curo  fit  augumemum  cqoalicattt  qnadndb 
aJ  gnomones  fuccclEud  ablatos  erunt  moftd  au» 
oua,qojm  y.  ada.  cum  minus  comprrbeodam 
tnaxima  de  gnomonibua.  quam  quod pnda  qoaiiA 
db  non  erant  addita  maxima.  Ae  fi  fi>ldm  quadml. 
tis  maximas  voicum  addas  quadratum  maximum  i 
tBoc  maxima  ad  gnomonea  erunt  magis  , quam  f. 
•da.  KatiodefumUurex  prop.  14.  TraiA.id.  Dt« 
cnidium  enim  re^angulum  ?P  in  fig  tlliua  prop« 
drfioi  ad  boc  vc  deereCcentu  quadrata  uquent 
integrorum  i Quare  gnomones  rucceffiuil  ablati 
erunt  magis,  quam  f integrorum,  rcAangolotE» 
inidio  eodem  . Kc^angulum  autem  ilhad  vrefi 
minus,  quam  dimidium  quadrati  max'mi  ex>  prup^ 
l(  contextu  Trad.  aS.  quare  dimidium  eius  cnr 
raious,quam  4*  ^niua  jQCegri-.  Ad  boc  •Mere» 

Te  habeant  Tategra  ad gnocDOiKs  remanet,  vt 
y.ad  a.  cfiet  aut  auferendum  dimidium  reRuu 
gnlanv.vp»idefi  minus,  quam  f integri,aae  addeo. 
du  integris  ipfum  rcdanguli  dimMiuin  l^infuper 
diroidtu  dimidijtvci-|  totius, idefi-f  illius  rcdlgn* 
H,  Idefi  minos,  quam  dimidium  mcegri.  Additnr 
autem  maximis max>mum  vnicum  totum.  Ergo 
Integra  vnieomaximoadauda  ad  gnomonesTcfi- 
daos  erone  magis,  quam  y.  ad  a his  ooucis  • 


DE  SOLIDIS  CVRVIS  SVPERFICIEBVS  CONTENTIS.  «4« 


« P rolMior  Progr,  I.  Sit  ealmconui  zduplnai 
coni  iarcriptitAC.DlcolioQcconDmrpheroidi  dl» 
mldi(  dre»qoilem,qdod  fi  non  eft  rqtulii  fitmi> 
nor  coauf  z,fi  td  eucnire  potrf^.Sr  tnnc  ( vc  fopra 
fecitnat  ^ infcribacur » SrcircumrcrilMtur  muki« 
tndo  cyltndrorom  nqajiem  altkndincm  haben- 
tiam ^liS|»vi  id.  io  quo  eircamrrripta  figura  fn« 
fcripumcxcedtc  fitmmutecsquorpherojdeedi* 
mi^omtscediteooamzi  Com  ergo  figura  folt- 
4t  orcomfcr ipca  fit  maior  fphcrotdit  dimidio  iac* 
te  adnuf  exc^t  iofcripcao^  >)aam  fphproides  co* 
mtm  Z>  erit  maioi  figura  iolenpta  ipfo  cono  z. 

• C^Hndnu  amem  co  confiat  et  tot  numero  cy« 
lifidrft,  ^•ocfuntcircumfirrtpci»  efi^e  ad  conum 
lafctiptom  «ACt  »t)>  ad  i.  oaare  ad  conum  z,Qoi 
c(l  duptui  cooi  inlcriptt  (c  habebit  |.  ad  >• 
ar  tytiodrof  eo  dicet  mitiorem  proportionem  ad 
fl^rani  hiferiptnm  ^laam  ad  commi  ea  niinoH  z • 

1 1 pragr.».Its^l’cyifoira»priinoi  »o.ad  cyitodcfi 
^•nim  lofcripcernm  -oa  habet  proporriooem  • 
^Oumbarei;  «amfim  nquaHaolficadinit  et  prop. 
gvTriA.ff.  fiaifuoectrcolwfiuoroai  radios  ma» 
loiit  <ftiO>mmoria  eft  ti . Circoli  aocem  b^rent 
dbm  pcoporrioneni  ».cpiaia  quadeatu  eircumfcripu 
a prop.40J>b;d(<  fr  qoadrau  eam  f quam  qoanz 
•oroa  parttsezprop«i8.1ib.T»oeoip>^**^*^'"* 
mtios  latna  eft  «o  ad  qnadratora^ios  latus  eft  il. 
^•adrataa  amem  to  ad  quadratum  et  II  eam 
ppflidce  profiortionca:  qinn  reAaogulum  ez  OV» 
4fJk  ud  reAtagoliim  ex  ra,*  «a  et  t.  Tr.»4.idem 
^amquadracum  Qt  ad  gnomonem  i4>.  mt  ii*  fi* 
qoidem  I0.z  i|.addito  rcdangulo  si.  t|.eittfdem 
•baudioia  U.  I4.aci}.  soqoat  reAaagulact'i» 
im,  eoa  latoa  ly  14.  eo  Uarre  s|  10  squet  latua 
ly  i|  aeqoct  linei  ia  Itaq; ablato  quadrato 
fl»  M1D.  i quadrato  toto  «t  i»a  amcitux  goomon  il. 
ia«  10.  «qotas  redAngntw»  M»iA. 

: |c»quoqiiadkcadumdealt;s  Cpiindritteolm 
o-f.  cA ad hifcriptiiraia.  eadem  ranoiie  vccirco* 
T«cs  baicui  flr  idao  vc  quadtaa  bafium » te  idho.  vc 
qoait«  partcs*nempe  vt  qaadraium  a a.ad  quadra* 
t6  at  ud,^  tdeo et  d.  rr.Xf.vt  redaogulumpOiOA 
odrefisngulom  rs.  ha,  ST  ideo  vc  quadratum  et 
oaad  gnomonem^f.  Kkid.qui  ficablaco quadra* 
«•  toto  ex  OH  . Siquidem  goonoo  pipdiilJS  eft 
xqwdU  redangulofHfSr  HA,  quia  Utut  li.tefi 
oqaakfegmeocoHA,  bif. 18. addito  18.14  latere 
paratreiogrammi  siufdem  akituJinis  i6«  18  cfif- 
c|Bale  lateri  rm  cum  Utua  |8. 14.  fit  squale  feg* 
meoto  oAfbKAdirciiiTcdc  •U)i« 
itaque  cot  cytiodri  xqualet  tot  cyltndris  decre* 
firentibus  comparati  circumrcripcit*  relinfcripris 
eam  babeuc  proportionem , quam  quadrata  eiuC* 
ddoimaieri  eqoalia, quorum  vnum  elt  or  gnom<> 
nibii»  decreimottbut  > fed  numero  equit  qualu 
font  V.g.  ca  ia  quibat  m,N«q^>P  iitete  (unt. 

Progr*|«  Naac  videndum , qudra  proportia- 
aem  quadrau  ^qualia,  dicant  decrercenub^  goo' 
aotiioua»  Etiam  et  prsjfT. notum efi, quadrata 
auxima  ad  dccrtfccniei  gnomones  > fi  maxima»  8t 
gqualia  fupereniiantdm  gnomonet  vnico  maximo 
bfibi  squali  quadrato  , dicere  maiorempropOT- 
Uoncm>qudm)ada.  Cum  itaque  quadrata  quin- 
que oiatima  ad  decrefcentei  gnomones  quatuor 
Hiii»Q>r  habeant  maiorem  proportionem, quim  j . 
ada.  CyUndt ut  quoque  magnus  habent  eanilcm 
proportionem  iuiii  omnes  quinque  fuos  cylin- 
droe squalet  iotticem  ad  cylindros  quatuor  dimi* 
dio  fpfafroidi  ioferipeos,  quam  quadrata  quiMue 
•qualia  icwiccxn  ad  dcciciccntes  gaomonei  dKct 


ad  illoi  maiorem  proportionem»  quam  |.  ad  1.  Ce 
ideo  cum  ille  cylindrus  magnus  ad  conum  z.ex 
Thefi  fit»  n y.  td  s.  Eritmmor  figura  inferipta 
in  fphfroids  cono  z ex  prop.y.  lib.y.  quod  eft 
contra  demonfirata  progr.i . ofiendimus  enim  fi- 
guram Infcriptamcono  zefie  maiorem  • 

Pro^.  4.  Si  verd  aliquis  contenJac  dimidium 
r^prosdem  Cono  zefiemiaut.Rurrds  eadem  in- 
feriptio » 8e  circumferipeio  cylindrorum  fiat  adeo 
multiplicatis  cylindris  1 vr  id » In  quo  figura  in- 
feripta  exceditur  4 eircumferipta  fit  mmus»  quam 
idinquo  rpbxroides  dimidiu  exceditur  i cono, 
Ideft  minor  d-fFereocia  ea , in  qua  Tpheroides  ipfd 
cOBO  minos  eft»  te  tunc  quia  figura  inrcripta  mi- 
nor eft  ipfo  Tpheroide»  ^uod  gono  minus  eft  » Se 
eircumferipta  minus  addit  fuper  infcrlptam,  quam 
foper  fphproidem  conus  2 » etiam  eircumferipta 
minor  erit  cono  z,b  fic  cylmd.ua  cn  dicet  maio- 
rem proporciouei»  ad  circumfcriptam  fi^ucain» 
quam  ad  conum  2 . 

ProgrdT.  f*  Coafiiuretur  rarfhi  cyltadrut 
magnus  CD,  eodemque  modoprobetur,ita  cfTecy* 
liounim  prunum  o x in  ipfix»  cuius  femldiaract^ 
diad  cylindrum  cifcumftriptum  ei  squalem  o s» 
vt  bafis  ad  bafin  oempe»TC  quadratum»  ad  quadra» 
tum , te  vc  quaru  pars  ad  quartam  partem ; nempe 
quadratum  oeed  idem  qndratum  os,b  sfc qua- 
dratam adipfumquedraanSi»  ico  reaaa^lum  es 
IO  OA»nempe  quadratum  cx  ot  ad  jtlud  ipiom  re* 
dangulum  ex  ro»  oa  »i  ideft  squale  quadratum  ex 
Of . Sic  quo)uecoQipareacur  alii  cylt*lri  squa- 
les portiones  cylioin  magni  ad  cylindros  eircam* 
Ceriptos  { eric^  ■ ) » ideft  o x ad  ac.  vt  icftan- 
gulumexro»boaad  redUngulomex  ritbiA» 
dr  fic  dicat  de  ahit. 

Keftangulum  ver6  ex  vo,  8r  oa  eft  quadratum» 
accx  f •«■a  redsngalnm  eft  gnomon  M,b  ex  ra,b 
B a eit  gnomon  m»  te  lic  de  ali;s»  vc  Cupra  explica- 
ui  progr.  s. 

Etideoomoei  cylindri»  quila  toto  cylindro 
cocxiftunc  ad  omnes  cylindros  circumCcriptoe 
habebunt  eam  proportionem,  quam  quadrata  om* 
nia  ti  omoeS  gnomones  maximo  etiam  quadrato 
addito  . 

ProgrrlT.  6.  Quadrata  autem  omnia  maximB 
iochC^  vtrinque  maximo  ad  dccreCctoces  squali 
numero  gnomones  redduos  ex  pr^afiumpto dicunt 
oiiourCm  proport(on{iqua  refquialceranHideftqua 
I aJx.quare  cylindrus  quoque  maximus  f qutlibux 
conftaus  cylindris  ad  cylindros  decreCcentcs  cir- 
cumferiptos  ciufdem  numeri  habet  minorem  pro- 
pofOontm,  quam  fefquialteri.  Quare  maior  csic 
mulncudo  cylmdrorficircufcrlptotu  expry.l.y. 
conoZi  cum  cylindrus  co  ad  conum  z dtciR 
maiorem  proportionem,ncmpe  eam, quam  y.adx* 
quim  ad  circumferiptam  cylindrorum  muhituJi- 
ncm.  Hoc  autem efle  nequit  cum  hec^iultttudp 
progr.  4.  oftenCa  fic  minor  cono  z . 

Mou  verd,  quod  ide  Cem,>er  faquitur  fiue  Cph«* 
roidci  per  centrum  detruncatu  fit»  fiue  reftangu- 
14  per  axem,  fi  ae  non,  vade  non  fnnt  mulciplican- 
da  argumema . 

Cu  ergo  Iph^roidcs  cia  conox,  non  fic  maiut» 
ne<{ue  minus  erit  squale  » 8r  confequenter  erit 
duplum  coui  infcripti  »ac,proue  etiam  conum  Z 
duplum  effecimus»  vtl  Ciippofuimus  faAum  . 


iiamm  CO- 


TRACTATVS  XXXfV. 


COROLL  ARIVM, 

HIoc  CMAat  • quod  (pb«roid«det  fic  cqu«k 
cofio»qoi  habeacb«6m*cuiii»  dUoaecer  fic 
duplus  diametri  b^fii  cooliorcripti»dreiurdeai  ai* 
ticudiatt.  bic  enim  ericqiudrupitts  coQi  iofcripcit 
8e  ideo  duplus  iietm/*pbitroidi»dt  idtospqasUt  ipfi 
iphcroidi « 

THEOR.  VI.  PROP.  IL. 

Cuinfatm^ue  fph^roiiis  fmfiumfuit  maimt» 
fue  mtnus  h^tet  eadnH  ptoforrionem  *d 
^onum  m/irtpwm , ifium  dxts  dmtdstm 
cumfefmento  dltenus  MCt$  porttoms  tU 
fcgmtntum  re»t4neitus  aberms  por* 
iftuttji  m frnS0  reliqua . 

Sic  fegmemnm  fp^jtfoidrd  quodcumqueiTeii  asl 
rttihim  » due  aoa  asc»Axis  Ar»ceatraaii 
froftum*  feu  iegnrutum  aiccfiut  portionis  dp« 
Ofteadeadum  cft  fplifroidis  partem  sac  adeo» 
num  iotcripno  aac  eam  , 

quam  iP*  pH*  Teu  arqnakm  PSft^d  f o • 
Siteonssita^nes»  qui  babeateam  proportio- 
nem  ad  conum  cai  * quam  rOi  «a<i  ideft  y f d ad 
rat  Dico  hiuc  fore  «qualem  (olidicatcm  porsiooia 
Ipbus  rphcroldis . 

Progr.i . Quod  nod  fit  «qualis  erit»aae  maior» 
a(it  minor  fpbf  roid^tpoctio  couo  s fit  itaque  fi  id 
efle  potclt  primo  (pbcroidis  portio  maior  cono  Z* 
Progv.  s.  loict^atur»  ckcumrcnbaeurqiie  pr. 
l4.Trad  portioni  rpbffotdis  muicitudo  Cy- 
liudrorum  i^ualrm  altitudinem  Iaabeotium*adeo- 
que  cnuitipiiccntur , n i circumferipu  eviuidro  - 
drorummuimudiae  inferipta  miuusdifierat«qul 
cuous»quipofituseil  minor  rperoidis  portione  ab 
ipla  ditfcrcjcuni  autemcircumlcripci  cylindri  fioc 
matorcuipiofpburoide  ipfum  matus  coooz» 
erit  euam  iofcripu  cooonim  multitudo  oiaior 
cono  z«  ■ 


Pro^rdf|.  Secetur  deinde  DA  in  tres  partes»  Se 
fit  tenia  pars  &.A » quia  yr a cfi  tripla  h a , 3r  oa 
Ipfius  UA2  fi  auferatur  tota  da  abySA»  &r  ka 
ab  DA  reliquum  ysD  adrciiquumDRcru  rc  totum 
yPAad  tfunir.  HA. 

QuoaiAm  rt  cU  yia  ad  Ha^iu  da  ad  aa»er^  n 


Ayr  adoA  ntrm^4ftd9t\t*Uk  adia»oimlru  n yta 
cotum  ad  DA  curtem  ita  ha  tutum  •d&.ApArtena» 
<^re  fir  reltquumyr^ad  reliquum  aa  fe  habe* 
b>(>  vt  yPA  totum  ud  to*tum  ua  oempe  lo  propor* 
tiooe  tripla. 

Tref  aocem  lior*  g «quales  ipfi  rodieept  ad  S» 
pcoportionera  triplam.»  quam  yso  ad  n a : Quare 
prrmirra<idu  tresltns«  ad  ytoeruutiacadcaA.pro« 
poctione»qua  f o ad  HZt  at  cyliudrua  circuofciip* 
toa  €T  adioreriptttcooani  CAiell»  rttreilioef 
ad  ro . Cooos  vero  catcA  ad  connm  z iAue*ifud| 
vc  SD  ad  yiD*  Se  tdeo  es  «yao  cyliodrua  ad  euouai 
Zent,  vt  trctlioc««qua-caipfipDadyep». cacQ 
«r^trcsliorf  prxdidf  adymfiniivtpo  ad.M»| 
eciam  cyltudrut  -circumiecipcoa  oTud  eoqnot  z 
ede»  vt  aoadMa. . tu.  , 

ProgreCi4.  Siot  ergo  paraUelogsaoima  sq»a^ 
Itu.eonteutsfubfD»  oa» quorum  priaua  li  co^ 
quDsfant  iofigurucircusauripcKyiitidrl  t fitqoe 
oti  dupla  nH»  ideft  Da » leremioabiint  da»  af4b 

ideeeoniiicueoequadsatom  rellq«MnN4  • Plif 

modum  a fingniiujticepao.simouufqraciaegMf 
mon  lauiodmebi  babeos  aa  quuleeftZ74> 
fequeoce  gnomoa  laticudioem  habtoo  rnouUSiA 
<^4d.  Se  ficffi  alif  adfiiit » emquu'  cbcutfgoomoft 
aqu|liaerdaiig4iloro»artaarq«^Q«4«b 
9S  «qucoDioriginidtora  ao  qft  uoim 
IsMn  f«,4r  sap.liue«  ac»  fiezoq»gaomuo'>  Syj^ 
c^Ua  f ediogulo  fub  aA » » aj  naapriifo  t au«q 

regulum  K N cd  74  «quatJougtfodmem  «At  eJk 
edim  s o 4 aquilis  lateri  rR  «Ary  a iaficri.4Au.4p 
fie dicas  dcalifsguomonibos»  fi  adfini.'.  aH.  uf» 

PfDgr.5.  Cyl  fHri  autem  aquales»  vt  cs»  tA.qnl« 
buseomaoouuff  cyliodfiiocT  tntguuoaltsutdiaut^ 
eaodem  habentes » at  regmencuni  asb  pof  ti^la 
ff4croidalb  bafisvoaios  eadiaaoe»  itaolb  ad 
vo  primum  cykudautamfittipcorA  ^ba&s  .act»4 
pe  circulus  lAusustfadjue  Dtad  rircubtiD  » caiuS 
radius  e V»  fir  ideo  es  pr.  f » h.  qol  qusdrata  circ|-i 
feript  (I  circulo  maiori  ex  radm  imod  qnadr  AC&ripH 
cumfcriptum  circulo  minori  es  radiocy»fiequsm; 
quarta  horum  quadneorum  pam  ad  quartaenar» 
taa  » 8e  rdso  quam  quadeatum  SDad  quadlMSl 
cv»dr  ideo-qoam  redaagakimfDffirDAi  adn^ 
^ngulu  rG»  64  eu  peoauS  tr.s4»  nimini  qoi 
Angulum 04. adgnomoncm  qj^.Sc  iia  dtcaa 
de  aliiafquAlibuicyiindris  rcipcattcyiindrorMA 
deerekentinm  • V.  g.  cylindrus  ID  erit  ad  cy- 
liadrumoAcvcredangttlum  14.  sd  gnomoMA 
c 74.  uimirum  r A»  fir  E A » & ita  fi  ali|  ^ofi 

Progr.  tf«i  Modo  videndum  eft»Mam  propor- 
tionem obtittcaac  redangda  «qualia  ex  lo»  te  Pa 
ad  goomooes  decrcfccotes . £e  prlmb  certum  cft 
es  pr.ia.tr.tS.quodredaoguia  loec|raMgjiddc* 
cteCecotia  vnico  decrememo  Acitb.  e f fuor»ec  !•* 
adi.  rcdaddi(omasimota(Mdmausimis»ir«qom> 
Jibui  ruatmsgit  »quaa  s.ad  1.  Quadrata  ecrb 
maxima  8 L»  Ar  tnuicem  «qualia  ad  decrefeemia  7 
c,ArpN  quadrauduplici  decremcate  artthme» 
ticoUliS  oumcto«qualiafunt  magis»  qosm|«  ad 
ad  I . Quare  ad  gnomones  refiduos  8 7 4.  Br  e p d» 
erunt  iBiaus  • quam  |.  ad  s»  quia  goomooes  CUOE 
quadratis  iocliifis«maiitmtsiau»at  fi  addas  iou* 
gr/s  maximum  quadratam  es  pr«afl'.  prop.fp.  b» 
eruat  magis»  quam  t*  ads.  idcoque  redaoguU 
tria  IM  «qualia  ad  decrdceiuia  V.  g.  duo  P e» 
^Cfuot  mag,«»  quam  a.  ad  1.  Br  qua  lrata  item 
ttia  maxiroaS  i,  adgnQmooeeb  ’4.Bre  pddecre* 
Iceotrs  duplici  d<.crem  iito  magis»  quam ad  l» 
idcoque  limid  ez  prop.a^.Tcaets7.  eosot  magis, 

quam 


A 
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^oaiM  ($.  ad  T.  aempe  quim  oN  «^aalti  ipfi  bq  ad 
dimidum  Hd  , & n tf.  idcft  oa  ad  db  > nimirom 
ipiamtouo  6,  ve!  arqoilitPD  ad  totam  hBi 
eft  HU.quam  po(Bdctcy)indrui  ctrcamfcriptut  ad 
conum  2,  vt  r*  tertio  progr.  conftat : ^uare  cy 
lindrasaii  multitudinem  cono'om  Infcripcam  ha* 
bcbie  proportionem  maiorem»  quam  LB  cylio* 
drot  circumfcriptus  ad  conum  z»  8e  ideo  multita* 
do  eononim  inferiptaerit  minor  cono  z.dr  tameil 
progr.  2.  h«c  multitudo  ceno  z oflenfacft  maior»' 
Quod  (i  aliquis  afferat  e(fe  Tpharroidem  mlnna 
zono  Z . Eodem  modo  inCcnbatar » 8e  clr- 
comfcribatur  multitudo  cyltndrcrnm  squalem 
b^entium  alticodioem  ef  prop.  1 4.Trad.ai  .ita  vt 
circumfcri!  ta  multitudo  cylindrorum  mmiit  dif- 
ferat ab  ioferipta,  quam  fohsroidea  differt  4 cono 
T . QuU  ergo  infcriptl  cylindri  funt  minoret  Ipfo 
conofde»  fr  ipfum  mmnt  cono  z»  etiam  ciccwB* 
icripta  figura  ent  minor  cono  z . 

1>rogrefl*.  7.  Dirponaacar  deinde  * csteravt}* 
8t  4.  progr.  fadum  efl,  8e  eodem  modo  argumea* 
Undi  •temur . QbIi  ptogr.  cyliodriM 

«qualium  primus  in  cylindrocT  eiiftentium  na* 
bet  eam  proportionem  ad  cylindrum  id  eundem 
clrcumfcripcum  » quam  quadratum  eX  Dtad  qua- 
dratum ex  0»  idem  erit  » vt  redangulom  »0  j 
i>A,vc!  «quale  XL  ad  reftangtilum  idem»  vel 
c^ale  KL  . Sic  cylindros  , culus  bafis  radius  •! 
ndeveam habet  proportionem,  quam  quadratam 
«s  91  ad  quadratum  ex  cv  ob  rationem  allatam 
progr  5 ruperioris  partta  huius,  & ideo  ec  expeti. 
l.Conic.qnam  rD,froA  reftjngu'umadreAait- 
gulum  »c,  9e  «A,8r  ideo  quam  rediogulum  o 4.  ad 
gnomonem  %4S  diaore&aogulo  «quale  0X4. 
progr.prsced.ftieaefFiredealiis:  quare  omnes 
cylindri  «quales  ad  decrercentes  cylindros  cir* 
cumferiptos  eam  habebunt  proportionem , quam 
omnia  redangula  «qualia  aJ  omnes  gnomones  Io* 
clufo  maximo  rcdangulo»oimiium,  quam  xL»  K4» 
0 4-  adxt.  X 74.  fir  Q4^i 

progr. 8.  Certum eH  ex  przbibitia  prop.ia. 
Traa.sS.  qu6drcaangula«qudlijxe.  eo  ad  re- 
aangula  f c.8e  q n habent  pn>L*amonem  duplam» 
Srldeo  ad  rcfiJua  reaangula,  Se  portiones  gqp' 
mooum  X 8 & e ^ duplam  quoque»quibus  fi  vtrin- 
qne  addas  maximum  cum  id»  quod  additur  non  fit 
et  a.  ad  1 . fed  «qualitatis  habebunt  maxima  tria 
nd  tria  dccrefcencia » incluTonuximo  proportio- 
nem minus,  quamnuplam.  SiC  quadrata  intcrga 
4 8.  8eed>ad  decrerccocia  csxfferreutfs  propor.14. 
Tr.28.  habent  proportionem  magis,  quam  t.  ad  c. 
it  tanto  magis  induro  maximo.  Quare  ablatis  e 

y.  SfNp.  ad  icfidtios  jigomonei  87  4 Srepd.  A; 

8l  ,qui  fimulcumquai^nistqu^  includuat,fquant 
quadrata  yqualia  eiufdcm  numen  non  decreiceodn 
ifant  minus,  quam  j.  ad  2 quare  xt»  x 4*  4®* 
redangula  «qualia  ex  pr^di^is  integrata  ad  k L» 
ad  gnomones  refiduosex  gnomonibus  prgdiftia 
confe^os  obtinebunt  proportionem  minorem» 
quam  cx  dupla»  & fcrquialcera  conflttatam»qu(  eft 
6«  ad  y. nempe, quam  oN  ad  dimidiam  oN»veI  (qua- 
1£  ouA  Nd.  idefl  DAad  duas  tertias  partes  oa  ideft 
quam  tota  roxqualis  lateri od  ad  totam Ba, que 
cftex  I- progr.  prcced.  quam  cylindrus  circum- 
Tcrlptas  habet  ad  conum  z.  Quare  cylindrus 
circumferiptus  ad  cylindrorum  infcriptorum 
multitudineffl  decrcrcentcm  habet  minorem  pro- 
ponodem»  quam  ad  conum  z,  8e  Ideo  erit  maior 
ce  cylindrorum  multitudo  cono  z»  cum  camcB 
oftenderimus  mtaorem,quam  conus  t« 


Cum  itaque»  nec  miior  efle  poflic  » nec  minor 
conus  z rph«  oide,  ipfi  erit  equalis  t fed  conus  z 
td  conum  toferiptum  ABcefl,vt  yro  ad  sd  ex  cf> 
fediooe:  Ergofph^roidesad  conum  inferipeum 
habebit  eam  proportionem  yrn  ad  VD,oimiruii)» 
quam  dimidia  diameter  cum  maiori  fcgmento»ad 
ipfum  maius  diametri  fegmencum  • 

EXPENSIO  VIII. 

De  Sfhjtue. 

SOlIditiiii  Tplicr;  co^nido ; cum  lic  rlibui  hu- 
manis  omninb  neceflariapfftcreunda  non  eft, 
dr  pr«ter  ea  »qa«  diximus  in  pr(ced.  qu(i(.  hic 
prioe^aliter  modus  Archimedis  magis  dUlucidd 
tradendus  eft  • 

THEOR.  L PROPOS.  XLI. 

Figm*  folii»  inferipu,  conicis 
: fnper/tcickm  dijiii  *ltis  continetur  illi  ca- 
no re^uidiseSltijiu  hnfiin  okmet  circulum 
Mutlem  fupcrjtciei  figur/e  mjcnpu , «S- 
Mtiuiinem  normali  ad  aliquod  latus 
perpendiculariter  iemijfe . 

ft  figura  folida»  qu«  fbltdis  conorum  conci- 
^ neatur  fegmenets  V.  g.  cono  tACi  droppofito 
Btc , circaquehunc  conum  circomuolucum  intel* 
ligatur  corpus  ^BECP ; icavCLiCP  TuperBciet  an* 
nulus  tDceliigitur  planus  fphyra  inlcriptus  . Sic 
afferasde  corpore  tciHf» fr  c«c.  i. elndelic  co- 
nus redas  Z»  cuius  bafis  circulus  «quee  fuapla- 
oirie  fubtf  fas  planicies  omnium  corporum  fphpra 
infcripcon'i,&  altitudo  fic  radias.  Oicohunc  cond 
zeffe  (qualem  iifTcripto  corpori  fph(TaoAHO» 


Jly 

\ 

Probatur  cx  prop.id.  huias  * Rhombus  coni* 
CIIS  8ACI  ex  duobus  conia  aduerfis  fuper  eandem 
bafimes  (quiiurconox  alttiudincm  ei  obtined» 
que  efl  linea  4 vertiCe  conila  latus oormaHtec 
dem  fri*  Bc  eciam  balim  m fuperficici  coni  lAb  (• 
qual  em.  Icem  conus  V erit  «qualis  cono  concauo 
iBfiCV  altitudinem  habens  lineam  xx  normalem 
ad  latus  eius  Lta  vertice  dedudam»8r  b-fioi  o fu* 
periiciei  lscp  annuli  plani  es  prop  18. huius  (qus. 
iera»  tandem  idem  dlcaS  de  cono  concauo  lceph  , 
quod  habeat  «qualem  conum  y eiurdem  aUUudlr 
Mmnun  2 tria 
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sit  ac  Ijoea  tr  sormalhcr  i reittce  s !n  chu  latai 
detn:fla,  Arbafia  » rqua]f  Aipcrficid  plaoxSLHt 
Iphci^  Tuperficiei  rubtenff  et  I7.h.  Ec eadem  a€«> 
fenda  cicRIiombo  t s Df  |8r  coneauU  QLcTs»dr  cft» 
QTUirunt  vepocccfi  finguU  fine  finguiispredidit 
f^oaletiEcut  igicor  V.g.fez  cont>duo  x doo 


V, qui  totam  foliditatem  corporitlorcripcisqtta- 
bont*  AtbaritconizeftarqualitomaibMt  l^ul 
bafibuS  horam  conorum  { quU  bafis  eiuisquat» 
cx  hypoihcfi  fuperficiem  totius  corporis  infi;fipcis 
qoamt  Bt  bares  omoiuin  conomm  fimiJiur  squanc 
alc^udovcroefisequalu  eorum  ajcicudini.  £rgo 
cum  conus  z ad  omnes  illos  conosi  vt  bafis  adba* 
fim  referatur  ex  5.h.  cum  bafis  ipfius  ad  omoet  bt- 
fes  proportione  (qualitatis  rcfetctur»eiUBi  conus 
Z conis  fex  eiitarqualis  . corpori  tpUdo 

fphzraiorcripto  arquabitur  • 

COROLLARIVM  I. 

IDcm  etiam  dicendum  dc  fcdore  aliquo  folldo 
V.  g.  lAt  1 1 quod  (cilicet  fic  fa&us  ex  Rh6« 
bo  conico  tAce»  & rcfiJuo  Lstcf  < Nam  Ci  detur 
conus  aliquis  nt  qut  fupcrficiei  illius  LtAcsfua 
bafixquecur»  &'  habeat  altitudinem  Ke»  tfic  zqua* 
buur  predido  icifton : Siquidem  habebit  haictn 
(qualem  bafibus  Mt  fr»0  conorum  Xi v eiufdem  al> 
timdinis;  quam  IKi  quia  bafis  M «quat  fuperfi*. 
ciem  IAC>  Ar  bafis  O fuperficiem  Lscf  tSr  bas  duas 
fuperficieszquac  coni  bafis  n,  quare  coni  bafis 
«quabit  bafiroM»&Oi  quarecumlheiafdcmaici* 
tudinis  conus  n rquabic  etiam  conos  x»&v,  vnde» 
&fcdorcmLAn. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XLII. 

Orpori  ex  comeis  fefmentis  fphdtA  inferipto 
eonus  aijuJiSi  ep  mjtnor  reBo  cono , euius 
hdfis  ft$prrpciem  (phard  ex^quet  ^ 0*xl- 
titudtnem  obtineat  radium  : Conus 
Mitem  dqualts  eidem  corpori  ^ fed  [phd~ 
rd  circum feripto  efl  maior  dio  cono  reHof 
cuius  bafis  dquei fuperfaem  fphdrdi  O* 
altitudo  ftt  radius, 

PRoh.Nlconus  (qualitcorpoH  fphcrzlnfcrip* 
to  habet  altitudinem  is  mioorcm»quamdia* 
meter  lA.&bafim  vtpote  ^tquantem  fuperiiciem 
corporis  infcrlpti  obcinec  minorem,  quambtfis» 


T^V  s XXXIV, 

qaarequat  fuperficirm  fphertf  vtpot^iqood 
|>erficies  infcriptt  cnrooris  minor  fit  fuperficie 
ijphsrrr  clrcumambiencis  • 

Eodemque  motio  Ptob.  %.  part#quii  illecoauft 
Qiifquat  corpus  cirromrcnptnm  fua  bafiaquac 
lopcrficictn  maiorein  corporis  drcumfcribenclt 
faperficie  fpharrx  , Bt  altitudo  e^  s r rqualit 
radio  £Aj  bafis  ver6  xquans  rupecficiem  fphsr^B 
ft  aitUudo  radius  a.A  conrnn  minorem  conUititet 
rono.qui  arqudts  fit  bafis  corporis  fph(ram  cir* 
cumferibemis  fupcrficici » Ar  altitudinis  eiofdcm. 

COROLLARIVM  1. 

FUietturctism.  Quod  fi  detur  conus  habent 
pro  bafi  drculum  (qualem  rupcrficiei  fedo* 
ris  fphrrf  Iap.|  Ar  alius  habens  pro  bafi  circulunt 
srqBaJrm  fcdorit  corporis  ctrcumfcripci  eidem 
rupcrficiei  { quod  item  conus  hic  pofierior  saror 
cft  primo;  fi  habeant  eandem  altitudinem  itppfU 
fupcrficies  circumfc  fipta  (edori  e(l  maior  ftpec* 
ficic  ipfius  fcdoris  • 

THEOR.  III.  PRQP05.  XX.1U. 

QudUbef  fphdra  eft  dqualis  cono  habenti 
fim  piperpaet  fphdrd  dquaitm  ^ e^alti~ 

tuiiuem  rad/o  • 

DEtarfphcraAODH»  Ar  conus  na  euiosEafi» 
rqoctur  fuperfinei  fphzr*  AcOH,Ar  altttu* 
do  radio  ea  : Dico  fph^rim  » Oe  conum  cqualeo 
cfife  qusmitaces  . 


Proh.  Nam  fph(rs  non  erit,  aut  maiori  ant  mP 
nor  ipfo  cono  m : Ergo  i||^rqu3bicur . 

SI  verh  aliquis  alTerat  ^e  Ifhzram  cono  maio- 
rem, fic  ofiendetur  id  efie  imrofiSbile. 

PcogreC  I.  InrcribacurenimiArcircnmfcnbdl 
tur  figura  ex  propof.tq.  Trad.S|.  adeomuiciplf* 
catis  lateribus  i vt  fpatiumiquod Inter  fparaTi»Rr 
figuram  inferipeam  Intercluditur  fit  minus, quina 
difiereotla  ilia  V.  g.  h i que  inter  conum  m»  R; 
fpharram  repentur : Itaque  bre  conica  figura  fo* 
lidat  Tt  ixP,  Ar  CYt.  erit  maiorconom  ;quia  ma- 
gis accedit  ad  fphzram,  qoY  ponitur  mator,qnaoi 
conusmi  cum  minor  fi  diflTerentia  inter  fpha- 
ram  i & inferiptam  conicam  figuram»  quam  Imcf 
conum . 

Progreff.  a.  confileremr  deinde  conus  iHquis 
Ziquiexprxc.  obtineat  bjfim  rqualem  luper* 
ficiefcorpOils  conici  ioferipei,  aleitodinemq,*fcr| 
ille  conus  rtique  ez  prcccd  zquabit  /m  loiidn^ 
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te  Mrptu  eonfcom  inferiptum:  Verilm  ifle  eoant 
es  CoroU.  prop.pratc*  minor  cft  cono  m ergo  emr* 
iwsqnoque  conicam  Tphcr*  infcriptum  prog.f* 
cooom  minas  cricfedoftenfum  eft  maius  igitur» 
maiot»  8r  mioas » quod  eft  Impoifibile  • 

ProgrdT.i.  Oicat  deinde  aliquis  Tphpram  cono 
m cfle  minorem»  8e  circumraibacur  aliqua  conica 
fig.es  pr.i|..Trj}.qac  adeo  confiet  multiplicatis 
lacenbusivc  difier^na  folida  eiqov  efi  inter  fpbei- 
ram»  Se  fe  fit  miooriquam  tbfierentia»  quf  efi  inter 
conom  m»fir  ff  heram » 8e  iam  fig.  conica  circum» 
feripta  minor  erit  cono  mt  fiqmdem  minori  diflFe» 
rencia  i minori  Tphera  difiert.  quam  conus  a 
pfrdidus. 

Sit  deinde  conus  z » qui  confiet  altitadine  i q» 
fir obtineat  bafim  fiiperficiei  conici  corporis  clr« 
comferipti  equilems  ft  prop.41.  h.  Hic  itaque 
conus  eqoitbtur  corpori  conico  circamfcripco 
aaiorqueerit>qaim  conos  m es  pro?of.4a.  coni 
foam  bafim  coorequatur  maiorem»  Ergo  etiam  fi- 
gnra  conica  ctrcfi<crtpu,qttz  ei  «quatur  maior  cft 
cono  m » fed  fupra  ofienfa  eft  minor : Ideoque  sb- 
fordj  ciTet  maior minor»quod  cfle  nequit.  Cum 
kaque  conus  obtinens  bafim  fuperficiei  fpbatne 
rqualem  Se  altitudinem  radio  non  poiEt  dfe  ane 
nuioc»auc  minor  ip^afpharra»  Uii  ommnd  qqua» 
bitur, 

COROLtARl VM. 

Hinc  cft  qood  cum  fuperficirt  Tpherf  ex 
ofteofione  prop»4}.T(ad  Jt  fit  quadrupla 
masimi  circuli  in  fpfaera  interi, iti;  quod  etiam 
conua  ifie  cquali  tphffe  habeat  bafim  huic  circa* 
lo  quadruplo  maXimi  circuli  pqualcroiAr  ideo  con« 
fequetur  bafim  obeineaxem  diametrum  duplo  ma* 
iorem»  quam  diameter  tphera; : nam  fic  area  cir- 
culi ex  prop.|d.  lib  5.  & 6.  lib.s.  erit  quadrupla 
circuli  raaiimi  io  (piipra  inicr^pti»  Vnde  etiam 
patet.  Quod  tphfra  cft  ad  conum  cah  fibi  intcrip- 
iimtvc  conus  qui  contcquacur  diametrum  cH  pro 
radio  tupbalis,&altituJiuem  radiu  cum  eoim 
Ifte  conua  cquet  tnhzram.  ad  eundem  conum  re- 
feretur eauem  proportioue,  ac  ipta  tph^ra  . 

COROLLARIVM  I !• 

Hinc  edam  cft  tpbcram  efie  ad  conum  fibi  io- 
tcripum»vt  circulus  es  radio  cH  ad  circu- 
lom  ex  radio  HS:  nam  conus  ex  radio  cH  ad  conum 
cZ  radio  BHhabeocium  eandem  aUitniincm  ea  ita 
referunrur»  vebates » conua  autem  es  diametro 
•■»  Se  altitudine  sa  arquaiur  tplurr^  • 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XLlV. 

CliJufcunquc  fenoris  jfhteree  folidildti  etrfUA- 
l»r  slU  conus , tjui  lufsm  obwteM  rerfus- 
Itm  fuferfictes  porstonts  ffhtret  > (y  ul- 
tilsedcneni  aequalem  raJso , 

• 

SkfeRor  isACOn » 8e  conus  repertatar  aliquis 
n»qui  bafim  cootequacur  squalem  fuperficiei 
ttACr  porciooisfi>berf»ncmpcex  prop.45.Tr.it» 
dudamtadio  tubtenia arcui  SAtdeaUicudioeai. 
2>icohuoc  conum  efie  squalem  fiuliditati  tedorU 
LBACVI. 

Pcobatnr . Nam  fedor  folidiis  ipb^rs » nec 


ausor  erit,  necminoTprpdido  cono  n»  ErgocI 
fquabitur» 

Quod  rerb  cono  fcdor  non  fic  maior»  ofiendi- 
tnr  t fi  enim  tedor  conomtior  rfi  figura  conica 
fcdorifphere  infcnbatur,  adeo  multiolicatis  la- 
teribus» rc  differentia  h»  qur  inter  iptam  eft  ft>h^- 
rs  fedorem  mediae  fit  roinnr,quam  illa,  quz  mtef 
conum  n»  Se  (edorem  repetitur : Itaque  -fta  figu- 
ra cono  n maior  erit  cura  magis  in  quantitate 
adfph(rp  redoreiA  maiorem  ipfn  conoKcedatob 
mmorem  d'ff'rencSam  inter  te  > Se  fphpram  . 

Prog.  s«  Fiatdcindeconusaiiqu  s squalis  folt- 
dttaii  corporis  contei  In  tphera  infcTiotl.ifteco* 
nna  erit  minor  cono  m { cum  conftei  bafi  m*mor{ 
Ttpotequodsquetur  tuperfleiei  corporis  (edori 
Infcnptijconi  eertfn  bafis  fuprrficiei  portionis 
fph^r;  maiorit : habeat  quoque  altitudinem  mi- 
norem iK»qoam  conos  n ootineas  altitudinem  eu 
Qoamobrem  cum  ifte  conus  fit  minor  cono  n» 
criam  figura  conica  infcMpta  fedo'1  casi  ipfi 
coso^qualis  erit  minor  cono  n*  Itaque  eflctfi- 
gura  conica  inlcripta  tedori  maior  quidem  ex 
praoo  progr.  minor  ex  fecundo  cono  n » quod  eft 
abfordum  • 

Progr.  At  fi  aliquis  putet  fnhfram  cono  efie 
minorem;  Tunc  circumfcribatur  fedOri  Lasu 
figura  conica»  adeo  muleiplicat  s lateribus»  vt  fic 
differentia  e inter  lpfim»8rfphxram  minor, quam 
ea» que  eft  inter  conum  n,  &ipfsm  f/bfram»  Se 
Um  ifts  figura  conica  cono  0 minor  erit:  cum  mi* 
aor  differeotia  interponatur  loter  fph^am  mino- 
rem cono  0 » Se  feipfam  . 

Progr.  T.  At  fiat  conus  alter  ^quilis  figurp 
cook;  circumfcripc^;ifte conus  maior  vtique  erie 
cono  n : fiquidem  conftac  ex  aleitudineequsii  iq» 
Se  bafi  maiori»  qu;  eft  equalis  fuperficiei  fi.'ur^ 
conic^  circumfeript^  fedorl>&  ideo  miior  fuper- 
ficie  AAf  fpb^r^t  cui  equatur  ex  chdi  bafis  coa{ 
n»Br  ideo  cum  cooftet coctus  hic  equaiis  iolidieatl 
fpiier^  conicf  circumferipre  fcdon  bafi  maiori» 
csdemque  altitudine»  maior  ent . Cum  itaque  fie 
maior  coQut  iftecoaoo»stiam  figura  conica  huic 
f .{ualis  iphfr^  fedori  circumferipta  cono  n ma- 
iorertt;  fedprogr.  |.  oftenfa  eft  minor:  Ergo 
eflet  maior  figura  conica  circumferipta  fedori 
cono  n»  Se  fimui  minor»  quori  c(Te  nequit  • Cum 
iuque  uoe  sbiurdo  fcdor  LAtu » nec  maior » nec 
miaor  efie  polfic  cono  n » ipfi  ^uabiiur  • 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  patet  quomodo  polEc  cognofei  quan- 
titas tars  ledorisfpb^r^dau  fedionsi.F.& 
fubtcnfa  Af  » nam  cdm  itm  cognofeamus  bafim 
cooi  n ea  prop.q^.  Tr.jl»  qtaf  ducitur  raJio  fub- 
teafa  ai,  & aicicudine  ae  fi  conllicuamus  conum» 
ex  hac  bafi  radio  AP » & alticudioc  as  ift  us  coni 
cogoiu  foiidicas»qu«  eft  pars  tertia  cjrlindri  ciuf- 
dem  aicitudiuit»fir  bafis  ex  prop.7  b.  etiam  fcdo*> 
ria  fpbcr^  quantitas  inocefeet  • 

CO&OLLARIVM  II. 

Hinc  quoque  exeret  quantitas  portionis  fphs* 
cc.  Nam  cum  (labeamut  notum  diamccru 
LVfecuin obtinemus  bafim  eius  diametro  dudsm 
ex  prop.j.  trad.jo.  datur  quoque  altitudo  coni 
linei  m sc  termioaua  sduda  A centro  t ; xnJe 
conus  couftituecur  tertia -fe.  pars  cyimdri  eiuf. 
dem  bafis  »& altitudiois ; Slergobanc  conumi 

fedo* 
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feftoK  LA»i  fabdacanai.  erit  note  rph^ric;  por- 
tionii  lAf  foliditec  t ex  <)uietiein  eenibimar  fo* 
IMitite  rcfi  lui  LGHr.St  fi  fit  ftgmemum  *L»«  fcb- 
duaie  duabus  portionibus  Lat,  & um  idem  con» 
Ce^uetnar  * 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XLV. 

Omne  corfm  ehca  fphttrnm  citeiimfaifti- 
Me  «juJe  eH  PnrMelefipeio , emas 
altitudo  ft  femidUmeter , kalit  veri  (t 
ttijutln  tertut  fattt  fuperfieiet  ipfiusfgit- 
rd  circumfaipid. 

SI(  rphfra  la*iCc,eiqiieeircurcribatiircorp«* 
quoddacn  V.  g.  tritoguUribus  fuperBciebus 
«ooflans  t yt  funt  circuroferip»  cius  medietati 
quf  fnot  coSeSfQGFt  8r  cct.  Dico» 

quod  hoc  eft  ^quale  parallcIep»pedo»  quod  babecc 
pro  bafi  tertiam  partem  eius  fiiperficiei»  8r  pro  ab 
citudiae  femldiametrum  • 


T V S XXXTV. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XLVI. 

Sphdr*  ^Udliitt  dCjuMs  efl  foUdo.tt!tan- 
gulo  comprthenfi  fub  femidmmetrolphd- 
td,  0“  terna  pane  ambitus  fphdtd  . 

Sit  fphpr»  aacDtfr  fotidom  rr^angulumtltaiK» 
cuius  bjfis  L«o  I t^quet  tertiam  parton  (uper- 
fielei  fphpre  propofit^»  altitudinem  yefb  iNoicn« 
foret  cius  radius  CT  . * Uico  quo  J fphpra  proppfi- 
u eft  cquaJia  redangaio  folido  ic**  h , 

Probatur . Nam, fi  non  eftequtlis  fphera  folido» 
«fit»  autmaiii*  illud  rolidom»aut  minui  Apsi  fpbp* 
rl:  fed  nec  maiat»  nec  minuS  dTepotcllf  Ergo 
eqoale  (olidam  eirripitfphprpo 

Nam  fi  malus  eft»  erit  ergo  gguale  alicui  aJem 
fph?>  f maiori  ea  propolka  aacot  »el  fi  couteadaa 
ar^ualcm  affignari  rroo  pofie  • affignabitor  uiuin 
ali^a  maior  propofira,qux  nec  CoUdum  omnino 


Probatur.  Nam  cnrpoa  cireumferlptibile  fpbj 
r*  cft  illud,qu6d  habet  ruperfieica  tangftM  fphf- 
tjm;J  pundo  xero  contaaua  ad  centrum  fphgrf, 
linea  dnfla  eft  radiu».«re*  nt.a.tr.aj.eft  perpfdico. 
laris  illi  rupetfitiri  , «nde  fi  ab  angulis  alicumi 

fuprriicieiiiliuscorporii  V.5.CH0  ducatur  rea? 

adcentrfifphere  q,fiet  ppramisooBri,  cuius  alti- 

rodoetitfcmidiameteritj..  Omnia  vero  ppramis 

eft  tertia  para  prifmaiii  ex  diaii  ad  eade  altitudine 
«r  In  eadd  bafi  1 Quare  fi  tertia  pars  bafit  r.«o  allu- 
matnr,gr  ad  cadf  altiiudind  qj  fiat  prifma  M»rx.x 
lioc  erit  *quale]toti  pyramidi  t*»"*»  quam 
fupponofquilrm A fimilem  pyramidi  oOHij^.  At 
fi  bafes  omnes,  rt  xnx  redigantur  ad  xi«m  bafim 
cquilem  quadrangulam  ex  ptop.r8.Traa.i9.  <juf 
fonccertiypattet  bifium  pyrimidalium  ,crit  illa 
bafia  cqualis  terti?  qoadtangul?  parti  bafium  om- 
nium liraul , que  fubtendunt  omnes  pytamidca 
polygoni  circomictibentU  fphfrim , Se  li  conSi- 
tuatur  fuper  eam  bafim  patallelngrammam  Pa- 
rallelepip^um  adeleuationem  prifmatia  ra-XViA 
erit  omnibus  prifmatlbus  quale  eft  xnum  ca  ipliS 
TXVMXqu?  lingulas  pyramides  fquaot  ex  pr.  ai. 

part.i  h equale.Sreonfeqnenter  erit  yqualc  01^- 

but  pyramidibui.  Vnde  etiam  ipfi  polygono  circi 
rpheram  defet Ipto,  quare  patallelepipcdum,cniui 
bafis  equet  tertiam  partem  fuperficici  polygoni, 
fir remidiamecer  ciua  altitudinem  menruret,etJt 
equale  ipfi  polygono,quod  eritofteuJendum . 


exequet , fed  Inter  xtramqoe  magnitodinci»  etu- 
(iftat!  Sit  ergo  hic  fpbcra  Htro.  <i“* 
fuperet  fphirim  propofitam  »Atic,8r  ideojBOtet 
illam,  St  tamrnfit  minor  folido  IXMN  .' 
lito  circumferibatur  ^hiri  minori  Polygotnua, 
quod  fphiram  malnrtm  non  rsctdat ; Id  enim 
poffe  fieri  fupra  ofttndimat  propof.U.Traa.JJ. 
fiatque  foliditm  rraanguinm  tKQ_s,ruiui  balii 
IXPQ..  fii  rqualia  rrrni  parti  roperfidri  illiui  po- 
lygoni, St  altitudinem  eius  menfiirct  fphiri  os- 
dius,  quod  ex  prxmiffa  erit  aequale  ipfi  poliygono. 

Parallelepipedum  itaque  ixiq  iqualc  polygo- 
no, habebit  bafim  maiorem  ixpqj  quam  Lxoi 
bafii  illius  folidi,quod  nos  dicimus  fphyty  rqoale 
cu  illa  fit  xqoalif  tertii  parti  polygoni;  hic  terti* 
parti  fphiri  in  polygono  exiftentis,  rode  cuna  fit 
mallis  continens,  qui  contentu  erit  ctB  mxlsar  fn- 
pcrficics  poligonl  continentis ,quam  fpbirf  abbc 
cotente,  & cofeqocter  maior  erit  tertia  pars  fupet- 
ficiei  polygonf,qo5  fuperficiri  globofi  fpniri,8t 
bifis  LXPaiqualiS  tertii  parti  polygoni  fuper- 
ficirl  maior  erit,  quam  bafit  txet  ttttm  parti  fu- 
perficiei  globofi  i |oii;i , «t  tandem  folidam  fub 
eadem  alcitudinc  sx  fuper  bafem  maiorem  t x p ^ 
maius  erit,  quam  folidum  xir  LX  fuper  bafem  mi* 
notem  txci , fed  hoc  folidum  dicebatur  ibaduer- 
farijs  aut  maius,  aut  iquale  fphiri  maiori  snor; 
Ergo  fphpra  maior  erit  minor,  qui  folidum  Lasq 
reflangulum  fuperbaftm  maiorem  i.xpq^:  fetlboe 
IX  cooHtufiione  eft  iqoale  polygono  conieiuo  la 
fphira  maiori,  ergo  elfct  fi<hica  continens miixx 
roncenco  polygono,  quodiftaWutduin , 

Pra* 
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Prob«t«r^oqaei<|Tio<)  minos  dTeoe^etc  f<»* 
iidampfsdidumiKMN  fphcra  prppofiu  aicd* 

Cifct  idem  centrum  y defcribatur  rptisera  , 
aut  c^aaiis»  aut  non  minor  ipfo  folido  L^MMinec 
maior  f|»lura  pcopofita  taco»  fcd  inter  mam^ 
nagQitadinemcoofii{ens>lr  fitTvxz  peraduerfa* 
rios.  Huiei)ue  fnluerc  affignatf  xvxz  circum* 
fctibaror  rutius  polygonum  uoo  excedens  fphc* 
tam ^imo nropofitam  lacD  «s  Cor  pr.l). 

Btttfac  deinde  tt  n-mttd.  b«fi«  c<)ualu  tertie  por* 
ci^fupcriicfei  polygo.tc  » qu#  fit  LKp<V:  ^ ioptt 
eam  ad  aicitadinem  radi/  TC  naralleiepipediMi  u« 

S • Cum  ergo  rnoerficiet  polygoni  huius  (it  mL 
ner,^sm  fuperi^ciet  fphrm  conetneads  anen» 
etiam  eim  tertia  pars  erit  minor>i)usm  tertia  para 
cidreiem rphirrn  continentis »<r  ideoerkquom 
mt«orLvi*^n(](itlis terti»  parti rupcrficici  poiy‘« 
goBc,  ^usmbaifis  Lxoi»  <}U»  c^ualiaes  bypodiM 
eftMrti»  parti  fnperfictei  cenuei»  ^pbfce  cat» 
vAdeftarcUelepidum  lks  licet  maius  eflet»  et  m» 
qnaiis  kTrs  faaiorem»quam  rmlM  ciTeiininua  pn» 
rsllel^pipedotVMM  fuper  illam  bagm  ad  eandem 
akito^iiem  eredoi  qnoiin  iito  continetur»  ana 
obinii  abfttrda  lunt,  cum  ergo  paraiUlcfipcdam 
LVior»  nccmhiitt  dTepoiTui  nec  mshts  iphirman» 
ct>  ilh  ccit  cquaJe  • 

THEOR.  VI.  PR<r^QS.  XLVIL 
* Sphdirtelunt  n$ter  fe  t»  iri^icau  t4tio~ 
nt  dtamtnrunt,  r^ulioritm,  (r 

Irr^ph^ri^^rHm . - 

* r,>hztc  AHH  t Sr  Lvi . Dico 
esa  ad  ionicem  rrferri  inafiplieets  ratione  dia- 
metri AR  ad  ait  vel  raiiiitvcl  periphert»  AMHtLVi» 

6auc  eis  paralie) epipeda  nqoalia  Ct  & o ; qnorum 
latera oP»atq«fune«quaU4  rcmidiametris  A«aC,la 
Cereum eft  bcceile  iimilia  ob  bafium  re^aguU 
trienti  ruperficierum 


CONTI-NTIS.  ff*7 

deinde  omnia  plana,  que  parallela  taceri » 0t  bafis 
perpendicularia  ip(i  pianoocr  cordos  tUud  ducun- 
tur • auc  circuli  fuut»  aucEJlpres.  V.g  Cuper 
quadratum  AiostlicformjcuaiuJecorpu*  Aioao» 
cuiua  fvdio  k OL  normalis  baii  aios>  dr  parallela 
lateri  as  dt  circuloSt  vclellipliiiilludcorpuierit 
Tpbcra  quadriformis»  fi  Tedionca  fine  circuli»  ved 
fpbnfoidcsquadriforme,fi  fbdiofic  cll>pfisidd 
qno  corpore  folidiCM  cubica  querenda  eft* 

' THEOR  ?.  PROP.  XLVUI. 

Sfhjerd  /u  4ffi  'ad  [phit>4fn  ^u^drifor^ 

mtm  ^ xel  ffhsr^dis  jsi  f^h/trosdem 

' jM4drifirme^vt  cirenUs  airtjkrs^VTi  flhp- 

btens  iaffs  if forum  curfofutu»' 

O ltrpf»pu>idtsn(aadtifcrneAiooe,vcl  elutme- 
l3  dictat  fupra  ocrcripta*  cuius  bjfit  redangula 
AMkdrlaea-bcmiipbertum  kLuo  » cuius  ibifif 
eif  Culus  iOl  . Dicoi  quod  (p bcra  kolD/Sc#  eft  bd 
IpbnraaqucdcIbrmca  AaoiOy^ftcifcoUi  nuL 
odquedracua  Aiou  • 


fphericsru  squsiiaex 
qtf  b.  fic«  circulia  cs 
diametrif  ih  • fir  li» 
tamquam  radiat  ex  4|* 
tr.tu  & ideo  ertr»|la 
ptop.  9.  trinaguHa.ex 
ambitUtdr  radio  eorum 
AH.dr  LI»  fc.  corepee* 
benTad  rcxtamc  ambh 

«uum  ex  radi|s  RA  »8r 

LC  uutSorum  rc.  trienti  HMa.fltLvi  pcrtpHeria« 
ruaa»que  Idae  dimidium  ambituum  dn^oram  ra» 
dqs  lU.Lies  4y.l(b.d.  Quare  es  eadem  49 
)ib.f.or»ox»  sn  erunt  proportionalia  Uceribus 
QN.(^r»T Dictpote  radiji  diametri  A»a4>i*fir  trienceu 
pcnpbcriarum  amh,Lvi  . Ergo  es  der.|.cr.;4.pa- 
rallelcpipeij  erunt  fimtlia.idco  cx  14.  p.l  h.i  n tri- 
plicata raciooe  latei  um»idell  radij  po  ad  radtu  (^» 
vel crknita  peripherie  os  ad qr»  fr  ideo  prriphe- 
riarum  es  18.1.5. rei  diemetri  os  ad  diametrum  to. 
Quare  etiam  rpb^ry  squalet  paralleieplpedis  hma» 
Rivi  cruoc  in  triplicata  ractooe  peiipbcriarum 
CS7  i y-ved radiorum»  eei diametrorum , 

EXPENSIO  XI- 

fpharotdtsquadriformis^O* 
VuguU  tyl$udru4  foltdjtate . 

SPbframadrifbmisell  figura  (dlida*  qu»  for- 
ma tur  i plano  quadrato»  vcl  rcdsagolo  t (td 


Pmbatnr.  lafcribanntr  enim  tum  ia  hemiC^ 
pbdri6.^tt0i’iD  htmifpfi^re  qoadriformi  tn  bac  pa- 
ralJd^pVedainilfa  cyimdri  equalts  inuicem  alti- 
tudinis  V.  g.  parallelcpipeduro  saNyA cylindrus 
HEPR  per  continuam  rubdiuifionem  radij  ni^ierit- 
quequicumqne  circulus  ad  circumfcri,>tum  fibt 
quadrstum  in  eadem  proportione  V.g* circulat 
kcL  erit  ad  quadratu  AO»  vt  circulus  urP  ad  qoa» 
dratfi  MN,dr  fic  dteas  de  omnibus  alijs  quibuTcum* 
qne»cum  omnis  ^irculns  ad alium  circulum»n  ex 
^propof4o.  llb.x.con(lat|V.g.  circulus  SCI.  fic  ad 
circulum  quemcinoqne  Hrp»  «t  quadratum  ao  cx 
diametro  HLadquadratgMNCx  diametro  rp, quod 
eR  etiam  dicendum  de  Ellipfibus  ex  pro'ioi.S7. 
J raS.|a  rode  permutmdo  Tequicur»  quod  fit  rtr» 
duJns  ccL  ad  quadratam  Ao»n  circulus  rsp  a.l  qq#. 
dratum  mN»  vel  Eilipfis  xci>  ad  re^sugulum  auv 
bieos  AO»  vc  EUipfis  hip  ad  redaugulum  Cecin^ 
eundis  M M»  dr  cstc.  Cum  ergo  cvIloJri  fuper  cir* 
colos,  vel  fuper  Eilipfcs  credi  6nc  uqujlia  altU 
tudinis  t ac  parallelepipeda  fiiper  quiUau,  vel  ro- 
Aangula  cs  diametris  es  Tbefi  diccnceam  propor- 
ttoucmiquambarcs  | ideoque  omnes  cyitndr»»  qui 
^(ra»  vcl  fpberoide  infcriptibiics  fuot  ad  oni' 
nia  parallclepipedafpiypra»  velfpbcroidequadri- 
formi  infcriptibiliadicenc  eidem  proporcioncio* 
quamcirculus,Rbafis>  cui  cylindri  inicuotur» 
dtete  ad  bafes  rcdaoguUs  parallclepipldorum  cx 
prop.y.h.  Omni  itaque  inferipetone  polHbili  eum 
Paralleiepipeda  in  fpbcra , vel  fpbsroide  quadri* 
fortni,cum  cylindri  in  fpbxra»Tcl  fpharroimr  mul- 
tiplicentur, nccelTecR»  vt  adaeqiMac  paraliclepi. 
peda»  quidem  fpbxran»vel  fpbproidcm  quadrifut* 

mena 


«T48  tractat 

C)rHii4H  <at4  fpbsrAtni  vtl  fph»roid4  alio» 
qoio»  li  oon  omnini  implereuttnoita»^  minacior 
Infcriptiopoflec  inOitui  contra  h]rf»oclienm»qQi 
poTuimui  p omnia  cfle  infcripta  »qoc  pocuertrat 
infcribt . Cum  ergoomnes cylindri  fpl»rram»vel 
fphxrotdem  c(|aentt  omniaqnc  paraltelcptpeda 
fphyram»vel  fpaoroidem  qiiadrirormem,Aromflet 
cylindri  infcripti  line  ad  omntt  parallcleptpeda 
i^cripta  y ve  bafct  ctrcnlaret  ad  bafca  redango- 
ta$y  iliaeqnc  circularet  habeanc  ad  reAangulaa  cam 
proportionem  y «jtiam  aliqolt  circolut  ad  aliquod 
quadratu  ambient*  vcl  aliqua  cilipllt  ad  rcdaogit» 
lumcirciimfcripcum  . Erit  etiam  proportio  Tphai* 
nc»  vel  fpiicroidit  ad  fplisram  * rei  fpheraidem 
quadrifonnem  reA^guUbafi  (itam»qup  maximum 
circulum  y ral  maximam  elliplim  rpo^roicUi  am« 
biat  .tripfecircuTufyrel  ellipfis»  cdqoidra6ifn« 
ocl  rcd^augulumambient» 

COaOLLARlVM  • V 


‘^rLJicieiif , Quod  eum  expr.4).Cor.h.ca  _ . 

iv  qoi  fiteiurdemalcitadiniiyacradintiOr  ha- 
beat diamtirum  fphvr»  pro  radio  «quetipCnl 
fphcramr  Quod  etiam  Pyramit  eiufdemdkiipdi» 
flift  ac  ratbut  Tphur^,  qu(  habeat  baiim  y eulua  la» 
tua  Ut  duplus  diamutri  ericqqualit  Tphprp  quadri* 
furmi  • Na  ex  6 b.conoa  qoadruptui  coni  fptuera 
iarcripti  AKD  erit  ad  pyraruidem  hm  ciufdem  al« 
titudinit  !o  baii  Ha  circulum  Ai>cambicnei>vt  cir* 
cului  ADC  ad  quadratum  HF;fed  rt  adc  circtilua  ad 
quadraturo  Hf»  itaeft  ol  circulus  ad  quadVatum 
iDfcrlprfi  ot  cX40.l.d.  ie  ira  eft  fpb^ra  Iu  circulo 
Uca  ad  Tphpram  quadriformem  in  quadrato  oi  U» 
ram-fxp^xc.  £rgo  conus  ADCicrit  adpyrami- 
dem  HiPy  n fpbzra  Io  circulo  oi  Uta  adfpb^ram 
quadrifbrm^  io  quadratooi  collocatam  ex 
Verum  conus  AOC»fquatfpbztacDtcaiut,cjrcuiut 
maximus  oi » ergo  ex it.  Iib.f* etiam  pyramit upi 
«quabit  Tph^ram  quadriformem  iooi  (icam* 


Idem  dieendum  dc  fpberoide  * Be  de  fphprolde 
qoadrtformi ; Nam  ficut  Iph^roides  zquat  conum 
Cttiut  baUi  quadrimum  Ut  baUa  coni  torcrlpcU 
eaUem  alticudo;  nc.  flr  fpbzroidct  quadriforme 
fquat  calem  pyramidem . Quod  etiam  Intelligen- 
dum  eft  fi  fic  baiit  cllipric^  , 8e  Ideo  rphzroidia 
qoadr  iformit  balii  non  fic  quadracum»  fed  redao* 
gulum  ) rt  quilibet  per  fc  poterit  arguere  cum 
ofteDderimut  quodlibet  Tph^roidem  e(Tc  ex  pro» 
pof.|7*Trad  h.  Cor  X. 'yqitale  coooyeulus  bu» 
fit  fit  quadrupla  hafis  fup  $ Sc  cudem  aldiudo . 


VS  XXXIV. 

THEOR  I.  PROPOS.  XLIX. 

• yifg$da  Cylindrica  efi  oBaud  fMfS 
rd  9 vf/  Jfh^rudts  quudrifirms . 

VNgula  Cyfindrict  eR  pordocy  li  ndri  abreifa 
remicirculo  remielltpfiydr  portione  fiiper* 
ficieicytiadne^  contenta*  Sic  itaque heroirph^» 
riumquadriforme AlPCiirdfuidacur  aRo  pcrtxe 
diagonaicq;  CT  plaooyiam  iMud  pbnum  eric  ellip» 
fis  ACOT  ex  prop  t).  tcjR.xj.  cum  fuperficict  aji* 
DCpcrpendicolarrs  fine  circuli  plano  md  i 
go  frulln  Tpher^  quadriformia  acidu  concioebi* 
sud  tb  diipfi  cAo  portione  cylindrica  caoxy  dr cU» 
olo  aip:  Ergocricrngttlacylindrica/  £ft au- 
tem cax»  cylindri  ftfpcrficie.ej  quia cft  ontmiKx 
circalari  plano  aeoi  Ergo  foliditas  rogulf  .s* 
quabit  o^uara  panem  ipbprg  quadrlfoc^l 
Bquidem  triangulum  SBC.  (uper  quMioiticur  CA» 
WB  coepue  roguiare  cfi  oRaua  pars  totiua  bafis» 
ir  maximi  fpb^if  quadriformU  quadfaci  TC  » & 
fingals  c«um  portes  fc4idn  » que  rcUqaia 


tfiiaguHs  rollocaiy  fune»  babeane  omnes  fuperfi*' 
ciet  fimiles.frpqualeshuicyrt  ex  definitione  fphf»' 
rm  quadri  formis  (ms  apparet . Qi^  & oficndttar 
namex  prop.»S*TraR.  buius  corpora  conifiamU 
«qualia  alti:udfoia  inuicem  fune » re  bares»  fed  ba> 
fesbic  fuBCzquairs  Hscy  «uc»  dr  cgc«  & a/cf cudo 
omnium  «.^ualis  HAyHO»  ergofir  corpora  eoo  ifoc* 
mia  erunt  cquaJia  • Sed  fune  oRo  in  qur  fpKcra 
q|uadr:furm>s  dimdicur , rt  Tunc  oRo  triangula  ex 
qoatuor  quadratis  HCtHe,fircct*  confurgenoa 
bifarism  dioifa.  Ergo  quodlibet  ccKpus  rngv/are 
eric  oRaoa  pars  fplizrz  quadriformis»  quodyfie  po» 
cccis  alTctare  proportioailiter  de  vagula  alicuius 
cylindriy  qui  bafim  confequacur  dlipbcaai»  fir  ip> 
fius  roguic  altitudo  (ic , aut  maior  * auc  mtoort 
quam  diametri : nam  eodem  paRo  ait  oRaua  pars 
fphzroidisquadnformu  talem  baumy&akkiidl* 
•em  obtioentis  • 

COROLl.ARiVM. 

* U ellieicur  rogulam  cylisdricam  eSTe  oc* 
IjI  tauam  partem  pyramidis  quadrangulz*  cu* 
hia  altitudo  fic  eadem»ac  radius»  Ar  lacera  coCequa* 
tur  dupla  bafia  fpbyrf  quadrifonsisycoms  pars  cR| 
Ideoqoe  ac  eDu  vngulam  cfie  squalem  pyramid!* 
cuius  alticudo  a a»  8ch*(it  Tcc  : nam  DaHt  Toc 
iriigularU  eftCnbJupla  bafis  rc  quadcagulxy  qua 
cft  fubquadruph  bafis  illiuSjCuius  latus  fic  duplui 
Istcriscc»  Rallus  duplus  UteriSTOy  R ideo  ccT 
erit  fiiboRupla  bafis  ilUus  pyramidis » quz  (phx* 
cam  quadriformem  zquac  ,*  i.  coqucy  rilm  • & hac 
pyramis  ia  cci  bafi  (icayR  aiueudims  ha  fic  rt  vr 
gula  c/liodfica  ACOtH  ipfi  (pb^r^  quatinfonuii  • 

ideft  ' 


DE  SOLIDIS  CVRVIS  SVPERFICIEBVS  CONTENTIS.  €49 


Icleft  rt  i • ad  S.  hcc  pyramis  baCs  cct  al» 

citadinis  ha  ; rogula  cylindrica  caeoH  c^os- 
baturex  7.  lib.f. 

THEOR.  IU.  PROPOS.  L. 

* Sfh^r^  tjUddriformis  medietAS  aijHat 
fMlUlcptpedum  eiufdem  altttudiitis  ^ 0* 
etmfdcm  t^Uddtau  hafis  > cui  demptu  ft 
fyrumis  etujdtm  hujist  0*  ulutudim^ 

COgtea  Io  ba/t  c$*d  <]uscum^ue  redaogtiU 
rpb^rf  quadrifoimis  ocros  medictarem» 
cuiua  ahituJo  fit  da  in  parallelepipedo  ca  eii» 
ftcotem  • £x  prrc.  cum  tota  «quct  pyramidcm» 
cuius  baHs  fit  «piadrapla  Ipfius  bafi  crso  • 8c  altW 
tudo  Da  idcA quadruplum  pyramidis  tAaiL»  di- 
midia mquabic  pyraoudem  $ coiui  bafis  fic  dupla 
bafi  c»8b : & aldtudo  eadem  j nam  h(c  Item  erit 


dimfdlaquadniply  pyramidis  ex  s^.par.l.b.!^  Ideo 
duplum  pyramidis  lUa ai  Cubus  ?erbi  vel  paral- 
lelepipedum  vacuaram  pyramide  itAUiefl  duplfi 
pyramMit  ipfius  tHiAnquia  paralleleplpedum  rft 
duplum  prifinitis  eiurdem  bafis»8raftirudinii, & 
pnfma  rafeefi  crlplfi  baiis  triangularis»  ftr  Ideo  n 
y.  ad  s.  ve)  fcfipralcer  pyramidi  dupla*»  qu«  habet 
quadrangulam  bafim;  vndc  parallelepipedri  lsod 
duplum  pnlmatis,  erit  ad  py.amidcm  l»aHi  , vt 
6«ad  3.  ablara  ergo  Ipfa  pyramtde»  quvefl  s.crlt 
reliquum  ad  tprttm  s • vt  4.  ad  s.  nempe  duplum . 
<^srt  ex  7.  l.y.  cubus»  8:  fpb^ra  arquabuotur  cum 
eidem  pyramidi  i-bHai  fiat»  vc  s.  ad  1.  ^ 

THEOR.  IV.  PROPOS.  LI. 

* Inuoluctitmfemifphiera^vel  femifphuroidis 
^u.idriformis  eft  aquale  pjramtdi  qiiOg 
^ iratum  eius  maxtmum  pro  bafi  ha  benti  , 
CP*  altttudwem  eandem  • 
*Qltfemifphfrf,vel  femirph^roidis  quadrifot- 
O mls  inuolucrumaticMQiKH  , qund  nafeitur 
dempta  ipfa  fphvrai  vcl  fpbairoideqoadriformi  I 
parallelepipedo  circum  fcribente  CQBX.Sr  pyra- 
mis quadrata  CM<^KH»  fiipcr  maximam  bafim 


be  aicicudiaem  eaudem  10 . 0'co  hanc  pyrauudem 
iouoJucro  pr^d'doefiearqualem . 

Probatur.  Mam  h»c pyramis MqkHo  elladcu- 
bumivel  parallelepipedum  caqh  > vt  i.ad  y.ex 
prop.aa.  hulus/cum  fic dupla  pyramidis  triangu- 
laris» qua:  efi  priTmatii  nempe  dimidiito  paralie- 
Icpipedo»  vt  I.  ad  y.Sr  ideo  parallelepipedo  , vc  i. 
ad  6.  Sphxra  rer6,vcl  Tpheroides  quaJriformecfi 
ad  hanc  pyramidcm  ex  ofienfis»  ve  4.  ad  l cum  fic 
ve  pyramidis  f ^uealta  fiioer  bafim  quadruplo  ma- 
iorem , idefl  pyramis  quadruplo  maior  ad  ^am 
pyramidcm  inferipeam  GqmkH,  Ze  hincbemiiph^ 
riam  quadriforme»vel  hemifpbproidcs  eric  ad  oq- 
IMH»  vt  a.ad  I.  vepote  dimidium  corporis  integri. 

Ideoqt  ex  s. pr.tr.  17  parailelepipedo^cui  inferip- 
tom  efi  rubrerqii^alterum»rc.vc  s.ad  }.Si  igitur  ipia 
hemirpheraivcl  hemifphcroides»  qus  eft»  vc  2«  ad 
9,  ad  iplum  parallelepipcdam  auAiratur»  remaoe- 
blc  parallelcpipcdum  I*  nempe  corpus  quoddam  y* 
quale  pyramidi  KMqho  bafim  habentis  ia  bafi 
maxima  hemirpb^ni»  Ze  alcicudipem  eandem  » qa^ 
le  ipfa  paralleiepipedi  ciuCdem  ahsb  cft-f . 

COROLLARIVM  I. 

* f Tloe  cft  quartam  parte  inuolucri  hemifphp- 
£.  i rXivelbemirphproidiscLMPTiefie  squa- 
lem quany  parci  pyramidis  qmkho»  nempe  pyra* 
midi  MPricfi^uari.Ed  hoccLMpri  eriaminuolu- 

Jrum  vngulp  cyliodricc.fiquidL-cn  Mistcefi  dimi- 
ium  inuolucrum . QabdlCLOM^fie  dimidia  vn- 
sula  cylindrica»  St  ex  didis  confiat,  quctoca  re- 
Ittlcarec  addito  alio  hemifph^rioi  quia  coocinctar 
quartis  circuli  iL  ruperficiei  cylindricp  1LC»& 
Ellipfit  i<»c . 

Cum  ergo  pyramidis  pars  ptm  i c fic  quarta  para 
pyramidis  M^exH  Srinuolucrt  pars«|uarca  clmi^t 
fic  totius  inuolucri  xqualii  toti  pyramidi»*inuoIu- 
crumpr^diduoi»  Srpyramis  PMTlcequabantur. 

COROLLARIVM  U. 

ELlicicur  quoque.  Refiduum  vngalr  hinc 
Faciliter  nofie  cognofei  fi  cylindro, jn  quocft 
fic  equaie  priFma  yqualem  habens  bafi<n  triangula» 
Xr  eandem  alcitu  Jiiiem,fi  ab  hocprifmacis  dimidio 
auferatur  foliditas  vngul«  nempepyramis  ex  di- 
midio bafis  rph^rf  qiudriformitciufilcm  bafis,5r 
aUicudinis»remanebit  foliditas  refidutrogul^.lgl- 
tur  fi  detur  cylindrus  dasihc,  Xr  ab  cius  dimidio 
oasmL  auferatur  folidicas  vngulf  dalb  remanebit 
refiduum  vngulx  acihb,  hoc  autem  fic  praidido 
modo  vrendo  corporfisua  squalibus  ipfiaviceip; 
rum . 

PROBL.  L PROPOS.  LII. 

* SoliJiMtm  LunuUmm,  (r  iiwoliicri 
tfl*rum  repatte.  , 

*^Xpr^didis  facitd  foliditas  duarum  corporum» 
jQ  quy  in  fornicibus  maximd  iii  vfum  veniunt» 
repentur.nempe  Lunulp»  &:  ems  inuolocri,  efi  au- 
tem Lunula , folidum  corpus  quoddam  in  acutum 
definens  ex  ablatione  duarum  lemiungularumcx 
dimidio  cono  per  axem  eoafccnaffic  corpus  ab«c 
ablatis  duabus  femiunguiis  moac  , 8r  oaiL  erit 
corpus  quoddam  In  communi  vfu  loquendi  a:»ud 
Italos  Archice^oS  Lunula  appcllatum»8r  efi  ma- 
xiffld  io  vfu  in  concameratio  cubus  cubiculorum  • 
Nnon  Huius 


THEOR.  VI.  PROPOS.  LVI. 


*Prifna^Uadran^ulieb>ifis  fe  habet 
num  artutam  bjfis , <iU4  $fi flexi 


TRACTATVS  XXXIV. 


Hotot  tgitor  corporis  foliditn  fiieilitcr 
nicturcx  prve.  Cor.  Nam  fcmicilindri  lamihc 
Ifmeatatur  (olidius  cx  prop.|.h.  Coroll.  & <4 

aoftranir vngtila  integrat  Ideft  doe  femiungoli 
t4>i4{firoMCA  aufereodo  pjrramidt  ex  pr.49*Cor. 
«qtuJ(iD,rciidiu  erit  foliditas  liuiuif  iaca  • 


fed  looerfo  acomioe  e • vt  eaealret  fi  cc  plaoom 
fuperioris  figur«  qrlindricaroperlieteefletrcdfit 
qap  inciderec  in  cUtplim  IQ,.  Vade  circulus 
cfitquicum  eliipfi  facie  hceca  corua  buiut 
corporis  QCA»  dr  Q^x»  trUngaiis  mixtilioeiscoik 
teatumitrUnguio  rc^ioco  cac»  te  fuperficla  cjr- 


Inaoluemm  autem  lunulp  efl  Illa  foliditas. qnc 
ensfeitur  ablata  lunula  a prifoiate  escircundan* 
ttf  Cic  fi  ^telHgatur  femicilindrut  csdqps«& 
ca  illud  paralleiepipedum  Cero»  8e agantur  duo 
pians  per  s a»  & m altrrum>  alterum  per  SA>8r  cq^ 
fimul  duar  femiungulat  aiq  t te  aii  forma- 
buntur lunula  QfBiex  f^lone  cjUndrl  I ex 
fedione  verb  f arallclepipedi  tria  pnfmau  cascq» 
ArXAGQf  It  & lADfE  • quorum  duorum  duocom- 
prehendexrt  vngulai;  fe.  Cascq^i  8e  lAorf  j me- 
diam verbpquale  illis  duobus  lunulam  concinta 
bit{etufque  inuolucrum  erit  . Igitur  fi  ab  hoc 
prifmate  cqjtAiF  aufersf  lunula  Aiqpi  erlc  inul- 
ta inuolucri  vogulf  foliditas  t eritqt  corpus  coo* 
tentum  femleirculot  vel  femiellipfi  qvs,  te  fuper- 
ficis  cylindrica  ex  Ipfa  confurgente  t tt  planis  fu- 
pcrficiebus  CQtttrf  triangulis  mixti|ineis,ficut  te 
cqf»rrFi& undem  crtaogulo  oss  «SI  ergo prifma 
comprehendens  inuolucrum  vnguix  lAsqsc  /Ic 
pofitum  fuper  dimidiam  bafim  s<^o  parallelepi- 
pedi  cylindrum  ambientis,  &eiu»em  altitudinis 
DE,  erit  dimidium  dimidij  ex  pr.X.trad.t.|.  idefl 
quarts  pars  lotius  . Quare  i qosrta  parce  paral* 
lelepipedi  cylindrum  ambientis  i cuius  fe^iono 
vogula  eosfeitur , suferatux  lunula  srsqa  rrfi« 
duum  erit  inuolucrum  luauU  , quod  c 
tur . 

GOROELAR 

* C ^ lemi-inuoiucris 

C ponantur  auerfis  ptifmatum  acuminibus  cf 
formabitui  quarta  pars  inuolucri  fornicis  cruci- 
formis » quatuor  lunulis  In  centrum  conucnientt- 
bus  conflantis  * vt  efl  in  fig.  hic  appofita , tn  qua 
ABOCQ^cfi  lunule  innolucrfi.quo  edponiturfemi- 
Inuolucru  adCq,  fed  auerfis  acuminibus  c*a  prif- 
mat6  ambientium,  iti  et  acumen  huius  reperiatur 
vbi  bafis  alterius,  namque t>AC  corcefpondet  pla- 
no st*c  fuperioris  figuro  qd  efi  quarta  circuli  pq, 
q^efi  quarta  ellipfis  x^.fic  Acurefert  pUounr 


lindrica  Auq^f  Et  ita  (ticas  de  sfli  portione  NoLBq^ 
fi  itaque  quatuor  ex  ifits  qdabc  componsntura  ita 
et  in  rnam  bafim  ronueniant,  cuius  quarta  pars 
fit  OACsq^cruciformis  fornix  erit  compofitus  ]'q 
Bcominbus  quatuor«quale  effer  acumen  qiioiiuoi» 

COROELARIVM  II, 

■*  etiam  patet,  quod  (7  quatuor  corpora  la- 

iTl  uolucri  DABCQCompooanturjita  et  quatuor 
quadratf  Tuperficies  bafitnfiernant , et  eciM»  8e 
BCrt>&c{t.  & coaiungancut  in  idem  acumen o» 
te  pf  nes  quadrantes  os,  ol,oi«oi  qquales  , eel  f- 
quaies  , fir  fimiles  panes  quartas  ellipfium  ia 
vnd.ec  eidel  in  fig.pe.feq.  c6ponantur,cfforoaabi- 
tur  corpus  acuminacuro  AHO,ezfuperficicbus  <d- 
cauis  confu^ens  eoUi  ioa  curuicate  globofa/t- 
tus  eergence,  llr  fi  colle  ot,  oh,  oo,  oa  iotdK- 
gancur  ablat^*&  redadu  in  figuram,  eeJ  odaagu- 
Jam,  eel  quicumque  aliam  • vel  eciam  ad  figuram 
prorfi^s  circularem  cfrotmabicur  corpus  foHdum. 
Quod  poterit  apellari  pyramis,  fi  redii  linea  fit  ba- 
iis,  eel  conus  inflexis  conflans  rapecficiebus,n  fit 


ad  com 
<iu4$f}jlexisfuf<r~ 
paeim  ve^idntiir , ir  tmusUtm  dif 
metro  bdjis  coni  ctijutie  fih  O-  f"fcr- 
fcies  Jlnt  fniili , &•  cmmuu 

fiexjc , CT*  od  eanoem  dlinndintm  Uu, 
Vt  cjKadrdlum  bafis  pnjmdlts  ad  che»- 
litm  bafs  coni . 

It  prifma  fupra  explicatum  Cor.  b.  AHo»euiae 
^ altitudo  co  eqoalis  altitudini  Pq^datus  a s,eel 
LF  (quale  diametro  ML  pquetur ; curuitas  ecr^  pla- 
ni oiPperaxcm  laterum, er  OF,  & dodi  fic 
(qualis,  fimilii,  nempe  defumpta ab  eadem  fic 

Vg. 
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V.g.  circatoi  fctt  cHip^tac  carutc»  M)c<^«vel 
qjL  pfjni  MQL  per  axem  dudi»iu  quod  NMqt  cor> 
pus  inteiflgacur  Infcrlptibilein  eorporc  aoH,  tc 
fingola  plana  circuhria  « vt  kt  infcciptiblliJi  in 
qutbunibec  quadratis  ar<p||ptiitjVt  tc  • Dicot  qitod 
corpus  AOff  erit  ad corpus  NM<^L,vt  quadratum  ah 
ad  circulum  ukl  , 


Probator  aurem  prbrfbs  eodem  argumento, 
quod  adduxi  ad  oflendendam  proportionem  fph^ 
rae  circulans  ad  fpheram  quadriformem,  nempe 
eam,  quam  habet  balis  quadratum  circundans 
ad  circulum  nempe  eadem  ef?e  proportionem  om* 
oiufD  quadratorum  ad  omnet  ci  rculos  infcrlptot, 
quam  buiuiquadraci,  ad  hunc  circoium  iufcrip- 
cum,  ideoque  eiTe  quadrarum baHs  AHaicircu* 
Ium  baHs  infcrlpr» , rei  lnlcr«rKibilis  lnm,  re 
xc  quadratujnadcirculatn  Hr  libi  Ineriptum,  vel 
infcriptibile  ex  prop.41. 1 b,6. 9c  lic  de  quocumqj 
alio»  & ideo  arqoealta  parallel epipeda  in  quad''aris, 
ad^quealtos  cvlmdros  tn  circulis  infcriptis  ncoi 
cx  propof  ax.  b*  obti  nere  eandem  propofitioaem, 
quam  bilis  quadratum  ah  ad  circulum  balts  LM  : 
Quare»  vc  ibicQnclufimus»etism  tpf^  6gurx  folU 
4z»  oempe  Aoa  ad  mnql  eandem  proportionem 
dicctiquam  AH  balis  quadratum  ad  mnL  circulum. 

^ CORO  LLARIVM  I. 

Hlncefl  » quodli  bis  accipiatur  fuliJicas  Lu- 
nula , , «c  auferatur  a duplici  prifmaec 
ctufdem  altitudinis»  8e  bafit  rcdananlz»  qua  am* 
• biac fcmicirculum  balimiuQuJp  enaretur  gemiuu 
Inuolucruj  }uod  prac.Cor.i.  adnotauimus . V nde 
efhm  eualcctiir  ex  2.  Cor.  pyramis  flexis  coo- 
Raos,  qua  habita  poteris  arguere  i quadrato  bafis 
HA  ad  circulum  inferiptum  cnm,  italolldiris  py- 
ramidis fl*xls  conRansaialiud,^  iuuenictur  co'- 
nos  praidi&us  circulafisLq,MN« 

COROLLARJVM  IL 

E<Ulcitur  etiam,  quod  dicitur  de  tota  pvramide 
idem  dicendum  e(fc  de  lingulisfcgmcncis  (9- 
lidisxquealtis»  quod  nimirum  iit  ad  tiiuiccmpir 
rami|ad  iofcriptumconum,  vt  quadratum  baus 
ad  circulum  iaferiptum  . Quod,  6c  venlicatar  fl 
comparetur  quadrangularis  ad  pyramides  cumf- 
cnmque  alterius  ligurar  infcriptal . 

COROLLARlVM  IIL 

QVoi  li  prifina  floxis  coittemmn  non  obti- 
neat pro  bafl  circu!um»led  dguram  aliquam 
fx  r.^ul«r;bus  eodem  argiuncnto»  cx  i6. 
concludescircprirma  flexis  concentum  ad  conum 
«X  bali  polygona  ilcxitcomencum , vc  quadratum 
ad  polygonum . Et  idem  crit  li  HA  flt  tedaagu* 
luin,  &:b.sai  ciliflis 


THEOR.  VII.  PROp.  LIV'. 

Sph^rj  (jusdftj^rmis  efl  ad  meum  fjuairi^ 
formem  quadratam  , vt  hafis  quadrata 
lph:tr^  ad  hajim  ij».idratam  met/e  . 
rutre^;fphara  ad  rnetam  ctrculaiem  yvt 
fp^^era  bafts  arculusad  mcu  hafim  drat- 
lum, 

MEta  efl  corpns  quoddam,ve!<^uadratum,  vei 
rotundum,  nempe  ftipcrballm  qnadrxnim, 
aut  circulum  mdum  ,quod  ex  duobus  Tegmentis 
circuli  per  axembafl  normalem  duSi  formacur,5r 
dicitur  meta,eo  quod  antiquitus  mecz  ad  quasiqut 
primi  perueniebant  curfu  vidoria  potiebantur , 
illa  figura  conflabant  • Huius  corporis  figura  efi 
AD»cui  modulum  prarbet  duplex  Tegmentum  Ssc 
circuli  RAC6S,quf  fimul  vnita  pjnes  fubtenflim  sc 
vel  AO  faciunt  fuperfleiem  aodi  , quar  Teda  bafl 
t Q»&  ab  eius  finguiis  lateribus  du^is  fuperficie- 
buSqUitoOr  curuatis  luxta  ambitum  AtD  Toroie- 
tnr.  Oiximus  crgo.quod  li  ex  circulo  ssLC  ftc  ere* 
da  Tpheraquadriformis,  quod  bxcTe  fiabrbtt  ad 
metam  quadratam  » vc  quadrata  bafis  «Tphe»  ad 
quad.atam  bafim  metx  . 


fiic  igitur  Tegmentum  t sc  dimidium  plani  me- 
tam fornwntil,  Sr  bifis  quadratr  quatrr  parti  fit 
lafiiStiA,^  bVC  circulus  fphrrar  quadriTormfs  mu« 
dulus,cu  usqo.idrjtx  balisquartc  parci  fit  latus 
Vq^»&  BH'0C  circulus  refiduiisex  Tegmento  9 Kc 
mecxgenicore  . in  quibus  plurimz  linca;  paralle- 
Iz ducantur,  & Inutcem  rquidtflantes  ,8rfuper 
fingulas  redangula  infcripCa  zqij^clcuatj  ,*  Q*iia' 
Itaque  cx  »».'prop*  huiu^  rcding-ilum  efl 

xquile  quadrato  Qv,  fc  Ksi  A*  SM  quadrato  NE»df 
cftera  crtsrisjcritrc*flin^lum  sd  re^an- 
gutumxN,  NM,  vc  quadruum  q/  ai  quadratum 
sfi } de  ita  erit  x>i,  5r  sh  reflingulum  a 1 sy  , yr 
re^angulumi  vt  quadratum  f N a-l  qua  tntum  xy, 
& ic^Je.omnibus  aliji.  Sed  qja  Irata  omiiaTu  it 
mui^cm  fimiliii  Ergo  etiam  rcding  ila.  Qiirc 
ex  lib.^f. pj^erit  ad  xN,  vt  VQ^aJ  em  lateri , 8e 
QAsd  NM,  Srepe,  Tcd  QA  quadratum  ad  NM  quaJra- 
cumefl  I vc  re^an^uium  a d redangtiluni 

Kn  HMjquiacum  finceiufdcin  alcicudinis ic re- 
ferunt, vc  bafes  'ti^ad  ru : Ergo  cx  pr.itfA.6,  qua- 
dratu VQ^eric  ad  quadratum  e h,vc quadratum  qa 
ad  quadratum  NM,&  eadem  ratione  >n  quadratum 
ad  xy  quadratum.vc  quadratu  Nm  aJ(|badratu  yl; 
ideoque  p<r/r<«jdAds  ent  quadratum  Vt^ad  quadra- 
tum Q.A-  vt  quidramm  eN  ad  quadratum  n M , ffr 
xyquadratumad  yr  quadracum  ; Quare  cx 
omnia  quadrata  qa,  mm,  yTcrAtnc,  vt  vnum  an- 
teccilens  vQad  vnum  conlequcnsQA:  Ted  hfcquf 
dcaca  VQ,cN,Xy  funt ad  quadraca<^A,MM,VT  ex  S. 
huius,  vc  Parailclepipcda  eleuata  altitudinibus 
zqualibus  QN,y^•*A:  czt.  Ergo  omnia bfcparaiU- 
Nana  t lepi* 


f 


TRACTA 

lepipecU  VN|  (jr  & cgt.ad  omnialiQ^N?  erunt , vt 
ba(^on|nesquailr«tc  ex  Vq^.en  adomnei  ex  qa» 
&Nm  , nempe»  vt  bafls  v<^cx*did  sad  bafim  . 

^cdomnia  h;rc'fa  allelepipeda  (i  muluphcen» 
tpr  vf^ucdom  multiplicari  > in  fph^ra  quadi  ifor> 
mi  qj^eunc  infcripra  arquant  iplara  rpltsr;  quadri* 
formis  quartam  parte.  &qa  mrtar  qu^i  partem  . 

^lioquiaiH  omne  fpatium  inter  ipfa»  & eorpo* 
ra,in^uibns  infcrtbutur  non  implerent»  nou^  ia* 
fbriptinni  diyetur  locus:  Ergo  quarta  pars  fpbrrae 
quadriformis » 8t  ideo  eiui  quadrtiplu  fphxra  qua* 
dnformU  erit  ad  quarta  partem  mctz,&  ideo  inte* 
gra  mctami  vt  quarta  para  quadrati  baHs  fpbartc 
adqoarcam  partem  quadrati  met«»&  ideotcbafii 
Ipharrr  ad  baljm  mete  . ♦ 

Quorf  fi  bafis  fic  cireuluaeodem  argumento»  ac 
io  prart.  fj^om  eft»  concludes  effe  metam  quadra* 
tam  ad  circulareiQ»  vt  quadrata  balls  ad  circulum» 
& ideo  MO  eife  circulum  balit  fph^t  ^ ad  ciroi* 
ium  balis  tnetz»  vt  rphera  ad  metam  • 

COROLL  ARI  VM  I. 

* rr  ]nc  conflat  idem  dicendum  efle  de  partlbni 
r*j|  zqucaltU , cum  idem  valeat  argumcatom 
V.  g.  de  corpore  formato  ex  tNM  fegmeaio  merp» 
0f  INI  regmento  fpbzrr . 

COROLLARIVM  II. 

♦✓^Vod  fi  bafis  met*  non  fit  circulus;  fedali- 
quod  polygonum  regulare  idem  concludet 
cfle  fphzram  quadriformem  ad  meum  » vtbafit 
quadrata  ad  polygonam  met*  • 

THEOR.  VII.  PROPOS.  LV. 

*Cono/Jgs  pArataticum  quadtifomeaefUatur 
prtfmatf  CAndem  altitudinem  y 0*  bafm 
habenti  , ftn^Uque  partes  fmgt^ts  <e- 
quealtis  partibus . 

PRobator  . Nam  repetita  figura  prop.pT.  h: 
p^ne  eadem  demonfiratione  propofitum 
oficQdemus  ■ Quoniam  omnes  dud*  parallet*  ad 
bafim»&  applicat*»  vc  rm  effurmanceS  parabolam 
generantem  conoidem quadriformem»  habent  fua 
quadrau^qualia  redtangulis  ex  RL  lineis»  qu*  ad 
caride  altitudine  in  triangulo  BCA»dr  ex  k v»  qu^  in 
repagulo  1 1 trahutur,  qu(  fuperficieS  quadrati  fi* 
mnl  lundl*  cfficiut  prifma  toe  h *.s»  & ideo  omnia 
tcdangula , vt  pq.x  ex  iilis  xl.>&  kv  confiantia  ia 
eadem  altitudine  bafet  funt  parallclepipcdorumi 


T V S XXXIV. 

««mferibont  rolidiiatem  parabolid  eorporis.Qu». 
re»cum  omnia  folida  redat^ula  phfmati circum* 
feripta  omnibus  fulidis  rcAangulis  connidi  cir» 
cumferipusequemur»  fcquitttr  ex  prop.tx.h.  vi 
prifraa  fit  *quale  conoj^  parabojico ; fingul^que 
prifsiatu  pattes  fingum  partibus  eiut  cqucaltiS  • 

COROLLARIVM. 

* rr  ineque  fit  euidens  conoidem  paraboUcuni 
JTT  quaUnforme  efle  fiibJuplum  parallclepipe- 
di  eandem  altitudinem  obtinentis » Sr  fuper  can* 
dcio  bafi  collocati : fingulzque  cius  partes  paral- 
lelis abrcifai»  Ungulis  cius  «quealcis  panibus 
fubdupias  cfie ; quia  tale  parstlelepipedum  efi  du- 
plum prifinatis  eadem  bafi , & altitudiae  gauden- 
tis. 

THEOR.  Vm.  PRQPOS.  LVL 

*Conoides  Hypetbohcum  quadriforme  aequat 
. firupum  pyramidis  dquealtumyuc  canoi- 
des  y cui  fruHo  depetat  paralUUptptdum 
fuper  bafem  Ungentem  vertteem  conoi~ 
dts  , 0 eiufdem  altitudinis  ere&um  i 
Pyramis  ver^  tota  eadem  bap  /ita  tn 
altitudinem  tranfuerfre  axis  affurgit . 

Sit  conoides  Hyperbolicom  qaadriforme»iie(l 
quadrat^  cnidem  bafis  dx:  fed  cui  prcbeai  fa- 
perficieruma  bafieleuatarum  corukatem  Hyper- 
*bola  nz  normalis  bafi  » vt  raprefrmat  corpas 
tale  fig.CBxcmo  . pyramidis  autem  Istos  per- 
tingens ad  verticem  axis  tranfucri*  fit  br.  qu*  fit 
fuper  bifim  dxj  8e  fruftum  eius, vel  dlmidiu  frufU 
fit  Emecx  : vt  perfecimus  ad  Izuam  Amc.  Dico 
Itaq;  in  primis  antequam  demonfirem  propofilio* 
nem.*  S“*‘'***'’ P**’*^”'  corporis  byperboliei  qoa- 

driformiseflczqualcm  pnfmatl  QfSV  ; cu»us  al- 
citodo  vT  *quec  conoidis  altitudinem  yi  ; bafis 
ver5  fic  redangula  Mf  ex  re  tangente  verticis  fe 
By  Utere  bafis.*  pyramidi  «quealr*  HQy , euluS 
Eafis  VH  fit  differenttavH  inter  iLt,vel  QT,8r  mr» 
vel  oc , ka  quod  trape^iurn  «qoeigr  trape- 
zio plano  ytR*,&  tdangulumfTK  triangulo  ia 
illodefcripto  yEB, 


qu(  foliditatem  prifinatis  toenrs  circumferibunt, 
qu*  squeaUa  funt , vt  parallclepipeda  xquealca 
tuperbaCeS  quadratas  ex  KU  applicatis  » qu*  cir- 


Ptobatur.  Nam  ex  prop.y^.traa  *4*  **>  »P- 
pl icara  qnelibct  *lfuai  fuo  quadrato  reaanguium 
cxlE,  Bc  PNsbcotlem  pundo  p nafccntibus»  Be 
pfocenfis,  alten  qu*dem  io  fupcrficic  Bya»  vel 
quali  TFR  ex  eiredionc,  alteia  verb  in  fiiperfi. 
cieiRye.idcfi  »0,***  Cora  ergo  lingula  quadrat* 
fingulis  rcaigoHs.illa.qtt?  delcribuntor  in  conoi- 
de  bypcrpolico  quadrifonni  ixi>b*c,qu*  in  pnt* 


DE  SOLIDIS  CVRVIS  SVPERFICIEBVS  CONTENTIS 


mace  qTmfi  frqva  p^ramiJe»  8e  finc  quo<)ae 
vqaaliaex  i8  h.^ucalea  paralldepipctU  in  rtluba- 
tibusfita.  £x  prop.ftt.Cr.h.  ipracorpora»inqui- 
bus  ^rcnfaumur  erunt  «qualia»  nempe  quarta 
para  corporii  h/perboHci  qua<frtformis»&  prtfnia 
> pyramilque  VHQ  : qu«  pyrainia,fl^prirma: 
Ii  quadrupUceotur  erunc  «qualia  toti  conoidt 
quadriformi»  (imuJqueeonficienc  frufium  pyra- 
midiiicui  ptrallclcpipedum  ipC  frudosquealtum 
cooAicutu  Tupea  minorem  banm»dempcum  fuetit. 

COROLLARIVM  I. 

* rt  Ine  videre  ^lea  iouolacramhuiua  corpo- 

X A rii^aiuSmedietasEACmXiCaiutreftio&i* 

faz  ablata  hyperbola  aiz » «quari  parallclepipe- 
do»cuius  balif  lic  quadratu  ex  altitudo  y t;Na 

fi  demamur  i fruAopyramidis  qiratuor  prifoiata, 
quatuorque  pyrtmidk»  ^qualeS  conoidi  > quod  co- 
ooidc>»*&  auferatur  ab  eodem  corpore  frullo  py- 
nmidistremanebU  tnuolucrum  corpori$  huius»  U 
paralleiepipedum  illud  aquale . 

COROLLARIVM  II. 

♦ ^ X feric  quoque  oAcnfionis  cuidens  fitiquod 
t,  conotdii  quadriformia  fingulp  aifignatp  par- 
cet bafi  panllelit  planis  refc^c  equatur  prUmatU» 
& pyramidis  nortionf  ad  eandem  altitudinem  i 
plano  bafi  parallelo  refecacp ; Quia  fdlicet  omnia 
plana  parallela  bafi  ad  eandem  eleuaiionem»  hinc 
In  rphxroide.  btoc  in  pnfaateiSr  pyramide  duda 
fune  tnuicero  «qualia  i Vnde  eodem  argumento 
ex  prop*za.  hutut  idem  de  portionibus  conclude- 
re pour  t ) Lt  hinc  ex  Coroll.i.  eadem  de  inuo- 
li^ro  portionit  concludet » de  pa  4lclepipedo 
iri  minori  bafi  ad  eandem  altitudinem  portiouum 
conoidti  hyperboiici  credo . Quod  nempe  cum 
partit  imiolucrumiCum  boc  parallcJepipe  Jum  liuc 
«qualia* 

EXPENSIO  IX. 

De  Corporibus  fpiraltbus, 

Vidimus  Trad>yo.  prop.t}.  &requent.  fu- 
perficies  fpiraldi  ; modb  fpiralia  corpora 
fuper  ipfat  eleuata  breuii^r  oportet  attingere , 8e 
eorum  meofurat  aperire:  Sunt  autem  fpirafu 
corpora  in  quadruplici  d.ffercntia ; AIiatqu«  ob> 
unent  bafimcircuium»dreleuantur  parallelis  fu- 
perficiebusibafi,  fcd  fpiraliter  alTcndunt  per  in- 
crementa  ambitui  circuli  proportioaalia»altior- 
quccA  gyrus  in  Ane, quam  in  initio  $ Alia  funt» 
qu«  fuper  bafem  fpiralem  fune  confiicota : fed  in 
«qualem  eleuationcm  terminant,  in  bafimqqp  (pi* 
rq,dqua  cleuantur,  «qualem  ,&  limilem  • Alta 
(unt,  qu(  ftipcr  bafem  fpiralem  fune  collocaA  . 
Sed  etiam  fecundOm  , qu6d  crefeunt  fpaciobafit 
Ge  , fir  altitudmeeleuantur  r Alia  tandem  ^ con- 
tra I Nam  in  ipfa  fpirali  bafi  collocata, fecundum 
quoibafit  cielcit  amphtudioe»  illa  aUicudinede- 
ciefcuot . 


DEFINITIO. 

COrpar  fpWtUeflUlnit  altum fe  altuat.do 

tot  partcf  ablam'.t  altitndhiU  » tjHot  peripha» 
ria  tirckU  ipfkm  ambiealU$  &ab  eoiem  ctatto  dc. 
ytrifl/i* 

Soliditates  foirahrs.in  abituc^nem  eleuancnr 
propoctioAaliter  a lcirculum, fecundum  quod  fe- 
runtur in  urbem  ,*  ita  quod, quot  parte*  abfumit 
circuli  in  orbem  fe  gyrando,  tot  airiiudinis  afle- 
quatur  in  ie  cicuandu  i Sicut  enim  linea  fpiralis, 
ita  decrefeit , vt  quot  parcet  abfumit  circuli  gene- 
ranti*,tot  partibus  diminuatur,  fic  fpira  abcd  , (a 
ex  fex  partibus  eirculi  aesc  eodem  centro  dudt 
efiicic  AS  vnicam, etiam  vnica par:e  Bt  clcuatur  ex 
fest  in  quas  altitudo  AXdtuifa  fit,  fi  duas  ambitu* 
AB , & B I , etiam  duas  rc : altitudinis  occupat, It 
cret  Afcsc  I ectam  tres  altitudinis  abfumit  oo»  8cc. 

THEOR.  I,  PROPOS.  LVII. 

Corpus  fpirale  fuptr  circulum  fpiraliter  in 
altum  afeendem , itl  dimidium  cyhndn 
fuper  eandem  bafem  collocati  in  ean- 
dem altitudinem  eleuati. 

^ II  fpiraie  corpus  primi  generis, quoJ  fpiraliter 
1.  7 tanciim  in  altitudinem  procedat  fuper  bafem 
circularem  abohz»  fptri  akdlox.  Dico»quod 
boc  cll  ad  cylindrum  Aoqx,vt  i»ad  a. 


Probatur.  Nam  fpirali  corp«»ri  aw*t>  lovao 
circufcribacur  fedores  folidi  PA»EVe,&r  KSFCmi’» 
1^  soFcnv,Sr  c«t.  ^qualnimbalium.  entque  fedor 
folidus  FBAEVead  ledorc  lolidu  xc^KVl , vt  alti- 
tudoBE  ad  altitudine  i c «X  i?  h quoi  fincruper 
eldcrabafim  VAE.SicfedorfolMus  svrftmccric 
ad fedorem folidum  ekivmf.iJcII  «qualem  XIka- 
BV,vc  altitudo Fc  ad  altitudinem  FM.iJellEK:  Cfgo 
exprop  t^.lib.*.  prima  quantitas  basevc  fedoris 
fondi  cum  quinta  aVfCmfi  fedoris  item  alte  iitf 
(olidi  erit  ad  fecundam  aexvi  K,dc  ideo  ad  duplam 
ex  tS.l.r  xiMAVt,vc  cercia  BsatticuJocu  fexta 
BC  alcitadine  ad  bK  altitudine, fir  ideo  ad  dupla  fm» 
firSK.  Cucrgo  fint  duo  fedores  folidi  apse ve  ,& 
BFRcvm  ad  AXi  XVE  fedorf  folidu,  vt  dup  altitu- 
dines eb,fc  ad  altitudini  Bk>8rfedor  quoq, folidus 
crcfcensFSc  oVn  fit  ad  folidu  vfcmi  «fideli  «qua* 
l£  KXAEV1,VCG0  altitudo  ad  CQ;idcU  «qjalc  KBCX 
eadem  prop.a^primaquantitas  cum  quinta, rnem- 
pe  duo  fedores  folidi  APVmFC  cum  fcdore  foli* 
dos  sFVnooerfc  ad  fecundam  quatitacem  axiVKt» 
& ideoad  triplam  XKMQ^fiFG  ex  i8«l  b.f  vc  cercia 
dof  altitudines  bb,  Pccum  fexta  coadquarcam 
SK,  8r  ideo  ad  triplam  ek,&fm.  Se  o<^.8r  fic  pro- 
fequere  vfque  ad  complementum  totius  fulidi  fpi- 
xaiit,  8e  totius  cyimdH » & tunc  erunt  omnes  Ce- 

&orcs 
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fi'j4  T R.  A C T A 

dorri  foftdi  f<!  iQgentes  «()  orenes  fe^om  foH* 
do5  « inaicrm.  vt  omnes  altitudines  Te  au- 
gentes r.p.ad  omnes  altitudines  xqualcs: 

Sed  altuu<Hnes  fc^ugent^s  funt  dimidium  aJtitudl- 
mfm  #qusf  001 . Si^  deroaCcrefcuut  propottio- 
ttonearnhmecica  . Qum  redangulaciufdem 
alcitudn  is^ex 'rf<)pori 2.  trsd.27.  decrerceruia, 
(eo  crcfcentiaiflihmeticc dimidia  funt  iotegro> 
rum, etiam  barrslinr(»qujriunt  IQ  eidem  propoiv 
tione>ac  ra^anguta^quealiacx  r«  lib  d.  craot  dj> 
midium  hj(rum  inti gratum;  Cum  ergo  altitudi- 
nes fe  augentes  rs»rCi,r,o,&  e^t  Hnt  dtatdium  in- 
ccgrjn<m  altitudinum  h%,  fm^cc^^S:  cze»  «qiiali 
numero  multiplicatarum ; J:.tiafA  fciftores  foiidt 
crcrcentes  8aP£Vc,rV£  rcm>Src7C.erunr  ad  inte- 
gros fetiores  ACt  v,KFi  V}Mc.iV,  ceteros  eadem 
numerontaie  altitudinum  fumptos , vc  1.  ad  2.  G 
autem  (ic  rcdorcscircumrcnb‘entc<  intelligantor 
multiplicati  omni  numcrolicate  poiHbili  iuxta  vii- 
tatum  modum  arguendi  adrquabunt  corpus  fpi* 
rale  ABCOLOXAEFC  . Ergo  hoc  corpus  ad  cylin- 
drum ex  fedoribusxqualtbus  integratum  ent>  n 
l.ad  2.  dimidiumque eiusadpquabii. 


COROLEARIVMI. 

Vod  dicitur  de  toto  cjrf«n/ro»  Srdefpirali 
V_/  cr»rpore>idem  dicendum  de  eorum  partibus 
V.g.At  BPcv  fetorem  ciTe dapium  corpoitt  aCceil- 
dentis' ABEve  . 

Quu  A codingula  illi  pottiMi»  et  toti  eircom- 
fcnbantur^eodcm  argumento  poterit  ollendt  lin- 
galos  fedores  crefccntes  elTc  ad  Angulos  xqualcst 
vc  alcituditus  crefccntes  ad  altitudines  xqualesifr 
quia  crefccntes  Tunc  dimidium  alcicudinuinxqua- 
)ium»  cum  anthmeclcp  crcfcant»ctiam  crefccntes 
fetores  eifedimidium  fedoris  integri . 


COROLLARIVM.  II. 

HInce(l,quod  habita  primi  fpfraiis  corporis 
in  altum  jfcen dentis  quairtitatCjC^terorum 
corporum  fpiris afeendencibus  comprebenforum 
quantitates  habeantur.  Nam  in- 
MC4  rpirale  corpus  e(l  dimidium 

Cjltodci  BHJ.  6NM  >&  ALHDB  fpi- 

rate  corpus  cA  dimidium  cylindri 
aLrtxb  : fcd  hic  funt  pquaies  cy- 
lindri t curo  eoFum  At  squalis  ba- 
As,8r  altitudo ob  fpiram  eandemt 
quf  afccodic  a B vfque  ad  a>  & ab 
A vfqtic-ad B • Ergocorpus  inter- 
poiltum  inter  duas  fpiras  cAz- 
quale  duobus  dimidijs  cylindro- 
rum ^qualium;  Juo  vero  dimidia 
(qualium  vnum  integrum  conA- 
ciunc  • Vnde  corpus  fpirale  inter  duas  fpiras  bc- 
ADL  conclufum  pquac  cylindrum  bnmalH^  vel  cy- 
lindrum (qualem  alhtxs  . 


T V S XXXIV.  ' t 

THEOR.  rt.  PROP.  LVm. 

Sfiralt  carpus  m it^uaUrn^linuiinem  e/f- 
uiitum : fed  fuper  jpstatem  hdfim  c6lla~ 
catum  tp  tertia  pars  tylindri  aqualis 
clcuaiionts  fuptr  circulum  jpufam  Qtnt- 
ranttm  mfiffeiuis . 

Q It  rpirilc  cotput  «Hiitcecryx  fuper  b.fiin 
' . / fpii^em  cDFzi.  f & cWcuIus  compl^^or 
Ht  AC(^i  cylindnifqt  fuper  faunc  circulum  ejeua- 
lus  AnicQ^.  Oicofpi(uIe  corpui  ahiiecgfzl  elfe 
lemam  puciem  cjlinSri  ccQAnz . 


ProbACur  ex  eodem  principio , sr  frrB  cpdtin 
argumento  » vt  oftenfa  eft  pronoAfio  t^pee- 
dens.  Quoniam  ldt  baAi.  (eftorque  dtrAciens 
eft  ad  glx  fedo^cmiVC  feftor  deficieS  folidiis  i*d— 
iNhc  inferiptus  ad  fr&orem  folidum  integrum 
AOC«xLex2|.prop.h.  Atvt  PLF  deRciensfei^or 
baAs  ad  baAm  fefioreen  kLm  > fc  licet  spqualeni 
OLKi  ita cA  folidus deficiens  sifflc  ad  feftftiem 
folidum  fuper  KLM  tn  altitudinem  fi  eredum*  leu* 
xqualem  acLcko:  Quapconrere*  prop.25.lib.r- 
prima  quantitas  tDL  fedor  inferiptus  planus 
deficientiam  primus  cum  'quinta  quantitate  plf  * 
fedore  planot  cbtinebie  ad  feCundom Gxl, fr 
Ideo  ad  duplum  eius  ex  propof.iS.  lib .5.  glu*  rt 
tertia  quancitaS'  fedor  folidut  deficH-ns  Kitc* 
TDL  >cum  fexta  Tissic  ad  fcdorem  (oliJum  inte- 
grum LCACKO  { ideo  ad  duplum  cius  CLM  bsQ 
eredum  xquealtum . lam  ergo  fi  fumantur  TOl>  * 
8(PlP  Amul  fedores  plani  eront  ad  olk  Adorem 
planu.vcfcdorfolidusTnCLPFSi  ad  fedorem  fo- 
iidu  CAKOl.c*&  tyz  fedor  planus  ad  fedorc  pla^nu 
MLQ«  idcAcLxtVt  deficiens  fcdor  fulidiis  lvzbVC 
adfcccorem  foJldu  integrum  funer  LMQ.2q<ialera 
caccKL  fedori,  Quadere  fimilitcr  iundis  ffdo- 
res  TDL«ptF)  LyzadcLK  fedorem  inccg'umi& 
ideo  ad  triplum  cius*  vc  tres  fedores  fol|di  defi- 
'ctentes  illis  bufibus  locari  nhcldt»  Svclfp,  vic- 
Lzyad  icdorcra  foAdum  integrum  Aoccxi^dr 
id^  ad  triplum  eius  equealcuai  bafi  tripU  ckmqi 
collocaium,  & (ic  de  ali|s. 

Cum  itaque  omnes  inicripti  fedores  plani  Anc 
ad  iotegr-ps  planos»  vc  omnes  folidi  inferipti  dcA' 
cientes  ad  folidos  integros  l'cdorcs»erit  etiam  ip- 
fumfpacKimfpiraicoinncsfcdores  folidos  tan- 
dem adpquans  iuxca  vfitatum  argumentum  multi* 
plicationis  taii$»(]iic  omnem  polTibile  diA*crrnta 
Inccr  infetiptos  fedores»  Ar  corpus  fpirale  tollat » 
& abfumat  ad  cylindrum  Icdoribus  lolidis  i on 
dcficicntibds  compoAtum»  vt  rota  bjfium  multi* 
tudo  > idcA  ipfum  Ipiraic  plauura  ad  circulum  ge- 
neramciA 


DE  SOLIDIS  CVRVI^  SVPERFICIEBVS  CONTENTIS, 

nerantem  : fed  rpiraJe  rpacium  ad  circulum  gene*  Et  primo  progrcC  Obreruandum  eft  rpira/e 
rantem  eft  > Yt  i.  ad  ).  ex  propof.f | . Tr.jo.  Ergo  corpus  zqualis  altitudinis » de  quo  przced.  prop« 
eciam  fplrale  corpus  AHtaccoDFZL  ad  cyliadnun  58»locuti  Turnus poflecircumuefliri  portionibus 
ambieotcniGMQxnAeric,?cl.ad|.  anoalorumcturdemaltitildinis  latitudinis 

TCtqoi  i diametro  Ti  »vbi  /pira  baCs  Tumlt  initium 
COROLLARIVM  I.  deduci  in' ipTam  Tpiram  terminenc»  vc  Tunc  SL^i. 


♦f  T etiam  euidens  eft:  id*quodd!citur  de 
JTX  < toto  Tolido  pofTe  oflendis  dc  Hogulis  par  - 
libus  Toliiiis>nempc>quod  Te  habeant  ad  inuieem» 
TC,  portio  balis  Tpiralis  ad  circulum  generantis 
portionem  rerpondentem  . Portio  ver6  plani  ba* 
fisdl  ad TcdoreoaiVt  redangulum  ex  lineiseam 
terminantibus  cum  triente  quadrati  dilTerentic  ad 

?iuadratum  radij  fedoris  ex  prop.5o.tr. jo.  Ideoq* 
piralisTolidifruflum  AHCcDt  erit  ad  cylindri  par* 
tem  aoCckL  ambientem,  vt  Tol  idum  parallelepipe 
dum  Tuper  Mlud  redangulum  linearum  ld»Lg  ter* 
minantium,  Bc  crieoa  alius  parallelepipedHo  qua- 
drato dilTerentixDK  locati,  quzin  parem  eleua- 
tioncm  /obietiata  fint  ad  paralleleplpcdum  xque* 
altam, es  quadrato  cL  radij  bafis  Timoris  alTusg^s* 

COROLLARIVM  11. 

*r  ¥ loc  etiam  patet,  qaod  idem  »eri6catur  de 

• gl  corpore  lituato  ia  Tecuodat&r  tertia  Tpira, 

& cfteris  de  quibus  locuti  fumus  prop. j5. 8r  5 8. 
& 59.  tra^^o.  Quod  fcilicet  (fcad  corpus  cylia* 
dricum  comprehendens,  vt  ipfa  Tpira  plana  ad  ctr* 
culum  eam  claudentem*  Nam  idem  argumentum, 
quod  attulimus  in  ollcnlione  propodtionis,  etiam 
hic  valet  abfqacco,  quod  replicetur:  chm  etiam 
fcdores  folidi  deficientes  ad  primum  fcdorem,& 
alios  maximos  zquales  (olidos  , vt  Tedores  plani 
deficientes  illorum  bafes  ad  primum  fedorem 
planum,  fit  alios  cqualesob  eandem  aiticudiocm 
CE  a),  b.  fiat  In  eadem  proportione . 

THEOR.  II.  PROPOS.  LIX. 

* Corpus  fpirate  hffi  fpirali  inixum,  O* 
ad  altitudinem  fpiraltter  dejictens  efi  ad 
corpus  fpitale  etufiem  altttudinis  fuper- 
fpiraUm  ^afimpofttum,  vt  5.  ad  6, 

Sit  fplrale  corpus  asi  fuperbafim  TCt  (piralem 
inixum  deficiens  fpiraltter,quoad  altitudinem 
Ar.  Dico, quod bqc corpus eit ad fpirale  corpus 
eiufdem  altitudinis  Tuper  fpiram  '^ci  collocatum, 
vt ad  5. 


Ofienfio , qux  nollra  eR  ficuc  etiam  totius  h. 
cspenfionts  a multis  dependet , quz  prius  decla- 
randa fune . 


VA  a,  alip,  vt  vides  in  fig.  Quia  enim  ex 

pr.9.  trad.i8.  fir  ^saraft.jl.  femidiametef  di- 
uiduur  In  partes  xquales,  fecundum  quas  qui^ibee 
fedor  arithmetici, idell  xqualiter  quoad  diametru 
decrefcicjqui  fpirp,  aut  ioferibatur,  aut  circum- 
feribatur,  fi  omnes  illi  fedforum  arcus,  vfque  ad 
fpiram  a diametro  '^rdeducantur, patet  fe  inuicem 
fuperare  annutorum  ^quealtis  portionibus,  vt  fttoc> 
fLE,firyGK»&  vyN,8rcct.  Nam  omnes  tb,  &sy, 
vy  crafiitudinem  menfurantes  xquales  funt . 

Diuldacur  itaque  ir  radius  ( vt  huius  rei  demuS 
exemplum  ) in  o^o  panes  xquales,  i quibus  fip- 
guli  arcus  ducantur .vtTP, 8 K,yN,firc.  Cenumeft 
ex  pryalT.  Expeof.y.trad.ji.  decrefeere  fingulos 
arcus  radijs  interceptos  Tv,fr  EK,yK,&c.arithme* 
tied  p(ncs  diuifioaem  diametri;  ita  quod, vt  lE  de- 
ficit i iTodaus parte,  fic arcas  £1. a deficiat 
odaua  parte,  8c  ficuc  yr  deficit  ab  tj  duabus  o^- 
uis  partibus, fic  yo^abip  duabus  odauis partibus  / 
dccrercat;  itaque  fi  annulus  sL  duplicatur, deficiet) 
duabus  o^auis  partibus : fi  annulus  yq  triplica* 
tur, deficiet  tribus  of^^uis  partibus  ab  le,&  cpc. 

ProgrelT.  %.  dtaque  fedorum  arcus  arithraeticd 
dccrelcent  i fe  inuicem  squati  arcu  deficien*^, 
nempe  femper  odaua  parce  earum, In  quas  primus 
arcus  TPdiuifus  eft . Jcaque  In  fc&oreiPT  erit  ar- 
cuu,fir  ideo  porcionu  anulariu  feries  arithmetica, 
quorum  primus  annulus  i>ept,  fecundus  Lqpy,j^ 
c^c.  In  fecundo  verb  fedore  IKL  erit  adhuc  alia 
ferieS  arcuumA  portionum  aonuloru,  quorfi 
primus  kl,  qni  deficiunt  >vcUli,qtrlfooc  In  (edo- 
reiFT,fed  incipiendo  ab  arcu  minori  lk  vnica 
odaua  parte . In  fedoro  verbNix  erit  alia  feries 
arcuum,  fir  ideo  portionum  annulorum  eodem 
decremento  arithmetico  deficiens , fed  incipiens 
ab  arcu  minori  duabus  partibus  ab  ft». fed  rnica 
ab  KL . Ita  vt  etiam  ipff  feries  arithmetici  dccref- 
cant  vfque  ad  finem,  totque  fine  ferieS,  quot  arcus 
in  IFT  fedore  , vel  quot  decrementa  arichmetica, 
qux  in  fingulis  deficiunt , vel  quot  parces  in  arcu 
maximo  ft  fedoris  maximi  ifT,  vel  partes  in  ra- 
dio it.  Qux  tamen  omnes  feres  fimul  fumpex 
componunt  foliditaMm  totius  corporis  fpiralU 
bafis ; fed  xqualis  altitudinis  . 

Progr. Quod  autem  annatares  portiones,vc 
arcus  arichmecjc#defictant, pacet,  quiaomnes  an- 
nulares portiones  ifiis  arcubus  comprehenfx  funt 
xquealcx,  vtpotededudn  ob  xqualibus  partibus 
eT, fir  £y,firy V dtametriTi  erunt  ad  inuicem,  ve 
b^ics.nempe  vt  ipfi arcus.  Siquidem  expropSf. 

14.  Trad.  |o.  xquantur  redangulis  ex  portioni* 
bus  iocermedijs  inter  arcum  maTorem»fir  minorem 
marginalem  tpfius  portionis  annularis  plani,  fc. 
arcu  intermedio  inter  L8,fir  f r,  qui  in  figura  ex*  • 
prelTus  non  efi , ne  generaret  coqfufioncm . IfU 
ver6  arcus  Incermedij  creTcuot  ad  inuicem  etiam 
arithmetice,  vt  ipfi  arcus  marginales  cum  femi- 
differentia inter  maiorem,  fir  minorem  * vel  a ma* 
lori  deficiunt, vel  fuper  minorem  accrefeunt  V.g.  * 
arcus  inter  f t,  Se  le  erit  maior,  quam  L£  femidiP- 
ferentia  inter  FT,fir  le,  ac  arrus  intermedius  inter 
q,y , & EL  erit  mioor,quam  el  femidilferentla  in- 
ter Q|,  Se  IE|  qux  dux  femidifierencix  xqualium 
differentiarum , quibus  decrefeuot  arcus  ft,  ts» 


tractatvs  :;cxxiv. 

fimol  faeUiiC  differemtara  eandem  ar- 
cus le  abi^»  abiB.  Exemplum  eft  in 

^uatuor  lineis  m feorum  dudis  arithmetici  defi- 
cientibus tantum  enim  deficit  fecuBda  i quarta 
quantum  prim^  i tertia  * Cum  ergo  redangulo- 
rum  bafes  intermedijt  arcubus  atqualei  arithmetb 
ce  dccrercant  I etiam  Ipfa  reSangula  arithmetici  ' 
deficient»  et  ipfc  bafes»  vtpote  zquealra , Be  ideo 
ipfie  quoque  portiones  annulares  LiFT»drQyiL 
redaogulit  zquales  ex  14-  Traft.|o,  arithmetico 
defedu  extenuabuncor»  & fi  fuper  ifias  bafes  por- 
tiones folidz  annulares  inieJJigantur  cleoatat  ad 
eandem  altitudinem  at»  quzfuot  111«  (blidicatcst 
quar  integrant  fpiralc  eorpui quoad  bafim  folum* 
modorLXCMoi  bafi  infima»dr  a t)4  5 6 j S.bafi 
fuprema  locatam,  etiam  ipf«  folldlcaces  cum  fine 
ioulccm»  n bifes  exa|.  prop.Trad.34.  par.l. 
decremento  arithmetico  eodem  femper  «quali  de* 
crefeent : idcoque  Icdor  folldus  r i t ap  a erit  di- 
uifus  in  portiones  ^nnuiares  fbildas  decrercentei 
arithmetici » n ipfp  bafes»  ideft  io  feriem  Colidim 
arithmeticam»  V.g.PTtVApi.erlc  prima  foliditas» 

&fiL  Qj  p pa.feeunda  foliditas »&  fic  dicas  de  ali)! 

V fque  ad  axem  • 

Eodcmqnc  modo  fcdoc  folidus  i K l 1 3 diuide* 
tur  io  feriem  arichmeiicam  folidiucum » pro  ut  de- 
crefeunt  ex  1.  progr.  ipf«  bafes , emque  feries  $ 
cuius  maximus  terminus  x 1-  q 2 3 erit  ralaor>qoi 
maximus  leftpax  poica  differentia  arithmetica  > 

8t  fic  effare  4e  altjs  feriebas»  ica  qi6d  tnnfquifque 
fedor  foiidus  feriam  in  fe  contineat  proportiema* 

)ium  arithmeciearam  follditatum  annularium  ■ 


“2^ 


Progreff.  4.  Confiderandum  itaque  iefi»quod 
rpiralis  fupetficies  corporis  ba^»  altitudineque 
deficientis»  h«comia  folida  «quealta  fecatabA 
defeendendo  fplrallter  per  a p 1 1 x»  dr  c«t.  vfque 
ad  centrum  l»6t  arithmetico  defcdu  fingulas  alti- 
tudines detruncat » pcexdef.  confiat  . Idcoque 
debent  intclliel  fpiraii  fuperficiei  defccndenti 
circumfcriptc  (edorum  folidorum  annulares  por- 
tiones TF  XA'ei,&  Lkq^911»8cnk  II  31,  S;  cxc. 
quz  fingulz  i feroidiametro  APP>Srcpt  defeen- 
daot  arithmetici  deficiendo  tamquam  quidam  gra- 
dus ahitodine  aT  in  toc  partes  diuifa » vc  radius 
Ti»quos  omnes  fpiralts  (uperficies  Ap  1 1 1 1 tangat 
Io  A in  9 in  11. in  XI  in  sin  41.  Bc  czt.  Ita  quod 
fingulorum  bafes  fiat  primo  left  » fecunda Biy» 
eettia  y vN,  quarta  Vnc»  8c  czt. 

Progreff.;.  Quia  itaque  Iftz  omnes  foliditaces 
in  figura fineconfufione exprimi  nequeunt,  ideo 
feornmcaomaiaexprcfiimusiaredagulo  l i3e» 
▼t  eorum  ordo  » 8c  defedus  melids  capiantur»  In 
quo  131«  fupcrficies  nigra  exprimit  gralfitodi* 


0«BT  fingalarfibifia*TLP»8fC.  quz  femper  craf* 
fitudo  In  omnibus  eft  «qualis.  At  rcdangulum 
e 7X.exprimtt  primampbrtioncm  annularem  foll- 
dam  tiFrxAP  non  defeendeotem: fecundum  0.41^ 
72  o,hi  quo  paries  decrcfcsnt  a 72  o.vcdefcendic 
p lixE»per  Tou  gradu  i x In  9.  i fumma  altitudine 
7g.  Tcl  At»  quod  reftangulum  folidum  zquet  duat 
fquealt*s  annularium  folidicatu  ponlenea  Lepx.At 
X3kL»qu« primo  deerememo  arithmetico»  eo- 
dem deficiunt } Tcrtlom  fit  4>.  4I  a.40dn  quo  ta- 
men partes  ab  eadem  altltadinen  41.  defcenJant» 
ve  facie  ipfa  portio  vyw  annuli  folidltcui  «quatur* 
qu«defcendltaPl«2ipcr  duos  gradus  a.  A-ii. 
quod  redangulum  folidum  ?queiur  tribus  annula- 
ribus portionibus  «qualibus  ioutcem  locdtis  In 
bafibus  EQ,  f Q,  «f  kN , «r  fic  de  allja : Itaque^x  e 
exprimit,  «f  «qnat  foUditaiem  in  lept  bafi  loca- 
tam 7x8xno«quai  eam  gradatam , qu?  lohyx» 
fic  41 9x40  n»qu?  io  vyu.tcd  4«  30  «i*  qu*  io 

Vcc»tt  13  31 42  XX  eam  que  In  «vc  l»a  eft-.rfdaa- 
cula  42  50  X3  41  gradatam  roliditatem,  quf  «hcm 
bafi  fiat  i reaaiigula*Ji4»  4*  7»*  ® 

fundatur}  fc  tandem  reaangulura  gradatum  43  6% 
t gradationem, quz  in  sxzi  locataett.quz  accop- 

ta»vt  «quealta  {quae  quoque  vnularei  portiones 

zquealtasijfdem  bafibus  locatas»  . . 

Progreff.ff  Itaque fmguU  fedoret  folidi  vela- 
ti in  TXP,  & LKi»  & » & czt.  lAfibus  locati 

deficientes  arlthmeticd  ab  inuieem  fn  fiogulls  re- 
dangulis  przdiaii  habent  fuam  panem  corrcfpfi- 
dentem»  ita  quod  prima  pars  omnium  rcaangulo- 
rum  V.  g.  prima,  «f  vnica  in  71.  e,  prima  duarum 
io  7.X.  n prima  trium  in  41*  4<^dr  fi^  omnes  ptimf 
partes  in  quolibet  redanguTo  folido  zquentur 
partibus  fedoris  folidi  in  bafi  locati»  & Ul« 
omnes  prlm^fiotzquales  portionibus  annultarnm 
quz  fuccc(Hu{dccrefcunt|ntf  iT»  & Lx  Q.y  bau- 
bus  decrefeentibus  . Sic  quoque  concipies  de  fe- 
cundis parfibus  in  vno  quoque  rtdangulo  folido* 
ita  quod  fecunda  pars  duarum  1073.0  fecunda 
parS  trium  in  41 40.  fecunda  pars  quaS^t 
1043  6 1»  & Cft.  portiones  folidai  feaotii  xi 
bafi  fitjs  adzqucnt , Be  fic  dicas  detertijs  1®  4' 
4xtfi;i3  42.&c{cqu««quant  portiones  lolUMs 
NiK  fedore locatas  . . 

Progreff.  8-  Ad  hoc  vt  ergo  incipUmusotten- 
derc,  quam  proportionem  habeant  hz  omnes  fo* 
hditates  fimul  acceptz  ad  lotoro  13  e»  ideft,  quam 
fpira  folidaaltiiudlde , bafiquc deficiens  habeat  ad 
folldamfpiram  bafi  taotiim  deficientem  t Acci- 
piamus in  primis  minimas  fiogtHarum  gradationi 

altitudioeSjflf  eoofidercaius»quodh«  fingulz  tni- 

Qims 
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slmt  iluiudiBcs»  ^ vJtiour  »,7$0e ig.Sf  t ii,  S 
V li.  & Clj  ^ C(U  io  yoacjiuqne  poruoae  aoouU 
dccrefcooc  «ritoictic^  vf^ac  ad  i ; Tnatque  ia  re- 
^aguUtporcioaes  Ulla  anulis  «<)aale$  C7(»8i  Oj 
9%  n jo^>M31i3;4»>434u  vfque  ad  nihil  t| 
que  deficiunt  Atithmetiep  etlamquoa^  altitudN 
nem-i  ilqoidcm  ea  def.  vt  (pira  appropinquat  ad 
ceoernm  ner  partes  «quales  radij  dccrefceado>  ita 
ab  altituaioe  per  partes|quales  4(i(odinls  deficit, 
juque  io  anoulo  folido  ^ a nulla  eil  degrade* 
tio«  rcdaltitudoTAyveleci  at  ia  anoulo  folido 
Tsqi.  iameft  primus  defenfus  99  vntus  gradustvt 
in  rcdangulis  folidU  n 8a»&  fic  fuccefiiuc  in  alijs 
vt  ex  redaogiills  folldis  neUui  percipies»  in  qui- 
bus vt  diximus  progr.iS.  ootnes  prime  partes  per- 
ttoeat  ad  fedotem  folidum  la  Ti*t  locatum»  quo- 
rum mioime»  & vltime  altitudioea  funt»&  71  o» 
o 8»>  40  9«.  30  61, » 4>>  34  4>  >4)  7>  »f9‘“  “* 

JiU  io  t graduatlm»  Be  arithmetiep  deficientes: 
Quod  autem  dicitur  de  pactibus primi  femoris  fo* 
Udi  eonfiderfti  inxea  minimas  altitudines  1 hoc 
item  diceudum  «ft  de  partibus  fedorls  folidl  lis 
iocatiiuxtaioiDimas aiiitudioea accepti  i Infio- 
^ulU  enUu  re^aogulis  foiidis  minima;  alritudioes 
partibus  omnibus  radagulpnim  communes  fuot» 
9t  dclfignantur  per  liaeai7S  t»7S  SSjSsps»  pa 
^0|dr  cet.  itaque  illa;  portionca  folldorum  femo- 
rum • Bf  redangulorum  folidorum  iliis  arqualium 
duplici  dccrementoarttiimeclcQ  decrefeunt  quoad 
latitudioem»quidem  fimui  cum  bafibus  Jecrefeeo- 
tibua  ex  progr.i*l^  s.  Bc  etiam  quoad  minimaS  $ Bc 
vielmaaaitiuidinesrideoqi  rcAanguloru  pqueai- 
torum  K.g.  primorum  in  rnoquoque  redaogulo 
folido  in  79  e io  41  o»  Bc  cact.  erunt  vtpote  pque- 
cialTa»doo  trientes  vt  ipfpbafes  planptx  contex- 
tu propof.  14.  ij.  a<^*  17.  Traft.s8«  quia  vt  di- 
dum  cft  prog.6.  prima  omnia  in  vnOquoqi  redi- 
gulo  cquant  fedoris  primi  T t r portioncl 
annulares  Iblldas;  Ideo  illp  portiones  accepUt 
Bc  confideratx  ioxta  vlcimas»  Bc  minimis  altitudi- 
nes erunt  duo  trientes, febris  {fta  a eiufdem 
sqneaitifdr  gralC»quod  deficit  quoad  fiugulaa  par- 
ces mico  decremento  arithmetico , vt  dtdum  e(l 
progr.s.  8;}.  Si  a0*eras  de  omnibus  partibus  fe> 
cuoJis  redangulorum  folidorum»  qua: pertinent 
adfoliduinbali  ii.xlocatut&  fic  dicas  de  omnibus 
aiiji  • Idcoq;  io  fingulis  progrelSoolbus  arithme- 
ticis horum  fedorum  mico  decremento  arithme- 
codeficieotiumiblu  longitudine  habemus  {pr- 
ones fiolidat  deficientes  lecundum  minimas  alti- 
tudioea  arithmetici » quare  in  rnoquoque  feries 
Otficieotium  partium  Iblidarum  duplici  antbmeti 
cp  decremento  ad  feriem  earum  folum  rnlco  dc- 
f^du  deficientium  fe  habebunt,  vt  duo  ad  tria. 
Ideoque  etiam  omnes  fimui  exprop.iy.Iib.^.  cum 
ad  fingul  as  taliter  fint»  crunt»vt  duo  ad  tria,  & ita 
opioia  minime  altitudinis  redanguia  V.  g.  71 
c>  81  o,  92  o»)O40,  42  21,  2|  42,41  4rvlq; 
^d  t erunt  totius  redinguli  ioiidi  ij  e,  duo  tri4n- 
tes  cum  in  rnaquaq^fene  V.g. primarum  partium 
delicientium  altitudine,  & latitudine  (int  gqueal- 
tarum  latitudine  deficientium  duo  trientes,  fit  fic 
10  ferie  fecundarum  paicium»  fit  c;i. 

Frogrcil.8.  Nunc  qm d gradationes  ipfe  aufe- 
rant ab  vno quoque  rcctaogulo  folido,  coofide- 
raadutn  cii . Ad  quod  aduertere  oportet  fingaias 
parus  fiogulorum redangulorum  voicd  11)72  t» 
tiuas  in  4l72»trcs  1042  Ss,&,cxt.cficiouicem  e- 
quales , vtpote  iil(,  quarum  lacitadinea  «quantur 
Uicubus  eodem  dccccinento  ab  eodem  maximo (U- 


miaQtis  V.  g.  voica  in  72  e arcoi  rr  due  1041  o 
arcubus  Lx»fir  lk  eodem  decremento  primo  ab  ar- 
ca pT  toaximo  deficientibus . Tces  in  42  n tribus 
arcubus  yQ.»8toRifitKN»qui  duplici  decremen- 
to arithmetico  eodem  deficiunt  ab  pt  maximo  eo- 
dem » Altitudines  verb  omnes  «quales  funt  41 88, 

Tei 42  92»vtpote  pettinentes  addpiram  folida  alti- 
tudme  non  deficientem  • Ae  quatenus  terminant 
in  fplrale  corpus  decreiceos  altitudine  quoque»  Bc 
eius  fpiram  dcfccndentemjln  fingulis  i fixnma  al- 
titudine , vt  dixi  progr.y.  defeendunt  vfque  ad 
minimam  altitudinem  arithmetici . 

. ProgrelT,  9.  Cum  itaque  gradata  folida  redao- 
gula  in  vnoquoque  redangulo  accepto  i fumma 
vfque  ad  minima  altitudinem V.g.t72{72  82  41  92» 

42  30,  /3  22.  3023.1143.  d2  c In  fingulis  redaa- 
gulis»  quorum  partes  zquclatz  conflicuant  pro* 
greiSones  arithmeticas  voico  decremento  arith- 
metico quoad  altitudinem  deficientes  erunt  fin- 
gulorum  redangulorum  72  8a.8rc9t.  dimidmm 
cxprop.12.  Traa.27.  vtpote  qnod  eadem  ratio  fic 
folidorumiquorum  graiEtudo  eadem  tn  omnibus, 
Ttdixiprop.3.acbafium»&  redangulorum  pia-  ' 
nomm ; Cum  ergo  fingula  deficientia  fin  t ad  fua 
Integra , n 1.  ad  2.  etiam  omnia  ex  ptop.17.  lib.5. 
erant  ad  omnia  fua  integra»  vt  1.  ad  2. 

Ptog.io.  Ponatur  Itaq; quod  redaogulumi3  e 
cotum  coti  foliditati  fpiralis.bafit  «quale  C4ncu»fic 
partium  8.  quia  olleodimus  progr.7.  redanguia 
miQtmarum»(^  vlcimarum  altitudionm  72  e,  82  o, 
p2  0>  33  40. & c«t.  ciT^ioiius  iiefoliditatis  duo 
crieocet  fe  habebunt  ad  redaogulum  cocum,  vc 
quacaoradfex  . Vnderefiduumtncegrzfolidita- 
tis  ablatis  illis  mioimaru  altitudinum  redangulls 
remanebit  duo . Ac  quia  huius  rcfidur»odpe  reda- 
gulocamT72.  72  82,41  92, 4i30,fifc*t.  grada- 
tiones folide  fune  dimidium,  firideo,  vt  i aJ  fex 
ad  totum  ex  prop.39.  “^r.  17.  ideo  cu  quantitas 
minimarum  altiiudinum  pofica  fit,  vt  quatuor»  8e 
K«c  ponatur  vc  1.  ad  fex  refpedu  totius  ex  ea  Irm 
propof*39.  Trad.17.  erunt  omnes  quantitates  re- 
dangulorum foIid«»  qu««quanc  (edorum  foli- 
daS  portiones  deficientes  ob  Ipiram  bafi,  alcicudu 
neque  deficientem,  cui  circumfcrjbutoradomnia 
redanguia  folida, qu««quant  ficorum  folidas 
portiones  fpirali  corporis  bafi  cantiim  circum- 
fcrlptas*  vc  quinque  ad  fex . 

Hoc  ausem  cotum  intelllgitur  ex  prop.17.trad» 
27.  fi  hzc  redanguia  fubdiuidantiir  omni  polfi- 
blli  fubdiuifione  fubJopla»ficut  nempe  Ipfi  annu- 
li,  feu  portiones  anoulorum  corpori  fpirali  cir- 
cumfeript*,  vel  Infcripi*,  quibus  redanguia  h{c 
«quaturomni  polllbili  numero  multiplicate  fimi- 
litcr  incelligi  debent . Vode  etiam  ipfum  corpus 
fpirale  defkient»  qaoadbafim,Ar^cUudinem  illis 
redan^is  iofcripcis,vel  circumfcrlpeis,qup  om- 
ni pol&iii  mulupltcatiooe  fubdubla  numerofa 
eandem  Ipfum  «quanc  ad  fpirale  corpus  foliim  pp- 
nes  bafimdeficiensannulisprzdidis,  & fimiliter 
. multiplicatis  infcriptum,vcl  circnmfcriptupi  eric. 
vt  3«  ad  6.  quod  h«c  cdangula  inferipta  , vel  cix- 
CQcnfcripca  Illud  undem  «queat,  atioquio  nou« 
iofcrlpcioni,  vel  circumferiptioni  daretur  locus 
ex  14.  Ttad.33.  qu*  minorem  ca,  qua  prior  i»«- 
quatur,  molem  reiiaquerec . 

COROLLARIVMI. 

♦rj  Inc  cnpfcitnr,  quod  fit  ad  cylindrum  »2 
, XTl  clfcnlno»  Af  eittW*»  aimudinis  • 

• Oooo 


6^2 

ve  m!  18^  fiquideai  ffnMie  corpos  deficiens , 
^oed  altltodineoi  • Be  bantn  eft  ad  fpirale  cor» 
pus  deficiens  eantum  quoad  bafim  i ve  ad 
6,  fed  corpos  fpiraJe  deficiens  tancuin  quo» 
•d  bafim  sd  cylindrum  ita  cft  ex  pr^ed.  ve  r. 
od  y.  Idefi  • n 6»  ad  l8.  Ergo  ex  erit  fpi* 
rate  corpus  vtrlbque  deficiens  ad  cylin^um 
ETA>vcf.adi8.  " 

C-0  R O L L A R I V M II. 

*FJTlnc  quoque  fit«  quod  rcfiduum  huius  (pi- 
. X J ralis  Corporis  , quod  rdlicec  decrelcit 
altitudine  > ddm  Ipiralis  bafis  crefcic  latitudine  • 
eftque  corpus aPp 9 >11^45^78. quartum ge« 
nut  fpirarum » erit  ad  corpus  fpirale  noo  defi» 
ciens  altitudine  > vc  1.  ad  6.  quia  compars  fpirale» 
nempe  corpus  atlpsci  efi  elofdepi  corporis 
altitudine  non  deficientis  y.  ex  partibus  eius 
vnde  refiduum  erit  i.  & ad  prodam  compartera 
fe  habebit»  vti.  ad  }. 

THEOR.  III.  PROPOS.  LX. 

* Secunda  fphalia  corpora,  hafi,  &• 
alliludine  fpiraliter  deficientia  funt  ad 
fphalia  coipora  fecunda  hafm  fpiralem 

tantum  habent ta,  vt  i -i-  ad  }• 

• 

P Reter  primas  fplras  aOtgoauimus  Trad.  70^ 
prop.)7.  & 58.  Sc  59.  fpiras  fequentes  » tr  fe« 
eundos,  tertiofque  ambitus  pofi  primum  efficien* 
ces  • Si  ergo  lotelligantur  iuper  has*bafes  corpo* 
ra  eleuari » alterum  . quod  fpiraliter  deficiat» 
etiam  quoad  altitudinem  > vt  cft  A 9 s |T  fuper 
bafim  coLVT  Ipiralcm  fecunda:  fpirq:  alterum 
fuper  eandem  bafim  collocatum  colvti  fed  In 
fimilem,  & parallelam  bafim  terminet,  quario» 
cipiant  ab  eodem  pundo  a»  illud  corpus  defi» 
ciens  fpiraliter  baii , & altitudine  erit  ad  hoc 
bafi  tantum  tldiciens»  vt  s -f  ad  vel  7«  ad  9, 


• ProgreflT.  i.  Quod  offendetur  eodem  artificio, 
quopratcedtns.  NamCr  femiradius , fi  ponatur 
Tq^aitera  pars,  & radius  ad  primum  circulum  per* 
tinens  diuifus  in  quatuor  partes  squales;  etiam 
ipfe  m quatuor  partes  diuidetur  ex  55.  Trad,}o, 
vnde  erunt  odoiffr  ita  ar^us  deficient  finguli  ofia- 
ua  parte , vnde  annol!  plani  erunt  acquealti , qui 
fpiracn  bafeos , vel  ambiant , vel  ipfa  ambiantur» 
oecrefcuocque  vc  aicus  fedorum  arithmetice  eX 
ptogr.  I.  propof.  anteced.  finguHodaua  parte. 


Progr.  a.  Ideo  ex  progr.i.  lii  fingutlf  Morld 
bns  cqO»  OQt-  eircumfcribentlbus  cric  infUcuca 
feries  arcuum  arithmetico  decremento  oVficko- 
cium , 8r  ideo  portionum  annutorum  plai''arinn 
(quealtartyn  Pco»8e  cet.  vfq;  ad  i*  In  fedore  cc^O» 
Be  pari  ratione  in  alio  fedore  tqo>&  ficiiromiri* 
basalqs,quefingul7  feries  concinup  InctpUnti 
primo  arithmetice  dcfici|ntc>  V.  g.  prima  cqp 
ab  arcu  integro  8.  partium,  fecunda  tot^tb  arca 
feptem  partium,  ffrfic  de  aii;t.  Sed  cum  hae  dif^ 
ferentia  d progrelEonibus  pr^ced.  prop.  nam  iil; 
deficiebant  vfque  ad  centrum»  vfque  ad  vlcimutn 
fuij  verb  deficiunt  vfque  ad  circulum  tM  di<* 
midium  circuli  xc , vtpocc  ex  dimidio  radio  qT  » 
vnde  etiam  arcus  quatuor , in  quibas  diuifus  efi  • 
vc  cft  diuifus  circulus  xccxprop.j^.  lib.tf.  dhnl* 
diam  erunt  quatuor  arcuu  circuli  xc  V.g.  arcus 
oc  : quare  arcus  cantu  pro  dimldiofui^deficieac» 
Srtiiuddimiditfm  ipforum Integrum  remanebit  ia 
fingulis  progrefiioalbus,  fo  quibus  fedores  dlftri* 
buti  fune . Ex  y.  verb  progr.  cales,  & etiam  eroot 
portiones  annutorum  planoruffl>qoos  predifti  ai- 
ens ambiunt» 8r  idem  dicendum  de  folidis  portio* 
nibus  annularibus  arque*eleuacls  ex  eodem  progr. 
8r  ex  15.  pr^  Trad  34.  p.». 

ProgrefT.  7.  Spirali  autem  corpori  etiam 
quoad  alcitutfincm  deficienti  incetiiganiur  cir- 
cumfcrlpti  annuli,  vtprpdiAi  fuper  bafes  annula- 
res planas  copiav»!^  cet/  quf  fine  coyA9  rton 
defeendens,  fr  11  y ab  y primo  grado  fv#.  de- 
findens»  StrHv  io.  s4y  per  duos  grsdk’  ^.s». 
defeendens:  Sic  yHTM  42.  prr  tres  ^ados  } 9.1 
II.  I to.deficiensiSrcandcmyTUT  vfque ed  vl- 
timum  gradum  ia  is  T poff  omnes  gradus  alios 
peruenieni,  fed  femper  incipientes  a fnmma  alti- 
tudine Ayyy  7. 

In  iftis  vdr6  annularibus  folidis. portionibua 
primbconfidcrand^ funt  minimf  altitudines oy. 
L II . V IO.  T 1 s.  vt  diximus  progr.  7.  que  defi- 
ciant arithmeticd  in  voaquaq}  portione  annulari 
V.  g.  minima  altitudo  o | folicLe  portionis  tnaa^ 
li  in  oc  bafj  iocacf  oj.dreius,  quf  io  tota  an- 
nulari bafi  eff  L ii.  ac  eius  , qu;  in  aaoulari 
bafi fituata  efi  V IO. akicado minima  . 


ProgrefT.  Sed  vt  fecimus  progr.  y.  8t  6.  me- 
litn  percipiet  in  refiangulis  41.8.810.  ffre^e. 
quoru  841  aquare  prefupponatur  primi  portioof 
in  oc  locatam  latitudine»  vt  arcus  ipfe»  & bafis 
ipfa  non  deficientem : fed  ncc  altitudine  cum  fit 
primuomniu.  Ac  rcdaoguladuo  8 i5.qu^  prl* 
madtminutione  deficiunt  laticadine>portk>oi  fo- 
lid^  aqualia  iudicenturfitf  in  ri.  . At  14. 17.  tria 
redagula  putentur  portioni  fotida  fixa  in  rlv  c- 
qualia,  qua  fecunda  diminutione  deficiunt,  8c  cyt. 
Vnde  in  fingulis  redangulis  prima  partes  in  fr. 
Aorecoq  fitaintclligancur»  fciHcetS  41.  d^i. 
ei5.  X17.  fecunda  14  c»  6c  alia  fecunda  ui 
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«!ijf  rtftaoguHt  in  coUocatc  , imelligendr 
imt  { tertie  vc  if  60.  m olQv  . Jn  fingulis  ver6 
mcHinas  atba  red^guli  8 41.  integra  latitudine,^ 
dc  altitudine  perfetKrat,  vt  diximui  pr.a.  perreue* 
rare  Integra  medietate  arcuum,<]i|e  latitudinfeo- 
rum  menTuranc . At  altera  medietas  8 ||.dzih 
fecu  >u  TuasquatuOr  parces  arithmetici  delicit  in 
Ungulis  dimioutionibas  voa  partem  deper'lendo : 
(itamenhee  redaogula  cogitentur  aqualia  illis 
portionibttt  foJidis»qusrpiralecorpus  altitudine 
non  deliciens  ambiunt  folrali  tanti^  baii  ittom  . 

Prog' eiT  d.  Ac  Ii  rclimus  equiri  folidis 
partibus  ambientibus  Cptrale corpus,  &aititudi* 
ne»8r  latitudine ; tunc  (tngula  redangula  deheiene 
* arithmetici  quoad  altitudinem,  vc  diximus  progr. 
4.  debeere  porriones  folidas  corpus  fpirale  am-  • 
biences,  Itique  8 4t.non  deficiet:  at  i89^,drficiet 
primo  gradu.-ip  Itf.  fecundo  grado:  ao  17*  tertio. 
8t  cec.  Ii  plura  Ii nt»  fi  fumatur  fecuncU^m  minimas 
sleiiudines  8p|.  18  ifi.  19  17.  s#6i.  gradus,  per 
quos  perueniuDc  ad  illas  minimas  altitudines  000 
confiderando.  In  ilhfqoe  pars  alba  vni<*o  decre- 
tnemo  caocum  deficiet,  kempe quoad  alcimdinem, 
ad  partes  oigra; quoad  altitudinem,  Se  etiam fVt 
diximus  Qudad  latitudinem  • Vade  in  vno<)uoque 
redan^ulo  priro?  partel  8 41. 45'z,  4^  l6.  44 17. 
inflttuenc  vaam  progieflionem  arithmeticam  re* 
dinguLiroiD  quoa4  medietatem  albam  altitudi* 
■e  tantum  deficientium, quoad  alteram  etiam  tsci* 
juidine : ‘Sic  quoque  fccnndp  parces  18  o,  41  60. 
fir  cu^allam  progrelEooem  fimilem  iniluuent , 
ft  Jttworis  numeri  quoud  terminos  , nam  primi 
runcquarifur,  fecundi  fune  cres,8tfic  dicas  de  ter* 
tiys,vc  funt  ifi  feclorecoq^uatuor  annulares  par* 
tes,m  LQO  tres»  8e  cft. 

Progr.  r Com  ergo  iilcfingalpprogrelllones 
qnoad  medutatem  albam  rcdangulorum»  vc  dixU 
muS  progr.  f.  qaatenus  cqucakf  nimirum  qua> 
tenus  arquant  (olidas  ponioilcs  corpori  fplralis 
bafis  tantum  creumferiptas  nnllomododefieianij 
fed  lntegr(  perfcuerent,ftatuaatur  fi.part.  Verum 
vt  cquantia  circumferiptas  folUas  portiones  an* 
nuiorum  fpiraii  corpori  etiam  altuadine  deficien* 
ti  Moad  minimas  altitudines,  vedixi  progrefi.tf. 
dencteot  vnlco  decremento  arithmetico.  Vade 
erunt  ad  non  deficientes  vllo  modo  vt  ad  6.  ex 
^rop.lt.  Trad  s7.  Altera  verb  medieus  : partium 
10  redangniis  8 41. 8 i5. 14  17.  Se  cct«  deficit  pri* 
IBO  quoad  latitudinem  * Airopta  fc.  vtcqnalis  am* 
blentibus  portionibus  annulorum  corpus  fpirale 
balifolum  deficiens.  Ideoque  aequeaita  erunt  ad 
integras  partes , rt  |.ad  cX  prop.U.Tr.  X7.fed 
vc  deficientes  edam  quoad  minimas  altitudines 
crunt,ex  pr.14.ve  a.  ad  fi.  Cdponancur  ergo  fimul 

&fi.  redangulorum  parces  nempe  ilie,  qu« 
nnilo  defedn , Scillsr,  quo  cantum  latitudinis , Se 
emnt  9.  Ponatur  etiam  fimul  ilio , quat  cantum 
vnico  altitudinis,  8rqup  duplici  aUicadiois,&  U* 
ticndiuis,&  erunt  ideoque  ad  illas  ex  prop, 
s9.Traft.i7.  erunt,  vt  5.  ad  9.  Et  quia  hoAon- 
cingic  in  fingulis  primis  partibus, quo quatuor 
fune.  Se  idem  in  fecundis,  quo  fune  tres , Se  tdem 
in  certijs,quo  duo  func,8r  cot.  vc  diximus  progr.fi. 
reftagulorum  8 41 . ifi  8. 14 17«  Se  cpc.  qu(  fingul; 
fune  quadam  feries  Arichmeticd,  fed  femper  nu* 
mero  terminorum  minores ) ideo  ex  1 7.  lib.f . ica 
omnes  progrelliones  erunt  ad  omnes , vr  vna  ex 
iplisicdvnam.&ficomnu  redangula  dedico* 
lia  fecuaddm  minious  altitudines,  Se  etiam  laciin* 
diae  pto  fui  di(nidto,fc.  8 41.18  p|.  19  ifi.  ao  17. 


erunt  ad  omn  b latitudine  tanedm  deficientia  8 41. 
ifi  8.14 17.  ifsi.vt  quinque  ad  noud.  Vnde  refidun 
reftaagula8  18. 14  19.  ao.  erunt , ve  4.adfuu 
totum . Verdm  illa  ob  gradationes  i fumma  alti* 
tudine  ad  infimam  defeendentes  pro  medietate  de- 
ficiunt, vc  prop.9.  proc.  prop.  cum  In  fingulis  rc^ 
ftangulis  V.g.  in  188.  duo  fiet  equelate.  Se  ^que- 
^altc  in  14 19.  eres,  in  it  so.  quaruor  in  quibus 
fingulis  gradata  reftangula*ln(luuunc  fiagulas 
progrelEoncs  arithmeticas  vnico  tantilm  decre* 
mento  in  altitudine  deficientes  : ideo  gradata  re* 
ftangula  fingulorum  oquelacorum  , Se  altorum 
erunt  medietas,  tx  la.  T raft  17.  Quamobrem  ex 
l7>lib.7.  omnes  quoque  feries  gradato,  ad  non 
gradatas  nullo  modo  deficientes  erunt  duo  ad 
qoatuor,  quo  fimul  cuna  reftangulis  minimarom 
altitudinum  exap.Traft  17.  erunt,  vt  feptem  ad 
notKm,vel  vt  2-f-ad  j.adomnia  reftar^ula  laiT. 
fc.ad  cotu,8ridem  diecdum  de  aomilis  (olidis  cor* 
pori  (ptrali  altitudine.  Se  bafi  in  fpiram  Ic  fieften- 
tis.qooru  gradnatum  dcbrftum  reftiugulaex  cife- 
ftione  imicicur,vtpore,quod  fint  inuicem  eiufdein 
latitudinis;  fimilicerque,  8r  per  eofJcm  ariclimeri* 
cos  gradus  deficiant  relpefto  annulorum  oqueal* 
eorum  corporis  fpirabafeos  tanr^ai  dcfi.;ieotis, 
vnde  multiplicata  qaantdm  mulcplicari  pofTunc 
ficuc  ipfum  corpus  fpirale  non  excedent;  alioquin 
nooo  inferiptioni,  vel  circumferiptioni  daretur 
locus  ex  14.  Traft.;  3.  quo  minorem  ea,  qna  prior 
inoqnaretur,  molem  relinqueret;  fic,8r  cQ  fgmper 
fiat  inuicem  in 'eadem  ratione  7.  ad  9.  ipfum 
fpiralecorpus,nempe  quoad  altitudinem.  Se  bafim 
ad  fpirale  corpus  camdm  quoad  bafim  etic  vt  i 
adl.velvc7.ad9. 

COROLLA  RIVM. 

Hinc  faciliter  quis  videbit , quam  proportio^ 
nem  dicat  hoC  fpi  rale  corpus  ad  cylindrum 
ambientem,  cum  enim  bafis  fpiralis  ad  circulum 
ambientem  fit  7.  ad  is.  fi  fuper  hanc  bafim  fieuoi 
fit  corpus  oqueaUum  fpirale  quoad  bafim  tantum 
exi|.Traft.)4  erit  ad  cylindrum  compreben* 
dentem»  vt  7.  adia.  vel  ved|  adios.  nempe  vc 
ipff  bafes  i Aead  hoc  corpus  fpiraie  fehabec  cor* 
puS  altitudine  quoque  fpirale,  vt  7.  ad  9.  Idefi,  vt 
49.adtfj.ergoeXiS^«  erit  corpus  fpirale  ad  cy* 
lindrum  ambientem , vt  49.  ad  to8.  fcilicct  vt  7» 
ad  15.  -r . 

COROLLARIVM  II. 

INtcIliges  quqgoe,quid  dicendum  fit  de  tertijs 
fpiralibus  corporibus,  nam  orcumfeript^  fo* 
lidf  annulares  portiones  non  deficient  pro  j-, 
8rpro-|-  deficient  latitudine  , vc  ambientes  (pi* 
rale  corpus  bafi  Cantum,  ideoq;  fi  noa  defioentep 
|%nancor  fimul  is.tfio  deficientes  erunt  ).&  ideo 
fimni  if.  Si  verb  Intelltgancur  ambire  corpus  fpi* 
rale  altitudine  quoque,qucoquehtoperfeuerant , 
deficient  tamen  aicicadinc.  Vnde  illarum  inte- 
grarum, quo  pofita;  funt  IX.  ifi^  deficientes  alci* 
tudine  erunt  tf  .at  illarum, que  latitudine  deficiunt, 
Srpofico  funt  |.lll^;  qu^  quoque  altitudine  defi* 
cluat,  erunt  -f ; ideoque  cum  illis , quo  funt  6, 
deficientibus  altitudine  erunt  8.  quare  fubduftc 
ab  ijs  relinquent  7.  quarum  gradationes  mciie- 
tatem  occupant , nempe  ) g- 1 ideoque  cum  rell- 
qnit  erunt  11  -7  ad  15.  feux|.  aJ  30.  Sufficicindi- 
cafi*e  I (fiet  nimis  prdixum  de  fingulis  velle  age- 
re. 

Oooo  2.  TRAO 


# 


# 


Eftat  vltiraas  hic  labor  dc  Corportfm  comparatione 
Traftatus  , io  quo,  & corpora  Iccare  , pariterque  , 
augere,  minuere,  traducere  in  figuras  alias,  & tandem 
menfurare  docemus , eftque  quafi  fruftus  anteceden- 
tium. Traftatuum,  qui  de  Corporum  ioliditate  diC 
currunt,  & complementum  omnium,  qua?  de  pun£lis , lineis, 
figuris,  planitiebus , & Ibliditatibus  diftafunt. 


EXPENSIO  I. 


Ve  fimilimdine  Corpemm . 

AVgmentDmplarlum  corporum  i*n  vnuaet 
Co  maxime  dependet , quod  deferibator 
corpus  (imUe  aUeritfir  Ucet  id  fupra  teiigeriipofa 
cum  dc  paralielepipcdo  egUnus*  ci  tamen  fuit  oo» 
titU  portlcuiant»  qun  foltdi  redanrali  non  acc* 
deree  cognicioaem  j Nos  autem  hic  intcadimot 
tradere  notitiam  generalem  Hoiiliam  corpomm 
deferibendi » vc  nedum  feiamns  coepora fimilis 
cogQofcerer  ied  etiam  fdiricare» 


P E F I I T N I O h 

* f Um  qu4<itfn^c/ipetf€it$ 

1 in  ifuibut  itffnptibuls  ex  ordime  aruegade 
sfjitnato  ftrn&o  ermitfimUia» 

Harc  Definitio  imitatur  definitionem  Cediotin 
conicaru  videtiir  potiori  iure  Tcrificari» 

fi  enim  appiicats  fub  eodem  angulo  ad  portiones 
diametri  proportione  fimitl  gai^nces  ollenduoc 
fediooet  fimllcf»  quanti  magis  trianguU»qu«  fe> 
cum  vebuQC  laterum  propomonem»£lr  angulomcn 
«qualitatem. & multiplicata auantum  opus  cfiito* 
tam  figuram  «quare  queunt»  wtem  quoad  rcnfamf 
planiiierum  quoi  umcumq;  fiatlitddinem  czhtb# 
b>mt»&fi  Euclides  circulum  defioit»  inquoom» 
oes  dude  a ceqtro  erunt  «quales»  fimdicer4r  nos 
deboimut  fimimadinem  plsmticrum»  Io  quibus 
omnei  dudf  ab  aOSgnato  punfto  font  fimlles.  Po* 
uR  quiJ£  ctir»quod  io  planicicbus  fimilibos  crisa- 
gula  didimilia  defcribancur»fi  tamea  omnia  erunc 
licmlia  cx  ordine  fumpu » Temper  quoque  fimiles 
planitieseruoc»  quod  defioitio  incendit  • 


definitio  II. 
y^tnm^kcfi^iarM  fimiUter Pc/i$a 'mdiekbitMr  > 
V J ^h£  4jr«m  {OtjeaHatMTp  fi  per  uentulem,  dr 
befim/iSr  axem  doflum  pUnn  triep,kta 
Similis  autm  ttid  dlttwr^fijefcf^uibks  fimilihin 
fOkfUt  f 


Cum  folidc  figurc  globofc  Tuperfides  « rt 
plnrlfflum  angulos  non  conTequantor » ideo  nott 
poterunt  iudicari  eodem  modo  poficv » nJfi  ab 
sze;  fi  ergo  Io  plano  iom  dodo  per  normalcrn 
PMy  dr  axem  Mt  Ar  bafira  sx»  ex,i/Us  tribua» 


nempe  fedIonebafisjMi  normali  mp  A sxlsvertl» 
e«dua«»8r  **c  ipfo  IP  fiat  triangulum  *qu»sm^- 
lum  triangulo  QpH  ex  tjfdemcooftitotodtcrttft 
folidu  fimilicer  eonftituru.  »t  Rr.quoJ»^  rerifict- 
bltur  deparallcIepipcdiSi  fiue  asem  In  Ipfis  dues^ 
fiuelatus  prosse /urnas*.  Similitudo cerb fuper* 
ficientm,quiba$  vefttunnir,  obtinebitur , fi  cln- 
pllcstam  t sue  latemm » tut  ulimettorom*  aut 

asittoiproporrlooemconfequantar.  Narn.dr cir- 
culi » qui  dnpltcacam  diametrorum  propottlooea 
obtioenc»  fimlles  fune  fttperficiei . ^ 

PROBL.  I.  PROPOS.  1. 

* Similem  ^uumcumijue  fteperjiciem  2 dato 
pu»fh  atlen  def tubere . 

Sit din C.pcrficiei It »CD mixtilinet . vd  reft- 
linea»  eel  curuilinea»qo«camque*dr  oporteat 
ei  fimilem  delineare  . Eligatur  quodeumqt  puodld 
In  , 8e  sb  1 ad  margines  plankief  ducamur 
plnrimn  lineet  8r  fi  habeat  angulos  prfcipue  sd 
lllot  iii«  vergant  » & prodneaneor  vfqueduiQ 
oportet»aif|  placeCiSr inter  illas  sltqua|ierucnisc 
ad  datum  pundum  l «deinde  fiat»  vt  i a ad  il»  fic 
It  ad  aliud  ex  prop.15.  lib.d.  8e  luueoietur  IT  j fic 
Iterum  fiat»  vcisadiL » fie  icsd  ic  »firiDad  iH » 
fr  fic  agatur  in  omnibus.*  Deinde  per  omnia  illa 
pun^  multiplicata  quamdm  Tat  eft  » ducatu  r > vel 
fieza»vel  plurime  flrxcivel  redp»fecuoduin>quo4 
figura  exoiblta  imiunda  rc^t  vcifleiiis»  vel  aa- 

gnlis 


DECORPORVM  COMPARATIONE: 

goM<  y Tei  urnam  cania  condat,  fr  erit  didum  id* 
quod  dedderacar » N^m  dgon  dercripia  per  otii« 
nUillapundaLToH,  sralu  plorima  erit  limilif 
rigurs  exhibite  A»Cp « 


6Ct 


Probator*  Nam  omoU  triangala  in  fig*  ako 
fnmdoiilia  triangalU  In  dgauLToH » c&mobci- 
scant  latera  ambientia  eundem  angulum  apud  t 
propordooalia  » cdm  etFtcertmai , et  i A V.  g.  ad 
tL»  fic  iByfet  I ccL  Vnde  Tubdudis  bafibui 
Ab,  8c  LT  triangula  ipfa  erunt  Hmiita  ex  ) 1 d & iic 
dchliji;  cum  ergo  omnia  triangula  io  planitie 
ABCO  fiat  fimilia  triangulis  In  planitie  LTcita  de 
£eriptihiUbui  ex  dcf.  ipf(  planitiei  erunt  fioules  < 

COROLLARIVM. 


ad  ci/XtcH  adcp  ericLTad  Ai»rcTcad  •c,firoH  ad 
oc,  rnde  expr.<7./*r.Ar omnia  fimul  antecedcQ* 
cta  lt,  tc  , ch  ad  omnu  conrequencia  ai  acy 
, Br  CD  eadem  proportione  gaudebunt,  Tt  xnum  an* 
tecedens  lt  ad  aliud  conf^lleol  ai,  quo  efi  ea- 
dem, quo  Li  ad  Ai . Quare  etiam  htera  quzeum* 
qoe  formentur  cx  ilUbaAum  multitudine,  vt  vt  lir 
bet  muittplicau  femper  eruat  propoctuxulia  , 8c 
CriCTtLT^dlA,  ficLTOO  ad  AKD* 

THEOR.  I.  FROPOS.  II. 

* Ad fi$perfciem  cmufcnmfue  cwfom 
kofi  y cuiu!  omf^s  feHt^nfS  pa^AteU  dd 
dxem  pnt  pmiUs  y edm  obttnet  propor» 
fitm  pUnum  per^dxes  Cf*  cor* 

poris  do^Mmy  tiuam  aXiS  bafis^  ad  cir* 
cumjircnttam  baUs  • 

ruperfirieiglobofa  corporficonoldalli  ali* 
O cuius  lACO,  Br  fuperficiei  plana  duda  per 
axero  ci  bafit»  Br  au  corporii  fit  aic  * DI«o,quod 
Tt  eft  Aic  planum  ad  abdc  ruperficiem  giobofam, 
fic  aria  Bcadambiiura  loc  corporis  dtidi/cu  re- 
di, fru  obliqui,  cuius  omnes  lediones  bafi  paral- 
lele fine  fimilcf  V.  g«  Eliipfei  fimiiet . 


Infcribaiitar  portlonci  cylindr  aecorum  corpo* 
nim  orticBr  LHHyBr  cfc.  cqucaltoru  • Siogule  <a- 
roB  rnperficiei  cx  propof.4.  trad.|t.  que  de  qua- 


cumque orbita  intelligicur , Tt  confiat  ex  dc- 
monfiratione»  erunt  «qilalet  redao);ulo  ex  cir- 
cumferentia OMP,  Br  altitudinepi  , iieoque  re- 
dangulom  Ot  per  axes  dicit  xd  Toperficiem  eylln- 
dracei  ori  eam  proporrionf  • quam  ad  rcdangulfi 
' Hlud  ex  ambitu  em»  ellipfif*  BralritQdinePi,ideft 
•xlf  CB  adellipfim  iBCi  Br  ita  dicas  dcfiipcrfirie 
cylindracel  lnh  i cui  ut  reddgolu  d<cit  efi  ,ppor- 
tiofiem,quamLHdlameteradainb*iu  i>Ttt.  Om- 
ots  Tcrb  Eliipfei  toc,  Itn  et  thefi  fimtlei  font/ 
QMreTtoi  redanguiumad  OHTM  fuperfictem 
e^hidracei,  fic  os  axis  ad  OmI  alHbltum,  Tt  autem 
OP  axjf  ad  OMP  arobiiUifietN  axis  ad  lTn  ambitu ob 
fimilltudinf  e|lipfi6{xt  anef  ln  ad  tTNtfic  ex  4-tr. 
gi.rediguiu  LHxdtTNii  funerfictc  cyiiadraceli 
Ergo  ex  itf.  lib.f.  st  01  redaogulum  adosPlH 
ruprrficiem  cyliodracei*  fic  lh  redangulumad 
LVNa/bpcrficiemcylindfxei|ideftrtor  axis«4 
OMpajnbicu'n,Briudifciarras'dc  aliii*  Ergocx 
17.  lib.|.  ita  erunt  omnia  redanguU  01,  Br  est.  ad 
omneifoperficieicylindraceai  80MPi,Brcer.  st 
tntm  itdaogulum  01  ad  Toam  fiiperficicm  cylin- 
draceamcoMPf . Quopofico.  Aflcro  quod  etiam 
AK  planum  ad  acdi  fuperficiedi  efi,Tt  bc  ad  bdc 
ambitum  . Nam  fi  non  dicit , eandem  proportio* 
nem  fit  maius  planum  per  axem  ak  , quam  quod 
requirat  ratio  bc  ad  toc  quantitate  X}  ita' st' 
fi  quanritat  x tbefiet  ab  ipfo,tunc  ak  planum  per 
axemcfiettdglobofim Tupeificirm  acob,sc  bc 
axlc  id  ambitum  Bf>c,sel  OP  ad  omf  eX  tbcfi* 
Infcrbautur  itaque  tot  cylradracea ; donec  fu- 
perfides  ipfonim  red^angulorum  I giobofa  fupef- 
fieic  dlfierat  mini^s^uim  quantitas  x . Ergo,  qulx* 
redanguta  infcripta  minds  dilfmintiCAXplaoo 
qnB  KtOe  X «ft  illa  dtfiVfMl  qnl  totaliter  ablataCAB 
planum  ad  gtobofam  fuperfieiem  acdi 'diceret' 
cande  proportioncm,stciad  coi{  etiam  redan- 
gulainfcripta  opi  ; LuKy  8r  cec.  dicent  miio.em  • 
proportionem  ad  glubofam  rupcrficieip.  quam  cb 
axis  ad  CDe ambitum.  Dicunt  autem  ad  laorrfi. 
ciem  fuam  curuam  e^dehi  proportione  • Ergo 
cum  eadem  rcAingulo  amfuperficiei  adeonue- 
xam  CABO  corpi^i  dxhduci  anaiorem  oroportio- 
nem  dicat  quliti  ad  cylindc aceorum  rupcrficiem 
cxlo  lib.t.  encmaiorcylihdraceorum  inferipeo* 
rum  fuperficieS  , quam  ipCa  globoCi  Aiperficiei 
Aioc  I quod  eft  abfurdura,  cum  debeat  eife  maior, 

Tt  pocecentineni  • 

QoodfidicaisCAB  Fiaumn  ad  CDBa  globoCim 
ftipcrficiem  dicere  minorem  proportionem,  quam  t 
CB  adcBB*  Deficiat  illii  quantitas  x,  cum  qui 
eandem  diceret  proportionem, qui  ci  ad  ena.  1 uc 
autem  circumTcnbancur  toc  re^angula ; donec 
eorum*  fuperficici  difierat  i plano  cab  minori 
qoaaciute,  quamx.  Quia  ergo  tota  quaoeiusx 
deberet  addi  ; redangula  serb  non  fuperaat^ 
CABquaqtitate  x , fed  miaBt;  ideo  etiam  tpfa  td 
globolam  rupcrficiem  CaBD  dicent  minorem  pro- 
porciooem  , quam  cb  diameter  aJ  cob  circum* 
fereudam , dicunt  autem  ad  cylindraceorum  cir- 
cumTcriptorum  ruperficiemdllam  proporctonem, 
quam  CB  ad  COB  { Ergo  ad  rupcrficiem  globofam 
dicunt  minorem  proportionem»  quam  ad  fupcrfi- . 
ciem  cylindraceorum»  quare  cx  10.  Iib  ).  erit  au’ 
iorrnperficici  corporis CABDi  quam  circumferip- 
torum  cylindraceorum,  qood  eft  abrurdum,cuoi 
ergo  noD  poflit  pUnum  caiad  fuperfieiem  globo- 
fam  dicere  maiorem,  aut  minorem  proportkucm* 
quam  CBAd  CDB{dketeaQdeai « 

CO- 


i*. 

*6t  ■ TRACTATVS  XXXV. 


COROLLARIVM  . 

* ¥ T Isc  modoi  obeincRiri  qah  omolum  Cooo- 
.1  JL  ram  edim  fealenoruiD  fuperficies  ioaeiUI- 
eur.  Kacb  cognito  ellipHi  ambitu,  vel  circuli 
peripheria,  fr  axe,  triangulo  per  axem  i etiam 
eorum  ^obofa  TuperAcict  obtinetur  | cum  iu  fit» 
m axit  id  ambitum  ellipfia , vel  fi  conua  fit  ciicu* 
larif,  vc  diameter  ad  peripheriam  $ fic  triangulum 
per  aecm  ad  globatam  ciua  rupcrficiem  ,(}uxco« 
goitio  deficU  cr^uii  |i.  expeol.j.  drhic  apeifit 
ponitur  . 

A-  • 

pROBt:  in.  pRopos.  in, 

Normtdtm  althuiintm  corjxnmm  fafcnh 
txri , & fuferfideum  intus  lotentium, 
quotum  Utera  in  fufet^te  appareant, 
nec  non , ey  puuRum,  in  quo*  i verttee 
cadit  normalis  tnutntre- 

* ' A O corpora  fiailti  confticaeniU  in  primU 
,z\  eft  necefTaria  normallt  corporum  al» 
citudo  , ^uam  boc  modo  obtinebimus  » ooa 
obfimte  eorum  folldicate  • $it  datum  corpus 
H.vo*cuiuf  altitudo  velit  inucniri  . Extendatur 
bafii  HV,  & fit  MZ  , vel  fuppofico  alio  plano  * vel. 
a|ia  rjtioae,eique  plano  almd  planum  ocia  paraU 
Idum  fiat,  eledo^e  puoAo  m ex  ti.  trad*is*.eri- 
gatur  normalis  a¥,  fir  em  altitudo»  90«  rtqniri* 
tur. 


Probatur , Nam  dudo  per  ma  plano  AOMt  per 
inccll edum,  dr  per  punduim  o,cum  plana  fintpa* 
parallela, ex  14.  Trad.sa.  etiam  Tedionet  eruoc 
paralleljf  ad»  dr  ml,  normalis  quoque  OL  corporia 
dati  HO  oVpdr  MA  eide  plano  mx  extenfo  normales 
fune,  iieoque  parailclr  CX7.  Trad.  as«  ideoMO 
eritparallciogrammum  ) qoare  ex  prop.}|.  Ilb*l- 
MA»  dr  Lo  erunt  squales . 

.SicdeindcQpi  incus  latentis  fuperficiet  repe» 
rienda  normalis,  qus  debeat  cadere  In  latus  l ex» 
teodatur  latus  qi  m N.drper-siQ^QO>ducatur  pla- 
num quoj  fccet  AOIpin  TO  in  plano  itaque  TICOQ^ 
rediom  MQ^ducatur  nofmallsNTpdr^quibiear  nor» 
mali  to:  Patet  rx  eadem  ratione  • NaniTOpdr  ai|. 
Tunc  parallele  ub  plana  parallela  sOaA  xm. 

iunc  qjoquc  paralleUto,  dr  tn  ex  prop.aS* 
lib.l.  quoi  in  eodem  plano  Tt  fi  it  lateri  **l  nor» 
malcs^tera  ex  fuppofitiooc  altera  ex  «.ftedioae» 
quare  inuicero  erunt  squales* 

bi  undem  di.bcat  reperirt  pundum  ,in  quod 
caidc  normalia  ab  o m bafim  hV»qoo  obfiancelbli- 


ditate  corporis  avo  % Dndis  vt  prlila  planis  abo» 
Sr  Mz  parallelis, dr  plano  abmp  per  am  oormalem^ 
cricqooque,driprura  planum  ex  itf.trad*>B.  nor- 
male ipfis  planis  ABOidr  mx. 

$edione{que  parallele  At , mp  ei  14*  trad.sB* 
coniungatur  deinde  to»dr  ao,dr  fumpra  equall 
ipfi  At  in  MP  Tedioiie  ab  M.fiat  triangulum  mpL  ez 
pr.24lib.l.equale  triangulo  Ato,drverteZ  L erte 
pundum,  in  quod  cadit  normalis . 

Probatur.  Nam  fi  duo  plana  concipiantur  dud| 
per  BO.tP  planum  PO,dr  per  AO,dr  am  planum  mo 
erunt  normalia  plano  MX  ob  normalem  ma,  dr  c» 
quidifiantem  Pt  obequales  At,drMP,  dr  ideo  nor- 
malem ex  r5.  trad.it.  qoare,  dr  es  ifi.  einfdem 
fedlo  IpTorum  ot  normalia  erit ) dr  ideo  paralleta 
fpfistPidrAM  normalibus.  Vnde to, dr 'l, itec 
nonidrMLfdTAO  erunt  squales  ex  prop.j)»lib.r« 
cum  etiam  finr  parallele  ex  14.  Trad.ai  Quare 
ciiangulu  plm  pquabttur  triangulo  boa,  dr  ex  ifi, 
lib.l. dr  erit  triangulum  iamfadum  Tuper  Pms 
fed  triangulum  ab  Iliis  fedtombus  fadum  laddic 
in  communem  planorum  fedionem  normalenOL 
dr  ideo  in  l pundum  plani,in  quo  elli  ergo  etlmi 
triangnlum  cfftdum  pml,  quod  efi  idem,  drcnlnt 
omma  lacera  In  enodem  ficum  incidunt  • 

P R O B.  IV.  P R O P O S.  IV. 

CylinirMm  fuffer  d4tam 
O-  pmiliter  ppfuum , ac  aliHS  tUtus 
ddipurc . 

Q Iccyllndmi  datus  Tz»  qui  fit  imitxndoi  Cyliii» 
^ dro  fuper  axtredo;  Ducatur  axis  Qp»  deab 
excremo  Q.demittatur  normalis  perquenor- 
malcBidr  axem, que  Tunc  io  eodem  plano  ex  prop. 
s.trad.tt*  ducatur  planum  Tt,  fecaus  bafim: 
deinde  I centro  I ducatur  ip,  que  Faciat  eundem 
angulum  cum  fedione  , acoQ^cum  fcdione 
OK,  deinde  fiic»vc  ou  ad  oq.,  fic  ix  ad  aliW,d 
ioucniecur  XP  longitudo  , compleatur  itaqBcpa- 
rallclngrammumsv  per  axem,  fimilcque  cntpi« 
rallelogrammo  tb.i  Vndeliaxe  ip,drbafisxfiu 
cylindrus  sV  duda  per  pv  altera  bafi,  erit  fiaiiis 
cylindrus  svcTlIodroTB»  dr  fimiliccr  pofiuu»  n 
ipfeeft.  • 


Probatur.  Nam  pofitos  quidem  eft  sv  cylla» 
dnis,vc cylindrus  Tjt  ob  axem  iP  concludentem 
cum  IX  angulum  l equaien  angolo  o ex  dcf.i. Ac 
paralleiogrammum  per  axem  sv  cfi  fimile  paralie» 
Jogrammo  per  axem  Ta  { vnde  Foperfices  cylin- 
dros ambientes  eruat  fimiics,6qoidemex  tl.tr.)i» 
dicunt  proportionem  duplicatam  periphrriarum  , 
fed  ex  Bi  8r40.1.6.bafesquoq, circuli  dicunt  uopli» 
catam  proportionem  peripherurum  i Qtiarc  eri: 
bafis  sx  adbafimNiuvtcurua  cyilodri  mmv  l*ur>er' 
ficicaddcuruamNAHrcyliadn  fupeificicm,  cuq 

ergo 


DE  CORPORM  COMPAUATIONE 

ergo  rupcr6cies  fine  fimiles  ex  def.  x. 
ctiein  cjrltodri  fimilcs  eruat » * 


^1 


PROBL.  V.  PROPOS.  V. 


pROBt.  VI.  PROPOS.  vr. 

* Cylindracemn  corpus  ulteri  fimili 


II 

I 

k 

4 

4 


:o 


l 


* Duu  fphjcru  fph^rmde  Paraholico » Hy^ 
ptrhoUcoy  vel  Elltpttco  reflo  ad  axem  JU 
mile  aliud  corpus  componere  - 

F Aetiis  eft  coaRicutio  rphxrcicum  omnes  fpb^ 
r«  (tne  fimilcs»  tum  pofitiooe»  tum  foliditacea 
cum  (iat  in  triplicata  ratione  diaroecrorum*dapU« 
cata  maiimoramcirculoromi  quibus  fetnper  eo- 
dem modo  funt  collocacae  • Sed  re  alia  corpora  de- 
feribantur.  Super  diametrum  datat  bafis  circularia 
fimili^eiltpfis  ellipfi  du^c  per  axem  fpbatroidU 
iBitalTit,^  fimiia  pofitioois»  vel  Hyperbols,  vel 
parabola  fiat»  quod  efieietur  ex  prop.  Tr.14. 
fi  fiat  loqoeadode  elitpfi»  Sr  bf(»erbolj  ( nam  om*> 
nes  parabole  ex  51.  Tr.j4.  fisarfimiles)  radios» 
Bc  applicata  ai  ad  ad  axem*  iu  tC  radius  bafis  de- 
cae  ad  aliud»  8e  ioueniatur  se  axia»coi  applicetur  ec 
redioguld , vt  efl  At  axi  ao  » deiode  dudis  pluri- 
mis  alijs»  fijt  vt  md  ad  mN.  fic  pe  ad  ?^Se  cate.  Si 
ergo  b^ciediointeUigatur  circum  Tau  axem  re^ 
tirdefcribecur  rpbatroides*  fi  fir  Ellipfitt  Conoldct 
Hypcrbolicam  fi  fit  Hyperbolat  Parabolicumfi 
fic  Parabola  ex  drfioit.crad*af . Dico  iuque  quod 
rpbarroidea  csry  fimiie  fitfSrfimiliur  paficitm»ac 

rpbcroidcs  01  aJU 


* ' Probaturquod  ficfimlte.  Nam  vt  ell  xoin  pla- 

num BIMpeicum  ad  fuperfidem  fphatroidis  IXDH* 
cxpr.jS  trad.|l. ita  cR  diameter  xt  adperipli^ 
I rii  XAi  bafis  pcentrfi»red  ve  xr, diameter  ad  pe rl- 
pheriam  xai»  fic  fc  diameter  ad  pertpheritm  rac 
ex  hb.fi  pr.41.  vt  autem  jrc  diameter  ad  pcriptie- 
riamyxe  >fta  cR  filltpRt  yXcT  rXpr.}8.  crad.}i* 
: ad  fuperficiem  Cphp^oidisyscT.  ErgoesAf^aec 

L eR  xoiH  plaou  ad  Ellipfim  yscT»ita  eR  fiiperfidef 
■ XDIH  fpbproidis  ad  (uperfidd  fphyroidis  1 icrt  fcd 
K cltlpfis  xoiH  cR  fimilis  ex  eRcdione  fuperficiei 
I 7«  cT^  ergo  etiam  Tuperficiet  xoia  fpbxtoidit  fu- 
f perficiet  ipb^roidis  yscTt  fcd  etiam  XAt  eR  bafia 
^ fimilis  yaciquod  fine  ex  etTedione  cireoli*6r  ideo 
y fimilet : Ergoex  def.  s.  trad  a},  folida  erunt  G* 
tniliacu  drcnmueRiSeuf  fimilibus  luperfieiebtn» 
Pofitio  verb  eadem  eR  ob  eorum  reditodloem  • 

\ 

COROLLARIVM. 

T InceR  conos  fimilet  reftos  fadliter  pofio 
ITl  cooRitui.fi  feccrimuttriangulum  per  nd 
^ dercribendi  coni  fimiiem  triangulo  per  axem  cont 
V imkandi.  Nam  eX  prcccdaati  argumento  dedu- 
f do  ex  prop.jS*  irad.it.  conRabic  illos  conos  R- 
^ miles  ^c;  qui  /uperficict  circaamolucas  habeant 
^ fimilci»  vt  Tuift  inoicem  fimilia  triangula  per  axd» 
Aridem  dicendum  de  conis  ellipticis»  dummodo 
^ bales  dJipticx  fimiies  fiot . 


conlittuere  ad  datam  altitudinem, 

SUCylindraceum  quoddam  corpus  AS»  quod 
imitari  oporteat . Oemittaeur  i latere  ac  » 
quod  teper  rediUneu  eR(illo  uice  axis  vtfido)  oor- 
maliscD  »8rper  AC»  & co ducatur  planum  aco» 
quodfeccibafim  produdamiSr  Tediofit  AD . Ell- 
gaturque  in  ea  Tedione  qoodhbct  pundum  r»  8e 
in  altero  plano  duda»  vteumque  hn»  Srcleda  alti- 
tudine eylindracei  defcribendi  OT  j fiat  vt  DC  ad 
DAtfic  MT  ad  RL»  8e  p pundu  L ad  t ducatur  latuS 
LT  • Deinde  fiat»  vt  ad  ad  so»  fic  lr  ad  ahud  ».Rc 
reperiatur  HN ; ftiper  latus  itaque  ln  JeTcribatur 
bafiaot^fimilisbjfi  KM.  Etabeaeleuentur  late- 
ra 9e  cMt,  qualia  iouicem»8r  parallela  ipfi  lt; 
multiplicando  illa  iuxta  exigeotiam.  vel  angulo- 
rum, vel  curuorum  laterum » per  qux  fuperficies» 
velplaOR»velcuniar  ducsntoc.quc  fecetur  tv 
rsllelo  plano  ipfi  plano  qo  per  T » & erit  conRicu* 
tom  cylindraceotn  corpus  fimiie  » fimilicerquc 
poTitum  ac  AD . 


Qood fit fimiliterpofitum  patet.  Nam  def. x. 
triangulum  ltb*»8t  acd  funt  triangula  fimi- 
liaexeffrdione.  Qtiod  verd  fit  edam  fimilibus 
Ibperficiebus  circundatnm ; patet  eo  quod  bifim 
oq^fimilem  bafi  KM  effecerimus»  vnde  bafis  vt 
foperficiebut  cquediRsntibut  ex  definitione  cor- 
poris eylindracei  circondars»^ ideorquaiis»  b 
firaills  bafioqjimilisbafi  mk  , 8rci»vt  autem Ifl 
bafibui  fimi  libas  quiburcumq;  ex  prop.i«h.Cor.AF 
ad  LN  fic  qoodeumque  latus  ax  id  lo,  cR  autem 
AP  ad  IN,  vt  AC  ad  LT  »*  Ergo  vt  latus  ak  ad  latus 
LO»  fic  eR  AC  ad  LtiSr  fic  dicas  de  alijs  «qualib^ 
oode  etiam  fuperficies  dt»  fir  aliir  fimiies  erunt  (n< 
perficiebus  xc.fif  alijs . itaque  cylitfdraceum  cor- 
pos  LV  erit  fiflule  cy liodrscco  corpori  ab  . 

PROBL.  VIL  PROPOS.  VII. 

• Pyramidem  Conum , feu  corpus  pyramis 
dem  i vel  conum  referens  alteri  fimiie  i 
0-  fimiiiter  pojitum  ponere  ad  datam  dU 
titudinem , 

COrpus  pyramidale  mixtflioeum  appellamui 
lllud»quod  fuperficies  redilineas  in  acumen 
tendentes  habeant»qu^  non  fiat  planx»fed  curuc» 
Sei  bafi, cuius  Iptera  carua  fine  eleuaca; . Sit  Itaq; 
conus,  vel  pyramis»  vel  edam  pyramidale',aliquoi 
corpus  tcLb,  quod  oporteat  imitari  . Inueniatur 
ei  prop.|.b.  pandum  k»  ln  quod  cadit  oormalis  • 
Deinde  duda  aliqua  Bc » qux  cadat  io  latua  bafis 
CL  i pRodo  R fiat  n KT  ad  AC  fic  vr  data  altitudo 


TRACTATVS  XXXV. 


*L»  Arcst.  fi»t»  vt 
%C  ad  HL^c  VQ^ad  VB«&fic  («at  dc 
ri  it(ftfo  T&adR^i  «Pv  ad  VJt,  quare  bafe*  'r«nt 
fimiiec  ex  prop.i  h.fr  fic  roocludes  dc  omnibuf 
•lijt  tfintulque  triangula  omnia  CTI*  T RA  afunc 
iimilia  quodiibct  fuo  corrcfpondcoti;  trianguli» 
oyp  r fr  i Siquidem  anpnio  r<do  gaudenti  vt 

pote  d Dormali  vp,vcItR  c*  deC>*Tr  tx» 


THEOR.  I.  EROPOS.  VIII. 

Om»t  corpus  rsguUtc  m fpt'nr*  diferiptum 
tHalieti  pmsle^  fu  eai/eltm  generis . 

ID  faciliter  offenditur  . QuUobtinetooinci 
ruperffeie»  limilci  funtenimi  aut  triangula 
cquiljtcra,fr  rqoiangula  inuicetniquR  funtin 
dato  corpore*  fr  ideo  fimilta  illis»  qua  (unt  tn  alio 
coqK>re»ne  du  inatccinfquaJia  ilcilfr  gqoiangula 
criaogulis  primi  corporis,  auc  quadrata»  aac  pen* 
tagooi»  qua  Tunt  quoque  figura  fimiles  . 

imocuamcorporaomuiain  fphara  inferipeibi- 
UaiCed  figuna  infe  diucrli»  conffaocia  elufdecB 
geoerii,  fune  quoqoe  figura  fimileat  quodfiu 
aut  criangoJa  a^daicra»  fr  quadracat  aut  peoca* 
goniifr  triangula  aquilatera»frcat.  ideoea» 
eioftlcm  generi»  fuot  >quia  (imilibus  fupeifiei^ 
bua licet  duarum  fpeciccum  tumviuinu  tumaht* 
riamcorpu»  coaffat. 


g^latera  circa  aqaale»  aogolos  ^portionalia  tfir  i 
Erit  Itaqi  TC  ad  CR-»  rt  qf  ad  qv.at  CR.  eft  ad  rl» 
ut  qV  ad  VI  ei  f ffefrioaeifr  RL  ad  lt  ob  fimilitn* 
dineih  triangulorum  tr,i.  » fr  \>*  *»t  v*  ad  XR* 
Ergo  ex  ef  rt  TC  ad  tT,  fic  q^p  ad  xp , Eft  au- 
tem ‘>'cad  CRob  fimHlUtdinem  trianguiorumo- 
fteoram.rtqpadQv.frc^  fimilliudioem  bifium 
fupraoftenfamcRadCL  latu»  redum  » vel  li  fit 
curuum  fubtenfara  cL.vt  qV  bafis  ad  q»  latu»  re- 
dam. leu  fi  fic  curuu  ad  fuam  fubtenfam>qQare  ex 
CT  ent  ad  ci.  latu»  ndnm»  fiue  fubtenfam» 
utQPadof  * JdeotrianguU  omnia  CrL  trianguli» 
«px  erunt  fim’lia,fralia  ommbuialija.  C^tc 
fiipeiiicie»  omne»  pyramidi»,  »cl  coni,  vel  corpo- 
ri» pyramidi  fimJia  ».*runt  finplei  cum  omne»  pUt 
ac  lu(>etficic»  inknpubilea»  rei  circnmfcrapti- 
biles  llU»  corpunbus  (imiies  liot:  Bafe»  amcia 
fuoifimilesctettediuoe,  fridcoell  idem  numc* 
los  labafibut  laterum  quapropter,  fr  fuperficie. 
rum  ctrciiambicncuim.  Ergo  duo  corporaCLir» 
f <|ao  fimilia  iunt  • 

corollarivm. 

ELHcitor  autem  hinc ; quod  fi  corpui  aliquod 
ex  predidi»  plano  paraUcio  baii  tcceiur  V.g, 
apm  corpus  plano  ou.  quod  cooua  reliquus  , rd 
pTramidaJc  corpus  oah  erit  fimile  toti  cocpqri 
D*AH  . Ratio  eft  omnino  eadem,  qu*  propofitio- 
nc  pofiia  dl.quia  trlanguinip  RC”!  eft  limtle  trian- 
gulo xVQ^fed  one  eiu»,vt^plahl  OQ^um  normali 
VT»fr  la«re  iqcffedo  io  fig  |Tc,quiaea  fcdloVq^ 
parallela  feftiooi  eft  ex  14.tcad.at.fr  xq  p*- 
ullcla  1.C  • fr  cctarc  ccieri»  * mde  ex  propol.  4. 
Itb.o.omoia  triangula  erunt  fimilia,  fiue  in  bafi. 
bus,  fiue  in  fiiperfickbus  ad  apicem  tendeotlbui 
rffed».  ideoqucipfa corpora  fimilia* 


COROLLARIVM. 

HIRc  patet  quomodo  corpus  regulare  fimtit 
alteri  defcnbas  * In  data  rpharra»«ui  adda* 
tam  alriiudinem  1 Suftett  enim  pyramidem  fupee 
dKam  bafim»anc  ad  cUam  alcitudineai  alteri  fimi* 
)vm  «tollerem  qo*  repentur  in  corpore  imirando, 
fr  illi  conftmere  tot  pyramides  aequales , quar  nu- 
merum pyramidum  in  corpore  protoiypo  exiften- 
tiumex»qoent  1 Nam  ill«  circa  eundem  verti- 
cem pofitar  conficient  corpus  cioputum:  quoa 
patet  ex  trad.JJ.de  infcriptiooe  corporum  re- 
cularium  in  fphrra  , N*m  omni»  conftaoc  pyra* 
roidibusbafim  bibentibus  in  liiocrficiem  *ph*t» 
fr  vertice  in  centro.  Io  data  auidfphpfa  defcnb^ 
mus  luxtaea,quar  d:xinui»Tr.  c«Jc  Jefcn^ndn 
corpu»  eiufdem  generi»,ac  propofitum,qno4  mu- 
tandum pioponitur. 

THEOR.  II.  P.ROPOS.  IX. 


* Omnfi  annuit  rotundi  t vel  figurarum  ft* 
guUuwn  funt  fimiUs  - 

Sli  Annulu»  rotundu»  MX,  & aliu»  quicomqat 

sp  , quorum  fedione»  Hvu»  fr  »JI  fint  cir- 
culi «.  Dico  cos  tffc  fimiUs  • Nam  dudo  per  cen- 
tra fedioqumcircttljtium  plano  LY.fr  X R duca- 
tur ei  per  fimile»  arcu»,  plana  uquidiftantia mX» 
fr  eruntque  circuU  ob  aonull  figuram  ,<ie- 
diCque  ooitnaiibus  ab  eorum  centris  0,fr  A ab  •» 
ducatur  M*"  inieicipieos  arcum  fimilem  arcui  r», 
quem  intercipit  11  H,  tntqt  iriangulu  siot  fimilc 
triangulo  sah  cum  fit  rrdaguju'*^']8‘*^*»** 
oeat  aquale  angulo  • ad  ctrc  utcicotii.  fr  fic  Jit  aa 
dctrunegli.  yTq.StJ.ii:  Vtide  li  tircuuciuMut 
(fifornubunt  <ono»  (imilc.  Cor.pr.Ii.  iiiecifur  lu- 
pcrAcici  coni  MTx  erit  ai  vipconi  fupcrfir:<.  »t 
ruperAcict  «hF  coni  ai  fupcificicio  com 
ideo  iiiUiiide  HI*  fopeificie»  coni  int  adtiA- 
H 
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DE  CORPORVW  COMPARATIONE  : rf<T5 


^am  aiaoliitt  mvbx  , vc  bh^  coni  Toperfidef  «tl 
itfidautnannttlum  ssvv;  Cnm  ergo  idem  argv- 
meatum  de  om*ibcif  fuperBdelros  iaannalo  io* 
reriptii  fieri  poffit  etiam  rotundae  ftipcrficm.qu; 
fempcrfitnUtbuiphnis  fuot  iafcripcibUcs  (imi* 
lesenmtttdeoqiie  ipfa  torpora  eoica  fiiperfiela 
CMteota.  Siffliiiaeruac'. 

COROLLARIVM  . 

Maea<)ttoque  annalotcDiofcumiyoe  figonr 

V-/  circulo  infcrtptibilU  eiTefimiles»  dummo* 

do  ipfir  figurp  infcripiae  (tmilet  fine,  pacet  es 
'prcced.  cOm  quamcumque  Tuper  ficiem  circulo  io- 
fieriptibiiem  eundem  numerum  graduum  fubteq- 
deotem  fimilem  alteri  fimiem  arcum  fubteodeort 
dcmonfirauerimua : Vade ) fi  fiat  ploret  fimilea 
fupcrficietiJGedremperarquali  numcroi  c|uz  firaU 
les  arcui  fubtendanc  in  boc  annulo.ftaliar  ia  alio 
fimilct  ciiam  erone  figur^  Infcriptf . Quod»  8e 
concludetur  de  annulia»qoonim  fctftionei  fi^iif* 
qoidenfint{  £ed  tamen  circulo  non  iolcriptibi- 
lea  i quia  Illae  figurx » fcAiooefquc  per  centrum 
poceruotdittidi  io  triangula  t quae  femper  inclr- 
culia  sofcripdbUia  fiiot  ei  prop.  a.  Hb^«  dem. 
quorum  latera  euodem  numerum  graduum  fub» 
unduateam  ponantur  figura  fimilea;  drideoirl* 
aoguU  io  que  difpartlri  queooc , ab  too  aogulo* 
ninad  aliquem  alium  du^a  lioela^milia. 

i 

PROBL.  VUL  PROPOS.  X. 

* FruUd  convfum , vel  fyrMnidum  *>!ams 
farsll^lis  exciforum  (^utamneumque  ^ i»i- 
lU  e^ere  fuper  ddtam  fimjlem 
haft  coni  dati. 

Sltdatomrfuftoo  conicam  a»cd  compleatur». 

dr/It  lac  i fit  deinde  data  bafiacp  fimiiitbafi 
oc  ; 8e  fnper  eam  erigatur  conus»  rcl  pyramis»  vel 
cornus  referent  conum  > vcl  pyrami<tem  > prout 
bam  data  repoficit , fimile  cooo  aac  : Deinde  fiat 
aldtodo  TB^  attieudjncmTQj  fic  vHadvi>ftpcr 
I agatur  planum bafiparaUclum»  ctitque  u^ki 
IrufiuD  fimiUfnifto  SADC*  ' * 


Probatur,  iieraperfieieacorporia imitandi eft 
ad  ruperfielere  «mitantia  corporis  cHa»  veaBOfu- 
pcrficieaadrupeifictj  lMb  ex  pr.y.b.Cor.  SI  er- 
go auferaotur  AiOi  & LiiM  dwideade  erit  iic  fu- 
pcrfictea  ad  reliquam  fiipcrfieicm  aaoc»  vt  ca*  ad 
reliquam  Tuperficiem  atlif»  fed  lac»  8r  cHf  funt 
fimilea,  eigo  edam  aADC,fie  cLUf  fnpcrficlca  fimi- 
lea erant ; runtautcm,de  bafea  fimilea  ac,  drof  es 
effcdk>ae,ar  AD,fr  LM.qood  AaD,a;LHM  Gnt  co- 
oi  fimilea  > ergo  frofta  conoiom  badc  • 9c  oxmv 
erant  fimilU . 


PROBL.  IX.  PROPOS.  XL 

Prifm4,ntl  Prij>ii4tHiimeoii»m,vtleerf»u 
cuiufiiuikf,  iafit  ea  corpora  referens  fims- 
le  dato  efhibere . 

COrput  referena  prirma,  vel  prirmatlcum  eoi 
nna  eft  corput  i quacumque  bafi  in  lineam 
reAam  terminans  parallelam  bafi  eleuatum. 

Sitiuquecoofticacodumaitquod  esdtRiacor* 
peribas  V.  g.  xaco  fimile»  8c  fimilitcr  pofitum»  ac 
corpus  prifma  referens  aPTe  • 

Inoeniatar  puodum  qJo  quod  ab  aliquo  poQ« 
AoTcadh  normalis.  Oeiotiep Unca  terminante 
Tc  ab  cius  T extremo  dudo  plano  xo,  quod  {aciae 
feftlooesi  in  bafi  a v,arduAit  plurimis  Mnela^O» 
fc  cxt.  ( fi  fit  occefire»  quod  bafis  non  fit  circulus  « 
aut  figura  regularis»  vel  faltem  rediiinea  . ) Fiat 
vt  ttormalia  Tt^ad  Qp,  8t  quilibet  es  ipfis  OQ»  vel 
Qp»fic  IX  normaliter  eredafupcr  planum  coid 
libitum  afiumpta  ad  i o,8e  qualibet  aliam  i l»  ic» 
•ofde  agulos  claudftes  Bep  estrema  c»LiO  linea  di^ 
caror.  Icdfiac,vtQj  oori^s advc,fic  txadsB»ft 
vc  QXadTH»fic  ixad  xa;  Ducantur 'itaqueroper- 

ficiea  i baficio»  quar  terminet  in  linei  xa»derit 
corput  prifinatica  exao  fimile  corpori  dato  pgTx. 


Prob.  Et  primo  ofiendemua,  qubd  baTci  fine 
fimf!ea  7 Siquidem  omnes  duds  i pando  d 1 

ppOporcionalesfuot.  Nam  fecimus ‘t^ad  qp»  vt 
iXadio:  Ideoque  laxerreadtfqf  ad tq» ve  rn ad 
R : fed  etiam  ex  effedione  r^ad  qO»  vt  tx  ad  il. 
Quare  ex  .sfud  ad  <(o»  vc  i o ad  iL>  8g  fic  dicas 
dc  altjs . « 

Privatur  quoque  quod  rupeefieies  cireumam- 
biencea  fiat  umiles.es  eo  quod  ineis^oc  plana 
fuperficica  fimilea  fbicribi  polRnc , fiquldem  po- 
terit vtcumqueeorpns  io  fimilea  pyramidei  parti- 
ri. Nam  dudaxo»  &tq,  fic  cL»  Sr  ts.  Um  erit 
pyramis soqj  fimitis pyramidi  CLst  »eft  eo«mes 
effbdioQtt^  ad  B<^  vt  xiad  Cli&  anguli  ad 
1 redi  (impcr»va«triatigitUaQT,  8r  cix  erunt 
firnUia»  9e  ita  argue  de  triangulo  oqr ; quod  fit  fi- 
mUia  trtaocttlo  ux  . Vade  es  7.  b.  pycamix 
■qro  erit fimtiia  pyramidi etxi  ;erlt  enimenn- 
fcqucncer  ao  ad  a^  vel  OT,vt  cl  ad  cx.vel  tx:  Sic 
dicu,  quodoQuT  fimilitfie  pyramidi  Lxvi  $ Py- 
ramis autem  tqmh  alfimilabitur pyramidi  xviA 
ob  eandem  rationem,  quod  triangula  tqn,  & TQtt 
fint  fimilia  triangulis  xiv»  d xm  ; cdm  ru  xque* 
turBQjdxAipfici  ob  paralleliimam  linearum 
Qji»dfiT»occiioa»dxc»&Ai«  Quo  ofienfoa 
edam  <^hNi>  cbfiabit  fimilia  pyramidi  iVAT,dfic 
dcalljs.  Omnes  itaque  pyramides  In  eTcx  erunt 
fimiies  pyramidibus  in  exao . Vode,  8e  habebunt 
fuperficica  fimiies»  quz  fundo  btcp»  fuperficic- 
boa  pyramidum  in  csio , quarum  extima  fune 
io^pur»  vt  Giot  aor,  & ont>  IcTbm»  vd  la  alio 
Pppp  corpore 


,s 

S64.  TRACTA 

corpore c%Xt  8f  tVxtSe  ntl  Be  fic ^nrt fuperfi- 
<ict  lafcr^tc  io  E«rr  corpore  ervnt  fimileS^iu- 
perficiebas  lorcrlpcis  fn  cxio  coiere  nomero 
Qualibus . Qvaitfbbrem  ipr*  cor^rs  ex  4ef, 
erwK  fiatlit . Non  potatOn  sotem  necefle  oSen- 
dcre  pyramides  {0  ifiis  cor|»e'ribus  deleriptibtles 
etTejOrc  cafum  quo^rmalis  extra  cadit  replicato 
argumento  ofiedereineq;oRenfiobd(ubtili{^s  pro- 
ponere de  fiogulis  lateribus  ctMufcAq)  pyramidis 
portiones  fioiUest  8c  aflgslot  rqualcs  demoi- 
do.  E0CC  enim  dircurfus  projlxusiqoi  tlfaquin 
patet  ex  dircurtii  amc^.  rei  'qollibet  ex  (e  ,9e 
dafxm  fingere»  arargtnnentwn  texere  poceft  •• 

PROBL.  X.  PROPOS.  XII. 

DmU>  corpore  tonoidoh , feu  fit 

«»o/rffr  ohliqtmm^feH  teHom^ftufottio 
torum  f ftu  ijuoricum^Me  oltud  corpios  1 
dummodo  ad  proportronales  axis  paries 
planis  fimilitus  fccati  pB^t , wr- 
foTt  hmtariyO^fimihpofittont, 

Sk  corpuSaHqnod  •ACrcnIat  planam  per  axem 
daAumA  per  normalem  bafi ; Ceo  fit  cooot- 
desobliqoum»  iearedum»  aat  Iphcroides « fen 
^odcuoHjiK  aliud  corpus  ex  fegrnencis  circalo- 
ramt^l  etiam  amblrnum  eonftans  » SroporveaC 
ei  (imile  corpus  ponere, fiat  ex  prop.i.h.DFc  fimi- 
le  planum  tAO -plano  per  axem  ha,  per  nonat' 

Id  AR,ln  quo  plano  Dse  fit  normalis s r,  8r  axis  Ns, 
queeum  DGfimile  laciat  triangulu  >plrRUA,quain 
normalem  doeuimus  reperireprop.).fi  perque  oc 
normaliter  allita Jjni  sr  , ducatur  planum  OtO  , 

finit  altitudini  R A duduro  cftplaouoi  tpc:  fecC' 

rufque  corpus  Imitandum  io  partes  pl^nisfo, 

8f  alijs.  qu»  erunt  fifnilia  bafi  sdc  ex  rbefij..  De- 
inde ad  parces  ne  axis  fimiles  partibus  axis  Hf 
ducantur  paralleU  plana  xt,  Oc  <xr.  fimiJU  p]«fi}s 
PQ,  Sc  c*c . Orca  »cr6  plana  fittilfaruprrficKS 
curu*  cirf  umicribantuf:  fi  enim  plana  fint pWi- 
ma  fupcrficles  dudx  cfrca'p<i,  Oc  ahs  plaiU  «ruiic 
omnino  fimiles  fiiperficicbas  .corporis  Imka^di 
lAC^fir  fic  cx  def.  ipfii/ori^ora  enioc  fimilu  • 


Rrobstur » Kam  cum  ex  prop.  s.  hohu«  Sit 
SAC  Tap^eieS  plaosfd  globmam  roperficicm  ba* 
00  corp^is  csbtbiti  .re  xc  diameter  ad  soc  ambi* 
tum:  Sic  rerbex 'ffe^ionesctd  soc, rt  DO  dia- 
meter ad  OT<r  ambitam.  At  do  ad  DTO,iit,vt 
Dfe  plana  (uperficiestx  prop.  2-  h.  adosorglo* 
bofiam  ruperfieiem  corporis  coaft  ituii  n erit 
SAC  planum  ad  plaoom,  vt  soes  globofa  fd» 
petficies  ad  orcT  globolam  ruperfieiem . $ed  iac» 
Bc  Kc  Aint  ex  cfi*edi>ODe  (ireili*  plana  * £rgo 
etiam RlobnOe  raperficies  fimilrs  erunt.  Itaque 
ex  trad.54.dcf.s- corpora  erunt  fimilia  cum  fu* 
.perfir-cbuafimilibus  veftiaotur  . |>ofitioperb  fi- 
ndis eo, quod  crkogalumMsr,ex  asesdBoriMli» 


TVS  XXXV. 

Tedlone  bafii  fic  fimite"  triangulo  jdlkA  ex  Mt 
normali,  it  Tedlone  bafit  fimiliier  etftdo,Tt  re* 
qoiritdef.  a.  b. 

£ X P E'N  S I o ir. 

Ve  Transfarmi^tiont  Corporum* 

D€  Transformatione  Corporamdodrfnacx 
didis  facili  eruitur , ctrai  enim  Cer- 
porOm  etiam  dinerfp  rpetiei  ^qaaKtatem  inuene* 
rtmas,  Oc  proportiones  a(fignsaerimus,ex  illis  ac- 
citui argumentatione  etiam  corporum  transfor- 
matio deriuat. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XIII. 

Dato  Parallilfpipedo^data  altitudinis 
U paraHeUpiptdum  confirme» 

Sit  dseom  aliquod  Parali  rJcpIpcdttm  sv»  entns 
bafis  Ai,&altirado>jr,daeaqaefit  linea qce- 
dim  OT  ereda  perpandicalarftcr  fiiper  aliqui 
planum,  d oporteat  circa  eam  parallclcpipcduin 
dato  ss  «quale  confiiruere. 

Piat  iuque,  tt  tltitnJo  Jo  ad*  afr/todloem  Nr  , 
ita  bafis  AI  ad aliud  rciliccc  ad  redasignl«fo  cx  m . 


Qnod  obtinebimulex  la  lib.d.f^oroH  fariai»* 
do  folicei.  xt  ad;H,lta  ad  y dtmde  iose* 
nlendoinrerNs.Arymedtim  propordonallBni 
dconfihuentfofoperramexprop.ay.  fb.ft  rt» 
dangulam  fimUe,fim  litetque  pofirdm.rt  redam 
galum  I A,  dloidaturqoe  in  qnarnor  redangoh  m 
qualia,  quotum  vnltbT fiat  RquxJe  TtdatigOliua 
tt,  duplitcturqoe  fingula  Ixrera  at  compiti 
redanguIumcH  , & erigantur  cv,  BipAt^llelc 
To,  firefitciatur  paralleiepipedum  cl  , Dico  fa- 
fifttm.snV,quoil  exporcebatur,dr  parallclcpipddoni 
CLVITc  arquqlc  parallele  pipedo  ta . 

probatur  exprop^io.  Tr.}4  p.i.  Nam  tlla  funt 
paralklcpipeda  «qualia,  quD  habeat  baii^t  altjcu« 
dtoibut  rccip^ce  proportionales  r fefi  ex  efie- 
dione  TO  alricudo  efi  ad  Nf  alcttddin£,yt  bafis  ai 
ad  bafim  cm  • Ergo  •paraUeltpi^da  erunt  c- 
qualia  • 

PROBL.  n.  PROP.  XIV. 

i>4/o  Paralltieptpedo  cuiitm  'aqualem 

conjhiuere . 

Sit  parallelepipedum  sh,  quod  conreqojtor  b^ 
fim  IS  quadratum  ( qubd  fi  talem  aoa  confe* 
quatur, fiat  bafis  quadrata  i^uahsipfi  st.  de  fuper 
eam  erigatur  pcraiieieplpcdum  «uuealcuoa  kh, 
quod  em  «quale  datoparallelepidcM  es  pro(>.4. 

Trad. 


DE  CORPORVM  COMPARATtONE. 


TnA*  94«  Huic  igltor  cooftitiieatlos  fic  cubas 
SK}ualist  locer  hoc  eft  A latus  balit<laci  ps> 
paraliclepipe<ii*  & alcicu Jinem  ia>  fcihcec  o dup 
medie  pro|>oruoaalet  reperUntur  it&  c ei  prop* 
|.crad.M.  8(  cx  B 6ac qua^rBtum • fuper  quod 
engatar  cdios  Ui«&  erit  cubus  «quiiif  ipfi  paraU 
lel^ipcdo  tu  • 


XT»C 


N 


Redifjacur  itaque  ex  d.  prop.  craft.if.  bafit  sf 
ad  eaodem  alcitudioem  xv  plaoi  7 v » ac  balit  ns , 
habebuorqj  barca  plane  eandem  propomooem,ac 
bales  iprarum  lioce  xy  ad  Hs  . Ideoq»  ex  7.1.f  .q; 
erit  ad  ih>  vt  xy  ad  fh  • locer  duas  itaqc  xy » dr  ph 
ioueoianturdue  medie  propornonales  K»driaS|5( 
fiat  fuper  M$  ex  propof. }.  crad.  14.  pare.  i« 
paraKcIcpipeduin  laN  limilp » limiruerque  poli- 
ium>  ac  parallelepipcdum  a » critq^  hoc  parallele- 
pipcdiim  equale  etiam  cubo  T • 


1^ob*n  propof.is.  p.l*Tr  quoniam  rubus 
eredus  ex  media  proximiori  ei » que  couftiniit 
bafim  paraMelepipedi  ,neft  sequatur  parallele- 
p|pedoipfi«*b*fi  quadrata  A»traltitadine  o. 

Quod  fi  forte  eueoiat  exhibitura  parallclcplpe- 
dum^cincre tres dimentlones  cooclnue propor. 
tlbnalet,  erh  cubus  ex  media  coqftitutux  equalit 

ipfi  paraIIelepipedocxprop.il-  trad.J4. 

PROBL.  III.  PROP.  XVI. 

ft  tnd4t4m  4lut4dtnem , vd  fuper 
iUt4m  bdjim  • 

Sic  in  pfpretifignra  datqs  cubus  lm,  8e  data  al- 
titudo HF, 8r oporteat  cleuare  (oliduuii  ^ue« 
fihim  In  alclittdio^fH , Duabus  HS.fir  10  Inuenia- 
tuf  tertia  proportionalis  to  fiat  rquale  latus 
TS»  8t  tT  tertia  cooftituac  aliud  lacus  bafis  t Fi  ele- 
ueeurqueia  alcUu^nem  datam  hfi  te  aflero  hoc 
psrallclepidum  cubo  lm  dTe  eqoale>quod  patet  ex 
propof  II.  Tra&.|4* 

V^od.fi  quis  relit  paralleteplpedum  rquale  da- 
to cuiao  fuper  datam  bafim  fabricarii  fit  bafis  exi- 
bita  Fii  qu(ifi  ooQcftparalleioframma  reuocettir 
«dequalc  parallelogrammQ : I>inde  fiat. vt  bafis 
VB  sd  bafim  lo  »lti  latus  1 0 ad  rH«  fr  confi  itoatur 
fuper  FI  parallelepipedum  equalit  aiticudinit  ipfi 
IM»  te  boc  erit  equale  cubo  dato  Pacet  quoolem 
fuocbafca  cfFedf  alcitudinlbua  reciproce  propor 
tiooales»  Vnde  cx  prop.10.crad.34.  erunt^qua- 
lluhceduo  folida.  Inueniecur  autem  bafis  Fisd 
bafim  L0>  st  lates  10  ed  fsii  fi  duabus  st  ,arl>i 
tertia  proportionalia  inueniatur,  deinde  fiat , vt 
Tt  td tertiam proportiooalf  repertam:  fic  10  ad 
fB ; tunc  enim  quia  eft  st  td  bafim  10 , st  t»  ad 
tertiam  proportionalem  repertam  exCor.prop.as . 
lib.d.  8r  Tt  ad  tertiam  proportionalem  repettab» 
cftvt  loadFH»  erit  etiam  ex  16.  lib. 3.  rtad  ba* 
fiffl  tOiVC  10  td*H  altitudo  ad  alntudlnem  • 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XVI. 

• Ddto  ptralleUpipeJo  Rmilt  pjrJItIepi- 
ftium  tffiare , fci  dqiude  alteri  dato , 

Sit  parallelepipedum  t»cni  fimiie  oporteat  fa- 
cere parallelepipedura  aliquodifed  zquale cu* 
bo  T,  fiat  quodeuraque  parallelepipedum  c zquale 
cubo^i  fcdaltitndimsrqualisparallejeplpedo  a| 
babebumque  parallelepipeda  eandem  proporcio- 
nemiqnambaiescxS.  uad.}4. 


Probarar.Nam  Parallelepipedum  mN  ad  Prsral- 
lelepipedum  a fibl  fimiie  habet  proportionem 
triplicati  laterum  Sm  ad  hf  homoiogorum  ex  p, 
crad.14.  UeoquecritrtxyadHf,  cuius  propor* 
eio  cR  triplicata  line^  sm  ad  Hr;  fiquidem  cfi  xy  ad 
ic. vt  X ad  SM|  & K id  SM|  vt  1 M ad  HF  . fed  vc  xy  ad 
Kf  » ita  eR  bafis  eiufdem  altitudinis  yv  adfH,8r 
Tt  vy  adFM.icaeRFi  adrH  cum  fint  «quales  vy, 
8t  f I ex  conRrud.  fed  vt  fi  ad  »H  bafes  , ita  pa. 
rallelepi pedum  c elufdcm  altitudinis  ad  parallele- 
leplpedom  a • Ergo  vc  %y  ad  uF.it i parallelcpipe- 
dora  c ad  paraitclepipedum  A . Ergo  c ad  a erit  ia 
triplicata  proportione  sm  ad  aF»ideR  vc  mn  paral- 
leplpedum  fimiie  ad  a:  Cum  itaque  eidem  piratlc- 
lepe^  A eandem  dicae  proporcionem  parallclepi- 
pedu  c,  & NM  parallelepipedum . Ergo  cx  p.hb.y. 
erunt  «qualia  • 8e  lamen  h n fimiie  ipfi  a fadutn 
eRi  dr  ideo  cubus  t Ipfi  c»  te  ideo  m m muenco  c- 
quabitur. 

COROLLARIVM. 

Hinc  poterit  quis  cflTotmare  oe  dum  parallele- 
Icpipedum,  fed  etiatn  pnfma,  pyramI  Jem 
iah>8r  conum»  drcylindrumjdr  ea  oraoia  corpo- 
ra» qu«  ad  eandem  clcuationcm  cX dicendis  extol- 
li pMont»  8r quorum  bafcs>ia  bafeS  «qualis  alti- 
cadiois  rcdilioeas  coouerti . 

PROBL.  V.  PROPOS.  XVir. 

Prifinati  Pardld  pipedum  con(frue~ 
rr,  vd  k contra  Prtfma  aquale  parallele^ 
pipedo  • Sic  pyramidem  paraltdepspedo 
aqualem , O'  vtajjlm  paralleleptpedutn 
pyramtdt  aquale  (iaiuereo 

HOc  faciliter  efficietur  ex  pr.i.Tr.S9.Fiae  pa- 
rallelogrammu  eiufdem  altirudinis»red  fu- 
per  dimidiam  lineam  bafim  criagnli»quod  priftoatl 
bafim  planam  fubRerniCthoc  «quale  ent  triangulo 
b4fis.|Quadere»fi  paralleJepfpedo  «Qualis  primiaci 
ahitodinis  hoc  parallciogrtmmu  pro  bsfi  fubRer- 
natur»  parallelepipedum  crie  «quale  ipfi  prifnuti 
Quod  fi  fiat  triangulu  gqoale  parallelogramo  ope- 
r^ndod  cdira»pri(ma  fuper  illud criangulueicdtu 
liabitur  parallelepipepo.  Fiat  deinde  Pyramis 
fuper  bafim  parallelcpipedi  fextupio  maiorem  ex 
pr0p.s7.Trad.sp.ft  erigatur  ad  eandem  eleuaiio* 
acra»ft  erit  pyramis  «qualis  parallclepipcdo  . 

Pppp  a Econ- 


I 


h 


6^6  TRACTA 

EcontrtTeraPrrtmliRsbsfisrextt  piri  afTu- 
tBKnr,  8r  Toper  illam  erigator  pKaIl«lcpipedum 
g()«andeinclctMe|onem«8rent  «qaalc  Pyramidi. 

Prob.pcrtl.  Nam  prifmteft  dimidium  partile* 
lepipedi  cquaha  tlcitadinU  collocad  roper  ean* 
dem  balim  ei  prop.s.Tr.}4.  ptf . quare  (i  fiat  pa- 
rallelepipedvoi  aliud  fuper  dimidiam  bafitn  » com 
parallclepiprda  «qoealca  fint,  vt  baPei  invicem 
cnc  dimidiam  paralleleplpedl  integvpbani . Qua- 
re tdm  ad  prifma  Oipcr  squatcm  bafim  • te  ad  pa* 
ralirlepipedum  fuper  dimidiam  bafim»  parallele* 
pipedam  fupereandem  bafim  integram  fe  habeat, 
vt  3 adt  eruot  pnrma,8r  parallel^ipedvm  aliud 
dimidifbafis  rqualia  ei  prop.g.  lib.T. 

patet  puoque  fecunda  paff  eodem  argumento  . 
Tertia»  Ar  quarta  para  patet»  ouia  Ppramii  cri- 
angularisbafiteft  tertia  pars  priunatis  ex  prop.tt. 
Tr.|4.p.i*  8e  ideo  (exta  parallelepipedi  duplu  phf 
matis  fuper  eandem  bafim  ereAi  ad  eandem  eleua« 
tioncm»fr  ideo  fi  fiat  parallelepipedum  cquealtuoi 
fuper  partem  fextam  bafis  prardiftat  hoc  paral* 
lelcpipedum  ad  illud  erir»vt  bafia  ad  bafem  nempe» 
vt^.ad  i.Vnde  adpyramidrro  cquealum  fuper cao) 
bafim  »Ar  ad  parallelepipedum  luper  fextam  partem 
bufiirquealram  eandem  habebit  proportionem  . 

Qgare  vquabuntur  ex  pr  p»  lib.  f.  PyramU 
eiufdemba  fis  »&  parallelepipedum  fuper  fextam 
partem  eredum  ad  eandem  eleuatiooem  • 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXyill 

Peifm^ti  cuicum^uc  ^qftdlem  cylindrum 
cmipituert , vtctjm  cyimdro  dqusU 
prtfmM  ponere  i Stcuti^^  pyrumuUm  co-’ 
rtOy  conum  ffyrmtdi  erigere  • 

Flat  bafi  prlfmatli  arqualU  elrcului»ex prop.t}. 

trad  jo.  Ar  fuper  hunc  ciKu.uintrigatur 
qualis elcDationiscjlindrD$»&h«c  cruiu  «qua- 
lia . 

Jta  quoque  fiet  ad  inueniendum  prifma  «qualC 
cylindro,  tfiicietur enim  triangulum  circulo 
quale  ex  pr.if.T r.50. 8e  l.T r.xp.Sr  fuper  hoc  Prif* 
roa  squalis  altitudinis  extollatur . 

Sic  quoque  Conus  Pyramidi  squalis  fabricabi- 
tur» &’ Pyram  s cono  confi  tuendo  fuper  squales 
bairs  squalis  ai.mudmiS  Pyiamidcmcooo»  velco% 
oum  Pyramidi . 

Hsc  jutem  omnia  oftcnduntiir  Coroli.  prop.}» 
p«t.Trad  34.  fi  autem  requiratur*  quod  Prifma» 
vel . yramis  fit  b^fisfimilis  alteri  datsba fi  t bse 
fient  cx  prop. 17.1.6.  redigendo  triangulum  pqva* 
le  circulo  In  figuram  dat^  figurs  fimilcm  • 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XIR. 

Pn/o  Cylindro  dtqualem  conum  confiituerty 
ir  vtcffjim  aequalem  cono  cylindrum 
exhti(re,  Stcue^O'  dato  Prifmati  4- 
qualem  Pyramidem  exnucre^t^  kcontrd 
duia  Pyiamtdi  Prtfma  aquale  erigere. 

CYIindri  b 'fis  triplicetur  ex  ip.  trad  jo.  8r 
fuper  cam  confiituatui  conus  ciufJem  ald* 
tudinis,  & < rit  conus cyl;ndro squalis. 

£ contri  bafis  dati  coni  io  treS  partes  diulds* 


TVS  XXXV. 

nircxprop.tp.  iria.p.&  terds  patri  fiat  chrcii* 
Ius  squalis»*  8e  exinde  fuoer  eam  ad  eaidcm  altito- 
dinemelcueturcyliiidrui»Aeertc  cyliodrut  daua 
cooio  squalis . 

Probatur  ex  pr.Y.  Tr.94>P‘*r  Nam  Cylindrus 
fe  habet  ad  conum  luper  eandem  bafim  ercdam,v« 
y.adi.  fed  etiam  Coniis  ad  eandem  altitudinem 
fupertriplicatam bafim eredui efiad  illfi  conum 
in  bafi  cylindri  fituni»sc  d*  rrgo  ex  prop.p* 
lib.5  funt  squales  cyllndrtts,&eonut{Cum  eidem 
cono  fito  io  fubtrlpla  bafi  conl»eadc  qus  cylindro 
delcruit, eandem  dicat  proportionem, qvam|. adi. 

Si  vero  agamur  de  prifmatc  pyramidi  squando 
Idem  ages  I Nam  tripheata  bafis  Prifmtfis  dabit 
pyramidem,  quf  in  eandem  altitudinem  crefta  erit 
srquahs  pnfmaiii  SicurAc  bafis  pyramidis  tertis* 
parte  fitum  pnfoia  altum,  vc  cR  pyramis»  ipiam 
pyramidemexsquabli  (bliditate. 

Katio  cfi  caJem  » quod  PyratAls  fit  tertia  pars 
priOnacis  in  eadem  bafi  fiucxprop.xx*Traft.|4.. 
p.r.  Vode valebUtdemargumentum.  , 

PROBL.  VUL  PROPOS.  XX. 

In  Cylindrum  dtum  fjrumdtm  ,&•  in 
r.midem  cylindrum  irtusfundere  Itd 
C'innm  exihiium  in  f rif md,  ptifmd 
in  conum  dtductre. 

I", Jit  PjrrimMi  iitt  «nilis  rbnni  cx  pr.  iS.  6. 

' ftcoaoiniiiiocyliaoiascquilii  conftraitar 
Uioteccil.  Vcl  J contri  fiitcyl  ndrut  xqiullx 
COO. . buicque  cono  inucnto  cquilii  pyiimli  • 
Nim  erit  ctiim  xqoilii  cvltodroi  vt  piiet.  Sic  co- 
DO  dito  xquitii  pynroii  hit  ex  prop.xS.h.8e  pyr... 
midi  inucouc  pnlatitcquilc  coaftroitnr  cx  pcop. 
lotcced. 

E coniri  luum  fiit  Pristi  dito  «quilit  py- 
rimU.  Sc  pyrimidi  inuenut  icquiUs  conus , 8c  co- 
rnu PiifauiizquiUscrU  ■ 

P R O B.  IX.  PROPOS.  XXI. 

Conum  irdnfmuidTC  in  ptrallclcpipcdumt 
ty  victj^  pdrdHelepiptdum  tu  conum. 
Item  rjtmirum  in  pardUtlepipedum,  Cf 
i controrii  pdrdlltUpiptdii  in  cylmitnm 
permuurt. 

COnns  InPyrinlo'eintr<nriiil»retexprapoC 
x8.  huius , & py timia  ctedi  in  parillet.pi. 
pedum  trinfcit  cx  prop.i^.  h.  ita  Pirillcicpipc- 
dum  io  Pynmidem  tranitomictur  cx  prop.ty  fa. 
.rPyrimliex  propof.  xS.h.  in  conum  trjnifun. 
datur, erit  effefina  Id,  quod  pitt  i.  ptopof.  po.- 
Rulit. 

Altera  verh  ptn  eodem  modo  in  opus  demxa- 
dibitur  • Si  nimqrc  cyliodro  dato  fiat  xquale 
prifma  ex  pr.  b.  x8.  & buicjptiiffiali  cqule  panL. 
lelcpipedum  ex  prop.xy.  b.  Aut  parallclepipcdo 
cqualc  prifou  ei  p b.  xy.St  pninuti  equilis  cy. 
iiodrus  u b.  aS.  pc,  iotsuum  coofcquumur . 


PROBL. 


DE  CORPORVM 

PROBL  X.  PROPOS.  XXII. 

Corpus  terultre  <f»oicumfst  in  Pyrtmiiem 
ttijusleitt  tradncne  , &•  vio^m  Pyro. 
midem  in  corfm  nliqnod  rtgnlore  iraof- 


OMsibai  itJiafibai  carperis  V.g.MceacM 
pent^onis  fiat  t^uadratum  c<fa^e  craQf- 
formaadopriAt  in  r<dangnlum  «iiquam  ex  ipfii 
cx  5 . prop.  Tr.s9.8r  ts.  ex  cts  Tniendopa^  hoc  rc- 
daogulam  ex  1 ».  peotagonis  canfiatnm  reducen- 
do ad  quadratum  cx  p.eiufdcai.Srdetnde  fuper  hic 
bafim  cxtruicurpjrramit  altitudiniaeiurdem»  ac 
normalis  a centro  tuper  quamlibet  dodecaedrt  pla« 
nam  bafim  dedu^sr/c.alcicudinif  xnlus  pfram)- 
dil»  in  quai  diuiditur  plan*s  i centro  dedudie 
corpus  dodecaedri . Eritque  hec  pyracnis  «qua- 
lis omnibus  pyramidibus  corpori»  doiecacdri 
in  renlrum  rerttre  fiao  terminantibus . 

Probitar  Ita  Pyramis  quadnJaccra  modoercAa 
ad  xaam  Pyramidemin  centro  ce.rminaAcem  do- 
decaedri cftivtbafis  quadrata  huius  ad  bafim  illius, 
cum  Got  eiufdem  altitudinis  ex  eifcfiionep  Idcfi  V( 
duodecim  pentagoni  dodecaedri*  quibus  «Qualif 
efi  bafis  quadrata  ad  vnum  pentagouum  ipfius . 

£c  cum  omues  Pyramides  dodecaedri  ad  voam 
Iprarumpitafintprcpotdeiurdem  tlcitudiaia»  n 
omnes  bafes  duodecim  ad  rnam  ipCarum ; Tequitur 
Tt  Pyramis  quadrilatera,  fr  Pyramides  omnes  do- 
decaedri ai  vuam  pyramidem  dicant  eandem  pro- 
portionem» quam  IX.  ad  I.  fcUicet  »quam  omnes 
bafcaad  xoami  Vade  ex  9*  lib.s.  erunt  arqualee 
omnes  pyrami  tes  dodecadrjpdr  pyramis  quadrila^ 
teri  modo  ercAa  * 

E cootra  rer6  data  p)tamidc  ita  fabricabitug 
corpus  regulare  aliquod  ei  9qoaic  • 


COMPARATIONE:  gsy 

Caedrfi»  cunis  latus  a . Primh  cx  r.part.prop.prpe. 
fKiaccubu  pquale>i^el  parallelepiprdumfqualc  al- 
teri dico  corpori  regulari  eius  fi>etiei,qu*  deffide* 
n»r*aempc  Tciaedro  ex  a.culus  latus  fit  A ; De- 
inde  coofiitusi  cubum*  vel  faciat  paralleiepipeda 
ex  c latere  fimilc  illi  parallelepipedo  a»  ?c  ofienC 
pr.6>h.  Pofieafaciat»TC  a ad  Ctita  1 ad  alied  p,  8r 
conftreat  Tetaedrum  ex  illa  liuea  inuenea  o» 
taoqoam  latete  facieudo  ex  lUa  quatuor  triangule 
•qualia»  8r  stquilacera  • 8r  fimul  valendo  1 flteric 
•quaJe  cubo»  vel  parallclepipedodato  c , 

prorl.  XI.  PROPOS.  xxni. 

Sfhgrd  cultum  de^uulem  ponere, ^ 

vlindrot»  cuius  akltudo  diameter  fpbyry^cQ- 

J Ius  bafis  circulus  maximus  io  fph^a  fit»  ha- 
bee  propoition^ed  flaram  ex  pr*?7.  Cor.i. 

T r*24.qai  y.ad  s.Ideo  fi  quis  hfic  cyiledru  in  rree 
paru»  fccct  planis  ad  axem  redis.  8r  ex  tribus  hu- 
ius panibus  duas  accipiat  { eruQC  due  partes 
(qodes  fphf  rp  folidirati;  C^ia  eidem  cyliudro  fui 
met  parti,  qup  efi  x.d  fphprp  habet  eandem  pto» 
portionem» quam  y.  ad  x.  Sic  quia  fphpra  quadrm 
pta^coni  eiurdemalticudinis,ac  ralii  l'phprp,8c 
eiufdem  ba^  tc  cfrcolus  maximus  io  fpb^ra»  rt 
pr.4y.C0r.  Tr*X4.p.x.  fi  ex  diametro  f.fh^rp  can- 
quam  radio  erigatur  conus  eiufdem  altitudinis»  ac 
radius  fphyry  erit  rqoaliv  fphyre  folifitaci . 

Si  ver6  huic  cylindro»vei  cono. aut  cubus  con- 
Ilicttstur  pquaJis»  vel  Parslieleplpedum»  aut  pyra- 
rois»aot  aliquod  corpus  ex  regularibus  . iam  illud 
quodeumque  corpus  fphery  pquabitur . 

^PROBL.  XII.  PROPOS.  XXIV. 

Annuto  folido  te^Hale  frtfma  tjHAdratdt 
hdfis  muemre . 


A 

B 


Sic  data  pyramlsi8retaa  latos  A>eui  fit  confirad- 
dum  nquale  dodecaedrum  . Fiai  qnodeunique 
dodecaedrumicuius  alicuhis  bafis  peneagonar  latuS 
fit  •»  tc  fiat  huic  dodecaedro  ex  e » ex  parte  prtmx 
prop.h.  «qualia  pyramis » 8r  huic  alia  zqnaJis  qui- 
dem» fcd  fimilia  pyramidi  A,  ex  Coroil.  prop  id« 
huiut»  cuiua  latus  c : Piat  autem » vt  a ad  c latere 
pyramidum»  fic  • latui  dodecaedri  ad  aliud  0 » te 
dodecaedrum  ex  latere  o fabriceturieritquedode- 
caedrum  fabricatum  fuper  bafim  o «quale  pyra- 
midi A . 

Probator»  Ita  efi  pyramis  ex  latere  A ad  Pyca- 
midem  es  latere  o» vt  dddccac dru  ex  latere  1 ad  do> 
decaedrnm  ex  latere  o cx  prop  14.  Tr.|4  Cor. 
fed  pyramis  cr  latere  A efi  «quaiii  dodcca^ro  ». 
Ergo  etiam  Pyramis  c erit  «qualia  dodecaedro  o 
cx  prop.i  x.lib.T.fi  ve*  6 quis  cupiat  datum  coi  pu« 
aliquod  ex  quinque  regularibus  «quale  • aut  cubo» 
aut  parallclelcpipcdo»  aut  culcumquc  alteri  figmn 
is  pyramidem  quadrilaceram  io  «qualem  > aut  cu- 
bum,aut  paraliclepipedum  translunderv  poterit. 

Ac  fi  quia  exoptet  cubo  cooftituere»vcI  paraile- 
leptpedo  «quale  corpus  regulate  V.  g.  Te« 


QVoiuam  eTprop,i9.Tr.y4.p.i.anfMilasroli. 

dus  quadratos  fqmi  paralleleptpedum»CQius 
alcitud  1 ^quetur  auQttli  foIi  JIaltlcudiui,  8r  bafis 
annulo  plano»  cui  inefti  Fiat  ex  prop.  18.  tr.yo. 
aqoulo  plano»  qui  pro bafiandulo  foli^fubficr- 
nicur circulua  pqualix»  Sr  huic  circulo  fquale  qua- 
dratum • vel  redanguium  ex  pr  ty.  tra^  yo.  fuper 
quod  erigatur  parallelepipedampqualti  altiiudinii 
Ir  ctic  fa&um  id»  quod  expofcluir  * 

Patet  autem  hec  operatio  ex  prop.19.  (ra^.y4« 
quouiara  hoc  paraileiepipedum»  vt  ibi  ofienJicur 
efi  (quale  annulo  fo|ido quadrato- 
Si  verd  fit  anouli»  rotundui»  fiat  cylindnfs»cu- 
ius  altitudo  fit  peripheria  per  centrum  foliditacis 
aunulitranlieiit»&bafis(ic  circulus  eius  fedid» 
& cylindrus  ifie  (quabttur  annglo  folido  rotfido » 
vt  confiat  ex  »0.  prop.  Trad.14.  Quodfiannuii 
fedio  noQ  fit  rotunda»  fed  polygona»  fiet  prifma» 
CUI  fnbdat  bafim  ilia  polygona  aauuli  fedlo ; led 
peripheria  pr(dtda  fic  altitudo  » tc  ifind  prifmt 
polygoooyquabitur»  ’ 


probl. 


nbafif  xiA  t4  baHm  MN^extarets 
^iftfltjcftconui  ADxadrtfidoumAbXM^fdedlp* 
toconoMDMi  n b«fi«  akx  «d  refidaum  anoulam 
mMxka  drmpta  bafi  mn  : fed  rt  akx  bafii  xd 
amKin  annalum  Ica  eft  eadem  btiit  AkXadTm 
babmei  7. 1 b.f.  npoce  ad  ar<)ualia:  Atn  akX 
bafitad  b^(im  tlh  ; ita  eft  coniti  aox  ob  eandea 
aJtiradinem  ex  pr.  7.crad.}4.p.s.  ex  ctfed*  ad  co* 
nomTrH:  Ergo  Conus  aox  ad  folidiutea  reTi* 
dnameuacuatam  adx  mm  » ad  conom  TfUL  di» 
cit  eandem  proportionem  bafis  akx  ad  tLh  $ fitie 
adannalum  akXNu.  Ergo  enmt  c^iuiU  coooa 
utlL  f 9e  folidicat  cana  xpan**« 


PROBL.  xm.  PROPOS.  XXV. 


* Cylindrum  conum » ve/  fyrumidm , Cr 
Prtfma  in  bufAus  dutis  collocare  • 


Sit  V.  g.  Cylindnu  if  « cnl  fatenda  ftc  bafia 
yqnalis  baH  0B>ita  tamen  xt  foliditacetdr  mole 
Idj  perfeuerettfiittTt  oa  bafiiyLD  baltn  td  Ec  ahi* 
tnde  DI  ad  aliud  t reperiendo  fcillcet  duabua  .oi» 
& iD  tertiam  proportionalem  Nferitqueex  ai.l.d* 
vt  oa  ad  ld  ba£ei  fic  01  ad  at . Poftea  fiatixc  oa  ad 


V»  fic  DT  adaliodtdr  reperietor  altltndo  th  . Fiat 
Itaque  Cyliodrut  fuper  bafim  oa  altitudinis  ST»8r 
«quabitur  cylindro  1 1:  ci^m  baCrs  effecerimus  al- 
ti»dinlbus  reciproci  proportionales  » dr  fit  on  » 
ideft  Tt  ad  LDCxeffeft.rt  Dtadi^.rndeex  pr.ia. 
prcc.crad.cquabotttur  IL»&IH  cylindri . £a» 
dem  ages  de  cono  Pyramidcift  prifmate>drparal- 
lelepipedo  quoque  • 


CtfoS  *•  Quod  fi  conus  fit  vacuat  rnatto,q«od 
idipleatur  i cono  elurdem  bifis.ek  miooHi  altitn* 
dinis  fiat , ve  altitudo  ov  ad  afrirndinem  01  • ita 
bafis  qa  ad  aliud*  8t  Inuen/atur  bafis  Tta  operail> 
do-eodf-m modo»  ac prop.  17. Ii  fitperqnam  redut 
conus  HLF^conftltuatar  eialdem  airitodrnis  1 «^>Br 
erit  #qujJis  Toliditati  coni  rvq^ablaro  cono 
Probatur  . Nam  vt  altitudo  vi  ad  01  • Ge  co- 
nos t>vq.adconQpoq  expr.it.Tr  iq.p.x.  Ideoo; 
coaiterread  • I vt  Vt  tota  ad  compartem  oV  , fic 
9V<^ totus  conus  ad  compartem  voVQ^refiduam 
abluo  cono  voq^.  Sed  vt  IV  ad  ov»  fic  vzq^  bafie 
adTiHbafim  8r  itacoouspVq^ad conii  TfH  s Er» 
go  avq^ad  conum tpb  aJ»&  refidnum  Povq,dlcec 
eandem  peoportionrrr^.  Quare  erunt  nqualci 
folidicas  FOVQi  fr  conus  tfHl. 

Cafus;.  Si  verb  detur  aliquis  eonuscuiaira» 
cuum»eono  tn  quo  eft»  fic  eciam  dilfimile  > fisaalq; 
minoris  bafis»  ^ minoris  altitudinis  illud  vuun 
tamquam  fi  effet  conus  redigatur  ad  eandem  bafim» 
vel  altitudinem  > vcdiocutmusprop.aff.fir  17»  b.fle 
poftea  perficiatur  opus»  vt  l.  vel  a . Cal*u . 

e^RGLLARlV  M . 


PROBL.  Xl\r.  ^OPOS.  XXVI. 


Pyramidem  > w/  Conum^  Cylindrum , C?* 
Prifma  in  ahitudmem  datam  cuehere» 


Qlt  Conos  CAi>&  oporteat  Io  altitudine  lAi  Utn 
extollcre»ita  quod  fic  conus  kdo  'squalis  cono 
CAi.  Fiat  vt  altitudo  lo  data  ad  altJcuclinem  oa  dati 
coni  cA*»fic  bafis  ac  ad 
bafim  EO.  Id  autem  exe» 
/\  yTv  ^ quetur  fi  fianoadOAific 

/ \ I Nk  ac  ad  aliud  T»8f  inter  c»i 

"30  "T  media  proponlo» 
^ nalis  ioueniatur  Ec.  ex 
qua  fiat  circulus»qni  ba- 
fis eft  coni.  Namexat.Cor.l.A.  erttci  circulus  ad 
c6  circulum»  vtcB  diameter  ad  tertiam  propor* 
cionaJem  T»  ideft  1 d ad  oa  ex  effed.  & idra  ex  pr. 
U<Tr.y4.  p.i.  erunt  cqualet  com  cab  > deoiO » 
cum  obtineant  bafes  alticodinibua  reciprocd  pro  - 
|k>rtionales » 8e  idem  dicas  de  pyramide»  cylia»‘ 
dro  t &r  prifinace  • 


Hlnccoafcicur  idem  effe*dicendam  de  Pyrt^ 
mide  > fi  aoc  vacuum  pyramidis  pyramide 
bafis  mmorii»  icdeiurdem  aicitudiniscapaxcxi» 
ftat)  aut  minoris  almudinifdk  etufdcm  bafis.  £c 
idem  dicendu  eft  etiam  de  paralleleptpedo.vel  cy» 
liodro  fi  vacuo  bafis  minoris.  & eiufdem  altitndi. 
nis  capax  dignoCcacor.  Siverb  vacuum  non  im*> 
pleat  totum  cylindrum»  vel  paralleJepipcdum  in 
duo  partiemus  in  vaenaram.Sr  tn  plenum»  St  poft. 
quam  reperimus  cyiindrum»  vel  parailcicpipcdum 
vacuato  zquale  ad  eandem  bafim  redigemus , 6e 
coniuogemut  cum  cylindro  > vel  paralleleptpcdo 
non  cxcanato. 


PROBL.  XV.  PROPOS.  XXVIL 


Conum  ^(fuaiem  foliditati  coni  mm 
euacuau  conllruere  • 


CAfns  I.  Sit  Conns  Adx  ; qnt  vacoos  fic  Incus 
caultateconi  etnCdem  altitudinis»  fed  mino- 
ris bjfis  capaci  mdn  ; oporteteque  cottftitoerc  co> 
numzqualetn  foliditati  aPxmn  . 

Fiat  circulus  tbl  aequalis  annulo  akxmn  ex  pr. 
tS.  trad  30.  tc  fuper  illum  erigacur  conus  (qua- 
lis altitudiuiat  ac  conus  adx  (Et  affero  buncccK 
nu  TfH  foliditati concauatz  coni  adI  effe  (qual£. 
Piob.  ita  eft  conui  adx  ad  conum  MDM|fiadcffct{ 


PROBL. 


1 


DE  CORPORVM  COMPARATIONE. 


■ PROBL.  XIII.  PROPOS.  XXVIII. 

* Ddtt  (Mo  vacuo  capace  ftmiUs  coni-, 
conum  ajHalem  iniicnire, 

^ O It  conus  Atc  • cuius  vaounai  fit  cap»  coni 
^ «quaJis  cono  ipe»  qui  eft  fimilis  cono  exbi» 
bicoAK.  £t  oporteat  zqiulem  conum  dus  foli- 
diuii  inucnire  . Keperiamur  duabus  pi  » cb  dux 
proportionales  in  continua  proportione  tertia» 
Brqnarta»  & hxcquaruGc  oh;  dfctqite.cooaS 
p £ I • fi  efTct  fotidui  ad  conum  c a b » fi  cflet 
folidus  totus»  Tt  P^t  ad  OH»  rciiicrc  in  trlpH* 
ctu  ratione  diametrorum»  eo  quod  VBCuum»  At 
fblidum  pooantur  coni  fimtlet  • tt  es  propof. 
9,Trad.|4*  confiat . AuCetatu^  i r ab  o h U> 
0CA<«  Ar  iit  rcfiduum  Aserit  dmldeMdotn 
^ BAC  fublato  ipfo  psi».  cono»  feiricet  cafPBi 
loliditatem»  n pi  adoH  Cublata  ipfa  Pi  »fci- 
Ucet  qH  , Inter  igifif  *P»  9c  %u  d»«  medi* 
proporupnatcB  interponantur»  tta  vt  I*t  »t»  k» 
At  fiat  quMuor  coatinnd  proportionalem  ex 
f fiatque  conus  ex  diametro  t immedia* 

(ipoftPi  fxnulls  coooCAB. 


Cafus  1.  Ac  fi  (it  coni  aacuom  Tio  eiafdem 
aUicudioist &bafis  minoris  in  cylindro  baid, fiat 
bafisi|puaIjsannulo  pix/T  sna  cum  duobus  ter* 
tljs  circuli  IT»  At  fit  MU»  Ar  Aiperearo  erigatur  cy- 
lindnu  ni  ciurdem  altitudinis»  ac  t v » Ardico  im 
cylindrum  squalem  efle  loliditati  cyliodri  ia 
ablato  cono  lOT. 


Igitur  ex  propoC  9.  trafi.24.  IPB  conus  erit 
ad  conumT»vt^iad  Hq.tfed  nt?ad  HQ>ficeft 
iPg  conus  Taetras  adcAt  pbi  foliditatem  r^duam» 
Ttofiendi.  Ergohuic  refiduo  CABPEI » 8c  cono 
T»  idem  conus  PBI  dicit  earrdem  proportionem  PI 
adofi»  fdlicet  criplicaum  Pi  ad  r diametrorum» 
ergo  erunt  ex  propof.p»  lib.y.  «qualia  cab  tPB 
(oltditas»Ar  conus  T. 

• COROLLARIVM  . 

IDcm  dicendam  eft  de  pyramide  excauau»fi  ra* 
cuum  eins  fimiHs  pyramidis  fit  capaxtfr  eodem 
■kxlo  eius  folidicati  pyramis  «qoalis  inueoietur. 

PROBL.  XIV.  PROPOS.  XXIX.  ^ 

• Cylindrum  vacuatum  cono , cui  cylindro 
dijualisjit,  tepertre . 

CAfuS  primiu  ■ Si  conus  .co  fic  ciurdeni  ba- 
fit  .ftcqaifii  altlnidinu  cyliildri  fa.  Flat 
cltciilua  ex  prapof.19.  Ttad.jo  qui  Iit  tz  du. 
terti,  partea  circuli  'c  j qui  bafia  eft  coni,  vcl  cy  - 
lindri.  Dc  fuper  hanc  erigatur  cylindrus  z »,  6r  erit 
.qualis  foliditati  cylindri  ablato  pridiSo  cono . 
Patet.  Kam eft cooua cop  tertia  para  cylindri , 
T.dc  reliquum  erit  -f  cyliodri ; Quare  Ii  erigatur 
{uper barim,  qu.  f fit  bafiacp,  cylindrus  ZFz- 
qoalit  alDtadinia  altitudlai  ca  erit,  vt  cv  bafia  ad 
bafis  ddo  uientea  xP , ita  cyiUdrut  aP  ad  cylin- 
drum z>  f.pcr  tam  ereSum.  Vnde  erit  v cy- 
lindri AP.kfttdeoaqiulia  foliditati  AF  raciu- 

t{  conocoP. 


Probatur . lam  Ii  fiat  cylindrus  ex  bali  zquali. 
doabus  vfrtijs  it  , balis , 8:  cleuecur  ad  altitu- 
dinem IF  erit  .qualia  foliditati  coni  sT  ablato 
cono  lOrl  Item  fi  fiat  bafisKiualiaannuloinxiT 
8t  fnpcr  eam  eleuttur  cylindrus  .qualia  altitudi- 
nia, « OA  .qnabltur  ipfi  cylindro  .a  ablato  cy- 
lindro TF  ex  Coroll.  propof.  X7.  huius.  Ergo  ex 
propof.  jp.  Traa.17,  Si  componantur  iftlduo 
cylindri  erit  totum  ea  ad  duos  cylindros  .- 
qnantei  fuum  folldum  demuto  cono  t or , vt  ad 
IN  cylindrum,  qui  ambos  fimul  ampleriitur.qun- 
re  cylindrus  sN  pradirio  foli A .quabitur  . 

Procafu  }.  Confideretur  fig.  prop-ay.  par.r. 
Traa.)4.  In  qua  ptobauimus  f.  ulhim  pyramidlt 

■ A .quati  parxllclepipcdoex  bafi  ys  ad  eleuacio- 
n.  HT.  fit  trienti  parallclcpipedl  ex  bafi  im  ad  ele- 
uatloaem  eandem  cueao  • idcoque  ad  adequan- 
dnm  patalleleplpedum  cx  bafi  ic  tota  in  eandem 
altitudinem  cleuatum  deficient  duo  parallclcpipe- 
da  ex  bafibua  n y,  «t  y o , «t  duo  eX  Fo  ,«r  y bafibus, 

& duo  trientea  ex  »M  bafi  parallelcpipcdl  ad  ean- 
dem elcuationem  extruai.  Bafia  ver6  Po,  y,  fie 
IH  .quaiea  funt,  ficut  «t  complementa  ny , fit  yo 
.qualia . Quare  fi  cflet  frollum  triangulare  de- 
dudum  ex  ptifmatc  normalium  laterum  fuper 
ic  dimidiam  bafim  i diagonali  bipartitura  eteao 
xd  eandem  elcuationem  . clfet  rcfiduum  eius  di- 
midium vnicum  parallelcpipejum  ex  sy»  vcl  yo. 
fie  vnicumparallelcpipedum  BMa  fir  iriena  ciufdera 
nempe  dimidium  fupradifti  refidui  . Eli  autem 
exptop.13.Ttaa.j4.  p.x.talefruflum  coni  tifc 
equale  pyramidis  ftolloKuiua  baGi  ioterior  fquet 
peripheriam,»:  femidiametru  infetimis  bafia  cool 
filis  lateribus. quibus  fepitur»  Ar  bafis  eiufdem  fu* 
pertor  drculi  fapcrtorls  frufii  coni  ?quet  ite  fuis 
lateribus  peripheriam.Sc  fcmldameirum . Ae  ej: 
Itadrus  bdKbc  fquabit  ex  Cor.  prop.lj.  Tra&  J4. 
par.x^prifaiapque  elcuaturn»  cuius  bafis  triangu* 
laris  a peripberip»  femidiame croqj  lateribus  pqus* 
Iibtts(Upetur«xCor.pf.J.Tr.34p**» 

Siquidem  ex  propof.3.traet|o,l«c  balis  trtan- 
gnlariS  ex  laule  .quante  petipheriam , fis  alio 
quante  femidlametrnm  circulo  eorudem  periphe- 
ri«,Ss  diametri  iquatur : Etgo  rcfiduum  I 
.quabic  parallelepipcdum.cuiua  balis  ex  1 **  "™“ 
differenti*  diametrorum *qnali lateto , *e 
quali  peripheri.exTi  conllet.fie  parallelepipedo 
cx  bafi  femiJifferentia  id  diametrorum,  «c  fcmi- 
differentia  petiphetiatum  conllltuto,  *r  •sienri 
hnius  ipfiua  patallelepipedi,  qu*  omnia  parallela 
pipeda  xd  eandem  clcuacionem  extollantur 


4f7o  TRACTAT 

CBifnN7hi6g.mp.t5«Trid.|4.  parco,  ex  !a- 
tere  minorii  & lemidt0iefentia  aUeriai  mlsorta  i 
maiori  hom6Jogocooftiuicor,  & iMcxTemldiffc- 
remijs  bomologonim  lacemm : Ideoque  n mioo» 
rlpertpheriearqoaUs  ponacar  pro  laceie»aliuderic 
latiit  lemid^erentia  inter  diametros  minorem 
8r  maiorem : at  ii  fernidiameter  minor  ponatar 
pro  Jacere»  aliud  erit  latus  lemldiiFIrrentja  peri- 
pheriarum  i cum  ixc  duo  rcdaaguJa  ^queocur  . 
£ceniA  • cum  Iit  pcripberla  ad  peripheriam } ec 
diameter  ad  diametrum » & er  radtui  ad  radiutx 
41.  l>b.d.  erit  d'm:d<ndo  peripiieria  minor  ad  dirFc- 
rcDcia  fui  a roaiorl»vt  djameter  minor  ad  di^crfiia 
faam  i maiori  »&  ideo  ad  earum  dimidiam»  qua* 
re  redan^ulum  ex  medija  aequabitur  redaogulo 
ex  extremii  ex  prop.  1 8.lib.6«  Si  eq*o  fiat  redao- 
gulum*  cuius  enum  latas  rquee  peripheriam  mi* 
norem  ex  Tl  aliud  femidiffercotiam  diametrorum» 
vel  ex  dimidia  diametro  minori  it»&  femidilTerf- 
tlapesipherfarDm»Sr  baic  addatur cx  pr.x8.Trac. 
2p.redangalum  cx  remidiffcrteijs  diametrorum» 
& peripheriarum » & bule  iterum  addatur  triens 
huius  ipHos  redaogoli»  & fuper  hoc  redangulum 
psraiklepipedum  erigatur ; erit  arquale/ollditaci 
cylindri  tore»  coni  fruftumrivcam* 
bicotiSfCui  paralleleplpedo cylindrus  pquaiit(n 
poteft  fieri  exprop.a8.b.  ^ «quabitur  Tolidit^ 
prndidx  toc  tep  . 

PROBL.  XV.  PROPOS.  XXX. 

* Solrdttdti  fittlh  com  <ylindro  vdCMU 
Conum  /equdlm  ponere» 

Sit  frudum  coni  (npitc.fig.Tfi^, quod  Intel* 
ligatur  vaeuatum'tonoTixH»&  fit  reperien* 
dus  conus  «qualis  foliditatl  px^  IHC.  Quoniam 
propof.i).  Trad.14.  p a.  (vi  in  illa  fig.  intueri 
licet ) frudum  com  JtATozquac  frudum  pyramt* 
dis  BLk  NCM,  & boc  frudum  ex  Cor.  prop  xy.  p.i. 
ed  dhnld  um  frudi  pyramidis  bafis  quadratptquocP- 
ex  contextu  eius  propof,  zquatur  parallelepipedo 
I 


i bad  eleusto  ex  minoribus  badc  AiperioHs  lateri' ' 
bus»8r  dyc^us  parallclepipedis»  ex  minor!  latere» 
Be  remidi6Ferentia  alterius  minoris  ab  homologo 
fib)  Iftere  maiori » 8e  infuper  parallelepipedo  cx 
femidiiferenti)s  homolngorum  laterum  l^afii  fu* 
preme » &r  infime  , 81  eius  trienti  omnia  «qualis 
clcuaiionis  HI . ideoirudum  pyramidis  in  hac 
fig.  quod  cqttet  frudum  conicum  ri^c  «quabl* 
tur  horum  dimidio  nempe  prlfinari  i baficx  Txi 
peripheria»  & 10  radio»  qa<^  «quat  ex  Cor.prop. 

TradJ4.par.x.«quealtom  cylindrum  ob  ba* 
fimTKi  ex  y.Tra^.^  «qualeo»paralletepi|^doqi' 
vnicoex  radio  >&  ^fflidifTerentu  peripheriarum 
minoris  i maiori»  8r  parallcplpcdo  dinildio  ei  fc* 
midirferentijt  diametrorum»  8r|  pcrlpberlaru  mU 
Dorum  i maionbus » & ioruper  dimidio  trienti 
eiufdem,  qu«  duo  faciunt  quatuor  fextantes  di* 
Ai  pacalleleplpcdi  ex  femiditfcrcntijs Subdudo 
itaque  prirmacc  «quante  cyllodruoixt  ex  peri* 
pheriaTxi  »&  radio  01  bafi  Inixo  remanebunt 
prvdida  paralJeleptpcda » nempe  cx  radio  Oi  » 
tc  remidifferentia  peripheriarum  bafi  eleuata  » 8c 
quatuor  fextaouim  paralielepipedi  ex  bafi  ex  femi* 


V S XXXV./ 

dMferencijs  diamctromin » 8e  peripheriarum  con* 
furgemii  . Igitur  fi  bafis  coo^cuacor  cx  Ol  ya- 
dio  » 8f  remidiifercmia  peripheriarum  » & ei 
addantur  quatuor  fextantes  bafia  ex  fcmlditfe* 
renctjs  prndiAis  diamccrorom  71 1 & ro  » 8r  peri* 
phericex  Tiab exd  »&fuperipfam  loaltltudiof 
DC  eleuetor  parallelepipedum : hoc  erlc  {quale  f<^ 
liditati  r Tx  »Tc  frudi  coni  "* isc  vacuati  cylindro 
Tixa.  Hoc  vero  paraileiepipedum  conus  fiat»- 
cx  pr.3o.b.  Bc  verificabiiur  afiumptum. 

PROBL.  XVI  PROPOS.  XXXL 

Sefforem,  O*  ^orilontm  fph^erM  incotmm 
jejuaUm  commutare, 

OVonfam  fedor  fph«r«  abeo  folidut  {quat 
conum.cuius  altitudo  fit  radiui  bd»  8r  obet* 
neat  pro  bafia  radloTu^nfitm  ab  cx  Cor.i.pr.4f. 

Tr.jq.  fi  fiat  circnlus  radio  ab» 
Be  fuper  Illum  extoHstor  conttt 


^habens  pro  altitudine  radifi  fphp* 
r£  DB  : hic  conus  «quabit  foMf* 
tate  fphprg  fcAoris  BBAO.SI  vtrb 
fiat  conus»cuius  bafis  ca  r^io  ducacur»fl^  alcimdq 
• fit  CD  refidoa  radi/  db  fph{r«  ablata  fagitia  portio* 
nlsfphzrx  sc  ,qui  fic  ead,8t  hic  conus  oAEanfe* 
racur  ab  illo»  qui  «quet  fcAorem  fpbxrp»  reliqua 
erit  foliditas»  qu«  redada  in  conum  {quabit  (bli* 
diuiem  portionis  Ipherp  esac  • 

PROBt.  XVll.  PROPOS»  jaii.. 

SfhitroiJi  conunutquJim  txhikcre . 

HOc  ficilitcr  fit  ficieodo  cotiiun , i]iii  h>bc* 
^ro  radio  asero  alterum » alterum  proalcl* 
radioe.  Vel  curacxpr.s6.Tr.^.odendcrimuafe- 
mlpheroidem  HTe  duplum  coni  iofcripUiCpiusba* 
fis  circulus  ducitur  ex  fcoiiaxc  tamquam  radio» 8e 
alium  fem  axem  habeat  pn>  altiradioc;fic  confida- 
mus conum  duplum  faciendo  eius  duplam  bafim 
fquodfitifi  inter  totum  axem»& dimidium  meJs 
proportionalis  inueniatur»8e  adhibeatur  fio  nSo 
ex  prop.19.trad.s9.)  Be  eandem  alyitudinem  alte- 
rius femiaxis  conferoaodo»  erit  duplum  bulus»A 
ideo  aequabit  hemirphcroidem»fi  verb  duos  conos 
fimilesio  Rhombu  folidu  c6pooamusivc  efi  achd 
io  illapr.lB.  Tr.prxc.  p.i.  Huic  Rhoro^  ent  «• 
qualis  Ille  conuSiqnl  h^eat  eandem  conorum  c5* 
pofirorum  eleuationem(&  bafiro  eandem  ex  eadem 
prop.vt  efi  ibi  can:  Quare  conus  habens  cotfi  al- 
terum axem  pro  radio  tom  huius»tum  alterius  ce* 
oorum  compofitorum  «quantium^uo  hemifphx* 
roides*&bafimpr{dldacrit  eq^U  RhomlM  es 
duobus  fifdd  conis  confiato»&  ideo  toti  fpb{roidi. 

PROBE.  XVUI.  PROPOS  XXXIXI.' 

Frupofpharoidts  t w/  fph4T4  aqtuiem 
conum  exhtbere, 

F Rufium  fphproidis,  vel  fphfitd«x*  **«»' *• 
fe  concludit  centrum » eel  temilnai  Io  cen- 
trum*' vel  efi  cotum  extra  ceotmin«8t  vt  de  fiogu* 
lis  doceamus  modum  ea  reducendi  io  conos  {qua- 
les . $itprtmodatumfcgmefKumABC>qnodom* 
iiiob  fit  extra  centrum  • Quoniam  cx  propor.]8. 
fruftuffl  fphxroidis  ABC  «quat  cylindrum  fUHr. 
dedudo  frufio  cooi  htlo  > fi  fiat  ex  pr09*  hutuA 
.firofio 
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DE  CORPORVM 

Crnfto  cylindri  BTHLcr,  vt  in  fig.  prj8.  Tr.y4. 
p.s.  cmuncDtitpriroia  ^uaie  habebimus  incenu. 

Sit  deinde  da»  fcdio  fphxroidii » vel  fph*r*, 
caius  ponio  terminet  in  centrum  , vt  acdq^  quia 
h«C  ei  prop.y8.Trad.y4,*quatur  cylindro  NovQ, 
deduda  portione  conii  feu  conoltt»  Iwt  huic 
cylindro  ezpar.i.  prop.iy.h.  Conus  *qualia>foli» 
dtcati  eicauar*dedufto  cono  lt*,®.'  obiincbimoi 
ioccmam . 

Quodlt  fit  regmentum  1 quod  cenctu  compre- 
liendaCi  vt  caiz  *'iere  eo  tamquam  fidu^eflent» 
qux  ecrminarcoc  io  centrum  . nimirum  & 

OZQ^i  & in  dooa  conoa  transrormcntur»qo«  de- 
inde in  vnuntpdterunccoogiobariicx  doc.prop.i)* 
Tra&.)4*p.a*vcl  cs  dicendis . 

PROBL.  XIX.  PROPOS.  3{XXIV. 

ffypfrMicum  conotdem  in  conum  aquatcm 
, tra^sformare  data  diametro^  O' 

tranfuetU . 

OVoniam  exprop.jo.irad.}4Hyp«fbolicum 

conoides  ad  conum  infcriptum  eam  confe- 
ajuatur  proponionemi  quam  diametercam  diame- 
tro tranfucrfai  dr  huius  dimidio»  nempe  in  illa 
fig.  Ai  diameter  cum  AD  tranfuerfi  >&•*  ad  tranU 
nsrff  dhpidiOiquod  cR  pyad  diametrUtdrtrjnfuer* 
Tam  DB  . Ideo  fi  dor  medie  proportionales  iacian- 
cur  inter  bp  diametrum  tranTacrfam»  Sr  eius  dimi* 
dium»vc  vnam  lineam  iFidr  inter  de  diametrum. 
Conus  fimilit  cono  sac  cx  minori»  8r  viciniori 
Ipfi  osetedus  erit  ad  conucaiivt  ip  ad  de  » quia 
ficoti  f c ad  OE  habet  proportione  triplicata  eius» 
qu^eft  inuentf  linee  proximiori  ipfi  di  adiptaoE; 
Sic  quoque  conus  fimilisi  fimiliterque  poficus*  vt 
• AC  Caper  illam  ercdui  proximiorem  ipfi  Di  di- 
cit proponionera  triplicaram  ex  Cor.prop.  14« 
Trad  y4  Vnde  eidem  tono  iac  dicet  eandem 
proportionem,  qoam  spid  08|  nempe  quam  Hy« 
per^licum  conoides  ad  conum  ioferipeum»  vnde 
erunt  xquaiia  ex  $1.  lib.T* 

Idem  quoque  obtincbtmusffi  Bat  prlCma  (iptani 
anoulum  ro!idnm»quod  enafcicur  ablato  cylindro 
eiardem  alcitudiait , ac  conoides  hypetbolicum,^ 
coito  afymptotko  ipfius  coaoidis»vt  prop.yy.Tr. 
14.  collegimus . 

PROBL.  XX.  PROPOS.  XXXV\ 

Conoiii  B4raiolico  conum  ut^uoUm 
txhihert . 

Sit  conaS ia  fig.  prop.;4.  Tria,}4.p.2.  mc. 

bififijuc  circulus  acci  prop.  Ip.  Tri&.  jo. 
fiat  nuior  addita  ci  fui  ipfius  medietatei  ita  vt  cir- 
culus iQueocus  Ce  habeat  ad  bafim  coni  »ac>  vt  y. 
ad  s.&'  fuper  hunc  circulum  erigatur  conus  eiul* 
dem  Atitadinis»ac  bac  parabolico  eoooidi  iurcri- 
tu$i  eritque  rqualis  ifte  conus  conoidi . 

Proaatur . Quia  conus  inuentus  ad, conum  in- 
fcriptum obtinet  eam  proportionem » quam  bafii 
lUi  fublUau  ad  bafim  coni  bac  infcrtpti : fed  hec 
c(l  felqutaltera  ea  fcilicet  proportione  gaudet*  qud 
habet  conoides  paraboiieum  cono  fibi  inicripeo  s 
Ergo  ctdem  cono  inferipto  eandem  propomonem 
dicunt  conus  inuentus»  conoides  paraboiieum . 
ex  p.lib.5.  Quaderu  erunt  r qualia  • 


comparatione;  «71 

* Hoc  quoq;  opert  demadabltur  fadendo  conum 
prifioacicum  eiufdem  bafis»  te  altitudinis  buue 
enim  conum  parabolico  corpori  asquari  ofteodi* 
muspropji.  trad.y4. 

COROLLA  RIVM. 

PORea  verb  quod  hcc  corpora  in  conum  traof- 
lata  funt » poterunt  in  quolibet  aliud  craofi» 
fundi,  fi  iuxcaprxhabita  conus  Ipfe  cui  squatur, 
trao/mutetur  in  aliam quamcumque  folidam  figu- 
ram. 

PROBL.  XXL  PROPOS,  XXXVr. 
*Sphieram  quadrtformm,<^  corpora  qu^ex 
ea  nafcuntur  in  corpora  aqualia 
transfundere . 

SPhzrx  quadriformi  corpus  rquale  erit  doplfi 
aH  p s parallelcpipedum  circumferiptum 
ipfius  Hemirphcrlo  orcDS  : fed  cui  demptum 
fuerit  triens  ipfius, nepe  gemina  Pyramis  slaHi» 
qux  vt  ibi  oftenditureft  triens  aHps  parallelcpi- 
pediidr  ideo  geminata  erit  triens  ipfius  dupli:  Hoc 
• autem  parallelcpipedum  debet  habere  eandem 
quadratam  bafim  »fc  eandem  altitudinem  totius 
rphsrarquadriformis»  velit  duplum  bmss  paralie» 
leptpedi  ex  pr<ip.io.p.i.Trafi.J4  Qi^aie  fi  fhtba- 
fis»quf  obtineat  duo  trientes  bafis  fphaerx  quadri- 
harmis  exhibitx.Sf  fuper  hanc  eleuetur  parallele» 
pipedumdttpU altitudinis  10:  hoc  erit  ad  paralle- 
lepipedufi  FS  bafi  fitum  in  duplam  altitudinem  10 
ve  a.  ad  y.  Sed  etiam  duplum  paraileJepipcdum 
bsfH  vacuatum  tamen  dupla  pyramide  bahLi  cft 
«quale  fphf  roidi  quadriformi  efi  ad  idem  duplum 
Integrum»  vt  j.  ady.  Ergoxquantur  cx^.Iib.y.Se 
Ideo  Iphxra  quadnformia  «qums  pacali cjcpjpcdo 
duplum  s**F$  vacuum  dupla  pyramide  aslHi  paral» 
lelepipedo»  CUIUS  bafis  ipfius  abbl  duo  ctiencet 
Se  caaem  eleuatlo  fit.cquabbur . 

Inuolucio  vero  lph*r*  quadriformis  inucniei^ 
tur  pyramis  «qualis  . 

Si  fiat  fuper  AIHL  pyramis  dupU  altitudinis, 
quam  fit  Ol  . Namficuc 
AtLut  pyramis  «quacre- 
mi  tniiolucrum  fph^rx  ; 
fi  fit  pyramis  duplj  ab 
tituilnis»  & eiufiem  ba- 
fis, fc.  dupla  pyramidis 
ABLUI  vquabic  totum  in- 
uolucrum  cx  pr.y1.tr.y4. 

Viiguix  cylinJfic«  «- 
qnilis  pyramis  iuuenietur, 
fi  fijf  pyram'!  fuper  ba- 

(im  ei^s  quater  maiorem , 

quamfic  triangulum»  in  quo  inexifUc  Vngula, 
8c  eiufdem  alcitud'nis  , ac  eius  fem>dum:ter, 
vt  confiat  ex  prop.49.  Trad.  H*  dimt<liu  enim  ba* 
firfphzrc  qaadriforcnis,  cums  efi  odaua  pars,  efi 
qaater  maius,  quam  triangulum»  cui  inexifiic  vn? 
gola»  quod  efio&aua  pars  bafis  eiufdem  fpbarrz: 


Ideoque 


6yt 


Ideoque  dato  cylindro  iiAci;  Ci  ex  bafi  apoi  eina 
fediont  erigatur  pyramis  ACtoi  eric  rcyoaiU  rn* 
goif  OBCE } fiquidem  ba(is  apoi  eft  quadrupli  tri* 
aeguli  BHc»  cui  tnlinit  vngotit  & Altitudo  cft  bh 
diametri  bd  vngulf  dimidium  • 

Lunulf*  ?erb  pyramis  «qualis  louenietur  : Si 
liat  prsfauKMOpt  cuius  bafis  NMO  cqoet  circU' 
Ium  AOS& ; Sc.rc  prop.}-  T rad.p  Nm  latus  bafis 
triangularis  fit  eh  Icmidiameter»  & mO  «quec 
peripberiam  adis  t Altitudo  rerbu' fit  eadem» 
ac  OBcylindrit  Inhoc  verb prlfinate (ic  mq  dia- 
metri duo  trientes,  es  quo  fiat  paralielogramrnum 
MQLs  xquale  duobus  trientibus  plani  fedi  per 
axem  ABci  cylindri»  8r  fuper  ipfnm  erigatur  prif* 
ma ^'m qRs r I quod  erit  «quale pyramidi  aseci  « • 
qoanti  rnguiam  . Namque  erit  elafdem  al> 
tlcudinis  eH:  vnde  febabebit  ad  prifina  assom  » 
vci. ad),  fcilicetre  bifis  re^angulum  mqks  ad 
bafim  ASCI  cx  propoT.l).  Traft.jq.p.i  fed  etiam 
pyramis  aseGi  eft  ad  idem  prifma  a*»cMi  vt  B.  ad 
y.cum  fit  (uperbifim quadrangulam  ex  prop.ss. 
Ergo^quabutorex  9 1^.5*  : Fiat  rurius  prifma 
xqNPszeiufilcm  bafis  zc^.vt  efi  Ms,Sr  eiufdem  alti- 
tudinis equabit  duas  pyramides  aebci.&  ideo  duas 
uogttJas  PSAi,  8e  edic.  Quare  refiduum  enc dua- 
bus Lunulis  aquale  ccEniF.  DIuidatur  itaque 
parallclogrammn  xk  medlure»8r  fiat  prifma lOkp» 
8t  erit  «quale  vnic^lunuIpieEaGp» 

} 


TRACTATVS  XXXV. 

Hinc  quoque » 8e  fornicis  cruciformis  tmcb 
quantitatem  coorequemor  dc  qnoprop.  Cor» 
i.Trad.jq-iocutus 
V „ fum  { Conftat  enim 

boc  corpus  ex  qua- 


lunulam  concinfte  mluita  (poterit  enim  defcrl- 
bi  : fiquidem  bafis  habet  latus  ^».»idera  qnod 
latus  IH  radio equale»8CyK  minori  latere» quam 
UA»&  altitudocademP4.qu«  prifmatis^L; ) Sit 
verb  prifma  inCrriptum  luniitf  aquale  aetolm 
remanebit  rel>qt«im  prifma  HFioLM(qua)e  inuo- 
lucrolunul(.  Quodpatcc»abfiulimuteaim  cor- 
pus f quale  lunul)  : ipiuroque  totum  prifina  pquat 
iuuuLm  t 9c  inuolucmm  • Ergo  abiato  corpore 
f otaLm  pquali  Innulf.  foliim  ipli  inuolucro  re^ 
ntantt  corpus»  fr  prifma  (quale  ur  1 olm  • 


Inuolucro  vngul;  pyramis  (qualis  erit . Si  fiat 
pyramis  fuper  quartam  partem  PiTM  bafis  fpfae* 
requadriformis  in  altitudinem  ci»  vt  conftat  eX 
prop.^l.  Cor.l.  Trad.)4.p.2.  qu( quarta  pars  eft 
fcmiredangulu  ahVI  perax^ adu  asio  cylindri. 

Ac  ver6»fi  quis  cupiat  prifma  pquale  inuolucro 
Lunul(>itiransformec  fig.i.N^yoprirmatiscqua- 
Jis  luDule  bafim  ypx  obliquam  in  redangulum» 
cuius  latus  fit  radius  RP»fir  yx  aliud  Jatus»  8e  fuper 
hoc  eicuee  prifma  ad  altitudinem  Pn  : Quod  ex 
I).  rrad  )4  part  1.  (quabitur  prifroati  yopN  lu-~ 
mile  (quali  { deferibatque  hoc  prifma  io  prifmat( 


tuor  prfdrdlis  corpo* 
rthus  lunulam  iouo- 
iuencibusexCor.  i» 
ic  t.  prop.  (1.  com- 
poni. Et  vt  huius  rei 
A.  demus  exemplo  itc 
erit  inuoIucrO  lunul(dSrqua^  psrS  fph^rp  qoa- 
dnform's,cul  tam  doruimusinuenire  (quale  prif- 
ma  Quare,  fi  quatuor  prifma^A  (Qualia Coponitur 
obtinebimus  torufornicf  rrvMBc»fir  ita  dicts dt 
pyramide  flexis  conflante»  vel  meta  cooctaa» 

cbRO  LL  ARIVM  I. 

Hinc  patet  V ngulam  cylindri».in  quo  eft  » fi 
ponatur  ipfius  cylindri  tota  foliditasis. 
cfle  4.  partes, Ar  v totius  foliditatis»  ArdbaS  vBg«- 
las  clfe  9.  partes»  Ar  , 8e  ideo  Lunulas  efle,  rt  tx. 
^ T vtpote  refidua  ex  Voguiis»  dc  flngulastfle 
5.-7  totius  cylindri . Katiocfliquia.fifig.s.lstas 
Mo  ponatur  sa.  Tt  eft  peripheria  refpedu  diame- 
tri ex  pr.).Trad.i8.  latus  aitienc  tociU'  M04-I' 
vtpote  -pdiametrifqui  eft  7.  pare.  At  rt  mo  ad 
lacera  fic  redaoguia  «quealu  aix  ad  aas.  que  funt 
bafes,& vt  bafes  ita  «queajta  prifmtn  mokh^l 
ad  MQ^KSNptcrgoetlam  pit/ma  MO«BN^adMO«SN« 
crit*«  as.ad4*f  . Ergo  cx pr.19.Trad.i7»  pri/1 
ma  MoslNf  ad  duo  «qualia  MaixZPAcric»vc  s j.  a<f 
duplicatos  numeros  * QuareroaircrrcadoNas- 
OKB  ^^otum  ad  reliquuxoi2.tN»erit,Tt  tt.  adr«- 
liquumll  quare  ad  dimidiu  yxOK^  cm»  vc 
tt  ad  dimidiu  prpdt&i  numen  fc.).  & >7  proximi 

C O R O L L A R I V m ' II. 
y^Oliigiturquoq;  iouoluccum  Vagule  efle  ex 
x8.  nartibus  cylindiu  ambieatis  parallele- 
plpediq  tnuolucrum  iunjilc  ex  ijsxd.folufli 
«quare 7 Fucprifoia sAcesy  in  figq.cuiosba- 
fisBGyinagularisxquci  bjfim  cyliniru  ambien- 
tis parailclepipedi  V.g.  fit  dubia  bafis  THAt»qu 
iemicifculum  bafis  cylindri  ambic»  critgue  ex  pt. 
(.trad.xp  yi  latus  «quale  quatuor  lateribus  aus 
Quare  prifiBA  cxEcsy  eredum  in  eandem  altitu- 
di nei^  parailclepipedi  cylindrum  ambieotis  ipfi 
«quabitur.  Igitur  ponatur  ac  quatuor  diametros 
«quans  aS.partiu tribuendo  fingulis  partea  fepi6 
drefle  inferipeum  prifma  badkec  fig.  s«  ciuf^m 
altitudinis  ab  fitum  fuper  bafim  EApxrc^aogu- 
lam  ; (tcmeiufdcm  altitudinis  EA»qu«  eft  cyTio- 
dri»  qu«  longitudine  lateris  ad  habeat  partes  tt* 
fc.  Irneam  pquafltem  peripheriam»ideft  diametros 
tres  cum  feptima  parce»  remanebit  prifma  cosxyo 
cuius  bafis  oy  babebit  dc  partium  d.»  8c  quia  adi- 
XE<^«quat  cyl>ndrum»reliquum  oscyKG  (quabie 
inuoiucrum  cylindri . 

.inuolucrum  autem  vngulp  eft  (qiiaiccxpr.pl» 

Cor.i.pyrafnidiBHVGx  fig.i.  ( liquidem  re^ogu. 

Ium  HBVceft  quarta  pars  totius  bafis  fpbprq  qua- 
dnforiDi.S|qu(vnguliso&oconftat>  &idco  cum 
quodiibec  re^angulu  duas  togulas  ferae  ecob  »8r 
EsnoP  debebit  quadruplicari}  vt  oAo  vogulal 
prpftec  ) fediam  didutn  eft}  quod  pyramis  aiG| 
«quat  prifma  >iMt^rg.$»  cuius  bafis  habet  larUs 
mq^4  f } ergo  feHpvc  dimidium  pyramidis  abeic 
habebit  latus  1 7 manente  in  bafi  eadem  alutudi- 
oe»  ficuc  8c  io  prifmate  : Q^f  duo  inuolucra 

(qUA. 
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erunt  prifmati  dxk vc»  fig.4.cu{tis  latus  dx 
baGt  cqaeal(p»ac  pyramHisi  6(4  -7  « Remanebit 
ecgopro  inuolucris  duobus  lunulpprifma  xcv- 
ycit  cuius  balis  erit  xcvjr»(]u(  erit  partis  vnius>& 
quare  fingula  inuolucra  erunt  . 

Igitur  foliditas  muolucri  vngulr  ctjuans  dimi- 
dium prirmatis  xcvyac  erit  ad  totam  foliditatem 
pnrmatis  PACEO/  • n ad  »8.  quia  enim  Jimi- 
*dium  redagulum  vxcy  ell  ad  re^augulum  aetc» 
vt  dimidium  xc  ad  ac»  vtpote  quod  liat  eiufiem 
attituiiioUicrit  etiam  prifmatis  dimidium  xcty  vo 
adpriima  pAccty»  vcpoce  eiufdem  altitudinis, vc 
dimidium  x^adca,  fcilicet«?t  7 ad  s8.  vel  4.  ai 
idB.  vel  vt  I.  ad  4%, 

PROBL.  XIV.  PROPOS.  XXXVU. 
Pyramidem  jnjiule  pyramidi  fltxis  fuper- 
jkiclim  (onllarili  , cr-  conum  aqualem 
ttufdtm  pentrit  cono  confhiuere  . 

SIcfig  prop.43.  & detur  pyramis  flexis  con- 
flans HOA  » cui  squalis  redis  fuperfictebds 
feAa  facicoiifit.  Fiat  reaaogulumex  prop.30. 
Trad.PQ.  quod  fc  habeat  ad  reaioguUro  HA  , ve 
»4.  ad 41.  vel  4.  ad  7.  Be  fuper  Illud  erigitur  pyra. 
mis,qu;  appelletur  xequ4eleaau,8fhcc  pytam»*  * 
cquabitucpyfamldi  flexis  cooftantt  hoa  . 


Probatur  • Nam  fit  pyramis  quadrata  uoa  fle- 
xis confiam, hzc  ex  fy.  crafi.?4«qaatuor  Inuolu- 
eris  lonuls  squabitur.  RrleqjparaMelepipedum, 
ex  quo  ablatis  lonulisjflr  vagulis  duahus,8t  harum 
tnuolucrisduobus  formatur  concIuTum  lateiibus 
xs  jicicudine  cylindri,  at,  & dupla  co  diametris 
eiufdem  cylindri  ab  eo  comprehenfi  ex  CoroII. 
prop.T3.Trad.i4  & ECto  eritdlmidiatxlunulx 
Innolucrum,  cuius  vertex  e » 8r  esco  aliud  dimi- 
diam, ex  Cor. |.  prop.  TS.  Ideoquefi  bafls  aliqua 
parallelepipedi  V.  g.  qus  continetur  lateribus  Et» 
& II  ln’4i.  partes  diuidacur,paralle]epipednm  fu- 
per-^-f  eteuaturoin  altitudinem  dupix  co.ex  Cor. 
%,  prxced.  squabltlunuls  iouolucrum  totum  vc- 
Ito»  (quadruplum  x’7  totam  pyramidem  fiexis 
confiaotCoiyVtpote  quatuor  Inuolucris  Innulatum 
conferam.  Sed  hoc  parallelepipedum  fiat  Pyra- 
mis eiufdem  cleuadouis  dupl^  co»8r  occupabit  tri- 
plum maioris  bafis  ex  prop.iy.Traft.b.-l'  7 rurlus 
flimiauatur  vfque  ad  dimidium  eleuationis.  qus 
eft  co»8r  erit  ex  prop.sy.  f *rv»  V 
pe  fiet  duplz  bafis»  ideoque  py  ramis  x rquans  py- 
raroidem  flexis  conflantem  etic  iteuata  fuper  4* 
bafis»  8e  eleuata  vfque  ai  eleuationem  eandem  co. 

Si  vero  quis  cupiat  extracre  conum  squalem 

conofuperficiecurua conflanti  Lqkih  fiic circu- 
lus ex  19.Tr.30.qui  febabeat  ad  circulum  lnm»  vt 
4.ad  y.qui  dicatur  z»8r  fuper  illum.cdgatur  conus 
2 eleuatus  eade  altitudine ifle  couus  zsqua- 
bifnrcouo  iqMn  . 

Probatur . Nam  Pyramis  hoa  efl  ad  conum 
lqMu»  qu*  flexis  conflant  fuperficiebus  ex  prop. 
5^Trad.34-  vt  bafla  ah  rc^angulum  ad  batim 


LMN  circulum»  veletlipfim.  Sed  vt  redangnlum 
HA  adLHM  circulum»  vel  elliofim  , ita  efl  reftao- 
guli  f ad  cifeuli,  vel  ellipfis  y , St  ita  efl  pyramie 
lupcr-f  bafis  HA  erefta  ad  conum  fuper— circuli 
LNMere^m  ai  eandem  eleuationem.  Ergoex 
l(^.I.T»vc  pyramis  Hoa  ai  conum  LqmH,  flexis 
conflantia, fic  pyramis  fuper  y bafis  ha  ad  pyrami- 
di fuper4eirculi  lnm  : fcd  pyramides  ex  bafi  hoa 
fiexis  conflant , Sr  pyramis  ex  eius  4 zquantur. 
Ergo  etiam  conus  lQhn  flexis  conflans»  & conus 
ex  4 circuli  lNh  ^uabuntur. 

PROBL.  XV.  PROPOS.  XXVIII. 

quAdnformi  ponere  pyramis 

dem  « tP*  etUm  meu  circuUrt 
iem  conum  • 

SVper  quadruplum  reftangulum  bafis  mete 
dificetur  pyramis  eiufdem  alcicudinis;  ac  me- 
te femlaxIsQa  . Et  hanc  pyramidem  dico  eflee- 
qualem  metx  quadritbrmi . Si  ver6  quis  cupiat 
meum  circularem,  fuper  circulum  bafim  mete  * 
qoadruplum  expr.19.  Trad.30.  p.i.  erigatur  ad 
prgdidi  eleuationem  conus, Sr  erit»  quod  expeti- 
tur  operi  demandatum  • 

Prob.  Namcxprop.54.Trad.34.  p.i.  ieacft 
""--w  fpb^ra  quadriformis 

^ metam  , vt  bafis 
vTvf.  ' qn*dratom ad 

/ AT  r ~ m bafim  mete  quadra» 

>'~  V — 3 tum.&  ica  baies  qua- 

/t^  F ' ruplo,  quam  fphf re 
C*C  p bafis  maior  ad  bafim 

quadruplo  maiorem» 
quim  bafis  mete,'  te  Itxex  pr.s8.Tr.34.p.a.  pyra- 
mis ad  eleuationem  fuper  bafim  quadruplam» 
quam  fphere  ad  pysam.dcm  fuper  bafim  quadru- 
plam, quam  bafis  mefe  ai  eandem  eleuationem 
BQ,.  Ideo  cxi4.  lib.f.  vt  efl  fphzra  ad  metam» 
ita  pyramis  fuperbafimquairuplam  bafis  fphe- 
re  ad  pyramidem  fup:r  bafim  quadruplam  bafis 
mete  in  eandem  altitudinem  cued-is.*  Sed  illa 
fuperbafim  quadruplaqi  fph^rp  equae  fphyramex 
pr.4S.  Cor.  Tr.34.  Ergo  eciim  cx  prop.ia.ltb.f. 
pyramis  hfcquajriipixbafis  ad  eleuationem Q| 
equabit  metam  . 

Eodem  argumento  1 Iem  oflendes  de  cono»quod 
equetuf  mete  circulari  . 

Idem  concludes.*  fi  fphera  quadriformis»  & 
meta  habeam  bafesfimiles.  Namob  parallelif- 
mum  omnia  plana  fecantla  erunt  fimilia.  Vnde 
cx  prop.18.Tr.34  p.i.  idem  concludes  de  meta,  te 
fphera quadriforr^  . Ecitactiam  fi  fiat  elliptici 
bafest  redfimiies,quc  fcilicet  poflintcircumferi- 
bt  re£langults  fimilibus : nam  cum  omnia  re^aa. 
gula  parallela  bafi  fint  fimilia;  etiam  omnes  ellip. 
feaex  propof.ay.  Trad.30.  finiles  erunt»  Scideo 
ex  18.  Trad.34.  ipfa  corpora  erunt  in  proportio- 
oe  bafis  ad  b^m  . 

PROBt.  XVI  PROPOr.  XXXIX. 

’ Corporibus  fpiratibus  cylindros  aquales 
exhibcre^Qr  fuper  fic  ithus  tpforum  norma- 
libus fuperficiel  aquales  . 

NAmfic  corpus  fpirale  primi  generis  de  quo 
prop.57.  locuti  fumus  i circulo  tn  altitudi- 
nem fpiraliter  dufiuro.Cylindriiin  quo  efl  medie- 
tas ipfum  equabit,  (icut*  te  cuiufcumquecius  par- 
tis foliditatem  fe&oris  cylindrici  folidi  medietat 
Qqqq  1 ads- 
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efteodatur  corpui  tale  fptrale  cHe  diniidiain  cy- 
lindri comprehendentis . 

Si  ver&  fit  corpua  fpirale  fecandl  generis  i bafi 
fpirali  eredom  «quealtom*  Diuidetur  altitado 
cylindri  cdprehcdentii  io  tres  partes»Sr  tertia  parS 
rquabitur  corpori  fpirali  fiiper  fpiralf  bafem  in 
rquale  eleuationc  prodndi>Tt  pr.^S.  oilendlmus. 

. SlTerbfiatcorporafplraiiafccuodffpirar,  cum 
fint»  Tt  bal^s  fpirales  ad  circulos  Includentes  >& 
ill(  fiot,  vty.  ad  I s . fi  diuidaturaltltado  cyliniri 
Io  11.  partes  exiliis  aflumantury.  ille  cylindrus 
nquabit  corpus  fpirale«Et  ita  dicas  de  aliis  tertiis» 
8r  quartis  rplrlsidiuifas  enim  cylindrus  fecundiim 
eam  proportionemvquam  habet  bafis  ad  circulum» 
cylindrum  aequalem  fpirali  corpori  exhibebit . 

Hinc  fuperficles  ^obofa  fupcr  bafim  fpiralem 
oormaliter  ecefta  corporis  fpiralis  fupcr  fplraai 
inizi  » & srqualis  eleuationis  patebit  . Siqui- 
dem fuperficies  fefiorum  folidorum  circumferip- 
tz  deficient  latitudine  tantiim:  quaeadfedorum 
zquahum  fuperficies  Inuicemzquales  fe  habebut» 
Tt  6.  ad  1 1.  ex  pr.i2.Tr.s  y.QuarCjSc  vfitato  argu* 
mento  talis  proportionis  Ipfa  fpiralis  fuperficies 
globofa  ofiendl  poterit  ad  fuperficiem  cylindri» 
nempe»  quod  fit»  yc  6.  ad  is. 

Si  vero  fit  corpus  fpirale  terti/ generis  a bafi 
Ipirali  io  fpiralem  elcuationem  euedl } Diuidatur 
altitudo  cylindri  comprehendentis  In  l8*  partes» 
8c  quinque  parteS  zqiubuntur  przdldo  corpori . 
Nam  tale  corpus  hafis»&*  eleuationis  fpiralis  eft 
ad  corpus  fpiralis  bafis  > fed  zqualls  eleuationis» 
ytj.  ad  6.  ezprop.yp.TraS.J4.  at  ver6  fpirale 
corpus  ad  cylindum  ambientem  eft»  Tt  6»  ad  l8. 
velvt  t.  adj.  Ergo  ex  ij.  lib.y.  fpirale  corpas 
quoad  bafim » Sc  altitudinem  erit  ad  cylindrucn 
comprehendentem,  vt  y.  ad  i8.  fed  etiam  quinque 
partes  ex  ig.  cylindri  ciufdcm  cfi  ad  ipfom»  vt  y. 
ad  i8.  Ergo zquaniur  fpirale  corpus  altitudiDe»8e 
bafi»  & quinque  partes  cyliodri  comprehendentis 
exprop.  p.lib.y.  Euclidis . 

Si  vet6  fit  corpus  quard  generis  bafi  fpirali» 
decrefeendo  eleuaiurar  tunc  diuidetur  cylindrus 
comprehendens  io  partes  i8.9r  vna  pars  erit  yqua« 
lU  tali  corpori. 

Probatur  . Quia  corpus  fpirale  decrefceot  al- 
titudine» fed  crefcensbafi  efi  ad  corpus  fpiralis 
bafis  cantum » vt  i.  ad  fed  hoc  corpus  eft  ad 
cyliodru  comprehendente»  vt  6.  ad  1 8.  ergo  etiam 
corpus  fpirale  decrcfccns  altitudine  dum  bafi  cre- 
rcit>cricadcyliadrumcomprebeodenic  vtlad  i8. 
Vode*^  cylindri  ipfins  illi  corpori  zqnabicur. 

Si  ver6  line  fecunda  fpiralia  corpora  bafi»  & al- 
titudine decrefeeotia  iam  ofiendimus  fe  habere  ad 
corpus  fpiralis  bafis»fcd  eiufdem  altitudinis  ly.ad 
4a.vel  iip.ad  194, fed  corpus  fpiraiisbafisj&eiuf 
dc  altitudinis  fc  habet  ex  yy.TraSjo.  vty.  ad  11. 
Idelt,  rc  ip4«  ad  504.  Ideoque  ex  fpirale  cor- 

pus deficiens  etiam  altitudine  fe  habebit  ad  cylin* 
drum  comprehendentem  I vt  lip.  ad  504.  ideo  fi 
diuidas  cylindrum  comprehendente  in  partes  yo4. 

ex  eis  alTumas  xip.  ille  cylindrus  partiu  119*  5* 
quabitur  corpori  In  fpira  fiti  altitudine  deficietis. 

Hinc  cfi  fuperficiem  flexam  corporis  fpiralis 
facili  pofleinueniri.  Nam  illi  imaginentur  cir- 
eumfcnpt*  fuperficies  latz.vtipfi  srcus deficlcn- 
tt*iqu9  deficiant  altitudine  arlthmetic^»iflf  erunt 
ad  eiuldem  latitudinis  fuperficies  corporis  bafi: 
ied  no  altitudine  deficientis,  vt  4.  ad  ex  pr.14. 
Tra^.zy.  par.|.  contextu  i ideoque  toties  replica- 
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co  argumento  poterit  argui»  qnod  fupetficies  Ipfa 
fpiralis  flexa  deficiens  altitudine  fe  habeat  ad 
fptralem  afeitudiae  non  deficientem » fed  quz 
fine  bafi  fpirali  loixz  » vt  4.  ad  4.  At  fopra 
fpiralis  fuperficies  non  deficiens  efl  ad  cylindri 
fuperfielenitvt  6.  adn.  nempe  vt  ipfa  fpira  ad  cir- 
culum ; Ergo  ez  «eyjvo  ad  fuperficiem  cylindricas 
fpiralis  fuperficies  altitudine  deficiens  > & fpiraiis 
bafis  erit»  vt  4,  ad  ta.  * 

EXPENSIO  III. 

De  corporum  proportioMli  diuiftone  • 

T 7lfa  traotformaiioBe  corporum  In  alUcorpo 
V ra  diuerfie  fpedei , modo  de  eorum  diuiuo* 
ne  proportionali  agendum  efi  non  obfcndb  cad2 
figura,  fed  rantu  per  plana  parallela  vni  laceri ) In- 
fra autem  agemus  Jc  eodem  augmento,  feti  dinii. 
nutioQc : fed  ea  in  eadem  figura  conferuando . 

P ROBL.  1.  PROPOS.  XU 

Dtitttm  cubum , vel  ptrJlelc^iptAum  fe. 
cunctum  proportionem  dnum  fecare . 

Diuidatur  latus  ys  in  r*  fecnntldm  proportio- 
nem daum,  Be  bafes  Nh,  4s  ob,  vtpote  elof- 
^ *■  r..  dem  aJucutnnis  ex  i.  I.tf. 

obr/hebuae  proportione 
lacerum  IVdtorum  fecua- 
dum  dicam  ratiooem»fed» 
&rbaac  habent  pardlcle- 
pipcda  Rufiis  aiticudinis 
uL,  SrPB»  vtpote  quod  eS 

obtineant  proportionem , qu«  hafuim  ex  Prop. 

8.Ttaa.J4.  p.i.  Ergo,  8r  ipfa  paralleieplpeda  fe- 
da  funt  fecundum  datam  rationem  - 

COROLLARIVM. 

E A dem  dicas  de  prifmate,fif  de  cylindro»  fia/- 
cicudo  eorum  lo  datas  rationes  fctctur»A 
feaiooem  ^atur  planum  bafibus  In  prifmtliiri- 
angulis  m cylindro  circulis  parallelum  . Nam  ea- 
dem citionc  fccabuatur,tum  prifrna,  twn  cylin- 
drus io  datam  rationem . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XLI. 


Cono , vel  Pyramidi  abfemdere  partem 

datam . 

It  ADOC  Pyramis,  vel  conusiqao  oporteat 
^ abfeindere  partem  verfus  acumen  » ad  quam 
& habeat  refiduum»  vty.  adi.  Diuidatur  ateitudo 
coni  AF  io  H uli  modo»  vt  ap  fit  ad  ah»  vc  4.  ed  i. 
eritque  dilidendo  HFsd  ha,  vt  j,  ad  1.  Jnterq^  ah| 
& AFduz  medie  proportionales  AX»drAlexi.Tf» 
15.  Inueniancur,  quarum  maior  fit  ai  » dr  per  pun- 
duro  I planum  paralielura  bafi  coni  abfeindet  co- 
num Tax  fimile  cono  Odac  : Erit  l«quc  conus 
DACO  Zil  conum|TAX  cum  cx  pr.y.h.  fint  fimiles»vc 
FA  prima  ad  HA.quarcam  proportionalem  nempe 
«xeifed.vt  4.  ad  1.  Cum  er^  fit  conus oocAad 
conumTAK,vt4.  ad  1.  erit  etiam  dit*df»e<»  TD^kc 
refiduum  ablato  conoTax  adipium  conum  tak, 
vt4.  ad  I.  ablator,  fctltcet  ad  ipfam  1.  qoc 
erat  proportio  requifita  fiKunddn  qaam  conus 
debebat  diuidt  • £t 
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£t  ita  diuidemr  etiam 
a pjramis  > vel  conas 
fic  wliquus » 6t  Aiper 
Ellipfini.  Namfemper 
conuf  • 8c  pyramis  <)ua* - 
.•ji  cumque  paralleiA  plano 
abCcifa  Hmitis  erit 
toti*  Omnes  enim  ba> 
fciiquc  ducantur  baii 
^nllelx  Hnc  fimiles.  E*»- Trafi.a4- quit  funt 
C!rcQll>&  exi.  Traft.  3?»  fi  fiot  ellipfcs. 
Triangula  etiam  quxcumq;  per  axem  fimlliaruoc 
vr  ex  prop.a.  8t4.  lib.6.  cum  fine  anguli  obpa. 
rallelai  in  cono  KFAT,{^  CAODxquaies » & latera 
proportionalia  . Vndeetiam  fuperfictet  conicx 
abfcHI  TAk)&totiQ$APC fimiles eruoe  cum eof* 
dem  angulos  vbiquct&  circumquaque  tum  bafi  ef- 
ficiant,ve  ex  7.  b.  Cor.  colligere  licet : cum  ergo 
coni  abfcifusTAiCtdr  cotut  adc  contineantur  io> 
perficiebus  fimilibus, fimiles  erunt . Quod  8e  ex- 
tendes ad  corpora  conifortnia  reddit  in  centrum 
ttndemibus  ad  modum  cont  con(l^tia,vt  cit.Cor  * 
patet. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XLII. 

* PrifntA  irUnguUre  parallelo  duBu  bafi 
fiuadrau  in  parers  daus  fecare  • 

SItprtfma  abqoD perdudum  parallelum  bafi 
quadrate  fecandum  , ideo  pars  erit  in  acutum 
e deiinent  %.td,  habebunt  verb  xqualem aleicudi- 
nem  t & totu  Aaqpo,Sr  pars  RTD,bafimq;  fimiletn 
AOD,  Se  1 80  ob  parallelum  planum  Rhti,&  pa- 
rallelam fedionem  rr,  quare  ex  s.  lib.d.crit  ad 
ad  LD,  vc  00  ad  8 o,  dr  anguli  cqualea  ez  v lib.d. 
DRB » DAO.St  D8R,D0A«  Vnde  eX  dcf.erGt  fimiles. 
ideqque  obtinebunt  proportiooem  laterum  dupli- 
catam,  eriique  ado  ad  dur  in  proportione  dupli- 
cata DO  ad  DH  . £t  quia  Prifmata  fuper  eas  ereda 
obtinent  eandem  bafium  proportionem,  eritltaq; 

prifina  aboo  ad  prifma  ito  in  du- 
plicata ratione  lateris  do  ad  dm  . 
Sit  ergo  data  proportio,  fccunJdm 
quam  Prifinaabfcindendum  cfi<f.ad 
1.  diuidaturque  Do  in  quatuor  par- 
tes,inter  que  prima  pan(  dc,  8e  tota 
quatuor  partiu  Inueniatur  media 
proportionalis  dh  ; agaturque  per 
DH  planum  RHT,a^  erit  fadu  «quod 
Imperatum  fuerat « 

Probatur.  4slam  do  ad  dc  habet  proportio- 
oem duplicatam  00 , Sr  P8  r Ideoque  ex  a i.lib.d. 
Cor.  bafit  POAadbafimoHA  habebit  proportio- 
OCO),  quam  do  ad  dc  : fed  Prirma  qaoAo  habet 
eandem  proportionem , quam  bafis  ad  bafiai  ad 
peUma  partiale  tihrd:  Ergo  prifau  ABOQpchc 
adpeifiDa  tiHrd  vc  do  ad  oc. 


COMPARATIONE.  (T^j 

& fitTR  io  IA  normali  adbafim  td,  perqucT 
agatur  planum  h t,  parallelum 
bafi  coni  d e . Nam  totus  co- 
nus BBPD  fe  habebit  ad  conum 
Hsav,  vt  AR  ad  r«, nempe , vt  } . ad 
1.  vnde  compars  chsd  fe  habebit 
adeofflpartem,  vt  %.  ad  i. 

Probatur.  Namomnia prifmat 
ca in  cono  ntolnfcriptibilia  erunt 
ex  prxe,  tali  mndo  truncata,  vt  to- 
tum fingulorum  fic  ad  Tuam  partem » vt ),  ad  i. 
cumque  h^comnipoiTibili  mulciplicacione  auda« 
& multiplicata  zqueoc  ipfum  conum  « £tia«i 
ipfe  conus  prifaiiiicas  bivo  erit  ad  fuara  partem 
8SBV,  rt^.adi. 


PROBL.  111.  PROPOS.  XLIV. 


* Conoidem  paraboltcum  circuUre  , vel 
^Hadrifirme  in  pattes  defltnatJis  pa* 
ralleio  ducln  bafi  fecare , 

CVmeonoides  parabolicum  quadriforme*- 
queturprirmatieiufdem  bafis, quod  prifoia 
fiteleuacum  ad  eandem  altitudinem  ac  conoidei « 
coooides  quoque  parabolicum  circulare  ex  prop. 
dT*Trad.|4. par.a.  itt aequale  cono  pnfmattco, 
cuius  bafis  circularis  fit  aequalis  circulari  bafi  co- 
ncidis, Sr  altitudo  altitudini,  fingule  quoque  par- 
tes prifinatts  fingulls  partibus  coQoidis  quadri- 
formis  parallelo  bafi  plano  detruncatis,^  iic  par- 
tes parallelo  dudu  bafi  pariter  detnincate  conol- 
disclrcularisi&cooiprifinatici  cquencur.  Hmc 
cfl,  quod  dato  V.  g.  conolde  circulari  cmasd  , fi 
fiat  conus  prifmacicus  oeTsr  eiafdem  bafis, dc  al- 
titadinis,dc  diuidarur  iuxta  prxcedentC  plano  xq/, 
de  ad  cande  eleuacionera  fiat  diuifio  hCx  in  conoide 
parabolico  amcsp  parallela  bafi  eso,  quod  co- 
noidea AMCBO  ericdiuifum  iuxta  proportionem 
datam  . 


probaturRSPQg  portio  cont  prirmitiefi  adas- 
oE^cotumioproporrionedata,  fed  ex  didit  mae 
portio  conoidisxquat  portionem  coni  prifmatici 
de  conoidea  totum  amcbd  cotum  prifma 
ntOET,  ergo  etiam  mae  portio  conoidis  erit  ad 
totum  AMCBD  in  proponione  data . 

PROBL.  V.  PROP.  XlV. 


THEOR.  1.  PROPOS.  XLIII- 

* Conum  prifmttieum  iuxta  datam  profor- 
tionemper  parallelum  planum  hafi 
re  fecare . 

DEbeu  rcfeciri  conui  prlfauticoi  ifed  in 
partes  Iuxta  datam  proportionem  ba  ad  er  ; 
iea  vtfit  totus  ad  fuam  partem*  nempe,  vc  3.  ad  i. 
ioneniatur  media  proportionalis  inter  ea  « Ge  cr  , 


*Pyramidem  diuidereejujdrangulam  proximi 
pUno  fi^erpciei  laterale  parallelo 
fecundum  datam  rationem . 

H^c  diuifio  difficultatem  fpecialem  obtinet, 
co  quia  diuifio  non  fiat  in  partes  fimiles  co- 
ti : Sic  ergo  Pyramis  aecoe  diuiJenda  perdudum 
HI  parallelum  fuperficiei  BEA  . lam  euidcnscft 
panem  dshmc,  noncfiefimilempyrami  Ii : Nam 
eonftabit  ex  issTo^pyramide  fimlU  toci,8e  et  prlf- 

mace 
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mate  DQjsHr  eiufiiem  altitudinis  ac  pjrramis 
l«Q r ( quod  diuifum  piano  iHp  conllicuet  pyrami* 
dcmHQ3‘Df  ciuCdcm  altitudinis  > qup  pyramides 
inuicem  fe  habebunt  ex  prop,»4.Tr.}4.p.l.vtba- 
. fes  M^ad  HQ^’  bafes  autem  fe  habent  inuicem  ei 
prop.  I.  tibtf.  cum  fine  eiurdem  altitudinis  cm 
Tt  latera  c<^ad  qd  idefi  Cm  ad  mb  ob  bafium  fimi- 
litudtnem»vt  colligitur  ex  prop.St.l.tf.  Idcoqueii 
addatur  et  pyramidi  dsi  h quantitasilla  DSHt»qua 
excedit  prifma  i o ipfam  pyramidem  dhiqt.  que 
c(l  ( cum  Iit  pyramis  quadrata  dupla  triangularis^ 
ex  prop.s4.Trad.i4.  ideoqoe  mqi  pyramis  ha> 
bebit  proportionem  ad  prifma  STlD»qnam  cq  ad 
opi  vel  CM  adMtt  firad  —ampllds  cx  propoCxp. 

T rad. 1 7.  V.g.  6 fic  pyramis  ad  py ramidem»  vt  s. 
ady.  erit  pyramidis  proportio  ad  prifma»  vcs.  ad 
4.  <f  * ^ ftt>  n I.  ad  s.  erit  ad  prifma » Tt  s.  ad  y . 
&C(t. 


Sit  ergo  data  ratio>luxta  quam  oporteat  piraml* 
dem  lACDE  diuidere  plano  alicui  planitiei,  latera» 
lium  parallelo»  V.g.  planitiei  ipfi  iea  plano  parab 
IcIosiHM»  iea  vt  pars  mator  aie  sihm  iic  li.  mi» 
nor  iit  5.  Addantur  f Se  il.Srfint  10.  nempe  ratio 
i0.«dy  totius  pyramidis  ad  partem  abfcinden» 
dam  . Accipiatur  deinde  linea  V t6.  yqualis  Itoeg 
BC*qux  ponatur  r0.frL  iit  y.  £ligatur  deinde 
fortuito  linea  minor » quam  t»  queeumquep,  in.« 
terque  P,  & 10.  dup  medi*  proponionalca  inue* 
niantut  N,«f  x.ex  prop.j,  Trad.  IS.  Sitque  n ime- 
diata»fr  fecunda  proportionalia  poft  I0.  v.  Fiat 
deinde  ex  prop.  1 y.lib.0. , N ad  exceflum  ov  lincp 
Vii!?.  Sic  p ad  aliud,  Sr  inucniatur  x,  cui  deinde 
addantur  dimidium  z ipiius  x»  & videatur,  it  om> 
nes  fimul  p»  x»  z tamquam  vna  fquent  lineam  L J. 

/i  *quant  ben^  res  fe  habet,  fi  non  *quac ; ied  fu- 
perent  linea  p accipienda  erit  minor  aJhuc»ar  ice. 
randa  operatio , donec  tres  P,  x,  z pqucot  L y.  fal. 
tem  proxime,  8c  tunc  dico»  quod  fi  longitudo  n 
transferatur  in  ic,  &fitMC  » & perpuodumn 
agatur  planum  MS  ih  parallelum  plano  S(A»hoc 
planum  abfeindere  poniooemMStD;  nempe  pyra- 
midem.  Se  prifma  tale,  quod  fe  habeat  ad  pyrami- 
midem  totam  bacdb»  vt  y«  ad  16.  & compartem, 
y*ad  XI. 

* Probatur . Pyramis  tota  sacdb  eil  ad  fuam  par> 
temt  yramidemfimilem  mxqtc  in  proportione 
homologorum  laurum  triplicata  sc  ad  mc  cx  pr. 
aj.Tiad.}4.pr5ccd.  fed  proportio triplicau  »c  ad 
MC  efi  line*  10.  V xqualia  ex  hypothefi  ipfi  xc 
ad  P fiquidem  eft  in  triplicata  1 6.  V ad  N ex  effe- 
fiione  Ergo  pyramis  maior  bacdx  ad  partem 
ruampyramidemfibifimilemcfi»vci0.  V,  vel  bc 
•dP.  tftauumpadx,  vtwadov,  fc.  «cad  mi 
ex  tfiFkdione , vel  c<^ad  ex  propof  ay.  lib.  6» 
Ucit  ex  didis»  vt  Mi  qpyramis  ad pyramidem  Tio 
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qu*  cfi -f  prtfinatis  yfrideo  ad  prifma»  vtP  ad  X» 
flr  adz  dimidium  tpfius^ficuc  pyramis  MlQ^eft  ad 
pyramidem  T(0,&adrefiduumex  prirmaie»quud 
sequat  dimidium  pyramidis . Itaque  dab  tota  pyr^* 
mis  efi  ad  pyramidem  qin  partem»  vt  V 10.  ad  p 
Pyramis  vero  q^i  m pars  efi  ad  compactem  (» vt 
Qp  ad  Q.D»  ideoqoe,  vt  CM  ad  mb,  & vt  P ad  X»  ergo 
exM^uo  DAB  tota  py  amis  erit  ad  pyramidem  par- 
tem Qi«i»vt  10  V adx  , ideoque  fxuert^io  x adttf. 
V»  vr  Qj  H pyramis  compari  ad  totam  pyramidem 
XDA»  itaque  QHi  ad  DBA  cfi*»  vtxad  16*  V I Se  qki 
pyramis  eli  ^ pyramidem  eandem  oba»  vc  p ad  10 
V.  Ergo  cx  st.  propof.  l.y.  prima  quaotitu  qH| 
cumquinra  pyramides  partiales  erit  ad  fe- 
cundam oaB  pyramidem  totom » vt  tertia  xcum 
fexta  p ad  quartam  10.  V.  Kurfus  pyramis 
ad  qn  r , efi  VI  p ad  z » ergo  t'>mf  anendo  qni  cum 
q^Hi  ad  qHi»vtPcum  x adx,8r  qi  ad  OHlsefi»n  x 
ad  z, quare  cx  «7  <e  pyramides  ^ i|0c  QjU  ad  oUSi 
pyrami Jem erunt  p,&x ad  z. 

Suotaucemdu*  pyramides  DiMadco^m  oai^ 
vt  X,  p ad  1 0.V , ideo  eomnertendo  dab  erit  ad  tUM, 
▼c  1 0.  V ad  X,  Se  p,  ac  di  m du*  pyramides  fauc  ad 
pyramidem  dsih»  vcx»p  ad  z,  ergo  ex.vfii«toca 
DAB  ad  Pisu  pyramidem  partialem  erit»vc  i6.  v 
ad  z»  ideo  inaerreadv  pyramis  01  su  adcotuDAi, 
vczad  10.  V . Ac  Diaiduar  pyramides  fuuc  ad 
totam  DAB,vtx,padvi0.crgoexsy.  l.p  osiu 
cum  DiM  prima  cumquinu  erunt  ad  fecundam 
DAB  totam  pyramidem » vc  p»x  tertia  cum  Z Icxta 
ad  quartam  I0.  v , fed  b*  tres  p,  x,  2 Bquaflt  j L* 
ergo  tres  pyrami  iea  DasttqHt,SrQMi  » idefi  rota 
quantitas  dmsi  enc  ad  totam  pyramidem*  vc  y x,  ad 
10.  V,  idefi,  vty.  ad  10.  quare  <t:uiaenao  erit  pars 
OsiK  ad  compartem  Simhbba.  irc  y.adii.  vel 
caaxmrsdoy.  au  11.  n simbeba  ad  DSiK  . 

COROLLAR  IVM  1. 

* jrj  Inc  Colligas  quomodo  cubum  vacuatum 
pyramide  proximd » Se  teotando  dtuidas 
per  planum  bali  parallelum»  cui  incidit  vertex  py- 
ramidis in  pams  dclideracas  * 


i 

F 

ABtHx , ijQj  videt  coo- 
Aare  quatuor  pyratudl- 
L buf  xqualibus»  vc  iHlcl» 
vel  AHDis.&c*c.qu*pa 
'planum  tm  parallelum 
lateri  plano  sicdiuiden- 
dc  func»fingulp  ver6  pla- 
no Moi>(^aIi)s  parcialibut 


dem  proportio  panium 
que  multiplicium  ex  propol.i  ^.lib.y.  fi  aliqoa  cx 
illis  diulduur  £.  g.  tuisc  iuxu  procedentem  do- 
drinam  diuidendo  latus  LC  in  m»  & per  pundum 
M agendo  planum  tm  omnes  quanior  squales » fi* 
miiefque  pyramides  fub  eadem  proportione  erunt 
diuif*  • 

COROLLARIVM  II, 

* |Tem  colligitur  quomodo  diuidacurcyliadros 
^ BCD&1.M  vacuatus  cono  bi^c  per  planu  ht:Cu 
enim  talis  cylindrus  bcdLb 
polEt  diuidi  per  planities  dn- 
das  ad  cencruro  t io  pyrami- 
des yquales,0t  Cmiies  inuicem 
omni  poflibili  numerofitate 
multiplicatas  » vc  efi  mclei 
quadrangularium  bafium  La- 
MC»fequuur,vt  quxlibec  mo- 
do pnwdo  plano  diuidt 


DE  CORPORVM 

poffit  rccmcipiii  riHooem  eioputam : Quare»  Se 
oranet  enant  ihniiieer  dmifx  per  ht»  cum  part  ia 
qualibet  «qualis  alicrl  pp^amidit  parci  debeat 
habere  eoadem  raciooeoi  ad  cocum  «quale  alteri 
totiex  i7.1ib.T.  Elenu  Q^are  etiam  tocuicylio- 
dnu  BcDLE  vacuus  coQo  Bi  c fimilucr  cric  diuifus. 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XLVI. 

* Sf  hieram  ffphxrorJfmejitc  etUm  fi 
dttjoims  proxim}  fMtrm  m p.trtes 
dcjitnat AS  jecere» 

SltfemiCphrra»  vel  fetnfrphzroldcs  BAVC»6r  illi 
circumfcriptus  (ic  cylindrus  obmc  » cui  fue- 
rit ablatus  conus  DOfi  ..  lacn  certum  cfl  ct  ptop, 
5p.crad.)4.parc.  s.  totum  femtfphjtroidem  > vel 
hemirpherium  zquaci  cylindro  oaec.  cui  ablatus 
lic  conos  EODt  finfittlafq;  parces  hxmifph^rjj  UAt» 
vcl  hemirph^roidis  plano  xr 
deernneatas  V.g.  iah  aquari 
lingulis  eiufde  cylindri  leg' 
menciS  vacuatis  Tegmentis 
i)fdcm  coni  * (cilicec  portio- 
nibus M T I y X D . Si  ergo 
3 cylindro  occa  auferatur 
pars  OT  Tecuodum  propor* 
cioneni  daum  agendo  planu 
xr  per  t pundum  paralUlu 
F bafi  Cf  s ex  prop  qy.prjc,  ob- 

tioebimus  partes  «qoales  illis  cylindricis  parci- 
bas  h«m)(ph«rx>vel  hemirpHxcoidis . Quare 
dicent  ad  inuicem  eandem  proportionenii  6c  ad 
cocum » eritque  n*>^tyxD  cylindri  conciui  porciq 
adtD*CcyUnJrum,vclad  comparcem  axiossTcj 
quam  «qualis  porlio  bcmilphxr*»  vel  hxmiTphx- 
roldU  BAitdtocnmhemiTphfriumjvelhemifphg- 
roidem  cAi  «qualem  coti  cyUndro  ipcrso»  vcl  ad 
comparcem  iHsc  «qualem  comparci  cylindri  cx- 
caoaci  rsicoyxi. 

Eadem  erit  oftealio  de  hcmifph^ra»  vthemi- 
fpbfioide  quadritormi»  cum  idem  de  ea  oAenfum 
lic  piopoT.yo.  Trad.  anteced. 

THEOR.  n.  PROP.  XLVJI. 
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queritur  ad  Tedlonem  elGcleadampit  fi  non  «qua- 
lis»acciptatur  toiiuc  alia , vcl  minor  • vel  maior , 
prout  deficere  ab  NavelexcrcTcereTaper  m inuenu 
faeric»doncc  fii  s»  fr  T»TaJcem  proximd  tpfi  n fqo^ 
lia. Fiat  deinde  ex  prop.t  y.l.tf.vc  m ad  v»  lic  As^ad 
vel  DH «qualis ad Lo»  Arper  Q^ducaturpia- 
num  bafi  «quidiUaiis»  8t  dctrancabilur  cor> 

pus»  cui  eric  in  proponione  totum  adbv  » vc  m 
«dN. 


Modoofiendo  corpus  AreficTedum  luirta  pro- 
portionem datam.  Nam  priTma  adbcHs  propor- 
tione duplicata  lateris  AB  ad  latos  Aq^reipicicprir- 
ma  AQnLJt  | fed  m ad  s efi  proportio  duplicata  M 
ad  V»  dr  M ad  V efi  eadem  ex  elFcdione  proporclo- 
nia  laceris  ab  ad  a q^.  Ergo  priTma  adbhc» 
habet  eam  proportionem  ad  pHTma  adqlx»  quam 
•MadA. 

Deinde  pyramis  DHors  obtinet  proponlonem 
triplicatam  lateris  hd  ad  latos  LDadpyramidem 
0I.X0  : Tcd  M ad  T obtinet  proportionem  cripli- 
caiam  ad  dl  eandemiqu«  ABad  Ergo  py- 

ramis ouofe  ad  pyramid.*mLODX  obtinet  propor- 
tionem M lioec  adT.  Quadcre  fi  coniungancur 
fimul  ex  19.  prop.  1 rad  I7.  priTma  totum»  dr  py- 
ramis totalis  DUF>8r  fiateoeu  AOsf»babebue  ad  al- 
teri es  pvtibut  fadisV.g.priTma  partiale  aixdq 
eandem  propprtionem  »fc  cexNcrrend')  Atxoq^ad 
AtDi  priTma»  fc  Dtepyramidem  eindempropor- 
tionem»  quam  dicebat  prius  aj  ilUs  Teparatas 
quantitates  : Quare  cum  iam  adfscc  fit  quid  to- 
tum ad  illud  iK^ALx  priTma  > ie  olo  pyramidem 
partiaies  quaticatet  vnicas  dtccnc  eandem  propor- 
tionem ex  prop.l9.Trad.s7*  quam  prius  difiundp 
dicebanc  Tc*  eam.quam  M ad  s ad  ^ ; (cilicec  eam » 
qu«MadN|  qup  zquat  quantitates  S >dr  T fimitl 
mmptas . 

THEOR.  m.  PROPOS.  XLVIII. 


* PrifmA  fimul , C?"  Pyrdmtdem  tdm  cor* 
fUS  efictentis  /17 pd*tcs  ddtas  scntdndo  - 
Ahfundcte  parallelo  duHu  tpfi  hafi, 

Sic  ACBDMt pr:Tma»fr  pyramis  OHsrc «queaJta. 

ipliuTque  proicniii  Tuperficiebus  AG»AF»ti> 
op«rca»qupduocorpcta»  vtpoce  vnum  conficien- 
ttApsralieloduduoqbali  in  parces  datas  linclc- 
CAoda  : Hoc  quidem  poced  (icri » Icd  tencando  ob 
diuerOm  propomonem » quam  coti  dicunt  pyra- 
midis f.uUum  > ic  fruBum  priTmatIsi  hoc  enim 
dicit  ad  Tuum  totum  laterum  proportionem  dupli* 
catam;  Pyramis  verb  partialis  ad  totam  triplica- 
tam . dis  ergo  data  proportio  m ad  n»  luxta  quam 
itacorpus  cotum  aoif  fit  ad  luam  partem  auo<^* 
vt  H ol  M cooBicuenJum  . 

AlTomacur  aliqua  mmor, quam  N»fr  fit  T,inierq; 
T>^M  dux  medif  interponantur  v»Br  s»  8e  videa- 
tur an  I cum  linea  's  / faciat  quantitatem  «qualem 
dtt«  qoanticau  n * fi  facit  tnuentum  ccat  $ quod 


* ji  conotde  Hyperboltco  partem  dhfcinderc 
experiendo  tuxtu  proporttonem  datam. 

ADhibeatur  fig. prop. ^d.prpc.Trad Didum 
coim  cBipriTma  kq^  8e  pyramidem  vh<^«- 
quari  quartp  paniquadriformis  conoidis  byperbo- 
]ici>&  fingulas  partes  pnTmatit»Br  pyramidis  fque» 
alus  fingutis  partibus  cqueait  s conoidis  hyper- 
bolici  per  plani  bafi  parallelo  dudu  abfoTas  • 
Si  ergo  ad  eandem  altitudinem  xr»  & Tvabfcmdiv 


€y% 


tar  portio  lf»B  i conoicie  byperbolico  cquabitur 
parti  prirm3tis,&  pyramidis zi)ucalc(.i€qualmm 
rcro  cA  eadem  proportio  . Quadere  ita  erit  QjfV 
corpus  pyramide  f pnfmateqi  coaAans  ad  partem 
fuam  «TL  prifmate  minori  panter  conAans, atque 
pyramide . idcA  in  proportione  duplicata  quoad 
prirma»triplic8taque  quoad  pyramidem  lateris  f T» 
vei  yE  xqualis  altitudo  aJ  tp,  vel  EPzqualia  feg* 
menta  altitudinum  > ac  conoides  liyperbolkum 
lEy  ad  fui  partem  Pi  i • Quare  diuifa  altAudine 
ye  iuxta  pr(c.  in  P dabit  eodem  modo  partem  in 
data  proportione.  Cumq;  eadem  proportio  exiAac 
rniuspartis  ad  VQam>quam  quatuoradquatuorpa* 
tet,&  totum  conoidemIcxCenCo  plano  eodem  pado 
fecari,  CUIUS  quarta  pars  tali  modo  fecatnr . 


TRACTATVS  XXXV. 

clproc^  proportionales  * Ergo  bi<  vefificaWnir 
prop.ap.  part.».  Traft  pratceJ.  & mukm 
h*cfegmeiita  erunt  atflualia.  Quod  autem  bales 
in  iAis  fcgmencis  altitudinibus  reciproci  fiat 
proportioaalcs>  fic  oAenditur . 


COROLLARIVM. 

^TDemaatcaflcresde  Conoide  hyperboiUo  eir^ 
culari  ex  propofi  enim  }}.Trad  J4.  «quatur 
fruAo  coni , cui  demptus  fueritcylmdrus  pqueal- 
tus>&  fingulz  eius  conoidis  psrceS  fingatis  par- 
tibus huius  fruAt  per  planum  baO  parallelu  io  ae- 
quali eleuatiooe  abfeifis : FruAum  verb  tale  coni- 
cum cquatur  froAo  pyramidum»  pitfmatumqae 
cx  contex.  prop.i3.Trad.}4.p.i.  arquaiem  bafim» ' 
«qualem  elcuatioaem  obtinentium»  ac  fruAum 
coni  cylindro  vacui»  & fingulx  illiua  partes  arque- 
alt«  fingulis  partibus  illius  fimiliter  bafes  paral- 
lelas bafi  habentes»  vt  faciliter  ab  ea  propofitlo- 
ne  deduci  potcA*  cum  probauerimus  in  ea  omnes 
bafes  bafi  paraUelas  io  fruAo  pyramidis  circulo 
coni  ad  eandem  eleuationem  fecanti  «quari:  Qua- 
dere eadem  praxi  vtemur  » cum  etiam  in  conoidc 
byperbolico  circulari  partes  «queotnr  partibus 
fruAl  pyramidum » prifmatumque » ac  to  quadri* 
formi:  iwcit  inuifie . 


PROBL.  VII.  PROPOS.  XLIX. 

A Conoide  hypetl?o!$co,  (eu  paraboUco , fcu 
fphttiosae  ti9.pvrat4m  partem  auferre  i 
dato  punflo  alteri  tn  todem  corpore  <f- 


It  DcFE  fruAum  conoidis  parabolici,vel  by- 
perbolict » feu  etiam  fph«roidis  fdobc. 


Sitque  detruncandum  d dato  pundo  B » aliud  fru- 
Aum huic  «quale . 

Secetur  conoides»  feu  fph«roides  plano  bd» 
quod  datum  pundum  s connedae  cum  extremo 
diametrielltpfis  fecantis  i>cr»& ducatur  ptanu  per 
centum  L ellipfis  dcf;  quod  fic  ecflA  parallelu  IpA 
plano  DS.  Agaturqucaliud  planum  cf  huic  pamer 
parallelum  per  aliud  diametri  extremqm  r, erunt- 
que  tria  plana  «quali  interuallo  diflica»  cumfint 
^qualia  Di.,8r  Lr»vcpote  femiaxes.  Deinde  ducatur 
per  pundum  s » & per  axem  or  planum  PooBC» 
quod  exprimet  redioocm  ex  generatione»  8r  huic 
plano  per  puodum  B>  c»  vbi  fe  fecac  cum  plano 
ns»  & Fcin  pundis  B,  de  c tn  fuperficie  conoidis 
ducaturplanum  bhc plano Foosc normate.  Nam 
hoc  erit  Elhpfis  exprop.io.  14  18.  Trad.sT.  m 
quocumque  corpore  cx  iedronibus  conicis  dedu- 
do  )&  exhibebit  iHca  «quale  Tegmento  dcfe  • 
Probatur  Progr.  t.  Quoniam  in  Tegmento  ca- 
HB»  liq^^eumque  ducantur  plana  paiallclabafi  fi- 
miles  clli,  Tes  luiit,  ac  ipia  bafis  cx  it.  ly.  6e  Cor. 
piop  jS.lrad.  sy.  becunco  Tegmenta  h«c  fc- 
BP»  & cHas  bales  cooTcquuocur  altitudinibus  re- 


Trisoguium BAC»  fic  DSF.qo»  infcrlbum«ii 
Tegmentis  Tunc  «qualia.  Ergo»  bafes  obcmdtMt 
altitudinibus  reciproci  proportionales»  vt  poAa 
oAendam.  Altitudo  autem  at  ad altitudinem  vt 
fnormales  fe.  fuper  pd,  sc bafes  ab  a, fit « caden- 
tes» )eA  vt  bafis  LP  ad  bafim  is;fed  bafis  LPadbs* 
Hcn  1 8 planorum  triaogu/orum  pps»fir8AC  cA » vt 
bafis  OcF  ffgmenforum  folidorum  ad  bafim  p«q 
vtdicamibrgo  b*c  Tegmenta  obtinent  bafes 
DO  F ad  sHC,  vt  altitudo  AT  ad  altitudinem  ev 
ciproed.  C^arc  fegmema  defc,  Scbacb  foUda 
h^encU  omnes  bales  axi  parallelas  fimtles  erunt 

aqQaliaexpt«c.prop.j9-Tratt54*  ^ . 

Prog.  a.  Duo  itaque  remanent  oAendend» 
triangula  «qualia  obfiincre  bafes  alcitudioibu 
reeiproed  proportionales, fir  quod  fit  bafis  ldIi* 
nea  ad  lineam  sl  > vt  bafis  plana  ncp  ad  bafi* 


planam  fitfC.  ^ 

Probatur  illud  quod  cA  primo  propoi*»  ^ 


/ 


triangulis-  . 

Smt  triangula  in  figura  feorfim  cxhibttaiw, 

& OBy  «qualis  altitudinis,  vipotc  inter  parallcbi 
TH,  fic  jM,  fic  bafis  oy,  &OM»  ideoinuictm  «qw* 
Ha  ex  pr.4o.l.i.Cor.  Ducamur  parallel*  Ty,k  pf 
vni  laterum  or,  fic  alteri  su.  Parallelograroau 
Tsyo  > & pONM  i^unt  dupla  triangulorum  foo^ 
fuper  quorum  bafes  funtyOJt,fc  OMN»  fifid« 
inuicem  «qualia : Produckis  deinde  o»  in  x , 
Msin  dudis  normalibus  Tx.yf,  necnoa,ft 
alio  triangulo  pk»  firoi  erunt  redangalu  TysF^- 
quale  parallelograramo  yTRo,  fic  Pxoi  ptrallclo- 
grammo  pnom  cx  prop.40.lib. i.  cum  fint  inter 
eafdem  parallelas  Ty.&xo,  vel  PO,**<»ficf«P«f 
eandem  bafimTy.  fle*^*  Quia  ergo  h«creda«gt^ 
Ia  TxyF,  & POtt  obtinent  angulos  rcAos,  « 
ideo  «quales, fic  fuot  inuiccequaliakum  fintpqua- 
lis  «qualibus  parallclogrammisex  lo.  lib  d.  pro^ 
ter  hoc  babcbuni  latera  rccipfoce  proportionalis* 
Xdeoquc  Ty  erit  ad  Po,  vt  oE  ad  Fy,  fed  h«c  latera 
P0,&  XI  pquant  1.0, fic  sMexprop  ||.l.i.bafes,& 
altitudines  triangulorum  l.yo,fic  uom  funt  yi^ 
OE,  ergo  recipro«.abuocur,ficcr.c  ry,  vel  kobaii 
adpo,vel  nm  bafim,  vt  altitudo  OE  buius  ad  aluts* 
dinem  yp  alterius . 

Progrefl'.  3.  Remanet  deinde  oAcndendo*i 
bafes  nempe  ElHpTes  ucp,  Se  bhc  dicere  eaode* 
proportionem  »quam  OL  linea  bafis  ttiangubsl 

1^0 
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baSm  u altciiu  • Ex  pr.si.j2  4j.Tr.j0.  oftcaff 
runcar<](ulef  Ai»&LE.8rex  pr.10.14.18.cr.a5.  pta* 
OQtn  acHA  trSfieoa  p«r  «x2  ia  oftenfitm  eft  elltp« 
Es;  Qaare  »4.  tr.>4.  eric  redangolum  Afi^r 
laadre&angalnm  M,8e  le  j vc  quadratum  hi  ad 
quadratu  Lr.,quia  fc.  iacllipfi  ahcb  reperiuntur, 
qovtraanc  peraxetnEAidr  facie  iocllipnbus  nor* 
maiibut  libi  redioneaLc»&Hi  ad  fupcrbctem 
cofloAJis,  cuius  fefiio  cftj  6lr  ideo  adtius  ambitum 
ptrcingcDtes  * 

Cum  itaque  re^angulum  Alt  & 1 • cquetur  re* 
dangulo  aL,  & L t ob  «qualia  latera  ai  ipli  te,  6e 
Atlpli  (E . Etiam  quadrata  es  is»8ri.c  rcltabunc 
(qualia . Q^amobrem  etiam  latera  ui»Ar  lc  erunt 
«qualia.  Cum  ergo  Iit  ex  prop.ad.trad.jO.elli^ 
fis  DCFad  elltpfim  aHCtVcredangulum  cx 
ad  redaiigulu  LDiLo:redangula  rerb  ifta  fine  eiul« 
dem  aiticudiois  1 hA  lg  ex  oftefisA  ideo  fiat  la* 
•icemiVt  os  linea  ad  »1  lineam  requitur>ncaam 
cUipfis  oo#  fit  adclliplim  ehc»vc  linea  ol  ad  linea 
Bliquceft  eadem  ob  cnangulasAti  & o&t-  arqua 
lia  reciprocd aleieudinsi  Ta ad  altitudinem  e v. 

Ideo  que  (i^menu  coQicorum  corporum  ha* 
bcmia  bafea  alticudiaibns  reciproci  proportio* 
aales  erunt  zqiialia . 

EXPENSIO  IV. 

Dc  cofporum  frofortionali  trjnform.uione  • 

MOdo  de  craosfiirtnatioae  iun^ai  eum  aug* 
mento»  eel  diininotjone  corporum  agen- 
dum eft»  Ir  docere  naodu  quo  aliquid  dato  corpori 
deuabatur , aut  addatur,  Ir  tamen  eadem  figura 
mtncati  ficacA^^duum  quamcumqi  figuramm- 
diicut  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  L. 

Ex  mdim  euho  detrahen  minwtm  , refi- 
dttwntjHe  cutum  xqu^lcm  cxbitrtre . 

SVper  bafim  NT  maioris  cubi  vt  cxtruacur  pa* 
rallcleplpedum  irex prop. 14.8.  cubo  x mi* 
nori  «quale.  Ec  ex  latere  cubi  maioris  abfeinda- 
t«r  portio  NH  «qaalit  altitudini  N|  parallclepipe- 
di  confirud  i ; perque  pundum  h ducatur  planum 
Mp»drerit  renduiun  vp  pttallelepipeJum»quodia 
cubum  traaiformabicur  ex  prop.i4.h. 

Probatur  operatio , 
0|f  kp  Nam  cum  parallclepl- 
= pedum  NP»  fit  «quale 
IL  parallclcpipcdo  1 r ob 
I xqualembatimj^altl- 
tudlnem ; ex  prop.40. 
h.Trad.  A cubo  TV 
detradus  eric  cubus 
eihibltas  z mediante  ablatione  parallelepipedi  np. 
Vode  refiduum  redadum  In  cubum  intentum  pre- 
ftabit. 

COROLL  ARIVM. 

IDem  valet  de  quacumque  alia  figura»  fi  redlga* 
ttu  io  paralicieplpedum>lr  el  detrahatur  paral* 
lelepipedum  dato  corpori  aequale»  vel  quzpars 
magis  placuerit  • Naro  refiduum  Iterum  per  ea» 
qup  dUimot  io  ExpenC  ant.  In  figuram  propofi- 
tam  reda^m»  6e  in  priorem  formaro  rcRitutam 
exhibebit  quamlibet  figueampropofiU  dimloutl. 
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PROBL.  II.  PROPOS.  LI. 

AJJcre  Ckho  altum  cultum , tta  quod  cubus 
remaneat , 

NOn  aliter»h(c  propof.  operi  confignabltur» 
ac  antecedens  .*  Extruicur  Itaque  fuper 
bafim  NT  cubi  rv  parallelcplpcdd  (qualedatocubo 
X»  fir  cubus  eric  adaudui  quantitate  cubi  x , & re* 
daduiin  parallelepipeduroLV  . Flat  itaque  hnic 
paralleleptpedo  cubus  «qualis  ex  pr.l4.  h.dr  iam 
coniequemur  cubum  duobus  cubis  «qualem  cubo 
vr,&  cubo  X . Pacet  prop.  ex  pr(C.  ollea(jone . 

CORO  LLARIVM  . 

D Educitur  quoque  ex  hac  prop.  quod  fi  quod* 
cnmque  corpus  datum  In  cubum  eransfor* 
metur  ex  pr«cedenti  czpcofione » Sc  huic  cubo 
quzeumque  data  quaocius  addatur»  8e  deinde  ite- 
rum in  prlftinam  figuram  reformetur»  corpus  re* 
ftitacum  figura  quidem  priori  potietur»  at  magni- 
tudine audids  erit»  Be  maiori  mole  conflabit  • 

PROBE.  III.  PROP.  Lll. 

* Duos,  aut  plures  conos  reslos  ta  vnicum 
conum  reuocare  • ymeumque  conum 
m flutes  conos  diffrtiuere . 

Slot  piares  coni  adi  tE»&  c;qat  debeant  In  vnl* 
cum  componi . Redigatur  ex  Ed.h.  • ad  ettidd 
bafim  coni  DAi»de  fit  ovi»  compooaoturq;  coni  lo 
Rhombum conicu  adih:  deinde  fiat  conus Lts 
obtinens  bafim  tys  compoilcorum  Dl>  fr  altitudi* 
ocmyT  ipforu  HA»&ifie  «quabicur  ex  15.Tr.j4. 
Rhombo  oa  1 a . Deinde  redigatur  conus  c ad 
eadem  bafim  DVi^vel  xyi.»  & vc  lam  fecimus»iceru 
fiat  Rhombus  folidus  trxo . Pollea  conus  «qua* 
Uxaliicndinis»  &ba(is  Rhombo  lTko  extolletur» 
ifieque  conus  tnbus  conis  lam  erit  «qualis.  Nam 
ex  prop.ij.  cquat  Rhombum  ltXoj  ille  verb«* 
quat  parte  quidem  lok  conum  c»  parte  verd 
«1'x  Rhombum  daihs  nempe  OAt » 6c  x. 


Contrario  verh  modo  fiet  fide  ablatione  agatur. 
Naro  conos  V.g.  Lrk  In  duos  conos  rcuocabi* 
tur»  faciendo  conum  b»  qui  auferendus  efiarqua* 
lis  bafisbafi  Lz  coni  Ltk  A altitudo  qu(  V.g.cric 
Vh  aufecatut  ab  altitudine  yT » relinquetur 
VA»  fiat  itaque  conus  dai  alcicudioisVA»8r  bafis 
Lki  ideft  «qualis  pi»&  eric  conus  dai  refiduusi 
cono  LTK  ablato  cono  • • 

COROLLARIVM. 

EAdem  verh»  qu«  fiunt  de  conis  pofTunc  fieri 
de  pyramidibus  reRis»8r  quia  liccc  prqp.if* 
TraA.J4«  non  loquatur  de  pyramidibus;  ratiota* 
men  potefl  ad  illas  extendi » eadem  enim  prorfiU 
cft  .Or  cficKicer  eodem  paRo  eoflulncu  • Si  vt- 
Rrrt  th 
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^8o 

r5  dentur  pjrimideSa  vel  coni  non  redi  «d  redoi 
redigentur rqualetyfi  fiant  eiufdemaltitudiau  ex 
piop«4.  Trad.^4>p.a. 

pROBL.  IV.  pRopos.  Lrir.  ' 

Cylindro  jVtl  pardi UUpipedo  yvdprifmats 
cjflmdros  paralltUpiprda , vtl  prifmaU 
minora  addere^  vel  auferre  • 

Ad  Iftam  propof.  operi  demandandam  fufficlt 
redigere  paraUclcpIpedam  i»  vel  cyliadru* 


qui  auferendus  eR^vel  addendus  ad  eandem  ba> 
fimNT  ezprop.a^.h.&deindei  vel  alteri  PV>cui 
facienda  efl  additio  coniongere  i n * vel  auferre 
NH  x(waiem  altitudinem  Inuenti  cylindri  alticu> 
dini  ab  eo  cylindro»  vel  parallelepipedo»  cui  aufe* 
rendum  efi»  vel  addendum»  d voiL  erit  cotum  ex 
additione  refultans  fi  fada  eft  addicio»quod  fi  fa- 
da  fuerit  rubdudto,HVore(l  refiduu  parallelepi* 
pedum  ex  Vnto  dedudo  parallelepipedo  Hr  ^qua« 
11  dacox. 

PROBL  V.  PROPOS.  LIV. 

Plures  fph^ras  m vnam  fphreram  collibere ) 
vtl  vnicam  tn  plures  dmidere  • Idem 
r^uo(^ue  proflare  de  fpb^otdcy  detjueco* 
notde  elltpucoy  feu  parabolico  • 

CVm  ofienderimui  fuprl » quibus  conis  ifit 
corpora  xquemut  : de  fphera  quidem  pr*4). 
defphytoidc  pr.)5.  de  conoide  parabolicopr.|4» 
Trad  J4»  Si  exhibitum  quodlibec  ex  ffiis  corpo- 
ribus fphrricis.vel  conoidalibus  in  conoe  xquales 
redigamus  > fieut.  ft  corpora  rph«rica»ve|  conoi- 
dalia,qa^aufcrcda  riint»veiaddenda»8rex  pr.5a.hr 
conico  corpori»  cui  facienda  eft  additio»  addamus 
alioa  conos  xquales  illis  corporibus»  qox  addenda 
dafunt»  & deinde  conum  fic  adaudum  in  fplue- 
ram»vel  fphfroidem»  velconoidem»  prout  pndt 
reftituamus ; habebimus  intentum  £c  idem  de 
ablatione  przftandum  erit . 

COROLLAftlVM, 

Hinc  facild  addifees ena  alia  adaugere  » etiam 
fi»  & intus  cxcauaia  fiat  i dummodo  aliqua 
regulantate  potiantur»  vt  ea  de  quibus  fupra  egi- 
mus . .Nara  aut  ad  conos»  aut  ad  pyramides»  feu 
pnfmaca  red/gere  poterimus, d ex  prop.f  &.  h.  ita 
augere,  vel  minuere,  & poftea  in  primum  ftatum 
seftitucre  . 

THEOR.  I,  PROPOS.  LV. 

Omnia  corpora  fimilta  triplicatam  hahent 
laterum^  feu  diametrorum  proportionem 
ficut  duplicatam  bafium  • 

PRobatur  . Namomia  corpora  fimilia  cylin- 
dris fimilibus,  vel  pjrraimdibus,vel  prlfinati- 


bos  inferibi  pofluor»qnx  triplicatam  latenin  pro* 
portionem  dicunt  ex  propofiefonibus  paffim  pofi* 
tis.vc  pr.p.cr.^4  p.uSe  ly.d  ajfrex  prop.p.p.1. 
h.&  cciam  ex  i.Expeof>*^bi  coqora  multa  fimilia 
dercripfimua»  fimiles  bafeS  diribendo,  fuper 
quas  cylindracea  fimilu  erigi  polii  nt . Ergo  etiam 
Ipfa  corpora quarcomque  es  defrripeis  triplicatam 
obtioebnnt  laterum,  vcl  diamecromniivei  axium, 
vei  ambituum  proportionem  . & eodem  modo 
probabitur,  quod  duplicatam  bafiuia.  confeqaan- 
tur  proposcionera . 

CpaOLLARlVM. 

* X prxe.  colligitur  fphxroidem , conoi- 
IZ  demque  byperboiicum . 6e  pa^abolicom , 

tim  bafis  circularis , quam  elliptice , tum  etiam 
quadratx.feu  redangnlr  dumodo  (tae‘fimilta  coiv 
poraelTe  in  triplicau  ratione diametroru;  nedum 
ob  rationem  vniucrfalem  in  propof.  cadam»  U 
etiam,  quit  omnia  ifta  genera  corporu  m conis  ia- 
feriptis , quz  eorum  bafibus  Inixi  erant » Se  esa* 
dem  diametrum  pro  diametro  Itue  bifit  obtiat- 
banc,fir  cande  altitudine»  eis  ofteofa  fune  xqoalia» 
vc  prop.4}.34i|d.  Trad.|4.  ilia  verO  triplicatam 
diametrorum » feu  altitudinum»  cum  fioc  limilia, 
proportionem  obtinent . Quare  etiam  corpora 
conoidalia»  qu«  eiS  funt  cquaiia . Idem  debemus 
fateri  de  co^s  prifmaeicu  fimilibus , quia  cool  . 
eiufdem  altitudinis  , fir  bafis  /cfquiafter  oftenfus  i 
eft:  fic  de  conis  ellipticam  ba/im  obe/oencibos  ' 
fimilibus, cura  fioc  f quales  conis  tandem  aicini^b 
ncfli»darqualem  bafim obtinentibus.  Vade  erunt 
In  triplicata  proportione  aUuudioom » vt  coni  tp* 

• fis  squales;  8e  ita  dodrina,vel  geoeraletn»vcl  fpe- 
tialem  applicdbis  cuicumque  corpori  fimUii  quod 
fic  ad  aliud  fimlle  in  triplicata  ratione 
aut  falcem  in  JupWati  iWfia#* « J 

PROBL.  Vft^^FROPOS;  LVL 

* Datur»  corpus  eorum  , ijuu  trip/itiijti 
luterum  > vel  a^tinniy  aut  diametrortm% 

'Uf/  altitudinum  proportionem  oiiuuiA 
tuxta  datam  prt^ortionern  Itne^urn  /• 
aliud  fmtle  corpus  augere . 

Sit  datum  aliquod  corpus,  cuius  diameter,  vel 
axis»  vcl  latus,  vel  altitudo  ^,8e  debeat  aliud 
corpus  conftitul,&  detur  linea  s»  vt  Aad  •; 

ita  fit  ftcicdu  corpus  aliquod  fimlle  corpon  ciL  A;  • 
locer  A»  St  B dux  medix  proportionales  proiciao- 
tur  c,  A D,vt  fint  in  continua  proportione  a ade, 

A c ad  D,&  o ad  sex  prop.j.  Trad.1)* 
c fiat  es  diiftia  ex  Expenfione  1.  cnrp®*  fimile 
alteri  dato  fir»  fimiliter  politu  vieodo  illa  eodem 
munere,  QUO  fungitur  linea  a corpttiCX 

linea  c deferiptum,  vc  a a J ■ * 

Probatur . Nam  a ad  atriplicatamobtinctpro-  J 
portionem  eius, quam  conreqmtuf  Aid  c»fed cor- 
pus eredum  fuper  c ex  prxced.  confe^ultur  pro- 
portionem triplicatam  cius,  qua  refpicit  a lineam 
c . Ergo,  vc  A ad  B , fic  corpus  ex  a deferiptum 
ad  corpus  fimile»&  fimlliter  poficum  ex  c deferip* 
nim. 


PROBL. 


DE  CORPORVM  COMPARATIONE 


PROBL.  VII.  PROPOS.  LVII. 

* Dtlum  eatpus  eorum  , tiuie  duphcaum 
propotUonem  bafium  coHieifuumut,iuxt* 
Jatam  proportione  hafts  ai  hajm  aJaU- 
j^ett . 

SIcdatabafisA^&corpuirnper  Ulam  eredum» 
8e  ftiperficiet  i : Sicque  fjciendum  corpus 
aliud»^  Ce  habeat  ad  Acorpus»vt  a ad  a . Ex  pr. 
trad  99*  inter  bafes  A,&  ■ baHs  reperiatur  me« 
dia  ^portionalis  c»  8e  faper  Ulam  erigatur  corpus 
fimile  > Amiliterque'  politum » ac  d>rpuS  datum» 
St  erit  operi  demandatum*  <]Uod  pr^cipitur . 
^Probator  > Quia  corpora  fimilia  duplicaum 
Ubenc  bafium  proportionem  ex  prop.jf .b. Tcd 
balisAadteft  duplicata  proportio  cius» 
eft  nade*.  Ergovcbalis  a ad  bafim  9»  Ec  cft  cor- 
pus  ex  A ad  corpus  ex  c edibeatum . 

. PROBL.  Vlfl.  PROPOS.  ,LVI1I. 


PROBL.  X.  PROPOS.  UC. 

* Trihus  corporibus  datis  quartum  corpus 
proportionale  reperne. 

SIi  cbtumcorpiii A. Sr corpus  ..ftCiScopor- 
test  reperire  .corpus  d,  iti  rt  (ie  a >d  i,k  c 
sJ  o . R«pcriitur  litrribus  corporis  a,  8r  i,  & c, 
vel  »ibus,  sot  Altitudinibus,  vel  diametris;  quir- 
u proportionalis  D.dt  fuper  eam  pracadm  offi- 
cio dclcruiente  aria,  auc  laierii , te  cct.  ardilkctar 
corpus  6mile  corpori  c,»  obUnebimui  ineca- 
sum. 

Ratio  eft  eadem  przced,  propof.  te  requiritur 
uotum,  vt  diiimus  defuperficicbus.qu&dduo 
coipora  A,8r  ■ liat  Inuictm  fimilia  licet  diUiraiJia 
cum  tertio  c,  quod  tamtn  affimilabitur,  tum  late- 
ribus, tum  pofitioue  quarto  reperieudo  d • 

PROBL.  XV.  PROPOS.  LXL 


* Duobus  datis  corporibus  terliunt  propor- 
tionale inuenire . 

• 

DEoturdtio  corpora*  9ux  b non  bnt  Hmilu 
ia  bmilecn  bguram  redigantur  V.  g.  paral- 
Jciepipeda  » vt  docuimus  : quorum  diame- 
. iri*  TcJ  axes»>el  latera»  vcl  altitudines  ficu  A»fir  s» 
8r  duabus  a*  8r  » tertia  proportionalis  reperiatur 
c»  fr  illa  eodem  manere  tangatur  » Be  conRituae 
aliquod  corpus  pr^didis  fimile  » dico»  quod  duo* 
bosA,&>  eft  tertium  corpus  proportionale  c» 
quod  (i  bocc  alterius  figurcdel&deretur  per  ea» 
quf  diximus  Expenf.a.  h.  ad  aliam  figuram  reuo* 
cari  poterit. 

Probatur . Nam  corpora  fimilia  funt  in  tripli* 
cata  ratione  laterum  Tuorum : Quare  cum  fit  a ad 
■*rt  xade  ex  e£Fedione  . Etiam  erit  triplicata 
proportio  lateris  a ad  triplicatam  rationem  Uteris 
9»  vt  triplicata  ratio  liceris  B ad  triplicata  ratonem 
latens  c : Triplica»  verb  racionCs»qus  continud 
procedunt  ex  prop.  s^.Tunt  corporum  ex  a»  s»  & c 
«ofl^udorumfimilium . 

PROBL.  IX,  PROPOS.  LIX. 

* Duohus  ddtis  corfvrtbHS  corpuf  medium 

proportionale  inuentre  • 

S it  datum  corpus  ex  a»  corpus  ex  s»  quorum 
Utera»  vel  axes»  vel  diametri}»  vel  altitudines* 
(|fltA»%s.&  inter  eas  media  inucniaturp»4r 
ex  ea  eodem  munere  fungente  fiat  corpus»  (ioiile  . 
exbibitis  duobus fimtlibus>quod  dico  ciTemsdium 
proportionale  imer  corpora  exhibita . 

Si  vcr6  corpora  non  eflent  fimilia  oportet  ea 
redigere  ad  eandem  fimilitudiciemcouertendo  am- 
bo data  io  paralleleptpeJa»  aut  aliam  fimile  figura. 

Probatur  eadem  ratione  . Nam  corporum%ft 
triplicata  proporno  lacerum*  aut  axium  » ailc  dU- 
metrorum  > aut  alcicudinum  > cumque  fit  A ad  c 
vt  c ad  D » etiam  triplicata  ratio  a ad  c eVit 
eadem  s qux  triplicata  ratio  CaJ  o»  quae  eft  illa 
xniOa  quam  ioaiceai  corpora  coorequuocur  • 


* S eriem  continuam  proportionalium  corpo-a 
tum  fimiltum , & dijjtmtlium  tnuenire 
iuxtu  datam  proportionem» 

Sit  ^a  proportio  a ad  d*  & oporteat  reperire 
coocinuam  ferlein  corporum  in  ea  propoirio- 
oe»  que  eft  A ad  D.  luter  A,8rodu«  medie  pco* 
portionales  tnterferanrur  ■»  Be  q»  ita  quod  a»s»c» 
o fine  concinui  proportionales  »ftrfiat  continua 
progrefllo  linearum  a ad  s iuxca  difta  pr  x.Tr.15. 
fuperque  illas  lineas  veendo  illis  prout  corpora 
c6fticu6da  repoTceoCtvel  diametris*vel  axibus»vel 
aUttudintbuSfVel  lateribus  corpora  fimilia  edifice* 
tur>8r  limilicer  pofica*flr  aflero  Ulam  feriem  corp<^ 
rumob.tioere  proportionem  continuam  iqux  eft 
Aad  D. 

probatur . Corpus  a ad  corpus  a proportionem 
obtinet  triplicata  eius»  que  eft  A ad  a:  fed  Aado 
proportio  eft  c riplicac»  ipfius  a ad  a . Ergo*  vc  a 
ad  O)  fic  eft  corpus  a ad  corpus  • * fed  corpus  a ad 
corpuscobtinec  proportionem  triplicatam  late- 
ris a ad  lacus  c ; Lacus  ver6  a ad  c eft»  vt  a ad  a : 
latus  autem  a ad  a eft  triplicata  cius  proportionis» 
quam  habet  a ad  o . Ergo  etiam  corpus  s ad  corr 
pus  c proportionem  obtinet»  quam  a ad  D , fit  fic 
de  ali|$ . 

Quod»  fi  libeat  feriem  i dato  corpore  incipe, 
re»  cuius  axis  • feu  latus  » feu  altitudo  > veJ  dia- 
meter notus  fic » repertis  inter'  a»  o duafius 
proporcionilibus  n»  & c fiat  a ad  a>fic  latus  V.  g. 
L dati  corporis»  ad  aliud»  Be  reperiatur  x t fiotque 
feries  continua  linearum  tad  x»  fuper  quas  cor- 
pora fimilia  coDftruaocurvtendo  Illis  pro  lateri- 
busipro  vt  ponitur  linea  primo  corpori  deferoi^a. 
Quod  fi  requirantur  corpora  non  fimilia  qupeam- 
qveelegeris.in  alia  corpora  «qualia  quidemj  fed 
/HiEmilTa  poteris  pcfmuure»dr  fic  obtinebis  fe- 
riem  proportionalfum  corporum  cooiinuam  { fed 
dUCmilcm. 


L- 
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PROBL.  XIL  PROP.  Z^It, 

Sniei  corporum  coniintu  proportione  prote- 
dentium  corpus  Uifunle  inuenirCi  dktis 
duohus  Uterihus  corporum  duorum  pri* 
■ morum  m 

DEatar  Latent  etiam  axec»  aut  diametri« 
aut  altkudinea  duorum 'corporum  primca. 
rum  in  fcrie  iUaicui  reperiendum  fie  corpus  ^u«- 
Iciiiatq;  h^latera  At>&  ac.  Reperiatorq»*eis  quar- 
ta proportionalis  li  continua,  ▼«)  ei  coualis  ti» 
Eatqucft  AI  differentia  Ad  ab;  lid  ab  adaiiudt& 
rcpcrietuc  Ha  • Extruatur  igitur  Aipcr  ah  paraJ- 
lelepipcdum  cqualis  alcitudtnts  primi  termini , fi 
primas  terminus  fit  paraltelepipedum  » vel  tale 
corpus  , quod  (c  habeat  ad  primum  terminom , 
▼t  latus  AB  Ipfius  ad  ab  : hocque  corpus  erit  (e- 
riei  infinitorum  terminorum cquale. 


— 3» 
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Probatur  • Nam  linea  ■ a eft  cqoalis,  eX  prop. 
itf.  trad.itf.  toti  feriei  bafium  imparium  proce- 
dentium in  triplicata  proportione  ab  ad  acj  Tcili* 
cetTetlei  procedentia  tn  ea  proportione, quar eft 
AiadLi.*  &ideo  fingull  termini  llliuifertei  pro- 
cedentis in  proportione  ABad  bl«  fune  vt  folidum 
AM  ad  folidum  bN  ; Quare  reriet  tota  AX  folldo- 
rum  fimilium  ad  aM  primum  corpus  eft , vt  feriet 
m ratione  ab  ad  lb  ad  primum  terminum  ab  cum 
finguli  termini  fint  io  eadem  proportione  , quare 
exCorolI.B.propof.i9.Jib^.  omnia  vnius  feriel 
erunt  ad  (uum  primum, vt  omnia  alterius  ad  fuum 
primum ; corpui  verb  aT  ad  corpus  am  cx  rffe- 
dionceft»  vt  latuS  ab  ad  latus  ab;  Latut  verb 
AH  ad  latus  AB  eft,  ve  feries  infinita  linearum  ad 
lineam  AB,  cum  toti  feriel  io  ratione  ab  ad  lb  fit 
(qualis  linea  ex  effed.  IdeoqucArit  in  eadem  pro* 
portione  corpus  AT  ad  corpus  am  ; qua  iofinict 
feries  corporum  fimilium  ax  in  ratiooe  ab  ad  lb 
ad  corpus  am;  cum  ergo  at  corpus  corpori  am,8c 
infinita  feries  coiporum  eidem  corpori  am  eadem 
dicant  proportionem  ab  lateris  ad  as  erunt  inui* 
cem  B^alU  ex  prop.9.1.5.  quoderac  probfndum  • 

PROBL.  Xlir.  PROPOS.  LXIII. 

• Datum  corpus  it$  infinitam  feritm  corpo- 
rum di^nhucre  , quod  i dato  corpore 
incipiat  • 

Sit  datum  aliquod  corpus,  quod  redigatur  fa- 
cilitatis gratia  in  cubum  AM,1&  datum  cor- 
pus, quod  debet  diftribui  maius  illo,  redigatur  in 
psrallclcpipqdum  ciufdcm  altitudinis  atJ,  eiufque 


bafis  fit  etiam  eiufdem  altitudinis , ac  bafis  lM  et 
propof.Bf.h.  . , 

Deinde  (iat,vt  ah  ad  ABjfic  Asad  atindISr  iaue* 
ntatur  AI  } affumatur  itaque  differentia  IS;  8^ in* 
ter  II  dtf^remi|,8r  ABdue  raedis^  proporribna* 
les  Interponantur , que  fint  q,r;  dcindeiniU* 
tuatur  feries  continua  propoirionalium  in  ratio* 
ne  AS  adq,  que  fit  ax,  8e  ex  lliis  zdificentur  cor- 
pora fimilia  * 8r  fimilucr  pofita , vt  am  cubus , 8c 
erit  feries  cuborum  cqualis  pttaiielcptpedoAT . 

Probatur.  Fecimus  ah  ad  ab  » ve*  as  sd  ai  . 
Igitur  differentia  islioee  AB»ab  Aierit  fecundos 
terminus  a!  iculus  fcrei,  cui  fic  equalis  ah  : UqoU 
dem  tunc  eft  etnnrrttado  ai  differentis  iB  fe- 
cundi termini  S primo  Ab,  (fi  tB,vcfecaoduster- 
minos  fumatur)  ad  primum  terminum  as,viaB 
ad  AH  t Qiisre  ex  ld.7  rad  iff.  ha  (<)uabitomaci 
lineas  procedentes  Inproportione  AB  adiit  A 
in  ratione  as  ad  Bl,  fic  procedunt  corpora  AM,fr 
bN  ; quia  fcilicet  corpus  sN  ardificatum  cx  q^habet 
triplicatam  proportionem  liBoz  q^ad  ab, drlilsB 
quam  linc(  1 sad  as  . Quare  omnes  termini  linea* 
rum  ad  primum  fuum  terminum  etuue,  vt  omod 
termini  corporum  ad  primum  corpus  ex  Cof.i. 
prop  19.  iib.T. 

Quapropter  etiam  aB  cquaitt  toti  fenei  linea* 
rum  io  ratione  AB  ad  Bf  procedentium  eric  ad  ai 
ve  tota  feries  corporum  am  ; sNtxt^  Secnt.^d 
corpus  AM,  vt  autem  AHsdAB;  fice/i  AT  corpus 

cx  effedtone  ad  AM,  ergo  cnr  corpus  at  aJcoiq*us 
AM , vt  ferieS  corporum  fuper  ab^  q,  fctlicec  aM, 
bN,&c«.  ad  Idem  corpus  am:  Eruntergocor- 
pora-arqualia  at,  Se  infinita  feries  cd’rporum  *di- 
ficatorum  fuper  ai,  Scqj  fcilicet  am  , Bc  BN| 
St  ett»  vfqne  ad  x terminum  . 

EXPENSIO  VLTIMA. 

De  corporum  cjlcuUtioru 

BReuicer  nos  »b  hse  trafiationc  exreditfVlt 
fiquidem  eft  potius  Coroll.  DrxdiAon®» 
quam  quod  hk  fit  aliquid  offendendum  i.Calcsu* 
re  Itaque  aliqooB  corpus  eft  corpore  quoddatn  00* 
c*  menfarr  illud  comparare,  Se  viderc.quam  pro- 
portionem numeris  exprimibilehi  illi  obtineat. 
Verdm,quia  non  omnia  corpora  corporibus  fe 
accommodant,  vt  menfura  menforato fc  accora* 
modarc’ debet  j nlfi  folum  cubuS , vel  parallclepb 
pedum  cubo,  vel  parallelepipcdo}  aliarjvcrbfoli- 
ditates  etiam  eiufdem  rationis  omnia  fpstia  foli* 
dorum  maiorum'implere  nequeunt,  hinc  eft  quod 
parallelepipcdum,  vel  cubus  ille  fit,  quibus  cor- 
pora mcnfurari  poff  unt . Vnde  labor  exOrtuS  om- 
•nia  corpora  In  parallclcpipcda,  velcoboscoouc^ 
tendi , vt  menfuris  fubijclantur  : Hineque  eft 
quod  corpora  omnia  non  tn  propria  forma;  fed 
In  cabis,  vel  parallelelepipedis,  quibus  rquiua- 
lent  dimetiantur,  fc  Ijs  rcdaoguUs,*i  facilior 
meofura  fit^ 

• 


PROBL 
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DE  CORPORVM 

PROBL.  h PROPOS.  LXIV. 

y Vel  fd^UeUpipeium  m$mtm 
menfuruje . 

D Vo  Jacera  ba(u  cuW  menrureneur  ^ te  fint 
V.  g.  alterum  af . rncuromt  alterum  ||*  8e 
cx  iode  menfuretar  altitudo»  te  fit  40.  Vocianim. 
Quia  itaque  re^rigulj  eam  obtineat  proporcio' 
DCrqucex  proportione  laterum  componitur  ex 
piop.ai.  lib  6.  quadratum  vnlus  rntiz  ad  redio* 
golum  liabeos  latera  alterum  af.  alterum  va> 
•iarum  erircompolita  ex  proportione  1.  ad  it*  te 
Itaque  adhibenda  euet  regula  , quam 
tradidimus  propof*  9.  Trad«9*  part.  I*  te  mul» 
ciplkandum  tflet  1.  per  i.  te 
deinde  jj.  per  as*  vt  exiret 
proportio  compofita  reSangu* 
h Toras  Tucis  ad  rcdangulum 
lacerum  x),  & vnciaram,  %y  -|| 
icdquiai.taati.  ideo  remanet 
fata  Duiiaptkatiolater.mij'.  & j j.  inoicem,  qu* 
faciiaat  Haj.  vaciaa  i Ideoque  proportio  rnlua 
^aUiaii  vmus  rncut  eft  ad  rcan,gui„m  datorum 
Uucami{.«c}).«c  i.  adSij.  fed  parille- 
Ic^ipcdatubcaucmalciiudiae  roDftiioia  funtlo* 
uicem,  fi  baba  ex  d.  prop.  Traa.  j 4.  ideo  cubua 
cuui  alocu  Jo  eft  rocia^  ba«i  ,ncla  erit  ad  paral- 
Wepipeauia,  cuuii  item  altitudo  rocia  eft,  fed 
badadaj.etbaiin.  reperta  ad  bafim  8«.  fuper 
quam  coaftuutum  eft,  tdeoque  habebimm  patal- 
tcleplpedum  cooftana  «n.  Tociarum.  Vetim, 
qulaparallclepipcda  eiufdem  bafia  fuot  inuicem 
vl  alatudioot  cx  10.  propof.  Tta«  jq.  ideo  foli- 
dum  ruma  »nci«  almudinit , ftd  balii  rcSangula 
*15.  Tocutum  ett  ad  fatidum  emfdem  balii  8aj. 
vnclarum!  fed  40.  altuudmig,  gt  altitudo  I.  ad  40. 
Igituc  tegula ptoportiooum  potcrK  quni:  Ii  alti- 
tudo valui  vncia  dat  rnciai  »15.  (olidiutls,  ideft 
folidum  cooRaui  vuci)a  815,  quia  dabit  altitudo 
40.  quadere  oportebit  multiplicate  Sij.  per  40. vt 
ptooeat  lolldum,  eulua  altitugo  eft  vnciarum40i 
fit  fitta  muliiplicatioue  erit  folidum  vociarom 
3J2P®*  opof  eft  primum  diuidere  : quia 

vaitaa  diuideoi  jeddit  euadem  numerum . 

• 

• PROBL.  IL  PROP.  LXV. 

Par*llelefifeiLi  ohli^ua  qtuKumque 
mtnfurare . 

QVia  paralielepipeda  quxeumque  bafis  qua- 
^rangulx  fune  ad  inuicem»  rt  barcs»ft  fiat 
aequalia  altitudinis  I Gue  ea  line  «qualium  angu- 
lorum > Gue  inxquahum » liue  bales  fint  Hmiies» 
fiue  diiHmales»  dummodo  Gnt  «quales  capacitate  : 
Capacitate  vero  UI9  bafes  ^quales  funt  ex  jd.lib  i« 
qu«babeoc  latus  «quale  alteri»  etiam  (1  Rhombi» 
liuc  Kbomboidea,&  altitudo  eadem,  binc  eG.quod 
debeant  latus  meofurari  » te  normalis  aititu* 
do  cadeas  fuper  latus  meofucatum  . Multiplica.* 
ta  enim  longitudo  lateris  cius»  fuper  que^  ca* 
ilie  normalis  illa»  curo  tpfa  faciet  cx  prxccdenti 
baiun  redangulam  «qualem  ba(i  daue»  ctiamli 
aoo  redaogula;  > quia  fcUiccc-  efl  dufdcm  bafis» 


COMPARATIONE:  - <{*, 

te  altitudinis.  Se  quia  qoiKumqte  pirallelepipeda 
atqualis  baft»,  Se  altitudinis  funt  «qualia  ciprop. 
4-  f*8t  if.  trad.»4,  p.i.  ideo  etiimli  parallelepi- 
pedum  effet  fuper  balim  obliqud  conftitntum  erit 
«quid  alteri  ciufdtm  balit,&  altitudinis  re&i 
cdftitnto.d;  Ideo  buic  reftangulo  parallciciapedo. 
Detut  itiqiie  parallelepipedum , culus  balii  Iit 
Rhombus,  fit  menforetur  vntim latus , Iit  tj, 
vncisrum,  dtinde  altitudo  balis,  nempe  norma- 
lis, qu«  fuper  latus  menfuratum  cadit , Se  erit  as. 
vnclatam  , 8t  limul  multiplicentur,8t  balia  el  eric 
x8<.  poftea  altttndp  ipfias  paralleiepipedi  obliqui 
fcUicet  linea,  quz  Inpcr  Rhombum  bafia  norma- 
liter cadai.St  fit  i a.  8t  fimni  cum  bafi  multipliee- 
tor  eodem  modo  hac  eflet  parXIlcIepipedum  re- 
. £um dabit  )4|a.critquc  paralklepipcdum«qual« 
putallelepip^o  obliquo . 

PROBL.  lII.  PROPOS.  LX7I. 

Prifmd  irimgittdris  htRt  menfi$ris  aumeri- 
cis  fuhijcert. 

RifmatrlaogttlarisbsCs»  feo  reSuro»  fcu  oblU 
J quum»eft  dimidium  paralleiepipedi  ex  prop.s. 
Trad.J4.  p.i*  emfdem  alticuiinis » tdeoque  men- 
fnrtu  altitudine  trianguli  balts  li.  Tnclarum»fr 
latere»  fuperquod  normalis  cadit  14.  vociarum 
Gec  rcdaogulum  ex  18.  te  19.  traft.s9  duplum 
trianguli  ba(ts  rneiarom  IT4*quod  multiplicarum 
in  altitudini  7.  vneiarum  faciet  parallelepipedum 
redum  rneiarom  1078.  duplum  prifmatie » (icuc 
Ipfa  bafis  eft  eius  dupla»  quod  erit  «quale  cul- 
cumque  obliquo  prifmati  cqoalis  altitudinis  » te 
.bafis  » te  ideo  duplo  cuiurcumqtie  prtfmatis 
eiofdem  bafis  item»  8r  aicitudinit.  Vnde  dimi- 
diam T}p«  sociarum  folidum  eriexquale  exhibi* 
to  prifmati,  poteft  edam  afluml  bafis  77.  nempe ' 
non  bafis  dupla:  (ed  «qualia  bafi  prifmatis » nam 
roaltipUcata  per  alcltudiaem  id  prxftabit . 

PROBL.  IV.  PROP§^.  LXVil.  . 

Pnfm*  pcljigond  beifis  numeris 
dimetiri . 

J 

CVm  prifina  polygonx  bafis  fit  ad  prifina 
trianguUris»rt  bafis  ad  bafini  ex  prop.ijjg 
Trad.74«quodiate!ligicurlifit  eiufdcRi  aititu- 
diois.  Ideo»  fi  dluidator  bafis  polygona  in  fua 
triangula, vt  propof.so.  drai.Trad  19*  docuimus» 
te  numeras  bafis  triangularis  ducatur  per  alti, 
tudinem  prifmatis  confequemur  prtfma  triangu  • 
lare  ex  propof.dd.b.  rt  ergo  bafis  triangularis  ad 
polygonam  bsfim  » fic  eric  prifma  triangu- 
laread  prifina  polygonum  ex  propof.19.TraA. 
34.  part.  I • Si  ergo  bafis  triangularis  fit  ly.  alti- 
tudo fit  4.  prifina  cnaagttlare  erit  60.  Sit  ver6 
notaex  propof.io.  cit.  bafis  polygona  45. partium» 
Aridhibeatur  regula  aurea  dicendo;  fi  it  dant  45* 
quid  do.  Ar  dabit  180.  prifina  polygonum  : Quod» 

Ar  obtinebimus  multiplicando  totam  baQai  in 
vanm  colledam  per  altitadioem  • 


PROBL. 


^«4 


PROBL.  V.  PROFOS.  LXVIIL 


PyrMuUdemf  vtl  polygpme  > vel  ttUnptla» 
fis  htjis  €alc$$t$  fukigert. 


TRACTATVS  XXXV.  < 

$e  crieotptraiielefrfpedl  fcmidiffcrcm!aru,^<!iio 
fruftum  pjrrunidit.  Quod 
crtaDgolare  acciptcs  ci  Coroll.propof.  if.  prc. 
di&i  numeri  dim  idiuou  Quod  fi  fit  muItUatenm' 
^uidei  l>ar<i  io  frufta  (lu  •tmaguJam»  cd< 
cnlabif»  n fupra  • ^ 

itf 
sn 


QVoaiam  omoit  pyrtmii  «qtulit  aUititdi- 
rcaiena  • & wliqud  fica  efi  ««jualit 
rcctf  ?quaj|g  bafia , 8e  altltudinia  ex  si.  propof* 
Trad.H*  p>rt.i.  drcx  i>.  omnia  criangularit  py- 
ramis eft  cerda  pars  pcifinacis  » quod  eft  dimi- 
dium pxrailelepip^  reftanguli  culurcamqt  qu( 
omnia  cum  pyramide  fiat  einrdem  bafia»  8e  al- 
ticndioia ; Ideo  omnis  pyramis*»  feu  rcAa » fea 
fcalcoa  triangularis  erit  Texta  pars  parailetepU 
pedl  • Meofuretur  itaque  larus  xnum  pyramidis» 
& fit  15.  voclarom»dr  altitudo  ipfius  bafis  fir  fit 
y.Sr  fiat  redangulum  aumericum>n  prop.19.Tr* 
np.  multiplicando  inuicem»  n fiant  loy.  pro 
bafi  redangula;  mcnfuretor  poftea  normalis 
clcuacio  ipfius  » fir  fit  as.  vnciarum  » qui  nu- 
merus multiplicetur  cum  bafi  » & fiat  paralie» 
leplpcdum  syio.  cuius  numen  Texta  para  yfiy.  eft 
Toliditas  pyyamidis  . Ac  fi  pyramis  fit  poly» 
gona  • cum  componatur  ex  Coroll*  propoT.  sy. 
ex  pyramidibus  triangularibus  in  Tua  triangula 
diTpenica  bafiSfSrmenfurata»  xc  Tupra»dabic  To« 
lidiutem  fingnlarum  pyramidum » que  fimul  ag* 
gregatz  pyramidem  totalem  ■Dofticueac . 


PROBL.  VII.  PROPOS.  LXVII. 


P R O B.  VI.  P R O P O S.  LXVI. 


Frupo  ffyramidfs  numericas  menfwrdS  ad- 
hibere , fi  tamen  conpet  hafAus 
farallclis  • 


QVoniam  Truft^n  pyramidii  culus  bafis  qua» 
^draca  ex  propoT.sy.  part.i.  pqua» 

cur  parallelepi^do»  cuius  lacera  Tint  Tuperioris 
Trufii  bafis  latera, <8r  Temidifierencia  homologorum 
laterUfCura  triente  parallelepipedi  ex  Temidiftcrj- 
ti)s»& omnia  eiuTdem  altitudinis  • Hoc  autem  eft 
(^quodeumque  illud  fit)  pquale  paralletepipedo  re- 
daognlo  eluTdem  bafis » 8e  altitudinis : Hinc  eft» 
qgoddebeac  menlurari  latos  10*  vnciarum  Tupre- 
premx  bafia,  Se  altitudo  18.  eius  $ ficut  lacus  infi- 
mum homoiogumaS.d^  altitudo  eiuTde  bafis  20. 
Tubducatur  poftea  altitudo  IS . ab  altitudine  S0.& 
reftabunc  S.cuius  medietas  4.  deinde  lacusi0.a 
latere  s8. 8e  reftabunc  it.cuius  medietas  6.&  alti» 
tudo  ipTa  Truftj  pyramidis  fit 
Coni  ungatur  diftereocia  altitudinum  4.tpTarum 
bafiumcum  minari  altitudine  »ftr  fit  ss.  Ardiffc' 
rentia  laterum  0.  cum  minori  latere  10.  6e  fit 
Uem  qui  multipUcencur  Inuicem,  & fiant  484* 
pro  bafi  parallelepipedi,  qui  numerus  multiplica- 
tus in  altitudini yy.  dabic  ifpys.  Deinde  Terni- 
dilferentix  4. 0.  inuicem  muicipliccntur,dr  fint 
S4.  deinde  per  alucudioem  yy.  Se  fient  791, 
Tolidum  redaognlum  Temidifferentiarum  ; cu- 
las triens  eft  zdq.  quod  triens  . coniundum 
cum  numero  IJ97».  dat  I0ty0.  Parallclepipedura 
cx  lateribus  minoribus  cujn  Temidiffereotijs  > 


Cylindritm  » Conum  acutum  , vel  frif- 
maticum  » feu  obliquum  Jttom 

^ fuper  hafim  arcUiarem , feu  EllipticMUf 
feu  ParaboUcam , feu  fuper  quamcumf 
eorum  partem » aut  quamcumque  meu~ 
furabitem  figuram  menfurare. 


EX  Coroll.  propoT.y.  conftac  cyliadnae^ 

Te  ^qualem  prifinati  ciufdem  bafis » ftddp 
tttdinis»  itaque  circulum  bafis  in  rc&aogilHi 
rediges  ex  5.  vel  7.  vel  <x  9.  propoT*  crad.yo.  flr 
Tuper  iltuJ  redangulum  parallclepipedum.ciu^ 
dem  bafis^  Se  alcitu^nls  confticucs  V.  g.  iic  nocui 
diameter  circuli  1 y.  vnciarum,  quoniam  ex  prqp* 
41.  lib.0.Euclid.  omnes  circuli  Tunt  io  eadem  ph>* 
portione,  ac  radij,  ideo  dicatur  fi  7.  dant  xi.  cir- 
cumTereocix  Io  aliquo  circulo  ex  5.Trad.t8.quid 
ly . io  .hoc  circulo , Se  exiec  numerus  47.  0r  -f-  • 
Muitipilcabimus  iuquc  bos  numeros  fimtal»  ftr  ex 
prop.y.  Trad.yo.  cmcictur  redangulum  qua^u- 
pium  arex  circuli  707.  t «i«  »8»^*“  suatex  pat^ 
erit  170. xrc(  circuU  xquale  reAaogulucn» 
quod  dudum  in  altitudmcm  cylindri X9«  V«^ 

vnciarum  expromet  numerum  foUdieaiis  cylin^ 
yti0.  hoc  autem  incelligitur,  TeurcOusfil 

cyliodru»  Teu  TcaJenus,  quia  Tunc  cquales  dum- 
modo fit  e^em  baTis.&  altitudo  ex  prop.4.  rr.y4* 
Ac  quia  conus  omois,  Uu  redut  » Tsa/caJI^ 
ous  in  punduro  defioens  eft  cercia  pars  cylladxl 
ex propoT. 7. Trad.y4<  i<l«ofi  detur  coa»i,qyi 
prQ diametro  obtineat  iy.vncus.8r  proalittadim 
19.  cylindri  eius  ctipU  Toliditas  «rit  y 1 ad.x-f  sJ* 
figasia  vnciarum  cubarura»  cuius  tertia  pars  co- 
num prxftabit  1708.  -f  • 

At  quia  conus  prilmaiicus  C|  prop.xy.  patt.V 
Trad.y4.  eft — coni  acuti,  ideofi  detur  talis  co» 
ous,  cuius  diameter  (it  ly.vncianim  » araliitudo 
19.  cius  Toliditas  erit  maior  numero  J-eiuf- 

dem  1708. -J4-  numeri  medietate»  nempe  aj0y. 


* Atficylindrus  fitellipticus,& maior  diameter 

llliuseliipfis,qux  bafim  Tubftcfntt 'cylindro» fit 
1$.  minor  u.  tunc  eilipfis  ad  redangulum  redi- 
getur, 8r  quiaex  prop.  *4'  Tcad.yo.  eft  circulus 
maiori  axe  deTrriptus  ad  planum  cilipcicum  » vt 
axis  maior  ad  minorem  dices  regula  aurea  ; d 15^ 
axis  dat  U.axero,  quid  Area  circuli  ot- 

fcit  I4l.~-f-^,idcft^,  Ted  quia  omne  cor- 
pus cylindraceum  » vc  ell  cylindrus  ellipticus  eft 
ad  tiiud,  vc  altitudo  ad  altitudinem  ft  habeant ba- 
Tes  xquales,  licet  no»  fimiles  . Ergo  cylindros, 
cuius  bafis  erit  141.  4*  • cylindrum 

eiuldem  btfis , Se  altitudinis  vncUrum  09*  erisx* 
qualis . 

Quadere  fi  multiplicemus  Io  slticudsnem  sy- 
vocUrum  pr^dlftum  numerum  141  4»  » 0^  daba 

iblidi- 


««» 
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DE  CORPORVM 

foliditate»  cyllodri  «Ulpcki  4H0.  -f.  Qoolfi 
Jetut  cofioi  «lliptlcut , ille  e«  prop.ay.  Trad.^ 
pirc.a.  zquabicur  circulari  eiurdem  bafia»  8e  alci- 
cudiuis*  ac  circularia  eiufdem  bafia , 6c  aicicudioia 
zquacur  terti»  parti  cylittdri  eiurdem  baiis,8t  ele- 
uacioais . Quare  erit  tertia  para  foiiditatia  inuen- 
tx  cyliadricz  conua  eilipticua,  nempcDdy,  . 

1 d etiam , St  zquo  paSo  concludit  de  cylindra- 
ccia  corporii^ui  quamcumque  bafim  habentibuai 
quorum  multiplicata  plaoitiea  bafit  cognitz  In  al- 
titudinem normalem  roiidicatf  przftabit;  Quade- 
re  (i  fit  aliquia  cylindrus, qui  obtineat  bafim  para- 
bolam*, cuma  area  prop.JJ.  traS.jo.  ad  tnangu. 
Ium,  Ik  ideo  ad  reftaogulum  reducatur, tcl  qutcu- 
qite  eius  cognitz  partea  ex  eadem  prop.  JS.  ficut 
8c  portiones  eliipfium,  quz  cognofci  poflunt  ex 
z8.  aut  etiam  circulorum , quz  indagantur  e»  4. 
Traft.Jo.quz  fc  fubllerninl  pro  bafiboa  alicuius 
corporu  cylindracei  ea  Coroll.  propof-4.  Sr  14. 
Trad,J4-  eodem  modo  mcnrntabitur  , 8t  eius  fo- 
Udicaanoueuadac. 


PRORL.  VllI.  PROPOS.  LXlX. 

FrUjl*  Conoruit  a4orum:uiijn(  nuturis 
juhigne . 


PRimo  raenfurabitar  eodem  modo,quo  fruRum 

pyramidia.vt  coni  circularia  ItuRifolidiiaa  in. 

ueniaturex  i|.  TraR  J4-  P«'  *•  V«rum  prolate- 
ribus  duobus  maioribus  adhibetur  radius  , «e 
peripheria  bafit  maiorit  inferioris,  !r  pro  minori- 
bus bafit  fuperiorit . «r  niinorb  radius , iftm , Sr 
petiphetia,q»lbot  unita  femldifferewia  diametro, 
rum.  & perlpherlarflmaiorlt  bafit  a minori  coRi-' 
tuit  duo  latera  ptifmatis  zqucalo  frofto  conico 
zquali  cum  triente  prifinatls , cur  fcmid  ffrren- 
tiz  efdem  cooRicnnnc  latera  bafit  triangularis . 

Secnndb  uniuerfaliter..  Duo  coni  ad  calculum 
redigentur,  *t  przc.prop.  quorum  conus  fit  fitus 
fuperbafimfruftimatorf  alius  fitus  fuper  bafim 
froRi  minorem,  Sr  inuenta  eorum  foliditate  minor 
a maiore  eximetur,  Sr  reftabic  cognitam  fruRum, 
quoJeumque,  qui  modus  poterit  adhiberi,  cum 

bafrs  non  funt  parallelz  . 

Tertlo,quia  ex  prop.y.h.coni  bafibus  paralleltt 
rllnlduntuc  io  conos  limiles,  qui  ex  pr.y y.h.  funt 
in  triplicata  ambituu  ratione,  feu  dlametrorfi.feu 
altitudinum:  hinceli,  quo>l  fi  coni, cuius  (egmeo- 
cum  quztitur , conftet  diametro  bafis  maioris , 8r 
sniooris  poterit  triplicari  eorum  proportio,  fcex 
nota  foliditate  minoris  per  tegulam  auream  co- 
Bnofeere  foliditatem  maiont . Sit  ergo  prp cedens 
conus  , CUIUS  bafit  diamrur  cR  1 5-«:  conus 
prolungaius  lotelligatur,  ita  quod  balit  illius  ita 
prolungati  fit  30.  triplicetur  hzc  proportio  15. 
adao  dabit  foliditatem  maioris  coni.  Tripli- 
cetur Itaque  dicendo  fi  15.  dant  30.  quid  30.  fc  da- 
bunt So.  iterumque  dices  fi  30.  dantSo.  qoldoo. 
Sedabunt  1ao.fcerit15.ad  110.  triplicata propor. 
tio  15.  ad  }0  Qua  acquifita  dices  fi  15  dant  lao, 
quid  dabit  foliditas  minoris  coni  ‘70*,T;r^. 
&cilubcbit  foliditicem  maiori»  t , / r 

Idcft  xx  I • 4***  foliditate  dedoda  minor  fo* 
liditas  minori»  coni  verfi»  «cumen  1708 
-i-f  d»bit  fruftum  conicam  »96»  tt* 


comparatione:  ^ty 

Hic  rer6  recundo».  Se  certins  modut  poterit  adU^ 
beri etiam  quacumque  pvramide»  fecundo  quidcoi 
fit  fed»  plani»  non  paralleli»  > tertio  fi  planis  pa« 
rallelisfic  feda. 

PROBL.  IX.  PRt>POS.LXXII. 

coHteti/»  menfurd  nummeadepro^ 
mere » O*  re/iditum  fruffi  ■ coni , vel 
Rhombi  abUto  cono  inuerfo» 

QVoniam  folidica»  Rhombi  conici  «qnatur 
^ono  illi»  qui  habeat  altitudinem  conoruiQ 
compotitorum  alcltuJini  «qualemy  te  hafembalt 
compoticofum  eorundem  ex  15.  trad.34. 
ciet  huiic  conum  computare»  vt  fdpra  * 

Quod  fi  i coni  aliquo  fruflo  intelligator  abla* 
tui  conui  Inuentus  adhuc  hoc  refiduum  calcula- 
bimos  ex  prop.17.  crad.H*  g-  conu» » cuina 
trianguli  per  axem Ucus  fitif.yncijrum  j baiia 
vcrblapremz  radiuali.  alter  inBmxi  & maioris 
to.  latu»  Fruljli  conici  fici;,  primo  repericndaeft 
coni  fuperficies  exjs.  crad.^i*  fic 
Addantur  fimulix.arto.  denant  |S. deinde  inter 
I».  & 15.  reperiatur  numerus  medius  proportio* 
oalisex  al.eraS  17.  parc.s-  te  erit  proxinsc  aa« 
te  hic  cric  radius : hoc  itaque  numero  ai.  tam- 
quam diametro  exnulratur  peripheria  circuli  ex  7« 
trad.jo.  dicendo  fi  diametri  7.  dant  a»,  periphe- 
rlz  io  aliquo  circulo»  quid  44.  diametri , &inue- 
nietur  peripheria  174.  x > deinde  multiplicabl- 
mu»  44.  te  174.  fimui*  te  poBea  prodadi  acci- 
plemu»  quartam  partem » aut  dimidiam  perlpbe^ 
rii74.  X » te  radium  xs.  iouicem  muicipiicabi- 
mus  * te  erit  area  1671.  x comci  ex  7». 
trad.  7 1 . Meofurau  autem  normali  i centro  ma- 
iori» bafis  cadente  in  Tuperficiem  coni  iuxta  dt- 
da  pr.ij.h.  te  n cxpofcit  pr.ga*  cit.  lii  9 x • 
Itaque  calculetur  conus»  cuius  altitudo  fit  9 T» 
8r  bafis  1^71  -7»8t  erit  ea  foliditas  frulll  coni  abla- 
to cono  Inuerfo » Hefl  fuperbafero  eius  minorem 
coofUtuto. 

Eodem  modo  exquiretur  fbliditas  frufli  Rhom- 
bi ablato  Rhombo » quoi  corpus  figuricxprclfi- 
muii8.crad.}4  p>rt.a.  Quz  conftat  ex  fruRo 
conii&  cx  cono  fuper  maiorem  bafim  confUtuco» 
dedudo  cono  fuper  minorem  bafim.  Nam  Inue* 

oiecur  fupcrriciei  ftufli  conici  circulus  zqualis»8r 

conus  eiufdem  bafis, atalticttdiQisnormilisd  yer- 

ctee  coni  in  Cuperiiciem  oppofium  produdsm  ca- 


dente. 


PROBL. 


6t6 


TRACTATVS  XXXV. 


PROBL.  X.  PROPOS.  tXXIII, 


Ammli  pliHi  foliiitatem  umeris 
exprimere. 


Quod  lotcm  dicitur  dc  circulo  n ei  *o.prof> 
.^4.  part.ft.  vtlet  decpiocaBupieainiulo  po* 
Ijrgofio  dammodoeiot  feiSkKiit  area  conftet» 
f . Tf 1 10.  prop.Trad.spt  perferuun  poteft : ii  ik 
figors  regolatit. 


THEOR.  I.  PROPOS.  UCXIV. 


SJt  quidam  annolni  quadrata  mole  In  gjfnun  (9 
fledente  cooftani»  quem  exlbuimuaprop.ip. 
craA.s4.  part.a.  fir  circuli  maioria  diameter  notus 
fit  15.  Tnciarum»  minoris  vero  Ita  quod  eius 
anouii  plani  latitudo  Iit  10.  rneiarum»  & circutt- 
ferantia  ferd  jt.  ^ ex  prop.  itaque  la.  tr.)0.  mul* 
tiplicatis illis  numeris  lo.fir  ^l.~fimul  produdu 
erit  rediguiu  squale  plano  annulo  Exhibea* 
tnr  ver6  ^titudo  ooncalit  Annali»  qo^  Iit  V.g.  il. 
roc.  qui  muicipUeatos  In  ;iT*exhii^ic  Toildi* 
tatd  annuli  544$)  Quod  Ii  Iit  rotudus»vel  culufcfiqt 
datz  figur»;  fed  eius  fedio  exhibeat  clrculttm>aot 
aliquod  polygonum  regolaretrepcRo  circulo  me* 
dio  inter  maiorem»  & minorem  circulum  recno- 
dOmquoscuruanir  , predido  modo»  qui  fit  vne. 
d|.  deinde  TedionU  illius  reperietur  luperficict» 
cuius  diameter  notus  eA  10.  partium»  At  ideo  peri* 
pheria  $1.  vncUrnm»Ar  & hic  Ipfe  etrenU  dif» 
cus  vnciarum  78.  t Si  ergo  per  prsdiAi  cir- 
culi ambitum  mnltiplteeeur  bcc  fuperficies 
ex  prop.  illa  ao.Trad.)^  part.t.  cooAibit  folidi* 
tas  anouii  rorandi  Vociji  cttbiidpya. 


OmnUcorpor»,tiusi  eoaos,  vel  fyramiies, 
vel  p*riUttlepipecU  x^ualia , vel  (yl» 
dros  obtinent,  cnUnlotioni  feAiger/, 


QVU  fapra  dioerfit  propolicionibiu  Tn& 
^ 14.  mulca  corpora  cubaaimut  redigenda 
ca»aut  ad  cylindros»  aut  paralielepipeda,  aut  fip> 
ramidesi  aut  conos»  vel  omnino  Tolidos»  velall. 
quo  alio  corpore  vacuatoa  ex  pr^didiSfideofaff- 
bic  monnUTe  ea  corpora  meofurareiArtaae* 
lis  Aippooere  calculando  corpora  tllls  nulii. 
Coofideretur  itaque quaroam  corpora  illiitits» 
qualia,  At  ea  numerii  cradeotur/br  fimul  corpora , 
quibus tqnaotur,  neolnrau  erunt. 


A 


‘.R, 


Gratias,  Gratias  Deo,  & B.  V.  & est. 


infinitas , immenfas : hic  quies . 


?■ 


n t»»t 


fi 

-•#r 


AMICE  LECTOR.^ 

Errores  aEqui , qm'  in  chan&eft'bd$  figurdrdm  itiflicibur 
runt  cx  imprimentium  fatalitate  hic  notantur, 
quos  benignius  corriges. 
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VSJ^SlITA^VfLffi  ;^EQVEN^IS 

S IN  V V M , TA  N G E N T I V M,  LOGAJUTHM ORVM. 

■ ' ini  . ' ' 

I V M i>m  lopritlimitM  tabula»  ncftptai  1 Cantme  magno  trlangulormn  feu  tabnla  «tifi- 
claliom  Herinci  Brl|^f  rirfg»orfit^C*iii«M«fm*^  'rlai^  nobi»  ipfo»  Neperiano»  logi- 
1 rithmos  aarittaii»  gratia  exhibere  , qui  ab  ipfo  Nepero  inocatore  eorum  cooiditi  fuere  , 

KJCjpJj  eoiuJtahufojT*?»  . ..  ,,  ,,r  a’ 

/Jco«r*  angului  fl  aa«ren*i»  fit,  eel  non  eceedet  gradum  4f.  »el  rnpciabic  i fi  non  eccedat  quxten- 
*it  cfi  in  prima  colornnl  finiftra  repertetitte  graduniUffHniae . minUta  deffeniienao  per  Ipfint  colum- 
nan.  Si  aerbfupetent  d.t*gl»du««t  minuta  Gr««.  qMiraiuiifootgyduaJn  calce  non*  colu^A 
minuta  afcendeiKlo.  Eccipicoiat  autemfinua  co^elfondeote» procedcodo  direfidper  eandem  tc^r^ 
t finiftra  ad  dextram  infecunda  colupma  fpifira,  fi  gcadua  minore»  iiuam^I.  lourmi  foemnt,  affi 
maiore»  in  odaua  columna  procedent  per  eandem  teflcram  i dextra  In  finiftram  eersil»  medium  ate» 
Logariihtm  tero  finnum  In  tertia  colurna^  8r  Sg>tinM-;Tangente»  ioqparta,  Sr  feita  , «t  logvttiy 
mi  tangentium  io  media  ijuintaque  columna  inoenieniur,  qui  deferoaent  pro  tangenti^»  geadun^ 
poo  eccedentium  gr^J.  defeeudendo»  at  xCrb  arcent^ndopto  CMgeoiibu»  graduum  maiorum  ( quam 
mraduaqv  diueifimodi  tamen.  Namdcfcendendo*e.proi(tdqferuiuntMt«cntibu»  finiftrii^ , illM 'tf- 
mur  fccuodim  rcgulamV  .g.  G ilit  adb|b'fda  fubtradWo»  rubtiaheD  us,!!  additio, addcmua.At  fi  dcferuiant 
ungentibus  dextris,  >t  tfceodcndo  repertz  fueeioc,  cum  fubuahendum  eft,uin«addimqs p epoxadden- 
gum  eft , fubducemu»,  »tdiilexp.«.  tr»a.i|.  ■ . X i ' r.  . 

Sinu»  fi  cognorcamu»,  & velimos  cognofeere  angulum,  rei -arcum  Mpealcmitfco»  ia  fecuad»,  ,»fi 
Bftaua  columna  & d regione  ia  eadnn  tefiera  imieniemq»  ^«un»  eel  angulum  correrpendem;  Loga- 
xithma»  rctb  finium  in  teitia  bdeptimai  Tangcnce»  in  quafu,&  fextaj  Lngahthmo»  rctb  tangenciuni 
in  media.  , Y . , ’ Ii 

Qui  pro  TC  uu<  fteinac  deforuienc  Qradibu»  minorfoui  44  Sr  curam  tangentibus  iqg|a  regnlaga 
■dbibiti , conen  neri  tegulam  difcruicnt  ungentibw  maiocibui  quamgA4}.';  * grtdibu»  corecipoa- 
dcniibu». 

Si  reri,  quii  cupiat  Gra  luum  minutorum  , 4c  ctipm  (ceqndonia  finu»  , quiin  tabuh  non  ponuntur 
per  regulam  auream  intentum  cofcq  i -tur  Nam  reperto  fiiwstcus.deraiiiihtoru-n  aihccentium.U  fub- 
iacatur  a fiau  ptoximd.maioil.ar  obtinebitur  differenda  | Dice»  ergo  tegdia  trium;  G fecunda  do.  dane 
4.g  fecunda  ]U.  quiJ  dffircntia  reperta  1 & inuenict.d  ffe^tiara  fecuadia  datis  congtucmem,  qox 
addetur  finui  minori  rcpeno,Sr  fiet  fious  arcea  dati  noiua  netfom  quo  a.Vgralm.Sc  minutajed atiamque- 
ad  fecunda.  ».g.  detur  arcua  G.8.  ja.  S.  10  finui  em  G.8  M J».P.I48}848. at  proximi  maior  G ».mi- 
nttt.ji.finaii4»d7»4.d  ffereusia  eft  x*7d.  UiCCSdtaque^  do.daot  o.  quid  1878. d ff.rentia?&pro- 
dibit-  pro'ortion*lif  cong  uens  9581  <511*  adJka  finui  minofif  creus  tinum 

I4<48o(.G.8  m jt.S  jo.EolemquumoJologanth.finuum(tangtntciXlogirithinofq;iptarutn»fqu»»d 

fecundi  Gra  Inum  obuaen  poterunt.  < ' 

Si  verb «lecur  finus , qm  non  reperiaar  ia  tabwftr»  cupUt  cogoafeere  quot  Gradu)^  mtnou  *x 
ircuada  iUi  refuoadeaot  per  eandem  regalaro  aaream  id^onfeqiu  potecmuc.  Nam  reperto  fini»  ptoei* 
md  minoti  . b a maiori  dato  fubdulto  reftabit  diffcremja  : lieiumque  eodem  lubJuclo  i maiori 
■proxime  fiuu  rcpcrtoinubuli»  reftabit  alia  differentia  maior j Dice»  itaque  foliffc  differeut  :a maior  dac 
Illam  minarem  ,quid  dabant  fecundi  do.  bobciutbii'fecun.la  tux  iH^CreotlxtoiBpcteitiufiiuiditi 
d peaximd  minoti r,g.  dciut  finua  1484810.  ' , 

C^.iinon  repcritur  in  tabula  finunm  • fed  proximd  mwpc  ofi  1487441.  <jui  fuWuAu»  a malocwdato 
J4849i0.retiaqait  diffeKntiam  pdvfubduaujtvetb  iiceum  ipfa  aeperni»  Anus  14878+8.  i miioripro- 
Ximd  reperto  in  labiili»  iq8d724.rflinqaitdiffi;reacia(iniiiarems87d  Aeadtnqaait'diff<rena'>.l87d. 
dm  diffcreitlam  pdt  qijdidabuat  ficcanda  do.  dcceftuqeui  fec.ap.  Sc  Acaeendum  elt  in  cpigeutib.!» 
Tcl  logarithmii  in  tabula  non  reperti»  i fi  quit  fctupulofum  computnmeldptet.  Verum  luicfeoiper 
' putent  acci|ff  pio  data Gnaptoiim^  minor  i.fiaunudebfnpfia  rcquaatur.fuppuiaifo. 

' Sinua  eetfoaircpciiiti  atciuiafia  Gr.  po.  iiaccipiaiurdatiatcus  complementtfimiu,  bfubducatnc 
1 fi.iutoio.Nniarefidinmciitfinuajrcefus  ili iuiaccuitaafifuperctG.99  cape  ccceffam  fiap.Gi.po  tUraf. 

que  uuxrcfinuakldditui  enim  fiuut  finui  loti  coiftiauetfioum  rerfin  IIHut  arcua.  , 

sJverbquixeupiacaliciiiuldatifiiHUeerfiarcum+iHaeniridcaMti  finu  toto  , fi  ipfomiqof  fit  *cl 
viet  veria  Ia  Ik  an  uo* 3l  refUid  inueoiltur  arcu»  ,»ii  dpi^ait  i quadaante  in  priori  eafi  reliquat  dliut 
Cnut  eerfi  xtcum,  & in  pofteriori  cafu  additus  quadranti  idem  prxflat. 

Tandem  fiqusratur  complementumslieuiu»  arcus  qu(rrndus  eft  in  tlieta  i regioae  graduum, & «i- 
outorum  coluiUna.u.g. fi  fit quxrendum  complcmeutum G.8.  M.  70.  cobl-nnx  prime  fiulfii. cousplc- 
•Wniura  eik  naextirmt  dextra  G.Sl  .M  70.  b rkeuei^  Et+flcm.afliirat  de  linubus,iangcntibui ; aiqiM 
' logariihmix  ipfofum,  quotum  complementa  fiant  io  columna  corrcfpondeiue:  fob  corrrfpflodenci- 
arcuum  complcmeotUu 

.»  .Ita  fi'ius  complementi  ateut  G.IO.M.IJ.etit finuxxKiii.qui  illum  cfiplet  G.7p.M.47.qui  eft  984*407 
fieuti  li.ius  complementi  arcua  G 7p  M-4S  ‘d  f‘»«*  »««“«  G.io.  M.ij.  oknirum  liuui  I77»4»f 

Oeuiqucftquiaaitfiilecei  logariibnwi  fecaniium  it  poterie adhibere lagarlihaio»  fiuuum;  fc)!  fqpipcr 
nendo  i..fis  contra  regulam,  yt  dieiiiadi  sa  piupof.xv  Cucaulmut  autem  haa  cabulti omnino  ab  etro- 
'Tibus  abfulifiaVtifiiuibetCrquibu*  tuto  Tti  poQita  n ciaftif&Bd  pixfliuiniu. 

I . -V  ii  d.  T48VI.A 
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TABVLA.  LOGARITHMICA 


E I V S Q_V  E VSVS  EXPLICATVS. 


Docuimus coroll.  prop.  Tr-  22-  logarithmos  applicatos  numeris  geometricis  in  rabulis 
(Inuum, aiq;tang£tium  Ilcgul;  aure^  muneri  deferuire, & inuentioni  quarti  ptopor- 
tionalis,  & hoc  Heri  addendo  llmul  logatiihmos,  cuin  ea  multiplicatio  tcquititur,  vel 
fubducendo  > cum  diuiflo  ab  ea  imperatur : dummodo  logarithmi  lint  ciuidem  naturz, 
vt  dixi  pr.  16.  Tr  22.  suma  veto  cft  logatithmus  abundans  .ficolleai  logarithmi  fuere 
abundantes,  at  deficiens,  II  fucte  dcficicntesi  llcut,  & rcliduumd  'nbduSionc,  abundans 
erit  i II  logarithmi  lubduQi,  & is  i quo  lubducitur;  fuit  abundans;  atdeheiens,  II  ijdem 
fuere  deficientes . Scite  veto  hoc  deicruitt  vt  cognoTcamus  , cuius  naturae  (it  quartus 
proportionalis  ,qaiellicitur{  liat  enim  loco  (Inus  (umma  , vel  rcfiduum  abundans , cum 
Problema  pro  quarto  proportionali  promittit  linum,  vel  tangentis  minoris  quimgrad. 
45- 15  promittat  tangcntem.ftat  autem  loco  lecantis,cum  eft  rcliduu  deheiens,  4i  Prob. 
lecantem  promittit , quod  Ii  promittar  inucniendam  tangentem , illa  tangens,  Vt  pote 
deficiens , erit  Graduum  maiorum  quam  G-  45.  vt  dicimus  expen  trac*  ai. 

At  II  calus  ferat  quod  vtamur  logarithmisdiuerlxnaiurz,  Icilicet,  quod  Iit  vnusdehei- 
cns,altcr  abundans,  vt  logarithmo  (Inuuimdclogarithmo, tangentium  Graduum  maio- 
rum qua,G.45  vel  logariihm-  vt  linuum , & logatithmis  ipfisvt  lecantium,  tunc  cum 
tegula  aurea  docet  vti  multiplicatione,  in  logarithmis  vtendum  cll  lubduflionc,  dc 
quod  rellati  maiori  logarithmo  ,i  quo  lubJuuio  facla  ell,  denominatur,  & II  ille  erat 
abundans  reilduum , quoq;  ell  abundans,  (i  deliciens  rellduum  quoqj  ed  deheiens;  Cum 
autem  regula  aurea  vtitur  diuillonc;  li  logirith  ni  lint  diuenz  naturz,  vtendum  ell  ad- 
ditione , vt  dixi  coroll.  ptop.  26.  Tt.  22-  dc  rotum  quod  conflatur  i maiori  logarithmo 
additorum,  vocatur  abundans , vel  deliciens ; quare  II  liat  additio  refiduo  i lubdulf  io- 
nc,qui'ex  diUis  apcliciur  abundans,  Sc  illud  lii  maius  iumma,quuqi  ctit  abundans,  fe- 
cusii  deficiens . Vnde  iciesiVt  iupra  cuius, natutz  IItquartuspropottionalis,vtipsu  te- 
periaS  in  Tabulis  . 

Ratio  huius  tei  ell,  quia  II  addas  logarithmu,  o vnitatibus  ; ■ reflat  3.  Ergo  II  addas  2.  def- 
flciciis,idcildcfe£lum  duarum  vnitatum  log.  3.  oportet . quod  reflet  minos, quam  3. 
cuin  pon.rc  rei  defettum  Iit  ipfam  rem. auferre , & ideo  renaanet  i.  abundans-Sic  (I  de- 
fckliuolug.  Vg-  3.  addas  2-  log  .rithmum  pofitiuum  oportet  ivt  remaneat  minus  quam 
3-dcfsCliuu>n'  idcll  i.  quia  poucre  q lid  verum, & poli  tiuum  ell  auferte  defeflum  • Vn- 
d.  addere  ut  idem , ac  lubdiiccrc.  At  li  lubducas,o.  a 3.  logiabUiidantc  remanet  3.  Ergo 
II  auferas  2- mmus  quam  oudell  defectum  duarum  vnitatu  niopottet,quodcreicat 
& Gr  5.  quia  lubducis  dcfcHum  2.  tollitur  auicm  defcflus  per  rem  pofiuuam,  vnde  fub- 
ducete  d.  iKcientcs  logarithmos  ab  abundantibus  erit  addere  abuiidantibusi  idcoque  id 
quod  coi.ll  ,tur, erit  polltiuum,  & abundans;  Verum  ll  d.  3-  defeCtiuo  aufeiis logarith. 
politiuum  ,dc  abundante  nempe  2.  ficies  vtique  magis  d elicienie , nempe  Vnitatibus 
infra  o cui  cni  11  magis  aufertur  rci  polltiuz,  magis  dcilicii-  Vnde  auferte  ell  idem  quod 
addere,  Sc  id  quod  fit  ell  negaiiuum  magis  • Si  vero  a negatiuo  adferas  nega  tiuum , cla- 
rum ell  quod  erit  minus  negatiuum,4c  li  addas  ctit  magis  negatiuum  . Vnde  folumin 
additione,  vel  fubduflione  logarithmorum  oppollr^  naturz  mutatur  fubduQio  in  ad- 
ditionem, & additio  in  lubtraCtioncm . Idcoque  m tangentium  logatithmis  fuper, 
fccibiiur  fecundum  regulam , inferius  contra  reguli  quia  cum , vt  deficientes  l^umaniisr 
fere  Icraper  cum  abundantibus  (inubus.  vel  tangentibus  adhibcniur,3c  idem  dicendum 
eft  de  logaritmhis  (inuum,li  vmrpentur,vt  lecantium, feti  enim  fcmpci  contia  tegulanl 
adhibendi,  quia  cum  finibus  adbibentur. 


U ii  ia  ii 


M o N 1 1 V M. 

Cum  literarios  cufor  aliqua  libi  clam  Impteflerit  exemplaria  mancha  omnino  folijfque' 
rcculisAc  figuris  deficicntia,Priuileg!urti  1 Ccilicudinc  Regali  Sabaudif  Ducis , dcc-  ob- 
tinere coafluslum  ,ne  alius  quam  a me  deftinarus  bibliopola',  hos  nollroslibrosexpod 
nat : Sed  quia  non  vbitjuc  locomm'  hoc  Priuilegium  extenditur  3 ideo  omnes  monere 
cogor , nc  buidimodi  impetfcHa  volumina,in  mi  incoiilbdum,niciquedcirimeatum 
emant ; Ac  oc  fdlium  fine  lua  vtilitafe  libro  impoocrctur,luperiorem  doAcinam  cal- 
culi logatithmici  penltusexplicaciuam  tibi  communicaui . 
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T A B V L A 

SINVVM.  ATQVE 

TANGENTIVM 

LOG  ARITHMIS  NEPERIANIS- 

EXORNATA  ■ 

DILIGENTER  EMENDATA. 

IQJAE  OMNI,  TVM  GEO  METRIC  AE,  T V M 
ARITHMETICA  SVPPV  TAT  IONI 
APPRIME'  deservit. 


C..| 


IIuxM  Regulam  adhibendi-! 
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StflHS 

^■>gariihmi 

Siituum. 

, 

Tangentes 

y Logtrii. 
VAnztnt. 

T^ngriues 

‘^^arithmi 

Stmmm. 

Sinus 

Infinitum 

OOJO 

I-ifimium 

Infinita 

0 

10000000 

60 

1 

2909 

81425681 

2909 

81425680 

4576070815 

I 

10000000 

59 

1 

$818 

74494213 

5818 

74494211 
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S727 
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4 

9999996 

57 

1 1636 
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7 
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56 

5 
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17544 
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11 

9999989 

5$ 

6 

17453 

63508099 
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16 

99999*6 

54 
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20j6z 

61966595 

20361 

61966573 

4911098124 

22 

9999980 

53 

8 

23271 

60631284 

23270 

60651256 

4297181900 

28 

9999974 

52 

9 

Z6I80 

59453453 

26179 

59453418 

3819696333 

35 

9999967 

51 

IO 

29088 

58399557 

29088 

58399814 

3437829002 

45 

9999959 

50 

11 

31997 

57'4467S9 

31996 

57446707 

3125276745 

52 

9999950 

49 

12 

34906 

56576646 

. ■ 34905 

»6576584 

2864819229 

62 

' 9999940 

48 

13 

37815 

55776222 

37814 

55776149 

264443395$ 

73 

9999928 

47 

14 

40724 

55035148 

40723 

55035064 

245553583* 

84 

9999917 

44 

M 

43632 

54345225 

43632 

54345129 

2291873854 

96 

9999905 

45 

l6 

46541 

53699843 

46541 

5369973+ 

214^61971 1 

- w 109 

./9999*92 

17 

49450 

53093600 

49+50 

53093577“ 

20222 1981 8 

123 

' 9995JB78 

l8 

52359 

$2522019 

52359 

52521881 

190986497 1 

13« 

9999863 

19 

55268 

51981556 

55268 

51981202 

1809337410 

' 154 

99998+7 

41 

20 

58177 

51468+31 

58177 

51+68.161 

!7I8863I24| 

I7O 

9999831 

40 

Z1 

6io$6 

5 980537 

61086 

50980+50 

1637005697 

187 

9999813 

39 

j2 

63995 

50515342 

63995 

50515137 

1562590046 

, ao5 

9999795 

38 

23 

. 66r>4 

20070827 

66904 

500/0603 

1494645462 

' - 224 

999977« 

57 

24 

09'il5 

49645239 

69813 

4964+995 

1432363027 

244 

969975^ 

36 

25 

72721 

49237030 

72722 

49236765 

1375082163 

, 265 

4 999973C 

35 

.6 

75630 

48844826 

-75631 

488++5J9 

1322188681 

28, 

9999^1-1 

34 

27 

78539 

484674»! 

*-  78540 

48467122 

• 1273213435 

309 

9999692 

JJ 

28 

8-448 

4S103763 

81450 

48103431 

, 1227756470 

53- 

9999668 

32 

29 

843  57 

47752759 

84.-59 

4775250? 

1185395877 

356 

99996+4 

t 31 

30 

87265 

47413852 

87268 

4/41 3471 

1145801156 

38: 

9999619 

‘ 30 

31 

90174 

4708553+ 

PO177 

47085554 

1108932084 

, 407 

9999593 

J2 

n 

95083 

+67680+9 

930»6 

46768049 

1074263599 

’ 434 

999»f66 

33 

95991 

40490773 

95995 

46460312 

1041705454 

461 

9999482 

27 

34 

9^901 

40162254 

98^04 

4CI61763 

1011062679 

489] 

9999511 

z6 

35 

101S09 

45872392 

10181+ 

45871874 

982180553 

512 

99994*2 

'25 

36 

1047 18 

4559068S 

J Jfc4723 

■4559014^ 

9$4893i32 

548 

9999452! 

24 

37 

10/627 

45316714 

107632 

4531*135 

92908 1080 

579 

9999421 

23 

38 

IIOS36 

45050041 

1 1054 

45049430 

9045527361 

6n 

9999389 

39 

3 1 3445 

44-90296 

1 I 345C 

447^o6<: 

881427652 

644 

9999357 

a-' 

116353 

44537132 

1 1636C 

44530+5- 

«59395374 

67; 

999932+ 

20 

41 

119262 

44290216 

119265 

4+289505 

838430438 

711 

9999289 

19 

42 

122171 

44049255 

122171 

++O+85CX 

818463792 

746 

9999254 

1 8 

43 

125079 

43813959 

12508 

4381317, 

799452199 

782 

9999218 

17 

44 

127988 

43584078 

12799 

435S325< 

781259259 

8151 

9999281 

16 

45 

130896 

43359360 

1 3090 

5 49358^0 

7638998  ij 

*S7 

999914? 

15 

46 

133805 

43139582 

13381 

43138685 

74728926+ 

896 

9999105 

!■* 

47 

I 36714 

42924534 

13672 

4292359« 

731385593 

935 

999906 j 

13 

48 

139622 

42714014 

13963 

5 427l?Ot< 

71614967« 

97  i 

9999025 

12 

49 

142531 

42507833 

14254* 

+ 4250681 

^ 70153147^ 

h 1016 

999898+ 

11 

50 

145439 

42305826 

14545 

+ 4230476 

687500735 

105! 

9998942 

10 

51 

148348 

42107812 

14856 

3 42ICX>71 

1 67401643 

i 1 10 

999*900 

9 

52 

ISI257 

41913644 

15127 

3 4191249 

9 66105072 

114 

999**561  » 

53 

154164 

41723175 

154182  417219S 

6 64857853 

118 

} 9998811!  7 

54 

157075 

41536271 

159092  4153503 

7 636564041 

2 123^ 

5 9998766 

55 

159982 

41352795 

160001I  4135151 

5 62499031 

I 128 

3 999872 

a ? 

56 

162891 

41172626 

16291 

il  4li7>299j  61382599 

4 J32 

7 999*67 

5 * 

57 

165799 

+ 1006643 

1658201  41005268  60305701 

$ '37 

5 999862 

5 8 

58 

168708 

40821746 

1687301  40820322'  59265571 

3 144 

♦ 999*57 

7 * 

59 

171616 

40650816 

171640'  4o649J4j'  58261^2 

6 147 

3 999852 

7_' 

60 

174524 

40482764 

I 174550^  40481241  57289983O1  152 

3 999*47 
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Smm. 

Smuwn. 

Tangeiuei 

Uijftrentu 
'y  Logant. 
Tangent 

■Tangentes 

Log*rtthmt 

SfHMum» 

Sinus 

I745i4 

40487764 

174550 

40481241 

572899830 

1573 

9998477 

60 

17743  3 

40317483 

177459 

40315900 

563504309 

1574 

9998476 

59 

»80341 

40154899 

180369 

40153275 

554414914 

1626 

9998374 

58 

3 

183750 

39994918 

183779 

39993239 

545610968 

1679 

9998321 

_57 

4 

186158 

39837447 

186189 

39835715 

537085003 

1735 

999‘Sio; 

56 

5 

6 

189066 

39682471 

189100 

39680633 

528821258 

I7S8 

999*212 

55 

>91975 

39579765 

192010 

39577922 

520805157 

1843 

9998157 

54 

7 

194883 

39379407 

194920 

39377598 

513030946 

1899 

9998101 

53 

t 

197797 

39731774 

197830 

39229318 

505482730 

1956 

9998044 

52 

200700 

39085307 

200740 

39083293 

498155754 

2014 

9997986 

51 

to 

203608 

38941441 

203650 

38936368 

491038024 

2073 

9997927 

50 

11 

206517 

58799612 

2O6561 

38797479 

484118353 

2155 

9997867 

-1? 

n 

209425 

38659767 

209471 

38657573 

477393195 

2194. 

9997806 

48 

212333 

38521858 

212381 

38519603 

470852152 

22S5 

9997745 

215241 

3S585S24 

215791 

38383507 

464487853 

2517 

9997683 

I) 

718149 

38251613 

218201 

38249733 

458293185 

1380 

9997620 

AI 

16 

221057 

■ 38119183 

221111 

38116739 

452261453 

244+ 

9997556 

44 

17 

773965 

37988481 

224022 

37985977 

446386310 

2509 

999749» 

IS 

276873 

37859471 

226932 

37856896 

440661780 

2575 

9997425 

>9 

229781 

37737103 

229847 

37729464 

435082056 

2641 

9997359 

20 

232689 

57606339] 

757757 

37603631 

429641796 

27O8 

.9997297 

4c 

21 

255597 

37482135 

255665 

37479359 

424335793 

2776 

9997224 

39 

22 

238505 

37359458 

238574 

37356613 

419159137 

2845 

9997155 

23 

24I413 

37738269 

241485 

37235354 

4I4III295 

29IS 

9997085 

J7 

*36 

24 

244321 

37118537 

244595 

37115546 

409175388 

29*6 

9997014 

25 

747729 

370TO7O8 

247306 

36997150 

404359642 

3058 

9996943 

35 

36 

250137 

36883777 

250217 

26889142 

399655*78 

5130 

999687 I 

34 

27 

253045 

3676769'^ 

253128 

36764487 

395060088 

5205 

9996798 
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ts 

IS59S3 

36653478 

256038 

36650151 

19056*737 

3277 

9990724 

32 

29 

25*861 

36540448 

758949 

36537096 

386178758 

3352 

9996649 

3 1 

30 

26T769 

5647874' 

26IS59 

36425320 

3S1885288 

34f8 

9996573 

50 

31 

264677 

36318272 

204770 

36314768 

3776866 14 

?^o-i 

9996496 

29 

32 

267585 

36209«oc 

267681 

36205427 

573579199 

3587 

9996419 

28 

3J 

270493 

36100924 

770592 

36097264 

369560062 

3660 

9996341 

27 

34 

273401 

1 35994OOC 

773503 

3 599026 I 

365626388 

3739 

999626: 

2’6 

35 

276  308 

' 35888707 

276414 

35^  ^4  ^ 

361776788 

3819 

9996182 

_75 

36 

779716,  3578J52C 

i79!25 

35779620 

358006024 

3900 

9996101 

24 

37 

282124 

55679917 

7*7237 

35755935 

354312962 

3982 

9996019 

23  • 

j* 

285032 

35577380 

28514.8 

35573316 

550695755 

4064 

9995937 

22 

39 

28794« 

35475897 

2*2o<o 

35*71745 

•47150587 

4147 

9995854 

21 

40 

29084; 

35375415 

29^JV.O 

35j711»4 

343677949 

4251 

9995770 

20 

41 

293755 

55275935 

293882 

35771619 

540272744 

4316 

9995685 

19 

42 

296663 

35177444 

296794 

3SI7304Z 

336934467 

4402 

9995599 

18 

43 

79957« 

35079909 

299705 

3507<42C 

333661982 

4489 

9995517 

17 

44 

302478,  3498  3 32C 

302617 

34978743 

550451272 

4577 

9995474 

16 

4J 

305385'  34887652 

305578 

45882987 

327302782 

4665 

9995336 

15 

46 

308293 

1 54797893 

3084:9 

34788141 

324^12583 

4754 

9995247 

14 

47 

311200  34699029 

?MJ5I 

347941*5 

321181137 

4844 

9995157 

IS 

46 

314108 

54606036 

314702 

34601101 

318204757 

4935 

9995O66 

12 

49 

3 1701 5 

34413899 

317174 

34508872 

315283945 

5027 

9994974 

11  . 

$o 

319922 

34427606 

320085 

34417486 

312416191 

5120 

9994881 

10 

51  1 

32281C 

34537140 

377997 

34376926 

509599077 

5214 

99947*7 

9 

Si 

375737 

34247484 

375909 

34737176 

306833212 

5308 

9994693 

8 

5 3 

37864 

34153679 

328821 

34148226 

304115322 

5403 

999459* 

7 

54 

331552 

34076549 

3J17SJ 

34O71O5C 

301445987 

5499 

9994507 

6 

55 

334455 

31978346 

334645 

3397265C 

998825024 

5596 

9994405 

5 , 

S6 

337367 

55891701 

337558 

33886007 

296244357 

5698 

9994307 

4 

57 

340774 

33805893 

340470 

3380010C 

263710598 

5793 

9994708 

3 

58 

343181 

53720820 

343382 

33714927 

291219764 

5893 

9994 10< 

2 

39 

34608^ 

33636464 

346295 

1 ’6  :f'47( 

288770746 

5993 

9994003 

1 

»o 

348994 

33557817 

3497071  13546773 

2S6362498 

6094 

999390« 

0 

M, 

icguiam  adhiCffxiii  5JL‘l 
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C.i' 

lluxta  Rcsulam  adhibendi  J 

■ 4 

Ltgnthhms 

Diffcrentid 

Logtrishmt 

Sinus. 

Stnuum. 

Tnafenles 

(y  Lofttii. 

Tangentes 

Sinnum. 

Sinus. 

Vf. 

Tanfient. 

0 

348995 

33552817 

349207 

33546723 

286362498 

6094 

9993908 

60 

1 

351902 

33469860 

352120 

>3463664 

283994009 

6196 

9993806 

59 

l 

354809 

35387588 

355033 

33381289 

281664.304 

6299 

9993703 

5* 

3 

357716 

33305993 

357945 

33299590 

179371435 

6403 

9W3  590 

57 

♦ . 

360623 

33225056 

3608 5 8 

33218549 

277117516 

6507 

9993495 

59 

5 

363530 

33144770 

365770 

33138158 

274898633 

6612 

9993490 

55 

6 

366437 

35065128 

366683 

33058410 

271714917 

6718 

99932*4 

54 

7 

369344 

32986107 

369596 

32979282 

270565570 

682$ 

9993177 

53 

8 

372251 

32907712 

57250* 

32900779 

268449755 

6933 

9993069 

58 

9 

375158 

32829923 

375421 

32422881 

266366704 

7042 

9992960 

sr 

10 

378065 

32752740 

378334 

3274558* 

264316358 

7152 

9992850 

5« 

1 1 

38097'! 

32676149 

381247 

5266SS87 

26229660$ 

7262 

9992740 

49 

12 

383878 

32600139 

384160 

32592866 

260307416 

7373 

9992629 

4t 

ij 

386785 

325247O6 

387073 

32517221 

258348100 

7485 

9992517 

47 

14 

389692 

32449837 

389987 

32442239 

256417991 

7598 

9992404 

46 

IS 

392598 

32375526 

392900 

32367814 

254517088 

7712 

9992290' 

4^ 

16 

395505 

32301761 

395814' 

32293934 

252643455 

7827 

9992 175I 

17 

398412 

32228539 

398717 

32220596 

25079716$ 

7943 

9992060 

i8 

401318 

32155852 

401641 

32147793 

248978216 

»059 

9991944 

41I 

19 

404225 

32083692 

404554 

32075516 

247184785 

8176 

9991827 

20 

407131 

32012045 

407468 

32500751 

245417543 

*294 

9991709 

79 

21 

410038 

31940909 

410382 

31932496 

243674732 

8413 

9991590 

39 

22 

412944 

31870276 

413295 

31861743 

141957021 

*533 

9991470 

3< 

f 

£L 

415851 

31800141 

416209 

31791*87 

240262714 

8654 

9991349 

24 

418757 

31730492 

419123 

31721716 

238592501 

8776 

9991228 

36 

25 

421663 

31661332 

422037 

31652454 

2369452*5 

8898 

9991106 

3 

26 

424570 

31592644 

424951 

31583623 

235310041 

9021 

999098  3 

27 

427476 

31524424 

427866 

51515279 

133717415 

9145 

9990859 

sm 

28 

430382 

31456672 

430780 

31447402 

232146427 

9270 

9990734 

29 

433288 

31389371 

433694 

11379975 

230576614 

9396 

9990608 

30 

436194 

31322524 

436609 

31513001 

229037584 

9523 

9990482 

3fl 

31 

439100 

31256121 

439523 

31246471 

227518902 

9650 

9990355 

32 

442006 

31190158 

44243* 

311863S0 

226020167 

9778 

999022^ 

33 

444912 

31124626 

445353 

31114719 

224540987 

9907 

9990098] 

i? 

34 

447818 

31059521 

448267 

31049484 

223080983 

10037 

99*9961/ 

u 

35 

4507241 

30994841 

451182 

30984673 

221639784 

TOI68 

99*9*  !■>( 

25 

36 

453630 

30930577 

454097 

30910277 

220217049 

10300 

9989706I  42 

37 

456536 

30866722 

457012 

30856290 

2181)12405 

IO4.U 

99895741 

13 

3» 

459442 

30803277 

459927 

30791711 

217425507 

10565 

9989441 

21 

39 

462348 

30740230 

462842 

30729531 

216056022 

10699 

9989  30'’! 

21 

■30 

465253 

30677578 

465757 

30666744 

2147040S5 

IOS54 

99*9172 

lO 

! 

41 

468159 

30615J17 

468672 

30604347 

213368514 

10970 

9989036 

19 

42 

471065 

305  53442 

4715*8 

30541335 

212049271 

11107 

9988899 

it 

43 

47,1970 

3O49I949I 

474503 

304*0704 

210746693 

11245 

99*8761 

17 

f 

44 

476876 

30430834 

477419 

30419451 

209459545 

11383 

9988623 

u 

Z- 

45 

479781 

3O37OO9C 

480335 

30358568 

208188402 

II522 

998*4*4 

15 

r 

46 

482687 

30309715 

483251 

30298053 

206912111 

11662 

9988344 

M 

47 

485592 

30249702 

486166 

30237899 

205691260 

11803 

99*8203 

13 

4> 

488498 

30190049 

489082 

30178104 

204464726 

11945 

99886O1 

IJ 

49 

49'403 

30130749 

491997 

30118661 

203253093 

12088 

9987918 

n 

50 

494308 

30071797 

494913 

30059565 

202055705 

12232 

9987775 

10 

* 

51 

4972M 

3001 3 193 

497829 

30000817 

ZO0871878 

12376 

9987631 

9 

51 

5001 19 

29954933 

500745 

29942412 

199702191 

1252I 

9987486 

”8 

53 

503024 

29897014 

503662 

29884347 

198545993 

12667 

9987340 

7 

54 

505919 

29839424 

506578 

298266 IC 

197403054 

12*14 

4 

55 

508835 

29782165 

509495 

29769203 

196273 146|  12062 

9987045 

s 

56 

511740 

29725236 

SI241I 

29712125 

195155685 

1 13111 

57 

514645 

29668628 

51532S 

29655367 

194051200  13161 

58 

517550 

29612331 

518244 

3959892C 

192959095 

13411 

j 

59 

52045! 

29556458 

521161 

29542796 

191879163 

13562 

9986447 

1 

bo 

524360 

29500706 

524078 

29486992 
Contra  tegui 

1608x1200^  J3714 

amaAiibetu&i 

99*6291 

9 

M 

ruy 

is 

r 


<4 


lluxta  RegaUmadhibcnai] 


|l.q 

— 

SIMUS- 

M- 

^Mriihmi 

Siimiun. 

rMgeiues. 

DijlfircniiM 
O*  LogMrii. 

Tun^dU, 

TuMgCHtes 

Logarilhms 

SiisMum. 

SlMS. 

f~  ^iH60 

1 ')26i65 

j 519170 

t 53J07< 

*9 500706 
*94453S4 
29390307 
*933556S 

524078 

5*6995 

5*9911 

532828 

19486991 

29431487 

29376286 

29321389 

19266791 

29*12486 

2915*471 

29104746 

190811100 

189755028 

188710414 

■187677207 

J37I-4 

•13867 
1402 1 
14176 

9986295 

9986143 

99*5989 

9985835 

60 

59 

5» 

JZ 

* 5J49«0 

j 5J7»«4 

k 5407»9 

r 54l«94 

1 - 54659» 

k 549503 

10  55*407 

H 55551* 

(T  55«n6 

5641*0 

n .5640*4 

15  5669*8 

ii'  5698?* 

17  57*736 

IS  . 575640 

19  '1 57*544 

10  5*4448 

tl  5*435* 

>*  5*7*56 

19281 1*2 

19*26973 

19173115 

191^9548 

19066270 

19013*73 

1*960557 

18908117 

535745 

538663 

541580 

544498 

186655202 

1*5644562 

1*4644417 

183654941 

14351 

14487 

«•;  14644 

14802 

9985680 

99»55*4 

9985367 

9985209 

56 

55 

54 

53 

547415 

SS0333 

553*51 

556169 

29051309 

28998152 

28945276 

28892675 

181676299 

1*1707670 

180749537 

179801085 

14961 
. 15121 
15281 
15442 

9985050 

9984891 

9984731 

998457° 

99*4408 

9984245 

9984081 

9983917 

52 

SI 

50 

49 

4* 

47 

46 

45 

18855951 

28804057 

28751430 

18701071 

559087 

56i(X>5 

564923 

567841 

18850347 

18788190 

28736499 

186*4975 

178862806 

I77934219 

177015180 

176105555 

1 5604 
15767 
15931 
16096 

18649975 

>859014* 

28548570 

18498*47 

570759 

573678 

576596 

579514 

28633714 
2*512715 
28531976 
2848 1485 

175205183 

174313925 

173431641 

172558198 

16261 

16427 

16594 

16762 

9983752 

9983586 

9983419 

9983251 

44 

43 

•41 

41 

28448177 

-88398354 

1834878* 

18*98459 

582433 

585352 

588270 

591189 

28431246 

283*1253 

28331510 

28282015 

171693461 

170837504 

169989613 

169150247 

16931 

17101 

17272 

17444 

99830S2 

9982912 

9982742 

9982571 

40 

39 

$8 

J7 

36 

35 

34 

JJ 

32 

31 

3C 

29 

28 

27 

26 

25 

14  593064 

15  595967 

16  59*871 

[7  601775 

18*50377 

28201535 

2815:930 

28104561 

594108 

59^0*8 

599947 

602I66 

28232761 
18183746 
28134967 
1808642  3 

168319085 

167496287 

166681171 

165873906 

17$i6 

17789 

17963 

1813$ 

9982399 

99S2226 

9982052 

9981*77 

S 604678 

0 60758* 

0 610485 

1 613389 

280564*8 

28008424 

27960848 

27913400 

•505786 

6O87O) 

611625 

614544 

280J8114 

27990033 

27942178 

1789455* 

185074651 

164282764 

163498660 

162721698 

183*4 

18491 

I867C 

18848 

9981701 
9981525 
9981348 
9981I’  . 

~998099' 

9980811 

9980631 

9980450 

■J"  616292 

3 619196 

4 62209S 

f 625052 

5T  6*7905 

^ 630S0* 

5 635711 

^ 656614 

27866180 

27819184 

27772408 

27725848 

617464 

62038.) 

623304 

626225 

27847*5* 

27799977 

27753020 

27706278 

I61952305 

I6I189849 

160434770 

159686753 

19027 

1920r 

19388 

19570 

*76  7 9 50>4 

27633374 

27587457 

27541753 

629145 

632066 

634986 

637907 

640818 

643749 

646671 

649592 

1765975* 

17613439 

17567338 

27521449 

27475767 

27430291 

17385020 

27339950 

15*945509 

158211136 

1574*3474 

156762433 

19752 

19935 

20119 

20304 

9980268 

9980085 

9979901 

99797 16 

14 

23 

22 

21 

20 

19 

18 

JZ 

i6 

15 

14 

1? 

12 

11 

IC 

9 

r 639517 

64*4*0 
6453*3 
648  **< 
r 6511*4 

65403 
5 656935 

659853 

27496257 

27450968 

27405885 

17361003 

27316321 

27271843 

*7**7S6J 

2718347« 

1560479*3 

155339855 

154638158 

15394*7*9 

20490 

20677 

20865 

21053 

9979530 

9979341 

9979156 

997i968 

652514 

655435 

658357 

661278 

27295OSI 

27250411 

27205940 

27161661 

153253487 

1525705*1 

151893462 

151222301 

21243 
21433 
Xl6z3 
218  15 

9978779 

9978589 

9978598 

9978207 

~ 66*73« 

66564 

66*54' 

67144 

2713958 

27359587 

2705237 

27009055 

664 lOC 
667121 
670043 
67196 J 

27117573 

»707i67< 

2701997« 

169*6465 

150557233 

149897753 

149244148 

148595987 

22008 

22202 

22397 

22593 

9978015 

9977822 

9977628 

9977433 

r 67434 

1»77*S 

68015 

68305 

2696592« 
2692298« 
1 1688021 

26837635 

675888 

6788K 

681753 

684^58 

26943138 

26899995 

26857035 

26812757 

147953611 

147316726 

146685275 

146059175 

2278! 

»98' 

2318; 

2338: 

9977237 

9977040 

9976843 

9976645 

1 

7 

6 

5 

68595 

68885 

69176 

69466 

26795*4 

26753025 

2671098 

2666912« 

687578 

69050 

693423 

69634« 

2677166 

2672924« 

2668t<X>3 

26644935 

14543835» 

1448*2775 

144212303 

14360694 

»3581 
23783 
23983 
241 8 J 

9976448 

997624« 

1 9976044 

r|  997584: 

4 

3 

2 

69756 

( 2662744 

699*65 

2660305; 

14300660 

*43^  997S64C 

«3 

A«. 

— " ' ' tContra  tcfitium  . -■ 


C.4 


M 

SfMm, 

Logitrithmi 

SmuMm. 

Tangentes 

0 

69756} 

26627442 

6139269 

l 

700467 

26585929 

701193 

2 

703369 

26544587 

8O5II6 

i 

706270 

26503416 

70*039 

4 

709172 

2646241* 

710962 

i 

712073 

264215*9 

713886 

6 

714975 

26580927 

716809 

7 

717*76 

2634042* 

71973} 

8 

720777 

26300094 

722657 

9 

723678 

26259923 

725580 

10 

726579 

26219913 

728504 

11 

729480 

261*0062 

731428 

12 

732381 

26140377 

7 »435 3 

13 

735282 

26100S42 

737277 

14 

738183 

2606146$ 

740202 

15 

741084 

26022244 

741127 

26 

743985 

259*3176 

746052 

17 

746886 

25944260 

748978 

18 

749787 

25905496 

751903 

19 

752688 

25866884 

754829 

20 

755588 

25828423 

757754 

21 

75*589 

25790110 

760680 

22 

761389 

25751942 

763606 

23 

764290 

25713920 

766532 

24 

767 19C 

25676043 

769459 

25 

770090 

25638310 

772385 

26 

772991 

25600722 

775311 

27 

775891 

25563273 

77*238 

zi 

778791 

25525966 

781164 

29 

7SI691 

25488798 

784091 

30 

7*4591 

25451769 

787017 

31 

7*7491 

25414876 

789944 

32 

790591 

25378119 

792871 

33 

793291 

25341498 

795799 

34 

796191 

25305013 

798726 

35 

799090 

25268662 

801653 

36 

801990 

25232442 

804581 

37 

804889 

25196355 

807509 

38 

807789 

25160399 

»1043 

39 

810688 

25124571 

«13365 

40 

813587 

2)0888/0 

816293 

41 

816486 

25053298 

819221 

42 

819385 

25017853 

822150 

43 

822283 

24982533 

825079 

44 

825183 

24947 34C 

828008 

45 

82808: 

24912272 

830937 

46 

830981 

24877326 

833866 

47 

83388C 

24842501 

836795 

4» 

836778 

24807799 

839724 

49 

839677 

24773119 

842653 

50 

842575 

24738761 

845583 

51 

845474 

24704420 

848513 

52 

84S372 

2467CI96 

85 1443 

53 

85127 

24636090 

854574 

54. 

854165 

24602100 

857304 

55 

857067 

24568228 

8602  34 

}6 

859965 

24534473 

863 164 

57 

862863 

24500829 

866095 

58 

S65761 

24467298 

869  02  5 

i 59 

868659 

2443388C 

871  956 

871557 

24400578 

j 874*86 

Z663J052 

2656113} 
26519788 
2647841 I 


26437207 

26396171 

26355301 

26314593 


2628405C 

26233669 

2619344« 

26153390 

26113487 

26073738 

26034146 

25994709 

25955424 

25916190 

25877308 

25838477 

25799796 

25751262 

25722872 

25684727 

25646527 

25608570 

»5570757 

25533082 

25495548 

2545*152 

25410894 

_2S3*5772 

25346785 

25309933 

25273216 

25236632 

25100178 

25163*57 

25127666 

25091601 

25055664 

25019854 

24984170 

24948610 

24913177 

24*77866 

24842680 

2380761} 

24772666 

24737*41 

24703138 

24668551 


TiHgtHttS 

143006601  ' 

142411234 

141820765 

141285335 

140654481 

140078545 

139507087 

13*940429 

13*378319 

137*20702 

I37267J23 

136718731 

136174272 

135634096 

1350981 53 

134566419 

134038804 

133515636 

132995769 

132480297 

131968930  ‘ 

131461286 

130957670 

130457692  _ 

129991652 

129469305 

1289*0531 

128495548 

128014165  " 

127536341 

127062036 

126591211 

126123842 

125659878 

125199280 

124742169 

124288195 

123837634 

123390142 

122946003 

122505017 

122067151 

121632370 

121200643 

120771937 

12034623} 

11992348* 

119503669 


Logtmlmi 

SmMum. 


3041> 

30646 

30875 

31104 


119086890 

118672834 

118261757 

''7*53346 


24634080 

24599726 

24565487 

24531365 


117447864 

117044995 

136644985 

I 16247668 
115853017  ■ 
115461005 
115071619 
1 146848 19I 


162452  114300579 
K^ntra  regulam  adhibcnd  I 


Snm 


9974822 

9974615 

9974408 

997420C 

9973991 

99737*1 

9973570 

997335» 


9972286 
997206^  43 
9971851I  42 
99716531  41 


9971414 
997115 
997097^ 
99707  ii 


9968715  : 

99**4Si  * 

99682  <4 

9568022 

9967785 

996755«* 

9967315 

__996708}  ^ 

9966I45 
9966612  I 
9966574  , 

_ 9966_I»  - 

'9965895  , 
9965655  I 
9965414  1 
9965172- 

9964919  1 
9964685  , 
9964440 
j>96^194 
^9963948 
9963701 
9963453 
9963104^ 
"9952954 

0962703 

9962451  J| 

51962200 

9961947^ 




Juxta  Regulam  aahibcndt.  f 

Situs. 

r* 

Ijiftrubm 

Simum. 

Tditgtmts. 

Differtmt* 
£7*  Lpgtrii 
TmgeHt, 

Tangentes 

Logariihm 

SimiMin. 

/ 

Simis* 

t »71557 

I «7+455 

> »77353 

Ii  «S02  50 

4 t(3i+» 

jl  »<6045 

M »18943 

|7  .891840 

1»  «94737 

p »9763+ 

iio  900)31 

jll  903+:» 

jl2  906325 

113  909222 

114  9>zii9 

|>5  915016 

jl6  917913 

I17  920809 

jl«  923706 

I19  926602 

po  929+9» 

pl  932395 

I22  935291 

l»3  93»l»7 

941083 
P5  9+3979 

I26  9+6S75 

p7  9+?7_71 

p»  952667 

129  955563 

130  95»45» 

Jll  961354 

2440057* 

143673»+ 

2+33+302 

24301329 

8748^6 

»77*17 

880748 

883680 

14562451 

24329003 

24295663 

24262435 

114300379 

113918875 

1135396*1 

113163656 

3*12( 

3838 

8863; 

38891 

99619+7 

9961693 

996143* 

99^183 

9960927 

9960670 

996041% 

9960133 

1 

56 

85 

8+ 

_S3 

82 

51 

50 

+9 

+* 

+7 

+6 

+5 

2+268467 

2+235712 

2+203064 

24170523 

2413*089 

2+103760 

2+0735+0 

2+041+22 

'88661 1 

»»95+3 

»92473 

»95+07 

24229316 

»4196303 

24163396 

44130395 

112768878 

112417202 

112047814 

111680940 

, 391151 
39+09 

3966« 

3991« 

S9S379 

90127I 

90+204 

907157 

64097900 

64065309 

24032627 

24000446 

U15I6452 

110934164 

110)9441 5 

110236764 

4Qi«9 

+0+51 

+0713 

+0976 

9959893 

9959632 

9959370 

9959107 

2+009408 
3497749 > 
239459*5 
2391397» 

23**2373 

23»50S67 

2381946O 

237»»153 

910070 

913003 

915936 

91*870 

13968168 

+3935990 

13903914 

23871940 

109881398 
109328  389 
1Q«177«0) 
108829233 

4»i40 

41505 

41771 

42038 

9958844 

995*580 

9958315 

995»049 

921  >04 
91+73» 
927761 
93O605 

13840067 

23808192 

23776613 

1374503« 

IOS+82832 
108138767 
107796712 
107436902 
1071 19198 
106783466 
106+49917 

106118428 

+2306 
41574 
- 428+3 

+3113 

9957782 

9957515 

9957247 

995697« 

44 

43 

42 

jy 

40 

39 

38 

. 37 

23756+4.1 

25725*32 

23694*18 

23663906 

953539 
936+73 
9139+07 
. 9+23+3 

23713557 

13681174 

23630S87 

23619693 

+33*6 

43658 

33931 

++%05 

9956/08 

9956457 

9956165 

9955893 

2363 308C 
23601333 
23571723 
23541 19C 

9+5177 

94*212 

. ! 95II+’ 

95+0*3 

23388601 

23537601 

23526693 

23+95«»3 

103788969 

103461319 

103136063 

10481238.1 

44+79 

4473+ 

+SO50 

+5307 

99)8620 

99)3346 

9953071 
’ 9954795 

; 36 
35 
34 

JJ 

32 
3» 
3C 
J9 
. 28 
,27 

26 
* 25 

23510748 

23480290 

23+5014.1 

2341998C 

957019 

95995+ 

96289C 

965826 

2346.3163 

25434535 

23+03999 

23573556 

104491035 

104171468 

103853919 

103338166 

+55*5 

+5*64 

+61+4 

+6424 

99,545 1* 
99342+0 
9953962 
9933683 

I32  964249 
ni  967144 
h4  970039 

I35  97i934 

2U89901* 

23359927 

2533OOJ6 

2U002?S 

96*761 

971699 

97+636 

977575 

23543203 

2J3I2940 

23262766 

25252661 

103224405 

102912314 

102602473 

102294266 

46703 

46987 

4727C 

VS54 

995340? 
> 995  3 122 

9952840 
9952''7 

136  975*29 

137  97*724 

B»  9»i6I9 

p9  9»4SI+ 

140  ‘ 987408 

141  990303 

|42  99319* 

1+3  996092 

|44  99«9*7 

J+5  1001881 

I4+  1004775 

1+7  1007669 

23270525 
23240903 
23211368 
23181920 
2 5 (5 »560 
23123287 
23094100 

23064999 

1303S9»S 

23007036 

1297*212 

22949449 

»80309 
9»  3+4* 
986383 
9831320 

23111686 

25192778 

23162956 

13133110 

101987889 

101683314 

101380525 

101079507 

+7839 

4*123 

48412 

4«70C 

9952»74 

9951990 

9951705 

99,51419 

24 

23 

22 

21 

20 

»9 

18 

J7 

i6 

15 

14 

13 

12 

11 

10 

9 

7 

6 

S 

4 

J 

2 

t 

992157 

995195 

998133 

100107% 

2JIOJ571 

23074010 

23044533 

23015141 

100780346 

100482822 

100187022 

99893042 

99600655 

99310047 

99021104 

9873^810 

48988 

49277 

49567 

49»S* 

9931132 

99)0*44 

99)0833 

9930166 

■ 1004010 
1006949 

1009887 

1012823 

12983836 

12936613 

1192747* 

21898421 

- 50149 

30441 
50734 
5 1028 

9949976 

994968) 

99+9393 

9949200 

9948*07 

994*813 

994*218 

9947922 

I4J  1016563 

M 1013457 

150  1016^51 

151  1019245 

22920769 

22892172 

21863638 

22*33227 

1015763 

1018701 

1011641 

1014)80 

11869446 

11840353 

11811741 

21783013 

98448162 

98164133 

97*81716 

97600790 

51323 

51619 

51916 

51214 

[52.  .1022119 

I58  1025032 

154  1027926 

155  JO30I19 

a^8o6878 

2x778609 

22750420 

• 22fZ2tU 

1027519 

JOJ0459 

1033399 

»036)39 

1273+366 

22715798 

22697309 

22668899 

97321746 

97044063 

96767939 

96493467 

52512 

52811 

53111 

X3412 

9947625 

99+7327 

9947028 

99+6729 

/56  10J37I3 

I57  1036606 

(5*  1039499 

I59  1042392 

2269428 1 

22666333 

2:638461 

22610667 

»039279 

J0422I9 
1045 160 
1046101 

226+0369 

22612316 

225*4140 

22356041 

96220411 

95948971 

95679034 

954105*5 

837 1+ 

54017 

5432 1 
84626 

53»+6+29 

99+6128 

99+8*25 

99+3523 

i<30  10452*5 

223829T1 

10)1041,  22328019 

95143611 

5+982 

99+8*19 

i 

0 

ii. 

TComia  legulam  adhibcndi| 

T«<« 


Itiima  RegutoW  adhibcrtJM- 


W.J, 

j 

>/- 

St9m. 

lAgtrnhmt 

iiiuium. 

■T^Hffktes 

•Oifftrctitui 

if 

r*nttnr. 

Ltgtruhmi 

Siimiun. 

Shms 

; 

o 

10442«  5 

215*2951. 

t05l'0t2 

11518019 

95143611 

54938 

994511« 

60 

l 

104«  17* 

125553  Ili 

10539*3 

11500075 

94*7*103 

5}13» 

9944914 

59 

105  IO7Q 

1153775* 

1056924 

22472207 

94*14055 

SJ545 

99+4609 

5» 

1053963 

225002671 

1059*66 

12444414 

5H3J144» 

55*53 

99+4303 

57 

4" 

1056*57 

11471» 59, 

1062*08 

1 1416697 

94090 17P 

56161 

9943996 

56 

s 

1059749 

12445527» 

1065750 

11389055 

93*30595 

5<472 

99436» 

5t 

b 

106a64: 

1241*173' 

106*691 

113614^ 

9357113» 

567*1 

9943379 

54 

7 

1065534 

12391091 

1071634 

1133399» 

933,15361 

57093 

9943069 

5* 

8 

I06«426 

113639«^ 

»074576 

11306579 

93059*75 

57+05 

994275» 

58 

9 

107131« 

11336951 

10775'* 

22279233 

9i*o>759 

5771* 

994244* 

51 

10 

1074110 

\ 22309991 

10*0461 

»2251959 

9155303* 

3*031 

99+1136 

50 

i 1 

1077104 

121*3104 

»0*3404 

22224757 

9130161* 

5*3+7 

99+1*13 

49 

\z 

1079994 

11156190 

‘ 10*6347 

11197617 

91051546 

5*663 

99+1509 

4* 

IJ 

loaa<«6 

22229549 

10*9291 

1117b'570 

91*01*10 

5*979 

9941194 

47 

14 

10« 577* 

21101*81 

1091:134 

111435*5 

91555+01 

59296 

9940*79 

1019669 

11176185 

»09517* 

11116671 

91309309 

5961  + 

99+056! 

■W 

.‘16 

IO9I56I 

22149762 

IO9S122 

22089^29 

91064516 

59933 

99+024< 

17 

109445^ 

2211330* 

»101066 

11063055 

90*11043 

66153 

993991I 

,|S 

1097344 

11096925 

1104010 

110;635i 

9057**4* 

6057+ 

99*9609 

4« 

M9 

1100235 

22070612 

1106954 

22069717 

90337917 

60*95 

991929C 

+1 

'-0 

II03126 

22044368 

1109*99 

119*31-51 

9009(16* 

'61117 

993*970 

+e 

'.l 

IIO6017 

22018195 

1112*44 

11956*55 

89859*5» 

615+0 

993*6+9 

J5 

:2 

1 10*908 

11992090 

11157*9 

11930116 

8962268! 

61*64 

993*317 

)8 

•-i 

IM1799 

11966954 

111*734 

11903*65 

»93*6745 

611*9 

993S004 

J7 

TI  14690 

219400*6 

TIII680 

»1*77571 

«9152081 

6»5>5 

99376*0 

56 

■S5 

II175I0 

119141*6 

1114625 

>i*5'344 

I891S50* 

6i*4> 

9937355 

)S 

r 3047 1 

21***355 

112757' 

118251*5 

*tb86»96 

63I7C 

99*7029 

)4 

2T 

1113361 

21*62590 

1T30W7 

2I799O9I 

8*455079 

63499 

993670- 

)) 

?S 

112625^ 

11*36*92 

"33463 

11773064 

(«115146 

63818 

99*6376 

)2 

19 

1129142 

21*11261 

1 136409 

21747103 

«7996394 

64157 

9936048 

1132032 

217*569* 

1119355 

2 I7212O9 

8776**16 

64+*9 

9955719 

Jl 

1134922 

21760199 

1142  302 

1169537* 

87541404 

64*11 

99353*9 

Jl" 

11 37«la 

11734767 

1145249 

11669613 

«7317I5P 

65154 

993505* 

n 

I 140702 

21709400 

114*196 

1 1643912 

«7093043 

65+88 

993+717 

34 

1143592 

11684100 

ii5n44 

1161817* 

86*70071 

65*1» 

993+39! 

35 

1146451 

11658865 

1 154092 

1159170* 

8664*115 

66157 

9934061 

3« 

1149373 

11633695 

I 157040 

11567102 

86417+93 

66+93 

995371* 

37 

ii5ia6i 

11608586 

1159988 

115+1756 

86207866 

66*30 

9933393 

;l 

1I5SI5' 

115*3540 

"62936 

1151637» 

*59*9355 

6716I 

9933057 

39 

1158040 

2m*557 

1 165884 

11491050 

I5771891 

67507 

99I272C 

-l! 

40 

1 160V2; 

aiS33639 

"68832 

»1405/93 

*55555»5 

67*46 

99313*3 

41 

Ii63«i8 

11508781 

1171781 

21440595 

>53+0119 

6*1*6 

9931046 

11 

41 

1 166707 

21483986 

1174730 

11+15459 

«5I85995 

6*517 

9931707 

45 

1169596 

11459154 

"77679 

113903*5 

*49"*I7 

6**69 

9931367 

44 

1172485 

114345*5 

"80628 

11365373 

»47006*7 

69111 

9911025 

16 

45 

1175374 

11409979 

11*3577 

11340413 

*++*959* 

69556 

9930685 

4« 

Il7«a63 

113*5434 

11*6527 

»1315533 

*+*7957l 

69901 

9930341 

♦7 

Ii«il5i 

21360949 

"89471 

21290702 

«4070565 

70*47 

99)0000 

4S 

1114040 

21336524 

"924>7 

1116593' 

«3*61572 

70593 

9919655 

49 

1U6918 

21312160 

1195377 

21241220 

«36555*5 

709+0 

9929)10 

50 

1189816 

112*7*55 

"98318 

111 16567 

>34+959* 

711» 

992*964 

51 

1 192704 

211636^ 

UOI179 

21191972 

* 31+4610 

71637 

991*617 

52 

1191592 

21239423 

1204230 

21167436 

* 30406 14 

719*7 

99*tl7C 

n 

53 

1 1984SW 

21211297 

1107181 

»1142959 

«1*37603 

7»3S* 

99179»» 

54 

21191230 

1210132 

11118540 

«1635570 

7*690 

992757) 

55 

1104155 

21167222 

11 13084 

11094179 

«143450» 

730+3 

992722) 

56 

1207143 

21143273 

1116036 

2 XO69877 

*1 134410 

73396 

9916*71 

57 

121003 1 

111193*1 

»118988 

21045631 

. «103516* 

63750 

9916511 

5« 

1211918 

21095546 

1221940 

11611441 

«1*37074 

7+105 

59 

1115*06 

21071769 

1124891 

»0997508 

«1639*11 

74+61 

9915*16 

60 

I2I«693 

2104*049 

"87845 

»0973131 

«1443501 

74*1* 

99>5+6l 

M. 

K-onira  rcitulam  adhiUcudJ 


iTuxtaRcyiM^ibcn^ 


M. 

o' 

1 

1 

J 

6 

7 

1 

9 

10 
n 
12 
u 

14 

15 

16 

17 
il 
Hi 
20 
21 
22 
25 

24 

25 

26 

27 

28 
89 
so 
)I 
SI 
S3 
SA 
15_ 
J6 
S7 

s» 

39 

40 

41 

42 

43 

Sinus. 

II15695 

I22I5>^0 

1224467 

l/>»4rubmi 

Sinuum. 

TuHgtHUS. 

Dtffiremu 
'j"  Logurii. 
Ttmgott, 

Tuugeniei. 

Lfigarilbmi 

Smuum. 

Sinus. 

1104*049 

110143*5 

11000779 

10977230 

1227*46 

123079* 

1233751 

.1236704 

20973231 

20949209 

20925245 

20901337 

«1443502 

81248116 

«1053639 

l0*60O>3 

74*1» 

75176 

75534 

75*93 

9925461 

9925106 

9924750 

992J393 

60 

59 

S* 

57 

1230241 

1235115 

I2360IS 

123*901 

11417*» 

1244674 

1247360 

1250446 

115333» 

125621* 

1159'04 

1261990 

1264*76 

1267761 

1270647 

1173532 

1276417 

1279502 

I2*lll7 

11(5072 

12*7957 

Il$o*4l 

1193716 

1296610 

1299494 

130237* 
1305262 
I30I146 
131 1030 

1313914 

131679* 

13196*1 

1095573* 
10930302 
20906922 
10**3595 
10*60313 
10*37106 
lOl  13945 
107908 3* 

123965* 

1242612 

1245566 

124*520 

20*774*5 

20I536*» 

»0*29946 

»0*06256 

(0667435 

>04756** 

(02*4*35 

>0094*69 

76253 

76614 

76976 

77339 

9924036 

9923678 

9923319 

9932959 

56 

S5 

5^ 

2! 

52 

51 

5° 

49 

1251474 

125442* 

11573*3 

1260338 

30781620 

8O759O38 

8O7355I2 

30712039 

799057*3 

79717572 

795}0231 

79345754 

77703 
7*06* 
7*43  3 
7*799 

992259* 

9922236 

9911*74 
99215 V 

»07677»5 

207447*5 

20721*3* 

2069*946 

10676107 

20653321 

106305** 

»06079536 

1263193 

Ii66»49 

1269105 

1171161 

206**6 19 
20665251 

20641935 

206189^ 

7915*136 

7*973371 

7*7*9454 

7*606379 

79166 

79534 

79903 

(C272 

9921147 
9920782 
9920416 
99«>049 

99196*2 

9919314 

991*945 

9918575 

4* 

47 

46 

45 

44 

43 

42 

41 

1275117 

127*073 

11*1029 

11(3986 

20595465 

»057230* 

20549203 

20526148 

7*714142 

7*242737 

7*061159 

77**2402 

t0641 

>1013 

*U*S 

»175* 

»05*517* 

1O561701 

10540176 

10517703 

1186943 

11*9900 

1292*57 

l}9ij±i 

129*773 

1301731 

13046*9 

130764* 

20503146 

204S0194 

20457293 

20434444 

77703459 

77525324 

77347991 

77I7I4SS 

>1131 

«1507 

>2**3 

«3259 

991*204 

9917*31 

9917459 

99170I6 

40 

39 

38 

37 

36 
35 
34 

_33 

32 

31 

30 

39 

2? 

37 
26 

25 

10495»! I 
1047»9«>9 
204505I7 
»342*316 

10411645 

a03>**95 

20366194 

20343543 

76995710 

76*20752 

76646573 

76473170 

«3636 
«4014 
»4393 
«477  5 

9916712 

9916337 

9915961 

99155*4 

9915206 

9914*2* 

9914449 

9914069 

20406096 

203*3925 

20361*06 

20J39737 

1310607 

1313566 

1516525 

13194*5 

20320942 

2019*3*9 

202758*7 

20253435 

76300536 

7612*666 
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Smuum. 

Sinus 

0 

0249511 

1491*717 

230*682 

14659075 

43314749 

2,9642. 

9/45001 

t 

2252345 

14906126 

2311746 

14645*12 

4325732* 

260314 

9743045 

2 

2255179 

14*93551 

2314*10 

14652564 

43200060 

2609871 

97423*9 

3 

225*OI> 

143*0901 

1317*75 

14619332 

43142947 

26I66II 

9741735 

4 

2260*47 

14*6*452 

23209401 

14606116 

430*595* 

262336 

974*076 

5 

22636*0 

14*55927 

1324006 

14592916 

43029122 

263011 

97*041* 

6 

2266513 

14843419 

2327072 

14579732 

42972429 

2636S7 

9739759 

7 

2269346 

14*  3092* 

2330139 

14566564 

42915*7* 

264364 

9739099 

r 

2272179 

14*1*455 

2333206 

I43534U 

42*5946* 

265042 

973**f9 

» 

' 2275012 

14*05995 

2336273 

14540274 

42*03199 

265721 

973777» 

10 

2277*44 

14793551 

2339341 

14527152 

42747070 

266401 

9737116 

n 

2280676 

147*112* 

2342419 

14514046 

42691080 

2670*2 

9736+5] 

u 

22*350* 

1476*719 

234547* 

14500955 

42635228 

267764 

97357*9 

13 

2286340 

14756315 

234*547 

144*7*7* 

42579514 

26*447 

9735124 

14 

22*9172 

14743947 

2351616 

14474*17 

42523937 

269130 

517344  54 

15 

2292004 

147415*! 

23546*6 

14461771 

4246*497 

Z69* 14 

973379) 

16 

2194*35 

147 19239 

2357757 

1444*740 

4241319« 

270499 

9733126 

17 

2297666 

14706909 

2360*2* 

14435724 

4235*01^ 

2711*5 

973245* 

1* 

2300497 

14694595 

2363*99 

14422723 

42302991 

271*72 

97317*4 

19 

230132* 

146S2197 

2366971 

14409737 

4224*006 

272560 

9731120 

20 

2309159 

1467OOI; 

2370043 

14396766 

42193534 

27'-3i49 

9730450 

2t 

230*9*9 

14657749 

2373116 

143*3*10 

4213*706 

A73939 

9729779 

22 

2;1I*I9 

1464549* 

2376189 

14>70*6* 

420*4211 

274630 

9729107 

2J 

2314649 

14933263 

2379263 

14357941 

42029*4' 

J75321 

972*434 

24 

2317479 

146210441  23*2337 

14345029 

4I9756'i7 

276015 

9727760 

25 

2320309 

1460**411  23*5411 

14332132 

41921511 

2761709 

97270*5 

26 

132313* 

14596651 

i 238HS6 

14319250 

41*4755«; 

' a77H04 

9726409 

27 

212596- 

145*44* 

1 2391561 

143063*4 

4J»I37li 

27S099 

972573« 

28 

£ii*79< 

1457*321 

« 2394656 

142935  3 3 

4,1760*3 

27*1795 

9725056 

29 

2331625 

145601*91  2397712 

142*0697 

4*706424 

179491 

972437! 

30 

2334454 

1454*0661  24007** 

14267*76 

41652974 

972369S 

31 

23372*3 

1453595*1  2403*65 

14255069! 

4159965' 

2*0889 

9*2^020 

32 

2340iiC 

14523*54  2406942 

14242277 

41546464 

2*15*9 

9.2234«; 

33 

234293S 

145117*9]  24I0O2C 

142295CK 

41493407 

2*22*9 

9'2J65^ 

34 

234576< 

14499727I  141309« 

1421673; 

414404«« 

Z8199C 

9720977 

35 

234*59' 

144*76« 

^ 241017C 

142039** 

413*76*3 

2*3692 

975029^ 

36 

235*42 

1447564*^  441925 

14191253 

41 3 3 501 5 

2*4395 

97f96  IC 

37 

235424 

14463632!  242233' 

1417*533 

412*2475 

2*5099 

971*9:« 

3* 

235707 

14451631I  242J4'' 

14165*2; 

41230063 

2»J*03 

971*24 1 

.19 

235990 

j 144396451  242*491 

14I5313J 

4117777! 

2(65 IC 

971-755! 

2|bj7i9 

I36S5J5 

2}6()St 


14427674 

1441571S 

«4403777 


2371207  «4391851 


2431J74, 
2434655 
2437736 
24408  iS 


14140457 

14127793 

1411514J 

14102507 


44 

+5 

46 

47 


48 

49 

50 

51 
J2 

43 

44 
44 

46 

47 
4« 
«9 


23740531  14379941 
2376*59  1436*046 
23796»4|  14356166 
23*2509'  143443QI 


60 


23*5314 
23**159 
23909*3 
2393*0* 
2396632 
2399456 
24022*0 
2405 104 


2407927 

2410750 

2413574 

2416396 


2419219 


14332451 

14320616 

1430*796 

14296991 


142* 52C» 

14273424 

14261662 

I4249915 


1423*1*2 

14226464 

14214761 

14203072 


1419139* 


2443900 

24469*3 

2450066 


140*9**7 

140772*1 

140646*9 


245315°!  i4«52in 


2456234 

2459319 

2462404 

2465490 


249*576 

2471662 

2474749 

2477*36 


14039547 

14026997 

1401446 

14001939 

139*^30 

1397693 

1396445 

139519*6 


13959532 
IJ927092 
13914666 
H9022  5 3 


41125614 

41073577 

41021663 

40969*71 


4091*201 

40*66652 

40*15224 

40763917 


'5 


2*7217 

2*7925 

2**934 

_2*9344 

290054 

290765 

291477 

192190 


40712731 

292904 

97H343 

Ti 

40661665 

293619 

9710649 

tl 

4061071R 

194335 

9709954 

1^ 

40559*90 

295052 

970925S 

9 

9716*6* 

97f6l*C 

971549! 

97I4*0i 


97141U 

974342! 

9712729 

971203* 


405091*3 

4045*596 

40408129 

403577*1 


295770 

2964*9 

297209 

297929 


24*0924 
24*4011 
24*7101 

2490193 

24942*01  13**9*54!  40107*0*,  301544 


40307552 

402  5 7440 
40207446 
40157561' 


29*650 

299372 

300C9S 

:OOSl9 


970*561 

9707*65 

9707165 

9706466 


9705766 
9705065 

9704363 

9703660J  , 


9702957 


60! 
5 
i*i 

17. 

5.6 

55 

54 

_53 

"s* 

5.1 

50 

49 

4* 

47 

4< 

45' 

M 

4J 

42 

41 

4<3 

39 

3» 

J7 

36 

35 

34| 

_33 

32 

31 

5C 

i® 

2* 

27 

it 

_25 

•24 

23 

22 

21 

20 

»9 

1* 

*7 

li 

«4 


M. 


iConua  ufeulam  adtubcndi! 


0.  76 


Vaia 


g.i4f  IluitaRcgJamajhibcn 


M. 

Sinus. 

Log^nthmi 

Ssnuum. 

Tangentes 

Uijjitthtia 
cy  Lrgirit. 
Tangent. 

Tangentes 

Loganihmi 

Sinuum. 

Sinus. 

■ 

H 

o 

2419219 

14191398 

2493280 

15889854 

40107809 

*oiS4+ 

9702957 

00 

I 

2422041 

1417973» 

2496370 

13877468 

40058165 

30227Q 

9702253 

5i 

2 

1413*63 

14168092 

2499411 

13865095 

400086  3 3 

302997 

9701543 

58 

3 

241768 j 

14156461 

2502552 

13852737 

39959218 

301724 

9700842 

-57 

♦ 

»430507 

14144844 

2505643 

13*40392 

39909917 

304452 

9700 l, i 

5$ 

5 

2433529 

14133242 

2508735 

1382*061 

39860729 

305181 

96994281  5< 

6 

2436150 

14121654 

2511827 

13*15743 

39811654 

305911 

9598720 

54 

7 

243*971 

14110081 

2514920 

13*03439 

39762695 

306642,  969*011 

73 

1 

2441792 

14098522 

2518013 

1379114* 

39713852 

307374 

9py/jOi 

52 

9 

2444613 

140*6977 

25211068  13778870 

3966'5124 

308107 

9$95«90 

51 

lO 

2447434 

14075447 

2524200^ 

• II7666O6 

39616509 

30S841 

9595'879 

11 

2450254 

1406393 I 

2527294 

- >3754355 

39  >68006 

309576 

9694467 

« 

12 

2453074 

14052429 

2530389 

11742117 

39519614 

310312 

9694454 

48 

u 

2455894 

14040940 

2533484 

13729*9) 

594713 3 r 

' 311049 

. 9693740 

17 

14 

245*714 

14029495 

2536580 

»37)7679 

394yi58( 

■ 311786 

$6,93025 

46 

'5 

2461533 

14018004 

2539676 

157054S0 

39375094 

312^24 

9692109 

43 

I6  : 

246435» 

14006557 

2542773 

1369)294 

393271391 

31326J 

9691593 

A4 

17 

2467171 

1?995124 

2545*70. 

13681121 

3927929+ 

» 514003 

9690876 

4J 

IS 

2469990 

lS9»370j 

2548968 

13668961 

39231557 

314744 

969015* 

4i 

19 

1472809 

13972300 

2552066 

' 'H65t>8l4 

19183929 

__3 15484,  9689459 

41 

30 

, 2475628 

■ 13960909 

2>55'«65 

'136446*0,  39)36409 

L‘  316229,  „6887,9 

4C 

21 

247*446 

13949534 

215826^ 

>813^532559.  39088998. 

96*7998 

22 

»48 1 164 

1394*16j 

256^36+ 

1-362O450'  39041695 

' ‘"31771* 

$6*7277 

3« 

2? 

2484082 

1392681 i 

- <^64464 

<-l560«'3i4l  18994501 

t'  31*464 

17 

24 

2486900 

14915482 

»56750^ 

• 1 3^^27l 

785147416 

5>92i<l 

.■.,’‘9«47-  ■- 

'36 

25 

• 14*9717 

;*»  »904159 

257<»6i 

' 1318420» 

38^qD43« 

'319957^ 

'96*5108 

35 

'6 

2492534 

13892850 

1573766, 

5'  13S7»I45 

38,1,57567 

• J2070,J 

'$58^3*3 

34 

'-7 

2+95151 

13881554 

257686I 

»'1)3560100 

.3»068»I 

3214541 

96&t6<? 

31 

28 

2498 168 

1387027» 

25799701 

»354*065 

96{i293  1 

32 

29 

2500984 

13859004 

2583073 

• >f?5^eb49 

3*717580 

’ ' '52295  51 

9682204 

31 

30 

2505800 

13*4774^ 

2586176 

13534042 

.38/67125 

' ' *32  707 

•96814/6 

lc 

JI 

2506616 

13S3650» 

25*9280 

3351  »048 

3«^20771 

f 324400 

9SI07.47 

2C 

12 

2509411 

13825289 

2591384 

■i:35odoo6 

5*574525 

325214 

96800171 

2l 

13 

25 12248 

13814066 

1595489 

t’.H^^97 

3S52'SsS4 

32590^ 

9679287/ 

27 

54 

2515064 

113802861 

»56*594 

■'13476141 

38482347 

326724 

9f785)“; 

ifi 

J5 

2517879 

1379167» 

2601700 

13464198 

1*456414 

327+Spl 

9577*2+ 

}6 

2520694 

137*0504 

26048oi 

15452207 

3^390584 

32*237 

9677091. 

'-5 

V 

2523509 

13769343 

260791? 

^ 3440 348 

38344*57 

328995 

9676,57] 

:i 

%% 

2516324 

13758195 

261 1014 

■ ) 3488441 

3889923» 

329754 

9675625; 

2: 

19 

2529138 

1174706! 

2614126 

13416547 

■38255708 

330514 

95748 83 ' 

11 

40 

2531952 

1J735940 

2617234 

>140466$ 

38208285 

5312/$ 

96f4-,- 

2C 

41 

»534766 

1 37248  3 J 

2620342 

13392796 

18  162963 

332037 

$8’?41S 

»537580 

13713739 

2623451 

■ 13380939 

58117740 

332800 

$672677 

■1 

43, 

2540^91 

•13702658 

2626560 

33369094 

38072616 

3 33514 

9671938 

17 

44 

25+1206 

IJ69I59C 

26296 70 

13357262 

38027592 

534328 

9671 199 

16 

4« 

»546019 

13680535 

2632780 

13145442 

37982666 

315091 

9670459 

\\ 

46 

254S831 

I 3669493 

2635891 

13333634 

^937838 

335859 

9669718 

M 

47 

1551645 

1365S464 

2639002 

37893 109 

336626 

966S976 

13 

4» 

»554458 

, 13647448 

2642114 

13J10054 

37*48479 

337394 

9668233 

49 

2557270 

1 13636445 

2645226 

11298282 

37*0594« 

33S163 

966;^  490 

It 

}0 

2560082 

13625454 

2648339 

13216521 

377595 15 

33*933 

9666746 

51 

2562894'  U614476 

2651452 

_i  3 274772 

377151*0 

339704 

9^66004 

9 

52 

2565706 

13603511 

2654566 

13263035 

37670943 

340476 

9665255 

t 

53 

2568517 

>5592559 

2657680 

13251510 

1762680} 

341249 

9664508 

54 

»571328 

13581620 

2660795 

1)239597 

375*2760 

34202 J 

9663761 

6 

55 

2574135 

13570694 

2663910 

11227896 

5»53**I4 

34279« 

966301.; 

56 

257695C 

>35 5978 > 

2667026 

13216208 

57494964,  343  S-' 3 

57 

257976C 

13548880 

2670142 

13204531 

37451210,  344349 

5» 

258257C 

) !JS 37992 

2673258 

13192866 

17407551 

' 345126 

59 

258538C 

13527117 

2676375 

13181213 

373639*7i  345904 

966001 

1 

60 

»588196 

13516255 

2679492 

13165572 

37320517 

1 346613 

96592)) 

IContra  rei^abm  adhiboidi.1 

n.T< 

6T5I  • • ^ — 

Simu. 

M. 

cT” 

1 

2 

3 

“"25**190 

2591000 

2595*10 

259661* 

' i^gra  Regulam  iidhibci<<ti.[ 


Sinuam.  Tangtatts 


Pif.icntiiC 

T^nzf"'- 


Tingenti! 


LogimlisJ! 

Smuitiu, 


SiKUS 


♦ 

5 

6 

7 

2599417 

26022)6 

2605045 

2607«  5 ’ 

% 

2610661 

9 

2613469 

2616277 

n 

26190*4 

2621*91 

i) 

262469* 

14 

2427  50S 

15 

2630312 

20 

264434' 

21 

264714 

22 

264995- 

23 

2651757 

24 

165556' 

25 

265*366 

26 

266U7C 

27 

JH72-93'', 
134624)51 
I545>3+*1 
13+405^  . 
l5429S’lO 

1341906O 
1340*3*7 
13  39759*  . 
■ i33S61»1| 
133761*2] 
13365493] 
13354*17 


2679492 

26*2610 

26*572* 

26m47 

2691966 


131055/2 

13157943 
13146326 
I 3 1 34720 


2695086 

269S206 

2701327 

"270444* 

2707570 

2710693 

2713*16 

2716440 


13123126 

13111544 

13099973 

130**413' 


37320517 

37277141 

37233*59 

37190670 


37147574 

37104570 

37061659 

3701**40 


5466*3 

3474631 

34*244‘, 

349026' 


349*0* 

350591 

351375 

552160 


905925*1  60 
965*505  59 
965775'  5* 
9656996;  57 
90562401  56 
965MR4I  55 
9654727]  54 

9653969 


1 3076*64 
13065327 
13053*01 

130422*6 


36976114 

36933479 

36890936 

34*4*4*3 


10940 

2720^4 

27231*9 

2726)14 


2635924 

263*730 

2641536 


13353502] 

13322*63] 

^3jJ2237l_ 

13501623] 

13491022] 

1 52*04  3 2j 
1 J269*5^ 


2729439 

2732565 

2735691 

273**1* 


130307*3 

13019291 

13009*10 

12996341 

129*4**3 

1297343* 

1 2962004 
129505*2 
12959171 
12927772 
129163S3 
12905005 


36S06121 

36763*49 

56721666 

36679574 

36637572 

36595659 

36553*36 

3651-2101 


352946 

353733 

35452' 

355310 


9653210 
9652450 
965 16S9 
9650927 


1324*734' 

1323*191 

1322766 


12*9363* 
27575*9]  12**22*2 
2760729]  12*70936 
2763*50  12*59601 


200077/] 

26695*0] 

26723*3] 

26751**1 


13217141 

13206633 

13196137 

131*5653 


26779*9]  131751*1 
26*0792  13164721 

26*359$!  13154273 
26*63971  13143*3? 
26I9199  ISI33413 


27669* 1 
2770115 
2773245 
277637* 


277951' 

27*2645 

27*5779 

27**914 


3* 


2692001 

2694*02 


13123000. 

13112599] 


2792050 

27951*6 

279*323 

2*01460 


12*4*27* 

12*36965 

12*25663 

12*14372 


3561001 

356891 

3576*3 

•35*476 

359170 

36ob64 

560*59] 

361655 


995G165 

964*402 

964*63* 

^9647iL3 

9647 10* 
9646342 
9645575 
9644807 


36470459 

36421903 

363*7437 

36346060 


362452 

363250 

364049 

>64*49 


39 


36504771 

36263570 

36222456 

36181427 


36 1404*  3 
36099623 
3605**4* 
36018156 


12*03092 

12791*23 

127*0565 

1276931* 

1275*0*2 

12746*56 

12735641 

1272-443* 


40 

i^C04°4. 

53691*33*^ 

Ui 

2703205 

130* 146* 

I42 

^706005] 

13071114 

J43 

270**05' 

1506O771 

’ 44 

2711605, 

13050440 

45 

271440S 

I5O4OIZO 

46 

2717104 

13029*12 

■47 

2720003 

15019515 

4* 

2722*02 

13005229 

49 

2725601 

1299*955 

50 

272*400 

12988692 

11 

273119* 

1297*441 

52 

2733996 

1296*291 

53 

2736794 

12957972 

34 

2^39591 

12947755 

55 

27423*9 

12537549 

56 

27451*6 

12917354 

57 

27479*  3 

11917171 

5* 

27567*9 

I190699S 

59 

2753577 

128968M 

60 

2756373 

12*8  668< 

2*04597] 

2*07735] 

2*10*7! 
2*  1401 2I 


35977550 

35957029 

35*9659- 

35*56241 

35*15973 


2*17151 

2820291 

2*23431 

2*165731 


12713146 

12701065 

12690894 

12679733 

1266*5*3 

12657443 

12646314 

12635195 


357757*9 

3573.56*5 

35695693 


35655739 

33615*** 

35576121 

3553643* 

33496*3*1 

3345732Cfl 

35417**3] 

3< 37*52* 


365650 

366451 

367155 

36*059 


36886; 

36966* 

>70474 

_37i^i.*' 

3710*9 

372*9* 

37370* 

374516 


964403* 
964316* 
964149* 
J64I727\  JZ 
9640955, 

9640182]  35 
963940*]  34 
96:*633|X3 


375331 

376144 

37695* 

^379771 

37*  5*7, 
379403 
380220 


"9637*5*1  3* 

96370*21  31 
96363051  >0 
9615517] 
963474*1  1* 
9633969]  17 
96331*9]  16 
96324OI15 


96  3 16261  14 

963084;  1! 
9630059]  11 
9619^75 
962*490]  20 
961770 

96169171  1* 

9626129 


2*297 '4 
2*31*56 
2*35999 
2*39142 


126240*6 

1261298* 

12601901 

12590*25 


35339153 

35300059 

35260945 

35221911 


2S42286 

2*45430 

2*4*575 

2*51710 


1854*66 

1*5*011 

1*61159 

2*64306 


12579759 

12568793 

1255765* 

1254662 


1253559* 

125245*4 

I25l.:5fc 

125025*6 


2*674541  1149J605 


34*741511 


3*1*57 

9625341 

16 

3*2677 

9624551] 

15 

-1  9*349* 

9613761] 

3*4120 

9612971 

13 

3*3143 

■ 96121791 

12 

3*5967 

96113*7] 

11 

3*6791 

96105941 

10 

3*7616 

9619S00I 

9 

3**442 

9619005] 

8 

3*9269 

961*209 

7 

390097 

961741  3] 

e 

390926 

9616616 

39175« 

9615*1* 

4 

3915*7 

9615019 

393415 

9614119 

39425: 

96i.;4I* 

11  39SO*< 

9011617 

< 

iCoimi  itKulam  adhibcndil 


M 

4j.  7 


Vuun  2 


I 


r 


juxraRctnilani  aHhtbcndi.i" 


10 
1 

I ) 
1+ 
»5 
16 
17 
|8 
>9_ 
20 
21 
22 
2}^ 
-+  I 

26 

27 

28“ 

29 

30 
3J_ 
»2 

3 3 
34 
3S_ 

16 

37 

38 

4^ 
41 
+2 
43 


12805S86 

»2795835 

12785795 

»2775766 


2778735 
2781529 

2784323! 

2787117 

2789911 

2792704 
2795497 
2798290 
2801082] 

2805874 

2806666 
2809458 
2812250 
2815041 
2817832 
2820623 

2823414 
2826205 

2828994 
2831784 
”2834574 

2837344  1259,095 

2840155  12)87207 

,2842942!  12577452 


2845731 
284S520 
2851308 
28 


44 

45 

46 
4^ 

48 

49 

50 

51 

52 
55 

54 

55 

56 

57 
5» 

59 

60 


2873605 

2876391 

2879177 

2881963 

2884748 

288^7533 

2890318 

2893103 

2895888 

2898^2! 

2901456' 
2904:40 
29070231 
2909 806 
”2912589 

291537» 

2918153 

_ 292C935 


12567647 

>25578)3 

12)48069 

12538296 


Tangentes 

2867453 

2870601 

2873749 

2876898 
2g8oo48, 
28S3198 
2886349 
2889501! 
”289265  3 
28958061 
2898960 
2902 1 14 
2905268. 
290^423 

29JI57* 

2914734' 

2917890 

2921047I 

2924204 

2927362I 


iatgirtihm 


12491603 

124S0630 

»2459667 

_I24587I4 

»2447771 

»2436838 

»2425915 

1241  5002 

124013099 

12393205 

12382323 

»23714501 

»2360587 

»2349734 

12338891 

12328059 

12317236 

12306423' 

»22956201 

122848271 


2930520I  12274044' 
2933679;  12263271' 

2936S39'  12252>Og| 

2?3?999  '2241754 

29431 60,  12251010, 

2946;2i|  12220275 

2949483I  12209550] 

2952645I  12197835 


401787 
402629 
403472,' 
4043161 
405 16 1,- 
406007I 
406884 
40770  ij 
4*8549- 
409398I 
41024S 

411099' 

34123^1  4II951,~ 

34086888  412804 

34050215I  413658 

34013615I 


Sinus. 


9612617  60 
9611815  59 
96110121  58 
96 102081  57 

16 
55 

54 

52 

5 

50 


»4271348 

34234310 

34197345 

34160453 


4 12528555 

i 1ZJIS7S0 

12509058 

>_  12499 'C6 

— 

12479874 

1247017^ 

U4004’<4 

2955808 
295S971 
2962135 
2965290 
296I464 
2971629 
2974795 
29  ••7962 


12441134 

‘2431474 

12421824 


»24iil 

»2402554 

»2392934 

12383324 


19-5 1129 
2984297 
29S/405 

295)06  34 

2993804 
2994973 
3000143 
30033  M 


3006486, 

3009658 

3012831 

3016004 


2923717 


»2373724 

>2364134 

»2354554 

12344984 

»>335425 

'2325876 

12316337 

12306808 


3019178 

3022353 

3025528 

3028705 


12188129 

»2177433 

»2156746 

12156009 

12145401 
121 14743 
'2124094 

-i ilii+l» 
»2102825 
»2092204 

»208 1 593 
_l  2070992 
»2060401 
12049819 
12039247 
12028684 


»2297289 


3031879 

3035055 

3038232 

3O4I4IC 


3044588 

304776; 

3050946 

3054126 


3057307 


120 1 8 1 30 

»2007585 
"997949 
» 1986522 
"976004 
"965495 
"954996 
"944506 
"934025 
"923553 
"913090^ 
"9026  361 
1189219 
1188175 

"87133' 

" U609I 


339770SI 

33940634 

33904252 

33867942 

33831703 

33795535 

33759438 

33723410 

33687453 

33651566 

33615750 

335*0005 

33544330 

33508725 

33473188 

33437720 

33402321 

33366990 

3333172S 

J32965  34 

33261408 

31226351 

33191362 

33156441 


415369^' 

416226I 
417083 
_5 17941 


9609403 
9608 59S 
9607792 
9606985 
9606177 
9605368 
9604559 
9603749 1 49 
9602938,  48 
9602126  47 
960131}!  4^ 

9600499  _45 
9599685  4^ 
9598870  4> 

9598054  4, 

_9597237|  ^ 
9596419  40 
9595600] 
9594781 
9593961 


9)93140 

9592318 
959149  5 


37 


36 

35 

34 

33 


33121588 
330S6802 
33052082 
»3017427 
T2982839  ' 
3294«,  17I 

32913862^ 

328794S^’ 

32845 15 j- 

328108981 

32776709 

32742586; 

”32701528, 


95*9848 

U 

95*9023 

31 

958*197 

30 

9587371 

29 

9586544' 

2i 

95*5716 

27 

95*4887 

9584057 

8»/ 

95 
9582395 
9581563 

_95»0730 

9579896 

9579O6I 

9578225 

9577389 

9576552 

9575714 

9574875 

9574036 


439699 

440581 

441464 

442  34* 


1 >850505  32708528, 


■ I 

ICSitf2  rcgiuam  adhibendi,/ ' 


443233 

444II9 

445007 

445896 

“4^7*6] 


9569826 
9568982 
9568137 
9567291 
9566444 
9565596 
9564747 
9563898 

"9563048, 

M. 


.171 

(luxta  Regulam  adhibendi. 

r~*' 

}i 

Sinus- 

r. 

Logtriihmi 

SiniMm. 

Ttngtntes. 

Dijftreniin 
(r  L/agarit 

TtKgtHt, 

Ttuigenics 

Logarnhn 

Simium. 

tt 

S/nktu 

0 

29237*7 

121972*5 

305730; 

1185050; 

3270851 

< 4467S 

656304 

956219; 

1 60 

1 

1916499 

11287780 

30604S; 

II*40I0i 

5+67453 

i 44767 

r|  50 

a 

1919180 

122782*0 

3063665 

11829713 

3264059 

44856, 

58 

3 

1931061 

1226879C 

3066851 

11819331 

326  0673 

4+9455 

956049. 

! 57 

4 

1934841 

122593*0 

3070034 

11808958 

3+57293; 

450352 

• i 

1937613 

11249840 

3073111 

"79*594 

3153919« 

451146 

0^<878<I 

r 

2940403 

12240379 

3076402 

11788239 

31505517 

452140 

J 54 

|7 

1943183 

11230918 

3079587 

"777I93 

32471901 

453035 

9557074 

i 53 

jr 

294S9S5 

11111487 

3081772 

"767556 

3143*34« 

1 453931 

9556217 

1 

» 

19+8743 

12211056 

3085958 

"757118 

32404858 

1 454828 

9555360 

* 50 

lio 

1951313 

12202634 

30S9144 

"746908 

31371430  455726 

9554502 

Ui 

29^4302  12193222 

3091331 

"736597 

3+13*074 

456625 

9553643 

49 

m 

2957081 

' 11183820 

3095318 

"716295 

32304762 

1 457525 

9552783 

48 

|l3 

1959860  11174427 

3098706 

1 1716001 

32271534 

458416 

955 1922 

47 

\u 

2962630  12165044 

3101895 

"705716 

32138349 

+59328 

9551O61 

4d 

>s 

1965416!. _I1IS$671 

3105084 

11695440 

32205257 

460231 

9550199 

45 

I16 

1968194 

i rU4630S 

3 108274 

11685173 

31171'87 

461135 

9549 »36 

44 

hz 

1977109 

1 11136954 

31*1464 

"674914 

321 39200 

+62040 

9548472 

43 

I18 

2973750 

12127610 

3114655 

1 1664695 

31106175 

462945 

' 9547607 

42 

Il9 

1076<27;  12118276 

3"7«46 

"654415 

31073413 

463*51 

9546741 

41 

I2O 

2979304 

1210895: 

3121038 

"644194 

31040613 

+6475* 

9545876 

40 

|2I 

1981080 

11099637 

3J242JC 

I 1633971 

32007875 

465666 

9545009 

39 

I22 

1984*57 

11090332 

3117413 

"613757 

i'975197 

466575 

9544141 

38 

I23 

1987633 

1208 IOJ6 

3150617 

11613551 

31942580 

• 467485 

9543272 

37 

J24 

2990409 

11071749 

3135811 

I1603353 

3*9*0024 

468396 

9542403 

36 

1^ 

1993185 

12062472 

31370O6 

Ui93*64 

3187752* 

469308 

9541533 

35 

I26 

1995960 

12053204 

3140201 

11582983 

31*45093 

47022 I 

9540662 

34 

I27 

199*735 

1204394< 

3143397 

,"572110 

31814717 

471135 

9539790 

33 

JzS 

3001510 

12034690 

31+6594 

"561646 

3l7»Q+0‘ 

472050 

9538917 

32 

129 

3004184 

1102545(: 

3149791 

11551490 

3174*144 

471966 

9538043 

31 

I3O 

3007058 

120l622f 

3151989 

"S4234I 

317*5946 

♦7.3884 

9537169 

3C 

j3l 

3009831 

11007004 

3156187 

"SJifO: 

31683807 

474801 

9536:9+ 

+9 

m" 

3011606 

1199779- 

3159386 

U522O7I 

31651717 

475711 

2» 

133 

3015380 

1198858«; 

3162585 

"511948 

31619705 

476641 

27 

34 

301815} 

I 1979396 

3i657*< 

II5OIS35 

31587742 

477561 

26 

J35 

3010916 

11970212 

3168986 

M40I730 

31555858 

478482 

9532786 

25 

I36 

3015699 

11961037 

3171187 

II4SX6U 

,3*523992 

479404 

9531907 

24 

3016471 

11951872 

31753*9 

"+715+5 

3(492205 

4*0317 

9531027 

23 

l3« 

3029244 

11941716 

317*591 

11461+65 

31460476 

48115 I 

9530146 

22 

M9 

3032016 

_II933569 

3181794 

"4S1.'93 

.3 <428805 

481176 

9519164 

21 

[40 

3034788 

11914431 

318499* 

U441329 

3(597*9* 

4*3102 

9528382 

20 

(41 

3037559 

11915303 

31S8201 

11431274 

31365636 

484019 

9527499 

19 

I42 

3040339 

11906184 

3*9*407 

1(42(227 

3133+138 

484957 

9526615 

18 

j43 

3043101 

11897074 

3194613 

114(1 188 

3139+698 

4858S6 

95+5730 

17 

|44 

3045871 

11887973 

3197*19 

1140(157 

31+71315 

486816 

952484+ 

16 

l+s 

3048643 

11878881 

3201016 

1*39*134 

31+39989 

487747 

95  + 3918 

15 

146 

3051413 

11869798 

3204253 

"381119 

3I1O8720 

488679 

9523071 

14 

|47 

30341*3 

1,1860724 

J107441 

1137UI  3 

31177508 

489611 

95++1* 1 

n 

{48 

3056953 

11851659 

3110649 

11361115 

311+6351 

490544 

9521294 

12 

|4!> 

3059723 

11841603 

3213858 

1*35**25 

3**1 5252 

491478 

9520404 

11 

|so 

3062492 

11835557 

3217067 

"3+1144 

31084108 

491413 

951951+ 

10 

Isi 

3065161 

11*14520 

3110277 

"331171 

3'053221 

493349 

9118623 

9 

Is* 

3068030 

11815491 

3225488 

11 321 206 

3*022289 

494286 

L 95I773J 

s 

I53 

3070798 

11806473 

3226699 

II311249 

30991413 

49511+ ' 

1 951685I 

7 

154 

3073566 

11797463 

3229911 

n 301 300 

30960593 

496163. 

9515944 

6 

Is  5 

3076  3 34I 

11788461 

3233124 

11191358 

30919818 

497103' 

9515650 

5 

IS6 

3079102 

11779468 

3136337 

11181424 

30899119 

498044 

9514155 

4 

57 

3081S69 

11770484 

3239551 

1127*498 

30868465 

+#8986 

9513255 

j 

S* 

3084636 

I 1761509 

3:42766 

11261580 

30837866 

499929 

951+36; 

2 

^08740; 

"731543 

31459*1 

11151670 

30807323 

509871 

9311464 

1 

60 

3090170 

"745586 

3149197I 

11141768 

30776834I 

501*1*. 

9510565 

0 

> M, 
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G.ltf 

luxti  Regulam  adhibendij 

M 

Sim. 

LogMithmi 

Sinuum. 

Tdi^entes 

ihfftrentu 
iyLogdtn. 
r in^tnr. 

0 

3090170 

11743586 

3249197 

1 1241768 

I 

3091936 

11734638 

3252413 

11231874 

1 

3095702 

11725699 

3255630 

112119S8 

i 

3098468 

11716768 

3258848 

II2I2IO9 

4 

' 3101234 

11707846 

3262066 

11202239 

5 

3103999 

11698933 

3165185 

11192377 

6 

3106764 

11690029 

3268504 

11182523 

7 

3109529 

11681133 

3271724 

11172676 

% 

3112294 

1 1672246 

3274944 

11162837 

9 

3115058 

11663368 

3178165 

1 1 1 5 3O0c 

10 

3117822 

11654499 

3281387 

11143*84 

1 1 

3120586 

11645638 

32J4609 

11133367 

12 

3123349 

11636786 

5187832 

11123559 

u 

3116111 

11627943 

3291055 

11113759 

14 

3128875 

11619199 

3294280 

11103967 

1$ 

5131639 

11610283 

3297505 

11094181 

16 

3134400 

11601466 

3300731 

11084405 

17 

3137162 

11592658 

3303957 

11074637 

18 

513992-1 

II5S385S 

3307184 

11064876 

19 

3 141686 

11575067 

3310411 

1I05JI23 

20 

314544* 

11560225 

5JI3639 

1*045378 

21 

3148209 

115575»* 

3316868 

11035640 

22 

3I5097<^ 

1I}4(746 

5320097 

1 1025910 

23 

3153731 

ii5399*’9 

3323327 

11016178 

24 

3156491 

11531240 

3316558 

1100647* 

25 

3159251 

11522500 

33197*9 

10996:363 

26 

316101 ' 

11515768 

3335020 

10987062 

27 

316177C 

11595045 

3336252 

10977369 

28 

3167519 

11496330 

3339485 

10967683 

29 

517028S 

11487624 

3342719 

10958004 

30 

' 3173047 

1 147*926 

' 3345953 

1094*332 

3175805 

1 1470237 

3349188 

1093*669 

32 

3178563 

11461556 

. 3352413 

10929013 

5-3 

3181321 

11452883 

3355659 

IO9I9364 

34 

3184079 

11444219 

.335*896 

10909723 

35 

3186837 

1*435563 

3362133 

10900090 

36 

3189594 

1 14169 1 5 

3365371 

10890464 

37 

3192351 

11418275 

3368610 

10880845 

3195107 

11409644 

3371*50 

10871^34 

39 

5197864 

1 1401021 

3375090 

10861630 

40 

3200620 

11392400 

3378331 

10852031 

41 

3203374 

11313800 

3381571 

10S42444 

42 

310613C 

11375202 

3384814 

10832862 

43 

3208S85 

1 1 3666  1 2 

338805; 

10^23287 

44 

3211640 

11358030 

3391J00 

16813819 

45 

3214395 

>1349456 

3394544 

10*04*58 

46 

•217150 

11340891 

33977*8 

10795605 

47 

3219904 

11.332334 

3401033 

107*5059 

48 

3222658 

11323785 

3404279 

105r75520 

49 

3225410 

11315244 

3407524 

16765988 

50 

3228164 

IJ3O67II 

5410771 

10756462 

51 

3230917 

11298186 

5414029 

11746944 

52 

5233671 

1 12S967O 

3417267 

10737434 

53 

3136411 

■313917^ 

11281162' 

3420516 

10727931 

54 

11272662] 

3423766 

10718436 

55 

3241926 

11264170 

5427016 

10708948 

56 

324467S 

11255686 

5450266 

10699467 

57 

82474-9 

1 124<7210j 

11258742 

343351* 

10680001 

58 

315018C 

3436770 

10680526 

<9 

3252931 

I 1230282 

5440023 

10671066' 

60 

3255682 

11221830 

1 

5443276 

10661623 
Contra  icgul 

TMgntts 

30776T34 
30746400 
30716020 
__S06ls^j 
3065'542  3 
30625205 
30595041 
305*4930 


30534872 

30504867 

30474915 

30445015 

30415169 

30385375 

30355635 

30325947 

30296311 

30266730 

30237200 

30207723 


30178299 

30148927 

30119605 

30090334 


3006III3 

30031943 

30002823 

2993^753 

19944734 

2991576S 

29886S47 

_19857978 

19829166 

29800391 

19771674 

19743006 


29714388 

19685811 

19657301 

2961II31 

2960041 I 

1957.1041 

29543719 

19515446 

29T*71ii 

»9459043 

19430913 

19401831 

1937480 

19346*1 

19318873 

>9190981 


»9163139 

19135343 

19107595 

>9179895 


>915»»43 

19114638 

29097080 

19069569 


Loguruhmi 

Sinuum. 

Sinus 

5OI8I8 

9510505 

60 

502764 

9509666 

59 

503711 

9508766 

5» 

504659 

9507865 

57 

S05607 

9506963 

56 

596556 

9506061 

55 

. 507506 

9505158 

54 

SO8457 

9504254 

>3 

509409 

9503349 

5* 

510362 

9502443 

51 

511316 

9501536 

50 

512171 

9500629 

49 

513227 

9499721 

41 

514184 

9498*12 

47 

S15142 

9497902 

46 

516101 

9496991 

♦3 

5I7O6I 

94960*0 

44 

518011 

9495168 

4) 

518981 

9494255 

42 

5*9944 

94W341 

41 

510907 

9492427 

4C 

511871 

9491511 

39 

511836 

9490596 

3* 
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77 I 8096 
7716246 
77>+39S 

8253139 

8258031 

8262925 

8267821 

1919913 
19139** 
1908C63 
1902140 
1*96217 
1890295 
1**4373 
l*:^+52 

1*72531 
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1*5+773 

12116601 

12109424 

12102252 

12095085 

77'2544 
77 10692 
7708*39 

77069*6 

12087923 
12080766 
12073614 
I 2066467 

12059325 

12052188 

12045056 

12037929 

2606983 
2609390 
260799 
26 14209 
2616621 
2619034 

'262144* 

2623864 

7705132 

7703277 

7701422 

^6*9566 

7697710 

7695*55 

7693995 

7692137 

36 

37 

38 

40 

41 

42 
45 

44 

45 

46 

47 
48~ 

49 

50 

51 

6374241 

6376482 

637*723 

6380962 

63*3201 

6385440 
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6414496 
6416728 

4447206 

4443724 

4440244 

4436766 

835141* 

1 8356357 
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32 

6630557 

410*963 

4105680 

8857630 

121 3061 

11289702 

2895902 

7+85700 

28 

33 

6632734 

8862822 

I2O72O! 

11281088 

2898479 

74*3771 

27 

34 

6634911 

4102>99 

8868017 

1201341 

11276478 

2901058 

748 1 S42 

26 

35 

6637087 

4099120 

8*73215 

1195482 

11269873 

2903638 

7479912 

25 

36 

6639263 

4095843' 

8878415 

1189623 

11263272 

29O6220 

.7477981 

7476049 
74741 17 

37 

6641438 

4092567 

8883628 

1183763 

11256675 

2908804 

38 

6643612 

4089293 

8888824 

1177904 

11250082 

2911389 

S9 

6645786 

4086021 

8894033 

1172045 

11243494 

2913976 

21 

40 

41 

6^7959 
66501 32 

4082751 

4079483 

8899244 

8904458 

JI66187 
1 160329 

1 1236910 
11230330 

29165641 

2919134 

7470251 

20 

42, 

6652304 

4076217 

8909675 

1154472 

11223753 

2921745 

7466382 

7464447 

18 

43 

6654476 

4072953 

8914894 

1148615 

11217184 

1924338 

J7 

44 

6656647 

4069691 

8920116 

1142759 

II210617 

2926932 

7462511 

7460574 

7458637 

45 

6658817 

406643 I 

8925341 

1136904 

11204054 

2929527 

IS 

14 

4« 

6660987 

4063173 

8930568 

1 1 3 1049 

11197496 

2932124 

47 

6663156 

4059917 

8935798 

1125195 

11190942 

29J4722 

4* 

6665325 

4056663 

«941031 

1119341 

11184392 

2937322 

745476! 
7452822 
745088: 
742894 1 

49 

6667493 

4053410 

8946267 

1113487 

11177846 

2939923 

50 

6669661 

4050159 

S9515O6 

1107631 

11171305 

2942 5 2< 

IC 

51 

6671828 

4046910 

8956747 

1 101780 

11164768 

2945130 

57 

6673994 

4043663 

8961991 

1095927 

11158235 

1947736 

744/OOC 

53 

6676160 

4040418 

8967238 

IO9C074 

j 115 1706 

2950344 

54 

6678326 

4037175 

«972487 

1084222 

11145182 

1951951 

2 

55 

6680491 

4033934 

8977739 

1078 37C 

11138662 

19555<l4 

7441 172 

56 

6682655 

41^695 

8982994 

1072518 

11133146 

195S177 

57 

6684818 

4027458 

8988252 

1066667. 

I1I25634 

2960791 

**4?T784 

5* 

6686981 

4024223 

S993512 

10608 16 

11119126 

1963407 

; 

P’  . 

6689144 

4020990 

8998775 

1054966 

1111262» 

2066O24 

"4*1*94 

60| 

6691)06 

4517759 

8004040 

1049116 
Jomta  rcgul: 

11106124)  29689431 

im  adluocodu 

7431448 

ii 

c 

M.  1 

ff3I 

M. 

0 

1 

z 

3 

4 

5 

6 
7 

P 

Sinus. 

1: 

L/>gtiiihmi 

Sinuum. 

uxtaRegulai 
Tanfrentes  < 

nadhibcoxIS] 

liijfcicMUie 
y Log*rn. 
Tangins. 
jo+yi*o 
1043266 
103740U 
_ 1031567 

1025718 
3019870 
1014023 
1008 176 

i 

TAngtnits. 

hog*rubm 

Siauum. 

Sinus. 

7431448 

74x9501 

74x7553 

74x5605 

60 

59 

58 

57 

009  i jOO 
6093468 

6695629 

6697789 

4017759 

4014529 

4011301 
4008O7'  5 

9004040 

9009308 

9014579 

9019853 

11100124 

1 1099629 
11093138 
11086652 

296*643 

2971X63 

29738S5 

2976508 

6699949 

67OHO8 

6704267 

6706425 

4004851 

400)629 

3998409 

399J2»j 

3991974 

3988759 

3985546 

3982335 

9025130 

9030410 

9035693 

9040978' 

11080170 
) 1078692 
11067x18 
1 1060748 

2979133 

2981759 

2984380 

2987015 

74X3657 

74x1708 

7419758 

7417807 

55 

>4 

52 

5J 

JO 

49 

S 

9 

10 

n 

12 

I) 

14 

15^ 

16 

17 

18 

L’. 

20 

21 

22 

23 

07085^2 

6710739 

6712895 

672505J 

6717205 

6739361 

6721515 

67  2 36681 

9046266 

90515571 

90568501 

9062146 

1002329 

9964*>2 

99C030 

984790 

11054x83 
i 1047822 
11041365 

1103491X 

2989645 

2992277 

2994910 

2997545 

7415850 

7413905 

7411955 

7410000 

30CX5182 

3«X)x820 

3005460 

3008102 

7408046 

7406092 

7404137 

740x181 

48 

47 

46 

_45 

44 

4? 

42 

41 

2979120 

39759*9 

39/2714 

3909511 

9067445; 

9072>47 
9078g-»2| 
908  * »6^ 

9789^ 

.9/3099 

967254 

961409 

11028463 

I 1022018 

11015577 
1 1009140 

0/2)l>2I 

6727973 

6730125 

6732176 

39003 10 

3993  ilC 

• 3959912 

395*>/  li> 

908  s 070. 
909:983 

9'"99299 

0104618' 

95556) 

949720 

943876 

938032 

1 1002708 
10996280 
10989856 
10983436 

3010745 

.3013390 

301^^536 

3018684 

3021333 

3023984 

3026636 

3029290 

74«o*^ 

7398^68 

7396311 

7394353 

739x394 

7390435 

73*8475 

7386515 

40 

39 

38, 

37  * 

6734427 

6736577 

673*726 

67408 

3955522 

39)0330 
3947 itC 

594595* 

910994^5 

9115265 

9*20^93 

9*2<923 

932189 

9x6546 

920504 

914U6I 

10977020 

IO97O6O8 

IC9642CO 

10957796 

24 

2$ 

26 

27 

674)024 
6745 '72 

6747319 

6749465 

3940,04 

39375;9 

5934399 
3931215 

;92&030 

3924^)9 

3y2lOil4 

3918511 

913*2)6 

9136592 

9*41930 

9*47271 

908^19 

902977 

89/135 

*91X94 

10951396 

10945000 

10938608 

10932221 

303  1945 
3034902 
303726  I 
3039921 

73*4554 

7382592 

73S0619 

7378666 

36 

35 

34 

33 

32 

31 

ia 

29 

28 

27 

26 

fi 

u 

2J 

22 

21 

20 

19 

18 

17 

16 

;; 

i 

11 

10 

9 

S 

} 7 
) 6 
> $ 

3042583 

3Q452‘V6 

.10479 1 1 
3050577 

73767OX 

7374738 

7371773 

7370807 

28 

29 

30 

31 

67>161  I 

6753757 

67559^2 

67580+7 

9152615 

9157962 

9163312 

9168665 

885453 
8796 1 3 
873773 
867934 

IO925I38 

10919459 

10913084 
IO9O67I  J 

!i 

33 

54 

35 

j6 

37 

38 

39 
40~ 
41 
41 
43 

45 

46 

47 

48 

49 

50 
5' 

51 

53 

54 

55 

9760191 

6762334 

6764477 

6766619 

6768760 

6770901 

6773041 

6775181 

>915339 

3912109 

3909001 

3905835 

9174021 

9179380 

9184741 

9190105 

822094 

8,6x55 

850416 

844577 

10900546 

10893983 

10887624 

■0881269 

3053x45 

3055914 

3058585 

3061258 

7366874 

7364907 

736x939 

3902071 

3899509 

3896348 

3891 189 

9195472 

9300842 

9206215 

9211590 

838759 

83x901 

8x7063 

821225 

10874918] 

10868571  3O66608 
IOS62228  3069x85 
10S55889  30715164 

736097C 

7359001 

7357031 

73S506J 

7353^ 

7351118 

7349145 

7347)73 

6777320 

6779459 

6781597 

6783734 

3890032 

3886877 

8883723 

3880571 

9216968 

9222349 

9227733 

9233120 

8)5388 

809551 

803714 

797877 

108495,4 

108432XX 

10836895 

10830572 

5077326 

308P009 

308269.: 

~ 308538C 
3o88p6^ 

■ 3090758 
' 3093449 

7345199 

73432X5 

7341250 

7339274 

6785871 

6788007 

6790)43 

6791278 

6794413 

6796547 

67986S1 

6800814 

3877421 

3874273 

3871127 

3867983 

9238510 

9243905 

9249299 

9254698 

79x041 
786205 
780365 
7745  3'5 

10824253 

10817938 

10811627 
10805  3x0 

3864841 

3861701 

3858563 

3855426 

(7260100 

926(505 

9270913 

9276324 

768699 
79x865 
75703 
751197 

74536) 

7395XS 

73369J 

7x786 

10799017 
1079X718 
107864x3 
107801  3: 

1077384 

10767563 

10761X8. 

1075500« 

1.  3096 14X 

3098836 
310152: 

31042X( 

7337298 

733S3XX 

7333345 

7331367 

680194« 

680507S 

6807208 

6809140 

38,2291 

384915? 

3840027 

3842898 

928)738 

9287)55 

929x574 

9297996 

31 0692 
t s 10962 
l 311255 
5 511503 

7329388 

7327405 

73x54x5 

73X1445 

56 

OSi 1470 

3S3977C 

9303421 

71202^ 

107487  S' 

3«774 

73x146 

i 4 

57 

6813598 

383^644 

9308S4S 

71619C 

1074x46 

3TS044 

731948« 

y i 

5« 

6815728 

3833520 

9314x86 

71056 

10736x0 

11X315 

7 731750- 

2 X 

59 

681785« 

3830308 

93197M 

7045  3C 

107x994 

311586 

8 731552 

I 1 

6o 

6819984 

3827278 

93x5151 

69869! 

1072568« 

312858 

0 733353 

7 0 
M. 

|p)DU9iegu 

)un  adhibendi  .r 

iji47 

6431  llmuRegulamajliibendi.' 


Loforiibmi 

Oi^erenti^ 

Logartthm 

Sinat. 

Smmm. 

Ttui^enies. 

(y  Ligant 

Tangentes 

Stmmm. 

Stnnt. 

M. 

Tangent, 

0 

6*19984 

3*1727* 

9325151 

698698 

10723686 

312*5*C 

7313537 

60 

1 

6*21111 

3*24160 

9330591 

692866 

10717434 

3»5»294 

7311553 

59 

2 

6*24237 

3*11044 

9336034 

6*7035 

10711186 

3134009 

7309)68 

5* 

J 

6826363 

3*17919 

9341480 

6*1203 

10704942 

3136726 

7507583 

57 

4 

6*2*489 

58  148  It 

9346929 

675372 

10698702 

3 1 39444 

7305597 

56 

5 

6830614 

3*11705 

9351381 

**9S4i 

10692466 

5 141 164 

7303610 

55 

6 

6*32738 

3808596 

9357*35 

663711 

10686233 

3144*85 

7301623 

54 

7 

6*34*61 

3*054** 

9363292 

657880 

10680004 

3 147608 

7199635 

53 

8 

6*36984 

38013*2 

936*752 

6JIOSO 

10673779 

3150331 

7297647 

52 

9 

6839107 

579917* 

9374215 

64621 1 

. 10667558 

3153057 

719565* 

51 

IO 

6841229 

3796176 

95796*2 

640391 

10661 341 

31557*4 

719366* 

50 

M 

6*43350 

3793075 

93*5151 

634562 

10655128 

315*513 

7291678 

49 

12 

6845471 

37*9976 

9390625 

628732 

1064*919 

3161244 

71*96*7 

4» 

13 

6*47591 

37*6*79 

9396101 

622903 

10641713 

3163976 

71*7695 

47 

14 

6*49711 

37*37*4 

9401580 

617074 

10636511 

3166710 

71*5703 

46 

15 

6851830 

37*0691 

9407062 

611246 

10630313 

31*9445 

71*3710 

45 

i6 

6*53949 

3777600 

9412547 

60)418 

106241 19 

31721*2 

71*1716 

44 

17 

6*56067 

37745 10 

941*034 

5995*9 

10617929 

3174921 

7279722 

43 

i8 

6*581*4 

3771421 

9423524 

593760 

10611742 

3177**2 

717772* 

42 

'9 

6*60301 

376*336 

9429017 

5*7931 

10605559 

3 I 80404 

7275733 

41 

20 

6862417 

3765251 

94345  3 ? 

582104 

10599380 

318314* 

7273737 

40 

21 

6*64533 

3762170 

9440012 

57*177 

»0593205 

31*5*93 

7271741 

39 

22 

6866648 

3709090 

9445514 

570450 

10587034 

3188*40 

7169744 

3* 

^868762 

3756011 

9451019 

564022 

10580867 

31913*9 

7267746 

37 

24' 

6870876 

3751934 

945652* 

55*795 

JO5747O3 

3I94I39 

716574* 

36 

25 

6872989 

3749*59 

9462040 

55296* 

10568343 

319**91 

7263749 

7261749 

35 

26 

6*75102 

37467*6 

9467555 

547142 

10562387 

3199*44 

34 

27 

6*77214 

3743714 

9473073 

541 31 5 

10556235 

3202399 

715974* 

33 

28 

6*79325 

3740644 

947*594 

5454*9 

10550087 

3205155 

7257747 

32 

29 

6**1436 

3737576 

94*411« 

529663 

10543942 

3207913 

7155746 

31 

30 

6**3546 

3734510 

94*9645 

513*3* 

10537801 

3210671 

7253744 

30 

31 

6**5656 

373144» 

9495175 

51*013 

10531664 

3213435 

7251741 

29 

32 

6**7765 

371*3*3 

9500708 

5111*7 

1052553» 

3216196 

7249737 

2* 

33 

68*9*74 

3725322 

9506244 

5O636J 

10519401 

31l*9»I 

7247733 

27 

34 

6*919*2 

3711163 

95117*.’ 

>0053* 

»0513275 

3221727 

7245739 

26 

35 

6*940*9 

3719206. 

9517325 

49471» 

10507153 

3224495 

7243724 

25 

36 

6896196 

3716150 

9511*70 

488886 

10501034 

3117164 

724171* 

24 

37 

6*9*302 

3713096 

951*419 

4*3061 

10494919 

3230035 

7239712 

23 

3« 

690040* 

37 10044 

9533971 

47723* 

10488808 

3232*08 

7237704 

22 

39 

6902513 

3706994 

9539516 

47I4II 

10482701 

31355*3 

7235697 

21 

40 

6904617 

3703946 

95450*4 

4*55*7 

10476597 

323*359 

7133**9 

20 

41 

6906721 

3700*99 

9550645 

4597*1 

10470497 

324»»37 

72316*1 

'9 

42 

6908824 

3697*54 

955*195 

45393* 

10464401 

3243916 

7129*71 

18 

43 

6910927 

3694*11 

956177* 

448114 

1045*309 

3146697 

7127662 

17 

44 

69 I 3029 

569177C 

95*734* 

442291 

' 10452220 

3249479 

71156511 

16 

45 

6915131 

36**730 

9572919 

43*4*7 

10446135 

31511*3 

7113639 

15 

46 

6917232 

36*5692 

957*495 

430644 

10440054 

315504* 

7121627 

14 

47 

6919332 

36*2656 

9584074 

414*1 I 

10433976 

3157*55 

7219614 

13 

4» 

6921432 

3679622 

95*9*5* 

41*999 

10427902 

3260*13 

' 7237601 

I* 

49 

6923531 

3676590 

9595141 

423177 

10421*32 

31*3415 

7235f** 

U 

50 

6925630 

3*73559 

9600830 

407355 

104157*5 

3266204 

71IJ576 

10 

51 

692772* 

36705  30 

9*0*422 

401533 

10409702 

3268997 

7211559 

9 

52' 

6929825 

3667503 

9612017 

39S71I 

1040364.1 

3271792 

7209543 

8 

53 

6931922 

366447* 

961761 < 

389889 

10397587 

3174589 

7107517 

7 . 

54 

6934018 

3661454 

9623216 

3*4067 

10391535 

31773*7 

7205511 

6 

55 

69361 14 

365*452 

962S82C 

37*245 

103*54*7 

3180187 

7203494 

8 

56 

693*209 

3655412 

9634427 

372423 

10379443 

3182989 

7201476 

6 

57 

6940303 

1651394 

9640037 

366601 

10373402 

3285792 

7199457 

5 

58 

6942397 

3649377 

9645651 

3607*0 

10367365 

32**597 

719743* 

M9 

694449  ■ 

3646362 

965126* 

35495* 

10361332 

3291404 

719541S 

t ■ 

jao 

69465*4 

3643349 

9656888 

3491361 

10355302 

3294213 

719339* 

0 

M. 

i' 

iConna  tcsulim  adhibcndil 

' ' ' ' ' (ln3:raRegulamady>enJi.|' 


>1. 

S$a»s. 

jjgiriihini 

SinMm. 

Tangentis 

l)  if  nium 
y‘Logirii. 
''angent. 

Tangentes 

Loganihmi 

Stnsufn. 

Sintu 

0 

I 

z 

3 

4 

5 

6 
7 
1 

9 

10 
(1 
{T‘ 

13 

14 

LL 

16 

17 

15 
19 

10 

31 
22 

11 

24 

25 

36 

27 

28 

29 

30 
M 

32 

33 

34 

35 

36 

37 
3S 
39 

6940 5 «4 
694I676 

6950767 

695215^ 

3643  349 

364035* 

3657329 

3654521 

965688* 

9662511 

5K>68i37 

9673766 

349136 

343315 

liz+vv 

331673 

1035  5302 

10349176 

10343253 

10337234 

3294213 

5297023 

5299*35 

330264S 

719339* 

7191377 

71*935$ 

71*7383 

6q 

59 

5* 

57 

6954949 

6957019 

6959121» 
6961216 
6965504 
6965592 
! 6967479 
6969565 

5031315 

3628311 

362550* 

Z622507 

9679399 

9685034 

9690674 

9696315 

525*5t 

320032 

31+211 

308390 

10)31219 

10315207 

10319199 

1031319+ 

5505463 

5508279 

55M097 

5515917 

71*5310 

71*32*7 

71*1163 

717923* 

5« 

55 

54 

53 

5619!0< 

3616511 

3613515 

3619321 

9701960 

9707609 

9713261 

9718916 

302570 

296750 

290930 

285110 

10307193 

10301196 

10295202 

10289212 

3316738 

5319561 

3522385 

5325211 

7177213 

71751*7 

7173161 

7178134 

52 

$1 

$0 

49 

4* 

47 

46 

45 

6971651 

6975756 

6975*21 

6977905 

5607529 

360453* 

5601349 

559*562 

9724574 

9730235 

9735900 

9741568 

Z79^90 

275+09 

2676+9 

261829 

101*3225 

10177242 

10271262 

101652*6 

332*039 

1330*69 

3333700 

3536533 

7169106 

716707* 

7165049 

7163019 

69799* * 

69*207 1 
69*4155 
6986255 

3595377 

3592394 

35*9412 

5586432 

97+7239 

9752913 

975*59» 

976+272 

256009 

250190 

244370 

238550 

10159314 

10253345 

102473*0 

1024141* 

335936* 
3 342204 
3345042 
3347**2 

71609*9 

7l$*9$» 

7156927 

71$4«9$ 

4+ 

+3 

+2 

+0 

39 

JS 

37 

36 

35 

3+ 

33 

6988316 

6990j9(> 

6992476 

6994555 

35*3454;  9769956 

558047*  9775643 

3577504!  97*1334 

3574531!  97*7028 

23273» 

236912 

221093 

21527+ 

10235460 

10229506 

10223555 

10217607 

3550723 

3353566 

3356411 

3359257 

7152*63 

7150*30 

714*796 

7146762 

6996654 

699*712 

70007*9 

7001866 

3571560  979272» 
3568590  9798425 
3565622  9804128 
3562656’  9*09835 

209455 

203635 

197616 

191997 

10211663 

10205722 

101997*5 

10193*52 

10TS7922 

101S1996 

10176073 

10170154 

3362101 

3364915 

5367*06 

3570659 

7142691 

7140655 

713*61* 

71365*1 

7134543 

7132504 

7130465 

712*425 

71263*5 

7124344 

7I«3p3 

7120261 

711S21* 

7116175 

^71l4m 

71120*6 

7110041 

7107995 

7105949 

7004942 

7007018 

7009093 
7011167 
701 3241 
7015314 
7017387 
7019459 

3559691 

3556728 

3555767 

3550808 

9815545 

9821257 

9*26974 

9832694 

1*6178 

1*0359 

174541 

16*725 

33751'5 

3376369 

3379226 

33*2085 

31 

31 

3G 

»9 

28 

j; 

16 

u 

23 

22 

21 

10 
19 

11 

17 

3547851 

3544895 

3541941 

3558985 

9838417 

9S44143 

9849*72 

9851605 

162905 

157087 

151269 

145451 

10164139 

1015*327 

1015241* 

10146513 

3384946 
3387808 
3 390672 
339355* 

7021530 

702*601 

7025671 

7027741 

35360381  9861341 
3533089  986708C 
35  30142!  9872822 
3527197'  9878568 

139633 

133814 

127996 

122178 

10140611 
101 3+7» 3 
10128818 
10122926 
1011703* 
10111153 
10105272 
1009939+ 

3396406 

3399275 

3402146 

3405019 

40 

41 
44 
4j 

44 

45 

46 

47 
41 
44 

50 

51 

70298 10 
7051879 

7053947 

7036014 

7038081 

7040147 

7042213 

7044278 

3524243,  9884317 

S521311  9890069 

5516371  9*95*26 

3515432'  9901585 

116359 

110541 

104723 

9*904 

3407*94 
3410770 
341 364* 

J41S5£* 

3419409 
3422292 
3425176 
3428062 
343094« 
3435825 
34367 3C 

343962 

35124951  9907547 

35095601  9913113 

3506626  9918*82 

1503694'  9924654 

93886 

I7268 

81450 

75632 

10093  520 
10087649 

1008  1782 

100759»* 

710346J 

7101*54 

7099*06 

7097757 

16 

»5 

U 

13 

12 

U 

ic4 

b 4 

7046542 

7048406 

7050469 

7052552 

1500763 

3497*3 

3494901 

349198 

^ 9930430 

9956209 
J 9941991 

99+7777 

69*24 

64006 

3I17S 

52360 

10070058 

10064201 

10058347 

10052497 

709570* 

709365* 

709160- 

70*955 

52 

70j459'l 

3489065 

y 9953566 

46543 

10046651 

344251- 

70*750 

4 

53 

7056655 

3486139  995935S 

40726 

10940*08 

3++5+» 

70*5*5 

2 7 

54 

705*716 

3483219  9965155 

34908 

10034968 

344851 

70*339 

9 6 

55 

7060776 

3480301  9970954 

2909C 

> 10029153 

3+5»i» 

70*134 

$ 5 

56 

7062836 

3477385  9976755 

2327 

10023295 

345411- 

707929 

1 4 

57 

7064*95 

3474470  99*256; 

1745 

10017465 

345701 

707723 

6 3 

5* 

7066955 

3471557!  9988371 

1163; 

1001 164 

345»92< 

70751* 

X 2 

59 

7069011 

3468645  9994184 

5*ll 

10005825 

3462S2; 

707312 

1 

60 

707 1068 

3465735  lOOOOOQ 

1 0|  1000000( 

3 346575 

707106 

S 0 

IComra  rcj^ulam  adhibcndil  ^ G-4S 


- 1 


A P P E N D I X 

AD  EVCLIDEM 

A D A V C T V M 

GVARINI  GVARINI] 

1^. 


O R-  THE  A T I N r* 


‘Ouomammulta.qud  ad  cubatione  corporum factunMU*  a nemine  taOu, 

^(f-anmaduerfa  lunt, mihi  poU  tmprejionem 

Zm  erant ‘Vtiha.Jedpene  nece/arta.  & Stereometriapraa,ca  dejici^ 
bant  maxime  concamerationum  quadratarum  cuiH[cunqite  generis, 
- volmijs  plurimiscorporiOus,quacuhaiioniJubieciin  nojlro 
omiitnbiUisfubneaere.vtiam  nullum  fit  corpus  fub 

bete  compreLnfumquod  corporum  cuborum  menfuris  non  fit  JubaSum, 

mathematica  certitudine  tllius  menfurt  pcemtus  non  innoiefcant- 


E X P E N S I O I-  } 

> 

Dequibufdam,  qu*  Libri  tMiftatilMJi  fabne^H  queunt ; 

Pfdc  aua  paffim  libropoterant  adiun^ , bic colligimus  quia  dicendis funt^ 
^ necefiarsai  vnde  tanquam  quafdam  notiones  prauiaspremittimus . 


T H E O R I. 


P R O P O S I. 


rwtmUei  tsit t btbeuttt  itritem 

n _.r — ...  , yt  altituiinet  • 


THEOR  IL  PROPOS.  H 


ufetKUor  , ' 


■eamIT  Pyramis  CBDA  i & Pyramis 
nMHQ  £IFG  > qux  habeit  squales  bafes 
li^3|  (^BD>  &E1F>  dico  eas  inuicemre- 
Hgifl  f£tti  > vt  a Ititudi  aes  • Probatur 
PtirmaCBAKDeft  ad  prifma  EIF 
HG  vt  altitudo  CKad  altitudinem  EHexpr. 
aaTtac.  xa-Eue-Adauc  . Ergo  ex  ptop  i8. 
*o.  Itat.  ^ ^ eiufdem 

etiam  tertia  pars  pti- 
" matis  CKADB  erit 
ad  teniam  pactem 
prilmatis  EHGlF.vt 
altitudo  CK  ad  alti* 
■g  ■ f-  tudinemEH  i Sed  py- 

* tamis  CDBA,eft  ter. 

tlapatsptifmatisCKADex  prop  ai-eiuldetn 
Ttac.  v^pytamis  GEIF  e.a  P»-» 

BiUmatii FI BWG ‘Ergo erit  Py^^Ka^^U? 
ad  pytamidem  EIFG,  vt  altitudo  CKad  alti- 
^tnifinero  EH,  Hat  prvfst  ta»yey.3-,  rr.a4.1a 
terfai  fMtritt 


Omnei  tttiffet  i»*  fi**  rtSt  p*e  aoa , Aae  a/rrra 
ipftmm  . htbcbmtt  opfhcatyt  «d  parier 
preporlieaaler  dt^ncITi  vt  alirr  aieateier 

adaltfrawiditmetrMa*  * 


SintdQ*ElUl»fc*  ABCZ&  DEVI  |fint^nc 

- • * «a^a^.faaa..  ^ HITie. 


Sint  dux  Eiui^ies  » i 1«.^,«« 

applicatx  ad  partes  prop^ionalcs  diam^ 
:ri  V g>  tertias  Unc*  aA" 


CcfitMLadHK&UaON  ad  Gt.Probatul 
DPauadraiuiu  cft  ad  ML  quadratum  jvt  re- 
aanxulumex  PV.*  PE  ad  rcaangulum  cx 
LE&  LV  ex  ptop.d-  Frac  a^Euc.  adauc. 
iii  EUiffibas  at  In  circulis  ob  xqualita- 
tem  cum  quadratisex  J5-  « 6.  vt  autem  cx 
VP*  dc  PE  rcttangulum  ad 
« LE  «c„LV_nc  rcaangulum  cx  ZO . * 


QO  ad  .reasgulumjx  LK  & LB 


ladtetiaguiume»*^-  «.  _ 

nSBquidero  diuilimus  diametrum  Vb  « LB 

in  partes  proportionales  S quibus  deduximus 
atas:  vt  autem  ZQ&  Q8  ad  teaangu- 
tamZKic  KB,  rcaangulumjlie  quadratum 

A^ad  quadratum  HiCvt  pt.  d. 


t • 


APP£lsIDIX 

Tt  ii.efSoexiS.I.,.Tite  <>.p  ,.DPqaa. 
draiuin  erit  ad  MC  quadnium  vt  AQ  qSa* 


F \ 

K A 

u 

1»'”*”  »k^iaa 

dt|taomnld^in^ 
fi|(ui5 , limilcj. 
erfit  ctiimlatC' 
raUPadML.vt 
A<?aaHk.(^i 
n^obrem  periiid 
tadoeiic  -etiany 
DPadAQvt^tL 
ad-Hk.ikidc  «r’ 
Bumenium  vale 
bit  de  ali)5  applicatis  quadare  vt«ft  diameacc 
ad  dianicttilin  Ita  erunt'  applicat^  a^^partes 
proportiopalcavnhu  diametri  ad  partes  pro- 
portionales alterius  quod  dc  Gircalptcf- 
peOu,  crrcnli  eie  prop.  4^  Euc.  adauc  T/.  10. 
& etiam  teipeOu  culafconique  elliplii'  patet 
yt  ex  hac  ptopos  Hec  ptoji  Tt.a3.imer6da  eft 

THEOR  Ul.  PROPOS  III. 


•frifmn  cH  ti  pilmtiitun  eeniim  effiptleai* 
ia/eripr*m, it  s riBjigtltm  ai 
btfim  elhffim  fi  fi  .t  eiafiem 
altiiHiaii' 


Sit  ptUmaticusconus.de  qnp  pr.26  Tr.ja.n8 
pc  ABGEC.cui  balisellipfisGEC.&ptirma 
ABG  D;  qux  fint  eiufdem  altitudinis  CB  dico 
ea  Te  referti,  vtbales.aimirum  ABGECprif- 
inatlcum  conum  elliotimm  effc  ad  prllma 

ABGD.vt  eliipfi,  balis 
GEC  ad  reaangulumG 
D Pt.  Nam  conus  prif- 
miticus  AUGECexpro 
pol  26.  Tr.  j^.  Euc.  ad 
auc  cS  ad  conum  ciul- 
dc.;ibafis.Sc  altitudinis 
Vt  3 . ad  2.  At  ptifma  ABGIJ . eft  quoque  ad 
ayramidem  eiuldeni  bafis,  dt  aliiiudinj^  yt 
J jd  i.ex  P.aTr.|  .Quadete  ita  erit  conus  ptlf- 
niaticus  ad  'conum  vtorifiha  'ad  pjrramidem 
E Tint  ambo  eiufdem  bafis  )' 3c  altitudinis  i 
■Vnde  permutando  ita  erit  conus  prirrhaticus 
ad  ptiima  5 vt  conus  ad  pyramidem:  fed  cd 
hus  ellipticus  ad  pyramidem  cft  vt  ellipEs 
coni  bafis  ad  tcdlanqulum  bafim  pyramidis 
cxcotoli.  J.pr.ay.eiuldi  . Ergo  etiam  conos 
priimaticus  ctitad  ptirma  ex  fr.  y.p.  i.  Ptdp 
Z6.  ^c  adauc  vt  bafis  coni  prilmatici  clli* 
piis  ad  bafim  Prirmaiis  teUangulii. 

THEORIV.  PROPOSIV: 

Cylindriit  obliqua  fectine  ftOut  eyaxtar 
' ' CylMra  emfiem  axirjcmar  fa/tr 
fiu  ftraBcta, 

SItCylindms  CEFD  oblique  fcQus  plaoq 
ECEH,  dico  aequari  Cylindro  ABCD. 
timdemaxis  iL-patallelarum  bafiuan  AGfiH 
&CD.  * 


Probatur  NimUrnt  da?  voa' 
gul*;  xqiiale?  dee- 

ciens  dimidio  Cyliuipri  IJ:|- 
IcniCEHCL,  vtaequcrxiVU- 
dietateni  AIHGCL  parall^l 
Pyllndti  ABCD.dcGH^l) 
abun^ansalteriLGDFH  ica- 
Uni  ,vt  f.quer  paralleli  Cylior 
dri  ipeibetatd  alteram.  Deipp 
itaqqe  Gf/dBabudantem  yo. 
gi.latry.dc  reliduu  fic  mediet^ 
CjlinSri  vanljclarum  bati? 
um  GBHO.&  hanc  addo  par. 
p!  jdcilcienti  eodem  prjJp.. os 
-tdeftftu  GAEfi,  Sc  xqnabuntur  altera  /nc* 
dictas  alteri  medietati,  fictoi  Cyjindrus  pa 
.rallclatum  bafium  AQEHDC.Quod  autop 
vngulx  prxdlAx  G AEH,  & GFCHxqueqi 
fur  patet,  qnfa  EI  5c  EF  xquales  Inht  yt  (e- 
iniaxes,  dc  fie  fcmiaxesHl.dc  IB.an^lj  ad 
yciticem  I, 'xquales  quoque  . (padere  ba- 
feS  BF  Jc  EA  trianguiqrum  AEI.IBF erunt  x- 
quaiescx  iT.  Euc.  adauc  'dcirco . d(  vngui; 
luperficies  ambicntesGrBH.de  G.AEHctunp 
acqualcs.fiquidcm  quod  oflcnditur  de  altitu- 
dinibus bafi  patallcix  n.ormalibui  EA,  BF 
POteft  qllendi  deoirmilyis  al.js  t quf  PPraU 
id?  illis,  it  xquiijipantcs  ducantutfqnare 
etiam trapexia  ambientia  erunt  xquglia.fi 
yngulisciriufcribJtur  nepe  fuperfieie 'ptius 
iobxqualem  longirjdincm  Jarcrum  finguiq. 
puin  > & xqualein  trapeziorum  alriiudincm 
ex  pr.  ia-  Tt  ic.  29-  numi  ro  ch  j ob  xq  ialea 
leinicitculosGB^Jc  CAH, quibus  xquales 
bales  circunicribi 'nequeunti nifi  aequalct 
numero.  Aequales  qi  iq-.e  erunt  AGH  de 
GBH  IcmicircuH.ieu  iciniclIipres  licutetiam 
qFHSc  GEHob  xquilcm  altitudinem  dc  27. 
Tiac.  ;o  dc  liuulcs  nbcaruin  rcQitudincin  ■ 
dc  Ptbpja  Trac  24  fiqiiidcm  EI  dc  AB  po- 
nuntur axes.  Ergo  vngtilx  ipix  folidx  GAE 
Hi(  GfBHetunt  xquaKs  ex  def.j.Irac.jy. 

THEOR  y.  pappos  V; 

Sj  bitt  ^nattiftfel  taptre  r palif  inferibi  yel  cir-, 
cumjcrtbi  torpar^s  dtttm  proport$ot  n ha- 
hetuibast  fUi  quittitatts  tpf~t  mitar  ftpertnt 
tmti  dafa  ftaaiit  le  erttt  't  1 ■ y«.«riraitr 
■ ctrum/criptjt  ytl  infcripta  iaeddfss  propvrrj#- 
ne  , tc  cor  per  a . 

SIc quantitas  ABE,  qux  fit  primpeireun^ 
fcriptibilis corporibus  BV  ly.dcc.qu?  di- 
cant eidem  rarionem  V.g  qux  a.ad  j. ad  cor- 
pora BXi  dt  IZcircumfcibtibilia  quaiiiitati 
BHA,  dt  hxc  pollmt  multipliearii  vique  quo 

minusiquaniitatibascircafcriptibilibus  dif- 
feram omni  alfignabili  quantitate  . Dico  effe 
quoque  quantitalcmBAEad  BHAquamita- 

temvtaads- 

Probaturfi  non  eft  ABEndfiHA  vt  a-ad  j. 
etit  maior  aut  minor  quam  poleat  ratio  a.ad 
3.sit  primo  minor.  Aliqua  iguur  quantitas 
maiotK]uini  ABcerit  ad  BH.Avti. ad  j.Sit 
itaqi  maior  ipl*  quaqtitate  ABE  quantitiu 
ni-CircumfcribanturqueBV.lTf  dt  t?t  nimi- 
xu  tot  corpora  ipfi  ABH.vt  BX.  iZ  ipli  BHAj 
donec  minus  differant  i quantitate  ABE.qui, 
iDiVC  vult  hypocefis,dc  ideo  ftne  minora  quam 
■ ■ • mquan- 


AD  £ V C. 

w ^ti^nricastvr  pot&minus  (iifFcrenria  4 quan 
«icaie  ininoci  fimiilque  vt  tult  irem  Hypote- 
fisliot  ad  iniiiecinvt  a.adj.  Qnoniam  iv- 
lurcorporacircunnetibctii  BV,  YIScc.  funt 
minora,qiiai^tn- erunt  ad  BHA  circumicti. 
piaiii  quamirarem  in  minori  proportione 
quam  m ad  eandem  BH  A .icd  rn  ell  ad  RHAvt 
2-  ad  j.  vt  Es  decteuimus.  Ergocorpoia  cit- 
cnm  cribeniia  IV  luat  in  minori  propor- 
tionead  BHA  quim  m ad  BHA  lc.quam  i. 
ad  Sunt  ^utem  cocP9ra  cif^umicribcntia 


jJV  VI  ad  SX  IZ  ea  hypotefl  vr  z-  ad  j.  Ergo 
quiritas  citcurcribcnsBtT  VZerit  minor  qui 
(Circumlaip.taBH  A c^t  Pt.  10.Tr.9-p.  a Eue 
adauc<liquidcm  eadem  quantitas  circum  eri 
beor  B V habet  minorem  juoporrioocm 
ad  BHA  idcl^  miausi^e  pa (ontinet  quam  ad 
BX  VZ  ad  quam  habet  eandem  quam  a.  ad 
& coniiocyram  vt  a continet  3.  Hocautem 
ab.tirduinclljquia  contineas  corpus  cirum- 
tcribeos  cA  inauis  contento . 

Q^od  (i  dxatur  ABE  efle  !□  maiori  pro- 
fottione  ad  HH  ^uama.  ad  3.  Erit  igitur  e> 
comta  SH.A  ad  Ae  in  minori  proportione 
quam  3.  ad  a.  vnde  idem  reddit  argumcatum. 

Hoe  autem  idem  argumentum  etiam  in. 
fetiptis  facili  negotio  applicate  poteris,!!  pro 
infictibeniibus  quantitatibus  ciicumfciibeo- 
tes  atfufiiHS . 

THEOR  VI.  PROPOS  VI. 
Trape3;/(ii)|'.  £>•  fuferfictej  rrfH  cui  paradeli  feSi 
ayaaatar  fi  airirada  vtria/eae /ire^aalir  . O" 
•mbitiit  ftprcmiti  , & ufimut  cantet  /nfii 
n^HcHtar  tra pe^n  lutrtiHC  pardUelis  . fi 
bdfti  ttaufint  tct[ititlcc , fed  proporiioHales  dide 
trapaguiai  ad  Juperficiem  eoaleaiidim  bafium 

Srrv^rri.igiia. 

It  JruAu  coni  refti  ATBV  parallelis  bafi- 
bnsAT-BV  ; & Trapezium CHOL,  cuius 
altitudo  C O cadi  quz  IhperAcici  fcu  Ai  coni- 
ci TV  ; parallelum  vero  latus  CH  xquetur 
periphrrix  ATO.de  parallelum  latus  DL  pe- 
riohierit  RVidico  D«  tiapezium  xqaari  aT 
BV  lupcrhcjci  fruAi  conici  • 

Piobaiurcx  proposad  Tr.  Sir^dc  adauc 
fnpcrficics  AjOlconi  xquatut  icftoti  1 lA 
culus  arcus  lubccndeos  AC  xquetur  Peri- 
pherie AfOjIcd  fciJor  TCl.de  ptop^Trac, 
'so.  fquatur  triangulo  ceitangulo  CHI  eu- 
sus  latus  CH  xquetur  arcui  AC,  dealiitudo 
radio  CiiErgo  CIH  rcAanguIum  xquatut 
Eiperficici  coni  ATI . Idem  dicas  de  iuperfi- 
cirbuscoaiBVl:  femoris SDl,  de  trianguli 
OLI.  quod  (iut  aequales  . Aufer  itaque  x- 
qualcs  lupctEcics  coai  BVi  , dc  tcQanguii 
OLl  aequales  iauiccmab  zqualibusliipci. 


A D A V C. 

Aciebus  coni  ATI , dereiianguli  CHI.dc  re- 
Aabunt  aquales  ATOVB  lupctficics  fruAi 
conici,  de  i rapezininCKBL  . 

Sed  iam  pone  CG  cllc  minorem  fcu  maio- 
rem pcfipheria  ATO.fed  ramen  effc  CG  ad 
DKvr  ATOpetipheria  ad  BV  periphetia.  fuc 
dicoelia  Trapezium.CG  c luidcm  altiindiiiis 
1 Vad  liiperjicieiii  fruAi  conici  aTOBV,  vt 
deCG  latus  ad  ATOpctipbcriam.Nl  CGDK 
trapezium  cA  ad 
ira3.eziu  CHDL 
vtCGad  CHba 
fes  vcl  iJK  ad  C 
L ex  Ptop.  14. 
Tr-?9  Sed  Tra- 
pezium CL  c- 
quatur  (uperfi- 
ciei  conice  A T 
BV,  vr  oAcndi 
CHbalis  peripherig  ATOex  ! hefi  Ergo  vt 
• CG  ad  peripheriam.  ATO  Gc  CK  Trapezium 
refertur  ad  fiuAi  conicam  fupctbcjein  AT 
PBV, 


PXPENSrO  II. 

EXp.5.Euc  adauc, corpus  » Tr.Z4.qu0d  no« 
dum  cubationi  lubaAum  cA  nempe 
Suhfram  quadriformem  cubauimns  quod 
quidem  corpus  in  fornicibus  omnibus  in  vfa 
pAiptotercaque  eius  mcnfurx  erant  Stcro- 
metri;  admodum  nccclfarix  . Verum  quia 
aniniaducrtl  fornices  ne  dum  1'uper  baiiiii 
quadraca,n,led  etiam  redangulam,  dethom- 
boida|E  vtelipticam  , de  nc  dum  cireuliini 
fed  dc  clUpGmctiamobliqium  aliquando  Coa 
tcquii  nixus  lum  omnia'  corpora  talibus 
balibas  Gta  dlipGbuiquc  cAormita  ad  ciiba- 
tioacm  redigere : qux  libto  lubnceio  vtpotc 
funsmopere  vtiba  • 

THeOR  I.  PROPOS  VII.  - 

Semitpbara  ^aadriformts  yaettata  paratieUpi^ 
pedo  atfaat  Jemt/pbaram  quadriformem  eutus 
elrcatu  e fit  dttSus  radto  aquali  aUitudiai  paral* 
leltptpedt . 

C It  Sphgra  quadtiformis  LEABK.cui  prebe 
tJ  at  modulum  circulufGMO.  de  lic  vacuata 
parallclcpipedo  EAIF  Dico  folidum  rcli- 
dium  AlBELP  clfc  xqualc  lemifphcrc  qua- 
drilormi.  cui  prfbeat  modulum  circulus, du- 
<ius  radio lA,  qux  cA  altitudo  parallcicpi- 
pedi . 

Fiat  circulus  xqualis  circulo  GmOqui  Gc 
TSQe,  circulus,  dc  MTPecadio  lA  ducatur 
accomodando  duplam  e T in  circulo  MTSQ 
de  ex  O intccualio  O f ducendo  circulum  du. 
6to  vero  per  aanbo  centra  circulorum  radio 
NQ^tiam  ND  Anus  yctfus  xquabitur  Gnu| 
7-D.  vt  coli  ex  Pr- 4+.  Tr,  10. 

Probatur  propoUtio.I^tpus  ruperAeie  TN 
O,  dc  JuperAcie  TSQP  conteutum  xquatut 
corpori  i duobus  quadrantibus  contwiuM 
OTidc  TOP.quod  cA  quarta  pars  Icmilph^tc 
quadriformis  Ptobauiinus  enim  Angu  Ia  qua- 
drata ex  MO  Angulis  redangulis  ex  NU,  dc 
OQ_;Ac  xqualia  lineatum  ^uidiAantium 
MOP,  dc  NOd  quibus  A 'pataliclepipeda 
$ z xque- 


c 


•V 


AP  P E 

laueilu  ftiptrxdificat»  putcnrnr  infer  ipia 
corpori  lapcrficic  NO  fi  de  OTSQ  c6iripfc- 
hcnio.dc  corpori  quadrantibus  ex  MOT  , & 
OTP  foriiiato.oftcudunt  illa  quoque  corpo- 
ra,qui  cStinua  inferiptione  rxbautiunr,  cf- 
fc  iqualia  inuicem,  VI  ipia  omnia  parallele, 
pipeda  inferipta  hinc  inde  code  vtrolibct  cor- 
porc  iquantur  . Sunt  auicni  quadrata  ex 
MO  iqualia  tcaangulis  ex  MO  i & OQ^ 
oftenfa.  quia  ex  js-  lr.6.  iquantur  reOan- 
gtilis  vel  quadratis  TO,&.  O e.  quibus,*  «equi 
tur  teftangula  ex  NO  > & QOliue  diametri 
fiucci  linearum  quatumcunque  parallela- 
rum . Itaque  cum  coipus  hoc  ex  quadrante 
MOT,  & corpus  ex  fuperficie  NTO,&OT 
SQjcquealti,  quadrantibus  iqucniur,  vc- 
riheabiiur  ptopoUtioi  fiquidem  corpus  hoc 
ex  NTO,  & OTSQ  lupcrficicbus, diametro 
NQ_l,mca  TS,  & arcubus NT,  SQ_5laulis , 
sequat  quartam  partem  fph^i;  quadriformis, 
cui  demptum  Iit  parallclepipedum  aliitudi- 
nisR&dcbifis quadrari  ex  IZ;  Etenimea- 
dem  eft  mpcrficies  VZV,qui  NOl'  ob  VZ 
equanskZ  vel  NO,&  ZY  altiiudinemO  I , * 
arcuicx  V in  Y idem  qui  NN'l. Quoniam  fu 
«erheies  externa  fphlix  quadri  formis  ell  fu- 
perficies  Cylindrica,  vt  ollendi  Prop-4P.  l r. 
34.  dumdemonliraui  efie  fupcrficiem  vngu- 
lzCylindricx,cuibali$  refla  Iit  circulus  C. 
m 0-' quare  omnia  plana  parallela  bafi  cir. 
culo  cttculi  quoque  erunt  ipfi  xquales  qua- 
re Y Z If  plana  mpcrficies  continebitur  arcu 
V Y iqjali  N T arc  ii , latere  V Z xquali  N 
O , * altitudine  Z V xquante  altitudinem  O 
Teigo  erit  eadem  acN  OT-  SiciupeificicsZ 

a }^4a«»ak  *7  a a 1 1 t k 
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THEOR.;  II  PR.OPOd''  VIII. 

jrM,/p4ir.i»ae*.tra  CylMra 

fpbtrt,  cui  iihitudoCylndrt  frabett 
rahum. 


SIT  icmifphfra  N N T S QS  que  fit  MCa- 
uata  Cylindro  ( T J R Dico  iquari  ft- 
raifph?tz  M M T P cui  radius  fit  alutudo 

Prob.Vt  qua- 
drata M P ad 
quadrata  O R 
ita  circulus  ex 
M T ad  circu- 
lum ex  O R ex 
40.  tr,io  £uc-ad 
aduoc . & vt 
quadrarum  OR 
ad  quadratum 
N OJiccircu- 
lusuRad  cir- 
culum N Q.& 
Ideo  dtnidtadpt 
quadratum  OR 
erit  ad  Telariii 
NOQ.R  ambi- 
ens,* refiduum 
ex  NQ  ablato 
ipfo  quadrato 
O R quale  ett 


c-  c ■ -r  in  altera fleura  LPlBvtORcitculutadic- 


(UpcrficUbus  V i:  Z * 2 Y ,\C  «quali- 
bus , * ltmilibus.cum  lint  rcH.nguIx,  lupctfi- 
ciebus  N O T * r O S Q;*  corpus  ex  M O T 
dclcriptu  fupra  xquabu.itur.  Hxc  autem  qua 
dcuplicata  iuxta  quatuor  bafes,  quibus  inli- 
ftunt  V Z C*  V P K*c.  zquanc  sphzram 
quadriturmem  LEAB  , vacua  tam  paral- 
ieplpcdo  t AlP. 

Vide  fghttttmfTof,  feqttttis  , 


COROLL. 


Hinc  habes  quatuor reOangula  fub  V Z* 
ZC  nempe  Telarium  vt  ita  loquar  vel 
duplex  Gnomon  L P 1 B efle  iqualia  coti  qua 
drato  ex  M P Quia  quadratum  ex  M P zquat 
quatuor  quadrata  ex  M U radio,cui  vnum  ex 
Ijs reflangnlis Telarium  LFl  B componen- 
tibus cQ  demonfiratum  iquale.-quod  cli  con- 
cludendum nedumdetelarioin  bafi,  fed* 
))c  omnibus  iquealcis,vt  pater  cx  oftcnltone. 


ouoin  » ....... 

& telarium  ex  N O R Q iquantur  cx  ptzc- 
cocoli.  Etgo  etiam  ex  12.  ir.p-  par.  2.  Euc.ad 
circulus  M T Si  aanulus  reliduus  N O 
iquabumnt  cum  ergo  omnes  circuli  in  ic- 
misphfraM  MT  V iniermfibiles  zquenrai 
omnibus  annulls  planis  in  lemifph^ra  Cylin- 
dro vacuata  infcriptibilibus  ctianx  Cylindri 
«quealti eleuati  fupet. circulos  Cylindtisva 
cuisclcuatisfupec  aanulosin  eandem  altitu- 
dinem erunt  iqualcsixaj.  trac.  34- Quam- 
obremex  propr.h.  * pr.  14.  trac-  JJ- 
adauc.  scnnfphzra  UT  P iquabitnr  frauf- 
phirc  Cylindro  vacui  N N T O R T Q. 

CoROLL. 

Non  videtur  Propos.  54.  tr.  34-  de  meta 
cuidens,  dum  pcr,hoc,i^6d  quadrata 
fint  finiilia.-inde  colligitur  rcuangnla  zqui- 
lia  quadratis  A Q & M N eile  limilia-  Poicft 
tamen  meta  alio  modo  quadrari.  Nam  cor- 
pus portio  Cylindri , cuias altera bafix  V YZ 
fit  portio  circulii  longitudo  vero  in  arcu  dci- 
oens  portionis  cireuli,  V Y B bafis  poitio 
plana  fitZYV  Ciquat quartam  partem i- 
mtfphztz  quadriformis  M M l Ablata 
itaqaepqttionc  Cylindrij  lub arcu  v YZ  R 
longitudine  V X contcuism  remanebit  quai, 
ta  pars  femimetz  quz  ciit  X 1 A D CeX 
p10p.ji.Tt.34, 


1 
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THEOR.  Itr.  PROj-OJ.  TX. 

Sphert  tjuadri'tirmis  <7usdrata,>e//pheroiJct 
^U4driformefJe  hdbet  ad  iph 

Jpharotdem  iptadrifarmeni  oB  \in~ 

Xa  bafis  ctHfdemaltitmltiuSt 
•pt  Bafis  tfiadratnm  ad 
bafim  reSatxala’*- 

C IT  qu»m  pars  hxmiafcci)  sphxra^  quadti- 
formis  vel  sphzroidis  A B C G E,  dico 
eam  cfle  ad  quartam  partem  hzml-sphzrni 
dis  oblongz  A B C F H,  vt  quadratum  B E ad 


reOangulum  B H.Ttobatur  duQisenim  pia- 
rimis  planis  parallelis  bafi  vt  1 K N O fc  czt. 
Jaccra  erunt  parallela  er  pr.i+.fr.  aa.Euch. 
adauc. C H.K  O , & QV  fic  BC.l  K.T  Q_Da, 
veto  ledione  diagonali  B E «r  Aidc  A S 
O H BcfForniabunnir  leftiones  B E,  I M,P  T 
& B H.  1 O JcT  > , triangula  [uc  B CE.I  KM, 
T (Vr  erunt  zquiangula  in  sphzra  quaori- 
formi;  Nam  C.K.Q anguli o nnes  luntre^i. 
&1>,ItB  anguli  acuti, funt  anguli  ineluiaun- 
nis  planorum  fc.  diagonalis  plani  * EA  vel 
£ A H ad  planum  balis  V a C ,x  ideo  er  pto- 
pof,  i8.  Trac.  :a-  Eucl.  adaia.  xquales  Ideo 
er  eoroll. prop.17.tr.  + crunttriangiila  E fi  C 
AcIICM&PQ  1 zquiangula  . ideoqie  limi- 
liaerdef.  ..tt.  lo  & prop.  .f.  td.  niuiccndum 
cft  de  triangulis  B C H,I  S <J,  P Q.  S.  ob  ean- 
dem rationenuiiuatccr  propr.4.  tr.  10  C E 
erit  ad  C 8 vt  K s/  ad  If  l Jc  prrm«tj»Jo  |J  E 
ad  k .VI , fic  C B ad  k l.fed  vt  t « ad  k r.fic  ell 
C Hadk  Oj'jquidemvtC  BadC  H liccH  k I 
ad  KO  Jcideo  pernutatim  quoqj  Ergo  C E 
adk  M.licefter  16.  tr.  9.  vtC  H ad  k o.Et  eo- 
dem riiu  argumentandi  k M ad  QJ'  fic  k X 
ad  k Z.ldcoquc  etiam  ipia  triangula  erunt 
proportionalia,  nam  babebunt  latera  circa 
zquales  angulos  proportionalia  , ideoque 
triangulum fiCEerit ad  trian»  il.i  n I K vl 
vt  triangulumC  H fiadtriangulu.il  r AT  1 er 
propof.  d.  ttac.  IO.  Euc.  adauc. Jc  ideoeoruui 
dnpium  quadratum  fi  G CE  erit  ad  quadra- 
tum 1 fi  L M , vrrertangulum  fiC  H F ad  rc- 
£laiigulum  / fiN  O-  /dcoque  parallipipeda 
^quealta  fupet  has  balkszleuata  perqlubdupli 
aliitudinu  diuilioncm  multiplicata  vrq;diiiii 
portintctitpatallepipedum  fi  t V ad  l afV 
parallclepidu  ii:  Vt  fi  H X patallelcpipediim 
ad  1 O patallcpipeduiti . Quapropter  erit 
etiam  quarta  pars  lemilphztz  quadriformis 
quadrarz 'bafis  * CE  G .A  ad  quattanipar 
tem  icmilphzrz  oblongz  balis  quadriformis 
£ C H F A:vt  bafis  quadratum  S E ad  bafi  n 
rettangulum  Bu  er  prup.  4.  huius,  tdio.dc 
quadruplu  icinilpkxrz  quadriformis  ad  qua- 
druplum ieuiiiphzrz  quadriformis  oblongz 


C T V M 

bafis.vr  quadruplum  bafis  fi  E ad  quadruplit 
bafis  Bit.tc  ideo  etiam  rt  tota  sphzra  ad  to- 
tam ex  8-tr-  9.  p-a. 

COROLL.  I. 

Hinc efiquod  fit eriamjVt CE  linea  sd  C 
u lineam  fic  sphzra.ouadtiformis  ad  ob- 
longamiqiiia  Aintplanz  oafes  eiurdrm  alti- 
tudinis,^ ideofiint  vr  bai  es  I nex  ad  inui- 
cem,ncmpeC  E adCH.Vcl  ctam qi.ziibct 
pacsparallclisplanisabfcifa  k .aC  1 M L v g. 
ad  A Ik  NO , VI  balis  / .vi  ad  bafim  / O id  cR 
Vt  fi  M ad  fi  O lineas. 

COROLL.  II. 

H'ne  eft  femivngulam  Cylindricam  re- 
Aanguli  zquicrnris  A 1 /MfiCEeOead 
fcmiungulam  trianguli  maicrls  cruris  A S 
HfiC,  vt  triangulum  zquieniris  £ C E ad 
triangulum  maioris  altcriuscrrris  fi(lr/,quia 
ficutiemiungulz  funt  nicdictaics  quartarum 
Icmifphztoidam,  ita , Jc  bales  triangula  piz- 
dida  lu  nt  med  ctaics  r ccl.,ngulorum. 


THEOR.  IV.  FROPOS.  X. 


Semifphrraidtt  ^uadrifa^mereBam  tijaat  frifma, 
caias  aliitndofis  Jemiaxis , & idem  latus  Ba- 
ftt  trianxalarit  reffanxali  Jcmuxis , ettiat  al- 
teram latas  fte  alter  jitaiaxie , fimulcpie  pyra- 
midem.caiat  baftt  eadem,  altitada  tero  ea- 
dem, jatprijmat.i. 

Sit  hrmifphfroidis  m n t cuius  elFormatrix 
ellipfis  Iit  C A 0, quarta  pars,  .V  cuius  al- 
titudo C A vel  D P diuidariir  in  quotcunque 
partes zquales i e, fic  pcreasdiuiliunesagan. 
lur  plana  j 9.  4.  fic  6 8.  . untque  qua  arata 
qiiorii  latera  je-sa-as  aqualia  lingiilis appli- 
catis zqualisellu  fis  in  zqiiallbiis  partibus  dia 
metri  lumptis  E C fic  H V-  liqind.  m cumcl- 
liplesprz  uppoiiatur  ezdcm  quz  C v Oj  quia 
cR  elliplis  cRoriuairix  iphC’  'dis  quadiatq, 
etiam  applicaiz  ijldipar  ihusd  a uetri  ciuiit 
fquales  E b i(  fi  15.  vcl&  Cftqiia  c.]uadra- 
tucnm  zi,uabilu:  quadrato  cx  uiC  .A  t4'qua 
drato  E b y epteta  cztcr.,;  In  ellipfi  autem 
ducatur  v l>  ad  vertices  axium  .V  A P dupla 
Scpitallela  axi  OC  fic  D P parallela  aiiciia* 
xi  C t) , priijiicanturiue  E F fic  H K.Sit  dein- 
depsiiiiuOXL  ,i  al  iciidinc  II  L vi. habens 
axis  Cl),  fic  ttiangulu  n balis  ‘ > X b Iit  idcm, 
acui  A L>,  nempe  habear  lacera  'J  L.ficLX 
axibus  A C,  fic  o L)  rcipctf  luezqualia,  fic  au- 
giiluscomprchcnfus  tc.fus , vieli  angulus  C 
Sit  etiam  pyramis  .MYZ  n,cu1us  balis  vMV 
cadcni.quc  ptilmatis  O X L:  aliicudo  vero  Y 
2 eadem,  cjii^  X Y ui.nitum  X t nempi  duo 
axes  O u ic.lit  quaniu. II  Uk  loca  AB,  qu{  cft 
dupla  axis  C la  ex  I hcli.  Ideoque  A li  equa- 
bitur  duobus  axibus,  vt  X2;  m ergo  adcaidi 
parces  prilma-pycamidalis  corporis  lateris  L 
X balis, aempi ad  partes  LQ_XQJT  xquan- 
tesv.£,£  H panes  axis ‘J  A ducantur  plana 
axi  M A pacailela, corpus  ptiima- pyramidale 
$ I iccan: 


ftcinf5a.&incl|Ip<!  parallclx  baff  C D 
/c.  EGSc  KH  nimirum  ab  ijidcm  partibus» 
fluib*]  rimo  duOi  siit  applicate  H s H b^qua- 
tibus  nij  J.&  36.  altirudipis  m t /ph^roiJis 
quadriformis»paraIlclogramm%  in  priC- 
ma*pyramidali  corpore  x^uabnntur  rettan- 
gulis  ex  Uncis  i diametri  ellipds  partibus 
*qtulibiiSiprodu4lis;nimirum  K rctiangu- 

loEF&E^«Sc'V  rc<^angulo  I H de  H JC.Ni 
duCta  D ^ iam  o-nnes  intrrclul?  inter  L X «Se 
M Yparallcl^cfunt  ^qiulcs  omnibus  D i*& 
A f interceptis»  quia  paraiielx  onmcs  funt 
bafibus xqualibus e Ude  L M litavtriangula 
vero  rcdai^ula  1)  P B jSe  M Y 7 aaualia  & 
cquiangula  obxqualcm  angulum,  or  duocru 
ra  V X ipfi  H B & V ipfi  U P xqualia.  Ideo 
cricUbadbG  vt  M r ad  Sr  (“cdM  r de  U 
bzqnantur.  Ergo  etiam  r B,h  G ^qoabunr 
lur.  Etficdicasdcal  js.qti*  Uneulx  Ungulis 
erunt  ^qualcsj  l odcm  vero  modo  argtimen** 
taberisde  lineis  FQ  de  sT  in  triangulo  U L 
X,  qu^  funi  sqi  alcs  Uncis  E F de  H l >n 
cquali  jde^quiangulo  triangulo  A OC.Qua- 
deri  cum  condent  lateribus  xqua!ibu<  Xs.-ma- 
buntnr  re£Vanteulu  EG,E  F rcelaneulo  P B. 
vel  H I.MKrc^anguloS  V Sedilia  £ Fdc  F i 
aquantur  quadrato  34«  vel  xquali  bE.  fic 
H 1,1  K quadrato  68, vel  xquali  qnadratocUip 
(5sD!A  e ex  applicata  io  H ex  pr.  9»  tr.  24- 
£uc>  adauc*  Ergo  quadrata  omnia  ad  eandem 
cicuationem  du^a  fc«  34*  retlangulofPR.de 
68  rcdlangiiloi  V xquabunrur.Si  vero  mper 
has  bafes  xqucalra  parailclepipeda  inteirqri- 
tnr  condructa  ad  eandem  cicuationem  par- 
tium cquaiium  inuiccm  m 3. 5c  3 6. 6 t arqoc 

partibus  A Q»Q 
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APPENDIX 

xem  dicitor  de  quarU  debet  int^igS  deo^u 
plicii  nempe  de  tot»  Ipbetnide,  &.dc  oflu- 
jiio  corpore  defetipto  Z X M O. 

COROLL.  I. 


1 ,T  X hietis 
prifma-pyrami- 
dalis  corporis, 
erunt  omnia 
qualia  cxpr-6. 
trac . 27  . Euc. 
adauc.  Sr.  Ii  vlq; 
adviiiind , quz 
fieri  pollit  mul- 
tiplicationem > 
circiimfcriban- 
tur  fub  diuidea 
do  in  duo  con- 
tinue latus  m t 
de  L X VI  polle 
fieri  ofiendi  pr, 
14.  tr.  jj.  fem- 
pet  perfeuera- 
punt  xqualia, 
de  omni  dabili, 
vel  intelligibili 


quantitate  minori  etcelTii  ipfa  corpora,  que 
circumfcribunterccdcnt;  Quare  iplis  circum- 
fcriptiscorpoributxquabuntur.  h{C  quidem 
quxquattam  fcmifphzroidism  t en  quadii- 
formis  ambiunt  ipu  quartz  femisphzroidis, 
illa,  quz  corpus prifma-  pyramidale  cingunt 
ipfi  corpori; Sed  hzcfolidaparallclcpipcda 
quartz  lemirphetoidis zquitut  ill'5  prirmat|s 
pyramidifque.  Ergo  etiam  ipfa  corpora  inui- 
ccm xquabuntur  ex  4-  hiiius.Z.X  M o.dc  t n m- 
ideft  quarta  fphzroidis  quadriformis.dc  cot 
pus  pruma-pyiamidale  dctccipti,™-  Quod  aua 


Hfnc  vcr6  fit, quod  dicitur  de  toto  ellipti- 
co (phzroidc.dc  pattibiiszqiwaliis . de 
planiri.  b us  parallelis  bafi  abicifi  s ifiVdicen- 
xlu.nempe  qnod^quentutcorporispiiima  py- 
ramidalis fruftoxquealto  Sic  v.g.  iphctoiuis 
ftuftum  5 5 4 t eqiiabiiur  frulio  I*  Q RXZ 
corporis  prifma-pyramidalis,  quod  patet  eo- 
dem argumento.  .Nam  parallclepipeda  pque- 
altacircuicribentia  qiiodlibct  truftiim  /phe- 
roidis  s 5 4tzquantur  priimatibus  aquali- 
bus numero.  de  quantitate  circumfetibenti- 
bus  frudum  corporis  v Q R X Z , vt  patet  ex 
coniextu  propolitionis.ciiamfi  mnltiplicca- 
tur  .donec relinquant  quan  itatem  qualibet 
adignabili  minorem.  Qujirc  cum  Icmpcr  pet- 
IcucrcMfqualia  ,Sc  iam  nonditferani  acor- 
poribus , que  circumferibuot  quamitatc.qu^ 
rxibcri  polfii.non  different  ab  illis  iplis  fph^- 
joidis  trudo  . dt  corporis  prifma-pyramidalis 
ynde  eiiam  ip.a  trulla  pquabumur. 

COROU.  If.- 

CVm  fcmifphproidis  quarta  pars  fic  duplfi 
fcmivneulj  Cylindtirf  paier  vngula  Cy- 
lindricam aquari  dimidio  corporis  prifma- 
pytamid.lis.Qunniam  (emiiphcroidisquarta 
pars , de  illud  corpus  odenia  luiit  iq  uari.  Ma 
nitrdum  quoque  efi  lingulas  partes  icmiun- 
gulzfingulisdimidiispaitibuscftpotisprifma 
psramiualisin  qpr.dcm  tlcnaiioncm  diiRis» 
dt  planis  parallelis  bali  abicilis  vtiin<)ue 
ijqu«i. 

eo  ROLL.  m. 

Ellicitur,  quod  dicitur  de  Iph^roidc  qua- 
diifot mi . etiam  ede  aderendum  de  lpi{ 
ya  quadrata  , quia  fi  diametri  fint  equalesA 
C.dc  ..  iJdcictibCtur  circulus : liquidem  tunc 
ob  pirallelilmum  linearum  in  irungulot-  A 
Derit  A t ad  e Dvt  E i de  E F;(ed  ' poni- 
tur iqualis  ipli  E A,  de  ideo  erit  F «i  qqualis 
ipfi  E A;  Et  quia  ex  cffcflionc  A B pquabimt 
ipfi  diameiro.de  ideo  0 fc  ,dc  FEdiamctro 
quoque;  'iquidem  A E equitur  eadem  talio- 
ne ipfi  F E,de  b G ipfi  Ob  vel  C E de  b E teli- 
quoradio  'C.  Ideo  quadritumapplicatf  Eb 
ili  circulo  zquansrcdanRulum  ex  (egmentis 
diametri  in  b lecli.vt  d >cet  Pr.  54  er. 6.  Euc. 
adauc adzqiiabit  quoq  le  re^angolum  zqua 
Jium  illi  lacerum  G E de  F E.  Si  ergo  A 1»  C 
ponatur  quadrans  circuli  efformans  corpus 
mt  ne  diruetur  lemisphzrz  qiiadriformis 
quarta  pars,  de  qua  idem  odendetur. 

Et  hinc  fcies  cubire  etiam  finguUs  p*rtes 
abfeifas  planis  bili  parallelis  fphgrz  quadri- 
formis  eadem  ratione , ac  ipbccoidia  quadii- 
foimis. 


theor; 


* 


ADAVCTVM 


THEOR.  III.  PROPOS.  VIII. 


Omn‘l  tph^a , ff»  f^ktroidet  eHeipim,  fe» 
iratum  af  cimr  rtSo  a^aaUs  aiti- 

tadmit,  foram  applicata  tllip/iam  ef- 
Jkrmainciam  fiagala  fiagalit  par- 
litai  aaacalDi  diametri  fiat 
ajaales  > & «»;« lot  fa- 
ciaal  iaaictmreffe-) 


SIT  rphztairea  fphzroidcs  obtiqnum  A B 
C l>>  aempc  cuius  axii  B A obliquos  an- 
gulos baC  B efficiat,  (itque  aliud  reflutn  L 
M N Z Sitque  applicata  B C «qualis  applicati 
M N,  nec  non  E F & O T,  & citcr^  citetis  ap- 
plicacf  diametro  B *((ic  B H,  & M Qjn  altc- 
la  vtcaque  ellipli  fi  1 & U T , & czt.  ad  cande 


altimdinein  ,quzcll  applicatarum  diametro 
M L , Eat  vero  VI  condat  efie  pode  ex  pr.  72. 
tiv  14.  haK:  duo  corpora  ad  eandem  cicua  - 
tioaem  eueda  ML  dc  clliplcs  1 CAtB^Hreflu 
Ungulum  ad  B A axem  eundem  faciam,  qui 
faciunt  ellipfcs  cdbrniatciccs  L M N,  dc  M I. 
Qjliccius corporis,  iticohzc  corpora  inuU 
cem  zquati , etiam  fi  alterum  cBci  sphzra 
quadritormisii  Iterum  Iph^roidcs . 

Probatur  balis  u Q C.  cquaiur  bafi  B O co- 
ftatcntm  «qualibus  l.icribus  B H ipfi  MQ  je 
H ipli  MN,  condaique  «qualibus  angulis 
apud  U dc  M ob  angulum  ceflum  ellipfium  cf- 
formatticium.  Ergo  etunt  «quales.  Q^adete 
etiam  parallcicpipeda  zq  lealia  , nempe  altU 
tudinis  , quz  cd  M U cueda  ab  illis  bafi- 
bus,zquabutur.  Ita  bafisE  V zquatulbaliO 
K ob  eandem  rationem  latemni  «qualium  E 
1 ipli  O T, dc  E f. ipfi OP,&  angulum  Fit 
Ofqualem  ne  npc  tcefum,  icideo  parallclc- 
pi^da  cidem  altitudine  ptfdita  ,Sc.  luper  il- 
las baicscucAa  erunt  qualia  > & fic  de  alijs 
quibulcunquc  . quz  per  mbduplam diuifionS 
altitudinum  cuntinuccocpoiibus  Iph^riqua- 
dtaiiSiVel  Iph;ioidibus  quadratis  liue  oblogis 
circumlcribcrcntur.vt  polle  fieri  ollcndi  pr. 
14.  iri  ]:.Lumquc  continua,  dc  fempee  mino- 
rum altitudine  parallepipedotum  zqiialium 
Inuiccm  relinquant  quantitatem  omni , quz 
dati,  vel  allignari  pollic  minorem,  requime 
vtparallepipeda  circumlcripca,  & ita  multi- 
plicata nondilFerantab  ipfis  corporibus  qui 
titace  aUignabili : ideoque  ex  q,  h.  dicant 
eandem  proportionem  , ac  ipia  corpora,  qui- 
bnsciicumrctipta  incclliguntui.-iic  piobacuiu 


edparallepipeda  eireumferipta  corpori-  BA 
CD  obliquo  efie  «qualia  patallelepipcdis 
circumfetiptis  L M N Z corpori-  l tgo  etiam 
ipfa  corpora. i quibus  nulla  afiignabili  quan- 
titate dllFeruni,  erunt  etiam  ipia  iuuiccin  a;- 
qualia. 

COROLL.  I. 

QVod  dicitur  de  totis,  de  lingulis  etiam  z- 
quzaltis partibus,  quz  lint  planis  bafi 
parallelis ablcifz  militat  V‘g , quod  pars  LO 
R.zquecur  parti  A E V.  Ex  contextu  enim 
prOpol.  condat  omnia  parallepipcda  vtrique 
corpori  ciccumfctipta  Sue  coti,  fiiiceorum 
equealtz  parti  efle  inuiccm  «qualia.  Vnde, 
& ipfa  tegmenta  corporum  E O R & A E V. 
zquabuiuur , cum  pet  cotinuain  eircumferip. 
tionem  tandem  ab  iplis  non  dificram,  vtdi- 
Aum  eft  fupia, 

COROLL.  a- 

Hinc  euincitur  quoque,  quod  licet  anguli 
cUipCumcSbrmatriciuni  BA  H ft  B AC 
nqnfintieai,neczqualcs  angulis  ellipfium 
cdorinatricium  MQJ.  Jc  MN  Ladhuc  tamen 
fi  baies  ipiz  fintequalis  altitudinis  ita  quod 
talb  fit  altitudo  balis  M Z>  qualis  bafis  B O 
dc  ideo  vt  colligimus  t x prop.  2.  huius  etiam, 
exterarum:  idcin  tcquctur.quod  in  ptopofi- 
tione  dcinondraQum  ed, nempe  ipium  cor- 
pus obii  quum  B A Ca  U cBe {quale corpori 
refioMNLZ.Quia  ex  prop,  aS.  tr.4.  Euce 
.adauc.  bales  quoque  BE>  ipli  M Z,dc  E V ipfi 
O K erunt  «quales  quadeae,  dcczterz.  Vndi 
parallcicpipeda  in  eiszquealta  multiplicata 
quantfim  queunt  multiplicati  abipfis  corpo- 
ribus; quz  circumicribunt,  quantitate  afli- 
gnabili non dilTercnt cx  14.  tr.  idco.vc 
multitudines  patallelepipcdotum  hinc  inde 
zquantur  fic,&  ipla  DB A>  Z„M  «quabuotur. 

COROLL.  III. 

IDem  etiam {iequitur,  libares  alia  ratione 
inucniantut  zqualcsj  nempe  quia  O T z- 
qualis  O P fit  media  proportionalis  inter  E F 
& E 1 & fic  dc  czteris.tunc  enim  fi  in  vtroq; 
corpore  cffbrmatrices  ellipfcs  angulum  rectu 
faciani.onmcsbafes corporis  BACO  ctunc 
teSangula  «qualia  quadratis  balibus  corpo- 
ris L M NZiVndccodcmargumento  adhibi- 
to ipla  corpoia  erunt  «qualia. 

COROLL;  Illi. 

Hinc  quoque  ed  dimidium  quartz  femil- 
phztoidis,  vel  Icinifpbztz  quadtifor- 
mis  iquzcdicmiungula  Cylindrica , vtditlu 
cd  etiam  obliqua  efle  «quale  rettzvngulgj 
quia  eadem  rxiio  cfi  dc  tota,  Ix.  dimidijs  ciul* 
dem  rei  fartibus  exptt^.  iS.tr.p.p.x.Eu.aiL 
Quare  fcmiungula  BA  C Dxquabiturlemiu- 
gul{LAlN  zVnguIa  vero  obliqua  oritur  i 
legione  Cylindri  circularis  , vel  elliptici 
oblique  faflav.g.  In  Cylindro  leLio  obliqui 
planubalim  fubiriidcntc obliquam,  & alio 
pti  axem  buiui  bafis  crifeuntes  Ac  io  aliquod 
punitum 


1 


appendix 


f r.oflum  fupctiicici  cutoz  'Cvlindiicx  inci- 
dente. 

COROLL,  IV. 

CViTi  CT  pr.  2.  hiiitu  5 In  clTipfibt;?  cITof- 
maiiicibuii  corporant  rphcroidicorum 
iit  diameter  ad  dianicttunt  in  certa  propor- 
tione qimd  etiam  exterp  omnes  applicatx  ad 
alteram  diametrum  erunt  in  eadem  propor- 
tione,V.  g.  Sit  B H adMQ^i-elxqualem  libi, 
quod  ptciuponinitisv.g. ede  M \,vt  M Nad 
C'  B, Ergo  etiam  erit  I £>ad  TO  i’t  H S adQ 
M.  Sed  ex  eadem  t.  huius QM  edadMN,  vt 
T O ad  P O.  Q^are  ex  tr.  9.  Eue.  adauc.  p.  2. 
pr.  12.  hx  quoque  TO  & I’Oxquabuntur>vt 
aquantur  Qsidc  M N ex  Theli.Sed  tx  2.  hu- 
iusP  O cft  adF  E vt  M N ad  C BtQuare  erit  l E 
ad  r O vt  H B ad  M Q^idcft  ■ N ad  C Bex 
Thcfi  fe.PO.vel  TO^qualis  ad  F I. Quare  ex 
gqub  etiam  [ E erit  ad  I O.  vtTO  velequa- 
lis  POad  F E.  ic  dealijs.  Vnde  poterit 'certo 
Icirc  alias  on  nes  bales  elTexqualcsi  Ii  voa  Iit 
&primj  B HC  D alteri N iiueobx- 
qualitatcm  laterum  in  bali  B D , fiuc  ob  earil 
proportionem  facieatcm.liue  Khonbu  xque- 
altuin.fiaereilangulum  condans  ex  extre- 
mis proportionalibus  . Sc  ideo  xqualc  qua- 
dratoM2conllantecx  medijs  proportiona- 
libus . 


THeOR  VI.  PROPOS  XII. 


Spsroiifs  tj»  -dtifortyie  obhnz»f»  tenuatur 

corpou  pr'J'm.  tc.  pyfarhide^He  conflato,  ^nornm 
ijjii  triangiihrit  redatzuU  crura  fine  faSt 
cxd,.mttro,& altitudin  »». 'X  etbpfic  , alti- 
tudoxerd prtjmacts  pyramidic  fit  di  meter 
maior  aliennt  elhpfls efformatricit,/ihZn.a^He 
parttr  planit  bafi  parallelis  abjctja  atjnealtx 
fingolis panibus  atserins  aquealtis  aqiiantitr. 

SIT  fphxroides  quadriforme  oblongum. 

fi  e cius  o»aua  pars.quod  fiitiicit.A  IJCD. 
Sit  veroptifma  FU  H E.  cuius  balis  G E H re- 
flangula  ad  Ci  habeat  latus  G E xqnile  axi. 
& altitudini  !i  .A.altctu  vero  latus  G Meque- 
tiir  lateri  B C.ahitiido  veto  G s cqucriiraxi 
E D. At  Pyramis  FTSrcoftctcadc  baliCGH 
quxcIlFSr.Jt  eadem altitudiac  TF  Oicohoc 
corpus  pyramide  prilmaiequc  conllatum  cf- 
fcxqiialc  ^pllCloidi  oblongx  quadrangulp  B 
A CD.fiattphxroides.vel  iphera  quadrifor- 
mi  sriufdcm  altitudinis  It  M N i) , cuids  latus 
W < > balis  xquetur  lateri  BC  ita.  quod  X O* 
CD  baies  lint  xqucalte.cx  pro.io  h H xqualc 
ptifma,  pyramijque  v Q !(,&  tunc  fic  propoft 
probatur. 

Sphira  quadriformisN  XM  Ocft  ad  fphe- 
roidem  oblongum  BACDvt  K •'  l>'us  ad 
latus  balis  B O ex  eoroll.  ptop  9.  huMs.Sed  vt 
’K  M ad  B D.fic  ell  V Qad  G S cum  ex  con- 
ftruc  K .M . de  Q^V  & B 0,G  S linr  cquales.de 
ideo  dupla  P x ad  duplum  E T ex  ij.  pr.tr  9 
p.  a .Eu.  ad.  vt  autem  P R ad  E T.  ita  cll  coti 
pus  K P QV  ad  corptrs  E T S H quod.fint  fu- 
pei  bafiia  xqualen»  P XV  dc  G E Hj  vt  often- 


detut.prirma  P Q quidem  ad  priflna  E S e 
ptor.  20.tr.  ;4-  vt  P Z ad  E Fiat  pyramis  YZ 
JRQi  ad  FTS  r vt  Z K ad  F T.  Quare  exprop. 
18.  tr.9  p.2.  vt  FuntT  Z dt  Q_R  limul  in  pro- 
portione ad  E F At  ET  altitudines.lic  priinia 
pyramiique  P X QJv  ad  prilma  pyramidcirq; 
£ H S I & ideo  vi  I’  Z ad  F £ idcU  K M adB 
Dex  IS.  tt.  9‘p.  2- Qiiadets.'  cxpiopol.yd.tr. 
ciurdem  9.  Eue.  ad.a.  p.  fphara  qiudii^rmis 
?i(  HO  M erit  ad  iphxroiocnt  qu  .dritoimcm 
B A C D , vt  P K X Q_ad  G £ H T cotpota 


p lfmatepy,ram'd2quc  conflata.  Q^Iobrem’ 
exprop.  12.  citiidem  cum  iam  . Henmin  (it 
pr.  10.  Iphpraiu  N H M ■ ' cflc  xqualcm  prlf- 
mati  pyramidiqiie  P QJC  (.  eiumBA  D C 
fqiiabiiur  prilinati . j yramidique  EG  TH  vt 
Vuli.propoi, 

l‘ emanet  autem  probandum  btlim  P VX 
xquari  afiG  E Fl.icd  idfxrilirrr  onenditur-' 
lS'am  cum  in  iphxta  quadriibrmi  vel  fphe- 
roidr  Iit  cadd  altitudo  K N , que  V P ex  prop- 
10.  huius  Sc  V X rcUanguli  applicata  apuvl 
V iquct  ‘IO  3t  KN  xq  et  B A scilicet  G Eei 
coallruc.  dc  M ■ >cquct  BC  icilicci  GH  item 
ex  condruclionc  )dt  G H tcUangola  Iit  cx 
conliruc.  ipliQ  E icqniturvi  angulus  apud  G 
xquetur  aneuloapud  V atGhipli  y IMioca 
vero  G Hi,<li  V X.  Qnadere  ix  ptop  22.  Eue. 
ad  tr. 4. cquabuiit.ir  triangula  V r X dcGE 
H quod  'virimo  fuit  probandum. 

Probatur  qu  .quc  d panibus,  dc  agatur 
planum  arallciumb'libus  per  vuum  quod- 
cunque eor|Mi<  ad  eandem  altitudinem  V. g. 
ad  dimidiam  oimiiuqi  altitudinem,  qux  (ini 
98.de  7d.  n iphproid  bus,  st  in  prilinaiibus 
f ytamid  bu  qrie  ta  .is  )4.Tuncidem  rcieio 
argumentum  ex  prop  y:  Ipha  rp  . cl  ipheroe 
dis  qiiadriformis  fmlium  N 9S.ad  Iphxroidil 
quadrilocmis  fruliinn  .Ayd.  refertur,  vt  bilil 
98.  ad  balim  y£.  Icilicet  ob  eandem  baliuu 
planarum  altitudinem  9.  ni  ad  7.  c fed  r>  9 
m ad  7.  c.  Sic  ell  . M a.l  B II  ex  prop.  y.  b A 
ita  xqiiales  P Z ad  E F dc  ideo  eadem  P i-  cuin 
eiiisdimiditjz  n.vcl  ualibct  parte  propotiio- 
naii  parti  cruris  V i’,  vt  oltcndam  efle,  ad 
EFcum  qualibet  parte  fimiliter  proportiuiuli 
v.e.  eius  dimidio  EHvtAMadBorx  pr.i*' 
tr.  9.p.2.Euc.  adauc  vt  autem  Pn  ad  Ch.lic 
prifma  ].  n.  ad  primas  g E cx  prj20tr.r4.Eue. 
adauc . cbm  linr  exdem  bales  P 1 ..di  5 E 1 d 
dicam  iafra,mrsus  vt  P nad  Eh.  fic  rft  eius 
tertia  pars  V.g  N i\  quod  talem  efle  infra 
oftrndam  ad  h T panem  tertiam  . vt  autem 
«Bad  h Tfie  ellpyramis  nR  yzi  adpyta- 
inidem  zqualis  bafis  £4.  T g ex  propof.  1. 

buins 


AD  EVC:  ADAVCTVM 


IiBiO!:Ergopjrrainis  nR  V Z erit  ad  pyriini- 
dcm  g TiVt  P n ad  E h,  eilicct  vr  pri  ma 
P j.Y  zjdprilma.c  L hg.Ideoq.-rx  iSrr.s-p-a- 
«rltnia  P V.cuiii  pyramu-  ifli  iunfta  n Ya 
K erit  ad  priima  bg  cinn  pyramide  g b4-  T; 
vc  fd  ad  E I .icilicct  ex  is 'r.p  vi  eadrm  PZ 
ad  E Fiocinpe  vt  xqualri  X M ad  R D Jcilicec 
ex  9- buiusvt  9- in  ad7c:nimirtim  ex  i.rr'io 
£uc.ad.vibalisyi.ad  balim  76.ob  xqiiale*  al-i 
titudiBC^  m g.  4c  c 6 ncmre  ex  9-  huius  cot.vt 
f^uin  N p.  m.  *■  ad  ffuliiim  7 A « e trgo 
ex  i*.L  5.  prima  j nVtum  pyramide  n Y 
-.Reritadpiitma  1 H b g cum  pyramide  h 
_ TjVt  ftuftum  (phxroidisTy  9 m g.ad  fruflu 
fphxroidisyA  e 6 fed  fruftu  fphiroidis  Ny.mg 

iquaturptiimatipyiamidique  R R 5.  Y ex 
p?.9.huios  ergo  etiam  froftum  y A6  e rph?ro^ 
dis  xquatur  prifmati  pyramidiqj  I b h 4 9.T 

*^*^Rellax 'p f"’’"’®  ’■  ’’’ 

T-.  baS  5 Ei  fcd  hoc  clarum  efbquia  Uin  *qua- 
liaoOcnrafum  triangula  V P x & GEH.Er- 
E»  etiam  triangula  3-P1&  5 l Ein^qiiidemctus 
P ? cx  hYPOt€fi*<^u*tur  cruri  y Eoc  P i 
E I anguluswetoapud  p cft  idem  ac  apud  E; 
vnde  ex  aa  tr.  4-  Etic:  ad.  erit  triangulum  *- 
quale  , -P 1 & f E 1 . Rcftardu^ue  oftenden- 
dum  Zn  effe  dimidiu  P Z-Nidutto  plano  Y a 
a parallelo  ba-S  V !■  Xvbi  fecat  planum  jr.ita 
CRN  R ad  Z R vt  R a ad  R (^led  R 2.  ex 
nre'upofitocft  dimidium  R Q Er^o  eiiam  R 
D.  iphus  R Z erit  dimidium  ideft  trien» 
totius  RN  quod  autem  dicitur  dc  hac  pro- 
portione didendum  de  qualibet  alia.-ita  enim 
femper  erit  OR  ad  R 2.  vt  R Z ad  R n.  4c  ita 
dic«de  hT^uod  Iit  dimidibm  TE  idtft 
tricas  ipfius  E h. 

COR.OLL. 

QVod  diflum  ell  de  rrhgrbidc  qtiadri- 

forrni  oblongg  balis dicendum  eft  Ue 

Vngu'aO  A PQ.cuius  altitudo  OQ  Iit  maior. 
acTongitudo diametri  QPi  lui*  vngula  Cy- 
lindrica eft  eiusdem  i hxtoidis 
diinidinm-Vnde  iquabitur  dimidio  corporis 
frKmacc  1 pyramiacque  couftaiuis  LE*^**» 


Rngulx  quoque  partes  parallelis  planis'bafi 
abfcisx  vt  B A I H lingulis  dimidijs  partibus 
xquealtisC  F D N iquari  priimatis.*  pyra- 
midis  eodem  modo  detruncatis  parallelo  du- 
duDC  plano  HV  in  Hgur.  quod  dimidium 
obtineri poi erit  in  prilmate.  vel  pyramide 
tota . vcl etiam  eorum  xqucaliis  pariibusu 
tranieat  pet  lineam  F pljnum.quod  diui- 
dat  baicsCD  vcl  L <i  bifatiam.vt  Ucilc  qmf- 
que  concipere  pocclt  cx  lig.  ipfa. 


THEOR  VII.  PROPOS,  XIII. 


Sphma  {fbtrtidct  ohliqHum  qHait.-tt,fc» 
abUnga  bajii  rciJjHxata  efi  taaaic  prif- 
mati pyramidi  fi  f noram  bojit  t rt<ji- 
gularii  rtBaagala  latas  .ifaciur 
altttadiaiipfiasfpharaadjpba 
roidit,  & alteram  latus  alieri 
Jemiaxium . altitudo  vera 
ipjoram  afuttar  femiaxi 
alteri. 

Sit  fphira  vcl  fphiroldes  obliquum  qiia- 
dratxbalis,  vcl  obiiqux  A OBC.  Dico 
xquari  prilmaii  FG  H 1 dc  pyramidi  E L K [ 
quorum bafis triangularis  rcAangula  F HG 
vcl  E I L xquetur  latere  qu'dcm  F G axi  B D 

altero  veto  lateteG  H altitudini  C fedal- 
tinidoIHptifmatisjnecnonic  K I ryrami- 
dis  fit  eadem  ac  aitcrtim  latus  AD.  DicoC 
DAB  &HKG  E corpora  xqiiati.  Vtptop. 
Probetur  firiphera  vel  ijphxroidcs  rc^um  Si 
XO  P cuius  altitudo  fit  eadem , ac  alterius 
oblique  rphxrxvcl  fphxroidis'  N C;  baiis  vc- 
r6  MO xquetur bafi  A R Certum  ell  .quod 
ifia  (phxra  .veliftud  fpheroides  M N O Px- 
cjnamr  [phxrx  vpl  fphxroidi  obliquo  A C D 
Bexpr.28.-tr.34&ex  ii  huius,  & cotolI.+ 
fed  idem  M N OP  gquatut  cx  p.  I2.h.  ptilmati 


pyrtmidiflue  R E FG  H.ciim  F G latus  xqne- 
turaxi  D n , A ideo  iqualT  axi  N O . A GH 
altitudini  N C A ideo  aliitudi ni  P O , A alii- 
tudo’  I g gei  I H Axi  R D,A  ideo  cquali  .X  O 

Qiirectiipytaihiiprtfijiaque  KEGH  «jpia^ 

binir  iphxcc  > vel  fphxtojdi  obliqux  AC 
DB. 

COROLL.  I.. 

SI  vcr6 fphxta.vei  (phi'tiidcs  o|»''q'inm  fit 
balisnOnYeaaiigiiix..;^^  X \\  'ati.src- 
Qingulx  iupetficici  l i- 1 Gaqi.ri  r al  i- 
tudini  baliiV  D.q  lod  li  iqiiyO.r  .x...tiiiic 
fupetficicgEEFGentiquui  .guia  bali  aB. 

COroi,l"ii. 

CVm  toties  dixcrittins  .iimiitum  iplartx 
partis  lemilphSTx,  vcl  icmiipbxroijis 
qnadrifotmis  vngulamclls  ex  Pr.49.trac.  34. 
lequitut  . vt  etiam  dimidium  fY,' 

ramidilquc  K HG  E F iq  temt  ACD  Bobli- 
que  tphctx.  vel  fphxroidis  quadrifotmis.ini 
dblongx  bafis  dimidio , nempe  vngulg  Cy* . 
Imdticxi 


COROLL-  IJI. 


AP  PEN  D!X 


CEquitur  quoque  eodem  irgniqenro  mili- 
_ tante  fruftun)  (phxrci  veirpharrcidispre- 
diae  ^arallelisplanisa&feii»  bafi  ipliui,  vt 
«C7zquari  fruftosqneairo  pririnatit  ppra- 
inidilquc  p 8 K H.  Quoniam  oftenfum  eft 
prop.  it.  h ft  corofl>  4 hec  duorum  corpo- 
lom  fmfta  « C7  . * » I K H xquati  fruOo  <4. 
r reax.rphftc  , vel  fphxioidis  quadiiformis 
obioo^x,  vel  quadratx  baia  derciiptx. 


buntur  quadcopio  pf ramidatn  ex  it.Tx.*; 
P-a. 

COROLLI. 

QVx  veri  dicunmr  de  fpbcra  iotejiigcnd» 
quoque  liiot  de  fphxtoide  ninjirum  C 
ABC  non  (it  quartacireuli  ,ied  cllipfii,  je 
cetera  omnia  finr  polita  vt  ptiiij,  quia  in  co- 
toJlprop.  40.tr.  24.  idem  dieiturde  fphiroi- 
de  quadiiibrnai  iquod  de  iphxta  quadiifbr- 
mi. 


THEOR-  VIII.  PROPOS.  XIV. 


Sfhtrt  Ma»%t  bafis , & rtBaagttit  natat 
fyramidem  5 ttitt  hapt  fit  f«adr»p/a 
ttaior  . ia  alti  tkdiaem  aarttalit 
ipfitjjfara  d bafi  in  ttriia 
ctm  dtdtSam, 


Sit  (phfr;  ttOanguIx  balis  > & obloagx 
quarta  pars  F A V H B C I . Dico  qquari 
py  ramidi.qux  ha  bea  t baiim  quadruplam  ba> 
luBC  F H,dt  altitodincm  B A. 

Prob.  Coroll.  l'rop. 4S.  tr.  24.  oftenrnm  cft 
Iphf  rain  quadriforroem  I R A C E elTe  qqua- 
lein  pyramidi , cuius  balis  (it  quadruplo  ma- 
ior propria  bali.dc  altitudo  eadem, qux  'phx- 
rx  quadri  formis,  vel  qudd  iu  idem  reddir, 
cuius  balispyramidrs  fit  dupli  laceris  bafi  ip- 
fius  fphxrc-  Ideoque  quarta  eius  pars  , qng  Iit 
pyramis NmQ erit xq  lalis  quattx parci  ipfius 
iphxrx  qiiadratx  , euius  balis  '»  N fit  qua- 
drapla.ipfins  balis  IphergE  Belcuara  in  alti- 
tudinem A B nimirum  'altitudinis  e Q.  Cum 
ergo  lic , VI  balis  ad  bafim  > ita  pytaims  > ad 


pyramidem  elufdrmcleuitionisex  proptaa; 
ir.  J4,  Ideo  pyramis  M M Q_quadrnplc  balis 
ipfi  bafi  8 E erit  ad  pyramidf ' 'FQ.uOadmplo 
balis  bafeos  BH,  vt  balis  MNquadmpIt  bafii 
B E ad  baiim  OP  quadruplam  balis  B Hrldco- 
que  vt  balis  B E ad  bafim  B Hex  is.  tr.  ».  p 2. 
Sedvtbafis  BEadBHbafim.ita  eft  Ipherx 
quadri  formis  quarca  AECBI  lupet  bafim 
BE  ad  Iphgrx  quartam  partem  -Y  V HC*I 
balis  oblonggex  p.hnius.Ergoex  16.  tr  p.p.2. 
vt  pyramis  quadratx  ^fis  u N quadm- 

pl;quadratf  SEad  pvramidem  Q P O ob- 
Jonggbafis  UPquadrupixbafis  B H.  ficell 
^bxixquadraty  balis  a E quarta  pars  A IB 
SI  bafis  BH quartam  A 

H B C Ij  led  pyramis  illa  Q M N vt  dixi  fupet 
M N quadruplam  BEgqnarquartam  fpherx 
quadriformis  A EC  u I.  Ergo  eriam  hxcpy- 
ramis  O P Q xquahit  quartam  partem  Iphxrx 
obl6gq  IA V , ft^idco  ifUc  fpbxrt  sttjo** 


COROLt.  /L 

Hinc  e»  vngniam  oblongam  A B C H I 
quq  xquet  lua  altitudine  fcmidiamc- 
ttum  litam  luper  triangulum  n C H xquaii 
pyramidi  inaiiitndinrni  U A.  Icdfuper  trian- 
gulum Glxquadriif  Io  maiorem  quim  BCH 
VtcDciOMRPcx  propofitlone  j8.  citata 
Euc.adauc.  ti.  p.  quia  ticut  pyramis  man- 
gularis  bafis  eu  dimidium  pyramidis  qua- 
draxgulx  bafis  aic  vngrila  cit  dimidiu  quap- 
tx  partis  quadrifoiotis  lfb{cx. 

THEOR  IX  PROPOS.XV. 


ffbgra  ^adrifmrjtUabtanxa  elt  ad  fpharam 
eafarmt,  act ipbaroii  ^uadriformii  .fl  ad /pbe- 
roidem  ctrrtlarem  eta,ldemaltitad'niit>t  bafit 
fcB tnxa’um ad  6 /!i*  rircsUm  , >cl  varalaad 
Jpbaraiu.rt /tmmffangalnm  ad  «rcalvah 

Cicfcmifphxrx  vel  femifphgroidis  obidgg 
>J  bafis  quarta  pars  AH  8->L)lphcrg  quoqi 
circularis hxmiiphxriiqiiariapars  A i BG. 
Dico  Ita  clic  lemilphxrx  quarta,  vclfcmif- 
Phxroid’soblungx  AHB  , ad  fcmispbxrc, 
vel  izmilphfruidisquarram  iltculareni  parte 
vt  balis  r;aaiigulum  H G ad  bafim  quadian- 
tem  B I C : duinujodo  lireadrni  alniudo  o A 
l'rob  Xit  qiiadr  tx 
A lemii,  xrx  ei 
miiphgroidis  I.M 
EGquadtaixbafii 
A I iCl  GqiiartaU- 
lleniuuiert  proSA 
Itacflchic  AIXl 
G ad  leinifph(rf 
vel  rcmilphxtoidit 
quartam  A H B G,Vt bafis  quadratum  .'G  id 
baff^  rcOanguliim  H G.  Ideoque  teioerinia 
lemiipheroidls , vcl  lemilph^rq  oblogq  quai- 
ta  AHxGcrIt  ad  lemilphxram.  vcl  Icoii^hz- 
roidem  quadraty  balis  A I 8 M G,  vt  balis  te- 
Hamulam  ad  balis  quadratum,  led  ex  prop. 
yl.  'Tr.  24  Euoad;  ita  e(l  fpbgra  quadrata  ad 
circularem,  vt  bafis  quadrata  ad  bafiis  circu- 
latem.ee  ideo mcdictasadmcdictateA  quae- 
cv  A 1 M B C dimidii  quadratx  iphzcc  td 

Suartam  A I BG  circularis«  vt  quarta  pari 
I d G bafis  ad  quadrantem  circuli  B 1 G* 
Quare  ex  xquo  erit  ■ H B G lemifphxrx,  vet 
femilpbqroidis  obiongx  quarta  pars  ad  frmil- 
phsetx  CMCuliils  vellcmiiphxroiidis  quartam 

vt  M , 


ad  e V C:  a 

vtHBGrcAtngalum  ad  G quadrantem, 
quare  jc  interca  fpheri  oblonga  redangoli 
ad  integram  ciKalarem  erit  > vt  reQanguluni 
B H G ad  quadrantem  B I G ei  1 1. 1 r>  9.  pt.a. 
vel  vt  ba  lis  quadrupla  ad  circnUUvel  dimidlQ 
huios  qoartz  partii  hemilphzrii  oblongi  Id- 
iicef  Vagula  AO  L B G ad  integram  fphcrani 
ex  eadem  vt  remire^tangutum  B L U ad  cit- 
culnni. 


THEOR.  X.  PROPOS.  XVL 


9fi4Tt  i*4idrifi>rmiitil$iit*tn 

tijfimiitm  ia/i/  a/l>pnV«,  »r  re- 
ffaaj»/««  iajii  ad  il/ip/iM  baftm 
tiafitm  tfifitetit  ttitm  a/« 
vitada  ttrifiti 


Clt  quarta  panremirph(t;  quadriformla  A 
O N OSCieftangulz  bafisa  dc  fit  qaaxta 
pars  remirphcroldii  A N BC.ciii  bafii quarta 
cllipfis  B N O C.  Uieo  quod  ita  fit  quarta  fe- 
mifphzrz  ba  lis  reOaagulz  ad  quartam  femir- 
ptaxroidisbafiscIlipGt.  vt  ipia  hafiitedan* 
gulum , ad  ipl^m  baCm  ellipum. 

Probatur.  Nam prop>  ap.tri  S0i  Ita  ell  B C 
X>  N rr<3angulum  ad  ledaagulum  H M E I 
vt  ellipfis  B N O C ad  eilipiim  H M V i.  at  vt 
reftaiigulum  H M E 1 ad  rcdangulum  C L F 
K.  ITc  ellipas  H 1 V M ad  ellipiun  GK  L.  <C , Jc 
Cc  in  iadnitum  , vt  autem  tedaug^iL  baies> 
dic  parallelepipeda  xquealtacx  7.^1.  vel  Cy* 
iindri  ex  s-P-a-tr.]4>  :iipct  illas crcda.l  IcoO) 
duper  BCX’>paraliciepipcduiu  adpar  .llclcp? 

.11  luper  rd  M E t xquealiuuiiUc  f iuft 
Illis  alus  Gylindrus  luper  quartam  clliplia 
S N O i.ad  Cylindiumcqucaituni  lopcr 
liplis quartam  lilV n, dc  v( patallcIdMpcduai 
du^riiMllad  patallctepipcdnmittt^r  G L 
flCIic  Cylindrus  zquealius  iupti.iquartam 
cIllplisKMv'  ad  yliudtuincqueaiiuilUs  u> 
per  balim  C < X £ / Idcoquc  > 6l  coroii.  x. 


p.  1 9.  tr-  9.p-  2.  Erunt  onniia  parallelepijieda 
flniui,  qu;  lunt  antecedentia  piopomonis 
cuin  conlequentibdl  ad  i ylindiicos  ellipti- 
coi  antecedentia  fimul  > & conicquentia  al- 
terius proportionis  vt  vnum  anicccdcoapa- 
raliclepipedumfuper  HN')  adaliud  antece- 
dens Cyliadnim  liiper  quartam  ellipfis  B N U 
C--  ied  nie  luutcx  ptop.  aj.  tr.  jg.  vt  balis  te- 
ftangalUDi  8 N c D ad  quartam  eUipfis  B N 


> A V C T V M 

o c . Ergo  dc  omnia  parallelepipeda  erant 
ad  omnes  Cylindros  cquealtos.  vt  leiSangu- 
lom  B N D c ad  quartam  ellipfis  B N U C Si 
ergo  multiplicemur  quantiiin  multiplicari 
poflUm  parallelepipeda  relinquent  pro  diiTe» 
rentia  a quadriformi  Iphzca  oblonga  quan- 
titatem omni  data  minorem  ex  ptop. 
tt.  ]]•  & ita  li  multiplicemur  quattz  femil- 
pbptoidis  cilipric;  circunnetipti  Cylindri- 
Quare  parallelepipeda  zquabunt  quartam  he- 
roiiphzrij  quadritbrmisoblongf  ,dc  Cylindri 
quartam  lemilphcroidiscllipticfivndc  erunt 
K iplz  cx  4.  huius'ciicumicriptz  quan/itates 
inuicem  , vt  multitudo  patallctcpipedorum 
ad  multitudinem  Cylindrorpmnempci  vt  ba- 
fis  B N D C vt  ollc/idi  ad  balim  quartam  cl- 
liplii  B M O C Ii  ergo  oaoplicetut»  fphzra 
quadrifotmis oblougaidc  fiat  iategra  ctit  ad 
fphztoiiem  integrum  oCiupIo  quarta  parte 
hemilphzrii  maiorem  .vehafis  redangulum 
ad  balim  quartam  cliiplis  ex  ix.  tt  p-p.  2. 
Ideo  , Sc  ex  eadem , vt  balis  iniegra  iphzrz 
quadiiformis  oblongz  ad  iphfcoidcm  iate- 
grum  balis  eUiptiez. 


THEOR  XI.  PROPOI.  XVII. 


Sfbaroit,  cniMt  tafiftilipflt  tfmtt  <e»km 
fumt  bafitfit  tjktlTkfl,  ipfiiii  eUipfil, 
fUtlU  & altit»- 

da  eadra. 


Clf  q»»rta  Ibhzroidis  balisellipticz  A Q O 
k/  B C D,&  fiat  quarta  coni  P L K H G duf- 
A quattz  alcitudiaii^eJlipfisq;  L K G qua- 
druplo maioris  Dlco  quartam  fphzrz  ob» 
eflie  zqualcm  quattz  eo- 
m P i-  A H ij, Probatur  ita  cllquaica  iphetoix 
quadranguli  balis  n Q E B C i)  ad  quarum 
conoidenicmpiiczbjfis  AQOCD,  vtQJl 
C BreUangulumad  B Q 0('eU>pliiquarttm 
cx  propqf.  16. h : Icd  vt  Qf-C  B rcAangulum 
^QUCBellipfisquattam.ficeftGHi.  Mre- 
dxangulum  quadruplo  maius  jpio  B Q.E6 


rcQIgulo  ad  quirta  elliplis  L K H G quadru- 
plo maioris  qui  quarta  Q2.0B,&  L M H G 
r^angulum  cll  ad  quartam  LKH-S  elliplis 
vt  pyramis  L M H Vj  F ad  quartam  coni  L K 
H®  F Ergo  ex  16.  tr.  9.  p.  2.  quarta  Ipbziz 
oblongz  idc  quadrangulz  balis  AQi  H Cl> 
cric  ad  rphzroidis  quartam  partem  balis  el- 
liptie^.vt  pyramis  FLMi.H  luper  icAangu- 
Ium  ad  quartam  coni  F L K H o.  led  often- 
lumclllupri  pr.  i*.  h.  Iphzr;  quartarn  te- 
Aangulf, balis  oblongf  ^quar.  pyramidetn 
E LMCi  H quadruplb  maiorem,  trgo  ex  12- 
ct.  9-  P.  1.  ctiaim  quaita  ipbztoidis  A QO  C 
BOait 


A P P E N D I X 


B D tri t aqtial is  qaart*  con!  F I.  k G H.Trf eo- 
qiicex  18.  ciiiidciti  I r.  9.  p.  i.  tota  fph^rois 
bafis  etUpticz  ^quabit  totimiconumfup^-rci- 
lifflm  quadruplo  maiornif. 

Aduccic  idnncl>co(tcnlunt  1 rne  crtroll.l. 
Prop.  37-  tr.  14.  licet  bteuws  spiimpar  Iit,  fcd 
ad  hoc  vt  cflicax  Iit  argumentum  ad  ollcndc- 
ducllipfet  parallelas  cUcfiniilei  ellipfis  pla- 
num fecis  elliples  parallelasauportct  prarfup- 
ponercaclunirvel  ageraper  pattes  proportio- 
nales,fient  pr.  li.tt.  as.  v.g.  in  ea  figuta 
prop.  illius  G J>.  fit  ad  S.  T.  vt  Z .M  ad  M C. 


THEon.  XII.  PR.OPOS.  xvm. 


obton^ii  fimi ff here,  feu 
Jemifpheroidii  enem  tHtftice  , TeraboUee, 

Jiyperholicejeferficieien  ed  fvfrbncm  glo~ 

ie/emfiere  genitricis  le  gyrum  a8e , Tt  eltir 
tudoad  peripbertam. 


Sit  figura  genitrix  qiicerrque  ABC,  fine 
ea  Iit  circulus,  ICU  cHipfiti  leii  parabola  , 
Icu  hyperbola,  Sirqueoflaua  pari  Icniiiphg- 
rz  , quadri formii,vcl  emiiphetoidiscoicun- 
qucA  HCEj  luperficieiqiie  V liC  in  otbein 
agaftr.ic  generet  corpus  rotundum  AB  D c. 
Dico  fuperticicioftauam partem  ABC  icmlf- 
phzre.vel  emilphzroidis  quadrangulae  efle 
ad  lupetlicicm  rotiihdam  .\  D C ,vt  altitudo 
C Ead  periphznam  »<  C.  ubicribitiir  ^que- 
altg  lupetfiucs  conicz corpori  globolo.dc 
lotundo  .>  A ne,  & trapezia  parallelis  baii- 
bus  zquealti  lupcrficiei  otfauz  partis  C A fi 
Iphzrf  .vel  Ipt-^roidispropoliii.  Supra  enim 
oftendimus  propof  p.h.CL eOc  ad  O X altitu- 
dines , V:  B . ad  Q O applicatz,  A fj*  jd  VL 
VCOQadTN;  quia  fcrmutandoC  betat  ad 


C B , vt  KQad  Q.D : fcd  vt  BC adQO, ficDC 

ferilbria  ad  H ty  periphatiam,E'go  ex  pr.  irS. 
r.  par.  2.  vt  CE  ad  QU,iltiitidiues  lic  DC  ad 
periphgtip.  A lic  d.  c.vicris,  & permutait- 
da  vt  C E ad  Ut,  fic  l^k  ad  y.  H.  V eriun  Vt 
CE  ad  D C,  lic  eft  ex  pr.  6.  huius  triprraium 
Q E ad  ftulli  conici  luperficiem  H C , A 
VtQJt  ad  Q II.  Mccll  tta  tczmm  bJ_L  ad  fru- 
dum lupcrficiei  ennieg  s fit  de  cztcris. 
Quare  n per  continuam  inlcriptionem  putes 
illas  lupctficics , corporis  quidem  globoli  per 
conrinuaiii  inlcriptionem  lupcrficicrum  co- 
nicarum ,&  corporis  quadrangulz  Iphcroi- 
dis  per  continuam  inlcriptionem  trapeziocQ 
imitari,erunt  ex  5.  huius  in  eadem  proportio- 
ne, A A CE  fuper  ficies  femilphzrg  erit  ad  A 
D ClUperficicm  corporis  globo&vt  C £ ad  D 


C-  Qiiare  quadrationi  fubigl  poterant  fii^ 
perficies  fph^rz  , Sc  fphfroidis  qiiadriformis, 
quiafphzt{cx  .\rclumcdc , & 41.  p.  rr.-  31.& 
IphztoidisfupcrficiescxriKa  36.  prop.  tr.  31. 
nofcuntuc.  idem  veid  quod  de  toto  afietitnt 
militat  dc, ditibus  vt  facile  ex  piopoGiiove 
iMuccs. 

EXPENSIO  III. 


yyeeonoidsbut  parebolicit  cbloagebe/ij, 

Licet  Conoidcsparabolicum  oblongp  ba- 
fis  minus  veniat  in  vium>qufm  elliptica 
ad  integritatem  tamen  dottrinz  aliquid  etii 
de  cius  cubatione  oliendcic  viium  ell , cum 
& aliquando  opus  exigere  pollic,  vcciusmco. 
lura  exoptetur. 


JHEOR.  I.  PROPOS.  XIX. 

Cemsides  perabolicum  qnadrete  befu  eff  ad 
{vHoidem  parabotienm  oblenge  bafis, 
esufdcm  a,titkdinsi  v/  quearatum 
bafis  ad  teBangfiitsm  bafiU. 

Sit  quarta  pars  eonoidii  parabolici  qaadra- 
tf  balis  pr.  9'  h frpiod  ludicit  ] A b C 

G £ 'ico  eam  cile  ad  qu-nam  coaoidic 
obloogz  A UC  F H,  vtquadiatum  B b ad  le- 
liangulutn  b H, 

i lobatur.  Ducantur  enim  plurima  plana 
parallela  balii  vt  i k M u.Ac.  • Ql  * “ 
latcta  erunt  parallela  plano  ic.  CH_,  A tO 
''ficSCJ  K.&  1'Q  Ducatur  igiturpla- 
QUm  diagooa|e  ' sltfi,&A  SH  b,  effor- 
piabunuirque  fcHioneS  bE  1,  AMPI;  A ® 
ki  I , & P > • iriaugulaquc  i C • ; I K M ,« 
PQ  Tcfunr  equiangula  m fphzra  miadritol- 
mi.liquidirn  anguli  apud  C.X  Qteci  lUnt 
apud  b,>,  T anguli  acuti  lii  rt  anguli  lucImY 
tionis planorum  s E Bdiagonalisplani,  A A 
C B balis-Qiiamobrom  tx  ptop.3.tr;22.  zqob 
Icsidcoex  eoroll.pr  I7;tr  10.  erunt  zqai- 
aagula  ,A  ptoptet  hoc  linijlia  ex  prop.  4.  m 


10.  A def.  r.tr.  elufdcm.  Idem  dieeodtim'c4 
de  triangulis  BCH,  A If  k , A r Z Q ob  ean- 
dem rationem.  Quare  ex  pr.  a.tr.  10.  C E erit 
ad  C B vt  K VI  ad  K I , A permutsaia  CE  ad  ( 
AI»  Vt  CBadk/ilcdvtCBadkificrftCH 
•d<0.  ' 


AD  E V C:  A 

*?  J®'  'I?®  '*• " ^ ^ '"f  »<;  K M vt 

C H ad  K O.  Idcoqiic  ipfa  triang  ...  ciu.it 
propiirtionalia;  liquidtmadipilcuntur  latera 
circa equale^  angulos  proportionalia.  Idroq. 
triangulum  8 C Ecrif  >d  triangulum  I K '1 
_vr  triangulum  C H B ad  triangiiluui  1 * O . Je 
idcocorjd  iplu  quadrata  BCGtier  t ad  B«i  .1 
ytrcttangiilum  BCfHad  teilang  :lu  /tlNO,ic 
ideo  (i  parallelcpipeda  lupct  hasbalcspu  fttit 
clcuaia  xqiicalta  erit  paralie Icpip  dum  BCG 
EV  ad  1 M y parallelepipcdum  ex  8.tr.  14.  vt 
Parallclepipcdum  B HX  ad  parallclepipcdum 
lOZ,  Quapropiercritctiam  quarta  parscor 
DOidis  parabolici  quadritormis  quadratx 
baiis  ad  quattampartem  conoidis  parabolici 
oblnngxbalisquadtifotmisvt  baus  quadra? 
nim  ad  baBm  rcCtangulu  n ex  prop,  4 huiuj 
cum  multiplicata  omni  umliiplicationc  pof- 
Ebili  minori  quantitate  omni  quantitate  da- 
ta I>  excedant  ipla  rcOanguta  circumictipra, 
ipfos  conoides  parabolicos.  ldco.de  quadtu- 
pliJ  conoidis  quadratz  baiis  parabolici  erit 
ad  qnadruplu  qnart;  partis  conoidis  parabo- 
olidoblongx  b .lis.  vt  baiis  fi  £ quadratum 
ad  balim  8 H rectangulum. 

COROLLI. 

Hinc  eH.quod  etiam  Iit  conotdes  parabo- 
licum  quadratz  b : lis  ad  conuidem  pa- 
rabolicumoblongzbalis.vt linea  CE  adC 
H lineam-  Nam  C E baiis  cB  ad  C H baGm 
line?,  vt  baiis  CG  fuperli  iesad  CF  fu-crticiS 
ex  I.  tr.  10.  vt  autem  C GaJG  F,  liccllpara- 
bolicum  conoides  quadratum  ad  conoidcm 
cblongum;  Ergo  cx  16,  ti.  10.  vtCE  Unca  ad 
C H lineam. 

C0R01.L. 

H/Occtuoquecuidcns  fit;  lingulas  zqueal- 
tasportioues  . vt  A cjjc  IL  M-  Comai- 
d's  quadrati , ad  liuduias  > zqueal- 

tasconoidis  parabolici  ob-oagz  reda  igulc- 
qucbafisefic.  vt  bilis  quadrata  ipiorumpla* 
notum  ab  cindentium  i K .vi  Zad  plana  rcltS- 
gula  abicindenria  IN  >X;  Et  vngulz  quoque 
portionem  AMcI  ad  vngui*  portionem  A! 
i^^eilc,  vt  ttianguiuui  U si  ad  iiiangulum 

DEf/NlTIO. 

Cyhnirioii  pjraBolscMf  eB  carpx/  duabai  para- 
htUt  parittetif  contentum,  fkptrfiiic  curna  tllit 
reOnn^nU  , & iuxti  tmBttnm  pjrtboUtom 
fc  cnrnante  ,& fuperfieie  pljnJ  ptr  eppUfttdt 
txtTcmat  paraioincHm  ds^a- 

r aque  Cylindrus  paraboMcus  erit  corpus  a 
hbcg  duabusparab  ilisahb.&el  gc6- 
tentum,  circa  quasrccUiigult circumuetti- 
tur  ruperiicicsh  bcg.de  quam  terminat  pla- 
num ablgaAumpcr  applicaias  paraiuiasa 
b, & gl  parabolaruni . 

Seftio  in  ipfo  duplex  fieri  potefl.vel  per  pla- 
num aaumpetaxcin  1 c vt  inlig.prop.il.  icq; 
& per  latus  bg.vt  cIl  planum  ( i c,  vel  pet 
lamscbaauiD,  dc  per  applicatam  g.  1.  lam 


D-A  V C T V M 

vcr6 piop.  1 5.  tr»i j.  oltendimiis, hanc  fcaio- 
ncin  efie  parabolam.  .Siquidem  omnes  linei 
normales  in  liipcrfieic  cuma  ad  parabolam 
egduCFx  funt.  Vude  valet  eadem  oBcnAo. 
Quare  remanet  hic  loium  oftendendu,  quod 
fcUio  K i c exibitx  Cguti  parabola  quoque 
fit. 


THEOR.  /I.  pRorOS.  XIX. 

Cini  ftTtbnlici  feSio  pte  nxem  parnboU  ba~' 
fit,  ^ cnm  ipja  angninm  tjncncnnjne 
Jiuitnt  pacafioU  cH, 


Sit  parabola  baiis  Icg  , & per  axem  iprtiit 
1 ctranlcarplanumlceans  Cylindrumpa- 
rabolicuma  hb  cg.qtiod  litk  c Oico  hoc 
planum  lecando Cylindrum  ricri  parabolam. 

Planum  i c g remiparabulaefi;  idcoque  cx 
5-  tr.'2).  quadratum  / gerit  adquadratdm  '<  n 
Vt  I e axis  ad  u c axem  .vel  p.i  rtioocm  cius, 
ded  vt  g.  I quadratum  ad  u u quadi  atu.n,  ita 
eft,  Vtdicam.k  I quadratum  jj  nuqljdra- 
tum.  Ergo  ex  11  It-k  I quadratum  rU  ac  mu 
q ladtatum,  vi  i c ad  u .. 
Qu;  tecj  j.  prop.tt  aj.pu. 
Zia  X..V  ni  iiint  in  parabo- 
la. Q^od  auicm  quadra- 
tum g I Iit  ad  quad  atum 
DU.vt  quadratum kl  a4 
m u quadiatum  probaturi 
quia  triareuta  K Ig  Jc  m 
u n 1'unt  fquiangiila;  eli  e- 
nim  angulus  in  iplisgiA  n 
reAusexThcfi  ob  lupcriicicm  rcftxm  chbg 
at  / & u zqitalcs  , quia  lunt  anguli  inclinat 
lionis  planorum  ex  18.  tr.  m Qu,arc  cx  prop. 
17. 1.a-coroll.  2.  eruat  zquia  ngula.Q^aprop- 
tcr  ex  ptop.  4-  tr.  10.  latera  erunt  proportio- 
nalia. Ideo  ex  def.  u tr.  10  in  dcclaraiione 
ipiiusdcf.  erunt  qiiadtata  liiniliar  vndecrit 
quadrarum»  g l aJ  quadratum  nu,  vt  c/ 
quadratum  ad  m u quadratum;  quod  ctai  o- 
Itcndendumi 


TUEOR.  III.  PROPOS.  XX. 


Dimidium  jnnet*  pectit  cos-iii/  pncebolicr 
drifocmit  oblonid.u,!  ejujdcettt  hjfn  H :jf- 
lindct  pacabotiti  fcuBuia  j,bfutn  pec  u- 
tnt , cy  axe/»  ^ecubola ^mbfiecnen~ 

SM  bufim. 

PRob.Nain  in  fie-it  propof.huiux  MC  fic 
parabola,  baiis  A T s<  E >cft  pianuiii  le- 
cans  peraxem  A B,3t  A T E lupcrlicie* 
globola  Cylindri  recFangula  tarabolx.z C 
bafisidc  Idem  dicas  de  dimidio  quarti  patiis 
hzmi  Iphatii)  ubiongi  A o H 8 C . 
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THEOR- 


APPE 

fHEOB.  IV.  PROPOf.  X<1. 

CenoUts  ftmioliciim  cB'oiif*  btftt , & rt- 
Oiogo  * prifmj  ritJJtm  •hitt  ■ 
dmn, rtS^agnU  iafii. 

SIT  prifma  RKeiufdcm  baHs  quadrangulj 
K P ,ac  F Pi  & aliimJiiti<  P cjuidcin.ac 
A conoidisquadr. formis  F A iJretUo»u- 
IxballSiVcl  eiUs  qiiartr  par'js,qii*  fuificit. 
Pico  hoc  priiiua  K Kfquari  ipQ  conoidi  pa- 
taboljco  F A Qu.'^  , vt  ollcndarur»  fit 
Q_P  K priimaeiuldcm  aiiitudinis  PAiV  ciul- 
dciii  bafis  BDidc  quo  confiat  trac.;/)  ptop-s>- 
£ucl  adauc,  ^quariquadriforuiicom  idi  A ii 
h.  Quo  polito  I ita  ollcndo  prop.  A B qua- 
dcifonnc  conoidcs  quadra t(  bafis  cfiad  AD 
F'  conoidcmptcabolicuin  oblongz  bafis >vt 
bafis  quadratum  U U ad  balim  rcOangulum 
P Fex  prop.  i8-  h.  Sed  vt  quadratum  D B ad 
D FrcPangtilum.  fic efixqualis ipfi  Q Pbafis 
prilmaris  ad  balim  T K priimatis  h Kx- 
qualcmiplif  U:vt  autem Q,P  bafis  adbaljin 


P Rfita  ex  1 5- tr.  prifma  , Q K ad  prlf- 
P>a  R.  K.  Eko  cx  i6.  tr.  g.  p;  a.  conoides  pa-- 
tabolicum  if  AD  quadrata  bafis  efi  ad  conoi 
dem  parabolicum  FADoblong* bafis, vtprif- 
iiiaQJCPad  jJriltna  k Jt  Pj  led  prifma QKP 
Sqiiatur  conoidi  patabolico  qiiadratx  bafis 
AU  dex  prop.  5}.  tt:  54.  Euc.  ad.  Ergo  ex 
prop.  la  tr.  9.  Euc.adauc.  etiam  prifma  U.XP 
xquabitur  conoidi  parabolico  rcflanguif  ba- 
fis F U A.i.icci  autem  F UA  fit  proprie  quarta 
parsiinieliigitutianien  dc  tuto  quadiupiiA 
fando  ts.  ft 

POROLL,  I. 

Hinc  fit, idem  dicSdiim  efie  de  oflana  parte 
con-aidis  quadri  form'S  oblongx  bafis» 
quod  xquciiir  oUauxparii  prifmatis  ciufdc 
bafis,  Ac  altitudinis ci  prop.  is.rra^.  9-  Eu. 
ad.Ac  ideo  cognofeetur  cubatio  quoque  fein- 
dpCylindriparabolici  per  axem  , Ic  latus  fe- 
ai,vc  explicauims  prop.  19.  h.  Nam  ex  prop. 
20-huius  eadeib  fefliobiracians  quartam  co- 
noidisQuadtifornris  cuiufcunque  > efi  etiam 
feflio  Cylindri  conuidalis  pet  fatus,  & axem 
paiabolp  bafeos. 

COROLL.  II. 

TTiBcquoquehabemr cubatio  portionum 
X 1 conoidis  parabolici  oblongx  refFan- 
gulpque  bafis  ableifz  plano  bafi  parallelo. 
Nam  ex  it.  huius  coroll.  portio  folidi  conoi- 
dis quadiacp  bafis  AHl,efi  ad  paiicm  lolidam 


DIX 

coaoidis  ccOaa?nlx bafis  AiHD:  vt  id'a  bafis 
qnadrata  I H ad  balim  teffangulunaHO.  Co- 
noidis aure  quadrata;  bafis  portio  AH  I eiuf- 
dem  altitudinis  xqiiatur  prilmati  eiuidenial- 
titudinisk  Mex  ;<.it.  34.  Eucl.  ad.  ic  bafis 
quadrata  conoidis  H l qtiadratxbafi  reffau* 
gulxque  L M portionis  prifmatis  cx  proba- 
tione ei  u Idem  prop.  Vetuin  vt  H I, quadratu 
ad  H O reffanguluiivita  cll  D B quadrarum 
ad  D f redangiilu  n cx  1 S.h.  1 1 amem  OB  ad 
D F : fic  cft  T Q ad  Qif,  cum  Fafes  xQuales 
prpfupponanturPQipii  *>&  PKipfiuF,  vt 
autB  PQadPR  fic  pft  Luad  1-N.quia  «fit  teflS 
guia  eiiKdcm  altitudinis.-  Vrde  fc  rcfcrcot  vt 
ba'es,qua;  funtccdcm  in  PQ  At  L M Deutep- 
dem  in  R P.  8c  L N.  Ergo  ex  id.tr.  9.  Euc.ad- 
p.  a:  bafis  H 1.  ctit  ad  H vt  L ar  ad  L N.  Sed 
cx  prop.  rj.tr.3r.  H 1 3c  L M xquaniur;  trgo 
etiam  Ho,&  L N.  Cum  itaque  vt  dicebam  H 
I A lolida  portio  conoidis  qiiadratx  fit  ad  A 
U H portionem  fojidam  conoid's  oblongx 
bafis  i VI  H I quadratum  bafisad  FfO  rcAan- 
gulum.  'it  autem  H I ad  H O vt  E *•  ad  L N 
pb  earum  ofteofam  xquaiitarem  , Sc  vi  L M 
ad  LNt  fic  lit  ptilma  K .M  ad  prifma  K N.Eric 
(CX  Id.  Eu.  ad.  tr.  9 conoidis  parabolici  portio 
A I ad  portionem  'Olidam  A o , vt  prifnia  K 
M ad  prifma  k N;  Sed  prifma  k N,  Ar  conoi- 
jiis  parabolici  quadrari  portio  IHxquaatut 
cx  5 j tr.  <4.  Euc-  ad.  Ergo  etiam  portio  cono- 
idis parabolici  rc'iaogu|(  bafis  • Ar  priima  f 
N zquabunturex  U.  tr.  9.  Euc.  ad.  p.  3. Licet 
autem  figura  exprimat  quatiam  panem  idem 
dicendum  de  tota.  Hinc  nolces;Ac  portionem 
yngiilz  parabolicz  cubare  Nam,  ciirn  fit  di- 
midium portionis  AHO.qnzpquatur  prifma- 
tik  Si  aflunias  dimidium  prilmaris  k C, 
Nzquabitutex  13.  pr.tr.p.  Exc. ad. ipli pof; 
tioni  Cylindticp  vngulp. 

THEOR.  V.  PROPOS;  XXfl, 

CtnoUet  Ttraiolicum  r/todeun^Ht  yaxdrjrx  bafn 
tji  ad  tfnodcun^HC  coMidem  parabo'icam  ellipti- 
ca bajii  ciafdrm  jliitadiiiit , v<  bafu  reSangu- 
l»m  ad  bifm  eUipfim. 

Sit  enim  figura  pron.  14.  fupponaturque  A 
bC  O N cflecouoidcm  parabolicuin  cl- 
fipticx  bafis,  vel  cius  qiartam  panem,  At  A 
B C N D reftangiili  bafis  iqu^altc;  quaram 
axis,  B.A  d|uidatur  in  quot  libuerit  patres 
cqiiales , At  ag.mtur  parallela  plana  bafi  per 
ftngulas  diiiifiones.-  uiperque  illa  xdilicentut 
paralle|epipedaxqucalta,vt  funt  d amerti  B 
A partes intcrceptx  ficut.  At  circa  conoidem 
parabolieiim  Cylindri  elliptici  cqnealtos  . 
Q^o  polito  ,iicolfcnditur  propof.  Eg  prop. 
ay.  tr.  jo.  ita  tefertur  B C N O teilanguluni 
ad reClangulum  VI  E 1 H,vt  ellipsis  N ',BC 
adellipsim  ; H V /j  Ac  H VI E Ircflangulum 
refenutad  reCkangulum  G u f k vt  cilipfis 
HmVI  adcIlipfi.nGLJi;  k,  Acfic.fiulu- 
rimx ali{  bafes  adlint .Vt  autem  bafes  reff an- 
gula.  vel  cllipics  gd  ipuicem  t fic  parallelcpi. 
peda  yqueaita , vcl  xqucalti  CyliP<iri  fuper 
UfasbaicscicAaex  piop.  t;  ir.3q  Enc  adanc. 

Idcirco 


AD  E V C;  ADAVCTVM 


' • Id  circo  parollcJrpipcdtini  fupcr  BCN  Derit 
«d oarallclcpipeduni  iiipcrH  ttl.vt  Cylin- 
drm  fupcr  >(  O BC  ad  Cylindrum  lupcr  Mri 
I IV  clliplrr;  Et  parallcJcpipcdun)  liipcr  H M E 
'i  1 ctit ad faraUflepipcdiini fupcr  G Lf  K,vt 


Cylindrus  ellpticm  i^qucaltiis  fupcr  H M V f 
ad  yquciliutn  Cylindrii  mpcr  K-ldcoq; 
jex  cotoll.  2.  pr.  ;p.ir.  9.  Euc-  adauc-  cruiic 
pinaiaparallejcpipcda  limul;q:i;  iumantccc- 
Slcniia  in  ptoportionc  cum  conlcqucnii- 
|l)us  ad  omnes  Cylindros  antecedentia  pariter 
^Jconfcqucntia  omnia  Isiiiul  , ve  vnum 
anieccdrnspacallcirpipcdum  H D lupcr  rc- 
iUanguluni  NU  oCad  aliud  antecedens 
Cylindrum  lupcr  cilipfiiii  NOdC.Sed  hzccx 
propoi  2|.tr,)4.  iuot>vt  tcflangulum  NQ 
BCadcIlipliiii  NOifC- Ergo  omnia  paralie* 
lepipeda  erunt  ad  omucsCyljndtoscx  i6-tri 
9-  Euc-  ad.vt  balisccttangului)!  N UB  s.  ad 
^alim  cllipiim  N O b C.  bi  autem  multiplica- 
tur. quantii.n  queunt  multiplicari  per  lubdu* 
plani  diuilioncnialtitudinum.rclinqticnt  pa- 
ralldcpipeda  i conoidequadtiforini  redanr 
gulo  > de  Cylindri  a^  elliptico  quantitatem 
ouinidata  minorcnici  prop.  14.  tr- 
re  oabitur  ditferentia  iiitct  ip  a eircumfctip- 
ta  paraUclcpipcda.de  connidcin  quadiifotme 
pljiongain.  ddinter  Cylindros . de  Iphzroide 
ellipticum  omni  conccptibili  minor,  de  ideo 
nulla  giturxquabunturiniinirfparallclcpi- 
ficdorum  multitiidiuiconoidcs  paraboiiciim 
oblongum.de  Cylindrorum  conoidespara- 
')}olicuj|i elliptica;  bilis.  Idcoqj  coiioidcs  pa- 
jabolicuni  quidrifbrme  oblongum  ctit  ad 
conoideni  parib  ilicum  bafis  cllipiicx.  vt  rc- 
dtanguium  ad  cllipiiiti  biGni.  Licet  autem  fi- 
gura ollcpd^e  qn^rtampacicm.  inteUige  ta* 
pienexpc-  18.  trp-p-a  de  rotis  corpuribusj 
pux  funt  quadruplo  maiora,  licut  baicscorii 
lunt  quadruplo  maiores-  Poterit  etiam  vlti- 
ina  concluliu  deduci  ex  4.  huius;  nimirum, 
quod  coaoides  quadtangulx  ad  conoidem  el- 
iipticzbalisdicai  ipiam  propottiomm.  quarq 
parallelcoipcda  ad  Cyiindros.nimirum  quain 
PNUC  ad  • N P C.  £0,  qiiod  circumicripta 
parallclcpipeda  ad  Cylindros  fipt  vt  B N i.C- 
ad  B N O C,  de  pollini  circumicribi  fupcr  om-. 
nem  dilfctcntiaiD , qux  cxibcti  pollit  laccr  ipx 
fia,  & conoidcs- 


THEOR-  yi.  PROPOS--  XKIH* 

CoHois elliptict  hafts  xyvct  e»»*»  pri/matiran 
ctujdem  clhpeic*  f.  yfr  , ptitjdciu 

atiiikilms.  ^ 

Sit conois ellipticum  *DO  CB,  nempe,  cuj 
baliscilipfis  c IJOC. ‘itque  de  cinfdc/t) 
altiiudinis, quam  habet  conois  rllipricu  f> 
OCB,  prifmalicus  conus  V M N V'  CJ,  cuius 
bilis  M N L Y eadem,  ac  B D O C.  iJicoque 
conoidem  ellipticfi  AUOC  Bxquaiecon.in» 
prWniiiicum  Y Q V MN  Queid  vtollenda- 
tiir  conoidi  elliptico  citcumlctibitiir  qua* 
driforme coaoides  AD  ft-B-de  pariicr co- 
no prifmaiico  eiteumferibatur  frilma  ciuidi 
balis  MPY  L.cum  circa  eandem  bali.iicit- 
cumlcribaniur, cruntqiic  vipotc  corpora  cic- 
cumlcripta  xqualis,  de  limilisbalis. 

Pr- propoi.  A BOUCconoides  cilipiciim 
ex  prop.  22- huius  cll  ad  conoidem  quadri* 
foimq  A p I C B . ve  balis  B.JOC  elliplis  »4 


B n T C rcflanguUim , nimirflm  , vt  eaden) 
M N L Y elliplis  ad  eundem  M V p L reC^an- 
gulum.  Iicd  vt  N Y L elliplis  ad  M V £ P rc- 
ttangulum,  ficcx  pr-  J-  huius cfi ellipticus,  de 
ptilmaticusconus  PN  YQL  ad  primia  -.pV,I 

V Ergo  vt  conoides  parabulicum  clli)  iicu 
As  eloCad  coiioidein  parabolicuin  qua- 
dtiforme  n D fC  f.;  lic  cft  prifrnitleus  conus 

V Q M .N  L V ad  primia  V Q M Y.icd  coiioj* 
dc^  quadriforme  ABI  C ii  zquat  pri  Ima  ex 
ofteniis  propoi.  20.  huius- Ergo  etiam  ex  12. 
tr.  9.  p.i.Euc.  adiue-  conoides cllipiicum  A 
D e>C  Uxquabtt  conum  piifm2iicum  cRip- 

ticum  M N 1-  Y Y Gi 

COROLL, 

Hinc  ne  dum  ipfun)  ronoMd  parahcllcnm 
eliipticz  balis;  slil  fineuix  viu.s  por-io- . 
nes  cubantur:  !uni-]uia  ex  is  prop-tt-ti  Eu. 
ad.id  probatur  de  poiioide  .atiboliec  roiun- 
do  , de  cono  piiimatico  citeuiaris  baiis.Qtia- 
re  id  eodem  atgumentt'  pe  tcnecui  d<-  parti- 
bus conoidisparaboiici  decoui ) liiiiiaiici el- 
lipticarum baliunu  Juni  quia  idem  sak' at* 
guiiunrum  iam  t ,etum  de  paitibus  qm  q;  <hi- 
catisa  pUniibaCpatallcIis.cumpcrillim  ab* 
feifionem  ciu  Idem  gciici  is  corpora,  de  a 1 1 i ’ u* 
dmis.  de  baliuni  zqualium  Z-dePEien-ai.ciQ 
Ai  <->HE,  de  V Q K*  R V nae  eodem  mo- 
do aigumCBCabciis-  Q_o4  autem  bales  terna-  - 
neant  aquales  ZS.  de  E E.  Piob-  Quoniam  bC 
^uadcgiuuicfiadEHquadiaiuui.  vt  b a ad 


APPENDIX 


EAcx  5.  tr.  |8(  fic  quadratam  D Qad  qiia- 
dr/itum  I E.  Qiiarc  UlU'  C 0 ad  H E , & B O 
ul  It  dupplicatam  habebunt  proportionem  U 
A ad  bA-Idcoque>cum  titeiuidcmdupplic.rt.i, 
erum  in  eadem  ptoputiionc  Ci>  ad  H E > & U 
h ad  1 E -Idcoque  pcrmutacic  CfadDB,  ve 
Ht*d  lE- Eaderi  ex  dcf.i.tr.  10.  criitKilJ- 
fula  T6  4c  l Elimiiia.dt  j topter  hoc  ernnt 
in  duppiicata  ratione  laietum  CB  ad  H E.  vei 
DB  ad  1 £ ex  pr-zi  ir.  10.  Icilicci  vf  C C qtiar 
dratum  ad  il  E quadratum  ex  eadem  diipplli 
catam  habentia  rationem  aiernmCHad  H £, 

ex  j.  tr.  aj;  vt  B A ad  E A-  Vctiim  vt  B A 
ad  Ea  linea  ne  c(i  E Q.ad  QS^ob catum  atqua 
iitatcm,&  vtLQadQS, (ic  Y Lad  U Sob  pa- 
tallelirmcm  eatum  ex  2.  te- 10.  Et  cx  i.  ciiiidi 
vt  Y I.  ad  R.'>.Sicrcaangulum  hlY’  ad  reflan- 
guUimZSob?qualem  altitadinem.Quarc  cx 
ie.tr.  9.  p-  i.T  B teflangulumcritad  E E te- 

aanguluin.  vt  teOargultim  Af  Y ad  tedan- 

eulum  i S.Sed  reOlngulum  M Y,6t  T B.  Sunt 
gqualia ex  Thefi.  Ergo  etiam  reaangulum  F 
^cx 

EXPENSIO  III. 

Di  CoHoiiiius  Hyptrhlicii  , &fii. 

imuguU  bafis. 


HOc  corpus  miniis  v*bus  humanis  aprum 
eft,  miniifqiie  cogniiumi  Vnde  diam 
becuiuide  ipio  agemus. 


THEOR,  I.  PROPOr.  XXIV. 


CcioiJii  Hyperbilicum  ^utiratt  bufii  esi  ad  et- 
eotiem  hyperraheam  aklaHfa  bafis  eiajdtm 
llllitlldinis  , M bafis  anadrata  ad  bafim 
oblangan  rM-agulam. 


PRob.  eodem  modo  acprop.  9.  h.  folum 
prxiupponcndo  figuras .y<BQ_C,BA  LG,3 
A N Feliipfeserte.adca  <i  uropoBremitliinus 
IcAorem.  idem  quoque  infertur  coroll; 

Prxeor  l<  YorS  vi  po+ft.  rr.t4.linca  9.  deleat 
c«;  parellelepipeda»i  ,V  Cft.  A reponat  prifma- 
tifque.  Et  coroll.  intelligatqnod  innolucruin 
/iixq  lalcqiiatuor  prilmatibiis»  dc  qiutuor 
pyrainidibusi  quarum  altitudo  fit  differentia 
inicrER  applicatam  verticis,  dcEKtbafis 
veto  iptorum  triangulum  E B. 

DEFINITIO. 

CyHadras  hyp  rboUcHs  tH  sarpas  daabus  hyper^ 
bahs  parallelis  cinte:  sum  , /a  perfic iefoe  mr- 
• u ilhs  hyperhabs  reBangmla  , W iux'aear»m 
ambitum  fe  iuruaite,&  luperficie  plana  per  ef~ 
fhcalas  extremas  hypirbilarumduOa. 

ITaqiie Cylindrus  hypcrbolinis  a bhcig. 

vt  figiir- prop.  ly.  cft  corpus  duabus  hy. 
pcrbolis  a h b,  A c I c contentum,  fuperficie- 
que  curua  hbc  g. 'Apiana  balpadapec 
applicatas gi,&  ab.  A icQa  ad  axcsci,ah. 


DEFINITIOl  ■ 

ScBiaIn  hec  Cylindro  dxplrx  fieri  pettfi  , vcl  pia- 
noatlpi-cr-ixcmic,  Alam-  i,  q,  11  eO  c f I, 
vcl  plano  a«opet  apriicatamci;  lau.  \ eii 
oBcnuini  cilhanc  Icutoncm  ciic  hypcilHi'3 
pr.  |d.  ct.  2s-  vt  etiam  diximus  <|c  paraboU, 
Quare ic.i.anct  oitci.dcuduin..  quod  ctianic 
i Iit  hypctbola. 

THEOR.  1/.  PROPOS.  XXV. 

f wii  parcboliiifcSio  per  axem  hyperboU  ba- 
Jeos  ,<a-tuniipja  angulum  ^uemtu»^: 
f at  iens  , byperbala  efl. 


Slthypcrbola bafis cgl  Cylindri  hyperbo. 

lici  a bci  g.ft  per  axem  ipliusl  cdiicaiut 
planum  c i f > quod  Iccct  latus  g b.  Dico  ci  ( 
effe  hypcibolam: 

Probatur  cx  prop.  6.  tr  .aj.  Euc.  ad.Rcflan- 
gulum  Cx  X k ) A X ccfl  ad  rcQangulnm  cx 
e KA  cc.  vtquadta.Um  X n ad  quadratum 
pcj  quadratum  vciaXn  ad  quadraitimp  e 
cft  > vt  quadratum  X m ;d  quadi  'tum  e Prob. 
limilitudinem  rriangniotuni  paia.ielis  enn- 
tentoium  lateribus  .m  x n,  A e p P.  SiquMcrn 
plana  eorum  prxfuppo- 
nunnit  ducYa  paiallela 
plano  fi  g.  Qiarcetlam 
lcdioDcs,qi'c  unt  late- 
ra ttiangtili'runi , erunt 
papallcla  muicem  ex  tc. 
12.  pr.  14.  i^amobrem 
cx  i*.tr.9.p.i.  etiam qna 
dratum  X m erit  ad  on* 
dratum  P E.vi  reOan. 
gulum  ex  X K.X  c.ad  rcAangnliim  cx  c K & 
ec.  Harcauicmcft  effent-alis  proarietas  hy- 
perbolatum : qnx  demonllrat  ptinila  in  A P 
cITc  in  hypcrbnla.lictir.A  de  quibuslibet  alijs 
idem  ofiendi  porcft.Mcoqtie  cu*n  omnia  ptifl* 
lia  in  linea  f . m.  P.c  oftendamur  effe  iahy- 
perbolj,ciic  ipfii  plana  fupctficies  hypeiboia 
f roci. 


THEOR.  ni.  PROPOS.  XXVI. 


Dimidium  spuart*  panis  eonoHit  hyperbo’iei  "t- 
(tnga,  val  fuadrata  reff  »r"'.ey»f  bafit  rfi  Cy- 
lindri byparholiti f u'>mm  feOum per  latus  CJ- 
lindrt , & aXem  bypirbold. 


PRob.ex  fig,prop'i».A  14.  A 9. huius.  N'a™ 
ex  def.  Illa  eft  leOio  frulfi  Cylindri 
P^rb.ilici,  qux  continetur  1'upcrficic,  plie* 
triangulari  I f g > qualis  ell  Bi  E . lupcrficit 
fg  mcplano  hypetbolx  ic  c.redfa  1 A cire* 
illam  flexa,  A talis  eft  A T £ C K Q nota** 
Iis  hyperbole  ABC  , A circa  eam  tlcxi.  'fi 
etiam  fupeificies  AO  H C ciuidem  latioti', 

I .1 


a 'iV 


AD  E V C;  A 

& tindcmplanoc^fiperaxemduSo,  dcad 
liypcrbolamicgInclinat6>&  tale  planum 
cAATCfidnOampuaxem  A Bift  adhjr- 


petbolam  A BC  inclinatum  < vel  etiam  pla- 
num A O H B ciufdem  qualicatiii  Vndi  A T 
£ B C,  vel  A O H B C etit  fruAum  Cylindti 
iiyfccbolici  oblique  ieic<ti. 


THEORt  IV.  tropos,  xxvii.;  . 


Cnoiitt  byftftatiei  faaru  par»  chln%*  itfit, 
nSanxuUfnc  ayaar  fvi/mM , pyramidem^Kt 
tit^fdem  dliitmdiiutt  caia»  ptif  m^tii  bajiftr^ 
XuUui  caa^rr  ex  applieata  breuiori  1 0"  ixfma 
mitauxpr»  XM Utere  ,& axe,  & altitediee 
manni  hyperbelx  cformairicit  ere  at, e.  Mth 
$mda  yeti  ei»t  fit  tangent, t maiorit  eerticem- 
,dt  bafit  pyram, dii  ftnfiet  ex  altiindine  eadt, 

Jm*  bypirinia  efirmatr,eit  .0  bafit  habeat 
amt  appt, tatam  nutarem  , 0 alternm  latiu 
difierenuam  inter  tangentem  nertttif  letgie- 
r'emj0  applicatam  langtarcm. 


D A V C T V'W 

fli  A G xquetur  bafi  N M.  Dico  hoc  prirma, 
haneque  pyramidem  C D A F G zquari  co- 
ncidi hyperbolico  LNMQ  oblooex  bafii  te- 
aangulzeiufdem  altitudinis.  Qtiod  vt  pro- 
betur fit  prifmaj&  pyramis  E n m F g eiufdem 
conditionis,  A rationis , quam  dercripiiinu; 
prop.  56.  tr.34.Euc.ad.  zquantia  hvpetboli. 
eum  quadtifotme.  Nempe  latus  trianguli 
bafis  priimatiez  gE  Iit  eadem  ac  PX  altitudo 
hywtbolx.  A f gf<)uet  applicatam  iniimam 
Ox,dc maxima  fm  velgtzquet  tangentem 
verticem  P V & F t difitrentiam  inter  X T,& 

P y.ita  quodgFequetur  XT.  & fgipfiO  X,  -> 
& ideo  F f quadtatumOT  quadrato i^quetur.' 
Quod  corpus  ex  prilmate  pytamideque  con- 
flatum zquat  hypcrbolam  quadiifoimcni 
quadratz  bafis  vt  ibi  ofirndimus. 

Pr-Itacftcz  Z4  h.  conoides  nyjterbolicucn 
quadtifotme  3 quadtatf  bafis,  ad  refiangulz 
bafis  coaoidem  nypcibolicum4.vt  bafis  qua- 
dratum s.  adbafim  triangulum  4.  Sed  vt  ba- 
fis quadratum  y. ad bafim  triangulum 4. ita 
cli  ba  fis  quadrata  2.  ad  bafim  rciangulamy, 
cbm  fint  zquales  bafes  ex  conllruiione,  ni- 
pe  a,  5 A 4,3.  Sed  vt  bafis  a quadtaium  ad  ba- 
fim 3 reiangulumtficcll  prilma.pytamiique 
elata  fuper  quadratum  2 ad  prilnia  pytami- 
dcmqueelatafupcrrciangulum  3,  rx  ihu- 
luscdm  fit  eiufdem  altitudinis.  Ergo  ex  10. 
tt.  9.  2.  ita  'etit  ptiima  pytamiique  fuper 

m 2.adprlfma  pyramidrmque  :upcr 
teiangulum  3 vt  conoidls  hyperbolici  pats 
quaita  fuper  quadratum  3 ad  concidis  hvper- 
boliei  quartam  fuper  teiangulum  4,  .Sed  co- 
BOidis  quarta  t.  zquatur  prifmati  pyrami-  / 
dique  2.  ex  pr.  56.  tr.  24:  Ergo  etiam  eonoi- 
dis  quarta  pars  4 zquabltur  ptilmati  pytami- 
diquey  ex  ptdpof.  32*  tr.  9.  Euc.  ad; 


Olt  i«ifma  O A F D , cuius  altitudo  A H fit 
iJ  eadem,  ac  applicatae  ad  verticem  ( Q.  Eft 
enim  applicata  verticis , quia  fi  prolungetuc 
£*,  vique  dum  conueniat  cum  MQrrit  L 
K ptoluugata  axis  tota  iran.uerfa  hyper- 
bolzivt debet fuppotii.  Bafis  vero  triangu, 
Jum  ACb  Moliet  ea  AC  altitudine  eadem ,ac . 
A.  <>  A A B equcf  applicati  L N minoris  Hy. 

ramis  vero  fit  DFUaltitu- 
VI E KiA  bafis  cius  fit  dif- 


PcrboIjLKN.^ 
dioia  ciufdem  AO 


ferentia  F G inter  K Q tangentem,  A L M ap- 
plicatam maximam  maioris  Hypcrbolz;  ita 
vt  <G  zqaeiut  LM  Ac  Afl  ipQ  UV3  A ideo  ba- 


'TifEOR.  V.  PROPos.  xxvm. 

Cenaidetmadenn^ne  byperMienm  quadrata  bafii 
ad  ^nadtnm^ne  tenaidem  hyperbeUtnm  eltip- 
ttea  btfii  efi  ,>t  bafi  t tjnad  ratnm  ai  ba- 
fim ellipfimt 


DRobatur  vtendo  fig.  prop.  16.  A fuppona- 
A tur  eCUN  Aclfcconoide  hypcrpolicum, 
vel  eius  quartam  partem  ellipticz  bafis,  quod 
mcliusdcieruir,  A idimfupponatur  de  cor- 
pore A BC  N D rrAangulz  bafis  fqucaltx, 
quotum  axis  diuidatur,  in  quas  libuerit , pat- 
parallela  plana  bafi 
nOpcrfiagulasdiuifionesifuperquc  illa  edi. 
ficcntnr  paralleirpipcda  stqucalta , vt  uint 
diametri  hyperbolici  pattes  inicrerpte.  licut 
A circa  conoidem  hyperbolictin.  Cylindri 
elliptici  zquealti  Qio  polito  lie  oilendl- 
tntpropoliiio.  Ita  tefertutBC  N D reflan- 
guiumexprop.  27.  tr.  10.  ad  rcffangulumM 
F 1 H vt  ellipiis  N O B C ad  el  Jipfim  M H V i 
At  M H V I rcflangulum  refertur  ad  reflan- 
guluni  G L F k , vt  clliafisHM  V 1 ad  ellip. 
fimGcXKiA  licii plutimzalip bafes  adfinr, 
adinuicemrefetuntur,  vt  autein  icflangula 
ad  ccUajiguia,A  ellipfos  ad  ciliffes,  fic  pa- 
$ i lalle. 


\ 


* 


JHEOR.  I.  PROPOS.-  XXIX. 


ic.  altitudinis.  1A< 


APP 

lallelepipedaxqacaltaex  rcQanguIis  ad  in- 
aiicem  ,vt  elliptici  Cylindri  xquealti  illis  ad 
inuieemfx  prop.  s.par.  i.  &p.i.  p.  s.  tt.  54. 
Idcirco  pa  rallelcpi  pedam  ex  1>B  C con- 
furgcns  erit  ad  parallclepipcdum  fuper  H ME 
1.  »t  Cyli  >dtus  cHipticujcIcuarus  e*  NOtC 
ad  Cylindrum  exbali  MHVl.Jt  ppiallclepi- 
pedum  inper  MHEl  bafi  locatmnerir  ad  pa- 
rallclcpipedum  liiper  ULF*.  vt  Cylindrus  el- 
lipticus a;qucalius  cx  bafi  clarus  MHVI.  ad 
arqucaltum  CylindiumfupetGLXK.ldco^ue 


icx  corisll.  2.  prop.  i9.tr1p.Euc.  ad.  erunt  oni? 
nia  pacallcicpipeda  > qu{  iunt  antecedentia 
proportionis  umul  curo  conlcquentibus  ad 
omnes  Cylindros  liuiiil  antecedentia  Itero.  Sc 
conrcquentia,  vt  vnum antecedens  parallc- 
lepipcdum  fuper  re^angulbni  N DB  C ad 
aliud  antecedens  Cyliudtum  (upet  cilipfim 
N O JS  C.  Verum  ift#  ex  prop.  ai . tr-j4.  funt. 
vt  teOangulum  N a BC  ad  ciliplain  NOBC.- 
Ergo  omnia  parallelcpipcda  erunt  ad  omnes 
cyTindrosex  iS.  tr.  9 Euc.  ad.  vt  bafisrcftan- 
gulum  NCBD  ad  baiim  cliipiini  NOBD;  Si 
autem  hzc  multiplicentur,  quant  im  queunt 
multiplicari  mediante  lubdupla diametri  di- 
uilionc  excedent  parallelcpipcda  conoideni 
lyrpcrbolicum  rciFangulz  bafis.  de  C>iindri 
conoidem  h^bctbolicuin  ellipiiczbilis  qui- 
titate  omni  muginabili  minoti  j quzpoUit 
exiberi  ex  prop.  1 1 ‘t>  n yd.  oqut  comeinti- 
bili. 4t  pro  diuctemia  non  adducend  1.  Qui- 
obrem  iquabitur  infinita  parallclepipcdotu 
multitudo,  fle  conoides'  hypcrbolicum  bafis 
oblonga:,  fieu'  C^ilindrotu.n  infinita  muUi- 
tudo.ac  conoid.  s l-./pcrbolicum  cllipticz  bar 
fis.<^aproptcr  conoides  quidrifoitBC  h>pct' 
bolicuin  balis  reAangqjf  erit  ad  conoidem 
h>perbolicum bafis  ellipiicgvt  teilangulnm 
bafis  ad  ellipfim  bafim.  uicei  autem  fig-  ofte- 
dat  oiiauaro  paitem.  ir.tclligc  tamen dc  totjs 
corporibus  ex  pr.is.tr.ptp  a.quz  funt  quadtn 
pio  maiora,  licut  corii  bafis.  Poteft  ctii  trahi 
vltimacoicquentia  ex  prop-p-huiustquia  talia 
corpora  citcmnfctipta.nempe  patallclepipeda 
atq.^C^lindii  iunt  in  cadi  proportione  quc.cft 
baiium.’  acca.qug  circu.nictibunt . nempe 
conois  rctlangule  ad  conoidem 

pensio 

De  Annulis., 

opoi.  ip:  fle  20.  tr.  34.  Annuloscuoaui' 
missiSed  bteuiiuaflc  fubobicmc.  Vnde  vi-. 


E N D 1 X 

(uin  cll  nobis  aliam  'ciurdem  corporis  cuba- 
tionem tradere  j fle  partium  quoque  ipfiua, 
(quod  fupra  non  ptffiauimus. 


cni  CylMro  eyaeaftii , (T  ta/i /apertor, 
«aixo  ayaar  frifmtf  fyramidtmijiu  ttjteaUt, 
frifint  fuferhafim  TtBaKf,uUm  tX  dtC- 

ftrntit  r.-d.oraw  fratat  latert  feupberi» 
minori  (arere  ajaa/i  pro  alioi  Trrjmtd,m  >er* 
/aper  bafim  . dl^crenria  radiora»,^  pcripba- 
pianm  compreheafarn  eteueatar* 

• 

T~1  AncpropoC.oflendimuspr.29.  tr.  24.fed 
fubobfcuriosfluod  rr.  1 1:  eioidem  fun- 
damentali diametrum  pro  radio  aliquoties 
/obrepfetit.  Vnde,  cum  hfc  dicendis  fternat 
bafim  dilucidius  trademus.  Dicimus  itame 
AHBCFDftuftumconi  ablato  A B H I EQr- 
lindtoifquari  prifmati  O ss  N P Q.  qudd  ha- 
jjcat bafim , culus  lams  O V ^quetnr ftgme^ 
IO  C I differenti?  inter  radium  X D,  flt  Z BA 
aliud  latus  V tirpiuoti  petiphetiz  A H B C^- 
Jindri  cquetur.Scd  non  fotum . vcriim  lun- 
3um  p)’tamidi  N PQR.  cuius  lan« 

O V fen  C • eandem  radiorum  differentiam, 
& Q R fit  xquale  latusdifferentiz  peripheiia- 
xum  A H BA  D FC  quz  ambo  fint 
;pfi  ftuflo 


Qtiod.vt  probcmr.fiat  reuanguiumov  n., cu- 
ius latus  i V'zquciut  radio  C X}fle  V R peti- 
pheriz  maiori  AJ  F D . fle  tuper  eam  etigaiur 
pyramis  T R V normali  latete  -.T  iqucalto 
ae  coni  axis  X G.agJtutque  ad  eandem  ele- 
uatloncm X Zplanum  Y MN;  dcmi.tatutque 
normale  ad  bafim  planum  OMN  P>  ^ P 
Eritque  formatum  ptilroa  OM  V-  N P Q.« 
P>ram'«  PNQ.R:de  quibus  rflendendu  cft  fta- 
ftum  coni  Qylindto  cxcauatii  Cp  JAHBieis 
zquari.  ^ * 

■Prob.BafisCFD  circulus  zquatut  bafite- 
^anguloSYR  ob radium C.Y?qualcm  liwti- 
SV.fltCF  uperipheriam  «qualem  lattiiV 
Rex  prop,  s-tt.  /o-Euc.  ad. 

Vnde,  & pyramis  RSIV  «quabitur  cono 
DFCG  cx  coroll.  3.  tr.24-pt.  2.  Modo.vt 
CFDpecipheriaad  AHB  petiphctiam  «43. 
tp.  I o-  Euxl-  ad.  fit  X C radius  ad  A Z radium 
fed  vtXC  radius  ad  AZ  radium;  Ita  eft  \G 
altitudo  ad  Z G altitudinem,  fle  ita  «quales 
STadVT.SedvtSradYT ,ira  sV ad  YM 
fle  VRad  MNob  fimilitudincro  ttiangulom 
ex  4-tr.  10.  Quia,  vtliint parallela  plana,  fic 
funt  parallele  fcaionei  nempe  ipiomm  late- 
yasv,flc  YM.fltVR.,  icMNcx  i4-tt-22 


' AD  E V C;  A 

l.rto,  vt  XCid  A Z,  lic'  V ad  y M.  Igitur  ex 
n.  lib.9.  p.  a-cumXC>  Sc  V s zquenmr.etii 
> Zi  S M y erunt xqualcs.  Ftpariterj  ita crir 
periphcria  C F r)  ad  pertuhcriam  A H B,  vt  V 
K.  ad  N. ' ed  ciiin  li  r C F D,  4c  V R xqua- 
lesexThcruCtiam  cx  1a.lib.9-P  a:AHlli& 
AI  Nerunt  cquales-Ciim  /taqiicM  N latus  & 
A HB  pcriphcria,licul&  VM  aliud  latus,  & 
A Zradinsxoaentur  quoqiie.crunt  ex  prop. 
3.  ir.  lo.  bafis  A H B.  it  Y M N ?qualgs,  & 1’ 

S O xquabimr  quoque  ipfi  A H B.QuamobrE 
cx  coroll.prop.  3.  tr:  23.  gquabitur  pyramis 
Y T M N,  it  conus  A H«  G,  ytpote  xqualis 
bafii,  & xqualis  altitudinis,  sicut  etiam  prif- 
ma.SOPYMN,dcC;r|indtusI  E A Hb,  Abla- 
tis itaque  ifUsxqualibus  ab  vttifque  priima 
quidem  SOHY MN.dt  pyramis  Y M N T i py- 
ramide maiori,  & tylindtus  I E AH  B,  co- 
mi fque  AH  BG 1 cono  maiori  C G D:rella. 
buntprifmaQVP'.)viN.  & pyramis  PC^NR. 
equaliacorp^circumambientiC  FDl  £ \ 

H B.  lam  vero  patet,  quodOV  > feu  xqualis 
PQeB  diffetStia  maioris tadii  s V vel  C X ab 
YMvelcquali  A Z.SicutQR.eft  differentia 
periphcria rumV  R,  vel  xqualis  CFD  peri- 
pheria  ab  V Q_jVl  N xqualibus  ipQ  AHB  pe- 
lipheiix. 

COROLL.  I, 

EAdem  propofitio  eft  de  Cylindro  vacua^ 
to  frulioconi  xqucalto,  Sc  bali  inferio- 
ri inixo  vt  eft  C/A  UEB.^xquatur  enim  ptif- 
mati  MOVPQN , cuius  balis  comprehenda- 
tur i teftj  xquante  peripheriam  minorem,  oc 
differentia  radiorum  eiufdem  altitudinis  M/ 
& pyramidi  P-JK  m N, cuius  altitudo  PQx- 
quet  differentiam  radiorum:  balis  veto  qua- 
dtatafitNR.  altitudinis  eiufdem  N Q.  vel  M 
V,  ac  eff  A I,  & differentia  peripheriarum  CL. 
R.  eadem  veto  eft  oftenfio.-  N nn  liat  rcfFan- 
glilum  triangulum  bV<  xquale  circulo  AHB 
«X  ptop.  !•  tt.30.  3c  fuper  iliud  erigatur  prif. 
tna  elutdem  altitudinis  > ac  Cylindius , & py- 
ramis eiufdem  altitudinis,  Y 1 acconqs.Nam 


pyramis  Y T M N eiufdem  altitudinis  HGx- 
quabitutcono  ABGH, de  cotoll.  ptop.  3>tr. 
39.  & pyramis  STPO  otten  a eft  in  contextu 
hniuspropol.xqualis  cotm  refiduo  C PDG,& 
• ex  ptop.  }S.  tr.30.  prifma  y s V m K M ?q>'?' 
bitur  Cylindro  AI  L H B.  Q^amobrem  rcli- 
duum  corpus  OVPQMNilm  xquabitut 
teliduoCl  A JyD  Es.  Hoc  autem  corpus 
conftat prifmatc O V sf  P Qhi,  dc  pyramide 
bafis  quadtatx  P QN  m K, 


D A V C T V M 

THEOR.  II.-  PKOPOS.  XXX. 


Cy/i«fr»rraH«r. , ve/  4v*vt*t  tjuaimznlMt  rf/ 
4/fHaltt  paraffetrpipedo aafiiem  alritadinift  cit* 
ivt  hafis  reSanfiiU  v»o  Utere  atjxetur  peripht 
riamtaoriinternt  amPitUf  alio  differentia 
radiorumt&  prifnfatii  cuiiif  altitnin  eadem, 
& bafirirn:im  latat  differentia  eadem  fa,aiind 
aniem  di  ferentia  peripheriarum. 

SItannuIiis , vel  Cylindrus cauus  BGLH.A 
F C 1 0 K DE,  q-iem  tamen  appei  labimus 
breuids CIH  A.  Oico  quod  hic  xqiiaiur  par 
raliclepipedo  P T eiu/dcni  altitudinis  l’  's,  ac 
C B,  cuius  bafis  rcdangula  K S P Z obtineat 
latus  H P xquale  incerno  circulo  IciKJi  aliud 
f Z gquale  differenrix  K D radi;  X D maioris 
i minori  X K 5c  infuper  xq.iari  prilmati  Q_M 
RsTciufdcmalcinidinlsi  cuius  balis  Q.K.  S 
confequatut  latus  idem  ipH  diffe- 

rentix  K D.de  aliud  Q, it  xqneturdilfiremix 
ambitus  C fi  0 ab  ambitu  minori  1 0 K peri- 
pheriarum, 

^odiVt  probetur,  fiatpriftna  QPVY  M S, 
cuius  bafis  tc^angula  QVP  obtineat  latus  Q 
P xquale  Peripherie  CED,  A latus  PV  xqiia- 
Ic  radio  X O . Deinde  dcuuncetut  ZV  xqualq 


radio  X K minori , & oerpun/lum  Z agatur 
planum  F Zparalleluin  baii  MP , it  ad, 10 . Z 
fquariperipherix  I Jk, 

Probatur  autem.  «Jjia  periphetia  C F T 
eft  ad  periphcria  :yi  I Ok, . t radius  t D ad  ra- 
dium fc  X.  red  vt  X D ad  X r 'ic  eft  P V ad  Z 
V latera,.  A vt  P V ad  Z V lat  ra.-  Sic  Q P i-I 
b Z latera.  ErgoC  h O pitipheru  ad  O K. 
pciiphcriani,  hc  latus  QP  d %■  ed  Q n x- 
quatux  ex  1 hi  Ii  p.-riphetiiC  F D.  -igo  Z 
expr.  12.  tr.9.  ?■  2.  peripitetix  I «..‘.aiievc- 
idQPV  rcdinguiaex  prop  3,  tr  30.  Euc. 
adaoc.xquatuibaiidreuio  E , eo  qeod 
latus.  P V xquetur  radio,  A,Q  P p-  ripni'  x. 
ErgoetiauircUangula  balis  Z V ex  e.  dem 
ptop.  ob  cadent  rationem  gquabittir  bali  cir- 
culo I O X.  fix  prop.  vcio  j.  It.  24.  aqu.ibua- 
Cur  *'  A D B Cyliiidtus  tonis  lolidiis  conlide- 
tatus, A priima  nMV  t quod  (iut  Cyli.sdiiis, 
A piiliiia  lupcrgqualesbaicsCEOcitculum, 
A<^P  V trianguiii.u,  ad  camdem  altinidmd 
A xquabuntnr  quaque  Cylindrus!  O (C  ■ i- 
Hj  Apriiiua  Y Z y I • beaiidcniiatioiiciiial- 
tiiujiniseitildcin  C B , A xqualtum  balium 
lUKcirculi,  A trianguli  K VZ  lufet  itaque 
xqualia  ifta  dua.  Cylindrus  1 KGH,A 
pnlmaSZ  I V,A  teftabunc  e>IH  .-Xaunuius 
foiidus  quadrangulus  , Cylindrutque  cauus, 
A corpus  Q_PT  Z xqualiat  Age  pei  T planu 
T R9paiallcluniplanuMZi0i.net  parallele.^ 
pipcuuiD 


A P P E 

fipcdtim  T P,  S:  prisma  Q T.  Parer  autem 

di^is  f Z equari  di/ferenriz  radiortim  kO>& 
periuheriaru  differentixefl  QP  iqiic- 
turexThefi  peripheri*  maiori  IS.  oBen- 
ta  C(  zqualis  petjpbcriz  minoti. 


THEOR.  ni.  PROPOS.  XXXI. 


ryli*driis  oHii;»ns  tCI  inJtriplitUii  friJhHiiuSt 
pyramidibus,  O-  psrtlliUpipedii  m irfiaaam, 
tutulus  fkofiir  aniMlii  ^uadriformibus  , ftl 
Cylindris  CUBI  /egmnsccBiiatis,Tiel  Jigmeuif 
toncriim  Cylindris  Tacmnoi  » infinitum  ( 

DVas  partes  habet  hzc  propolirio  > quai 
linpulasoAcndemus.dc  primo  de  Cy- 
ljndris.C>lindriis  detur  a rCIj  vt  videre  po. 
tes  in  fig.  i.prop.  ii.  fequeati  cuius  leflio 
obliqua  AZB:  At  D A maxima  linea  perpen' 
diculacidifC  miaima.Sccetutvcrddi  meter 
in  quaslibet  partes,  & per  legiones  agantur 
plana  feUioni  AiCD  per  axem  normalia,  & 
patallcla  feOioni  D A;  nempe  GH  N.  & L E 
F at  czi.  ducatur,  deinde  planum  A H ID 
per  feaioncs  D A .dc  Hl  parallelas  ex  effeflio- 
ne>at  planum  HG''  Parallclu  plano  IN  bper 
feaionem  H G.  Patet  itaque  «GH  1 NDefle 
ptiima,  quia  elt  politum  normaliter  luper  ba- 
les triangulares,  dt  parallelas  N I U,&  GHM. 
Patet  quoque  M G H A efle  pjrramidem,  quia 
fupcrbalimttiangulaiea)  MHG  in  A Veiti- 
cem  dcfinit- 

Ducaiurpoftea  planum  QHT/ para  licium 
fcaioni  pcraxcmC  0 A D/St  L B F Z pla- 
num parallelum  plano  U H 1 NiVcliedangu' 
Ium  [ quod  reddit  in  idem)  plano  per  a xcm  A 
B D t.  Bafii  autem  O L tqX  Iit  parallela  pUr 
no  F E M I-  Itaque  O L N P etit  pataljelepi- 
pedum,  vtpote  contentum  lupetlicicbut  pa- 
raljelis  ex  circttionc  ippei  balim  redangulu 
Pn  vel  O L.Quod  li  ducatut  planum  H Z F i 
pet  fetlioncs  parallelas  F Z,&  Hlerit  corpus 
OZ  1 F P «-iPrilma  , IScut  H O <^L  C X eR 
prifma.quod  iniideant  balibus  iriangulati* 
bns  Z Q Oj  A Z Q .X.liniquc  tc<3}gula  eoium 
plana  F O,  & Z f,  A QJ  in  vno,at  H L.  A 
&X /i  in  alio-  (^amobremZ^^OM  relidua 
erit  p^caniibcuius  balis  ZU  Qjecrtcx  H.Taq- 
8 erit  p^uamis  balis  quadrangn- 
Iz;  Si  quidem  patallcicpipedum  6 p 8 4.  E 1>  5 
a;cB  minus  ob  linum  minorem  as-  qnam  E E 
Quarerclinquit  planum  PF  SpbaFis  priima- 
tls  » 4 s 7.  A planum  8 7 quadtangu-: 
Ium  baSsp7ramidis  g Q_Z  74.  licut  tclinquit 
prifma  QJL  69*4-  Itaque  a medio  ccniroqi 
L (ursum  p/ramides,  quz  comp.entprilmata 
funr  triangularcs.at  a centro  L deorsum  1'unt 
qnadr^gularcs  quod  obicmidu  cftobea,quz 
poBca  dicriius.  i'atct  vero,  quod  in  infini- 
tum deicpbi  poiEut  diuidendq  A ii  io  plu- 
rcs.vcl  plurcs  panes  lubduplai  in  infinitum 
BgiHima.iius  autem  notum  ,abfq:  particulari 
dcitiOnlitaMimc,  pattim  ex  dictis  roto  libro 
f artim  exanimi  conccpru»  quod  quanco  ma* 
gis  inicriptio  miiliiplicaiui  cb  minhs  rellet 
dq  C^lindio  ablato  cuipotc  inciipiq , mi- 


N D I X 

inorque  inter  vttumqac  teBnqnatBr  difie- 
reniia- 

lam  ad  edocendam  leciindam  partem  dt- 
tut  Icmiannulus,  cuius  leCtio  lorunda  AI  is. 
Vt  vides  pr-  Icqurntis  fig.  a.  cuius  ambito* 
centrom  ut  V,  A ducatur  notmalisabipio  V 
H.Diuifodiametio  L in  wotlibuerit  partes 
ducantur  norniaIrsGHj  A Ll  Ac.  per  quas 
tranicant  lupctfici.es  C^lindricz  HGNIA  F 
TE  l,  A cet.  Fer.itiir  vero  Unca  per  A H v|q- 
ad  normalem  V Kj  A punCFo  KmaoeniCiipra 
feratur  per  A R L)  cirrnIum.A  ex  det.  1.  tr. 
X4,  delcribet  conum  A H I lefiio  in  luper- 
ficipannuU  coniqne  erit  circulus  cx  dtf.x. 
tr.  2J.  quod  zquidiftet  bafi  A 0,Quamcbrd 

fi  auferatur  (.Zliocl rus  GHINauIus  balis  cir- 
culus GR.N,rrmancbit  fa-fln  coni  C>HAf>NF 
ablato  CpJindro eiuideni altitudinis  HCR Iist 
Idem  dices  de  cono  Y H 1 , ablato  Cy. 
lindro  Q.T  P F.  l'e  ciptero  veto  qtiq  i((cri- 
bentur  erunt  Qlinfiti  e contra  ablatis  conis 
P 8 FT7  Qtiit  Cylindri  1 F T 
Sic  corpus  tcliduu  ablato  coaoeiiildfbafisF 

4,T,EB  9781  ' erit  icfiduu  Cylindri  8279  abli 
toconociuldcm  balis  867. 1 ater  autem  quod 
QNEG  I hN  l infifirns  ttiper  bafim  anr.u- 
lumplanumZCR  SN  Efitannuluiquadian- 
guluS!ficnt,AQ_I  79  I I 2 Ecb  leCtioaea 
quadrangulas Qi  GH,A  79Q  1.  £,  n,n,o 
autem  elatum  , A ruidensqLod  hac  inlerip- 
liopoll  t multiplicari  :n  infinitum  perfi  bdu- 
plamdianctii  diuifionem  lieut,  A rc>'dray 
per  le  efle  lentii^quod  quanto  tragis  hze  iiv, 
Ictiptio  multiplicatur  camo  magis  ablutnac 
de  iplo  annulo.  1 icet , A bctuitei  pollet  id 
probari  intcliigcndo  tum  de  annulo,  cum  de 
Cplindco  ia  prima  patie  propoi.  inicripto. 
Namquo  minor  cli portio  diametri , eo  mh 
nor  cll  chorda,  qno  vcio  hzc  ell  minor , eo 
portio  circuli  ,quam  ablcindii  niipotcfi,dC 
quo  hzc  ell  minor  eb  Cplindraceum  corpua 
ILipcriplam  ad  eidem  eicuationcm  creAum 
minus  eA,q<iare  cu  percontinuam  inicriptio- 
Bcm  circuli  baicos  remaneat  fempet  minua 
tefiduum  ,Uc  A de  C ^lindco,  A de  annulo,tOr 
manet  icmpct  minus  refiduum. 

THEOR:  IV.  TROPO  i,  XXXII, 


si  Jit  Cylindrus  obliijnms  alttrn  bafi , tnists  smaxi. 
m^Mormaliimftt  ai/uatis  maxime  pexiphena, 
animti,  & minima  mmime:  Bnfil^ke  ipfis  xaSa 
JfOiQni  annnh  per  embelicmm , Je»  latiHS  anuti 
(tnsrnm  tranfemui , fite^Hahs  e iren  In  f , dit» 
cylindrum  amnl»t{ie*^ualem: 

Sit  Cylindrus  circularis  A R C O,  cuiusba- 
lis  obliqua  A Z B , rcQa  vero  D F > > Ic 
hzc  zquetur  ATB  circulo.  IcQlonique  aanull 
qup  li  continuetur  per  vmbelicum,  A<xna&. 
V ttanlcac.  Maxima  vero  linea  bafi  cvomui- 
liumUA.  fir  zqualismazimz  peripheriz  A 
R D annuli , A rcAa  C B zquetur  minini; 
peripheriq  B e Cin  annulo. Dico  hunc  Cplin- 
deum annulo zquari- Licet  autem  medietas 
annuli  ia  figura,  vt  vitetur  confiilio  xapre- 
hcleaiecuc.intelligeodum  tamen  ctt  de  coco 
dt  dc  toris  petiphciijSt 

fro- 


AD  EVC:  ADAVCTVM 


l'ro6atar.  Infcribinnir  enim  portiones  eo- 
nemm  Cylindro  vacuitoram  > Jc  conorum 
<^lindii$,annulornfnque  qiiadranguloru.pro 
VI  in  prcccdcnii  docuimus  in  annulo.  in  Cj>- 
lindio  veru  cuius  aiccia  baiis  obliqua  Au  CB 


«rifmata.p^ramide?.  > paraHelepipedaarqne- 

alia  f. ciendo  quol  paiusdiamccri  L>Cba* 
(isC^lmdri  zqueu.ur  paitib-ntinqai*  fingu- 
lis  diametri  i) C leliionis  auuuli. 

1'rodu^a  autem  A u,  A l>  U in  Cjtundroi 
donec  conucniani  in  c, erunt  zqualLS  lineis 
annuli  AV.de  B V.  Siquidem  iia  ell  n V ad 
B V radii  ex  41.  tr  10.  Eacl.  aitauc.  vt  A R i' 
ad  C S B pctipbctir  annuli,  vt  autem  ARD 
ad  C . B peiiphcrizezdem.  lic  A I>  ad  CB  re- 
dtasin  Cjilindro,  quod  ex  rhebiini  periphe- 
lijs  zqu4le$.-vt  autem  reiicezdein  Oa  ad  B C« 
Mc  L>  c id  C e ob  parallelas  I)  s,  de  C B cx  x 
rr.  io.Qtiareex  16.  tr.  9,  p.a  aV  erit  ad  Bv 
in  annulo, vc  A cad  cC  I.  Cylindro  Quare d;. 
utittit  A Berir  ad  8 V in  annulo.  vc  u Cad 
Ce  in  Cylindro. ^cd  A B in  annulo,  A in 
Cylindro,C  D lunt  zqntles.Ergo etiam  i>V, 
& Cc.A  additis  vttinque  zqualibtis  diame- 
tris erunt  c D,  A V A aquales,  icd  etiam 
aequa  lesiunc  portiones  di  ameiromm  l>N  A 
SS  A ex  etfciiionc  creo  componetdo  GV  A N c 
funrzquales.  Quare  D N zquatdiSereniiam 
C A radiorum  G V,  A A V.  Eodem  paiio  o* 
flendemus  reitam  M A zquare  dIfFerentiam 
peripheriarum,  eo  quod  N Gfquet  peripbe- 
xiam  proxime  minorem  G R Quoniam  A 
R Operipheria  eft  ad  GkN  pcripheriaiuj  vt 
radius  A V ad  radium  G V ex  sJ.  tr.  10  . A A 
V ell  ad  G V in  annulo  vt  De  ad  N e tcci?  in 
Cylindro.  A hx  vt  rcUa  O.A  ad  *,tGtncod€. 
Ergo  ex  16.  '.9.  A.U  Dent  ad  G R N an- 
nuli  pecipherix,  vt  AUadGN  rcci.x'  Cylindri; 
Icd  UU.  Aperipheria-A  ')A  rccla  sut  zquales 
c X rbefi.  Ergo  etia  petipheria  G RN  in  annu- 
io,  A N G in  Cylindro  aquantur  Q^aic  M A 
ccliduum  aquatur  ditfcicaiiz  pctipbccuium 


iprarum.  Qugre  eum  priima  DNIMGH  'pro 
vno  latere  DN differentiam  rcmidianiecroru, 
A pro  alio  obtineat  GN^qualcm  Peripherie 
minori:  A altitudo  (ir  eadem  N I ,tum  in  an- 
nu Io,  cum  in  Cylindro.  Pyramis  quoque  vi  A 
GH  habeat  balim ex  MA  differentia  periphe- 
iUtum>  A M G diffecemia  cadioiuui,  A G H 


altitado  eadem,  aquabuntur  pyramis,  A prif- 
ma  porrioni  coni  a H . DM  vjotiatz  Cylin- 
dro NlG.d  ex  prop.  29.  huius.  Siquidem  ha- 
be «t  eandem  a . cicudinem , quia  I .G  a ,rma  lis, 
A lemichorda  in  Cylindro  zquarur  nor- 
mali lemichordz  G H annuti , q od  lubren- 
dant  circulorum  xqualiiun ' x Theli.  D F C, 
A A H Bcundem  arcum  A H t b finuni  versu 
A G zqualem  (jnui  verio  ' N,vt  poteft  con- 
fiarecx44.tr.  lOsEucl.  adauc. 

Ita  priibabirur  de  prirmaic.pyramidcque 
f.  quod  zqiictur  Cylindri  leg- 
menro  coni  vacuo  H I Q f i . eadem  p-orsiis 
ratione.Nd  r r H R ad  K j^radi);  licex  yj.tr. 
lapctiphrtia  H I ad  pctiplicriam  QP  vt  au- 
tem H R ad  K QJic  .\cau  Eci  1 1 autem  N e 
adf.  c.fic  reila  G . cl  (ibi  zqualis  IH  iiiCy- 
lindio  ad  L F.  vel  libi  yqualemF  Z ttclas. 
Quapropter  aquabitur  rcua  FZ.  A prriphe- 
ria"0  .Gcntoften.unicfi  zquati  N G icdtq 
G RNvelH  prjiphcrip. Idcoque Hf)  refla 
Cylindri  erit  zqualis  dithremif  petiphetia- 
mm  H I , vel  zqualis  Git  N,  a P Civel  zqua- 
lilibi  i 4.  E.  Att)  Q_vct  X L dilTrrcntiz ra- 
diorum LG.vcl  H Q;_.\ltitudo  vetoT  Qytro- 
bique  zqualis , ablatis  equalibus  E P abg- 
qualibus  feiiii  hordis  E F’.  Ergoexpr,  29-  hu- 
ius ptifma  O Q P F I (A  pyramis  oQZ  Hz- 
quabi.mur  portioni  coni  vacuate  Cylindro 
QrHFPl.  , 

Hinc  confiat  quoque  parallelepipcdum  X 
O L Q N 1 P E , priimaqiie  Q.d  X D U Fi  in 
Cylindeoxquari  annulo  quadraiiguio  HQ 
G L I P H N anutili  cx  jo.  huius  cum  O H x- 
quetur  difletcniig  pcriphctiaiuin.at  L Eini- 
noti  pctiphctic,  A p QJ  i iterent  i 5 radiorum 
A cadrui  Iit  altitudo  LQ  viiobiquc.  - 

Wcumcnmiraniafla  nicdistate  incrirtio 
annuli  incipiat  mutare  iiaruramA  7S2.F  i’F  t 
* S 6 stou  hc 


appendix 

non  fit  fruftam  cOni  iMito  CjrlindrO)  fcdfe 
contra  portio  Cylindri  ablaio  frufto  coni 
ciufdcin  ba(i$.  fiqnidcm  Um  Incipe  irucrci 
<onusF4T.&  Cylindrus  V 8 Pv^T  7 cft  ma- 
ior ipib.dc  id  quod;mfcriptum  annulo  cft  ip- 
liiis . cetra  conum  F 4^T  remanet.  Idcoque  *- 
qnabitnr  portio  inferipta  Olindri  7 0^'  ^ * 
abUto  Irullo  coni  eiuidcm  balis  cquealto 
prilmatii  cuius  baiis  contineatur  ditterv mia 
radiorum.  & iatere  *quali  periphecip  minori 
& pyra  nidi  ba(is  quadrarx , cuius  altitudo  fic 
differentia  radioium>ba(is  verb  conrne^tK 
jubcadcinalfiiudin*  portionis  Cylindri  QJ 
& differentia  peripheriaruu)»  Talia  vero  lunt 
duocotpora  in  t^lindroi  prifma  nempe  8 4^ 

F S l*.  Se  p_yraniis  8 7 4 Q Z-  Siquidem  rccxa  r 
Z rquatur  pciiphcri»:niJiori‘iil.s 4 
pctii-hcii^  minori  78  tccjta  7 ZditFcicniii’  pe- 
riphcriaiama:quattir,  tctJaQ_Z  vel 
tudini  Q_T portionis  pra  Jifta:  in  annulo  lOC 
84  altitudo  pyramidis  diftcrcntia  ladioruin 
Q7  quz  lingula  aperte  colliguntur  ex  dictis. 

ergo  inicnbas  in  auuulo  tot  portiones 
annulotiini  itiangularium, nempe  cc'norum 
Lyiir.diis  vacuaioiumi  vel  e contrai  nec  non 
& annulos quadrangulos; 'licurctiam  Cylin- 
dro corpora  ptiimatc.  pytamideque  conlUn- 
tiaific  patallclcpipcda  omnia  ciuidem  altitu- 
dinis, «"mcrii  qu*  nempe  iiibtendant  z 


COROLLi  III- 

EUicitur  quoquciquod  etiam  fi  feOio 

(it  circulus,  icd  cllipfis.vcl  parabola  .vel 

hvpctbola,  nempe  quod  annuhisliiligur*  cl- 

lipticx.vel  icmianmilus  Iit  figurc  parabolicz 
hypcrfaolici.idcm  lecuiurum  , vipoies  con- 
ipiccie,  fi  pro  pirculo  facias  parabolam  A A 


Sinannulo  AZBC  F n,&  ijfdem  cataQe- 
cibus  exornes  coi  lliiualque  leinicytindrum 
ciu;dcii.  bafis  A ZB.Njmidcm  ptor<u*ie- 
quciut.fl  il'i  applices dcmonllrationem  ijidE 
«ibis.  Imiro  i teaio  A Z6  (it  queeunque 
figuial.exis  conllans.  'cd  habenyxem,  nt- 
_ niituiui  qii?  pei  ilicdiuin  in  patres  "Innilei  i!c 

oTaUuiVradioruiniqualesdiftetcntias,  vt  A aqua  es  d..  :di  r«B  t > & rx  ea  m gyrum 
G,4c  CLinCy  iudroj  AG.ar  C Lin  annulo  duCia  lormtCui»nm.lus, idem  quoque  lequc- 
per  lubduplam  diametrorum  zqualmm  diiii-  fur; 

(ionemi  habebimus  inlcnptioncin  continui 
xqualium  virobique  corporum  l umetoidc 
quantitate.  Quaptoprer,  fi  multiplieeiurvl  i.- 
dum  relinquant  quantitatem  omni  data  ny- 
noteniidiccnt  eandem  proportioncm.quai  : 
ipia  corpora,  quibus  inictibuniur  ex  piOr  5. 
huius.  Vndcctiam  ipla  cqrpota  inuiecni  x. 
quabuniut , mmiium  Cyiindrustdc  annujus 
pradiflus. 

COROLL.  I, 

(ne conflat  annnium  folidum aquari  Cy- 
^ lindro  pjrallclamm  b ifiunii CUIUS  axis 
Ci  L E aqualis  petiphetii  mediy  L t man- 
nulo Quia  iJt  huic  ipii  aquatur  < ylindtus 
oblique  fcCluscquans  aoaulam  CFH  A^8  ex 
pr.-4.  huius  liqiiiatm  etiam  Cylindrus  obli- 
que feclus  haoei  axem  L £ aqualem  media 

pcriphcrix  L £ m annulo, vtyiixiaius  io  pra- 
cedetui. 


H 


COOLL,  II. 


COROLt.lV, 

r FqMlinr  quoque  aquales  annulos  eOriqui 
habent  circulis  mtoijs  L E icClioncs  per 
ecmium  AT  B reciproce  proportionales:  ita 
quod  liiperiphciia  ut  aopetipheriam  alte- 
rius, vt  huius  ali<  rius  balisicu  tcAio  adba- 
Jiaiicdiiuijcmque  ATB, 
bcq.i.t.u  etiam  eos,  qui  habent  aquales 
feUioiKS  per  centrum,  teu  vmbilicum  efle  ad 
iiUHC,.iii,vtcircuU  mcdii  SiciUiSc  qui  habent 
cquxi.-sotculos  medios  efle  ad  inuiqcm,n 
(caioiic  pctcsnttum. 

sequitur  imupsr  annulos  inuicem  effrin 
triplicata  ratione  diame  ri,  vel  pcripflctix 
iticiliy.  Ii  lint  tiiniics.  Ratio  vnica  cfl.quia 
Cylindri,  qui  habent  annulorum  .,aiot»i 
pirriubclicumba(es  aquales, 4c  fimiles,  fle 
jncdiz  peripheriz  equales  altitudines,  ipfts 
loUdiiaic  aquales,'  tales  proprietates  obti- 
nent ex  ptop.,5, 9.  II  fle  IX.  tr.  34,Euc.  adau. 
aqualium  vcio  ad  aquales  eadem  propoi- 
riu  cli* 


Hinc  etiam  efl.qnod  ne  dum  annulus  figu- 
rx  circularis.  Icd  cuiuslibet  mpliilaie- 
tx  tigura , Icilicet  cuius  frtlio  per  centum, 
X-u  vii  bclicnm  pcodufla  tranflens  fit  multi  Ia., 
rerum  quodcunque,aquari  Cylindracco  obli- 
qui Icflo  .cuius  bafim  rcQam  alteram-idcm 
multilatcrum  llcioat,  fle  altitudo  maxima 
circulo  maximo  minima  minimo  annuli  Iit 
aqualis , vel  Cylindraeco  parallelarum  bafii 
cuius  axis  fquetur  medix  pciiphctiz,  vttx 
prjccd  • coioll.  deducitur. 


COROLL.  V. 


ELlIcitur  quoque  quamlibet  partem  annu- 
li lupcthciebus  Cylindricis  ablcifanx.  vt 
c(l  A G D 1 N fupetfieie  eylindrica  e.  H R 
Nlabfcila  cflc  aqualem  cuilibet  parci  Cy- 
Jindri  lupctlicic  ad  axem  parallela,  vt  in  1>A 
BC  Cylindro  iplius  portio  GHNI AD, quae  fu- 
perflete  plana  GH^II  ad  cajdera  patres  oN 
’ diamcetl 


ad  e V C;  a 

dl,.mrtribjfis  RFC  1 tcntro  vmbclitoque 
V xquidiftantc»  abidndiiurju  vi  aliiiiidines 
GH  III  vtraqiic  xqucniur,  & longiiudo  N (j 
xqucliirtotipefpheria:  U RN.Raiio  cade 
qu*  e(l  propoRtionis,  quia  in  ea  parte  Cy- 
lindri parallcitpipcda  pyramides, 3c  prjimaia 

inferibi  poffunt  «qualia  f uftris  tonoiu  Cy- 
lindris vacuatoryin,  veli  contra, & annulis 
quadrangulis,  pro  vt  exigit  capacitas  ioli- 
ditatis,  vl'q:  ad  inanitionem  vtrmlque.  liua- 
le  eodem  argumento,  licut  «quatiir  totum, 
lic  partes  iquabuiitur.  In  propolitione  enim 
«llendiinus  quateunque  prgdiaa  corpora  ly- 
lindto  inicripia  qii.bulcunque  corporibus 
Btidiaisannuloiolcripiis  teipeitiue  ^'ma'i 
dummotio  ad  cafdcm  ^utes  diiHiCiil  O&us 
inliitant,  &c> 

THEOR.  V.  paopos,  XXaXill. 


lartes  Mtniili  feffsone  bafi  Cylindri  ^ 

yntbelicitm  tpfinr  trunfcMnre  atfjictj* 

$pfi  Cyhndrofcaleno^  cu$hs  m^xtma  atntudoJt$ 
difmlit  mtximi)  ariai , Cr  niaima  «iiaiMO. 

HArcpropolitio  cftqiiart  cntoll.  expre- 
d Oj-Quia  enim  nc  dum  pe  ipher  a:  le  ha 
bent  ad  inuicem,vt  diametri  ex  pfop:  44.^ 
4).  trac  lo,  (cd  etiam  arcus  iimiles  ruenit 
quod,G CFDftipetficies  fetans. St  B/,\  viqiie 
ad  vmbelicum  V feratur,  fit  liibtcuia  At)  ad 
fubtenfamC  B vt  AV  ad  B V ex  }•  tr,  10.  ob 
lineatum  C B,  O A parallclismum.-  IJiiate  etia 
arcus  A U erit  ad  arcum  B C ex  4S  ' ciuidcin. 


D A V C T V M 

THEOR.  VI.  PKOFOS.  XXXIV. 

Tart  fXierHj  anttuli  fuptrficte  Cylindrica  dtiiija 
qua  crSaftat  per  p.riphiriam  nedijm  ip/u't 
a/.nvii  diptu  ab  interna  dnphci  »/:.?«  a ja-ida, 
quarum  hafisfn  tir<u'ul  JcUirnii  . <Sr  aliunde 

dijjertntia  eXiima pcripbiTiaryci  iiuima  a mc~ 

dia. 

PRobariir.  Namcotoll.i.  prop.  aa.obfttua- 
tiiui  ut  anuuluin  loUduiii  ai|uati  Cylin- 
dro patallelarum  baliiini  , cuius  altitudo 
aquetuf  mcdigpctiphtti*,iteotoll.  s-  (in- 
Rulas  paties  C ylinuiicis  lupeifitubus  ad  car- 
nem  pattes  diametri  fefliotiis  ab  vn.bclico 
prodeuntis  ab.ciias  cBc  aquales  quibuslibet 
patiibtis  in  Cylindro  « lupcrficiebus  axi  pa- 
rallelis i et  ea  me, II  panes  diaiiiettl  ba  leos  tra; 
Icunobus.  f^auiobicm  externa  pars  annuli 


vt  chorda  (ubrenla  .^D  ad  chordam  fubtensa 
C B , St  ideo  , vt  a V ad  B V,  & hinc  iqtcxcs 
idem  argumcmiim  viendo  vice  petipheria 
maximf  arcum  maximum  jquanrem  niaxiina 
cleuationcm  A D Cylindri  dqualis  .A  UCB 
minimum  arcum  B C in  annulo  cquantem 
minimam  altitudinem  B C In  Cylindro.  Nam 
poriio,qu6d  Iit  in  viroquc  eadem  bali$i& 
lefiio  Cf . ) tcu  circulus,  (eu  multilatctum  li- 
milc,  4c  aquale,  idem  argumentum  pet  om- 
nia militabit,  quod  adhibuimus  ptopouii. 
aoieccdcou. 


P D E L H s equabititr  pani, ' HL  E D P par- 
fi  S Cyfuidrt.  8c  Ob'  BHL  mterna  pars 

* .'•■uiVVSurll: 

lii.dnispataUtlaiuiubalium  4 «C  t 

qdat  artnuluui  P tC  U 11  •-)-  nm  erj  ^ 

dn  R 1)  A 4alem  pats  ‘j  " f 

tx  luamanDulipor-iimcm  lh 

siarXi  Uuiat-.A  .A,.u.eii.i  Iiicuietatem  Lti 
Zl-lT)l-vliudripaiai;elitoii  aunulc)  »qna-  - 
C«-ars  ve  o - H B 1'  bCtiuIdem  lealcn.Cy- 
iud?i  trtmian.  annuli 

minor  fit  eadem  aquali  ,..i;  Cvlin- 

n-,..atc  L M H 1’  ECciii  deii  paralleli  Cyiin 
d fctgtuia»  lalbcri.pars  extima  an.tu 

A‘m  c^abVt‘lylindri  p'aranen 

medietatem  vngula  eadem  A ZLH-  >cut  « 
intima  miuur  erit  mcaictaie  eadem 
Oliudii  eadem  vngula  vel  «quali  L AI  H ^ 
g.,mobrem  pars  >7-'*  z qu^ 

tim4m,dnpUcivogi.U}  & i laL  A * 

DtiicxtcrOA  lupcrat  icmiCyim4ri'|n » 

'm  B i H,  qua  interna  deheit  a icniicylindro, 

c'rL?,!dr.ce”imcrpc^i?^ 


A P Pf  N D I X 


COROLt, 


Hinc  cit , quod  ciim  cognofcimus  cuba- 
tionem vngulaiiiiii  cjt  pr;  -H*  tr.;4.  Icic- 
mus  quoque  quantitatem, qua  pati  exterior 
aunuli  iuperat  interiotciu. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XXxV. 


jtitnliis  ^•linngalai  tquttur  f4rtUc- 

leptpedo  eiufdttn  ahirudniit  cutus  tjlir  Jkb 
dt^cUHtta  radiorum  , 0’  pertpbertd 
MidMCggriaearar. 


SIc  A BCT  DEF annulusquadrangulu!i,red 
obliquus.  Dico  quod  aquabitur  parallc- 
lepipcdojquqd  Iit  altitudinis  bX,  cuius  balis 
fubOQ  pcrifcria  media  ) 5c  P (,)  differentia 
tadiorum  contineatur  Proluageniur  dux 
fuperficies  interna,  dc  externa  huius  annuii, 
& conucnient  .cum  liiit  obi  qux  in  M . dcL, 
eiuntquc  duocoiii  paratleu  ULF.de  P KM: 
quibus  liant  dux  pytam  des  xq  ialcs.  vt  do- 
cui prop.  29.  h.  N;l  VZ. d<  G nRV  . cruntq; 
latera  ptrallcla  1/t.GK.  &HZ. GV.  Quia 
Ciiliii  latus  N I ex  conftitutionc  pyramidis x- 
qiialis  xquatur  radio  F.  dc  N V radio  s k.li- 
cur  (Ilus  N V peripherix  exteriori  U £ 
FdcNZ  interiori  P K.  bilquccx  prop.  4;, 
ir  lo.  0 R adiiis  ad  F radium . vt  pcnphc- 
xia  PK  111‘trna  ad  peripneriaiu  P£  F cxierni 
Quare  etiam  tclpectiuc  xqualci  ita  ciunt  N 
Y ad  N . vt  N Z ad  M V,  f<  lic  altitudinibus 
conorum  xqiiales  altitudines  pytamidi^i  N 
H,  ad  N ti.-o  'quod  fe  reterat  'i  S.  ad  Ls . vt  $ 
Xad  sFobparallelilmum  lincajpui  'lle.de 
LF.  Qjiuiubrc  u cx  2.  u.  10.  erunt  H y.GR 
paraileje.  .V  etiam  HZ.GV.4c  YZ.RV 
Quare,  de  plana  per  illas  aLta  erunt  parallela 
ex  prop.  ij.  tr;  22.  Aelovero  plano  J52.  per 
N 3 altitudinem  annuii  quadranguli  paralle- 
lo bafi  N R V cfformabiiur  fruftum  jj  2.  N R 
V.  quod  erit  xqualc  rruiloconi  .ABFlh  iqui- 
dem  Pyramis  R N G V ^quamr  ex  effeflione 
conoOL  F, deideop.ytamis  jG32.co  modo 


cono  rcSabuntfrolla  332  NRVspyramIdain 
de  ADAFE  conorum fqualia;  Eadem  ratione 
NYZH  xquaturex  cficiliscono  PMfc,  de  ideo 
pyramis  Hja  7 ex  contextu  prop-ipdiuius  eft 
cqualiscono  e M T.  Qnadeie  ablatis  aqua- 
libus 3 4 7 H pyramide, dr  e MT  cono,rcftac 
ftuRum  pyramidis  N 3 4 7 V F xqualefruRo 
coni  CTP*.  Quapreprer  fi  rilrsus  hxc  fruila 
nempe  N 3 4 yZ  Y 1 yramidis  a irullo  3 $ 2 N 
K V,dc  tiiulumconiCTParlfrnrto  coniina- 
iori  ALFii . annulus  quadrangulus  A bE  FC 
K,  & corpus  4 s Y « Z V 2 rellabiint  (qualia. 
Dncaiur  planum  ydm  n rarallcium  plano 
43  YR,dt  nci  parallelcpipedum  740  R.Uein- 
deccr  lineam  7 6 planum  7 6 Z f parailcjiina 
lateri  GVjdc  erunt  duo  prilmaia  7 6 is  n t .z, 
dt  7®Z,f'j  V, quorum  bales  triangula  *nf, 
dtZf  v.Fiac  autem  xquabuniut  paraUcle- 
pipedisiupcr  cqualembalim,dc  ad  ear.dcm 
altitudinem  ciisllisex  prop.  17.-  tn  jj.  «afis 
autem  xqualis<>btiortiir  ex  pr,  i.  tr.29.Si  fixt 
reCianguiumex  dimidiolaicren  fad  altitu- 
dinem n 6 proprilmaie  ?n  f,  de  ex  dimidio 
t V in  altitudinem  t Z pro  prifniair.y  zZf: 
^amobrcm.fi  hzc parallelcpipeda  pri  ina- 
iibuspqualia  addamur  priori  parallelepipe- 
do46Yn,ficr  parallelepipedum  lorum /b- 
R n,d(  dimidiam  n f dr  dimidiam  f v,  (cU 
licnluper  dimidiam  n v.  Hxc  aurem  arquat 
peripheriam  0 Q.  Nam  ; dr  ipia  equat  totam 
pcriphcriam  lupeiiotcm  din.idiam 

diffcrcniiani  inter  A B peripheriam  (uperio- 
rcm.de  D F inrenorcni.Qiioniam  ex  effeOio- 
ne  LU  (quat  L A de  .A  (J  dimidiam  AD,  qux 
cft  differentia  inter  L A de  L O.  icd  vt  LD  ad 
i-0,lic  cli  S UadlO radij.dc  vtS  OadlO 
radii , lic  U E F periphetia  ad  O Q periphe- 
riam  Quare  ei  la-ir.  n.p.a.  LUcrit  ad  LO, 
VI  periTnciia  DEF  ad  (eripheriam  O Q,  de 
ita  probabis  quoque  quod  OlitadLAiVe 
peiipneria  Q^O  ad  peripheriam  B X A.  Sed  iS 
vcdixiLU  cit  medium  .\riihmeiicum  iutet 
LA,  dc  L u,  de  tantum  It.ptrii  AL  quantum 
deficit  ab  i-  D.  Eteo  talis  quoque  erit  peri- 
phet.a  QO.dt  tantiim  excedet  d X A quan- 
tu  11  minui  ert  peripheria  DEF.  Quadere 
annulus  quadraiignlur  A B D F C K xquat 
pata|lclcpipcdum  Oipcr  balini  ex  O Qperi- 
pheria  , 5t  A L differenda  radiorum  a^aa- 
dem  cleuationciu  cueAa. 


COROLL. 


q>o  oBcndimiisin  cbmextii  propof.  19.  hu- 
ius erii  xqualis  icndiiocono  ALF.Qmpro|V 
ter  ablMiazqualibusG  352 pyramide, dcLAB 


HIne  efl-  ■ quod  fi  fiipcrficics  A B F r>  con- 
cipiatur tanquaui  Ioiida,dr  eiufdcin  al- 
tituBinis  AC,  fit  aj  hoc  parallcicpipeduiii  z- 
qua^saniiulumquadriiiguluin,  ve  diaiuctcf 
ad  peripheriam.  Vnde  fi  prop.  38.  tr;  30-  de  a. 
• ir.  35,  tnielligatur  noii  de  lupetficicbiis  ina- 
^theinathicis.  'ed  aliqua  foliditaec pollenti- 
bus. de  vcluri  crullis  corporum  cuidens  etiam 
cuadir  ex  haeptopof. de  m xiine.fi  intcHi- 
garur  de  conis  icalcnis.  Licet  Methafilicd  in. 
tclleda  videatur  aliisquibuidam.de  peccipui 
Icquemi  conuadicccs. 


f. 


'I  -) 


INDEX 


Propofilionum  totius  Operis. 


A 

Accomodttio  • 

CeofDO^atlo  linee  io  eircnlo,  gor  ^ 
d*2^Vtfi«.  pr.i.  pig.  84 


Addere  • 

Minotisi  (imul  addere*  pr.ia.  tit 
Addere  coicumque  /jgarffolidsiitaqo^in  ea* 
dem  figura  perfeuercntpr.  51.  Coroll. 

Vc  corpora  augeamur?  ' p77~^a.  Cor. 
Cyliodroi  ParailelepipedoyPmiMUalia  fimiliter 
addere  pr.  ^ 3. 

Corpui  eorum,  qui  duplicatam  habent  rationem 
bafium»  dr  cet.  tuxta  datam  proportionem  bafi 
ad  bafim  augere . 

Addere  ci  rculo,  ride  ctrcului. 

Corpus  aliquod eorum,  quz  triplicatam  laterum, 
axium,  firext.  habeoc  rationem  iuxta  datam 
^portione In  fimile  corpus  augere  pr.<d. 

Cubo  alium  cubum  addere,  iuquod  cubolremi- 
neat  pr.5i . 

Additio  numerorum  quetiam?  pr.^.  grf 

Quinam  numeri  addendi  ? pr.  j.  ^ 

Datum  paraJleiogrammuffl  diffide, altero  ange* 

re  pf.;o* 


Ratiooia  datp  multiplicem  afligoare  pr.^o.  »iSo 
Triangulum  e»  mnlcis  coagmentatum  f^rkarc 
P^**.?*  50^ 

Triengulodaum  partem  addere,  rei  «uferre  ma* 


nente  eadem  figura  pr,^ 
Vide  cofflpolitio. 


509 


-Aqualius  . 

Corporum,  vide  corpora . 

Circulorum  vide  circulos. 

Uncarum  vide  linee,  reAar,  latera  crora  • 
Annulorum  vide  annulos  . 

Soperficierom  vide  iuperficiea  . 


>£qaidiilanda* 

^uidiftantta  circulorum  i centro  defijo.  «350 


iCquilitas  angulorum . 

Tnaogula  habentia  crora  proportionalia  fune  e> 
quiangula  prop.r 

Triangula  habentia  circa  voomfqualem  angulum 
^ crura propoRionallaequiangula  funcpr.d.ij^ 
Qu*  vno  angulo  equancur , 8c  reliqua  crora ba- 
beni  proportionalia,  drept.  arquiangula  fune, 
prop.  2*  137 

Vide  anguli. 


>€qntpoientia  linearum  • 

Redangula  regmentorum,  et  pquent  quadratum, 
vel  rcdangulumtothii  pr.j.  ^.Sc^-.  pag>54.TT 
Vt cquent  feinuicem  prop.;.  0.  ~ 55.^57 

Segmeotii  duarum  partium Fquanam,&  iiizqua* 
_ irum  conftjtuta  redangula,vc  fexquent  p-7  S^ 
Linea  alteri  addita,  quid  poQlt  prci'.;  <10. ty 

iCquipocentia  crurum  triangulorum  bafit  io'W(fi7 
triangulo  equdpotefifVt  ambo  crura  pr.ii.  '® 
Iu  AmbligoDio,quid  poflit  magis  pr.ij. 

1q  Oxigoaio»qaid  pofllc  minus  prjp.  ^ 


So 

60 


^qoepotentes  lineat  reperlre  pr.ir.dr  1 6,  gt 
Segmenta  linearum  ferecantlum  circnlo~pofiuoc 
eqqaliterpf«?y- 

iEqulpoteotU  numeri,  vtcumque  fedi  pr.  i . ‘tyi 
etiam  multiplicatus  in  fe,&  etiam  cum 
mero  Cor**^  etiam  fi  in  pUres  partes  Cor,  1. 
drpr.^dfv  p.ig.'i77 

^quipolentia  numeri  bifariam  fcAi  cum  alterius 
numeri  additione  pr.4,  177 

iEqalpotenria  numeri  In  pirtet  «quales,^  inpqua* 
les  fedi  pr  T-  178 

Numero  dato  xqulpotentes  numeros  inuenirc 
pr.^  laS 

Aggregatio. 

Aggregata  proportionis  numero  xqualla  fune  in 
continua  proportione  pr.;.  157 

Rationes  io  vnam  fumoum  aggregare  pr.;».  281 
Numerorum  a^regaelo  vide  fumroa , oumerusT~ * 


Alterna  ratio  • 
AlMrna  ratio  ia  numeris  pr.i;. 
Alternaracioquidfit?  def.id. 
Alterna  ratio  oftcnditurpfop.ip. 


U1 

m 

I2d^ 


Algorithmus . 
Aigorichfflus  rationum . 


s8o.  gf  fcqq. 


Aleirado . 

. 111 

Altitudo  corporum,  ve  inueoleturpr.;.  dda 

Corpus  datum , vc cylindrum  conum  Pyramidem 
lo  alticudinem  datam  euehere  prop.a4.  do8 


Altitudo  figurc,  qaat  dcf.4. 

ve  inueo 


Arobieut . 

Ambitos  polygoni  in  circulis  faoe  iauiceai,ve 
diameterad  diametrampr.4s.  m 


Analyfitqoid  fii« 


Analyfis . 


A5 


Anguli  reSilinei,  mmilinei,ro!idi,fphpnci. 
Anguli  io  eodem  fegmentosqualetpr.a4.  74. 
In  circulo  quadrilacerorum  anguli  xdoeri]:  duo? 

busre&it  squales  pr.SY.  2$ 

Angulo  femicireulo  redus  In  maiori  fegmemo 
minor  redo,  io  minori  nuior  redopr.ad.  yS'. 
De  angulis  diuidendis  in  ratione  dau  |oa 
Anguli  «qualium  crurum  «quales  pr.ay.  2i 
De  angulis  io  ordine  ad  lacera  '^foo.&feq. 
Vide  diuidere. 

Angulum  in  duo  diuiderepr. 4.  I4 

Angulum  datum  mediante  quadratrice  diuidere 
pr,  8. 

Anguf^  conftftoere  in  triangulo  proportionif 
<ut«pr.n. 

Anguli  normalium  quadranti  Infiftunt  Cof.a.  Jl 
Angulos  fedus  bifariam  facit  bafit  Tegmentum  ad 

erus  eiufdcm  proportionis,  quam  duo  crura  ad 

ballm  totam  pr.i. 

Anguli  infiftentium  linearum  pquanc  duos  redot 
Cor. 

Anguli  fe  fecantlamlloearum*quaIeepr.ii.«  ^ 
A cootadu  dud(,  8e  tangentis  anguli , quibus  p» 
2 Ruentur 


T' 


INDEX 


qaeiiiurpr.^  P*S-2i 

Segmentum  lacprif  id  alfod  hatnK  aalorem  pro* 
portionem  anguli  ad  angulum  infiftcntjoro  Ia 
redangulo  propof.l.  }00 

etiamfi  remotiilis  angulo  rj do  Cor  Jc  pr.4.  |or 
Anguli  in  eadem  proportionc>ac  fedorci  arras  IQ 
circulis  zquahbus  rr.jg  K a 

Q^ar  fecat  bifariam  anguium  eriangulitrecatbaiim 
io  parces  cruribus  propoicionales  pr.) 

Anguli  pquales  ciim  faclanr  bafis  regmeoca  coSEu 
nuc  proportionalia ? '^r.7.  ;oa 

Videbarim.  Segmentum.  Latus. 

Angulus  ad  centrum  duplus  anguli  ad  perlpbe* 
riain  fuper  cofwlem  arcum  pr.^  ^ . 

Angulus  coniadusomoi  rcdUloco minor»  8e  1^ 
micirculi  omni  redii  Ineo  agulo  maiorp.ig. 

In  femicirculo  angulus  trianguli  duplus  leliqui* 
vc  faciat  crura  ad  baCm  proportionalia  ^pro* 
poC^  . aSS 

Anguli  crora  proportionalicer  fecare  i daco  pun^ 
dopr.ii.  aot 

Ineo  ducere  lineam  per  datum  punduratqua;  lo 
eo  pundo  Itc  feda  proporcionaliter  pr.xi.  2^4 
De  angulis  quoad  lacera  . lojTlfc  laq» 

Extra  angulum  ducere  Uncam»  quf  proportiona* 
liter  feda  remaneat  a cruribus  eius  pr.^.  j04 
Angulus,  def.  8.  ^ 

Uedilineus.  d^.  aS 

Redii»,  def.io.  Obtufusii  Acotusdef. la. 

Anguli  fphatrici  quinam?  &ffleofura>qupdjj^. 

Kcdus.  ibid. 

Aneuli  circulorum  fe  fecamlum  fune  aequales 
pr,a,  jtfr 

AnguTIad  verticem  iprorom  equales  pr.^ 

Anguli  f quales  pqualia  latera  uibcenduacio  trliiT 
gulopr.^.  * I® 

Anguli  trianguli  vide  triangulum  • 

Angulus  Tegmeat) circuli  quinam  ? def.4. 

Anguli  in  fegmento  circuli  quinam?  dcf^.  ^ 
Solidi  anguli  duo  anguH  reliquo  maiorei  p.f. 

Omnis  folidiis  angulos  coounetur  minus»  quam 
quituor redis  pr.a.  ygS 

Ex  quibus  angulis  poflit  angulus  folidus  cooAient 
^ 59^ 

Angulum  folidum  fabricare  pr.^.  599 

Solidus  angulus  quinam  iit?  def.4,  597 

Annolus  • 

Dato  circulo  anoulutn  (qualem  ponere»  & d con« 
tri  pr.18.  . 5ja 

Annulus  lb(idusqqadratui»cuipquetof^p.>9.g>7 
Annulus  folidus  roiudus,  cui  g^ctur?  pr.ao.  617. 
Annulos  (quales  reperire  pr.si.  <5a8 

Annuli  plani  aream  cognofccrepr.n, 


Annulum  planum  menfurarepr.7j, 

Anoulo  folido  (quale  prtfma  c&cere  pr.X4. 


6ty 


Omnes  annuli  rotundi  folidi  fimilespr.9.  44» 
etiam  cuiufcumquc  figurg  Coroll. 

Cylmdri  in  annutum  Aexi  fupecAcies  planas  Inue* 
. nirepr.41.  (gy 

Quomodo  VoperAciei  iAx  Inaicem  «refcaiK 
roll.  jg4 

Apotome  • 

A potome  gueoam  pr.  2 ? . f^s 

Apotomarum  fex  fpcclei  Inucniuntuf  pr,».  .»pa 
Apocomarum  fex  fpccies  pr.?4.  i£| 

Apotome  medi(  commeofurabilis  Jiara  apotome 
media  eft  pr  lof 

Apotome  media  pruna  pr.  j » . pag.ipo 


fecunda  prj4«  1^7 

Apotome  coihmeafiarabUIs  Hoeii  apotome  eA. 

pr.^  .121 

Media » 9t  extrema  radoae  linc(  lcd(  fegmenta 
funt  apotome  j'C.4o.  loo 

Applicata  fpatla  • 

Parallelogrammum  applicare  alicui  llac(  cum  dc> 
fedtt  pr.^o.  pag..  i^g 

idem  agere  cum  cxcefTu  pf»^L. 

Applicare  pjrallelogrammunicum  exceflu»Arcam 
defedu  alicui  linc(  pr.^o.  14 digp.  pr.ji.a^ 

I9^.pr.3(^.  * 

Parellelogrimum  maximum  applicatommqoodd 
nam  fit  pr.ip.  347 

Applicatf  Iioe(  quadratrlc!  • 

Applicata  quadratricb,dcf.4.3f  prop.i8.<f  79,394 
Applicata»  cum  cft  radias  eR  mema  proportloiuila 
inter  fagiuamtdr  quadrantem  Cor.i.A* .9.  ^ 
Applicata  m quadratricu  cui  arcui  fit  (quaUT Co- 
roll.3*  »96 

Sedionura  Conicarum  Applicatp  ^ 
Quadrata  applkacarum  iaellipfi»ar  faipcrbola» 
funt»vt  r^angulaex  fegmeotu  diametri  pr.4. 
extenditur  doc.  In  Cor. 

Applicatas  reperire  in  fedioiubus  conicis  pro- 

T°f’4-  ?9» 

Quadrata  applicatarum  io  parabola  fiint  iouicenij' 
V t intercept( diametri  portiones  r : 

Quadrata  applicatanim  (qualia  quibus  redangu- 
lls  In  parabola?  8 394 

Inellipfi»  8e  bjperbola»  quibus  rcdangulU 

(qualia  quadrata  applicatarum  rr. 8.  qpe 

Applicatarum  in  Arymptocumtermluntlam 
dangula,  qufidrculiam  quadrato  Got  (qualia 
pr-4fi-  4*8 

Applicatas  inueoire  in  elilpu  Cor*  4I2 

Vide  diameter. 

Area . 

A ream  cuiufiibet  figarf  regularis  In  (quale  paral* 
Iclogrammum  redigere  pr.t.  -^04 

Cui  redangulo  circuli  area  pquetar  pr.j.  538 
Aream  circuli  ex  data  diametro»  dr  peripberU 
proximd  inueoire  |>r.t.  52^ 

Area  circuli  eft  ad  qiudncnm  diamcerj  vt  n~i3 
14  proxime  pr.5.  yio 

Vide  circulus  • 

£x  diametro  noto  aream  circuli  proximi  Inneni- 
re  pr-7.  pag.  (»9.  St  alio  modo  nr.y. 

Area  iropcrlmetru  figuratum.  Vide  Jibpcrlmetrp* 
Area  annuii  vidc  auoulua  • 

AreicuiuHibet  trianguli  reperire  pr.18.Sr79.  Td) 
Aream  cuiullibet  figur(  reguiaris  reperire  p ra- 
po f.ao.  508 

Aream  figure  irregularis  inucnlre  pr.ar.  509 
8r  etiam  Geometrici  pr.»  2 . 

Vide  nomeo  figur(  cuius  aream  cupis . 

Areos. 

Arcum  detruncare  (qualem  alteri  pr.i.. 

Arcum  circuli  deferibete»  cuius  centrum  haberi 
nequeat  pr.i 

Arcus  equaliduninottonedccrerceatcs  fimui  di« 
midiu  intcgroru(quant  cxclufo  vnopr.  o.  s^l 
Arcus  tertiua  proportionalis  duabus  redis  pr*  »0. 
& ic.Cor.j, 

arcus  Une»  (qualis  pr.»»  .dr  »4. . . 197 

~ Maior 


INDEX 

Miiorufof  habet  ro«ortpro|K.rtloBBn.<linlno.  AfympMti  Hyperbel*  IncMoide  bypetbolieo 

Km-euamcbordamalorUadchordammlnoria  jkfcripa  qoinam  pr  ,o. 

" jo  I Afirmpiota  qisrnam  fcdio^eadatur  circa  hjrpcr^ 

Arcui  fimilb  circuli  ad  arcum  fimilemeft  ».vt  boUm  pr  4j;_ 

ehoKla  ad  chordam,  «t  i eoiitrapi.4i_  . «Ji-  Qa*J«tam  tangentU  tn  Arymptotui»- 


citoraa aa cooro«n» « c . *■ 

A rena,  ac  ftaorea  proportionilea  fant  toeirco 
litz<|i>aabuspc4^  . 

Arcua  infiftentea  fibi.tut  feaot.iw  r*aia  doobua 

angulof  pqualea  faciunt  pc,A,_ 

Arcus  yide  triangula  fphxrica  •• 

Argumenta  Mathematica* 

Modi  argumenundi  _ **  - 

Alterna  Inuetfa  Ei{<inaliEnomeratio,Cone«io, 

RefiJuatio,  Replicatio,  Uettaaio  , DIuilip , 
CorapoBtio,  Conuetfio,  qux  eide  • 

Modi  arguendi  in  proportionibus  le<|. 

Argumeta  mathematica  ciiremo,  maiori, mloort 
medioterminoconftantpr.il, 

Arithmetica . 

Arithmetica  eft  felentla  ofteaBua,*  eloaoWe- 
dum  aBignatur  p.r,l, 

Arithmetica  fetlei  • 

Arithmetin  proportionli  proprietaui  *1Z_ 

in  eaordio  «penf. 

Arithmetica  linearum  proportio  prii. 
Arithmeticum  numerum  in  partta  arithmetieta 
diftribuere  pr.ii*. 

SeHemfimllemferiei  arithmetico  Inuenire  pro, 

r»f  in 

Arithmeticui  mnitipllcatna  per  numerum  inter- 
nailnmm.  quem  numerum  gignat  in  antnme- 

ticaferiepc-^ArCnr.  HR 

Numeri  Arithmetici  procedentet  «qualiter  ab 
ibextreroUdilEtl,Ttfint«qoalee  nil_.  aJ9 

Arthmeticam  ferlem  iRTummam  coUigerc  pro- 
poff,  119 

Arlthmetieam  ferlem  proportionalium  extendere 

pr.io, 

Arithmeticum  tertium, » eltunum  tepetitep rop. 
It.tt*  ft  IJt  *?.dP 

Vide  fumow,  interuaHura,  medium . 

Arithmeticorum  fp«ioturar«riei;  ^ 

RcAengula  Arithmetici  deerefeentia  funt  dimi- 
dium iutegrocum  eno  exclofojirj^o  A99 

ReAxnguIa  duplici  itithmetieotdecrcmeBtode- 
ficle^i  »d  iotegn  funt  maiora  fuis  rcliduia 
propef-J^»  -ASL* 

Suotqite  ad  integra  ciclnfo  Too  nuouti  quam  jo 
ud-|.  pcJ-4«  5®® 

8r  magia  iBclufo  mivimo  etrin^e  pr_i5* 

Sed  femper  qu6  in  didu  redMgulii  duplici  arith- 
metico decremento  deficientihoa  eftminutioe 
diniiio  fit  accefliu  ad  propottionem  i.ad}.  pro- 
pot.id.  , 

SlfitinBnitafobdiuifiodiaonrai  rcdangaloram 
(ehabcot  ad  integra,  »LI  nij.  pi_i«- 
Quod  Ii  non  accedant  efque  ad  «Itimam  dualnu- 
tionem,  qnam  proportionem  fenient  pr^S,  8t 

CnI  redangulo  ea  feriea  redangolomm  dnplici 
arkhmetKo decremento  miniitotom  «querar? 
Coroll.  5®* 

Arympeetua. 

Arymptotos  inocoiULjii^y-  ' 

Afymptotoa  Unet  cnraa  p.a*,f  P-*7-^9* 


terminantis,  cui  «qaetarpr.4c.  qir 

In  Afymptotico  cono,  qu*  ltac«  tiugentea  fqna-— 
lea  pr.Ji.  *1T 

Fmftum  Alympcotici  cooi,quc  cylindrum  iquetl- 
pr,|i.  djy 

Aiymptotic«  feriea  plaoitlerum , & corporum  » 
ride  feries.  ' 

Qu«  parallele  Afymptocis  hyperbolicia  Inclu- 
dant fpacia  «qualia  pr-47-  54f 

Axla- 

Aiia  coni  def.}.  pag.ype.  St  eina  (cdioDam  d.ll. 
Axes  duo  in  cono  icalcno  Cor.pr.a . qiT 

Axes  io  ellipfi  Inucnirc  pr.}7i~  ♦**“ 

Axem  principalem  in  hyperbola  inueiiire  pro-- 
pof.|i.  4“ 

Aicm  Idneoiteia  parabola  pr.jd,  4t| 

Atia  qnadratrlcia  def  ]•  *®1 

Aaii  rpiutrsquiddef.ir  ?S4 

Axia  Iphetoima  dcf.i^  419 

B 

Balif . 

BAiiidiuif* bifariam  io  triangulo,  qnos  an- 
gulos efficiat  maiores  pr.l.  l®o 

Triaogulum,  rei  paralltloeraminum  ad  maiorem 
baiem,  feu  alcltudioem  /«roau  «qualitate  redi- 
gere pr.<l.  , . e 

Maior  proportio  lateris  ad  latus,  quambanS  — i 
baiim,  quos  faciat  angulos  maiores  n:  .T  |Oi 
Maior  proportio  latetis  ad  latui , quana-Mfia-ad 
bafim  anguium  rerticalem  facit  maiorem,  &C. 
pr.d.pag.iox.  Bept.M.p»g.|i?. 

Duorum  trlangulotumxqina^inorumbjiei  rna 

linea  finot  compofitx,  fi  reliqua  croca  fint  pa- 
rallela pt.p.  '1* 

1 — — llfidrnm.  conum.  OVtl  - 

«•rt 

— 


Corpus aliqnod, rt cylindrum,  conum,  pytan^ 
dem,  ptirma  in  bifibut  ditia  locare  pt.»5.  "" 
Bafes  harmonice  quxnamdef.}* 

Binoroium. 

Binomlnm  d quibua  lineis  oafcator  pr^,  ^9 

Binomiura  primum  pr.l 7-pag.i 90. decundutirpr.  ^ 

i8.  tertium  pr.lui  pag.ip ' . quartum  prop.»«. 
qi3htumai.fextumpr.sa.  pag.ipv, 

Blnomio  medio  eommflsfurabitia  iinea  binomium 
medium  eft  pc*js-  *°f 

Binomio  commenfurabilia  Imea  bmomium  eft 
pr.;o.  - 

BtoomTum  medium  primum pr.|I.pag.I9o.re,uii- 
dum  pr.jj.  pag.Ipd.^ 

Bfau  midiapotcnaaVt  fiat  pr-do. 

C 

Centrum . 

CEntmmhinnonicumqoradnamdef.l.  *o| 

Ceottum  ckculi  repeiire  pr.t.  - —^4 

Quorum  citculocom  fit  idem  cencnuii  pf.a.-^ 
fn  qua  linea  fit  eeutrom  Cor. 

Linee  plores  «qnalea  in  Idem  pnnanm  contid- 
rantei  in  circulo  oftendont  cemmm  pr.q.  SJ 
A centro  Linearum  «qoidiftantia  d.1.4.  -*J 

Centrum  feaionum  conicarum  quodoam  dJ5^l 
Ccauum  hyperbole  Inuenire pt.jo. 
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Cefltrnm  In  etiinfi  Innentre  Cnroll.^  41 1 
Sphtrx  ceo  trum  inugnirc  pf  «y, 

Cbords. 

Chorrfjqaidfttdef.l. 

Chorda , lioeaqae  io  circulo  coolongcnt 
• punAa  perinherf«eA  intra  circulum  pr.n,  tfR 
Quzchord^nqoalircri  magiruedinenc  i centro» 
feu  minus  prop  id.  pag.dj.  &proo»i7*pjg.7o. 
Quz  gqualcS  pr.jf.  • ^ 

Kcfiongulumex  contingente  »Af  chorda  circuli, 
cui  rcd angulo  zquccur  pr.^  5 yy 

Chorda  ad  chordam  Amiili  arcas,  rt  diameter  ad 
diametrum  ^ 

Chorde  parallelpln  circulo  fimul»>d  diametrum , 
quam  habeant  rationem £Tj£.  557 

DilFeremip  chordarum  i clrcoll  feXtante  pariter 
remotarum,  cui  nnulsquencur  pr.aj.  ^ai 
Que  raaxhnz  lines  «quz  minime*,'  qo*  maiores 
in  circulo  ab  aliquo  pundo , ac  aoa  ccotro  ai 
peripheriam  duSx  pr.  15.  6g 

Arcus  tente  partis  chora^ta  Inuenirc  chordam 
totius  arcus  pr.^ 

Badius  rt  fe  habeat  ad  chordam  quadrantem  fupe* 

» rantempr.^  ^ ^jo 

Per  auream  regulam  chordaa  inuenirc  CoroTi, 

120 

Tres  rubcenfc  arcui , 8e  dupIo/Ar  triplo  funt  trea 
continue  proportionales  pr.»  a . 3 »0 

Cuitircumque  arcus  rrfplr,quadrupll,  aut  quintu* 
pii  chordas  inu.-nlrepr.ts.Coi.  ^so 

Chordas  ioumire  Cor.  J.  ~^g.  jis.  Se  Cor.  ji|. 
Sinum  Inuenirc  pr.i.  ~ ^ 

Ex  linus  dnoeom  arcuum  chordam  amborum  lti> 

» oeoirc.  Se  finum  pr.ta,  ^ 

Quadratum  chorde  duorum  arcuum,  quibuS  qua- 
dracis  et^erur  pr.^  flr  14. 

Cbord>vnhi«  gradus  fenii^liter  non  dHTert  ub 
arcu /tto  Cor,  pr.^.  J27 

Chordam  vnius  gradus  inuenirc  Cor.i.  pag.  114. 

Si  finum  minutorum  ly.Cor.a. 

Chord.u  fine  eifradtoac  radicis  quadrate  inocni- 
re  cxcefiui  arcus  Cuper  alium,  ?el  fumme  duo- 
romarcuum  Cor.  i.&»,  pag.ji7.  vel  tripli 
vnius  arcus,  vel  i contra  Cor7j.fr  4.  pag,  j 1 8 

fr  qulntupli  Cor.t.  “ — 

Chorde  vide  fubteore . 


Cyclica  linea  7 
CycHcamdefcibere  pr.ap, 

Circumferiptio. 

Circumferiptlo  quenam  def,  u ■ 

'Refrilinei  citculodef.  4. 

Orculi  rr^i{tr»eodel.|^ 

TriargOli  circa  circulum  pr.^. 

Circuli  circa  triangulum pr*f». 

Quadrati  rircolo  pr  7. 

Circuli  quadrato  pr.p.' 

Pentagoni  circulo  pr.iv 
CirccmTcriptio  figure  limilisifrfcllptccircvlo» 
Cor.  ^ 

Pemagooi  circa  circulum  pr«r  4,.^ 

Cuicumque  figure curuilineeTmixcilineeque re- 
Aaogula  tot  circumfctibi  pdTant,  donec  relin- 
quant  qutocitatem  qualibet  data  minorem  pro- 
pof.K  . 5,7 

Figura  omaii  circahi  circmnrcriputft  mtioni 
■«inbitua,in(ctipmi>lporii  pr.».' 


1^2 

I 

82 


Circulos»  ^ 

Circuli  quinam  pquales  ief.i. 

Circulus  datis  tribus  pundis  dcTcribitur  Cor  1. 

pag.  SA 

Circulus  alium  non  feeat , nifi  Ia  duobus  pondis 
in  fphcrapr.s.  ^ 

V ide  tafias » tsngens » fecans » regraeatum  • 
Circuli  aref  equale  quadratum  pooere  pr.  5jO 
Vide  area. 

Circulos  proportionalicer  augere  • V ei  minuere 
pr  ^ 5JI 

Circulus,  inquocoimeniat  cum  cilipfi  » fr  para» 
bola  Cor,  jy:» 

Circulorum  per  pundum  intra  circulum,  flr  ooo 
per  polum  dudorum,  qui  arcua  fiat  laaiorea  Ja 
rph^ra  ,fr  c^r.  pr.t». 

Vide  Tafrus,maxfmas,rubteor( . 

Clrcoll  vide  fedores  arcus, regmema,Acigulirph^ 
riri,  chord^,  fecames  » fubccorc»  tungemes, 
radius»  diameter» 

Circuli  inter  fe  funt » ve  quadrata  diametromn 
pr.41.  ly 

Circulus  io  quot  paries  diuidatur  307 

Circuli  prolcdio  vide  orthographia » ftereogra« 
pbia, 

Circmnfercmla . 

Cireomferentia  culoflibet  circuli  diametruni 
continet  ter,  & magis, quim  etot  odauam  par- 
tem   t 

Proportio peripheriar  ad  diametrum»  iosrrquas 
rariones  confifiaeCof.  xiio 

Circomfereotm  intccfafune,  vc  diametri  pt.4}« 
P«g-  , )ii 

Dercriptlo  circumferencicifr  menfura  leq^ 
Oilunibet  circuli  peripheiU  eft  cripla  diamcuri,!t 
parte  reptimapaulbminorpr.|.  2S7; 


Colledio. 

Collfdio  rationis  drf.it^. 
Colledio ofteoditur  Cor.  :« 


!il 

112 


CoriMncnrurabilitM  • 

CommenCurabdium  maximam  communem  men» 

furam  inucnire  pr.K  fr  ^ fr  184 

Qe;  duas  magnitudmes  metitur  commoflcm  qoo^ 
que  maximam  tmenfaram  duneeitar  Cor.pr.  1. 
& Cor.  pr. ^ 
Commenfur^bniifm  ratio  eft»  quo  numeri  ad  fflT^ 
mcium»  & incomnienlurabfiiui-t  ircquacpiam 

. Ili 

' Commcnfurabilium  quadrau*  namcricorum  qua- 
dratorum proportionem  habent,  fr  e comra 
pr.i^.  - i«4 

liraenire  redes»  quorum  quadrata  fe  babeant»  re 
numerus  ad  numerum  ^ ~)r  ,187 

-Commenfurabiles  inucnire  Cor.  pr.ll.  ' ' 80 
Cmmneararabiles  msgnttadiiKS  compofilf  »panf^ 
buicommcnfttfabiles  pr.  v.  • _8tf 

Vide  iacommeiifurabtles. 

Ihiez  comracisforabilct  loogkudine»  qu» 
potentia  Coroll. 

Cornmenbirabtles  magrmudinet » quz  f def.  t ,i'i  i 
Latere  exedTuam  quidracontm  fegmcatbnim 
quando  funt  commcnfurabitispr.jV.  ' 

CofiYpoficio  rfrum . 

Datis  pluribus redtiioeis  culo  vaicaa  ^oaglo» 
bart  pf.»8.  ^ s. , t. 

Com- 


i 


^ 1 N D 

mitncrl , 8c  later  fe  compofitl  def. 

91 

Duos  aut  pJures  conos  la  rnuin  coadunire  pro- 
pofyi^  «70 

Vide  addere . — ^ ■ 


E X 

drl,  quam  habeat  rationem?  pr.s7,  w, 
•’*  cnSra^Io  *9oet^ 


Compofino  ntioruim  • 

Proportio  comi^ncageoiti  ex  miautijs  pr.irxrt 
Compofitio rationis  def.i^.  — \\m 

Pfopo  rtioaem  compontam  agnofcere  pr.lOe  1 1 x 
Ralio  ex  rationibui  compofita  def.a-j.  ilS 

Compoficio  ratiooii  in  prope^tionaiitatibiis  pro» 
poT^  »79 

Compofirlo  rationis  pr.ii . 

Compofitam  proportiontm  ia  iioeis  agnofeere 

xio 

Compofita ratio numeriea» qo« ? def.^.  114 

LIacamcoropofitam  proportiooero  aiTiJiaiQ 
bentem  rcpcrtrepr.4. 

Plani  nomen  ratio  compolita  pr.io*  171 

CompoliUo  racioals  Ia  ouaieris  ptel^,  l6t 

Cotichilti « 

Coarhitcmdereriberepr.xtf.  firiS, 

Ed  ATymptocos  pm. 

Diuidit  irifariam  aoguTum  pr.to. 


»9^ 

xgS 

m 

Coniforme  corpus « 

Cooirormla  corpora  «^uealta  ruatianicenif  re 
bafeipr*^ 

Qaod  G fine  c^oaliutn  ba  Hom  fe  referunt , rt  al* 
tItod»nea  pr.a8.  Cor*  6jt 

Et  reciprocat  afUtudiaea  bafibuS  babeotJa>«qua- 
liapr.^ 

Conum  coao  flexit  confiant!  eijuare  pr.7i,  6jj 
Conoidea  • 

CofioldeS  byperbolicum  quid  fit  > def.i.  ‘441 
Conoidea  h^perboJicum,  quam  habeat  propor&o^ 
nem  aJ  conum  tnferipeum  nr.  jo.  | 

Conoidea  h^pcrbolicumquadriformc  arquatH^ 
fiam  pjramidii,  4r  c*t.  pr.56. 
lo  conoide  Hyperbolico  quenam  !^{o  fit  para- 
bola?  pr.  iT-pag.  445  quenam  fit  hyperbola 
^ qu*nam  elli^pr.^  44, 

Cdobidei  coi  fpacki  af/mpeotict  coni  tfqnetur 

Pr??-  ,5 

Vt  fxiW  loliditat  ipCni  colligitur  io  Cor.  ^ 
Conoidea  parabolicum  quadriforme,  cui  folldlta- 
ti«queturpr.55. 

CUI  folidicklWs  partcf?  Cor.pr.jy.  IC3; 
Conoidea  parabolicam  quid  ? d«f.i . — - ■ 
Conoidit  parabohei  fedJo  paralleTa  bafi  clri^ 
circulus pr.ia,  ;}  ' 

t^uodcuraqticcorpua  conoldale  altcH  datoetus' 
obliquo  affimilarepr.i». 

Continuatio  • 

Continuatio  ferierum  proportionalium  ; Vide 
ferlea . 

Continuatio  rationum . 

Coni  ruperliciet  e 

Superficlea  coni  redi , cui  feAori  «quetur,  8c  cui 
triangulo  loCoroll.pr.14*  ytfo 

Coi  rupcrficiei  cyliadricxT^?;.  550 

Ctticircolo*queturpr.;5.  ^5, 

Conicam  f«perficieffl coli^redi  traarmuure 

StipcrScie»  cool  reA!  ad  foperfititto  tefil  eyjfc 


pr.18. 

Vid^onuf . 

similium  redorum  conorum  fopcrficies , rt^ 
ad  inujccm?pr.?t.  quam  proportionem  com- 
pofitim  habeamur.  74. 

Suf^rficies  refiorum  conorum  Moe.Itorum ,« 
nnt  id  inulcem  pr.  «, 

Vide  fapetficie. . “ ^ 

Superficiesconorurafealeaoram.Srquorumcuai- 

■ que  corpofum  obliquorum  fuperGeiem  elobo- 
lamlnueHigareCor.  nr.i. 

Portionis  figut*  conice  lupcrGcles  Iphxrc  eir^ 
cnmrcriptp,  qua  circuli  fit  maior  pr.44.  pj». 
5<*9- *t  infeript*  minor  pr.q;.  — .j,;, 
0^iparibo:ici,»hypcrB5nenonoidis  (a^ 

nciei,  et  fe  habeat  ad  planum  per  asem,  & que- 
cumque  talis  figura  ?r.j8  «rCor.  ,gg 

&ni ruperficiem tcaanguIT inucnlre  pr.ic. 
Superficiem  cojjiad  datam  bafim  tcrminintisln^ 
uenirqpr;!/, 

Cqpl  fuperficirconriui  fcai  fuperficiem  citefide. 
repr.ig. 

Coni  prlTinatici  ruperficlem  In  planam  dedoJeTe 

ir  ... 

l.onl  obliqui  laperficicm  inucnlre  i crlindro  fe- 
aipr.ai,  .,8^ 

Coni  fe&i  j ropcrficie  plana  axi  non  normali  in 
planum  extendere  pr^aa 

Coni  feu  obliqui,  ficu  elll^ici  rupeificiem  pluo 
eoolignarepr.a}. 

Cpni  lenclcnlarii~ba(!i  rupcrficicm  citcndefc  pro- 

, Pof-M;  . 587 

Com  clulcnmqne  irrregularis  rupcrficicm  Inue* 
"'"Pf”;  Ibid. 

Coni  folidltas . 

Conos  prirmaticui  ad  conum  cll,  rt  1.  ad pro- 
pofii6>  gff 

Conua^ipticxbalis,  quem  xquet  conum  xqu^ 
altum  pr^ 

.^qualia  baCaT&altitndinif  xquancurpr.s7.C1v 
IflUJ. 

Et  I!  habeant  bafes  altitudinibus  reciptocd  pro- 
portionales  Cor.  3 . 

Snot  xqualls  balis  Inuiccm,  rt  altitudines  Co- 
•tolli  , ibid. 

Conus  quid  Iit  defipag.  790.  Sroppofiti  quinam 
dcf.v  rcdus>fdlieifatTff.'.t:  w 

Cono.ret  ppramldi  abreinderiurtem  datam  pw 
pof.41.  W gyf 

Conum  pyramidi  cquaiem  efficere  pr.ip» 

Cano  (qualem  cylindrum  ponere  pr.ip.  " Ibidr 
' Conum  arqualem  foliditaciconi  imus~vicaati  po> 

, oercpr.ay.  ^ 

Etiam  ctSaTefi  fatuus  firoili  A>Iido  pr.  »8.  i^'d. 
Cooica  corpora  fide  corpora . 


fiS2 


>rpo._ , 

Coni  tlbrcciles  quinam  «quales ; 

Cooua  eft  triens  cylindri  pr.  7.  “ 

Conum  dfuidere  fide  dtuidere. 

V(fe  ad  inulcem  referant  pr  .8.  6x1^ 

Similes  in  explicata  rabon^ane  dlamr.rornm 
pr.9-  ^ fixj 

Vide  Cylindrus , 

Conum  mutare  io  paralielepipedumpr.ai.  66if^ 
Conum  lo  prifma  mutare  pr.ao. 

Qioireftiopcr  axcmtriaogolinidef.4.  :|9j 
‘ Co  — 


INDEX 


Conofdcl  I 

Cofloidct  Iiyperbolicotn  viiJe  bypcrboUcara » 
ParaboUcum  vide  parabolicum  • 

OsoaerHo* 

ConuerGo  ratioois  def.ay. 

Cooocrfa  ratio  Ia  proporflonalitatibgypr.17.i79 
ConuerGo  rationis  Cor. a.  • 118 

ConuerGo rationis  o(Uditnr  in  muneris  p.ii.idi 
ConucrGo  rationis  in  nmnerit  pr.i 

Corpora . 

Corporibus  fpiralibut  cuiofcumque  generis  cy* 
Ilndros  rquaies  erigere  pr.jg.  ^74 

Corporis  conici  fpb^rc  inlcriptl  omnu  fuperG* 
cies»  cnl  circulo «quemur pr.^o.  Jtf7 

Omnia  corpora,  quibus  cooos,vel  pyramides, rd 
parallclepipeda  «qualia  csbiberi  poPiot  nume- 
ris examinare  pr.74,  6BS 

£x  proportionalibus  dimeoGoniboS  corpora  ctfe* 
^,qu««quentur  pr>ai,  di9 


.^^ealti  fe  referunt n bales  prj,  * 

C/liotIrus  fphproide  circum&fl^s»n  fe  habeat 
ad  fphfroidem  pr.?7. 

Etiam  G Elliptice  felftionit  Cor.y» 

Cylindrum  in  parallelepipedora  erigere  p.il.  666 
Cylindri  elliptici  «quales  qui  ? pr*^  Cor* 
Cylindrum  alteri  Gmiiem  ponere  pr,j,  SM. 
Cylindro  «quale  facere  prjfma  pr.i  8.  666 

Cylindro  aqualem  conum  couGltuim  pr«i9.  ibid. 
Cylindrum  vacuum  cono,  cal  cylindro  «qo«ur  f 
rc^>er}rcpr.29.  ^69 

Coni  cylindro  vacuati  «qualem  conum  repere 
pr.'0.  6yo 

Cylindrum  in  pyramidemmutarepr.io.  666 
Cylindrum  vacuatum  pyramide  liIxtFdatam  ra« 
cionem  cliuidcre  pr>4  ? . Coroll.a . 67^ 

CylteUrum,  fcu  comim  etiam  prilmaiictun  qwM^ 
cumque  calculis  examinare  pr.67.  ,£^ 

Cylindri  fuperGcles* 

Cylindri  fuperheies,  coi  «quetur.  S5l 

Quomodo  c xtendatur  • fcq. 

Vide  fupetGcks. 


Crus* 

Crus  redbngnllefl  medium  proportionale  Inter 
totam  baGm,  & (cgmencum  Gbl  vnitum  Cifl.s. 
p*g. 

Crua  vide  latera,rcdy,  triangula»  Se  GmtlU . 

Ex  notis  cruribus  rcGUngoll  duobus  tertium  in* 
nenlrepr.^  507 

Cubus . 

Dato  cubo  «quale  paralleleplpednm  conAniere 
ad  datam  altitudinem»  vel  fuper  datam  baGm 
pr»K.  66r 

Datumcoboffl,  vel  paralielepipedum  iuxu datam 
proportionem  fecare  pr»4o.  6yj 

Cubum,  parallelepipedumq;  vacuatam  pyramis 
dioidere  pr.4?.  Coroll.i.  677 

Cubum  conRitucc^dr  fpbpra  compIefii,&  de  Aa- 
metri  adeiut  latus  ratlooei  r.S.  dor 

Cubum,  vel  Paralielepipedum  calculationi  fubi- 
gerepr.d.4«  68t 

Cubu  io  corpus  repuiare  transfundere  pr.^  667^ 
Cu  bi  numeri  definitio  dcf.4.  161 

Cubus  numerus  cubfl,duftut  in  fe  facit  pr.y,  179 
& etiam  multiplicant  alium  cubum  . il>^ 
£c  inuerteodo  fi  faciat  cobum»ipfc  cllctdius 
pr.a*  Ibld. 

Cuborum  triplicata  ratio  pr.i£.  174 

Cum  Rationali  linea . 

Cum  rationali  r^lum  totum  c£^cIeos » ve  fias 

pf.qS»  V ao4 

Cum  medio  medium  totum  cficiens  » ve 
pr.49.  Ibid» 

Cylindrus  • 

Cylindrus  ad  cjlindr«m,ve  axis  ad  aim»  qutnam^ 
pr.^  da| 

iEqualium  bafium  fune  Innicem»  vt  dtltudioes 
prii.  f6t4 

iEqualium  reciprocantur  bafes  » fit  altltudinef 
pr.ll.  ibld* 

Coni,  Se  cylindri  «quealti  funt  indeem,  vt  bafet 
£Lii 

Quinam  Got  «quales  pyramidi, Se prUinatl p** J» 
CoroU.  ibid. 

Quinam  Gnt  Inoicem  «guaks  pf.4.&  qu«atm  par* 
MsiprotoninCor*  ibid* 


Cyllodraceum  corpus . 

Cytindracea  corpora  cqucalta  fuot  losiccm  , vt 
bafes  pr  ^ yao 

Et  VI  a)titudinet,6  Gnt  «qualis  bafis  pr,i'?-  6 io 
^qualiaquorum  icctproor  bafes,  Ir  aldoMlUiet 
pr.ay.  ibid. 

Cyltndraccum  corpus  alteri  Emiie  ponere pr.6^ 
pag.  nn" 


D 

Defedus . 


' X maiori  cubo  detrahere  minorem  ttff- 


JL  duo  cubo  manente  pr-^o-  ^77 

Detrahere  i quacumque  figura  folidapr.yo.  Cs^ 
roll. 

Deficere  parallelograromi  quid  ? def.(«  Mf*. 

V idc  partire,  rrgmeDruro»pars»  diuldere 
Datam  proportionem  minorem  i maiori fledocere 

pf . ; •:  ■ 

Derrafiio  rationis  oRenditofpr.g.  psg.  i zo 
Se  Coroll.  ^ 

Detradio  rationis  ^tid?  def^}*  H21 

Definitio* 

Definitiones  quid  fiat  ^ 

Denominator . 

Denominator  proportionis  cootinoc,  vthaim* 
turpr.io.  ’ ■■ 

b Diuerfa  genera  Denominatorum  Cor.  ^--V 

Vide  proporrione$,fcriev,Geometrlcs,Miuc^ 

Denominarores  proportionum  muGcarumin^sn* 
libet  proportione  crefeuot  ab  vnitate  p.t4. 2^  ^ 
Minutiam  ad  minorem  denominationem  redocere 
pr.io.  . so 

Proponio  numeratoris  ad  denominatorem,  «quid 
exprimat*  Cor* 

Deferiptio . 

Defcribere  figuras  IncIlipfibusGmfles  iltix,  sjoc 
fttoc  io  circulo  quoad  proportionem  ad  totum 
Cor.  prop.39. 

Super  datam  di^ctroa  deferibere  cllipfiirx  ctr- 
culo  «qualem pr.30.  fingula  cius  fegmeoca  Co- 
/olL  ‘ ■ JI7 

DcGcribcre  parabolas  «qualuCox.3.  ^ 

Trlan. 


4 


Tfiingoluni  cqiule  pirabolf  pr,}?. 

Videcaiquz  cupii  dercrlbere  . 

’ Vide  tnlccipcio , lea  ciccumrcrlptlo. 


N D E X 

ibid,  Vc  Damenis  datiti  dioidatur  pr.if. 


Diameter. 

Circuli  ia  fphf  ra  diametrum  inuentfcpr.9.  m 

Diameter  & circuli  balim  ambientitaa 

Utera  TetaedrI  • & normalem  comparatur  pr. 
^ 8c  Coroll.  L & l±  P»g* 

Diametri  fpbxrf  meofuram  iouenire  pr.  ^ 
Diameter  rcAiooum  cooicarnm»8r  diameter  tranl^ 
nerfacjuarnam ? dcf.  ti.&  |9l 

Diametri  fecundari*  funt  aiei  Cor.1pr.19.  Jio 
jnparabola  diametrum  ducere  orj^  ^li 

Diametrum  comugatamin  parabola  inueoirc  j?. 


njcF,  

Diametros  eonlugaus  inueoire  io  HypetboU 

In^EtlV^  diamecforam  quamlibet  comugatloocm 
inuenire  pr  ji.  4H 

CoolugataS^lamem»  «qaales  In  Ellipfi  Inueoire 

pr.?4‘  . ^ 

Quadrata  tpplicetanim  fK!  diametros  coniugatu 
cqualla  funtredangulit « diametri  portioni- 
buspr.jy.  ‘Wd* 

Diameter  paralUlogramml  amd  ? SI 

Diameter  parallelogrammi  bifariam  Ulad  fecat 

pr.J4-  ^ 

cqod  poteft» ec  Utera  Cot.rdf^* 


lii 
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DiulHo  rationis  7 
DioUio  rationis  deF.i^. 

Diuilio  rationis  oftendicar  pr.io.  ^ 

Dioifio  rationis  in  numeris  oftendlturpr.S?»  Idb 
Diuifio  rationis  In  proportionalicacibus  pr.  ^ 

P»g-  . . ^ 

Rationem  partiri  in  datas  ratlonet  pr.j8.  >8a 
Videpropcrtlo  Geometrica . ' 

Datam  rationem  diuidere  pr.jp.  2$a 

DiuUto  rerum  • 

DIttifio  Une*  proportionalis  docetur  p.  1 s ♦ i j j 
Secare,  rc  alia  feda  eftpr.i^  ibid» 

- 8f  fecunddm  proportionem  qulcumque  dataoi 
in  Cor.  ibid. 

Vnicum  redilincum  in  plura  partiri  manente 
eadem  figura  in  partibus  pr.  19.  At  Cor.  ^1% 
Vnicum  conum  in  plures  diftnbuere  pr.5».  ^79 
Datam  elli^fim  diuidere  pr,i9«  1 

Lineam  ita  fecare  > vt  fingulc  partes  prophltlo» 
nem  muficam  feroent  pr.^  idj 

Diuidere  lineam  In  partes  incommenfur^iles 
pr-jg-  »89 

Minuciam  per  minutUm  diuidere  pr.a^i  Ili 
Vide  ea,  qu*  diuidenda  font » eide  extremi,  ft 
media  ratio  • 


DilfereotI*  • 

Differenti*, 8f  termini  In  progreffiooc  Geometri- 
ca  linearem»  vtfc  habeant  pr.q.-  K7 

8f  pr.y.  II* 

Vide  termini*  . . 

Ex  differentiis  tres  proportlonalet  fuas  Innenlre 

pr.7.8rS.  yo 

DiffercnilfTitrmenIcy  quando  fint  loeommeoro* 
rabiUs,&  irrationales  pf.12: 

Diffef^^i*  funt  In  eadem  proportione,  acipfi 
proportionales  pr.8.  HI 

Differenti*  coaceruatf  In  numero  radicall  fa- 
ciunt vlclmum  pr  9.  HI 

Differenti*  in  progreflionc  geometrica  linearum 
fe  refpiclnnt, n termini  pr.^  2^  7 

D'fferentl*  proportionales  terminos  proportio- 
nales habent  pr.v  ii>id« 

Differenti*  raufic?  poflunt  omni  dau  quantitate 
fieri  minores  pr.w.  122. 

Qupeumque  Infinitrdiffereotlaram  feries  *quat 
primum  terminum  pr.ij.  ibid. 

.Differentia  q^augefeit  logarithmusi  finutoto, 
fi  progeeuio  incipit  i 0.eft  ipfe  logarithmul 
P*"  Hr  • * 

piffetenil*  Geometricorum, vmlnt  Inuicem  liile^ 
rie,cul  Logarlihmi applicandi pr»t4.af  15»  »4 
Dlffetentiam  arithmeticam  Inuenire  pfgy.  141 

Diuidere . 

Diuidere  lineas, fupcrficies,  corpora . Vide  bxc 
Diuidere  angulos  diuerfis  modis  • Vide  angulus 
Chonchilis. 

Diuidere  numerornm quid  fit.  deP.16*  §4 

Numerus  omnis  maior  per  numerum  alium  diuldi 
potefi,  at  fi  fit  minor  pr.18.  too 

Minor  per  maiorem  poteft  dlutdl  pr.^  loo 

femper  fupereft  aliquid  pr.aiu  lol 

Et  eft  pars  numeri  dUildcous  pr.ia.  fl>id. 

Minor  fumptut  laniaoh  proporopocdNdl  ^- 
icftpr.^ 


Dodecaedrum . 

Dodccaedruffl  conftltuerc » & fph*ra  compiedi  * 
Atofteaditur  latus  cius  linea  irrationalis  p.ip. 
pag. 

Latus  dodeeaedr!  comparatur  cum  latere  cubi 
• CofoILL  «04 

Duplicata  proportio  • 

iEquiaogula  parallelogramma  habent  proportio- 
nem uterum  duplicatam  p.is.fe  trianguloCor. 

L*&li  • .144 

Duplicau,  triplicataque  ratio  in  numeris  qu*- 
nam  def.j.  Tli 

Duplicata  ratio  Inter  fimllia  triangula , fr  polygo- 
na pr.io.&xu  ili 

plani  ad“plaDum  eft  laterum  ratio  duplicau 
pr.ll.  >2» 

E 

Elementa . 

•¥7  Lementaquidfioc.  11. 

t Elementa  alternata,  8:  alternantia 

Elementorum  ocdopf.7* 

Autborea . 


Ibid» 


Ellipfis. 

Ellipfis  quid  def.j^  . ^ 

Diulfio  Ellipfis  in  partes  fubduplaS  Coroll. 

Diameter  ad  diametrum  eft,  tt  ellipfis  ad  circiira 
maiori  diametro  deferiptum  pr.sq.  U± 

Quinam  circulas  aqualis  ellipfi  pr.ad.  iil 

Ellipfis  qu*llbct  ad  quemlibet  circulirm  eft.  vt  rea 
aaogulum  ex  diametrisad  quadratum  eircuU 

EiapfisadelllpfioH  quam confcqujtur  proponm- 
ncmpr.ar  Cor.^ 

Defcriberc  ellipGra  *qualem  eliipii  pr.^ 

Omnli  feaio  fph.toldii  id  «era  «ai  circula 
eft  pf-i;-  Ac  axi  obliqua  cliipfa » ‘11^ 

EMlplMparallclg  In  cono  fimilcs  pr.4. 


, I* 


E X 


I N D 

QuKfitm  elllpref » feu  byperbolc  finiUttpf.;».8f 
5^.  BeCor,  Be  54.  Corollarijt . 4»^ 

lo  omni  cylini^ro, Teo  circulari » feu  elliptico  &aes 
(eAinoet  axt  oblique  funeellipfes  p->».  445» 
axi  obliqua  io  conoidale  Para^Itco  cUip^ 
pr-r4.  440 

Dato  circulo  elliplim  deferibere  pr»X7«  pag.4?»»fir 
4^>.pr.7j.Icem  parabolam  pr.74.  ' 4?? 

Jcrm  Hypcrbolam  pr«7y«  ibid« 

ElHpfim  dcfcfibert pr.dy.  pag»4tp.  <r pr.^,  4^ 

Enumeratio  • 

Enumeratio  rationum  def.19.  116 

Enumeratio  rationis  fflodua  arguendi  oftendltur 
In  numeris  pr.l».  iy8 

Eoumeracio  rationis  pr.17.  istf 

ElTentja, 

Quantitatis  ctTentia  que  fit?  pr.T.  X 

Exagonum. 

Fxagooi  iatus  egoat  femidiametrum  Cor«l.  £0 
Exagooi  deferiptio»  ride  lofcrtptio* 

ExcefTus . 

Excefium  rationum  Inueoire  pr.40.  >81 

Eicedcre  parallelogrammi  quid  iU. 

Ex  «quali  Ratio. 

Ex  «quali  ratio  dcf.i£.  I lil 

Ex  «qualitate  ratio  In  numeris  pr.14.  159 

Ex  «qualitate  ratio  oftenditurpr.j.pag.llp.  grpf» 

>4  pjg.ijo. fepr.aj.  119 

Ex  «qualitate  ratio  perturbata  innumeris  often- 
dltur pr.^  liL 

Extrema  Ratio  • 

Lineam  diuifam  exuema,&  media  ratione  fecare 
pr.xi.  ^ 

Aggregatum  extremarum  io  Tuas  extremas  di- 
Uinguerepr.tf.  >^o 

Partire  numerum  in  extrema  proportionalia  dato 
numero  pf.35.  2Jl<1 

V ide  Hatio^ecarci  dluidere . 

F 

Figura. 

Figura  quiddcr.t4.  28 

Figurz  redilinex  def.^ 

Trilinex  def.:o.  Quidrilinep def.si.  Multilater^ 

def.iL 

Vide  Mulcilaterum,  Polygonum  • Redilineum» 
Triangulum»  & ceteras  fpecies  figurarum . 

De  angulis  figurarum  redUinearum  'jo^.Sr^fcq. 
Quot  angulos  contineat  figura  redillnea  pr.iy. 

pag.  ^ 

Quot  angulis  anguli  figure  rediUnex  «queniur 
pr.l^  ibid. 

Excerni  quatuor  redos  «quant  pray.  ibid* 

Figura  folida. 

Figura  conica  fph^ri  inferipta,  cui  coaoxquetar 
pr«  4U  f^4^  & lector  cui  fcdori . £c  quo  cono 
mtnbr  fit  :.4i.  ^44 

A quacumq;  ixgura  folida  detrabere  partem  roa* 
nente  refiuuo  figurato»vt  prifis  rr.50.  Cor  67$» 
Vide  M uluUtcrum»Regularu, dididere  ad4ere. 


Forni»; 

Fornicis  cmciformls  folidicat»  que  Cor «: 


Fradb. 

Fradio  quid  fit?deri.  3 7 

Minutia  quid  fit?def.r  ibM. 

Minutia  ad  fuum  integram  • rt  referatarp.K  1^8 
Minutie*  que  «gualcsVr.a.  ibid. 

Minutip  quando  oroporriom  totorum  eadem  gan- 
deant  pr.r . & quando  proportione  numero- 
rum integrorum  pr  4.'  to8 

Minutias  reducere  pr.y, . ibid. 

Vide  minutia. 

Fruftitm . 

Fmftum  eonit  cui  cono  «quetur  pr.i  t-  Cor.  ^ 
Frufta  conorum  queeumque  numeris  meo/brare 

Fmftum  conicum»  cui  «quetur  pr«i^.i4  2}^ 
Frufturo  conoruosi  vel  pyramidua^niinacficcrc 
pr.  IO. 

Segmentorum  rphproidicouuBfiiperficiet>qaib« 
pquenturCorall.  ^66 

Frufto  fphproidis  pqualem  conum  exbiberc  pr.?y. 
pag. 

Spb«roidis  frufium,  quam  proportionem  habeat 
•deonum  inferiptom  n 4 . 640 

Superficies  frufti  coni reStT ad  quem annulum 
planum  , quam  proportionem  fiabeae  p.^i.  56% 
Superficies  frufti  coni  redi « cui  circulo  «quemr 

Fmftum  fphxroidis  »qoas  partes  «quet  cylindri 
pf-M- 

ViMlphe^oldes « 

Fruftum  ryr«midis»  coi  «goetnt  pr.sy. 

Fniftu  m pyramidis  calculare  pr.5^  ^ 

Fnifti  cylindrici  acoca  fuperficibi  cui  pquetur 

. .11^ 

Vide  Tegmentum  • 8i  oomioa  rerum»  quorum 
frufta  nofccrc  cupis  • 


Genitus  numerus. 

GEmtus  ex  multiplicatione  duorum  nomero- 
rum  planus  eftdcf.f-  166 

Vide  numerus»  multipftcitio. 


640 


Finitum» 

Finiti  ad  infinitum  nulia  pioportiopr.a. 


Geometria  • 

Geometria eft  Tcjencia  oftenfiua  pr  *.  3? 

BreiusobicdumalEgDatur.  *’  ibid 

Geometrica  Progreftio » Proportio  • 

^^eometrica  progrelfioquiddef.:.  1 

^proportionis  gc<q^ltrk«^ntin~oe  proprietates» 
& fpecies»  inexordioexpenfioDis. 

Non  omnes  numeri  continuari  in  propottbae 
pofiumpr.i.  : [ 

Vc  fe  producant  numeri  continui  proportiooilM 
pr.^ 

Q^medij  proportionales  inter  tres  cadant  p.  „ 
pag. 

M^ljs  tntermiOis  toc  numero,  tres  nomen'  in 
continua  proportione  eandem  rationem  dicunt 

pr  4- 

Quadratum  medi;  redangolo  extremorum  xqtu- 

tur  pr-5 

Et  redangulum  mediorum  duorum  redaiigulo 
loS  duorum  exrremof  um 

Jo  maiori  numero  plures » 8c  minutiores  propor- 


I N D 

tioA  rt  fc^fiufltBrpr.7.  ibid. 

VcCuoima  fcfiei  nuroeroram  GeometricoramiN- 
oenutof  pr»u.  8f  pratf. 

Vc  feries  Geotnetrleorum  proportlooslium  ez> 
tendatur  io  oameris  pr.t  7.p3g.a  1 4.pr.i7  8r  18. 
addesdo  pr.19.  Sc  aufcrcodo  pr.a  o»l>  a 1 , Sr  sa« 

8e  Cor-  l ibI37 

Vide  Diffcrentic»  Termini»  Msxinat  • 
Proportionales  inucnire»  quorum  fumrasm  «qua- 
lia fic  oamcro  roius  io  alterom  procreato  Cor. 
i.  »15 

loter  duos  numeros  coafticoere  geometrld^  pro- 
portionalem pr.i?.  »3^ 

later  duos  numeros  piares  proportionales  Inter* 
pooere  pr.^  IWd. 

Numerum  daeum Io  partes  proportionales  diftrl- 
bnere  pr.^  Ii>ld. 

Maximum  nuraeramt&  extremum  medijs  inter- 
miffis  multis  depromere  pr.ttf-  ibid. 

Geometrica  piogrclEo  linearum . Vide  feries  • 

Ceometrlca  progreffio  planielerum. 
OMila,qu«  de  progreffione  Geometrica  verifi- 
caocur  In  lineis  etiam  de  fuperficiebus  xeraeua* 
dootpr.i- pag.  40S  tum  de  fpatiji  fimlllbus»  . 
€|iiafn  de~diiEmiIibas  Cor.T. 

Progreffio  Infinita  geometrica  foperficlerom'pro- 
dacit  determinatam  9 ft  finitam  faperficlem» 
Cor.i.  425 

Omnia  fpatla  aotecedpntJs  funt  ad  confequeotta » 
vr  rnum  antecedens  ad  vnumcoofequens  Co- 
roll-|. 

DUFcenili  primi  fpitij  i fecunilo  InprogrelEo- 
ne  gometrica  primam  fpacium , te  Tcrica  iafi- 
aiu  fune  Io  eooeloaa  proportione  CoroJl.4. 
pagloa  49^ 

SI  feries  duc  procedant  per  eandem  analogyam » 
Ita  eft  tota  feriet  ad  toum  feriem»xt  primos  tcr- 
miout  xnius  ad  primum  alterius  pr.^  ibid. 
planitiem  cquslem  feriei  proportionaliora  geo- 
aictricc  inoenire  pr.|j>  Ibid. 

Rcpcrire  planum  continui  ,‘proporclooaliaai  ter- 
minorum 49^ 

Datis  primis bafibus  reperire  planarum  fen^c^ 
^iricm  fupcrficlera » 8c  etiam  quadratum 

Seriem  infinitam  toaeoire>quf  i dato  quadrato  Io* 
cipiat  » & tota  dato  reftao^o  eguetur  pr.  d.. 
pag.497-8r  eciam»qu9  d Tegmento  incipiat 
n^^etum  alteri  aqualem  49^ 

Scti^plaoonun  siccri  datam  proponionem  ha- 
bcatem»qua  incipiat  i data  quadrato  j ■ ■y.ibid. 

• 

Geometrica  progrelHo  corporom  • ^ 

Vide  feries  corporum  • 

Goomoo  quid  dcf.s.  5^ 

H. 

Harmonici  proportio  numerorum . 

PRoprietaces  proportionis  Harotonicc  Cor.i. 

i*  ^4? 

Trcsiiarmooicot  inuenire  pr.i.  »w» 

Tertium  Harmonicorum  inoeuirt  pr.x.  ibid. 
Non  feraper  barmonicus  teruus  inuenlri  poteft 
Coroll.  ^ 

Duplex  moJus  eaotiouandi  Harmonicam  ferlera 
- incxord.  '*****• 

Osorinuare  proportionem  Harmonicam  pr  |.S44 

$cpr^8es*  ,,  , 

Quitum  lo  ferie  Harmonica  (int  ArithmciUi  yo^ 


EX 

roll.  ^ 344 

Quinam  (int  midotte  Coroll.  045 

Inter  duos  medium  Harmonicum  Inuenire  pr.^. 

P»R-  lAl 

Numerum  In  proporrionem  Harmonicam  diRrt- 
buere  pr.7.  141^ 

Arithmetici» xt  Harmonicos  producant  CordbiX 

* Harmonica  proportio  linearum . 

Plurimas  Uncas  tn  Infinitum  inuenire»qup  propor- 
tione mufica  erefcanc,  rei  decrefeant  nr.s.  264. 
Linea  harmonicd  diuifa»  cR  diuiTa  in  partes  foc- 
cefliuc  deoominactools  pr.  ibid. 

Lineam  Harmonicd  fimiliter  l^sre  pr.4.  264 

Que  feries  Harmonkd  proportionem  Teoper  ean- 
dem lenient  pr.y.  ads 

Similem  alteri  1'enera  harmonicam  propagare 
pr  ^ 

Omnes  barmonic^  proportiones  funt  in  eadem 
peotnetrica  proportione  pr-7.  ibid. 

Series  Harmonicas  date  denominationis  reperire 
pr.8.  i6<S.  te  etiam  In  pluribus  lineis  pr  g.Vide 
Termini ditferende  Triangula. 

In  qualibet  data  linea  abfque  fine  progreflio  har- 
monica extendi  potefipr.^ 

In  harmonica  ferte  alfignaca  qualibet  minori»  ad« 
huc  ad  minorem  poteft  peruenirlpr. IO.  ibtd.^ 
NuUa  piogreiEo  harmonica  extremum  confequi 
poccR  pr.tS.  Ibid. 

Omnes  pro^tiones»  que  de  Hneis  raofieis  rerl- 
ficancur  etiam  de  pUmciebus  reca  funt  Co- 
foll.  40‘? 

Superficies  Muficas  augere  > Se  minuere  fixudum 
datam  rationem  pr.48  fao 

Superficies  harmonicis  iuxta  datam  rationem  fe 
incipientes  minui  ponere  pr.49.  5-* 

Helix . 

Helicis»  Se  quadratrlcis  comparatio.  <97 

Radmt  helicis»  8r  applicata  quadratrlcis  quando' 
eqoalcs^f.i  . ^97 

Radi)  belias»  qulbua  arcubus  zqualcs  pr«^  Ibid. 
Helicis  lineam deferibere  pr.at.  ibid. 

Hemifpheroides. 

Hcmifphfroldcs duplum  eft coni  iofciiptl  pr«39*, 
pag.  <540.  Vide  fphproides  • 

Homologum « 

Homologe  quantiuua  quenarn  defi^  1 14 

Hyperbola , 8f  Hyperbolicumconoides  . 
Hyperbolam  deferibere  pr.154.-  4*7 

Data  Afytnptoto,  8e  pr.gy.  4*^ 

Eamdemrclircirc.grpr^acerepr^^  ,y9 
HyprrbolaquId  ^ dcfiio. 

Hyparbole  parallele  in  cono  fimlles  pr.6.  43^' 

Quenam  fint  Hyperbole,  ft  ElUpfcs  equalespr. 
54-P*8»4«3>fcpf  40»  . ,./li 

Vide  paril^la»elliplis»  fe&io  cooi, Conoidei . 
A coooide  hyperboUcoifeu  parabolico  imperatam 
. partem  auferre pr.49  . ^22. 

HyperboUcoffl  conoldm  Iuxta  datam  rationem 
diuidere  pr.48.  ^ 

Hyperbolicum  conoldcffl  In  conom  «qualem  tral- 
&rourc  pr,34-.  ^ 

Hypocennfa  • 

Hypoeenufa  crure,  & angulo  datis  quibunibtft  per 

logariebmos  tertium  rcpcrirspr.jS.  42? 


Datii  crore»&  angulo  duobu»  t)uibufltt>et  I«ga- 
rithmic^  teitium  reperlrtpf.19»,  • tt^2_ 

■iTmid?ora 


INDEX 

' pag.sot.  vel  etiam  quadratorum  compr>ficu«i 
medi^f  «reAangulotn  fationale  pr.4i>»!lr 
. etiam  vtrutaqac  medium  •t.47.  ^ : fqx 


Icofaedmm  I < 

T Cofaedrum  ponere, & fph*ra  eocapleft! » cu« 
ias  Uiof  ofteoditor  irrationale  diastro  fpkf^ 
r»  pr.io.  ^94 

IflcHfUtio  • 

Lateri  anguli  inclioationit  normalis  omoibnt 
aliis  Uncis  normalia  pr.4-  14?* 

Triigulum  incUastioolt  planta  inclinatis  noriiia- 
lecftCor.i* 

Parallela  In  plano  inclinato  altcrl*efte6*m  pafiN 
IcIafedioniCor.?.  Ikid. 

Quinam  asgtili  inter  inclinata  plana  fit  maloret 
prao. pag.  ;^>.gfpr>aa.  31^, 

AoguTuslnclittatlools  planorum  Idem»  vbiqoe  lii 
IpfispraS. 

Re.d(  ad  planum  inclinatio  quarnam?  def.j.  347 
& xqualis  inclinatio  dcf.^  , ^ 

PUni  ad  planam  inclinatio  quarflam  def.4*  347 
iSrrqualia  incllnatiodef.^ 

Inclinata  ad  vmbclrcum  i contafin  *qnalis  eft 
ajrs  portioiii  interclofa  lotet  verticem » 4f  ima» 
belicum  pr.aff.  pag*  422:  Vide  Vmbellcut . 
Inclhsftio  circn!OTUtn»^cmg?dcf.d."pac.}y4.8f  quo 

t-  • 2r..  , .-** 

IncommcnTorabilcS  flrteat  • 
Incommenfurabiles  line*  def-4» 

Vide  commenfarabilei  • 

Magnitudines  proportione  relate  commenfurabl- 
litate»  ve!  incommenfurabilitate»  etiam  refe** 
runturpr.5. 

Qu*  eidem  magnitudini  funt  incommenfurabTI^ 
etiam  inter  fe  rr  (t.  • 

Qu*  magnitudinci  incommcnfiirjbiles  pr.7.ar 8^ 

Ma^gnltudo  incommenfurabilis  compofita  facit 
totum  partibus  inconimcnfutabilc  pr.io.  ‘i85’ 
incommenfurabilea  longitudine  tantuitr»  6f  rtiatn 
potentia  inucnire  pr.ia.  & etiam  plures  Co- 
roll.  '■ 

Inuenire  rrtionales  potentia , vt  differemta  qua- 
drata habeat  latus  msforl  doffltncnfurabUe  pr. 
i;.pag.  188.  &ctiam  incommeofurabile  pr.i4. 

pag-  iIS 

Pfoporitonalittm  larerem  q^adratorom  eiceirus 
quando  fit  commcnforabilc»  fiue  non  pr.lj.i&p 
Se^io  in  panes  InequaleS  cura  faciat  lineas  m- 
comracnfarabilesi  feti  non  £rj7.  eooucrtittir 
Coroll.  ' ^ 

locommenCarabillum  1ongitndmd^adrata,qSm 
pcoponloQcmhabeantpr.4. 

Incommcnfurabilia  latera . •’ 

Incommenfurabilitat  laterum  figurarum  reda- 
rium. Jio.arfeq. 

L^jus  quadrati  diametro  circuWi  io  quo  cft  in- 

fcriptume(l»incommcilftirabHe  :’r.7.  ’ 310 

Jtem  trianguli  lataS  pr.S. latut  detagoni»  fc  pen- 
tagoni diametro » Br  longitudine,  Be  potentia 
incommenfurabilis  linet  eftp^  - 1 

Latus  odogont  diametro  ioconWrtfurabile  pro- 
pol.io.  iil 

Inucoice  duas  linMS  j^tehdaiBCommenfurabile^ 
quarum'  quadrsftdram  cocnpofitum  fit  ratlo- 
'oalfi  «t  teflangulok'  trtpfis  fit  medium  ir.4U 


Indiuifibllia  . 

Psn  vltima  Indlulfibil  Is  nec  cft»  ncc  cfle  peteft  (!• 
aealijt  partibus  pr.io.  lO  * 

Non  futu  tBubcmatice  oblcftum  pr.  13. 

I lodiuiduatio . ■ 

Iftiiuidaatio  cfmrnitas  numerica  nr.t  H 

eft  idem  cum  rebus  indrarddatis  pr.iTr^  ‘ ^ 

'IrtfifHtH, 

Lintarum  proportionem  propagare  in  infinitam 
pr.a.  148.  Vide  ftrfes  Geom^ca.Harmcmtca. 
Idfimtiad  infinitum  nulla  proportio  pr.  108 
In  aliqut  fidita  qnantfrete»  vt  partes  multipitcaif 
polHntininfinhuffl.  pr.i  a.^-  Cof.i.Sgte.|s<?o 

Infcriptlo . 

InfcrlpHoreftilineofum  goenamdcF.!.  87 
Rebili nel  In  dreufo  qu*?  Jefj.  ■ *»  •» 

GivcuIHn  redlllneoquc?  dUL  v ^ 
.lofcrifklo  trisngdli  In  circulo  pr^*’  .»4 
Circuliin  triangulp-gr^-  • c ' 

(^Hidrstl  in  clrculdpr.d.'^»^g*’* 

Circuli  In  quadrato^^  a:* 

Pedtagoni  in  circulo  pr,n.  -5? 

CiredRin  pentad*opr*>3»' ‘ - - • 

Ertgooi In  circulo pr.i_r/^'^^  ^'•9^ 

TrUnguli  *qui  lateri,  & zquianguli  Infcriptlo  pr. 

iT  ■ 9®' 

Qnlfidccagoni  in  circulo  pr.i'^. 

Aliarum  figurarum  incirculotjor.'  ^ ^ 

fbferibl  poteft  corpus  planis  fupcfficichu»  eoo- 
• ftans  in  quocumque  corpore  elliptico»  Parabo* 
l!cb,fiypcrbol}co  : r-3a.'  _L 

Quando  fuper ficic*  b*c"mfctiptl  corporis  agwv 
fcl  poflitpr. 

Iiilcriptio  folidi  in  folido  qwr  dcf.d.  

Siitlt  minus,  qbam  quaHroplwm  mavimiclr^ 
^ fjdizra  inferipti  conic*  fuperficies  fpb*ri  m- 

Tcrlpt*W^'"  \ ' ‘ rrr 

At  circumicripi*  miiui4i.  • tbW. 

Paraibol{  masimum  inferibere  triangulum  |n  ^t. 

'p4g.  ■ ' _ 

QtizinfcrfpTattiangola  ?rt  parabola  fine  Cavalia 
rr.j2.fi'ynumex  is  fit  mSximum  etiam  alhid 
^'COtoiT”  " 

Ipftribcrein  fpfifra‘cononimfegment«  taogemii 
■ nntiimfpbrTam  aliamconcludeat^gr.  3 
8f  etiam  circumfet  ibere  Cor. 


Infcribi  t^oq?  tot  follda  corpori  giobofopoflust» 
vt  reliquant  quanticacetn  omni  data  minerem 
' pr.i^  . i*  • 

Matimum  triangulum  Hvperbol*  inferibere  pr* 
40.  5^1.  Vide,  qu*  Inferibere  cupis. 

^ Intercepta. 

Linea  Intercepta  harmonica  quinam  def.s. 
Intercipientes  xqualcs  arcus  ^ftllel*  Cor.  • 
Qu^  in  circulo  bifariam  fecetur  <ter.  2^ 

IntcrualJum . 

Inttruallomm  numerus  mnltiplicttnn  com  fo* 

eundo  numero  ferie*qucturpr. 44  

latcruallorum  numerus  ad  numerum  IntenuUo- 
ruiB}  quam  proportionem  dicat  in  ArtthiiKtici 

pro* 


1 N 

proportione  PM^5* 

loteniallorumMi^^kuK  ionkcm  ena  pro» 
portionem*  quam  4t0«reatispr.7.  »|8 
Nttmcrnra  iotcntallorum  ArithmeciMriUB  ioiie 


D B X 

CtaWinmpf.f»* 


nirc  pra4« 
loteraallum  fide  Arithaettca  rado  . 


•4^ 


Ifofcelodcf.15. 


IfofcclltS* 


L 

Latut. 


L Acera  dccagoni,  A hexagoni  inoefttgarc  pr.^. 

Iccm  trianguli  Cor.  I.  >0^.  qoa^ 
ium  quiiukcagoiu'Cc>r;  310 
loncninotur»  8e  comparantur  latera  6gnracu«  re> 


Lemma  quid  fit . 


Lemou. 


rnterTcdio . 

PlMoruffl  ioeerCedio  eft  linea  redia  pr.|. 
}eterfediooea  planorum  347  8rl^ 

iMcrfnftio circulorum lo Tpbpn . VidtciitolOB. 

InuerCa  ratio  . 

Innerfa  ratio  quid  Ctritef,  1 j>. 

Inuetfa  ratio ofteadhiaf  pr.4.  Coroll»  - 'laOi' 
Inaecra  ratio  io  proporcionalicatibut  pr.74..  178 

Inuoluctum*  . . :v  . : 
Inuolucmm  Tpherp  quadriformli » ciri  p)rrtmldr 
nquetor  pr.51..  449 

loaolocmm  ragular»flr  luanlr*  qmr  para  fit  .cy» 

' liadritfirparallclcpipedicooclodeods*  ex^> 

: but  oafcnocur  CoroJl.a.  673 

louolacri  quadrati  coiaoidia  hpperboiici  (bli£ 
uaque?  Cor.i. 

louolucrum  f ngttln  cylindrice  icnipyrnaridic- 
- ^ecur  Cor.  1 . r c cogiofcacur  Cor.  Cor.s.  O49 
Irrationale qua'draeum  deC^-  8e  10. ' rty' 

Compoficis  imeit  lrrationarbua~Mmmenrurabi- 
Jea  funt  quoque  irrataoilaka  compofita  pr.f4: 
p^-  ~ “iflil 

Irraclooalca  qur • def.y. ArUi  |8|,  pr.a^.  '193 

_ • • • - . _ ^ '.ii 

llbperimecre.  • 

iroperimetrc  figure  qu«aaai?dcf.i.  ^ 

Area  iroperimerraqniideCra.  Ibtd. 

Figuram  regularem  alteri  ifofcrtaMiram  poavm 
.pr.^o»  • 5aa 

Scaleno  triangulam  equicrurum  Ifoperimetrlim 
facere  pr.yi.  5aa 

Daco  triangulo  parallclogrammum  • squale  >Ap 
, libperimeirum  fabricar:  ;>r.7a.  ibid. 

figurarum  HbperimecraruaTcTiS  capaeioft qam 
plures concinet  angulos  pr.tf7.  .r(ay 

libpenmecrarum*quat  fte  figuramaainu  pr.df.~5a5 
Circulus  omnibui  figuris  iroperimecria  capac^^ 
pr.oy  \u^  5a^.  cft  cclam  maior  Cor.i . & etuia 
. .|pb{ra lalircdndicioniaed-Cor.a.  ~ -tad 
Re^anguium  ooo  redaogolo  fqoaJe.  8c  Uop^ 
metrum  ponere  pr.T  -:.  , jas 

RcAilineo  (quale, aril^erimecnim  redangulum 
conftituerepr.54. 

ILcdangttIum  fa^rc  squale  * & iroperimccrO  (ea 
micircttlopf.55.  ibid, 

Ifioperlmetra  triugula  quando  minora  |mpr5d. 
pag.  yaj.  iforoellum  quando  cft  minus  aiioCb* 
roll.  5»4 

Eadem  proportione  in  figuris  Ifoperlmeerls  lace- 
ra , 8i  anguli  dimineuQCurpr.55.  pag.  5>4. 
etiam  differentia  laceris*  Ar  anguli  Cor. 


Linea. 

tiuj  ett  qulAruIe  iadiuifibite  redapUeaiuipr.' 

tnadsquat^  accipitor  pr.i  L to 

Ecfc  negatio  pr.ia.  jKiil 

QuidfitPdeO; 

Quinam  eius  Uroilni^  deE^.  ^ 

Reda  qusnam  fit  ? def.y^ 

Par^lela  fide  paralleis . 
Liocxsqualemlineam  ponerejpr.5. 
llUdetrahere  partem  datam  pr  A.  ^ 

Bifariam  fccare  pr.~.  i ... 

Normalem  excitari  pondo  in  ea  ££^  pA 

Si  extra  eam  pundum  detur  pr  9 
Quoa  angulos  iofiftcna  alteri  faciat  pr.lo.  Ibid. 
Qusfincmdiredum  pr.M.  ibid. 

Adferticcni  feiecaodum  anguli  squalca  p.is.  37 
ne  dum  iouicem»  fed  Ar  quacuor  redii  . C6r. 
agqnipotentet  f idesqaipotencia . 

Lines  exuofie  plano  nulla  pars  in  fobiimi  pr.r. 

P»g-  . • 348 

Liocc  le  fccaocestArttianguU  in  eodem  plano  Stu 
, Pf-L  ibid. 

Lines  ad  fuperficiem  nuUa  proportio  pr.4.  lop 

X^ogarithmuf  . 

Similiter  proportlonatorum  pqaalea  logarlcbml 

• CoM.  pag. 3lA.Af  pr.M.  331^ 

De  (me  faoU  geometricorum  reperienda  * cnl 
. afitbmetlca*Ar  logarithmica  deferuiac  prop.8« 
^psg-  }i6.isii7 

Exempla  tabularom  geometricomm  cominnd^ 
proportionalium  cum  logarithmii  yay.l^feq. 
Io  progrefiioae  logarithmica  piincipiumTd  lIbU 
tum  pfj;.  ,• 

T^bolirC^ometricii^  (erlcbufqoe  eorum  Ioga« 
mbmosin^raberepr.ioi  33^  Ar  Cor.  334 
Quomodo  reperiacur  Geometrkua  quilibet  ad 
'Cootloaaodam  fcrlem  Cbroll.  pr.  11.  333. 

«Ac Coroll.  pr.iy.  334 

Quomodo  reperianturlogarithml  ad  cootinuan* 
das  tabulu  logarithmonim  pr,is.&  Cor.  333 
8eCor.KApi.pr.  ^ 

Logeruhmoi  coacinuareCor.pr.iy.^CorolL  pr. 

U1 

VcQcometrkl  io  Infinitum  in  eadem  proportio* 

. ne  decrefeant  io  (erie  logarithmica  pofiti  pro* 
poClA. 

Io  logamhmicla  tabulis  componendis  fradiooes 
oon  funt  (pcfocndspr^tf.  Cor.  336» 

Logarithmos  tabulis  (lou^  applicare pr.17. A 
Cor.uAei.  "Ibid. 

Quomodo  fious  gr.  ^ logarithmos  reperiator 
Cor.  j;7 

Logarithmos  finobos  arcuum  mlooribuSf  quin 
4r.  45- applicare  pr.;  ;.AeCoroll. 

De  tabulis  logarithmii  fiouum  ordinandis*  A 
logarkhmts  tangentium  addendis  -33?  & (eq« 
Proprietates  tabuJp  logarithmis  ioftruttp  finoum* 
atque  tangentium  3>5-ffque  ad  pag.  J40 
Tabuls  logaritbmicp  ablolats»  ft  condantur 340 
Arrequentib.  VidediCFereoiis.  '*  ‘ 
Aggregatum  ex  logarithmis  augull  * A cruris  s- 
quatur  logarithmo  anguli»  8e  crans  oppoficl  in 
obllfiaogttiis  uiangulU'pc.19.  47« 

b A 


f N I 

Jn  obnijiMogutit  lo^aritlimaf  crtorai 

eque  fufedudai»quiil  rclimjtut?p.|0.  Ar;i.470 
Logirithmas  numerorum  Ia  (erie  oacurali  mnlci* 
plicatorum  quinam?  pr.»7*  jqf 

Numerorum  ab  i.  vfque  <d  logorithmot  repe- 
rire ? il4 

NumcroracB^quiex  tnuitipllcatiooe  fimpliefoM 
prodeunt  iogarithmoe  rcpenre  pr.i^. 

AKoa  logaritbmos  quopciunq:  rlti^  ikoarivtnlm 
uenirepr,^ 

Ja  ferie  proportionali  dato  logarltliftio  rolni  cr* 
quirere  logarithinom  aiteriol  proporrtoaali» 
P^-P;  . - n»‘ 

Numeri»  quibufeumque  duobii»  datilift  logarit& 
mo  vniu»  exquirere  logantbmem  alteriua  pro< 
["f.};.  _ ^ 

Loptrithmo»  erurif  ID  rcAanguIo  aquatur  lbga> 
nthmu  aDgutiyieba^f  pr./<f. 

Ium  logaruhmus  chirit  in  redanguto  aquatur' 
^arubmo  tangenti»  oppofita  t & reliqui  ero* 
mpr.17^  Ibid. 

Cur  anrhmetici  numeri  proportkmaJes  mIamBr 
geomccrfcia . jaq.&feq, 

Q^:dJoganibmi?  ineaord.  ^»4 

bynibohzati»  geometricerum  numerorum, 
ganthmorumpr.i.  3x4  & pr.  j.  y.d.fr  7.  jip 
Qn«nam  progccHi^uriihmetfn  app^afi^r 
aeoirrtricppr.3-  ^24 

Sabduaio  l*g«ritlLmor«in,fr  addmo  in  omimiiir 
ope:at:onibuf  arithmetici»  defertth  multipli* 
cactoni , 8c dioilioni  geometrlcoruin pr.i. 3.4. 

1:*^  ~^iT 

Vt  reperiaiur  terminu»  datorum  continui  p^ 
portiooalinm  multipliciodo  fotilm  logarith* 
»o»£r^  ^ 

Opoiorum  oumeru»  eft  reciproca  proportioni^ 
numero  logarittunofum  io  ferie  oatonli  log»-- 
ritbmica  Corol  1. 

Lunula  plana,  ftrfollda. 

Tilangulom  lunulp  planp  pqvatefadtre  pr.rr.n» 
Luouljm,  feinaoiucrum ciu>  lopyretoMC aqua» 
icm  iranafundcre  prjd. 

Soltdiratluoularumionoaroaqqa?  pr.ya»  dqp. 
ar«iu»inuolocri?  I TbfS'. 

M 

Magnitudo . 

Proponds  doabu»  magoltodinibu»  Inaquatlbut 
reperire aham mediamalipni  data  commeofu- 
rjbilcmpr.|4. 

Magnitudo  magnicudim  eft,  rt  partet  proportio» 
nale»  eadem  proportione  acceptp  ad  pariet  pro- 
portionale» eodem  ordine  accepta»  or.  J7.  yitf- 
proportio  maion»  Inaqualitaci»  contiimttu 
proforcionem  maiorem  omni  data  magnitudi* 
oepr.^  »60 

Mtiorirratiooalif,rtfiat,qoaftepr^4.»  »0»' 

. Matbematlet* 

Mathematica  habet  pro  oblero  eo»  qutocom» 

• rtwenfurabile pr.i.t  * - ^ .j 

OWeftum  pr«ei»^4r  abftraftd  copftderat  pr»ar»i 
fcit-fcipqtia  oftenfiua  pr>|.~;^  ’ 
IntrcSpartcfdiolditorpr.q.  • - -•  «13 

lotroduAioad ipfam • 

Jpfi  mcumbeotci  qui  ? ~ 

Mulmu»  Numero». 

Mtaimui  oumeru»  io  ferlc  proportionali  aolti» 


> E X 

'.plicl,  rteoQtioeat  reUqnfllmloompr.n.  ija 
Jituiaa»  iiBiiiarii»i  nroadneac  reliquata  pr^ 
i portione  AquTpanienluri  fuper  partiente 

Mnimo»  detnfto  primo  ad  rttnsaoi  rtliquorum» 
quam  racteoeni^eatpr;i3.  ijfl 

Malim  oa  Circulus  • 

Maiimi  circuli  tr/ofiroa  perpolotouusoapro- 
pof.l  7.  ^ rpi 

SoftiomoCoamatimorua  diftat  quadratei  eir» 
culo,  io  quo  polos  habent  Cor.  pr.i  t . 3^9 

Circulum  maiimum  ia  fphora  dcfcrlbcrepr..!' 

^pag.j5p.  Ar  etiam  perdtio  pundapm7. 

Mwimi  Circuli  quinam  ? qui  maiores,  ^ ratao*<.’ 
re»?pr.ii.  ■■>  \f 

Maximi  In  l^cra  bifarUm  oeceflarib  Te  /rcaue 
pr.  IV  Ae  i contript.£2:  ^ 

Mavioms  fecacr  alium  oormaKcer  fecacA 
fi»m,  & per  polo»  lui^Ard  cootra  Cor.  tfaid» 
Per  poJof  circulorum  muxiouit  dnCius  per  conci» 
dum  cicculfumtraofiipr.i.^**.-  fi  per  polum,  8e 
COOiadum  etiam  per  alterum  poimupt.1j.a373 
Maximus  minorem  circulum  taagcni , Ar  tl^uiB 
' ningit  parallelum  pr.^.Ac  i cootri  , r.y  Ar  pu« 
ralleios  quoque  aaxfmo,  cuioblaquuA.pr.d» 

^Tt4’ 

Si  maximus  maximum  fecet,  fedso  diameicr 
fUcftifeCtrCQli  i r.;.  374; 

Afi  mioorem Tecet (oMf  ' ordaeftpr.dM 
Qui  circuli  maximi  per  rquaies  arcus  dodi  mi- 
qiiaJe»  de  altero  circulo  muimo  iocercipUac 
arcus  pr.18.  Ar  »9.  pag.  384.  8c  de  maximo  pa* 
rallclo  prTai»  ~ 3^7i^ 

It? 

- Maxima  HarsioiUa . ••• 

Maxima,  mioorqf;  bMttooia  qomoam  ? :»4t 

• yt  npcciaiDr  pr.i  j. 

Media  propoetiooalt» . 

Mediam  proportionalem  duaba»  dads  Hoeis  hm») 
nlrcpr.i^  J4r 

Media,  9t  extrema  raciofie  Hoeam  fecarepr^V 

P*S-  M» 

hludta»,  & extremas  proporiioaale»  lineas  repe- 
rlrcpr.i^ 

iQterduasllaeuduas  medias  proportionaiea  ruo* 
ijccfcpr  g.-apo.Af  pr.j. 

Butbns  datis  liocl»  mediam , aut  excremam  pro* 
portionalem  acquirere  pr.»5.  3^ 

Medl^  irrationales,  . 

Media  Irrationalis  qu$nam?pr.»0.  ^ 

Medix  quadrato  squale  re^tangulum  qoodouiia* 
tus  habeat,  fi  alterum  fit  rauonale  pr.  Uji-i?± 
Media»  iuuenire,  qu^  rationale  fpatiuai  e^umaoc 
pr.19.  tpq.  Ac  guc  irrailooaic  pr.3^ 

Media  Ratio.  « 

Mediam  rationem  inter  dua»  radmiea  ioucnire 

PM‘<  ^ 

Medq  numeri. 

Mediu  inter  duos  arithmetico»  inuenire  pr.i5,»4 : 

Ac  etiam  plure»  medjos  >r.f. 

Dati»  duobus  numeri»  medtum  proponiooalem 
inuenire  pr.sq.  5 ; 


AN^i 


Mc<£iiiii  rpttiinn,  fteorpu , ' ' ' 

Ium  rpaiiiim  itoa  f.pctu  dM  Tp^lo  mia. 

iuli 


r N 

naii  Cur. 

DQob»t  datis  rcAiIlacii  medium  prt^rtionde 
inumlre  pr.fj*  514 

Etiam  fi  fiot  eifcnii  Cor. 

Duobus  datis  corporibus  corpst  mediam  propor* 
, tioiialciauealrepr.jp.  661 

M»rara . 

Miiiuthram  maiimam  communem  mcnraram  in* 
ttcnircfr.p.  «>o 

Mcofura  coamaunla  duomm  fMmerom  ooapri* 
mtfrumpf.x.  ijj.8rthumetiampr.|.  tjtf 
Minutia  per  qoam  mimiciam  meorarcrurab  alia 
mmutta  pr  1 f.  179.  FU  id  per  decuflatam  muU 
eipUcatiooem  Cor.  ibid. 

Meta. 

Metae  dbliditac , vt  fit  ad  Tphpram  qaadriformem 
pr.74.djT.  ^juslem  ei  hcere  pjrramidem  p.j8. 
474.  fr  criam  circulari . ibid. 

Minimus  numerus  • 

Reperire  nomertim  minimumdoos  metientem  pr. 

sd.  pag.1^4.  Vide  primos. 

MiruoMis  in  data  rstionc  reperire  pr.S4.  1^4 
Mimoius  menToratos  i duobus  menCurat  Ulum 
numerum*  qaam  duo  menfuraot  pr.s|.  idj 
Trd>uSoumeris  datis  minimum  numerumiqaem 
mcofaranc  inueoire  pr.aS.  ibid. 

MenTuratus  numeros  babcc  partes  a menrnraoce 
dcoominicas  pr.tp.  ibid* 

Nomerum  partes  habentem  metitur  aamerus  k 
parte  deoomlnscns  pr.40.  idd 

Humerum  miolmam  habentem  partes  daUslaue* 
aire  pr.41.  ibid. 

Miulmoa  reperire  pr.s.drf.  idg 

Non  femper  cootinai  proportioac  reperiumor 
P*’4‘ 

£t  quando^pr.ji  quomodo  Id  dlgoofcator^r.d. 

i^arpr.7.  170 

Minimi  proportionales  numeri  pr.t.  t4y 


& X 

MoltUatenim .‘ 

Figuram  regularem  In  deAiaatas  partes  fecare 
per  parallelam  voi  lateri  pr«|4.  jr4 

Dluidcrequoque  per  tincas  nulli  laceri  parallelas 
fed  alteri  cxtriareczpr.lj. 

A mulcilatero  auferre deAioatam  partem  per  pa« 
ralleiam  uni  taceri  pr  jd*  Jld 

Vide  diuiderciaddcre. 

Figura  regularis, dr  csrt.  redaogulutn  triangulucn 
parailelograoumim»  8e  crc. 

Multiplex . 

Numerus  multiplexquioam?dcf.J.  9} 

Multiplex  proportio  ruperparticos  pr.7.  109 

& ruperpanicularii . 

Multiplicatio  rationom  . 

Dacam  rationem  per  aliam  mulciplicarepr.|4«  x8l 
Darii  rationum  dcaomlnacoribus  eas  moltipjica» 
repr.|j.  3V» 

Racioaem  per  rationem  multiplicare  pr.  jd.  ibid. 

Multiplicatio  numerorum  • 
Multiplicatio  quid  def.lj. 

Qui  numerus  multiplicatus  fuperet  dreimsin  pr. 

lo.drii.  p8 

Multiplicaacet  U duo  numeri  eundem  efiiciuac  pr. 

. •» 

Miaociasiouiccm  multiplicare  pr.14.  sit 

Mtanciam  per  integrum  multiplicare  pr.id.  sis 
Nuroeramintegrucum  iotq^ro  minuciar  adnexo 
1nulciplicarepr.17.dr  etiam  mlnutUi  tantum  Iu 
Cor.  ibid* 

Mutatio . 

Ad  redilioci  latus  cqualc  ei  trUnguluro  facere 
pr.7.  & etiam  fi  multilaterumpr.8.  jof 
Moutloruperficiei  io  alt«m»vcl  corporis  In  cor- 
pus. Vide  corpora,  vel  corporum  faperficies 
quas  defideras  mutatas. 


Minor  drcolui . 

Qrtffnam  feAlo  maslmonira  cum  minorAtus  fa* 
ciat  arcus  inequaUs  pr.30.  & ooo  limilet  p st. 
ptg.  180 

At  fi  minor  fecet  dootmsxloios  Abi  oormaica  fi  - 
nus  fiunt  pr.9.S7J.Vldc  regmenu  circulorum. 
Vide  maximns . 

MinorhsrmMifa . 

MlntK  harmonia»  ?t  reperiacut  pr.tl.  dris.  S47. 
Vide  Harmonia* 

Minor  linea . 

Minor  Irratioilalitlmeai  ?c  fiat  pr.4.  »i} 

Minucia . 

PIttres,qnamdaas  miooclas  ad  eandem  reducere 
pr.d.  J09 

Minutias  eAimare  pr.7. 8c  Cor.  I.  fir  s.  ibid. 

Erism  UCttoddm  aliai  partes  pr.8. 

Fraftionci  fradionum  io  fra^iooet  reuocare 
pr.si,  SI4 

Minutias  loferere  pr.s»  8r  S|*  stj 

AdmiDutiamiocegroiredigerept.il.  870 

Vidcmultiplicacioi  mcofura»  fragio* 

Mo^  argueodi » ' 

Modi  argoendi  pag.  II J.  fif  feq. 


N 

* Normalis . 

NOrmalls  antea  duci  poteA  ad  aliam  Cor.  8* 
pag.  40.  at  ducatur  pr.8. 8r  9« 

Cadit  ad  partes  Kuei  anguli  Cor.io.  4^ 

£A  breuilEma  inter  lineas  ab  eodem  puoSodu- 
•fias  Cor.  4^ 

Nrirmslis  in  figuris  i foperimecris  maior»  quo  re> 
dtlioeum  plures  habet  angulos  pr.jd.  TM 

Normalis  in  redanguto  eA  media  proportionalis 
imerregmenisbsfisCor.l.  Ij8 

Qua;  line;  m circalo  fe  fcccoc  blfarUm  • Bc  nor- 
mslitcr  pr.  17.  & 14. 

In  coeadum  line;  a centro  doda  ei  normalis  pro« 
pof.se.  7* 

Jn  concado  eius  norrntlis  In  fc  bibet  centrum 
■ pr.so.  Ibid. 

Gafnm  normalis  Io  triangulis  inoeoire  prop.iT. 

«fi5.  507 

Pnodum  cafus  normalh  lo  corporibus  iouefijga- 
repr.j.  B6% 

A centro  fph;r;  «d  centrum  circoli  duda  circulo 
nonnslis  pr.4. 8r  i contra  Coroll. 

A centro  fph;r;  circulo  normalis  in  polos  eius  ca* 
ditpr.fi.  Be  i contra»  Be  eiiam  In  alteram  polum 
pr.7.  ibid* 

poli  centrum fphcnr»  fit circttliinoormiliaiicui 

circulo  pr  A Coroll*  IM 

: Nor: 


^ 4 
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Normalitaroii . 

C Cim  fiof  malis  arcus  intra  triaagalin  fph^ricQm 
cadat  pr.jo  & ?t. 

In  cuius  triaognUTpb^ki  bafim  duo  arcus  nor? 
roalcs  noo  cadant  pr.}i,  Ij.dicM»  1^1^* 

Normalis  linea  plano,  rcl  plana  inuicem . 
Normalis  tribui  H (tt,h(  io  eodem  plano  Tunt  pro* 
Tof-5  349 

Quz  liner  ambe  necciTario  planorum  (edioni 
ortbogonales  pri6.  ibid. 

Qux  Itoear  ambx  neceflarib  plano  normales  pr.S. 

pag.  ^ 150 

Qag  planis  normales  etiam  parallelg  pr.7.  349 

Qurfint  normalia  plana  pr.^  1T£ 

Qua*  fedionesplanoru  plano  normales  pr.ld.  I5t 
A pundo  id  TubUmt  plano  normale  ducere  ^ 
pag.  m 

A pundo  in  plano  normalem  excitare  pr,H4  jyo 
Crus  trianguli  foper  planum  politi  normale  alicut 
fedloni  ponere  pr.^  i?i 

Normalem  altitudinem  corporum  perreruuri,  8e 
fupefficicrom  intna  latentium  pr.y.  Siii 

Kou . 

Qjlpt  font  notn  In  rno^uoque  multiplicatore» 
tot  erunt  in  frado  » 9e  aliquando  eoa  minus 
rr.30.  H£ 

Numerum  notarum  in  rnaquaque  muliplicatione 
obtinere  faciliter  pr.34.  ,^4^ 

Notarum  numerum  intmis  intermiflls  proportio* 
nalibus  inueoire  pr.  jy,  ibid. 

Numerus. 

Numerus  quid  def.l.  9» 

Noroerot  non  diftingultura  re  fealiterpr.7-  'ly 
Sed  addit  ipfi  metaphyiice  aliquid^pr.8.  iWX 
Idem,  ac  ynuai  obie^iua  pr.i^ . .17 

Non  datur  conceptus  communia  numeri  pr.iy.  17 
Non  poteii  dari  infinitus  pr.^  if 

Non  podidet  efreotiam,rt  numerus  eft  pM7.  >0 
Sed,vt  dicit  quantitatis  partes  numeratas  pr«i8.  ao 
Et  in  ordine  ad  opera  nofiri  iotelledot 
Numerus  mctlens  duos  numeros  etiam  eorum 
cormnunemmeofuram  metitur  Cor.  yil 
Numerus  cuius  proporiioait  alium  multipli* 
caas  generet  ? pr. 

Genitus  comprehendit  generantium  partes  ?p.i?. 

r‘S-  , , . , ~sl 

Nomen  per  eundem  faciunt  genitos  m eadem  ra- 
tione generantium  pr.i7- 
Et  i contra  idem  duos  multiplicans  pr.i8.  ibid. 
Numerare,  & legere  numeros  pr.x.  -91 

Numeri  continuantur  per  proportionem  decu- 
plam pr.i.  ^ £1 

Numeri  orcine  naturali  progredientes  Io  aliqua 
magna  fehe  pofluot  eife  coatinud  proportiona- 
lea,  vel  proximi  pr,?5.  ^44 

Maior  numerus, quam  9.  io  fig.  diuideodaquali- 
bet  nequit  capere  pr.so.  ioo 

Ablato  9.  a qualibet  fig.  oum.  quidremaocac  pr. 

^atss.Cor.  101 

Vide  fimpla,mioutu/radio . 

O 

Obliquangulum , T riaogulum  Tphericum  • 

IN  omni  triangulo  c^liquaogulofinos  comple- 
nt oti  anguli  maioris  api^  bafim  ad  finum 
complemcoti  anguli  ffiinoris  laous  aogiil| 


minoris  ad  finnm  malorU » ia  quos  cfititditur 
■ ircus  i normali  ^ m..  4 

Data  fumma  duorum  arcuum , 8c  eorum  propor- 
tione reperlrecafum  normalis  -2 

Tribus  crurlbusdatisin  obliquaogulo  lateri  re> 
perire  pr.73.  • ibid.. 

Sinus  fecundi  arcuum  in  obllquangalo  i normali 
diuifz  bafis  fudt  Inoidem,  vtfinus  complemen. 
torum  crurum  pr.?!.  . : 

Tangentes  fecund^  laterum  font  Inukemtvt  fiau  s 
fecundi  iaccruoi  angulorum,  lo  quos  d normali 
dinidituf  obltquaogulumfphgricum  • r.74.4  ; 
Io  obtiqusngulo  finus  rtgmeaiorum  bafit  4 nor- 
mali  fadorum  funt,  vt  tangentes  complemen- 
torum angulotum  pr.77.  1^9? 

Tangens  dimidiar  bafis  ad  tangentem  dinudij  ag-> 
gregati  crurum  in  oblrquangulo  fphmco,  ve 
tangens  dim  idif  differentic  cruroni  i4  porno- 
nem  bafis, que  extra  circulum  reftae 
Duobus  cruribus  , 8t  angulo  obliqaangoUaa|i. 
tum  reliquum  reperire  pr.y4, 

8e  pr.6> . * 

Duobus  angulis,  drerure  inueoire  cras  obllquan* 
guli  rphpncl  pr.55. 4SS.^pr  66.  400 

D^bus  cruribuStft  angulo infphprko rriangulo 
datit inueoire bafira  p1.5g.488.  Jgp.-j.^  49S 
Doobus  angulisdit  crure  inueoire  bsfin  ^^.57.488 
depr.?^. 

Doobus  cruribus,  Sc  angulo  angulum  verticalem 
pr  58.488.  dc  r-  <491 

Duobus  angulis,  Ar  crure  oppofito  iouenire  angu- 
lum verticalem  pr  59.-48? . dr  pr.-*o.  49» 

Angulo  vei  ticsli,&  duobus  cruribus  bafim  pt.yx. 

491 . & angulos  ioasnire  r>.7^49a.8e  p.6o^4oy* 
Dato  crure  interiacente,  8r  duobus  anguUsnqgv- 

Ium  verticalem  nr.<^f. dspr.’?^.  - 

Databafi,d(  angulis  ad  bifim  crura  patefacere  pr. 

Datis  tribuB  littribos  obliqaango)i  Ipnprici  iUod 
ad  duo  rcAangola  reducere  pf.8i..  J494 

Datis  iribus  lateribus  angulos,  quoilibec  In  obii* 
quangulis  reperirepr.Sz.  ibid. 

£x  duobus  cruribus  quibulcuoaque , dr  angulo  in 
obliquangulo  comprebeafo  angahx  paccfMcre 
pr.jj.  470 

£x  duobus  angulis, dr  crnre  reperire  quarcam,  feo 
crus,  feu  angulum  pr.ts.  ibid. 

Obliquangulum  redilioetim. 
Obliquangulum  ad  duo  redaogula  reducere  p.;- 
pag.  ~r: 

Datis  angulis,  $c  crure  ioueoirc  aliud  aut 
pr.aj.  ; 

Datis^obos lateribus,  dr  angulo  angulos  repe- 
rtrepr.^  |4<^9 

Doobus  cruribus,  dr  angulo  verticali  alios  angu- 
los Inueninr  pr^  ^ 

Triangulum  fcaleoum  ad  dUo  redanguU  reduce- 
re pr.atf.  ■ . ,4^ 

TrianguIiTcaleoidatitcruribus  angulos  inaeoire 
pr.ad.  . ■ ibid. 

Data  b^tdr  crure  io  tforceUibos  triangulis  ango* 

. losioucairepc.28.  ibi^ 

Odaedruffl. 

Odaedrum  facere,  dr  fphgra  complcdU,&  de  dia* 
metri  proportione  ad  eius  Utut  pr. 47.  4qi 

Orthogonalis  • 

Qrtbogoastislineppiauoquid4c  def.l. 
..Videaoinuli»,  ' 

Crino- 


I N 

Oieho^ipMar 

OrthograDbijf  i qoo  naicatur  } pt.i.  44 ^ 

Liaef » (ti  qua«  !ia«as  proijcUotor  ortbographk^ 
pr  y. 445. ggp:.5.  44.5' 

Angulus  io  qaera  angulum  onbographled  profj* 
ciarurpr.7.  Ibid. 

Superficlesio  quid  proleda  ortbographlcd  mu* 
tetur  pr.S.gg  1?.  447 

Partca  Inucnireluperfidei  ooniulis  orthograpbi> 
cd  proiedcpr.io.  ibid* 

Soperfieiei  oithographicd  proljcere  pr.ltt  ibid. 

Se  pr.13.  44^ 

Prolcdus  circula*  Ellipfislo  orthographia  pr.i|. 
444.  At  eilipfis>aat  circulus, aut  ellipfis  pf.14. 
pag.  44f 

ProiedHoparabolr  parvola  e(lpr«l5t  tbid. 
Proiedio  Hyperbolp  Hyperboli  «ITpr.^  4^ 
Vc  circulus,  elHplis,  paraMa,  byperbola , Se  c^t. 

ortbographic^  proifciatur.  ibld. 

Sedio  diametri  circuli  proluogati  qocnam  Io  or« 
«iiae  ad  orthographiam  circuli  pM7-  4^1 

Dato  Heu  diametri,  dpuodo  perip^rip  dre^ 
proiedionem  inuenire  orthographicampr.28. 
4H»  Se  duobus  diametris  datis  pr.ip.  441. ~8f 
0tUfntantdm  pondo  in  peripberta  prtso.  44» 
Proleda;  Itnear  onbograpbicd,vt  inuicenTEtuen- 
toirpr.^  4?8 

Ordinata  ratio . 

Ordinata  proportio qug  fit  def.i4t  II4’ 

Ouaiis.  ' 

■Lineam  oualcm  ciFormarc  pr.7.  ago 

Par,  impar . 

QVidpar,  Impar,  8r  pariter  par,  Se  pariter  im- 
par, Se  impariter  impar  drf.7. 8,9.10,  9^ 

Parabola . 

Parabola  quid  > def.8.  |pi 

parabola eft  ferquiteitla  trianguli  infcrlptl  pr.?;. 

p*g-  ^ 

Io  parabola  diametro  parallela  per  Cadum  doda 
omnes  tangentes  parallela*  bifariam  fccatp.*7. 
pae.4c8.  Se  hdset  rationem  diametri . ' 4:, 9 

PajraboiarTream ad quamcomque  liguram redige-' 
^epr-4»-  ^ 

Omnes  parabolo  funt  inulcem  nmllet  pr.5i.  4*0' 
Parabolam  deferibere  p.<^i,  4>5.ar  etiam  circa da^ 
cum  triangulam  pr.tfa,  eam  producere,  8r re- 
farcire  4*7 

Parabola  ad  parabolam.  Se  Tegmentum  ad  fegmen- 
lutn,  quam  rationem  habeant  pfopof;j6>ir40. 
Sunt  inuicem,ii  habeant  squales  bafes,  vc  alcU 
radioes  Coroll. 

Quznaro  Enc  parabole  squales  pr.jS.  LU 
Vide  eilipfif,  byperbola,  fiA6«Kiica,  triM* 
gelum,  fegmeocum  • ' ^ -I 

Parabolicum  Coooides  • 

Parabolicum  conoideseit  *d  coeum  {aferiptum, 
vt  ad  i,  pr.|4« 

>€quaedr  quoque  cono  priffiMCfCO,  6r  fioguls  pa^-* 
tet  fingulis  fuis  partibus  ;>r,3y.  »> 

Conoldem  parabolicum  circolare,  vel'<fuadrif^ 
ffle  in  partes  ddlmatat  parallelo  dodo  bafis 
ctrepr-ii^  _ 'Sj6. 

Parabolico  conoidi  conum  aquale  facere  p.jj.Sjt 
Patalleta.  - j 

Parallelp  linrf  qusnam  ?pr,:8.p^  4^»^P’*P»4^ 
Parali ricqbornam  cum  KKideote  IpcUat  angu^ 
los  pf,y>.  . ■ ' 
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Vt  ducantur  ? rr.ji*  • -12 

Omparate  vni  tertie,  vt  fint  Inulceok pr.j  t . ibd. 
Coniuogeoies  paralielas,  Se  «quale*  parallels  pr. 

2L  ibid. 

Qoc  lloep  non  In  eodem  plano  (inc  paratlche  pi  .y. 

ParelJels  fediones  io  cono  f quales  cfleneqiieBnt 
pf-7'  43» 

Parair^a  cruri  (n  triangulo  sufirrt  triangulum  to- 
ti iimile  Cori.  diu idicurque  ab  eadem  li- 
nea i vertice  cadtote  in  pertes  partibus  ba/is 
proportiofialesCor.  . 

Pardieis  in  triangulo  bait, fecanc  lacera  propor- 

boeaiiter  ££J^  iJ4^ 

Parallelarum  ad  diamecrum  fedioois  conice  pro- 
pfietate»pr.4i.fif  .<r.  ttp. 

ParallcUcircuH. 

Parallekli  circuli  circa  eofdem  polos  funt  pr  19. 

pag  jYp.df  i contra  pr.ao.  ^go 

Daockculi  io  fphsra  taotSm  funt  paralleli.  Se  «* 
quales  pr.at.  ibid. 

Quy  parallele  auferam  i maxinto  circulo  alteri  in- 
clinato inequales  arcua  |>rj[o.ii,9i. 

Paralleli  iosquales  auferunt  cireomiereacias  iny" 
quales  i maximo , Io  quo  polo*  babem , Se  que 
maiores^  pr.^  ^8?B 

Asctts  obliqui  circuli, & maximi  parallelorum  non 
fontrimiles  fcdt  i maximis  a polo  parallelo- 
nim dudis  pr.jy.  388 

Parallela  plana.' 

Parallela  plan*  continentia  folidum  aliquod  /unc 
aequalia.  Se  ItmilU  pr.t.  6og 

Parallela  axi  parabola  eS  in  conoide  parabolico 
pe.iL  440. 

Hyoci^llco:  m cdooide,  &coQo,  qu«  faciant  («- 
^ones  Hmilcs.  4j7»3<fc<i. 

Parallclogrammum  • 

Parallelogramnu  circa  diametram  funt  quadrata , 

rrnr.2. 

Paralielogrammuni  def  14. 

Eius  partes  cifca  diametrum  def.37- 
Areomplementa , 

Parallelogrammo,  E rous  angalus  redus  omnes 
rcdipr.K 

Et  io  eo  parallele  faciunt  parallelogrmasaa»  fub 
quibus  concsneafardef.i^*'  ibid, 

Parillelogramma  «quealca  ie  refeconc,rfiMre' 
pr.i.  ' m 

Eiufdcm  baiii,  vt  altitudii^  Cor. 
Pacaltelograuimi  anguli  aduerd  Jf  .Hb  J^ualea. 

rr-?4-  ' ■ :^'**'*T  ...  _ ■ 47 

Complementa equalii pr  tr.  »>trprr..  .4^ 
eadem , Se  inter  parallelas  C|(^cOi  «quantur 
pr:^^.  ;i  ^ 

< Et  etiam  Toper  bafes  equalcitipr.^y-  4'^ 

p*ralleiogrtamom  eU  duqium  -tr»4i\^«l|i  eadeur 
itali  conllituti,  arfufcr  eofdem  p4ralicUsp.i4« 

- pag. 

Etiam  E Et  fuper  «qualem  baGm  pr,4^>  457 

£c  conucrcuntur  propoEtionc*  Cor» 
iEquale  Triiogulofaccre  paralleiog*pr-4i*  5^ 
Se : ■ t ■■}  7 .y ag.y  a.  Se  etiam  reddweo  pr,44* 

In  para  1 lelog r ammo,  que  partes  Enc  Emiles  pro- 
i^ysf.sT.  ui,  Hf 

Ex  parallelogrammo  parabolam  efformare  p.7^ 
^tem  hjrpcrboloai  2L  ^ clbpEn  propof.  7. 
. pag,  4}0 

SimUia 


I N 

Similia  parallclogramma  circa  tdcm  diametrum 
funt  pr«a8.  I47 

'.^qollaten  paralleloeraoNna  quataoTi  n fcre?^ 
rant  ad  Inuicem  fi  duo  fiat»  & C9aiangula  pco- 
pof>7'  394^ 

Dato  quadrilatero  pquale  parallelt^rammam  coo- 
ftltuere  pr.t.  joj 

Dato  parallelogrammo  canale  parallelogram- 
mum  ponere  pf.4.  <04 

Paralieleplpe<}am  • 

Parallelepipedum  per  diagonios  in  rqualet  partes 
fccatur  pr.a»  rfop 

Paralielepipeda  cqualis  bilis , 8r  altlmdiola  laot 
gqualiapr.?  fc  SiO 

Aqualis  balis>  & altltudJgls  gqualta  pr.S.  6t  t 
ParalleJIs  planis  feSi  parallelepipcdi  partes  f^t 
innicenii  vt  bafea  pr.~.  ibid. 

Obtinent  zqu^  eleuaca  eandem  proportionem » 
quam  bafes  pr.8,  fili 

Similia  funt  in  triplteau  ratione  laterum  homo- 
logorum  pr.9.  Ibid. 

Si  fuerint  (qnalia  funt  altitudines  bafibus  recipro* 
cc  proportionalespr.io.  fiu 

£x  tribus  datis  continui  proportionalibus  com« 
politam  cquatur  cubomcdiz  pr.ii. 

£x  qustuor  iadum  zquaturcuiro  fecund(pro* 
pof.^  fi  »4 

£s  quinque  cdilicatum  xquatnr  parallelepipedo 
ex  fecunda,  Sc  tertia  pr.ij . ibid. 

Qoatuor  paralielepipeda  litnllia  laterum  propor* 
tionem  obtinent  pr.^  fiiy 

Dato  parallelepipedo  «quale  coftntere  pr.l 6^4 
Dato  parallelepipedo  cubum  «qualem  ponere  pr. 

Ii-  6fiJ 

Paralielepipeda  qu«cumque  calculare  pr.fi4.  fiSj 
Dato  parallelepidedo  limlie  conflrnere^  «quale 
alteri  datopr.^  fifiy 

£c  etiam  quodeumque  aliud  Corpus  regulare 
Coroll.  eiufdem  • 

Parallelepipedum  erigere  io  cylindrum  pr.^  666 
Parallelepipedum  in  tonutransfundere  p.aa.  ibld« 
Parallelepipedo  conficere  «quale  prifmap.iy.fifif 
Parallelepipedo  «qualem  pyramidem  facere  pr.17. 
pag-  etd, 

Paramceer . 

Contigua  Tercicis  appellaturparameter  Cor.  ^94 
firCoroit. 

Conice  fcdionis  cuiurcumque  parametrum  inue- 
airepr.p.gpfi.afprio.,  j£2 

Birs . 

Pars  ^Id  def.  r«  tofi 

MQltipIezt&zquemnttipIex  gald  def.t.^^j.  tofi 
pars  numeri  quid  fit  dcf,£- 
Panes  quid  def. 4.  9I 

Pars»  vel  partes  efi  quilibet  numerus  culullibet 
dati  numeri  pr.^  lyfi 

Pars»  8e  para  eadem  duorom  corapofitf  funt » Sr 
pars  compolitorum  eadem  pr.y.  ly? 

Para  numerus  numeri » vc  ablatus  ablati  etiam 
ablatus  ablati  eadem  pars  erit  pf.7.  ibid. 
8e  idem  aflereodam  fi  parces  fi^^.v.  ibid. 
Pars  numeri » Se  para  alterius riduim  efi  pars  pan> 
cis » vel  partes,  vt  numerus  numeri  alterius 

pr.Q  fiil 

Si  fuerit  partes, idem  dicendum  pMo.  ibid. 

Peripberi«:w.;?  • 

Ptriphcrij » que  «quales  pr.ji,  §78 
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' Feripheriiinbi(irlu.recirtpr.3^.  ibU. 

Vide  clrcnlui , triangulam  Ipberlema  , ar. 

CUI  . 

Peinirbata  proportio  , 

Pettuifaita  promittio  qunnamdef.i  t.  n.: 

Prtmutata  ratio  in  proportionibus  propof.^^ 


P»g- 


a78 


Pcntagonuii) . 

Pentagoni  anguli  quznam  partes  Cnt  redorum 
Cor.u  ,Si,. 

Vide  inrcriptio , 

Planam  ■ 

Plani  numeri  fimiles  inuicem  duSI  rf1iciancq.i* 
dratum  nr.g.  pjg.i7g.gr  innertendo  6 eScianc 
■ quadratam  SmilM  eruat  ^ 

Planum  ad  planum  redumquoduam?  deCa.»;.-’ 
Quae  fefiiones  planorum  fiat  picallelc  pt.'^ 
plana  iini  parallela  pr.i^  » i ^ 

«rpr.i^  ■ ii; 

Planus  numenu. 

^ V- 

Pltnonim  numerorum  rstto  gqitcnsm^ 

Plini  numeri  definitio  aef.i.  ~J^  % 

PoU. 

PoUfphprg  quinam?def.y.  f ; 9^4^ 

Polum  circuli  inuenlrepr.iS.  jfg 

Poli  circuli  murimitbeo  qaidrinte  diftiot  Cor.s. 
contra. 

Per  polos  dufit  per  cireoli  g & rpb(r(  cemtum 
tranfitpr.8.  357 

Vide  cirenius  maximus  . 

Polygonum . 

Polygona  in  circulis»  vc  quadrau  ex  drcnlit  In* 
uiccra  funt  pr.AO  = ' . 

Similia  polygona  lunc » vt  prima  ad  tertiam  con> 
tinu^  proportionalem  Cor.  pr.^  -M4* 

Similia  polygona  in  duplicata  raciooc  bomologO' 
rum  laterum  pr.iy  ■ jijf 

Simile  redrilincum^Tcfibere  pr.xj., 

&«qualeaIteridatopr.3  7.  ' ^ 

Simile  eidem  redilineo,  (um  etiam  fimitiainrer 
fc  pr.s4.1jy.  Vide  rc&iUneu(0,rc&anguloni|& 
aomioM  polygonocMtn» 


Poftulata  quid  f 


Pollulau* 


Potentia  linearum  • V 

RsdbtngiUi  trbognli  bafis  j»otefi  quafcuaij^.fi' 
guras  fimiles  lacerum  pr.j>v 
Quinam  magis  polTic  linearum  pr.^j;^.  1^2 

Line«  fedz  fecundam  extremam»  Se  mediam  ti' 
tionem  maius  fegmentum  cum  dimidio  lodai 
quid  polfit  pr.j?4.  ib»d. 

Minutcum dimISn maioris  fe^mtuti  pr* 

ibiS. 

ibid. 
tbM. 
Se 


Tota,  S:  minus  fegmentum  feorfim  pr< 

Tota  cura  maiori  fcgmcnco  pf 
Tota»  & minos  fegmentum»  vt  vna  pf»;7 
Pomntia  laterum  ngurarum  rcgularinm»  ^ 
feq. 

Lateris  trianguli  potentia  1 ' r . x . 

Laceris  quadrati  potentia  pf.^ 

Lateris  dccagoni,grcxagoni  potentia  >r.3. 
Eqamrispeacagool  poceocia  pr*4. 


ibid: 

ibid» 


Quin- 


E X 
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Quindccagoni  laterii  potenti*  pr.rf.  J09 

pe  potentijs  laterum  triangulorum  )o4.  & fsq. 
Quadrata  lacerum  trianguli  fiinul«  quibat  quadra- 
tis «quencor  pr.i4«  1*^4 

Vide  cquipotentia. 

Primi  numeri  • 

primuinumerutquiljtdef.il.  9J 

Primi  inuicem quinam?  def.i*. 

Primi  numen  quinam  ? pr.i. 
primi  poterunt  inucnirl  in  infinitum  pr.41.  lO® 
Modut  reperirndi  nomerot  primot  Cor.  l66 
Primi  numeri  in  proportione  ea  miuiroi  pM^. 
pag, 

Minimi  In  proportione  funt  primi  pr.»7.  itf» 
primot  inter  fe  numeros  meticutenum  , altura 
non  meliturpr.aS. 

primi  numeri  «qui  maiores  menfurantpr.ap.  10 J 
Genteut  ex  primii  primus  eft  illi  numero,  *^“‘  ?** 

nerantet  funt  primi  pr.jo.  ibid. 


Pt  etiam  duobus  pr.5 1 * 


ibid. 


Geniti  ei  multiplicatione  primoram  Io  le  primi 

tnuicem  runtpr.^a.  ^ 

Aliquem  cocnpofituro  numerum  aliqui*  numerus 
metitor  pr.^. 

Omnis  numerus,  ?el  eft  primus, tcI  mtticuf  i Pfi. 
mopr.>4. 

principia  • 

principia  quid? 

Priocipjaqo«dampr.l.  &c«t*  5® 

• Prifma. 

Prifmaquld  fitdef.a.  T5® 

Prifmata  «que-cleuaca  inoc  inulcem  , Tt  bafes 
pr.iT. 

<^adrac«  bafi  dupl«  triangularis  fitom  prifma  «> 
quaturpnfmatiVafis  triangularis  pr.id*  ibid* 
Similia  funt  Io  tripliciu  ratione  homologorum 
laterum  pr.  18.  ® ^1^ 

Omnia  eerificantur  de  prirmatibusquibureumq; 
qux  de  triangularem  bafim  kabentibuS  pr.  19. 
8r  Cor. 

Prifina  ad  prifma  «qualisbifis  fc  habet,  vtalthu* 
do  ad  airirudinem  pr»o.  <^*7 

PriCma  triangula#  bafis  numeric^  mcofurare 
pr.M. 

prifma » vel  prifmaticnm  conum  alteri  umilem 
exMbcrepr.il. 

Prlfmati  Cylindrum  «qualem  facere  pr.to.  666 
Prifma  criangutarc  parallelo  dudu  bafis  fecare 
pr.4*. 

Prifmatis,  fr  coni  concaul  fupcrficiebus  eonftanti 
folidicast  qu^  pr.f  1$.  e 

Prifma  Cmul,flC  pyramidem  in  paites  datas  fccare 

I • 

Prifma  polygonj  bafis  cdculis  fubi  jcerc  tf»  J 

Prifmati  parallelepipedoro  «quale  conftroere  pr. 
17. 

Prifautis  fuperfieiet  nofcere  pr.i.  5 J® 

.Prifmati  «qualem  Pyramidem  facere  pr.ip.  666 
Prii^ma  in  conum  mutare  prao.  666 

Vid*  partUelepipedum,  Cylindrum, 

prifmaticus  conus . 

Prifmtelcum  cooum  iuxta  datam  proportionem 

diuiderepr.4y.  mi  ir 

Coni  prifmulci  (edlo  paraHeU  bafi  ellipfis  eft 
pr.8.  4J8 

Vide  cooui « ^ 


Probatio. 

Probatio  operationum  arithmeticarum  auferendo 
9.  quoties  fieri  poteft  pr.ad.  pag.ioj  6c  pr.S7.y 
aSsp.  8r|0.  104 

Cuiufcumque  regule  operatioaem  per  aliam  exa» 
minare  pr.JL  lo 


Prohlema . 

Problenuta  quid  fint  ? 


»4 


Prniedio. 

Proiedioquid  firdef  1.  444 

Du''lexO  thogr»hia,ftr  Scereographia pr.i. ibid. 

fr  quid  fiat  def.1.  &ry.  44$ 

Proiedorum,  & originalium  fuperficierum  pro« 
port-ones  pr.4J.  pag.Ti9.  k pr^d.  k 47.  y»o 
Qu«  proiedtonem  mutent  pr.4.  44^ 

Linexpioiidrices  qutdJcf.y.  44O 

Planum  proiedorium  quid  def.d.  ibid. 

Vide  Orthographia, Stereograpbia . 

Progreflio . • 

Pro^relEo  proportionum  ride  progreflio  Geomr, 
trica.  Arithmetica, Harmonica,  rideScries,Lo* 
gacithmus . 


Propofitio  quid? 


Propoficio . 


Proportio .' 

Proportioqutd  fit  ? def  4.  *®7 

proportionem  quando  quantitates  habeant  def  fm 
k6.  *®^ 


*®7. 


Proportio  angulorum.  Vide  angulus. 

Propo  CIO  numerica  quenam  def.iS.  pag.p4*  ^ 
def.i.  «4 

Proportio  diuiditnr  in  duas  pr.y*  109 

proportio  iusqualitatis  in  duas  pr.6. 
Proportiomulcipiex  fuperpartieoi  fuperparrirt-i 
Uris, multiplex  fuperpartiens  ,&  multiplex  fuJ 
perparticularis,  rei  lubmultiplex  fuperparticu.; 
laris,  dee^.pr.y.  *®1? 

Proportionem  duorum  numerorum  Inuenire  pro* 

P®f-8-  . i” 

Rationes  A P*®P®^**®®**  exprimere  nnmerisCod 
roll. 

Proportio  replicata  quid  def.7« 

proportio  compofita  quid  def.  8.  Ibid.  ^ 

Vi  quatuor  numerorum  proportio  tribni  expri- 
matarpr.9.  “** 

Quomodo  proportiones  Arithmetica , Monca  , 
Geometrica  differant  pr.p.  k 10.  *4^. 

Vide  Mufica,  Geometrica,  Arithmetica. 

Si  dentnr  quatuor  numeri  continui  proportiona^ 
les,  xt  quadrata  primi  # 8e  fecundi  fe  refetaiK 

pr.ap.  *** 

Quatuor  numeri  conilnoc  proportionales  folidu* 
primi  in  fe,  8c  extremum  du&i  eft  «qualis  cu^ 
fecundi  pr.yo. 

Inter  duos  numeros  datoS  duos  medios  pro^^ 
tionales  inuenire  pr.|i. 

Proportionalef!  faciunt  ex  extremis  gditum  nume- 
rum planum  «qualrro  geoico  e*  mcdj)S,  fiuc  ex 
medio  pr.i 9.  & 19.  . 

Propagare  proportiones  fecundum  datam  ratio- 
nem pr.44‘  ^ 

Proportionalium  trium  numerorum  primas  qua* 

dratus  habet  tertium  quadratum  pr.ao.  I75 

Vide  feries,  ratio,  log  xriihmu» . 

‘ c Pl®5 
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Frnportiofiillum  qnatuor  numeroram  primus  cu* 
bus  b 'bct  quartum  cubum  pr.^  i7V 

Proportionales  numeri » vt  inter  cos  cadant  me^ 
proportionales  [ r pag  170  171 

Proportio  rationum  componitur  cz  proportione 
terminorum  tnuers^  fumptorum  pr.lif 
Et  etiam  dired^i  & inuerse  pr.ia.  ibid* 

Bux  rationes  compofttp,  quam  pr^ucaDt  pr.i;. 
pag. 

Dup  proportiones  ab  alijs  duabus  abUtp  9 quam 
proportionem  relinqoant  pr.14»  17^ 

Modus  arguendi  in  coropoiiUone  rationum 
roll.  ibid. 

Componere  proportiones  pr.ij.  l^6 

llatio  duda  in  xqualitatis  rationem  fe  producit 
pr.)^  ibid. 

Eshiberc  proportionem  rationum  compofitarum 
pr.r^  ^ 

Quantitates  inuicem  duSe  quonam  modoeandern 
producunt  rationem?  pr.i8.  ' 177 

Ratio  in  reconueriis  terminis  duda  producit  ra» 
tionem  xqualitatis  pr.lp.  177 

Inuerfistetminis  iniierfz  rationes  eandeiq  pro- 
portionem dictant  pr.aq,  Ibid. 

Terminis  permutatim  fumptit  rationes  epdem 
perfeuerant  pr.ao  >77,  Sic  (i  inuertantnr»  & 
permutentur  termini  pr  ^ 378 

Proportionalius  quid  ? dcf.l.  171 

Rationum  denominatorct  ▼ocantur  quantitates 
def.i,  * ibid* 

Jn  quo  cofiflat  iimilitudo  proportionum  dcf.j.i?! 
Qux  iimiiesproportioncsdef.4.  ibid. 

Proportiones  eiufdem  terminl>vt  referantur  pro- 
pof.^.  ajl 

Si  habeant  commune  confequenspr.2.  27» 
$1  habeant  eadem  antecedentia  pr.^  272 

Rationum  denominatores  reperlrepr.4.  27^ 
Vt  reducantur  ad  idcm  confrqueas  Cor.  ibid. 
Rationes  proport-onaies  reperire  pr.j.  ibid. 
Buar  rationes  datam  babentes  racioaem  inuenire 
pr.tf.  ibid» 

Duas  rationes  eiufdem  denominationis  duabus 
aliis  proportionales  inucnirepr.7. 

AiEgnare  proportionem  iimilem  datg*  & c^t.pro- 
ror.8.  174 

Ailignare  rationemi  qux  Ht  ad  aliam  rationemtvc 
font  denominatores  inuicem  pr.9«  tbid« 
Vt  componantur  proportiones  pr  ^ 
proportio  duplicata.  Videdopllcata.  Vide  mul- 
tiplicatio rationum.  Vide  Rationes . 

Panda. 

Pandum  accipitur  inadcquacd  a p)achematicif,Sr 
vt  negatio  pt.ii.  fle  la.  la 

Quid  iit?  dcf.U  , ag 

Terminat  lineam  dcf.l.  • 27 

Panda  ad  punda  proportionem  non  habent  pr^JT 
P»g-  10« 

Nec  punda  ad  lineas  pr.g.  top 

Funda  in  quantitate  maiiTematicd  nonoftendun* 
turp^  3 

Immo  txploduntuf  pr.4.  ^ 

Infinita  nequeunt  admitti  pr.5/  % 

Quid  fit  puiidum  phyficuin»  fc  reale  r 
Partes  habet  dtflignabiles  non  fadibiles.  ibid. 
£t efi  quid  reaJe  indiuiliblle  reduplicati u^p.p.p 
Vide  todiuiftbilia* 


P/ramU. 

Fjrasnlsquid  fit  ^ dcf.i^ 
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Pyramidest  vt  diuidanrarpr.sT.  6\j 

iEqualis  bafis  funt  xqualeS  prTTi.  ibi^. 

Sunr  triens  prifmatis  pr^ 

Similes  in  triplicata  ratione  funt  laterum  homolo- 
gorum pr*2?>  H>ld. 

Sunt  inuicenTsrqii^^cleuatp,  vt  bafes  pr.14.  ibid*. 
ifiqualm  reciprocantur  bafe8,&eleuatiooes  p ly. 

pag.  ead. 

Quod  dicitur  de  pyramidibus  triangularibaS 
dicendum  de  polygonii  pr.^ 

Pyramidi  erigere  xguaie  prifma  pMp.  66S 

Pyramidero  cono  xqualcm  erigere  propofit. 
pag. 

Vt  bafis  triangula  ad  circulum  , ita  pyramis  ad 
conum  pr.i.Oio.  Cor.  pr.  6i% 

Pyramidem  itTcotpus  es  quinque  regularibus  mo- 
tare pr.a^  ^ 

Pyramide  pyramidi  vacopyqualc  ponere  p.iy.dtfp 
Cor.  etiam  it  fit  vacuum  fimile  toti  Cor.pr«i8. 
Pyramidem  numeris  fubi)cere  pr 
Pyramidem  diuidere  plano  lateri  parallelo  insta 
datam  rationem  pr.  4?. 

Pyramidem  ponere  (qualem  parallelepipedo  p.i7* 
pag.  Adyi 

Pyramidem  in  cylindrum  mutare  pc.io. 

Pyramidis  fuperficles  nofccre  pr.  ^ 
Pyramldem>conum,  & comfonne corpus alerlfi- 
mile  fiatucre  pr  66j, 

Etiam  fola  fedione  Cor. 

Pyramidem  xqualem  pyramidi  fiexis  coofiaoef 
ponere  pr.??»  • O70 

Q 

Quadratrix  .* 

QVadratrix  linea  quxoam  ? dtf.i»  ipt 

Qoadratricem  deicriberc  ptaq..  19?»  pr. 

Axis  quadranicIsiCeotrum»  8/ cxt.  Ibid. 

Perpendiculares  In  quadratriec  ad  axem  *vt  fine 
ad  diametrum  prof  ottionary  pr.j^  'iP4 

Arcus  ab  excremo  applicat^  du^us  tn  quadcacrice 
eft  adapplicatami  vt  radius  iplius  ad  fagutam 
pr.^  piil 

Quadratris  eft  linea  ifymptou  pr;^ 

Diuidit  quadrscrix  anguium  ia  pattes  datas  pr.  8. 
pag.  • 30» 

Quadratus  numenis . . 

Quadrat!  numeri  definitio  def.^ 

Quadrati  duo  inuicem  dufii  quadratum  Cicluoc 
pf  7.178.  Cor.i.  Sfd  contra  Cor,  a. 

Quadratos  duos  inucnire>qai  compdfiti 
tum  faciant  pr.^  ' 

Si  ratio  fit  quadratorum  > Sr  primus  fit  quadratos 
alter  talia  erit  pr.aa. 

SI  ratio  fit  cuborum, & primus  Hc  cubus, alter  cm 
cubus  pf.ij. 

Numerus  qu^racaSfCumquo  alius  numerus  qua» 
dratum  efficiat  inucnitur  Cor.i.^a-.dfe^of.i. 
•>22.&qui  demptus  quadraturo  r elingo*»^  Cor 
£c  qui  fiibdadus  relinquat  quoque  quadraturo  1 / 
Quadratos  Inuenire  quorum  exctlTas  noo  Ac 
quadratus  pras.  _ 

Quadratos  inuenire»  qui  compofiti  non  faciaoc 
quadratum  pr.ld.  ibid. 

Non  quadratos  ibueoire»  qui  faciastcoropofiei 
quadratum  pr  17.  >iii 

Numerus  inuenituF  non  babeni  proportionem, 
quam  quadratum  adduoS  alios  pr.r^  |i£j. 
0Dim  numeros  inuenire  ooaqua<Ua^v-%°^^™ 

cooipo- 


, - * N 

^ <aapofimm  ^ ft  gaiJfwia,  tec^  pr.iy.  iSi 

Quadmon . 

Qaadratum  qnid  der.19. 

Qtiadrtognli  alter»  ^rte  longiorit  def.jo.  19 
Qmdraturn  defcriberepr.?8.  ^ 

C^obui  quadratis  duo  quadrata  arqaallaiaueoire» 
8f  inter  fcpr.  IO.  joj 

Quadratum  in  cirriiiam  traatfuodere  dma.  ci  r 
Vide  Area.  V JH 

Quadratum  diametrorum  quadranguli  ja  circulo» 
quibus  quadratis  cqiientur^pr.15.  ^ 

Quadratum  nous  refii»  cui  quaqrato  ^quetar  p.i  7. 
P*g. 

Quadratum  ex  medlacquat  quadratum  ex  extre- 
mis pr.i^  ^ 

Quadratum  circumferentis  fe  babet»  Yt 

ad  aream  circuli  nr.S.  ^19 

Quadratorum  duplicata  eft  ratio  pr.18.  174 

Qifrdratum  quadruplam  quadrati»  cuTlatos 
duplum  Cor.^  ^ 

Quadriformis  fphpra . 

Sph^ram  quadriformem  in  pyramidem  squalem 
tacere  pr,i6.  6j\ 

Q^adriformie  fphsra  , yc  fpbsram  proportio- 
ne  refpiclat  pr.48.  6(47 

Qoadriforml  Iphsrs»  qus  pyramis  fit  squalis?pr. 

4^- Cor.  648 

Qu^riforrals  fpbpra  qoodnam  squet  parsllelepi- 
*pedum?p  r.?c.  ibid. 

Quantitas . 

Qusnam  fpeties  quamitails  pr.a.  % 

Vtrdm  conftet  ex  ptmftis  ex  yI  illationis  Mache* 
miticspr.3.  ^ 

Ofteodumur  punSa  io  quantitate  argumeotis 
machematicie  pr.4. 

In  ea  infinita  ponffioequeunt  effe  pr.y,  5} 

Partes  femper  concipi  queunt  in  ea  pt,6,  6 

Dittifio  quanti  non  perfeoerat  femper  pr.7.  7 

£ft  fundamentum  Ynititis  numeralis  pFTJT-  1 f 
Qusnam  quantitates  proportionem  obtlb^t  deC 
9*  U3 

Qusnam  maiorem  rationem  habere  dicantur  dcf. 

It.  ibid. 

Quantiutes»  qus  obtineant  rationem  deCp.  ibid. 
&qos  maiorem  rationem  def.ll.  ~ ibid. 

Quarta  proportionalis . 

Qoartam  proportionalem  lineam  excerpere pr.  17.' 

P»g-  SI 

Tribus  datis  redillneis  quartum  propertioiule 
inuenirepr  ja.  71^ 

Tribui  datis  ratlonlbni  quartam  proportionalem 
inuenirepr  >84 

Tribus  corporibus  datis  quartum  proportionale 
reperire  pr.tfo. 

Quotiens  Quoti . 

Qaoeieot  cft  aliquando  maior  minutia  dluifa  p.io 

PH-  15 

Qopti  genitos»  YC  excedant  in  ferie  geometrica 
oaturaii»gr  Ytsqueoturpr.aS.  341 

Numeri  diulfi  pet  un  quoti  rot  funt»  quot  ipls 
figurs  Yoa  <mpc3  pr.ap.  ibid. 


Radij . 

^ AdJj  harmonici  quinam  def.4.  i6j 

J\  Radus  maximi  ad  radium  minoris  circaflio 


D E X 

ftifr.  «oocn.  yt  ptripberi,  ,Jperiph»!.m 
dnobuf  cIrcalJ.  Intercfpt.m,  »c«t.  pr.j.  rt» 
lUdlu.  « «fcrtor  .d  Coum  feclSTc^ 

plemtntiCTnr.8  ad  fccintcmangall  pr.18.  47, 

Radios  cft  ad  iiaum  craria , vt  tingcni  coiii^ 
menti  craria  ad  tangentem  complementi  angui 
11  oppoliti . " g 

Radius  ad  linum  complementi  enirii , vt  fec^ 
balis ad  recantem  relitpil  craria  -r.;o.  479 

Radius  cft  ad  recantem  crurlt,  vt  alteflua 
ad  fecanecm  bafis  pr.^  a . 43^ 

Radius  cft  ad  finum  an^ll , n fecans  alterius  ad 
fecantem  cruris  oppofici  pr.74;  48i> 

Radius  ad  fecantem  croris,  Ytfecana  complem^ 
anguli  ad  fecanecm  anguli  alterluspr.j?  ^8t 
Radius  ad  finum  complementi  cruris,  YTTcMna 
anguli  obliqai  ad  fecantem  anguli  alterius  obll- 
quip^  481 

Radius  ad  lecancem  complementi  bafis,  Ytfe«Ds 
comp.  ang.  oppofiti  ad  fecantem  compl.  cruris 

Radix.' 

Radices  proportionis  numerlcsqus  def.^.  154 
Quare  In  radice  quadrata  eruenda  numurus  altcr^ 
nus  relinquatur  in  exord. 

Quadratam  radicem  eruere  pr.ia . 2ij 

Eduftlonem  radicis  quadratr  ei^iqare  pr.a  1.^ 
A numeris  quadratis  radicem  quadratam 
edocere  pr.tr. 

& i minutijS  quadratis,  8i  non  quadratis  prJIT 

_ ^ ^ 'ttjf 

Cubica  radice  in  deducenda  cur  duo  numeri  Inter- 
mUtanror  in  exord.  ^^6 

Radicem  cubicam  excerpere  pr.a5.  31;^ 

Radicis  cubicar  extraSionem  exa^narc  pr.a7^i»S 
Radicem  cubicam  proximiorem  i non  cnbico  nu- 
mero  deducere  pr.a  8. 

8r  i minatijs  cobf^»  non  cubicis  pr.ix.  8e 

??•  aip 

Extradio  radicis  quadrat» » d^cublcp.  Aurea  re- 
gula, fubduftione,  additione  per  logarithmot 
exercetur  pr.d.  2>T«  Cor.  3^ 

A fraSionlbua  quadratis,  8e  cubicis  radicem  qua- 
dratam excerpere  pr.7a.1a9.  etiam  d non 
cubicis,  nec  quadratis  pr.75. 

Rationale . 

Rationale  eft  medium  potens  p»4y.  30^ 

Rationales  lineg  guf  Mcf.tf. 

Ratio. 

Ratio  qui  fit  Hcf.7.  107 

Rationem  extenderV » vide  feriet . 

Rado  ex  »quo  In  proportlonalitatibus  pr.iS.  a8o 
etiam  fi  perturbata  Coroli. 

Vide  multiplicatio,  diuifio,  proportio . 

Rado  partium  ad  quantitatem,  fi  componantur» 
quarnam  ficad  eandem?pr,.:y..  iio 

De  ratione  multiplici.  ' • hq 

Qu»  eidem  radonl  funt  epdem  rationes , 8e  Inter 
Te  funt  cpdem  rationes  pr.  < 1 ^ 

Reda;  planis  parallelia  (edp~ln  eafdem  rationes 
fecantur  pr.ip.  7^7 

Datas  rationes  ^eundem  antecedentem»  ycI  con- 
fequenrem reducere  - -71.  'aSo 

Rationale  quadratum  quodmm  def.8.  tii 
Vide  propordoTeries  Geometrlca,media,  quaru, 
tertia  » termini » diftcrentif  . 

c a Re- 


u» 


Rcc^roaefifircr 

fteefprode  {ifurc  qu^oam  ? def.s. 

Reciproca  crura  in  tnaogulli , area»  ftQpdoqvcT^ 
qualibus  qux  ^ pr.ll.  M9 

Reciproca  latera  in  parallelogrammli  «qualibus 
trea»Ar  Tnlcoanguloquc^  pr.io.  Ibtd« 

RcSangultun* 
Reftaogulumquid  def.6. 

Redangulo  «quale  quadratum  ponere  pr.p. 

& etiam  re6aogulum  pr.^  5^ 

Redangulumex  roedijs  «quat  illud  CXeltmuit 
cruribus  proportionalibus  prjg.  14^ 

Vide  figura»  fcdio  • Addere»  arca . 

Rcdaneulum  triangulum  rpbpricmr 
T riaogula  fpnprlca  redangula  kabent  (innm  cni* 
ris  ad  finutn  baGs  in  eadem  ratione  cft  prop.i. 
pr.vpag.  42* 

Sinus  totus  ad  finum  anguli  rpberlconim  triangu- 
lorum eft»  vt  ftnus  bafij  ad  fioum cruris  oppo- 
fitiCoripr.i.  ibld. 

lo  rph  f ricis  teSaogulU  (1001  totus  e(l  ad  Hnurn 
balis»  vtfinus  anguli  obliqui  ad  Gnum  cruris 
pag.  €*d. 

Crus  oppofitum » Sradlaceosln  triangulis  fpbcrl- 
cis  inuenire  pr.?.  47».  gc  pr.ii.  St  i}.  475-  ^ 
pr.19*  47^.  8f  pr.M*  479  ^ pr  4?»  4^* 

Sinus  totus  in  rphpricis  triangulis  efl  ad  Gnuin 
anguli  obliqui»  TtHous  complementi  alterius 
cruris  ad  Hnum  complementi  anguli  reliqui 

P«--4  . , 47* 

Angulum  in  redangulis  triangulis  inuenire  pr 
47J. & pr.is.ac  17. 47S.&  ly»  478,«f  pr.»9^479 
l^pr.  jT.4vo.arpr.j9.K4i.  4Vt 

Sinus  totus  ad  bnum  complementi  cruris  io  fpbp* 
ricis  redangulis  eft»  vt  Hous  complementi  reli- 
qui erutis  ad  Gnum  complementi  baGs  pr.^.47J 
Bailm  in  triangulis  fphpricis  redangulis  inuenire 
rr  y.4-4.  atpr.M.  «01.477.  ^ 4«o. 

grpr.37- 

Tangent  primi  arcui  efl  ad  ungentem  comple- 
menti fecundi»  tt  tangens  huius  ad  tangentem 
complementi  alteriuspr.8.  474.  &Gnus  totus 
id  linum»  vt,  & c{t.  prT^ 

Sinus  cruris  cft  ad  tangentem  cruris  alterius»  n 
radius»  ad  rangentem  anguli  pr.lo.  474 
Radius  ad  linum  complementi  anguli*  vt  tangens 
balii  ad  tangentem  cruris  pr.ia.  m 

Radius  ad  tangentem  anguli,rc  libtis  complemen- 
ti baGs  ad  tangentem  eomplcmoiii  anguli  in 
fohzricisreftangulif  pr>i4>  47$ 

Radius  ad  tangentem  cruris»  Tt  tangens  compi? 

menti  baGs  ad  Gnum  compi.aogu4  pr»i^  47^ 
Radius  cG  ad  tangentem  complementi  aogiUi » Tt 
tangens  cruris  adGoum  cruris  pr.t^. 

Radius  eft  ad  Gnum  complemenu  anguli  * Tt  un- 
gens complementi  cruris  ad  ungentem  com- 
plementi baGs  477 

R^ius  eft  ad  ungeocem  anguli  obliqui*  tt  un- 
gens complementi  reliqui  obliqui  ad  finura 
complemcsti  baSapr.n»  477 

RedangulumpUoiim  « 

laomni  triangulo  reRangulo  fi  baGs  efi  radiut 
duo  crura  umtfinuS  arcus  » 8e  Goua  compk* 
menti  pr.i.  46 j 

Latus  rediUoei  rcdaoguU  reperirepr.3. 4. 8. 4e 
/I,  4<4 


INDEX 

Aogaluffllait&mila  iT? 

P*g.  nd. 

Bafim  In  rcfiingvlo reperirt  pr.».  464,8;».  10. 

■ *!i^  , 4H 

at  fi  erat  fic  finiK  cous  Iwfis  eft  fceiasiekcruia 
emt  ungent  pr.ii;  MtU, 


Reflaio; 

Rcflenomlanoeaquiddtf.  i6.  acTcg;  li» 

Reflociooftcndltarpr.ti,  lyTftrpr.i.  X{2 
Refinie  ratlonlt  dct.t»  UJ 

Regulare  corpoa  J 

Omne  corput  rmlarc  fpbxra  dererlptomfft  al> 
(cri  rimilc,  fi  dc  ciurdam  geneilt  pt.g,  66a 
Alccrl  fimile  deferibere  Coroll.  Ibld. 

Corput  ex  quinque  rcgularlbutin  pyramUcBC* 
qualem  trantfnndcre  pr.i  a . <67 

Pretet  minque  corpora  alludcdtpnt  rtgularc  qaa 
poteft  rpbpca  inferiU  pr.i».  #o< 

Omnium  corporum  regalulum  nolcert  fuperfi- 
clcipt.},  Jji 

Regula  aurea  T 

Regula  aurea  proportionale  quartnei  datis  uifcuc 
inuenire pe.^  8f  pr.^fc^  a 18  Etiam 
fi  primo  adbcreae  minutia  [ r.a.aid.  Eliam  fi 
(ecuodo  numero  117 

Etiam  fi  tertio  pr  4. 117.  etiam  fi  primo»  kle^ 
cuado  pr.|.  rei  fecundo.  8ttettio  pr.6.  rcl  pri» 
an.  8r tertio  pr.7.  »el  omnibna  prJI.  ui8 
Probatio  aura  regulat  Cor.  uS 

Regula  trium  inoerfa  ad  rc&am  reducitur  p.i»,»i» 
Regula  aurea  compoCca  eft  aurea  regula  bUadbi* 
bicapr.^  eao 

Redit.lt  compofitapr.'^.  . ibid. 

Inuetra,  8t  compofiu  pr.  1 6.  ibld. 

Compofiu  inuerlai  <t  refia~pr.i7l  atf 

RcUqoc . 

Reliqui»  cammcnfiuabUcS  RfUquf  qnofM  fune 
pr.tt-  *«< 

RepUeatiar 

Repllcaclo  radonit  def,»  a . /17 

Rc^cadoiaiiouitoftaadicar  in  quantitate  mul> 
lipUcipr.i.  ft  pr.lS. 

Refiduado; 

Rafidnatio  cadonia  def.ii.  . »6 

Refiduado  radonit  oftcnditnr  pr.f;  no.l.*»»,»». 
pag.  IJ£ 

Refiduum ; 

Vt  fiat  'refidnun  omni  dau  qntadute  minui  in 
liaiiapc.^  tfit 

RJiombut' 

Rbombut  quid?  def  }V 

Rbomboides  quid  i def.}».  )o  ' 

Rbombut  folidua,  coi  cono  equccur  pr.19^  617 
8rpi.u. 

Rbombut  folldna  Tiennt.cul  cono  pquetnr  pr.iz. 

6»6.  atpr.ir.  da/ 

Rboinbum  couna  menfucb  nuaedcti  aamioa- 
rept./a,  ' 


Sagitta  ' 


INDEX 


s 

Sagitu . 

SApuaqaadratricisdcf.^.  Irpr.19. 

Sagicts,  9e  appKcatc  qu^ricricla  arcum  ter- 
tium proportionalem  Inueoire  prtio.au 

Secantes, 

Qus  fecanelum  redangnia  «(pialia  Cor,l.  ^ 
VideTangentcst  Triangula»  Sphxrica » Radius» 
Sinus*  Redangulam . 

Secans  addita  tangenti » quam  tangentem  e£ciat 
pr,i7»  jaa.  Vide  Redang.  Tangens.  RadiuS . 
Secans  quas  tangentes  «quet  pr.^ 

Sedio . 

Sedio  extrema»  8e  media  ratione  que  ? def.}.  |* 
Omnis  fedio  fpbzrar  circulos  eft  pr.5.  3T? 

Sedio  rpiraltS  fpati;»  ?e  fit  ad  Tedorem  fuum  pr. 

60.  549 

Secare  angulum»  vide  angulos . 

Datum  rediliaeom  in  datas  partes  fecare  per  re^ 
das  ab  vno  pando  in  Utere»  vel  angulo  pro* 

por.}9*  iii 

Figuram  i dato  Io  medio  pundo  in  dataS  partes 
fecare  pr.40.  U7 

F^ram  Io  partes  denioatas  fecare»nec  per  paral- 
lelas • occ  per  lineas  in  pundum  conrpiraotea 
pr,4«»  . ii? 

Datum  triangulum  i dato  extra  ipfum  pundo  In 
datas  partes  fecare  pr.4i.  ibld. 

Datum  redilineum  io  partes  datas  fecare  per  li- 
neas i pando  extra  ipfum  fumpcopr.4j.  yap, 
9t  etiam  in  plures  aliquando  Cor, 

Coni  elliptici  fcdio  parallela  ba(i  ellipHa  eft  pr.iv 
4\6. 8e  quandoque  clrculua  pc  ■}.  4?7 

Etiam  fi  non  parallela»  8e que  pr.y. 

Coni  circaUriabafi  fubcoatratla  Cedio  circulus 
pr.^  41£ 

Sediones  conic^ . 

Similes  conice  fediones  quxvl  dcf.14. 
aEqoalet  fediooes  conke  qoenam  ?~3ef.^  jga 
Sedio  per  axem  coni  criangulomeftpr.i.  39 a 
Omnia  fcdio  coni  parallela  baii  circulus  cRpr.a. 


P*g- 


cad. 


Daca  quacumque  coni  fedione  diametrum  inue* 
nifc  pfj.  Ibid. 

Sediones  conice  omnes  data  baG  angulo,  8r  dia- 
metro pr.yy.  4** 

Item  data  diametro,  tk  parametfo  pr.T^«  1^^ 
Datla  vmbelicU,8f  vefucci»:.c7.4»3..y  p sP»-4i4 
Circa  datum  triangulam  fediones  deCer iber c pr. 

59.8rtfo.4a5.  Vide  paraboia>hyperbqUicliipGs. 
Sedio  coDomm  parabolicornm , 8r  h/pcrbolico- 
rum  quenam  ? Cor,  i . 450 

Ex  viu  Icdione  conica  alteram  eructe  pr.76  4U- 
arpr.77  7J.  79  4H 

lnfcdion3>ttsrede»vccumqnedude  fe  incerte- 
cancivc  tn  rcdangula  propor tioualia  pr  4-  .419 
8cpr  49  t^5o  Cor.  I 8ra.  iao 

QoslibcTT^io  in  aliquo  alio  cono  accomodari 
poicGpr.io.  i<0 

Vt  conus  io  quo  aptetur  quelibrt  fcdio  conica  in> 
ueaiaturCor.x.  1]* 

Sedor. 

Sedor  drcoUqalao0?def.^  ^ 


Triangula  baGs»  ?teft  ad  fedl(rcm»itaprifmaad 
fedorem cylindri  folidum  p:.i. 

Sedorum  inequaliura  pUoa*  quando  circulis  in- 
tercipientibus Gnc  mmutobliquj  pr.!-.  3B; 
Qui  fedorescHIptIdequales  pr.a?> 

Sedori  zquale  redanguluro  facere  pr.i^  • jJ? 

Sedorem  equalem  redangulo  i circuk  eximere 
pr.^  li« 

Sedorcs»ac  arcus»  Sr  anguli  proporctoo;des  in 
circulis  pr.?9. 

Sedorem  folidum.  8e  portionem  fpbere  In  conum 
f qnalero  commutare  p r . a i . tf 

Cui redangolo fedor  circuli  Gc equalrs  pr.4.5a8 
Sedoris  aream  inuenire  pr.  10.  .5^0 

Sedor  fpberecai  conoeguetur  pr.44.  tf^y 
Sedores  infcrlbcre  fpire » 8r  muleipltcare donec 
relinquant  quantitatem  omni  data  minorem 

Sedores  circtKnfcrtptl  prinur  fpire»  vt  fiat  ad?^ 
dores  ciccutipr.53.  ibid. 

Sedores  ioferipei  fpire  fecunde»  vt  fiiu  ad  fedo- 
res primi  circuli  pr.55.  ibid. 

8e  vt  ad  fuum  clrcoiom  Coroll.  545 

Sedores  iolcripu  tertie  Iplre»  vt  fine  ad  primum 
circulumpr»tf7.547.&  ad  fuum  quoque  io  Cor. 

Scgmcnnim  Circuli . 

Orenti  fegmeotum  quodnam?der.5.  d| 

Angulos  kgmcoti»8r  iafegmcniod^.4.dr^  ibid. 
Queoam  fegmenta  circulorum  fe  lecanciaminuj' 
cem  Gnt  equalU  in  fpberapr.ao»  it.  Sk  x».375. 

8rpr.^.y.  rtf.  8c  ^ 377 

Qupnafntegmeau  circolorom  fe  fecantium  iotii- 
cem  fintfimilia  p.n,8r  13.376.8^  p.i7.Cor.j78 
Segmenta  circulorum  duo  lupcr  eandem  Uncam 
equaila  elTe  oequcuQC  rr^  d7 

Si  equales  redp  equalia  (egmeota  fimilla  p.io.  tfy 
Dato  Tegmento  inuenire  circoJum  pr.it . 
Segmentum  deicribere  capiena  angulum  datum 
redilineum  pr.3^•  77 

£e  abfeindere  angolom  datum  pr«|(.  ^ 

Segmenta  arcuum.  & urcas  fecare » vide  arcua . 
Segmenta  cicculorum  def.s.  tf? 

que  fimiUa  Tegmenta  circlorum  def-9-  ,tf4 
Segmentum  circuli » vt  fe  referat  ad  Tegmentum 
clUpGa  pr.^  53^ 

Segmenta  linearum» 

Segmento  proportionali  lineam  augere  di  uerlimo 
di  pr.9*aft«^pr.io.li.8rla.pig.ifa.&pr.i3. 
I4.ft  ibia. 

Io  fegmenu proportionalia  lineam  difiribuere  di> 
uerfis  proportionibus  ad  dtuerfapredita  pr.itf . 
>5i.l^pr*i7.i8  8f  19.  a*»  j.ac  pr.ao.  s;4. 
Secare  redam,vt  T^gmeaca  fine  reciproci  propor- 
tionalia pf.^  »54 

Auferre*  i duobus  lineis  Tegmenta  duo»vtrefi- 
dua  femineant  proportionalia  pr  .a  » • -»54 

Segmenta  planorum. 

Segmenta  concaua  byperbolica»  qux  equalia  pro- 
.pof.48.8f  4;>-  54? 

Segmentum  ini^ypcrbola  alteri  cquale  facere  pr. 

50.  etiam  fi  concauum  pr.5i»  544 

Que  fegmema  cllipfiuro»qo*li»  pr.i».  537 
Segmenta  in  continua  proportione  crefeeotiaT 
parabola  abfeindere  .54* 

Que  iegmeota  Hyperbole  fiat  equalia  Inuicem 
gpr.46.  Sil 

Segmenta  parabolica,que  fiat  equalia  pr  35. 

c r Aufer- 
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/oferre  >b  M rcgifltniam  ilttri  xquilt  pr.38.540. 

gr  ftiam  proportionale  pr.jp.  ^ 

Et  etiam  fegmento  alteriuS  parabo)»  pr^  Ibld. 

Segmcml  circuli  ireimreperirepr.^  ' 5JO 

Qur  fcgmenta  triangulorum  «qualii 

Segmenta  corporum  • 

Corpora  aiotrO  diaetfimodc  fccantprp  4°.<7!>‘ 
flere<).  VIdefecare* 


Series . 

Stries  progreflionis  Geometrici  quid  fit?  der. 

Sen«ad  fcricmtiabrt proportionem  exterminia 
eonflatam  dummodo  Cnt  «quales  numero 

D^r^tles  fimllium  proponiooaliom  exhibere 

pr  9 mid. 

Sefcnxterminif  ab  aliqua  ferle  alternd  fubla- 
tit,  quam  proportionem  ad  illam  obuoeat?pr^ 

pohil.  , - . r • • z-'  * * 

Datur  quantitas  «qualU  Infioit»  fenei  Geome- 
tricpHnearnmpr.15.1tfi-  « Inueniiiur  pr,^ 
etiam  alio  modoCor»  i.  V flr  ?• 

Seriem  linearum  in  punaum  d^inatum  finien- 
temordinarepr.17.  . ^ ^ 

Ouantitatem  pluribus  feriebas  Geometricis  ^qua- 
lem Inuenlre  In  hneispr.^  wtf. 

Datam  quantitatem  Ita  fecarc,  TtdupllcUferjel 
idemfic  termlnuspr.19. 

Stries  harmonica,  vide  l^arithmus • 

Series  corporum  proportlonslium  • 

Seriem  continuam  proportionalium  corponra 
edam  diffimilium  inuenire  m 

Seriei  corporum  proportionalium  corpus  *quale 

ponere  pr.Ot.  ( 

Datum  corpuTIo  infinitam  feriem  corporum  *• 

Hribuere  pr.tf?. 

Series  numerorum  • 

In  feriecontinua  proportionalium , qui  quidriu 
fuj  cubi  numeri 

Vide  numerusi  Proportio  tieoinetrica,  Ariihme* 
tica, Harmonica . Differentia,  Media,  Extre- 
ma, Tertia,  Quarta,  Ratio. 

Similitudo  • 

Simiesfieur»qu»nam  ?dcf.i_  ^ 

Qu*  fuperficies  plan*  non  rcAilioez  umiles  det. 

I,  6do  Vide  fuperficies  . 

Sirnlfe^Itcrl  cuicumque  fuperficici  fuperficiem 
ponere  pr.i. 

Similia  irJanguU  In  proportione  duplicau  cru- 
rum homologorum  pr.^ 

Dato  redllineo  conltiiuerc  rcAilineurn  umilc 
maius,  aut  minus  ioxta datam  proportionem 

Qu«  o^pora  non  planis  contenu  fimilia,  & fimt^ 
lispofitiomsdef.i*  r ^ 

Circull,qui  arcus  parillelorum  fimiles  auteront 

quinam  fint?pr,^.J78.&P'-W-  .^9 

In  rt&anguioi  normali  faCta  irun^uUtou  , 
Inuicemfuot  fimilia 

Quzeumque  quatoor  corpora  fimilia  fuot,  ri  late* 
Tiidinukcm  pr.14.C0r- 
Omnia  corpora  fimilis  triplicatam  habent  late- 
rum , feu  diametrorum  rationem , fed  duplica- 
tam bafium 

In  coooide  byp^SbUco  6nci  hyperboUparalUlf 
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funt  fimiles  pr.afi  44I.  CorolL^am 

ellipfcs . 

At  parabole  axi  panllelp  fimiles, dr  «quales  In  pi. 

rabolicopr.itf.  ^ 

Ellipfcs  parallelon  conolde  parabolice  funt  fimi- 
les pr.15. 

Omnes  (Diones  parallclr  funt  fimiles  ellipfes 
infphxroidepr.  11.  439 

Similes  rtimeri  plani. 

Plani  qui  fimiles  pr»i  t. 


, . _ m 

Solidi  qui  fimiles  pr.14.  IWd. 

Plani  nmiles  non  fuiulnterquoi  medius  propotv 
tlonaiis  non  cadat  Cor.i.  W ucc  fi  ab  f oltate 
alter  manfaretuf  Cor.i. 

Nec  quorum  vnus  eft  quadratus  alter  non  Cor.} . 
Inuentionon  Croilium numerorum  Cor.4.  .174 
Inuentio  fimilium  numerorum  plinorfi  p>t7-*74 

Simplex  . 

Numerus  fimplex  non  fimplicem  multiplicans, 
quem  numerum  generet  ?pr.i4«  2^ 

Non  fimplex  vero  maltiplicans  non  fimplicem, 
quid  generet? pr.it.  22 

Simplicium  multipllcatiopr.t^  fcld. 

Non  fimpUeium  multiplicatio  pr,  ^ ibld. 

Sinos.  ^ 

Sinus  io  tabulis  aoo  repertos  emendare  pf.i4.4e5 
Sinus  complementi  primi  ad  fecundi  fecaotetilfVC 
linas  complementi  bului  ad  fecantem  primi 
pf.>e.  47^ 

Iriouers^tn  Cor.K  & permutati  Cor.i, 

Vt  inueolantnr  finus  addendo,  & fubducendo  pr, 
22,  Cor.  i.i. 

SinM  qoidy  3ef.  ^ complementi,  totus  , 
quinam? 

Verfus  finusdef.?.  5^ 

Red  us  finus  def.^  Ibii 

Sioas  arcuum  iu  tabulis  non  repertorum  proilmd 
darepr.^ 

Quadrati  finus  complemeoti»dr  firtus  redi  «quan-  - 
turquadratoradijpr.il. 

Quomodo  iouefliatur  fi^s  complementi  Cor.i* 
d finus  verfus  . 

Redangulumex  duobus  finubus.  vt  voo  crure, 8e 
chorda  intercepta,  cm  «quetur  pr.^  -HI' 
Sinum  verfum  fine  extradionc  radicis  quadrat^ 
inucnite  Cor.pr.17. 

Dimidium  finus  cotfiu  fe  habet  ad  finum  arcus  m- 
midium,  iu  finus  complementi  ipfius  ad  finum 
srcui  pr-i^  i*.2 

Sinum  duplicis  arcus  fine  extradlooe  radtc.s  qua- 
drate inuenire,  vel  i contra  Cor.  ^ fic  ^ ji» 
Sinus  ex  cbordia  exqaircre  pr  2 > . Cor.  ' ^aO 
PerO>Um  adJUionem,&  lub<laAionem  aliquo^ 
finus  inuenire  5ii_.ftr  leq. 

SiOtts  roinuiorura  reperirc  pr  id.Cor.?.  .J14 
Sidus  Gr. 45.  efi  medium  proportionale  loicr  h- 
num totum,  tfr  ilimidium eius  pr._^  >?7 

Vide  Redanguium,  Triangulum  fphzricuni 
fccans,  tangens,logarich« chorda. 

Solidi  numeri. 

Solidi  Qumeri  defiaitio  def.».  167 

Coinpoficus  numerum  aliquem  multiplicans 
dum  facit;  ^ *_8. 

Solidi  numen  ratio  laterum  ttipllcau  pr.U.  a_i 
Solidot uni  ratio  cH,  qu«  alicuius cubiad  cubum 


pr.itf. 
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Solidum 


INDEX 


Solidam . 

Sobla«9ad6tder.  1.  ^97 

Similes  foltdcfigurcqacoain^def.t.  {97 
JE.  jajlei  qucnaai } def  Ibid. 

Similis  folidi»  8e  pUoi  d^.5 . 167 

Spetiet. 

Speciei  figorsnim  conicarum  qu^?  Cor  ^ 396 

Sphzra. 

Sph«raqgidfiedef.i.  Sfciui  ceaerum def.i.  }T4 
Sphzram . fphtr^mquc  etiam  quadciforrnTIn 

partei  datas  fecarepr^  «22 

Sph*r*  <ph*roidl  corp«nyarabolico,  rei  hyper- 
bolico  redo  aliod  fimlle  corpas  fabricare pr.y. 

pjg. 

Sphzra  coi  cono  «quetar?  pr.4?j  ^ 

Conu»  «qualis  fph»ry  maximi  lph«r«  circallha 
bet  qua^Jroplam  balim  Cor*  pr.4J* 

Vide  fruftum. 

Solirra  cui  redangulo  folido  rqueturPpr.45.44tf 
Sph*r*  funtad  inuicem  io  triplicat*  raeione  dia- 
metrorum»  radiorum » tff  peripheriarum  pr*  47« 
pag.  ^47 

P.luret  fph^rai  In  vnam  fph«ram  colligere  pr*J^ 
pag. 

Spbtrx  cubum  «qualem  ponere  pr.^  ^ 

Sph«r«  Tupcrficiet . 

Oufcumque  fphxrz  fuperficies  quadrupla  eft  elr. 

culi»  qui  in  ea  mailmus  fit  pr-4| 

Sphericam  fupetficiem  in  planaTToperficic*  per 
ciVculoi  diuifam  io  phnum  excenJere 
Sphericam  foperficiem  eandem  cylindrica  loper- 
^fieie  fedam  citcodere  pr.;  T*  ^ Ji* 

Vel  i plano  non  pendiculari  orixonci  p.^tf.  )9i 
Sphrricaro  fupcrficicra  in  annulares  planas  fopet^ 
ficiesdiftrlbuerepr.itf."  ll® 

Etiam  fi  i trlangulariTupcrficie  fed*  fit  pr.ay. 
Etiam  i quatuor  fuperficiebns  in  quadracam 
pofitis  pr.s8.  589*  & etiam  oblongum  pr.19. 
& etiam  afi^motfo  pr.  -o. 

Etiam  fianguUrlbns  luperSciebn*  fedafitpro- 

Sphsre  fuperficlem  proportiouallter  lecarc  pro- 
pof.qS.  m 

A fph(r^ faperficie  abfclnJere  portionem  equa- 
lem  {upetficlel  dati  circuli  pt'  -|9»  ITT 

Superficiea  fpb^rx  minor  dimidio  portionis  > cui 
circulo  ^quetur  pr.4^  J7^. aefi  fit  maior»  cui 
pariter «quetuf  pr  47/  ihid*- 

Sph«ne  circum  feripeum  corpus  * cui  paralteie 
pipedo  gqueturpr  4^.  64« 

Sphxroidet . 

Sphfroides  quid?  def.  K • 

Spbzroidi  Conum  «qualem  exhibere  pr.  j 
Qu«d*  fphzroldc  dicuntur»  rerificaturde  fpl*?^ 
raCor.ii  ^12 

Sphtioidis » tel  conoidis  foperficiem  in  pUnum 
• extendere  pr  ??■ ' 9?  ^ pr.40.  S^j, 

Sedum  ellipfibus  gqudibutpr.jd.  5^ 

tfr  etiam  inzquahbuspr.  39. 

Splixtoidii  Elliptici  fuperheies  $ Tt  fc  habeat  ad 
fu  crficiem  tpbgrgpr 

Cui  fupe»  fidei  iph^t  icy  «quetur  pr.37.  5^ 

A fph^ioide,  vel  conoidc  imperatam  partem  aufer- 
re  alteri  io  eo  «qualem  pr.49 
Sphxroidcs.Coooldefque  habent  triplicatam  ra- 
tonem  diametrorum  dummodo  fiot  iimilia  cor- 
p01apr.y5.C0r. 


tfpbpriea  triangula. 

Spherica  triangula » eide  triaugula»  tangentes»  fe- 
caotes»  finus»  arcus,  lugarithmns. 

Quatuor  foodamenta  rcgul«  facitlimr  ad  fofaen- 
da  fphpric*  prxcipoe  per  logarithmos  primam 
pr  .44. 481  fecundum  pr.4y.  483  .tertium  pro- 
pot'4TqMTtttmpr.  47.  4^4 

Regul«  taciliimp  ad  folucnda  redangula  fphertea 
per  logarithroos  breuilEmd  per  finus»  & tan- 
gentes pr.4  Cor. 

Vide  angulus»  fph^nel  anguli . 

Spiralis  linea»  fpatiiun  corpus  • 

Spiralis  linea  qu«nam  def.  t.  990 

Lineam  rpiralero  ducere  nr.g.  ibid. 

Spiralis  Hnea  rquat  femicirculum  pr.t  i.&  ij.29t 
£ft  linea  infinitis  circulorum  regmedcircoaHim 
pr.ix*  Ibid. 

Spxmini  primum  fpirale  eft  ad  circulum  ruiim»Tt 
I.adj.pr.54-  . ...  54S 

Circulus  fecunds  fpir(  fc  habet  ad  ipfam,n  la^ad 
7.  pr.ytf.  tqtf 

Spinf  tertl4  fpannm  c2»tc  ^ ad  ^ ad  ctrcnfim 
fuum  pr.58.  548 

Splr?  prlmp»  fecoadf » tertif  fpatla,  et  fint  ad  In» 
ulcem  pr.yy.  ibid. 

Spirarum  aliarum  Inuenlre  proportione*  Cor.^ 
In  fpiralibus  fpatijs  , vc  fedores  fe  habeant  oir- 
cumfcrlpti,  eel  ioferipet  In  exord.  ^ 

Spirale  corpus  quodeuotque  mutare  fn  cylindrum 
pr.i4*  ^74 

CorpusTplralls  altitudinis» coi  cylindro  equetur 
pr.57-  ^ 

EtlanTffln  plnrc*  fplrw  torgueantnrpr.yy.  Co» 
rolf.  ^ 

Spiralis  bafis  corpus»  cui  ^llndroyquetnr  pr.aS. 
654.8:  fingute  partes»etiam  fi  fecandp,  9t  tertie 
fptrf  Iniium  Coroll.  tfr  t. 

Corpus  fpirale  bafi»  Sr  altitudine  crefceaa»cufi 
pani  cylindri  quetur  pr.y  p. 

Corpus  ciufdcm  rationis  • fed  decrefeent  tfyy. 
Cotoll. 

Secunda  fplralia  corpora  bafi.  8r  altitudine , quam 
cylindri  panem  equent  pn60.  «I® 

Snperficies  bafi  noroules  iplralium  corporum» 
quam  qroportionem  ad  cylindri  fuperficiem  e|. 
eant  pr.39.  ^74 

Stereographia . 

Circulo*  ftcreographici  ptoieSus  line*  fit  pr.4» 
454.  vt  proliciatur  pr. 5.  partes  ciu*  proieclas 
Tinnire  pr.  f'-.  quam  proportionem  feruent  p 7. 
Circulus  p^^allelus  plano  prolcdut  ilcreographi* 
ci  fic  maior  pr.8.  454.  8c  fobeontrarius , itrns 
fit  circulus  pr.^- 

Circulum  proijcere  > polum  cius»  8:  centrum  pr. 
10.456  Eius  partes  inuenire  quatuor  modts 
^u.45g.8cpr.i?.  14. ‘4f7 
Partcrproieai  circiSi,  qu^  masorei  pr.  ^ 45®' 

Linea  Steccographled,  vi  proijciatur  pr.t  453 
& quinam  proieftticcsdct.a. 

Pundum  ftereographlej  proiedionis  quid?  dcLi. 
pag. 

Planum  fiereographumquid?dcf.i.  ^ ibid. 
Linee  in  quas  lineat  flereograpbicd  proied^  tran- 
feanrpr.2.  qfj  partes,  et  augeantur  pr 
Superficiem  redaogulam  proijcere  llereographi  - 
c^pr.:*^ 

Stercogr^bia  inuerfai  8f  reda  pr.itf. 

Line;  IlcreograpbicS  proicd;  mufic^  decrefeunt 

Cor.  ^ 4^» 

Qui 


1 N D 

<Jui  drculi  pfoicAi  fl€ftog«rliic4  in  elJipfe» 
abcaat  pc.^  4^® 

Circulum  quemcumqoe  proiicere  Cot^t>j6t.8e 
quamlibet  etiam  nguram  Cof«a.8cj>  & ptrtcf 
circuli  Cor.^  fif 

Dato  diametro  circnirror  diametro  ellipfi»  pro- 
icds  ftereographic^  alterum  diametrum  con- 
lungatam  inuenlrcpr*  Ji. 

Stcreograpbia i quo oarcatur  pr«3«  AiS 

Subduco  . 

Sid>dudiO}  vt  fiat  pr.?.  97 

Qui  numeri  poffint^Tfint  fubdacendi  p.tf.flf  7. 97 
Minutias  fubducere  pr.^  111 

Subftitucio  laterum . 

Dato  triangulo  obiufo  pro  illo  acutum  affumerc 
pr.43.  4^ 

Trian^li  fphprld  anguli  in  latera, & latera  In  an- 
guloa  permutare  pr.^p. 

Daiia  lateribus  lepenre  angulos,  & datis  togulis 
latera  pr.^o.  4^4 

Sious  loco  prlino  fubftituerc  radium  in  regula  au- 
rea 4^ 

Loco  primo  fecaotla  fubftituerc  radium  m rcguU 
aurea  pr.ya. 

Loco  primo  tangentis  radium  ponere  ibw, 
Subtenfr . 

Portiones  diametri  fubteofx  arqnalibuS  arcubus 
iozquales  pr<^ 

Sc  fubtendentes  arcus f quale»  li  alio»  arcus  fob- 
tendant,  illi  arcus  erunt  ingguale»  pr,i  5 » 1. 

etiam  fi  propotcionalicer  diminuantur  io  Cor. 

Summa. 

Summa  mediorum  quatuor  Arltbmcticorttmeft 
a;quaII$fummceitrefflommpr.i. 

At  trium  duplum  medij  xquat  fummam  extremo- 
ruro  pr  a. 

Superficies. 

Superficiei  eft  quidrealelndiuifiblle  reduplicati- 
uepr.^  9 

Jnadcquai^  accipitur  i mathematici»  pr-U*  lo 
Et  »t  negatio  pr.n.  IbiH^ 

Definitio  eiu»  dei.}. 

Termini  eiu»  def.6,  ij 

Quxntm  piant  fit?der7> 

Superficies  planas  corporum  augere, rei  minuere 
pt.j.Cor. 551.  Vidc  conu»,  pyramis, &Cfr. 
Quorum  corporum  fuperficles  fit,  rc  axis  baft% 
ad  circumferentiam bafis  pr.a.  iiHl 

Sui>erficlci  ad  corpus  nulla  eft  ratio  pr.4.  lop 

Supcrparticularis. 

Soperparcicularls  proportio  pr.7.  lop 

Superparcieos  proportio  pf.7.  ibid* 


T 

Tabulc  • 

T"  Abulas  logarithmici»  condere,  ride  logi- 
riihmus. 

Tabulam  finoum  ordinare  pr.^ 
faciiids  Cor.i, 

Tabuic  tangentium  conftrufiio  Cor.pc.i5.  311 
Sinus  complementi  radius, & fecans  arcus  tres 
fune  comioud  proportiootlea  pr.i^  ibid* 


E X 

Tadus  ciredorun  . 

Circuli  In  fph^ra  quando  fe  ungant  propofi. 

Pg*  • i2i 

Maximus  tangens  minorem  infpbera,Ar  fecaot 
ei  parallelum  huius  cangemibusmnttmtscircu* 
lis  d>liqutts  eft,  & quibus  magis  obliquus  pro* 
pofit. 

Qup  cadat  linea  in  comadum  circulorum' interius 
tangcntiaropr-(?.  §£ 

At  fi  cxteriuscontiogant  pf.7.  ^ 

Circulus  tangit  alium  in  vno  pundopf.8.  ibid. 
Taftus  iioep,  & circuli  quinam? def.i«j 
Circulorum  quinam  ? dcf.^  iblo. 

Spbarravoicopuodo  planum  tangit ' \ i-  355 
A centro  ad  contadum  fphxrar  duda  ungend 
plano  normalis  pr.i.  gf  j contra  in  Cor.  345 
Segmentum  arcus  duos  circulos  ungens  ducere 
pr.6.  . . »8» 

Tsdus  circulorum  in  fphgra  quinam  ? dcf.9.  354 

, Tingens. 

Tangentes  per  folam  additionem  ^.graduum  re* 
perire  pr.  a . Cor.  . 

Tangentes,  dnecantcsmulur  additione  reperidn- 
tur,  vel  fubdudione  pr.aS  Cor.  Ibid. 

Qip  ungentium  i dato  pondo  fit  maior,  8r  mi-' 
nor  maxima  mioima>vd  pquaiis  pr.i^  7* 
Qup  fiat  taagenrlbuiparalie/p  Cor.  V ^ 

Tangentis  quadrarum,  cui  redaagulo  ;quetur  pr. 
36. 

Queeqaale»,feqoot?Cor.i.  , 

Qup  t an  gat?  p r . 3 7 . ibid. 

Sinttsre9ttsiS~ad  finum  complementi, vt finus 
totus  ad  tangentem  pr«^.  11* 

Tangens,  vt  reperiatur  pr.34.C0r.  ibid* 

Tangens  arcus,  radiui,dfiaus  complementi  fune 
tres  continud  proportionales  pr.^  5** 

Tangentis  quadratum  , cui  redangulo  fecantli 
pquecurpr.3tf.  8® 

Tangentes  qup  ad  verticem  diametri  dudp  pfJS. 

pag*  2® 

Tangentem  ducere)  dato  poudqpr.ip. 

Quioam  circuli  ungente»  {qualiter  finT  Inclinati 
pr.l8.  377 

CircuITungens  def.a. 

Tangentes  fcdionumConic. 

Portiones  diametri  incercepty  inter  vertici»  tan- 
gentem, & .applicatam  inhyperbola,  dellipfi 
refpondent  proponione  pr.13^  -99 

Linta»  tangentes  in  fedioaibus  coqicls  ducere 
pr.i  ^ 400 

A tangentibus  veRice  applicatis  , cemroque  por- 
tiones diaroetrii  qup  redingula  rifictant , 8e  vt 
inter  fe  pqualia  in  parabola  pr.  ^ ibid. 

Ea  in£lliptf,&  hyperboia rf.17. goi - pr  18, 
i9.Aao.403dpr.il.  4^5 

Qii^  planum  tangat  conum  penes  redam  lineam 
Quoddiametrumfedionisiececpr.il.  39^ 

Tangens  conum  in  fedione  plani  paralleli  fedio-  . 

ni  fecat  HypetboUm  i n centro  pr  43  • dif 

In  Hyperboia,  vel  Ellipfi  I centro  per  cootadnm 
ducta  bifariam  diuidic  parallelas  tangenti  pro- 
p(^.a8. 

Hp  dudf  per  concadus  habeoc  naturam  diametri 
Cof.i  40j,>.  quod  de  circumferentia  drculi  ve- 
rificacur  CoroU.a, 

Que  linea  dicatur  tangens  pr.ll.  39^ 

A tangente,  A applicacp  ad  concadam , A muce 
partes  diametri  iocerceptp  aequales  ; r.ii,  tbld. 

TemIM* 


I N 

Tenslou! 

Tcrmlou  tg 

T crmlaai  piogrcQio^  gtmttDCf  qalaain?def.|. 

|ug.  . ijit 

Ag|rcgitia  Se  ttrmini.  *t  le  htbcaat  pr.tf,  *j8 
Scnu  dap  proponioatln  ad  eundem  terminum 
perocnientet,  tt  proportione  fc  hiScant  pr.tf. 
ijg.  & ab  eodem  termino  iacipientet  pr.7,  tff 
Omnli  proportionis  termini  p«  eundem  nume- 
rum mulcipiicati  iuiune  numeros  io  eadem 
proportione  pr.S.  24A 

Terminos  barmonicos  inurferere  in  lineis  pro- 
pof.n.  tgj 

Terminus  primus  Harmonicus,  vt  fit  ad  fummam 
dilTaentiarum  pr.i}.  l5g 

Terminus  minor,  rt  fit  ad  fummam  dldTerentia- 
rnmharmooirarum  pr.14.  ibld. 

Termini  hsrnioaici,qua  proportione  inuicem  gau- 
deant pr.  15.  U,id. 

Termini  Harmonici  quando,fint  irrationales  pr. 

iS.  adg.  vide  Harmonica , 

Proportio  uuacrequiru  terminos  dcf.ia;  114 
Termini  Harmooiri  vitra  omnem  alEgnatam  qua- 
tiutem  diminui  pofiime  pr,  s 1.  atfjg| 

Tertium  proportionale  f 
Tertiam  proportionalem  repetite  datis  duabus  !!•' 
ocis  pr.14.  141 

Tertiam  rationem  proportionalem  duabus  datis 
ratlooibusinuenirepr.4t.  a8| 

Duobus  liatia  ttAUiatit  .cet;ium  proportionale 
inuenite  propof.]!. 

Duabus  datis  coipotibus  tertium  proportionale 
inuenite  pr,58.  4gi 

Duobus  numeris  icrtlnm  proportionale  Inuenim 
F*J>  ^ . asp 

Tecaedrum . 

Tetaedmm  cooSituere,  ScrphjracompleAi,  Se 

C{C.pt.d.  ifO 

Tbeorema. 

Tbeorenuta  ^uid  ? 14 

Ttrtuml 

Si  totum  ad  totum,  vt  ablatus  ad  ablatnm,  Se  reli-i 
liquus  ad  reliquum  tale  eftpr.li.  s;8 

y ide  fegmentum,  pars  fecacc . 

Trapeiinm. 

Trapexia  quid  ? dcf.)].  jo 

Trapeabproportlonaiiaqu;?pr.i4^  nd 
Trapeila  inter  parallelas,  8r  fuper  safHem,  vel  {- 
quales  bafits  fune  {qualia  pr.ia . 

Teapeaia  {quantur  ioMr  parallelas,  & fuF'i>afes 
(quales  pr.i.  Cor.  jod 

TsaFtra  inferipu  cylindro,  quibus  ttapczijs  pla- 
nis {quentnr  pr.i.  f7% 

Trapezia  ctlanculia  (qualia  pr.JS.  JI 

T>speiia  harmonicia  lineis  lacsrecpu  habent 
* propartioacmdupUcatambaliaadbafimpt.il. 
I»8-  4»» 

Triangulum .' 

TnaogalumcoafiicuercpquUatcrampr.l.  |] 
Ex  errbas  datis  pr.x,  34 

Super  eandem  bafim  pr.J.  Ibid. 

Diuidere  pr-tf . Ibid. 

Tcianmali  parces,  qup  (quales  f pr.i].  ]7 

Ubfccrium  Infra , Se  bipa  bafim  anguU  (quales 
F.14.  ibicL 


D E X 

At  fi  fit  refins  rerticalJs  stqaafes  Wl  fimlreftl 

^®*’*^*  40 

.«quilaterum  habet  omnes  angulos  ]8,Coroll.& 
-pTiiiiM  re&l  tj.Cor.^.  ^ 

Crura  in  aliud  pundom  conuenite  nequeunt  pro* 
pof.itf.  ^ 

Trc*  interni  anguli  duobus  reSif  ^quanxur  pr.  r7 
}?.  & ideo  duo  minoret  Cor.tf.  ^ 

Ee  externat  internis  duobus  oppolitispr.i7.  30 
Se  ideo  rnico  maior  eft  Coroll.  ^ 

Triangula  babent  omnes  angulos  oixiaibus  fQua* 

lesCor.».  iij. 

SI  Tous  reSuSp  reliqui  acuti  Corp.  ^ 

Cnismsius maioremaogulum ApofcItpr.iS.  41 

contra  pr.  19*  ^ 

Duo  maiora  reliquo  pr.ao.  4^ 

Dufi(  ab  extremis  bafit  Intra,  cruribus  mliiores 
pr.ii.  4, 

Qu(  triangula  aqualia  pr.xy.  4$.  &pr.sx.i^.  g; 
£a  efficere  pr.aqio  4} 

Qu^baliraoabeaot  altero  maiorem  pr.S|.  ibid. 
Queaogulum  Tcrticalem  maiorem  pr.ad.  44 

Trianguli  rectanguli  per  fertlces  circulus  tran- 
fit  ex  dimidio  eius  balis , rt  centro  Cor.  77 

Trianguli  In  circulo  quinam  fiat  anguli  acuti? 
Crura  circa  circulum, vt  fe  fuperent  Coroll.  i. 

Sei.  8f 

Triangulum  iibreeUet  eonftltuere,  cuius  anguli 
ad  bafim  dupli  fiat  reliquo  pr.i.  87 

T riangula  fqueslta  fe  refilfunc , n bafirs  p.l.  i;| 
At  eiufdem  bafis , vt  altitudines  Cor* 
Triangulorum»  ^uUngulomm  Utera  proportio- 
nalia» qu(»  & quf  homologa  pr*4.  ijj 

Io*  triangulo  quocumque  crura  Ce  referunt»  vt  fi-. 

nus  pr.  to.  4^7 

Io  omni  trUognlo  fumoa  duorum  finuum  ad  dlf- 
ferencif  medietatem»  ita  tangens  fumtap  lae* 
dietatisangulorani  ad  ditferenti^  dimidi^  tan- 
gentem pr.ai.  468 

lo  omni  triangulo  fegmentum  cruris  ad  feg.  ba- 
fis,iu  bafis  ipfa  ad  aggregatu  crurum  pr.a7.4d8 

Triangulum  fph^rlcum . 

Triangulum  rpb^ricumquodiMm^  def.io*  j60 
Cuiufcumque  trianguli  i^^rici  tres  angulls  duo- 
bus re^is  maiores  pr.f. 

Angulus  quicumque  fpbpricus  ^qualis  sogulo  in« 
cUnationis  planorum  pr.d.  gdi 

AiMuli  arcuum  aquantur  angulis  rubtenCarum  ia 
(e  augendo,  ^uandopmlauendo  pr.7*  Se  d con- 
tra in  Cor.  jdx 

In  omni  triangulo  tphprico  arcus  quicuraque  mi- 
nor femicirculopr.8.  jda 

In  omni  uUngulo  fpbprUo  duo  arcus  tertio  ma- 
iores r«K  pr.d.  361 

£c  tria  latera  circulo  funt  minora  pr.io.  gdg 
Qup  triangula  .bafim  bafi  aqualem  habeant  pr.li. 

que  maiorem  pr.ia.  gd| 

<^uat  lubeant  angulum  verticalem  maiorem  pro- 
pof.t.  Jd4 

laomoi  triangulo  fpluerico  rcAanguIo  finuaan* 
gniorum  funt  in  eadem  ratione,  ac  fimu  oppo- 
fitorum  crurum  pr  A}.  490 

Qusomnes  angulos  cqaalesbabeancpr.l4«  gd4 
Qua  lacera xqualia  pr.i;.  Ibid. 

Anguli  aquales  arcus  fubteoTos  babem  pr.id.jd4 
& deonera  pr.l7* 

Anguli  maiores  fubccnfiun  arcum  maiorem  reqob^ 
runc  pr.i8«  |df; 

' <2^  anguli  oqualca  pr.l^«  Ibid) 

Quando 


V 


T' 


l_  N D 

IQaiaAiiran  {HtugnlaSm  fpIierkoniiiiTeini- 
elrealum«quent,fiiperent,Tel  minas  fint  pro- 

por.*o> 

cHaogala  «^tanguU  habeaoti&  latera  cor- 
rerpondendi  «qualia  pr.ai,  Ibld. 

TrIangaU  fph*rlca  foluere  per  logarith.  Vide 
Logafich. 

Qg|e  triangula  «gnalia  pr »» 

8eprAZ.i^.8ei%.  ^ 3^7 

Quf  in  triangulo  fphjfrico  cognita  fccurj  ad  co- 
gnitionem totius  trianguli  inducam  pr.  11.366 
8r  pr.4i_»4:_&  tjj_  . UzI 

Duo  anguli  fphrrid  ad  baitm  duobus  redia  squa- 
let» vel  maio^»  vel  minoret  talia  faciunt  cru- 
ra refpcdu  femicirculi  pr«itf.  8f  d contra 
pr.  12±. 

Duo  crura  quadranti  «qualia  In  angulo  verticali 
bafit  polum  habent  pr.i^  3^9 

In  redangulo  Tphcricoquinam  anguli  fint  acuti» 
qus  crura  quadrante  minora?pr.  1 370 

CoitefpondentU  angulorum»&  laterum  in  trian- 
gulo fphsrico  redangulo  $7J.  Cor.ij^  ^5.  ^ 
iiSf^fecundilm  diuerfos  f^dui  .quoilia- 
bene  inuicem . 

In  Ifofcele  fphsrlco  quando  anguH  ad  bifim  fint 

acuti»  vel  obiufi,  vel  rcatfpr.»2i  3^ 

Io  triangulo  quocumque  fpherico  quando  angulT 
fint  obtufi  omnea.vel  omnes  acuti?  Cor.L.  ^ 2:. 
pjg.  }(<!■  Vide  Tangent,  radius»rccans,  finui» 
redangul  um,  obliqusng. 


Triangula  Infcripta  conicis . 
Triangula  coooinfctipta,  quibus  triangulit  pla- 
nis *qucnturpr.i<^  iSi 

Triangulum  maaimum  ellipfi  inferbere  p.io.  333 
Qnar  triangula  in  ellipfi  fint  «qualia  pr.ai/  533 
Quorum  (i  vnum  maximum  aliud qnoq; Cor.ibid* 
Iriingulum  extra  parabolam  taogencibui  fa- 
dum  efi,  vc^.  ad|.  ad  figuram  totam  conca- 
uam  pr.34.  559 

&*  ideorubdupiaro  parabolz  Cor*  539 

In  Hyperboli  quxnam  triangula  «qualia?  pro- 
poiq5-  ^ ^ 14* 

Triangula  harmonldt  lincic  efreda  fuot  «quetiu 
pr.io» 

Seda  ab  incidente  diulduotur  crura  tn  altitudi- 
nes» leo  partes  harmonicas  pr.ll.  367 

Qu«  triangula  maxima  fint  ^qualia  in  hyperbola 
pr.45.  i4? 


Triangulum  quoad  aream  • 

Triangulo»  coi  deficiat  vertex  per  parallelam  vnl 
Uteri  partem  deftinatam  fubducere  pr.i4.  ^lo 
Triangulum  iuxta  proportionem  datam  diuldere 
per  lineas  a dato  pundo  In  eius  latere  p.t5* 

Fer  parallelas  cruri  triangulum  in  partes  d^oo* 
taa  fecarepr.xt?»  Ibid. 

Triangulum  in  partes  muficaS  fecare  pr.io*  498 
Aream  cniuflibet  trianguli  io  parallelogramml 
«ream  transformare  pr.j^.  $o3 

etiam  fi  parallelogramml»  quod  & habeat  an- 
gulum datum»  &iatut  datum*  Videarea* 
Inuenire  Uncas  proportionales  in  eodem  ordine» 
ac  ratione»  vt  triangula»  In  qoc  figura  dlutfa  fit 
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V 

Vertex 

' Ertexconidefj. 

Vcstci  rcdloottffl  coni  dcf.i?* 


EX 

Vfflbeticuil 

Panbol*  nnbtllcnra  ifligniie  pr.i»»  _ 

Ellipfi«,«t  hrP**«'r  »mbellefi  1ffignueji.11.4O4r 
Inclinate  ad  »mb*llcoi  angolot  cnm  contingen", 
te  faciunt  «quales  pr.s3.  4^^ 

Inclinatis  ad  rmbdicos  parHlela  i centro  ad  coo- 
ciogeotem  «qttatur  thmldio  tranfiierli  axis  pro- 
pot.a4-  406 

ladtoats  ad vmbelicos  i contadu  In  ellipfi  ain- 
b«  «quales  axi  tranfQerfo»'inhypcrboIa  tranf- 
oerfo  axe  maior  minorem  fuperat  pMl*  ^407 


Vngnia. 

PUna  infcHpta  vngul«  cyliodriectCut  (qoentur? 

pr,i^ 

Quadratum  exdlametrobsfis»  coi  voguUc  cylia- 
dric«  non  fit  maius?pr.  1 6.  Ibid* 

8r  redangulum  ex  partlBof » quibus  wrtlbut 
elufdera?Cor.  pr.1d.557  nccp^eft  cRe  minos 
pr.18  8r  idem  de  partibus  in  Cor.  5 T7 

Plana  ^rcumfcrlpta  vngul«»  cnigquetur?p.I>-^7 
Snperficles  vngul«  «qnat  quadratum  dUmecri 
pr.19.  558.  & partes  redan^is  ex  diametro»  8r 
eluspo^HoDibuseius  Cor*i. 

Omnia  plana  vognlam  ambientia  exeeptia  trian- 
gulis Jacerabbus  et  ^quantur»&  fingula  fingolis 
partibus  Cor.i.  flr 3 . pr.tp.  55^ 

Superficies  vngula; » colus  altitudo  diameter 
fit  ad  alias  vngul«ruperficies?pr»ii.  579 

Qiiscumque  fnperficles  vngulc»  cur redaogtrtn 
cquecur?pT.xa,&.'  eius  portio  In  Cor.a.  $79 
portionem  «qualem  portioni  fupertictei  v»g«larts 
abfeinere  pr.:). 

Vngularem  fup^^clem  fecunddm  datam  ratio- 
nem partiri  Vi^fuperficlcs. 

Segmenta  fupcrficlel  vngul«  io  qua  proportione 

fint  ad  inuicem  pr.-".  Cor.  r 

Superficies  vngulp>  vlTu  ad  fopcrficiem  cyllnd^ 
pr.SO.Cor.a*-  Ibid* 

Vngalam»8rinuolucrum  eius  In  «qualem  pyra- 
mJdem  transfundere  pr.)d* 

Vogula  folidajquc  pars  fit  cyllixM»  ex  qua  nsfcl- 
tnr?Cor>i.  ^ ^73 

Vngula  quf  pars  fit  cy1indri»ln  quo  eft?Cor.i.o7j 
Vngula  cylindrica  elt  odaua  pars  Iphprp  > vel 
fpbzroldis  quadriformis  pr.^, 

Vide  inuolucrura  • 


Ibid. 


Ibid. 

Ibid. 


Voltas* 

Voltas  quid?  9* 

Volcas  oumerica  eadem»  ac  indluldotlls  pr.i.~r| 
Quid  fit  ? pr.2*  ~ 

Fundatur  ia  quantitate  continua  pr*  )• 

In  quantitate  intentionis  pr.4*  * 

Inquantlute  fncccl&ua  pTIT^ 

Non  diftinguitur  4 re  ynir^lier  pr.d. 
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Triangula  plana  redlangula. 


Ballt,  & Aogului 
•littis  ex  acutis. 


Quf/iid. 

Latut  oppofitum  angulo  <ia* 
topr.j.  4<f4 

Latus  adiaceos  angulo  da- 
to pr.4.  ibid. 

Angulus  alter  pr.f . ibid. 
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Nih.i  coiiigii.,  j„ 
nciscum  omn, 
ciufdem  rationis 


Angulus  oppofitus  alteri  da- 

to  pr.tf. 
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Bafisyfr  Latus  ali- 
quod . 

Angulus  adiaeenslateri  da- 

topr.7. 

ibid. 

Latus  alterum  pr.8. 
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Latus  vnum»fr  An- 

Crus  alterum  pr.ii. 

gttltts  adiacens. 

Bafts  pr.9. 
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Latus  vnum»fr  An- 

Crus  alteram  pr.il. 
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gulus  oppofitus. 

Balis  pr.  10. 

4«J 

Latera  duo  • 

Bafis  pr.17. 

4«I 

Angulus  quilibet  acutorum 

pr.  IS. 

46J 

' pag.  J6S, 


Triangula  plana  obliquangula. 

Qafut 

4 Angulus  oppoittua  alter  re^ 

liquo  dato  lateri»  qui  debet 
• cfle  prius  rpecte  cognitus 

ex  pr.  7.  pag.  177.  pr,  14. 
458. 8c  pr.ji*  470 

Latera  duo  Anga*  quo  remanet  notus  . 
lusoppofitus.  Angulus  rerticals  » qui  eft 
complemenc  um  duorum 
iam  cognitorum  I quo  »& 
alio  angulo  ex  cognitis 
angulis . 

Baiim  perquires  ex  p.17. 4^ 


Obliqoangulum  ad  duo  reftangula  reducere  p» 
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Triangula  fphirica  redlangula. 

Crus  opofiium  angulo  dato 
Pf  ? P-*g-47i- 8f  logarlth- 
Bafts  ; Angulus  mic^pr.44  caf.a.pag.48s. 
obliquus  adiacenS  frpr.4a.pag.  4^2 

bafi  quadrante  Crus  adjacens  angulo  dato  ex 
minori  ex  pr.ay.  pr.  la.vcli},  pag.47r.fr 
logarirhmicc  I pr.47.  ca- 
fu  I . fr  a.  p.ig.  484 

Angulus  obitqoDS  alter  bafi 
adiacens  ex  pr.14,  velir« 
pag.  47?.  fr  logarith^iici 
pr.47.  caTu  j.  pag.  484 


Alter  angulorum  ad  baiim 
Latera  dUo  A ngu-  pr.sr.4tf9.frpr.r7.  470 
Ius  ferticalis . ex  quo  perquiritur. 

Bafisexpr.s^.  4tfp 

Crus  alterum  oppofitumex 
pr.a7.468.frp.7s.  470 

Bafis  ex  ijfdcm»  nam  ex  duo- 
Duo  Anguli  • Crus  but  angulis  terciuscorum 

opponcum  alteri  complementum  conofei- 

corttiB*  tur  ex  quo  bafis  nempe  al- 

alterum  crus  oppofitura 
datorum  angulorum  com* 
plemento  • 

Angulus  rertlcalis  ex  pr.i7« 
Cor.9.pag40.  cum  itc  eo- 
rum complementum . 

Duo  sfignli  Bafis . Crus  oppofitum  alteri  angu- 
lorum»quod  elegeris»  nam 
ex  duobus  angulis  tertius 
eorum  compiemetum  no- 
tum euadic»  cui  opponitur 

3a(is  vnde  eruetur  ex  pr.a7. 

^g.  ^«8 


Angulus  oppofiius  nCoiL' 
FJ-P>K-47»  afpr.»S.«c 
>J>  P‘g-479- 
micepi.4(S  c.rua. 

BiHs.  Cras  voum»  Angulus  adiacens  laceri  di- 
que  non  debent  to , fr  conformis  datis  ex 
excedere  quadran-  pr.i6  1 7-pag.47tf.fr  Joga- 
tcmexpr.ao.  7tf7  ritbm1cdexpr.4tf.caru  3. 

pag.  484 

Crus  alterum  ex  pr.7.  Cor. 
pag.  474  fr  pr.  70.  »cl  71, 
pag«4‘9  & logarithmicd 

ex  pr.45  cafu  I,  pag.  487. 

Crus  alterum  conforme  da- 
tis cx  pr.i8.fr  19.  476.  ^ 
Latus  THum  minus  logarithmice  expr.4tf.ca- 

quadrante.  fui.  pag.  484, 

Angulus  oppofitus  Angulus  adiaeenslateri  dato 
obliquas.  freifpeciecoformts  pr.4* 

BaHs  xer6  debet  eife  fr  r>pag.473.Cor.fr  pr.40. 

nota  fpecie  qua-  pag.  481.  fr  loganthmlcd 

drance  minor  ex  pr-44-  cafu  a. 

pr.a;.pag.  748  Balispr.^tf.  & 77.  pag. 480 
& Cor.  pr.7.  pag.47x.fr 
logarithmicd  pr.4f.  cafu 
, j pag-48j- 


Crus  alterum  fpecie  confor- 
me datis  ex  pr  iO.pag.474 
fr  logarithmice  prop.47« 

P»S-  4*+ 

Angulus  alter  pr.  4 fr 
pag.  473.  fr  pr.iS.  fr?9. 
pig-  A*  logarithmicd 
pr.q4.cafu  u 

Balis  cx  xo.fr  pr.at.pag.477, 
fr  logarithmicd  45. cafu  3« 
pag.  434- 


Latus  ?num  minos 
quadrante . 
Aragulus  adiacens 
obliquus  • 

Balis  debet  elTe  nota 
fpecie  quadrante 
minor  cx  pr.  aj. 
psg. 3«8. 
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, Angulu^ppofitus.cuiutU- 

* ier«*M  prop.  »4.  Tcl  *?• 

Mg.478.  tt  10.  Corolli 
Litf  r«  duo.  qa»  fint/47»  *'•  logirithauci  pr. 
uuadrancc  mino^  47- «f“  i- P’g-  4’4 
ex  pr.>4.pag7^-  « pf-J»-*f  J?  P*B-4®® 

& pt.d.  pag  47J-  «t  loga- 
rhhmic£  prop.47.  cafu  4. 
pxg-  4»4- 

Latas  opponram  alteri  eo* 
rumex  pr.^4  «*^)T.pag. 
4S0.  f(  Coroii.  pr.^.  pago 
Anguli  duo  «cuti»  n 47;.  Sr  logjrithmicd  in- 
prura  fine  minori  uertendo  cafum  s.  pr.4fo 
quadrante  expro>  paga4S|. 
pof.l8.p3g.|70.  Balts  ex  pril.pag.  477-  & 
Jogarithmic^  pr.  4^.  cafit 
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Cognofcicur  veri  bafis  quaJraote  minor  eipr* 
18.  8c  Coroll.  pag.)70o 

Trungtila  (phzrica  obliquangula. 

Ddu,  Qiujttd, 

Doo  crura»  8e  Ao>  Angulus  oppolitus  alteri  pr. 
gn1uioppo(itu&  54.  pag  4^.&  65.  pig.490 
vni  quadranto  Bali<pr.;d.pag.48^.&pr.7;. 
mtnora»(i  anguli  pag.  491. 
reliqui  fint  (pecie  Angulus  vertlcalisp.58.pag. 
cogniti»  cx  prop.  ^,8rpr.7tf.  pag.4P|. 



Duo  crura  Ahemter  angulorum  ad  bi* 

Angulus  verticaitt  Hm  pr.6o.  pag.4Sp.  &pr« 
acutus  A quadrante»  75.  pag. 491 
Ungula  crura  Baiis  pr.40.pag.489.8epr* 

fiat  minora»vc  ex  7^*p>g«4px* 
pr.»|.pag.y#7o 


Ddui  Qiidfiti.  X 

Duo  Anguli  acati*  Angulus  verticalis  prop.  79. 

vel  vnut  Taicem/lr  P*g*49J«  ^ pag.489. 

BaiiS  minor  qiu*  AJcerutrun  crurum  pr.  79. 
drante  . pag  49?.  & 4i.pag.489. 


Duo  Anguli . . 
Crus  alteri  corfi 
oppoliru  (i  teli* 
qua  crura  noci 
fiat  Tpetie  ex  pr. 
xx.pag.766.acpe 
aat maiora»  auc 
minora  quadrio- 


Crus  alterum  oppofitum  pr. 
55.  pag.480.  frprop.66. 
pag  490. 

Albulus  verticalis  pr.  70. 

pag.491.  Sr  pr.  TP.ptg.^ 
Balis,  Ii  alterum  crus  fit  Ipe* 
tie  notum  pr.57.  pag.488. 
&pr.75.pag.49j. 


Crura  tria  • 


Tres  Anguli . 


Anguli  omnes»  tamquam 
^ent  verticales  prop.8 
p*g-494* 

Crura»tamquam  fi  efieot  b 
fti  ft.69.  ptg.4»i. 


Reducere  obliqoangulum  ad  duo  redangula  • 
datis  tribus  laceribns  obliquanguli  Tplu;rict 
pr.*l.j>ag.4<»4.  «t  pr.54.p.g.4g4. 

Commutare  anzulos  in  lacerai&r  latera  in  angulos 
pr.49.pag.486. 8e  pr.50.  ibidem . 

Dato  triangulo  obtulolubnittKre  acutum  Crfaa* 
gulum  pr.48.  pag.486. 

Vice  finus  primo  loco  ponere  Radium  propof.^i. 
p.g;4*7- 

Vice  fecantii  primo  loco  ponere  Radium  prop.74^ 
pag.  eadem  • 

Vice  tangentis  ponere  primo  loco  Ridloio  pr.0.' 
ptg.  eadem* 


